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Prefacio


  «CORE ofrece acceso a lo mejor de lo mejor en economía moderna… Esta es la mejor manera de presentar la economía a los estudiantes y la forma en que deben entenderla también la ciudadanía y los responsables políticos del futuro.». — Simon Johnson, premio Nobel de Economía 2024 y catedrático de Emprendimiento, MIT Sloan School of Management
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Beatrice Mbinya 






Beatrice Mbinya, que estudió economía en la Universidad de Nairobi, nos comenta lo siguiente:


  Si estás aquí, es probable que te importen los acuciantes problemas que afectan al mundo de hoy: la inflación, la creciente desigualdad, la crisis del coste de la vida y la inminente amenaza medioambiental. Seguro que conoces los conceptos, pero ¿entiendes de verdad los mecanismos que los conectan entre sí?

  ¡Entra y sumérgete en lo mejor de las ciencias económicas modernas! Es una invitación a no quedarte en la exposición de los problemas, sino a contribuir de una forma activa a solucionarlos.



Mbinya prosigue explicando lo que representó para ella La economía 2.0: macroeconomía de CORE:


  Este curso te hace plantearte los problemas del mundo real mediante la introducción de evidencias y datos en los modelos, lo que ayuda a ver cómo interactúan las decisiones políticas, la tecnología y el poder de la sociedad para generar prosperidad compartida o desencadenar inestabilidad malsana.

  Mi pasión por la macroeconomía surgió por una revelación como la que tal vez estés experimentando tú. Tenía conocimientos dispersos; sabía definir los términos (como PIB o inflación), pero carecía del marco de referencia para usarlos al considerar y analizar problemas del mundo real. Sin embargo, con CORE todo encajó.

  La economía 2.0 fue la puesta a punto intelectual que tanta falta me hacía. El curso sustituyó los conocimientos fragmentados por una comprensión profunda e integrada que se convirtió en la piedra angular de mi vida profesional. Me brindó una capacidad de análisis crítico y una confianza que siguen definiendo mi trayectoria profesional.

  Con CORE es fácil establecer una relación activa con los datos y los métodos empíricos. Prepárate para concebir la economía no como una ciencia abstracta y oscura, sino como un sistema complejo y comprensible. Este es el comienzo de un viaje intelectual que te transformará.



La economía de CORE, utilizada en escuelas y universidades de más de 71 países, es un recurso didáctico moderno que aborda los problemas económicos más acuciantes de hoy día, como la desigualdad entre países y dentro de cada país, el cambio climático, la inestabilidad financiera, el futuro del mercado laboral y la innovación.

La economía 2.0: macroeconomía es una introducción integral a la macroeconomía para estudiantes de grado; también está orientada a cursos de posgrado en políticas públicas y para quienes ocupen puestos profesionales y deseen poner al día sus conocimientos.
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527 instituciones de todo el mundo enseñan utilizando CORE Econ.






Los problemas más acuciantes de nuestro tiempo

Desde la creación de CORE en 2013, hemos realizado un experimento en aulas de todo el mundo. El primer día de los cursos introductorios preguntamos al alumnado: «¿Cuál es el problema más acuciante que deberían abordar los economistas de hoy?»

Las siguientes nubes de etiquetas contienen las respuestas que obtuvimos en cuatro universidades entre 2024 y 2025. El tamaño de las letras es proporcional a la frecuencia con la que se citó cada palabra o concepto.
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Los problemas más acuciantes que deben abordar los economistas según el alumnado de universidades de Turquía, Brasil, Italia y Reino Unido en 2024 y 2025.






Estas nubes de etiquetas muestran temas globales, entre los que destacan la desigualdad y cuestiones ambientales. También se aprecian diferencias entre países que evidencian problemas sociales locales, como el empleo de los recursos naturales. Los más recientes revelan la subida de la inflación y la crisis del coste de la vida como preocupaciones acuciantes, junto con los aranceles y la inteligencia artificial.

En la actualidad, la opinión pública, los medios de comunicación y estudiantes potenciales contemplan la economía como una disciplina centrada en cómo ganar dinero, pero sin ninguna otra relación con el mundo real. Sin embargo, durante la mayor parte de su historia, el estudio de la economía se ha dedicado a entender y cambiar el funcionamiento del mundo, y CORE Econ continúa esa tradición. Los primeros economistas —mercantilistas de los siglos XVI y XVII, por ejemplo, o fisiócratas de los años previos a la Revolución francesa— actuaron como consejeros de los gobernantes de su tiempo.

Hoy en día, responsables de políticas macroeconómicas, economistas del sector privado que crean plataformas de economía en línea, asesores para el desarrollo económico y especialistas integrantes de comités de expertos tienen capacidad para convertir el mundo en un lugar donde las personas puedan prosperar en un entorno sostenible. Esta es la vocación más atractiva de la disciplina y también su mayor desafío.

Actualización del paradigma introductorio

La disciplina de las ciencias económicas ha avanzado mucho en el desarrollo de herramientas que nos ayudan a entender, explicar y resolver las dificultades a las que se enfrenta el mundo actual. En este libro presentamos herramientas y conceptos como la interacción estratégica (teoría de juegos), información limitada, modelos principal–agente, comportamientos y preferencias humanas que incluyen no solo el interés propio y la aversión al riesgo, sino también el altruismo, así como procesos dinámicos de cambio, como la destrucción creativa y la inestabilidad.

Estas herramientas y conceptos los utilizan a diario responsables políticos, economistas empresariales y economistas académicos, y se han vuelto predominantes dentro de este campo. Se enseñan de manera generalizada en programas de doctorado, pero su incorporación a libros de texto de primer curso ha sido muy lenta. Por desgracia, esto ha implicado a menudo que el alumnado que se inicia en el estudio de esta disciplina se haya encontrado en el aula con constructos apartados del mundo y alejados de la forma de pensar de la mayoría de los economistas que hoy están en activo. La economía ofrece un nuevo modelo de referencia atractivo y coherente y, por tanto, asequible para el alumnado de primer curso.

Creemos que es por eso que el planteamiento de CORE de introducción a la economía ha sido bien recibido por importantes economistas de todo el mundo.


  «Este… libro fantástico para docentes y estudiantes de todo el mundo… abarca toda la economía que importa hoy para economistas de mañana… desde la desigualdad hasta el cambio climático, desde la teoría de juegos hasta técnicas empíricas, cuestiones y métodos de vanguardia». — Oriana Bandiera, London School of Economics




  «La economía de CORE Econ es una combinación novedosa de rigor analítico y aplicaciones muy interesantes que incentiva al alumnado a aprender cómo funcionan los modelos económicos y por qué son esenciales para entender el devenir de la historia humana y del mundo que nos rodea en la actualidad». — Leah Boustan, Princeton University




  «La mejor innovación para la enseñanza de la economía que he visto en toda mi carrera. Una miscelánea de ideas que actualiza los conceptos de siempre, que transforma nuestro discurso habitual de sombrío en luminoso, de ciencia deshumanizada en una visión vivaz del mundo». — Christian Gollier, Toulouse School of Economics




  «Es sencillamente el mejor manual de economía del mercado. A diferencia de la mayoría, La economía enseña tanto las herramientas de la disciplina como el funcionamiento de las economías reales, lo que lo convierte en un volumen útil y ameno al mismo tiempo». — Dani Rodrik, Harvard University




  «Un modo brillante de introducir al alumnado en la economía: aúna la teoría económica más actual con una panorámica integral de la evolución del mundo moderno». — Nikolaus Wolf, Universidad Humboldt de Berlín



Énfasis en datos del mundo real sobre problemas del mundo real

Nuestro enfoque, centrado en los problemas del mundo real, explica por qué hemos titulado este libro La economía en lugar de «Manual de económicas» o «Manual de ciencias económicas», que es el título habitual de los textos introductorios. La economía emplea con profusión datos y estudios empíricos de vanguardia:


  	Muchas de las figuras de La economía portan enlaces a la web de nuestro colaborador Our World in Data (OWiD). Pulsa en el enlace que hay debajo de cada figura para acceder a los datos más recientes en un formato interactivo.

  	Los apartados titulados «La economía aprende de los hechos» presentan métodos empíricos que se usan en economía y muestran cómo emplearlos para averiguar si una medida política ha tenido el efecto deseado.

  	El texto también se enlaza a materiales de Doing Economics, donde podrás analizar datos y usar técnicas de presentación trabajando con datos reales en Excel, en Google Sheets, en R o en Python.



Un compromiso global: la creación cooperativa de conocimiento libre

CORE Econ es un proyecto verdaderamente global en dos sentidos: en su desarrollo han participado especialistas de todo el mundo y está accesible para cualquier persona que quiera usarlo desde cualquier lugar.

Buena parte de nuestro diseño y de nuestros elementos interactivos empezaron en Bangalore, India. La plataforma de código abierto que alberga el texto y los materiales en línea se produjo en Ciudad del Cabo, Sudáfrica. Literalmente han sido cientos de especialistas quienes han elaborado, editado y revisado el material. Los principales autores de las unidades que conforman este volumen proceden de 15 países y nos han cedido de forma gratuita su experiencia y sus derechos de propiedad intelectual. La economía 2.0 ya se encuentra disponible en español y está en proceso de traducción al chino, al coreano y al finés. En el caso de La economía 1.0, se han publicado versiones en español, francés, finés, italiano, portugués y alemán. También existe una adaptación de esta obra que incluye temas y peculiaridades específicas de las economías del sur de Asia y con rentas bajas y medias, titulada The Economy: A South Asian Perspective.

CORE Econ publica en internet todos sus libros electrónicos y recursos a través de una licencia Creative Commons que permite su uso gratuito y no comercial en todo el mundo. Somos una cooperativa de creadores de conocimiento comprometidos con un acceso digital gratuito a la biblioteca de recursos de CORE Econ con la intención de contribuir a crear una ciudadanía mundial empoderada por el lenguaje, los datos y los conceptos de economía. Queremos que haya la mayor cantidad posible de personas capaces de pensar y de actuar para hacer frente a los problemas que tienen la economía, la sociedad y la biosfera en el siglo xxi. Nuestra esperanza es que todos los ciudadanos puedan asimilar y beneficiarse de lo mejor del conocimiento económico para entender y tratar de abordar los problemas que afrontamos.

Únete a la comunidad

Si eres estudiante o docente y sientes curiosidad por conocer nuestra visión de la economía y su inspiración en los avances más recientes dentro de la disciplina, encontrarás más información en el artículo titulado «Una mirada al futuro de la economía después de La economía 2.0».

Aunque el lanzamiento de la segunda edición en dos volúmenes supone un hito enormemente satisfactorio para nosotros, todavía estamos empezando. CORE Econ no es tan solo un libro o un curso. Es una comunidad global y creciente de docentes y estudiantes, por lo que agradecemos que nos envíes tus consultas, comentarios, sugerencias y aportaciones a www.core-econ.org. ¡Únete a nosotros!

El equipo de CORE Econ  

noviembre de 2025

	



    

        

    
    

	
Nota para docentes

Una comunidad mundial

Desde que comenzó en 2013, CORE Econ ha llegado a convertirse en una fructífera comunidad integrada por docentes comprometidos de más 400 universidades de todo el mundo.

Aquí encontrarás más de 30 casos reales de docentes que han descrito, en nuestro sitio web, su experiencia docente utilizando libros de texto y material didáctico de CORE Econ.

Según sus comentarios, sentirse parte de una comunidad —la de CORE Econ— fue determinante para animarlos a adoptar nuestros materiales. Después de registrarte como docente, podrás acceder a la comunidad en línea y relacionarte con otros profesionales de la enseñanza de CORE Econ repartidos por todo el mundo. El foro en línea te permitirá:


  	compartir materiales didácticos y educativos e inspirarte en los de otros docentes;

  	intercambiar opiniones sobre tu experiencia con CORE Econ y procedimientos útiles de enseñanza; y

  	formular dudas de ámbitos más amplios sobre el contenido de nuestros libros de texto.



Qué tiene de diferente La economía de CORE Econ

En todo momento, La economía 2.0: microeconomía y La economía 2.0: macroeconomía se centran en datos de economía reales procedentes de cualquier punto del mundo y de la historia. La motivación de ambos textos reside en las preguntas: ¿cómo podemos explicar lo que observamos? Para ello, planteamos cuestiones interesantes primero y luego presentamos modelos que ayuden a responderlas. Herramientas convencionales como la elección restringida se enseñan poniendo de manifiesto de qué manera esclarecen problemas del mundo real. La economía es una disciplina inmersa en un contexto social, político e histórico en el que las instituciones son relevantes.

CORE Econ enseña a ser economista:


  	Parte de una pregunta y observa la realidad.

  	Construye un modelo que ayude a entender lo que ves.

  	Evalúa el modelo de forma crítica: ¿permite responder a la pregunta y explicar lo observado?



Actualización del paradigma

Como muestra la figura A, el modelo de referencia que emplea CORE Econ para representar la economía incluye numerosos elementos relevantes que no suelen figurar en manuales introductorios. Estos elementos están bien aceptados dentro de la disciplina y enfatizan el realismo del texto, pero han tardado mucho en llegar hasta los libros que abordan conceptos básicos.






  
    	Temas
    	Marco de referencia que se enseña en cursos de introducción a las ciencias económicas
    	Nuevo marco de referencia de CORE Econ
  



  
    	Personas
    	son previsoras y egoístas
    	también tienen una cognición limitada (por ejemplo, tienen un sesgo hacia el presente) y se mueven por razones diferentes al interés propio, como normas sociales de equidad y reciprocidad o la defensa de la sostenibilidad
  

  
    	Interacciones
    	se dan entre precioaceptantes en mercados competitivos
    	incluyen fijadores de precios, de tipos de interés y de salarios, interacciones estratégicas e interacciones no comerciales
  

  
    	Tecnología
    	rendimientos constantes o deseconomías de escala
    	también hay rendimientos crecientes, curvas de coste medio decrecientes a largo plazo, retroacciones positivas
  

  
    	Información
    	es completa
    	suele ser incompleta, asimétrica y no verificable
  

  
    	Contratos
    	son completos y ejecutables a coste cero
    	son incompletos en cuanto al esfuerzo y la diligencia con que se trabaja dentro del mercado laboral y del mercado crediticio, y en cuanto a otros efectos externos, como la congestión del tráfico rodado o el conocimiento
  

  
    	Instituciones
    	constituidas por los mercados, la propiedad privada y los gobiernos
    	también incluyen reglas informales (normas), empresas, sindicatos y bancos
  

  
    	Historia
    	se ignora en gran medida
    	proporciona datos sobre reglas del juego alternativas y sobre el proceso de cambio
  

  
    	Diferencias entre personas
    	se limitan a diferencias en cuanto a preferencias y a restricciones presupuestarias entre compradores y vendedores
    	también incluyen posiciones asimétricas como, por ejemplo, la de empleadores y empleados, la de prestamistas y prestatarios o la de propietarios de empresas y sus compradores
  

  
    	Poder
    	formado por el poder de mercado y el poder político
    	también abarca el poder estructural y el poder de negociación, incluido el poder de un principal sobre otra persona dentro del mercado laboral, el crediticio y otros
  

  
    	Rentas económicas
    	crean ineficiencias a través de la «captación de rentas»
    	también son habituales en economías privadas que funcionan bien, e incentivan la innovación o el esfuerzo en el trabajo
  

  
    	Estabilidad e inestabilidad
    	la economía se estabiliza por sí sola
    	tanto la estabilidad como la inestabilidad son características propias de la economía
  

  
    	Valoración
    	está limitada a la existencia de ganancias mutuas sin explotar (ineficiencia de Pareto)
    	también incluye la equidad
  

  
    	Orígenes en el siglo XX
    	Marshall, Walras, Keynes
    	también Schumpeter, Nash, Ostrom, Hayek
  







Figura A 
Comparativa del paradigma convencional con el de La economía de CORE Econ. Esta figura y las ideas relacionadas con ella se explican con más detalle en: Samuel Bowles y Wendy Carlin. 2020. «What students learn in economics 101: Time for a change». Journal of Economic Literature 58 (1): pp. 176–214. Esta figura se basa en la tabla original que se publicó en esta revista.






Para más información sobre las diferencias entre el contenido de La economía y los principales libros de texto de conceptos básicos, lee estos dos artículos de libre acceso:

Samuel Bowles y Wendy Carlin. 2020. «What Students Learn in Economics 101: Time for a Change». Journal of Economic Literature 58 (1): pp. 176–214.

Samuel Bowles y Wendy Carlin, 2023.  «The COherence and RElevance of CORE Econ’s new benchmark model». Advances in Economics Education, 2(2): 127–144.

Flexibilidad gracias a su estructura: las muchas maneras de enseñar y aprender de La economía 2.0

Nuestro texto se caracteriza por varios rasgos que lo hacen especialmente flexible y adaptable.

Modularidad y piezas clave

Si bien el volumen dedicado a la microeconomía se ha redactado de manera que no sea necesario seguir las unidades por orden, sí representa una guía útil de la secuencia que pensamos que funciona mejor a partir de las experiencias de las universidades que han usado La economía 1.0. No obstante, hay algunas unidades que es imprescindible conocer antes de empezar otras:


  	En el volumen de la microeconomía, la unidad 1 es un requisito de la unidad 2 y la 7 lo es de la 8.

  	En el volumen de la macroeconomía, la unidad 1 es un requisito de la 2 y las unidades de la 1 a la 3 lo son de la 4.



Con este enfoque, cada docente disfruta de la flexibilidad de diseñar su curso de la manera que mejor resulte para su alumnado específico.

La flexibilidad aumenta gracias al uso de las «piezas clave», que son secciones o grupos de secciones independientes en que se presentan y explican técnicas y conceptos fundamentales que también resultarán de utilidad en otras unidades. En La economía 2.0: microeconomía son ejemplos de piezas clave las que presentan lo siguiente:


  	Problemas de elección restringida (secciones de la 3.2 a la 3.5 o incluso la 3.6 para una versión ampliada): esta pieza clave ofrece una explicación independiente de las curvas de indiferencia, los conjuntos factibles y la elección restringida. Es un requisito previo de distintas partes de las unidades 4, 5, 6, 7 y 9.

  	Teoría de juegos y equilibrio de Nash (secciones 4.2 y 4.3 o incluso la 4.4 para una versión ampliada): esta pieza clave se utiliza en diversas partes de las unidades 6, 7 y 8.



Cuando hay requisitos previos, se identifican claramente al principio de cada unidad, con enlaces a las piezas clave que abren el material necesario en una ventana emergente. De esta forma, se facilita al alumnado la lectura de ese material esencial, ya sea para ofrecer el conocimiento previo necesario si no lo han estudiado antes o para refrescar la memoria. En algunos casos en que un concepto en particular (la eficiencia de Pareto, por ejemplo) es requisito previo de una sola sección de una unidad, se señala en esa sección y asimismo se incluye un enlace que abre una ventana emergente con la pieza clave en cuestión.

Es posible consultar una lista completa de las piezas clave en el índice de cada volumen y en la correspondiente guía docente disponible en el sitio web de CORE Econ.
Asimismo, los docentes pueden seleccionar ciertas unidades para complementar material procedente de otras fuentes. Por ejemplo, en La economía 2.0: microeconomía, la unidad 4, que aborda las interacciones sociales y la teoría de juegos, la unidad 5, dedicada a las instituciones, la unidad 6, sobre las relaciones laborales, o la unidad 9, que trata los préstamos y el endeudamiento, proporcionan material que podría incluirse en una clase de conceptos básicos o servir como material adicional para cursos de nivel superior.

Ampliaciones

A lo largo de todo el texto se han incluido ampliaciones con material adicional sobre aspectos específicos tratados en la unidad respectiva, pero no son necesarios para entender el resto de la unidad. Muchas de las ampliaciones del volumen de microeconomía se sirven del análisis matemático (en sustitución de los apartados «Leibniz» presentes en La economía 1.0) o de otros datos técnicos. Cuando ese es el caso, los requisitos previos de tipo matemático se indican claramente al principio de la ampliación. En el volumen de macroeconomía, muchas de las ampliaciones exponen cómo se obtienen las fórmulas utilizadas en cálculos tales como el valor presente neto o el rendimiento de una inversión. El cuerpo del texto proporciona la explicación, además de ejemplos numéricos.

Modularidad y macroeconomía

En el volumen de macroeconomía, las unidades 1, 3, 4 y 5 deben seguirse en este orden, ya que así se construyen el modelo del lado de la oferta, el del lado de la demanda (multiplicador), el de la inflación (curva de Phillips) y el de la elaboración de políticas en la macroeconomía. En conjunto, generan el modelo del ciclo económico. A partir de ahí, los docentes cuentan con más opciones sobre qué unidades dar en clase y en qué orden.

Es muy posible impartir un curso sobre macroeconomía antes de uno sobre microeconomía. Los requisitos previos están indicados claramente y se ofrecen enlaces a las piezas clave en que se basan.

Otros apartados especiales


  	Las secciones tituladas «Caso práctico» contienen extensos ejemplos empíricos de los modelos y conceptos tratados en la unidad.

  	Los apartados «Grandes economistas» resumen la vida y las ideas de destacados economistas clásicos que guardan relación con los conceptos abordados en la sección.

  	En «Economista en acción», se presentan vídeos breves en los que economistas actuales describen su investigación sobre cuestiones que se analizan en la sección.

  	«La economía aprende de los hechos» son estudios breves de casos reales que ilustran los métodos que siguen los economistas para responder a las preguntas formuladas en investigaciones.

  	«Economistas en desacuerdo» son resúmenes de los antecedentes y de los distintos puntos de vista que han existido y existen acerca de debates metodológicos y sobre actuaciones.



Opciones para la estructura de los cursos

La economía se ha probado en las aulas en múltiples entornos, que van desde centros de enseñanza secundaria hasta cursos de posgrado. En nuestro sitio web presentamos casos reales que abarcan una gran variedad de cursos y muestran cómo diferentes docentes han adaptado La economía a sus necesidades específicas.


  	Un primer curso (un año): La economía puede enseñarse como primer curso de economía con una duración de un año haciendo uso de las unidades de La economía 2.0: microeconomía y La economía 2.0: macroeconomía. Cada docente puede seleccionar el material en que desea centrarse en cada unidad (por ejemplo, no es necesario impartir todas las secciones «Caso práctico»).

  	Introducción a la microeconomía (un semestre, entre 10 y 12 semanas): se pueden programar las diez unidades de La economía 2.0: microeconomía con una temporización aproximada de una unidad a la semana (si bien pueden prescindir de algunas secciones). Si se dispone de tiempo limitado o se desea que el ritmo sea más pausado, también es posible omitir ciertas unidades que resultan algo más especializadas (como la unidad 6, que trata de la fijación de los salarios, o la 9, dedicada a los préstamos y el endeudamiento, por ejemplo).

  	Introducción a la macroeconomía (un semestre, entre 10 y 12 semanas): se pueden programar las 10 unidades de La economía 2.0: macroeconomía con una temporización aproximada de una unidad a la semana (sin incluir necesariamente todas las secciones). Si se dispone de tiempo limitado o se desea que el ritmo sea más pausado, también es posible seleccionar un número menor de unidades que cubran los temas más importantes. Un curso centrado en el ciclo económico y las políticas macroeconómicas podría concentrarse en las unidades 1, 3, 4 y 5, con la inclusión de la unidad 6 para cubrir el dinero, las instituciones bancarias y financieras y, lo que es fundamental, la deuda. Si se desea contemplar los sistemas de políticas monetarias más allá de los objetivos de inflación en las economías abiertas, la unidad 7 incluye material que es totalmente nuevo.

Para diseñar un curso de macroeconomía que empiece con el crecimiento, convendría utilizar las unidades 1 y 2 del volumen de microeconomía, seguidas por la nueva unidad 9 del de macroeconomía.
Un curso que ponga énfasis en la desigualdad, las instituciones y la inestabilidad debe incluir las unidades 2 y 8 del volumen de macroeconomía.

  	Introducción a la economía (un semestre, entre 10 y 12 semanas): no es fácil ofrecer los conceptos básicos de la economía como disciplina en un solo semestre, pero se puede conseguir utilizando las unidades 1 y 2, las dos piezas clave de las unidades 3 y 4 y las unidades 7, 8 y 10 del volumen de microeconomía, junto con las unidades del volumen de macroeconomía indicadas en el punto anterior.

  	Cursos de posgrado en políticas públicas: La economía 1.0 se viene utilizando con eficacia en varios programas de posgrado y máster. Hay docentes que han seleccionado ciertas unidades de La economía 2.0 como base para temas fundamentales que desarrollar más a fondo, posiblemente en relación con ESPP (el texto de CORE Econ dedicado a la economía, la sociedad y las políticas públicas). Por ejemplo, el estudio de la relación laboral de la unidad 6 (La economía 2.0: microeconomía) incorpora teoría detallada y algunos casos prácticos de importantes políticas, mientras que la unidad 6 de ESPP contiene casos adicionales de la economía del trabajo ocasional. Gracias al énfasis que se pone en justificar e ilustrar la modelización con datos, las unidades de macroeconomía son especialmente adecuadas para cursos de posgrado.

  	Cursos de enseñanza secundaria: como el material es muy pertinente para la vida del alumnado, les resulta más accesible. Se pueden seleccionar las partes del texto que despierten más interés entre el alumnado, como la unidad 4 del volumen de microeconomía, que explica la teoría de juegos y la aplica al cambio climático. En este estudio de un caso, se refiere el uso de La economía 1.0 en un centro de enseñanza secundaria.



Opciones pedagógicas

La economía incorpora avances recientes en métodos de enseñanza que permiten diferentes planteamientos pedagógicos.

Enseñanza tradicional

El material puede enseñarse de una manera tradicional, impartiendo gran parte de los fundamentos de cada unidad en clases teóricas y reforzándolos y elaborándolos en clases prácticas con problemas y ejercicios. Hay docentes que han usado los materiales de CORE Econ de esta forma en varios contextos de enseñanza, que van desde formación totalmente presencial hasta totalmente en línea, con la incorporación de elementos interactivos tanto en clases teóricas como en clases prácticas.

Aula invertida

Para fomentar el aprendizaje activo en el aula, puede optarse por el uso selectivo de estrategias de «aula invertida», en las que las tradicionales clases teóricas se sustituyen por sesiones interactivas basadas en problemas, juegos o debates. Con estas estrategias, al alumnado se le asignan materiales (lecturas, cuestionarios o vídeos, por ejemplo) antes de clase para que los usen como referencia para debatirlos y para actividades en el aula. Para comprobar la realización de las tareas asignadas al alumnado, se puede utilizar un software para encuestas (u otros sistemas de registro de respuestas); posteriormente, se pueden organizar juegos o trabajos en equipo que permitan profundizar en los conocimientos adquiridos y reforzarlos. La economía ofrece un marco propicio para este enfoque, ya que las unidades parten desde estudios de casos y testimonios reales, pasando por la selección y uso de herramientas teóricas adecuadas para comprender esos estudios, y llegan hasta la teoría detallada subyacente.

Una estrategia para invertir el aula es animar a los estudiantes a leer ejemplos relacionados y estudios de casos históricos antes o después de clase y a reflexionar sobre las herramientas económicas que pueden ayudar a explicar esos casos. Posteriormente, el uso detallado y la comprensión de la teoría se pueden desarrollar dentro de la clase mediante el uso de actividades y juegos en el aula orientados a problemas. Según se deduce de lo experimentado en muchas aulas con La economía 1.0, el alumnado conecta con más rapidez a través de la lectura del libro electrónico interactivo antes de clase que con cursos previos de introducción. El hábito de leer antes de clase puede estimularse con un proyecto multimedia grupal seguido en varias universidades que usan materiales de CORE Econ. Las guías docentes (disponibles en la sección correspondiente de nuestro sitio web) contienen más directrices sobre el uso de La economía en aulas invertidas y en enseñanza por internet.

Juegos y ejercicios con datos en el aula

El énfasis empírico y la amplia integración de la teoría de juegos fomentan un enfoque más activo para el aprendizaje de los estudiantes mediante el uso de juegos y experimentos en el aula, así como para el aprendizaje orientado a problemas utilizando datos reales. Las unidades contienen enlaces a libros electrónicos complementarios de CORE Econ que describen juegos y experimentos, Experiencing Economics, y proyectos con datos empíricos, Doing Economics. En las guías de las unidades disponibles en la parte dedicada a los docentes en nuestro sitio web, también se facilitan conjuntos de datos, sugerencias de juegos para el aula y otros ejercicios para clase que pueden ayudarles a incorporar esos métodos en su enseñanza tanto de la microeconomía como de la macroeconomía. En esa parte de la web, también se encuentran los conjuntos de datos empleados en la elaboración de todos los gráficos del libro de texto.

Recursos disponibles y sus formatos

Animamos a docentes y a estudiantes a que utilicen La economía 2.0 en su formato en línea, el cual les permitirá aprovechar plenamente sus características pedagógicas, tales como preguntas al final de cada sección (que ofrecen las soluciones al momento), vídeos, gráficos interactivos, entre otras muchas cosas.



Los docentes pueden registrarse en el sitio web de CORE Econ para disfrutar de acceso libre y gratuito a recursos para la enseñanza y el aprendizaje que complementan La economía 2.0. Les recomendamos que exploren:


  	la batería de preguntas, que es una colección renovada y ampliada de preguntas tipo test, con soluciones inmediatas; las preguntas se pueden descargar como una hoja de cálculo o en formatos compatibles con Moodle y Canvas listos para su uso en estas plataformas;

  	diapositivas para clase, que pueden modificarse para adaptarlas al contenido de cada curso (disponibles en formato de LaTeX y de PowerPoint);

  	guías docentes con notas técnicas y recomendaciones didácticas para los conceptos más importantes y difíciles de cada unidad, así como sugerencias de preguntas, juegos, lecturas complementarias, debates y otras actividades, con enlaces a los conceptos de cada unidad; las guías docentes se presentan en una hoja de cálculo de Excel que puede usarse en las planificaciones.



De La economía 1.0 a La economía 2.0

Para docentes que van a pasar de La economía 1.0 a La economía 2.0, recomendamos comenzar con los materiales de «base» de La economía 2.0 (como las nuevas diapositivas para clase) y, a continuación, incorporar los que cada docente haya desarrollado para su impartición con La economía 1.0.

Como la redacción y la organización de La economía 2.0 han cambiado sustancialmente, creemos que será más sencillo seguir nuestra recomendación que reorganizar los materiales existentes para que coincidan con la nueva estructura de cada unidad. No obstante, si se habían elaborado materiales propios (como preguntas de exámenes o casos prácticos específicos del país en cuestión), es probable que sigan siendo válidos en su mayor parte. (Aprovechamos para sugerir la conveniencia de compartir algunos de esos materiales en el foro de la comunidad, lo cual redundaría en beneficio de todos).

Los ejemplos, casos prácticos y datos de La economía 2.0 también se han puesto al día para reflejar las novedades que se han producido desde que se escribió la primera edición hace ocho años.

A fin de facilitar la transición, en la tabla siguiente se compara la estructura de las unidades de La economía 1.0 y de La economía 2.0.




      
  
    
      	La economía 2.0: microeconomía
      	La economía 1.0
      	Notas
    

  
  
    
      	1 y 2
      	1 y 2, 20
      	Se han reorganizado y reescrito. Ahora se incluye el colonialismo y se pone más énfasis en el cambio climático. La función de producción se presenta en la unidad 1.
    

    
      	3
      	3
      	Se ha reescrito. Se mantiene el foco en los problemas de elección restringida y se atiende a las horas de trabajo. Ya no se incluye la producción.
    

    
      	4
      	4
      	Se ha reorganizado. Se mantienen muchos de los juegos. Se presenta la eficiencia de Pareto. Se presta más atención al cambio climático.
    

    
      	5
      	5, 20
      	Se han reescrito, con cambios sustanciales. El modelo se aplica a un problema actual de negociación medioambiental.
    

    
      	6
      	6
      	Se ha reescrito y reorganizado. Nuevo modelo de búsqueda y emparejamiento en el mercado de trabajo; los salarios se determinan para contratar y motivar a los trabajadores.
    

    
      	7
      	7
      	Se ha reescrito y reorganizado. Las empresas tienen un coste marginal constante (no creciente); se utilizan conceptos de teoría de juegos para analizar el comportamiento de fijación de precios en mercados que tienen pocas empresas.
    

    
      	8
      	8, 11
      	Se han reescrito y reorganizado. Se incluyen la entrada en el mercado y el equilibrio a largo plazo (que antes estaba en la unidad 11).
    

    
      	9
      	10, 20
      	Se han reescrito. Se centra en el modelo de elección intertemporal (los balances y la banca se tratan en La economía 2.0: macroeconomía).
    

    
      	10
      	12
      	Se ha reescrito y reorganizado. Tres secciones principales (efectos externos, bienes públicos, problemas relacionados con la información). La explicación de los bienes públicos resalta la no rivalidad como principal característica.
    

  


    








      
  
    
      	 
      	La economía 2.0: macroeconomía
      	La economía 1.0
      	Notas
      	 
    

  
  
    
      	 
      	1 y 2
      	9, 19
      	Se han reorganizado y reescrito para comenzar el volumen de macroeconomía con el modelo del lado de la oferta. El análisis del modelo de fijación de salarios y precios incluye el poder de mercado de trabajo (monopsonio), los impuestos y el coste de los materiales importados.
      	 
    

    
      	 
      	3
      	13, 14
      	Se han reorganizado y reescrito. Se centra en el modelo del lado de la demanda (multiplicador). El modelo multiplicador está ahora en la misma unidad que los conceptos y la medición del PIB. La explicación de la política fiscal se ha pospuesto hasta la unidad de políticas macroeconómicas (unidad 5).
      	 
    

    
      	 
      	4
      	15
      	Se ha reorganizado y reescrito. Integra el modelo del lado de la oferta y el de la demanda para desarrollar el modelo del ciclo económico con la inflación. La política monetaria y los tipos de cambio se tratan en la unidad 5.
      	 
    

    
      	 
      	5
      	14, 15
      	Se han reorganizado y reescrito. Se centra en la política fiscal y monetaria. Amplía la explicación de las sacudidas en el lado de la demanda y de la oferta y de la transmisión de políticas a través de los tipos de cambio. La dinámica de la deuda pública se ha pospuesto a la unidad 7.
      	 
    

    
      	 
      	6
      	10
      	Contenido nuevo en su mayor parte. Se ha reescrito y reorganizado por completo el contenido de la unidad 10 de La economía 1.0 dedicado a los bancos, el dinero y los balances.
      	 
    

    
      	 
      	7
      	N/A
      	Contenido totalmente nuevo que aborda los sistemas de tipos de cambio y las finanzas monetarias.
      	 
    

    
      	 
      	8
      	11, 20
      	Se han reorganizado y reescrito para prestar especial atención al cambio climático y la inestabilidad financiera. Se utiliza ampliamente el modelo de dinámica en forma de S. Nuevos casos prácticos de adopción de tecnologías verdes.
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En la página de verificación de datos de CORE Econ puedes consultar una lista detallada de fuentes.
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  	Microeconomía 4.2.4.3.4.13: Teoría de juegos, equilibrio de Nash y juegos de coordinación

  	Microeconomía 4.5.5.3: Eficiencia de Pareto y equidad

  	Microeconomía 5.12: Medición de la desigualdad económica: el coeficiente de Gini

  	Microeconomía 6.6: Manos a la obra: contratos, principales y agentes

  	Microeconomía 6.10: Combinación de contratación y disciplina laboral: el modelo de fijación de salarios

  	Microeconomía 6.11: Puesta en práctica del modelo de fijación de salarios: salarios, empleo y tasa de desempleo

  	Microeconomía 7.5: Demanda, elasticidad e ingresos

  	Microeconomía 8.2–8.3: Curvas de la oferta y la demanda

  	Microeconomía 10.3.10.5: Cómo abordar los efectos externos

  	Microeconomía 10.6–10.7: Bienes públicos
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  	Ampliación 3.3: El PIB medido como valor añadido y como renta nacional

  	Ampliación 3.11: Un juego de coordinación de inversiones

  	Ampliación 5.9: ¿Por qué dar independencia a los bancos centrales?

  	Ampliación 5.12: Más sobre inversión y valor actual

  	Ampliación 6.7: El banco central y la política monetaria

  	Ampliación 6.9: Descomposición de las tasas de rendimiento de activos

  	Ampliación 6.11: Tasas de rendimiento, riesgo y precios de bonos

  	Ampliación 7.3: Tasa de variación de la competitividad

  	Ampliación 7.8: La condición de PID: teoría y datos

  	Ampliación 7.9: Implicaciones de la PID para los tipos de interés cuando no es creíble el compromiso con un tipo de cambio fijo

  	Ampliación 9.3: La función de producción y el rendimiento de la inversión en capital

  	Ampliación 9.4: Contabilización del crecimiento

  	Ampliación 9.8: Modelos de crecimiento económico

  	Ampliación 9.12: Los factores que impulsan las emisiones de carbono: la identidad de Kaya

  	Ampliación 10.7: Cómo un gobierno interesado en la captación de rentas elige el nivel de los impuestos

  	Ampliación 10.8: Efecto renta y efecto sustitución de un aumento de la competencia política



La economía aprende de los hechos


  	Mañana me pongo a dieta (3.10 Choques para los hogares y los límites al suavizado del consumo)

  	La mafia y el multiplicador (5.7 La magnitud del multiplicador y la incidencia de la política fiscal)

  	¿La competencia electoral afecta a la política? (10.9 Cómo afecta la competencia política a las políticas gubernamentales)

  	¿El dinero todo lo puede? (10.13 Ciudadanos y líderes elegidos como principales y agentes)



Grandes economistas


  	Michał Kalecki (2.3 Desempleo y desigualdad: el modelo WS–PS y la curva de Lorenz)

  	Bill Phillips (4.4 Inflación, desempleo y conflicto de demandas sobre la producción)

  	John Maynard Keynes (5.8 Políticas públicas de austeridad y la paradoja del ahorro)

  	Kenneth Arrow (10.3 La democracia como institución política)

  	Albert O. Hirschman (10.10 Los paralelismos entre la competencia política y la competencia económica)



Vídeos


  	Unidad 2: En nuestro vídeo «Economista en acción», John Van Reenen informa sobre la enorme variación de productividad que se observa entre las distintas empresas de una economía, y sobre cómo promover las mejores prácticas en cuanto a tecnología y gestión.

  	Unidad 4: En nuestro vídeo «Economista en acción», Stefanie Stantcheva comenta «¿Por qué la gente tiene aversión a la inflación?»

  	Unidad 4: En este vídeo Isabella Weber, coautora del estudio de investigación, explica las causas y las consecuencias de la «inflación de los vendedores».

  	Unidad 8: En nuestro vídeo de «Economista en acción», Anat Admati explica los principios básicos del capital social y la deuda y describe la manera en que los bancos operan con poco capital social y generan un entorno de préstamos de alto riesgo.

  	Unidad 8: Representación en imágenes de la crisis del crédito.

  	Unidad 8: Ve este vídeo de Claudia Maria Buch, coautora del Insight «Too big to fail: lessons from a decade of financial sector reforms».

  	Unidad 9: En nuestro vídeo «Economista en acción», Simon Johnson expone cómo influyen las buenas instituciones en el crecimiento económico.

  	Unidad 9: En nuestro vídeo «Economista en acción», Leonard Wantchekon explica que el comercio de esclavos generó desconfianza y frenó el crecimiento del PIB en África Occidental.

  	Unidad 9: En nuestro vídeo «Economista en acción», Mushtaq Khan explica cómo superó Bangladés las deficiencias del mercado para convertirse en líder de la exportación de prendas de vestir.

  	Unidad 10: En nuestro vídeo «Economista en acción», Esther Duflo explica lo que sucedió cuando se decretó que en pueblos seleccionados al azar se eligiera a una mujer para encabezar el concejo local.

  	Unidad 10: James Heckman explora la manera en que la educación preescolar y la escolarización afectan a la desigualdad.



Ejercicios


  	1.3: Ejercicio 1.1: Empleo, desempleo y actividad laboral

  	1.4: Ejercicio 1.2: Índices con nuevas bases

  	1.6: Ejercicio 1.3: Desplazamientos de la curva de fijación de salarios

  	1.7: Ejercicio 1.4: Desplazamiento de la curva de fijación de precios

  	2.2: Ejercicio 2.1: Desigualdades entre tus compañeros de clase

  	2.2: Ejercicio A2.1: Elaboración de una calculadora del coeficiente de Gini

  	2.3: Ejercicio 2.2: Un incremento de la participación salarial

  	2.4: Ejercicio 2.3: Tasas de desempleo y políticas del mercado de trabajo

  	2.5: Ejercicio 2.4: La densidad sindical y la desigualdad de renta

  	2.6: Ejercicio 2.5: Los sindicatos en la economía gig

  	2.7: Ejercicio 2.6: Educación y formación financiadas con impuestos

  	2.8: Ejercicio 2.7: Los precios de la energía y el modelo WS–PS

  	2.9: Ejercicio 2.8: Automatización y desigualdad

  	2.10: Ejercicio 2.9: Los efectos de la flexiguridad danesa

  	2.11: Ejercicio 2.10: Comparativa del rendimiento del mercado de trabajo

  	2.11: Ejercicio 2.11: Desempleo, bienestar y normas sociales

  	3.1: Ejercicio 3.1: El índice para una vida mejor de la OCDE

  	3.4: Ejercicio 3.2: Comparaciones del coste de la vida

  	3.5: Ejercicio 3.3: Definición de recesión

  	3.5: Ejercicio 3.4: Cómo utilizar FRED

  	3.8: Ejercicio 3.5: El modelo multiplicador

  	3.9: Ejercicio 3.6: Planes de consumo para toda la vida

  	3.10: Ejercicio 3.7: Seguro de enfermedad

  	3.10: Ejercicio 3.8: Variaciones de los ingresos, cambios en el consumo

  	3.12: Ejercicio 3.9: Consulta de FRED

  	3.13: Ejercicio 3.10: Comportamiento del ahorro con la COVID-19 y el modelo multiplicador

  	4.2: Ejercicio 4.1: Medición de la inflación

  	4.2: Ejercicio 4.2: El IPC y el deflactor del PIB

  	4.2: Ejercicio 4.3: Uso del IPC para medir la inflación

  	4.3: Ejercicio 4.4: Comparación de valores en el tiempo

  	4.5: Ejercicio 4.5: La brecha de negociación en una recesión

  	4.5: Ejercicio 4.6: Choques positivos y negativos

  	4.6: Ejercicio 4.7: Un shock negativo en la demanda agregada con desempleo alto

  	4.6: Ejercicio 4.8: Inflación, inflación esperada y brecha de negociación

  	4.8: Ejercicio 4.9: Modelización de los shocks de los lados de la oferta y la demanda

  	4.8: Ejercicio 4.10: Guerras, pandemias e inflación

  	4.9: Ejercicio 4.11: Una crisis del petróleo que no elevó la inflación

  	4.10: Ejercicio 4.12: Inflación impulsada por los impuestos

  	5.1: Ejercicio 5.1: Correlación frente a causalidad

  	5.2: Ejercicio 5.2: Política fiscal y las categorías del gasto público

  	5.5: Ejercicio 5.3: Ilustrar choques de oferta y de demanda

  	5.6: Ejercicio 5.4: Contribuciones a la variación del producto interior bruto real a lo largo del ciclo económico

  	5.7: Ejercicio 5.5: Estímulo sin más deuda

  	5.8: Ejercicio 5.6: Austeridad en Francia: 2014

  	5.9: Ejercicio A5.1: Mandatos de los bancos centrales

  	5.11: Ejercicio 5.7: Introducción a la herramienta de inflación: un choque de oferta

  	5.11: Ejercicio 5.8: El choque del petróleo y la política elegida por el banco central

  	5.11: Ejercicio 5.9: Posibilidades de política activa para hacer frente a la inflación y el desempleo

  	5.12: Ejercicio A5.2: El tipo de interés oficial y las decisiones de inversión

  	5.13: Ejercicio 5.10: La desconexión entre el tipo de interés oficial y los tipos de interés de los préstamos

  	5.14: Ejercicio 5.11: Limitaciones y objeciones de la política monetaria y el tipo de cambio

  	5.15: Ejercicio 5.12: Las respuestas políticas de Reino Unido (1950–2023)

  	6.1: Ejercicio 6.1: Calcular el tiempo que se está sin trabajar

  	6.2: Ejercicio 6.2: Contratos de préstamo bilateral

  	6.4: Ejercicio 6.3: Calcula el patrimonio neto y el capital social

  	6.4: Ejercicio 6.4: Calcula el patrimonio neto conjunto

  	6.5: Ejercicio 6.5: Dinero bancario y balances bancarios

  	6.6: Ejercicio 6.6: ¿A qué nos referimos cuando hablamos de dinero?

  	6.6: Ejercicio 6.7: La huelga bancaria irlandesa

  	6.7: Ejercicio 6.8: ¿Formas alternativas de dinero?

  	6.9: Ejercicio A6.1: Aproximación a los rendimientos reales

  	6.10: Ejercicio 6.9: Calcula el rendimiento del capital social

  	6.10: Ejercicio 6.10: Apalancamiento y patrimonio neto negativo

  	6.11: Ejercicio 6.11: Deuda y capital por cuartiles de renta

  	6.11: Ejercicio A6.2: Deuda pública

  	6.11: Ejercicio A6.3: Riesgo y rendimiento

  	6.12: Ejercicio 6.12: El sector financiero: ¿Para qué sirve?

  	6.12: Ejercicio 6.13: Entonces, ¿de qué se vive cuando no se trabaja?

  	7.1: Ejercicio 7.1: Inflación en todo el mundo

  	7.3: Ejercicio A7.1: Precisión de las aproximaciones

  	7.4: Ejercicio 7.2: Cálculo del tipo de cambio real
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    Unidad 1
    El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales
  

    
      Cómo el equilibrio en el mercado laboral del conjunto de la economía determina los salarios, el empleo y la tasa de desempleo
    



1.1 Fortunas familiares: empleos, salarios y la macroeconomía mundial

La minería no era un trabajo, era una forma de vida para Doug Grey, un operador de grúas gigantes en las minas del Territorio del Norte de Australia. En la década de 1990 participó en la construcción de la mina de zinc del río MacArthur, una de las más grandes del mundo, donde su hijo Rob consiguió su primer empleo. «Acabé como conductor de camiones mineros», recordaba Rob. «Fue una oportunidad increíble».

Por entonces parecía que Rob había nacido en el momento perfecto. Entró en el mercado laboral justo cuando comenzaba la fiebre mundial de los recursos naturales espoleada por la demanda de una economía china en crecimiento veloz. Era una vida estupenda. Rob vivió un tiempo en Tailandia gastando poco y acumulando ahorros. Acudía a su trabajo en Borroloola en avión, un viaje de 10 000 kilómetros entre la ida y la vuelta.

Hacia la época en que Rob empezó a trabajar, Doug, su padre, encontró empleo en la mina de hierro de Pilbara, en Australia Occidental, donde ganaba alrededor del doble de lo que ingresaba una familia media australiana en aquel tiempo. Tanto el padre como el hijo ahorraron un dinero considerable.

Pero en 2015, la fiebre de los recursos naturales se había convertido en un recuerdo lejano, y el precio del mineral y del zinc seguía desplomándose. Rob y sus compañeros de trabajo estaban preocupados. «Todo el mundo sabía que la recesión económica y los precios de las materias primas eran un problema. Lo teníamos siempre en mente». Su economía de ensueño no podía durar. «Era… obvio… que estaba llegando a su fin», dijo Doug.

Y así fue. A finales de 2015, Rob recibió la mala noticia: «Dos días después de empezar mi descanso me llamó el gerente y me dijo: “Agradecemos y apreciamos sus servicios, pero tenemos que prescindir de usted”». Su padre también fue despedido.

Rob disfrutaba conduciendo camiones mineros y confiaba en volver a sentarse al volante de uno. Pero eso no iba a ocurrir, no, al menos, en la mina de Pilbara en la que había trabajado su padre. Con la caída de la demanda, la compañía minera redujo la producción y también aplicó un recorte drástico de costes. Como parte de ese proceso, la empresa reemplazó la mano de obra humana por máquinas en todo cuanto le fue posible. En la mina de Pilbara, ya no hay nadie al volante de sus gigantescos camiones mineros autónomos que ahora manejan titulados universitarios con un mando desde la ciudad de Perth, situada a 1200 km de distancia.


​​El auge y el declive de la fortuna económica de la familia Grey es un ejemplo de cómo se ve afectado el funcionamiento del mercado de trabajo en el sector minero y el de la construcción de Australia Occidental y el Territorio del Norte de este país por los acontecimientos que tienen lugar en el resto del mundo y por las nuevas tecnologías. El estallido del precio de los minerales convirtió la minería en una actividad muy rentable que deparó muchos años de gran demanda de mano de obra que acabó agotando toda la reserva de operarios de grúas y conductores de camiones desempleados. Las empresas mineras no tuvieron más remedio que pagar salarios extraordinariamente elevados y, mientras duró la fiebre minera, fueron compañías muy rentables.

El declive de los precios de las materias primas comenzó a mediados de 2011 y entonces empezó a aumentar el desempleo. Ahí se acabó la suerte de Rob Grey, nacido en el momento perfecto; en toda la economía australiana había cada vez más personas buscando trabajo sin encontrarlo.

Macroeconomía

Tener un trabajo y el salario que te pagan por realizarlo es lo que más influye en el bienestar de las personas. El estudio de la economía en su conjunto, la macroeconomía, proporciona una lente para conocer qué factores determinan las posibilidades de los individuos y las familias. La vida es muy distinta si tienes un salario que sube un 2 % o un 3 % al año, en lugar de quedarse estancado, y si la tasa de desempleo es del 5 % o del doble. Y lo que importa para el nivel de vida es el salario real, es decir, cuánto puedes comprar con el dinero que ganas. Si tu salario sube un 2 % pero la economía sube un 3 %, eres más pobre que antes.

El desempleo y los salarios se ven afectados por acontecimientos que ocurren a escala nacional y mundial. Entre los que han influido en las últimas décadas se cuentan el largo periodo de crecimiento de la demanda del hierro de Australia impulsado por el veloz crecimiento de China, la crisis financiera mundial, la pandemia de la COVID-19 y el shock del precio de la energía con el comienzo de la guerra entre Rusia y Ucrania. También pesan decisiones políticas como el Brexit o las guerras comerciales, así como la organización sindical y la regulación del poder de mercado de empresas dominantes. Las nuevas tecnologías favorecen el aumento de los salarios reales y la creación y sustitución de puestos de trabajo, como en el caso de los camiones mineros autónomos pilotados a distancia.

Con este libro aprenderás qué hay detrás de la tasa media de desempleo de un país a lo largo de periodos de entre cinco y diez años, así como las causas de las expansiones y recesiones. Aquí analizamos qué políticas públicas pueden limitar los costes que supone la pérdida del empleo para trabajadores y familias. Indagamos en la relevancia de la tecnología y la acumulación de capital para la creación y la destrucción de empleo, así como para la productividad a largo plazo y para el crecimiento del salario real.


​​​Empezamos con un enigma: ¿por qué los países con rentas altas cuyas empresas compiten en los mismos mercados mundiales y tienen acceso a la misma tecnología difieren en cuanto a tasas de desempleo y crecimiento del salario real?

La figura 1.1 abarca el periodo comprendido entre la crisis financiera mundial y la pandemia de la COVID-19 y muestra la tasa media de desempleo y el crecimiento anual de los salarios reales en una serie de países de rentas altas. El espacio se divide en cuatro cuadrantes: en la derecha inferior está la combinación de un bajo crecimiento de los salarios reales y un desempleo elevado, es decir, un mal rendimiento. En la izquierda superior está la situación opuesta: bajo desempleo y un alto crecimiento de los salarios reales. Hay países en las cuatro combinaciones.




                [image: En este gráfico de dispersión, el eje horizontal presenta la tasa de desempleo como un promedio de los años 2010-2019 expresado como un porcentaje. Va del 0 % al 20 %. El eje vertical muestra la tasa de crecimiento del salario real como un promedio de la tasa de crecimiento anual de los años 2010 a 2018 expresado como un porcentaje que va del -1,0 % al 2,5 %. Los puntos del gráfico se corresponden con la tasa de desempleo y la tasa de crecimiento del salario real de 15 países de renta alta. El gráfico está dividido en cuatro cuadrantes que muestran diferentes combinaciones de la tasa media de desempleo y el crecimiento anual de los salarios reales. La figura muestra resultados dispares para cinco grandes economías de Europa occidental: Reino Unido, Alemania, Francia, Italia y España. España tiene una tasa de desempleo alta y un crecimiento anual bajo de los salarios reales, mientras que Alemania tiene una tasa de desempleo baja y un crecimiento anual de los salarios reales bastante alto. Reino Unido tiene una tasa media de desempleo baja y un crecimiento anual bajo de los salarios reales.]



Figura 1.1 
Desempleo y crecimiento del salario real en 15 países de renta alta (2010–2019).






OCDE. 2021. OECD Statistics; US Bureau of Labor Statistics. 2021. International Labor Comparisons.






Un detalle clave es el rendimiento dispar que se aprecia en las cinco grandes economías de Europa occidental, señaladas con rombos rojos. Durante la mayor parte de ese periodo, estos cinco países pertenecían a la Unión Europea y cuatro de ellos compartían la misma moneda, el euro.

En las dos primeras unidades de este volumen de macroeconomía empezamos analizando este enigma con la creación de un modelo para explicar las fuerzas que hay detrás de los resultados de cada país en cuanto a salario real y desempleo.
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1.2 La economía en su conjunto

La disciplina de la economía estudia las interacciones que mantienen las personas entre sí y con la naturaleza para procurarse su sustento. Es un sistema de partes en interacción que se parece en cierto modo al cuerpo humano, solo que a una escala mayor. La figura 1.2 es un mapa (o un modelo simplificado) que presenta los actores principales y los flujos de bienes y servicios que circulan entre ellos.


​​​​Empresas. La mayor parte de la producción y distribución de bienes y servicios la realizan las empresas. Quienes poseen las empresas contratan trabajadores y deciden qué producir, así como la tecnología, maquinaria, software y materias primas que usarán para ello. La contratación de trabajadores se efectúa en lo que se denomina el mercado de trabajo, un mercado en el que las personas aportan su tiempo y sus capacidades, y los empleadores pagan por contratarlas. La compra y la venta de bienes y servicios tiene lugar en los mercados de productos. Las empresas también compran bienes y servicios a otras empresas, por ejemplo, maquinaria, software y otros elementos necesarios para llevar a cabo su producción.




                [image: En este gráfico de dispersión, el eje horizontal presenta la tasa de desempleo como un promedio de los años 2010-2019 expresado como un porcentaje. Va del 0 % al 20 %. El eje vertical muestra la tasa de crecimiento del salario real como un promedio de la tasa de crecimiento anual de los años 2010 a 2018 expresado como un porcentaje que va del -1,0 % al 2,5 %. Los puntos del gráfico se corresponden con la tasa de desempleo y la tasa de crecimiento del salario real de 15 países de renta alta. El gráfico está dividido en cuatro cuadrantes que muestran diferentes combinaciones de la tasa media de desempleo y el crecimiento anual de los salarios reales. La figura muestra resultados dispares para cinco grandes economías de Europa occidental: Reino Unido, Alemania, Francia, Italia y España. España tiene una tasa de desempleo alta y un crecimiento anual bajo de los salarios reales, mientras que Alemania tiene una tasa de desempleo baja y un crecimiento anual de los salarios reales bastante alto. Reino Unido tiene una tasa media de desempleo baja y un crecimiento anual bajo de los salarios reales.]



Figura 1.2 
Un modelo de la economía.






Los individuos que integran los hogares de la figura trabajan para organismos públicos y empresas, además de cuidar a otras personas y realizar tareas domésticas. El modelo no lo incluye todo; por ejemplo, algunos individuos trabajan para sí mismos.


​Los gobiernos usan los impuestos que pagan los propietarios de empresas y los hogares para emplear a personas y adquirir los bienes y servicios necesarios para prestar servicios públicos, como escolarización y seguridad ciudadana. Asimismo, los gobiernos aplican leyes y políticas que regulan la interacción entre todos los agentes de la economía (incluido el propio gobierno). En la figura no se muestran las transferencias que efectúa el gobierno a los hogares en forma de pensiones o subsidios de desempleo ni los distintos niveles de gobierno desde el ámbito municipal hasta el nacional.


​Al igual que cualquier mapa, este es una simplificación. Representa la economía de un solo país que denominaremos «país propio». Un cuadro más completo incluiría empresas, hogares y gobiernos de otros países, así como mercados financieros. En el apartado de hogares, diferenciaría entre hombres y mujeres y personas de diferentes edades o grupos étnicos, e incluiría otras organizaciones distintas de las empresas, como sindicatos, congregaciones religiosas y grupos comunitarios. Algunos hogares serían muy ricos, y otros, pobres.


  Pieza clave

  Como introducción a los modelos económicos, recomendamos leer la sección 2.8 del volumen de microeconomía⁠.



La economía es un sistema enorme y complejo que implica miles de millones de interacciones entre millones de actores diferentes. Quienes se dedican al estudio de esta disciplina desarrollan modelos simplificados para centrarse en aquellos aspectos específicos de la economía que nos ayudan a resolver cuestiones concretas sobre su funcionamiento.

Las relaciones entre los distintos actores (indicadas mediante flechas) difieren. Los bienes y servicios que las empresas se venden entre sí y ofrecen a los hogares se intercambian entre individuos que eligen qué querrían comprar o vender en los mercados. El trabajo que los hogares realizan en empresas está dirigido por gerentes y propietarios. Los impuestos y otras medidas gubernamentales se aplican a través de leyes promulgadas desde los gobiernos, que en las democracias se eligen a través de los votos que emiten los miembros de los hogares.


	lado de la oferta
	El lado de la oferta de una economía consiste en las actividades que generan la producción de esa economía, incluyendo los mercados del trabajo y el capital. En un modelo microeconómico del mercado para un bien particular se refiere a las decisiones que toman los vendedores que suministran ese bien en el mercado. Véase también: lado de la demanda.
	lado de la demanda
	El lado de la demanda de una economía alude al gasto en los bienes y servicios que produce, el cual consiste en el consumo, la inversión, las compras públicas y las compras por parte de extranjeros. En un modelo microeconómico del mercado para un bien particular, se refiere a las decisiones que toman los compradores en relación con ese bien. Véase también: lado de la oferta.




​El conjunto del mercado de trabajo y del mercado de productos conforma lo que se conoce como el lado de la oferta de la economía. Se denomina lado de la oferta porque guarda relación con todas las actividades necesarias para suministrar los bienes y servicios disponibles para comprarlos. En el gráfico se ilustra a través de los flujos de mano de obra que van de los hogares a las empresas y de los flujos de bienes y servicios que van de las empresas a los hogares.

El funcionamiento particular de los mercados de trabajo y de productos en países diferentes tiene implicaciones importantes para las cantidades que se pueden producir y la calidad de los bienes y servicios disponibles. Entender el lado de la oferta de la economía también nos ayuda a saber por qué las personas ganan lo que ganan y cuántas tienen un empleo de entre todas las que quieren trabajar. Por tanto, los resultados principales en los que se centra esta unidad son los salarios reales y el empleo (dos conceptos que definimos con más precisión en las dos secciones siguientes).


​También hay un lado de la demanda de la economía, que tiene que ver con el gasto global en todos los bienes y servicios producidos, es decir, en la producción de la economía. En la figura 1.2 se muestran tres de las principales fuentes que demandan lo que produce la economía: las empresas, los hogares y el gobierno. Asimismo, parte de ese gasto provendrá de clientes extranjeros (en las exportaciones del país propio), y algo de la demanda del país propio se cubrirá con producción procedente de fuera (las importaciones del país propio). En las unidades 1 y 2 nos centramos en el lado de la oferta, e introducimos el lado de la demanda en la unidad 3 y siguientes.

	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales

1.3 Medir la macroeconomía: producción, empleo, desempleo e inactividad


​Para entender cómo funciona el conjunto de toda la economía nos centramos en medidas agregadas, como el empleo total (el número total de personas empleadas), la tasa de desempleo y la producción agregada. (El término agregado significa lisa y llanamente ‘total’). En algunos casos, la medición es sencilla: el número de personas empleadas en cualquier día concreto se puede contar sin más. En otros casos (como, por ejemplo, la medición de la producción total), la suma requiere agregar cosas diferentes: un modelo particular de coche, una lata de tomate, la cuota de un gimnasio, etcétera.

En cuanto empiezas a reflexionar sobre ello, la medición de la producción total de la economía se convierte en una tarea compleja. Pospondremos la explicación de cómo se hace hasta la unidad 3. Por ahora nos limitamos a suponer que el organismo nacional de estadística ha resuelto el problema de cómo obtener una medida de la producción total de la economía.

La producción agregada es un indicador importante del rendimiento de la macroeconomía; otro lo ofrece la situación del mercado laboral. El hecho de que una persona tenga o no un trabajo (o tenga un miembro de su familia con trabajo) marca una diferencia enorme en su vida. También tiene relevancia qué clase de trabajo se realiza, cuánto se gana con él y de cuántas horas es. La búsqueda del primer empleo, la pérdida del trabajo, los comienzos en uno nuevo, la jubilación… son acontecimientos importantes en la vida. Aquí nos apartamos de esas experiencias y consideramos los números: estadísticas sobre empleo, desempleo y tasa de participación de la población activa. En el nivel agregado, estos datos nos dicen mucho sobre la salud de una economía. Pero cuando consideres estas cifras, no olvides todas las experiencias que hay detrás de ellas.


  Otra forma de clasificar a la población en edad de trabajar consiste en considerar a las personas que estudian o trabajan y aquellas que no lo hacen. La categoría nini (que ni estudia ni trabaja ni se forma en capacitación) abarca a la población en edad de trabajar menos las personas empleadas menos las que estudian o reciben formación de capacitación.




	población en edad de trabajar
	Convención estadística que en muchos países abarca a todas las personas de edades comprendidas entre 15 y 64 años.
	población activa, fuerza laboral
	En una población, número de personas en edad de trabajar que trabajan fuera del hogar o desean hacerlo. O están empleadas (o son autónomas) o desempleadas.
	inactividad económica
	Las personas de la población en edad de trabajar que ni están empleadas ni buscan empleo de manera activa se consideran económicamente inactivas. Las que trabajan en casa cuidando de los hijos, por ejemplo, no se consideran población activa, de modo que se clasifican dentro de la categoría de inactividad económica.




​​​La figura 1.3 ofrece una visión general del mercado de trabajo y muestra cómo encajan entre sí todos estos elementos. Empezamos por el lado izquierdo, con la población. El siguiente recuadro muestra la población en edad de trabajar, que suele calcularse como la población total menos la población infantil y la que supera los 64 años. Esta se divide en dos partes: la población activa y la que no pertenece a la población activa (o que está en inactividad económica). Las personas que no forman parte de la población activa no están empleadas o no están en búsqueda activa de empleo como, por ejemplo, aquellas que no pueden trabajar por enfermedad o incapacidad, estudiantes que no trabajan o progenitores que se quedan en casa para criar a los hijos. Solo las personas pertenecientes al grupo de la población activa se pueden considerar empleadas o desempleadas.


​


                [image: El diagrama de flujo muestra una visión general del mercado de trabajo agregado y cómo encajan entre sí los elementos que lo componen. La población de una economía se puede dividir en población en edad de trabajar y población que no tiene edad de trabajar (como las personas muy jóvenes y las ancianas). La población en edad de trabajar puede clasificarse a su vez en población activa y población no activa (o inactiva). Quienes forman parte de la población activa se clasifican en personas empleadas y desempleadas. El diagrama de flujo resume que las personas empleadas y las desempleadas conforman la población activa o fuerza laboral. Si se suman las personas que no pertenecen a la fuerza laboral (la población inactiva) se obtiene la población en edad de trabajar.]



Figura 1.3 
El mercado de trabajo agregado.






Estadísticas del mercado de trabajo


​Hay varias estadísticas que resultan útiles para valorar el rendimiento del mercado de trabajo de un país y para comparar los mercados de trabajo de diversos países. Las estadísticas dependen del tamaño relativo de los recuadros que se muestran en la figura 1.3.

Tasa de actividad laboral


	tasa de actividad laboral, tasa de participación
	Relación entre el número de personas que conforman la población activa o fuerza laboral y la población en edad de trabajar. Véase también: población activa, población en edad de trabajar.
	tasa de desempleo
	Es el porcentaje de toda la población activa que busca trabajo, pero en la actualidad no está empleada. Véase también: población activa, tasa de empleo.
	desempleo, desempleado
	Una persona desempleada es alguien que puede y quiere trabajar, pero no tiene empleo en la actualidad.
	tasa de empleo
	Es el porcentaje de la población en edad de trabajar que está empleada. Véase también: población en edad de trabajar, tasa de desempleo.



El primero es la tasa de actividad laboral, que muestra la proporción de la población en edad de trabajar que forma parte de la población activa. Esta se calcula del siguiente modo:

\[\begin{align*}
\text{tasa de actividad laboral} &= \frac{\text{población activa}}{\text{población en edad de trabajar}} \\ \\ &= \frac{\text{personas empleadas + personas desempleadas}}{\text{población en edad de trabajar}}
\end{align*}\]

​​​Tasa de desempleo

La tasa de desempleo muestra la proporción de la población activa que está desempleada. Se calcula como sigue:

\[\begin{align*}
\text{tasa de desempleo} = \frac{\text{población desempleada}}{\text{población activa}}
\end{align*}\]
De acuerdo con la definición estándar de la Organización Internacional del Trabajo (OIT), las personas desempleadas son aquellas que:


  	han estado sin trabajo durante un periodo de referencia (que suele ser de cuatro semanas); es decir, aquellas que no han tenido un empleo remunerado ni un trabajo por cuenta propia;

  	estaban disponibles para trabajar;

  	estaban buscando trabajo; en otras palabras, durante ese periodo habían dado pasos específicos para buscar un empleo remunerado o para trabajar por cuenta propia.



Tasa de empleo


​​Por último, llegamos a la tasa de empleo, que muestra la proporción de la población en edad de trabajar que tiene un empleo remunerado o trabaja por cuenta propia. Se calcula así:

\[\begin{align*}
\text{tasa de empleo} = \frac{\text{personas empleadas}}{\text{población en edad de trabajar}}
\end{align*}\]
Es importante señalar que el denominador (la estadística del término inferior de la fracción) es diferente para la tasa de desempleo y para la tasa de empleo. De ahí que dos países con la misma tasa de desempleo puedan diferir en cuanto a tasa de empleo si uno tiene una tasa elevada de actividad laboral (o de participación) y el otro la tiene baja. En particular, para valorar el comportamiento de la tasa de empleo en los países con una tasa baja de desempleo y también una tasa baja de actividad laboral, puede resultar muy útil mostrar la proporción de personas en edad de trabajar que están en activo.




                [image: La figura muestra dos gráficos de líneas que comparan los resultados macroeconómicos de Reino Unido con los de Estados Unidos. El primer gráfico de líneas muestra las tasas de empleo y de actividad laboral de Reino Unido y de Estados Unidos. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2000 a 2024. El eje vertical del primer gráfico de líneas muestra la población en edad de trabajar en forma de porcentaje con un intervalo que va del 0 % al 70 %. Las tasas de empleo de Reino Unido y de Estados Unidos se mantienen bastante constantes de 2003 a 2006, con la tasa de empleo de Estados Unidos a un nivel más alto que la de Reino Unido. Durante la crisis financiera mundial, caen las tasas de empleo tanto de Estados Unidos como de Reino Unido, aunque la primera lo hace en mayor medida hasta que convergen hacia 2011. De 2012 a 2019 aumentan las tasas de empleo en ambos países, si bien la de Reino Unido lo hace a un ritmo más veloz y llega a superar la de Estados Unidos, y ambos países experimentan un descenso en 2020 durante la pandemia de COVID-19, aunque Estados Unidos acusa un descenso más significativo de la tasa de empleo. La tasa de actividad laboral de Reino Unido aumenta a un ritmo lento y constante durante la mayor parte de este periodo. La tasa de actividad laboral de Estados Unidos parte de un nivel más alto en el año 2000 que la de Reino Unido, pero inicia un descenso lento y constante en 2007 tras la crisis financiera mundial hasta situarse por debajo de la de Reino Unido en 2012. Ambos países experimentan un descenso en 2020. El segundo gráfico de líneas muestra la tasa de desempleo de Estados Unidos y Reino Unido. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2000 a 2024. El eje vertical del segundo gráfico de líneas muestra la tasa de desempleo expresada en forma de porcentaje con un intervalo que va desde el 0 % hasta el 20 %. La tasa de desempleo de Reino Unido aumenta en 2007 tras la crisis financiera mundial y continúa creciendo hasta 2012. Decrece de manera continuada hasta 2020, cuando experimenta un ligero incremento. La tasa de desempleo de Estados Unidos aumenta a un ritmo más veloz en 2007 durante la crisis financiera mundial, pero converge con la de Reino Unido desde 2012 hasta 2020. Durante la pandemia de COVID-19, la tasa de desempleo de Estados Unidos registra un repunte mucho mayor que la de Reino Unido y disminuye a partir de 2021.]



Figura 1.4 
Rendimiento macroeconómico de Reino Unido y Estados Unidos: empleo, desempleo y actividad laboral.






Estadísticas del mercado de trabajo para Reino Unido y Estados Unidos (2000–2023). Organización Internacional del Trabajo. 2023. ILOSTAT Database.







  El término shock se emplea en macroeconomía para aludir a sucesos imprevistos tanto en el mundo real como en modelos macroeconómicos. Los choques o shocks pueden ser positivos o negativos. El desarrollo y la introducción de nuevas tecnologías que mejoran la productividad o reducen las emisiones de gases de efecto invernadero por unidad de producción suponen un shock positivo. El aumento del precio de las materias primas esenciales para la producción, como el precio del petróleo o el gas, es un shock negativo para los países que las importan.




​​​​​​La figura 1.4 muestra que los grandes choques (o shocks) macroeconómicos comunes a dos economías producen resultados diferentes. Tanto Reino Unido como Estados Unidos sufrieron la crisis financiera mundial de 2007–2009, así como la pandemia de COVID-19 entre 2020 y 2021. El gráfico inferior de la figura 1.4 evidencia que, con ambas crisis, la tasa de desempleo aumentó en cantidades muy diferentes en ambos países. Tanto el empleo como el desempleo son más sensibles a esos choques en Estados Unidos que en Reino Unido.

Una mirada a más largo plazo revela que Estados Unidos comenzó el periodo con una proporción mucho mayor que Reino Unido de personas en edad de trabajar en activo. Y, aunque la tasa de desempleo en Estados Unidos recuperó en 2015 sus niveles previos a la crisis financiera, la tasa de empleo nunca volvió a alcanzar el nivel que tenía antes de esa crisis. Esto se refleja en el descenso a largo plazo de la tasa de actividad laboral en el mercado de trabajo de Estados Unidos. Ahora hay una participación activa en el mercado de trabajo de Estados Unidos de una fracción considerablemente más baja de la población en edad de trabajar que antes de la crisis financiera.


​La espectacular diferencia entre el efecto del shock de la COVID-19 en el desempleo de Reino Unido y el de Estados Unidos se debe a las políticas adoptadas. En Reino Unido, como en buena parte de Europa, la gente consiguió conservar su empleo durante la pandemia aunque no realizara ningún trabajo. En ambos países cerraron sectores enteros de la economía, como la hostelería y el ocio, pero en Reino Unido esos trabajadores conservaron sus puestos de trabajo, y el gobierno les pagó el 80 % de su salario; en Estados Unidos, los trabajadores fueron despedidos y el gobierno les pagó subsidios de desempleo más generosos que en tiempos sin pandemia.


  
    Pregunta 1.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Tasa de actividad laboral = personas empleadas/población activa.

      	Tasa de desempleo = personas desempleadas/población en edad de trabajar.

      	Tasa de empleo = población empleada/población en edad de trabajar.

      	Tasa de empleo + tasa de desempleo = 1.

    

    
      	Tasa de actividad laboral = población activa/población en edad de trabajar.

      	Tasa de desempleo = personas desempleadas/población activa.

      	Así se calcula la tasa de empleo.

      	Tasa de desempleo = personas desempleadas/población activa; mientras que la tasa de empleo = personas empleadas/población en edad de trabajar. No suman 1 porque el denominador es diferente.

    

  




​​​​​Comparativa entre mercados de trabajo

El diagrama de la figura 1.5 ofrece una panorámica de los mercados de trabajo de cuatro países (Australia, Alemania, Noruega y España) entre 2000 y 2019, y compara entre sí las estadísticas del mercado de trabajo de cada uno de ellos.

También muestra que la estructura del mercado de trabajo difiere enormemente entre países. El mercado de trabajo noruego funcionó mejor que el español durante ese mismo periodo: Noruega tuvo una tasa de empleo mucho más alta y una tasa de desempleo mucho más baja. Noruega también tuvo una tasa de actividad laboral más alta, lo que refleja una proporción más elevada de mujeres dentro de la población activa.




                [image: La figura muestra dos gráficos de líneas que comparan los resultados macroeconómicos de Reino Unido con los de Estados Unidos. El primer gráfico de líneas muestra las tasas de empleo y de actividad laboral de Reino Unido y de Estados Unidos. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2000 a 2024. El eje vertical del primer gráfico de líneas muestra la población en edad de trabajar en forma de porcentaje con un intervalo que va del 0 % al 70 %. Las tasas de empleo de Reino Unido y de Estados Unidos se mantienen bastante constantes de 2003 a 2006, con la tasa de empleo de Estados Unidos a un nivel más alto que la de Reino Unido. Durante la crisis financiera mundial, caen las tasas de empleo tanto de Estados Unidos como de Reino Unido, aunque la primera lo hace en mayor medida hasta que convergen hacia 2011. De 2012 a 2019 aumentan las tasas de empleo en ambos países, si bien la de Reino Unido lo hace a un ritmo más veloz y llega a superar la de Estados Unidos, y ambos países experimentan un descenso en 2020 durante la pandemia de COVID-19, aunque Estados Unidos acusa un descenso más significativo de la tasa de empleo. La tasa de actividad laboral de Reino Unido aumenta a un ritmo lento y constante durante la mayor parte de este periodo. La tasa de actividad laboral de Estados Unidos parte de un nivel más alto en el año 2000 que la de Reino Unido, pero inicia un descenso lento y constante en 2007 tras la crisis financiera mundial hasta situarse por debajo de la de Reino Unido en 2012. Ambos países experimentan un descenso en 2020. El segundo gráfico de líneas muestra la tasa de desempleo de Estados Unidos y Reino Unido. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2000 a 2024. El eje vertical del segundo gráfico de líneas muestra la tasa de desempleo expresada en forma de porcentaje con un intervalo que va desde el 0 % hasta el 20 %. La tasa de desempleo de Reino Unido aumenta en 2007 tras la crisis financiera mundial y continúa creciendo hasta 2012. Decrece de manera continuada hasta 2020, cuando experimenta un ligero incremento. La tasa de desempleo de Estados Unidos aumenta a un ritmo más veloz en 2007 durante la crisis financiera mundial, pero converge con la de Reino Unido desde 2012 hasta 2020. Durante la pandemia de COVID-19, la tasa de desempleo de Estados Unidos registra un repunte mucho mayor que la de Reino Unido y disminuye a partir de 2021.]



Figura 1.5 
Estadísticas del mercado de trabajo de Australia, Alemania, Noruega y España (promedios durante el periodo 2000–2019).






Organización Internacional del Trabajo. 2023. ILOSTAT Database.






Noruega y España ilustran dos casos comunes. Noruega es una economía con poco desempleo y un empleo elevado. (Otros países escandinavos, como Suecia, Dinamarca y Finlandia, son similares; y en la figura, Australia es el país más parecido a Noruega). España es una economía de alto desempleo y bajo empleo. (Encontramos ejemplos semejantes en otras economías del sur de Europa, como Portugal, Italia y Grecia). Sin embargo, hay más combinaciones posibles: la tasa de actividad laboral en Alemania es baja igual que en España, pero su rendimiento en cuanto a índices de desempleo y empleo son mucho mejores.


  Ejercicio 1.1 Empleo, desempleo y actividad laboral

  
    	Visita la página en internet de la OIT y utiliza la base de datos de ILOSTAT para calcular las tasas medias de empleo, desempleo y actividad laboral a lo largo del periodo 2000–2019 de dos economías de tu elección.

    	Elabora uno o varios gráficos adecuados para mostrar estas estadísticas de Estados Unidos, Reino Unido y los países que has elegido. A partir de esos gráficos, describe las semejanzas y diferencias de esas estadísticas en los países de tu selección, Estados Unidos, Reino Unido y los países de la figura 1.5.

    	Propón posibles razones de las diferencias en cuanto a tasas de desempleo entre esos países. (Cuando termines de estudiar esta unidad, usa el modelo del mercado de trabajo para ampliar la respuesta que des ahora a esta pregunta).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales

1.4 Medir la macroeconomía: salarios nominales, precios y salarios reales

El salario nominal


	salario nominal
	Cantidad que se percibe como retribución del trabajo por unidad de tiempo expresada en una moneda concreta. También denominado: salario monetario. Véase también: salario real.




​El salario nominal puede definirse como la cantidad efectiva de dinero por unidad de tiempo, como una hora o un año, que se percibe en una moneda determinada como retribución por el trabajo realizado.

Además de tener un trabajo, para las personas también es importante el salario y, más en concreto, lo que se puede comprar con él. Quienes están al cargo de un presupuesto familiar suelen tener una idea sobre los ingresos que reporta al hogar el salario nominal y sobre los precios y, por tanto, también tienen una percepción aproximada de qué se puede comprar. Como reflejo de estas inquietudes, tres de las estadísticas que se suelen publicar sobre el rendimiento de una economía son el crecimiento de los salarios nominales, de los precios y de los salarios reales. Estas estadísticas son promedios de toda la economía. El promedio de salarios suele ser la mediana de los ingresos semanales o mensuales, y el de los precios suele calcularse a partir de una cesta representativa de bienes y servicios.

Una herramienta útil para comparar tendencias es el empleo de índices. En este caso nos interesa comparar la evolución de los salarios nominales y de los precios a lo largo del tiempo para conocer sus implicaciones para los salarios reales. Al fijar en 100 el valor de cada serie en un año base, se puede comparar con facilidad el crecimiento relativo en años subsiguientes.

Los salarios nominales se expresan en la moneda de cada país, como pesos, dólares o rupias. Varían enormemente dependiendo de la ocupación y el sector. Esta es la razón por la que las estadísticas salariales son agregadas con el fin de proporcionar un indicador macroeconómico de salarios nominales medios. Por ejemplo, la Oficina de Estadísticas Laborales de Estados Unidos (US Bureau of Labor Statistics) publica los ingresos medios semanales de los trabajadores del país mayores de 16 años.

Para confeccionar el índice de salario nominal, empezamos eligiendo un año base (en nuestro caso, 2010) y asignándole un valor de 100. A continuación permitimos que el índice mida las variaciones del salario nominal convirtiendo los números expresados en una moneda concreta en valores del índice relativos a la base de referencia. Por ejemplo, en 2010 el salario nominal semanal en Estados Unidos era de 746 dólares, y este es nuestro valor base. En 2011, el salario nominal aumentó de 746 a 756 dólares por semana, lo que supuso un incremento del 1,3 %. Por tanto, si el índice de salario nominal es 100 en 2010, se incrementará un 1,3 % y se situará en Índice de salario nominal = 100 × 1,013 = 101,3 en 2011. Al año siguiente, los salarios subieron hasta los 768 dólares, un incremento del 1,6 % desde 2011. Por tanto, el índice de salario nominal en 2012 será 101,3 × 1,016 = 102,9.

La figura 1.6 muestra el índice de salario nominal de Estados Unidos desde 2010 hasta 2022.




                [image: Este es un gráfico de líneas que reproduce el índice de salarios nominales de Estados Unidos. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2010 a 2022. El eje vertical muestra el índice de salarios nominales, donde 2010 = 100 es el año base. Con un intervalo que va de 90 a 140. El índice de salarios nominales de Estados Unidos aumenta a lo largo de este periodo, y en 2022 se sitúa en torno a 142.]



Figura 1.6 
Índice de salario nominal de Estados Unidos (2010–2022), tomando el año 2010 como base.






US Bureau of Labour Statistics. 2023.






El índice de precios al consumo


	índice de precios al consumo (IPC)
	Medida del nivel general de precios que los consumidores tienen que pagar por bienes y servicios, incluyendo los impuestos al consumo.




​El índice de precios al consumo (IPC) es una medida que sigue la evolución del precio total de una «cesta de la compra» de bienes y servicios que suelen adquirir los hogares, como alimentos, bebidas, suministros básicos, alquileres, asistencia sanitaria, educación y servicios financieros. Una subida del IPC representa un aumento general de precios en una economía.

El índice de precios al consumo se puede hallar de una forma parecida al índice del salario nominal, tomando un año como base y efectuando un seguimiento de la evolución de los precios. La figura 1.7 muestra el índice de precios al consumo para Estados Unidos entre 2010 y 2022.




                [image: Este es un gráfico de líneas que plasma el índice de precios al consumo (IPC) de Estados Unidos. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2010 a 2022. El eje vertical muestra el IPC, donde 2010 = 100 es el año base. Con un intervalo que va de 90 a 140. El IPC experimenta un incremento continuado desde 2010 hasta 2020, y a partir de 2020 registra un incremento más acusado. En 2022, el IPC se sitúa en torno a 134.]



Figura 1.7 
Índice de precios al consumo en Estados Unidos tomando el año 2010 como base.






US Bureau of Labour Statistics. 2023.






El salario real


​El salario real difiere del salario nominal en que tiene en cuenta las variaciones que experimentan los precios a lo largo del tiempo. Mide el poder adquisitivo real que tiene la población trabajadora con sus retribuciones laborales.


	salario real
	Salario expresado en términos de la cantidad de bienes y servicios que la persona trabajadora puede comprar con él. Se calcula dividiendo el salario nominal entre el nivel actual de precios en la misma moneda. Véase también: salario nominal.




​Ahora podemos definir el salario real con más precisión. Si tu salario nominal (medido en pesos, euros, rupias o cualquier otra moneda local) es \(W\) por semana, y el precio de una unidad de producción medida en la misma moneda es \(P\), entonces podrás usar tu salario para comprar \(W/P\) unidades de producción a la semana. El salario nominal depende de la moneda empleada en cada economía, mientras que el salario real no.

Para calcular un índice de salario real para un año dado hay que dividir el índice de salario nominal entre el índice de precios al consumo y multiplicarlo por 100:

\[\displaystyle\mbox{índice de salario real} = \displaystyle\left(\frac{\mbox{índice de salario nominal}}{\mbox{índice de precios al consumo}}\right)\times 100\]
La figura 1.8 muestra el índice de salario real de Estados Unidos entre los años 2010 y 2022.




                [image: Este es un gráfico de líneas que reproduce el índice de salarios reales de Estados Unidos. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2010 a 2022. El eje vertical muestra el índice de salarios reales, donde 2010 = 100 es el año base. Con un intervalo que va de 90 a 140. El índice de salarios reales disminuye ligeramente, pero se mantiene bastante estable de 2010 a 2014, mientras que entre 2014 y 2019 registra un aumento constante. De 2019 a 2020, el índice de salarios reales aumenta con brusquedad hasta alcanzar su máximo en torno a 111, y después desciende de manera constante a partir de 2020. En 2022, el índice de salarios reales se sitúa en torno a 106.]



Figura 1.8 
Índice de salario real para Estados Unidos usando el año 2010 como base.






US Bureau of Labour Statistics. 2023. Nota: Elaborado a partir del índice de salario nominal y del índice de precios.







​La figura 1.9 muestra los tres índices en un mismo gráfico.




                [image: Este es un gráfico de líneas que muestra tres índices de Estados Unidos: el índice de salarios nominales, el índice de precios al consumo (IPC) y el índice de salarios reales. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2010 a 2022. El eje vertical muestra el índice, donde 2010 = 100 es el año base. Con un intervalo que va de 90 a 140. Los salarios nominales empiezan por debajo del IPC y ambos aumentan de manera constante entre 2010 y 2014, un periodo durante el cual los salarios reales sufren un ligero descenso. En 2015, los salarios nominales superan el IPC, y los salarios reales empiezan a aumentar. En 2020, el IPC empieza a aumentar más rápido que los salarios nominales, y los salarios reales empiezan a descender.]



Figura 1.9 
Índices de salario nominal, de precios al consumo y de salario real de Estados Unidos (2010–2022) tomando el año 2010 como base.






US Bureau of Labour Statistics. 2023. Nota: El índice de salario real se ha calculado a partir del índice de salario nominal y del índice de precios.






Fíjate en que cuando la subida general de los precios con el paso del tiempo es mayor que el aumento del salario nominal (como sucedió durante el periodo comprendido entre 2010 y 2014), los trabajadores tienen un salario real inferior al del año base. Y a la inversa, cuando el salario nominal crece más rápido que los precios, los salarios reales de los trabajadores aumentan.

Cuando el nivel de precios y el salario nominal han aumentado en la misma proporción al cabo de cierto periodo de tiempo (como en 2015 en la figura 1.9), entonces el salario real se mantiene al mismo nivel que en el año base: el trabajador medio ganó en 2015 alrededor de un 8 % más que en 2010, pero los precios también son en torno a un 8 % más altos, de modo que el poder adquisitivo de su salario nominal fue el mismo en la práctica.

La figura 1.10 muestra los índices de salario nominal y real y de los precios al consumo de Reino Unido e Italia.




                [image: Esta figura muestra dos gráficos de líneas con el índice de salarios nominales, el índice de precios al consumo (IPC) y el índice de salarios reales para Reino Unido e Italia. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 2010 a 2022. El eje vertical muestra el índice, donde 2010 = 100 es el año base. En ambos países, el índice de salarios nominales y el IPC muestran una tendencia al alza desde 2010, si bien en Italia, el IPC experimenta un aumento más acusado después de la pandemia de 2020, y el índice de salarios nominales se estanca. El índice de salarios reales de Italia se mantiene en torno a los niveles de 2010, en 100, hasta 2020, cuando registra una caída brusca hasta situarse alrededor de 95. El índice de salarios reales de Reino Unido experimenta un ligero descenso de 2010 a 2014, tras lo cual sigue una tendencia al alza y en 2022 se mantiene en torno a su nivel 100 de 2010.]



Figura 1.10 
Índices de salario nominal, de precios al consumo y de salario real de Reino Unido e Italia (entre 2010 y 2022) tomando el año 2010 como base.






Office for National Statistics. 2023. Istat. 2023. World Bank. 2023.






El salario real semanal medio fluctuó durante la década de 2010 a 2019 en esos tres países. Estados Unidos terminó la década con un salario real más alto que al comienzo de ese periodo, pero en Italia y Reino Unido los salarios reales en 2019 se mantuvieron casi al mismo nivel que en 2010. Italia experimentó una caída especialmente acusada de los salarios reales después de la pandemia.


  
    Pregunta 1.2 Elige las respuestas que sean correctas

    La siguiente tabla muestra datos trimestrales del IPC de Brasil entre 2021 y 2022 que se han tomado de la base de datos sobre inflación del Banco Mundial. Basándote en estos datos, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    








  
    	Año y trimestre
    	Valor del IPC
  



  
    	2021 T1
    	130,5
  

  
    	2021 T2
    	133,0
  

  
    	2021 T3
    	136,5
  

  
    	2021 T4
    	140,9
  

  
    	2022 T1
    	144,5
  

  
    	2022 T2
    	148,9
  

  
    	2022 T3
    	148,3
  

  
    	2022 T4
    	149,4
  








    
      	Tomando el T1 de 2021 como periodo base, el valor del IPC en el T1 de 2022 sería 112.

      	Tomando el T1 de 2021 como periodo base, el valor del IPC en el T4 de 2022 sería 114.

      	Tomando el T1 de 2022 como periodo base, el valor del IPC en el T1 de 2021 sería 90.

      	En general, el poder adquisitivo de la población de Brasil descendió durante el periodo mostrado.

    

    
      	Si se toma el T1 de 2021 como periodo base, el valor del IPC del T1 de 2022 sería (144,5/130,5) \(\times\) 100 = 111.

      	Si se toma el T1 de 2021 como periodo base, el valor del IPC del T4 de 2022 sería (149,4/130,5) \(\times\) 100 = 114.

      	Si se toma el T1 de 2022 como periodo base, el valor del IPC del T1 de 2021 sería (130,5/144,5) \(\times\) 100 = 90.

      	El nivel de precios ha aumentado en general, pero para saber si el poder adquisitivo ha cambiado, necesitamos información sobre cómo han variado los salarios nominales a lo largo del mismo periodo. El poder adquisitivo no disminuiría si los salarios nominales crecieran al mismo ritmo que la inflación.

    

  




  Ejercicio 1.2 Índices con nuevas bases

  Descarga datos de EE. UU. sobre el índice de precios al consumo (IPC) y salarios reales (medidos como ingresos semanales) de la página web del Banco de la Reserva Federal de San Luis.

  Para este ejercicio utiliza únicamente datos desde 2010 (o enero de 2010) hasta el último año (o mes) disponible.

  
    	Los datos mensuales del IPC tienen en la actualidad como base de referencia los meses de 1982 a 1984. Recalcula los datos del IPC para que el periodo base sea enero de 2015 (es decir, iguala a 100 el IPC de enero de 2015).

    	Crea un índice para los salarios reales tomando el año 2015 como base (el salario real de 2015 debe ser igual a 100).

    	Utiliza la herramienta informática estadística que prefieras (como Excel o Google Sheets) para elaborar un gráfico de líneas similar al de la figura 1.9 y plasmar en él los datos con la nueva base de las preguntas 1 y 2. Comenta las semejanzas y diferencias entre los gráficos.

    	Comenta algunos criterios que consideres importantes para elegir el año base para una serie de datos.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales

1.5 El lado de la oferta de la macroeconomía


​En esta sección crearemos un modelo del lado de la oferta de la economía agregada que nos ayude a explicar algunas de las tendencias y diferencias entre países observadas en los datos.


  Pieza clave

  Como introducción a los modelos económicos, recomendamos leer la sección 2.8 del volumen de microeconomía⁠.



Para ello seguimos un principio importante del desarrollo de modelos económicos: para centrarnos en las características particulares que queremos analizar de la economía (las interacciones entre el mercado de trabajo y el mercado de productos al nivel agregado), simplificamos otros aspectos de la economía.

En nuestro modelo, los actores cuyas decisiones influyen en los resultados del lado de la oferta son:


  	los propietarios de empresas que emplean trabajadores y venden lo que producen;

  	los hogares que compran esos bienes y cuyos miembros son, o bien empleados de las empresas, o bien desempleados.




​​El modelo combina dos ámbitos en los que interaccionan hogares y empresas:


  	el mercado de trabajo, donde los actores son empresas en el papel de empleadores, y hogares que actúan como trabajadores (tanto empleados como desempleados);

  	el mercado de productos, en el que participan las empresas como vendedores de bienes y servicios, y los hogares como clientes.



Las personas que trabajan por cuenta propia o que no forman parte de la fuerza laboral quedan fuera del modelo; otra simplificación consiste en ignorar las diferencias entre los tipos de tareas que desempeñan los trabajadores y entre los productos que generan. De manera similar al supuesto que expusimos con anterioridad de que hay una manera de agregar todos los bienes y servicios que se producen en una economía, imaginamos que todos los empleados y empresas producen, y que todos los hogares compran, «unidades de producción». La cantidad total de producción es \(Y\), y el precio de cada unidad de producción es \(P\).


	producto medio
	El producto medio de un factor de producción es la producción total dividida entre la cantidad total del factor. Por ejemplo, el producto medio de un trabajador (también conocido como productividad del trabajo) es la producción total dividida entre el número de trabajadores empleados para producirla.
	productividad laboral o de la mano de obra
	Medida de la eficacia de la mano de obra como factor de un proceso productivo. Normalmente, se calcula dividiendo la producción total entre el número de unidades de mano de obra (por ejemplo, horas o trabajadores) que se han utilizado para obtenerla o, dicho de otro modo, el producto medio de la mano de obra.




​De forma análoga, ignoramos las diferencias entre trabajadores en cuanto a salarios y niveles de producción. El empleo total es \(N\), y todos los trabajadores ganan el mismo salario, \(W\). Consideramos constante la cantidad que produce cada trabajador, \(Y/N\), es decir, el producto medio del trabajo. La producción no varía entre trabajadores ni con el nivel de empleo.

Estos supuestos simplificadores implican que, en la práctica, solo nos importan los promedios de toda la economía (la media de salarios, precios y unidades de producción por trabajador).


​​La producción por trabajador, \(Y/N\), nos da una medida de la productividad (denominada productividad laboral o de la mano de obra, porque se centra en los trabajadores en lugar de hacerlo en la maquinaria u otros factores que no se incluyen en este modelo simplificado).


​​Recuerda que lo que importa para el nivel de vida de los trabajadores es el salario real, es decir el salario medido en términos de qué permite comprar. Cuando el salario nominal es \(W\) por semana y el precio de una unidad de producción es \(P\), el salario real equivale a \(w = W/P\); esto da el salario medido como algo «real», es decir, lo que se puede comprar con él. El salario nominal se indica con la una uve doble mayúscula (\(W\)) y el salario real se indica con la misma letra en minúscula (\(w\)).

Fíjate en que tanto la productividad, \(Y/N\), como el salario real, \(w\), se miden en unidades de producción, lo que permite comparar de forma directa los salarios de los trabajadores con cuánto producen.

Los resultados del modelo serán:


  	el empleo, \(N\);

  	la tasa de desempleo, \(u\);

  	el salario real, \(w\).



En próximas unidades ampliaremos el modelo del lado de la oferta para analizar los aspectos que determinan la desigualdad y la inflación. Asimismo, en las unidades 8 y 10, expondremos algunos de los aspectos que determinan la productividad a largo plazo.

Creamos el modelo del lado de la oferta usando un gráfico que muestra el empleo y el desempleo en el eje horizontal, y la producción por trabajador y el salario real, en el eje vertical. En la figura 1.11, dividimos el eje horizontal en segmentos para mostrar los principales indicadores del mercado de trabajo (como en la sección 1.3): en el de más a la derecha se encuentra la población en edad de trabajar. El número de personas inactivas es la diferencia entre la población en edad de trabajar y la población activa. Cuando hay \(N\) personas empleadas, el número de personas desempleadas es la diferencia entre \(N\) y la población activa.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador y el salario real. Hay una línea vertical para la población en edad de trabajar que comprende la totalidad del eje horizontal, y una línea vertical para la población activa. La diferencia entre la población en edad de trabajar y la población activa es la población inactiva. Hay una línea vertical en N que muestra la población empleada. La diferencia entre N y la población activa es la población que está desempleada.]



Figura 1.11 
Conceptos del mercado de trabajo.






De forma similar, en la figura 1.12 usamos el eje vertical para mostrar la producción por trabajador, denominada \(λ\) (lambda), y el salario real. Recuerda que la producción por trabajador (es decir, la productividad) no depende del empleo, así que en este gráfico podemos representar \(λ\) mediante una línea horizontal. La figura revela que si el salario real es \(w\), la producción por trabajador se reparte entre el trabajador y los propietarios de la empresa: el trabajador recibe \(w\), y el resto es el beneficio que obtiene la empresa por cada trabajador.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (o la productividad de cada trabajador, etiquetada como lambda) y el salario real. Hay una línea vertical al final del eje horizontal que representa la población activa. Hay dos líneas horizontales que parten del eje vertical, una para el salario real (w) y otra para la producción por trabajador (lambda), que está por encima de w. La diferencia entre lambda y w es el beneficio por trabajador, y la diferencia entre w y el origen es el salario real por trabajador.]



Figura 1.12 
La producción por trabajador se reparte entre empresas y empleados.







​Actores y mercados

A menudo hablamos de actores para referirnos a las empresas, pero dentro de cada empresa hay muchos actores.


  	El propietario o propietarios contratan y despiden a los gerentes que se encargan de dirigir el funcionamiento diario de la empresa. Poseen la empresa, los edificios, la propiedad intelectual (como patentes o marcas registradas) y la maquinaria, y reciben los beneficios.

  	Los gerentes dirigen las actividades de los empleados dentro de la empresa y reciben un salario al que en ocasiones se le suma una parte de los beneficios de la empresa.

  	Los empleados de la empresa trabajan bajo la dirección de los gerentes a cambio de un salario.



Cuando decimos que «la empresa fija un precio» o «contrata a un trabajador», nos referimos a que son los propietarios quienes toman esa decisión, o los gerentes que actúan en su nombre.

Dentro del ámbito de la dirección de las empresas, es útil pensar que las decisiones importantes las toman dos actores diferentes. El primero es el departamento de recursos humanos (RR. HH.), que toma decisiones en relación con el mercado de trabajo. Nosotros partimos del supuesto de que este departamento de recursos humanos se encarga de fijar los salarios con el fin de garantizar que se puedan contratar empleados y que estos realizarán un trabajo eficaz. El segundo es el departamento de marketing, encargado de fijar el precio del producto que ofrece la empresa de forma que maximice sus beneficios.

Por tanto, el modelo de la economía agregada tiene dos partes:


  	En el mercado de trabajo, el foco se centra en la relación entre empleadores y trabajadores y en cómo se fijan los salarios desde los departamentos de recursos humanos de las empresas.

  	En el mercado de productos se pone el foco en la relación entre las empresas y sus clientes y en cómo se fijan los precios desde los departamentos de marketing de las empresas.



La curva de fijación de salarios


	curva de fijación de salarios, curva WS
	Relación que muestra el salario que deben fijar los empleadores para cada nivel de empleo en la economía en su conjunto con el fin de contratar y motivar a los trabajadores.




​A partir de los departamentos de recursos humanos y del mercado de trabajo obtenemos la curva de fijación de salarios (curva WS). Se trata de una relación entre el salario real que fijan los departamentos de recursos humanos y el nivel agregado de empleo en la economía.

Dentro de cada empresa, el departamento de recursos humanos ajusta el salario nominal, \(W\), de manera que sea justo el necesario para contratar, retener y motivar al número de trabajadores deseado por la empresa. Dado el nivel de precios agregados, \(P\), que hay en la economía, esto determina el salario real de la empresa, que es lo relevante para la respuesta de los trabajadores ante las ofertas salariales. Cuando sumamos los efectos del salario real y el empleo correspondiente en todas las empresas, obtenemos la curva de fijación de salarios (curva WS) para toda la economía, mostrada en la figura 1.13. Esta es una relación creciente entre el empleo agregado, \(N\), y el salario real, \(w\).

En la próxima sección analizaremos con exactitud por qué es creciente la curva WS. Pero, por ahora, fíjate en que cuando el empleo es alto en la figura 1.13, el desempleo es bajo. Esto significa que los trabajadores tienen opciones alternativas mejores: pueden encontrar otro trabajo con facilidad. Entonces decimos que el mercado de trabajo es «rígido». Cuando el mercado de trabajo es rígido, hay más competencia, así que las empresas deben pagar un salario real alto para obtener trabajadores y para que estos rindan lo que se les exige. La situación contraria se da con un mercado de trabajo «elástico» o «flexible» cuando el desempleo es alto.

También podemos considerarlo como una relación entre el salario real y la tasa de desempleo, ya que para cada nivel de empleo agregado hay una tasa asociada de desempleo. En la figura 1.13, cuando el empleo es \(N_{\text{A}}\), el salario es \(w_{\text{A}}\), y la tasa de desempleo correspondiente es \(u_{\text{A}}\), es decir, el número de trabajadores de la población activa que están desempleados dividido entre el tamaño de la población activa.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (o la productividad de cada trabajador, etiquetada como lambda) y el salario real (etiquetado como w). Hay una línea vertical hacia el final del eje horizontal que indica la población activa. Se muestra la curva WS, que es creciente y representa la relación entre el empleo N y el salario real w. Para un salario real dado w_A, el punto A sobre la curva WS corresponde a un empleo de N_A. La diferencia entre el origen y N_A es el número de trabajadores que están empleados, y la diferencia entre N_A y la curva de población activa es el número de trabajadores que están desempleados.]



Figura 1.13 
La curva de fijación de salarios (curva WS).






La curva WS se vuelve cada vez más empinada a medida que el desempleo desciende y se acerca a cero. Esto refleja un rasgo importante del modelo, y también del mundo. Tal como explicaremos en próximas secciones, siempre hay desempleo dentro de la economía.


  
    Pregunta 1.3 Elige las respuestas que sean correctas

    El gráfico muestra la economía en el punto A de la curva de fijación de salarios con 64 personas empleadas (de una población de 100). Tomando como base la información del gráfico, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas. Todas las cifras que se dan se han redondeado al número entero más próximo.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (la productividad), lambda, y el salario real, w. Se muestra la curva de fijación de salarios, que es creciente. Hay una línea vertical en el 90 % de empleo del eje horizontal que indica la población en edad de trabajar. Hay otra línea vertical en el 80 % de empleo del eje horizontal que indica la población activa. El punto A situado sobre la curva de fijación de salarios se corresponde con el salario real w_A y con el 64 % del empleo A(64, w_A).]






    
      	La tasa de participación es del 89 %.

      	La tasa de desempleo es del 29 %.

      	La tasa de empleo es del 80 %.

      	Si algunos trabajadores inactivos decidieran entrar a formar parte de la población activa, entonces, ceteris paribus, aumentaría tanto la tasa de desempleo como la tasa de participación.

    

    
      	Tasa de participación = población activa/población en edad de trabajar = 80/90 = 89  (redondeado al número entero más cercano).

      	Tasa de desempleo = desempleados/población activa = (80 – 64)/80 = 20 .

      	Tasa de empleo = empleados/población en edad de trabajar = 64/90 = 71  (redondeado al número entero más cercano).

      	Si el empleo se mantiene fijo en 64, la tasa de desempleo (que se puede reescribir como 1 – empleados/población activa) subiría porque la población activa aumenta y está en el denominador. La tasa de participación (población activa/población en edad de trabajar) aumenta porque la población activa está en el numerador.

    

  



La curva de fijación de precios


	curva de fijación de precios, curva PS
	Relación que muestra, para cada nivel de empleo, el salario real cuando las empresas maximizan beneficios fijando los precios con un markup constante sobre los costes.




​A partir de los departamentos de marketing de las empresas y del mercado de productos obtenemos la curva de fijación de precios (curva PS), otra relación entre el salario real y el nivel de empleo.

El departamento de marketing no controla salarios, sino que fija el precio, \(P\), de lo que produce la empresa para maximizar beneficios. Pero el precio que fija depende de los costes de producción de la empresa, que, a su vez, dependen del salario nominal, \(W\).

¿Qué más influye en el precio que maximiza el beneficio? Los costes de producción dependen no solo de los salarios, (\(W\)), sino también de la productividad de la mano de obra, (\(λ\)). El precio que maximiza el beneficio también dependerá de cuánta competencia haya en el mercado de productos. Cuando la empresa soporta una competencia intensa por parte de otras, tiene que cobrar un precio más bajo para no arriesgarse a perder consumidores.

Ya hemos dicho que \(λ\) no varía con el nivel de empleo. También aplicamos el supuesto ceteris paribus de que la intensidad de la competencia en el mercado de productos y de trabajo se mantiene constante con independencia de la producción de la empresa y del nivel de empleo. Bajo estos supuestos (tal como explicamos con más detalle en la sección 1.6), cada empresa fija un precio, \(P\), que es proporcional al salario nominal, \(W\). Y fija el mismo precio sea cual sea el nivel de empleo.

Puesto que todas las empresas de la economía harán lo mismo, los precios que fijan los departamentos de marketing deparan una relación entre \(W\) y \(P\) (es decir, un salario real agregado, \(w\)) que no depende del empleo agregado, \(N\). De ahí que la curva de fijación de precios en la economía agregada se muestre en la figura 1.14 como una línea horizontal. La diferencia entre el salario real, \(w\), y la producción por trabajador es el beneficio real por trabajador (el beneficio medido en unidades de producción).




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (o la productividad de cada trabajador, etiquetada como lambda) y el salario real (etiquetado como w). Hay una línea vertical al final del eje horizontal que representa la población activa. Hay dos líneas horizontales que parten del eje vertical, una para el salario real (w) y otra para la producción por trabajador (lambda), que está por encima de w. La diferencia entre lambda y w es el beneficio por trabajador, y la diferencia entre w y el origen es el salario real por trabajador. La curva de fijación de precios (PS) es la línea horizontal w.]



Figura 1.14 
La curva de fijación de precios (curva PS).






El modelo WS–PS de la macroeconomía


	modelo WS–PS
	Modelo de economía agregada que combina decisiones de fijación de salarios (WS) y de fijación de precios (PS). El punto en el que se cruzan las curvas WS y PS se corresponde con el equilibrio de Nash y determina el desempleo estructural y el salario real. Véase también: curva de fijación de salarios, curva de fijación de precios, desempleo estructural.




​Este modelo del lado de la oferta de la economía agregada (o conjunta) (figura 1.15) debe su nombre a estas dos curvas: la curva de fijación de salarios (WS) y la curva de fijación de precios (PS). Y nos referimos a él con el apelativo más informal de modelo WS–PS.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (o la productividad de cada trabajador, etiquetada como lambda) y el salario real (etiquetado como w). Hay una línea vertical al final del eje horizontal que representa la población activa. Se muestra la curva WS, que es creciente y representa la relación entre el empleo N y el salario real w. Hay dos líneas horizontales que parten del eje vertical, una que cruza w_A y es la curva PS, y otra que cruza lambda y que se encuentra por encima de la curva PS. La diferencia entre lambda y w es el beneficio real por trabajador, y la diferencia entre w y el origen es el salario real por trabajador. Las curvas WS y PS se cruzan en el punto A, en el salario real w_A y el empleo correspondiente N_A. La diferencia entre el origen y N_A es el número de trabajadores que están empleados, y la diferencia entre N_A y la población activa es el número de trabajadores que están desempleados.]



Figura 1.15 
El modelo WS–PS del lado de la oferta de la economía.






En el punto donde se cruzan ambas curvas, el punto A, el salario real de la curva WS es igual al salario de la curva PS. En otros niveles de empleo, uno es más alto que el otro. Solo en el punto de intersección coinciden las decisiones de fijación de salarios y precios en toda la economía: tanto los departamentos de marketing como de recursos humanos de todas las empresas están satisfechos con el salario que pagan (se contrata a trabajadores y estos realizan un trabajo eficaz) y con el precio que fijan (las empresas venden sus productos a un precio que maximiza sus beneficios).

Esto tal vez parezca sorprendente: ¿cómo es posible que haya ocasiones en que los departamentos de marketing y de recursos humanos tomen decisiones discordantes? El problema no es que los departamentos de una empresa no se comuniquen entre sí: el de marketing acepta la decisión de recursos humanos sobre el salario nominal. Más bien se debe a que las decisiones que toma cada empresa (el salario nominal, \(W\), y el precio, \(P\)) dependen de lo que saben o creen que ocurrirá en el resto de la economía, que es algo que no pueden controlar. Y, a su vez, lo que sucede dentro del conjunto de la economía (la tasa de desempleo, \(u\), y el salario real agregado, \(w\)) depende de lo que hagan todas las empresas. La dependencia mutua de sus decisiones se ilustra en la figura 1.16.




                [image: El diagrama de flujo muestra la dependencia mutua entre el comportamiento de la empresa y el conjunto de la economía. El salario real agregado. (w) y la tasa de desempleo (u) influyen en el comportamiento individual de las empresas. Supongamos que hay 3 empresas que de manera individual fijan los salarios nominales (W) y los precios (P), que, a su vez, influyen en el mercado de trabajo y el mercado de productos. El mercado de trabajo y de productos repercuten a su vez en el salario real agregado (w) y en la tasa de desempleo (u), y el ciclo continúa.]



Figura 1.16 
Dependencia mutua entre las actuaciones de la empresa y el conjunto de la economía.






Solo hay una combinación de salario real y tasa de desempleo con la que el resultado en la economía agregada es el mismo que el esperado por las empresas cuando tomaron sus decisiones. Esa combinación es el salario real y la tasa de desempleo donde se cruzan la curva de fijación de precios y la curva de fijación de salarios.

El equilibrio del lado de la oferta de la economía


	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.




​​Este resultado se denomina equilibrio de Nash de toda la economía o, como expresión equivalente, equilibrio en el lado de la oferta. Se dice que un resultado es un equilibrio de Nash si ninguno de los actores implicados tiene posibilidad de lograr un resultado de su preferencia eligiendo una acción individual diferente. El nombre proviene del matemático y premio nobel de economía John Nash.

A menudo decimos que un equilibrio de Nash es el «producto» o «resultado» de un modelo. Con ello nos referimos a que el equilibro (en este caso entre el salario real y el nivel de empleo) es lo que cabe esperar observar en promedio dentro de la economía al cabo de un periodo amplio de tiempo. La razón para predecir que lo que observaremos dentro de la economía es el equilibrio es porque, si un resultado no es un equilibrio de Nash, entonces al menos uno de los actores puede obtener mejores resultados si actúa de otra manera. Y si cambia su manera de actuar, entonces también variará el resultado y, por tanto, no se corresponderá con lo que esperaríamos observar a largo plazo.

Solo cuando hay equilibrio de Nash (la intersección de las curvas WS y PS) los propietarios no tienen ningún incentivo para modificar salarios o precios ni para ampliar o reducir el tamaño de sus empresas. Esto lo sabemos porque han fijado precios, salarios y el nivel de contratación para maximizar sus beneficios teniendo en cuenta las acciones de los demás. Los trabajadores empleados no pueden hacer nada mejor que trabajar al nivel que exige el empleador de acuerdo con el salario que recibe y con las perspectivas que tenga de encontrar trabajo en otra parte; esto es lo que nos revela la curva WS.

Pero ¿qué sucede con las personas que no tienen trabajo? ¿No podrían presentarse ante algún empleador y prometer que trabajarán tan duro como les exija el departamento de recursos humanos pero por un salario más bajo? El departamento de recursos humanos no se dejaría engañar; ya ha calculado cuál es el salario más bajo necesario para motivar al personal para que trabaje al nivel exigido y no creería a nadie que prometiera trabajar duro a un salario inferior.

El modelo WS–PS nos indica el salario real y la tasa de desempleo que cabría esperar en promedio dentro de la economía al cabo de cierto número de años mientras no haya cambios en las curvas WS o PS. En las dos secciones siguientes analizamos cada una de estas curvas con más detenimiento y qué puede causar su desplazamiento.

	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales

1.6 Fijación de salarios y desempleo (la curva WS)


​
  Pieza clave

  Para consultar una descripción detallada del modelo de fijación de salarios en el que se basa la curva WS, lee las secciones 6.10⁠ y 6.11⁠.



Cuando describimos el mercado de trabajo, clasificamos a las personas como empleadas, desempleadas o inactivas. Pero, por nuestra experiencia cotidiana, sabemos que los mercados de trabajo se encuentran en un estado permanente de cambio. Las empresas anuncian puestos vacantes y contratan a nuevos trabajadores; los trabajadores renuncian al empleo que ya tienen en busca de nuevas oportunidades. Los trabajadores cambian de empleo, entran y salen del desempleo y hasta entran y salen de la población activa. La unidad 6 del volumen de microeconomía desarrolla un modelo completo del mercado de trabajo; lee la sección 6.4 para acceder a una introducción al proceso de búsqueda de empleo. Aquí brindamos una descripción básica del modelo que, a su vez, proporciona los fundamentos de la curva WS de la economía.


  
  ​La situación es muy distinta en la economía gig, o del trabajo ocasional, donde no existe una relación laboral y se paga al trabajador cuando termina una tarea. Por ejemplo, a la persona que reparte comida para la plataforma Deliveroo en Reino Unido se le paga una cantidad por cada entrega de comida que realiza.



Trabajadores y empresas siempre aspiran a un buen emparejamiento dentro del mercado de trabajo. Tanto los trabajadores como los empleos son heterogéneos. Cada persona tiene unas capacidades diferentes y valora aspectos distintos de un trabajo, como su ubicación y el horario laboral. Las necesidades de los empleadores varían dependiendo de lo que están produciendo y de la tecnología que utilizan. La calidad del emparejamiento es importante para ambas partes porque las relaciones laborales son a largo plazo.


	mercado de emparejamiento
	Mercado de interacciones entre dos grupos diferenciados en el que los miembros de un grupo tienen características distintas entre sí y se beneficiarían de emparejarse con determinados miembros del otro grupo. Por ejemplo, las empresas y los trabajadores en el mercado de trabajo. También denominado mercado bilateral.
	conflicto de intereses
	Situación que se produce en una interacción si, para que una parte gane más, otra debe salir peor parada.




​​​El mercado de trabajo es un mercado de emparejamiento porque para quienes se encuentran a cada lado del mercado (demandantes de empleo y empleadores) es importante con qué persona del otro lado se emparejan. La figura 1.17 ilustra los flujos que tienen lugar dentro del mercado de trabajo cuando se crean emparejamientos y después se destruyen. El modelo de flujos introduce una nueva variable, \(V\), que es el número de puestos de trabajo vacantes.




                [image: Hay V puestos de trabajo vacantes y D trabajadores desempleados. Después de la contratación, hay N trabajadores empleados y N puestos cubiertos. Los trabajadores pueden cambiar de trabajo, de modo que sigue habiendo N trabajadores empleados y N puestos cubiertos. También es posible que algunos trabajadores salgan del mercado o que se destruyan algunos puestos de trabajo. Cuando hay renuncias y despidos, quedan puestos vacantes y trabajadores desempleados. También puede haber vacantes porque se creen nuevos puestos de trabajo y trabajadores desempleados porque entren personas nuevas en el mercado de trabajo.]



Figura 1.17 
Emparejamientos en el mercado de trabajo: flujos, trabajadores y trabajos.






El departamento de recursos humanos de la empresa interacciona con el mercado de trabajo para resolver dos de los problemas que se encuentra a la hora de fijar salarios: el primero es cómo contratar el número deseado de trabajadores (teniendo en cuenta las renuncias) para maximizar los beneficios de la empresa, y el segundo es cómo motivar a esas personas para que se esfuercen lo necesario para realizar la producción.


​Dentro del mercado de trabajo se da un conflicto de intereses entre el empleador y el trabajador: el empleador quiere que el trabajador se esfuerce al máximo y bien con el menor coste posible para sí, y el trabajador aspira a conseguir el máximo salario y las condiciones de trabajo menos duras. Todos los trabajos implican aspectos conductuales, como esfuerzo, atención al detalle, diligencia y buena disposición, que el empleador no puede especificar a la perfección y, por tanto, no pueden constar por escrito en un contrato de trabajo de manera que sean defendibles ante un tribunal.

Si no es posible obligar al trabajador por contrato a que realice el esfuerzo que exige el empleador para su proceso de producción, hay que encontrar otra manera de evitar el escaqueo en el trabajo. La respuesta de los departamentos de recursos humanos es fijar un salario más alto del necesario para que el personal acuda al trabajo; un salario más alto implica que tienen algo que perder si eluden el trabajo, si los descubren y son despedidos.


​Comenzamos con el problema de la fijación de salarios en una sola empresa y después mostramos cómo se agregan las decisiones de las empresas para obtener la curva WS de toda la economía que presentamos en el modelo WS–PS de la sección anterior. Partir de una sola empresa nos permite seleccionar los factores que en última instancia desplazan la curva WS y que, cuando se combinan con la curva PS, afectan al equilibrio del lado de la oferta en el conjunto de toda la economía.

Problema de contratación en una sola empresa y salario de reserva

El departamento de recursos humanos de la empresa aspira a contratar trabajadores entre el conjunto de personas que buscan empleo. Recuerda que estamos suponiendo que todos los trabajadores son igual de productivos. Y asumimos otras simplificaciones adicionales: ignoramos la fluctuación laboral y suponemos que la empresa solo contrata a personas desempleadas; también damos por supuesto que el empleador lanza una oferta de trabajo de «o lo tomas o lo dejas» y que paga el mismo salario a todos los trabajadores.


​La decisión de una persona demandante de empleo a la hora de aceptar o no la oferta dependerá de su siguiente mejor alternativa, que es seguir desempleada y buscar otro trabajo. El valor global de la siguiente mejor alternativa se puede resumir como el salario de reserva del trabajador y depende de:


	salario de reserva
	El salario más bajo que se está dispuesto a cobrar para aceptar un nuevo empleo. Es el salario disponible en la siguiente mejor opción para el trabajador (la opción de reserva). En el caso de personas cuya siguiente mejor opción sea el desempleo, el salario de reserva tiene en cuenta el sueldo que esperan recibir cuando encuentren un nuevo empleo, así como los ingresos percibidos mientras están desempleadas.
	subsidio de desempleo
	Prestación económica que las administraciones públicas transfieren a una persona desempleada mientras no encuentre trabajo (o durante una parte del periodo de desempleo). También conocido como: seguro de desempleo.
	utilidad
	Indicador numérico del valor que alguien da a un resultado. Los resultados de mayor utilidad se eligen antes que otros de menor utilidad, cuando ambos son posibles.




  	los ingresos que tenga mientras esté desempleado, que supondremos que consistirán en un subsidio de desempleo pagado por el gobierno;

  	los beneficios netos adicionales de estar desempleado (denominados «utilidad neta del desempleo»): si el estigma de estar desempleado supera los beneficios de no tener que desplazarse al trabajo y poder atender mejor las responsabilidades del hogar, por ejemplo, entonces esa utilidad será negativa; pero, según las preferencias y circunstancias, también podría ser positiva (este componente del salario de reserva denominada «utilidad neta del desempleo» variará de una persona a otra dependiendo de sus gustos y circunstancias);

  	cuántas semanas prevé estar desempleado antes de recibir otra oferta de trabajo;

  	lo positivas que sean sus expectativas en relación con otras ofertas de trabajo; es decir, el «valor esperado» de un trabajo alternativo.



El salario de reserva es el salario con el que la oferta de trabajo actual tendría exactamente el mismo valor que la siguiente mejor alternativa. El trabajador aceptará cualquier oferta con un salario igual o superior al salario de reserva.

Las personas que buscan empleo tendrán diferentes salarios de reserva porque los costes y beneficios del desempleo son subjetivos. Por tanto, cuanto más alto sea el salario que ofrezca la empresa, más personas habrá dispuestas a aceptarlo. Esto se ilustra en la figura 1.18. Si el salario real, \(w\), que ofrece la empresa es igual a \(w_{r}^{1}\), solo estarán dispuestas a trabajar para ella las personas con salarios de reserva inferiores o iguales a \(w_{r}^{1}\), y el empleo total de la empresa será \(N_{\text{bajo}}\). Una empresa que quiera contratar a más trabajadores tendrá que ofrecer un salario más alto, como \(w_{r}^{2}\), para poder atraer también a trabajadores con salarios de reserva más altos




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo dentro de la empresa, N, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay una línea creciente que representa el salario de reserva, es decir, el salario real necesario para emplear a N trabajadores. Cruza el eje vertical en w^0_r. En el punto A, el salario real que ofrece la empresa es w^1_r, y el empleo total que corresponde a la empresa es N_low. En el punto C, cuando la empresa ofrece un salario real más alto w^2_r, el empleo total correspondiente a la empresa es N_high.]



Figura 1.18 
El salario de reserva al que se enfrenta la empresa.






Denominamos curva del salario de reserva a la línea creciente de la figura 1.18 (aunque en nuestro modelo sea una línea recta). Esto se puede interpretar de dos maneras. En primer lugar, refleja la distribución de los salarios de reserva entre los trabajadores potenciales de la empresa: por ejemplo, hay \(N_{\text{bajo}}\) trabajadores potenciales con salarios de reserva inferiores a \(w_{r}^{1}\), y (\(N_{\text{alto}}\) – \(N_{\text{bajo}}\)) trabajadores potenciales con salarios de reserva entre \(w_{r}^{1}\) y \(w_{r}^{2}\). En segundo lugar, muestra el número de trabajadores que podría contratar la empresa con cada posible elección de salario.


​El problema de la motivación y el salario de no escaqueo en una sola empresa

Conseguir que acuda el número deseado de trabajadores pagando el salario de reserva solo resuelve una parte del problema que tiene el departamento de recursos humanos, ya que también necesita asegurarse de que los nuevos empleados trabajarán duro y bien. Para incentivarlos a esforzarse en sus tareas, el departamento de recursos humanos ofrecerá un salario por encima de su salario de reserva. Esto implica que el trabajador tendrá algo que perder si elude sus obligaciones. Si lo pillaran escaqueándose y lo despidieran no tendría ninguna seguridad de poder reemplazar ese empleo por otro con un salario y unas condiciones laborales equivalentes.

La cantidad por encima del salario de reserva que tendrá que pagar el departamento de recursos humanos dependerá de tres cuestiones:


  	El coste en cuanto a esfuerzo: el coste psicológico o de otro tipo que tenga para el trabajador (por ejemplo, en cansancio o aburrimiento) el hecho de rendir con el estándar de exigencia que impone el departamento de recursos humanos.

  	La probabilidad de que lo pillen escaqueándose: qué probabilidad hay de que el trabajador sea descubierto si rinde por debajo de lo estipulado.

  	La probabilidad de que, en caso de ser descubierto escaqueándose, el trabajador sea despedido.



Dentro de la economía, cada una de estas cuestiones variará de un trabajador a otro y de una empresa a otra. Pero, para simplificar el modelo, asumimos que estos factores son los mismos para todos los trabajadores. La cantidad adicional que hay que pagar para que el trabajador se esfuerce lo que se le exige es, por tanto, idéntica para todos. Tal como se muestra en la figura 1.19, esto da como resultado una distancia vertical constante entre el salario de no escaqueo (NSW) y el salario de reserva.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal presenta el empleo dentro de la empresa, N, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay dos líneas crecientes, una para el salario de no escaqueo y otra para el salario de reserva. La curva del salario de no escaqueo se encuentra por encima de la curva del salario de reserva. Cuando las empresas fijan el salario de no escaqueo w_2, este se corresponde con un salario de reserva de w^1_r (que es más bajo que w_2) y con un empleo total en la empresa N_1.]



Figura 1.19 
El salario de reserva y el salario de no escaqueo de la empresa.









                [image: El salario tiene que ser más alto que el salario de reserva: En este gráfico, el eje horizontal presenta el empleo dentro de la empresa, N, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay dos líneas crecientes, una para el salario de no escaqueo y otra para el salario de reserva. La curva del salario de no escaqueo se encuentra por encima de la curva del salario de reserva. Para un objetivo de empleo de N_1 empleados, el salario de reserva correspondiente es w^1_r y, para alcanzar este salario de reserva, la empresa tiene que fijar w_2 en la curva del salario de no escaqueo.]



El salario tiene que ser más alto que el salario de reserva



Si la empresa quiere tener \(N_1\) empleados, el departamento de recursos humanos podría estipular un salario de \(w_{r}^{1}\). Pero para asegurarse de que ninguno de ellos se escaquea, tiene que pagar un salario más alto, \(w_2\), que caiga sobre la curva que muestra el salario de no escaqueo.









                [image: Algunos trabajadores serán rechazados: En este gráfico, el eje horizontal presenta el empleo dentro de la empresa, N, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay dos líneas crecientes, una para el salario de no escaqueo y otra para el salario de reserva. La curva del salario de no escaqueo se encuentra por encima de la curva del salario de reserva. En el salario real de no escaqueo w_2, estarán dispuestas a trabajar las personas con un salario de reserva por encima de w^1_r, representados por N_2. La diferencia entre N_1 y N_2 equivale a los trabajadores que son rechazados.]



Algunos trabajadores serán rechazados



Si recursos humanos fija el salario en \(w_2\), habrá algunos trabajadores con salarios de reserva por encima de \(w_{r}^{1}\) que querrían aceptar el trabajo. Pero, como el salario \(w_2\) no basta para disuadirlos del escaqueo, no se les ofrecerá un puesto de trabajo.









                [image: La prima salarial tiene dos partes: En este gráfico, el eje horizontal presenta el empleo dentro de la empresa, N, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay tres líneas crecientes, una para el salario de no escaqueo, una para el salario de reserva y una en medio de las dos anteriores que muestra los componentes de la prima salarial. La diferencia entre el salario de no escaqueo y el salario de reserva constituye una renta del empleo y una compensación del coste del esfuerzo.]



La prima salarial tiene dos partes



Para evitar el escaqueo, el pago adicional tiene que ser suficiente para que a los trabajadores les compense el coste del esfuerzo. Y también tiene que proporcionar una renta del empleo, de tal manera que los empleados prefieran esforzarse a escaquearse hasta que los pillen y los despidan.








En el último panel de la figura 1.19, el salario de reserva (la línea más baja) es el salario con el que el trabajador sería indiferente entre estar desempleado y aceptar el trabajo. Con un salario igual al salario de reserva más el coste del esfuerzo (la línea central), el trabajador sería indiferente entre el desempleo y trabajar con el nivel de esfuerzo exigido.


  
  ​Pieza clave

  Cuando un agente económico recibe un beneficio mayor que el que obtendría con su siguiente mejor alternativa, decimos que recibe una renta económica. La renta es la diferencia entre ambos beneficios. Una renta del empleo es la diferencia entre el beneficio de estar empleado en el trabajo actual y lo que se obtendría sin él. Fíjate en que el significado de renta en economía difiere bastante del que le damos cuando hablamos del alquiler de una vivienda o de un coche. Para consultar una introducción al concepto de renta económica, recomendamos leer la sección 2.2 del volumen de microeconomía⁠.




	salario de no escaqueo
	El salario más bajo necesario para motivar a un trabajador a esforzarse al nivel demandado por su empleador. Véase también: condición de no escaqueo.
	renta del empleo
	Renta económica que percibe un trabajador cuando el valor neto de su trabajo supera el valor neto de su siguiente mejor alternativa (es decir, estar desempleado). También conocido como: coste de la pérdida del trabajo.




​Pero, como puede llevar cierto tiempo detectar a un trabajador que se escaquea, recursos humanos fija un salario más alto, el salario de no escaqueo (línea superior del gráfico) para asegurarse de que no solo preferirá esforzarse antes que estar desempleado, sino que también lo preferirá antes que aceptar el trabajo y escaquearse hasta que lo pillen. Este pago adicional se denomina renta del empleo.

¿Qué desplaza hacia arriba el salario de no escaqueo?

Todo lo que mejore las oportunidades disponibles para una persona desempleada en busca de trabajo que se plantea aceptar un puesto en lugar de seguir desempleada incrementa el salario de reserva. Esto incluye:


  	Un aumento del subsidio de desempleo. Como esto incrementa los ingresos de un trabajador cuando está desempleado, el salario que le ofrezcan tendrá que ser más alto para que acepte el empleo.

  	Una mejora de la calidad de vida esperada por el trabajador cuando está sin trabajo frente a la calidad de vida que tendría con ese trabajo. Por ejemplo, si el trabajo que busca ya no le ofrece la oportunidad de trabajar de manera flexible o a distancia, habrá que ofrecerle un salario más alto para que lo acepte.

  	Otros empleadores incrementan su demanda de mano de obra, lo que reduce la tasa de desempleo. Como esto incrementa la probabilidad de que pronto aparezca una oferta de trabajo mejor si la persona desempleada rechaza la oferta actual, hay que ofrecerle un salario más alto para que la acepte.

  	Otros empleadores suben sus salarios. Esto incrementa el atractivo de rechazar la oferta de trabajo actual y esperar que aparezca una oferta mejor de otra empresa.



Y cualquier cosa que eleve el salario de reserva de cada trabajador también desplazará hacia arriba la curva del salario de no escaqueo. Además, la curva del salario de no escaqueo también se desplaza hacia arriba si se da una de las siguientes situaciones:


  	El empleador tiene más difícil efectuar un seguimiento del esfuerzo que realizan sus trabajadores. Si hay menos posibilidades de pillar a los trabajadores que se escaquean hay que ofrecer un salario más alto para motivarlos a esforzarse en el trabajo.

  	Es más costoso para el empleador despedir a un trabajador que se escaquea (ya sea en términos de desmoralización de los empleados o de contratación y preparación de un sustituto). Si el trabajador sabe que es poco probable que lo despidan aunque lo pillen escaqueándose, habrá que pagarle un salario más alto para que realice el nivel de esfuerzo exigido por recursos humanos. En la unidad 2 expondremos cómo pueden influir en el coste del despido las regulaciones del mercado laboral y la actuación de los sindicatos.

  	A los empleados les resulta más desagradable cumplir con los estándares laborales del departamento de recursos humanos ya sea porque han aumentado o debido a un deterioro en la relación que mantiene la empresa con sus empleados. El trabajador necesitará un salario más alto para cumplir con el esfuerzo exigido.




	ceteris paribus
	En economía se recurre a menudo a la simplificación de un análisis dejando de lado aspectos que se consideran menos relevantes para el asunto tratado. El significado literal de esta expresión latina es ‘dejando el resto igual’. En modelos económicos, significa que el análisis efectuado mantiene constantes otras cosas.




​Cuando describimos el efecto de uno de estos cambios en el salario que fija una empresa, asumimos que no cambia nada más dentro de la economía. Este supuesto, denominado ceteris paribus, nos ayuda a aislar cada efecto de los demás. Pero algunos de los cambios recién comentados afectarán a todas las empresas; y, si otras empresas modifican su salario, esto también alterará, a su vez, la situación a la que se enfrenta cada una de ellas. A continuación mostramos cómo se introduce en la economía agregada este modelo de fijación de salarios en la empresa.

La economía en su conjunto: la tasa de desempleo y la curva WS

Para regresar a la economía agregada, debemos sumar las decisiones de todas las empresas tomando en consideración su interdependencia. Ya tenemos una pista sobre esta interdependencia: cada empresa fija un salario propio para contratar y motivar al número de trabajadores que quiere, pero las decisiones colectivas influyen en la demanda global de mano de obra dentro de la economía y, por tanto, en la tasa de desempleo de esa economía. Y esta tasa repercute, a su vez, en el salario de no escaqueo de cada empresa.

La figura 1.20 ilustra la situación para una empresa en la parte superior y la de la economía agregada en la parte inferior. Como todas las empresas de la economía son idénticas, tomarán decisiones idénticas. Supongamos que el empleo agregado es \(N_1\), y que el empleo correspondiente en cada empresa es \(N^f_1\). ¿Cuál es el salario agregado?

El gráfico inferior muestra que el empleo agregado es bajo (comparado con la fuerza laboral), de modo que el desempleo es alto. El salario de no escaqueo (NSW) de la empresa para un nivel elevado de desempleo se muestra mediante la línea del gráfico superior. Para emplear \(N^f_1\) trabajadores, cada empresa establece un salario, \(w_1\) (punto A sobre la línea NSW). De modo que \(w_1\) es el salario agregado, y el punto A del gráfico inferior tiene que estar sobre la curva de fijación de salarios (WS) para toda la economía. Sigue los pasos de la figura para hallar otros puntos sobre la curva WS.





                [image: Esta figura muestra dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra el empleo en la empresa, N^f, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay tres curvas crecientes del salario real de no escaqueo en el primer gráfico; la primera muestra el salario real de no escaqueo con un desempleo alto (en la parte inferior), la segunda muestra el salario real de no escaqueo con un desempleo intermedio (en el centro), y la tercera muestra el salario real de no escaqueo con un desempleo bajo (en la parte superior). El punto A se encuentra sobre la curva del salario real sin escaqueo con un desempleo alto, donde el empleo en la empresa es alto, en N^f_1, y el salario real es bajo, en w_1. El punto B se encuentra en la curva del salario real de no escaqueo con un desempleo intermedio, donde el empleo en la empresa es moderado, en N^f_2, y el salario real es w_2. El punto C se encuentra en la curva del salario real de no escaqueo con un desempleo bajo, donde el empleo en la empresa es alto, en N^f_3, y el salario real es alto, en w_3. En el segundo gráfico, el eje horizontal muestra el empleo agregado, N, y el eje vertical muestra el salario real del conjunto de la economía, w. Hay una curva creciente WS, y una línea vertical al final del eje horizontal que indica la población activa. El punto A sobre la curva WS en el segundo gráfico se corresponde con el punto A del primer gráfico, donde hay un desempleo alto, de modo que el empleo agregado es bajo en N_1, y el salario real en la economía es w_1. El punto B del segundo gráfico se corresponde con el punto B del primer gráfico, donde hay un desempleo intermedio, de manera que el empleo agregado es moderado en N_2, y el salario real en la economía es w_2. El punto C del segundo gráfico se corresponde con el punto C del primer gráfico, donde hay un desempleo bajo, de modo que el empleo agregado es alto en N_3, y el salario real es elevado en w_3.]



Figura 1.20 
Hallar la curva de fijación de salarios para la economía agregada, la curva WS.









                [image: Cuando el desempleo es alto: Esta figura muestra dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra el empleo en la empresa, N^f, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay una línea creciente que representa el salario real de no escaqueo con un desempleo alto. El punto A situado sobre esta línea se corresponde con el empleo en la empresa, de N_1, y con un salario real de w_1. En el segundo gráfico, el eje horizontal muestra el empleo agregado, N, y el eje vertical muestra el salario real en la economía, w. Hay una línea vertical al final del eje horizontal que indica la población activa. El punto A del segundo gráfico se corresponde con el punto A del primer gráfico. Hay un desempleo elevado, de modo que el empleo agregado es N_1, y el salario real correspondiente al conjunto de la economía es w_1. Hay una flecha que va desde  N_1 en el segundo gráfico hasta el punto A del primer gráfico, otra flecha va desde el punto A del primer gráfico hasta w_1 en el primer gráfico, otra flecha que va desde w_1 en el primer gráfico hasta w_1 en el segundo gráfico y, por último, una flecha que va de w_1 en el segundo gráfico hasta N_1 en el segundo gráfico.]



Cuando el desempleo es alto



Cuando el empleo agregado es \(N_1\), el gráfico inferior revela que el desempleo es alto. El gráfico superior muestra la curva NSW de la empresa con este nivel elevado de desempleo. Cuando el empleo de la empresa es \(N^f_1\), cada empresa fijará un salario, \(w_1\). De modo que en el gráfico inferior, A es un punto situado sobre la curva agregada de fijación de salarios.









                [image: Un nivel de desempleo medio: Esta figura muestra dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra el empleo en la empresa, N^f, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay dos líneas crecientes que representan las curvas del salario real de no escaqueo. La primera representa el salario real de no escaqueo con un desempleo alto,y la segunda representa el salario real de no escaqueo con un desempleo intermedio y pasa por encima de la primera línea. El punto A sobre la curva del salario real de no escaqueo con un desempleo elevado se corresponde con el empleo en la empresa, de N^f_1, y un salario real de w_1. El punto B sobre la curva del salario real de no escaqueo con un desempleo intermedio se corresponde con un empleo más alto dentro de la empresa de N^f_2 y con un salario real más alto de w_2. En el segundo gráfico, el eje horizontal muestra el empleo agregado, N, y el eje vertical muestra el salario real en la economía, w. Hay una línea vertical al final del eje horizontal que indica la población activa. El punto A del segundo gráfico se corresponde con el punto A del primer gráfico. Hay un desempleo elevado, de modo que el empleo agregado es N_1 y el salario real correspondiente al conjunto de la economía es w_1. El punto B en el segundo gráfico se corresponde con el punto B en el primer gráfico. Hay un desempleo intermedio, de modo que el empleo agregado es mayor en N_2, y el salario real en el conjunto de la economía también es mayor en w_2.]



Un nivel de desempleo medio



Si el desempleo se encuentra en un nivel intermedio, el empleo agregado es mayor (\(N_2\)), y la curva del salario de no escaqueo de cada empresa se desplaza hacia arriba. En la curva NSW más alta, el salario correspondiente a \(N^f_2\) es \(w_2\). Por tanto, el punto B del gráfico inferior también se sitúa sobre la curva WS.









                [image: La curva agregada de fijación de precios: Esta figura muestra dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra el empleo en la empresa, N^f, y el eje vertical muestra el salario real, w. Hay tres curvas crecientes del salario real de no escaqueo en el primer gráfico; la primera muestra el salario real de no escaqueo con un desempleo alto (en la parte inferior), la segunda muestra el salario real de no escaqueo con un desempleo intermedio (en el centro), y la tercera muestra el salario real de no escaqueo con un desempleo bajo (en la parte superior). El punto A se encuentra sobre la curva del salario real sin escaqueo con un desempleo alto, donde el empleo en la empresa es alto, en N^f_1, y el salario real es bajo, en w_1. El punto B se encuentra en la curva del salario real de no escaqueo con un desempleo intermedio, donde el empleo en la empresa es moderado, en N^f_2, y el salario real es w_2. El punto C se encuentra en la curva del salario real de no escaqueo con un desempleo bajo, donde el empleo en la empresa es alto, en N^f_3, y el salario real es alto, en w_3. En el segundo gráfico, el eje horizontal muestra el empleo agregado, N, y el eje vertical muestra el salario real del conjunto de la economía, w. Hay una curva creciente WS, y una línea vertical al final del eje horizontal que indica la población activa. El punto A sobre la curva WS en el segundo gráfico se corresponde con el punto A del primer gráfico, donde hay un desempleo alto, de modo que el empleo agregado es bajo en N_1, y el salario real en la economía es w_1. El punto B del segundo gráfico se corresponde con el punto B del primer gráfico, donde hay un desempleo intermedio, de manera que el empleo agregado es moderado en N_2, y el salario real en la economía es w_2. El punto C del segundo gráfico se corresponde con el punto C del primer gráfico, donde hay un desempleo bajo, de modo que el empleo agregado es alto en N_3, y el salario real es elevado en w_3.]



La curva agregada de fijación de precios



Podemos hallar otro punto sobre la curva WS, C, si consideramos una situación de desempleo bajo. Al unir los puntos del gráfico inferior obtenemos la relación entre el desempleo y los salarios en el conjunto de toda la economía.








La curva WS de la figura 1.20 se inclina cada vez más hacia arriba a medida que cae el desempleo. ¿Por qué tiene esta forma?

Consideremos qué sucede en una empresa individual cuando cae la tasa de desempleo. Por la sección anterior sabemos que, si no varía nada más (ceteris paribus), esto significa que las personas que buscan empleo tienen mayores posibilidades de conseguir un trabajo si se limitan a esperar un poco, por lo que aumenta el salario necesario para que un trabajador acepte una oferta de empleo. Por tanto, el NSW de la empresa se desplaza hacia arriba.

Pero entonces se produce otro cambio: las curvas NSW de otras empresas también se desplazan hacia arriba. Ahora que hay otras empresas dispuestas a pagar salarios más altos, el salario de reserva de los trabajadores aumenta todavía más. Así, el NSW de cada empresa se desplaza aún más. Y el efecto de que haya más competencia salarial desde otras empresas es mayor cuando el desempleo es bajo, porque los trabajadores pueden encontrar empleos buenos con más rapidez en otras partes.

Esto explica por qué, en el gráfico superior de la figura 1.20, el NSW se desplaza más cuando el desempleo cae de un nivel medio a uno bajo que cuando cae de un nivel alto a uno intermedio. Y eso significa que el salario agregado sube más, de modo que la curva WS del gráfico inferior es más empinada.


  
    Pregunta 1.4 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 1.20 muestra la curva de fijación de salarios y cómo se obtiene a partir del salario de no escaqueo al que se enfrentan las empresas individuales. Basándote en esta figura, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Un incremento del subsidio de desempleo subiría el salario de no escaqueo y desplazaría hacia abajo la curva de fijación de salarios.

      	Una disminución de la tasa de desempleo (un aumento de la demanda de mano de obra por parte de otras empresas) desplazará hacia arriba el salario de no escaqueo y la curva de fijación de salarios.

      	Si se vuelve más fácil supervisar el esfuerzo, entonces el salario de no escaqueo disminuye y la curva de fijación de salarios se desplaza hacia abajo.

      	Una caída repentina de la población en edad de trabajar (debido, por ejemplo, a la jubilación de la generación del baby boom) desplazaría hacia abajo el salario de no escaqueo y la curva de fijación de salarios.

    

    
      	Un incremento de la prestación por desempleo elevaría el salario de no escaqueo. Sin embargo, la curva de fijación de salarios también se desplazaría hacia arriba (no hacia abajo) porque para cualquier nivel dado de desempleo, los trabajadores necesitan un salario más alto que los incentive para trabajar.

      	Si la tasa de desempleo disminuye, el salario de no escaqueo se desplazará hacia arriba (es fácil que los trabajadores encuentren otro empleo, de modo que necesitarán un salario más alto para evitar que se escaqueen), pero la curva de fijación de salarios no se desplaza, porque el desempleo se encuentra en el eje horizontal (más bien nos movemos hacia la derecha a lo largo de la curva).

      	Ahora es más fácil que las empresas detecten y despidan a quienes se escaquean, así que, para cualquier nivel de desempleo dado, los trabajadores estarán motivados para trabajar con un salario más bajo. Tanto el salario de no escaqueo como la curva de fijación de salarios se desplazan hacia abajo.

      	Si el equilibrio entre quienes buscan empleo y los puestos vacantes se inclina a favor de los trabajadores, el salario de no escaqueo aumentará y dará como resultado un desplazamiento hacia arriba de la curva de fijación de salarios.

    

  



¿Qué desplaza la curva WS?

Con anterioridad hemos identificado siete factores que desplazan hacia arriba las curvas NSW de las empresas. Dos de ellos, la tasa de desempleo y los salarios que ofrecen otras empresas, están integrados en la curva agregada de fijación de salarios. Pero los cinco factores siguientes desplazarán la curva WS hacia arriba:


  	un aumento del subsidio de desempleo;

  	una mejora de la calidad de vida del posible trabajador sin el trabajo comparada con la calidad de vida que tendría con el trabajo;

  	aumenta la dificultad del empleador para supervisar cuánto se esfuerzan los trabajadores;

  	se vuelve más costoso para el empleador despedir a un trabajador que se escaquea;

  	se vuelve más desagradable para los empleados cumplir con los estándares de trabajo del departamento de recursos humanos, lo que incrementa la desutilidad del trabajo.




  Ejercicio 1.3 Desplazamientos de la curva de fijación de salarios

  Comenta brevemente en qué dirección se desplazará la curva de fijación de salarios con cada uno de los siguientes cambios (hacia arriba/hacia la izquierda o hacia abajo/hacia la derecha) y explica por qué haciendo referencia al salario de no escaqueo y/o al salario de reserva:

  
    	una disminución de la prestación por desempleo;

    	una disminución del estigma social asociado a estar en situación de desempleo;

    	una disminución del desagrado que implica cumplir los estándares de esfuerzo en el trabajo que exige el superior inmediato.

  




​La curva de fijación de salarios para la economía estadounidense


​Para encontrar un ejemplo de una curva empírica de fijación de salarios, mostramos en la figura 1.21 una curva estimada a partir de datos de Estados Unidos. Fíjate en que el eje horizontal muestra de forma explícita la tasa de desempleo, que desciende de izquierda a derecha. En el eje vertical se indica el salario real medido a partir de ingresos anuales reales. Los economistas aprovechan que las tasas de desempleo y los salarios varían entre diferentes zonas locales para estimar una curva salarial empírica para el conjunto de la economía. Para ello utilizan la información detallada sobre salarios y otras características de las personas recopiladas mediante sondeos. Cada punto del gráfico es el salario real estimado (en precios de 2019) para la tasa específica de desempleo que se muestra en el eje horizontal.

Se han estimado curvas de fijación de salarios para muchas economías. David Blanchflower y Andrew Oswald explican con más detalle cómo hacerlo en su artículo titulado «The Wage Curve».




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa la tasa de desempleo en Estados Unidos expresada como un porcentaje que va desde el 16 % hasta el 0 %, en orden decreciente. El eje vertical representa los ingresos reales anuales en dólares de 2019, con un intervalo que va de 51 000 a 57 000 dólares. Cuando la tasa de desempleo es alta y ronda el 16 %, los ingresos reales anuales son bajos, y cuando la tasa de desempleo desciende, los ingresos reales anuales aumentan. Esto estima una curva WS creciente.]



Figura 1.21 
Curva de fijación de salarios estimada para la economía de Estados Unidos (1979–2019).






Estimada por Stephen Machin (LSE, 2023) a partir de microdatos del Current US Population Survey de Grupos de Rotación Salientes entre 1979 y 2019. 
   Datos de hombres de edades comprendidas entre 26 y 64 años, con controles por edad, formación, raza, estado y año.






	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales


​1.7 El salario real de la curva de fijación de precios (la curva PS)


  La figura 1.14 muestra cómo se divide la producción por trabajador entre salarios y beneficios.

  


                [image: ]



Figura 1.14 









​​La curva de fijación de precios, PS, es una línea horizontal que muestra cómo se reparte la producción por trabajador entre salarios y beneficios cuando las empresas fijan sus precios para maximizar beneficios. Esta división dependerá del grado de competencia que exista en los mercados de bienes y servicios y en el mercado de trabajo. Más poder de mercado para las empresas en uno de estos mercados o en ambos reduce el salario real, lo que desplaza la curva PS hacia abajo.

Si las empresas se enfrentan a poca competencia en el mercado de productos, les interesará fijar un precio más alto para obtener unos márgenes de beneficio más elevados. Un precio más alto desplaza hacia abajo el salario real. De igual manera, si hay poca competencia por la mano de obra en el mercado de trabajo, pagarán salarios bajos. En ambos casos, la curva PS es más baja: los trabajadores obtienen una participación menor de la producción por trabajador y reciben un salario real más bajo. De igual manera, si la competencia dentro de la economía es más intensa, entonces los márgenes de beneficio serán más bajos y el salario real más elevado.

En esta sección analizamos con más detenimiento la fijación de precios y la curva PS. Recuerda que partimos de un supuesto simplificador: el nivel de competencia tanto en el mercado de productos como en el mercado de trabajo es constante (no depende del empleo ni de la producción de la empresa).

La decisión de fijación de precios de una sola empresa

Para entender las ideas esenciales en las que se basa el salario real de la curva de fijación de precios, consideremos en primer lugar una sola empresa.


  	Da empleo a muchos trabajadores a los que paga un salario nominal, \(W\): El departamento de recursos humanos determina qué salario estipular, el cual depende del número deseado de empleados (tal como explicamos en la sección anterior). Recuerda que todos los trabajadores son igual de productivos y cobran el mismo salario.

  	Vende su producto a un precio, \(P\): La empresa fija ese precio con la intención de maximizar beneficios.



¿Cómo hallará el departamento de marketing el precio que maximiza el beneficio? En primer lugar, debe considerar la demanda del producto: el precio que elija determinará cuántas unidades conseguirá vender y, por tanto, los ingresos de la empresa. Después puede calcular los costes de producción hallando cuántos trabajadores necesita para producir esas unidades y, siguiendo el consejo del departamento de recursos humanos, qué salario deberá pagar a sus empleados. Juntando todo eso, puede calcular cuánto beneficio obtendrá a un precio dado. Y a partir de ahí podrá elegir el precio que maximiza sus beneficios.

Demanda del producto

Cuando la empresa sube el precio, cae la demanda de su producto; en otras palabras, hay menos personas dispuestas a comprarlo. Si hay competidores que fabrican productos muy similares, la demanda caerá mucho cuando suba el precio, ya que los clientes podrán encontrar con facilidad en otros lugares lo que buscan.


  En la sección 7.5 del volumen de microeconomía, presentamos con más detalle la curva de demanda (la relación entre el precio y la cantidad), así como la elasticidad de la demanda al precio.




	elasticidad de la demanda al precio
	Variación porcentual de la cantidad demandada que se produciría en respuesta a un incremento del 1 % en el precio. Se expresa con un número positivo. Si es mayor que 1, la demanda es elástica; en caso de estar entre 0 y 1, es inelástica.
	margen de beneficio
	Diferencia entre el precio de un producto y su coste marginal de producción.




​​Medimos cuánto cae la demanda cuando el precio sube calculando la elasticidad de la demanda al precio (PED): la caída porcentual de la cantidad demandada en respuesta a una subida de precio del 1 %. Decimos que la demanda es más elástica cuando la caída porcentual es grande y que es menos elástica si es pequeña. Cuanta más competencia afronta la empresa por parte de otras empresas que venden productos similares, más elástica es la demanda.


​Cuando la demanda sea más elástica, la empresa tendrá que fijar un precio más bajo en relación con el coste de producción de cada unidad. Entonces su margen de beneficio será bajo.


  
  ​El coste marginal, el margen de beneficio y el margen comercial

  Una manera de que la empresa halle el precio que maximiza el beneficio, \(P\), consiste en pensar si producir una unidad más le reportaría un beneficio mayor al actual. Si la respuesta es afirmativa, entonces debería aumentar su producción hasta que los beneficios dejen de subir. Si la respuesta es negativa, entonces debería plantearse un movimiento en la dirección opuesta.

  
	coste marginal
	Aumento del coste total cuando se produce una unidad adicional. Corresponde a la pendiente de la función del coste total en cada punto.
	margen comercial
	El precio menos el coste marginal dividido por el precio. Dicho de otro modo, el margen de beneficio expresado como proporción del precio. Si la empresa fija el precio con el fin de maximizar sus beneficios, el margen comercial es inversamente proporcional a la elasticidad de la demanda del bien a ese precio.



  
  ​Para efectuar este cálculo, necesita conocer no solo cuánto tiene que bajar el precio para vender una unidad más, sino también cuánto aumentarán sus costes. El coste adicional de producir una unidad más de las que genera ahora se denomina coste marginal (CMg).

  
  ​​El margen de beneficio de la empresa se define como la diferencia entre el precio y el coste marginal:

\[\text{margen de beneficio} = P - \text{CMg}\]
  El margen de beneficio expresado como una proporción del precio se denomina margen comercial:

\[\text{margen comercial} \ = \frac{P - \text{CMg}}{P}\]
  En algunos casos, el margen de beneficio y el margen comercial pueden valer cero, pero una empresa jamás elegirá un precio que le reporte un margen de beneficio negativo. Fíjate también en que el margen comercial será inferior a 1.

  
    El margen comercial también puede definirse como el margen de beneficio expresado como una proporción del coste marginal. Una definición se puede escribir en términos de la otra, y la elección de cuál emplear dependerá de lo que convenga en cada caso. En el contexto que nos ocupa se utiliza el margen comercial como una proporción del precio porque mantiene una relación directa con el problema de maximización del beneficio.

  

  La maximización del beneficio se explica en detalle en la unidad 7 del volumen de microeconomía. Ahí mostramos que, cuando la empresa fija su precio de maximización del beneficio, el margen comercial es inversamente proporcional a la PED:

\[\frac{P-\text{CMg}}{P} = \frac{1}{PED}\]
  Si la PED de una empresa es baja (se enfrenta a poca competencia) decimos que tiene poder de mercado en el mercado de productos: puede subir precios sin perder muchos clientes. Entonces fijará su precio de tal manera que el margen de beneficio y el margen comercial sean altos.




​El precio que maximiza el beneficio

Al precio que maximiza el beneficio, el margen comercial es igual al inverso de la elasticidad de la demanda al precio, \(1/\text{PED}\). Nuestro supuesto de que el grado de competencia al que se enfrenta la empresa en el mercado de productos es constante significa que la PED no varía con la producción de la empresa. Por tanto, el margen comercial que maximiza el beneficio también es constante. Emplearemos la letra griega \(\mu\) (mu) para indicar el valor del margen comercial que maximiza el beneficio: \(\mu = 1/\text{PED}\). Por tanto, podemos decir que la empresa fija su precio de manera que:

\[\frac{P-\text{CMg}}{P}=\mu\]
Si reordenamos esta ecuación obtenemos:

\[P = \frac{1}{1 - \mu} \text{CMg}\]
Esto nos dice que el precio que maximiza el beneficio es proporcional al coste marginal de producción.

El factor \(1/(1-\mu)\) es un número mayor que 1. Si la empresa encuentra poca competencia en el mercado de productos, entonces la elasticidad de la demanda es baja, de modo que el margen comercial, \(\mu\), es alto, y el precio es un múltiplo más alto del coste marginal.

El coste marginal


	coste medio
	El coste total de producción de la empresa dividido entre el número total de unidades producidas.




​​En nuestro modelo, la mano de obra es el único coste que tiene la empresa, y la producción por trabajador, \(λ = Y/N\), es constante (no depende del empleo, \(N\)). Esto significa que el coste medio de una unidad de producción, CMe, es proporcional al salario:

\[\text{CMe} = \frac{\text{coste total de la mano de obra}}{\text{unidades de producción}} = \frac{WN}{Y} = \frac{W}{\lambda}\]
Sin embargo, el salario (fijado por el departamento de recursos humanos) depende del número de trabajadores que quiere contratar la empresa. Para aumentar la producción, la empresa no solo tendrá que incrementar el empleo, sino también pagar un salario más alto a todos sus trabajadores. Recuerda que la curva del salario de reserva (y, por tanto, también la curva del salario de no escaqueo) es creciente. Tal como explicamos con más detalle en la ampliación de esta sección, el coste marginal (CMg, el coste adicional de producir una unidad más) viene dado por:

\[\text{CMg} = (1+\eta)\frac{W}{\lambda}\]
En esta expresión, el término \(η\) (eta) es una medida de cuánto hay que incrementar los salarios, lo que depende de la competencia en el mercado de trabajo. Nuestro supuesto de que la intensidad de la competencia en el mercado de trabajo es constante significa que \(η\) es constante y que el coste marginal de las empresas es proporcional al salario.


  En la unidad 6 del volumen de microeconomía explicamos con más detalle por qué las empresas que afrontan poca competencia en el mercado de trabajo tienen poder para mantener bajos los salarios que pagan.




  Un ejemplo de poder en el mercado de trabajo lo encontramos en los primeros tiempos de Silicon Valley, cuando había pocos empleadores de técnicos en animación digital. Dos compañías, Pixar y Lucasfilm, cooperaron para mantener bajos los salarios desde mediados de la década de 1980. Esta situación no terminó hasta 2008, con el pago de indemnizaciones a los trabajadores afectados y subidas salariales en todo el resto del sector.1




	rebaja salarial, reducción salarial
	Cuando los empleadores tienen poder de mercado en el mercado de trabajo, «rebajan» el salario. En nuestro modelo, con una producción constante por trabajador, la rebaja es igual a la diferencia entre el coste marginal de producción y el coste salarial medio de una unidad de producción, expresada como proporción del coste salarial medio de una unidad de producción.




​Podemos llamar \(η\) a la «rebaja». Igual que el margen comercial, \(\mu\), indica en qué medida «se incrementa» el precio por encima del coste marginal, la rebaja salarial, \(η\), indica en qué medida se reduce el salario para que el coste salarial por unidad, \(W/λ\), sea inferior al coste marginal. Y ambos dependen del nivel de competencia. El margen comercial, \(\mu\), es alto cuando la competencia en el mercado de productos es baja; de igual manera, la rebaja, \(η\), es alta cuando la competencia en el mercado de trabajo es baja. Cuando se da el caso extremo de que hay un solo vendedor, la empresa con el monopolio fija un precio más alto que cuando compiten varios vendedores; de manera análoga, cuando hay una sola empresa en un mercado de trabajo (como en una «colonia industrial»), la empresa fija un salario más bajo que cuando las personas que buscan empleo tienen más posibilidades para elegir empleadores. Este es el caso del poder monopsónico.


​El salario real de la curva de fijación de precios

El precio que maximiza beneficios, \(P\), es proporcional al CMg, y el CMg es proporcional al salario nominal, \(W\).

Podemos deducir que, sea cual sea el nivel de producción y de empleo, la empresa fijará un precio proporcional a su salario nominal, \(W\). En otras palabras, la relación entre \(W\) y \(P\) (el salario real según la curva de fijación de precios) es constante.

En la ampliación ilustramos cómo reordenar las ecuaciones anteriores para hallar \(P\) y CMg con el fin de obtener una expresión simple para el salario real, que es:

\[\frac{W}{P} = (1 - \sigma) \lambda\]
donde \(σ\) (sigma) es una constante entre 0 y 1.

Esta ecuación nos dice que la empresa fija su precio de tal manera que cada trabajador reciba un salario real que sea una parte constante (\(1 – σ\)) de la producción por trabajador, \(λ\). La empresa obtiene la parte restante de \(λ\), es decir, obtiene un beneficio de \(σλ\) por cada trabajador.

En la ampliación también mostramos que la proporción de beneficios, \(σ\), depende de la competencia en el mercado de productos y el mercado de trabajo (es decir, de \(\mu\) y de \(η\)). Si la competencia es muy alta en ambos mercados, entonces la proporción de beneficios (\(1 – σ\)) se acercará a 1. Si hay menos competencia en cualquiera de estos dos mercados, la empresa recibirá una participación más alta de la producción, y los salarios serán más bajos.

La curva de fijación de precios de la economía

Puesto que todas las empresas son idénticas y toman las mismas decisiones, el salario real agregado según la curva de fijación de precios, \(w = W/P\), es una parte constante de la producción por trabajador, con independencia de cuál sea el nivel de empleo agregado:

\[w = (1 - \sigma) \lambda\]
La figura 1.22 muestra la curva de fijación de precios y la parte de la producción que va a parar a los trabajadores y las empresas.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (también llamada productividad, etiquetada como lambda) y el salario real, etiquetado como w. Hay una línea vertical al final del eje horizontal que indica la población activa. Hay dos líneas horizontales que cruzan el eje vertical: la curva de fijación de precios cruza el eje vertical en w, y la línea de la producción por trabajador cruza el eje vertical en lambda y pasa por encima de la curva de fijación de precios. La diferencia entre w y el origen en el eje vertical es el salario real, (W/P = (1-sigma)lambda), y la diferencia entre lambda y w es el beneficio real por trabajador (lambda*sigma).]



Figura 1.22 
Condicionantes del salario real según la curva de fijación de precios.







  
    Pregunta 1.5 Elige la respuesta que sea correcta

    Supongamos que el salario nominal (\(W\)) es 10 dólares; el margen comercial (\(μ\)) es 0,5; la rebaja salarial (\(η\)) es 0,25; y el coste marginal es 5 dólares. Basándote en esta información y en lo que se expone en esta sección, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	La elasticidad de la demanda es 4.

      	El coste marginal es igual al precio.

      	El salario real (\(W/P\)) es 1.

      	El producto medio del trabajo (\(λ\)) es 2,5.

    

    
      	La elasticidad de la demanda es el inverso del margen comercial, de modo que es \(1 / 0,5 = 2\).

      	Con un margen comercial de 0,5, el coste marginal es igual a la mitad del precio (\(\text{CMg} = (1 − 0,5)P\)).

      	El coste marginal (5 dólares) es la mitad del precio, de modo que el precio \(P\) es 10 dólares. El salario nominal también es 10 dólares, así que el salario real vale 1.

      	Usa la fórmula \(\text{CMg} = (1+η)\frac{W}{λ}\) y sustituye CMg = 5 $, \(η\) = 0,25, y \(W\) = 10 $ para obtener \(λ\) = 2,5.

    

  




  
    Pregunta 1.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Supongamos que el salario nominal (\(W\)) es 20 dólares, el margen comercial (\(μ\)) es 0,4, la rebaja salarial (\(η\)) es 0,5, y el coste marginal es 15 dólares, y supongamos también que los únicos costes que tiene la empresa son los de la mano de obra. Basándote en esta información y en lo expuesto en esta sección, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El salario real (\(W/P\)) es 1,25 dólares.

      	El producto medio del trabajo (\(λ\)) es 0,5.

      	La proporción de beneficios de la empresa es 0,6.

      	El coste medio (CMe) es 10 dólares.

    

    
      	El precio \(P\) es 25 dólares (= \(\frac{1}{1-\mu}\text{CMg}\)), así que el salario real \(W/P\) es 0,8.

      	Usa la fórmula \(\text{MC} = (1+η)\frac{W}{λ}\) y sustituye \(\text{CMg} = 15 \$\), \(η = 0,5\) y \(W = 20 \$\) para obtener \(λ = 2\).

      	Usa la ecuación para la curva de fijación de precios \(\frac{W}{P} = (1 - \sigma) λ\), sustituye 0,8 por el salario real y \(λ = 2\) para obtener \(\sigma = 0,6\).

      	El coste medio es el salario dividido entre el producto medio del trabajo, que es 20/2 = 10 $.

    

  



¿Qué desplaza la curva de fijación de precios?

Tanto el diagrama de la figura 1.22 como la ecuación muestran que el salario real de la curva de fijación de precios aumentará si crece la productividad o si cae la proporción de beneficios, \(σ\). Pero ¿qué mecanismos provocan que esto suceda?


  	Mayor productividad laboral: Un aumento de la productividad reduce los costes, y las empresas bajan sus precios. El resultado es un salario real más alto.



\[\begin{align*}
\uparrow \text{productividad} \text{ }\Rightarrow \text{ } \downarrow \text{ }\text{CMg} \text{ }\Rightarrow \text{ }\downarrow P \text{ }\Rightarrow \text{ }\uparrow \frac{\displaystyle W}{\displaystyle P}
\end{align*}\]

  	Mayor competencia en los bienes da como resultado un margen comercial más bajo: Una competencia más intensa entre vendedores dentro de la economía reduce el margen comercial que pueden incorporar las empresas a sus precios; el porcentaje de beneficios será más bajo, y los salarios reales suben.



\[\begin{align*}
\downarrow \text{margen comercial}\text{ } \Rightarrow \text{ }\downarrow P \text{ }\Rightarrow\text{ } \uparrow \frac{\displaystyle W}{\displaystyle P} \text{ } \Rightarrow \text{ } \downarrow \sigma
\end{align*}\]

  	Más competencia por la mano de obra da como resultado una rebaja salarial más reducida: Una competencia más intensa entre los empleadores que aspiran a contratar trabajadores reduce la rebaja salarial que imponen las empresas: la proporción de beneficios es más baja, y el salario real sube.



\[\begin{align*}
\downarrow \text{rebaja salarial}\text{ } \Rightarrow \text{ }\uparrow W \text{ }\Rightarrow\text{ } \uparrow \frac{\displaystyle W}{\displaystyle P} \text{ } \Rightarrow \text{ } \downarrow \sigma
\end{align*}\]

  Ejercicio 1.4 Desplazamiento de la curva de fijación de precios

  Supongamos que el salario nominal (\(W\)) es 15 dólares; que el coste marginal es 7,5 dólares; que el producto medio del trabajo (\(λ\)) es 2; y que el margen comercial es del 25 %.

  
    	¿Cuál es el salario real? Dibuja un gráfico como el de la figura 1.22 para ilustrar tu respuesta.

  

  Para cada una de las situaciones siguientes, explica (usando el gráfico de la pregunta 1) qué sucede con la curva de fijación de precios y calcula el nuevo salario real.

  
    	El producto medio del trabajo (\(λ\)) se dobla y pasa de 2 a 4.

    	El porcentaje de beneficios de la empresa cambia a 0,2.

  



¿Qué determina la altura de la curva de fijación de precios?


​Ahora resumimos qué determina la altura de la curva de fijación de precios. En la unidad 2 analizaremos cómo pueden influir en ella las políticas gubernamentales.


  	Productividad laboral: Para cualquier margen comercial y rebaja salarial dados, el nivel de productividad laboral (cuánto produce un trabajador en una hora) determina el salario real en la curva de fijación de precios. Cuanto mayor es el nivel de productividad laboral (o, lo que es lo mismo, el producto medio del trabajo, denominado lambda, \(λ\)), mayor es el salario real consistente con el porcentaje de beneficios dado.




​​Una productividad más alta desplaza hacia arriba la curva de fijación de precios. Las cuotas de mercado se mantienen igual; el salario real de la curva de fijación de precios es más elevado.


	poder de mercado de trabajo
	Una empresa tiene poder de mercado de trabajo (a veces llamado poder monopsónico) si puede reducir el salario que paga disminuyendo el número de trabajadores que emplea. Véase también: poder monopsónico.




  	Competencia: Sabes que la intensidad de la competencia que soportan las empresas determina la cantidad de beneficios que pueden obtener cobrando un precio superior a sus costes, es decir, su margen comercial. Cuanto más intensa es la competencia, más bajo es su margen comercial. Como esto conlleva precios más bajos en el conjunto de la economía, implica salarios reales más altos, lo que desplaza hacia arriba la curva de fijación de precios. De forma análoga, si los empleadores tienen menos poder de mercado de trabajo (menor rebaja salarial) entonces el salario es más alto y la curva de fijación de precios se desplaza hacia arriba.




​Más competencia significa que los trabajadores obtienen una porción más grande; el salario real de la curva de fijación de precios es más alto.


  Ampliación 1.7 Derivación del salario real según la curva de fijación de precios

  
    En el texto principal de esta sección esbozamos cómo se deriva el salario real de la curva de fijación de precios que establece la empresa. En esta ampliación analizamos esa derivación con más detalle para explicar de dónde sale cada resultado. Utilizamos más ecuaciones, pero no es necesario saber análisis matemático para entenderlas.

    Si ya te suenan los conceptos de fijación de salarios, fijación de precios y elasticidad de las unidades 6 y 7 del volumen de microeconomía, esta ampliación te resultará más fácil de entender. Pero, por si no fuera así, esta ampliación ofrece alguna información adicional sobre cuál es el origen de la curva PS de la macroeconomía.

  

  Derivamos el salario real a partir de la curva de fijación de precios en tres pasos, exactamente igual que hicimos en la parte principal de esta sección. La mayoría de la explicación adicional se da en los pasos dos y tres.

  Paso 1: el precio que maximiza beneficios

  En nuestro modelo suponemos constante la intensidad de la competencia en el mercado de productos, medida por la elasticidad de la demanda al precio (PED) que soporta la empresa. Entonces, tal como se explicó con anterioridad, el precio que maximiza el beneficio de la empresa es proporcional al coste marginal de la producción:

\[P = \frac{1}{1-\mu}\text{CMg}\]
  donde \(\mu\) es el margen comercial que maximiza el beneficio, que es una constante igual a \(1/\text{PED}\). Puesto que la intensidad de la competencia es constante, PED y \(\mu\) también lo son. Sabemos que \(\mu\) será un número entre 0 y 1; podemos entenderlo como una representación del poder de mercado de la empresa en el mercado de productos; cuando \(\mu\) es elevado (cercano a 1), el precio es un múltiplo más alto del coste marginal.

  Paso 2: el coste marginal

  El siguiente paso consiste en calcular el coste marginal, es decir, los costes adicionales que tendría la empresa si produjera una unidad más de producción.

  La mano de obra es el único factor y el único coste de la empresa. Con un empleo \(N\), la producción \(Y = λ N\), donde la producción por trabajador, \(λ\), es constante (no depende del empleo). Para aumentar la producción, la empresa tiene que incrementar el empleo. Y para contratar y motivar a más trabajadores tiene que subir el salario, \(W\), a lo largo de su curva del salario de no escaqueo.

  Puesto que \(N = Y/λ\), la función de costes de la empresa (el coste total de la producción \(Y\)) es:

\[\begin{align*}
C &= WN \\ &=\left( \frac{W}{\lambda} \right) Y
\end{align*}\]
  \(W/λ\) es el coste salarial por unidad de producción, es decir, el coste medio. Para simplificar las matemáticas, llamaremos a este coste medio \(a\), de modo que la función de costes es:

\[C = aY\]
  Pero no olvidemos que \(a\) aumenta cuando sube la producción, porque aumenta el salario.

  
    El símbolo matemático \(\Delta\), delta, suele usarse como abreviatura de «el cambio de». Este cálculo del coste marginal es en realidad una aproximación, pero es muy válido siempre que el cambio en una unidad de \(Y\) sea pequeño en relación con la producción total. (Podríamos calcular el coste marginal con exactitud usando métodos de análisis matemático).

    El cálculo es similar al que empleamos en la sección 7.5 del volumen de microeconomía para hallar los ingresos marginales. En ese lugar trazamos un rectángulo para representar los ingresos totales, y consideramos cómo cambia el rectángulo cuando la producción aumenta en una unidad. Si quieres, puedes hacer lo mismo aquí y trazar un rectángulo para representar los costes totales, \(C = aY\).

  

  Para hallar el coste marginal, supongamos que la producción \(Y\) se incrementa en una unidad. Escribiremos \(Δa\) para el cambio correspondiente en \(a\). El aumento de costes, CMg, es igual al coste de una unidad adicional más los costes adicionales de todas las demás unidades:

\[\text{CMg} = a+ Y \Delta a\]
  Esta expresión se puede reordenar para obtener:

\[\begin{align*}
\text{CMg} &= a \left( 1 + Y \left(\frac{\Delta a}{a} \right) \right) \\
&= a \left( 1 + \frac{\Delta a/a}{1/Y} \right)
\end{align*}\]
  \(1/Y\) es el incremento proporcional de la producción y, como \(Y = λ N\), es igual al aumento proporcional del empleo. De igual manera, \(\Delta a/a\) es el incremento proporcional de \(a\) y, como \(a = W/λ\), es igual al aumento proporcional del salario, de modo que la expresión matemática para el coste marginal se puede escribir así:

\[\text{CMg} = a\left(1 + \frac{\text{incremento proporcional de } W}{\text{incremento proporcional de } N} \right)\]
  
    Aunque hemos empleado una aproximación para llegar a este resultado, esta expresión es exactamente igual a la que obtendríamos si aplicáramos métodos de análisis matemático.

  

  La fracción que representa cómo cambia \(W\) con \(N\) es lo que hemos denominado \(η\) en la parte principal de esta sección. Ahora hemos derivado la expresión del coste marginal que expusimos allí:

\[\text{CMg} = (1+\eta)\frac{W}{\lambda}\]
  \(η\) es un número positivo que nos dice cuánto tiene que subir el salario la empresa para aumentar el empleo. Es «la elasticidad del salario al empleo»: el cambio porcentual del salario para un cambio de un 1 % en el empleo.

  Cuanto más elevado es el valor de \(η\), más puede controlar la empresa su propio salario modificando el empleo: la curva del salario de no escaqueo será pronunciada. Cuando \(η\) tiene un valor elevado, la empresa tiene un incentivo para mantener bajos el empleo y los salarios, porque el coste de aumentar la producción es alto.

  Con anterioridad hemos señalado que podemos llamar \(η\) a la rebaja salarial: indica la magnitud de la rebaja salarial para que el coste medio \(W/ λ\) sea inferior al CMg. Podemos considerar \(η\) como una medida del poder de mercado de trabajo de la empresa. Depende del nivel de competencia que soporta la empresa en el mercado de trabajo. Si la empresa se enfrenta a mucha competencia por los trabajadores por parte de otros empleadores, se verá obligada a pagar un salario similar al que ofrecen otras empresas con independencia del número de empleados que tenga; su poder de mercado de trabajo será escaso. Cuando la competencia es baja y sus empleados tienen pocas opciones alternativas, la empresa tiene poder para rebajar el salario; es decir, \(η\) tiene un valor alto.

  Recuerda que en nuestro modelo macroeconómico consideramos constante la intensidad de la competencia tanto en el mercado de productos como en el mercado de trabajo: no cambia con el empleo ni con la producción. Para el mercado de productos, esto significa que la PED es una constante; para el mercado de trabajo, significa que el poder de mercado de trabajo \(η\) es una constante. Así que, a partir de la ecuación anterior, podemos concluir que el coste marginal de la empresa es proporcional a \(W\), el salario nominal.

  Paso 3: El salario real de la curva de fijación de precios

  Ahora combinamos las ecuaciones de los dos primeros pasos:

\[P = \frac{1}{1 - \mu} \text{CMg}\]
  y

\[\text{CMg} = (1+\eta)\frac{W}{\lambda}\]
  para obtener:

\[P = \frac{1+\eta}{\lambda(1 - \mu)}W\]
  El precio es proporcional al salario nominal, así que podemos reordenar esta ecuación para obtener el salario real de la curva de fijación de precios, \(w\):

\[w = \frac{W}{P} = \frac{1 - \mu}{1 + \eta}\lambda\]
  La porción salarial y el porcentaje de beneficios

  El salario real de la curva de fijación de precios es una constante: sea cual sea el nivel de producción y de empleo de la empresa, siempre fija el precio de manera que el salario real es una fracción constante de la producción por trabajador, \(λ\). (Como \(\mu\) vale entre 0 y 1 y como \(η\) es positiva, \((1 - \mu)/(1 + η)\) vale entre 0 y 1). La parte que se queda el trabajador es la participación salarial, y la fracción restante que se queda la empresa es el porcentaje de beneficios, \(\sigma\):

\[w = (1 - \sigma) \lambda\]
\[\text{donde la participación salarial es } 1 - \sigma = \frac{1 - \mu}{1 + \eta} \text{ y el porcentaje de beneficios es } \sigma = \frac{\mu + \eta}{1 + \eta}\]
  El porcentaje de beneficios, \(\sigma\), depende de la competencia en el mercado de productos y el mercado de trabajo, porque depende de \(\mu\) y de \(η\):

  
    	Una competencia elevada en el mercado de productos significa un valor bajo del margen comercial, \(\mu\). Teniendo en cuenta la expresión para la participación salarial, esto significa que la proporción salarial será alta y, por tanto, que el porcentaje de beneficios será bajo.

    	Una competencia elevada en el mercado de trabajo significa un valor bajo del poder de mercado de trabajo, de la rebaja salarial \(η\). Partiendo una vez más de la expresión para la participación salarial, esto significa que la proporción salarial será alta y, por tanto, que el porcentaje de beneficios será bajo.

  

  En resumen, más competencia en uno de estos mercados o en ambos beneficia a los trabajadores y reduce el beneficio.




  
    	
      David Card. 2022. ‘Who set your wage?’. American Economic Review 112 (4): pp. 1075–1090. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales

1.8 Equilibrio y desequilibrio en el modelo WS–PS


	desempleo involuntario
	Una persona estará en situación de desempleo involuntario si busca trabajo y está dispuesta a aceptar un empleo con el salario habitual para su nivel de cualificación y experiencia, pero no lo encuentra.




​​Las personas desempleadas querrían cambiar el resultado que arroja la intersección entre las curvas WS y PS, pero no tienen poder para hacerlo. Estas personas sufren un desempleo involuntario en equilibrio. A diferencia de las personas desempleadas, los dueños de las empresas (y sus departamentos de recursos humanos y de marketing), los clientes y los trabajadores con empleo podrían tomar decisiones capaces de cambiar ese resultado, pero no tienen ningún incentivo para hacerlo. Esto se desprende del hecho de que el punto donde se cruzan estas dos curvas es un equilibrio de Nash. Para entender por qué es así, sigue el experimento mental que exponemos a continuación.


​Desempleo en equilibrio de Nash

¿Por qué habrá siempre algo de desempleo involuntario en equilibrio?


  	Si no hubiera desempleo, el coste de perder el trabajo sería cero (no habría ninguna renta del empleo), porque si un trabajador pierde el empleo puede conseguir otro de inmediato con el mismo salario.

  	Si perder el empleo no tiene ningún coste, el trabajador empleado no tendrá ningún temor a ser despedido si lo pillan escaqueándose y le resultará indiferente esforzarse o no en la ejecución de sus tareas.

  	Si el trabajador no tiene ninguna motivación para rendir como debe, no habrá producción, y el empresario no tendrá nada que vender y, por tanto, tampoco habrá beneficios.

  	De modo que es necesario que haya algo de desempleo: permite que el empleador motive a los empleados para que se esfuercen en el trabajo, lo que es esencial para la producción.

  	De ahí que el salario siempre se fije por encima del salario de reserva.

  	De ello se deriva que en cualquier equilibrio, donde se cruzan las curvas de fijación de salarios y de fijación de precios, tiene que haber personas desempleadas.




	desempleo estructural
	Nivel de desempleo en el que la oferta de la economía está en equilibrio. En el modelo WS–PS, es el nivel de desempleo en el que el salario real según la curva de fijación de precios es igual al salario real según la curva de fijación de salarios. Véase también: modelo WS–PS, equilibrio de Nash, lado de la oferta.




​​El desempleo observado en el equilibrio de Nash del modelo WS–PS se denomina desempleo estructural porque es un resultado de la estructura del lado de la oferta de la economía tal como la representan estas dos curvas.

A continuación mostramos el desempleo involuntario en el gráfico WS–PS. En la figura 1.23 vemos que hay trabajadores desempleados en el equilibrio de Nash en el punto A, donde el empleo es \(N_{\text{A}}\). Pero ¿es este desempleo involuntario? Cuando analizamos la decisión de fijación de salarios de una sola empresa, en la figura 1.19, identificamos un grupo de demandantes de empleo que querrían aceptar un trabajo con el salario vigente pero a quienes no se les ofrecería ninguno.

Al nivel agregado, hay demandantes de empleo (igual que en el caso de una sola empresa) que aceptarían un trabajo con el salario del punto A de la figura 1.23, pero que no recibirían ninguna oferta de ese tipo. Para localizar a estos demandantes de empleo en el modelo preguntamos quién querría aceptar un trabajo con el salario real, \(w_{\text{A}}\). Siguiendo la flecha hacia la derecha desde la intersección vertical en \(w_{\text{A}}\), sobrepasamos el punto A hasta llegar al punto V, que muestra el salario de reserva. La diferencia del empleo en los puntos A y V muestra la magnitud del desempleo involuntario dentro de la economía.

Un resultado se considera un equilibrio de Nash si ninguna de las personas implicadas podría lograr un resultado mejor para sí misma si eligiera actuar de otro modo de manera individual.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (la productividad), lambda, y el salario real, w. Hay una línea horizontal que cruza el eje vertical en lambda, y otra línea horizontal por debajo de esta que cruza el eje vertical en w_A y que representa la curva de fijación de precios. Hay una línea vertical al final del eje horizontal que indica la población activa. Hay dos curvas crecientes, la curva de fijación de salarios y la curva del salario de reserva. La curva de fijación de salarios pasa por encima de la curva del salario de reserva. El punto A se encuentra donde se cruzan las curvas de fijación de salarios y de fijación de precios, en w_A y N_A. El punto B se encuentra donde se cruzan las curvas del salario de reserva y de fijación de precios, en w_A y N_V. La diferencia entre la población activa y N_A representa todas personas desempleadas de la economía. La diferencia entre la población activa y N_V representa a las personas que están en situación de desempleo voluntario. La diferencia entre N_A y N_V representa a las personas que se encuentran en situación de desempleo involuntario.]



Figura 1.23 
Equilibrio (estructural) y desempleo involuntario y voluntario.







	desempleo voluntario
	Se puede decir que una persona está en una situación de desempleo voluntario si busca trabajo pero no está dispuesta a aceptar un empleo con el salario vigente para su nivel de cualificación y experiencia. Véase también: desempleo involuntario.




​​La diferencia entre el punto V y la población activa es una medida del desempleo voluntario en la economía: esas personas buscan trabajo, pero no aceptarían uno con el salario \(w_{\text{A}}\). Prefieren tener tiempo libre a tener ese salario y, por tanto, se describen en el modelo como personas en desempleo voluntario.

El desempleo estructural es la suma del desempleo involuntario y el voluntario.


  
    Pregunta 1.7 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 1.23 muestra el punto A como el equilibrio de Nash del modelo WS–PS. Si las empresas soportan un nivel más bajo de competencia en el mercado de bienes y servicios, entonces:

    
      	La curva de fijación de precios se desplaza hacia arriba.

      	La curva de fijación de salarios se desplaza hacia abajo.

      	El salario real de equilibrio desciende.

      	El nivel de desempleo baja.

    

    
      	Un descenso de la competencia implica un margen comercial más alto. Las empresas pueden cobrar precios más altos, lo que reduce el salario real de los trabajadores. Por tanto, la curva de fijación de precios se desplaza hacia abajo.

      	La curva de fijación de salarios viene determinada por las condiciones del mercado de trabajo. Por tanto, no se ve afectada.

      	El descenso de la competencia da lugar a una curva de fijación de precios más baja, mientras que la curva de fijación de salarios no se ve afectada. Por tanto, el equilibrio (la intersección de las dos curvas) se desplaza hacia abajo y hacia la izquierda, lo que implica un salario real más bajo y un desempleo más alto. Una competencia más relajada en el mercado de productos permite a las empresas fijar precios más elevados en relación con sus costes, y un nivel de precios más alto reduce el salario real que obtienen los trabajadores.

      	Si la curva de fijación de precios se desplaza hacia abajo, la intersección de las dos curvas se desplaza hacia abajo por la curva de fijación de salarios hasta situarse en un punto con un desempleo mayor.

    

  




​​​Predicción de que la prohibición de cláusulas de no competencia (que incrementan la competencia en el mercado de trabajo) subirá los salarios

Una reducción del poder de mercado de trabajo (también llamado poder monopsónico) desplaza hacia arriba tanto la curva PS como la curva WS. El resultado clave es que, como cae la rebaja salarial, la curva PS se desplaza hacia arriba, lo que implica una subida del salario real y un desplazamiento de la distribución de la renta desde los propietarios hacia los trabajadores. Una herramienta crucial para ejercer poder de mercado de trabajo en Estados Unidos la ofrece la cláusula de no competencia en los contratos laborales. En abril de 2024, el organismo regulador estadounidense, la Comisión Federal de Comercio (Federal Trade Commission), decidió prohibir estas cláusulas. Nuestro modelo WS–PS predice que esto subirá los salarios reales en Estados Unidos.


​Los empleadores aspiran con frecuencia a tener más poder monopsónico en el mercado de trabajo con la adopción de estrategias que limitan la capacidad del trabajador para encontrar un empleo alternativo. Uno de los recursos más eficaces para ello lo ofrecen las cláusulas de no competencia que impiden que una persona trabaje para un empleador que compita con su empleador anterior después de dimitir o ser despedido de un trabajo. Las cláusulas de no competencia se incluyeron en sus inicios en los contratos de unos pocos científicos, directivos y otros empleados de alto nivel que podían abandonar la empresa llevándose secretos comerciales a la competencia.


​Pero, en la actualidad estadounidense, en torno a uno de cada cinco trabajadores ha aceptado esa restricción. Una cláusula de no competencia en el contrato de un embalador de Amazon que ganaba 13 dólares la hora en 2015 decía: «A lo largo del tiempo que dure el empleo y los 18 meses posteriores a la fecha del cese, el empleado no participará […] directa ni indirectamente en […] la fabricación, promoción o venta de ningún producto o servicio que compita o pretenda competir con cualquier producto o servicio vendido, ofrecido o suministrado de cualquier otra forma por Amazon […]». Cuesta imaginar qué otro trabajo podría conseguir un empleado despedido de Amazon sin incumplir este contrato, lo que tal vez fuera justo el objetivo buscado.

Aunque las cláusulas de no competencia son más habituales con trabajadores bien remunerados y de alta cualificación, también son comunes entre quienes trabajan, por ejemplo, en los almacenes de Amazon, gente con poca probabilidad de disponer de secretos comerciales valiosos que transmitir a un empleador futuro que quiera competir con este gigante del marketing. En torno a una quinta parte del personal dedicado a asistencia y servicios, por ejemplo, está sujeto a estipulaciones contractuales de este tipo, al igual que una de cada diez personas que se dedican a preparar y servir comida. Estas cláusulas prohíben, por ejemplo, que un extrabajador de McDonald’s ocupe otro puesto en una empresa de comida rápida, lo que supone una limitación considerable de sus posibilidades de encontrar otro empleo. La prohibición de las cláusulas de no competencia en los contratos aumentaría la competencia en los mercados de trabajo y, al mejorar las opciones de reserva de los trabajadores, empujaría los salarios al alza.
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Lina Khan, presidenta de la Comisión Federal de Comercio (Federal Trade Commission) de Estados Unidos entre 2021 y 2025






  ​​


Justo eso fue lo que hizo en abril de 2024 la Comisión Federal de Comercio (Federal Trade Commission, FTC) del gobierno de Estados Unidos: declaró ilegales las cláusulas de no competencia en los contratos de 30 millones de trabajadores estadounidenses. La entonces presidenta de este organismo, Lina Khan, declaró: la «norma que prohíbe las cláusulas de no competencia garantizará que los estadounidenses tengan libertad para buscar un nuevo trabajo, para emprender un nuevo negocio o para llevar una idea nueva al mercado». El informe de la FTC sobre esta decisión concluyó que las cláusulas de no competencia tienden a ejercer un efecto negativo en la competitividad dentro de los mercados de trabajo porque impiden un emparejamiento eficiente entre trabajadores y empleadores».1

En el modelo WS–PS, la explicación de Khan se representa mediante un desplazamiento hacia arriba de la curva WS cuando se prohíben las cláusulas de no competencia. Los departamentos de recursos humanos tendrán que ofrecer salarios más altos para contratar y motivar a los trabajadores, quienes ya no estarán limitados a la hora de solicitar un empleo en otras empresas del sector si se marchan o son despedidos de un puesto de trabajo. El desplazamiento hacia arriba de la curva PS refleja que las empresas podrán imponer a los trabajadores una rebaja salarial más reducida, lo que dará como resultado un aumento del salario real.



​​Los efectos de esta medida sobre el empleo son dispares: por un lado, las empresas contratarán más (hay menos incentivos beneficiosos para restringir el empleo), pero, por otro lado, las empresas pierden rentabilidad, por lo que algunas podrán ir a la quiebra. En un gráfico, los efectos sobre el empleo dependen de la magnitud relativa del desplazamiento hacia arriba de las curvas PS y WS.

Desequilibrio: el modelo WS–PS en movimiento

Analizar lo que sucede cuando la economía no está en equilibrio ayuda a menudo a entender cómo funciona un modelo.

Empleo por encima del equilibrio

En la figura 1.24, el equilibrio se encuentra en el punto A. Para contratar y motivar a los trabajadores a la derecha del punto A hay que pagar un salario real más alto que el necesario para maximizar los beneficios de las empresas con un nivel de competencia determinado en el mercado. Puesto que la brecha entre la línea discontinua de la productividad laboral y la curva PS mide beneficios por trabajador, si el salario sube hasta el nivel indicado por la curva WS en el empleo, \(N_{\text{B}}\) (\(w_{\text{B}}\)), los beneficios por trabajador se reducen. Esto no maximizaría beneficios para las empresas y, como la competencia no ha cambiado y la producción se ha encarecido, las empresas subirán precios y reducirán la producción y el empleo. La economía se desplazará hacia el equilibrio en el punto A.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (la productividad), lambda, y el salario real, w. La curva de fijación de precios es horizontal y cruza el eje vertical en  w_A, y hay una línea horizontal que pasa por encima de la curva de fijación de precios que cruza el eje vertical en lambda e indica la productividad. La curva de fijación de salarios es creciente. Hay una flecha que va de B a A que indica que si la economía comienza en el punto B de la curva de fijación de salarios (N_B, w_B), donde el empleo está por encima del equilibrio, entonces la economía se desplazará hacia el punto de equilibrio A (N_A, w_A), donde tanto el empleo como el salario real son más bajos.]



Figura 1.24 
El modelo WS–PS, caso 1: empleo por encima del equilibrio.






Empleo por debajo del equilibrio

A la izquierda del punto A (por ejemplo, el punto C en la figura 1.25), las empresas notarían que podrían bajar el salario a \(w_{\text{C}}\) y mantener los trabajadores y el nivel de esfuerzo necesarios. Como ahora logran más beneficios, querrán producir más. Para vender más, reducirían precios. La economía se desplazaría hacia el punto A y eso supondría un aumento tanto del empleo como de los salarios reales.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, N, y el eje vertical muestra la producción por trabajador (la productividad), lambda, y el salario real, w. La curva de fijación de precios es horizontal y cruza el eje vertical en  w_A, y hay una línea horizontal que pasa por encima de la curva de fijación de precios que cruza el eje vertical en lambda e indica la productividad. La curva de fijación de salarios es creciente. Hay una flecha que va desde C hasta A que indica que si la economía comienza en el punto C de la curva de fijación de salarios (N_C, w_C), donde el empleo y el salario real están por debajo del equilibrio, la economía se desplazará hacia el punto de equilibrio A (N_A, w_A), donde tanto el empleo como el salario real son más altos.]



Figura 1.25 
El modelo WS–PS, caso 2: empleo por debajo del equilibrio.







  
    	
      Federal Trade Commission. 2024. FTC Announces Rule Banning Noncompetes. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales

1.9 El estudio de la economía en su conjunto: la macroeconomía


	microeconomía
	La microeconomía es el estudio de las interacciones económicas entre las personas que toman decisiones (consumidores, propietarios de empresas, empleados, empleadores, prestatarios y prestamistas) y los mercados en los que esas personas compran y venden bienes y servicios. Se ocupa de entender y explicar lo observado en mercados específicos, en lugar de las conexiones entre diferentes partes de la economía.
	macroeconomía
	La macroeconomía es el estudio de la economía en su conjunto y de la manera en que los resultados de una parte de la economía afectan y se ven afectados por lo que ocurre en otras. Para que los modelos de macroeconomía sean manejables, solemos simplificarlos centrándonos en totales y promedios(como el empleo total o los precios medios) e ignorando parte de las diferencias que existen entre personas, empresas y bienes.




​En La economía 2.0: microeconomía, el volumen compañero de este, nos centramos en las interacciones entre personas individuales, Doug y Rob Grey y sus empleadores. Estudiamos interacciones entre los propietarios de empresas, sus empleados y clientes, y entre prestatarios y prestamistas, donde cada uno intenta actuar lo mejor que puede de acuerdo con las reglas de juego que rigen cómo interaccionan entre sí. Para ello, consideramos por separado las distintas partes de la economía: el mercado de trabajo, los mercados de bienes y servicios que venden las empresas, y el mercado crediticio en el que se obtienen y conceden préstamos. Esta aproximación al estudio de la economía se denomina microeconomía.


​En este volumen presentamos la macroeconomía, el estudio de la economía como un todo. Consideramos el nivel de empleo y desempleo en el conjunto de la economía, en lugar de hacerlo en un solo mercado laboral local, como el de los mineros y camioneros de un lugar específico de Australia que conocieron Doug y Rob. Estudiamos la producción total de bienes y servicios de todos los productores, y no la de una sola empresa, y cómo crece y fluctúa esa producción total con el paso del tiempo. Dentro de la macroeconomía, consideramos la desigualdad entre todos los miembros de una población, y no solo entre un trabajador y su empleador ni entre un prestatario y un prestamista concretos.


  Igual que sucede con las ciencias naturales, el estudio de la economía se puede abordar a una escala micro o macro. Aquí, en este volumen de macroeconomía de La economía 2.0, indicamos en qué apartados del volumen de microeconomía podrás profundizar en aspectos microeconómicos de un tema específico.



Otras disciplinas cuentan con distinciones macro y micro similares. En el complejo sistema integrado del cuerpo humano, un biólogo celular podría estudiar algunas de las unidades básicas de la vida (las células) que conforman el cuerpo, mientras que un investigador médico o un estudioso de la anatomía humana analizaría el cuerpo en todo su conjunto. El biólogo celular es análogo al microeconomista; el investigador médico, al macroeconomista.


  Consulta la sección 3.3 de La economía 2.0: macroeconomía para saber cómo se elaboran las estimaciones de la producción total de la economía.



Para entender cómo funciona el conjunto de la economía necesitamos seguir dos pasos. El primero es la agregación (una suma literal), que es necesaria para emitir afirmaciones sobre variables macroeconómicas como el desempleo total o la producción total.


	equilibrio general
	El análisis de equilibrio general estudia lo que ocurre en dos o más mercados teniendo en cuenta que lo que sucede en uno de ellos afecta y se ve afectado por lo que sucede en el otro o los otros. Véase también: equilibrio parcial.
	equilibrio parcial
	El análisis del equilibrio parcial estudia lo que ocurre en un solo mercado o, a veces, en una sola interacción económica. Véase también: equilibrio general.




​​​​El segundo paso necesario para el estudio de la economía agregada se denomina equilibrio general. El análisis del equilibrio general estudia cómo interactúan los agentes económicos, ya sea de manera directa o indirecta, a través de efectos que se trasladan de un mercado a otro. Ya hemos expuesto un ejemplo sobre la repercusión que tuvo la evolución del mercado mundial del mineral de hierro en las perspectivas laborales y los salarios de la familia Grey. Esto contrasta con el análisis del equilibrio parcial, donde la atención se centra en solo un conjunto de interacciones y se considera que todo lo demás dentro de la economía se mantiene igual.

Para configurar el modelo del lado de la oferta de la economía de esta unidad, hemos considerado dos problemas de equilibrio parcial: (1) cómo interactúan trabajadores y empresas en el mercado de trabajo manteniendo invariables los precios, y (2) cómo interactúan empresas y clientes en el mercado de bienes y servicios manteniendo invariables los salarios.


  Equilibrio general

  El análisis de equilibrio general es un estudio de dos o más mercados y sus interacciones. En cambio, lo que se conoce como análisis de equilibrio parcial es el estudio de un solo mercado.




  Aunque empleamos el término equilibrio general, lo que explicamos en este libro se centra sobre todo en una sola economía nacional. Prestamos menos atención a cómo se influyen entre sí las economías que conforman la economía mundial. Para acceder a un análisis de la interdependencia de las distintas economías, recomendamos consultar la unidad 18 de La economía 1.0.



El modelo WS–PS de la macroeconomía combina los dos modelos de equilibrio parcial para mostrar qué sucede cuando tenemos en cuenta el efecto de los salarios fijados en el mercado laboral sobre los costes de las empresas y los precios que estas establecen, y el efecto de esos precios sobre el nivel de vida de los trabajadores y el salario que deben percibir. El modelo WS–PS ayuda a explicar el salario real y la tasa de desempleo en una economía.

Paradojas de la economía agregada

La macroeconomía es una disciplina de estudio importante porque el conjunto de la economía no es tan solo la suma de sus partes.

A menudo es difícil predecir qué sucederá en el conjunto de la economía a partir de lo que sabemos sobre los agentes que la componen y del conocimiento que tenemos sobre cómo interaccionan en mercados concretos (es decir, a partir del equilibrio parcial). En muchos casos, lo que es verdad en la economía agregada parece paradójico considerado desde el sentido común de la experiencia personal o incluso desde la microeconomía de un solo mercado.


  El apartado «Grandes economistas» dedicado a Adam Smith ofrece una explicación de esta idea, y la figura 4.2b de la unidad 4 del volumen de microeconomía brinda un ejemplo de juego con dos participantes que da el mismo resultado: jugadores que actúan de forma totalmente egoísta obtienen el mejor resultado para cada uno.




​​Una de las paradojas más sorprendentes se remonta a Adam Smith, poco después del nacimiento de la economía en el siglo xviii. En un tiempo en que el interés propio se denominaba «avaricia», uno de los siete pecados capitales del cristianismo, él explicó que las acciones completamente egoístas en mercados competitivos pueden lograr resultados deseables para la economía en su conjunto. Él lo describió como el efecto de una «mano invisible» que dirigía los mercados. La idea de la mano invisible parece declarar que una moral negativa (el egoísmo o la indolencia ante los demás) es buena para la economía.


​​Otro resultado sorprendente que se obtiene al considerar la economía como un todo procede de John Maynard Keynes (1883–1946), fundador de la macroeconomía, y se conoce como la paradoja del ahorro. Para una familia individual, ahorrar una parte considerable de sus ingresos (si le es posible) es algo prudente y probablemente beneficioso para ella a largo plazo. Gracias al ahorro, la familia podrá capear contratiempos, como una enfermedad inesperada, que reducen los ingresos del hogar. Le permitirá disfrutar de un nivel de vida más alto durante la jubilación y, tal vez, aprovechar la oportunidad de hacer alguna inversión en el futuro.

Pero si la economía se encuentra en recesión y toda la población ahorra mucho, entonces tampoco gastará mucho. Y si los hogares gastan poco y si el resto de agentes de la economía (empresas y gobierno) tampoco gastan los ahorros adicionales, entonces las empresas serán incapaces de vender su producción y reducirán el número de personas que tienen empleadas, lo que bajará los ingresos y reducirá aún más el gasto y sumirá la economía en una recesión más profunda. Esta es la paradoja del ahorro: lo que es bueno para una familia no siempre lo es para la economía en su conjunto.

En esta unidad y la siguiente presentamos un modelo de la economía agregada que tiene en cuenta las interacciones entre vendedores y consumidores en mercados de bienes y servicios, y de empleadores y empleados que producen lo que se compra y se vende. El modelo incluye los efectos de las políticas gubernamentales que modifican las condiciones en las que interactúan compradores y vendedores, así como empleadores y trabajadores. Este modelo depara algunas sorpresas más derivadas de tratar la economía como un todo.

	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales

1.10 Resumen


  	El bienestar de las personas depende de si tienen trabajo o no y del salario que se les paga. Los datos macroeconómicos revelan que la tasa de desempleo es mucho más alta en unos países que en otros a lo largo de décadas, y que los salarios reales han crecido a ritmos muy dispares.

  	La macroeconomía es el estudio de la economía en su conjunto, lo que incluye tasas salariales y las tasas de empleo y de desempleo que resultan de las decisiones de empleadores sobre salarios y fijación de precios, así como del comportamiento de los empleados en sus búsquedas de empleo y el desarrollo de su trabajo.

  	El modelo de fijación de salarios y de precios (WS–PS) enlaza dos ámbitos en los que interactúan hogares y empleadores: el mercado de trabajo y el mercado de productos.

  	Antes de su ampliación a la escala de toda la economía, los fundamentos de un modelo de fijación de salarios y precios se pueden entender centrándose en la toma de decisiones dentro de una sola empresa.

  	Los propietarios o directivos de la empresa establecen un salario suficiente para contratar y motivar a los trabajadores y fijan su precio con el objetivo de maximizar beneficios teniendo en cuenta el nivel de competencia dentro del mercado de sus productos.

  	Cuando la tasa de desempleo de la economía es baja, a los trabajadores les resulta más fácil encontrar otra oferta de trabajo, por lo que los empleadores se ven obligados a pagar un salario más alto para que los trabajadores realicen el esfuerzo adecuado.

  	Solo hay una combinación de salario real y tasa de desempleo con la que el resultado dentro de la economía coincide con el que esperan las empresas al tomar sus decisiones. Esta combinación es la que cabría esperar en promedio a lo largo de amplios periodos de tiempo.

  	Siempre hay desempleo involuntario en equilibrio, es decir, en el punto donde se cruzan las curvas WS–PS.

  	En equilibrio, el salario real será más alto cuando la productividad laboral sea mayor y cuando haya más competencia en la economía, tanto en el mercado de productos como en el mercado de trabajo.

  	El desempleo será menor cuando sea más fácil que los empleadores contraten y motiven a sus trabajadores para que se esfuercen en sus tareas, es decir, cuando el subsidio de desempleo es más bajo (o la calidad de vida en situación de desempleo sea peor), cuando es más fácil supervisar el esfuerzo que realiza cada trabajador, cuando es más fácil despedir a alguien si se le pilla escaqueándose y cuando a los empleados les resulta menos desagradable cumplir con los estándares de trabajo que exige el departamento de recursos humanos.




  Conceptos y modelos introducidos y empleados en la unidad 1

  
    	Medición del rendimiento macroeconómico usando la tasa de desempleo, la tasa de empleo, la tasa de participación laboral y los salarios reales.

    	El modelo WS–PS de la macroeconomía.

    	Derivación de la curva WS a partir del salario de reserva y el salario de no escaqueo de la empresa.

    	Derivación de la curva PS a partir de la productividad laboral, el mercado de productos y el poder de mercado de trabajo (limitaciones de la competencia) y el margen comercial de precios o la rebaja salarial.

    	El equilibrio de Nash del modelo WS–PS; desempleo estructural, involuntario y voluntario.

    	Contraste entre los modelos de equilibrio parcial y equilibrio general.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 1 El lado de la oferta de la macroeconomía: desempleo y salarios reales
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    Unidad 2
    Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta
  

    
      Cómo afectan las diferencias en cuanto a instituciones, políticas y shocks a los resultados macroeconómicos
    




  Antes de empezar

  Esta unidad se basa en los conceptos y ejemplos que expusimos en la unidad 1. Recomendamos repasar el modelo WS–PS de la unidad 1 antes de empezar a trabajar esta unidad.



2.1 Una generación estigmatizada


​​Para Mar, española en la treintena, conseguir un trabajo fijo no solo significaba la esperanza de tener seguridad económica. Era una oportunidad para empezar a llevar una vida independiente. «Ni siquiera me puedo pagar un alquiler por mi cuenta». Pertenece a la generación estigmatizada que se incorporó al mercado de trabajo justo después de la crisis financiera mundial de 2007–2009. Ella y quienes crecieron con ella eran afortunados si encontraban un empleo, aunque fuera poco estable y sin proyección de futuro. En España, en el año 2013, más de la mitad de su grupo de edad buscaba trabajo.

Cuando finalizó su contrato temporal y se vio sin ninguna esperanza de encontrar trabajo fijo, Mar se marchó a Alemania en busca de una oportunidad para demostrar su valía escribiendo y elaborando guiones de cine y televisión. «Para eso es para lo que estoy mejor preparada. He estudiado mucho para ser guionista o periodista. Hablo tres idiomas y estoy muy motivada. Quiero ser como mi madre y tener una carrera profesional digna en una ocupación para la que estoy bien cualificada».

La madre de Mar, Carmen, es una periodista veterana con un puesto fijo en la cadena de televisión más grande de España. Se graduó en Periodismo a comienzos de los años noventa. Después de eso, trabajó para varias agencias de noticias en Madrid hasta que al fin, veinte años atrás, consiguió el empleo que tiene en la actualidad. Recientemente también ha sido elegida representante sindical en el comité de empresa de la compañía y ha participado en la negociación de un aumento salarial del 4 % para todos los trabajadores a tiempo completo, un logro considerable si se tiene en cuenta que la empresa está luchando por competir con las nuevas plataformas de retransmisión en línea (streaming), como Netflix y Disney+.

A Carmen le encanta que su hija haya seguido sus pasos al elegir profesión, pero no logra entender por qué es tan difícil conseguir el trabajo que necesita y merece. Al parecer, Mar lo hizo todo bien: se graduó en Periodismo, obtuvo dos títulos de máster y hasta comenzó un doctorado. En los últimos años ha tenido varios trabajos, como recepcionista en el sector hostelero, como community manager (gestora de redes sociales) y como articulista a tiempo parcial en Berlín durante varios años, y hace poco terminó unas prácticas en una cadena de televisión. «¿Cómo voy a comprar una vivienda o decidir ser madre si ni siquiera tengo un trabajo estable?», lamenta Mar. «Mis amigos de Berlín disfrutan de cierta estabilidad que yo no tengo aquí. Después de tanto estudio, ¿por qué no merezco yo esa misma oportunidad aquí?»

Parte del motivo por el que Mar tiene una seguridad laboral mucho menor que su madre estriba en que, en España, los empleadores tienen difícil despedir a los trabajadores y negocian con sindicatos fuertes que exigen salarios altos. En el competitivo mercado del cine, los márgenes de beneficio son exiguos. «La gente joven tiene creatividad y motivación. Con el salario de un empleado veterano podría contratar a dos personas recién graduadas y productivas», explica el director de una cadena local. «La gente joven también sabe mucho sobre tecnología e innovación. Pero no puedo permitirme los elevados costes de despido. Y, desde luego, no quiero una huelga en mi empresa en este momento».

Tanto las instituciones como las políticas explican buena parte de la angustia de la generación estigmatizada y las diferencias entre España y Alemania.

El modelo que desarrollamos en esta unidad ayuda a explicar por qué las tasas de desempleo difieren entre países a lo largo de periodos muy largos. Alemania y España son países europeos grandes que comparten muchas características. Además de pertenecer a la Unión Europea, donde se dan las condiciones para un comercio sin fronteras y una política de competencia común, las empresas afincadas en estos dos países compiten en los mercados mundiales en los mismos términos. Tienen acceso a las mismas tecnologías robóticas y a otras innovaciones que ahorran mano de obra.

Ambos países parecen igualmente vulnerables a lo que se suelen considerar las dos grandes amenazas potenciales para el empleo en los países de renta alta a comienzos del siglo xxi: la automatización y la globalización. Sin embargo, la figura 2.1 muestra que, durante el periodo comprendido entre 1960 y 2022, la tasa de desempleo en Alemania fue del 4,9 %, lo que contrasta con una tasa de más del doble en España (12,7 %).




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal representa el año con un intervalo que va de 1960 a 2022. El eje vertical muestra la tasa de desempleo en forma de porcentaje con un intervalo que va del 0 % al 25 %. La tasa de desempleo de Alemania comienza en torno al 1 % en 1960, empieza a subir de manera progresiva a principios de la primera crisis del petróleo en 1973-1974, se estabiliza alrededor del 9 % entre 1994 y 2009, y después cae de manera constante hasta situarse en torno al 4 % en 2022. La tasa de desempleo en España parte de un nivel más alto que ronda el 2,5 % en 1960, sube con rapidez a comienzos de la primera crisis del petróleo en 1973-1974 y se estabiliza alrededor del 20 % de 1984 a 1999. Después cae hasta situarse en torno al 11 % con la creación de la eurozona en 1999 hasta la crisis financiera mundial de 2007 a 2009, momento en que sube con rapidez hasta alcanzar alrededor del 23 %. En España, la tasa de desempleo empieza a caer a partir de 2014, hasta situarse en torno al 15 % en 2022.]



Figura 2.1 
Desempleo en España y Alemania (1960–2022).






D. R. Howell, D. Baker, A. Glyn y J. Schmitt. 2007. «Are Protective Labor Market Institutions at the Root of Unemployment? A Critical Review of the Evidence». Capitalism and Society 2 (1); OECD. 2023. Harmonized unemployment rates. 
   Nota: España se convirtió en estado miembro de la UE en 1986, mientras que Alemania fue uno de sus países fundadores.
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Figura 1.1 (reproducción) 







​​La comparativa entre España y Alemania llama la atención sobre las diferencias en cuanto a funcionamiento de los mercados de trabajo y de productos en diferentes países. En esta unidad analizaremos algunos de los factores que influyen en el desempleo estructural de estas dos economías. La organización del mercado de trabajo y la naturaleza de los sindicatos que abordamos en esta unidad se pueden representar en el modelo WS–PS que expusimos en la unidad 1 y pueden servir para explicar algunas de las diferencias que subyacen a las tendencias tan dispares que sigue el desempleo en diferentes países, tal como se ve en la figura 1.1.

En esta unidad combinamos el modelo WS–PS con una herramienta para analizar la desigualdad que se denomina curva de Lorenz y que explicamos en la próxima sección. Puesto que la ciudadanía y los gobiernos aspiran a la adopción de políticas capaces de mantener índices elevados de salarios y empleo y de contener la desigualdad, este modelo combinado ofrece un marco de referencia para evaluar la efectividad de esas políticas.

	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.2 Medir la economía: desigualdad


	coeficiente de Gini
	Medida de la desigualdad de una cantidad, como la renta o la riqueza, que va desde un valor cero (si no hay desigualdad) al valor uno (si un solo individuo la recibe toda). Equivale a la diferencia media entre, por ejemplo, los ingresos de todos los pares de individuos de una población en relación con los ingresos medios, multiplicada por la mitad. Salvo en el caso de poblaciones pequeñas, puede calcularse una aproximación al coeficiente de Gini a partir de un diagrama de la curva de Lorenz. Véase también: curva de Lorenz.
	curva de Lorenz
	Representación gráfica de la desigualdad de alguna magnitud, como la renta o la riqueza. Tomando el ejemplo de la renta, las personas de una población se ordenan en sentido ascendente de renta. Primero se calcula la renta total de la población y luego se traza, para cada nivel de renta, el porcentaje de la renta total que está en manos de quienes tienen ese nivel de ingresos o uno menor, con respecto al porcentaje de quienes tienen ese nivel o menor. El área existente entre la curva de Lorenz y la línea de 45 grados, expresada como fracción del área total por debajo de la línea de 45 grados, es una medida de la desigualdad. Salvo para poblaciones pequeñas, es una buena aproximación al coeficiente de Gini. Véase también: coeficiente de Gini.




​​​En esta sección presentamos distintos recursos para valorar el nivel de desigualdad de ingresos o de riqueza en una economía. Una herramienta útil es el coeficiente de Gini, que debe su nombre al estadístico italiano Corrado Gini (1884–1965) y es un indicador numérico entre cero (ninguna desigualdad) y uno (desigualdad extrema). El coeficiente de Gini para la renta, por ejemplo, mide la media de diferencias de renta entre cada par de personas de la economía en relación con la renta media. Es igual a cero si todo el mundo tiene la misma renta, y vale uno si una sola persona recibe toda la renta y el resto no tiene nada.


  Pieza clave

  El método exacto para calcular el coeficiente de Gini se expuso y explicó con ejemplos en la sección 5.12 del volumen de microeconomía⁠




​​​Para obtener una imagen más completa de cómo se distribuye la renta o la riqueza entre los miembros de una sociedad, podemos usar una herramienta visual denominada curva de Lorenz (ideada en 1905 por el economista estadounidense Max Lorenz —1876–1959— cuando aún era estudiante). Está relacionada con el coeficiente de Gini, pero además nos permite diferenciar, por ejemplo, entre una economía que es desigual porque unas pocas personas son muy ricas y otra que es desigual porque una pequeña parte de la población sufre una pobreza extrema.

La curva de Lorenz muestra toda la población dispuesta a lo largo del eje horizontal, desde la más pobre hasta la más rica. La altura de la curva en cada punto indica la fracción de renta (o riqueza) total que recibe la fracción de la población situada en el punto correspondiente del eje horizontal.

Podemos usar la curva de Lorenz para ilustrar la distribución de la renta o la riqueza en el conjunto de la población de un país, pero también dentro de comunidades reducidas. Imagina una localidad formada por 10 terratenientes, cada uno de ellos dueño de 10 hectáreas de terreno, y otras 90 personas que cultivan la tierra y pagan una fracción determinada de los cereales que producen al terrateniente, pero que no poseen tierras. La curva de Lorenz para la propiedad de la tierra es la línea azul de la figura 2.2. Al ordenar la población de acuerdo con la tierra que posee, el primer 90 % de la población no tiene nada, por lo que la curva es plana. El 10 % restante posee 10 hectáreas por persona, de modo que la «curva» crece en línea recta hasta alcanzar el punto donde el 100 % de las personas tiene la propiedad del 100 % de la tierra.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población que tiene tierras, desde la menor hasta la mayor cantidad de tierra poseída con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de tierra con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje acumulado de población, porcentaje acumulado de tierra). Hay 90 agricultores y 10 terratenientes. La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100). Una línea horizontal conecta los puntos (0, 0) y (90, 0). Otra línea conecta los puntos (90, 0) y (100, 100). Conforman la curva de Lorenz.]



Figura 2.2 
Curva de Lorenz para la propiedad de la riqueza.






En cambio, si cada miembro de la población tuviera una hectárea de tierra (la igualdad perfecta en la propiedad de la tierra), entonces la curva de Lorenz sería una línea con un ángulo de 45 grados que indicaría que el 10 % más pobre de la población tiene el 10 % de la tierra y así sucesivamente (aunque en este caso todo el mundo es igual de pobre e igual de rico).


​La curva de Lorenz permite valorar cuánto se aparta una distribución de esta línea de igualdad perfecta. Encontramos un ejemplo elocuente al aplicarla a dos instituciones comparables del siglo xviii: los barcos pirata y los navíos de la armada británica. Los artículos del barco pirata Royal Rover (que se relacionan en la sección 5.1 del volumen de microeconomía) describían con exactitud el reparto del botín entre la tripulación. La figura 2.3 muestra la distribución de la renta que resulta de ellos. La curva de Lorenz se acerca mucho a la línea de igualdad de 45 grados, lo que evidencia que las instituciones de la piratería permitían que los miembros rasos de la tripulación reclamaran una parte considerable del botín.

En cambio, cuando los navíos Favourite y Active de la Armada Real Británica capturaron la fragata española Hermione con un tesoro a bordo, el reparto del botín en esos dos buques de guerra británicos fue mucho menos igualitario. Las curvas de Lorenz muestran que los miembros rasos de la tripulación recibieron alrededor de una cuarta parte del monto de lo capturado, y el resto fue a parar a un pequeño número de oficiales y el capitán. El reparto fue más desigual en el buque Favourite que en el Active, ya que cada marinero recibió una parte menor. Para los estándares de la época, los piratas eran inusualmente democráticos e igualitarios en las relaciones que mantenían entre ellos.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra las cantidades totales de las tripulaciones de los buques, desde los ingresos más bajos (para la marinería) hasta el más alto (para el capitán) con intervalos que van de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de ingresos, y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje acumulado de la tripulación del buque, porcentaje acumulado de ingresos). La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100). Tres curvas de Lorenz se sitúan por debajo de la línea de igualdad perfecta y son, de la más alta a la más baja: la curva de Lorenz para el buque pirata Royal Rover, la curva de Lorenz para el buque de la Armada Real Británica Active y la curva de Lorenz para el buque de la Armada Real Británica Favourite.]



Figura 2.3 
El reparto del botín: entre piratas y en la armada británica.






Peter T. Leeson y R. Beatson. 1804. «Invisible Hook: The Law and Economics of Pirate Tolerance». En Naval and Military Memoirs of Great Britain, from 1727 to 1783 (vol. 3). Longman, Hurst, Rees and Orme.






Empleo de la curva de Lorenz para medir el coeficiente de Gini

Las curvas de Lorenz de la figura 2.3 muestran que las distribuciones más desiguales dejan un área más amplia entre la curva de Lorenz y la línea de igualdad perfecta de 45 grados. Pues, bien, resulta que esta área da una aproximación muy precisa al coeficiente de Gini calculado como la relación entre esa superficie y el área total del triángulo que se encuentra debajo de la línea de 45 grados.

Por ejemplo, en la figura 2.4a podemos calcular una aproximación al coeficiente de Gini para la posesión de la tierra como el área A, situada entre la curva de Lorenz y la línea de igualdad perfecta, expresada como una proporción del área (A + B), es decir, el triángulo completo que se encuentra por debajo de la línea de 45 grados:

\[\text{Gini} = \frac{\text{A}}{\text{A + B}}\]
Es fácil calcular las áreas para comprobar que esto da un coeficiente de Gini exactamente igual a 0,9. Para obtener el coeficiente de Gini con precisión hay que hallar la diferencia media de riqueza entre todos los pares de individuos de una población; esto es un poco más complicado de resolver, pero resulta ser 10/11 (0,9091 con cuatro cifras decimales). En este ejemplo, la población total es 100; en general, el método del área brinda aproximaciones más precisas con poblaciones más grandes.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población que tiene tierras, desde la menor hasta la mayor cantidad de tierra poseída con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de tierra, y va de 0 a 100, lo que revela la proporción de tierra de los terratenientes. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de tierras). Hay 90 agricultores y 10 terratenientes. La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100). La curva de Lorenz pasa por los puntos (0, 0), (90, 0) y (100, 100). La región situada entre la línea de igualdad perfecta y la curva de Lorenz está etiquetada como A. La región delimitada por los puntos (90, 0), (100, 0) y (100, 100) está etiquetada como B. El coeficiente de Gini para la distribución de la riqueza es la relación entre A y A+B, que es igual a 0,9.]



Figura 2.4a 
La curva de Lorenz y el coeficiente de Gini para la distribución de la riqueza.







​La figura 2.4b muestra los coeficientes de Gini calculados por el método del área para cada una de las curvas de Lorenz que hemos trazado hasta ahora.




      
  
    
      	Distribución
      	Gini
    

  
  
    
      	Buque pirata Royal Rover
      	0,06
    

    
      	Buque de la Armada Real Británica Active
      	0,59
    

    
      	Buque de la Armada Real Británica Favourite
      	0,6
    

    
      	La localidad con terratenientes y agricultores sin tierras
      	0,9
    

  


    


Figura 2.4b 
Comparativa de coeficientes de Gini.






Distribución de las rentas de mercado y de la renta disponible


	rentas de mercado
	Rentas antes de pagar impuestos o de recibir transferencias del gobierno; incluye retribuciones laborales (salarios y sueldos derivados del empleo), así como rentas procedentes del trabajo por cuenta propia y de la posesión de activos (intereses, alquileres o dividendos). Véase también: renta disponible.
	renta disponible
	La renta disponible de un hogar o individuo es la cantidad máxima que puede gastar (de la que puede «disponer») sin pedir prestado ni recurrir a ahorros, después de pagar impuestos y de recibir transferencias (como subsidios de desempleo y pensiones) del Estado. También es la cantidad máxima que un hogar o individuo podría consumir durante un intervalo temporal determinado sin alterar su patrimonio. La renta disponible se mide a lo largo de un periodo de tiempo, por ejemplo, un año.



Para valorar la desigualdad de renta dentro de un país podemos fijarnos en las rentas de mercado totales (todos los ingresos procedentes del empleo, el trabajo por cuenta propia, el ahorro y las inversiones) o en la renta disponible, que refleja mejor el nivel de vida. La renta disponible es lo que un hogar puede gastar después de pagar impuestos y de recibir transferencias (como prestaciones por desempleo y pensiones) del Estado:




                [image: Las rentas de mercado son rentas derivadas de salarios, sueldos, trabajos por cuenta propia, negocios e inversiones. La renta disponible equivale a las rentas de mercado menos los impuestos directos más las transferencias en efectivo.]



Figura 2.5 
Rentas de mercado y renta disponible.






La figura 2.6 muestra la curva de Lorenz para la distribución de las rentas de mercado y la renta disponible entre la población de Países Bajos en 2020.


  
	decil, grupos de deciles
	Subconjunto de observaciones que se forma al ordenar el conjunto completo de observaciones de acuerdo con los valores de una variable específica y dividiéndolo a continuación en diez grupos de idéntico tamaño. Así, por ejemplo, el primer decil se corresponde con el 10 % de los valores más bajos de cada conjunto de observaciones.



  
  ​​​​Con una población grande, la curva de Lorenz sería suave si dispusiéramos de datos para cada persona individual. Aquí la hemos trazado usando el nivel de renta de cada decil, por eso hay quiebres en esos puntos.



El coeficiente de Gini para las rentas de mercado es 0,40, de modo que, según esta medida, hay una desigualdad mayor que en el Royal Rover, pero menor que en los buques de la armada británica. El análisis de la figura 2.6 muestra que las políticas redistributivas gubernamentales dan como resultado un reparto más igualitario de la renta disponible que de las rentas de mercado.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de población en % desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100). La curva de Lorenz para las rentas de mercado pasa por los puntos (0, 0), (90, 70) y (100, 100).]



Figura 2.6 
Distribución de las rentas de mercado y de la renta disponible en Países Bajos (2020).






World Inequality Database. 2023.






  


                [image: La curva de Lorenz para las rentas de mercado: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de población en % desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100). La curva de Lorenz para las rentas de mercado pasa por los puntos (0, 0), (90, 70) y (100, 100).]



La curva de Lorenz para las rentas de mercado



La curva indica que el 10 % más pobre de la población (10 en el eje horizontal) solo recibe el 0,4 % de la renta total (0,4 en el eje vertical), y que la mitad de la población con menos ingresos tiene menos de la cuarta parte de la renta total.






  
  ​


                [image: El coeficiente de Gini para las rentas de mercado: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de población en % desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100). La curva de Lorenz para las rentas de mercado pasa por los puntos (0, 0), (90, 70) y (100, 100). El área entre la línea de igualdad perfecta y la curva de Lorenz para las rentas de mercado está etiquetada como A. El área delimitada por los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 70) y (100, 100) está etiquetada como B. El coeficiente de Gini de las rentas de mercado es 0,40.]



El coeficiente de Gini para las rentas de mercado



El coeficiente de Gini es la relación entre el área A (entre la curva de las rentas de mercado y la línea de igualdad perfecta) y el área A + B (por debajo de la línea de igualdad perfecta), que es 0,40.






  


                [image: Renta disponible: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de población en % desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100). La curva de Lorenz para las rentas de mercado pasa por los puntos (0, 0), (90, 70) y (100, 100). La curva de Lorenz para la renta disponible se encuentra por encima de la curva de Lorenz para las rentas de mercado.]



Renta disponible



La desigualdad en renta disponible es menor que la desigualdad en rentas de mercado. Las políticas redistributivas tienen un efecto más acusado en la parte baja de la distribución. El 10 % más pobre tiene el 2 % de la renta total disponible, y la mitad de la población que menos ingresa tiene menos del 30 % de la renta.






  


                [image: El coeficiente de Gini para la renta disponible: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de población en % desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100). La curva de Lorenz para las rentas de mercado pasa por los puntos (0, 0), (90, 70) y (100, 100). La curva de Lorenz para la renta disponible se encuentra por encima de la curva de Lorenz para las rentas de mercado. El área situada entre la línea de igualdad perfecta y la curva de Lorenz para la renta disponible está etiquetada como A prima, y el área delimitada por los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 70) y (100, 100) está etiquetada como B prima. El coeficiente de Gini para las rentas de mercado es 0,40 y el coeficiente de Gini para la renta disponible es 0,31.]



El coeficiente de Gini para la renta disponible



El coeficiente de Gini para la renta disponible es más bajo: la relación entre el área \(\text{A}^\prime\) (situada entre la curva de la renta disponible y la línea de igualdad perfecta) y el área \(\text{A}^\prime + \text{B}^\prime\) (el triángulo completo que queda por debajo de la línea de igualdad perfecta) es 0,31.








En Países Bajos, casi el 10 % de los hogares tiene rentas de mercado cercanas a cero. El nivel de redistribución que permite sobrevivir y tal vez vivir con comodidad a los hogares con rentas de mercado muy bajas se manifiesta en el hecho de que la quinta parte más pobre de la población, con solo el 3,3 % de las rentas de mercado, recibe alrededor del 7,1 % de toda la renta disponible.


  Ejercicio 2.1 Desigualdades entre tus compañeros de clase

  
    	Anota tu estatura y la de tus compañeros de clase en una hoja de cálculo Excel. A continuación, prepara una tabla de percentiles (de 0 a 100 con intervalos de 1) en una columna y el correspondiente porcentaje acumulado de la población en otra columna. Utiliza esta tabla para dibujar una curva de Lorenz de vuestra estatura. (Para ayudarte a trazar una curva de Lorenz en Excel, sigue este tutorial).

    	Utiliza una calculadora del coeficiente de Gini para hallar el nivel de desigualdad en estatura (en centímetros) entre tus compañeros de clase. Comprueba que la curva de Lorenz es similar a la que dibujaste en la pregunta 1.

    	Explica las diferencias que encuentres entre el coeficiente de Gini y la curva de Lorenz para la estatura, para la distribución de botines de la figura 2.3, y para las rentas de mercado y disponible de la figura 2.6.

  




  
    Pregunta 2.1 Elige las respuestas que sean correctas

    En un gráfico típico de la curva de Lorenz, A representa el área comprendida entre la línea de igualdad perfecta y la curva de Lorenz, mientras que B representa el área situada debajo de la curva de Lorenz (como la de la figura 2.6). Lee los siguientes enunciados sobre el gráfico de la curva de Lorenz para la renta y elige las opciones que sean correctas. 

    
      	Si el área A aumenta, la desigualdad de renta disminuye.

      	El coeficiente de Gini se puede calcular como la fracción del área B respecto del área A + B.

      	Los países con coeficientes de Gini más bajos tienen distribuciones de renta más igualitarias.

      	El coeficiente de Gini vale 1 cuando todo el mundo tiene la misma renta.

    

    
      	Si el área A aumenta, entonces la desigualdad (medida por el coeficiente de Gini) aumenta.

      	La proporción en el numerador debería ser el área A, no el área B.

      	Los países con un coeficiente de Gini más bajo tienen menor desigualdad (de acuerdo con esta medida) y, por tanto, una distribución de renta más igualitaria.

      	El coeficiente vale cero cuando todas las personas tienen la misma renta (la curva de Lorenz coincide con la línea de igualdad perfecta).

    

  



 


  Ampliación 2.2 Propietarios, trabajadores y porcentaje de beneficios

  
    En las próximas secciones usamos la curva de Lorenz y el coeficiente de Gini junto con el modelo WS–PS para analizar a la vez el empleo, el desempleo y la desigualdad de renta. En esta ampliación, usamos un ejemplo sencillo para ilustrar cómo afecta a la desigualdad el nivel de porcentaje de beneficios dentro de la economía.

    Aplicando álgebra sencilla obtenemos una fórmula en la que el coeficiente de Gini para la renta depende de las proporciones de propietarios y trabajadores, así como del porcentaje de beneficios, \(\sigma\).

  

  Supongamos una población formada por 100 personas en la que una fracción \(n\) consiste en población trabajadora, y el resto \((1 – n)\) es propietaria de empresas que dan empleo a las personas que trabajan. La producción por trabajador es \(λ\); de ella, el empleador recibe \(σλ\), y la renta del trabajador es \((1 \ – \ σ)λ\).

  Hay \(100n\) trabajadores, así que la renta total de los \(100(1 \ – \ n)\) propietarios es \(100n × σλ\), y cada uno de ellos obtiene \(σnλ/(1 \ – \ n)\).

  La figura A2.1 presenta la curva de Lorenz y la línea de igualdad perfecta. Para calcular el coeficiente de Gini hemos dividido las áreas situadas por debajo de la línea de 45 grados en triángulos y un rectángulo.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta en forma de fracción y va de 0 a 1. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de la renta en forma de fracción y va de 0 a 1. Las coordenadas son (porcentaje acumulado de población, porcentaje acumulado de renta). Hay 100n trabajadores y 100(1-n) propietarios. La línea de igualdad perfecta conecta los puntos (0, 0) y (1, 1). Hay una curva de Lorenz que pasa por los puntos (0, 0), (n, s) y (1, 1), donde n va de 0 a 100, y s va de 0 a 1. La región situada entre la línea de igualdad perfecta y la curva de Lorenz está etiquetada como A, y es la región delimitada por los puntos (0, 0), (n, 1 - sigma) y (1, 1). La región delimitada por los puntos (0, 0), (n, 1 - sigma) está etiquetada como B1; la región delimitada por los puntos (n, 1 - sigma) y (1, 1 - sigma) está etiquetada como B2. La región delimitada por los puntos (n, 1 - sigma) y (1, 1) está etiquetada como B3.]



Figura A2.1 
Cálculo del coeficiente de Gini utilizando el gráfico de la curva de Lorenz.






  La pendiente de la recta que separa el área A de B1 es \((1 \ – \ σ)/n\) (la fracción de la producción total que cada trabajador recibe en forma de salarios), y la pendiente de la línea que separa el área A de B3 es \(σ/(1 \ – \ n)\), la fracción de la producción total que recibe cada propietario. Podemos hallar una aproximación al coeficiente de Gini mediante la expresión A/(A + B), donde, de acuerdo con la figura, B = B1 + B2 + B3.

  Fíjate en que el área de todo el cuadrado es 1, mientras que el área (A + B) que queda por debajo de la línea de igualdad perfecta es \(½\). El área A es ½ – B. Entonces, podemos escribir el coeficiente de Gini como

\[g = \frac{0,5 - (\text{B}_1 + \text{B}_2 + \text{B}_3)}{0,5} = 1 - 2(\text{B}_1 + \text{B}_2 + \text{B}_3)\]
  La figura muestra que

\[\begin{align*} \text{B}_1 &= \frac{n(1-\sigma)}{2} \\ \text{B}_2 &= (1-n)(1-\sigma) \\ \text{B}_3 &= \frac{(1-n)\sigma}{2} \end{align*}\]
  Por tanto,

\[\begin{align*} g &= \frac{0,5-( \text{B}_1+ \text{B}_2+ \text{B}_3)}{0,5}=1-2( \text{B}_1+ \text{B}_2+ \text{B}_3)\\ & = 1 - 2\left(\frac{n(1-\sigma)}{2} + (1-n)(1-\sigma) + \frac{(1-n)\sigma}{2}\right) \\ &= \sigma - (1-n) \end{align*}\]
  Esto significa que el coeficiente de Gini en este ejemplo sencillo no es más que el porcentaje de beneficios menos la fracción de la población total que es propietaria.

  La desigualdad aumentará en esta economía modelo si:

  
    	disminuye la fracción de propietarios dentro de la economía pero permanece invariable la parte que reciben de la producción \(σ\); esto sucedería si la propiedad dentro de la economía se concentrara en menos manos o

    	si disminuye la proporción salarial, es decir, si aumenta la parte destinada a beneficios, \(\sigma\).

  

  
    Ejercicio A2.1 Elaboración de una calculadora del coeficiente de Gini

    Utiliza la fórmula del coeficiente de Gini que damos en esta ampliación para crear un simulador (con el programa informático que prefieras) capaz de hacer lo siguiente:

    
      	Calcular el coeficiente de Gini si se le proporciona la fracción de trabajadores de la economía (\(n\)) y la participación en los beneficios de los empleadores (\(\sigma\)).

      	Trazar la curva de Lorenz correspondiente, como en la figura A2.1 (sin las áreas sombreadas).

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.3 Desempleo y desigualdad: el modelo WS–PS y la curva de Lorenz


	modelo WS–PS
	Modelo de economía agregada que combina decisiones de fijación de salarios (WS) y de fijación de precios (PS). El punto en el que se cruzan las curvas WS y PS se corresponde con el equilibrio de Nash y determina el desempleo estructural y el salario real. Véase también: curva de fijación de salarios, curva de fijación de precios, desempleo estructural.




​​​El modelo de fijación de salarios y de precios (modelo WS–PS) para la economía agregada que desarrollamos en la unidad 1 describe no solo el nivel de empleo, de desempleo y el salario real, sino también el reparto de la producción de la economía entre trabajadores (tanto empleados como desempleados) y empleadores. Por tanto, también es un modelo de la distribución de la renta dentro de una economía simple donde la mano de obra es el único factor de producción y solo hay dos tipos de personas: los empleadores (que son los propietarios de las empresas) y los trabajadores (algunos de los cuales están desempleados). Esto se puede ilustrar colocando un gráfico con la curva de Lorenz junto a otro que muestre las curvas de fijación de salarios y de fijación de precios.

La distribución de la renta en el equilibrio de Nash

Imagina una economía con 80 empleados idénticos de 10 empresas idénticas, cada una de ellas con un solo propietario. Al igual que en la unidad 1, cada trabajador reporta una cantidad de producción, \(λ\), al día, y la producción se reparte entre el trabajador y la empresa, de forma que esta última recibe una fracción constante, \(σ\), el porcentaje de beneficios, que depende del nivel de competencia que afronte la empresa. Si designamos como \(w\) el salario real por día:

\[\text{participación salarial}=\frac {w}{\lambda} = 1-\sigma\]
El gráfico de la izquierda de la figura 2.7 muestra las curvas de fijación de salarios y de precios en esta economía cuando el porcentaje de beneficios, \(σ\), es del 40 %. La economía está en equilibrio en el punto A, donde el salario real es suficiente para contratar trabajadores y motivarlos en la ejecución de sus tareas y, al mismo tiempo, es congruente con el margen comercial de precios por encima de los costes que maximiza los beneficios de la empresa. En A, los trabajadores reciben el 60 % de la producción, sus empleadores se quedan el resto, y hay 10 personas desempleadas.




                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo y va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real y va de 0 a lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (90, 0) es la curva de la oferta de la mano de obra. Una línea horizontal en el salario real 0,6 lambda es la curva de fijación de precios, que indica una participación salarial de 0,6. Una línea horizontal en el salario real lambda es el producto medio de la mano de obra. Una curva creciente y convexa es la curva de fijación de salarios y cruza la curva de fijación de precios en el punto A (80, 0,6 lambda). La distancia vertical entre el producto medio de la curva de la mano de obra y el punto A es el beneficio. La distancia vertical entre el punto A y el eje horizontal es el salario. La distancia horizontal entre los puntos (80, 0) y (90, 0) es el desempleo. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta, y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100). La distancia entre (0, 0) y (10, 0) es la población desempleada. La distancia entre (10, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. El coeficiente de Gini para esta curva de Lorenz es 0,36.]



Figura 2.7 
Distribución de la renta con equilibrio en el lado de la oferta.






El gráfico de la derecha muestra la curva de Lorenz para la renta en esta economía, incluyendo tanto a los propietarios como a los trabajadores. Damos por supuesto que no hay prestaciones por desempleo, de modo que las 10 personas desempleadas no reciben ninguna renta. Por tanto, la curva de Lorenz (la línea azul continua) es una línea plana que se mantiene en cero hasta la décima persona. Cada uno de los 80 trabajadores empleados gana el mismo salario, equivalente al 60 % de su producción; así que la curva de Lorenz crece a partir de ahí hasta alcanzar el 60 % de la producción total en la persona número 90. Los 10 propietarios reciben el 40 % restante de la renta. El tamaño del área sombreada indica el nivel de desigualdad, y el coeficiente de Gini es 0,36.

La curva de Lorenz está formada por tres segmentos de línea entre el punto de partida (0, 0) y el punto final (1, 1). El primer quiebre de la curva se produce cuando se han contado todas las personas desempleadas.

El segundo quiebre es el punto cuyas coordenadas son el tamaño de la población activa como fracción de la población (90 %), y la fracción de la producción total destinada a salarios (es decir, la participación salarial, \(1 \ – \ σ\) (60 %)).

En el gráfico de la derecha, el área sombreada (y, por tanto, la desigualdad medida por el coeficiente de Gini) aumentará si:


  	una fracción mayor de los trabajadores está sin trabajo (si hay una tasa de desempleo más alta): el primer quiebre de la curva se desplaza hacia la derecha;

  	el salario real cae (o, lo que es equivalente, si sube el margen comercial) y no cambia nada más: el segundo quiebre se desplaza hacia abajo;

  	la productividad aumenta, pero los salarios reales no suben: esto implica que el margen comercial crece, de modo que, de nuevo, el segundo quiebre se desplaza hacia abajo.



¿Qué puede cambiar el nivel de empleo y la distribución de la renta entre beneficios y salarios en equilibrio? A continuación y en las siguientes secciones analizaremos de qué manera los cambios en las condiciones económicas y las políticas generan variaciones en el empleo y la desigualdad.


  
    Pregunta 2.2 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 2.7 es la curva de Lorenz asociada a un equilibrio particular en el lado de la oferta. En una población de 100 personas, hay 10 empresas, cada una de ellas con un propietario único, 80 trabajadores empleados y 10 trabajadores desempleados. Los trabajadores empleados reciben el 60 % de la renta total en forma de salarios. El coeficiente de Gini es 0,36. ¿En cuál de los siguientes casos descenderá el coeficiente de Gini si el resto de factores permanece invariable?

    
      	una caída de la tasa de desempleo;

      	una caída del salario real;

      	una caída de la productividad de los trabajadores sin que varíe el salario real;

      	una caída del nivel de competencia que afrontan las empresas.

    

    
      	Una caída de la tasa de desempleo desplazaría el primer quiebre de la curva de Lorenz hacia la izquierda, lo que reduciría el coeficiente de Gini.

      	Una caída del salario real desplazaría hacia abajo el segundo quiebre de la curva de Lorenz, lo que incrementaría el coeficiente de Gini.

      	Una caída de la productividad de los trabajadores mientras el salario real permanece invariable implica una caída del margen comercial o, lo que es lo mismo, un aumento de la participación salarial en la renta total. Esto desplaza hacia arriba el segundo quiebre de la curva de Lorenz, lo que reduce el coeficiente de Gini.

      	Una caída del nivel de competencia haría descender la curva de fijación de precios en el modelo del mercado de trabajo, lo que daría como resultado un descenso del empleo y una participación salarial más baja. Esto desplaza el primer quiebre de la curva de Lorenz hacia abajo, lo que incrementa el coeficiente de Gini.

    

  




​​El efecto del aumento de la competencia en el mercado de productos

Sigue el análisis de la figura 2.8 para ver qué sucedería si aumentara la competencia que afrontan las empresas, tal vez como resultado de una disminución de las barreras que impiden que empresas de otros países compitan en los mercados de esta economía.


  


                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo y va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real y va de 0 a lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (90, 0) es la curva de la oferta de la mano de obra. Una línea horizontal en el salario real 0,6 lambda es la curva de fijación de precios, que indica una participación salarial de 0,6. Una línea horizontal en el salario real lambda es el producto medio de la mano de obra. Una curva creciente y convexa es la curva de fijación de salarios y cruza la curva de fijación de precios en el punto A (80, 0,6 lambda). La distancia horizontal entre los puntos (80, 0) y (90, 0) es el desempleo. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta, y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100). La distancia entre (0, 0) y (10, 0) es la población desempleada. La distancia entre (10, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. El coeficiente de Gini para esta curva de Lorenz es 0,36.]



Figura 2.8 
El efecto de un aumento del nivel de competencia que afrontan las empresas: la curva de fijación de precios se desplaza hacia arriba y la desigualdad cae.






  


                [image: El equilibrio inicial: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo y va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real y va de 0 a lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (90, 0) es la curva de la oferta de la mano de obra. Una línea horizontal en el salario real 0,6 lambda es la curva de fijación de precios, que indica una participación salarial de 0,6. Una línea horizontal en el salario real lambda es el producto medio de la mano de obra. Una curva creciente y convexa es la curva de fijación de salarios y cruza la curva de fijación de precios en el punto A (80, 0,6 lambda). La distancia horizontal entre los puntos (80, 0) y (90, 0) es el desempleo. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta, y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100). La distancia entre (0, 0) y (10, 0) es la población desempleada. La distancia entre (10, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. El coeficiente de Gini para esta curva de Lorenz es 0,36.]



El equilibrio inicial



Partimos del equilibrio en el punto A con un coeficiente de Gini de 0,36. Supongamos que aumenta el nivel de competencia que afrontan las empresas.






  


                [image: Un nuevo equilibrio: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo y va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real y va de 0 a lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (90, 0) es la curva de la oferta de la mano de obra. Una línea horizontal en el salario real 0,6 lambda es la curva de fijación de precios e indica una participación salarial de 0,6 lambda. Una línea horizontal en el salario real 0,79 lambda indica la nueva curva de fijación de precios con un margen comercial más bajo y una participación salarial de 0,79. Una línea horizontal en el salario real lambda es el producto medio de la mano de obra. Una curva convexa y creciente es la curva de fijación del salario y cruza la curva de fijación de precios en el punto A (80, 0,6 lambda) y la nueva curva de fijación de precios en el punto B (83, 0,79 lambda). La distancia horizontal entre los puntos (83, 0) y (90, 0) es el desempleo.]



Un nuevo equilibrio



El margen comercial de las empresas en el mercado descenderá, de modo que la curva de fijación de precios será más alta. El nuevo equilibrio se sitúa en B.






  


                [image: Un nuevo coeficiente de Gini más bajo: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo y va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real y va de 0 a lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (90, 0) es la curva de la oferta de la mano de obra. Una línea horizontal en el salario real 0,6 lambda es la curva de fijación de precios e indica una participación salarial de 0,6 lambda. Una línea horizontal en el salario real 0,79 lambda indica la nueva curva de fijación de precios con un margen comercial más bajo y una participación salarial de 0,79. Una línea horizontal en el salario real lambda es el producto medio de la mano de obra. Una curva convexa y creciente es la curva de fijación del salario y cruza la curva de fijación de precios en el punto A (80, 0,6 lambda) y la nueva curva de fijación de precios en el punto B (83, 0,79 lambda). La distancia horizontal entre los puntos (83, 0) y (90, 0) es el desempleo. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta, y va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100). Otro conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (7, 0), (90, 79) y (100, 100) e indica la curva de Lorenz en el nuevo equilibrio. La distancia entre (0, 0) y (7, 0) es la población desempleada. La distancia entre (7, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. El coeficiente de Gini para la curva de Lorenz inicial es 0,36, y el coeficiente de Gini para la nueva curva de Lorenz en el nuevo equilibrio es 0,17.]



Un nuevo coeficiente de Gini más bajo



En el nuevo equilibrio hay un salario más alto y un nivel de empleo más alto. Una competencia más intensa significa que las empresas tienen un poder de mercado más débil (cae la proporción que va a parar a los beneficios y aumenta la que va a parar a los salarios). La desigualdad cae: el nuevo coeficiente de Gini es 0,17.









​El margen comercial descendería y, como resultado, el salario real que muestra la curva de fijación de precios aumentaría, lo que daría lugar a un nuevo equilibrio en el punto B, con un salario más alto y un nivel más elevado de empleo. Desciende el porcentaje de la producción que va a parar a los beneficios y sube la proporción que va a parar a los salarios, así que desciende la desigualdad.


  Ejercicio 2.2 Un incremento de la participación salarial

  Supongamos que en la economía que se muestra en la figura 2.7 desciende el nivel de competencia que afrontan las empresas, de modo que el porcentaje de la producción destinado a salarios desciende a \(\text{0,4}\lambda\), lo que da como resultado un nivel de empleo (\(N\)) de 72. Utiliza un gráfico como el de la figura 2.8 para ilustrar esta situación y calcular el coeficiente de Gini.




  Grandes economistas Michał Kalecki

  


                [image: Michał Kalecki.]






  
  ​Michał Kalecki (pronunciado Kaletski) (1899–1970) fue un macroeconomista polaco cuyos escritos de comienzos de la década de 1930 sobre demanda agregada, ciclos económicos e inversión anticiparon el trabajo posterior de John Maynard Keynes. Sin embargo, él destacó por enfatizar en sus modelos la importancia crucial de los conflictos entre propietarios y trabajadores.

  Aunque se formó como ingeniero en Polonia, su primer trabajo consistió en recopilar datos sobre empresas solicitantes de créditos. También probó suerte dentro del periodismo económico en varios semanarios polacos. Esto afianzó su convencimiento de que los datos son la base de los modelos económicos útiles. Y, en su opinión, los datos indicaban que entre las principales cuestiones que había que resolver se encontraban las relacionadas con la distribución de la renta entre clases («capitalistas y trabajadores») y el nivel de empleo.

  Aunque carecía de una formación reglada en economía, su paso por el Instituto de Investigación de Ciclos Económicos y Precios de Polonia le dio la oportunidad de desarrollar modelos de economías laissez-faire. A mediados de la década de 1930 abandonó Polonia y, en un primer momento, se dedicó a la docencia en Reino Unido y más tarde trabajó para las Naciones Unidas en Nueva York. A comienzos de la década de 1950, en pleno macartismo y la «caza de comunistas» en Estados Unidos, temió ser perseguido por defender los intereses de los trabajadores, de modo que, en 1955, regresó a Polonia, donde se dedicó a la docencia y pasó el resto de su vida.

  
  ​En su artículo titulado «The Political Aspects of Full Employment» de 1943 evidenció que, aunque fuera posible acabar con el desempleo a través del gasto público, tal como proponía Keynes, no resultaría sostenible. Esgrimió que los propietarios de las empresas se opondrían a acabar con el desempleo porque eso reduciría su capacidad para ejercer control en el lugar de trabajo.

  Escribió «[…] si [el gobierno] intenta […] mantener un nivel de empleo alto, es probable que se tope con una fuerte oposición por parte de los “dirigentes empresariales” […] El pleno empleo duradero no les gusta en absoluto. Los trabajadores “dejarían de estar controlados” y los “capitanes de la industria” estarían ansiosos por “enseñarles una lección”». La idea de que la amenaza de perder el empleo influiría en el comportamiento de los trabajadores cuando cuesta encontrar trabajo fue retomada más tarde por el premio nobel de economía Joseph Stiglitz en su modelo del «desempleo como instrumento de disciplina laboral». Según Kalecki (y Stiglitz), niveles más altos de empleo exigirían que los empleadores pagaran salarios más elevados para garantizar una mano de obra motivada, una idea que expresamos en nuestra curva de fijación de salarios (curva WS).

  
  ​Escribió su artículo titulado «Determinants of the distribution of national income» en 1938, no mucho después de la formulación de las teorías de la competencia monopolística e imperfecta de Edward Chamberlin y Joan Robinson. Al igual que nuestro enfoque aquí con la curva de fijación de precios (PS), el modelo de Kalecki se basa en el poder de mercado de los propietarios de las empresas como vendedores de los bienes que los trabajadores adquieren como consumidores. Por tanto, para Kalecki, el margen comercial por encima de los costes es un factor determinante de la distribución de la renta entre propietarios y trabajadores. Evidenció que «la fracción relativa de la renta capitalista bruta y de los salarios es igual […] al grado medio de monopolio», lo que concuerda con nuestra representación de la desigualdad utilizando la curva de Lorenz derivada del modelo WS–PS.

  Sus modelos también tenían en cuenta la diferencia entre los trabajadores, que ahorraban poco o nada de sus salarios, y los propietarios de las empresas, que ahorraban una parte sustancial de sus rentas procedentes de los beneficios. El resultado fue una teoría de la demanda en el conjunto de la economía (que abordaremos en la unidad 3) que dependía de la distribución de la renta entre estas dos clases, con lo que anticipó los trabajos posteriores y más conocidos de Nicholas Kaldor.1 Modelos de política macroeconómica recientes han reconocido la relevancia de tomar en consideración estas diferencias en cuanto a la fracción de la renta consumida o ahorrada entre trabajadores, propietarios y otros agentes.

  El enlace que estableció Kalecki entre la macroeconomía y el estudio de la desigualdad unos 80 años antes de que esta idea cobrara popularidad entre otros economistas es una prueba del carácter visionario de este economista que no obtuvo reconocimiento en su propio tiempo.




  
    Pregunta 2.3 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige aquellos que concuerden con los planteamientos de Kalecki.

    
      	Los gobiernos deberían aspirar al pleno empleo.

      	El salario necesario para mantener motivada a la fuerza laboral aumenta con el nivel de empleo.

      	La desigualdad de renta depende en parte del grado de competencia entre empresas.

      	Las diferencias entre grupos en cuanto a la proporción de renta ahorrada son un determinante importante de la demanda en el conjunto de la economía.

    

    
      	Kalecki razonó que el pleno empleo no sería un resultado sostenible porque impediría que los propietarios de las empresas ejercieran control sobre los trabajadores (para incentivarlos a esforzarse en sus tareas).

      	Esta idea se expresa en la curva de fijación de salarios (curva WS).

      	Kalecki evidenció que el margen comercial de los precios por encima de los costes es un factor determinante de la distribución de la renta entre propietarios y trabajadores.

      	Su teoría de la demanda en el conjunto de la economía dependía de la distribución de la renta entre trabajadores y propietarios, quienes ahorraban proporciones diferentes de sus rentas.

    

  




  
    	
      Nicholas Kaldor. 1956. «IV The Keynesian theory» of «Alternative Theories of Distribution». Review of Economic Studies 23: pp. 83–100. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.4 Políticas del mercado de trabajo para tratar el desempleo estructural y la desigualdad


​Los objetivos de las políticas relacionadas con el mercado de trabajo suelen incluir la reducción del desempleo y el aumento de salarios (en especial los más bajos). La utilización de un modelo macroeconómico ayuda a identificar políticas eficaces y a evitar los inconvenientes de pasar por alto las consecuencias no buscadas de ciertas medidas políticas.


​La formación y la preparación desplazan hacia arriba la curva PS

Consideremos una mejora en la calidad de la formación y de la preparación que reciben los futuros empleados, lo que incrementa la productividad del trabajo (la producción por persona). ¿Cómo influirá el aumento de la productividad de la mano de obra en los salarios reales y el empleo en equilibrio?

El margen comercial que elige la empresa cuando fija su precio para maximizar beneficios viene determinado por el nivel de competencia que afronta y, por tanto, no está afectado por el aumento de la productividad. Este margen comercial determina la distribución de los ingresos de la empresa entre empleados y propietarios. Cuando aumenta la producción por persona empleada pero el porcentaje de beneficios y la participación salarial se mantienen igual, la curva PS se desplaza hacia arriba. En el nuevo equilibrio WS–PS, los trabajadores se benefician de un salario real más elevado. Tal como señalamos en la unidad 1, para que los trabajadores obtengan un salario real más alto, es necesario que la competencia entre empresas tire de los precios hacia abajo (puesto que sus costes laborales unitarios han caído). Un nivel de precios más bajo en la cesta de productos que consumen implica un salario real más alto.

Para mostrar de forma explícita las implicaciones que tiene esto para la desigualdad, en la figura 2.9 empleamos el diagrama de la curva de Lorenz: un nivel más bajo del desempleo en equilibrio desplaza más a la izquierda el quiebre de la curva de Lorenz en el eje horizontal, y el segundo quiebre se mantiene igual (ya que al porcentaje de beneficios no le afecta el aumento de la productividad). El resultado es que la curva de Lorenz se acerca a la línea de igualdad de ingresos y que el coeficiente de Gini desciende. Fíjate en que la curva de Lorenz no revela nada sobre el nivel de los salarios reales, para eso necesitamos el diagrama WS–PS.




                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo y va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (90, 0) es la curva de la oferta de la mano de obra. Hay cuatro líneas horizontales. Empezando por la más inferior, está la curva de fijación de precios inicial. Cuando se introduce más formación, una flecha indica que la curva de fijación de precios se desplaza hacia arriba y forma la segunda línea horizontal que denota la curva de fijación de precios con más formación. Por encima de esta se encuentra el producto medio del trabajo inicial. Una flecha indica que esta también se desplaza hacia arriba cuando se introduce más formación y da lugar a la nueva curva del producto medio del trabajo. Una curva creciente y convexa es la curva de fijación de salarios y cruza la curva inicial de fijación de precios en el punto A, donde el empleo es 80, y la nueva curva de fijación de precios con más formación en el punto B, donde el empleo es 83. La distancia horizontal entre los puntos (83, 0) y (90, 0) denota las personas desempleadas. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta, que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz de partida. Otro conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (7, 0), (90, 60) y (100, 100), que es la nueva curva de Lorenz con un aumento de la escolarización. La distancia entre (0, 0) y (7, 0) es la población desempleada. La distancia entre (7, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 100) son los propietarios. El coeficiente de Gini inicial era 0,36, y el coeficiente de Gini con el aumento de la escolarización es 0,34.]



Figura 2.9 
El efecto de la formación y la preparación en los resultados del mercado de trabajo y en la desigualdad.






Un cambio en \(\lambda\), mientras se mantienen fijos el porcentaje de beneficios y la participación salarial, reduce el desempleo, lo que, a su vez, reduce la desigualdad.


	desempleo estructural
	Nivel de desempleo en el que la oferta de la economía está en equilibrio. En el modelo WS–PS, es el nivel de desempleo en el que el salario real según la curva de fijación de precios es igual al salario real según la curva de fijación de salarios. Véase también: modelo WS–PS, equilibrio de Nash, lado de la oferta.
	subsidio salarial
	Pago que efectúa un gobierno a empresas o empleados para incrementar el salario que perciben los trabajadores o para reducir los costes salariales que pagan las empresas con el fin de aumentar la contratación y la renta de los trabajadores.
	subsidio de desempleo
	Prestación económica que las administraciones públicas transfieren a una persona desempleada mientras no encuentre trabajo (o durante una parte del periodo de desempleo). También conocido como: seguro de desempleo.
	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.




​​La mejora de la formación y de la preparación da como resultado un descenso del desempleo estructural, un aumento del salario real, una caída de la desigualdad y un porcentaje de beneficios sin cambios.


​Un subsidio salarial desplaza hacia arriba la curva PS

Una medida política utilizada para incrementar el empleo es ofrecer a las empresas un subsidio proporcional a los salarios que pagan a sus trabajadores. Por ejemplo, supongamos que la contratación de un trabajador durante una hora cuesta 40 dólares en salarios a la empresa, pero que esta recibiera un subsidio del Estado del 10 % de esa cantidad, es decir, 4 dólares. El coste neto en salarios para la empresa pasaría a ser entonces de 36 dólares.

¿Cómo afectaría esto a la curva de fijación de precios? Los costes de la empresa caen (debido al subsidio salarial, no como resultado de un aumento de la productividad, como ocurría en el ejemplo anterior). Al igual que antes, el margen comercial que usará la empresa para fijar sus precios en relación con sus costes no ha cambiado, de modo que, con unos costes más bajos, fijará un precio más bajo. Cuando todas las empresas hagan esto, caerán los precios de los bienes que consumen los trabajadores, y los salarios reales subirán. El efecto, igual que antes, es un desplazamiento hacia arriba de la curva PS.


​La medida política de ofrecer subsidios salariales da como resultado una caída del desempleo estructural y un aumento del salario real.

Financiación de las políticas relacionadas con el mercado de trabajo

Para valorar el efecto total de cada una de estas políticas habría que tener en cuenta cómo se financian la educación y la formación o los subsidios salariales, pero, para ilustrar de manera sencilla el funcionamiento del modelo, asumiremos aquí que los fondos necesarios para poner en marcha estos programas pueden obtenerse sin afectar al mercado de trabajo ni al mercado de productos. Retomaremos la cuestión de cómo modelizar la fiscalidad en la sección 2.7.

Consecuencias no buscadas de las políticas relacionadas con el mercado de trabajo: introducción de un subsidio de desempleo


​​En la sección anterior supusimos que la renta de los trabajadores desempleados era cero. Supongamos ahora que el gobierno decide introducir un subsidio de desempleo (o seguro de desempleo) con el objeto de mejorar el nivel de vida de las personas desempleadas. Suponemos que el gobierno modifica sus prioridades de gasto para poder financiar estas prestaciones por desempleo.

Empezamos identificando el equilibrio de Nash en la situación inicial antes de introducir esta medida política. En la figura 2.10, la economía se encuentra en el punto señalado como E, donde se cruzan las curvas de fijación de salarios y de fijación de precios. Este es un equilibrio de Nash porque ningún trabajador (ni empleado ni desempleado) ni ninguna empresa podrían mejorar su situación fijando un salario o un precio diferentes, ofreciéndose a trabajar por un salario diferente o contratando un número diferente de trabajadores.

En primer lugar, analizamos el impacto a corto plazo de esta política usando la figura 2.10.


	salario de reserva
	El salario más bajo que se está dispuesto a cobrar para aceptar un nuevo empleo. Es el salario disponible en la siguiente mejor opción para el trabajador (la opción de reserva). En el caso de personas cuya siguiente mejor opción sea el desempleo, el salario de reserva tiene en cuenta el sueldo que esperan recibir cuando encuentren un nuevo empleo, así como los ingresos percibidos mientras están desempleadas.




  	Equilibrio inicial sin subsidio de desempleo: Sin prestaciones por desempleo, el equilibrio de Nash se encuentra en el punto E.

  	Los votantes consiguen la introducción de un subsidio por desempleo: Los trabajadores (empleados y desempleados) votan para que salga elegido un gobierno que ofrezca unas políticas nuevas. Los trabajadores percibirán un subsidio por desempleo cuando estén sin trabajo.

  	El subsidio incrementa el salario de reserva de los trabajadores empleados: A corto plazo, esto desliza hacia arriba la curva de fijación de salarios, de modo que los empleadores tienen que pagar más ahora para contratar trabajadores y animarlos a esforzarse y rendir bien en sus tareas. Esto se muestra con el punto C.



Esta medida política tiene el efecto deseado: los desempleados reciben una renta más alta. Además, los salarios de los trabajadores empleados también han aumentado, lo que parece ser un beneficio inesperado de una política orientada a reducir la desigualdad. Sin embargo, este efecto no buscado (el aumento de los salarios) aparta la economía de su equilibrio de Nash inicial. Analizaremos de qué manera pueden diferir los efectos a largo plazo de los efectos a corto plazo.

Usando el análisis de la figura 2.10, sigue la lógica del modelo a medida que reaccionan los distintos agentes a esta medida política.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (0, 90) es la curva de la oferta de la mano de obra. La curva de fijación de salarios es una curva convexa y creciente que no toca la línea de la oferta de la mano de obra. La curva de fijación de precios es una línea horizontal que cruza la curva de fijación de salarios en el punto E, donde el empleo es 80.]



Figura 2.10 
Efectos a corto y largo plazo de la introducción de un subsidio de desempleo.






  


                [image: El statu quo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (0, 90) es la curva de la oferta de la mano de obra. La curva de fijación de salarios es una curva convexa y creciente que no toca la línea de la oferta de la mano de obra. La curva de fijación de precios es una línea horizontal que cruza la curva de fijación de salarios en el punto E, donde el empleo es 80.]



El statu quo



El equilibrio de Nash se encuentra en el punto E. El nuevo gobierno introduce un subsidio de desempleo que los trabajadores recibirán cuando estén sin empleo.






  


                [image: La consecuencia buscada: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje acumulado de población, porcentaje acumulado de renta). Hay una línea recta que pasa por (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz inicial antes de la introducción del subsidio de desempleo. Una vez que se introducen las prestaciones por desempleo, un conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 4), (90, 60) y (100, 100), lo que denota la nueva curva de Lorenz. La distancia horizontal entre los puntos (0, 0) y (10, 0) es la población desempleada. La distancia horizontal entre los puntos (10, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia horizontal entre los puntos (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. El coeficiente de Gini antes de los subsidios de desempleo es 0,36, y el coeficiente de Gini después de la introducción de esa prestación manteniendo el desempleo constante es 0,32.]



La consecuencia buscada



Ahora que los desempleados reciben alguna renta, la desigualdad se reducirá (si se mantiene fijo el número de trabajadores empleados).






  


                [image: Un nuevo coeficiente de Gini más bajo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (0, 90) es la curva de la oferta de la mano de obra. La curva de fijación de salarios original es una curva convexa y creciente que no toca la línea de la oferta de la mano de obra. La curva original de fijación de precios es una línea horizontal que cruza la curva original de fijación de salarios en el punto E, donde el empleo es 80. La curva de fijación de salarios con un subsidio de desempleo es un desplazamiento paralelo hacia arriba de la curva de fijación de salarios original. El punto C se encuentra sobre la nueva curva de fijación de salarios en el mismo nivel de empleo que E, es decir, 80.]



Un nuevo coeficiente de Gini más bajo



Esto eleva el salario de reserva de los trabajadores empleados, así que los empleadores tienen que pagar más ahora para contratar trabajadores y motivarlos para que se esfuercen y rindan bien. Esto se muestra con el punto C.






  


                [image: El resultado para el empleo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (0, 90) es la curva de la oferta de la mano de obra. La curva de fijación de salarios original es una curva convexa y creciente que no toca la línea de la oferta de la mano de obra. La curva original de fijación de precios es una línea horizontal que cruza la curva original de fijación de salarios en el punto E, donde el empleo es 80. La curva de fijación de salarios con un subsidio de desempleo es un desplazamiento paralelo hacia arriba de la curva de fijación de salarios original. El punto C se encuentra sobre la nueva curva de fijación de salarios en el mismo nivel de empleo que E, es decir, 80. La nueva curva de fijación de salarios con el subsidio de desempleo cruza la curva de fijación de precios en el punto E prima, donde el empleo es más bajo con un valor 60.]



El resultado para el empleo



El nuevo equilibrio de Nash está en E′, con un desempleo más alto.






  


                [image: El resultado para la desigualdad: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Una línea vertical que pasa por el punto (0, 90) es la curva de la oferta de la mano de obra. La curva de fijación de salarios original es una curva convexa y creciente que no toca la línea de la oferta de la mano de obra. La curva original de fijación de precios es una línea horizontal que cruza la curva original de fijación de salarios en el punto E, donde el empleo es 80. La curva de fijación de salarios con un subsidio de desempleo es un desplazamiento paralelo hacia arriba de la curva de fijación de salarios original. El punto C se encuentra sobre la nueva curva de fijación de salarios en el mismo nivel de empleo que E, es decir, 80. La nueva curva de fijación de salarios con el subsidio de desempleo cruza la curva de fijación de precios en el punto E prima, donde el empleo es más bajo con un valor 60. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje acumulado de población, porcentaje acumulado de renta). Hay una línea recta que pasa por los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz inicial antes de la introducción del subsidio de desempleo. Otro conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (30, 12), (90, 60) y (100, 100), que es la nueva curva de Lorenz después de la introducción del subsidio por desempleo sin mantener constante el desempleo. La distancia horizontal entre los puntos (0, 0) y (30, 0) es la población desempleada. La distancia horizontal entre los puntos (30, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia horizontal entre los puntos (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. El coeficiente de Gini antes de la introducción de las prestaciones por desempleo es 0,36, y el coeficiente de Gini después de los subsidios de desempleo tras el ajuste del empleo es 0,52.]



El resultado para la desigualdad



En el nuevo equilibrio de Nash, que es (E′) en este ejemplo, la desigualdad es mayor que al principio, aunque esto no tiene por qué ser así necesariamente.








Podemos resumir los efectos de esta medida política del siguiente modo:


  	El impacto a corto plazo desplaza hacia arriba la curva de fijación de salarios: Las personas desempleadas reciben ingresos más altos, y las empleadas reciben salarios más elevados (punto C).

  	El impacto a largo plazo es un desempleo estructural más alto y un nivel de vida más alto para las personas desempleadas: A largo plazo hay un nuevo equilibrio de Nash. La economía se encuentra en el punto E′. Tal como se pretendía, las personas desempleadas reciben ahora una renta más alta cuanto no tienen empleo. Pero hay menos trabajadores empleados, que no era un objetivo buscado.



Si esta medida política es deseable o no depende de la relevancia que tenga la consecuencia buscada (las personas desempleadas están mejor) en comparación con la consecuencia no buscada (que haya más personas desempleadas).

Subsidios de desempleo en el modelo y en los datos

Los datos revelan que los países con subsidios de desempleo más generosos no tienen, en promedio, tasas de desempleo más altas, y esto es sorprendente. En la figura 2.11, por ejemplo, Dinamarca tiene subsidios de desempleo muy generosos y una tasa de desempleo baja. Lo mismo se observa también en Noruega, Suecia y Países Bajos.


​​


                [image: Este es un gráfico de dispersión. El eje horizontal muestra la tasa bruta de reemplazo del subsidio de desempleo (la generosidad del subsidio de desempleo) como media entre 2001 y 2020 con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el porcentaje de la tasa de desempleo como media entre 2001 y 2020 con un intervalo que va de 0 a 16. Las coordenadas son (generosidad del subsidio de desempleo, tasa de desempleo). Los puntos representan todos los países de la OCDE. Australia es poco generosa en sus subsidios de desempleo, que rondan el 30 %, y tiene una tasa media de desempleo bastante baja de alrededor del 5,5 %, mientras que Grecia también tiene una generosidad baja en las prestaciones por desempleo en torno al 30 % pero una tasa media de desempleo elevada que casi llega al 16 %. Corea tiene una generosidad moderada en sus subsidios de desempleo que ronda el 50 % y la tasa media de desempleo más baja, en torno al 3,5 %, y Estados Unidos también tiene una generosidad moderada en sus prestaciones por desempleo, que ronda el 50 % pero una tasa media de desempleo más alta de alrededor del 6 %. Luxemburgo tiene los subsidios de desempleo más generosos de todos estos países, de alrededor del 85 %, y una tasa de desempleo que ronda el 5 %.]



Figura 2.11 
Generosidad de los subsidios de desempleo y tasas de desempleo en la OCDE (2001–2020). La tasa bruta de reemplazo de la prestación por desempleo de una economía es un promedio de la cantidad de renta de una persona antes de impuestos que se sustituye por el subsidio de desempleo.
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OCDE. 2021. OECD Statistics.







​​​​Subsidios de desempleo y fijación de salarios en Suecia

Esto apunta a que estos países lograron alcanzar un resultado de equilibrio de Nash distinto al de los puntos E o E′ de la figura 2.10. Para entender de qué manera sería posible que una economía con una prestación por desempleo generosa evitara la consecuencia no buscada de que aumente el desempleo, analizamos el ejemplo de Suecia.

El sistema sueco tuvo su origen en la «política salarial solidaria» desarrollada en 1951 por Gösta Rehn y Rudolph Meidner, dos economistas que trabajaron en el instituto de investigación de la Confederación Sindical de Suecia.

Ellos razonaron que los trabajadores y los empleadores comparten el interés común de que la productividad tenga un crecimiento rápido y que los trabajadores podían disfrutar de salarios más altos sin que descendieran los beneficios de las empresas si una parte más grande de la producción de la economía provenía de empresas de alta productividad y no de empresas de baja productividad.

En nuestro vídeo de «Economista en acción», John Van Reenen informa sobre la enorme variación de productividad que se observa entre las distintas empresas de una economía, y sobre cómo promover las mejores prácticas en cuanto a tecnología y gestión.

                                                            
                En nuestro vídeo «Economista en acción», John Van Reenen informa sobre la enorme variación de productividad que se observa entre las distintas empresas de una economía, y sobre cómo promover las mejores prácticas en cuanto a tecnología y gestión.    
                        


  
    Pregunta 2.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Ve la intervención de John Van Reenen en nuestro vídeo de «Economista en acción» sobre los factores que determinan la productividad de las empresas. Basándote en este vídeo, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	La inmensa variación de la productividad entre distintos países y empresas se debe sobre todo a diferencias en cuanto a prácticas de gestión.

      	La apertura de un país a la inversión extranjera directa (IED) es más importante para mejorar la productividad que la destrucción creativa.

      	La parte «creativa» de la destrucción creativa es eficaz para mejorar la productividad a corto y largo plazo.

      	La apertura de un país a importaciones puede influir en su productividad.

    

    
      	Diferentes prácticas de gestión ofrecen parte de la explicación, pero no explican por completo la enorme variación que existe. La tecnología y la tasa de difusión de la innovación constituyen otros factores determinantes de peso.

      	Aunque la apertura de un país a la IED es un factor importante para mejorar la productividad, en el vídeo no se dice que sea más relevante que la destrucción creativa.

      	Impulsar la productividad media con la entrada de empresas nuevas y la innovación (la parte «creativa») lleva tiempo, y a menudo los efectos solo pueden notarse a largo plazo.

      	La apertura a las importaciones influye en la llegada de ideas nuevas a la economía, lo que a veces impulsa avances tecnológicos e innovación.

    

  



La política salarial solidaria en Suecia consistió en realidad en tres medidas políticas relacionadas entre sí:


  	Salarios iguales para trabajos iguales: Esto significa que el salario para cada puesto de trabajo se fijó a nivel nacional a través de negociaciones entre representantes de los empresarios y de los trabajadores. Esto tuvo el efecto de reducir las diferencias salariales entre trabajadores que realizaban tareas similares. Las empresas menos productivas habían sobrevivido pagando salarios inferiores a los que otras empresas pagaban a trabajadores equivalentes. Con la nueva política, estas empresas no pudieron pagar el salario pactado y seguir siendo rentables, por lo que tuvieron que abandonar el sector. Las empresas más productivas sobrevivieron y obtuvieron la cuota de mercado de las empresas que cerraron.

  	Subsidios de desempleo: Tuvieron un nivel de cobertura alto, pero solo se concedieron durante un periodo bastante corto de tiempo, lo que generó fuertes incentivos para buscar trabajo.

  	Políticas de activación del mercado de trabajo: Las ayudas para la reinserción y la movilidad laboral favorecieron que los trabajadores desplazados encontraran nuevos empleos.



La política salarial solidaria obligó a abandonar el mercado a las empresas poco productivas. Las empresas que quedaron tenían una productividad mayor y, por tanto, pudieron mantener sus márgenes de beneficio a precios más bajos, lo que empujó al alza la curva de fijación de precios. Las ayudas de reinserción y movilidad laboral garantizaron que esas empresas de alta productividad tuvieran acceso a una mano de obra bien formada, lo que les permitió reducir aún más sus costes y sus precios.

La figura 2.12 muestra que esta combinación de medidas políticas dio como resultado un nuevo equilibrio en E″ con salarios reales más elevados y un desempleo más bajo que en E′. Este es un tercer equilibrio de Nash, donde una nueva curva de fijación de precios más alta se cruza con la curva de fijación de salarios con subsidios de desempleo.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que pasa por el punto (90, 0), que es la curva de la oferta de mano de obra. La curva de fijación de salarios original es una curva convexa y creciente que no toca la línea de la oferta de la mano de obra. La curva original de fijación de precios es una línea horizontal que cruza la curva original de fijación de salarios en el punto E, donde el empleo es 80. La curva de fijación de salarios con un subsidio de desempleo es un desplazamiento paralelo hacia arriba de la curva de fijación de salarios original y cruza la curva de fijación de precios original en el punto E prima, donde el empleo es más bajo y se sitúa en 60. La curva de fijación de precios con la política salarial solidaria es un desplazamiento paralelo hacia arriba de la curva de fijación de precios original, que cruza la nueva curva de fijación de salarios con subsidio de desempleo en el punto E doble prima, donde el empleo se encuentra en un nivel moderado de 72.]



Figura 2.12 
Combinación de la introducción de un subsidio de desempleo con una política salarial solidaria para incrementar la productividad de la economía.







  Ejercicio 2.3 Tasas de desempleo y políticas del mercado de trabajo

  Elige dos países de la figura 2.11 que difieran en cuanto a tasas de desempleo y/o a tasas de reemplazo del subsidio de desempleo.

  
    	Averigua las políticas del mercado de trabajo de los países que has elegido y usa esa información para proponer algunas razones que expliquen las diferencias de la figura 2.11.

    	Usa un gráfico WS–PS como el de la figura 2.12 para ilustrar los resultados en el mercado de trabajo de los países que has elegido. (Puedes representar estos países en el mismo gráfico o en gráficos separados).

  




  
    Pregunta 2.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta la figura 2.12, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El desplazamiento hacia arriba de la curva de fijación de salarios habría causado un aumento de los salarios reales en el nuevo equilibrio.

      	Las políticas que desplazan la curva de fijación de salarios sin alterar también la curva de fijación de precios no pueden incrementar los salarios reales en equilibrio.

      	La política salarial solidaria aumenta los salarios porque fuerza a las empresas de baja productividad a salir del mercado.

      	El aumento de los subsidios de desempleo (sin una política salarial solidaria) empeoró la situación de todos los trabajadores.

    

    
      	Los salarios reales se mantendrían en el nivel que tenían antes de la introducción de esta política y el empleo disminuiría.

      	La curva de fijación de precios es horizontal; por tanto, a menos que la curva de fijación de precios se desplace hacia arriba o hacia abajo, cualquier equilibrio tendrá salarios reales al mismo nivel.

      	La imposición de un salario estándar para cada trabajo a través de negociaciones salariales a escala nacional provocó la salida del sector de las empresas con niveles de productividad inferiores al nuevo salario pactado.

      	Los subsidios de desempleo ofrecen un seguro valioso a trabajadores que podrían perder su empleo. Aunque es evidente que los trabajadores se ven perjudicados por la disminución del empleo, es posible que, en general, se beneficien de esta política.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.5 Sindicatos


	sindicato, organización sindical
	Un sindicato u organización sindical es una agrupación de trabajadores cuya actividad principal consiste en negociar con la patronal los salarios y las condiciones laborales de sus miembros.




​​​​El modelo WS–PS de la economía agregada que desarrollamos en la unidad 1 tiene en cuenta empresas y trabajadores individuales. Pero en muchos países los sindicatos tienen gran peso en el funcionamiento del mercado de trabajo. Un sindicato, también denominado organización sindical, es un organismo con capacidad para representar los intereses de un conjunto de trabajadores en negociaciones con los empleadores sobre cuestiones como salarios, condiciones laborales y horas de trabajo. El contrato resultante se firma entre la empresa o la organización que representa a los empleadores y el sindicato. Tal como se muestra en la figura 2.13, la proporción de la población activa que está empleada de acuerdo con convenios colectivos negociados con sindicatos varía mucho de un país a otro, de tal manera que en Italia y algunas economías del norte de Europa incluye a casi todos los trabajadores, mientras que en Estados Unidos y Corea del Sur apenas abarca a ninguno.




                [image: Este es un gráfico de barras. El eje horizontal muestra los países, y el eje vertical muestra el porcentaje de empleados que están cubiertos por convenios colectivos. Estados Unidos tiene el porcentaje más bajo de empleados cubiertos por convenios colectivos, de alrededor del 12 %; Reino Unido tiene un porcentaje mayor que ronda el 25 %. En Dinamarca y Suecia más del 75 % de los trabajadores está cubierto por convenios colectivos, y en Italia está cubierto casi el 100 % de los trabajadores.]



Figura 2.13 
Porcentaje de empleados cuyos salarios están amparados por convenios colectivos (2017–2020). Nótese que esto no mide el porcentaje de personas empleadas que están afiliadas a un sindicato (lo que se denomina densidad sindical).
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OCDE y AIAS. 2021. «Institutional Characteristics of Trade Unions, Wage Setting, State Intervention and Social Pacts». OECD Publishing, Paris.






Los sindicatos, la amenaza de huelga y la curva de fijación de salarios negociados

Cuando los trabajadores están organizados en sindicatos, el salario no lo fijan los departamentos de recursos humanos, sino que viene determinado por un proceso de negociación entre un sindicato que representa a los trabajadores y el departamento de recursos humanos de la empresa. Aunque el salario siempre tiene que llegar a cubrir al menos el salario indicado por la curva de fijación de salarios agregada para un nivel de desempleo dado, el salario pactado puede ser superior al de la curva de fijación de salarios.


  En algunos países, los salarios se fijan en negociaciones entre sindicatos y asociaciones de empresarios a nivel sectorial o nacional.




​Esto es así porque la amenaza de despedir al trabajador por parte del empleador ya no es el único ejercicio de poder posible. También el sindicato puede amenazar con «despedir» al empleador (al menos de forma temporal) si convoca una huelga, es decir, si deja a la empresa sin el trabajo de los empleados.

Por tanto, la empresa tiene que aceptar un salario que le garantice que se realizará el trabajo necesario para producir los bienes o servicios de los que dependen sus beneficios. Para ello es necesario que:


  	los trabajadores se esfuercen lo suficiente cuando van a trabajar: Esto viene determinado por la curva de fijación de salarios;

  	los trabajadores acudan a trabajar en lugar de ir a la huelga: Esto vendrá determinado por una curva de fijación de salarios negociada.




​Podemos pensar en una «curva de negociación» que queda por encima de la curva de fijación de salarios y que indica el salario resultante del proceso de negociación entre el sindicato y el empleador para cada nivel de empleo.

El poder de negociación relativo del sindicato y el empleador determina qué altura por encima de la curva de fijación de salarios alcanzará esta curva de negociación. El poder del sindicato depende de su capacidad para retirar la mano de obra de la empresa, de modo que tendrá más fuerza negociadora si es capaz de asegurar que en caso de huelga ningún trabajador ofrecerá sus servicios a la empresa.

Este y otros elementos determinantes del poder de negociación dependen de las leyes y normas sociales que imperan en una economía. Así, por ejemplo, hay muchos países en los que aceptar un puesto de trabajo en una empresa cuyos trabajadores están en huelga supone una violación grave de una norma social entre trabajadores.

La figura 2.14 muestra que la curva de fijación de salarios negociada se encuentra por encima de la curva WS. En el equilibrio en el que la curva de fijación de salarios se cruza con la curva PS, el salario no se ve afectado, pero el nivel de empleo es más bajo.

La incidencia del comportamiento de los sindicatos en la fijación de los salarios en este modelo se puede resumir así:


  	El efecto a corto plazo mueve hacia arriba la curva de fijación de salarios: Suponiendo que todos los trabajadores estén cubiertos por el salario más alto fijado por los sindicatos, los empleados reciben salarios más elevados (punto C).

  	La incidencia a largo plazo implica un desempleo estructural más alto y un salario sin cambios para las personas empleadas: A largo plazo se alcanza un nuevo equilibrio de Nash. La economía se sitúa en el punto E′. Las consecuencias no buscadas son que hay menos trabajadores empleados y que el salario no es más alto que en caso de no haber sindicato.






                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que pasa por el final del eje horizontal y que indica la población activa. Hay una línea horizontal que representa la curva de fijación de precios. Se muestran dos curvas convexas paralelas y crecientes: son las curvas de fijación de salarios. Las curvas de fijación de salarios sin sindicatos son más bajas que las curvas de fijación de salarios con sindicatos. La curva de fijación de salarios sin sindicatos cruza la curva de fijación de precios en el punto E, en un nivel de empleo más alto. El punto C se encuentra sobre la curva de fijación de salarios con sindicatos cuando el empleo se mantiene constante al mismo nivel que E. La curva de fijación de salarios sin sindicatos cruza la curva de fijación de precios en el punto E prima, en un nivel de empleo más bajo.]



Figura 2.14 
La curva de fijación de salarios negociada cuando hay fijación salarial sindical.






Los sindicatos en el modelo y en los datos

Paradójicamente, el modelo parece revelar que el éxito negociador de los sindicatos perjudicaría a los trabajadores, puesto que el salario real no varía y hay más personas sin trabajo. Pero, según los datos sobre la cobertura de la negociación sindical y el desempleo (figura 2.15), no parece que el desempleo sea más alto en países donde la negociación sindical es importante para la fijación de salarios.

Austria, que tiene casi todos sus empleados cubiertos por convenios salariales sindicales, tiene una tasa de desempleo más baja (promediada a lo largo del periodo de 2000 a 2020) que Estados Unidos, donde menos de una quinta parte de los trabajadores está cubierta por convenios sindicales. Tanto España como Polonia soportaron un desempleo masivo a lo largo de ese intervalo temporal, pero la cobertura sindical fue muy alta en España y muy baja en Polonia.




                [image: Este es un gráfico de dispersión. El eje horizontal muestra el porcentaje de empleados cubiertos por convenios colectivos de acuerdo con los datos más recientes disponibles de 2015 a 2020 con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra la tasa de desempleo en forma de porcentaje como el promedio de 2000 a 2020 con un intervalo que va de 0 a 16. Menos del 25 % de los trabajadores de Grecia está cubierto por estos convenios, y Grecia tiene una tasa alta de desempleo que ronda el 16 %, mientras que más del 75 % de los trabajadores de España está cubierto por estos convenios, pero el país sigue teniendo una tasa de desempleo elevada que ronda el 16 %. En Reino Unido está cubierto alrededor del 25 % de los trabajadores, y hay una tasa de desempleo que ronda el 6 %. Casi todos los trabajadores de Austria están cubiertos por estos convenios, y la tasa de desempleo ronda el 5 %.]



Figura 2.15 
Cobertura de la negociación salarial colectiva y desempleo en los países de la OCDE.
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OCDE y AIAS. 2021. «Institutional Characteristics of Trade Unions, Wage Setting, State Intervention and Social Pacts». OECD Publishing, Paris, OCDE. 2021. OECD Statistics.






Por tanto, el hecho de que los sindicatos puedan empujar hacia arriba la curva de fijación de salarios hasta situarla en la nueva curva WS (con sindicato) no puede ser toda la historia.

Un sindicato fuerte puede optar por la moderación

Una explicación posible es que un sindicato fuerte puede no optar por subir el salario, aunque tenga poder para hacerlo. Esto se debe a que, incluso los sindicatos con mucha fuerza solo tienen poder para fijar el salario: no pueden decidir los precios (y, por tanto, el salario real) ni el número de personas que contratará la empresa.

Los sindicatos pueden optar por hacer un uso limitado de su poder de negociación. Si su fijación salarial abarca una parte sustancial de la economía, tendrán en cuenta los efectos de su decisión salarial sobre los salarios y el empleo de los trabajadores en el conjunto de la economía. Es posible que los negociadores sindicales tengan en cuenta los efectos no deseados que se derivan de las consecuencias de sus acciones en el equilibrio general, tal como se describe en la sección 1.9.

El efecto de la voz sindical

Los sindicatos pueden contribuir a reducir el desempleo de otras maneras.

Supongamos que, con el tiempo, el empleador y el sindicato desarrollan una relación de trabajo constructiva, por ejemplo, resolviendo los problemas de maneras que son beneficiosas tanto para los empleados como para los propietarios. Entonces es posible que los empleados interpreten como una señal de buena voluntad el reconocimiento del sindicato por parte del empleador y su disposición a comprometerse a subir los salarios. Como resultado, puede que los empleados se sientan más identificados con su empresa y que perciban el esfuerzo que realizan como una carga menos pesada que antes. Entonces es posible que el empleador reciba más trabajo (por hora) de sus empleados, lo que aumenta la productividad laboral. O también es posible que el empleador tenga la capacidad de pagar menos sin que los trabajadores se escaqueen de sus funciones, lo que desplaza hacia abajo la curva de fijación de salarios. Recuerda que en la unidad 1 vimos que una caída del coste que le supone al trabajador esforzarse en el trabajo desplaza hacia abajo la curva WS.

Los sindicatos pueden incrementar o reducir el desempleo estructural

Hemos mostrado tres efectos de la intervención de un sindicato que ahora podemos representar en el diagrama WS–PS:


  	El sindicato obliga a la empresa a pagar un salario superior al mínimo necesario para animar a los empleados a realizar el esfuerzo que se les exige: La curva de negociación, denominada WS (con sindicato), se sitúa por encima de la curva de fijación de salarios.

  	Un sindicato fuerte opta por la moderación: El sindicato entiende el razonamiento del modelo, incluidas las consecuencias no deseadas del ejercicio de su poder para fijar salarios, y decide no usarlo. La curva WS (con sindicato) no se desplaza por encima de la curva WS.

  	El sindicato da voz a los empleados sobre la manera en que se toman las decisiones: Esto puede atenuar la desutilidad (es decir, el coste) del esfuerzo y, por tanto, reducir el salario más bajo necesario para motivar a los empleados a que trabajen con eficacia.




	efecto de la voz sindical
	Esta expresión alude al efecto positivo que puede tener un sindicato en el trato que reciben los trabajadores por parte de los empleadores, así como en su satisfacción laboral, al dar «voz» a trabajadores que de otro modo serían desoídos.




​Los efectos se ilustran en la figura 2.16. En ella mostramos el caso en el que el nivel de equilibrio del empleo es más alto y el desempleo es más bajo con el sindicato (punto E″) que sin él (punto E). Esto es así debido a que el efecto de la voz sindical, que desplaza hacia abajo la curva WS, fue mayor que el efecto de la negociación, que desplaza esa curva hacia arriba.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que cruza el eje horizontal por su parte final, lo que indica la mano de obra. Se muestran dos líneas horizontales: la superior es el producto medio del trabajo y la inferior es la curva de fijación de precios. Se muestran tres curvas paralelas, crecientes y convexas. La superior es la curva de fijación de salarios con el efecto de la negociación salarial sindical y sin ningún efecto de voz sindical, y cruza la curva de fijación de precios en el punto E prima, donde el empleo es más bajo. La del centro es la curva de fijación de salarios sin sindicatos y cruza la curva de fijación de precios en el punto E, donde el empleo es moderado. La más baja es la curva de fijación de salarios negociados con efecto de negociación salarial sindical y el efecto de la voz sindical y cruza la curva de fijación de precios en el punto E doble prima, donde el nivel de empleo es más alto que en E y en E prima.]



Figura 2.16 
La curva de fijación de salarios negociada y el equilibrio cuando hay un efecto de la voz sindical.






Pero podría haber ocurrido lo contrario. El efecto del salario negociado podría haber sido mayor que el efecto de la voz sindical y, entonces, el efecto de los sindicatos habría sido un aumento del desempleo estructural.

Esto ayuda a explicar por qué los datos de la figura 2.15 no revelan una correlación clara (ni positiva ni negativa) entre la medida en que los contratos salariales sindicales cubren a los trabajadores en toda la economía y la magnitud del desempleo.

La política salarial solidaria sueca que comentamos en la sección anterior la idearon los sindicatos. Igual que ocurrió en ese caso, los sindicatos también pueden influir en la productividad media del trabajo, lo que desplazará la curva PS. Si los sindicatos fomentan la cooperación con la dirección de la empresa para resolver los problemas de producción, habrá una subida del producto medio y de la curva PS (lo que deparará salarios más altos y menos desempleo). Si los sindicatos se resisten a las mejoras en cuanto a productividad, como la introducción de maquinaria nueva o cambios en las normas laborales, el efecto irá en la dirección contraria.


  
    Pregunta 2.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados en relación con los sindicatos y con la negociación salarial y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Un sindicato puede fijar tanto el nivel salarial como el nivel de empleo.

      	La curva de fijación de salarios con sindicatos puede situarse por encima o por debajo de la curva de fijación de salarios sin sindicatos.

      	Los sindicatos pueden optar por limitar el uso que hacen de su poder de negociación.

      	El poder de negociación de los sindicatos proviene de su capacidad para cerrar empresas.

    

    
      	Los sindicatos no pueden determinar cuántas personas contrata la empresa.

      	La posición relativa de la curva de fijación de salarios con sindicatos depende de si el efecto de negociación (que desplaza la curva WS hacia arriba) es más intenso que el efecto de la voz sindical (que desplaza la curva hacia abajo).

      	Exigir un salario demasiado alto puede menguar los beneficios lo suficiente como para que la empresa cierre o reduzca el empleo. De ahí que los sindicatos tal vez opten por limitar su poder de negociación.

      	El cierre de empresas no ayuda a los trabajadores. El poder de negociación de los sindicatos proviene de su amenaza de «despedir» al empleador (al menos de manera temporal) yendo a la huelga (retirando de la empresa a la mano de obra).

    

  




​La fuerza de los sindicatos y la desigualdad con el paso del tiempo: Estados Unidos

Cuando la afiliación sindical alcanzó su máximo en Estados Unidos en la década de 1950, casi el 35 % de los empleados pertenecía a un sindicato. En 2018, esa cifra se situó en uno de cada diez. En ese intervalo de tiempo, la desigualdad de ingresos siguió el camino opuesto: cayó a su nivel más bajo en la década de 1950 y fue en aumento a partir de entonces (figura 2.17).




                [image: Este es un gráfico de líneas que muestra la relación entre el coeficiente de Gini y el porcentaje de trabajadores sindicados en Estados Unidos a lo largo del tiempo. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que abarca desde 1915 hasta 2020. Hay dos ejes verticales. El primer eje vertical, el de la izquierda, muestra el coeficiente de Gini (renta de empleados) con un intervalo que va de 0,35 a 0,50. El segundo eje vertical, el de la derecha, muestra la proporción de trabajadores sindicados con un intervalo que va de 0,05 a 0,35. Desde mediados de la década de 1920 hasta alrededor de mediados de la década de 1950, el porcentaje de trabajadores sindicados en Estados Unidos fue en aumento y su máximo rondó el 35 %. Durante el mismo periodo, el coeficiente de Gini mantiene una relación inversa con la proporción de trabajadores sindicados y experimenta una caída constante hasta alcanzar su valor mínimo en torno a 0,35. A medida que disminuye en Estados Unidos la proporción de trabajadores sindicados en los años subsiguientes, el coeficiente de Gini empieza a crecer. En 2020, la proporción de trabajadores sindicados ronda el 7 %, y el coeficiente de Gini se sitúa por encima de 0,45.]



Figura 2.17 
Desigualdad de retribuciones laborales según el coeficiente de Gini y la proporción de trabajadores afiliados a un sindicato en Estados Unidos (1915–2018).
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​​El descenso de la tasa de densidad sindical en Estados Unidos fue especialmente veloz a partir del comienzo de la década de 1980: cayó del 20,1 % en 1983 al 10,5 % en 2018. Como consecuencia de ello, a los empleadores les resultó más fácil (menos costoso) despedir a trabajadores cuyo rendimiento no consideraban satisfactorio. En nuestro modelo, esto incrementaría la probabilidad de que un trabajador fuera despedido si no rinde al ritmo adecuado. El debilitamiento del poder de negociación sindical puede representarse mediante un desplazamiento hacia abajo de la curva WS (figura 2.14). A lo largo del mismo periodo se produjeron otros cambios en el mercado laboral (incluida la aparición de empleo precario en la economía gig, o del trabajo ocasional) que han reducido el salario de reserva de los trabajadores y han contribuido a desplazar hacia abajo la curva WS.


  Ejercicio 2.4 La densidad sindical y la desigualdad de renta

  Elige dos países de la siguiente lista: Alemania, Australia, Austria, Bélgica, Bulgaria, Canadá, Corea del Sur, Dinamarca, Eslovenia, España, Federación Rusa, Filipinas, Finlandia, Francia, Grecia, India, Irlanda, Israel, Italia, Japón, Luxemburgo, Noruega, Nueva Zelanda, Países Bajos, Polonia, Portugal, Reino Unido, Suecia, Suiza, Taiwán, Turquía.

  
    	Para los países elegidos:
      
        	Descarga datos históricos (en formato Excel) sobre densidad sindical (el porcentaje de trabajadores afiliados a sindicatos) de la base de datos de Business History de Harvard Business School.

        	Descarga datos recientes (del año 2000 en adelante) sobre densidad sindical de la página web de estadísticas de la OCDE (ten en cuenta que puede que no haya datos recientes disponibles para todos esos años de todos los países).

        	Descarga datos sobre el coeficiente de Gini de Our World in Data (selecciona «Download» para descargar un archivo CSV con el conjunto de datos completo).

      

    

    	Usa los datos de cada país para dibujar un gráfico como el de la figura 2.17 que muestre cómo han cambiado la proporción de trabajadores afiliados a sindicatos y el coeficiente de Gini a lo largo del periodo del que existen datos disponibles. Describe los patrones que aparecen en tus gráficos y compáralos con los de Estados Unidos de la figura 2.17.

    	Usa tus gráficos y la información de la figura 2.15 para proponer qué efectos han tenido los sindicatos en los países elegidos. Traza un diagrama WS–PS para cada país elegido para ilustrar qué ha podido ocurrir durante el periodo que abarcan tus datos (tal vez quieras indagar un poco más para justificar tu respuesta).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.6 Mercados de trabajo segmentados



	​​​mercado laboral primario
	Cuando el mercado de trabajo está segmentado en partes diferenciadas, el mercado laboral primario se corresponde con aquel segmento en el que los trabajadores cuentan con unas condiciones bastante buenas, que suelen incluir representación sindical, salarios altos y estabilidad en el empleo. Véase también: mercado laboral secundario, mercado laboral segmentado.
	mercado laboral secundario
	Cuando el mercado de trabajo está segmentado en partes diferenciadas, el mercado laboral secundario se corresponde con aquel segmento en el que los trabajadores cuentan con unas condiciones laborales deficientes, que suelen implicar salarios bajos y contratos temporales o una estabilidad laboral limitada. Esto puede deberse a cuestiones de edad o a discriminaciones raciales o de otras clases. Véase también: mercado laboral primario, mercado laboral segmentado.
	mercado laboral segmentado
	Mercado laboral dividido en dos o más segmentos que funcionan como mercados de trabajo separados y entre los que apenas hay movilidad para que los trabajadores pasen de un segmento a otro (incluyendo razones raciales, lingüísticas u otras formas de discriminación). Véase también: mercado laboral primario, mercado laboral secundario.



Hasta ahora hemos dado por supuesto que todos los trabajadores reciben el mismo salario en un mercado de trabajo único. El contraste entre la situación de Mar y la de su madre, Carmen, que comentamos en la sección 2.1 pone de manifiesto el hecho de que, incluso dentro del mismo sector y en la misma ocupación, puede haber diferentes mercados de trabajo. En lo que se denomina el mercado laboral primario, los trabajadores pueden tener seguridad laboral, disfrutar de salarios altos y estar representados por sindicatos (es lo que le ocurre, por ejemplo, a Carmen, que trabaja para la empresa pública de radiodifusión). Las «escalas laborales» permiten ascender a puestos mejor pagados y más estables. Los empleos del mercado laboral primario se denominan a menudo «buenos trabajos».


  Este artículo describe con elocuencia el mercado de trabajo segmentado que hay en España y sus consecuencias negativas para el desempleo, incluyendo cómo agravó los efectos de la pandemia de COVID-19 en el mercado de trabajo de España comparado con otros países.




​​El mercado laboral secundario describe a los trabajadores con contratos temporales, salarios bajos y una seguridad laboral limitada. Los trabajadores pertenecientes a este mercado suelen ser jóvenes o pertenecer a grupos discriminados por cuestiones raciales o étnicas. (Mar, la hija de Carmen, estaba cualificada para realizar un trabajo equivalente al puesto que ocupa su madre, pero se quedó atascada en el mercado laboral secundario).


​En muchos países europeos, los trabajos del mercado laboral secundario se denominan «contratos de cero horas» porque el empleador no se compromete a proporcionar trabajo durante un número específico de horas. Si comparamos dos trabajadores con idéntica cualificación y el mismo número de horas de trabajo, el que esté en el mercado laboral secundario recibirá una renta más baja que su «gemelo» en el mercado laboral primario. Las instituciones benefician a los trabajadores del mercado laboral primario y dejan en desventaja a los que se encuentran en el mercado laboral secundario, lo que incrementa la desigualdad.


​La figura 2.18 muestra una curva de Lorenz para una economía con un mercado laboral segmentado: un segmento con salarios bajos y el mismo número de trabajadores del segmento primario con salarios altos. Los propietarios no están segmentados porque pueden invertir su riqueza con facilidad en empresas de cualquiera de estos sectores o de ambos y, como consecuencia, la tasa de rendimiento será la misma en ambos sectores. La eliminación de la segmentación del mercado laboral implicaría que todos los trabajadores recibieran el mismo salario: los salarios suben en el mercado laboral secundario y descienden en el mercado laboral primario. Sigue los pasos de la figura 2.18 para entender el descenso de la desigualdad ilustrado mediante la curva de Lorenz. Como el nivel de competencia dentro del mercado de productos no cambia, el porcentaje de beneficios y la curva de fijación de precios no se ven afectados.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Hay una línea recta que pasa por los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas pasa por los puntos (0, 0), (10, 0), (50, 10), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz en el mercado laboral segmentado. La distancia horizontal entre (0, 0) y (10, 0) indica las personas desempleadas. La distancia horizontal entre (10, 0) y (50, 0) es el mercado laboral secundario. La distancia horizontal entre (50, 0) y (90, 0) es el mercado laboral primario, y la distancia horizontal entre (90, 0) y (100, 0) denota los propietarios. El coeficiente de Gini para el mercado laboral segmentado es 0,52.]



Figura 2.18 
El efecto de la segmentación del mercado laboral.






  


                [image: Una economía modelo con segmentación del mercado laboral: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Hay una línea recta que pasa por los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas pasa por los puntos (0, 0), (10, 0), (50, 10), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz en el mercado laboral segmentado. La distancia horizontal entre (0, 0) y (10, 0) indica las personas desempleadas. La distancia horizontal entre (10, 0) y (50, 0) es el mercado laboral secundario. La distancia horizontal entre (50, 0) y (90, 0) es el mercado laboral primario, y la distancia horizontal entre (90, 0) y (100, 0) denota los propietarios. El coeficiente de Gini para el mercado laboral segmentado es 0,52.]



Una economía modelo con segmentación del mercado laboral



Los 40 trabajadores en el segmento secundario del mercado laboral reciben tan solo el 10 % de la producción de la economía; los 40 trabajadores del mercado laboral primario reciben la mitad de la producción (reciben una remuneración cinco veces superior a la de los trabajadores secundarios). Los 10 propietarios reciben el 40 % de la producción (cobran 16 veces más que los trabajadores secundarios).






  


                [image: Eliminación de la segmentación del mercado laboral: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Hay una línea recta que pasa por los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas pasa por los puntos (0, 0), (10, 0), (50, 10), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz en el mercado laboral segmentado. Otro conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz cuando se elimina la segmentación del mercado. El área situada entre la nueva curva de Lorenz en el mercado no segmentado y la curva de Lorenz inicial en el mercado segmentado es el efecto de eliminar la segmentación del mercado laboral. La distancia horizontal entre (0, 0) y (10, 0) indica las personas desempleadas. La distancia horizontal entre (10, 0) y (50, 0) es el mercado laboral secundario. La distancia horizontal entre (50, 0) y (90, 0) es el mercado laboral primario, y la distancia horizontal entre (90, 0) y (100, 0) denota los propietarios. El coeficiente de Gini para el mercado laboral segmentado es 0,52.]



Eliminación de la segmentación del mercado laboral



La segmentación del mercado laboral se elimina. Ahora, los 80 trabajadores reciben la misma remuneración y, en total, obtienen el 60 % de la producción de la economía. Los salarios de los trabajadores secundarios han aumentado, mientras que los salarios de los trabajadores del sector primario han descendido.






  


                [image: Efecto sobre la desigualdad: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Hay una línea recta que pasa por los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. Un conjunto de líneas rectas pasa por los puntos (0, 0), (10, 0), (50, 10), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz en el mercado laboral segmentado. Otro conjunto de líneas rectas conecta los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 60) y (100, 100), que es la curva de Lorenz cuando se elimina la segmentación del mercado. El área situada entre la nueva curva de Lorenz en el mercado no segmentado y la curva de Lorenz inicial en el mercado segmentado es el efecto de eliminar la segmentación del mercado laboral. La distancia horizontal entre (0, 0) y (10, 0) indica las personas desempleadas. La distancia horizontal entre (10, 0) y (50, 0) es el mercado laboral secundario. La distancia horizontal entre (50, 0) y (90, 0) es el mercado laboral primario, y la distancia horizontal entre (90, 0) y (100, 0) denota los propietarios. El coeficiente de Gini para el mercado laboral segmentado es 0,52. El nuevo coeficiente de Gini sin la segmentación del mercado laboral es más bajo, con un valor de 0,36.]



Efecto sobre la desigualdad



El coeficiente de Gini, que era 0,52 con la segmentación del mercado laboral, ha caído a 0,36.








Los sindicatos pueden influir en el nivel de segmentación del mercado laboral.

Allí donde los sindicatos han reducido la segmentación del mercado laboral y han recortado las diferencias salariales entre trabajadores ha descendido la desigualdad. Un ejemplo lo ofrece la política salarial solidaria que se introdujo en Suecia (sección 2.4).

En otros lugares, sin embargo, los sindicatos incrementan la segmentación del mercado laboral cuando usan su poder para proteger los salarios y las condiciones laborales de los «insiders», o trabajadores estables que ocupan puestos sindicados, mientras los «outsiders», o trabajadores precarios, tienen contratos temporales y salarios más bajos. Tal como sugiere el caso de Mar y Carmen, el mercado laboral español, con su elevada cobertura sindical, tiene un nivel de segmentación mayor que muchas otras economías de rentas altas.


​Tomando la economía gig, o del trabajo ocasional, de Reino Unido como ejemplo en el que los trabajadores del mercado laboral secundario tienen «contratos temporales», el ejercicio 2.5 utiliza la curva de Lorenz para determinar el resultado de esta forma de segmentación del mercado laboral.


  
    Pregunta 2.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Considera un mercado laboral segmentado idéntico al de la figura 2.18, salvo en que el mercado laboral primario está formado por 50 trabajadores (en lugar de 40) y el mercado laboral secundario cuenta con 30 trabajadores (en lugar de 40). El número de personas desempleadas, el número de propietarios y el porcentaje acumulado de producción en cada grupo son iguales a los de la figura 2.18. Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El coeficiente de Gini en este mercado laboral segmentado es 0,46.

      	Si los sindicatos usan su poder de negociación para incrementar el porcentaje de producción que reciben los trabajadores del mercado laboral primario hasta el 60 %, pero hay cinco trabajadores más del mercado laboral secundario que se quedan desempleados, entonces la desigualdad es mayor que en la situación de partida.

      	Si el porcentaje de producción que reciben los trabajadores del mercado laboral primario aumenta hasta el 60 %, pero la parte de la producción que reciben los trabajadores del mercado laboral secundario disminuye hasta el 5 %, manteniendo fijo el desempleo, entonces la desigualdad será más baja que en la situación de partida.

      	Si esta economía elimina la segmentación del mercado laboral, el coeficiente de Gini descenderá en 0,20.

    

    
      	Si 10 trabajadores tienen el 0 % de la producción, 30 trabajadores tienen el 10 %, 50 trabajadores tienen el 50 % y 10 propietarios tienen el 40 %, entonces el área situada por debajo de la curva de Lorenz es 2700, por lo que el coeficiente de Gini es \((5000 \ – \ 2700)/5000 = 0,46\).

      	Ahora hay 15 trabajadores que reciben el 0 % de la producción, 25 trabajadores que obtienen el 10 %, 50 trabajadores con el 60 % y 10 propietarios que se quedan el 30 %. El área situada por debajo de la curva de Lorenz es 2925, de modo que el coeficiente de Gini es 0,415 (lo que implica un ligero descenso de la desigualdad).

      	Ahora, 10 trabajadores tienen el 0 % de la producción, 30 trabajadores tienen el 5 %, 50 trabajadores tienen el 60 % y 10 propietarios tienen el 35 %. El área situada por debajo de la curva de Lorenz es 2650, así que el coeficiente de Gini es 0,47 (un ligero incremento de la desigualdad).

      	Ahora hay 10 trabajadores que tienen el 0 % de la producción, 80 trabajadores que tienen el 60 %, y 10 propietarios que se quedan el 40 %. El coeficiente de Gini es 0,36 (frente al valor de 0,46 que tenía en la situación de partida), lo que supone una caída de 0,10.

    

  




  Ejercicio 2.5 Los sindicatos en la economía gig

  En Reino Unido, los trabajadores de la economía gig, o del trabajo ocasional, pueden afiliarse a un sindicato denominado IWGB (Independent Workers’ Union of Great Britain). En cambio, en otros países, como Estados Unidos, la afiliación sindical no es posible para las personas que trabajan en la economía gig.

  Usa un gráfico con la curva de Lorenz como el de la figura 2.18 para ilustrar el efecto de permitir que los trabajadores de la economía gig formen parte de un sindicato (frente a cuando no se les permitía afiliarse). Explica cómo podría influir eso en la desigualdad de renta (el coeficiente de Gini) y por qué.



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.7 Impuestos y el modelo WS–PS


	impuesto
	Pago obligatorio al Estado que grava, por ejemplo, los ingresos de los trabajadores (impuesto sobre la renta) o los beneficios de las empresas (impuesto de sociedades) o que va incluido en el precio que se paga por bienes y servicios (impuesto sobre el valor añadido —IVA— o sobre las ventas).




​​​​Hasta ahora hemos ignorado el papel de los impuestos en la economía. No sería relevante si los tipos impositivos sobre la renta y el consumo no cambiaran nunca; bastaría con suponer que los trabajadores y las empresas tendrían en cuenta los impuestos en sus decisiones sobre salarios y precios.

Pero los impuestos son una herramienta política importante: los gobiernos pueden cambiar los resultados económicos si suben o bajan los impuestos sobre la renta y los impuestos sobre el consumo, como los impuestos sobre las ventas o sobre el valor añadido (IVA). Para introducir los impuestos en el modelo de forma explícita necesitamos diferenciar entre salarios y precios antes y después de los impuestos.

Los impuestos al consumo significan que el precio que recibe la empresa, que denominamos \(P\), es más bajo que el precio que paga el consumidor, que incluye el impuesto. Si denominamos \(P_c\) al nivel de precios que paga el consumidor:

\[P_c= P(1+t_v)\]
donde \(t_v\) es el tipo porcentual del impuesto sobre el consumo.

De manera análoga, el salario nominal que el trabajador lleva a casa, que llamamos \(W\), es el salario que recibe después de pagar todos los impuestos laborales. Escribimos \(W^{\text{bruto}}\) para indicar el coste salarial para el empleador, que es más alto, puesto que es el salario antes de pagar los impuestos sobre el trabajo. La relación entre ambos es:

\[W^{\text{bruto}}= W(1+t_d)\]
donde \(t_d\) es el tipo porcentual de los impuestos directos, que incluyen los impuestos sobre la renta y las aportaciones a la seguridad social.

Modificación del modelo

Introduciremos los impuestos en el modelo WS–PS expresando las curvas de fijación de salarios y de fijación de precios en términos del salario real después del pago de impuestos sobre el consumo, \(w = W/P_c\).

Este es el salario real que importa para contratar y retener a los trabajadores. Es el valor del salario en términos de los bienes y servicios que pueden comprar con él. Por tanto, si trazamos en el eje vertical la curva WS con el salario real después de impuestos sobre el consumo, \(w\), la curva será exactamente igual que antes.

Sin embargo, la curva PS será diferente. En nuestro modelo de fijación de precios (sección 1.7), la empresa fija el precio que recibe (\(P\)) como un margen comercial sobre el salario que paga (\(W^{\text{bruto}}\)). De modo que la curva PS es \(W^{\text{bruto}}/P = (1 – \sigma)\lambda\). Si usamos las expresiones indicadas más arriba para reescribir esto en términos de \(W\) y \(P_c\), obtenemos la curva PS expresada en términos del salario real después de impuestos \(w=W/P_c\):

\[w = \frac{(1 - \sigma) \lambda}{(1 + t_d)(1 + t_v)}\]

  Para derivar esta ecuación:

  
    	Partimos de la curva PS \(\frac{W^{\text{bruto}}}{P} = (1 - \sigma) \lambda\)

    	Sustituimos \(W^{\text{bruto}}=W(1+t_d)\) para obtener \(\frac{W (1 + t_d)}{P} = (1 - \sigma) \lambda\)

    	Y entonces reemplazamos \(P = \frac{P_c}{(1+t_v)}\) para obtener \(\frac{W (1 + t_d) (1 + t_v)}{P_c} = (1 - \sigma) \lambda\)

    	Si reordenamos la ecuación, obtenemos \(\frac{W}{P_c} = \frac{(1 - \sigma) \lambda}{(1 + t_d) (1 + t_v)}\)

  



El efecto global de los impuestos es la reducción de la producción real disponible para repartir entre la empresa y el trabajador desde \(λ\) hasta \(\frac{\lambda}{(1+t_d)(1+t_v)}\). La empresa y el trabajador obtienen las partes \(σ\) y \((1 – σ)\) de ella, y el resto de \(λ\) va a parar al gobierno en forma de impuestos.

Un ejemplo numérico

Supón que el tipo impositivo directo, \(t_d\), es el 25 %, y que el tipo impositivo sobre el consumo, \(t_v\), es el 20 %. Entonces la producción neta de los impuestos es:

\[\frac{\lambda}{(1 + t_d) (1 + t_v)} = \frac{\lambda}{\text{1,25} \times \text{1,2}} = \frac{2}{3} \lambda\]
y el gobierno recibe un tercio de \(λ\). Si el porcentaje de beneficios, \(σ\), es del 40 %, entonces la participación salarial es del 60 %, de modo que el salario real de la curva de fijación de precios es:

\[w = \frac{(1 - \sigma)\lambda}{(1 + t_d) (1 + t_v)} = \text{0,6} \times \frac{2}{3} \lambda = \text{0,4} \lambda\]
La figura 2.19 muestra el modelo WS–PS modificado con los tipos impositivos y el porcentaje de beneficios de este ejemplo.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra la producción por trabajador y el salario real después de pagar impuestos con un intervalo que va de 0 a lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que pasa por el punto (90, 0) y denota la población activa. Hay tres líneas horizontales. Empezando por arriba, la primera línea horizontal es el producto medio del trabajo cuando el salario real es lambda. La línea horizontal del centro denota la producción neta de los impuestos y se sitúa en el salario real 0,67 lambda. La línea horizontal inferior es la curva de fijación de precios con impuestos con el salario real en 0,4 lambda. Hay una curva convexa y creciente que denota la curva de fijación de salarios. La curva de fijación de salarios y la curva de fijación de precios se cruzan en el punto D (72, 0,4 lambda). La distancia vertical entre el punto D y el eje horizontal representa el salario; la distancia vertical entre la producción neta de los impuestos y el punto D representa el beneficio; y la distancia vertical entre el producto medio del trabajo y la producción neta de los impuestos es el impuesto.]



Figura 2.19 
El modelo WS–PS con impuestos.







  Ejercicio 2.6 Educación y formación financiadas con impuestos

  Supongamos que el tipo impositivo directo (\(t_d\)) es del 22 %, que el tipo impositivo sobre el consumo (\(t_v\)) es del 8 % y que el porcentaje de beneficios es del 34 %.

  
    	Traza un gráfico WS–PS como el de la figura 2.19 para ilustrar cómo se divide el producto medio del trabajo (\(\lambda\)) entre beneficios, impuestos y salarios. (El eje horizontal no tendrá números específicos).

    	Modifica tu gráfico para ilustrar el efecto del gasto en educación y formación que se financia con impuestos. Compara este resultado de equilibrio con el equilibrio original (WS–PS sin impuestos ni gastos en formación).

  



El efecto de una subida de impuestos

¿Qué efecto tiene sobre los salarios reales y el desempleo estructural un tipo impositivo más alto? Si el gobierno recauda un impuesto más alto —ya sea gravando las rentas del trabajo o el consumo— queda menos producción por trabajador para destinar a los salarios reales y los beneficios que se reparten entre las empresas y los trabajadores. Como no ha cambiado nada en las condiciones de competencia en el mercado de bienes y servicios, la fracción de \(σ\) y \((1 – σ)\) no cambia. De acuerdo con la ecuación de la curva PS, una subida de impuestos reduce el salario real de la curva de fijación de precios, de modo que la curva PS se desplaza hacia abajo.

La figura 2.20 muestra el efecto de una subida de impuestos: en equilibrio, los salarios reales son más bajos y el desempleo es más alto.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real después de impuestos. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que cruza el punto (90, 0) y que denota la fuerza laboral. Hay dos líneas horizontales. La primera es la curva de fijación de precios antes de la subida de impuestos, que se encuentra por encima de la segunda línea horizontal, que representa la curva de fijación de precios después de la subida de impuestos. Hay dos curvas convexas, crecientes y paralelas. La primera es la inferior, que es la curva inicial de fijación de salarios. La segunda es la curva de fijación de salarios, situada arriba, con subsidios de desempleo. La curva de fijación de precios antes de impuestos cruza la curva inicial de fijación de salarios en el punto E, donde el empleo es 80. El punto C es el punto correspondiente sobre la nueva curva de fijación de salarios tras los subsidios de desempleo manteniendo constante el empleo. La curva de fijación de precios más baja después de la subida de impuestos cruza la curva de fijación de salarios más alta con subsidios de desempleo en el punto E asterisco, donde el empleo es inferior y se sitúa en 50.]



Figura 2.20 
El efecto de una subida de los tipos impositivos sobre los salarios y el empleo.






Ahora podemos retomar las preguntas que planteamos con anterioridad en esta unidad sobre cómo repercute en los salarios reales y el desempleo estructural el gasto en educación y formación que incrementa la productividad.

En la sección 2.4 mostramos que si la formación aumenta la productividad, \(λ\), entonces la curva PS se desplaza hacia arriba, lo que da lugar a salarios más altos y a un desempleo más bajo. Los beneficios y la recaudación tributaria también aumentarán. Pero ¿qué ocurre si el gasto en formación se financia con un aumento de los tipos impositivos? A partir de la figura 2.19 sabemos que las subidas de impuestos desplazan la curva PS en la dirección opuesta, lo que produce el efecto contrario.

Por tanto, la necesidad de financiar la formación a través de los impuestos moderará los efectos del aumento de la productividad. El aumento general de salarios y de empleo será más reducido. (Es de esperar que ambos sigan creciendo, pero no debe ponerse en marcha un programa de formación cuyos costes superen los beneficios).


  
    Pregunta 2.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Supongamos que el tipo impositivo directo \((t_d)\) es del 30 %, que el tipo impositivo sobre el consumo \((t_v)\) es del 15 % y que el porcentaje de beneficios es del 35 % (situación de partida). Entonces el gobierno sube el tipo impositivo directo al 35 % y el tipo impositivo sobre el consumo al 20 % para financiar el gasto en educación, lo que incrementa la productividad por trabajador un 20 % (situación después de impuestos). Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	En la situación de partida, el gobierno recibe el 30 % de la producción.

      	En la situación de partida, el salario real de la curva de fijación de precios es \(\text{0,44}\lambda\) (con dos cifras decimales).

      	En la situación después de impuestos, el gobierno recibe el 38 % de la producción.

      	En la situación después de impuestos, el salario real de la curva de fijación de precios es \(\text{0,40}\lambda\).

    

    
      	El gobierno recibe \(1 - \frac{1}{(1,3 \ \times \ 1,15)} = 33 \%\) de la producción.

      	El salario real de la curva de fijación de precios es \(0,65 \ \times \ 0,67 \lambda = 0,44 \lambda\).

      	El gobierno recibe \(1 - \frac{1}{(1,35 \ \times \ 1,2)} = 38 \%\) de la producción.

      	El salario real de la curva de fijación de precios, teniendo en cuenta el aumento de la productividad, es \(0,65 \ \times \ 0,62 \lambda \ \times \ 1,2 = 0,48 \lambda\).

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.8 Importación de materias y el modelo WS–PS


​​​La guerra entre Rusia y Ucrania que comenzó en febrero de 2022 interrumpió el suministro de gas y petróleo procedente de Rusia a las economías europeas. El trastorno fue tan grave que provocó un aumento del precio mundial de esos dos productos. Como los hogares gastan una parte considerable de su presupuesto en gas para calefacción, en petróleo para transporte y, de manera indirecta, en ambas fuentes de energía cuando compran otros bienes y servicios, la subida de los precios del petróleo y el gas reduce el salario real destinado al consumo. El efecto es mayor en los hogares de rentas más bajas, donde la calefacción, el transporte y la alimentación constituyen una parte más grande del presupuesto. Por ejemplo, en 2020 el porcentaje de gasto de los hogares de Reino Unido en gas y electricidad fue del 7,3 % en el decil más bajo (el más pobre) y de tan solo el 2,4 % en el decil más alto.

Podemos modificar el modelo WS–PS para incluir los costes de materias importadas de la misma manera que hicimos para tener en cuenta los impuestos. Recuerda de la sección 1.7 que la empresa fija el precio como un margen comercial del coste marginal de la producción. En el modelo original, los salarios eran el único coste de producción, pero si también consideramos las materias importadas, el coste marginal será más alto. Lo único nuevo en el modelo son las materias importadas, puesto que ya están incluidas todas las empresas de la economía nacional (y hemos dado por supuesto que son idénticas).

Supongamos que cuando tenemos en cuenta las materias primas importadas, el coste marginal es más alto en un factor \((1+ \psi)\) que en el modelo en el que la mano de obra es el único factor de producción (la letra griega \(\psi\) se llama psi). De modo que el precio también subirá en ese mismo factor, y el salario real según la curva de fijación de precios, derivado igual que antes, es:

\[\frac{W}{P} = \frac{(1 - \sigma)\lambda}{(1 + \psi) }\]
Entonces podemos modelizar el efecto del aumento de los precios de la energía como un incremento de \(\psi\) y, a partir de la ecuación, podemos determinar que esto reducirá el salario real de la curva de fijación de precios. La curva PS se desplaza hacia abajo porque las empresas trasladan el aumento de los costes al precio de sus productos. La producción real por trabajador se reparte entre los proveedores extranjeros de las materias primas, los trabajadores y las empresas.

Una vez más, mientras las condiciones de competencia en sus mercados de bienes y servicios permanezcan invariables, las empresas siguen obteniendo el mismo margen comercial, \(\sigma\), y el aumento de precio de los materiales importados deja intacto el porcentaje de beneficios. Si los propietarios reciben la misma cantidad de producción por trabajador y si una parte mayor se destina a los extranjeros que suministran materias primas, queda una cantidad menor para el salario real. Un aumento de los precios de la energía, por ejemplo, implica una disminución de los salarios reales, tal como muestra el desplazamiento hacia abajo de la curva PS, y un aumento del desempleo estructural.


  
    Pregunta 2.9 Elige las respuestas que sean correctas

    Si la bajada de los precios de la energía reduce un 15 % el coste marginal de la producción, ¿cuál de los siguientes efectos se dará, ceteris paribus?

    
      	Subirán los precios de los productos.

      	Los salarios reales aumentarán un 18 %.

      	La curva de fijación de salarios se desplazará hacia arriba.

      	Descenderá el desempleo estructural.

    

    
      	Las empresas repercutirán la bajada de costes reduciendo el precio de sus productos.

      	El precio de la energía se sitúa ahora en un 85 % de su nivel inicial, de modo que el nuevo salario real de la curva de fijación de precios será \(\frac{1}{0,85} \lambda = 1,18 \lambda\) (con dos cifras decimales).

      	La curva de fijación de salarios no cambiará porque los precios de la energía influyen en el mercado de productos, pero no en el mercado de trabajo.

      	El desempleo estructural caerá porque suben los salarios reales. La curva de fijación de precios se desplaza hacia arriba, y la curva de fijación de salarios no cambia.

    

  




  Ejercicio 2.7 Los precios de la energía y el modelo WS–PS

  Visita la página de análisis de datos de la Agencia Internacional de la Energía. Elige tres países del menú desplegable «Country» para ver datos mensuales (desde enero de 2015) sobre el precio de la gasolina (en dólares estadounidenses —USD— por litro).

  
    	Usa estos datos para calcular el porcentaje de aumento que experimentaron en junio de 2022 los precios de la gasolina en los países elegidos (comparados con los de enero de 2022) y en el último mes disponible (comparados con los de enero de 2022). Comenta las semejanzas y diferencias que encuentres.

    	Haz un gráfico WS-PS para uno de los países elegidos que ilustre el lado de la oferta en enero de 2022, en junio de 2022 y en el último mes del que tengas datos (ceteris paribus). Considera qué acontecimientos y/o políticas adoptadas en ese país durante ese periodo explican por qué podría no cumplirse el supuesto ceteris paribus. (¿Qué otros factores podrían haber influido en el lado de la oferta y cómo cambiarían el gráfico?).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.9 Caso práctico: ¿Creció la desigualdad en Estados Unidos con la disminución de la competencia?


​​Los gobiernos aplican políticas de competencia para resolver la ineficiencia microeconómica en los mercados de ciertos bienes, donde las empresas con poder de mercado fijan un precio superior al coste marginal y la producción es demasiado escasa (lee la sección 7.12 del volumen de microeconomía). Tal como vimos en la sección 2.3 de esta unidad, el modelo macroeconómico revela que el poder de mercado causa un perjuicio más amplio para la economía. La implicación es que las políticas que aumentan la competencia en el mercado de productos reducen los márgenes comerciales de las empresas y reducen la desigualdad porque incrementan la participación salarial (y los salarios reales) y reducen el desempleo estructural.

A pesar de las políticas de competencia (también conocidas como regulaciones antimonopolio), en Estados Unidos desde la década de 1980, las empresas han adquirido más poder frente a sus clientes. Podemos usar el modelo macroeconómico para estudiar de qué manera este fenómeno incrementa la desigualdad económica. Un descenso del nivel de competencia en los mercados de bienes y servicios, ceteris paribus, conlleva un mayor desempleo estructural y un porcentaje más alto de beneficios. Y ambas cosas incrementan la desigualdad entre los hogares.

Estudios recientes revelan un aumento del margen comercial en Estados Unidos, así como en muchos otros países. La figura 2.21, con datos de Estados Unidos, muestra un descenso del margen comercial medio desde mediados de la década de 1960 hasta 1980, un rápido aumento hasta 2000 y, después, tras una década de estabilidad, un nuevo incremento a partir de la crisis financiera mundial. El margen medio es ahora más del doble que en 1980.


  Encontrarás una comparativa interesante con datos de Europa en Jan Eeckhout. 2021. «Book review: The great reversal by Thomas Philippon». Journal of Economic Literature 59 (4): pp. 1340–1960.






                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años con un intervalo que va de 1955 a 2020, y el eje vertical muestra el margen de beneficio, que va de 0 a 0,4. El margen comercial fluctúa en torno a 0,2 durante el periodo de 1955 a 1980, después experimenta un incremento constante hasta situarse en 0,38 en 2016.]



Figura 2.21 
Margen comercial medio estimado para las empresas de Estados Unidos (1955–2016).






Jan De Loecker, Jan Eeckhout y Gabriel Unger. 2020. «The Rise of Market Power and the Macroeconomic Implications». The Quarterly Journal of Economics 135 (2): pp. 561–644. 
   Nota: El gráfico ilustra nuestra medida del margen comercial (\(μ\)); el artículo usa una medida diferente, que es igual a \(1/(1-μ)\).







	beneficio, beneficio económico
	El beneficio de una empresa es la diferencia entre sus ingresos y sus costes totales. A menudo se utiliza la expresión «beneficio económico» para destacar que se tiene en cuenta el coste de oportunidad del capital (el cual no se incluye en el beneficio contable).




​A lo largo del mismo periodo fue aumentando la proporción de la renta de la economía que va a parar a los propietarios de empresas en forma de beneficios económicos, tal como se ilustra, también para Estados Unidos, en la figura 2.22.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años con un intervalo que va de 1946 a 2016, y el eje vertical muestra el porcentaje de beneficios de las empresas no financieras de Estados Unidos con un intervalo que va de 0 a 0,25. El porcentaje de beneficios desciende desde alrededor de 1950 hasta 1960, y a partir de entonces vuelve a subir hasta situarse en torno a 0,20 en 1976. Después desciende hasta un nivel mínimo de -0,05 en 1986, y luego sube y fluctúa en torno a 0,06 hasta 2000. El porcentaje de beneficios sube hasta alrededor de 0,15 en 2006 y vuelve a descender hasta situarse justo por encima de 0,05 en 2016.]



Figura 2.22 
Proporción de beneficios económicos en la renta del sector empresarial no financiero de Estados Unidos (1946–2016).






Simcha Barkai. 2020. «Declining Labor and Capital Shares». The Journal of Finance 75 (5): pp. 2421–2463; S. Barkai y S. G. Benzell. «70 years of US corporate profits». Artículo en preparación.
   Para calcular el porcentaje de beneficios de la economía estadounidense en la figura 2.22, los autores dividen la renta en tres partes. Una es la proporción que va a parar a la mano de obra. El resto son «beneficios» que se dividen entre las otras dos partes. La fracción de «capital» es el coste de oportunidad del capital como proporción de la renta; la parte restante es lo que en el gráfico se etiqueta como «Porcentaje de beneficios» y es la parte de la renta que se convierte en beneficios económicos. En el modelo WS–PS no hay capital, lo que significa que la parte destinada a beneficios económicos es el porcentaje de beneficios.







  Escucha al economista John Van Reenen hablando sobre el auge de las empresas superestrella y los desafíos que plantean a los responsables políticos que intentan mantener o recuperar una economía competitiva.



Los estudios de las tendencias de los márgenes comerciales y las tasas de beneficio económico apuntan a que la caída de la competencia en los mercados de bienes y servicios tiene una importancia crucial. Esta deriva sugiere que se ha producido un desplazamiento a largo plazo en el equilibrio de poder dentro de la economía de Estados Unidos (y también en otros países, incluidos algunos europeos) que lo inclina hacia el lado de los propietarios de empresas y lo aparta del lado de los trabajadores y sus clientes. Al mismo tiempo, desde la década de 1980, la desigualdad entre hogares estadounidenses ha ido en aumento. Una cuestión importante que aún suscita un gran debate es en qué medida esta tendencia se ha visto favorecida por la disminución de la competencia.


​La figura 2.23 muestra la evolución de la desigualdad entre los hogares de Estados Unidos de acuerdo con sus rentas de mercado (antes de pagar impuestos y de percibir transferencias) entre 1913 y 2019.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años de 1913 a 2019, y el eje vertical muestra el coeficiente de Gini con un intervalo que va de 0,36 a 0,52. El coeficiente de Gini fluctúa en torno a 0,52 hasta 1940, y entonces cae con rapidez hasta situarse alrededor de 0,40 en 1945. A partir de 1980 experimenta una subida constante hasta situarse en torno a 0,46 en 2019.]



Figura 2.23 
El coeficiente de Gini para las rentas de mercado en Estados Unidos (1913–2019).






World Inequality Database. 2023.






Los datos sobre el aumento de los márgenes comerciales y el porcentaje de beneficios en Estados Unidos desde 1980 concuerdan con una disminución del nivel de competencia al que se enfrentan las empresas. En el modelo WS–PS, esto se representa mediante un desplazamiento hacia abajo de la curva de fijación de precios. Si solo se tiene en cuenta el desplazamiento de la curva PS, el nuevo equilibrio se sitúa en el punto B de la figura 2.24. El modelo predice que un descenso del nivel de competencia y el correspondiente desplazamiento hacia abajo de la curva PS depararán un aumento de la desigualdad por dos razones:


  	Un margen comercial más alto significa un porcentaje de beneficios mayor: Cuando el modelo solo incluye costes laborales, el margen comercial es el porcentaje de beneficios, tal como se ve en la nueva curva PS, más baja, de la figura 2.24 y en el descenso de la participación salarial de 0,79 a 0,60.

  	El desempleo en equilibrio es más alto: En la figura, con una economía formada por 100 personas, el número de desempleados sube de 7 a 10.



Sin embargo, esta predicción plantea un enigma: el aumento previsto del desempleo estructural en el punto B no se dio en la economía estadounidense. Para que el modelo concuerde con los datos de caída de la competencia en los mercados de productos y, en todo caso, con la caída del desempleo, es necesario introducir un segundo aspecto que se observó en Estados Unidos durante el mismo periodo: el debilitamiento de los sindicatos, como ya comentamos en la sección 2.5. La figura 2.14 muestra, en el modelo WS-PS, cómo el debilitamiento de los sindicatos implica un desplazamiento hacia abajo de la curva de fijación de salarios, lo que reduce el desempleo estructural.

Sigue el análisis de la figura 2.24 para comprender cómo la combinación de un poder de mercado al alza y una posición de negociación más débil por parte de los trabajadores concuerda con la predicción del modelo de un aumento de la desigualdad sin una subida del desempleo. De hecho, en el ejemplo, el desempleo es más bajo en el punto C que en la situación inicial (punto A).


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real, que va desde 0 hasta lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que pasa por el punto (90, 0), que es la fuerza laboral. Hay dos líneas horizontales. La primera es el producto medio del trabajo, que pasa por el punto (0, lambda). La segunda es la curva de fijación de precios con una participación salarial de 0,79 y se encuentra por debajo de la línea del producto medio del trabajo, que pasa por el punto (0, 0,79 lambda). Hay una curva convexa y creciente que representa la curva de fijación de salarios, la cual cruza la curva de fijación de precios en el punto A (83, 0,79 lambda). La distancia horizontal entre los puntos (83, 0) y (90, 0) es la población desempleada.]



Figura 2.24 
Aumento del poder de mercado (el mercado de productos) y descenso del poder de los trabajadores (el mercado de trabajo): un nuevo equilibrio.






  


                [image: Situación de partida: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real, que va desde 0 hasta lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que pasa por el punto (90, 0), que es la fuerza laboral. Hay dos líneas horizontales. La primera es el producto medio del trabajo, que pasa por el punto (0, lambda). La segunda es la curva de fijación de precios con una participación salarial de 0,79 y se encuentra por debajo de la línea del producto medio del trabajo, que pasa por el punto (0, 0,79 lambda). Hay una curva convexa y creciente que representa la curva de fijación de salarios, la cual cruza la curva de fijación de precios en el punto A (83, 0,79 lambda). La distancia horizontal entre los puntos (83, 0) y (90, 0) es la población desempleada.]



Situación de partida



La economía se encuentra en el punto A, con una participación salarial de 0,79 y una tasa de desempleo del 7,8 %.






  


                [image: Nueva curva de fijación de precios: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real, que va desde 0 hasta lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que pasa por el punto (90, 0), que es la fuerza laboral. Hay tres líneas horizontales. La primera es el producto medio del trabajo, que pasa por el punto (0, lambda). La segunda es la curva de fijación de precios con una participación salarial de 0,79 y se encuentra por debajo de la línea del producto medio del trabajo, que pasa por el punto (0, 0,79 lambda). La tercera es la curva de fijación de precios para un margen comercial más alto y es la más inferior de las tres; pasa por el punto (0, 0,6 lambda) con una participación salarial de 0,6. Hay una curva convexa y creciente que representa la curva de fijación de salarios, la cual cruza la curva de fijación de precios en el punto A (83, 0,79 lambda). La curva de fijación de salarios cruza la nueva curva de fijación de precios en el margen comercial más alto, situado en el punto B (80, 0,6 lambda), donde el empleo es más bajo. La distancia horizontal entre los puntos (83, 0) y (90, 0) es la población desempleada.]



Nueva curva de fijación de precios



Debido a la disminución del nivel de competencia, la curva PS se desplaza hacia abajo. Si solo actuara el efecto del desplazamiento de la curva de fijación de precios, la participación salarial caería a 0,6 y la tasa de desempleo aumentaría hasta el 11 % (punto B).






  


                [image: Nueva curva de fijación de salarios: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo con un intervalo que va de 0 a 90. El eje vertical muestra el salario real, que va desde 0 hasta lambda. Las coordenadas son (empleo, salario real). Hay una línea vertical que pasa por el punto (90, 0), que es la fuerza laboral. Hay tres líneas horizontales. La primera es el producto medio del trabajo, que pasa por el punto (0, lambda). La segunda es la curva de fijación de precios con una participación salarial de 0,79 y se encuentra por debajo de la línea del producto medio del trabajo, que pasa por el punto (0, 0,79 lambda). La tercera es la curva de fijación de precios para un margen comercial más alto y es la más inferior de las tres; pasa por el punto (0, 0,6 lambda) con una participación salarial de 0,6. Hay una curva convexa y creciente que representa la curva de fijación de salarios, la cual cruza la curva de fijación de precios en el punto A (83, 0,79 lambda). La curva de fijación de salarios cruza la nueva curva de fijación de precios en el margen comercial más alto, situado en el punto B (80, 0,6 lambda), donde el empleo es más bajo. Hay una nueva curva de fijación de salarios paralela a la original, pero por debajo de ella, debido a la pérdida del poder de negociación de los trabajadores.. La nueva curva de fijación de salarios cruza la nueva curva de fijación de precios en un margen comercial más alto, en el punto C (86, 0,6 lambda), y en un nivel más alto de empleo. La distancia horizontal entre los puntos (86, 0) y (90, 0) es la población desempleada.]



Nueva curva de fijación de salarios



Pero el debilitamiento de la posición negociadora de los trabajadores desplaza hacia abajo la curva WS. El nuevo equilibrio depende de cuánto se desplaza la curva WS. En el caso de Estados Unidos, el desempleo descendió con respecto a la situación de partida, tal como se muestra en el punto C.









  
    Pregunta 2.10 Elige las respuestas que sean correctas

    Supongamos que, en comparación con una década atrás, el salario real en una economía ha aumentado y el desempleo también ha crecido, mientras que el tamaño de la población activa se ha mantenido invariable. ¿Cuál de los siguientes cambios en el modelo WS–PS concuerda con esta información?

    
      	La competencia es menor y el poder de negociación sindical es mayor.

      	La competencia aumenta y el efecto de la voz sindical es más intenso.

      	Aumenta la productividad, y el poder de negociación sindical es más fuerte.

      	Desciende la competencia y aumenta la productividad.

    

    
      	La curva PS se desplazaría hacia abajo y la curva WS se desplazaría hacia arriba, de modo que el salario real caería pero el desempleo crecería.

      	La curva PS se desplazaría hacia arriba y la curva WS se desplazaría hacia abajo, de modo que el salario real aumentaría, pero el desempleo descendería.

      	La curva PS se desplazaría hacia arriba y la curva WS se desplazaría hacia arriba, por lo que los salarios reales crecerían y el desempleo aumentaría.

      	Ambos cambios afectan tan solo a la curva PS, así que el nuevo equilibrio tendrá, o bien salarios reales más altos y menos desempleo, o bien salarios reales más bajos y más desempleo.

    

  



Ahora podemos utilizar el modelo desarrollado en la sección 2.3 para ilustrar las implicaciones que tiene para la desigualdad el aumento del poder de mercado unido al debilitamiento de los sindicatos, así como la aparición de la economía gig (figura 2.25).

En este ejemplo, el efecto del aumento del porcentaje de beneficios que aleja la curva de Lorenz de la línea de igualdad es superior al efecto de la caída del desempleo que reduce la desigualdad.


  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. La curva de Lorenz inicial es un conjunto de líneas rectas que conectan los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 76) y (100, 100). La distancia entre (0, 0) y (10, 0) es la población desempleada. La distancia entre (10, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. La nueva curva de Lorenz es un conjunto de líneas rectas que conectan los puntos (0, 0), (4, 0), (90, 60) y (100, 100).]



Figura 2.25 
El aumento del poder de mercado (el mercado de productos) y el descenso del poder de los trabajadores (el mercado de trabajo) depara una desigualdad más alta en el nuevo equilibrio.






  


                [image: Curvas de Lorenz en el equilibrio inicial y en el nuevo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. La curva de Lorenz inicial es un conjunto de líneas rectas que conectan los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 76) y (100, 100). La distancia entre (0, 0) y (10, 0) es la población desempleada. La distancia entre (10, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. La nueva curva de Lorenz es un conjunto de líneas rectas que conectan los puntos (0, 0), (4, 0), (90, 60) y (100, 100).]



Curvas de Lorenz en el equilibrio inicial y en el nuevo



La línea azul oscuro muestra la curva de Lorenz en el equilibrio de partida, y la línea fina de color azul claro muestra la curva de Lorenz en el nuevo equilibrio.






  


                [image: Descenso de la participación salarial: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. La curva de Lorenz inicial es un conjunto de líneas rectas que conectan los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 76) y (100, 100). La distancia entre (0, 0) y (10, 0) es la población desempleada. La distancia entre (10, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. La nueva curva de Lorenz es un conjunto de líneas rectas que conectan los puntos (0, 0), (4, 0), (90, 60) y (100, 100). El área delimitada por la intersección de la curva de Lorenz inicial y nueva y los puntos (90, 60), (90, 79) y (100, 100) muestra que cae la participación salarial.]



Descenso de la participación salarial



La caída de la participación salarial incrementó la desigualdad, tal como muestra el área sombreada de color azul.






  


                [image: La caída del desempleo: En este gráfico, el eje horizontal muestra el porcentaje acumulado de la población desde la renta más baja hasta la más alta con un intervalo que va de 0 a 100. El eje vertical muestra el porcentaje acumulado de renta y va de 0 a 100. Las coordenadas son (porcentaje de población, porcentaje de renta). Una línea recta conecta los puntos (0, 0) y (100, 100), que es la línea de igualdad perfecta. La curva de Lorenz inicial es un conjunto de líneas rectas que conectan los puntos (0, 0), (10, 0), (90, 76) y (100, 100). La distancia entre (0, 0) y (10, 0) es la población desempleada. La distancia entre (10, 0) y (90, 0) es la población empleada. La distancia entre (90, 0) y (100, 0) son los propietarios. La nueva curva de Lorenz es un conjunto de líneas rectas que conectan los puntos (0, 0), (4, 0), (90, 60) y (100, 100). El área delimitada por la intersección de la curva de Lorenz inicial y nueva y los puntos (90, 60), (90, 79) y (100, 100) muestra que cae la participación salarial. El área delimitada por el origen y la intersección de la curva de Lorenz inicial y la nueva revela que cae el desempleo.]



La caída del desempleo



El aumento del empleo (en el nuevo equilibrio) redujo la desigualdad, tal como muestra el área sombreada en rojo. Sin embargo, el área azul es más extensa, de modo que el efecto neto es un aumento de la desigualdad.








Al combinar el modelo (figuras 2.24 y 2.25) con los datos de márgenes comerciales y el porcentaje de beneficios de las figuras 2.21 y 2.22 se respalda la hipótesis de que la caída de la competencia en los mercados de bienes y servicios en Estados Unidos es parte del argumento que explica el aumento de la desigualdad entre hogares, tal como muestra el coeficiente de Gini en la figura 2.23. Las tendencias en estos gráficos son similares, aunque también existen otros factores que pudieron intervenir.


​​Otros aspectos relevantes para el aumento de la desigualdad de las rentas de mercado en los hogares estadounidenses son la automatización (La economía 1.0, sección 19.7) y lo que se conoce como el «shock chino» (La economía 1.0, sección 18.7). Las personas dedicadas a ciertas profesiones, como el trabajo administrativo, han sido las más perjudicadas por el desarrollo de nuevas tecnologías capaces de reemplazarlas en tareas rutinarias. El impacto de China se produjo cuando los bienes fabricados en ese país irrumpieron en el mercado mundial tras su ingreso en la Organización Mundial del Comercio en 2001. En consecuencia, las personas que trabajaban en determinados sectores, como los de muebles, textiles, juguetes y artículos electrónicos, perdieron su empleo. Las personas afectadas por la automatización y el shock de China pasaron a ocupar puestos menos estables y peor pagados o dejaron de formar parte de la población activa.


  Ejercicio 2.8 Automatización y desigualdad

  Supongamos una economía formada inicialmente por cinco empleadores y 95 trabajadores. Cinco de los trabajadores están desempleados y los 90 que tienen empleo reciben el mismo salario, aunque desempeñan tareas rutinarias y no rutinarias. Estos 90 trabajadores reciben el 60 % de la producción de la economía, y los empleadores obtienen el 40 % restante.

  
    	Haz un diagrama WS–PS y otro con la curva de Lorenz para ilustrar esta situación y calcula el coeficiente de Gini correspondiente.

Supongamos ahora que se introduce maquinaria que realiza trabajos rutinarios que siempre habían efectuado las personas. Como consecuencia, cinco de los trabajadores que realizan tareas rutinarias se quedan desempleados y 55 sufren una pérdida de su poder de negociación (porque a ellos también se les puede reemplazar) y ahora solo reciben el 10 % de la producción de la economía. 30 trabajadores (que realizan trabajos no rutinarios y no pueden ser reemplazados por máquinas) reciben el 50 % restante.

    	Usa tu gráfico con la curva de Lorenz de la pregunta 1 para ilustrar la nueva situación y calcula el coeficiente de Gini correspondiente.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.10 Caso práctico: estabilidad laboral y flexibilidad del mercado de trabajo en Dinamarca


​​​Un ejemplo muy diferente lo encontramos en Dinamarca, donde sindicatos e instituciones patronales bien consolidados han cooperado para poner en práctica una novedosa combinación de estabilidad laboral para los trabajadores y más libertad para los empleadores en la contratación y el despido.

La respuesta económica de Dinamarca a la COVID-19

En marzo de 2020 irrumpió la pandemia de COVID-19 en todo el mundo. Los gobiernos se apresuraron a contener la propagación de la enfermedad y reducir al mínimo su impacto económico. El sistema social y económico de Dinamarca se puso a prueba con la repentina llegada de la pandemia. El modelo danés de gestión política cooperativa se distinguió por ofrecer una respuesta económica asombrosamente veloz y efectiva.

Solo 24 horas después de la declaración oficial de la emergencia sanitaria se pactó un acuerdo nacional entre empleadores, sindicatos y gobierno. Las empresas pudieron enviar a sus trabajadores a casa con despidos temporales y el sueldo íntegro en lugar de despidos permanentes. El Estado cubriría el 75 % del salario mensual (hasta un máximo) y el empleador pagaría el resto. Esto contribuyó a proteger los beneficios de los empleadores, ya que se desplomó la demanda de numerosos productos. También permitió proteger las rentas y los empleos de los trabajadores. En la primavera de 2020, 70 000 trabajadores perdieron su empleo y 250 000 tuvieron despidos temporales.1


​La primera ministra Mette Frederiksen, del Partido Socialdemócrata, explicó la rapidez y la contundencia de la respuesta danesa:


  «Las soluciones que presentamos hoy se basan en aportaciones de todas las partes. El Estado, y, por tanto, la sociedad, debe contribuir. Los empleados deben contribuir. Las empresas deben contribuir. En Dinamarca tenemos una larga tradición demostrando que podemos hacerlo. El modelo danés es robusto y ahora estamos comprobando su fortaleza».






                [image: Comunicado de la respuesta ante la COVID-19 en marzo de 2020. De derecha a izquierda: Mette Frederiksen (primera ministra), Nikolai Wammen (ministro de Finanzas), Jacob Holbraad (CEO, Confederación de Empresarios Daneses), Lizette Risgaard (presidenta de la Confederación Sindical de Dinamarca)]



Comunicado de la respuesta ante la COVID-19 en marzo de 2020. De derecha a izquierda: Mette Frederiksen (primera ministra), Nikolai Wammen (ministro de Finanzas), Jacob Holbraad (CEO, Confederación de Empresarios Daneses), Lizette Risgaard (presidenta de la Confederación Sindical de Dinamarca).







​​Flexibilidad para empleadores y seguridad para los trabajadores: «flexiguridad» danesa

La tradición de cooperación entre empleadores y empleados observada durante la crisis de la pandemia se remonta a 1899, cuando, después de tres meses de huelgas, los sindicatos y las organizaciones patronales acordaron el Compromiso de septiembre, en el que seguían admitiendo sus conflictos de intereses pero perseguían soluciones cooperativas. Un ejemplo del modelo danés es la estrategia que ha seguido Dinamarca en el mercado de trabajo desde la década de 1990, conocida como el sistema de «flexiguridad», un término acuñado en la década de 1990 por el primer ministro de entonces Poul Nyrup Rasmussen, también del Partido Socialdemócrata.

Con este sistema, los empleadores se benefician de la flexibilidad en sus prácticas de contratación, lo que les permite contratar y despedir trabajadores con facilidad. De modo que los trabajadores no pueden contar con tener un puesto estable: su contrato es rescindible. Pero tienen garantizada la seguridad de ingresos mediante un generoso sistema de bienestar social, así como la seguridad de empleo a largo plazo gracias a lo que se conoce como políticas activas del mercado de trabajo, que incluyen programas de reinserción laboral o asesoramiento en la búsqueda de empleo. Esto se deriva del principio de «derecho y deber» en el que se fundamenta el modelo danés: los trabajadores tienen derecho a recibir ayudas si están desempleados, pero también el deber de esforzarse para encontrar un nuevo empleo.

Los tres vértices del triángulo de la flexiguridad danesa y la relación que mantienen entre sí se ilustran en la figura 2.26.




                [image: Este diagrama de flujo muestra el triángulo del pacto danés de flexiguridad (consenso político). Los empleadores tienen libertad para contratar y para despedir, lo que está relacionado con una productividad mayor y unos impuestos más altos. Por tanto, hay ayudas económicas durante un tiempo limitado para las personas desempleadas, lo que perpetúa una productividad mayor y unos impuestos más altos. Como las ayudas económicas tienen una duración limitada, hay incentivos para seguir formando parte de la población activa, como políticas que dinamizan el mercado de trabajo con formación para el reciclaje profesional y los emparejamientos laborales más adecuados. Esto reporta tanto a empleadores como a demandantes de empleo una variedad más amplia de opciones, lo que influye en las decisiones de contratación de los empleadores.]



Figura 2.26 
El triángulo de la flexiguridad danesa.







  En este artículo, Torben Andersen explica cómo afrontó el modelo danés de flexiguridad la gran recesión y la pandemia de COVID-19 para evitar grandes aumentos del desempleo estructural.



El resultado es que la economía en su conjunto es más eficiente porque los trabajadores se ubican con más facilidad en los trabajos adecuados para ellos y son más adaptables a unas condiciones económicas cambiantes. Los trabajadores cuentan con el respaldo de una estructura de seguridad social sólida y con oportunidades de reciclaje profesional por lo que no se empeñan en evitar cambios dentro de la economía que puedan abocarlos a perder su empleo.

La mayoría de lo que importa a los trabajadores y sus empleadores (las condiciones laborales generales, así como las pensiones, los permisos de maternidad y paternidad y los salarios) se negocia entre sindicatos y asociaciones patronales en lugar de legislarse desde el gobierno. En Dinamarca no existe un salario mínimo, pero los salarios medios se cuentan entre los más altos de Europa, y los trabajos con salarios bajos son infrecuentes.

Nuestro modelo WS–PS ofrece una posible explicación del éxito del modelo danés de la flexiguridad para lograr un crecimiento del salario real y para mantener el desempleo en niveles bajos. Apunta a que este resultado puede derivarse del desplazamiento de ambas curvas.


  Pieza clave

  Para recordar qué elementos desplazan las curvas WS y PS, lee las secciones 1.5 a 1.7⁠ (en especial 1.6 a 1.7).




  	Aumento de la productividad laboral. Un desplazamiento hacia arriba de la curva de fijación de precios se deriva de un aumento de la productividad laboral. Esto ha sido posible gracias a la relación más cooperativa entre los empleados y sus empleadores y a la flexibilidad que tienen los empleadores para rescindir los contratos de los trabajadores que ya no son necesarios. Si solo se diera este desplazamiento, aumentaría el salario y el nivel de empleo (lo que reduciría el desempleo).

  	Un desplazamiento hacia abajo de la curva de fijación de salarios debido a que los trabajadores tienen sentimientos más positivos (o menos negativos) hacia su empleador, de modo que valoran más conservar el trabajo. Esto significa que, para cualquier nivel de empleo dado dentro del conjunto de la economía, ahora es más bajo el salario necesario para motivar al trabajador a llegar a un nivel de esfuerzo específico. El desplazamiento hacia abajo de la curva WS no afecta al salario (que viene determinado por la curva PS), pero ofrece a las empresas un motivo para contratar a más trabajadores, lo que aumenta el empleo y reduce el desempleo.



Hay otros dos efectos probables de la flexiguridad en el modelo de la macroeconomía y, puesto que actúan en direcciones opuestas, podrían anularse el uno al otro. Recordemos de la unidad 1 que la curva WS se desplazará hacia arriba si al empleador le sale más caro despedir a un trabajador que se escaquea o si aumenta el subsidio de desempleo o si se produce alguna otra mejora en la calidad de vida esperable para el empleado potencial sin ese trabajo comparada con la calidad de vida que tendría con el trabajo.

Con las políticas de flexiguridad danesas, los despidos de trabajadores son menos costosos. Esto (por sí solo) significaría que las consecuencias de escaquearse del trabajo (no llegar al estándar de rendimiento que exige el departamento de recursos humanos) serían peores para el empleado, así que el empleador podría reducir el salario y seguir confiando en que el trabajador rendirá de acuerdo con los estándares. Esto implicaría un desplazamiento hacia abajo de la curva WS.

Pero en la dirección opuesta actúan las generosas ayudas económicas a desempleados y los programas tanto gubernamentales como sindicales de reciclaje profesional y búsqueda de empleo. El hecho de que los trabajadores daneses tengan tanta movilidad laboral que no existe ningún estigma social especial asociado al desempleo, también mejora la calidad de vida cuando se está sin trabajo.

Como consecuencia, aunque los empleadores daneses tienen más fácil despedir a los trabajadores que no rinden de acuerdo con los estándares esperados, también ha mejorado la calidad de vida (y la renta) del trabajador sin empleo. El resultado podría ser un desplazamiento hacia arriba o hacia abajo de la curva WS o ningún desplazamiento en absoluto.


  
    Pregunta 2.11 Elige la respuesta que sea correcta

    Lee los siguientes enunciados y elige aquellos que se dan en el sistema danés de flexiguridad.

    
      	Hay estabilidad laboral debido a la restricción del derecho de los empleadores a despedir a los trabajadores.

      	Hay políticas de activación del mercado de trabajo.

      	Hay subsidios de desempleo con un alto nivel de cobertura durante un periodo temporal establecido.

      	Hay una legislación gubernamental sobre pensiones, permisos parentales y salario mínimo.

    

    
      	Los trabajadores no tienen asegurada la permanencia en su trabajo porque los empleadores tienen flexibilidad para contratar y despedir a los trabajadores, pero sí tienen garantizada la estabilidad laboral a más largo plazo debido a políticas de activación del mercado de trabajo.

      	Estas políticas son una característica primordial del sistema de flexiguridad e incluyen programas de formación para el reciclaje profesional o apoyo para la búsqueda de empleo.

      	Esta política sigue el principio de «derecho y deber»: los trabajadores tienen derecho a recibir ayuda mientras están desempleados, pero también el deber de esforzarse para encontrar un nuevo empleo.

      	En lugar de imponerse por ley, estas condiciones laborales se negocian entre sindicatos y asociaciones patronales, y en Dinamarca no existe un salario mínimo.

    

  




  Ejercicio 2.9 Los efectos de la flexiguridad danesa

  Haz un diagrama WS–PS para ilustrar los efectos combinados en el mercado de trabajo de las tres políticas danesas de flexiguridad tal y como se describen en la figura 2.26. Si tu diagrama requiere algún supuesto (por ejemplo, qué curvas se desplazan y en qué medida), explica cada uno de ellos con claridad.




  
    	
      Danmarks Nationalbank. 2021. «Three lessons from the Danish wage compensation scheme». Economic Memo 5, 10 August. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 2 Desempleo, salarios y desigualdad: políticas e instituciones del lado de la oferta

2.11 Éxitos y fracasos: Alemania y España


​​​​Comenzamos esta unidad con el contraste entre el elevado desempleo de España y el bajo desempleo de Alemania y cómo afectó esto a Mar, la española que presentamos en la sección 2.1. ¿Qué diferencias, en cuanto a instituciones y políticas, podrían explicar el fracaso de España para mantener bajo el desempleo y el éxito de Alemania y de Dinamarca en este aspecto? La sección anterior expuso los logros de las políticas danesas de flexiguridad. En esta sección comparamos Alemania con España.

Comparativa de resultados macroeconómicos

Entre los países de renta más alta encontramos diferencias considerables en cuanto al nivel de éxito de sus economías para ofrecer a su población bajos índices de desempleo y salarios reales en aumento. En la figura 2.27, el mal comportamiento macroeconómico de España es claramente atípico (desempleo muy alto y disminución de los salarios reales), pero también se observan grandes diferencias entre el resto de países. Catalogamos como «exitosas» las economías situadas en la parte superior izquierda de la figura (incluidas Alemania y Dinamarca) porque, a diferencia España, tienen una combinación deseable de un mayor crecimiento del salario real y un menor desempleo.

Los países exitosos que quedan por encima de la línea diagonal de la figura exhiben diferentes combinaciones de desempleo y crecimiento salarial: es posible que la ciudadanía considere igual de bueno el rendimiento de Australia y el de Japón: Australia tiene muy buen crecimiento salarial, pero una tasa de desempleo no tan favorable, y a Japón le ocurre justo al revés. A la derecha de la línea diagonal, es posible que la ciudadanía considere que Bélgica y Reino Unido manifiestan un comportamiento bastante similar, ya que el crecimiento salarial en Bélgica es mejor que en Reino Unido, pero su tasa de desempleo es más elevada.




                [image: En este gráfico de dispersión, el eje horizontal muestra la tasa de desempleo como una media porcentual de 2010 a 2029 con un intervalo que va de 0 a 20. El eje vertical muestra la tasa de crecimiento salarial como un porcentaje de la tasa media de crecimiento anual de 2010 a 2028 con un intervalo que va de -0,5 a 20. Las coordenadas son (tasa de desempleo, tasa de crecimiento del salario real). Los puntos son países; Reino Unido tiene una tasa media de desempleo que ronda el 6 % y una tasa media de crecimiento del salario real en torno al -0,1 %. Suecia tiene una tasa media de desempleo en torno al 8 %, pero una tasa media de crecimiento del salario real elevada que está por encima del 2 %. España tiene una tasa media de desempleo muy alta que supera el 20 % y una tasa media de crecimiento del salario real baja que se sitúa en torno al -0,4 %. Otros países de rentas altas se concentran en torno a tasas medias de desempleo entre el 4 % y el 12 %, y tasas medias de crecimiento del salario real de entre el 0 % y el 1,5 %.]



Figura 2.27 
Rendimiento macroeconómico: desempleo y crecimiento salarial (2010–2019). Los puntos rojos indican grandes economías que en ese tiempo formaban parte de la Unión Europea.






OECD. 2023. Unemployment rate. US Bureau of Labor Statistics. 2023. International Labor Comparisons.






El modelo WS–PS nos dice dónde encontrar pistas sobre el origen de estas diferencias evidentes entre países en cuanto a nivel de desempleo estructural y de crecimiento salarial. Para entender por qué Alemania funcionó mejor que España necesitamos encontrar factores que desplacen hacia arriba su curva de fijación de precios (lo que eleva el salario real de equilibrio) al mismo tiempo que mantengan una curva de fijación de salarios lo bastante baja como para permitir niveles altos de empleo (y, por tanto, un desempleo bajo).

El nivel de impuestos, que empuja hacia abajo la curva PS de España (y explica la disminución de salarios allí), no puede explicar por sí solo el mal comportamiento del país; los tipos impositivos eran más altos en Alemania (figura 2.28 al final de esta sección).

Entre los factores destacados del modelo que podrían ayudar a explicar la diferencia entre España y Alemania se cuenta el nivel de los subsidios de desempleo como proporción de los salarios. Este valor es algo más elevado en España que en Alemania y podría dar como resultado una curva WS más alta en España, lo que limitaría el nivel de empleo y aumentaría el desempleo. El tamaño de los sindicatos (la proporción de trabajadores cubiertos por convenios salariales pactados con sindicatos) también es mayor en España que en Alemania.

El éxito de Alemania en comparación con España también se explica por los siguientes factores interrelacionados:


  	diferencias en cuanto al índice de crecimiento de la productividad;

  	el nivel de cooperación entre trabajadores y empleadores;

  	el nivel de competencia en mercados de productos.




​Alemania: cooperación entre trabajador y empleador, competencia entre empresas

En Alemania, los salarios fueron un 30 % más altos que en España (a lo largo del mismo periodo que abarca la figura 2.27) como consecuencia del nivel más alto de competencia al que se enfrentaban las empresas alemanas (evidenciado por unos márgenes comerciales más bajos) y de un nivel de productividad laboral que superaba con creces el de España (figura 2.28). Una de las razones propuestas para explicar ese nivel más alto de productividad laboral en Alemania es la relación de cooperación que mantienen empleadores y trabajadores dentro de las empresas, lo que desplaza hacia arriba la curva PS y mantiene baja la curva WS. Las negociaciones sobre prácticas laborales, formación para el reciclaje profesional y tecnología se efectúan en comités de empresa formados por directivos y representantes de los trabajadores (el 90 % de los empleados en empresas medianas y grandes está representado por comités a nivel de empresa que son independientes de los sindicatos y están organizados a un nivel sectorial). Por ejemplo, la introducción de robots para que realicen el trabajo de los empleados no suele toparse con la oposición de los trabajadores alemanes, a quienes la empresa suele retener y asignar otras tareas.


  Lee este artículo para entender qué pasó en Alemania con los trabajadores expuestos a robots y una comparativa con Estados Unidos. En este artículo, los investigadores explican cómo actuaron las instituciones cooperativas del mercado de trabajo de Alemania para obtener resultados contundentes en materia de empleo.




​España: empresas y trabajadores protegidos de la competencia y el lento crecimiento de la productividad

España difiere de Alemania en este aspecto. No existen instituciones para que haya relaciones cooperativas entre empleadores y trabajadores a nivel de empresa (esto es, los comités de empresa de Alemania). Además, los empleadores españoles se encuentran con obstáculos legales y costes económicos si quieren despedir a un trabajador (indicado por la diferencia en el índice de protección del empleo de la figura 2.28). Esto significa que tienen que pagar salarios más altos para motivar a los empleados a trabajar; un desplazamiento hacia arriba de la curva WS. Las empresas españolas también se enfrentan a menos competencia en los mercados para sus productos y, por tanto, incrementan más sus precios por encima de sus costes (un 25 % frente al 10 % en Alemania), lo que desplaza hacia abajo la curva PS. Estos dos desplazamientos dan como resultado salarios más bajos y también menos empleo (más desempleo) en España.





  
    	
    	Alemania
    	España
    	Dinamarca
    	Fuentes y notas
  

  
  
    	Participación fiscal
(% del total de producción)
    	38,6
    	34,7
    	46,6
    	OECD Global revenue statistics database
2019
  

  
    	Cobertura de convenios sindicales
(%)
    	56
    	80,8
    	82
    	OECD Trade unions and collective bargaining
2019
  

  
    	Generosidad del subsidio de desempleo
(%)
    	81,6
    	83,2
    	90,1
    	Tasa neta de reemplazo del subsidio de desempleo (promedio de 10 categorías que cubren diferentes tipos de familias y distintos niveles de salario)
OECD Benefits taxes and wages
2019
  

  
    	Competencia en el mercado de productos 
(1 + margen comercial)
    	1,10
    	1,25
    	Dato no disponible
    	Tommaso Bighelli, Marc Melitz, Filippo di Mauro, Matthias Mertens. 2023. JEEA 21 (2): pp. 455–483
Tabla 2.
Equivalente a 1 + µ
  

  
    	Productividad laboral
(producción por hora)
    	76,8
    	59,6
    	84,5
    	OECD.stat Level of output per capita and productivity
2019
  

  
    	Coordinación sindical
(índice)
    	4
    	3
    	4
    	OECD/AIAS ICTWSS database
2016
  

  
    	Índice de protección del empleo
(trabajadores fijos) (cuanto más alto el valor, más difícil es el despido)
    	2,22
    	2,43
    	1,84
    	Version 4
OECD/AIAS ICTWSS database
2019
  

  
    	Políticas de activación del mercado de trabajo
(% de la producción)
    	0,68
    	0,71
    	1,89
    	OECD Public expenditure and participant stocks on Labour Market Programmes
2018
  

  
    	Crecimiento de la productividad
(producción por hora, % anual)
    	1,2
    	1,0
    	1,6
    	OECD Data set Growth in output per capita, productivity and ULC Extracted 060723 from OECD.Stat
2010–2019
  





Figura 2.28 
Indicadores de variables clave en el modelo WS–PS: Alemania, España y Dinamarca.
  Nota: La producción total de cada país se mide como su producto interior bruto (PIB).







  Ejercicio 2.10 Comparativa del rendimiento del mercado de trabajo

  La figura 2.28 muestra estadísticas de España, Alemania y Dinamarca.

  
    	Usa la información de la figura 2.28 y comenta cómo diferiría el gráfico WS–PS para Dinamarca del de España o Alemania.

  

  Elige ahora un país de la figura 2.28 y un país de la siguiente lista: Bélgica, Eslovaquia, Finlandia, Francia, Italia, Lituania, Países Bajos, Polonia, Portugal, República Checa, Rumanía, Suecia, Suiza.

  
    	Usa los enlaces y las fuentes de información que se muestran en la figura 2.28 sobre los países que has elegido para localizar la mayor cantidad que puedas de esas variables. Utiliza el mismo año de la figura 2.28 o, si no fuera posible, el año más reciente disponible. (Fíjate en que, para las «políticas de activación del mercado de trabajo», la variable que hay que buscar en el enlace de la OCDE es «210: Active programmes without employment maintenance incentives (10-70 except 42)»).

    	Si el país que has elegido no consta en la lista de la figura 2.27, calcula la tasa media de desempleo (2010–2019) a partir de la base de datos del Banco Mundial (World Bank database)

    	Compara las variables del lado de la oferta del mercado de trabajo para los dos países que has elegido (uno de la figura 2.28 y otro de la lista anterior) y utiliza la información sobre la tasa de desempleo de la figura 2.27 o la pregunta 2 para dibujar un gráfico WS–PS que ilustre las diferencias entre sus mercados de trabajo. Explica tu respuesta.

  




  Ejercicio 2.11 Desempleo, bienestar y normas sociales

  Un grupo de investigadores de Países Bajos usó datos sobre el bienestar subjetivo (la percepción de bienestar) en varios países europeos para analizar cómo influyen las normas sociales en el bienestar de las personas desempleadas (en comparación con el de las personas empleadas). Lee los apartados «Introduction» y «Theory» de su artículo «Employment Status and Subjective Well-Being» y responde las siguientes preguntas.

  
    	Los investigadores consideraron cuatro grupos de personas: empleadas, desempleadas, discapacitadas que no trabajan y jubiladas. ¿Cómo podrían influir las normas sociales relacionadas con el trabajo en el bienestar de las personas?

    	Los investigadores también consideraron por separado el bienestar de hombres y mujeres. ¿Cómo podrían diferir entre géneros los efectos del desempleo sobre el bienestar?

  

  La tabla A1 de su artículo (pp. 23–25) contiene la media de bienestar por género y por situación laboral para todos los países de su conjunto de datos. Los países se agrupan de acuerdo con una ética laboral fuerte («strong»), media («medium») y débil («weak»).

  
    	Traza un gráfico de barras verticales que muestre el bienestar promedio (la columna titulada «Average») en hombres según su situación laboral (empleados, jubilados, discapacitados, desempleados) y su ética laboral (fuerte, media, débil). Traza otro gráfico de barras verticales que muestre estos mismos datos para las mujeres.

    	Comenta en qué medida corroboran estos gráficos las hipótesis de las preguntas 1 y 2 sobre la relación existente entre normas sociales, situación laboral y bienestar.
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2.12 ¿En qué medida es válido el modelo?


  Antes de empezar

  Para tener más información de partida, lee las secciones 1.8 y 1.9 antes de empezar a trabajar esta sección.




​El modelo macroeconómico WS–PS que aprendiste en la unidad 1 y que aplicamos a problemas de política económica en la unidad 2 tiene diversas características:


  	Ofrece un marco de referencia para entender qué determinará el nivel de equilibrio del empleo, los salarios reales, el desempleo y los beneficios teniendo en cuenta las características únicas del mercado de trabajo y el hecho de que el grado de competencia tanto en el mercado de productos como en el del trabajo puede variar entre países y con el paso del tiempo.

  	Estos resultados determinan el nivel de desigualdad de renta en el modelo.

  	Un elemento determinante para que crezca el desempleo estructural es el aumento del coste de materias primas importadas. Esto se ve, por ejemplo, en los datos de las tres economías europeas de la figura 2.29 tras las subidas del precio del petróleo a nivel mundial en 1973 y 1979, las denominadas crisis del petróleo de la OPEP.

  	Disponemos de medidas empíricas de muchas de sus principales variables, lo que permite aplicar las predicciones del modelo a economías nacionales concretas.

  	Los efectos de las acciones políticas que podrían adoptar los gobiernos, los sindicatos o las organizaciones patronales se pueden determinar con facilidad desplazando las curvas WS o PS o ambas.

  	El modelo brinda algunas pistas para saber por qué los países difieren en cuanto a capacidad para ofrecer un bajo nivel de desempleo y salarios reales crecientes.






                [image: Este gráfico de líneas muestra las tasas de desempleo en Alemania, España y Dinamarca con el paso del tiempo. El eje horizontal indica el año con un intervalo que va de 1960 a 2022. El eje vertical muestra la tasa de desempleo en forma de porcentaje con un intervalo que va del 0 % al 25 %. La tasa de desempleo de Alemania comienza en torno al 1 % en 1960, empieza a subir de manera progresiva a principios de la primera crisis del petróleo en 1973-1974, se estabiliza alrededor del 9 % entre 1994 y 2009, y después cae de manera constante hasta situarse en torno al 4 % en 2022. La tasa de desempleo en España parte de un nivel más alto que ronda el 3 % en 1960, sube con rapidez a comienzos de la primera crisis del petróleo en 1973-1974 y se estabiliza alrededor del 20 % de 1984 a 1999. Después cae hasta situarse en torno al 11 % con la creación de la eurozona en 1999 hasta la crisis financiera mundial de 2007 a 2010, momento en que sube con rapidez hasta alcanzar alrededor del 23 %. En España, la tasa de desempleo empieza a caer a partir de 2014, hasta situarse en torno al 15 % en 2022. La tasa de desempleo de Dinamarca comienza cerca del 3 % en 1960 y experimenta un crecimiento moderado con el comienzo de la primera y la segunda crisis del petróleo hasta situarse por encima de la de Alemania, en torno a un 7 %, en 1984. Fluctúa alrededor de ese valor hasta 1994 y después cae de manera constante hasta situarse en torno al 4 %, por debajo de la de Alemania en 2009. Vuelve a experimentar una subida moderada durante la crisis financiera mundial y la crisis de la eurozona hasta situarse en torno al 7 %, y en 2022 desciende hasta el 5 %.]



Figura 2.29 
Desempleo en España, Alemania y Dinamarca (1960–2022). Los datos de la figura 2.29 revelan que las diferencias en cuanto a tasa de desempleo entre España, por un lado, y Alemania y Dinamarca, por otro, vienen de lejos, ya que se remontan a finales de la década de 1970.






D. R. Howell, D. Baker, A. Glyn y J. Schmitt. 2007. «Are Protective Labor Market Institutions at the Root of Unemployment? A Critical Review of the Evidence». Capitalism and Society, 2 (1); OECD. 2023. Harmonized unemployment rates.







​​​Sin embargo, al igual que cualquier simplificación, este modelo tiene carencias. La primera es que el equilibrio del modelo no siempre se corresponde con lo que observamos en la economía. La segunda es que los dos elementos fundamentales que lo conforman (las curvas WS y PS) no siempre son una representación adecuada de la estructura de la economía en cuestión.

La economía puede tardar mucho tiempo en alcanzar el equilibrio de Nash


​En la sección 1.8 señalamos las razones que nos permiten considerar el equilibrio del modelo como un imán que atrae la economía en su dirección. Pero cabe la posibilidad de que el imán sea débil y de actuación lenta. Entender por qué la atracción hacia el equilibrio puede ser débil en el modelo arroja luz sobre las particularidades a las que se enfrentan los países del mundo. Consideremos la reunificación de Alemania como ejemplo.

Hasta 1990, Alemania no existió como país en la era posterior a la Segunda Guerra Mundial, y los datos de desempleo anteriores a ese año que constan en la figura 2.29 solo se refieren a Alemania Occidental. Antes de la reunificación, el desempleo en Alemania Oriental era muy bajo. En 1994, la tasa de desempleo en el este era del 16,0 %, y en el oeste, del 9,1 %. Una vez absorbido el shock de la unificación, descendió el desempleo en ambos lados del país y también la brecha que los separaba. En 2022, la tasa de desempleo descendió hasta el 7,4 % en el este y hasta el 5,4 % en el oeste.

La unificación de Alemania ofrece un ejemplo de ajuste lento hacia el equilibrio tras un gran shock. Después de la unificación de Alemania Oriental y Occidental en 1990, los datos revelan un aumento del desempleo (figura 2.29). Este «pico» dura hasta mediados de la década de 2000. El desempleo experimentó un crecimiento drástico en Alemania Oriental cuando cerró la mayoría de las empresas manufactureras de la región. No fueron capaces de producir con beneficios por dos razones. En primer lugar, el mecanismo que, según el modelo, debería empujar la economía hacia el equilibrio es la caída de los salarios (sección 1.8), en cambio los salarios crecieron con rapidez hasta alcanzar los niveles de Alemania Occidental. La segunda razón es que las empresas de Alemania Oriental no fueron capaces de competir por las ventas en el mercado alemán unificado ni en el resto del mundo. Si los mecanismos del modelo hubieran funcionado con rapidez, el ajuste se habría producido mucho más deprisa.


​​¿Qué le falta al modelo?

El lado de la oferta del modelo predice que la economía recuperará el equilibrio con la tasa de desempleo estructural debido a la manera en que se ajustan los salarios, los precios y los niveles de empleo y de producción. Lee la sección 1.8 para recordar cómo funciona esto. Pero si esto es así, ¿por qué se destinan tantos recursos a estabilizar la economía cuando experimenta un shock que la aparta del equilibrio, como un desplome de la inversión empresarial? Costaría entender por qué los bancos centrales y los departamentos financieros contratan a tantos economistas para idear respuestas políticas adecuadas ante crisis de ese tipo si la economía se autoestabilizara con rapidez del modo que sugieren las figuras 1.24 y 1.25.

La Gran Depresión de finales de la década de 1920 y comienzos de la década de 1930 dividió a los economistas entre los que pensaban que la economía se estabiliza por sí sola y los que seguían una teoría recién desarrollada (la teoría general de Keynes) para afirmar justo lo contrario y defender la intervención gubernamental para contener los daños que causan las recesiones.

Para analizar cómo puede ocurrir que una economía se quede estancada en una tasa de desempleo mayor que la del desempleo estructural en la intersección WS–PS es necesario ampliar el modelo para incluir el lado de la demanda. A partir de la unidad 3 introduciremos en el modelo la demanda agregada. Esto nos proporcionará las herramientas que necesitamos para explicar el papel de los gobiernos y de los bancos centrales en la estabilización de la economía.
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2.13 Resumen


  	La desigualdad de renta o de cualquier otro indicador económico se puede representar mediante una curva de Lorenz, la cual proporciona información sobre toda la distribución en lugar de resumirla en una estadística única, como ocurre con el coeficiente de Gini que presentamos en el volumen de microeconomía.

  	El modelo WS–PS que se usó en la unidad 1 para resolver el nivel de equilibrio del empleo, el desempleo y los salarios reales también determina la distribución de la renta, lo que permite trazar la curva de Lorenz a partir del diagrama WS–PS.

  	Las políticas afectan a los resultados macroeconómicos desplazando la curva WS o PS o ambas. Por ejemplo, la educación, la formación, los avances tecnológicos u otras medidas que incrementan la productividad laboral desplazan hacia arriba la curva PS y, por tanto, aumentan tanto el nivel de empleo como el salario real.

  	El modelo ilustra las posibles consecuencias no deseadas de las políticas introducidas para mejorar el nivel de vida de los trabajadores. Por ejemplo, aumentar la estabilidad laboral de los trabajadores reducirá el nivel de empleo sin afectar al salario real.

  	El modelo también evidencia los efectos de los impuestos necesarios para financiar estas políticas y cómo pueden actuar los sindicatos para mejorar los resultados macroeconómicos, algo que hemos ilustrado mediante la negociación salarial centralizada en Suecia y las políticas de «flexiguridad» de Dinamarca.

  	Las políticas que vuelven los mercados más competitivos reducen el margen comercial de los precios por encima de los costes que obtienen las empresas, lo que desplaza hacia arriba la curva PS y da como resultado un aumento tanto de los salarios como del empleo. El modelo se puede usar para mostrar que el aumento de la desigualdad de renta en Estados Unidos desde 1980 puede deberse a una disminución del nivel de competencia entre las empresas.

  	Hay grandes diferencias entre países en cuanto a la capacidad de sus instituciones y políticas para lograr niveles bajos de desempleo y un crecimiento rápido de los salarios reales. Una comparativa de éxitos (Alemania y Dinamarca) y fracasos (España) recientes aporta algunas explicaciones posibles para ello.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 2

  
    	Medir la desigualdad usando la curva de Lorenz y el coeficiente de Gini; representación a partir del modelo WS–PS;

    	Políticas del mercado de trabajo, incluyendo consecuencias no deseadas, en el modelo WS–PS;

    	Representación de sindicatos y asociaciones patronales en el modelo WS–PS;

    	Ilustraciones de mercados laborales segmentados y costes de despido en desplazamientos de la curva WS y la curva de Lorenz;

    	Definición del eje vertical en el gráfico WS–PS en términos de salario real después de impuestos;

    	Variaciones en los impuestos y los precios de materias primas importadas desplazan la curva PS; debilitamiento de la competencia en el mercado de productos y los sindicatos en Estados Unidos;

    	Equilibrio de Nash, desempleo estructural.
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    Unidad 3
    Demanda agregada y el modelo multiplicador
  

    
      Cómo fluctúan las economías entre periodos de expansión y de recesión en una sucesión de continuos choques de distinto sentido
    




  Antes de empezar

  Para desarrollar los modelos de esta unidad, recurriremos a los conceptos económicos y a los principios de modelización definidos en la sección 2.8 del volumen de microeconomía. Antes de empezar a trabajar con esta unidad, deberías haberte familiarizado con ellos.



3.1 La «gran recesión»: penurias en casa y en el trabajo


​En 2006, Lisa compró una casa en Florida. Las cosas le iban bien a la familia: ella y su marido esperaban el nacimiento de su segundo bebé; habían fundado una próspera empresa de diseño de páginas web que les generaba unos ingresos elevados. El mercado inmobiliario se encontraba en plena efervescencia y resultaba fácil conseguir hipotecas cuantiosas, pero Lisa quería tomarse un tiempo en el trabajo para cuidar a sus hijos y tuvo la precaución de no pedir más dinero del que podían devolver con comodidad.


​​Entonces llegó la crisis financiera mundial. Empezó en 2007, cuando los precios de las casas en Estados Unidos empezaron a desplomarse, y se extendió por las entidades financieras de todo el mundo. El banco de inversiones Lehman Brothers quebró en septiembre de 2008, pero lo mismo les ocurrió a otros muchos bancos. Toda la economía mundial resultó afectada: la crisis financiera ocasionó una caída prolongada en la producción de muchos países, lo que a veces se describió como «la gran recesión». Para mediados de 2009, el producto interior bruto (PIB) de Estados Unidos, es decir, su producción agregada, había disminuido un 4,3 %.

Todo empezó a torcerse para Lisa. El volumen de negocio de su empresa descendió: la gente ya no compraba diseños personalizados para sitios web. Y, como ella dice, «las situaciones desesperadas cambian a la gente». Su marido se dejó llevar por el pánico cuando se dio cuenta de que la empresa se enfrentaba a problemas graves; se apropió de todo el dinero de la familia y desapareció.

Lisa se quedó con una hipoteca y dos hijos pequeños a los que mantener. El valor de mercado de la casa caía con rapidez. El negocio se había esfumado y las deudas se acumulaban. Se dijo a sí misma que tenía que aprender a ser pobre de nuevo. Se puso a trabajar en tres sitios distintos y, mientras, sus padres cuidaban a los niños. La recesión desembocó en una ola de delincuencia en su vecindario y la familia sufrió repetidos robos.

En 2011, Lisa se declaró en quiebra. Dejó de pagar la hipoteca y el banco le embargó la casa.

En los años que siguieron, Lisa fue capaz de rehacer su vida. Pero lo vivido le ha hecho mella. Echando la vista atrás diez años después de la caída de Lehman Brothers, dice: «Me siento menos segura que antes de la crisis… Las grandes corporaciones pudieron acogerse a un rescate, pero nadie vino a rescatarme a mí».

La producción total de un país fluctúa de un mes a otro, igual que los ingresos de sus habitantes. Por término medio, ambas cosas tienden a aumentar. Pero cada cierto tiempo experimentamos recesiones, cuando la producción y los ingresos disminuyen un mes tras otro y a veces durante periodos de un año o más, con la consecuencia habitual del aumento del desempleo. A veces también atravesamos periodos de expansión económica, en los que aumenta rápidamente la producción y disminuye el desempleo.

Aunque todas las recesiones repercuten en la prosperidad y el bienestar de las personas, la «gran recesión» fue excepcionalmente generalizada y, en muchos países, más profunda que otras veces. El caso de Lisa es ilustrativo de que las recesiones y las expansiones (pese a que solo duren unos pocos meses o años y la variación de la producción parezca bastante pequeña) pueden tener efectos mucho mayores y más duraderos sobre las personas y los hogares. En la figura 3.1 se observa que la población estadounidense sufrió muchas y variadas adversidades relacionadas con la recesión durante el mismo periodo.












	
	Pregunta: Desde que en 2008 empezó la recesión, ¿has…
	Porcentaje de síes





	Estrés laboral
	perdido un trabajo?
	14,1



	empezado a trabajar en algo que no te gustaba?
	6,1



	aceptado un empleo por debajo de tu formación o experiencia?
	12,0



	empezado en un trabajo adicional?
	10,1



	Estrés por la vivienda
	dejado de pagar la hipoteca o el alquiler algún mes?
	5,9



	recibido amenazas de desahucio o ejecución hipotecaria?
	4,4



	vendido una vivienda por menos de lo que te costó?
	4,6



	perdido una vivienda por ejecución hipotecaria?
	2,1



	perdido una vivienda por otro motivo que una ejecución hipotecaria?
	2,1



	alojado a familiares o amigos para ahorrar dinero?
	12,5



	ido a vivir con familiares o amigos para ahorrar dinero?
	4,2



	Estrés económico
	solicitado la declaración de insolvencia?
	3,0



	dejado de pagar la tarjeta de crédito algún mes?
	10,4



	dejado de pagar otras deudas o un préstamo de estudio o de un automóvil?
	5,0



	aumentado la deuda de la tarjeta de crédito?
	21,8



	vendido bienes para llegar a final de mes?
	13,4



	hecho recortes en los gastos?
	62,8



	agotado las prestaciones por desempleo?
	7,6








Figura 3.1 
Penurias causadas por la recesión en Estados Unidos: resultado de una encuesta de 2013–2014.






Nota: Encuesta realizada en 2013–2014 con una muestra representativa de 1739 estadounidenses con edades comprendidas entre 25 y 74 años. 
 Jonathan Koltai y David Stuckler. 2020. «Recession Hardships, Personal Control, and the Amplification of Psychological Distress: Differential Responses to Cumulative Stress Exposure During the US Great Recession». SSM – Population Health 10, 100521.







​​En Estados Unidos, la tasa de desempleo subió del 5 % al 10 % entre 2007 y 2009; en 2013, seguía en torno al 7 %. Una de cada siete personas encuestadas había perdido un trabajo durante ese periodo. Una de cada diez había aceptado empleos adicionales, igual que hizo Lisa. Más del 4 %, también como ella, perdieron sus casas, y más personas aún estaban en riesgo de pasar por ese trance. Otras no sufrieron efectos tan extremos, pero muchas pasaron apuros por sus deudas y una proporción elevada de ellas —un 63 % de todas las personas encuestadas— recortaron gastos.


  Para examinar la correlación entre el PIB per cápita y la satisfacción con la vida, consulta Our World in Data. Si deseas analizar los datos del índice de desarrollo humano, prueba con el proyecto «Measuring Wellbeing» de Doing Economics.




	producto interior bruto (PIB)
	Medida del valor de mercado de la producción de bienes y servicios finales de una economía en un periodo determinado. El PIB combina en una sola cifra todos los resultados (o la producción) de empresas, instituciones sin ánimo de lucro y organismos públicos dentro del territorio de un gobierno. Para evitar que se contabilice dos veces, no incluye la producción de bienes intermedios que son factores utilizados para la producción final. La producción de los hogares forma parte del PIB si se vende. El PIB se mide por meses, trimestres o años.




​​​En esta unidad, vamos a aprender por qué las economías atraviesan periodos de auge (con incremento del producto agregado y disminución del desempleo) y otros de crisis (durante los cuales baja la producción y aumenta el desempleo). Nos centraremos en el gasto total que los hogares, las empresas, el sector público y personas ajenas a la economía nacional hacen en los bienes y servicios producidos por personas que trabajan en la economía nacional. Este método nos ofrece un modo de medir el producto interior bruto (PIB). Por sí mismo, el PIB no cuantifica el bienestar, pero se correlaciona con algunas variables que sí lo hacen —como las incluidas en el índice de desarrollo humano de Naciones Unidas o en el índice para una vida mejor de la OCDE (ejercicio 3.1)— y con otras medidas del bienestar subjetivo o la «felicidad».

En el ejercicio 3.1, te enseñamos una herramienta que te ayudará a examinar lo que sabes sobre el modo de comparar el bienestar general de un país con el de otros países. ¿Cuál es la fórmula para conseguir una vida mejor en tu país? ¿Cuánta importancia crees que tiene el desempleo? ¿Hay otros aspectos a los que se les da la misma o mayor importancia: una buena educación, aire limpio, un alto nivel de confianza entre los ciudadanos, ingresos altos o no mucha desigualdad?


  
  ​La OCDE es una organización internacional con sede en París de la que forman parte 35 países, la mayoría de los cuales tienen niveles altos de PIB per cápita. Se fundó en 1948 con el objetivo de facilitar la reconstrucción de Europa occidental después de la guerra. Esta organización es una fuente importante de estadísticas sobre el comportamiento económico y social que permiten llevar a cabo comparaciones a nivel internacional.




  Ejercicio 3.1 El índice para una vida mejor de la OCDE

  El índice para una vida mejor fue creado por la Organización para la Cooperación y el Desarrollo Económico (OCDE).

  Este índice te permite asignar la ponderación que desees a cada uno de sus componentes para así establecer una medida de la calidad de vida en cada país.

  
    	¿Un índice para una vida mejor debería incluir los siguientes datos: ingresos, vivienda, empleo, comunidad, educación, medio ambiente, compromiso cívico, salud, satisfacción general, seguridad y equilibrio entre vida personal y profesional? Para cada uno de esos datos, explica por qué sí o por qué no.

    	Utiliza la herramienta para crear tu propio índice para una vida mejor y evaluar el país donde vives. ¿Cómo se sitúa ese país en la escala con respecto a los temas que son importantes para ti?

    	Elabora una clasificación de los países incluidos en la base de datos de acuerdo con el índice que has creado y compárala con una clasificación basada exclusivamente en los ingresos.

    	En ambos índices, elige dos países con clasificaciones dispares y propón brevemente razones que expliquen esas diferencias.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.2 Medición de la economía agregada: el producto interior bruto


	contabilidad nacional
	Sistema empleado para medir la producción y el gasto totales de un país.




	producto interior bruto (PIB)
	Medida del valor de mercado de la producción de bienes y servicios finales de una economía en un periodo determinado. El PIB combina en una sola cifra todos los resultados (o la producción) de empresas, instituciones sin ánimo de lucro y organismos públicos dentro del territorio de un gobierno. Para evitar que se contabilice dos veces, no incluye la producción de bienes intermedios que son factores utilizados para la producción final. La producción de los hogares forma parte del PIB si se vende. El PIB se mide por meses, trimestres o años.




​​​¿Cuánto produce una economía? Las estimaciones de la producción total o agregada de un país se remontan al menos a la labor de William Petty, médico y profesor de música inglés del siglo xvii. En la actualidad, los cálculos son la tarea especializada de un grupo enorme de estadísticos que siguen las pautas consensuadas a nivel internacional para la compilación de la contabilidad nacional.

La medida que se utiliza para cuantificar la producción agregada toma el nombre de producto interior bruto (PIB). En esta sección vamos a explicar por qué es también una forma de medir el gasto agregado y los ingresos totales (la renta agregada) de los habitantes de un país.

El flujo circular de los ingresos y las tres formas de calcular el PIB


  En la Francia del siglo xviii, los economistas de la escuela de pensamiento llamada fisiocracia compararon el movimiento del dinero por la economía con la circulación de la sangre en el cuerpo humano. Esa concepción fue precursora del modo en que entendemos hoy el flujo circular que nos permite calcular el PIB. El dinero fluye de quien gasta a quien produce, de este a sus empleados o sus accionistas, quienes lo gastan a su vez en más productos, continuando así el ciclo.



Existen tres formas de elaborar el PIB a partir de datos económicos, las cuales se corresponden con mediciones efectuadas en tres puntos diferentes del flujo circular de la vida macroeconómica: producción, ingresos y gasto (véase la figura 3.2). La producción que da lugar a los bienes y los servicios genera ingresos para los productores en forma de salarios, honorarios y beneficios; dichos ingresos financian el gasto en bienes y servicios; el gasto compra la producción.




                [image: Este diagrama de flujo muestra la relación entre las empresas y los hogares y cómo se refleja en la medición del PIB. Los hogares gastan dinero en bienes y servicios producidos por las empresas y suministran trabajo para producir bienes y servicios. Este el método de medición del PIB por el gasto. Los trabajadores perciben ingresos en forma de salarios y las empresas los perciben como beneficios por la producción de bienes y servicios. Este es el método de medir el PIB por el valor que las empresas añaden; es equivalente al método de los ingresos.]



Figura 3.2 
El modelo del flujo circular: tres formas de medir el PIB.







	valor añadido
	El valor de la producción menos el valor de todos los factores de producción (denominados bienes intermedios).



Estas tres formas de pensar en la actividad económica permiten que el PIB se calcule de estas tres maneras posibles:



  	​Suma de los bienes y servicios producidos por los diferentes sectores de la economía. La producción se mide por el valor añadido por cada sector, es decir, al valor de lo producido se le resta el coste de los bienes y servicios utilizados como factores para la producción. Estos factores se habrán cuantificado en el valor añadido por otros sectores, lo que impide que se cuenten dos veces al medir la producción de la economía en su conjunto. El ejemplo de la producción de una camisa de algodón que se presenta a continuación ilustra cómo se hace esto.

  	Suma de los ingresos que perciben los distintos factores de producción, como, por ejemplo, mano de obra y capital. Aquí se incluyen los salarios, los beneficios, los honorarios de quienes trabajan por cuenta propia y los impuestos que recauda el Estado.

  	Suma de todo el gasto que los usuarios finales (hogares, empresas, el Estado y los residentes en otros países) hacen en el conjunto de la producción de la economía nacional.



Si las mediciones fueran precisas, los totales del gasto, de la producción y de los ingresos en un año serían exactamente iguales y no importaría el punto en el que se llevara a cabo la medición.

La figura 3.3 muestra el flujo circular entre los hogares y las empresas (dejando de lado por ahora el papel del sector público y de los hogares y las empresas de otros países). Los hogares y las empresas perciben ingresos y también los gastan.


  La figura 3.3 se parece al modelo de la economía de la figura 1.21, que muestra la circulación física de los recursos por la economía entre los hogares, las empresas y la biosfera. El énfasis aquí está en medir esa circulación usando el flujo circular de los ingresos, que son los movimientos de dinero que acompañan a las transacciones. En la unidad 20 de La economía 1.0 se explica cómo medir la interacción de los hogares y las empresas con la biosfera.






                [image: Este diagrama de flujo muestra la relación entre las empresas y los hogares a través del gasto, la producción y los ingresos. Las empresas producen bienes y servicios para los hogares, mientras que estos proporcionan la mano de obra. El valor añadido por las empresas (en dólares) es igual a los ingresos (en dólares): ingresos percibidos en forma de salarios y de beneficios por la producción de bienes y servicios. El gasto (en dólares) es el dinero que los hogares gastan en bienes y servicios.]



Figura 3.3 
El modelo del flujo circular (gasto, producción e ingresos).






Un ejemplo simple: una economía que produce una camisa de algodón

Los tres métodos de medición del PIB se entienden mejor si recurrimos a una economía muy simple en la que solo hay tres industrias. La economía produce un solo bien: una camisa de algodón. La industria camisera compra tela por valor de 80 dólares a la industria de las telas, que a su vez adquiere el algodón a la industria del algodón en bruto por 50 dólares. Por último, la camisa se vende a un consumidor por 100 dólares.

Cuando medimos el PIB según el método del gasto, el producto final o PIB de esta economía es igual a 100 dólares porque ese es el valor de la venta de la camisa al consumidor final.

El PIB también puede medirse en función del valor añadido por cada industria, como se muestra en la última columna de la tabla siguiente. El valor total que se añade en la economía es \(50 + 30 + 20 = 100\), que es exactamente igual al valor final de la producción y al gasto final total (véase la figura 3.4).













	
	Coste del factor
	Precio del producto
	Valor añadido





	Industria del algodón en bruto
	0 $
	50 $
	50 $



	Industria de las telas
	50 $
	80 $
	30 $



	Industria de las camisas
	80 $
	100 $
	20 $



	Valor añadido total = gasto final en camisas: 100 $








Figura 3.4 
Medición del PIB según el valor añadido por cada industria.






Los ingresos se reciben en forma de salarios y de beneficios. Entre todas las industrias de la economía, la suma de salarios y beneficios será igual al valor de la producción final, que es igual a su vez al valor añadido total.


​Por lo tanto, el PIB puede definirse según cualquiera de estos tres puntos de vista. En la sección 3.3 explicamos el método del gasto, mientras que la ampliación 3.3 detalla los métodos del valor añadido y de los ingresos.

Importaciones, exportaciones y gasto público


	importaciones
	Bienes y servicios que se producen en otros países y son adquiridos por hogares, empresas y organismos gubernamentales del país propio.
	exportaciones
	Bienes y servicios que se producen en un país determinado y se venden a hogares, empresas y gobiernos de otros países.




​​​No obstante, hay que tener mucho cuidado con la definición del PIB porque, si bien siempre es cierto que el gasto de una persona es el ingreso de otra, la globalización implica la posibilidad de que las dos personas se encuentren en países diferentes. Es lo que ocurre con las importaciones y las exportaciones: si alguien en China compra arroz a alguien en Japón, el gasto tiene lugar en China, mientras que los ingresos se generan en Japón.

¿Cómo contabilizamos una transacción con esas características? Puesto que el PIB se define como el producto interior, cuenta para el PIB japonés porque el arroz fue producido (y vendido) por una empresa afincada en Japón. Por lo tanto, las exportaciones se incluyen en el PIB porque son parte de la producción nacional, pero no así las importaciones, pues se han producido en otro sitio.

El modelo del flujo circular de la figura 3.2 tenía en cuenta solo a los hogares y las empresas, pero el Estado y los servicios públicos que proporciona el Estado pueden incorporarse de manera similar. Los hogares reciben algunos bienes y servicios que son suministrados por el Estado sin pagar por ellos en el momento o lugar de su consumo. Un buen ejemplo en muchos países es la educación primaria.

El consumo y la producción de esos servicios pueden representarse utilizando el modelo del flujo circular:


  	De los hogares al Estado: los hogares pagan impuestos.

  	Del Estado a los hogares: con lo que se ha recaudado mediante los impuestos, se paga la producción de los servicios públicos que utilizan los hogares.



De esta manera, el sector público se equipara a un productor más, igual que una empresa, con la diferencia de que los impuestos pagados por un hogar en particular para sufragar los servicios públicos no se corresponden necesariamente con los servicios que recibe ese hogar. Como los servicios públicos no se venden en el mercado, tenemos que partir de una premisa adicional: el valor añadido por la producción pública se contabiliza por los costes en que incurre el sector público al producirla.

Así pues, decimos que si, por ejemplo, los ciudadanos pagan un promedio de 15 000 dólares por año en impuestos (el equivalente al «gasto»), se traducen en 15 000 dólares de ingresos para el Estado (los ingresos), que los utiliza para producir bienes y servicios públicos por valor de 15 000 dólares (el valor añadido).

El hecho de que el gasto, la producción y los ingresos sean todos iguales implica que podemos usar cualquiera de esos puntos de vista para ayudarnos a comprender los otros dos. Por ejemplo, una recesión es un periodo en el que baja la producción de la economía en su conjunto. Según se deduce del modelo del flujo circular, también debería ser un periodo de disminución del gasto (si la producción está bajando, la gente comprará menos). A menudo, incluso podemos decir que la producción disminuye porque la gente compra menos. Esta consideración nos resulta útil porque sabemos mucho sobre lo que determina el gasto, lo cual a su vez nos ayuda a entender las recesiones. En las siguientes secciones, ahondaremos en estas cuestiones.


  
    Pregunta 3.1 Elige las respuestas que sean correctas

    En el siguiente diagrama, las letras A, B y C representan flujos de gastos, cada uno de los cuales corresponde a un método de determinación del PIB. En función de esa información, lee los siguientes enunciados y elige los que correspondan a los flujos del método de medir el PIB.

    


                [image: En este diagrama de flujo, se representan los flujos de gasto entre las empresas y los hogares. Una flecha etiquetada como Gasto (A) va de los hogares a las empresas. Otra flecha, etiquetada como Servicios de los factores, va de los hogares a las empresas. Una flecha, etiquetada como Bienes y servicios (B), va de las empresas a los hogares. Otra flecha, etiquetada como Pagos de los factores (C), va de las empresas a los hogares.]






    
      	A: producción, B: gasto, C: ingresos

      	A: gasto, B: producción, C: ingresos

      	A: ingresos, B: producción, C: gasto

      	A: producción, B: ingresos, C: gasto

    

    
      	El flujo A no puede representar la producción porque es una corriente de dinero que va de los hogares a las empresas.

      	El flujo A representa lo que se gasta en consumo (gasto en producción nacional). El flujo B son los bienes y servicios producidos por las empresas. El flujo C representa los ingresos recibidos por los hogares cuando alquilan sus tierras o máquinas y proporcionan mano de obra a las empresas.

      	El flujo C no puede representar el gasto de los hogares. El flujo C representa lo que gastan las empresas, que es lo que perciben los hogares en forma de ingresos.

      	El flujo C no puede representar el gasto de los hogares. El flujo C representa lo que gastan las empresas, que es lo que perciben los hogares en forma de ingresos.
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3.3 El PIB como gasto: los componentes del PIB


  
  ​Recuerda que, usando el método del gasto para calcular el PIB, únicamente tenemos en cuenta el gasto en bienes y servicios finales por parte de los hogares, las empresas, el Estado y los extranjeros: las compras por las empresas de materiales y componentes que forman parte del proceso de producción ya van incluidas en el precio de los bienes finales. Al comprobar cada fila del ejemplo de la figura 3.4, se observa por qué el método del gasto final y el del valor añadido nos dan el mismo PIB y cómo se evita la contabilización doble.



Pensar en el PIB desde el punto de vista del gasto total nos permite descomponerlo por grupos en diferentes tipos de gasto. Lo obtenemos sumando lo gastado por los hogares en servicios y bienes de consumo (consumo, \(C\)), por las empresas y el Estado en inversión fija agregada (maquinaria y edificios) y en vivienda nueva (\(I\)), por las empresas en variaciones de los inventarios (\(II\)), por el sector público en bienes y servicios (\(G\)) y por las personas de otros países (exportaciones, \(X\)). Por lo tanto, como el gasto de los hogares, las empresas o el sector público en bienes producidos en el extranjero no se incluye en el PIB, debemos restar las importaciones, \(M\).

La figura 3.5 muestra estos componentes del PIB, medidos en la contabilidad nacional de cinco grandes economías: China, Alemania, Japón, Reino Unido y Estados Unidos.





  
    	
    	Consumo 
(C) (%)
    	Inversión 
(I) (%)
    	Gasto público 
(G) (%)
    	Exportaciones 
netas 
(X – M) (%)
  


  
    	China
    	37,0
    	43,1
    	15,9
    	2,3
  

  
    	Alemania
    	53,5
    	20,4
    	19,7
    	6,3
  

  
    	Japón
    	56,2
    	24,5
    	19,7
    	−0,5
  

  
    	Reino Unido
    	64,4
    	16,9
    	19,9
    	−1,4
  

  
    	Estados Unidos
    	67,9
    	20,0
    	14,9
    	−3,1
  







Figura 3.5 
Aportación proporcional de los principales tipos de gasto al PIB (promedio de 2010–2019).






OCDE.Stat. Estadísticas de la OCDE de las cuentas nacionales (datos consultados en septiembre de 2023). Series usadas: producto interior bruto (método del gasto). Las aportaciones proporcionales no suman 100 por discrepancias estadísticas.






En resumen, podemos desglosar o descomponer el PIB en sus componentes:

\[\text{PIB} \equiv C + I + II + G + (X − M)\]

  Ten en cuenta que, cuando se presenta la identidad del PIB, se suelen combinar la inversión fija y las variaciones de los inventarios en un solo término que designamos \(I\). Más adelante explicamos por qué separamos la inversión fija y los inventarios.



Utilizamos el símbolo ≡ para resaltar que el PIB es idéntico a la suma de estos cinco componentes; no se trata solo de una ecuación que dice que el primer miembro y el segundo son iguales en circunstancias especiales; es una identidad, es decir, los dos miembros son lo mismo por definición. Obsérvese que (\(X − M\)) suele escribirse entre paréntesis y denominarse exportaciones netas porque lo que contribuye al PIB es la diferencia existente entre lo que se vende y se compra en el extranjero.

Consumo (C)


	consumo
	Gasto en bienes de consumo. Los bienes de consumo incluyen tanto los bienes y servicios de corta duración como los bienes de larga duración, denominados bienes de consumo duraderos.
	inversión fija, formación bruta de capital fijo
	En contabilidad nacional, la inversión fija, también conocida como formación bruta de capital fijo, se refiere a la inversión de las empresas y el Estado en nuevos bienes de capital (equipos y edificios), más el gasto en nuevos edificios residenciales. Véase también: inversión.
	inversión en existencias
	El aumento de las existencias de una empresa es una forma de inversión, puesto que son activos que le reportarán beneficios con posterioridad. La reducción de las existencias se corresponde con una inversión negativa en existencias (es decir, con una reducción de los activos). Véase también: inversión, inventarios.
	inventarios
	Los inventarios son los bienes que posee una empresa antes de venderlos o utilizarlos, lo que incluye materias primas y productos semiacabados o acabados destinados a la venta.




​El consumo incluye los bienes y servicios que adquieren los hogares. Normalmente, los bienes son cosas tangibles. Los que duran tres años o más, como automóviles, electrodomésticos y muebles, se denominan bienes duraderos; los que duran menos son bienes no duraderos o perecederos. Los servicios son cosas que los hogares compran y que suelen caracterizarse por ser intangibles, como el transporte, la utilización de una vivienda (el alquiler), la cuota de un gimnasio o un tratamiento médico. El gasto de los hogares en bienes duraderos como automóviles y equipamiento del hogar se cuenta como consumo en la contabilidad nacional, aunque, como explicaremos más adelante, en términos económicos la compra de estos artículos duraderos es más bien una decisión de inversión.

En la tabla de la figura 3.5 vemos que en los países con rentas altas el consumo es, con mucho, el mayor componente del PIB, pues se acerca al 70 % en Estados Unidos y supera el 50 % en Alemania. Por contra, solo llega al 37 % en China.

Inversión fija (I) y variaciones de los inventarios (II)


​La inversión fija \((I)\) es lo que gastan las empresas y el sector público en nuevos equipos y en nuevos edificios comerciales, y lo que se gasta (también los hogares) en vivienda nueva. También se denomina formación bruta de capital fijo.


​
  En la contabilidad nacional, el aumento de los inventarios se cuenta como una forma de inversión porque representan activos que, al igual que la inversión fija, pueden generar un flujo de ingresos en el futuro, cuando se vendan. Por lo tanto, las variaciones de los inventarios se denominan a menudo inversión en existencias y se abrevian, como hemos hecho aquí, con \(II\).




​Otro elemento que se incluye en el método del gasto para calcular el PIB es la producción de las empresas que se queda sin vender y que se traduce en una variación de los inventarios \((II)\), también denominados existencias o stocks. Este componente constituye una parte importante del cálculo del PIB, porque permite que los estadísticos lleguen al mismo resultado sin importar si lo calculan siguiendo el método de la producción (valor añadido), del gasto o de los ingresos.

La inversión fija representa una proporción mayor del PIB de China (43 %) que el consumo. En otros países es mucho menor, en torno a la mitad que en China. Conviene recordar que estos datos son los promedios del periodo 2010–2019. El componente de la variación de los inventarios no se muestra por separado porque, aun siendo una estadística útil a efectos de evolución trimestral, carece de relevancia cuando se promedia a lo largo de muchos años.

Gasto público en bienes y servicios (G)


	gasto público
	Gasto de un gobierno destinado a la adquisición de bienes y servicios. Cuando se utiliza como componente de la demanda agregada no incluye el gasto en transferencias, como pensiones y subsidios de desempleo. Véase también: transferencias públicas.
	transferencias públicas
	Gasto de un gobierno en forma de prestaciones para hogares o individuos. Los subsidios de desempleo y las pensiones son algunos ejemplos. Las transferencias no se incluyen en el gasto público (G) de las cuentas nacionales. Véase también: gasto público.
	demanda agregada
	Total de los elementos que conforman el gasto previsto en la economía: DA = \(C + I + G + X – M\). Se corresponde con la cantidad total demandada de (o el gasto previsto en) bienes y servicios producidos dentro de una economía. Véase también: consumo, inversión, gasto público, exportaciones, importaciones.
	balanza comercial
	El valor de las exportaciones menos el valor de las importaciones. También llamada: exportaciones netas. Véase también: déficit comercial, superávit comercial.




​​Este capítulo representa las compras destinadas a consumo e inversión que lleva a cabo el Estado (lo que incluye al gobierno central y a otros gobiernos territoriales, a menudo reunidos bajo el término general de «sector público» o «administraciones públicas»). Las adquisiciones de consumo público consisten en bienes (como material de oficina, software y vehículos) y servicios (como salarios de funcionarios civiles, fuerzas armadas, policías, docentes y científicos). Ten en cuenta que el gasto público en inversión, que está incluido en \(I\), se destina a la construcción de carreteras, hospitales públicos, colegios y equipamiento para la defensa. Gran parte del gasto público en bienes y servicios se dedica a sanidad y enseñanza.


​En muchas ocasiones oirás o leerás debates sobre el «gasto público» o, en términos menos rigurosos, el «tamaño del sector público», con inclusión de las transferencias públicas en forma de subsidios y pensiones, como Medicare en Estados Unidos o prestaciones de la seguridad social en Europa. Pero lo importante es que las transferencias públicas no se cuentan en \(G\) porque los hogares las reciben como ingresos: cuando se gastan, se registran en \(C\) o en \(I\). Registrar ese gasto también en \(G\) equivaldría a contabilizarlo dos veces.

La participación del gasto público en bienes y servicios \((G)\) en el PIB es muy baja en Estados Unidos, seguida de cerca por China con un 16 %. En los otros tres países de la tabla, el gasto público supone poco menos del 20 % del PIB. Sin embargo, recuerda que esta cifra no incluye las transferencias (como subsidios y pensiones). La mayor diferencia que se da entre Europa y Estados Unidos en el papel del Estado radica en estas transferencias. En 2019, el mayor gasto público total incluidas las transferencias se dio en Francia con un 55,6 % del PIB, lo que contrasta con el 38,1 % del PIB de Estados Unidos y el 34,1 % de China.

Exportaciones (X)

Las exportaciones son los bienes y servicios producidos en el propio país que compran hogares, empresas y gobiernos de otros países.

Importaciones (M)

Las importaciones son los bienes y servicios que se han producido en otros países y que compran hogares, empresas y gobiernos de la economía nacional.

Exportaciones netas (X − M)


​​Cabe recordar que el PIB es el gasto agregado en los bienes y servicios producidos internamente en el país. Por lo tanto, las exportaciones \((X)\) deben sumarse a \(C\), \(I\) y \(G\) cuando vamos a calcular el PIB. Pero, como \(C\), \(I\) y \(G\) incluyen el gasto efectuado por los residentes en bienes tanto nacionales como producidos en el extranjero, debemos restar las importaciones \((M)\) para obtener el total final. La diferencia \((X − M)\) es lo que se llama exportaciones netas o también balanza comercial.



	​​déficit comercial
	Cuando las importaciones de un país superan sus exportaciones, la balanza comercial (X – M) es negativa, y entonces decimos que tiene un déficit comercial. La magnitud del déficit es M – X (el negativo de la balanza comercial).
	superávit comercial
	Cuando las exportaciones de un país superan sus importaciones, la balanza comercial (X – M) es positiva. En estos casos decimos que tiene un superávit comercial de X – M.



En 2010, Estados Unidos tuvo un déficit comercial del 3,4 % del PIB, mientras que China tuvo un superávit del 3,6 % de su PIB. La balanza comercial presenta un déficit comercial si el valor de las exportaciones menos el valor de las importaciones es negativo; en cambio, se llama superávit comercial si ese saldo es positivo.


  
    Pregunta 3.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre la medición del PIB y elige los que sean correctos.

    
      	Para calcular el PIB, es necesario contar con la información sobre las exportaciones, pero no sobre las importaciones.

      	La producción del sector público no se incluye en el PIB.

      	El consumo y las inversiones del sector público se computan en el PIB.

      	El PIB se puede cuantificar como el gasto total en bienes y servicios producidos en el país, como el valor añadido total de la producción nacional o como la suma de todos los ingresos obtenidos de la producción nacional.

    

    
      	La demanda extranjera de la producción nacional (las exportaciones) es una contribución positiva al PIB, mientras que la demanda interna de productos extranjeros (las importaciones) debe restarse al cuantificar el PIB. Por lo tanto, para calcular el PIB se necesitan ambos datos.

      	Se incluyen los servicios prestados por las administraciones públicas, por ejemplo, la enseñanza primaria.

      	El gasto público para comprar bienes y servicios es un componente del PIB.

      	Las tres son formas diferentes de medir el PIB y se analizan en la sección 3.2.

    

  




  
    Pregunta 3.3 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuál de las siguientes variaciones causaría un aumento del PIB?

    
      	Una disminución de las importaciones, manteniendo constantes los demás componentes del PIB.

      	Un incremento de las existencias de bienes sin vender en la economía.

      	Un aumento del gasto público en pensiones.

      	Una disminución de las exportaciones.

    

    
      	Las importaciones representan el gasto en bienes y servicios extranjeros, por lo que su disminución implica que se gasta en la producción nacional una mayor proporción de C, I y G, que se suponen constantes. No olvides que el PIB cuantifica el gasto en producción nacional.

      	Esto se contaría como una variación de los inventarios (II) y se incluiría en el cálculo del PIB.

      	El gasto público en pensiones es una transferencia, por lo que no se tiene en cuenta para el PIB.

      	La disminución de las exportaciones implica que los extranjeros gastan menos en la producción nacional, por lo que se reduce el PIB.

    

  




​
  Ampliación 3.3 El PIB medido como valor añadido y como renta nacional

  
    En esta ampliación, vamos a ofrecer una explicación más detallada de las estadísticas de contabilidad nacional en las que se basa el tercer método de cálculo del PIB; además presentamos el concepto de renta nacional.

    Después de estudiar el gasto en la producción nacional y los ingresos en forma de salarios y beneficios que se generan por la producción de bienes y servicios, ahora vamos a tratar el lado de la producción en sí. Esto nos lleva al tercer método, que calcula el valor que añaden los diferentes sectores de la economía (agricultura, industria, servicios) y las industrias que los constituyen. En la segunda parte de la ampliación, pondremos más de relieve cómo se miden los salarios y los beneficios en la contabilidad nacional.

  

  La contabilidad nacional son los datos que los organismos de estadística de cada país publican con información que recopilan sobre los comportamientos individuales para formar una imagen cuantitativa de la economía en su conjunto. El impulso para crear sistemas normalizados de contabilidad nacional y previsiones trimestrales se originó cuando los gobiernos se vieron en la necesidad de planificar la asignación de los recursos tras la Gran Depresión y la Segunda Guerra Mundial.

  El PIB como valor añadido: ¿dónde se genera el PIB?

  Como el PIB es la producción total de la economía, tal vez la forma más obvia de calcularlo sea sumar la producción de todos sus sectores. El modo más general de dividir la economía es utilizar las categorías de la agricultura, la industria y los servicios. Inicialmente la agricultura estaba considerada como el sector más productivo, o incluso como el único productivo. Adam Smith, por ejemplo, no tenía una buena opinión de la contribución de los servicios a la economía nacional. Pero el extraordinario crecimiento posterior de los servicios trajo consigo un enfoque más ecuánime: si la producción de un sector se vende, entonces contribuye al PIB tanto si produce acero como pólizas de seguro.

  Como se ha señalado en el ejemplo de la fabricación de camisas que vimos antes, cuando se suma la producción de los distintos sectores para formar el PIB, tiene que prestarse atención a no contabilizar lo mismo dos veces. La medida relevante de la producción de la industria automovilística es el valor que añaden los factores empleados en dicha industria al acero y otros factores comprados a otros productores. El valor añadido se estima restando el coste de esos factores de producción al precio de venta (franco fábrica) del automóvil. De forma parecida, la producción del sector del comercio minorista no es solo la suma de todas sus ventas, sino esa suma menos el coste de todos los artículos comprados a la agricultura y la industria y a otros proveedores del sector servicios, como la contabilidad.

  El sector agropecuario compra factores producidos por la «industria» (drones y fertilizante, por ejemplo) y por los «servicios» (prestados por contables y veterinarios, por ejemplo). Asimismo, la industria compra factores a los servicios y a la agricultura. En efecto, la totalidad de la economía constituye un complejo entramado de transacciones que los estadísticos periódicamente tratan de representar en sus tablas input-output (I-O) o de factores y producción, que reúnen las transacciones que han tenido lugar entre una serie de subsectores mucho más específicos que los tres grandes antes mencionados. Estas tablas I-O se utilizan para elaborar y sistematizar las estimaciones de la contribución real de cada sector a la producción: el valor que añaden, o sea, su valor añadido.

  La figura A3.1 muestra la contribución de los principales sectores de la economía al valor añadido total de Reino Unido en 2021. Aunque en la primera columna presentamos los datos en millones de libras esterlinas, resulta mucho más práctico e instructivo fijarse en la segunda columna, donde la proporción del valor añadido total a la economía se expresa como un porcentaje. Esta última forma es útil especialmente para hacer comparaciones entre países. De acuerdo con la contabilidad nacional de India, por ejemplo, sabemos que en 2022 el 18,8 % del valor añadido bruto proviene de la agricultura, el 28,2 % de la industria y el restante 53 % de los servicios.

  


        
  
    
      	Sector
      	Millones de libras esterlinas
      	Porcentaje de la economía
    

  
  
    
      	Agricultura
      	18 618
      	0,8
    

    
      	Minería
      	26 458
      	1,1
    

    
      	Fabricación
      	223 983
      	9,5
    

    
      	Suministros (electricidad, gas, agua)
      	79 013
      	3,3
    

    
      	Construcción
      	143 067
      	6
    

    
      	Industria
      	472 521
      	19,9
    

    
      	Servicios de alojamiento y de comidas y bebidas
      	73 500
      	3,1
    

    
      	Educación, sanidad y servicios sociales
      	334 548
      	14,1
    

    
      	Finanzas
      	197 572
      	8,3
    

    
      	Servicios inmobiliarios, profesionales y de apoyo
      	588 261
      	24,8
    

    
      	Administración pública y defensa
      	124 728
      	5,3
    

    
      	Información y comunicaciones
      	197 572
      	8,3
    

    
      	Comercio y reparación de vehículos de motor
      	237 317
      	10
    

    
      	Transporte y almacenamiento
      	93 391
      	3,9
    

    
      	Otros servicios
      	70 114
      	3
    

    
      	Todos los servicios
      	1 878 565
      	79,3
    

    
      	Total de valor añadido bruto
      	2 369 704
      	100
    

  


      


Figura A3.1 
Estructura de la producción de la economía británica: contribución de los sectores al PIB en 2022.






Office for National Statistics, ‘GDP Output Approach – Low-Level Aggregates’.






  En la tabla se observa que en la economía británica predominan los servicios, que aportan más de tres cuartas partes del valor añadido. Los servicios inmobiliarios, profesionales y de apoyo generan más valor añadido que toda la industria junta. La fabricación representa el 15,4 % del valor añadido en India, frente a solo un 9,4 % en Reino Unido.

  La mayor parte de la producción de los sectores de la administración pública y defensa y (en Reino Unido) de la educación y la sanidad no se compra en el mercado, sino que se proporciona a la gente de forma gratuita o a bajo precio. En tales casos, el valor añadido que se toma es el de los salarios que se han pagado a los funcionarios, las fuerzas de defensa, los docentes y el personal de enfermería, es decir, los costes de producción después de descontar los costes de factores como armamento, equipamiento educativo y hospitalario y medicamentos comprados a otros sectores. Poco o ningún beneficio económico se genera en la parte de estas actividades que se proporciona desde el sector público.

  El PIB según los ingresos: ¿quién obtiene el PIB?

  Todo el valor añadido representa ingresos o rentas de un tipo u otro. La manera en que se distribuyen entre las distintas clases —trabajadores, capitalistas y dueños de bienes inmuebles— fue un punto de atención importante para los economistas clásicos, desde Adam Smith y David Ricardo hasta Karl Marx. Posteriormente, los perceptores pasaron a designarse con la denominación de propietarios de los factores de producción: trabajo, capital y tierra. En la práctica, las distintas categorías de ingresos no se dividen en una triada tan simple; en la tabla siguiente se presentan los ingresos de los factores en la contabilidad nacional de Reino Unido. El conjunto es la renta nacional neta.

  


        
  
    
      	Componente
      	% del total
    

  
  
    
      	Remuneración de empleados
      	57,9
    

    
      	Superávit operativo neto de empresas privadas y públicas
      	22,1
    

    
      	Ingresos mixtos
      	6,9
    

    
      	Impuestos (sobre bienes y servicios) menos subvenciones
      	13,1
    

    
      	Renta nacional neta (a precios de mercado)
      	100
    

  


      


Figura A3.2 
Estructura de los ingresos de la economía británica, 2024.






Office for National Statistics, United Kingdom National Accounts, The Blue Book 2024. UK National Accounts, The Blue Book: 2024, tabla 1.7.2.






  Para interpretar esas cifras, debemos señalar en primer lugar que todas las categorías de ingresos se contabilizan antes del pago de impuestos directos. Por lo tanto, los ingresos obtenidos del trabajo se miden antes de restar el pago del impuesto sobre la renta, la contribución a la seguridad social por parte del trabajador y el pago de la contribución a pensiones y la seguridad social por parte de los empleadores. El «superávit operativo» (beneficio de las empresas, etc.) también se computa antes de aplicar el impuesto sobre sociedades. Lo que se pretende resaltar en este punto es que la figura A3.2 representa la «primera ronda» del reparto de los ingresos nacionales, es decir, antes del efecto directo que el Estado tiene alterando las percepciones antes de impuestos.

  La cifra del superávit operativo de las empresas incluye tanto a las entidades de propiedad privada como las de propiedad pública, tanto en el sector financiero como en el no financiero. Los «ingresos mixtos» se llaman así porque representan los ingresos de personas que trabajan por cuenta propia, los cuales suelen constar de un elemento de «beneficio económico» y de lo que de hecho es una «remuneración» por el trabajo realizado.

  De la figura A3.2 se deduce que, en Reino Unido, los ingresos obtenidos del trabajo representan más del 60 % del total de ingresos si se añade una estimación verosímil del elemento remunerativo de los «ingresos mixtos» (de los autónomos) a los ingresos del trabajo que se han calculado. Todo esto subraya la importancia de los ingresos derivados del trabajo al determinar el nivel de vida de la mayor parte de la población.

  
    
      Pregunta A3.1 Elige las respuestas que sean correctas

      Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

      
        	El PIB se calcula sumando la producción de todos los sectores de la economía.

        	Para hallar el valor añadido de un producto, se toma el valor final de la producción y se le resta el valor de los factores empleados en la producción (bienes intermedios).

        	La contribución de servicios públicos como la enseñanza y la defensa al valor añadido total de la economía es mucho menor en proporción que la de otros sectores, porque generan poco o ningún beneficio económico y se ofrecen de forma gratuita o a bajo precio.

        	Al medir el PIB siguiendo el método de los ingresos, utilizamos los ingresos antes de impuestos en el caso de las personas y los beneficios antes de impuestos en el caso de las empresas.

      

      
        	La suma de la producción de todos los sectores daría lugar a contabilizaciones duplicadas, porque lo producido por un sector puede haberse usado como factor en otro. Por esa razón, usamos un método llamado «valor añadido», que evita la contabilización doble.

        	Estas transacciones entre sectores se reflejan en tablas input-output, las cuales permiten estimar la contribución real de cada sector a la producción total.

        	En estos sectores, el valor añadido son los salarios que se pagan a los funcionarios menos los costes de los factores de producción. Tal como muestra la figura A3.1 para Reino Unido, la enseñanza, la sanidad y los servicios sociales contribuyen al valor añadido total (14 %) en una proporción mayor que otros sectores como el financiero (9,3 %).

        	Como se muestra en la figura A3.2, el método de los ingresos utiliza la «primera ronda» del reparto de los ingresos nacionales, antes del efecto directo que el Estado tiene alterando el cobro antes de impuestos.

      

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.4 Interpretación del PIB


​La producción total de una economía, el PIB, constituye una forma de medir la capacidad de la economía para producir los bienes y servicios que necesitamos o disfrutamos, como comida, educación y servicios públicos. Si dividimos el PIB entre el número de habitantes del país, obtenemos el PIB per cápita —es decir, los ingresos medios por habitante—, que es una medida muy habitual del nivel de vida promedio de un país. El PIB per cápita también guarda una gran correlación con otras medidas del nivel de vida, como la esperanza de vida.


  Puedes encontrar más información sobre las limitaciones del PIB como medida del nivel de vida en la unidad 1 de La economía 2.0: microeconomía. Robert Kennedy puso de relieve estas imperfecciones en su discurso de 1968 en la Universidad de Kansas. Para consultar una guía sobre cómo medir la economía, lee el capítulo 2 de Measuring the Economy, un recurso que hemos utilizado en la presente sección.



El PIB per cápita no es una medida perfecta del nivel de vida. Deja fuera muchos aspectos importantes de nuestro bienestar, como el tiempo libre o la calidad del entorno físico y social en el que vivimos. Tampoco tiene en cuenta el grado de igualdad o desigualdad con que están repartidos los ingresos. No obstante, a condición de que no olvidemos esas limitaciones, resulta útil para evaluar cómo evolucionan los ingresos a lo largo del tiempo y para llevar a cabo comparaciones entre unos países y otros.

Comparación de los ingresos entre periodos y entre países

Antes de atrevernos a formular una afirmación como «en promedio, la gente es más rica en Italia que en China, pero la distancia entre los dos países se va acortando», los estadísticos y los economistas debemos procurar resolver un problema importante: necesitamos separar lo que queremos medir (las variaciones o las diferencias en las cantidades de bienes y servicios) de lo que carece de relevancia para la comparación, en especial las variaciones o diferencias en los precios de esos bienes y servicios.


  	Al comparar la producción de un solo país en dos momentos distintos en el tiempo, es necesario tener en cuenta las diferencias que se han dado entre los precios de un momento y de otro.

  	Para comparar la producción entre dos países en un mismo momento en el tiempo, hay que tener en cuenta las diferencias entre los precios de un país y de otro.




​La dificultad estriba en encontrar un conjunto de precios que podamos utilizar para nuestros cálculos y nos permitan identificar variaciones o diferencias en la producción que se ha vendido, sin reflejar las variaciones de los precios.

El punto de partida: el PIB nominal

Cuando se estima el valor de mercado de la producción de la economía como un todo durante un periodo dado (por ejemplo, un año), los estadísticos utilizan los precios a los cuales se vendieron los bienes y servicios en el mercado, los llamados «precios corrientes». Multiplicando las cantidades de la inmensa variedad de bienes y servicios que se producen en la economía por sus precios, obtenemos un resultado que viene expresado en términos monetarios o nominales. Una vez que todo está expresado en una unidad común en términos nominales (o monetarios), ya se puede hacer la suma. El PIB nominal se escribe de esta forma:

\[\begin{align*}
&\text{(precio de una clase de yoga)} \ \times \text{(número de clases de yoga)} \\ 
&+ \text{(precio de un libro)} \times \text{(número de libros)} + … \\ 
&+ \text{(precio)} \times \text{(cantidad)} \hspace{0,2cm} \text{de los demás bienes y servicios} 
\end{align*}\]
En general, simplificamos lo anterior como:

\[\text{PIB nominal} = \sum_{i}p_iq_i\]
Donde \(p_i\) es el precio del bien \(i\), \(q_i\) es la cantidad vendida del bien \(i\) y \(∑\) denota la suma del precio multiplicada por la cantidad de todos los bienes y servicios que contamos.


​Tener en cuenta las variaciones de precios a lo largo del tiempo: el PIB real


​Para valorar si la economía está creciendo o contrayéndose, necesitamos una medida de la cantidad total de bienes y servicios vendidos. Es lo que se llama PIB real. Si comparamos la economía en dos años diferentes y todas las cantidades se mantienen iguales, pero los precios han subido, digamos, un 2 % de un año al otro, entonces el PIB nominal se incrementa un 2 %, pero el PIB real no presenta ningún cambio. La economía no ha crecido.

Sin embargo, no es tan simple calcular el PIB real y así saber si ha crecido o no. La razón es que la cuantía del PIB real no se puede estimar directamente. El número de calculadoras, zapatos, cenas en restaurantes, vuelos, carretillas elevadoras y otros bienes y servicios que se han vendido no se puede sumar sin utilizar los precios. El primer paso para calcular el PIB real es estimar el PIB nominal sumando la cantidad multiplicada por el precio de cada producto (en dólares, por ejemplo).

El segundo paso para llevar un control de lo que sucede con el PIB real consiste en seleccionar un año base: por ejemplo, el año 2020. Luego definimos que el PIB real a precios de 2020 es igual al PIB nominal de ese año. Al año siguiente, el PIB nominal de 2021 se calcula de la forma habitual en base a los precios vigentes en 2021. En circunstancias normales, cada año se habrán producido diferentes cantidades de los distintos bienes y servicios (por ejemplo, más calculadoras, pero menos vuelos), y sus precios también habrán variado. A continuación, calcularemos qué ha ocurrido con el PIB real multiplicando las cantidades de 2021 por los precios de 2020. Si, con los precios del año base, se observa que el PIB ha subido, podemos deducir que el PIB real ha aumentado.


	precios constantes
	Para comparar el valor de bienes y servicios comprados o vendidos en diferentes momentos hay que tener en cuenta las variaciones del valor de la moneda en que se mide (inflación o deflación). Para ello se elige un año base y después se calcula el valor de esos bienes y servicios en otros años usando los precios del año base, es decir, a precios constantes.




​Si el resultado al que llegamos con este método es que, una vez hecho el cálculo usando los precios de 2020, el PIB de 2021 es el mismo que el de 2020, podemos deducir que, aunque pueda haber existido una variación en la composición de la producción ese año (por ejemplo, se han tomado menos vuelos, pero se han vendido más calculadoras), la cantidad total de bienes y servicios producidos no ha cambiado. La conclusión sería que el PIB real, también denominado PIB a precios constantes, se ha mantenido. En términos reales, la tasa de crecimiento de la economía ha sido cero.


​La figura 3.6 representa los datos del PIB real y nominal de Reino Unido entre 1980 y 2022. Cada serie se ha calculado como un índice que considera el PIB del año 2000 el valor 100. Eso nos permite comparar entre las dos series y muestra que, incluso en una época con una inflación moderadamente baja, resulta esencial corregir el PIB teniendo en cuenta las variaciones del nivel de precios: la serie del PIB real aumenta mucho menos que la del PIB nominal.




                [image: Este gráfico de líneas muestra el producto interior bruto de Reino Unido desde 1980 hasta 2022, expresado como un índice donde el PIB de 2000 = 100. El eje horizontal muestra los años, que van de 1980 a 2022, mientras que el eje vertical representa el índice del PIB entre 0 y 240. Hay dos líneas, una correspondiente al PIB nominal, la otra representa el PIB real. El PIB nominal aumenta de forma constante desde aproximadamente 30 en 1980 hasta 2009, cuando baja moderadamente hasta 140; entonces vuelve a aumentar con rapidez hasta más de 200 hacia 2019, cae hasta unos 190 en 2020 y retoma un aumento pronunciado de nuevo hasta llegar a unos 250 en 2022. El PIB real empieza en un nivel más alto que el PIB nominal en 1980, en torno a 60, pero aumenta a un ritmo más lento que el PIB nominal. El PIB aumenta de forma constante desde 1980, y se ve superado por el PIB nominal en torno al año 2000. El incremento constante se mantiene hasta 2009, cuando, al igual que el PIB nominal, baja moderadamente desde unos 120 hasta unos 110, y vuelve a aumentar de forma sostenida desde 2010 hasta aproximadamente 2019, cuando baja de algo más de 130 hasta poco más de 120 en 2020; entonces continúa subiendo hasta que llega a cerca de 140 en 2022.]



Figura 3.6 
Producto interior bruto (1980–2022), tanto nominal como real, expresado en forma de índice (2000 = 100).






Office for National Statistics. Gross Domestic Product at market prices: Current price: Seasonally adjusted £m. Consultado el 29 de septiembre de 2023.






¿Cuál elegir: PIB real o PIB nominal?

Una sencilla regla empírica te ayudará a decidir si conviene utilizar el PIB real o el nominal. Cuando vayas a calcular la participación en el PIB o expresar relaciones con el PIB, utiliza datos que estén expresados en precios corrientes, es decir, el PIB nominal; en los demás casos, emplea el PIB real.

Uso del PIB nominal: los datos agregados que se expresan como porcentaje del PIB permiten hacer comparaciones en el tiempo y entre países sin que influya el tamaño de los países ni las variaciones de los precios. Como el numerador y el denominador vienen expresados en términos nominales, también puede considerarse que la ratio está en términos reales. Vamos a aclararlo con un ejemplo: la participación del consumo en el PIB puede describirse como

\[\frac{C}{PY} = \frac{C/P}{Y}\]
donde el elemento de la izquierda muestra el consumo en términos nominales dividido por el PIB en términos nominales. La letra \(Y\) se emplea para designar el PIB real, por lo que, si lo multiplicamos por el nivel de precios, \(P\), nos da el PIB nominal. Dividir el numerador \((C)\) y el denominador \((PY)\) entre el nivel de precios, \(P\), nos da el consumo en términos reales dividido por el PIB real.

Los datos que mostramos más arriba, sobre la participación del gasto en el PIB o de los diferentes sectores en el PIB o en los ingresos, utilizan valores nominales en el numerador y en el denominador. Otro uso habitual del PIB nominal es el cálculo del déficit presupuestario y de la tasa de endeudamiento de un país.

Uso del PIB real: para calibrar el tamaño y el crecimiento de una economía, evaluar el PIB per cápita y hacer comparaciones entre países, es esencial emplear el PIB real, ya que tiene en cuenta el efecto de las variaciones de los precios.

Consideración de las diferencias de precios entre países: precios internacionales y poder adquisitivo


  
  ​​​En el sitio web llamado Numbeo, tienes la posibilidad de comparar con detalle el coste de la vida entre ciudades de todo el mundo. En la comparación entre Estocolmo y Yakarta, los datos de las disparidades de precios entre varios productos y servicios (a fecha de octubre de 2023) muestran que unas zapatillas de correr Nike son solo un 10,1 % más baratas en Yakarta, mientras que una comida de tres platos para dos personas en un restaurante de gama media es un 69,2 % más barata.



Para comparar el PIB per cápita entre dos países, necesitamos elegir un mismo conjunto de precios y aplicarlo a los dos. Si no lo hacemos de esta manera, las comparaciones son engañosas. Para entenderlo, piensa en dos países con niveles de desarrollo muy distintos, como es el caso de Suecia e Indonesia. Como los precios son mucho más bajos en Indonesia que en Suecia, para llevar el mismo nivel de vida en sus respectivas capitales —Yakarta y Estocolmo— se necesitan 2455 dólares al mes en Yakarta, frente a 4899 dólares en Estocolmo. Sin embargo, la comparación en dólares nos llevaría a pensar que el nivel de vida en Yakarta es la mitad de alto.


	tipo de cambio, tasa de cambio
	Número de unidades de moneda nacional que se pueden cambiar por una unidad de moneda extranjera. Por ejemplo, en Australia, el tipo de cambio entre el dólar australiano (AUD) y el dólar estadounidense (USD) se define como el número de AUD por cada USD. El aumento de este número implica una depreciación del AUD, mientras su descenso equivale a una revalorización del AUD.
	paridad del poder adquisitivo (PPA)
	La PPA es un índice de precios que cuantifica y compara lo que cuesta comprar la misma cesta de bienes y servicios en un país y en otro de referencia en un año en particular, como Estados Unidos en 2011.




​​El cálculo que señala que en Yakarta se necesita la mitad de ingresos mensuales en dólares para conseguir el mismo nivel de vida que en Estocolmo utiliza un conjunto común de precios para hacer la comparación, en lugar de limitarse a usar simplemente el tipo de cambio del dólar. Es por esto que, al comparar niveles de vida entre países, utilizamos estimaciones del PIB per cápita en un conjunto de precios común llamado precios de paridad del poder adquisitivo (PPA). Como su nombre indica, la idea es hallar la paridad (igualdad) en el poder adquisitivo o poder de compra real.

Lo habitual es que los precios sean más altos en los países más ricos, como sucede en nuestro ejemplo. Una razón que lo explica es que los salarios son más altos, lo que se traduce en precios más elevados también. Puesto que los precios de los capuchinos, las comidas en restaurantes, los cortes de pelo, la mayoría de los alimentos, el transporte, el alquiler y la mayor parte del resto de bienes y servicios son más caros en Suecia que en Indonesia, una vez que se aplica un conjunto de precios común, la diferencia entre el PIB per cápita de Suecia y el de Indonesia medidos en términos de PPA es menor que si la comparación se realiza a los tipos de cambio vigentes.

Para expresar el valor de la producción en dos países de una manera equiparable, suele recurrirse a la conversión del valor del PIB de cada país a dólares estadounidenses antes de llevar a cabo la comparación. La conversión a dólares puede hacerse usando el tipo de cambio de mercado —del mercado de divisas— o el tipo de cambio de paridad del poder adquisitivo (PPA), que determina la relación con la que tendría que convertirse la moneda de un país a la de otro para comprar la misma cantidad de bienes y servicios en cada uno de los países.

Si tomamos distancia con la comparación del nivel de vida de la capital y nos centramos en toda la economía del país, el PIB per cápita de Indonesia en 2022 expresado al tipo de cambio de mercado fue un 8,6 % del de Suecia; tomando la PPA a precios internacionales, el PIB per cápita de Indonesia fue un 22,7 % del de Suecia.

Lo que nos dice esta comparación es que el poder adquisitivo de la rupia indonesia con respecto a la corona sueca es más de dos veces y media mayor de lo que indicaría el tipo de cambio corriente entre las dos monedas.

La figura 3.7 representa el PIB per cápita expresado como paridad del poder adquisitivo para comparar la evolución de esta medida del nivel de vida entre países. El PIB per cápita de Estados Unidos se iguala a 100 en cada uno de los años. La serie correspondiente a China está más suavizada que la de los otros países, porque en su caso no están disponibles los datos trimestrales y se han utilizado los anuales. El gráfico ilustra cómo China sigue recuperando terreno con los países con rentas altas en cuanto a PIB per cápita. La brecha entre Estados Unidos y los tres países europeos se ensancha a lo largo de este periodo, aunque menos en el caso de Alemania que en el de Reino Unido y Francia. La evolución de China durante y después de la COVID-19 fue diferente a la de las otras economías.




                [image: Este gráfico de líneas muestra la evolución del PIB per cápita en paridad del poder adquisitivo para Alemania, Reino Unido, Francia y China con respecto a Estados Unidos. El eje horizontal muestra los años que van de 2009 a 2023, mientras que el eje vertical representa, entre 0 y 100, el PIB per cápita expresado como un índice en el que el dato de Estados Unidos corresponde a 100. El PIB per cápita de Alemania con respecto al de Estados Unidos empieza en un nivel más alto que el de los otros países, en torno a 80 en 2009, sube ligeramente hasta 2011 y entonces se mantiene relativamente constante hasta aproximadamente 2020, cuando comienza a descender ligeramente hasta que llega a poco más de 80 en 2023. El PIB per cápita de Reino Unido con respecto al de Estados Unidos se mantiene bastante estable en torno a 75 desde 2009 hasta aproximadamente 2020, cuando baja hasta cerca de 65 y se estabiliza en torno a 70 desde el año 2021 en adelante. El PIB per cápita de Francia con respecto al de Estados Unidos empieza en el mismo nivel que el de Reino Unido, en torno a 75 en 2009, pero baja lentamente hasta aproximadamente 2019, cuando hay un descenso brusco desde aproximadamente 70 hasta poco más de 65 y entonces empieza a estabilizarse justo por debajo del PIB per cápita de Reino Unido en 2023. El PIB per cápita de China con respecto al de Estados Unidos empieza en un nivel más bajo que los demás países, pero aumenta de forma constante desde menos de 20 en 2009 hasta en torno a 30 en 2020. Hay un breve pico del PIB per cápita de China en el año 2020 y, desde 2021 en adelante, continúa incrementándose de manera constante.]



Figura 3.7 
Evolución del PIB per cápita con respecto a Estados Unidos (Estados Unidos = 100); PIB per cápita en paridad del poder adquisitivo (2009–2023).






OCDE. Gross domestic product (GDP): GDP per capita, USD, current prices and PPPs. Consultado el 12 de octubre de 2023. Los datos de China de 2023 no estaban disponibles en el momento de la consulta. Los datos de la OCDE son trimestrales, con la excepción de China, en cuyo caso se usan datos anuales que se interpolan.







  
    Pregunta 3.4 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 3.7 muestra el PIB per cápita de cuatro países con respecto al de Estados Unidos. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y selecciona los que sean correctos.

    
      	En caso de que los precios en Reino Unido fuesen más altos que en Estados Unidos, la diferencia entre el PIB per cápita de estos dos países sería más pequeña que si el gráfico se hubiera basado en una comparación hecha a tipos de cambio corrientes.

      	En 2020, el PIB per cápita de Reino Unido bajó 10 puntos porcentuales (de 73 a 63).

      	Según el índice utilizado en el gráfico, el PIB per cápita de China tuvo un valor aproximado de 15 en 2009 y de 30 a principios de 2020, lo que implica que su PIB per cápita se duplicó en ese periodo.

      	Entre 2019 y 2020, la diferencia entre el nivel de vida de Estados Unidos y Francia aumentó, mientras que la que se observa entre China y Estados Unidos disminuyó.

    

    
      	El gráfico representa el PIB per cápita en paridad del poder adquisitivo, lo que tiene en cuenta las diferencias en los niveles de los precios. Si no tuviésemos en cuenta los niveles de precios más altos en Reino Unido, el PIB per cápita británico sería más elevado a tipos de cambio corrientes, por lo que las diferencias entre el PIB per cápita de Estados Unidos y Reino Unido serían menores de las que muestra el gráfico.

      	La bajada de 73 a 63 se da en términos relativos, no absolutos. El PIB per cápita de Reino Unido bajó con respecto al de Estados Unidos (de un 73 % del PIB per cápita de Estados Unidos a un 63 % del PIB per cápita estadounidense).

      	Estos valores indexados se expresan con respecto al dato de Estados Unidos, no son valores absolutos. El PIB per cápita de Estados Unidos (que es el denominador que usamos para calcular los valores que se representan) era diferente en 2009 y en 2020, por lo que no podemos deducir de esos valores indexados por sí solos que el PIB per cápita de China se haya duplicado sin lugar a dudas.

      	El gráfico muestra el PIB per cápita (que es una medida del nivel de vida) con respecto al de Estados Unidos, por lo que un aumento del valor representado indica que la diferencia entre el nivel de vida de ese país y el estadounidense se ha reducido.

    

  




  Ejercicio 3.2 Comparaciones del coste de la vida

  En el sitio web de Numbeo se pueden consultar datos sobre el coste de la vida por países.

  
    	Utilizando los datos más recientes de Numbeo sobre el índice del coste de la vida, ¿qué tres países tienen el coste de la vida más alto y qué tres lo tienen más bajo? Para interpretar los datos mostrados, consulta el enlace «More information about these indices».

    	Selecciona el país en que vives y otros dos países y modifica la base del índice para que tu país de residencia tenga un valor de 100. ¿Hay diferencias en el coste de la vida entre los tres países?

    	Utiliza la función «Cost of Living Comparison Between Two Countries» de Numbeo para comparar el desglose por categorías del coste de la vida entre cada uno de los países seleccionados y el tuyo. Comenta algunas de las similitudes y diferencias en el coste de la vida.

    	En el caso de tu país de residencia y los dos elegidos, ¿las diferencias en el PIB per cápita teniendo en cuenta la PPA serían menores o mayores que el PIB per cápita a los tipos de cambio corrientes? Explica tu respuesta.

  




​Problemas de medición: la precisión del PIB

Cuando las oficinas de estadística tienen una buena financiación, como sucede en los países con rentas altas, dedican enormes cantidades de tiempo y conocimientos a proporcionar estimaciones precisas del PIB. Sin embargo, existen aspectos del proceso de medición que plantean dificultades específicas. Por ejemplo, algunas de esas dificultades están relacionadas con las diferencias en la calidad de los bienes, con actividades no mercantiles como las labores del hogar o el trabajo voluntario o con la economía sumergida o actividades ilegales. También hay problemas que limitan la utilidad del PIB per cápita como medida del nivel de vida; uno de ellos —la producción que aumenta el PIB pero implica el agotamiento de los recursos naturales— se aborda en la ampliación 1.2 del volumen de microeconomía.

Variaciones de calidad

Hemos subrayado lo importante que es diferenciar entre el PIB real y el nominal. Sin embargo, en la práctica, puede ser difícil distinguir entre las variaciones en el PIB nominal que se deben a las fluctuaciones de los precios y las causadas por las diferencias de calidad. La distinción se complica también con algunos servicios que representan una parte relevante del PIB. Por ejemplo, un aumento en la prima nominal de una póliza de seguro puede reflejar un reajuste de precios por parte de la aseguradora o la mejora de la calidad de la póliza, como una bajada de las franquicias o un aumento de las coberturas. Si se trata de una mejora, debería registrarse como una variación de las condiciones reales (es decir, de la cantidad), ya que se ha incrementado el valor real para el tomador del seguro.

Los cambios de calidad no son exclusivos de los servicios; muchos bienes, como los teléfonos móviles, también ven mejorada su calidad a lo largo del tiempo. No basta con solo registrar el número de teléfonos móviles; valorar y tener en cuenta las variaciones de calidad es fundamental para la exactitud de la contabilidad nacional, y lo ideal sería que los ajustes de calidad se reflejasen en los índices de precios al consumo y que se diferenciase la auténtica inflación de los aumentos de precios asociados a mejoras de la calidad.

Actividades no mercantiles

Una parte sustancial del PIB medido (en torno al 30 %) corresponde a actividades no mercantiles. Sin embargo, la única actividad no mercantil incluida en el PIB es el gasto público en bienes y servicios, por ejemplo, en colegios, cárceles y defensa. Las oficinas nacionales de estadística explican que sería complicado incluir más actividades no mercantiles, como la producción de los hogares, por la dificultad de estimar su valor de mercado.


​​Entre las actividades no mercantiles se incluyen trabajos no remunerados, como el de un cuerpo de bomberos voluntarios o el cuidado de los hijos por parte de sus padres. Gran parte de este último lo realizan mujeres, lo que probablemente explica la percepción tradicional entre economistas de que omitirlo del PIB es un problema menor. No obstante, la Office for National Statistics de Reino Unido se dio el trabajo de demostrar que no es una omisión menor: estimó que, en 2016, el valor del trabajo prestado en servicios en el hogar sin remunerar en Reino Unido ascendió a 1,24 billones de libras esterlinas, más que el sector empresarial no financiero y equivalente al 63 % del PIB. En conjunto, los servicios no retribuidos de transporte (como ir conduciendo hasta el trabajo o llevar a otras personas al suyo) y de cuidado infantil constituían más de la mitad de esa cantidad.1


​Algunas actividades que antes se incluían como mercantiles han pasado a formar parte de la producción en el hogar, ya que el contacto de muchas empresas con sus clientes se realiza cada vez más por teléfono o mediante cajas de autoservicio, por ejemplo. Ahí se incluyen servicios relacionados con la banca y los seguros, además de otros que antes prestaban agencias de viajes.

Economía sumergida e ilegal

El tratamiento de la economía sumergida e ilegal en la medición del PIB no es uniforme. Muchos países europeos incorporan en su contabilidad ciertos aspectos de la actividad desarrollada en mercados ilegales. En concreto, incluyen el tráfico de drogas entre los subsectores del comercio, el cultivo de marihuana entre los agrícolas, la producción de metanfetamina entre los químicos y la prostitución entre los servicios personales.

En Estados Unidos, estas actividades no se incluyen en el PIB en general. Sin embargo, según estimaciones de investigadores del Bureau of Economic Analysis (BEA) de Estados Unidos, el valor de las actividades ilegales (que incluyen el robo a empresas, el consumo de drogas, la prostitución y el juego) equivalió a un 1,67 % del PIB nominal en 2017.


  
    Pregunta 3.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre la medición del PIB y elige los que sean correctos.

    
      	El PIB no incluye ninguna forma de actividades no mercantiles.

      	El valor de las actividades no mercantiles, como la producción en el hogar y el trabajo voluntario, suele ser pequeño en comparación con el PIB.

      	En la contabilidad del PIB, las variaciones de la calidad de los productos o servicios se computan como variaciones de cantidad.

      	La economía sumergida e ilegal no se incluye en el PIB porque es difícil de cuantificar.

    

    
      	El PIB incluye actividades no mercantiles, como el gasto llevado a cabo por el Estado en los colegios, pero no otras, como la producción de los hogares, por la dificultad de estimar su valor de mercado.

      	El valor de las actividades no mercantiles es considerable cuando se expresa como un porcentaje del PIB: en Reino Unido, se calculó que el valor del trabajo sin remunerar llevado a cabo en servicios en el hogar equivalió a un 63 % del PIB en 2016.

      	Las mejoras en la calidad de los productos se consideran como variaciones de cantidad (y no como variaciones de precios), porque ha aumentado su valor real para el consumidor.

      	Es posible hacer una estimación del valor monetario de las actividades ilegales e incorporarlo a la contabilidad nacional, como se hace en muchos países europeos.

    

  




  
    	
      Office for National Statistics. 2018. Household satellite account, UK: 2015 and 2016. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.5 Crecimiento y fluctuaciones


​​​En las dos últimas décadas, ha habido dos depresiones de la economía especialmente graves, una motivada por la crisis financiera mundial y la otra por la pandemia de la COVID-19. Sin embargo, las oscilaciones de la actividad económica son circunstancias típicas de las economías capitalistas. Incluso en el caso de los países en los que el PIB per cápita viene aumentando durante los dos últimos siglos, como muestran los gráficos del palo de hockey de la sección 1.2 de La economía 2.0: microeconomía, este proceso suele presentar altibajos.

Para evaluar cómo cambia el PIB de un periodo a otro, calculamos su tasa de crecimiento, es decir, el porcentaje de variación. Por ejemplo:

\[\begin{align*} 
\text{Crecimiento anual del PIB real en 2023 } &= \text{ \% de variación del PIB real} \\ 
&= \frac{\text{PIB}_{2023} - \text{PIB}_{2022}}{\text{PIB}_{2022}} \times 100 
\end{align*}\]

​​El panel superior de la figura 3.8a muestra el PIB real de Reino Unido y Japón entre 1875 y 2023. Como queremos centrarnos en el tamaño de la economía y en su variación de un año a otro, examinamos el PIB total, y no el PIB per cápita. En ambos países, el PIB real aumentó enormemente a lo largo de 140 años: en promedio, las tasas de crecimiento son positivas. Pero también hubo periodos de caída, en los que las tasas de crecimiento fueron negativas, en especial después de la Segunda Guerra Mundial y durante la pandemia de la COVID-19.




                [image: Hay 4 gráficos de líneas, que muestran el PIB real de Reino Unido y Japón con escala lineal y escala logarítmica. En el gráfico de líneas de arriba a la izquierda, el eje horizontal muestra años, entre 1875 y 2025, mientras que el eje vertical muestra el PIB real de Reino Unido medido por el coste de los factores en miles de millones de libras esterlinas, desde 0 hasta 2000. La línea, que representa el PIB de Reino Unido y sube desde 100 en 1875 hasta unos 1800 en 2024, tiene una tendencia en general ascendente a pesar de algunas leves fluctuaciones. Tiene una forma convexa. En el gráfico de líneas de abajo a la izquierda, el eje horizontal muestra años, entre 1875 y 2025, mientras que el eje vertical muestra el PIB real de Reino Unido con una escala logarítmica, desde 100 hasta 1600. La línea que dibuja el PIB de Reino Unido con una escala logarítmica es relativamente lineal y aumenta desde 100 en 1875 hasta 1600 en 2024. En el gráfico de líneas de arriba a la derecha, el eje horizontal muestra años, entre 1875 y 2025, mientras que el eje vertical muestra el PIB real de Japón medido por el coste de los factores en billones de yenes, desde 0 hasta 240. La línea del PIB de Japón plasma una tendencia creciente en general, comenzando un poco por encima de cero en la década de 1880 y subiendo hasta aproximadamente 240 en 2024. El avance se mantiene constante en los años iniciales y luego se acelera marcadamente desde 1950. A partir de 1995 en adelante, la tasa de crecimiento se desacelera, lo que indica un aumento más gradual. En el gráfico de líneas de abajo a la derecha, el eje horizontal muestra años, entre 1875 y 2025, mientras que el eje vertical muestra el PIB real de Japón con una escala logarítmica, desde 2 hasta 256. La línea que dibuja el PIB de Japón con una escala logarítmica es relativamente lineal y aumenta desde 3 en la década de 1880 hasta 256 en 2024, con una notable caída en la década de 1940.]



Figura 3.8a 
PIB real de Reino Unido y Japón, usando una escala lineal (arriba) y logarítmica (abajo).






Ryland Thomas y Nicholas Dimsdale. 2017. «A Millennium of Macroeconomic Data». Bank of England OBRA dataset; UK Office for National Statistics. 2024. Gross Domestic Product; Fukao, K., Makino, T., y Settsu, T. 2021. Human capital and economic growth in Japan: 1885–2015. Journal of Economic Surveys, 35(3), 710-740; OCDE. 2023. Gross domestic product, Total economy.






El panel inferior muestra otra forma de presentar los mismos datos, pero facilitando la comparación de las tasas de crecimiento en varios periodos. En el eje vertical usamos una escala logarítmica, por lo que la separación entre una línea horizontal y la siguiente mantiene una relación constante entre los respectivos valores, en este ejemplo, la duplicación del PIB. Dicho de otro modo, de un escalón del gráfico al siguiente se refleja un incremento porcentual constante (del 100 % en este caso). El efecto de la escala logarítmica es que la pendiente del gráfico en cada punto es igual a la tasa de crecimiento. Por ejemplo, en 1875 el PIB de Reino Unido fue de aproximadamente 100 000 millones de libras esterlinas. Supón que posteriormente hubiera aumentado con una tasa constante y se hubiera duplicado cada 35 años: 200 000 millones en 1910, 400 000 millones en 1945, etc. Si representáramos esos puntos en el gráfico, se verían como una línea recta. Para 2015 el PIB habría llegado a 1 600 000 millones de libras esterlinas.

Lo que en realidad pasó en Reino Unido no se aleja mucho de esa hipótesis que hemos planteado. Pasando por alto las fluctuaciones a corto plazo, el PIB se ve como una línea más o menos recta en el gráfico con escala logarítmica. La tasa de crecimiento anual media a lo largo de todo el periodo fue de un 2,02 %. Si el PIB hubiera aumentado a una tasa constante del 2,02 %, se habría incrementado un 100 % cada 35 años. Poniendo más atención, sin embargo, se observa que la línea está más inclinada en mitad del periodo; la tasa de crecimiento anual fue, en promedio, más alta a mediados del siglo xx que antes de la Primera Guerra Mundial o después del cambio de milenio. Estas variaciones de la tasa de crecimiento son mucho más pronunciadas en el caso de Japón, cuyo gráfico logarítmico dista mucho de ser una línea recta. El PIB aumentó con mucha rapidez (línea muy inclinada) en los 25 años que siguieron a la Segunda Guerra Mundial, con una tasa de crecimiento anual que promedió un 8,99 %, pero después de 1990 la media ha sido de solo un 0,51 %.


  La regla del 70 en las tasas de crecimiento

  
  ​​Es difícil hacer mentalmente el cálculo de tasas de crecimiento compuestas, pero existe una socorrida regla empírica que resulta útil para una situación en particular. Si la economía crece con una tasa constante, el número de años que tardará el PIB real en duplicarse es aproximadamente 70 dividido entre la tasa de crecimiento anual:

\[\text{número de años en que se duplica el PIB real} = \frac{70}{\text{tasa de crecimiento anual porcentual}}\]
  Por esta razón, esta aproximación se conoce como la «regla del 70». La utilidad de la regla del 70 se pone relieve cuando trabajamos con tasas de crecimiento a lo largo de periodos extensos, en las que el denominador es la tasa de crecimiento anual compuesto.

  Ejemplo: si la tasa de crecimiento anual compuesto es un 2 %, el PIB tardaría aproximadamente 70/2 = 35 años en duplicarse.

  Si el PIB real crece más lentamente, con una tasa del 1 %, se duplicaría al cabo de unos 70/1 = 70 años.



Al representar el PIB como en la figura 3.8a, se observan las tendencias en periodos largos, pero para centrarse en variaciones a corto plazo resulta más práctico dibujar las tasas de crecimiento anual del PIB (las pendientes del gráfico con escala logarítmica) en el eje vertical. La figura 3.8b revela que las tasas de crecimiento de Reino Unido cambian mucho a lo largo del ciclo económico.


  


                [image: Esta figura muestra dos gráficos de líneas, uno con el crecimiento del PIB de Reino Unido y otro con su tasa de desempleo. En el primer gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa el crecimiento del PIB en porcentaje y va de −12 a 12. Las coordenadas son (año, % de crecimiento del PIB). Una flecha señala un pico en el crecimiento del PIB cuando es positivo y figura con la etiqueta «Pico del ciclo económico»; otra flecha señala una depresión del crecimiento del PIB cuando es negativo y figura con la etiqueta «Depresión del ciclo económico». En el segundo gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de desempleo en porcentaje y va de 0 a 16. Las coordenadas son (año, % de tasa de desempleo). Una línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 1918 para señalar el final de la Primera Guerra Mundial, cuando hay un pico del ciclo económico en el 2 % de crecimiento del PIB y una tasa de desempleo baja. Otra línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 1929 para señalar el comienzo de la Gran Depresión, cuando el crecimiento del PIB baja bruscamente y el desempleo se dispara. Otra línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 2007 para señalar el comienzo de la crisis financiera mundial, cuando el crecimiento del PIB baja y el desempleo aumenta. Una última línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 2020 para señalar el comienzo de la pandemia de la COVID 19, cuando el crecimiento del PIB está en torno a un −11 % y el desempleo aumenta.]



Figura 3.8b 
Crecimiento del PIB y desempleo en Reino Unido (1875–2022).






Ryland Thomas y Nicholas Dimsdale. 2017. «A Millennium of UK Data». Bank of England OBRA dataset; UK Office for National Statistics. 2021. UK Economic Accounts time series.






  


                [image: Crecimiento del PIB y desempleo en Reino Unido: Esta figura muestra dos gráficos de líneas, uno con el crecimiento del PIB de Reino Unido y otro con su tasa de desempleo. En el primer gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa el crecimiento del PIB en porcentaje y va de −12 a 12. Las coordenadas son (año, % de crecimiento del PIB). En el segundo gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de desempleo en porcentaje y va de 0 a 16. Las coordenadas son (año, % de tasa de desempleo).]



Crecimiento del PIB y desempleo en Reino Unido



Los paneles muestran el crecimiento del PIB y la tasa de desempleo del Reino Unido durante el periodo 1875–2022.






  


                [image: Picos y depresiones: Esta figura muestra dos gráficos de líneas, uno con el crecimiento del PIB de Reino Unido y otro con su tasa de desempleo. En el primer gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa el crecimiento del PIB en porcentaje y va de −12 a 12. Las coordenadas son (año, % de crecimiento del PIB). Una flecha señala un pico en la fluctuación del crecimiento del PIB cuando es positivo y figura con la etiqueta «Pico del ciclo económico»; otra flecha señala una depresión en la fluctuación del crecimiento del PIB cuando es negativo y figura con la etiqueta «Depresión del ciclo económico». En el segundo gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de desempleo en porcentaje y va de 0 a 16. Las coordenadas son (año, % de tasa de desempleo).]



Picos y depresiones



Dentro de cada década, las fluctuaciones del crecimiento del PIB (ciclos económicos) son evidentes. Las flechas resaltan el pico y la depresión de un ciclo económico durante finales de la década de 1980 y comienzos de la de 1990.






  


                [image: La crisis financiera mundial: Esta figura muestra dos gráficos de líneas, uno con el crecimiento del PIB de Reino Unido y otro con su tasa de desempleo. En el primer gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa el crecimiento del PIB en porcentaje y va de −12 a 12. Las coordenadas son (año, % de crecimiento del PIB). Una flecha señala un pico en el crecimiento del PIB cuando es positivo y figura con la etiqueta «Pico del ciclo económico»; otra flecha señala una depresión del crecimiento del PIB cuando es negativo y figura con la etiqueta «Depresión del ciclo económico». En el segundo gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de desempleo en porcentaje y va de 0 a 16. Las coordenadas son (año, % de tasa de desempleo). Una línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 1918 para señalar el final de la Primera Guerra Mundial, cuando hay un pico del ciclo económico en el 2 % de crecimiento del PIB y una tasa de desempleo baja. Otra línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 1929 para señalar el comienzo de la Gran Depresión, cuando el crecimiento del PIB baja bruscamente y el desempleo se dispara. Otra línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 2007 para señalar el comienzo de la crisis financiera mundial, cuando el crecimiento del PIB baja y el desempleo aumenta.]



La crisis financiera mundial



En el siglo xxi, la crisis financiera de 2007–2009 siguió a un periodo en el que las fluctuaciones habían sido limitadas.






  


                [image: Depresiones y desempleo: Esta figura muestra dos gráficos de líneas, uno con el crecimiento del PIB de Reino Unido y otro con su tasa de desempleo. En el primer gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa el crecimiento del PIB en porcentaje y va de −12 a 12. Las coordenadas son (año, % de crecimiento del PIB). Una flecha señala un pico en el crecimiento del PIB cuando es positivo y figura con la etiqueta «Pico del ciclo económico»; otra flecha señala una depresión del crecimiento del PIB cuando es negativo y figura con la etiqueta «Depresión del ciclo económico». En el segundo gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de desempleo en porcentaje y va de 0 a 16. Las coordenadas son (año, % de tasa de desempleo). Una línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 1918 para señalar el final de la Primera Guerra Mundial, cuando hay un pico del ciclo económico en el 2 % de crecimiento del PIB y una tasa de desempleo baja. Otra línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 1929 para señalar el comienzo de la Gran Depresión, cuando el crecimiento del PIB baja bruscamente y el desempleo se dispara. Otra línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 2007 para señalar el comienzo de la crisis financiera mundial, cuando el crecimiento del PIB baja y el desempleo aumenta. Otra línea discontinua conecta los dos gráficos de líneas a la altura del año 1990 para señalar un periodo en el que el desempleo sigue subiendo durante cierto tiempo después de que la tasa de crecimiento empezara a elevarse.]



Depresiones y desempleo



Las depresiones en el ciclo económico se asocian con el aumento del desempleo. En el ciclo económico de principios de los años noventa, el desempleo continuó aumentando durante un tiempo después de que la tasa de crecimiento comenzara a subir de nuevo.






  


                [image: Recesión de la COVID-19: Esta figura muestra dos gráficos de líneas, uno con el crecimiento del PIB de Reino Unido y otro con su tasa de desempleo. En el primer gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa el crecimiento del PIB en porcentaje y va de −12 a 12. Las coordenadas son (año, % de crecimiento del PIB). Una flecha señala un pico en el crecimiento del PIB cuando es positivo y figura con la etiqueta «Pico del ciclo económico»; otra flecha señala una depresión del crecimiento del PIB cuando es negativo y figura con la etiqueta «Depresión del ciclo económico». En el segundo gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de desempleo en porcentaje y va de 0 a 16. Las coordenadas son (año, % de tasa de desempleo). Una línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 1918 para señalar el final de la Primera Guerra Mundial, cuando hay un pico del ciclo económico en el 2 % de crecimiento del PIB y una tasa de desempleo baja. Otra línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 1929 para señalar el comienzo de la Gran Depresión, cuando el crecimiento del PIB baja bruscamente y el desempleo se dispara. Otra línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 2007 para señalar el comienzo de la crisis financiera mundial, cuando el crecimiento del PIB baja y el desempleo aumenta. Otra línea discontinua conecta los dos gráficos de líneas a la altura del año 1990 para señalar un periodo en el que el desempleo sigue subiendo durante cierto tiempo después de que la tasa de crecimiento empezara a elevarse. Una última línea discontinua une los dos gráficos de líneas a la altura del año 2020 para señalar el comienzo de la pandemia de la COVID 19, cuando el crecimiento del PIB está en torno a un −11 % y el desempleo aumenta.]



Recesión de la COVID-19



La pandemia de la COVID-19 y las restricciones que conllevó para la actividad económica provocaron la recesión más profunda que se ha experimentado en Reino Unido en más de 50 años.








El ciclo económico


	recesión
	La Oficina Nacional de Investigación Económica (NBER) de Estados Unidos define la recesión como un periodo en el que desciende la producción. La recesión termina cuando la economía empieza a crecer otra vez. Una definición alternativa se refiere a un periodo en el que el nivel de producción se sitúa por debajo de su nivel normal aunque la economía siga creciendo. La recesión no finaliza hasta que la producción crece lo suficiente como para regresar a la normalidad. Esta última definición tiene el problema de que lo que se considera un nivel «normal» es subjetivo.
	ciclo económico, coyuntura
	Periodos alternos de crecimiento más rápido o más lento (o incluso negativo). La economía fluctúa entre la expansión y la recesión y de vuelta a la expansión.




​​Los altibajos de la serie de la figura 3.8b indican que el crecimiento económico no es un proceso uniforme. Con frecuencia oímos que las economías atraviesan un periodo de expansión o de recesión a medida que oscilan entre crecimiento positivo y negativo, pero no existe una definición estándar para estos términos. La organización estadounidense Oficina Nacional de Investigación Económica (NBER) lo define así: «Durante una recesión, por toda la economía se propaga una disminución importante de la actividad económica que puede durar desde unos pocos meses hasta más de un año». Una definición alternativa dice que una economía está en recesión durante el periodo de tiempo en que la producción está por debajo de su nivel normal. Así pues, tenemos dos definiciones de recesión:


  	Definición de NBER: la producción disminuye. La recesión termina cuando la economía empieza a crecer de nuevo.

  	Definición alternativa: la producción está por debajo de su nivel normal, aunque la economía crezca. La recesión no termina hasta que la producción ha crecido lo suficiente como para volver a la normalidad.



La segunda definición plantea un problema práctico: es una cuestión subjetiva, y a veces objeto de controversia, el determinar lo que sería una producción normal de la economía. En el modelo WS–PS de las unidades 1 y 2, hemos utilizado una definición de producción normal: el nivel de equilibrio del empleo es donde se cortan las curvas WS y PS. (Volveremos a esta cuestión en unidades posteriores, en las que «producción normal» suele definirse como la que es compatible con una inflación estable, que, en el modelo WS–PS, es el nivel de producción que se asocia con el nivel de equilibrio del empleo).


​La secuencia de un periodo de expansión a una recesión y vuelta a la expansión se conoce como ciclo económico. Como se observa en la figura 3.8b, aproximadamente dos veces cada 10 años tiene lugar una recesión entendida como crecimiento negativo. Y hay episodios menos frecuentes de fluctuaciones de la producción mucho mayores. En el siglo xx, los grandes baches coincidieron con el final de las dos guerras mundiales y con la crisis económica de la Gran Depresión. En el siglo xxi, la crisis financiera mundial (la «gran recesión» que hemos descrito en la sección 3.1) siguió a un periodo en el que las oscilaciones fueron limitadas y que se conoce como la gran moderación. Más recientemente, la pandemia de la COVID-19 se vio acompañada por una gran bajada de la producción, seguida de una rápida recuperación.

En la parte inferior de la figura 3.8b se aprecia que la tasa de desempleo varía a lo largo de todo el ciclo económico. Durante la Gran Depresión, el desempleo en Reino Unido fue más alto que nunca antes, mientras que se situó en niveles particularmente bajos durante las guerras mundiales.


  Ejercicio 3.3 Definición de recesión

  Se puede definir una recesión como el periodo en el que disminuye la producción o en el que esta está por debajo de lo normal (a veces denominado su «nivel potencial»). Para obtener más información, lee este artículo y presta atención especialmente a las figuras 5, 6 y 7.

  
    	Supón un país que viene produciendo una gran cantidad de petróleo y que de un año a otro agota sus pozos petrolíferos. El país será más pobre que antes. Según las dos definiciones anteriores, ¿está en recesión?

    	¿Saber si un país está en recesión conlleva alguna diferencia para los responsables políticos que tienen el trabajo de gestionar la economía?

  




  Ejercicio 3.4 Cómo utilizar FRED

  
  ​Si necesitas consultar datos macroeconómicos en tiempo real sobre la tasa de desempleo de Alemania o sobre el aumento de la producción en China, no tienes que aprender alemán ni chino ni tienes que bucear en sus archivos nacionales. ¡FRED lo hace por ti! La base de datos económicos de la Reserva Federal, Federal Reserve Economic Data (FRED), es una amplísima fuente de datos actualizados que gestiona el Banco de la Reserva Federal de San Luis, el cual forma parte del sistema de bancos centrales de Estados Unidos. Contiene las principales estadísticas macroeconómicas desde la década de 1960 de casi todos los países desarrollados. FRED también te permite generar gráficos personalizados y exportar datos en formato de hoja de cálculo.

  Sigue estos pasos si deseas usar FRED para encontrar datos macroeconómicos (en inglés):

  
    	Visita el sitio web de FRED.

    	Utiliza la barra de búsqueda y escribe «Real Gross Domestic Product» y el nombre de una de las grandes economías mundiales. Selecciona la serie correspondiente al PIB real (a precios constantes) de ese país. La página que se muestra aparece titulada como «Real Gross Domestic Product» para el país elegido.

    	Pulsa en el botón «Edit graph» situado en el ángulo superior derecho del gráfico.

    	Pulsa en el botón «Add line». Busca la serie anual del PIB nominal (a precios corrientes). Esta serie se denomina simplemente «Gross Domestic Product» del país elegido. Añade la serie al gráfico.

    	Puedes utilizar el botón «Edit graph» de nuevo para modificar la frecuencia de los datos, si no es anual.

  

  Para entender cómo funciona FRED, también puedes ver este breve tutorial.

  Utiliza el gráfico que has creado para responder estas preguntas:

  
    	¿Cuál es el nivel de PIB nominal este año en el país que elegiste?

    	FRED te dice que el PIB real se ajusta a un año específico, es decir, se expresa en términos de precios constantes de ese año. Observa que la serie del PIB real y la del PIB nominal se cortan en un punto. ¿Por qué sucede esto?

  

  Del gráfico que has generado en FRED, conserva solo la serie del PIB real. Para eliminar una serie de datos, utiliza la herramienta de modificación del gráfico. En el caso de la economía de Estados Unidos, FRED marca como zonas sombreadas las recesiones de acuerdo con la definición de NBER, pero no lo hace para otras economías. Para esas, supón que una recesión se define como dos trimestres consecutivos de crecimiento negativo. En la herramienta de modificación del gráfico, cambia la unidad de la serie y selecciona «Percentage change from Year Ago». Así la serie muestra la variación porcentual del PIB real.

  
    	A lo largo de los años marcados en el gráfico, ¿cuántas recesiones ha sufrido la economía que has seleccionado?

    	¿Cuáles son las dos mayores recesiones en cuanto a duración y magnitud?

  

  Ahora añade en el gráfico la tasa de desempleo trimestral de la economía seleccionada. Para ello, pulsa en «Add data series» y busca «Unemployment» y el nombre del país elegido.

  
    	¿Cómo se comporta la tasa de desempleo durante las dos recesiones principales que has identificado?

    	¿Cuál fue la tasa de desempleo durante el primer y el último trimestre de crecimiento negativo de esas dos recesiones?

    	¿A qué conclusión llegas sobre el vínculo entre una recesión y la variación en el nivel de desempleo?

  

  Nota: Para asegurarte de comprender cómo se generan estos gráficos de FRED, te recomendamos que extraigas en una hoja de cálculo los datos de la tasa de crecimiento del PIB real y la evolución de la tasa de desempleo de la economía estadounidense desde 1948 y que elabores un gráfico con ellos.




​​La volatilidad de los datos de gasto en consumo y en inversión

En macroeconomía es importante preguntarse qué provoca las fluctuaciones de la economía. Como primer paso para hallar la respuesta, podemos examinar lo que cada uno de los componentes del gasto del PIB aporta a su crecimiento y disminución.

La siguiente ecuación muestra el desglose de la contribución de cada componente del gasto al crecimiento del PIB. La contribución de cada componente al crecimiento del PIB depende tanto de la proporción del PIB que suponga ese componente como de su variación a lo largo del periodo anterior.

\[\begin{equation}
 \text{variación porcentual del PIB =} \begin{split} & \text{(variación porcentual del consumo} \ \times\\ 
 & \text{participación del consumo en el PIB)} \\ 
 & \qquad\qquad\qquad\qquad + \\ 
 & \text{(variación porcentual de la inversión} \ \times\\ 
 & \text{participación de la inversión en el PIB)} \\ 
 & \qquad\qquad\qquad\qquad + \\ 
 & \text{(variación porcentual del gasto público} \ \times\\ 
 & \text{participación del gasto público en el PIB)} \\ 
 & \qquad\qquad\qquad\qquad + \\
 & \text{(variación porcentual de las exportaciones netas} \ \times\\ 
 & \text{participación de las exportaciones netas en el PIB)} \\ \end{split} 
 \end{equation}\]
La tabla de la figura 3.9 muestra la contribución de los componentes del gasto al crecimiento del PIB de Estados Unidos en un año en particular. Los datos son de 2009, en plena recesión causada por la crisis financiera mundial. La tabla revela lo siguiente:


  	Si bien la inversión representa menos de una quinta parte del PIB de Estados Unidos, contribuyó a la contracción de la economía en mucha mayor medida que la caída del gasto en consumo.

  	El efecto de la inversión en el PIB fue más de tres veces superior al del consumo, aunque este representa aproximadamente el 70 % del PIB de Estados Unidos.

  	A diferencia del consumo y la inversión, el gasto público contribuyó positivamente al crecimiento del PIB. El gobierno de Estados Unidos tomó medidas de estímulo fiscal para sostener la economía mientras la demanda privada estaba baja.

  	Las exportaciones netas también contribuyeron positivamente al PIB, lo que indica tanto el mejor desempeño de las economías emergentes después de la crisis como el colapso de la demanda de importaciones que acompañó a la recesión.







  
    	 
    	PIB
    	Consumo
    	Inversión
    	Gasto público
    	Exportaciones netas
  


  
    	Participación en el PIB en 2009 (%)
    	100,00
    	68,00
    	17,32
    	17,02
    	-2,34
  

  
    	Contribución a la variación % del PIB real
    	-2,80
    	-1,06
    	-3,52
    	0,64
    	1,14
  






Figura 3.9 
Contribución a la variación porcentual del PIB real de Estados Unidos en 2009.






Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2015. FRED. Ten en cuenta que, en esta tabla, la inversión pública se incluye en el gasto público y no en la inversión. Naciones Unidas. GDP and its breakdown at constant 2015 prices in US Dollars. Consultado el 10 de octubre de 2023.






En las figuras 3.10a y 3.10b, se muestra que la inversión es mucho más volátil que el consumo en dos países ricos (Estados Unidos y Reino Unido) y dos de renta intermedia (México y Sudáfrica). Los picos y los baches de la serie roja, que ilustra la evolución de la inversión, son mayores que los de la serie verde, que representa el consumo. De ahí se deduce que el comportamiento de la inversión es importante para explicar por qué las economías experimentan auges y descalabros.

El examen en detalle de los gráficos de los países ricos también revela que el consumo es menos volátil que el PIB. Los picos y los baches de la línea negra del PIB son más acentuados que los de la línea verde correspondiente al consumo. Esta circunstancia resulta menos evidente en los países de renta intermedia, tal vez porque en ellos los hogares tienen menos capacidad de endeudamiento con el fin de mantener el consumo para hacer frente a las sacudidas en sus ingresos.




                [image: Esta figura contiene dos gráficos de líneas, uno para Reino Unido y otro para Estados Unidos, en los que se plasman la tasa de crecimiento del PIB, el consumo privado y la inversión bruta a lo largo del tiempo. El primer panel muestra los datos de Reino Unido. El eje horizontal muestra el año, en un intervalo que va de 1955 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de crecimiento porcentual de las tres variables, que va de −20 a 20. La inversión bruta es la variable más volátil: empieza con una tasa de crecimiento alta del 15 % en 1956, desciende hasta el entorno del 2 % en 1960, continúa con altibajos hasta tener descensos pronunciados en torno a −15 % en 2010 y −10 % en 2020, y termina en torno a un 10 % en 2022. El consumo privado y el PIB siguen un patrón parecido al de la inversión bruta, si bien con movimientos menos volátiles. El consumo privado y la tasa de crecimiento del PIB se mantienen relativamente estables desde 1990 hasta 2009 y desde 2010 hasta 2019. En 2020, tanto el consumo privado como el PIB se hunden casi tanto como la inversión bruta, hasta el entorno de un −10 %, y se recuperan hasta superar el 5 % en 2022. El segundo panel muestra los datos de Estados Unidos. El eje horizontal muestra el año, en un intervalo que va de 1955 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de crecimiento porcentual de las tres variables, que va de −20 a 20. La inversión bruta también es la variable más volátil en el caso de Estados Unidos: empieza con una tasa de crecimiento en torno al 0 % en 1956, se incrementa por encima del 10 % en 1960, continúa con altibajos hasta un pico del 15 % en 1985 y un mínimo por debajo del −10 % en 2010. En 2022, la tasa de crecimiento de la inversión bruta está en torno al 0 %. Como en el caso de Reino Unido, las tasas de crecimiento del consumo privado y del PIB de Estados Unidos siguen un patrón similar al de la inversión bruta, pero con menos volatilidad. Las dos se mantienen relativamente estables desde 1990 hasta 2000 y desde 2010 hasta 2019. En 2020, tanto el consumo privado como el PIB se hunden por debajo del 0 % y se recuperan en 2022 hasta alrededor de un 5 %, antes de descender de nuevo.]



Figura 3.10a 
Tasa de crecimiento del consumo, la inversión y el PIB en Reino Unido y Estados Unidos, porcentaje anual (1956–2022).
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Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2023. FRED.









                [image: Esta figura contiene dos gráficos de líneas, uno para México y otro para Sudáfrica, en los que se plasman la tasa de crecimiento del PIB, el consumo privado y la inversión bruta a lo largo del tiempo. El primer panel muestra los datos de México. El eje horizontal muestra el año, en un intervalo que va de 1960 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de crecimiento porcentual de las tres variables, que va de −30 a 60. La tasa de crecimiento de la inversión bruta es la más volátil: empieza en torno al 0 % en 1961 y alcanza un pico por encima del 50 % en 1965, continúa con un patrón volátil de altibajos, llega a su mínimo por debajo de −30 % en 1995 y termina en 2022 en torno a un 10 %. El consumo privado presenta grandes fluctuaciones entre 1960 y 1965, empieza en torno al 5 % en 1961, baja hasta casi el −30 % y luego sube hasta alrededor del 40 % en 1965. A continuación el consumo privado se estabiliza moderadamente, fluctuando solo entre un −10 % y un 10 % en las décadas restantes, para terminar por encima de un 5 % en 2022. El PIB es la menos volátil de las tres variables mostradas de México; la mayor parte de las oscilaciones se dan entre un 10 % y un −10 % en todo el periodo, replicando los movimientos de la inversión bruta y el consumo privado. El segundo panel muestra los datos de Sudáfrica. El eje horizontal muestra el año, en un intervalo que va de 1960 a 2025, mientras que el eje vertical representa la tasa de crecimiento porcentual de las variables, que va de −20 a 20. La tasa de crecimiento de la inversión bruta es la más volátil de las tres variables. Empieza en torno al 0 % en 1961 y alcanza un máximo del 20 % antes de volver a bajar al 0 % en 1965. En 1985, la tasa de crecimiento de la inversión bruta llega a su mínimo en casi −20 %, continúa su oscilación con altibajos y alcanza otro mínimo de casi −15 % en 2020, antes de recuperarse a alrededor del 5 % en 2022. El consumo privado y el PIB de Sudáfrica tienen tasas de crecimiento mucho menos volátiles que la inversión bruta, pero siguen una trayectoria parecida.]



Figura 3.10b 
Tasa de crecimiento del consumo, la inversión y el PIB en México y Sudáfrica, porcentaje anual (1961–2022).





            
                    
                        
                                Accede a estos datos en
                        
                            

                        
                                Accede a estos datos en
                        
                    

        


OCDE. 2023. OCDE Statistics; Banco Mundial. 2023. World Development Indicators.






¿Por qué la inversión es más volátil que el consumo? Los modelos de la sección 3.10 a la sección 3.12 ayudan a explicarlo. Pero, antes de nada, vamos a desarrollar un modelo para estudiar cómo se propaga una explosión (o una contracción) de la inversión por el flujo circular de los ingresos. Se trata del modelo multiplicador.


  
    Pregunta 3.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre el crecimiento y las fluctuaciones de la economía y elige los que sean correctos.

    
      	El crecimiento económico sigue un proceso uniforme.

      	Si la economía crece, pero el nivel de la producción se encuentra por debajo de su nivel normal, se considerará una recesión según la definición de NBER.

      	El crecimiento del PIB y la tasa de desempleo tienden a seguir una correlación negativa.

      	En los países con rentas altas, el ciclo económico se mueve principalmente por las variaciones de la inversión, más que por las variaciones del consumo.

    

    
      	Incluso en países en los que el PIB ha tenido una tendencia ascendente durante los dos últimos siglos, de un año a otro el crecimiento económico fluctúa, por lo que no sigue un proceso uniforme.

      	Según la definición de NBER, una recesión termina cuando la economía empieza a crecer de nuevo. De acuerdo con la definición alternativa, la producción que se sitúa por debajo del nivel normal se consideraría una recesión aunque la economía crezca.

      	La figura 3.8b muestra que, durante los periodos de elevado crecimiento del PIB, la tasa de desempleo tiende a ser baja, mientras que las depresiones en el ciclo económico se asocian con el aumento del desempleo.

      	La figura 3.10a muestra que, en el caso de Reino Unido y Estados Unidos, la inversión es más volátil que el consumo. El consumo tiende a mantenerse sin grandes altibajos en los países con rentas altas.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.6 Introducción al modelo multiplicador


​En la sección anterior hemos mostrado que el nivel de la producción económica fluctúa con el tiempo; en esta, presentamos un modelo que ayuda a explicar esas fluctuaciones.

La actividad económica conlleva interacciones entre personas que se relacionan en muchos mercados diferentes. Cuando alguien percibe unos ingresos, puede ahorrar una parte de ellos, pero lo que decida gastar irá destinado a bienes y servicios producidos por otras personas. En el modelo del flujo circular, su gasto representa la demanda de los bienes y servicios de las empresas, las cuales pagan a otras personas para que los produzcan y los vendan. Los propietarios de las empresas y sus empleados reciben unos ingresos y, a su vez, gastan una parte de ellos, lo que genera demanda de bienes y servicios producidos por otras empresas. Como los actores económicos se relacionan de esta manera, el efecto directo de un choque de demanda —una variación en las decisiones de gasto— se amplifica y extiende por toda la economía a través de otros efectos indirectos en el gasto, el empleo y la producción y se cuantifica en las variaciones del PIB.


	proceso multiplicador
	Mecanismo mediante el cual se amplifica el efecto directo de un aumento (o descenso) del gasto agregado a través de efectos indirectos que incrementan (o reducen) la producción agregada. Véase también: modelo multiplicador.
	lado de la oferta
	El lado de la oferta de una economía consiste en las actividades que generan la producción de esa economía, incluyendo los mercados del trabajo y el capital. En un modelo microeconómico del mercado para un bien particular se refiere a las decisiones que toman los vendedores que suministran ese bien en el mercado. Véase también: lado de la demanda.
	modelo multiplicador
	Modelo de demanda agregada que incluye el proceso multiplicador. Véase también: proceso multiplicador.
	lado de la demanda
	El lado de la demanda de una economía alude al gasto en los bienes y servicios que produce, el cual consiste en el consumo, la inversión, las compras públicas y las compras por parte de extranjeros. En un modelo microeconómico del mercado para un bien particular, se refiere a las decisiones que toman los compradores en relación con ese bien. Véase también: lado de la oferta.




​Como cabe esperar, durante las fases de expansión del ciclo económico hay empleo para más personas. Es posible que algún miembro de la familia consiga un trabajo o un aumento de la jornada. En el hogar se podrán comprar más bienes y servicios, por ejemplo, una lavadora nueva o más comidas en restaurantes. Se incrementa la demanda de bienes, y las empresas aumentan sus plantillas aún más para producir más bienes y servicios: la producción sube. Los ingresos totales, en forma de salarios o beneficios, de los proveedores de esos bienes y servicios se incrementarán, y así sucesivamente. Durante las crisis, tiene lugar un proceso parecido pero de signo inverso, con despidos y recortes en las horas de trabajo. Se trata del proceso multiplicador.


​​​En las unidades 1 y 2 hemos estudiado un modelo del lado de la oferta. El modelo multiplicador es un modelo del lado de la demanda que demuestra la manera en que las decisiones de gasto generan demanda de bienes y servicios y, en consecuencia, determinan los niveles de empleo y producción. En la unidad 4, integraremos los modelos del lado de la oferta y del lado de la demanda para explicar el modo en el que se transmiten las sacudidas y así se generan ciclos económicos caracterizados por las fluctuaciones en la producción, el empleo y la inflación.


  Al decir «suponemos» o «damos por supuesto» en el contexto de un modelo, llamamos la atención sobre condiciones o premisas establecidas en el modelo que tienen importancia de cara a las conclusiones que pueden extraerse. Para obtener más información sobre los modelos económicos, lee la sección 2.8 del volumen de microeconomía.



En el modelo multiplicador, damos por supuesto que las empresas reaccionan a las variaciones de la demanda ajustando su producción y no sus precios.


	utilización de la capacidad
	Una empresa, un sector industrial o toda una economía utilizan al máximo su capacidad cuando producen todas las existencias que permiten sus bienes de capital y sus conocimientos en el momento actual. Si la producción es inferior a ese nivel, se dice que están «por debajo de la utilización de la capacidad» o que «tienen un nivel bajo de utilización de la capacidad».




​Eso se traduce en que para nuestro modelo es importante un segundo supuesto o premisa: las empresas estarán dispuestas a suministrar la cantidad de bienes que estén demandando las personas que hacen compras en la economía. Cuando hay un aumento de la demanda, las empresas incrementan su producción para atender esa demanda adicional sin cambiar el precio. Si baja la demanda, recortan la producción. Por lo tanto, partimos de la base de que las empresas no funcionan con una utilización de la capacidad al máximo.

Simplificación del modelo

En la sección 3.3 hemos mostrado que, al medir el PIB como gasto, los componentes eran el consumo, la inversión fija, las variaciones de los inventarios, el gasto público y las exportaciones netas (\(\text{PIB} \equiv C + I + II + G + X − M\)). Para centrarnos en los mecanismos del modelo, vamos a empezar con un caso restringido que excluye el gasto público y el comercio exterior.

Así pues, la identidad del PIB en este momento se reduce simplemente a:

\[Y \equiv C + I + II\]
donde usamos el símbolo, \(Y\), para denotar la producción agregada (renta o ingresos) en nuestro modelo, pero en este mundo restringido eso sería idéntico al PIB, por lo que volvemos a utilizar el signo de identidad, \(≡\).

Demanda agregada


	demanda agregada
	Total de los elementos que conforman el gasto previsto en la economía: DA = \(C + I + G + X – M\). Se corresponde con la cantidad total demandada de (o el gasto previsto en) bienes y servicios producidos dentro de una economía. Véase también: consumo, inversión, gasto público, exportaciones, importaciones.




​En general, la demanda agregada (DA) es la demanda total, con origen en los hogares, las empresas, el Estado y otros países, de los bienes y servicios que produce el país. En nuestro modelo restringido, que deja de lado el gasto público y el comercio con otras economías, la demanda agregada es la cantidad total que los hogares y las empresas desean gastar en producción, es decir, su previsión de gasto.


  El papel que las variaciones no previstas de los inventarios juegan en el modelo se explica más adelante.



Para aclarar la diferencia existente entre el gasto previsto y no previsto, damos por supuesto que todas las variaciones de los inventarios, \(II\), son imprevistas. En consecuencia, \(II\) no forma parte de la demanda agregada.

En nuestro modelo restringido sin sector público ni comercio, la demanda agregada es simplemente la suma del consumo, \(C\), y la inversión fija prevista, \(I\).

\[\text{DA}= C + I\]

​​Por lo tanto, si, como se ha explicado antes, deseamos construir un modelo del lado de la demanda en el que la demanda agregada determine la producción que ofrecen las empresas, solo necesitamos un modelo con esos dos componentes.

Consumo

En el consumo se incluyen los bienes y servicios que adquieren los hogares. Suponemos que su gasto en consumo tiene dos partes:


	consumo autónomo
	En un modelo de demanda de consumo, el consumo autónomo se corresponde con el gasto de consumo planeado que no depende de otras variables (como los ingresos o el tipo de interés).




  	Una cantidad fija: cuánto gastará la gente, con independencia de sus ingresos. Esta cantidad fija, también denominada consumo autónomo, se representa como \(c_0\) en el eje vertical de la figura 3.11.

  	Una cantidad variable: depende de los ingresos actuales y, en la figura 3.11, se representa como una línea roja con pendiente positiva.





	​función de consumo (agregado)
	Relación que revela que el gasto en consumo del conjunto de una economía depende de otras variables. Por ejemplo, en el modelo multiplicador, el consumo agregado depende de la renta disponible y del consumo autónomo actuales. Véase también: renta disponible, consumo autónomo.
	propensión marginal al consumo (PMC)
	La variación del consumo cuando la renta disponible cambia en una unidad.



Así que podemos expresar el gasto en consumo como una función de los ingresos, a la cual llamamos función de consumo (agregado):

\[\begin{align}
\text{consumo agregado} &= \text{consumo autónomo} \\ 
&+ \text{consumo que depende de los ingresos} \\ 
\\ C &= c_0 + c_1Y 
\end{align}\]

​El término \(c_1\) representa el efecto que una unidad adicional de ingresos tiene sobre el consumo y lo denominamos propensión marginal al consumo (PMC). En la figura 3.11, mostramos los ingresos en el eje horizontal y el consumo agregado en el vertical, ambos expresados en miles de millones de euros. La pendiente de la línea del consumo es igual a la propensión marginal al consumo. Si la línea del consumo está más inclinada, implica una mayor respuesta del consumo a la variación de los ingresos. En caso de estar más plana, el consumo no varía mucho cuando lo hacen los ingresos. Suponemos que la propensión marginal al consumo es positiva, pero menor que la unidad. Esto se traduce en que solo se consume una parte del incremento de los ingresos; el resto se ahorra.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos), Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra el gasto agregado en consumo en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Consumo). El punto (0, c_0) donde c_0 está por encima de 0 en el eje vertical está etiquetado como Consumo autónomo, c_0. Hay una línea recta con pendiente positiva que parte de (0, c_0) y representa la función de consumo ( C ) = c_0 + c_1Y. Hay dos líneas discontinuas que forman un triángulo rectángulo con la función de consumo, que tiene una longitud horizontal de 10 y una longitud vertical de 6, etiquetado como «Pendiente de la función de consumo = 0,6 = propensión marginal al consumo = c_1».]



Figura 3.11 
Función de consumo agregado.






  


                [image: Consumo autónomo: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra el gasto agregado en consumo en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Consumo). Hay una marca en el eje vertical en un punto situado por encima de 0 y etiquetado como Consumo autónomo, c_0.]



Consumo autónomo



Esta es la cantidad fija que gastarán los hogares y que no depende de su nivel actual de ingresos.






  


                [image: Consumo que depende de los ingresos: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra el gasto agregado en consumo en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Consumo). Hay un punto en el eje vertical situado por encima de 0 y etiquetado como Consumo autónomo, c_0. Partiendo de (0, c_0), hay una línea recta con pendiente positiva que representa la función de consumo ( C ) = c_0 + c_1Y.]



Consumo que depende de los ingresos



La línea con pendiente positiva denota la parte del consumo que depende de los ingresos actuales (y, por lo tanto, de la producción actual).






  


                [image: Propensión marginal al consumo: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos), Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra el gasto agregado en consumo en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Consumo). El punto (0, c_0) donde c_0 está por encima de 0 en el eje vertical está etiquetado como Consumo autónomo, c_0. Hay una línea recta con pendiente positiva que parte de (0, c_0) y representa la función de consumo ( C ) = c_0 + c_1Y. Hay dos líneas discontinuas que forman un triángulo rectángulo con la función de consumo, que tiene una longitud horizontal de 10 y una longitud vertical de 6, etiquetado como «Pendiente de la función de consumo = 0,6 = propensión marginal al consumo = c_1».]



Propensión marginal al consumo



La pendiente de la línea del consumo es igual a la propensión marginal al consumo. La figura presenta una función de consumo con una PMC de 0,6.








La función de consumo agregado desempeña un papel relevante en el modelo multiplicador. En nuestra versión del modelo, utilizaremos la función de consumo ilustrada en la figura 3.11, en la que la propensión marginal al consumo, \(c_1\), es igual a 0,6. Esto significa que cada euro adicional de ingresos aumenta el consumo en \(\text{0,6} \times \text{1 € = 60} \text { céntimos}\).

Cabe la posibilidad de que el valor que suponemos de 0,6 para el consumo agregado oculte grandes variaciones en el comportamiento de los hogares. Por ejemplo, en hogares con bajos niveles de riqueza, los datos indican que el consumo se mantiene muy próximo a los ingresos. La propensión marginal al consumo de ese grupo podría estar cerca de 0,8 o ser una cifra mayor aún. Sin embargo, en hogares ricos, es probable que la propensión marginal al consumo esté mucho más próxima a cero. Por ahora, puedes considerar la propensión marginal como un valor promedio de todos los hogares de la economía.

El término \(c_0\) de la función de consumo agregado refleja la influencia de las demás variables que afectan al consumo pero que no están relacionadas con los ingresos actuales. En el sentido literal, sería lo que consume una persona que carece de ingresos, pero esa no es la mejor manera de entenderlo. Se trata del consumo que no depende de los ingresos y, por esta razón, lo llamamos consumo autónomo.

El comportamiento del consumo se explora en profundidad en las secciones 3.10 y 3.11, donde analizaremos con más detalle los factores que determinan el consumo autónomo.

Inversión


	exógeno
	En economía, este término significa ‘generado fuera del modelo’. En un modelo económico, una variable es exógena si su valor viene fijado por quien crea el modelo, en lugar de estar determinado por el funcionamiento del modelo en sí. Véase también: endógeno.




​​En el modelo que no tiene en cuenta al Estado, la inversión \((I)\) es el gasto llevado a cabo por las empresas en nuevos equipos y en nuevos edificios comerciales, así como el gasto en estructuras residenciales (la construcción de vivienda nueva). A diferencia del consumo, suponemos que la inversión fija no depende del nivel de la producción. En secciones posteriores, nos detendremos con más detalle en los factores que influyen en la inversión, pero por ahora simplemente consideramos el valor de la inversión como algo exógeno, es decir, como un dato que viene dado, sin que se vea afectado por otras variables presentes en el modelo.


​Función de demanda agregada

Ahora podemos especificar la función de demanda agregada, que en este contexto en concreto explica cómo se relaciona la demanda agregada con el nivel de la producción, \(Y\). En nuestro modelo restringido, con la función de consumo que hemos supuesto, se convierte en:

\[\begin{align}
\text{demanda agregada} &= \text{consumo} + \text{inversión}\\ 
\text{DA} &= C + I \\ 
&= c_0 + c_1Y + I 
\end{align}\]

	demanda autónoma
	En un modelo de demanda de bienes y servicios, la demanda autónoma es el gasto planeado que no depende de otras variables del modelo (como los ingresos o el tipo de interés).




​​Para representar la función de demanda agregada, sumamos la inversión, \(I\), a la línea de consumo mostrada en la línea de la figura 3.11. Como la inversión es independiente del nivel de la producción, la única consecuencia es un desplazamiento en paralelo hacia arriba. Más adelante en esta unidad, tendremos en cuenta los factores que determinan la inversión, pero en estos momentos nos limitamos a suponer que no es una función de la producción. A este respecto, la inversión es parecida al consumo autónomo y nos referimos a \(c_0+I\) como demanda autónoma.

La figura 3.12 muestra que la línea de la demanda agregada tiene una ordenada en el origen de \(c_0 + I\) y una pendiente de \(c_1\).


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical y aparece etiquetado como Consumo autónomo e inversión, c_0 + I. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con pendiente positiva que representa la función de demanda agregada y está etiquetada como «Demanda agregada = c_0 + c_1Y + I».]



Figura 3.12 
Función de la demanda agregada.






  


                [image: Ejes: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada).]



Ejes



La cantidad de producción que genera la economía se muestra en el eje horizontal, mientras que la demanda de producción se plasma en el eje vertical. Todo está medido en términos reales porque nuestro interés está en la manera en que las variaciones de la demanda agregada se reflejan en la producción y el empleo.






  


                [image: Consumo: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). El punto (0, c_0) está por encima de 0 en el eje vertical y aparece etiquetado como «Consumo autónomo, c_0». Partiendo del punto (0, c_0), hay una línea recta con pendiente positiva que representa la función de consumo y está etiquetada como «C = c_0 + c_1Y».]



Consumo



El primer componente de la demanda agregada es el consumo, que está representado por la línea de consumo ya añadida en la figura 3.11.






  


                [image: Inversión: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). El punto (0, c_0) está por encima de 0 en el eje vertical y aparece etiquetado como «Consumo autónomo, c_0». Partiendo del punto (0, c_0), hay una línea recta con pendiente positiva que representa la función de consumo y aparece etiquetada como «C = c_0 + c_1Y». Por encima del punto (0, c_0), hay otro punto en el eje vertical en (0, c_0 + I) etiquetado como «Consumo autónomo e inversión, c_0 + I». Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay otra línea recta con pendiente positiva por encima y en paralelo a la función de consumo, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «Demanda agregada = c_0 + c_1Y + I».]



Inversión



La suma de la inversión y el consumo simplemente da lugar a un desplazamiento ascendente en paralelo de la línea de demanda agregada.






  


                [image: Función de la demanda agregada: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical y aparece etiquetado como Consumo autónomo e inversión, c_0 + I. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con pendiente positiva que representa la función de demanda agregada y está etiquetada como «Demanda agregada = c_0 + c_1Y + I».]



Función de la demanda agregada



La función de la demanda agregada demuestra que la demanda agregada varía con la producción y los ingresos.









​Equilibrio en el mercado de bienes: Y = DA

El segundo elemento del modelo multiplicador es una línea de 45 grados que se muestra en el diagrama, con la producción, \(Y\), en el eje horizontal y la demanda agregada, DA, en el vertical. Esa línea parte del origen con sentido ascendente y con un ángulo de 45 grados. En cualquier gráfico, la línea de 45 grados muestra todos los puntos en los que la distancia horizontal es igual a la distancia vertical.

Por lo tanto, en el modelo multiplicador la línea de 45 grados muestra todos los puntos del diagrama en los que la producción agregada, \(Y\), (toda la producción de bienes y servicios de la economía) es igual a la demanda agregada de bienes y servicios de la economía, DA.


  Pieza clave

  Si deseas una introducción al equilibrio y los choques exógenos de los modelos económicos, lee la sección 2.8 del volumen de microeconomía⁠.




	choque exógeno, shock exógeno
	Un choque exógeno (por ejemplo, un choque de demanda o un choque de oferta) es un cambio en una o más de las variables exógenas de un modelo, es decir, aquellas variables que en otras circunstancias se habrían mantenido constantes por parte de quien ha creado el modelo.




​​Cuando la demanda agregada de producción es igual a la cantidad que se está produciendo, la economía se encuentra en equilibrio. La economía seguirá en ese nivel a menos que cambie algo exógeno. Con variación exógena o choque exógeno, nos referimos a un cambio en algo que se determina fuera del modelo; por ejemplo, vamos a hallar el equilibrio cuando el valor de la propensión marginal al consumo (PMC) está definido en 0,6, pero una variación de la PMC alteraría el equilibrio.


	equilibrio del mercado de bienes
	Un mercado de bienes se encuentra en equilibrio cuando la oferta de bienes es igual a la demanda. En el modelo multiplicador, la demanda agregada de bienes y servicios, DA, depende de la renta, Y, y la renta es igual a la producción que ofrecen las empresas. El equilibrio del mercado de bienes se sitúa en aquel valor de Y en el que la demanda agregada es igual a la producción: DA = \(Y\).




​​Así pues, la línea de 45 grados contiene todos los puntos en los que la economía se halla en equilibrio. Como en este diagrama nos hemos centrado en los mercados de bienes y servicios y no en el mercado de trabajo, hablamos de equilibrio del mercado de bienes:

\[\begin{align} 
\text{producción} &= \text{demanda agregada de bienes producidos en la economía nacional} \\ 
Y &= \text{DA} 
\end{align}\]
La figura 3.13 muestra la línea de 45 grados. En cualquier punto de esta línea, \(Y =\text{DA}\) y el mercado de bienes está en equilibrio.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Hay líneas discontinuas horizontales y verticales que unen el eje vertical y el eje horizontal respectivamente con la línea de 45 grados; en cualquier punto dado, la longitud de las líneas discontinuas horizontales y verticales es la misma.]



Figura 3.13 
Equilibrio del mercado de bienes: la línea de 45 grados.






  


                [image: Línea de 45 grados: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «En una línea de 45 grados: Y = DA».]



Línea de 45 grados



La línea de 45 grados que parte del origen del gráfico muestra todas las combinaciones en las que la producción es igual a la demanda agregada.






  


                [image: Equilibrios en el mercado de bienes: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Hay líneas discontinuas horizontales y verticales que unen el eje vertical y el eje horizontal respectivamente con la línea de 45 grados; en cualquier punto dado, la longitud de las líneas discontinuas horizontales y verticales es la misma.]



Equilibrios en el mercado de bienes



En cualquier punto de la línea de 45 grados, la distancia respecto al eje vertical es igual a la distancia respecto al eje horizontal, de tal forma que \(Y =\text{DA}\). Cualquiera de esos puntos representaría un equilibrio en el mercado de bienes. En un punto de equilibrio, la economía seguirá produciendo con ese nivel de \(Y\) a menos que algo cambie en el comportamiento del gasto.









​Determinación del nivel de producción en equilibrio

Sabemos que la línea de 45 grados muestra todos los puntos en los que la economía se encontraría en un equilibrio del mercado de bienes, con \(Y=\text{DA}\). Pero también sabemos que la demanda agregada depende de los ingresos, \(Y\). Dibujando la línea de 45 grados y la función de la demanda agregada en el mismo gráfico, podemos averiguar el nivel de producción que hay en el punto en que se corten. En ese punto, la economía estará en equilibrio.

Si el nivel de la producción en equilibrio es bajo, la economía tendrá un desempleo elevado. Una producción elevada en equilibrio implicará un desempleo bajo.

Sigue los pasos de la figura 3.14 para entender cómo funciona todo esto. Presta atención al papel que juegan las variaciones imprevistas de los inventarios.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical y aparece etiquetado como «Consumo autónomo e inversión, c_0 + I». Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados que representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA = c_0 + c_1Y + I». La función de demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en un punto etiquetado como A. Hay una línea horizontal discontinua que va de A al eje vertical y una línea vertical discontinua que va de A al eje horizontal para poner de relieve las coordenadas.]



Figura 3.14 
Equilibrio del mercado de bienes: el gráfico del modelo multiplicador.






  


                [image: Línea de 45 grados: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Hay una línea horizontal discontinua que une el eje vertical con la línea de 45 grados y una línea vertical discontinua que une el eje horizontal con la línea de 45 grados en un punto etiquetado como A.]



Línea de 45 grados



La línea de 45 grados que parte del origen del gráfico muestra todos los puntos en los que la producción es igual a la demanda agregada, por lo que la economía se encontraría en equilibrio del mercado de bienes.






  


                [image: Demanda agregada: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical y aparece etiquetado como «Consumo autónomo e inversión, c_0 + I». Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados que representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA = c_0 + c_1Y + I». La función de demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en un punto etiquetado como A. Hay una línea horizontal discontinua que va de A al eje vertical y una línea vertical discontinua que va de A al eje horizontal para poner de relieve las coordenadas.]



Demanda agregada



La línea de la demanda agregada nos muestra los bienes y servicios que serán demandados en cada nivel de \(Y\). A es el único punto en el que la demanda de los hogares y las empresas es igual al nivel de la producción \(Y\). Es el equilibrio del mercado de bienes.






  


                [image: Desequilibrio, Y > DA: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical y aparece etiquetado como «Consumo autónomo e inversión, c_0 + I». Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA = c_0 + c_1Y + I». La función de demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto A. Hay una línea horizontal discontinua que va de A al eje vertical y una línea vertical discontinua que va de A al eje horizontal para poner de relieve las coordenadas. Hay un segundo punto etiquetado como B en la función de demanda agregada a la derecha del punto A y por debajo de la línea de 45 grados donde la producción es mayor que la demanda agregada.]



Desequilibrio, Y > DA



En el punto B del gráfico, la producción \(Y\) es mayor que la demanda agregada, DA, lo que implica que las empresas aumentarán las existencias de los inventarios que no venden. Esa sería la señal para las empresas de que deberían disminuir la producción.






  


                [image: Desequilibrio, Y < DA: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical y aparece etiquetado como «Consumo autónomo e inversión, c_0 + I». Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA = c_0 + c_1Y + I». La función de demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto A. Hay una línea horizontal discontinua que va de A al eje vertical y una línea vertical discontinua que va de A al eje horizontal para poner de relieve las coordenadas. Hay un segundo punto etiquetado como C en la función de demanda agregada a la izquierda del punto A y por encima de la línea de 45 grados donde la demanda agregada es mayor que la producción.]



Desequilibrio, Y < DA



En el punto C del gráfico, la producción es menor que la demanda agregada, lo que indica a las empresas que solo pueden satisfacer la demanda agregada reduciendo los inventarios de bienes no vendidos. Eso sería indicativo para las empresas de que deberían aumentar la producción.








La figura 3.14 es una representación de cómo se determina el nivel de producción en la economía. La demanda agregada es igual a \(c_0 + c_1Y + I\) (la línea más plana) y la producción es igual a la demanda agregada (la línea de 45 grados), por lo que la economía se halla en equilibrio en el punto A, donde se cortan las dos líneas.


  Ten en cuenta que en el modelo multiplicador la PMC es estrictamente menor que uno, lo que implica que la línea DA es más plana que la línea de 45 grados. En tal caso, el equilibrio en el punto de intersección es estable. Si la PMC fuera mayor que uno, el equilibrio sería inestable. En la unidad 8, estudiamos los equilibrios inestables.



La figura contiene información importante sobre la manera en que se transmiten las señales en la economía para que se alcance el equilibrio. Cuando la demanda agregada es baja y los inventarios de bienes no vendidos se acumulan, es señal para las empresas de que deberían disminuir la producción. Por otro lado, si la demanda agregada fuera mayor que la producción, los bienes volarían de los estantes y las empresas se estarían quedando sin existencias de inventarios no vendidos. Eso sería una señal para las empresas de que deberían aumentar la producción. Pero en el punto A, la demanda agregada y la producción son iguales y los inventarios no varían, por lo que las empresas no van a cambiar su producción. Es a eso a lo que nos referimos cuando decimos que el punto A es un equilibrio.


​Equilibrio del mercado de bienes y la identidad de la contabilidad nacional

Ahora vamos a comparar la identidad de la contabilidad nacional con el equilibrio del mercado de bienes en el modelo multiplicador. Así se explica el papel de los inventarios no planificados. No olvides que, como vimos en la sección 3.3, en la contabilidad nacional el gasto agregado siempre es idéntico a los ingresos y la producción. En nuestro modelo restringido de una economía sin sector público ni comercio, de ahí se deducía que la identidad de la contabilidad nacional es:


\[Y \equiv C + I + II\]
​El símbolo ≡ que sustituye al signo de igualdad indica que se trata de una identidad.

La razón de que la identidad siga siendo válida en todo momento en el modelo multiplicador, incluso cuando \(Y\) no es igual a DA, como sucede en los puntos B y C de la figura 3.14, es que \(Y\) incluye tanto el gasto planeado en inversión, \(I\), como las variaciones que pueda haber en los inventarios, \(II\). En el modelo multiplicador, solo en el nivel de equilibrio de la producción sucede que la demanda agregada es igual a la producción. En ese punto, por lo tanto, la inversión en existencias es igual a cero.


  
    Pregunta 3.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre los rasgos de un equilibrio del mercado de bienes y elige los que sean correctos.

    
      	La producción es igual a la demanda agregada.

      	La inversión fija prevista es estable.

      	La inversión no planificada en inventario es estable.

      	En el mercado de trabajo, el empleo está en el punto en que se cortan las curvas WS y PS.

    

    
      	Si la producción es igual a la demanda agregada, implica que los inventarios de las empresas no están cambiando y, por lo tanto, las empresas no tienen incentivos para cambiar su producción. Esta característica es esencial para el equilibrio de un mercado de bienes.

      	Puede suceder que un equilibrio del mercado de bienes implique un nivel estable de inversión fija planificada (I), pero no es algo esencial. Por ejemplo, si la inversión baja pero el consumo aumenta en la misma cantidad (se compensan), seguiríamos teniendo un equilibrio del mercado de bienes.

      	La inversión no planificada en inventario no forma parte de la demanda agregada, así que en un equilibrio del mercado de bienes no hay restricciones en cuanto a la inversión fija no prevista. La función de la demanda agregada solo incluye la inversión fija planificada.

      	Puede darse un equilibrio del mercado de bienes en cualquier nivel de producción o empleo, no necesariamente en la intersección de las curvas WS y PS.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.7 Modelo multiplicador: los choques de la demanda agregada causan fluctuaciones en el ciclo económico


	choque de demanda, shock de demanda
	Cambio inesperado o exógeno en la demanda. En macroeconomía, un choque de demanda significa un cambio en la demanda agregada, como un aumento o un descenso del consumo autónomo, la inversión o las exportaciones. En microeconomía se refiere a un desplazamiento exógeno de la curva de demanda para un bien particular. Véase también: choque de oferta, choque exógeno.




​​La misma figura nos permite mostrar el efecto de un choque de demanda agregada, por ejemplo, una variación del consumo autónomo (\(c_0\)) o de la inversión (\(I\)). En primer lugar, vamos a mostrar cómo la variación hace que la producción antigua ya no sea un equilibrio y, a continuación, hallaremos el nuevo equilibrio.

Las variaciones del consumo autónomo o de la inversión desplazan el antiguo equilibrio porque cambian la demanda agregada, lo que a su vez altera el nivel de producción y de empleo.

Un choque de la demanda agregada: bajada de la inversión

En la figura 3.15, tomamos el gráfico del modelo multiplicador y disminuimos la inversión. Decidimos una reducción de la inversión por importe de 15 000 millones de euros. Sigue los pasos de la figura 3.15 para entender lo que ocurre. Conviene recordar que, siempre que bajan los ingresos, la demanda agregada también lo hace, en una proporción de 0,6 veces la variación de los ingresos.


  


                [image: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D.]



Figura 3.15 
El modelo multiplicador en acción: una recesión debida a la inversión.






  


                [image: Equilibrio del mercado de bienes: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D.]



Equilibrio del mercado de bienes



La economía empieza en el punto D, en el equilibrio del mercado de bienes.






  


                [image: Bajada de la inversión: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D. Hay otro punto, E, en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada, que representa la caída de la inversión. Una flecha va de D a E con la etiqueta 15, y otra flecha que describe esta caída de la inversión como «Disminución de la inversión de 15 mil millones; la inversión cae de I a I^prime».]



Bajada de la inversión



La disminución de la inversión recorta la demanda agregada en 15 000 millones de euros, lo que desplaza la economía verticalmente hacia abajo desde el punto D al E. El punto E no es un equilibrio ya que no se encuentra en la línea de 45 grados. La DA está por debajo de la producción. Como la DA es menor, se genera un aumento de los bienes que se quedan sin vender (la variación de los inventarios es positiva), por lo que la identidad de la contabilidad nacional sigue siendo válida en E.






  


                [image: Las empresas recortan: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D. Hay otro punto, E, en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada, que representa la caída de la inversión. Una flecha va de D a E con la etiqueta 15, y otra flecha que describe esta caída de la inversión como «Disminución de la inversión de 15 mil millones; la inversión cae de I a I^prime». Otra flecha va del punto E al punto F, a la izquierda de E al mismo nivel de demanda agregada que E pero a un nivel más bajo de producción; también aparece etiquetada como 15 y muestra que los ingresos bajan 15 mil millones de euros.]



Las empresas recortan



Con una demanda más baja y con la acumulación de bienes sin vender, las empresas reducen la producción y el empleo. Con una producción y un empleo más bajos, los ingresos caen en 15 000 millones de euros. Tiene lugar el desplazamiento de E a F.






  


                [image: Caída en el consumo: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D. Hay otro punto, E, en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada, que representa la caída de la inversión. Una flecha va de D a E con la etiqueta 15, y otra flecha que describe esta caída de la inversión como «Disminución de la inversión de 15 mil millones; la inversión cae de I a I^prime». Otra flecha va del punto E al punto F, a la izquierda de E al mismo nivel de demanda agregada que E pero a un nivel más bajo de producción; también aparece etiquetada como 15 y muestra que los ingresos bajan 15 mil millones de euros. Hay otra flecha que va del punto F a G situada directamente debajo de F en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada; aparece etiquetada como 9.]



Caída en el consumo



La producción es más baja y se vende menos, también hay menos gente con trabajo, por lo que bajan los ingresos de los hogares y estos disminuyen su consumo. La ecuación del consumo nos indica que la consecuencia inicial se traduce en una caída del consumo agregado de 0,6 veces la caída de los ingresos. Esa es la distancia que separa el punto F del G.






  


                [image: Las empresas recortan de nuevo: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D. Hay otro punto, E, en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada, que representa la caída de la inversión. Una flecha va de D a E con la etiqueta 15, y otra flecha que describe esta caída de la inversión como «Disminución de la inversión de 15 mil millones; la inversión cae de I a I^prime». Otra flecha va del punto E al punto F, a la izquierda de E al mismo nivel de demanda agregada que E pero a un nivel más bajo de producción; también aparece etiquetada como 15 y muestra que los ingresos bajan 15 mil millones de euros. Hay otra flecha que va del punto F a G situada directamente debajo de F en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada; aparece etiquetada como 9. Otra flecha va de G a H, a la izquierda de G al mismo nivel de demanda agregada que G pero a un nivel más bajo de producción; aparece etiquetada como 9.]



Las empresas recortan de nuevo



Las empresas notarán que los inventarios no dejan de acumularse y reaccionarán disminuyendo la producción, por lo que la economía se desplaza del punto G al H.






  


                [image: … y así sucesivamente: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D. Hay otro punto, E, en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada, que representa la caída de la inversión. Una flecha va de D a E con la etiqueta 15, y otra flecha que describe esta caída de la inversión como «Disminución de la inversión de 15 mil millones; la inversión cae de I a I^prime». Otra flecha va del punto E al punto F, a la izquierda de E al mismo nivel de demanda agregada que E pero a un nivel más bajo de producción; también aparece etiquetada como 15 y muestra que los ingresos bajan 15 mil millones de euros. Hay otra flecha que va del punto F a G situada directamente debajo de F en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada; aparece etiquetada como 9. Otra flecha va de G a H, a la izquierda de G al mismo nivel de demanda agregada que G pero a un nivel más bajo de producción; aparece etiquetada como 9. Hay un último punto Z en la línea de 45 grados.]



… y así sucesivamente



El proceso continuará hasta que la economía alcance el punto Z, que es donde la nueva línea de DA corta la línea de 45 grados: es el nuevo equilibrio. Observa que los ajustes son cada vez más pequeños a medida que la economía se aproxima al punto Z.






  


                [image: Nueva línea de demanda agregada: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D. Hay otro punto, E, en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada, que representa la caída de la inversión. Una flecha va de D a E con la etiqueta 15, y otra flecha que describe esta caída de la inversión como «Disminución de la inversión de 15 mil millones; la inversión cae de I a I^prime». Otra flecha va del punto E al punto F, a la izquierda de E al mismo nivel de demanda agregada que E pero a un nivel más bajo de producción; también aparece etiquetada como 15 y muestra que los ingresos bajan 15 mil millones de euros. Hay otra flecha que va del punto F a G situada directamente debajo de F en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada; aparece etiquetada como 9. Otra flecha va de G a H, a la izquierda de G al mismo nivel de demanda agregada que G pero a un nivel más bajo de producción; aparece etiquetada como 9. Hay un último punto Z en la línea de 45 grados. Una nueva línea de la demanda agregada parte del punto (0, c_0 + I^prime), pasa por el punto Z y está etiquetada como «DA_2 = c_0 + c_1Y + I^prime»; se encuentra por debajo de la función de la demanda agregada inicial y es paralela a ella. Hay una flecha horizontal etiquetada como 37,5 que va del estado inicial de la economía en el punto D al nivel de producción del punto Z; también hay una línea vertical discontinua que une la flecha con el punto Z para destacar la bajada de la producción. Una flecha con dos puntas entre DA_1 y DA_2 está etiquetada como 15.]



Nueva línea de demanda agregada



La nueva línea de demanda agregada está 15 000 millones de euros por debajo de la original. Donde se corta con la línea de 45 grados es el punto Z, que marca el nuevo equilibrio del mercado de bienes después del choque de la inversión.






  


                [image: Caída de la producción como resultado del choque: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D. Hay otro punto, E, en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada, que representa la caída de la inversión. Una flecha va de D a E con la etiqueta 15, y otra flecha que describe esta caída de la inversión como «Disminución de la inversión de 15 mil millones; la inversión cae de I a I^prime». Otra flecha va del punto E al punto F, a la izquierda de E al mismo nivel de demanda agregada que E pero a un nivel más bajo de producción; también aparece etiquetada como 15 y muestra que los ingresos bajan 15 mil millones de euros. Hay otra flecha que va del punto F a G situada directamente debajo de F en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada; aparece etiquetada como 9. Otra flecha va de G a H, a la izquierda de G al mismo nivel de demanda agregada que G pero a un nivel más bajo de producción; aparece etiquetada como 9. Hay un último punto Z en la línea de 45 grados. Una nueva línea de la demanda agregada parte del punto (0, c_0 + I^prime), pasa por el punto Z y está etiquetada como «DA_2 = c_0 + c_1Y + I^prime»; se encuentra por debajo de la función de la demanda agregada inicial y es paralela a ella. Hay una flecha horizontal etiquetada como 37,5 que va del estado inicial de la economía en el punto D al nivel de producción del punto Z; también hay una línea vertical discontinua que une la flecha con el punto Z para destacar la bajada de la producción. Una flecha con dos puntas entre DA_1 y DA_2 está etiquetada como 15.]



Caída de la producción como resultado del choque



La caída total de la producción excede la disminución inicial (15 000 millones de euros) de la inversión, pues ha ascendido a 37 500 millones de euros. Posteriormente mostraremos cómo hemos calculado esa cantidad.






  


                [image: El multiplicador es igual a 2,5: En este diagrama, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». El punto (0, c_0 + I) está por encima de 0 en el eje vertical. Partiendo del punto (0, c_0 + I), hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_1 = c_0 + c_1Y + I». La función de la demanda agregada y la línea de 45 grados se cortan en el punto D. Hay otro punto, E, en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada, que representa la caída de la inversión. Una flecha va de D a E con la etiqueta 15, y otra flecha que describe esta caída de la inversión como «Disminución de la inversión de 15 mil millones; la inversión cae de I a I^prime». Otra flecha va del punto E al punto F, a la izquierda de E al mismo nivel de demanda agregada que E pero a un nivel más bajo de producción; también aparece etiquetada como 15 y muestra que los ingresos bajan 15 mil millones de euros. Hay otra flecha que va del punto F a G situada directamente debajo de F en el mismo nivel de producción pero a un nivel más bajo de demanda agregada; aparece etiquetada como 9. Otra flecha va de G a H, a la izquierda de G al mismo nivel de demanda agregada que G pero a un nivel más bajo de producción; aparece etiquetada como 9. Hay un último punto Z en la línea de 45 grados. Una nueva línea de la demanda agregada parte del punto (0, c_0 + I^prime), pasa por el punto Z y está etiquetada como «DA_2 = c_0 + c_1Y + I^prime»; se encuentra por debajo de la función de la demanda agregada inicial y es paralela a ella. Hay una flecha horizontal etiquetada como 37,5 que va del estado inicial de la economía en el punto D al nivel de producción del punto Z; también hay una línea vertical discontinua que une la flecha con el punto Z para destacar la bajada de la producción. Una flecha con dos puntas entre DA_1 y DA_2 está etiquetada como 15. En la figura hay una etiqueta que dice «Tras el proceso multiplicador, la producción ha caído 37,5 mil millones; el multiplicador es 37,5/15 = 2,5».]



El multiplicador es igual a 2,5



La variación total de la producción es 2,5 veces mayor que la variación inicial de la inversión.









​​​En la figura 3.15 dibujamos los efectos en cascada que la caída de la inversión va teniendo en toda la economía. El efecto en un primer momento es que la caída de la inversión reduce la demanda agregada 15 000 millones de euros. Ahora bien, un menor gasto también implica una menor producción y menos ingresos (la empresa despedirá trabajadores), lo que a su vez provocará una disminución adicional del gasto. Piensa en los hogares en los que algunos miembros pierden el trabajo: les gustaría mantener el consumo sin cambios, pero, al caer sus ingresos, no pueden pedir prestado lo suficiente como para mantener ese nivel de consumo, así que reducen el gasto, lo que provoca más recortes en la producción y en los ingresos. La ecuación del consumo nos dice que ese tipo de comportamiento lleva a una bajada del consumo agregado de 0,6 veces lo que hayan bajado los ingresos. Este proceso multiplicador se prolongará hasta que la economía alcance el punto Z, una recesión.

Después del choque de la inversión, la ordenada en el origen de la línea se ha desplazado 15 000 millones de euros hacia abajo, con el consiguiente desplazamiento paralelo de la línea de la demanda agregada. La producción ha caído 37 500 millones de euros, mucho más que la bajada inicial de la inversión de 15 000 millones de euros: es el efecto multiplicador.

En este caso, el multiplicador es igual a 2,5, porque la variación total de la producción es 2,5 veces mayor que la variación inicial de la inversión. Pero lo cierto es que un multiplicador tan grande como 2,5 no parece realista. En la siguiente sección, comprobaremos que, una vez que se incorporan los impuestos y las importaciones en el modelo, el multiplicador se hace más pequeño.


	modelo multiplicador
	Modelo de demanda agregada que incluye el proceso multiplicador. Véase también: proceso multiplicador.



Este proceso de multiplicación es el que da nombre al modelo multiplicador de la demanda agregada. Se puede resumir así:


  	Una bajada de la demanda provoca una disminución de la producción y un descenso equivalente de los ingresos: esto trae consigo otra bajada (más pequeña) de la demanda, que da pie a otra disminución de la producción, y así sucesivamente.

  	El multiplicador es la suma de todas esas bajadas sucesivas de la producción: a la larga, la producción habrá caído en una cantidad mayor que la variación inicial de la demanda. La producción es un múltiplo de la variación inicial.

  	La producción se ajusta a la demanda: las empresas suministran la cantidad de bienes que se demandan al precio vigente. Cuando la demanda cae, las empresas modifican la producción a la baja. El modelo supone que no ajustan los precios.

  	El multiplicador de este modelo siempre es mayor que la unidad: la producción cambia en la misma medida que la variación inicial de la demanda; las sucesivas alteraciones amplían la variación inicial.



Para que el proceso multiplicador funcione de la misma manera en respuesta a un aumento de la inversión, es importante nuestra suposición de la capacidad disponible y los salarios fijos. Nos referimos a que los costes no aumentarán con la subida de la producción, por lo que las empresas se contentarán con atender la demanda adicional de la producción sin ajustar los precios. Si no hubiera capacidad de sobra, parte del aumento del gasto se traduciría en precios o salarios más altos, y no en una producción real más alta, como estudiaremos en la siguiente unidad.

En consecuencia, si la economía se caracteriza por no disponer de capacidad de sobra o por no tener salarios constantes, el multiplicador será más pequeño que lo que vemos aquí.


  
    Pregunta 3.8 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 3.15 muestra una función de consumo de una economía, donde C es el gasto agregado en consumo, mientras que Y son los ingresos actuales de la economía.

    Teniendo en cuenta esta información, ¿cuál de los siguientes enunciados es correcto?

    
      	La propensión marginal al consumo (PMC) es la proporción de los ingresos actuales que se gasta en consumo, \(C/Y\).

      	La PMC viene dada por la ordenada en el origen de la línea con el eje vertical.

      	La PMC es normalmente inferior a 1, ya que algunos hogares pueden modular su consumo en el tiempo.

      	Si los ingresos actuales (la renta actual), Y, de un país es 100 billones de dólares y la PMC es igual a 0,6, el gasto agregado en consumo, C, es igual a 60 billones de dólares.

    

    
      	La PMC es la proporción de los ingresos adicionales percibidos que se gasta en consumo. En este caso, viene dada por \(c_1\). \(C/Y\) es la propensión media al consumo.

      	La pendiente de la línea es la que indica la PMC.

      	Los hogares que modulan el consumo optarán por aumentar el gasto menos de lo que aumentan sus ingresos.

      	C es \(c_0 + c_1Y\), es decir, 60 billones de dólares más el consumo fijo (o autónomo) \(c_0\).

    

  



Cálculo del multiplicador, k, y la variación de la producción total

Si utilizamos las ecuaciones de las dos líneas que determinan la producción de equilibrio en el gráfico del multiplicador, podemos mostrar el efecto sobre la producción y calcular el tamaño del multiplicador. La línea de 45 grados corresponde simplemente a la ecuación \(Y\) = DA. Combinándola con la ecuación de la DA, obtenemos:

\[Y = \underbrace{c_0 + c_1Y + I}_{\text{demanda agregada}}\]
Si despejamos el primer miembro de la ecuación,

\[\begin{align} 
Y(1-c_1) = c_0 + I 
\end{align}\]
Y dividimos entre \((1 − c_1)\):

\[Y = \frac{1}{1-c_1} \times (c_0 + I)\]
La ecuación nos da el valor de equilibrio de \(Y\) expresado en función de la PMC, del consumo autónomo y la inversión. En el caso del ejemplo representado en la figura 3.15, donde \(c_1=\text{0,6}\), \(c_0=10\) y también \(I=22\), el nivel de equilibrio de la producción, \(Y\), es 80 mil millones de euros.

Escribiremos la ecuación de esta forma:

\[Y=k(c_0+I) \text{ donde } k=\frac{1}{1-c_1}\]
Esta ecuación muestra con mayor claridad que la producción de equilibrio, Y, es igual a la demanda autónoma \((c_0+I)\) multiplicada por el factor k. Por lo tanto, si la demanda autónoma cambia, Y cambiará k veces más.

Esto explica por qué el nombre que hemos dado a k es «el multiplicador»: \(k=\frac{1}{1−c_1}\). Puedes comprobar que, cuando \(c_1=\text{0,6}\), \(k=\text{2,5}\).


  La letra griega \(\Delta\) (delta) se utiliza con frecuencia para indicar variación o diferencia. Así, leemos \(\Delta I\) como «delta \(I\)» o «variación de la inversión».



Por ejemplo, supón que la inversión varía en cierta cantidad, \(\Delta I\).

La variación de la producción es:

\[\begin{align} 
\Delta Y &= k(c_0+I+\Delta I)-k(c_0+I) \\ 
&=k\Delta I 
\end{align}\]
Por ahora, nuestro modelo incluye únicamente dos componentes de la demanda agregada (el consumo y la inversión) y el multiplicador es igual a \(\frac{1}{1−c_1}\). Cuando ampliemos el modelo con el sector público y las exportaciones en la sección 3.8, la fórmula del multiplicador será algo diferente porque reflejará que los impuestos y las importaciones, igual que el consumo, dependen del nivel de los ingresos (la producción). Pero, en todos los casos, nos referimos al multiplicador como \(k\) y nos informa del efecto que en la producción tiene un choque de demanda exógeno.


  Prueba esta simulación del multiplicador en Excel para investigar el efecto que modificar la propensión marginal al consumo tiene en la magnitud y la duración de un choque económico.




  Cálculo del multiplicador

  Consideremos el efecto de un aumento de la inversión de 15 000 millones de euros. Vamos a recurrir a algo de álgebra para resumir lo que hemos ido averiguando con el gráfico del multiplicador. Para obtener el multiplicador, podemos calcular el aumento total de la producción después de \(n + 1\) rondas del proceso. Cada ronda repite el flujo circular del diagrama. El aumento de la demanda y la producción en la primera ronda es de 15 mil millones de euros. En la segunda el aumento de la demanda y la producción es \((c_1 × \text{15 mil millones de euros})\), en la tercera el aumento equivale a \(c_1 × (c_1 × \text{ 15 mil millones de euros}) = (c_1^2 × \text{ 15 mil millones de euros})\), y así sucesivamente.

  Siguiendo esta lógica, el aumento total de la demanda y la producción después de \(n + 1\) rondas es la suma total de estas variaciones:

\[15 + c_1(15) + c_1^2(15) + … + c_1^n(15) = 15(1+ c_1 + c_1^2 + … + c_1^n)\]
  Como la propensión marginal al consumo es menor que 1, podemos mostrar que la suma total entre paréntesis alcanza un límite de \(1/(1 − c_1)\) a medida que \(n\) aumenta. Esto se debe a que el término encerrado entre paréntesis es, matemáticamente, una serie geométrica (es decir, es la suma de un número infinito de términos que tienen un cociente constante entre cada uno y el siguiente, en este caso, la propensión marginal al consumo, \(c_1\)). Mostramos este resultado de la siguiente manera.

  Si \(k\) es el multiplicador, tenemos:

\[\begin{align} 
k = (1+c_1 + c_1^2 + … + c_1^n) 
\end{align}\]
  Ahora multiplicamos ambos lados de la ecuación por \((1 − c_1)\) para obtener:

\[\begin{align} 
k(1−c_1) &= (1 + c_1 + c_1^2 + … + c_1^n)(1−c_1) \\ 
&= (1 + c_1 + c_1^2 + … + c_1^n) - (c_1 + c_1^2 + c_1^3 + … + c_1^{n+1}) \\ 
&= 1 − c_1^{n+1} 
\end{align}\]
  Ahora dividimos nuevamente entre \((1 − c_1)\):

\[\begin{align} 
k = \frac{(1 − c_1^{n+1})}{(1 − c_1)} 
\end{align}\]
  A medida que \(n\) aumenta y suponiendo que \(c_1 < 1\), el numerador tiende a 1. Así pues, en el límite:

\[\begin{align*} 
k = \frac{1}{1-c_1} 
\end{align*}\]
  En el ejemplo, la propensión marginal al consumo es, en promedio, 0,6. Esto implica que el multiplicador es igual a:

\[\begin{align*} 
\frac{1}{1−c_1} = \frac{1}{1-0,6} = \text{2,5}
\end{align*}\]
  A continuación, podemos aplicar el multiplicador a la variación inicial de la inversión de 15 mil millones de euros para hallar la suma de todos los aumentos sucesivos de la producción provocados por el aumento inicial de la inversión y la demanda agregada: \(\text{2,5} × \text{ 15 mil millones de euros} = \text{ 37,5 mil millones de euros}\).




  
    Pregunta 3.9 Elige las respuestas que sean correctas

    El siguiente gráfico muestra la variación del equilibrio del mercado agregado de bienes cuando la inversión se incrementa en 2 mil millones de euros.

    


                [image: ]






    La propensión marginal al consumo de la economía es de 0,5. Teniendo en cuenta esta información, ¿cuál de los siguientes enunciados es correcto?

    
      	El nuevo equilibrio del mercado de bienes después del incremento de la inversión es E.

      	El aumento inicial de la inversión dio lugar a un aumento adicional de la demanda agregada de 2 mil millones de euros.

      	El multiplicador es 2.

      	La distancia entre C y D es tres cuartas partes de la distancia entre A y B (1,5 mil millones de euros).

    

    
      	El equilibrio se encuentra en el punto en el que se cortan la línea de consumo agregado y la línea de 45 grados. Por lo tanto, el nuevo equilibrio es Z.

      	El diagrama muestra que el aumento de la inversión de 2 mil millones de euros da lugar a un incremento de la demanda agregada de 4 mil millones de euros.

      	El multiplicador es igual a \(1/(1 − 0,5) = 2\).

      	La distancia entre A y B es el aumento inicial de la inversión de 2 mil millones de euros. En C, la producción Y ha aumentado en 2 mil millones de euros en comparación con B, lo que se traduce en un aumento de la demanda agregada de ΔY (variación de Y) × PMC, es decir, \(\text{2 mil millones de euros} × 0,5 = \text{1 mil millones de euros}\).

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.8 Modelo multiplicador: inclusión del sector público y las exportaciones


​​En esta sección, añadimos el Estado y el resto del mundo al modelo y proporcionamos un modelo más detallado de la inversión. Como hicimos antes, suponemos que las empresas están dispuestas a suministrar cualquier cantidad de bienes que se demande; por lo tanto, en equilibrio:

\[\begin{align}
\text{producción} &= \text{demanda agregada} \\ 
Y &= \text{DA} 
\end{align}\]
Al incluir el sector público y las interacciones con el resto del mundo en forma de exportaciones e importaciones, la demanda agregada se puede dividir en estos componentes:

\[\begin{align} 
\text{demanda agregada} &= \text{consumo} \\ 
&+ \text{inversión prevista} \\
&+ \text{gasto público} \\ 
&+ \text{exportaciones netas} 
\end{align}\]
Para comprender la función de demanda agregada, conviene revisar cada componente por separado:

Consumo


  Para simplificar el modelo multiplicador, dejamos de lado el papel de las transferencias, como los subsidios de desempleo. Si queremos tenerlas en cuenta, podemos interpretar que el tipo impositivo no incluye las transferencias relacionadas con los ingresos y añadir un término adicional para las transferencias no relacionadas con los ingresos a la renta disponible.



Nuestro modelo de consumo de los hogares es, en lo fundamental, como se ha descrito en la sección 3.6, pero ahora depende de los ingresos después de impuestos. El Estado cobra un impuesto, \(t\), que vamos a suponer que es proporcional a los ingresos. Los ingresos que quedan después del pago de impuestos, \((1 − t)Y\), se denominan renta disponible. La propensión marginal al consumo, \(c_1\), es ahora la parte de la renta disponible (no de los ingresos antes de impuestos) que se consume. Eso implica que en la función de consumo agregado:


  	el gasto en consumo se expresa como: \(C\) = \(c_0 + c_1 (1 − t)Y\);

  	todos los factores que influyen en el consumo, aparte de la renta disponible actual, se incluyen de nuevo en el consumo autónomo, \(c_0\), y por lo tanto desplazarán la función de consumo en el diagrama multiplicador. Esos otros factores los veremos con más detalle en la sección 3.9.



Inversión


	tipo de interés
	El precio que cuesta adelantar en el tiempo el poder adquisitivo mediante un préstamo. El interés es la cantidad adicional que el prestatario se compromete a pagar como parte de la devolución del préstamo. El tipo de interés es la cantidad de intereses que hay que devolver por periodo expresada como una proporción de la cantidad tomada en préstamo. Véase además: tipo de interés nominal, tipo de interés real.




​Los factores que determinan la inversión se analizan más adelante en las secciones 3.11 y 3.12, y con más detalle en la unidad 5. En esta fase, introducimos un solo factor adicional: el tipo de interés. Por lo tanto, vamos a suponer que la inversión agregada viene dada por


\[I = a_0 − a_1r\]
​​
  Como el nivel de precios de la economía va variando con el paso del tiempo, tenemos que distinguir entre el PIB real y el nominal. De la misma forma, la inflación afecta al coste de tomar dinero prestado y en la sección 5.2 explicamos la distinción entre el tipo de interés real y el nominal. Cuando aludimos al tipo de interés, \(r\), en esta unidad, nos referimos al tipo de interés real.




  	donde \(a_0\) es la inversión autónoma y \(a_1\) refleja lo sensible que la inversión es al tipo de interés.

  	Ceteris paribus, suponemos que un tipo de interés más alto reduce el gasto en inversión. En este momento, simplemente nos centramos en la intuición básica de que, si endeudarse tiene un coste más alto para las empresas, estarán menos dispuestas a pedir prestado el dinero que necesitan para asumir inversiones. Este proceso lo examinamos con más detalle en la unidad 5.

  	Todo lo que influye en la inversión, aparte del tipo de interés, se tiene en cuenta en la inversión autónoma, \(a_0\). Por ejemplo, si se esperan beneficios más elevados, aumentará el gasto en inversión, lo cual reflejamos con un incremento de \(a_0\). La inversión pública también se incluye en \(a_0\).




	inversión autónoma
	En un modelo de demanda de inversión, la inversión autónoma es el gasto planeado en inversión que no depende de otras variables del modelo (como los ingresos o el tipo de interés).



Gasto público


​Gran parte del gasto público (excluidas las transferencias) se destina a salud, educación y servicios públicos generales. El gasto público no cambia de forma sistemática con las variaciones de los ingresos. En este modelo se dice que es exógeno.

Un aumento del gasto público desplaza la curva de demanda agregada hacia arriba en el gráfico del multiplicador.

Exportaciones netas


	propensión marginal a importar
	La variación de las importaciones totales cuando la renta agregada cambia en una unidad.




​​La economía nacional vende bienes y servicios en el extranjero, que son sus exportaciones. La cantidad de bienes extranjeros que demanda la economía nacional (sus importaciones) depende de la renta nacional (el total de los ingresos). En el modelo multiplicador, se supone que las importaciones dependen únicamente del nivel de los ingresos. La fracción de cada unidad adicional de ingresos que se gasta en importaciones se denomina propensión marginal a importar \((m)\), que se sitúa entre 0 y 1. Así pues, tenemos que:

\[\begin{align}
\text{exportaciones netas} &= X − M \\ 
&= X − mY 
\end{align}\]

  También dejamos de lado que las importaciones pueden estar impulsadas por las exportaciones, que es lo que sucede en los países muy exportadores que compran componentes a proveedores extranjeros. En ese caso, un aumento de las exportaciones se vería acompañado del incremento de las importaciones.



Si los costes de producción de un país caen tanto que puede vender sus bienes en los mercados mundiales a un precio más bajo que otros países, aumentará la demanda de sus exportaciones y bajará la demanda nacional de importaciones. El tipo de cambio afecta a los precios de los bienes de un país en los mercados mundiales. El crecimiento de los mercados mundiales también aumenta las exportaciones. Sin embargo, por ahora dejaremos de lado esos efectos y supondremos que las importaciones dependen solo de los ingresos y que las exportaciones, como el gasto público, son exógenas (no son consecuencia del modelo).

Curva de demanda agregada

Si juntamos cada uno de los componentes de la demanda agregada, obtenemos:

\[\text{DA} = \underbrace{c_0 + c_1(1−t)Y}_{\text{consumo}} + \underbrace{a_0 − a_1r}_{\text{
inversión}} + G \ + ​​\underbrace{X − mY}_{\text{exportaciones netas}}\]
Como en la sección anterior, la demanda agregada depende de los ingresos, \(Y\), y podemos representarla en un gráfico poniendo \(Y\) en el eje horizontal. A este gráfico lo llamamos «función de demanda agregada» o «curva de demanda agregada», aunque en nuestro modelo sea una línea recta.

Las variaciones del consumo autónomo, \(c_0\), o del gasto público, \(G\), dan lugar a un desplazamiento paralelo de la curva de demanda agregada como ya estudiamos antes. De igual modo, un incremento de las exportaciones, \(X\), o de la inversión autónoma, \(a_0\), desplazaría la curva de DA hacia arriba.

Ahora bien, la demanda agregada también depende del tipo de interés, \(r\). Al trazar el gráfico de la curva de DA, el nivel del tipo de interés determina lo alta o lo baja que está la DA para cada nivel de ingresos. Damos por supuesto que una subida del tipo de interés, \(r\), disminuirá la inversión y que, por lo tanto, causaría un desplazamiento descendente y paralelo de la curva de DA; a la inversa, una bajada de \(r\) la desplazaría hacia arriba.

El multiplicador

Antes, la pendiente de la curva de demanda agregada era \(c_1\), la propensión marginal al consumo. Ahora, el tipo impositivo, \(t\), y la propensión marginal a importar, \(m\), también condicionan la pendiente y, en consecuencia, modifican el multiplicador. Las exportaciones y el gasto público, por el contrario, ahora son componentes adicionales de la demanda autónoma.

Tanto los impuestos como las importaciones reducen el tamaño del multiplicador. Recuerda que el multiplicador nos dice en cuánto sube el PIB de la economía un aumento del gasto (por ejemplo, un incremento del consumo autónomo, la inversión, el gasto público o las exportaciones). Cuando incluimos los impuestos y las importaciones en el modelo, el efecto multiplicador indirecto de un determinado aumento del gasto sobre el PIB es menor. Eso se debe a que una parte de los ingresos de los hogares va directamente al Estado en forma de impuestos, y otra se utiliza para comprar bienes y servicios producidos en el extranjero. Pero en el modelo suponemos que el sector público no aumenta su gasto cuando aumenta la recaudación de impuestos y que los compradores extranjeros no importan más de nuestros bienes cuando nosotros importamos más de los suyos. Así pues, parte del incremento inicial de los ingresos que es resultado de un choque de demanda no se traduce en sucesivos aumentos indirectos de los ingresos en la economía nacional. El resultado es que se reducen los efectos indirectos sobre la demanda agregada, la producción y el empleo.

Sigue los pasos de la figura 3.16 para entender cómo los diferentes componentes de la ecuación de la demanda agregada afectan a la curva de DA.


  


                [image: En esta figura, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_{inicial} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r + G + X – mY». DA_{inicial} corta la línea de 45 grados en el punto D, que es el equilibrio del mercado de bienes.]



Figura 3.16 
Variaciones de la curva de DA.






  


                [image: Equilibrio del mercado de bienes: En esta figura, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_{inicial} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r + G + X – mY». DA_{inicial} corta la línea de 45 grados en el punto D, que es el equilibrio del mercado de bienes.]



Equilibrio del mercado de bienes



La economía está en equilibrio del mercado de bienes (punto D).






  


                [image: Aumento de G: En esta figura, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_{inicial} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r + G + X – mY». DA_{inicial} corta la línea de 45 grados en el punto D, que es el equilibrio inicial del mercado de bienes. Hay otra función de demanda agregada por encima de la función inicial y paralela a ella, a un nivel más alto de gasto público; está etiquetada como «DA_{nueva} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r + G^prime + X – mY». DA_{nueva} corta la línea de 45 grados en el punto D{nuevo}, que es el nuevo equilibrio del mercado de bienes con un nivel más alto de producción.]



Aumento de G



El incremento del gasto público de \(G\) a \(G′\) desplaza la curva de demanda agregada hacia arriba. El nuevo equilibrio del mercado de bienes (DnuevoG) está a un nivel de producción más alto.






  


                [image: Aumento de r: En esta figura, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_{inicial} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r + G + X – mY». DA_{inicial} corta la línea de 45 grados en el punto D, que es el equilibrio inicial del mercado de bienes. Hay otra función de demanda agregada por debajo de la función inicial y paralela a ella; está etiquetada como «DA_{nueva} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r^prime + G + X – mY». DA_{nueva} corta la línea de 45 grados en el punto D_{nuevo}, que es el nuevo equilibrio del mercado de bienes con un nivel más bajo de producción.]



Aumento de r



Un tipo de interés más alto (\(r′\) en lugar de \(r\)) disminuye el gasto en inversión, por lo que la curva de demanda agregada se desplaza hacia abajo. La magnitud del desplazamiento de la curva depende de \(a_1\), lo que ilustra lo sensible que es la inversión a la variación del tipo de interés. El nuevo equilibrio del mercado de bienes (Dnuevor) está a un nivel de producción más bajo.






  


                [image: Caída de t: En esta figura, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_{inicial} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r + G + X – mY». DA_{inicial} corta la línea de 45 grados en el punto D, que es el equilibrio inicial del mercado de bienes. La bajada del tipo impositivo a t^prime provoca una variación en la pendiente de la función de demanda agregada, y hay una nueva función de demanda agregada que parte del mismo punto que DA_{inicial} pero con una pendiente más inclinada; aparece etiquetada como «DA_{nueva} = c_0 + c_1(1-t^prime)Y + a_0 + a_1r + G + X – mY». DA_{nueva} corta la línea de 45 grados en el punto D{nuevo}, que es el nuevo equilibrio del mercado de bienes con un nivel más alto de producción.]



Caída de t



Una caída del tipo impositivo (de \(t\) a \(t′\)) aumenta el tamaño del multiplicador, porque los hogares disponen de más ingresos para gastarlos en bienes y servicios. Ceteris paribus, la curva de demanda agregada está más inclinada, lo que implica que ahora son mayores los efectos indirectos de cualquier variación de la ordenada en el origen (\(c_0\), \(a_0\), \(G\), \(X\), \(r\)) sobre la producción y el empleo. El nuevo equilibrio del mercado de bienes (Dnuevot) está a un nivel de producción más alto.






  


                [image: Aumento de m: En esta figura, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, representa el equilibrio del mercado de bienes y aparece etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como «DA_{inicial} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r + G + X – mY». DA_{inicial} corta la línea de 45 grados en el punto D, que es el equilibrio inicial del mercado de bienes. El aumento de la propensión marginal a importar provoca una variación en la pendiente de la función de demanda agregada, y hay una nueva función de demanda agregada que parte del mismo punto que DA_{inicial} pero con una pendiente más plana; aparece etiquetada como «DA_{nueva} = c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 + a_1r + G + X – m^primeY». DA_{nueva} corta la línea de 45 grados en el punto D_{nuevo}, que es el nuevo equilibrio del mercado de bienes con un nivel más bajo de producción.]



Aumento de m



El aumento de la propensión marginal a importar disminuye el tamaño del multiplicador, porque los hogares gastan una parte menor de los ingresos en bienes y servicios nacionales. Ceteris paribus, la curva de demanda agregada está más plana ahora, lo que implica que ahora son menores los efectos indirectos de cualquier variación de la ordenada en el origen (\(c_0\), \(a_0\), \(G\), \(X\), \(r\)) sobre la producción y el empleo. El nuevo equilibrio del mercado de bienes (Dnuevom) está a un nivel de producción más bajo.








En resumen:


  	Una mayor propensión marginal a importar reduce el tamaño del multiplicador: así la curva de demanda agregada se hace más plana.

  	Un aumento del tipo impositivo disminuye el tamaño del multiplicador: también hace que la curva de demanda agregada sea más plana.

  	Un aumento de las exportaciones o del gasto público desplaza la curva de demanda agregada hacia arriba en el gráfico del multiplicador.




  Cálculo del multiplicador en una economía con sector público y comercio exterior

  Para calcular el multiplicador del modelo completo, una vez más podemos aprovechar el hecho de que hay equilibrio en el mercado de bienes cuando la producción es igual a la demanda agregada (el equilibrio se alcanza en el punto en el que la curva de demanda agregada corta la línea de 45 grados en el gráfico del multiplicador). La ecuación de la demanda agregada se puede reordenar para hallar la producción y, en consecuencia, el multiplicador:

\[\begin{align}
\text{producción} &= \text{consumo} \\
&+ \text{inversión prevista} \\ 
&+ \text{gasto público} \\ 
&+ \text{exportaciones netas} 
\end{align}\]
  Por lo tanto:

\[\begin{align} 
\text{DA} &= C + I(r) + G + X − M \\ 
&= c_0 + c_1(1-t)Y + a_0 − a_1 r + G + X − mY 
\end{align}\]
  Aquí hemos escrito \(I(r)\) como recordatorio de que la inversión es una función de \(r\). Reordenando y despejando \(Y\), obtenemos:

\[\begin{align} 
Y &= c_0 + c_1(1−t)Y + a_0 - a_1 r + G + X − mY \\ 
Y(1−c_1(1−t) + m) &= c_0 + a_0 − a_1 r + G + X \\ 
Y &= \underbrace{\frac{1}{(1 − c_1(1-t) + m)}}_\text{multiplicador} \times \underbrace{(c_0 + a_0 − a_1 r + G + X)}_\text{demanda que no depende de los ingresos} \\ 
&= k \times (c_0 + a_0 − a_1 r + G + X) 
\end{align}\]
  Por lo tanto, en el modelo completo, el multiplicador es igual a:

\[k=\frac{1}{1−c_1(1−t)+m}\]
  El multiplicador es más pequeño cuando contamos con el sector público y el comercio exterior:

\[\begin{align} 
\frac{1}{(1−c_1(1−t) + m)} < \frac{1}{(1−c_1)} 
\end{align}\]
  La razón es que el denominador del primer miembro es más grande que el del segundo:

\[\begin{align}
1−c_1(1-t) + m > (1−c_1) 
\end{align}\]
  Para reflejarlo, supón como antes que \(c_1=\text{0,6}\), pero ahora el tipo impositivo es 20 % (0,2) y la propensión marginal a importar es 0,1. La sustitución de las variables correspondientes por estas cifras en la fórmula nos da que \(k = \text{1,6}\), lo que contrasta con 2,5 cuando se prescinde de los impuestos y las importaciones.



En la unidad 5, vamos a descubrir cómo los economistas han estimado el tamaño del multiplicador a partir de los datos, por qué difieren sus estimaciones y por qué se trata de una cuestión relevante.


  Ejercicio 3.5 El modelo multiplicador

  Toma en consideración el modelo multiplicador que hemos tratado en esta sección.

  
    	Compara dos economías que solo se diferencien en el porcentaje de hogares que tienen restricciones crediticias, pero que por lo demás son idénticas. ¿En qué economía es más grande el multiplicador? Ilustra la respuesta gráficamente.

    	Sobre la base de tu comparación de las dos economías, ¿dirías que cabe esperar que el multiplicador de una economía varíe a lo largo del ciclo económico?

  




  
    Pregunta 3.10 Elige las respuestas que sean correctas

    La demanda agregada de una economía abierta viene dada por el consumo nacional después de impuestos, C, por la inversión, I (que depende del tipo de interés r), por el gasto público, G, y por las exportaciones netas, \((X − M)\):

\[\begin{align*} 
\text{DA} &= C + I(r) + G + X - M\\
 &= c_0 + c_1(1-t)Y + I(r) + G + X - mY 
\end{align*}\]
    \(c_0\) es el consumo autónomo, \(c_1\) es la propensión marginal al consumo y m es la propensión marginal a importar. En el equilibrio de la economía, el resultado es igual a la producción: DA = Y.

    Partiendo del hecho de que DA = Y en equilibrio, reescribe la ecuación con Y en el primer miembro de la igualdad y con los demás términos en el segundo miembro. Dada esta ecuación reordenada, ¿cuál de las siguientes circunstancias aumenta el multiplicador?

    
      	Caída del gasto público.

      	Caída del tipo de interés.

      	Aumento del tipo impositivo.

      	Caída de la propensión marginal a importar.

    

    
      	G afecta al nivel de DA, pero no al multiplicador.

      	r afecta a I(r), que a su vez afecta al nivel de DA, pero no al multiplicador. La inversión no es una función del nivel de producción.

      	El aumento de t reduce el multiplicador.

      	La caída de m aumenta el multiplicador. Esto se debe a que disminuye el gasto en bienes y servicios producidos en el extranjero.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.9 ¿Por qué el consumo es relativamente estable?


​En la sección 3.5 vimos que, sobre el papel, el consumo no presenta grandes altibajos, en especial al compararlo con la inversión. En el modelo multiplicador que hemos desarrollado hasta ahora, un factor clave del tamaño del multiplicador es la propensión marginal al consumo (\(c_1\) en nuestro modelo). Ahora vamos a estudiar por qué cabría esperar que el consumo fuese relativamente estable. Al mismo tiempo, trataremos de entender mejor lo que condiciona la propensión marginal al consumo.


	suavizado de consumo
	Medidas que adopta una persona, una familia u otro colectivo para mantener su nivel habitual de consumo. Estas actuaciones incluyen el endeudamiento o la reducción del ahorro para compensar perturbaciones negativas (como situaciones de desempleo o de enfermedad) y el aumento del ahorro o la reducción del endeudamiento en respuesta a perturbaciones positivas (como un ascenso laboral o una herencia).




​La mayor parte de la gente prefiere consumir cantidades relativamente parecidas cada mes o cada año, en lugar de tener de sobra ahora y demasiado poco con posterioridad, o demasiado poco ahora, aunque vayan a disponer de más que suficiente en el futuro. Por lo tanto, si ahora sus ingresos son elevados, es posible que ahorren para más adelante. Y si en estos momentos ganan poco pero creen que ganarán más en el futuro, tal vez quieran pedir dinero prestado. Repartir el consumo de manera relativamente uniforme entre diferentes periodos de tiempo es lo que llamamos suavizado de consumo.


  La unidad 9 del volumen de microeconomía presenta un modelo, llamado modelo de elección intertemporal, que ayuda a explicar por qué es conveniente modular el consumo. Este modelo predice que, aunque los ingresos fluctúen a lo largo de la vida, nuestro deseo es que el consumo sea más constante.



Una gran motivación para ahorrar o para pedir prestado es tener la capacidad de cubrir las necesidades de alimentos, alquiler, cuota del teléfono y electricidad en todos los periodos. Otra razón para suavizar el consumo es que el beneficio adicional que nos reporta consumir más se hace más pequeño a medida que sube nuestro nivel de consumo. Por ejemplo, es probable que los primeros bocados de un plato te resulten más placenteros que cuando vas por la tercera ración. Por esos motivos, la gente suele preferir consumir la misma cantidad en cada periodo de tiempo en lugar de tener mucho a veces y muy poco otras veces.

El deseo de los hogares de mantener un nivel de consumo constante es una fuente básica de estabilización en cualquier economía. Para que el consumo sea sostenido, los hogares tienen que planificar. Piensan en lo que podría suceder con sus ingresos en el futuro, y ahorran o piden prestado para suavizar los altibajos que experimentan sus ingresos. Este comportamiento se da en sociedades agrarias expuestas a las inclemencias meteorológicas y a contiendas bélicas, además de entre los hogares de las economías industrializadas.

El consumo en el modelo del ciclo vital


	modelo del ciclo de vida del consumo
	Modelo del gasto en consumo en el que el consumo actual de los individuos depende no solo de su renta en el momento presente, sino también de su renta futura esperada, así como de sus activos teniendo en cuenta ahorros y deudas.




​​Una forma de imaginar este comportamiento es centrarse en situaciones predecibles. Cuando una persona joven piensa en la vida que le espera, puede suponer que conseguirá un trabajo, luego disfrutará de un periodo de vida laboral con ingresos superiores a su salario inicial y más adelante vendrán los años de jubilación en los que sus ingresos serán más bajos que durante su vida laboral. En la figura 3.17 se ilustra, mediante un modelo esquematizado, cómo puede suavizarse el consumo a lo largo de toda una vida. Es lo que se conoce como modelo del ciclo de vida del consumo.


  
  ​​La figura 3.17 es un ejemplo del «modelo del ciclo de vida» del consumo, desarrollado a principios de la década de 1960 por Franco Modigliani, ganador del premio Nobel, razón por la que en ocasiones se conoce simplemente como «modelo Modigliani».



Vamos a suponer que, antes de empezar a trabajar, los ingresos y el consumo de esta persona son iguales (podemos atribuirlo al apoyo económico que recibe de sus progenitores y a que su consumo es menor por vivir aún en el hogar familiar). Al empezar a trabajar, inicialmente gana la misma cantidad pero por sus propios medios; más adelante, los ingresos aumentarán. El análisis de la figura 3.17 permite seguir la trayectoria de sus ingresos y su consumo a lo largo del tiempo.


  


                [image: En esta figura, el eje horizontal muestra el tiempo dividido en tres periodos, llamados «Empieza a trabajar», «Asciende» y «Se jubila». El eje vertical muestra los ingresos y el consumo. Se muestra que los ingresos y el consumo siguen dos trayectorias diferentes a lo largo del tiempo. La trayectoria de los ingresos se mantiene constante hasta el ascenso y entonces sube a un nivel superior, donde se mantiene constante al nivel superior hasta la jubilación, cuando baja y se estabiliza en un nivel inferior al que tenía después del ascenso, pero más alto que el nivel en el que empezó. La trayectoria del consumo empieza a un nivel bajo, sube en el periodo de «empieza a trabajar» y luego se mantiene constante durante los periodos restantes a un nivel más alto. La zona situada entre la trayectoria del consumo y la de los ingresos y limitada por los periodos «empieza a trabajar» y «asciende» cuando el consumo es superior a los ingresos aparece sombreada y etiquetada como «Toma dinero prestado». La zona situada entre la trayectoria del consumo y la de los ingresos y limitada por los periodos «Asciende» y «Se jubila» cuando los ingresos son superiores al consumo aparece sombreada y etiquetada como «Devuelve deuda y acumula ahorro». La zona situada entre la trayectoria del consumo y la de los ingresos en el periodo que sigue a «Se jubila» cuando el consumo vuelve a ser superior a los ingresos aparece sombreada y etiquetada como «Consume ahorros».]



Figura 3.17 
Suavizado del consumo a lo largo de la vida.






  


                [image: Ingresos a lo largo del tiempo: En esta figura, el eje horizontal muestra el tiempo dividido en tres periodos, llamados «Empieza a trabajar», «Asciende» y «Se jubila». El eje vertical muestra los ingresos y el consumo. Se muestra la trayectoria de los ingresos, que se mantiene constante hasta el ascenso y entonces sube a un nivel superior, donde se mantiene constante al nivel superior hasta la jubilación, cuando baja y se estabiliza en un nivel inferior al que tenía después del ascenso, pero más alto que el nivel en el que empezó.]



Ingresos a lo largo del tiempo



La línea azul muestra la trayectoria de los ingresos en el tiempo: empiezan bajos, aumentan con los ascensos en el trabajo y bajan con la jubilación.






  


                [image: Gasto en consumo: En esta figura, el eje horizontal muestra el tiempo dividido en tres periodos, llamados «Empieza a trabajar», «Asciende» y «Se jubila». El eje vertical muestra los ingresos y el consumo. Se muestra que los ingresos y el consumo siguen dos trayectorias diferentes a lo largo del tiempo. La trayectoria de los ingresos se mantiene constante hasta el ascenso y entonces sube a un nivel superior, donde se mantiene constante al nivel superior hasta la jubilación, cuando baja y se estabiliza en un nivel inferior al que tenía después del ascenso, pero más alto que el nivel en el que empezó. La trayectoria del consumo empieza a un nivel bajo, sube en el periodo de «empieza a trabajar» y luego se mantiene constante durante los periodos restantes a un nivel más alto.]



Gasto en consumo



Se muestra en la línea roja. El modelo supone que esta persona desea suavizar el consumo sin altibajos durante toda su vida para que se mantenga constante (completamente plano) desde el momento en que consigue su primer trabajo.






  


                [image: La persona pide dinero prestado cuando es joven y lo devuelve más tarde, cuando los ingresos son altos: En esta figura, el eje horizontal muestra el tiempo dividido en tres periodos, llamados «Empieza a trabajar», «Asciende» y «Se jubila». El eje vertical muestra los ingresos y el consumo. Se muestra que los ingresos y el consumo siguen dos trayectorias diferentes a lo largo del tiempo. La trayectoria de los ingresos se mantiene constante hasta el ascenso y entonces sube a un nivel superior, donde se mantiene constante al nivel superior hasta la jubilación, cuando baja y se estabiliza en un nivel inferior al que tenía después del ascenso, pero más alto que el nivel en el que empezó. La trayectoria del consumo empieza a un nivel bajo, sube en el periodo de «empieza a trabajar» y luego se mantiene constante durante los periodos restantes a un nivel más alto. La zona situada entre la trayectoria del consumo y la de los ingresos y limitada por los periodos «empieza a trabajar» y «asciende» cuando el consumo es superior a los ingresos aparece sombreada y etiquetada como «Toma dinero prestado». La zona situada entre la trayectoria del consumo y la de los ingresos y limitada por los periodos «Asciende» y «Se jubila» cuando los ingresos son superiores al consumo aparece sombreada y etiquetada como «Devuelve deuda y acumula ahorro». La zona situada entre la trayectoria del consumo y la de los ingresos en el periodo que sigue a «Se jubila» cuando el consumo vuelve a ser superior a los ingresos aparece sombreada y etiquetada como «Consume ahorros».]



La persona pide dinero prestado cuando es joven y lo devuelve más tarde, cuando los ingresos son altos



Mientras los ingresos son bajos, una trayectoria del consumo sin saltos indica que la persona desea consumir más de lo que gana. Una premisa clave del modelo es que puede conseguirlo pidiendo prestado. No obstante, cuando gana más, el consumo está por debajo de los ingresos y una parte de estos se utiliza para devolver lo prestado y para ahorrar para la jubilación.








Un rasgo notable de la figura 3.17 es que el consumo cambia antes de que lo hagan los ingresos.

La persona que protagoniza la figura 3.17 prevé que recibirá un salario más alto después de ascender y ajusta su consumo hacia arriba con anterioridad. Esto solo es posible si, como el modelo da por supuesto, la persona puede endeudarse (volveremos a esta suposición más adelante). Tal vez sea capaz de convencer al banco de que el trabajo es seguro y que las perspectivas son buenas. De ser así, probablemente pueda obtener una hipoteca y vivir en una casa más cómoda con un nivel de vida más alto del que tendría si las ganancias a largo plazo fueran a mantenerse en el salario inicial. Los rótulos de la figura 3.17 muestran que esta persona pide dinero prestado cuando es joven y los ingresos son bajos y que devuelve lo pedido y ahorra más adelante cuando gana más; por último, va gastando los ahorros después de la jubilación, cuando los ingresos vuelven a bajar.

En la figura 3.17, los ingresos varían a lo largo del tiempo, pero el consumo se mantiene en un nivel que corresponde a los ingresos medios durante toda la vida. Si pudieses prever al principio de tu vida laboral cuál va a ser la trayectoria de tus ingresos futuros, podrías averiguar el promedio de los ingresos y calcular cuánto pedir prestado y cuánto ahorrar para suavizar el consumo. Pero ¿qué sucede cuando ocurre algo inesperado que altera el plan de consumo de toda la vida? ¿Y si en el futuro te encuentras con un choque imprevisto en tus ingresos?


  	Tendrás que hacer una valoración: ¿el choque es de carácter temporal o permanente?

  	Si es permanente: deberías calcular el nivel de consumo que ahora puedes permitirte a largo plazo, ante la nueva realidad de los ingresos previstos. En un gráfico como el de la figura 3.17, la línea horizontal que representa el consumo se desplazará hacia arriba o hacia abajo (dependiendo de si el choque es positivo o negativo) de ahora en adelante.

  	Si el choque es temporal: poco cambiará. Una fluctuación temporal de los ingresos apenas tiene efecto sobre el plan de consumo, porque constituye una variación pequeña en los ingresos medios de toda la vida.




  En Las finanzas de los pobres: Cómo viven los pobres del mundo con dos dólares, Daryl Collins, Jonathan Morduch, Stuart Rutherford y Orlanda Ruthven muestran cómo los hogares pobres gestionan su economía para evitar vivir en precariedad. «Smooth Operators». The Economist. Actualizado el 14 de mayo de 2009. Algunas de las historias se pueden leer en línea.




​A modo de resumen, cuando las personas y los hogares se comportan como en el modelo representado en la figura 3.17, los choques que afecten a su economía se verán amortiguados porque las decisiones de gasto se basan en consideraciones a largo plazo. Procuran evitar las fluctuaciones en el consumo, aunque las haya en los ingresos.


  
    Pregunta 3.11 Elige las respuestas que sean correctas

    Supón que la figura 3.17 representa el plan de consumo para toda tu vida y que actualmente estás en el momento en que empiezas a trabajar. ¿En cuál o cuáles de las siguientes situaciones hipotéticas aumentará la cantidad que pides prestada ahora?

    
      	Si hoy ganas una lotería cuyo premio se va pagando a lo largo de varios años, en cantidades iguales.

      	Si el gobierno anuncia que, a partir de hoy, bajará permanentemente las pensiones públicas que reciben todas las personas jubiladas.

      	Crees que vas a ascender antes de lo que originalmente habías pensado.

      	Tu coche ha sufrido daños por la caída de un árbol y necesita reparaciones urgentes.

    

    
      	Ganar la lotería es un choque considerable para los ingresos medios de una vida, por lo que ahora podrás llevar un nivel de consumo más alto a largo plazo. La cantidad que puedes pedir prestada será mayor.

      	Unos ingresos más bajos en la jubilación bajarían el promedio de los ingresos durante tu vida, por lo que podrías endeudarte menos.

      	Podrías pedir prestado más dinero porque el adelanto del ascenso supondría un incremento sustancial de los ingresos medios durante toda tu vida.

      	Este accidente excepcional es un choque negativo temporal, por lo que solo implicará una variación muy pequeña de los ingresos medios en toda la vida. Tu comportamiento no cambiaría (o, si lo hiciera, sería para disminuir ligeramente la cantidad que pedirías en el presente).

    

  




  Ejercicio 3.6 Planes de consumo para toda la vida

  Supón que la figura 3.17 representa el plan de consumo para toda tu vida y que actualmente estás en el momento en que empiezas a trabajar. Para cada una de las situaciones de la pregunta 3.11, dibuja un gráfico que muestre la nueva trayectoria de los ingresos y la trayectoria del consumo.



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.10 Choques para los hogares y los límites al suavizado del consumo


​​Las figuras 3.10a y 3.10b (de la sección 3.5) muestran que, sobre el papel y en términos generales, el consumo es menos volátil que la inversión y más uniforme que el PIB. Pero de ninguna manera eso significa que no tenga altibajos. De hecho, si fuera del todo uniforme, como se supone en la figura 3.17, la propensión marginal al consumo (PMC) —que es la base de nuestro modelo multiplicador— sería exactamente cero. En esta sección, vamos a examinar las limitaciones de las contundentes suposiciones de que parte el modelo de suavizado de consumo y demostraremos que eso lleva de forma natural a una función de consumo agregado con una PMC marcadamente positiva y por lo tanto a un multiplicador por encima de la unidad.

¿Cómo reaccionan los hogares a los choques y a los imprevistos que les afectan a ellos, a sus familiares o a la economía en su conjunto? Seguramente les gustaría suavizar el consumo, pero tal vez no puedan hacerlo.

Como se trató en la unidad 1, el término choque o shock se utiliza en economía para describir un suceso imprevisto tanto si es positivo como negativo, ya afecte a una sola persona, un sector o una región o a toda la economía. Como sabemos, la gente piensa en el futuro y trata de prever los posibles imprevistos. Cuando anticipan los choques que pueden afectar a su propio hogar, también actúan en función de esos temores. En una economía moderna, esa es la base de la industria de los seguros.

Podemos distinguir entre dos situaciones:


  	El hogar recibe un golpe de buena o mala suerte: por ejemplo, cuando un miembro de la familia que tiene un papel importante en los ingresos del hogar recibe una bonificación o cuando no puede trabajar por una lesión. Es lo que se denomina un choque idiosincrático.

  	La economía en su conjunto recibe un golpe de buena o mala suerte: por ejemplo, cuando una nueva tecnología eleva la productividad de un cultivo básico o cuando sube el precio de un bien importado crucial, como el petróleo. Es lo que se denomina un choque común o a nivel de toda la economía.




​​​La gente usa dos estrategias para hacer frente a los choques idiosincrásicos, es decir, los que son específicos de su hogar:1


	autoseguro
	Para mantener su nivel de consumo, los hogares recurren a veces al ahorro y al endeudamiento para autoasegurarse frente a una caída transitoria de ingresos o la necesidad de incrementar el gasto.
	coaseguro, seguro de copartícipe
	Un sistema de coaseguro permite a los hogares acumular ahorro para que puedan mantener el consumo cuando alguno sufre de manera individual una caída temporal de ingresos o necesita gastar más.




  	Autoseguro: los hogares que obtengan unos ingresos excepcionalmente altos en algún periodo ahorrarán para que, cuando la suerte cambie, gasten recurriendo a esos ahorros. Otra vía de autoseguro es pedir prestado en los momentos de apuros, si tienen esa posibilidad. Hablamos de autoseguro porque no se involucra a otros hogares.

  	Coaseguro: los hogares que han sido afortunados durante un periodo en particular pueden ayudar a un hogar golpeado por la mala suerte. Algunas veces esto se hace entre miembros de la familia (en sentido amplio) o entre amigos y vecinos. Desde mediados del siglo XX, en particular en los países más ricos, el coaseguro ha adoptado la forma de impuestos que pagan los ciudadanos y que luego se utilizan para apoyar a las personas que están temporalmente sin trabajo o cuando hay un choque en toda la economía (por ejemplo, los subsidios de desempleo o las regulaciones temporales de empleo durante la pandemia).



El coaseguro a nivel local entre los hogares resulta menos eficaz si el choque negativo golpea a toda la población al mismo tiempo. En el caso de un choque común, se hace necesario el coaseguro a nivel de la economía para ayudar a los hogares más afectados y menos capaces de amortiguar el golpe por sí solos. Esto se hizo muy evidente en la pandemia de la COVID-19.


  En economía, utilizamos el término «preferencias» cuando describimos cómo decide la gente entre diferentes opciones. Las preferencias reflejan la evaluación que cada persona hace de los costes y los beneficios de las opciones que se le plantean.





	​​​preferencia
	Descripción del valor relativo que una persona da a cada resultado posible de una elección o decisión que tiene que tomar.



El autoseguro y el coaseguro reflejan dos aspectos importantes de las preferencias de muchos hogares:


  	Los hogares prefieren un patrón de consumo uniforme: no les gusta el consumo que fluctúa a consecuencia de choques buenos o malos, por lo que recurrirán al autoseguro.

  	Pero es posible que tengan un sesgo hacia el presente: en algunas circunstancias, los hogares preferirán consumir sus ingresos ahora, en lugar de ahorrarlos para el futuro.

  	Los hogares no son egoístas solamente: están dispuestos a proporcionarse apoyo unos a otros para suavizar el efecto de la buena o mala suerte. Además, suelen confiar en que otros hagan lo mismo, incluso si no tienen forma de garantizar que así sea. El apoyo al sistema de impuestos y coberturas sociales refleja la preferencia por suavizar.



Límites al suavizado del consumo

¿Qué limita que un hogar suavice el consumo? Muchas personas y muchos hogares no pueden diseñar ni poner en práctica planes de consumo a largo plazo. Hacer planes puede ser difícil por la falta de información. Y aun disponiendo de ella, es posible que no podamos usarla para predecir el futuro con confianza. Por ejemplo, suele resultar muy difícil estimar si un cambio en las circunstancias es temporal o permanente.


  En la sección 9.9 del volumen de microeconomía, se tratan las razones por las que muchas personas, especialmente en hogares pobres, sufren restricciones para acceder a créditos o incluso la exclusión financiera.



Cuando hay que afrontar choques en los ingresos, el grado de suavizado también depende de estos factores:


  	Restricciones crediticias o exclusión financiera: limitan la capacidad que tiene una familia para mantener el consumo cuando bajan los ingresos.

  	Coaseguro limitado: quienes hacen frente a una bajada de ingresos solo pueden esperar un apoyo parcial de otros más afortunados que ellos, incluidos los sistemas públicos de coaseguro.




	restricciones crediticias
	Aquellas restricciones sobre el importe o las condiciones en que una persona puede obtener un préstamo.
	exclusión financiera
	Expresión que se aplica a aquellas personas que no pueden obtener préstamos en ningunas condiciones. Véase también: restricción financiera.




​Restricciones crediticias

La cantidad de dinero que una familia puede tomar prestada es limitada, sobre todo si no posee mucha riqueza. Algunos hogares con pocos recursos no tienen la posibilidad de conseguir un préstamo o solo a tipos de interés extraordinariamente altos. Por lo tanto, quienes más necesitan del crédito para suavizar su consumo suelen ser quienes no pueden acceder a él.


​La figura 3.18 muestra la reacción de dos tipos diferentes de hogares ante la previsión de un aumento de los ingresos. Los hogares que pueden pedir prestado tanto como quieran están en el panel superior. Los hogares con restricciones crediticias que no pueden conseguir un préstamo ni una tarjeta de crédito están en el panel inferior. Sigue el análisis de la figura 3.18 para comprender cómo los dos hogares reaccionan de manera diferente a dos sucesos clave:


  	En primer lugar, se recibe la noticia de que los ingresos subirán en un momento previsible en el futuro (por ejemplo, por un ascenso o una herencia).

  	Más adelante, efectivamente suben los ingresos del hogar (tiene lugar el ascenso o se recibe la herencia).




  


                [image: Esta figura muestra dos gráficos. Ambos muestran la trayectoria de los ingresos y la trayectoria del consumo a lo largo del tiempo. El gráfico 1 muestra la trayectoria de los ingresos y del consumo a lo largo del tiempo en hogares con suavizado del consumo. El eje horizontal del gráfico 1 muestra el tiempo y está dividido en dos periodos, en concreto, «Noticia del aumento de los ingresos futuros» y «Se recibe el aumento de los ingresos». El eje vertical del gráfico 1 muestra los ingresos y el consumo. La trayectoria de los ingresos se mantiene constante a un nivel bajo hasta que realmente aumentan los ingresos, cuando se incrementan hasta un nivel más alto y se mantienen constantes a ese nivel. La trayectoria del consumo empieza en un nivel bajo y sube a uno más alto cuando se recibe la noticia del aumento de los ingresos, y se mantiene constante a ese nivel más alto. La zona situada entre la trayectoria de los ingresos y la del consumo y delimitada por los periodos de tiempo «Noticia del aumento de los ingresos futuros» y «Se recibe el aumento de los ingresos» cuando el consumo es mayor que los ingresos aparece sombreada y etiquetada como «Toman dinero prestado». En el periodo de tiempo que sigue a «Se recibe el aumento de los ingresos», cuando los ingresos son más altos que el consumo, la zona situada entre la trayectoria de los ingresos y la del consumo aparece sombreada y etiquetada como «Devuelven deuda». El gráfico 2 muestra la trayectoria de los ingresos y del consumo a lo largo del tiempo en hogares con restricciones crediticias. El eje horizontal del gráfico dos también muestra el tiempo y está dividido en dos periodos, en concreto, «Noticia del aumento de los ingresos futuros» y «Se recibe el aumento de los ingresos». El eje vertical del gráfico dos también muestra los ingresos y el consumo. La trayectoria de los ingresos y la del consumo en hogares con restricciones crediticias son la misma. Empiezan en un nivel bajo y se mantienen constantes hasta que realmente aumentan los ingresos, cuando tanto los ingresos como el consumo se incrementan la misma cantidad hasta un nivel más alto y se mantienen constantes el resto del tiempo.]



Figura 3.18 
Previsión del aumento de los ingresos: suavizado del consumo y restricciones crediticias.






  


                [image: Ingresos a lo largo del tiempo: Esta figura muestra dos gráficos. Ambos muestran la trayectoria de los ingresos a lo largo del tiempo. El gráfico 1 muestra la trayectoria de los ingresos a lo largo del tiempo en hogares con suavizado del consumo. El eje horizontal del gráfico 1 muestra el tiempo y está dividido en dos periodos, en concreto, «Noticia del aumento de los ingresos futuros» y «Se recibe el aumento de los ingresos». El eje vertical del gráfico 1 muestra los ingresos y el consumo. La trayectoria de los ingresos se mantiene constante a un nivel bajo hasta que realmente aumentan los ingresos, cuando se incrementan hasta un nivel más alto y se mantienen constantes a ese nivel. El gráfico 2 muestra la trayectoria de los ingresos a lo largo del tiempo en hogares con restricciones crediticias. El eje horizontal del gráfico 2 también muestra el tiempo y está dividido en dos periodos, en concreto, «Noticia del aumento de los ingresos futuros» y «Se recibe el aumento de los ingresos». El eje vertical del gráfico 2 también muestra los ingresos y el consumo. La trayectoria de los ingresos en hogares con restricciones crediticias es idéntica a la de los hogares con suavizado del consumo, y se mantiene constante a un nivel bajo hasta que realmente aumentan los ingresos, cuando se incrementan hasta un nivel más alto y se mantienen constantes a ese nivel.]



Ingresos a lo largo del tiempo



Las líneas azules de la figura muestran que la trayectoria de los ingresos en el tiempo es la misma en ambos hogares.
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Suavizado del consumo



La línea roja del panel superior muestra que, en un hogar que suaviza el consumo, este varía inmediatamente después de recibir la noticia.
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Efecto de las restricciones crediticias



Por otro lado, un hogar con restricción financiera que no puede obtener un préstamo tiene que esperar hasta que lleguen los ingresos para poder ajustar su nivel de vida.








Una variación temporal en los ingresos afecta más al consumo actual de los hogares con limitaciones crediticias que al de aquellos que no se enfrentan a restricciones.

Sesgo del presente


	sesgo del presente
	Un individuo u hogar con sesgo del presente otorga más peso al consumo en el presente que en el futuro. Esto puede implicar que prefieran consumir ahora todos sus ingresos actuales aunque sepan que tendrán ingresos más bajos en el futuro.




​​En la figura 3.19, una persona se entera de que sus ingresos van a caer en el futuro. Podría ser por la jubilación o por la pérdida del empleo. Ahora bien, también podría deberse a que el individuo se está volviendo pesimista. O tal vez los medios de comunicación hayan pronosticado una crisis económica. En el panel superior de la figura 3.19, nuevamente mostramos un hogar que adopta un comportamiento previsor con el objetivo de suavizar el consumo. El panel inferior muestra un hogar con sesgo del presente que consume todos sus ingresos en el presente, aunque eso implique una gran reducción de su consumo en el futuro.
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Figura 3.19 
Consumo cuando hay hogares que muestran sesgo del presente: previsión de la caída de los ingresos.
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Trayectoria de los ingresos



Las líneas azules de la figura muestran que los ingresos siguen la misma trayectoria en ambos hogares.
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Suavizado del consumo



La línea roja del panel superior muestra la trayectoria del consumo en hogares que lo suavizan. En cuanto reciben la noticia de la inminente caída de los ingresos, comienzan a ahorrar para sostener el consumo cuando los ingresos caigan.
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Hogares con sesgo del presente



Por otro lado, los hogares con sesgo del presente se muestran reacios a disminuir el consumo actual y lo mantienen en el nivel inicial hasta que bajan los ingresos. En ese momento, el consumo disminuye más que en el caso de los hogares con suavizado del consumo, que pueden recurrir a lo que ahorraron antes de la caída de los ingresos.









​Si bien un hogar puede tratar de evitar una disminución repentina del consumo cuando bajan los ingresos, el deseo de posponer el deterioro del nivel de vida (sesgo del presente) implica que tal vez no reaccione ante la noticia y siga consumiendo lo mismo hasta que bajen los ingresos. El problema de no poder ahorrar es distinto al problema de no poder pedir prestado: no hay restricciones al ahorro y, como forma de autoseguro, no implica a nadie más. Esta característica del comportamiento humano nos resulta conocida a muchas personas. Cuando llega la hora, nos suele faltar la fuerza de voluntad para poner en práctica un plan que hayamos hecho antes. Los economistas se refieren a este comportamiento como inconsistencia temporal. Aun existiendo otras explicaciones posibles para no ahorrar antes de una caída conocida de los ingresos, la inconsistencia temporal es una que está demostrada (lee el apartado «La economía aprende de los hechos: Mañana me pongo a dieta»).


  La economía aprende de los hechos Mañana me pongo a dieta

  Los economistas han llevado a cabo experimentos para evaluar el comportamiento e intentar explicar por qué no ahorramos aunque podamos. Por ejemplo, Daniel Read y Barbara van Leeuwen realizaron un experimento con 200 empleados de empresas de Ámsterdam. Les pidieron que eligieran lo que pensaban que comerían la semana siguiente. Se les daba a elegir entre fruta y chocolate.

  El 50 % de los encuestados respondieron que comerían fruta. Pero, cuando llegó la siguiente semana, en realidad solo el 17 % optaron por comer fruta. El experimento revela que, aunque las personas planeen hacer algo que saben que será beneficioso (comer fruta, ahorrar dinero), a la hora de la verdad muchas veces no lo hacen.2




  
    Pregunta 3.12 Elige las respuestas que sean correctas

    El siguiente diagrama muestra la trayectoria de los ingresos de un hogar que recibe la noticia de que se prevé un aumento y una caída de los ingresos futuros en los momentos que se indican.

    


                [image: ]






    Supón que el hogar prefiere suavizar el consumo si puede. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y selecciona los que sean correctos.

    
      	Si el hogar no tiene restricciones de crédito, consumirá al mismo nivel después de \(t = 1\).

      	Si el hogar tiene restricciones de crédito y también sesgo del presente, entonces su consumo coincidirá exactamente con los ingresos de cada momento.

      	Si el hogar no tiene restricciones de crédito pero sí sesgo del presente, entonces pedirá prestado en \(t = 1\) y ahorrará en \(t = 3\).

      	Si el hogar tiene restricciones de crédito pero no sesgo del presente, pedirá prestado en \(t = 1\) y ahorrará en \(t = 3\).

    

    
      	Si el hogar no tiene restricciones crediticias, puede suavizar el consumo en los tres periodos siguientes pidiendo prestado en \(t = 1\) y luego devolviendo lo pedido una vez que los ingresos aumenten. Por lo tanto, no consumirá al mismo nivel después de \(t = 1\).

      	El hecho de que el hogar tenga restricciones de crédito implica que no puede pedir prestado. El que además tenga sesgo del presente implica que no ahorrará. Por lo tanto, los ingresos y el consumo serán iguales en todo momento.

      	Un hogar con sesgo del presente no ahorrará en \(t = 3\).

      	Un hogar con limitaciones crediticias no podrá pedir prestado en \(t = 1\).

    

  




​Coaseguro limitado

La mayoría de los hogares carecen de una red de familiares y amigos que les puedan echar un cable de una manera considerable y durante un periodo largo cuando sufren un choque negativo en los ingresos. Los subsidios de desempleo brindan este tipo de coaseguro: los ciudadanos que se encuentran en una buena situación económica un año aseguran a los que no. Sin embargo, en muchas sociedades la cobertura de estas políticas es muy limitada.3

Una demostración elocuente del valor del coaseguro como forma de suavizado es la experiencia de Alemania durante la drástica reducción de ingresos que tuvo lugar en el país en la crisis financiera mundial de 2007–2009. Ante la caída de la demanda de los productos fabricados por las empresas, se recortaron las horas de trabajo de las plantillas; sin embargo, gracias a la política gubernamental y a los acuerdos entre las empresas y sus empleados, muy pocos alemanes perdieron sus empleos y muchos de los que no lo perdieron siguieron cobrando como si estuvieran trabajando muchas más horas de las que trabajaban en realidad. El resultado fue que, aunque cayó la renta agregada, el consumo no lo hizo y el desempleo no aumentó. Los empresarios «acumularon» esas horas y los empleados las trabajaron con posterioridad, cuando la demanda rebotó.

Ahora bien, la mayor parte de las pruebas empíricas muestran que las restricciones crediticias, el sesgo del presente y un coaseguro limitado se traducen en que, para muchos hogares, una variación de los ingresos genera un cambio de la misma magnitud en el consumo. En el caso de un choque negativo en los ingresos, como la pérdida de un puesto de trabajo, la consecuencia es que dicho choque repercutirá en otras familias que habrían producido y vendido los bienes de consumo que han dejado de demandarse.

Las figuras 3.10a y 3.10b mostraban que el consumo en países con rentas intermedias era más volátil que en los que tenían rentas altas. Esta situación se debe a una combinación de restricciones crediticias más generalizadas y a un menor alcance de los sistemas públicos de coaseguro.


  Ejercicio 3.7 Seguro de enfermedad

  
    	Piensa en el sistema de seguros de enfermedad de tu país. ¿Es un caso de coaseguro o de autoseguro?

    	¿Se te ocurren otros ejemplos de coaseguro y de autoseguro? En cada caso, piensa en qué tipos de perturbaciones se están asegurando y cómo se financia el sistema.

    	¿Sería de esperar que las empresas de seguros ofreciesen «seguros contra pandemias»?

  

  Para responder estas preguntas, te puede resultar útil consultar la explicación de la sección 10.10 del volumen de microeconomía.




​Comportamiento del consumo y el modelo multiplicador

El que los hogares estén o no dispuestos o en condiciones de suavizar el consumo es crucial para el modelo multiplicador planteado en las secciones 3.7 y 3.8.

Para entender el modelo multiplicador, podemos pensar que lo aplicamos a una economía que consta de dos tipos de hogares. Unos suavizan su consumo mediante el ahorro y el endeudamiento, en cuyo caso consideraremos que tienen una PMC de cero \((c_1 = 0)\). Pero otros, por alguna combinación de restricciones de crédito y de sesgo del presente, tienen una PMC de 1 \((c_1 = 1)\).

Si calculamos el promedio de los dos tipos de hogares para hallar la función de consumo agregado, obtenemos una PMC media que se hallará entre 0 y 1 como en el modelo multiplicador. El que la PMC agregada sea alta o baja dependerá, por tanto, de la proporción de hogares que haya en cada grupo.

Cualquier desplazamiento que se genere en la proporción de los hogares con restricciones crediticias y, en consecuencia, con una PMC alta afectará al tamaño del multiplicador. Esto ayuda a explicar por qué el multiplicador acaba siendo más alto en recesiones profundas que en periodos de expansión económica.


  Ejercicio 3.8 Variaciones de los ingresos, cambios en el consumo

  Piensa en un tipo de hogar sujeto a restricciones crediticias y en otro que estabiliza el consumo.

  
    	Para cada tipo de hogar, dibuja un gráfico con el tiempo en el eje horizontal y los ingresos y el consumo en el eje vertical para explicar la relación entre la variación de los ingresos y la del consumo cuando los ingresos vuelven a la normalidad después de una disminución temporal imprevista.

    	Tomando como base ese análisis, explica la relación que es previsible que exista entre las variaciones temporales de los ingresos y el consumo en una economía en la que coexisten los dos tipos de hogares.

  




  
    Pregunta 3.13 Elige las respuestas que sean correctas

    Piensa en un aumento de la inversión de 2500 millones de euros en una economía en la que no hay impuestos, exportaciones ni importaciones. Hay dos situaciones hipotéticas:

    
      	Hipótesis A: el 80 % de los hogares tiene restricciones crediticias y el 20 % no.

      	Hipótesis B: el 20 % de los hogares tiene restricciones crediticias y el 80 % no.

    

    Teniendo en cuenta esa información y las dos situaciones planteadas, lee los siguientes enunciados y selecciona los que sean correctos.

    
      	El multiplicador de la hipótesis A es 5.

      	La PMC de la hipótesis A es cinco veces mayor que la PMC de la hipótesis B.

      	En el nuevo equilibrio del mercado de bienes, la demanda agregada aumenta 3125 millones de euros en la hipótesis B.

      	En el nuevo equilibrio del mercado de bienes, la demanda agregada sería 10 000 millones de euros más alta en la hipótesis A que en la B.

    

    
      	La PMC es 1 en el caso de los hogares que tienen restricciones crediticias y 0 en los que no las tienen, por lo que la PMC de la hipótesis A es (\(0,8 \times 1 + 0,2 \times 0) = 0,8\). Por lo tanto, como la PMC es 0,8, podemos hallar que el multiplicador es \(\frac{1}{1 - 0,8}=5\).

      	La PMC de la hipótesis A es 0,8, que es cuatro veces mayor que la PMC de la hipótesis B (0,2).

      	La demanda agregada aumenta \(2500 \times \frac{1}{1 - 0,2}\) = 3125 millones de euros en la hipótesis B.

      	En la hipótesis A, la demanda agregada aumenta \(2500 \times \frac{1}{1- 0,8}\) = 12 500 millones de euros, que es 9375 millones de euros más que en la hipótesis B.
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Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.11 ¿Por qué es volátil la inversión?


​Los hogares tienden a suavizar el gasto en consumo cuando les es posible, pero las empresas no tienen una motivación parecida para suavizar la inversión. Cada vez que ven la oportunidad de obtener beneficios, aumentan sus existencias de maquinaria y equipamiento y construyen nuevas instalaciones. Pero, a diferencia de lo que ocurre con comer y con muchos otros gastos en consumo, las inversiones pueden posponerse. Existen varias razones por las que es probable que se acumulen múltiples proyectos de inversión en ciertos momentos, mientras que en otras épocas habrá pocos.


​​​Nueva tecnología

Cuando se introduce una innovación como la máquina hiladora Jenny en la Revolución Industrial o los programas de hoja de cálculo en la revolución informática, las empresas que utilizan la nueva tecnología pueden producir con costes más bajos o con mayor calidad, lo que les lleva a aumentar su cuota de mercado. Las empresas que no se suben al carro de la nueva tecnología pueden acabar cerrando por no obtener beneficios usando la tecnología antigua. Pero la nueva tecnología implica que las empresas deben adquirir e instalar nuevas máquinas. Al hacerlo, se genera una fiebre inversora, que se amplificará si las empresas que fabrican la maquinaria y el equipamiento necesitan ampliar sus propias instalaciones de producción para atender la demanda adicional que esperan recibir.

En este caso, la inversión de una empresa empuja a otras empresas a invertir: si no lo hacen, perderán cuota de mercado o incluso serán incapaces de cubrir costes y, en última instancia, tendrán que abandonar el sector. Pero la inversión de una empresa también puede animar a otras a invertir porque contribuye a la expansión del mercado y al aumento de las posibles ganancias.

El auge de la inversión en alta tecnología que tuvo lugar en Estados Unidos puede identificarse en los datos agregados. Desde mediados de la década de 1990, se han venido introduciendo a gran escala nuevas tecnologías de la información y las comunicaciones (TIC) en la economía estadounidense. La figura 3.20 muestra el crecimiento sostenido (en torno a un 10 % o superior) de la inversión en nuevas tecnologías hasta la segunda mitad de la década de 1990. Después no se observa nada parecido en los datos.




                [image: Este es un gráfico de líneas que muestra la inversión en nuevas tecnologías y la burbuja de las puntocom en Estados Unidos entre 1991 y 2022. Son tres las medidas que se muestran: crecimiento de la inversión en nuevas tecnologías (%), crecimiento del índice Nasdaq y crecimiento del PIB nominal. El eje horizontal muestra el año, con un intervalo que abarca desde 1991 hasta 2022. El eje vertical muestra las tasas de crecimiento en % de cada dato, con un intervalo que van de −50 % a 60 %. El crecimiento de la inversión en nuevas tecnologías se mantiene relativamente estable en torno a un 10 % desde 1992 hasta 2000, y baja hasta −10 % en 2002 durante la recesión. Vuelve a subir hasta alrededor del 10 % en 2006 antes de bajar de nuevo hasta aproximadamente −10 % en 2009 durante la recesión. Después de la recesión, el crecimiento de la inversión en nuevas tecnologías se incrementa de nuevo un 5 % y se mantiene estable durante el resto de los años. El crecimiento del índice Nasdaq empieza en torno a un 20 % en 1991, baja hasta alrededor de un 5 % en 1994 antes de subir de nuevo un 25 % desde 1995 hasta 1998. En 1999 el crecimiento del índice Nasdaq alcanza su máximo alrededor de un 50 %, antes de una caída drástica hasta casi un −50 % en 2001 durante la recesión. Se recupera hasta el 20 % en 2004, y cae de nuevo hasta −15 % en 2008 durante la recesión. En 2021 el crecimiento del índice Nasdaq se sitúa alrededor de un 40 %, antes de caer hasta alrededor de un −15 % en 2022. El crecimiento del PIB nominal es relativamente constante en torno a un 5 % durante casi todo el periodo, si bien baja al 0 % solo durante las recesiones de 2009 y 2020. En 2021 el crecimiento del PIB nominal se recupera hasta alrededor de un 10 %.]



Figura 3.20 
Inversión en nuevas tecnologías y la burbuja de las puntocom (1991–2022).






US Bureau of Economic Analysis. 2023. Fixed Assets Accounts Tables. FRED. 2023. Índice NASDAQ Composite. Nota: las series se representan en dólares estadounidenses corrientes. El valor del índice NASDAQ es el promedio anual de su cotización al cierre. La inversión en nuevas tecnologías alude a la que se destina a equipos de procesamiento de información, ordenadores (computadoras) y dispositivos periféricos, equipos de comunicaciones, estructuras de comunicaciones e inversiones en software, semiconductores y componentes electrónicos e informáticos.






La figura 3.20 también ilustra el comportamiento del índice NASDAQ, correspondiente a la bolsa estadounidense donde se compran y venden las acciones o participaciones de empresas de alta tecnología. El índice es un promedio de los precios o cotizaciones a los que se intercambian esas acciones.

Subió con fuerza a mediados de los noventa y alcanzó su máximo histórico en 1999, cuando se disparó la confianza de los inversores bursátiles en la rentabilidad de las nuevas empresas tecnológicas. La inversión en equipamiento informático (línea roja) creció rápidamente como resultado de esa confianza, pero cayó de manera abrupta tras el hundimiento de la confianza que provocó la caída del índice bursátil. Esto da a entender que la inversión en maquinaria y equipamiento había sido excesiva: la inversión no volvió a crecer hasta 2003. El economista Robert Shiller argumentó que el índice NASDAQ se vio impulsado por lo que denominó una «exuberancia irracional». La opinión generalizada sobre el futuro de la alta tecnología dio lugar no solo a que los precios de las acciones subieran a niveles que no eran sostenibles, sino también a una inversión excesiva en maquinaria y equipamiento en el sector de la alta tecnología.


  Robert Shiller explica en un pódcast del portal VoxEU cómo los «espíritus animales» contribuyen por un lado a la volatilidad de la inversión y por otro a un exceso de inversión y a una burbuja bursátil.



En las unidades 5 y 6 veremos por qué, sobre la base del «valor presente», cabe esperar que la inversión y la cotización de las acciones suban y bajen a la vez.


​​Restricciones crediticias

En la sección 3.10, resaltamos el papel de las restricciones crediticias en el comportamiento del consumo. Las empresas también se enfrentan a limitaciones para su financiación, que es otra razón para agrupar los proyectos de inversión y para la volatilidad de la inversión agregada. En una economía en auge, los beneficios son elevados y las empresas pueden usarlos para financiar proyectos de inversión. Además, lo habitual es que les resulte menos difícil conseguir créditos y emitir nuevas acciones. También es más fácil acceder a financiación de fuentes externas a la empresa: en pleno apogeo de las empresas tecnológicas de Estados Unidos, por ejemplo, la expansión de la bolsa NASDAQ reflejó el deseo de los inversores de proporcionar financiación mediante la compra de acciones de empresas de los sectores emergentes de las TIC. En la unidad 6 examinamos este mecanismo con mayor detalle.

Un problema de coordinación: círculos viciosos y virtuosos


	utilización de la capacidad
	Una empresa, un sector industrial o toda una economía utilizan al máximo su capacidad cuando producen todas las existencias que permiten sus bienes de capital y sus conocimientos en el momento actual. Si la producción es inferior a ese nivel, se dice que están «por debajo de la utilización de la capacidad» o que «tienen un nivel bajo de utilización de la capacidad».




​​Para entender cómo la inversión de una empresa puede inducir a otra a invertir, piensa en una economía local que esté formada por dos empresas solamente. La empresa A no utiliza por completo la maquinaria y el equipamiento porque, aunque podría producir más si contratara a más empleados, no existe suficiente demanda para vender la mayor producción que obtendría. Se trata de una situación de baja utilización de la capacidad. Para que los propietarios de la empresa A asuman nuevas inversiones, deben prever un aumento de la demanda de su producción.

La empresa B tiene el mismo problema. A causa de la baja utilización de su capacidad, los beneficios son bajos para ambas. Los ingresos de la economía local se mantienen en un nivel bajo, igual que la demanda. Así pues, al pensar en ambas empresas juntas, nos encontramos ante un círculo vicioso (figura 3.21).




                [image: Este diagrama de flujo muestra un círculo vicioso. Las expectativas de una baja demanda en el futuro llevan a una baja utilización de la capacidad y a bajos beneficios. Esto, a su vez, no genera incentivos para invertir o contratar y, por lo tanto, las empresas y los trabajadores gastan poco. Las expectativas de una baja demanda futura se mantienen y el círculo se repite.]



Figura 3.21 
La previsión de una baja demanda de los productos de la empresa crea un círculo vicioso.






Si los propietarios de A y B decidiesen invertir al mismo tiempo en aumentar tanto la capacidad como la plantilla, emplearían a más trabajadores, que gastarían más, y aumentaría la demanda de los productos de ambas empresas. Los beneficios de ambas empresas aumentarían, y tendríamos un círculo virtuoso (figura 3.22).




                [image: Este diagrama de flujo muestra un círculo virtuoso. Las empresas invierten y contratan, por lo que las empresas y los trabajadores gastan mayores cantidades de dinero. Eso, a su vez, genera una alta demanda de los productos de la empresa, lo que lleva a una alta utilización de la capacidad y a altos beneficios. Esto hace que las empresas inviertan y contraten, y el círculo se repite.]



Figura 3.22 
La previsión de una alta demanda de los productos de la empresa crea un círculo virtuoso.






Estos dos círculos ponen de relieve el papel de las expectativas de la demanda futura. El incentivo para invertir depende de la demanda que se espera, la cual a su vez depende del comportamiento de otros actores de la economía. Las empresas del círculo vicioso tienen un problema de coordinación. Si ambas invirtieran juntas, todo el mundo saldría ganando.


  
    Pregunta 3.14 Elige las respuestas que sean correctas

    Las figuras 3.21 y 3.22 muestran que la volatilidad del gasto total en inversión se debe a que la interacción entre las decisiones de las empresas puede dar lugar a círculos viciosos (bajos beneficios) o virtuosos (altos beneficios). ¿Cuál de los siguientes acontecimientos podría animar a que todas las empresas aumenten juntas el gasto en inversión?

    
      	Un gran avance tecnológico en un sector en particular (por ejemplo, en baterías para vehículos eléctricos).

      	El fin de una guerra en el extranjero que tuvo suficiente importancia para alterar el comercio mundial.

      	La petición del gobierno a las empresas para que aumenten su inversión.

      	Un aumento del gasto público.

    

    
      	Un gran avance tecnológico es probable que favorezca el aumento de la inversión en el sector de los automóviles y en la fabricación de baterías. También puede haber empresas de otros sectores que crean que el avance tecnológico les afecte a ellas, aunque no fabriquen vehículos eléctricos. Sin embargo, resulta poco probable que ese avance por sí solo fomente las inversiones empresariales en todos los sectores.

      	La alteración que una guerra así haya causado en la fabricación en esa región afectada y en el comercio internacional es probable que haya generado incertidumbre entre las empresas en torno a la demanda prevista y al precio de los factores de producción. El fin de la guerra reduciría la incertidumbre y aumentaría la confianza de las empresas en la economía, lo que favorecería el incremento de la inversión.

      	No resulta verosímil que el estímulo procedente del gobierno tenga mucho efecto. Las inversiones son arriesgadas y es poco probable que las empresas inviertan solo porque el gobierno se lo pida. No obstante, esa petición podría tener algún efecto si se combina con ciertas acciones del gobierno, como el gasto en infraestructuras.

      	El aumento del gasto público estimulará que todas las empresas esperen una mayor demanda de sus productos, lo que tendría un efecto beneficioso en los planes de inversión a nivel de toda la economía.

    

  




​
  Ampliación 3.11 Un juego de coordinación de inversiones

  
    En esta ampliación, vamos a utilizar la teoría de juegos para analizar el problema del círculo vicioso en la inversión y cómo salir de él. Para entender el modelo, debes saber de teoría de juegos, equilibrio de Nash y juegos de coordinación, lo cual se presentó en la unidad 4 del volumen de microeconomía. Si no, puedes saltarte esta ampliación o leer las secciones 4.2, 4.3 y 4.13 antes de empezarla.

  

  Vamos a modelar el problema de los círculos vicioso y virtuoso de la inversión como un juego entre dos empresas, A y B. Como en todos los juegos, especificamos lo siguiente:

  
    	Los participantes: las dos empresas.

    	Las estrategias posibles: invertir o no invertir.

    	La información que tienen: deciden al mismo tiempo, por lo que no saben lo que está haciendo el otro.

    	El pago: los beneficios que reporta cada uno de los cuatro pares de acciones que podrían llevar a cabo.

  

  En la figura A3.3 se muestran los cuatro resultados posibles de la interacción y los pagos correspondientes.

  La figura muestra lo que sucede cuando se dan círculos virtuosos (las dos empresas invierten) y viciosos (ninguna invierte). Para empezar, observa lo que sucede si una de las empresas invierte, pero la otra no. Si la empresa A invierte y B no (la celda superior derecha de la figura), A paga para instalar nuevos equipos y locales; sin embargo, como la otra empresa no invirtió, no hay demanda de los productos que la nueva capacidad puede producir, así que A pierde. Pero si B hubiera sabido que A invertiría, entonces B habría obtenido más beneficios invirtiendo también (100 en lugar de solo 80). Por otro lado, si B hubiera sabido que A no iba a invertir, le habría ido mejor no invirtiendo.

  


                [image: Este diagrama muestra las acciones disponibles para las empresas A y B, que son invertir y no invertir. Los pagos se expresan como (beneficios de la empresa A, beneficio de la empresa B). Si ambas empresas invierten, los pagos son (100, 100). Si la empresa A invierte, pero B no invierte, los pagos son (-40, 80). Si la empresa A no invierte, pero B sí, los pagos son (80, −40). Si ninguna de las dos invierte, los pagos son (10, 10).]



Figura A3.3 
Decisiones de inversión como un juego de coordinación.






  En este juego, a las dos empresas les irá mejor si hacen lo mismo, y el mejor resultado se produce cuando ambas empresas invierten. Esa es otra razón por la que la inversión tiende a fluctuar mucho. Si los propietarios de las empresas creen que otras empresas no van a invertir, entonces no lo harán, lo que confirma el pesimismo de los otros propietarios. Es así como el círculo vicioso se refuerza a sí mismo. El círculo virtuoso se refuerza a sí mismo por la misma razón. El optimismo sobre lo que harán otras empresas lleva a más inversión, lo que a su vez sostiene el optimismo.

  
	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.



  En este juego hay dos equilibrios de Nash (celda superior izquierda y celda inferior derecha). Para hallar los equilibrios de Nash, utiliza el método del punto y el círculo (sección 4.3 de La economía 2.0: microeconomía), empezando por la mejor respuesta de A a las opciones elegidas por B. Si B invierte, la mejor respuesta de A es invertir también, lo que sitúa un punto en la celda superior izquierda. Si B no invierte, A también decide no invertir, por lo que colocamos otro punto en la celda inferior derecha. La empresa A no tiene una estrategia dominante. Ahora vamos a analizar las mejores respuestas de B. Si A invierte, la mejor respuesta de B es invertir y, si A no invierte, B decide no invertir. Los círculos que muestran las mejores respuestas de B coinciden con los puntos: B tampoco tiene una estrategia dominante. Donde coinciden los puntos y los círculos, hay equilibrios de Nash.

  
	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.
	juego de coordinación
	Juego en el que existen dos equilibrios de Nash, uno de los cuales puede ser paretodominante sobre el otro. También denominado: juego de garantía.



  El equilibrio de Nash (abajo a la derecha) en el que ambas empresas presentan una baja utilización de capacidad y baja contratación e inversión no es eficiente en términos de Pareto, o paretoeficiente, porque existe una opción en la que ambas empresas obtendrían mayores beneficios: que las dos decidiesen invertir. Se trata de un juego de coordinación como los descritos en la sección 4.13 de La economía 2.0: microeconomía, igual que circular por el lado derecho o el izquierdo de la carretera o el juego de la especialización de los cultivos.

  El nombre resulta apropiado porque, para pasar del círculo vicioso al virtuoso, las empresas tienen que coordinarse de alguna manera (para ponerse de acuerdo en invertir) o desarrollar pensamientos optimistas sobre lo que hará la otra. Este tipo de optimismo suele llamarse confianza empresarial y desempeña un papel importante en las fluctuaciones de la economía en su conjunto. Como trataremos en la unidad 5, en algunas circunstancias las políticas públicas también pueden contribuir a llevar una economía de un resultado paretoineficiente al paretoeficiente.

  
    
      Pregunta A3.2 Elige las respuestas que sean correctas

      Piensa en una economía local que esté formada por dos empresas solamente, A y B. En la actualidad, ambas empresas presentan un nivel bajo de utilización de capacidad. En la tabla siguiente, se muestran los beneficios (o pérdidas, si las cifras son negativas) que se generan cuando las empresas invierten o no invierten:

      


                [image: Este diagrama muestra las acciones disponibles para las empresas A y B, que son invertir y no invertir. Los pagos se expresan como (beneficios de la empresa A, beneficio de la empresa B). Si ambas empresas invierten, los pagos son (100, 150). Si la empresa A invierte, pero B no invierte, los pagos son (-20, 80). Si la empresa A no invierte, pero B sí, los pagos son (60, -40). Si ninguna de las dos invierte, los pagos son (20, 40).]






      Teniendo en cuenta esta información, ¿cuál de los siguientes enunciados es correcto?

      
        	Invertir es una estrategia dominante para ambas empresas.

        	El único equilibrio de Nash es que ambas empresas inviertan.

        	Que la empresa A invierta y la empresa B no invierta es un equilibrio de Nash paretoineficiente.

        	Para lograr el equilibrio de Nash paretoeficiente, las empresas deben coordinarse de algún modo o las dos deben creer que la otra invertirá.

      

      
        	Cuando la empresa B invierte, la mejor estrategia de respuesta es que la empresa A invierta. Del mismo modo, cuando la empresa B no invierte, la mejor estrategia de respuesta es que A no invierta. Por lo tanto, no existe una estrategia dominante.

        	Que ninguna de las empresas invierta también es un equilibrio de Nash.

        	Que la empresa A invierta y la empresa B no invierta es paretoineficiente, pero no es un equilibrio de Nash.

        	El equilibrio de Nash paretoeficiente se da cuando las dos empresas invierten, y para lograr ese resultado, ambas tienen que creer que la otra empresa invertirá. Si alguna pensara que la otra no va a invertir, entonces tampoco invertiría.

      

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 3 Demanda agregada y el modelo multiplicador

3.12 Gasto en inversión en el modelo multiplicador


​Podemos generalizar los argumentos sobre las restricciones crediticias y el papel de la coordinación en la inversión para decir que el gasto de las empresas en inversión responderá positivamente al crecimiento de la demanda agregada en la economía. Una vez que aumenta el gasto agregado en los bienes y servicios producidos en la economía, se facilita que se coordinen los planes de las empresas sobre la capacidad que necesitarán en el futuro y se estimula el gasto en inversión. Las expectativas coordinadas de las empresas de que habrá crecimiento del mercado pueden cuantificarse mediante un índice de confianza empresarial.

La figura 3.23 ilustra la relación entre el crecimiento de la demanda agregada (excluida la inversión), la confianza empresarial y la inversión en la zona del euro. El indicador de confianza empresarial se mueve en relación estrecha con esta medida de la demanda agregada y la inversión.




                [image: Este gráfico de líneas muestra los datos de inversión, demanda agregada y confianza empresarial en la zona del euro entre 1996 y 2022. El eje horizontal muestra el año, con un intervalo que abarca desde 1996 hasta 2022. Hay dos ejes verticales. El eje vertical de la izquierda muestra la tasa porcentual de crecimiento de 2 datos: crecimiento de la demanda (C + G + X – M) y crecimiento de la inversión (I), en un intervalo que va de −15 % a 10 %. El eje vertical de la derecha muestra el indicador de confianza empresarial como promedio anual, en un intervalo que va de −30 a 20. El crecimiento de la demanda empieza en torno a un 2 % en 1996 y se mantiene entre el 0 % y el 5 % hasta 2009, cuando baja a alrededor de un −2 % y se recupera hasta alrededor del 2 % en 2010 antes de volver a descender al 0 % en 2012. La demanda aumenta de nuevo hasta en torno a un 2 % en 2017, antes de caer abruptamente hasta menos de −5 % en 2020 y recuperarse hasta alrededor de un 5 % en 2022. El crecimiento de la inversión es más volátil, pero sigue una trayectoria parecida a la demanda, donde en 2008 desde un 5 % baja abruptamente hasta menos de −10 % en 2009, se recupera de nuevo hasta alrededor de un 5 % en 2015, baja en 2020 hasta menos de −5 % y termina recuperándose a cerca de un 5 % en 2022. La confianza empresarial sigue la trayectoria de la inversión y la demanda, donde en 2009 cuando los otros dos indicadores experimentan una bajada, el índice de confianza empresarial baja de alrededor de 5 en 2008 a casi −30 en 2009. Vuelve a elevarse al tiempo que también suben la inversión y la demanda, y luego cae desde alrededor de 5 en 2018 hasta menos de −10 en 2020; al final se recupera hasta en torno a 5 en 2022.]



Figura 3.23 
Inversión, demanda agregada y confianza empresarial en la eurozona (1996–2022).






Eurostat. 2023. Confidence Indicators by Sector. Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2023. FRED.







  Ejercicio 3.9 Consulta de FRED

  Utiliza los datos de FRED correspondientes a tu país para elaborar gráficos de la tasa de crecimiento del PIB real, el consumo, la inversión, las exportaciones netas y el gasto público.

  Por ejemplo, para el caso de Estados Unidos, estas series son, respectivamente: «Real Gross Domestic Product» (GDPC1), «Personal Consumption Expenditures» (PCE), «Gross Private Domestic Investment» (GDPI), «Net Exports of Goods and Services» (NETEXP), «Government Consumption Expenditures and Gross Investment» (GCE). En el caso de PCE, GDPI, NETEXP y GCE, con solo añadir «Real» se obtiene la serie equivalente en términos reales. Deberías encontrar las series equivalentes a todas esas para tu propio país.

  Para entender cómo funciona FRED, puedes ver este breve tutorial.

  
    	¿Cómo ha evolucionado el gasto público en tu país durante todo el periodo para el que hay datos disponibles?

    	Comenta la relación entre la tasa de crecimiento de la producción y el gasto público durante ese periodo.

    	Describe la volatilidad del gasto público y las exportaciones netas con respecto a la del PIB y aporta una explicación de los patrones que hayas observado.

  




​De vuelta a la función de inversión agregada: expectativa de beneficios frente a tipos de interés

Ya hemos analizado una serie de explicaciones de por qué cabría esperar que el gasto en inversión fuese volátil y, en particular, muy sensible a las expectativas de beneficios futuros.

Cuando planteamos el modelo multiplicador ampliado en la sección 3.8, también supusimos que un aumento de los tipos de interés disminuiría el gasto en inversión. En la unidad 5, examinaremos con más detalle los mecanismos que subyacen en esa reacción.


	función de inversión (agregada)
	Relación que muestra cómo el gasto en inversión en el conjunto de la economía depende de otras variables, como el tipo de interés y las expectativas de beneficio. Véase también: tipo de interés, beneficio.




​En esta fase, resumimos los papeles que desempeñan las expectativas de beneficio y los tipos de interés en la función de inversión agregada, que ya presentamos en la sección 3.8 y que repetimos aquí:

\[I = a_0 − a_1r\]
El término de la inversión autónoma, \(a_0\), es la intersección con el eje horizontal: la cantidad de inversión que tendría lugar si el tipo de interés bajase hasta cero. Así se reflejan todos los factores que determinan la inversión aparte de los tipos de interés y, en especial, la rentabilidad que se espera. En la unidad 5, veremos por qué no hay nada que impida que los tipos de interés sean cero o negativos.

El coeficiente, \(a_1\), refleja la sensibilidad de la inversión al tipo de interés, \(r\).

En la figura 3.24, la reacción de la inversión a una variación del tipo de interés se manifiesta en el desplazamiento de C a E. Como indican observaciones empíricas, la inversión es relativamente insensible al tipo de interés, por lo que la función de inversión se dibuja con una pendiente muy inclinada.

La figura 3.24 también muestra el efecto de una variación de la rentabilidad que se espera obtener de una inversión, que eleva la inversión de C a D si el tipo de interés se mantiene estable en el 4 %.

El efecto limitado que tiene la variación del tipo de interés sobre la inversión empresarial (ilustrado por la inclinación de las líneas dibujadas en la figura) resalta la importancia de los factores que desplazan el beneficio previsto y, por lo tanto, la función de inversión.


  


                [image: En este figura, el eje horizontal muestra la inversión, I, mientras que el eje vertical muestra dos medidas: el tipo de interés y la ratio de beneficio en forma de porcentaje. Las coordenadas son (inversión, tipo de interés/ratio de beneficio). Hay una línea recta con pendiente negativa etiquetada como «I_{inicial} = a_0 – a_1r», que es la inversión (I) si la expectativa de beneficio se mantiene constante. Hay una segunda línea recta con pendiente negativa que tiene trazo discontinuo y se encuentra en paralelo y a la derecha de I_{inicial}, a un nivel más alto de inversión, etiquetada como «I_{nueva} = a^prime_0 – a_1r», que es la inversión (I) si se prevé un aumento del beneficio. El punto C está situado en I_{inicial} cuando el tipo de interés es el 4 %. El punto D se encuentra en I_{nueva} a un nivel más alto de inversión cuando el tipo de interés es el 4 %. El punto E está en I_{inicial} a un tipo de interés más bajo, en el 3 %. La distancia horizontal entre C y D es la variación de la inversión y está etiquetada como delta I.]



Figura 3.24 
Función de inversión agregada: efectos del tipo de interés y de la expectativa de beneficio.






  


                [image: Posibles proyectos de inversión: En este figura, el eje horizontal muestra la inversión, I, mientras que el eje vertical muestra dos medidas: el tipo de interés y la ratio de beneficio en forma de porcentaje. Las coordenadas son (inversión, tipo de interés/ratio de beneficio). Hay una línea recta con pendiente negativa etiquetada como «I_{inicial} = a_0 – a_1r», que es la inversión (I) si la expectativa de beneficio se mantiene constante.]



Posibles proyectos de inversión



En una economía con muchos miles de empresas, todos los proyectos de inversión posibles se representan mediante una función de inversión agregada con pendiente negativa que sigue la ecuación, \(a_0 − a_1r\).






  


                [image: Aumento de la inversión: En este figura, el eje horizontal muestra la inversión, I, mientras que el eje vertical muestra dos medidas: el tipo de interés y la ratio de beneficio en forma de porcentaje. Las coordenadas son (inversión, tipo de interés/ratio de beneficio). Hay una línea recta con pendiente negativa etiquetada como «I_{inicial} = a_0 – a_1r», que es la inversión (I) si la expectativa de beneficio se mantiene constante. El punto C está situado en I_{inicial} cuando el tipo de interés es el 4 %. El punto E está en I_{inicial} a un tipo de interés más bajo, en el 3 %, y en un nivel de inversión más alto. La distancia horizontal entre los puntos C y E en el eje horizontal es el aumento de la inversión y está etiquetada como delta I.]



Aumento de la inversión



Como reacción a una caída del tipo de interés, la economía se desplaza del punto C a E siguiendo la función de inversión. La inversión aumenta en \(\Delta I\).






  


                [image: Aumento de la expectativa de beneficio: En este figura, el eje horizontal muestra la inversión, I, mientras que el eje vertical muestra dos medidas: el tipo de interés y la ratio de beneficio en forma de porcentaje. Las coordenadas son (inversión, tipo de interés/ratio de beneficio). Hay una línea recta con pendiente negativa etiquetada como «I_{inicial} = a_0 – a_1r», que es la inversión (I) si la expectativa de beneficio se mantiene constante. Hay una segunda línea recta con pendiente negativa que tiene trazo discontinuo y se encuentra en paralelo y a la derecha de I_{inicial}, a un nivel más alto de inversión, etiquetada como «I_{nueva} = a^prime_0 – a_1r», que es la inversión (I) si se prevé un aumento del beneficio. El punto C está situado en I_{inicial} cuando el tipo de interés es el 4 %. El punto D se encuentra en I_{nueva} a un nivel más alto de inversión cuando el tipo de interés es el 4 %. El punto E está en I_{inicial} a un tipo de interés más bajo, en el 3 %. La distancia horizontal entre C y D es la variación de la inversión y está etiquetada como delta I.]



Aumento de la expectativa de beneficio



Esto desplaza la función de inversión hacia la derecha, Inueva: si el tipo de interés se mantiene constante en un 4 %, la inversión aumenta de C a D, es decir, \(\Delta I\).








La inversión en el modelo multiplicador

En el modelo multiplicador, el gasto en inversión es un componente de la demanda agregada, DA. Cuando trazamos la curva de DA, como en la figura 3.16, el eje horizontal mide la producción, \(Y\), por lo que, para cualquier curva de DA dada, los demás factores que determinan la DA, incluido el impacto del tipo de interés sobre la inversión, se mantienen constantes. Así pues, en este gráfico, la función de inversión agregada, \(I = a_0 − a_1r\), aparece representada dentro del término del eje vertical. Como se ilustra en la figura 3.16, las variaciones de \(r\) desplazan la función de DA. Puesto que una caída de \(r\) aumenta la inversión, causa el desplazamiento hacia arriba de la curva de DA. Lo mismo ocurre a cualquiera de los factores que determinan la inversión autónoma, \(a_0\). En consecuencia, si se prevén más beneficios después de impuestos, la curva de DA también se desplazará hacia arriba. Esto podría suceder por la coordinación de cierto optimismo sobre el crecimiento de los mercados, como se describió en la sección 3.11, por ejemplo, o por la introducción de una nueva tecnología que reduce el coste de producción.


  
    Pregunta 3.15 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 3.24 representa la función de inversión agregada de una economía.

    Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y selecciona los que sean correctos.

    
      	Ceteris paribus, una subida del tipo de interés daría lugar a una caída de la inversión por el desplazamiento hacia la izquierda de la línea de inversión.

      	Una subida del impuesto de sociedades desplazaría la línea de inversión hacia la derecha.

      	La previsión de un aumento permanente de la demanda desplaza la línea de inversión hacia la derecha.

      	Una línea con pendiente más inclinada indica que el nivel de inversión agregada es menos sensible a la variación del tipo de interés.

    

    
      	La línea de inversión representa la relación entre la inversión y el tipo de interés, ceteris paribus. Por lo tanto, la caída de la inversión se mostraría mediante un movimiento ascendente dentro de la línea original (por ejemplo, de E a C), no con un desplazamiento de la línea.

      	Una subida del impuesto de sociedades disminuiría la previsión de beneficios, desplazando la línea de inversión hacia la izquierda. Esto tiene como consecuencia una caída de la inversión.

      	Una mayor demanda hace que sea más rentable invertir en proyectos grandes, por lo que la inversión aumenta para un tipo de interés dado.

      	Una línea con pendiente más inclinada implica variaciones menores en la inversión cuando varía el tipo de interés, es decir, una menor sensibilidad de la inversión al tipo de interés.
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3.13 Caso práctico: el problema de la demanda agregada de China después de la COVID-19


​​Cuando China abandonó de repente su estrategia de cero COVID a finales de 2022, muchos observadores pensaron que la actividad económica experimentaría un rápido rebote. Después de un confinamiento tan estricto y tan prolongado, ¿no reaccionarían los hogares chinos al cambio de política con mucho gasto en consumo, como se había observado en todo el mundo? Pero no fue así.

Interpretar los datos de China no es como hacerlo con los de los países con rentas altas: la tasa de crecimiento de China es mucho más alta y se esperaba que creciera un 5 % anual después del levantamiento de la política de cero COVID. No obstante, hubo señales de una demanda agregada muy débil. En concreto, el desempleo juvenil era del 20 % y la poca confianza de los consumidores preocupó tanto a las autoridades que dejaron de publicar los datos. Los modelos de esta unidad ayudan a explicar el problema de la demanda agregada china después de la COVID.

En los países con rentas altas, los gobiernos proporcionaron generosas ayudas económicas para quienes no podían trabajar por las órdenes de confinamiento que habían decretado y por la reacción en cadena que ocasionaron en toda la economía. Piensa, por ejemplo, en el proceso multiplicador que se propaga por una zona de negocios céntrica ante la repentina ausencia de los trabajadores de las oficinas próximas.

Los datos de Estados Unidos incluidos en la figura 3.25 muestran que el PIB cayó de forma vertiginosa en el segundo trimestre de 2020 (un 30 % con respecto al trimestre anterior, expresado con una tasa anual) y el consumo fue el principal causante de esa caída. En el trimestre siguiente rebotó por la generosidad de los subsidios de desempleo (ten en cuenta que esas transferencias se computan dentro de «C» y no «G» en la demanda agregada y en la tabla).




      
  
    
      	Trimestre
      	PIB (TaT)
      	C
      	I
      	G
      	X – M
    

  
  
    
      	2019 T4
      	1,80
      	1,55
      	–1,48
      	0,41
      	1,30
    

    
      	2020 T1
      	–4,60
      	–4,25
      	–0,88
      	0,57
      	–0,05
    

    
      	2020 T2
      	–29,90
      	–23,00
      	–9,65
      	1,57
      	1,30
    

    
      	2020 T3
      	35,30
      	26,30
      	12,70
      	–0,97
      	–2,74
    

    
      	2020 T4
      	3,90
      	2,53
      	3,07
      	–0,01
      	–1,68
    

    
      	2021 T1
      	6,30
      	7,00
      	–0,80
      	1,18
      	–1,02
    

  


    


Figura 3.25 
Contribución a la variación del PIB de Estados Unidos durante la pandemia de la COVID-19.






FRED, Table 1.1.2, Contributions to Percentage Change in Real GDP, Quarterly. En esta tabla, ‘\(G\)’ incluye el gasto público en inversión.
Nota: TaT hace referencia a «trimestre a trimestre», o sea, la variación entre un trimestre y el trimestre anterior.






China no cuenta con un sistema de coaseguro (sección 3.10) como los existentes en países con rentas altas, que proporcionaron subsidios de desempleo o regulaciones temporales de empleo con retribuciones que suplieron una proporción considerable del salario de los empleados durante la pandemia. El resultado fue que, cuando la política de cero COVID de China confinó a la población, los hogares se vieron obligados a recurrir a los ahorros que tuvieran acumulados. Los hogares chinos dependieron del autoseguro. Después de haber experimentado una rigurosa inseguridad laboral durante dos años y agotado sus ahorros, muchos hogares chinos actuaron con gran prudencia cuando se levantaron las restricciones. La prioridad fue reconstruir el colchón de ahorros, en lugar de dejarse llevar por un derroche consumista.

Las noticias de inversiones muy cuantiosas en vehículos eléctricos y otras piezas de la cadena de suministros de renovables de China eclipsan las pocas inversiones que se hicieron en los demás sectores. En parte fue consecuencia de los controles estadounidenses a la exportación de semiconductores, que, en consonancia con el modelo, crearon gran incertidumbre y demoraron el gasto en inversión.

Cuando una demanda agregada débil había amenazado a la macroeconomía china antes de la COVID, la reacción fue aumentar el gasto público invirtiendo en infraestructuras y viviendas. Sin embargo, ninguna de estas políticas se consideró una solución para el déficit de la demanda agregada después de la COVID.


  Ejercicio 3.10 Comportamiento del ahorro con la COVID-19 y el modelo multiplicador

  La pandemia supuso un importante shock negativo para la demanda agregada. Utiliza el modelo multiplicador para responder las siguientes preguntas.

  
    	Muestra el efecto del choque de la pandemia en la producción. Supón que la economía estaba en equilibrio antes de la pandemia.

    	En un nuevo gráfico, modeliza el efecto del agotamiento de los ahorros de los hogares, como el que sucedió en China. Explica, con un gráfico que refleje la trayectoria de los ingresos y el consumo, cómo ese agotamiento proporciona suavizado del consumo y qué efecto tiene sobre la producción.

    	En un nuevo gráfico, supón que el choque de la pandemia ha terminado. Muestra el efecto de que los hogares reconstruyan los ahorros. Compara el nuevo equilibrio con el equilibrio inicial que había antes de la pandemia.
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3.14 Resumen


  	El PIB supone una forma imperfecta pero importante de medir cuánto produce una economía. Omite la producción de los hogares, la economía sumergida y las actividades ilegales.

  	Los sistemas de contabilidad nacional permiten medir el PIB a partir de uno de estos tres criterios: el gasto que los hogares, las empresas, el sector público y los extranjeros hacen en la producción final; los ingresos recibidos por los productores en forma de salarios, honorarios y beneficios; y la contribución que cada sector hace al valor añadido en la producción.

  	El PIB per cápita constituye un indicador imperfecto pero importante del nivel de vida de un país. No tiene en cuenta aspectos relevantes del bienestar, como el disfrute del tiempo libre, la calidad del entorno físico y social y el grado de desigualdad.

  	Para poder comparar el PIB y el PIB per cápita a lo largo del tiempo y entre unos países y otros, es necesario tener en cuenta cómo se diferencian y varían los precios de los bienes y servicios.

  	Las variaciones de la demanda agregada de bienes y servicios causan fluctuaciones en la producción total de un país (el PIB) a lo largo de todo el ciclo económico. Dichas fluctuaciones afectan al desempleo, que es una grave adversidad para la gente.

  	Los hogares reaccionan a los shocks ahorrando, pidiendo prestado y compartiendo a fin de evitar altibajos en su consumo de bienes y servicios.

  	Debido a los límites en la capacidad de endeudamiento de las personas (restricciones crediticias) y a su sesgo del presente, estas estrategias no son suficientes para eliminar totalmente las fluctuaciones en el consumo.

  	A diferencia del consumo, el gasto en proyectos de inversión suele agruparse. El gasto en inversión, por consiguiente, fluctúa más que el consumo. La inversión empresarial depende positivamente de la previsión de beneficios después de impuestos y negativamente del tipo de interés.

  	El modelo multiplicador nos sirve para estudiar el ciclo económico. Consta de la ecuación del equilibrio en el mercado de bienes y servicios y de la ecuación de la demanda agregada. Resolviendo las dos ecuaciones obtenemos la fórmula del multiplicador, que en este modelo tiene un valor mayor que uno.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 3

  
    	Contabilidad nacional y producto interior bruto (PIB), que pueden calcularse como la producción total (valor añadido) o también como renta total o como gasto total en la producción del país.

    	Gasto total = consumo + inversión (incluidos los inventarios) + gasto público en bienes y servicios + exportaciones netas (exportaciones menos importaciones).

    	Tener en cuenta las diferencias de precios: PIB real y nominal; tipos de cambio de paridad del poder adquisitivo.

    	Fluctuaciones en el crecimiento del PIB: ciclos económicos, recesiones y periodos de expansión económica.

    	Las funciones de consumo agregado, inversión agregada y demanda agregada; consumo autónomo e inversión.

    	El modelo multiplicador: cómo las decisiones de gasto determinan el equilibrio del mercado de bienes, y cómo los choques de demanda dan lugar a fluctuaciones en el ciclo económico; el papel de la utilización de la capacidad.

    	Los factores que determinan el multiplicador: la propensión marginal al consumo (PMC), el tipo impositivo y la propensión marginal a importar.

    	Suavizado del consumo: choques temporales y permanentes; restricciones crediticias y sesgo del presente.

    	Decisiones de inversión: el tipo de interés y las expectativas de beneficio; coordinación y volatilidad.
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    Unidad 4
    Inflación y desempleo
  

    
      Cómo afectan a la inflación y al desempleo las fluctuaciones de la demanda agregada y las variaciones en el lado de la oferta de la economía
    




  Antes de empezar

  Esta unidad parte de los conceptos y ejemplos que se han presentado en las unidades 1, 2 y 3. Por lo tanto, deberías completarlas antes de empezar a trabajar con la unidad 4.



4.1 Crisis del coste de la vida


​Después de casi cuatro décadas en las que los precios subían muy pocos puntos porcentuales al año en los países con rentas altas, la inflación, que mucha gente pensaba que era cosa del pasado, despegó en todo el mundo. A mediados de 2022, el nivel general de precios de Reino Unido subía con un ritmo anual superior al 10 %. Aunque su tasa de inflación era más alta que la de la Unión Europea o Estados Unidos, en las tres economías estaba en valores máximos desde hacía una generación.

¡La inflación había vuelto!

Entre 2020 y 2023, el coste medio de la energía se duplicó tanto para la calefacción de las casas como para el desplazamiento en vehículos. Los salarios nominales en libras esterlinas, euros o dólares no subieron ni mucho menos tan rápido como los precios, que es la razón de que en Reino Unido la situación se calificase de crisis del «coste de la vida».

Justo antes de las navidades de 2022, Ollie Vaulkhard, que regenta tres pubs en Newcastle, en el noreste de Inglaterra, ofreció su impresión sobre lo que la inflación implicaba para las personas y los negocios:


  Hay personas, digamos una tercera parte de la población, que de verdad lo están pasando muy mal para tener calefacción y comida.

  Luego hay un grupo intermedio, digamos que otro tercio del total, que van a tener que apretarse el cinturón. ¿Se irán de vacaciones o saldrán a tomar algo? ¿Dónde tienen guardados los ahorros?

  Y hay otra tercera parte de la gente que creo que nada de esto les afecta. Por lo tanto, según el grupo en el que se encuentren tus clientes, así será el impacto directo que tu negocio perciba y cómo reaccione.



Muchos pubs perdían dinero sobre todo por el encarecimiento de la energía.


	inflación
	Subida del nivel general de precios dentro de una economía, por lo común medida como el incremento porcentual de los precios a lo largo del último año. Véase también: deflación, desinflación.
	deflación
	Caída del nivel general de precios. Véase también: inflación.
	desinflación
	Disminución de la tasa de inflación. Véase también: inflación, deflación.




​Las subidas de precios que afectaron a los hogares de Reino Unido en 2022 y 2023 supusieron una sacudida para muchas personas, ya que antes había habido un largo periodo de aumentos muy limitados de los precios. En la figura 4.1, se observa la tasa de inflación (es decir, el incremento porcentual medio anual de precios) en Reino Unido desde 1875 hasta 2020. El pico de los precios que se dio en 2022–2023 fue bastante moderado en comparación con la inflación de los años setenta, que se debió a un incremento a gran escala del coste del petróleo importado.




                [image: Este gráfico de líneas representa la tasa de inflación histórica de Reino Unido entre 1875 y 2022. El eje horizontal muestra los años, que van de 1875 a 2025, mientras que el eje vertical representa la variación de la tasa de inflación en forma de porcentaje, que va desde -20 % hasta 30 %. El gráfico deja constancia de fluctuaciones importantes en la inflación a lo largo del tiempo. En la parte superior del gráfico se resaltan importantes acontecimientos históricos y el año en que se produjeron, identificados con flechas que apuntan a puntos concretos de la línea. Dichos acontecimientos incluyen, en orden cronológico, el final de la Primera Guerra Mundial, el comienzo de la Gran Depresión, el final de la Segunda Guerra Mundial, las crisis del petróleo en la década de los setenta, el comienzo de la crisis financiera mundial, la COVID-19 y la invasión rusa de Ucrania. Todos esos acontecimientos, con la excepción del final de la segunda guerra mundial, coincidieron con un incremento repentino de la tasa de inflación según el IPC en los años posteriores.]



Figura 4.1 
Tasa de inflación de Reino Unido (1875–2022).






Ryland Thomas y Nicholas Dimsdale. 2017. «A Millennium of UK Data». Conjunto de datos OBRA del Banco de Inglaterra; Office for National Statistics de Reino Unido. UK Economic Accounts time series.







​​En cambio, los precios bajaron (deflación) durante gran parte del periodo que transcurrió entre las dos guerras mundiales, incluida la Gran Depresión. En varios periodos, por ejemplo, a mediados de los ochenta y de los noventa, observamos desinflación, cuando la tasa de variación del nivel general de precios (inflación) es positiva pero cada vez menor. Entre principios de los noventa y 2022, la inflación fue relativamente estable, con la excepción de un incremento pequeño después de la crisis financiera mundial en 2007–2009.

La inflación subió después del brote de la pandemia de la COVID-19 y se acentuó aún más después de la invasión rusa de Ucrania en 2022. El shock de «la inflación ha vuelto» puede detectarse en la frecuencia de las búsquedas en internet de palabras como «inflación» o «coste de la vida», como se refleja en la figura 4.2.




                [image: Este gráfico de líneas muestra el número de búsquedas en internet de los términos «inflación», «coste de la vida» y «desempleo» en Reino Unido durante el periodo que va de 2004 a 2023. El eje horizontal muestra los años que van de 2004 a 2024, mientras que el eje vertical representa la intensidad relativa de las búsquedas, que va de 0 a 60. Los datos se muestran en forma de media móvil de 9 meses. Las búsquedas en internet de los tres términos reflejan picos en torno a 2022. El término «coste de la vida» experimentó el mayor incremento en 2022, con el máximo por encima de 50, seguido por descensos esporádicos y un pequeño aumento en 2023. Del mismo modo, las búsquedas de «inflación» aumentaron significativamente pero a un ritmo más lento, con un máximo de 20 a principios de 2022. Por otro lado, las búsquedas de «desempleo» comenzaron a aumentar a finales de 2019 y alcanzaron su máximo en torno a 5 a principios de 2020, antes de bajar gradualmente hasta sus niveles anteriores.]



Figura 4.2 
Número de búsquedas en internet de los términos «inflación» (azul), «coste de la vida» (rojo) y «desempleo» (verde) en Reino Unido, 2004–2023.






Google Trends. 2024.







​La figura 4.3 muestra las tasas medias de inflación en diferentes regiones del mundo y cómo han evolucionado con el tiempo. Los picos de inflación se han dado mayoritariamente en periodos de crisis económica, pero la tendencia general en todo el mundo desde la década de 1970 hasta 2020 ha sido una disminución de las tasas de inflación. La figura también muestra que la inflación tiende a ser mayor y más volátil en los países pobres que en los ricos. Por ejemplo, desde el año 2000, la inflación ha promediado un 6,0 % en el África subsahariana y un 6,6 % en el sur de Asia; por contra, el promedio ha sido de solo un 2,2 % en los países de la OCDE con rentas altas.




                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2025, mientras que el eje vertical indica la tasa de inflación en forma de porcentaje desde -5 % hasta 30 %. El gráfico ilustra las tasas de inflación históricas de las economías de Asia oriental y Pacífico, países con rentas altas (según la OCDE), Latinoamérica y Caribe, Oriente Medio y norte de África, sur de Asia y África subsahariana. Las tasas de inflación de todas las economías disminuyen a lo largo del tiempo, aunque con variaciones notables entre unas regiones y otras. Los países con rentas altas suelen mantener las tasas de inflación más bajas y más estables, con una disminución gradual desde el 15 % en 1975 hasta poco más del 0 % en 2020. Las economías de Oriente Medio y norte de África mostraron una tendencia parecida, pero con tasas de inflación más altas y con mayores fluctuaciones. Los datos correspondientes a las tasas de inflación de Asia oriental y Pacífico, que solo están disponibles desde alrededor de 1987, también muestran un descenso gradual parecido desde entonces en adelante. Por el contrario, las regiones con niveles de renta más bajos de América Latina y Caribe, sur de Asia y África subsahariana, a pesar de una tendencia general en descenso, experimentaron fluctuaciones mucho más pronunciadas en sus tasas de inflación.]



Figura 4.3 
Niveles y volatilidad de la inflación en economías con rentas altas y bajas.






Banco Mundial. 2023. Indicadores del desarrollo mundial.







  
  ​Argentina ha pasado de tener una renta per cápita igual a la de Europa occidental a ser un país con una renta media-alta en la actualidad, aunque la inflación por sí sola no es la única causa.



Los niveles altos y volátiles de inflación que tienen algunos países pueden conllevar efectos devastadores sobre la vida de sus ciudadanos. En agosto de 2023, la tasa de inflación anual de Argentina llegó a casi un 125 %, lo que dejaba a un 40 % de la población viviendo en la pobreza, frente a un 25 % a finales de 2017. En esta situación, se vuelve prácticamente imposible planificar cómo llegar a fin de mes (incluso para quienes no están en niveles de pobreza) o tomar decisiones sobre dónde buscar trabajo o qué productos vender.

	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo

4.2 Medición de la economía: la inflación


​​La inflación es el incremento general de los precios dentro de la economía. La «inflación de los precios al consumo» de uso habitual se mide como el incremento porcentual del coste de una cesta representativa de bienes y servicios de los hogares, normalmente a lo largo de un año.

Para entender lo que eso significa, piensa en tu chocolatina preferida. Si sube de precio durante el año y pasa de 50 a 55 peniques, ¿cómo sabes si eso es un síntoma de inflación en la economía? Podría deberse simplemente a que la chocolatina se ha encarecido con respecto a todo lo demás. O tal vez algunas empresas se hayan retirado de ese mercado, con la consiguiente disminución de la competencia, que permitiría a las demás subir los precios. También podría haber sucedido que los consumidores hayan cambiado su preferencia por el chocolate en relación con otros dulces, de manera que haya aumentado la demanda y, por tanto, el precio; o la cosecha podría haber sido mala en una importante zona productora de cacao, con el consiguiente encarecimiento de los granos de cacao. Ninguna de esas razones, específicas de las chocolatinas solamente, constituye inflación. Sería un síntoma de inflación si no se tratase solo del precio de las chocolatinas lo que hubiese subido, sino del precio de una amplia cesta de bienes y servicios.


  En la unidad 7 del volumen de microeconomía se ofrecen detalles sobre la manera en que las empresas que venden productos diferenciados ponen los precios. Por otro lado, la unidad 8 del volumen de microeconomía permite conocer cómo afectan al precio de un bien o servicio las variaciones de la oferta y la demanda en un mercado de precioaceptantes.



Para investigar lo que ocurre con los precios de la economía que te importan a ti, en enero podrías tomar una cesta gigante y meter en ella todos los productos y servicios que compras. Si vuelves a comprobar los precios de la misma cesta gigante al cabo de un mes o de un año, ¿el contenido se ha encarecido? ¿Y qué hay de las cestas de otras personas? Puedes analizarlo más adelante en el ejercicio 4.1.


	índice de precios al consumo (IPC)
	Medida del nivel general de precios que los consumidores tienen que pagar por bienes y servicios, incluyendo los impuestos al consumo.




​​El índice de precios al consumo (IPC) mide el nivel general de precios que los consumidores tienen que pagar por los bienes y los servicios, incluidos los impuestos al consumo. Los bienes y servicios que componen la cesta se eligen para que sea representativa del gasto de un hogar típico en la economía. Por esta razón, la variación del IPC, o inflación del IPC o según el IPC, a menudo se considera una medida de la variación del «coste de la vida».

El IPC se basa en lo que los consumidores compran en realidad. Incluye los precios de alimentos y bebidas, vivienda, ropa, transporte, ocio, educación, comunicaciones, atención médica, seguros y otros bienes y servicios. Además, los bienes y servicios incluidos en la cesta se ponderan de acuerdo con la proporción del gasto familiar que representan. El IPC excluye las exportaciones, que corresponden al consumo de residentes en el extranjero, pero sí incluye las importaciones que consumen los hogares de la economía nacional.

El cálculo de la tasa de inflación implica tres pasos:


  	Averiguar el coste de la cesta de productos.

  	Calcular un índice de precios como el IPC.

  	Utilizar el IPC para determinar la tasa de inflación.



A modo de ejemplo simple, vamos a utilizar una cesta formada por tres bienes. Nuestra cesta contendrá arroz, pollo y zanahorias, en las cantidades que se indican en la figura 4.4a.







	
	
	2020
	2021
	2022





	Bien
	Cantidad
	Precio unitario
	Coste total
	Precio unitario
	Coste total
	Precio unitario
	Coste total



	Paquetes de arroz
	2
	10 $
	20 $
	12 $
	24 $
	13 $
	26 $



	Muslos de pollo
	5
	3 $
	15 $
	5 $
	25 $
	8 $
	40 $



	Zanahorias
	20
	0,50 $
	10 $
	0,75 $
	15 $
	1 $
	20 $



	Coste de la cesta
	
	
	45 $
	
	64 $
	
	86 $








Figura 4.4a 
Cálculo del IPC: una cesta de bienes.






Vamos a tomar 2020 como año base. Observa que la cantidad de cada producto se mantiene fija aunque los precios varíen año a año. El coste del conjunto de la cesta se muestra en la tabla. El siguiente paso es calcular el IPC (véase la figura 4.4b). Para eso, utilizamos la siguiente fórmula:

\[\text{índice de precios (p. ej., el IPC)} = \frac{\text{precio de la cesta}}{\text{precio de la cesta en el año base}} \times 100\]



      
  
    
      	 
      	2020
      	2021
      	2022
    

  
  
    
      	Precio de la cesta
      	45 $
      	64 $
      	86 $
    

    
      	Precio de la cesta en el año base (2020)
      	45 $
      	45 $
      	45 $
    

    
      	IPC
      	100
      	142,22
      	191,11
    

  


    


Figura 4.4b 
Cálculo del IPC usando los precios de la cesta.






Por último, puesto que la inflación se define como la variación del nivel general de precios a lo largo del tiempo, utilizamos la siguiente fórmula para calcular la tasa de inflación:

\[\text{inflación} = \frac{\text{IPC}_\text{este año}-\text{IPC}_\text{año pasado}}{\text{IPC}_\text{año pasado}} \times 100\]
En el caso de 2021, la tasa de inflación es igual a \((\text{142,22} − 100)/100 \times 100 = \text{42,2} %\)

En 2022, la tasa de inflación es \((\text{191,11} − \text{142,22})/\text{142,22} \times 100 = \text{34,4} %\)


	deflactor del PIB
	Medida de la variación del nivel de precios de la producción nacional basada en cambios de los precios del consumo, la inversión, el gasto público y las exportaciones.




​El deflactor del PIB es un índice de precios similar al IPC, pero hace un seguimiento de la variación de los precios de todos los bienes y servicios finales producidos en el país. En lugar de tomar una cesta de bienes y servicios que compra un consumidor, el deflactor del PIB registra las variaciones de precios de los componentes del PIB nacional, es decir, de \(C + I + G + X − M\). Incluye las exportaciones, que se producen en la economía nacional, pero excluye las importaciones, que se producen en el extranjero.

El deflactor del PIB también se puede expresar como la relación entre el PIB nominal (a precios corrientes) y el PIB real (a precios constantes). La serie del deflactor del PIB se usa con mucha frecuencia para transformar una serie del PIB nominal en una del PIB real. La serie del PIB real muestra cómo varía con el tiempo el tamaño de la economía nacional, teniendo en cuenta la variación del precio de los bienes y servicios producidos en el país.

En la sección 3.4, al tratar las dificultades de medir el PIB en términos reales, planteamos el problema de interpretar las variaciones de los precios que podrían deberse a cambios de la calidad. Los mismos problemas surgen al utilizar un índice de precios para calcular la variación del nivel de vida, pues el que un bien cambie de precio podría reflejar una mejora de la calidad o una nueva característica, y no la inflación de la economía. Tomemos el ejemplo de los teléfonos inteligentes: comparados con los primeros modelos, los actuales tienen pantallas más grandes, cámaras de mejor calidad y procesadores más rápidos y, a diferencia de los antiguos, incorporan funciones de GPS, acceden a internet, y mucho más. Los teléfonos inteligentes podrían haberse encarecido mucho con el paso del tiempo, pero los economistas que calculan el IPC desean separar el efecto de la mejora de la calidad en los precios del efecto de la inflación.


  
  ​​Problemas de medir la inflación

  
  ​Sesgo de sustitución. Aunque los precios estén subiendo en toda la economía, puede que algunos se encarezcan más que otros. En tal caso, es probable que los consumidores cambien sus patrones de consumo y den de lado a los bienes cuyos precios suben más. Por ejemplo, si la carne de vacuno sube de precio más que la de pollo, puede ocurrir que la gente consuma más pollo y menos ternera. Puesto que el IPC utiliza una cesta fija sin reflejar cambios como ese (de «sustitución»), tiende a sobrestimar la inflación. Existe un deflactor de precios, llamado índice de precios del gasto en consumo personal (PCE por sus iniciales en inglés), que evita ese sesgo ya que permite que la cesta cambie con el tiempo para tener en cuenta las variaciones de los patrones de consumo. Si deseas obtener más información sobre el PCE, puedes consultar el sitio web del Bureau of Economic Analysis de Estados Unidos.

  Diferencias de calidad. Dar cabida a las diferencias de calidad al confeccionar un índice de precios como el IPC es lo que los economistas llaman «ajuste hedónico de la calidad» (tomando el hedonismo, o búsqueda del placer, no en el sentido habitual de la palabra, sino en el filosófico). Para obtener información más detallada sobre cómo se hace, lee la página de preguntas frecuentes en el sitio web del Bureau of Labor Statistics de Estados Unidos.



Descripción de una variación del nivel de precios

Para describir lo que sucedía con el nivel de precios de Reino Unido en la figura 4.1, nos servimos de tres términos.


  Variaciones del nivel de precios

  
    	Inflación: el nivel de los precios sube (variación positiva del IPC).

    	Deflación: el nivel de los precios baja (variación negativa del IPC).

    	Desinflación: la tasa de inflación baja (se reduce la magnitud de la variación positiva del IPC).

  




​La variación del nivel general de precios puede ser positiva (inflación) o negativa (deflación) y, aun siendo positiva, puede ser más pequeña que en el periodo anterior (desinflación).


  
    Pregunta 4.1 Elige las respuestas que sean correctas

    En la tabla siguiente se muestra el IPC de Japón entre 2003 y 2022, tomando 2003 como año base. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    




  
    	Año
    	IPC
  



  
    	2003
    	100
  

  
    	2004
    	100
  

  
    	2005
    	99,7
  

  
    	2006
    	100
  

  
    	2007
    	100
  

  
    	2008
    	101,4
  

  
    	2009
    	100
  

  
    	2010
    	99,3
  

  
    	2011
    	99
  

  
    	2012
    	99
  

  
    	2013
    	99,3
  

  
    	2014
    	102,1
  

  
    	2015
    	102,9
  

  
    	2016
    	102,7
  

  
    	2017
    	103,2
  

  
    	2018
    	104,3
  

  
    	2019
    	104,7
  

  
    	2020
    	104,7
  

  
    	2021
    	104,5
  

  
    	2022
    	107,1
  










    
      	Japón experimentó desinflación de 2004 a 2005.

      	Japón experimentó desinflación de 2013 a 2015.

      	Japón experimentó inflación creciente desde 2016 hasta 2018.

      	Japón no experimentó inflación cuatro años seguidos durante el periodo que se muestra.

    

    
      	El nivel de precios bajó de 2004 a 2005, lo que se corresponde con deflación (con desinflación, el nivel de precios sube pero con una tasa menor).

      	El IPC se incrementó un 2,8 % entre 2013 y 2014, pero solo un 0,8 % entre 2014 y 2015. Como el nivel de los precios aumentó, pero a un ritmo menor, Japón experimentó desinflación.

      	El IPC subió en una cantidad mayor entre 2017 y 2018 (1,1 %) que entre 2016 y 2017 (0,5 %).

      	En el periodo mostrado, la inflación fue positiva durante un máximo de tres años seguidos (dos veces, entre 2012 y 2015 y entre 2016 y 2019).

    

  




  Ejercicio 4.1 Medición de la inflación

  Ve al sitio web de la Office for National Statistics (ONS) de Reino Unido, desplázate hasta «Overview of basket update» en la sección 2 y responde estas preguntas:

  
    	¿Cómo elabora una oficina estadística nacional, como la ONS de Reino Unido, una cesta de la compra gigante que sea representativa de toda la población?

    	Si la inflación este año es de un 6,7 %, ¿cuál es el precio actual de la cesta de la compra representativa que el año pasado costaba 100 libras esterlinas?

  

  La tasa de inflación oficial del país no refleja necesariamente tu propia tasa de inflación personal. Si quieres calcularla y averiguar cuánto se desvía de la inflación nacional, algunas oficinas estadísticas ofrecen una calculadora de inflación personal, por ejemplo, las de Países Bajos o Sudáfrica. Puede que la oficina estadística de tu país también cuente con una calculadora de inflación personal.

  
    	Usando una calculadora de inflación personal, calcula tu tasa de inflación personal y comenta cómo y por qué se diferencia de la tasa oficial de tu país.

  




  Ejercicio 4.2 El IPC y el deflactor del PIB

  Sigue estas instrucciones para elaborar gráficos de datos para Alemania:

  
    	Ve al sitio web de FRED.

    	Encuentra las siguientes series de datos correspondientes a Alemania: crecimiento anual del PIB real (NGDPRXDCDEA), tasa de desempleo (LMUNRRTTDEM156S), deflactor del PIB (NGDPDIXDEA) y tasa de inflación (DEUCPIALLAINMEI) (pista: para calcular la tasa de inflación, usa el índice de precios al consumo).

    	Usando las opciones de «Edit graph» (el botón situado por encima del ángulo superior derecho del gráfico), selecciona el intervalo máximo de las series y asegúrate de que todas tengan una frecuencia anual. Para entender cómo funciona FRED, puedes ver este breve tutorial.

    	Selecciona el botón «Download» y descarga los datos en el formato de Excel.

  

  Utiliza los datos descargados para responder a las siguientes preguntas (no olvides que el IPC se calcula a partir del precio de los bienes consumidos en el propio país, mientras que el deflactor del PIB se calcula a partir del precio de los bienes producidos en el propio país).

  
    	Existe una diferencia positiva en las tasas de crecimiento del IPC y el deflactor del PIB en 1981 y 2022. ¿Qué podría explicar ese comportamiento? (Pista: piensa en el probable efecto de una crisis del petróleo en el precio de los bienes importados y, en particular, en lo que tú gastas en transporte y combustible).

    	¿Cómo evolucionaron el desempleo y la inflación a principios de la década de 1980?

    	Ahora elabora los mismos gráficos para tu país. ¿Cómo evolucionaron la inflación, el desempleo y la tasa de crecimiento del PIB real en el mismo periodo? Redacta un breve informe resumiendo las conclusiones a las que hayas llegado.

  




  Ejercicio 4.3 Uso del IPC para medir la inflación

  Escucha este pódcast del Financial Times con una entrevista a la economista Emi Nakamura sobre cómo se mide la inflación, los costes de la inflación y la relación entre inflación y desempleo. Utiliza esa información para responder a las siguientes preguntas:

  
    	¿Cuáles son algunos de los principales inconvenientes de usar el IPC para medir la inflación que menciona Emi Nakamura en el pódcast? Incluye algún ejemplo.

    	¿Cuál es la principal conclusión que saca Emi Nakamura de su trabajo sobre la manera de entender el coste de la inflación?

    	¿Qué te ha llamado la atención sobre la manera en que recogió los datos?

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo


​​​4.3 ¿Qué tiene de malo la inflación?

Hay tres respuestas a esta pregunta.


  	La inflación es importante cuando afecta a los ingresos reales. Con la inflación hay quien gana y hay quien pierde, dependiendo de qué se consume, dónde se obtienen los ingresos (salarios, beneficios o transferencias, por ejemplo), con qué rapidez se ajustan los salarios, los subsidios y los tipos de interés al aumento de los precios y si cada hogar individual es prestamista o prestatario neto.

  	Además, la inflación resulta costosa incluso para quienes aumentan sus ingresos reales, porque incrementa la incertidumbre sobre los precios futuros, lo cual implica riesgos para las personas y les hace sentir que salen perjudicadas.

  	Sin embargo, una inflación moderada y constante se considera algo bueno.



La inflación altera la distribución de la renta real, tal vez de formas no deseables

Cuando la inflación se desplaza de un 2 % a, digamos, un 8 %, hay quien gana y hay quien pierde. Esto sucede así por tres vías principales:


  Según los datos más recientes, esta es la explicación más sólida de por qué la inflación se ve con malos ojos: «La razón predominante de la aversión a la inflación es la creencia generalizada de que disminuye el poder adquisitivo, ya que ni los aumentos del salario personal ni los de los sueldos en general parecen seguir el ritmo de subida de los precios».1



                                                            
                Stefanie Stantcheva encuestó a 3000 personas para averiguar por qué no les gusta la inflación y qué creen que la causa. Para construir un modelo de la inflación en esta unidad es útil tener en cuenta qué piensa la población general.    
                        


  
    Pregunta 4.2 Elige las respuestas que sean correctas

    De acuerdo con la investigación que Stefanie Stantcheva expone en el vídeo «Economista en acción», la población general cree que…

    
      	Los salarios dependen principalmente de los empleadores, y no de las fuerzas del mercado.

      	La inflación puede deberse a periodos tanto de expansión como de recesión económica.

      	Hay una compensación entre la inflación y el desempleo.

      	Lo que causa inflación es el gasto público o la subida de precios por parte de las empresas.

    

    
      	La población cree que los empleadores tienen un poder discrecional sobre los salarios, por lo que pueden decidir no incrementar los salarios incluso cuando suben los precios.

      	La gente no asocia la inflación con expansiones económicas, sino tan solo con periodos de recesión.

      	Los economistas creen que hay una compensación entre la inflación y el desempleo, pero la investigación de Stefanie Stantcheva reveló que la población general suele pensar que la inflación y el desempleo van unidos (episodios de estanflación).

      	La gente con inclinaciones políticas de derechas, piensa que la inflación la causa el gasto público, mientras que la gente con ideas políticas de izquierdas cree que la inflación la causan las subidas de precios de las empresas.

    

  




	salario real
	Salario expresado en términos de la cantidad de bienes y servicios que la persona trabajadora puede comprar con él. Se calcula dividiendo el salario nominal entre el nivel actual de precios en la misma moneda. Véase también: salario nominal.
	salario nominal
	Cantidad que se percibe como retribución del trabajo por unidad de tiempo expresada en una moneda concreta. También denominado: salario monetario. Véase también: salario real.
	tipo de interés nominal
	Se llama tipo de interés nominal al que no está corregido para tener en cuenta la inflación. Los tipos de interés que anuncian los bancos comerciales para préstamos y cuentas de ahorro son nominales. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés.



Un desplazamiento de la inflación del 2 % al 8 %, por ejemplo, genera ganadores y perdedores. Esto ocurre a través de tres canales principales:


  	Los salarios se establecen de forma periódica, normalmente una vez al año. Las empresas suelen ajustar los precios de sus bienes y servicios después de la «ronda de negociación salarial». En un entorno inflacionario, eso se traduce en que el salario real, es decir, lo que puede comprarse con el salario nominal, suele disminuir (como se observa en las figuras 1.9 y 1.10). Los trabajadores son los que pierden.

  	Algunas personas son deudoras netas, es decir, deben más dinero del que les deben a ellas; en el caso de otras, es al revés. Un hogar que ha suscrito una hipoteca tiene una deuda por pagar, pero también le deben lo que tenga depositado en una cuenta de ahorro. El tipo de interés que establece un banco para una hipoteca o para una cuenta de ahorro es nominal, es decir, no cambia aunque varíe la inflación. Los intereses que pagas o que recibes no varían en términos monetarios. Por lo tanto, a una persona que es deudora neta le conviene que suba la inflación porque reduce la carga que le supone devolver la deuda. A la inversa, las personas que son acreedoras netas pierden con la inflación porque, como las cantidades nominales que perciben son fijas, pueden comprar menos bienes y servicios con ese mismo dinero.  

A este respecto, existen grandes diferencias de unos países a otros. Por ejemplo, en Reino Unido los propietarios de viviendas pueden establecer un tipo de interés nominal fijo para su hipoteca solo durante unos años, mientras que en Estados Unidos la norma es que el tipo sea «fijo» para 30 años. En la unidad 5 se analiza por qué es probable que los bancos centrales reaccionen al incremento de la inflación subiendo el tipo de interés nominal. Con esa medida, aumentarían los pagos mensuales de una hipoteca a tipo variable, contrarrestando la ganancia para el prestatario. Además, si los salarios de los prestatarios tardan en incrementarse siguiendo a la inflación más que los pagos de la deuda, pueden generarse problemas de liquidez a corto plazo para los prestatarios. Y a menos que el banco transfiera a los ahorradores el incremento del tipo de interés por parte del banco central, es posible que salgan perdiendo con la inflación. En el sitio web de la Reserva Federal de San Luis, puedes consultar estimaciones del efecto que tuvo la inflación en la redistribución de la riqueza en 2022.




  Una inflación muy alta borrará el valor nominal de los activos, como ocurrió en Zimbabue en 2008–2009.2




  	Los hogares pobres y ricos consumen cestas de productos diferentes. En un episodio de inflación alta, puede suceder que suba más de precio la cesta consumida por hogares con rentas bajas. Tal como recoge una publicación del Banco Central Europeo, en septiembre de 2022 los hogares que se encontraban en el quintil con rentas más bajas en la zona euro experimentaron una «tasa de inflación efectiva» dos puntos porcentuales mayor que los hogares del quintil con rentas más altas, debido a que gastan una mayor proporción de su presupuesto en electricidad, gas y comida. Los hogares con personas jóvenes, de mediana edad y mayores (jubiladas) también experimentan la inflación de forma diferente, principalmente porque, cuanto mayor es la edad, más se depende de ingresos que son fijos en términos nominales.



La inflación crea incertidumbre sobre los precios futuros

Los precios transmiten información que guía cómo se asignan los recursos: si un precio es elevado en comparación con otros, los recursos deberían dirigirse a aumentar la producción de ese bien o servicio. Si los precios suben para la mayor parte de los bienes y servicios de la economía, a las empresas les podría resultar más difícil saber en qué sector invertir o qué cultivo sembrar (por ejemplo, ¿quinoa o cebada?); y las personas tendrían más complicado decidir si la quinoa se ha encarecido con respecto a otras fuentes de proteínas. Cuando la inflación es alta, también tiende a ser más volátil, lo cual aumenta la incertidumbre. Y una mayor incertidumbre sobre qué precios habrá en el futuro implica un riesgo más elevado en la toma de decisiones y un menor bienestar para las personas.


	costes de menú
	Costes de los recursos necesarios para fijar y cambiar precios.




​En un entorno inflacionario, las empresas tienen que actualizar sus precios con más frecuencia de lo que les gustaría. Como se deduce de la imagen de la portada de esta unidad, cambiar los precios requiere tiempo y recursos (por ejemplo, cambiar las etiquetas de los precios en las tiendas), a lo que se conoce como costes de menú. Los hogares y las empresas también dedican esfuerzo a llevar a cabo trámites o actividades a causa de la inflación, por ejemplo, tener que evaluar con mayor frecuencia dónde ponen sus ahorros.


  Pese a que se puede recurrir a internet muchas veces, se sigue hablando de tener que hacer el papeleo o de patear la calle haciendo gestiones de un organismo a otro.



Un poco de inflación (predecible) puede ser algo bueno

Muchos economistas opinan que una inflación baja pero positiva es buena, siempre y cuando se mantenga estable. Como veremos en la unidad 5, una razón para que se considere preferible tener inflación que no tenerla es que da al banco central más margen de utilización de la política monetaria para recortar el tipo de interés y estabilizar una demanda agregada en descenso.

Una segunda razón es que el proceso de innovación y cambio que caracteriza a una economía dinámica implica que, en cualquier año dado, habrá más demanda de trabajadores en algunas empresas y sectores que en otros. Eso se traduce en que algunos salarios deberán subir con respecto a otros. En principio, el cambio necesario de los salarios relativos puede conseguirse con una bajada del salario nominal que se ofrece para los empleos menos demandados o con una subida del salario para los que tienen una demanda creciente. No obstante, la rebaja de los salarios nominales es impopular.


​Y tal vez sea innecesaria si hay algo de inflación que «engrase las ruedas del mercado de trabajo». Si los precios están en alza, una caída del salario real entre los que salen perjudicados puede verse disimulada por el hecho de que los salarios nominales aumenten o al menos no caigan. Por ejemplo, muchas personas ni siquiera notarían una ligera caída de su salario real por una inflación modesta, pero nadie pasaría por alto una reducción de su salario nominal. Con una inflación baja, las diferentes empresas y sectores pueden llevar a cabo, sin que se note mucho y sin que los desfavorecidos sufran la bajada de los salarios nominales, el necesario ajuste en trabajadores y recursos que exige la variación de los salarios relativos.

Deflación

¿Les iría mejor a los hogares y las empresas con precios en descenso (deflación)? No. Una caída sostenida del nivel de los precios no es algo deseable por muchas de las mismas razones por las que tampoco lo es la inflación. Y habría otros problemas además.

Cuando los precios caen, los hogares posponen el consumo (en particular de artículos caros, como frigoríficos, televisores y automóviles) porque esperan que sean más baratos en el futuro. Más adelante en esta unidad, veremos que una recesión prolongada a causa de la debilidad de la demanda agregada puede dar lugar a deflación. Todo esto se vería agravado si las decisiones de compra se postergaran.


	límite inferior cero
	Esta expresión hace referencia a que el tipo de interés nominal no puede ser negativo, lo que establece en cero el límite inferior que el banco central puede fijar. Véase también: expansión cuantitativa.




​Como trataremos en la unidad 5, mientras que el banco central tiene una herramienta (elevar el tipo de interés oficial) para amortiguar la inflación, se encuentra con un tope cuando intenta usar el tipo de interés para impedir que caigan los precios. No puede reducir el tipo de interés nominal por debajo de cero. Es el denominado límite inferior cero.


​
  Los problemas de la deflación

  Japón es un caso de estudio por sus problemas de deflación. La economía japonesa fue una de las grandes historias de éxito del periodo posterior a la Segunda Guerra Mundial, también tratado en la sección 1.2 del volumen de microeconomía.

  El nivel de vida, medido según el PIB per cápita, pasó de menos de un 20 % del nivel de Estados Unidos en 1950 a más del 70 % en 1980. Pero, a partir de los años noventa, Japón ha experimentado un crecimiento bajo y un desempleo creciente, aunque sigue siendo bajo (figura 2.27). Por primera vez en una economía con rentas altas en el periodo de posguerra, ha habido deflación persistente: se ha observado deflación en 15 de los 28 años entre 1995 y 2022. La inflación en Japón no fue tan alta como en otros países del G7 en 2022, en parte por los controles de precios del gobierno y por una recuperación económica más lenta después de la COVID-19. Como veremos más adelante, pasar a una inflación baja pero sostenida podría haber tenido efectos beneficiosos para Japón, por ejemplo, aumentar la eficiencia del mercado de trabajo.



 


  
    Pregunta 4.3 Elige las respuestas que sean correctas

    La tabla siguiente muestra la tasa de inflación anual (el deflactor del PIB) de Egipto, Fiyi, Portugal y Tonga en el periodo 2018–2021:

    




  
    	 
    	2018
    	2019
    	2020
    	2021
  



  
    	Egipto
    	21,2 %
    	13,6 %
    	6,2 %
    	4,8 %
  

  
    	Fiyi
    	1,4 %
    	2,2 %
    	−1,2 %
    	−3,4 %
  

  
    	Portugal
    	1,8 %
    	1,7 %
    	2 %
    	1,5 %
  

  
    	Tonga
    	5,1 %
    	7,7 %
    	−4,2 %
    	−1,9 %
  










    Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Tonga experimentó desinflación entre 2020 y 2021.

      	En Portugal, el nivel de los precios no fue más de un 2 % más alto en 2021 que en 2018.

      	Egipto experimentó deflación entre 2018 y 2021.

      	El nivel de precios de Fiyi a finales de 2021 es más bajo de lo que era a principios de 2018.

    

    
      	La desinflación describe una tasa de inflación cada vez menor. Tonga experimentó deflación entre 2020 y 2021 (el nivel de los precios disminuyó durante el periodo de dos años), pero el ritmo de disminución de los precios se ralentizó: en 2021 hubo menos deflación que en 2020.

      	Aunque la tasa de inflación anual durante esos años no subió del 2 %, el efecto acumulativo de los aumentos anuales dejó el nivel de los precios un 7,2 % más alto en 2021 que en 2018. El nivel de los precios al final de 2021 es \((1 + 0,018) \times (1 + 0,017) \times (1 + 0,02) \times (1 + 0,015) = 1,072\) del que había a principios de 2018, es decir, un aumento del 7,2 %.

      	Egipto tuvo desinflación (una tasa de inflación cada vez menor), no deflación (un nivel de precios cada vez menor).

      	El nivel de los precios al final de 2021 es \((1 + 0,014) \times (1 + 0,022) \times (1− 0,012) \times (1− 0,034) = 0,989\) del que había a principios de 2018, es decir, una bajada del 1,1 %.

    

  




​​​​​​
  Ejercicio 4.4 Comparación de valores en el tiempo

  Al comparar valores expresados en términos monetarios (como costes, precios o salarios) entre diferentes periodos de tiempo, es importante ajustarlos en función de la inflación a fin de que las comparaciones sean precisas. Para eso, puedes usar la siguiente fórmula:

\[\begin{align*} 
& \text{precio en dólares de hoy} = \\
& \text{precio en un momento anterior} \times \frac{\text{nivel de precios hoy}}{\text{nivel de precios en el momento anterior}}
\end{align*}\]
  Cuando el salario mínimo se introdujo en Estados Unidos en 1938, se fijó en 0,25 dólares por hora en dólares de 1938. Para el nivel de los precios de 2022, podemos usar el IPC de 2022 (292,7) y, para el nivel de los precios de 1938, podemos usar el IPC de 1938 (14,1).

  
    	¿A cuánto equivaldría en dólares de 2022 el salario mínimo de 0,25 dólares introducido en 1938?

  

  La ecuación también se puede modificar para calcular cuál sería el valor en tiempos pasados de valores actuales. El salario mínimo federal de Estados Unidos en 2022 fue de 7,25 dólares.

  
    	¿A cuánto equivaldría el salario mínimo federal de 2022 en dólares de 1938?

  




  
    	
      Stefanie Stantcheva. 2024. «Why do we dislike inflation?». Borrador del congreso Brooking Papers on Economic Activity (BPEA), 28-29 de marzo, p. 1. ↩

    

    	
      The Economist. Actualizado el 27 de abril de 2013. «In Dollars They Trust». ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo

4.4 Inflación, desempleo y conflicto de demandas sobre la producción


  Antes de empezar

  Esta sección y las siguientes parten del modelo de fijación de salarios y precios presentado en la unidad 1 (el modelo WS–PS del lado de la oferta de la economía). Antes de empezar a trabajar con esta sección, deberías completar las que van de la 1.5 a la 1.7⁠.




​​​Cuando se menciona la inflación, la palabra que con frecuencia viene a la mente es «dinero». Tiene sentido porque, cuando los precios suben, los salarios (nominales) medidos en dólares o euros pueden comprar menos bienes y servicios. «Inflación significa que una cantidad dada de dinero tiene menos poder adquisitivo». Esta frase describe una consecuencia de la inflación, pero no por qué ocurre. Lo que impulsa el proceso inflacionista no es el «dinero», sino la dinámica de la fijación de salarios y precios, descrita en la unidad 1. En esta sección y en la siguiente, vamos a relacionar directamente el modelo WS–PS con la razón de que los salarios y los precios cambien en toda la economía en su conjunto y, por lo tanto, con la inflación. Cuando antes hemos estudiado el modelo WS–PS, llamábamos la atención sobre las consecuencias para los salarios reales y el desempleo; ahora, también resaltamos el resultado para la inflación.

Conflicto de demandas


	desempleo estructural
	Nivel de desempleo en el que la oferta de la economía está en equilibrio. En el modelo WS–PS, es el nivel de desempleo en el que el salario real según la curva de fijación de precios es igual al salario real según la curva de fijación de salarios. Véase también: modelo WS–PS, equilibrio de Nash, lado de la oferta.




​​En el centro del proceso de la inflación se halla el conflicto de intereses entre los trabajadores y los propietarios por la parte que cada grupo recibe del valor de la producción: la parte que se destina a los salarios y la de los beneficios. En el modelo WS–PS, el conflicto se resuelve, para cada nivel de empleo representado en el eje horizontal, en la intersección entre la curva WS y la curva PS. La tasa de desempleo asociada con esa intersección es la tasa de desempleo estructural de la economía. A la derecha de la intersección, donde el nivel de empleo es más alto, el desempleo es menor que la tasa estructural y los salarios y los precios tienden a subir, mientras que a la izquierda, donde el desempleo es más alto, tienden a bajar (consulta la sección 1.8). Esto proporciona la base que explica la curva de Phillips y relaciona la tasa de desempleo con la tasa de inflación.


  Michał Kalecki fue pionero en proponer estas ideas dentro de un modelo macroeconómico. Puedes leer más sobre sus ideas en la unidad 2. Para consultar el primer modelo formal de inflación por conflicto, lee a Robert E Rowthorn (1977).1 Para un artículo de investigación reciente, consulta el trabajo de Guido Lorenzoni e Ivan Werning (2023).2



Para ayudarte a comprender esto, vuelve a pensar en una economía formada por muchas empresas idénticas (cada una de las cuales pertenece a una única persona) y sus empleados, que también son los consumidores de los bienes producidos por las empresas. Para no perdernos en lo que está sucediendo en las empresas, suponemos como en la unidad 1 que los salarios los establece el departamento de recursos humanos (RR. HH.) y los precios son responsabilidad del departamento de marketing.

Según el modelo de fijación de salarios de la sección 1.6, el departamento de recursos humanos de cada empresa fija el salario nominal de sus trabajadores en el nivel necesario para contar con suficiente mano de obra y para motivarlos para que se esfuercen, es decir, el «salario de no escaqueo». Si lo dividimos por el nivel de los precios de la economía para hallar el salario en términos de poder adquisitivo, obtenemos el salario real en la curva WS correspondiente a la tasa de desempleo vigente en la economía.

Mientras tanto, según el modelo de fijación de precios de la sección 1.7, el departamento de marketing de cada empresa determina el precio al que vende su producción como un margen comercial sobre el coste marginal para maximizar los beneficios y teniendo en cuenta el grado de competencia que haya en los mercados en los que vende (recuerda que se da maximización del beneficio cuando el margen comercial es inversamente proporcional a la elasticidad precio de la demanda, la cual depende del grado de competencia). El resultado del proceso de fijación de precios en toda la economía puede expresarse como la relación entre el salario nominal y el precio fijado. Ese es el salario real según la curva de fijación de precios.


	equilibrio en el lado de la oferta
	La economía se encuentra en equilibrio en el lado de la oferta cuando los mercados implicados en la producción de bienes están en equilibrio. En el modelo WS–PS se corresponde con el equilibrio en el mercado laboral, es decir, cuando el salario real según la curva de fijación de precios es igual al salario real según la curva de fijación de salarios.
	equilibrio del mercado de bienes
	Un mercado de bienes se encuentra en equilibrio cuando la oferta de bienes es igual a la demanda. En el modelo multiplicador, la demanda agregada de bienes y servicios, DA, depende de la renta, Y, y la renta es igual a la producción que ofrecen las empresas. El equilibrio del mercado de bienes se sitúa en aquel valor de Y en el que la demanda agregada es igual a la producción: DA = \(Y\).



Si los salarios y los precios se establecen en los mismos niveles que el año anterior y además se contrata a suficientes trabajadores y se maximizan los beneficios, los fijadores de salarios y precios se mostrarán contentos. No hay ninguna razón para cambiar los precios o los salarios y, con esta tasa de desempleo, tanto la inflación de los salarios como la de los precios son cero. Esa es la tasa de desempleo en la que se cortan la curva de fijación de salarios y la de precios, es decir, el equilibrio de Nash descrito en la unidad 1, que llamamos equilibrio en el lado de la oferta para abreviar.


  
  ​En macroeconomía, usamos la expresión equilibrio en el lado de la oferta para referirnos al equilibrio de Nash en el modelo del lado de la oferta (donde se cortan las curvas WS y PS) y así distinguirlo del equilibrio del mercado de bienes definido en el modelo del lado de la demanda (el modelo multiplicador, donde \(Y = \text{DA}\)).



En el equilibrio en el lado de la oferta, que es el punto A de la figura 4.5, el salario real en la curva WS es igual a \((1 - \sigma)\lambda\) en la curva PS. El beneficio real por trabajador es igual a \(\sigma\lambda\). Se suman a \(\lambda\), es decir, a la producción por trabajador. Otro modo de expresar lo mismo es que las demandas de los trabajadores y las de los propietarios en cuanto al reparto de lo producido por cada trabajador son compatibles en la tasa de desempleo de equilibrio.


​​


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical presenta dos medidas: la producción por trabajador y el salario real. Una sola línea vertical, situada en el extremo derecho del gráfico, indica la población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, representa la curva de fijación de precios (PS). Una curva convexa con pendiente positiva corresponde a la curva de fijación de salarios (WS), que corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. La distancia horizontal entre el punto A y la línea de la población activa denota el número de personas desempleadas que hay en el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada vertical de A representa el salario real, expresado matemáticamente como W⁄P=(1-sigma)×lambda. La distancia vertical entre el punto A y la línea de la producción por trabajador indica el beneficio real por trabajador, expresado como sigma×lambda. La suma de estas dos distancias verticales es igual a lambda, que designa la producción por trabajador.]



Figura 4.5 
Equilibrio en el lado de la oferta: las demandas de trabajadores y propietarios sobre la producción por trabajador son compatibles.






Pero cuando la economía no está en equilibrio en el lado de la oferta —en concreto, cuando el desempleo es inferior al nivel de equilibrio—, se da inflación. A la derecha del punto A en la figura 4.5, el salario situado en la curva WS está por encima de la curva PS. Si, con una tasa de desempleo más baja, los trabajadores van a obtener el salario real situado en la curva WS, que ahora está por encima de la curva PS, entonces el beneficio real por trabajador estará constreñido por debajo de \(\sigma\lambda\).

Con menos desempleo, los departamentos de recursos humanos de las empresas aumentarán los salarios nominales. Así se incrementarán los costes de las empresas, y los departamentos de marketing repercutirán la subida de los costes en precios más altos en su intento de restablecer su participación en los beneficios a \(\sigma\). Tanto los salarios nominales como los precios subirán. La elevación de los salarios y los precios es un síntoma del conflicto de demandas de los dos grupos —trabajadores y propietarios— sobre lo producido por cada trabajador.

La figura 4.6 ilustra la cadena causal que lleva de un desempleo más bajo a la inflación. En la siguiente sección, seguimos en detalle la evolución causal.




                [image: El diagrama de flujo ilustra la cadena causal que va de un desempleo más bajo a la inflación. Cuando el nivel de desempleo cae por debajo del equilibrio, el salario real indicado por la curva de fijación de salarios supera el indicado por la curva de fijación de precios, lo que da como resultado el aumento de los salarios. Posteriormente, esa inflación salarial eleva los costes de las empresas y lleva a incrementos de precios, lo que se conoce como inflación de precios.]



Figura 4.6 
Cadena causal desde un desempleo más bajo hasta una inflación más alta.






Conviene recordar que, en este modelo, las empresas establecen los precios inmediatamente después de los salarios nominales, devolviendo el salario real a la curva PS.

Siempre y cuando el desempleo se mantenga por debajo del equilibrio, se cumple que \(\text{WS} > \text{PS}\) y continúa el proceso de aumento de salarios y precios. Un desempleo más bajo se relaciona con una tasa más alta de inflación salarial y de precios.


​
  
    Pregunta 4.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta la información mostrada en el gráfico, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical presenta dos medidas: la producción por trabajador y el salario real. Una sola línea vertical, situada en el extremo derecho del gráfico, indica la población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, representa la curva de fijación de precios (PS). Una curva convexa con pendiente positiva corresponde a la curva de fijación de salarios (WS), que corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. La distancia horizontal entre el punto A y la línea de la población activa denota el número de personas desempleadas que hay en el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada vertical de A representa el salario real, expresado matemáticamente como W⁄P=(1-sigma)×lambda. La distancia vertical entre el punto A y la línea de la producción por trabajador indica el beneficio real por trabajador, expresado matemáticamente como sigma×lambda. La suma de estas dos distancias verticales es igual a lambda, que designa la producción por trabajador. Se muestra otro punto, B, situado a lo largo de la curva WS, más alto que la curva PS pero más bajo que la línea «Producción por trabajador».]






    
      	Si el salario real es igual al nivel en WS indicado por el punto B, el margen comercial es demasiado alto.

      	El punto B ilustra que los trabajadores disponen de mejores oportunidades en el mercado de trabajo con desempleo bajo.

      	La brecha entre el salario real según la curva de fijación de precios y el salario demandado en la curva de fijación de salarios empuja los precios al alza.

      	El conflicto de demandas sobre la producción por trabajador debe llevar a un aumento del salario real cuando el empleo está más alto que el punto A (por ejemplo, el punto B).

    

    
      	El salario real en el punto B está por encima de la curva de fijación de precios, por lo que es más alto de lo que corresponde al margen comercial de maximización del beneficio de la empresa. Un salario real demasiado alto implica que el margen de beneficio es demasiado bajo.

      	Con niveles más bajos de empleo, los trabajadores tienen facilidad para encontrar otros empleos en el mercado de trabajo y el departamento de RR. HH. les ofrece salarios nominales más altos.

      	\(\text{WS} > \text{PS}\) lleva a salarios nominales más altos, que se traducen en subidas de precios.

      	Tanto los salarios nominales (W) como los precios (P) aumentan en el mismo porcentaje (para devolver la participación en beneficios a su nivel original), por lo que el salario real sigue siendo el mismo (en la curva PS). Las empresas tienen el poder de establecer el salario real que perciben los trabajadores.

    

  



Acercando el lado de la oferta y el de la demanda: demanda agregada, desempleo e inflación

En la unidad 3, hemos utilizado el modelo multiplicador para explicar cómo la economía fluctúa entre periodos de expansión y de crisis a consecuencia de las oscilaciones de la demanda agregada. En combinación con el modelo del lado de la oferta, ahora podemos comprobar cómo se relacionan entre sí la demanda agregada, el desempleo y la inflación.



​​Cuando la producción aumenta por un incremento de la demanda, el desempleo disminuye. Los datos de la figura 3.8 muestran que el desempleo baja durante las expansiones y sube en las recesiones. Y es consecuencia directa de las premisas de nuestro modelo del lado de la oferta: como se explica en la sección 1.5, la mano de obra es el único factor de la producción, y la producción por trabajador (la productividad laboral) es una constante, 𝜆. En otras palabras, la función de producción —la relación entre la producción y los factores utilizados en ella— es:

\[Y=\lambda N\]
La función de producción se traduce en que, en nuestro modelo, la producción y el empleo son directamente proporcionales entre sí: cuando la producción aumenta, el empleo sube en la misma proporción, y el desempleo baja. La cadena causal resultante se muestra en la figura 4.7.


  Por subida o bajada de la producción durante una fase de expansión o de recesión, respectivamente, nos referimos a un incremento o disminución de la producción por encima o por debajo de la tasa de crecimiento a largo plazo (o normal). En el modelo resulta conveniente suponer que la tasa de crecimiento a largo plazo es cero. Este es un ejemplo de la técnica de simplificación, denominada normalización, que se usa en el estudio de la economía. Siempre que no queramos hablar de las variaciones de la tasa de crecimiento, es más sencillo suponer que el crecimiento es cero.






                [image: El diagrama de flujo ilustra la cadena causal que va de un aumento de la producción a la inflación. Ese aumento de la producción se inicia por un incremento de la demanda agregada, que por consiguiente hace que el desempleo esté por debajo del equilibrio. Como resultado, el salario real indicado por la curva de fijación de salarios supera el indicado por la curva de fijación de precios, lo que lleva a aumentos de los salarios. Luego, esa inflación salarial eleva los costes de las empresas y causa subidas de precios, es decir, inflación de precios.]



Figura 4.7 
Inclusión de la producción en la cadena causal que va de una demanda agregada más alta a un desempleo más bajo y una inflación más alta.







​​​​La curva de Phillips: desempleo e inflación

El concepto incorporado en nuestro modelo de que un desempleo menor puede dar lugar a inflación se reveló por primera vez cuando el economista William (Bill) Phillips examinó los datos. Publicó un gráfico de dispersión de los datos anuales de inflación salarial y desempleo de la economía británica a lo largo de un periodo de más de 50 años. Se muestra en la figura 4.8. Ten en cuenta que la tasa de desempleo disminuye hacia la derecha del eje horizontal para adecuarlo al formato del modelo, de donde derivamos la curva de Phillips. Una tasa de desempleo en torno a un 7 % se relacionó con salarios constantes (cero inflación salarial). Se observaron salarios en ascenso en muchas más ocasiones que en descenso.


	función de producción
	Una función de la producción es una descripción gráfica o matemática de la relación existente entre la cantidad de factores de un proceso de producción y la cantidad obtenida del producto final. Cuando se usa para representar la producción en el conjunto de la economía, se describe como una función de producción agregada.
	inflación salarial
	Incremento de la cuantía del salario nominal. Suele medirse como el aumento porcentual a lo largo de un año. Véase también: salario nominal.
	curva de Phillips
	Relación inversa entre la tasa de inflación y la tasa de desempleo. Debe su nombre a Bill Phillips, quien observó esta relación de forma empírica, pero también se puede inferir a partir de un modelo teórico de fijación de salarios y precios.






                [image: Esta figura muestra un gráfico de dispersión que representa la relación existente entre la tasa de desempleo y la de inflación en la economía británica desde 1861 hasta 1913. El eje horizontal muestra la tasa de desempleo en porcentajes, en un intervalo que va del 12 % al 2 %, con valores que disminuyen hacia la derecha. El eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, entre el -4 % y el 8 %. Los puntos del gráfico de dispersión representan la tasa de inflación y la de desempleo. Se muestra una curva convexa con pendiente positiva como ajuste óptimo de los puntos de la dispersión que ilustra la tendencia general entre el desempleo y la tasa de inflación.]



Figura 4.8 
Datos originales de la curva de Phillips: inflación salarial y desempleo (1861–1913). Nótese la escala invertida en el eje horizontal, con el desempleo disminuyendo de izquierda a derecha. Su método de estimar una curva de ajuste óptimo era diferente de los que se utilizan ahora. En Our World in Data se puede ver otra presentación de estos datos, con el desempleo de menor a mayor en el eje horizontal.
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  Grandes economistas Bill Phillips
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  A. W. Phillips (1914–1975), más conocido como Bill Phillips, fue una persona pintoresca para lo que es habitual en un economista de renombre mundial. Nacido y criado en Nueva Zelanda, Phillips trabajó como cazador de cocodrilos y director de cine y fue prisionero de guerra en Indonesia durante la Segunda Guerra Mundial, antes de convertirse en catedrático en la London School of Economics.

  


                [image: Arthur Phillips con la máquina MONIAC que construyó.]



Arthur Phillips con la máquina MONIAC que construyó.






  
  ​Phillips tenía conocimientos de ingeniería y, mientras estudiaba sociología en Londres en 1949, construyó una máquina hidráulica para modelizar la economía de Reino Unido. Su ingenio, llamado Monetary National Income Analogue Computer (MONIAC), utilizaba tubos transparentes y agua coloreada para dar vida a las ecuaciones de los economistas. MONIAC contaba con depósitos para cada componente del PIB, como la inversión, el consumo y el gasto público. Las importaciones y las exportaciones se representaban como agua que entraba o salía del modelo. La máquina podía utilizarse para modelizar el efecto sobre la economía de sacudidas en distintas variables, como los tipos impositivos y el gasto público, que ponían en marcha la circulación de agua entre los depósitos. El Museo de la Ciencia de Londres y varias universidades de todo el mundo conservan versiones de esta máquina que todavía funcionan.3

  
  ​En un artículo de 1958, Phillips realizó otra contribución importante al estudio de la economía. Dibujando un diagrama de dispersión de los datos correspondientes al desempleo y la inflación de la economía británica entre 1861 y 1913, descubrió la asociación de un nivel de desempleo bajo con una tasa de inflación alta y de desempleo alto con inflación baja. Desde entonces, esa relación se conoce como curva de Phillips.
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Unidad 4 Inflación y desempleo

4.5 Modelización de la relación entre la inflación y el desempleo


​En la sección anterior, vimos que, cuando la tasa de desempleo baja, el modelo de fijación de salarios y precios predice la subida de la inflación salarial y de precios, tal como concluyen las observaciones empíricas de Phillips. Ahora vamos a derivar, a partir del modelo WS–PS, la curva de Phillips para representar gráficamente la relación entre inflación y desempleo. Antes, recordemos las premisas del modelo WS–PS:


  	El único factor que se usa en la producción es la mano de obra.

  	El salario real, \(w\), que es lo que les importa a los trabajadores, es el salario nominal, \(W\), comparado con el nivel de precios de la economía y se define como:



\[w = \frac{W}{P}\]


  	​Los departamentos de recursos humanos de las empresas establecen salarios nominales (por ejemplo, en dólares, libras o euros) una vez al año en un nivel suficientemente alto para que los trabajadores se esfuercen lo requerido, según la tasa de desempleo dada.

  	En cuanto se determinan los salarios, los departamentos de marketing marcan los precios.



Para entender cómo se genera inflación en una fase de auge del ciclo económico, partimos de la economía en equilibrio en el lado de la oferta y de precios y salarios constantes: la inflación es cero. Para simplificar los cálculos, utilizamos un índice para el salario real, que igualamos a 100 en el equilibrio inicial. Entonces, el aumento de la demanda agregada disminuye el desempleo.


  	Como el desempleo es bajo, el departamento de RR. HH. tiene que establecer salarios más altos para contratar y retener a los trabajadores. Los salarios suben, digamos, un 2 %.

  	Los salarios más altos implican costes más altos para la empresa: los costes de la empresa suben un 2 %.

  	Para cubrir los costes salariales más altos, el departamento de marketing subirá los precios el mismo porcentaje. La razón es que las condiciones competitivas no han variado, por lo que la participación en los beneficios es constante. Los precios suben un 2 %.

  	Como los salarios y los precios han subido lo mismo, un 2 %, no hay variación del salario real: \(\frac{W}{P}\) está en el mismo nivel inicial en la curva PS.

  	Existe una brecha entre el salario real que los trabajadores perciben (\(w^{\text{PS}}\) en la curva PS) y lo que habían esperado percibir (\(w^{\text{WS}}\) en la curva WS). Es lo que llamamos brecha de negociación, o simplemente brecha. En este ejemplo, la brecha es un 2 %, que se calcula de este modo:



\[\text{brecha de negociación} \equiv \frac{w^{\text{WS}} − w^{\text{PS}}}{w^{\text{PS}}} = \frac{102-100}{100} = 2\]

  	La economía ha experimentado una inflación salarial y de precios del 2 %.




	brecha de negociación
	La diferencia entre el salario que quisieran ofrecer las empresas para contratar o retener a sus trabajadores e incentivar su rendimiento laboral y el salario que permite a las empresas el margen que maximiza beneficios con un nivel dado de competencia.



¿Y ahora qué? Suponemos que la demanda agregada no varía. Por lo tanto, el desempleo se mantiene por debajo del equilibrio en el lado de la oferta. En la siguiente ronda anual de fijación de salarios, el departamento de RR. HH. se encuentra en la misma posición que el año anterior: como persiste un nivel bajo de desempleo, los trabajadores se sienten decepcionados con su salario real (que sigue en su nivel inicial). Hay que subirles los salarios nominales. Como los costes aumentan, el departamento de marketing sube los precios de inmediato una vez más.

Dadas nuestras premisas sobre el carácter y la cronología del proceso de fijación de salarios y precios, el nivel de inflación es exactamente igual a la brecha de negociación cada año. Sigue los pasos de la figura 4.9} para comprender cómo se deriva de forma gráfica la relación de la curva de Phillips entre la tasa de desempleo y la de inflación.


  


                [image: Brechas de negociación, inflación y la curva de Phillips.: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. La curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. El punto B situado en la curva PS, pero por debajo de la curva WS, indica un nivel de empleo más alto con una brecha de negociación positiva del 2 %. El punto C situado en la curva PS, pero por encima de la curva WS, indica un nivel de empleo más bajo con una brecha de negociación negativa de -1 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra la tasa de inflación, que va del −2 % al 8 %. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. Los puntos A, B y C son réplicas de los mostrados en el gráfico 1; todos se encuentran en la curva de Phillips. La coordenada vertical de A indica una tasa de inflación del 3 %, mientras que B indica una tasa de inflación más alta del 5 % (que es igual a la suma de la brecha de negociación del 2 % y la inflación esperada del 3 %) y C indica una tasa de inflación más baja del 2 %, igual a la suma de la brecha de negociación del −1 % y la inflación esperada del 3 %.]



Brechas de negociación, inflación y la curva de Phillips.



Figura 4.9 
Brechas de negociación, inflación y la curva de Phillips.






  


                [image: La brecha de negociación: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta, donde la brecha de negociación es cero. En el punto B, situado en la curva PS pero por debajo de la curva WS, el nivel de empleo es más alto que con el equilibrio de A y corresponde a un salario real de 102 en la curva WS, mientras que es 100 en la curva PS, lo que da lugar a una brecha de negociación positiva del 2 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Las coordenadas son (empleo, tasa de inflación). Los puntos A y B son réplicas de los mostrados en el gráfico 1, con sus niveles de empleo originales. Situado más arriba y a la derecha de A, el punto B refleja un nivel de empleo más alto, más allá del equilibrio indicado por A. Además, la coordenada vertical de B representa una tasa de inflación del 2 %, equivalente a la brecha de negociación, lo que supera el nivel de equilibrio representado por el punto A, donde la coordenada vertical es cero, que indica una tasa de inflación cero.]



La brecha de negociación



El panel inferior representa la brecha de negociación que conllevan diferentes niveles de empleo. En el punto A, el mercado de trabajo de la economía se halla en equilibrio, por lo que la brecha de negociación es 0 %. En el punto B, el salario real demandado por los trabajadores es 102, mientras que el salario real según la curva de fijación de precios es 100, por lo que la brecha es del 2 %.






  


                [image: La curva de Phillips: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta, donde la brecha de negociación es cero. En el punto B, situado en la curva PS pero por debajo de la curva WS, el nivel de empleo es más alto que con el equilibrio de A y corresponde a un salario real de 102 en la curva WS, mientras que es 100 en la curva PS, lo que da lugar a una brecha de negociación positiva del 2 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Las coordenadas son (empleo, tasa de inflación). Los puntos A y B son réplicas de los mostrados en el gráfico 1, con sus niveles de empleo originales. Situado más arriba y a la derecha de A, el punto B refleja un nivel de empleo más alto, más allá del equilibrio indicado por A. Además, la coordenada vertical de B representa una tasa de inflación del 2 %, equivalente a la brecha de negociación, lo que supera el nivel de equilibrio representado por el punto A, donde la coordenada vertical es cero, que indica una tasa de inflación cero. En el gráfico 2, hay dibujada una curva convexa con pendiente positiva que representa la curva de Phillips. Tanto el punto A como el B se encuentran en esta curva, representando A su intersección con el eje horizontal.]



La curva de Phillips



En el punto B, la brecha de negociación del 2 % hace que los salarios y los precios suban un 2 %. Como la tasa de inflación es igual a la brecha, tanto el punto A (brecha de un 0 %) como el punto B (brecha de un 2 %) están en la curva de Phillips. La inflación es cero en A y 2 % en B.






  


                [image: Deflación: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta, donde la brecha de negociación es cero. En el punto B, situado en la curva PS pero por debajo de la curva WS, el nivel de empleo es más alto que con el equilibrio de A y corresponde a un salario real de 102 en la curva WS, mientras que es 100 en la curva PS, lo que da lugar a una brecha de negociación positiva del 2 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Las coordenadas son (empleo, tasa de inflación). Los puntos A y B son réplicas de los mostrados en el gráfico 1, con sus niveles de empleo originales. Situado más arriba y a la derecha de A, el punto B refleja un nivel de empleo más alto, más allá del equilibrio indicado por A. Además, la coordenada vertical de B representa una tasa de inflación del 2 %, equivalente a la brecha de negociación, lo que supera el nivel de equilibrio representado por el punto A, donde la coordenada vertical es cero, que indica una tasa de inflación cero. En el gráfico 2, hay dibujada una curva convexa con pendiente positiva que representa la curva de Phillips. Tanto el punto A como el B se encuentran en esta curva, representando A su intersección con el eje horizontal. En el gráfico 1, hay un punto adicional, C, situado en la curva PS por encima de la curva WS. En el punto C, el nivel de empleo es más bajo que con el equilibrio de A y corresponde a un salario real de 99 en la curva WS, pero a 100 en la curva PS, lo que da lugar a una brecha de negociación negativa de -1 %. En el gráfico 2, el punto C, que es réplica del mostrado en el gráfico 1, está situado por debajo y a la izquierda del punto A en la curva de Phillips. Su coordenada horizontal representa un nivel de empleo más bajo que en el punto A que señala el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada vertical del punto C es negativa, lo que indica deflación de -1 %, en contraste con el punto A, que representa cero inflación sin brecha de negociación.]



Deflación



En el punto C, la brecha de negociación en el panel superior es negativa (−1 %), por lo que hay deflación (panel inferior).








La última diapositiva muestra que, si hay recesión en lugar de expansión, se da una brecha de negociación negativa y el nivel de los precios baja año tras año. Es lo que llamamos deflación. El modelo predice que observaremos un desempleo más bajo con una inflación más alta o un desempleo más alto con una inflación más baja, como en el diagrama de dispersión empírico original de Phillips (figura 4.8).

En nuestro modelo, en el que las premisas nos llevan a que el salario real sea constante (horizontal) según la curva de fijación de precios y a que la tasa de inflación sea igual a la brecha de negociación, la curva de Phillips tiene la misma forma exactamente que la curva WS.


​La brecha de negociación y la curva de Phillips

Podemos resumir la cadena causal que va de la brecha de negociación a la inflación de esta forma:




                [image: Este diagrama de flujo perfila la cadena causal que lleva de una brecha de negociación a la inflación. Inicialmente, una brecha de negociación da lugar a un aumento de los salarios. Esto, a su vez, causa un incremento de los costes unitarios. Entonces, el aumento de los costes unitarios provoca precios más altos, que culminan en inflación.]



Figura 4.10 
Derivación de la curva de Phillips a partir de la cadena causal que va de una demanda agregada más alta a un desempleo más bajo y una inflación más alta.






Así pues, para calcular la tasa de inflación, utilizamos la siguiente ecuación:

\[\begin{align*} 
\text{inflación (%)} &\equiv \text{aumento de precios (%)} \\ 
&= \text{aumento de costes por unidad de producción (%)} \\ 
&= \text{aumento de salarios (%)}(\text{si fueran los únicos costes}) \\ 
&= \text{brecha de negociación (%)} \\ 
\pi_t &= \text{brecha}_t 
\end{align*}\]
siendo \(\text{brecha}_t\) la brecha de negociación definida más arriba y \(\pi_t\) la inflación del año t. El subíndice t hace referencia al año o periodo t. El símbolo ≡ de la primera línea indica que, por definición, la inflación es el aumento porcentual de precios. Las igualdades de los pasos siguientes son predicciones del modelo.

A modo de resumen, modelamos la inflación como un proceso en el que la cronología de la fijación de salarios nominales y de precios implica que las empresas establecen salarios reales. Cuando el empleo es más bajo, de modo que \(\text{WS} > \text{PS}\), los trabajadores quieren, y consiguen, salarios nominales más altos porque sus alternativas en el mercado de trabajo han mejorado, pero las empresas inmediatamente suben los precios, de modo que los salarios reales no varían (en la curva PS). El resultado es la curva de Phillips: la inflación se ve impulsada por la brecha de negociación entre el salario real que los trabajadores quieren (en WS) y el que perciben de hecho (en PS).


  Ejercicio 4.5 La brecha de negociación en una recesión

  Supón que la economía está inicialmente en equilibrio en el lado de la oferta con precios estables (la inflación es cero). Al comienzo del año 1, la inversión baja y la economía entra en recesión, con mucho desempleo.

  
    	Explica por qué surge una brecha de negociación negativa.

    	Supón que la brecha negativa es del 1 %. Dibuja un gráfico con los años en el eje horizontal y el nivel de precios en el vertical. Empezando con un índice de 100, dibuja la evolución del nivel de precios para los 5 años siguientes y supón que la brecha de negociación se mantiene en −1 %.

    	¿Quiénes ganan y quiénes pierden en esta economía?

  




  Ejercicio 4.6 Choques positivos y negativos

  Dibuja un gráfico WS–PS en el que la economía esté en equilibrio en el lado de la oferta con precios estables. Ahora piensa que sucede lo siguiente:

  
    	Un choque positivo en la demanda agregada que reduce la tasa de desempleo 2 puntos porcentuales.

    	Un choque negativo que la aumenta 2 puntos porcentuales.

  

  
    	¿Qué sucede con la brecha de negociación en cada uno de los casos?

    	¿Qué cabe esperar que le suceda al nivel de precios en cada caso? Explica tus respuestas.

  




  
    Pregunta 4.5 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 4.9 muestra la relación entre el gráfico de WS–PS y la curva de Phillips. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Si el salario real está en la curva WS cuando el empleo está en el punto C, el margen comercial es demasiado alto.

      	Si el salario real está en la curva WS cuando el empleo está en el punto C, la participación en los beneficios es demasiado baja.

      	Si el empleo está en C y hay un choque negativo en la demanda agregada, es seguro que la economía sufrirá deflación.

      	Si el empleo está en C y hay un choque positivo en la demanda agregada, es seguro que la economía sufrirá inflación.

    

    
      	El punto C está por encima de la curva de fijación de salarios, por lo que el salario real es más bajo de lo que sería acorde con el margen comercial de maximización del beneficio de la empresa. Un salario real demasiado bajo implica que el margen de beneficio es demasiado alto.

      	Las condiciones de competitividad de la economía implican el reparto de los beneficios mostrado en el punto A, por lo que el mostrado por el punto C es demasiado alto.

      	La brecha de negociación se vuelve más negativa, por lo que aun así la economía experimenta deflación.

      	Depende de si el choque positivo desplaza el empleo a un nivel más alto que el punto A o no.
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4.6 La expectativa de inflación desplaza la curva de Phillips


​En su discurso presidencial ante la American Economic Association en diciembre de 1967, Milton Friedman ofreció una explicación de por qué podrían cambiar las expectativas de la gente sobre la inflación y por qué eso desplazaría la curva de Phillips. Hizo referencia a la experiencia reciente de Estados Unidos. Desde 1966, el desempleo se había mantenido constante, con un promedio del 3,7 %, si bien la inflación había aumentado del 3,0 % al 4,2 %. Para él, la única forma de mantener el desempleo a un nivel de solo el 3 % era permitir que la inflación siguiera subiendo a niveles más altos: «Siempre hay un dilema temporal entre inflación y desempleo, pero no es permanente», afirmó.1

Apoyándose en datos recogidos en muchos países a finales de los años sesenta, Friedman expuso que, si el desempleo se mantiene «demasiado bajo», el resultado será no solo una inflación más alta, sino también una inflación cada vez mayor. Vamos a analizar lo que significa «demasiado bajo» y cómo se representa eso en el modelo desplazando la curva de Phillips.


	inflación esperada
	Suposición de quienes fijan salarios y precios sobre cuál será el nivel de inflación en el periodo siguiente. Véase también: inflación.




​​​Friedman mantuvo que, con un desempleo bajo, la inflación sigue aumentando, por lo que resulta engañosa la simple relación de la curva de Phillips, como la descrita por Bill Phillips. ¿Por qué la inflación sigue aumentando cuando el desempleo se mantiene bajo? La razón es el modo en el que los fijadores de salarios y de precios se forman su opinión sobre lo que ocurrirá con la inflación, lo que llamamos inflación esperada.

Además de tener en cuenta que los hogares se preocupan por los salarios y las empresas por los beneficios en términos reales, debemos contemplar los dos puntos siguientes:


  	Las personas miran al futuro: actúan ahora en anticipación de lo que creen que pasará más adelante. Para subrayarlo, los economistas dicen que «las expectativas importan».

  	Las personas tratan los precios como señales: se toman las variaciones de los precios como mensajes sobre lo que pasará en el futuro, igual que consideran las nubes como una predicción de lluvia.



El comportamiento que creen que tendrá la inflación dependerá de cómo tomen las decisiones de cara al futuro y de cómo interpreten las señales de los precios.

Introducción a la inflación esperada

Vamos a presentar el papel de la inflación esperada o expectativas de inflación (que designamos con el símbolo \(\pi^E\)) volviendo a la curva de Phillips.

Supón que la economía está en equilibrio en el lado de la oferta en la intersección entre la curva de fijación de salarios y la de precios, con un salario real de 100 y el desempleo en un 6 %. Pero todo el mundo espera que la tasa de inflación sea del 3 %. Así que no hay brecha de negociación: cada año los salarios y los precios subirán un 3 % y el salario real se mantendrá en la intersección de las curvas WS y PS.

En la figura 4.11, en el equilibrio en el lado de la oferta con una tasa de desempleo del 6 %, la tasa de inflación es un 3 % y no cero como en la figura 4.9. Después de introducir las expectativas de inflación, la economía puede estar en equilibrio en el lado de la oferta con subidas de precios, siempre que suban en la tasa que se espera.

Si los fijadores de salarios y de precios esperan que los precios suban un 3 % anual, con un nivel «normal» de demanda agregada que mantiene el desempleo en un 6 %, entonces la economía puede mantenerse en equilibrio en el lado de la oferta, con la inflación constante al 3 % anual. La inflación que realmente se produce es igual a la esperada y el nivel de desempleo es constante con el equilibrio en la intersección de las curvas WS y PS (punto A).


	tasa de desempleo estabilizadora de la inflación
	Tasa de desempleo (con equilibrio en el lado de la oferta) en la que la inflación se mantiene constante. En su origen se denominó «tasa natural» de desempleo. También conocida como: tasa de desempleo estructural, tasa de desempleo no aceleradora de la inflación (o NAIRU por sus siglas en inglés). Véase también: desempleo estructural.




​​​En el punto de equilibrio en el lado de la oferta, donde se cortan las curvas WS y PS, la tasa de desempleo de equilibrio o estructural también es la tasa de desempleo estabilizadora de la inflación.


​Piensa ahora en una fase de expansión del ciclo económico. La demanda agregada sube, lo que baja el desempleo en la economía al 4 %, en el punto B. ¿Qué ocurrirá con la inflación? Los trabajadores piensan que los precios aumentarán un 3 % y exigirán que su salario nominal suba un 3 % para que el salario real no baje. Ahora bien, pedirán un incremento adicional del 2 % para obtener el aumento esperado del salario real en la curva de fijación de salarios, por lo que los salarios aumentan un 5 %. Con un incremento de costes del 5 %, las empresas aumentarán los precios un 5 % para mantener el margen de maximización del beneficio. En la fase de expansión, la inflación será del 5 %, con un desempleo del 4 %. Esto nos da una curva de Phillips como la de la figura 4.9. La única diferencia radica en que, con equilibrio en el lado de la oferta, la inflación es del 3 %, en vez de cero.


  


                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada más a la derecha aparece etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es una réplica del que aparece en el gráfico 1, se encuentra dentro de la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 % y su coordenada horizontal representa el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta donde no hay brecha de negociación, lo que corresponde a una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación del 6 %. La expansión del ciclo económico la marca el punto B, situado en la curva PS pero debajo de la curva WS en el gráfico 1. La coordenada horizontal del punto B indica un nivel de empleo más alto que en el punto A. Con el nivel de empleo correspondiente a B, el salario real reflejado por la curva WS como situado en 102, sobrepasa al de la curva PS, que es 100, lo que da como resultado una brecha positiva del 2 %. En el gráfico 2, el punto B es una réplica del mostrado en el gráfico 1 y se encuentra en la curva de Phillips más arriba que el punto A. La coordenada vertical de B representa una tasa de inflación más alta, del 5 %, mientras que la coordenada horizontal señala un nivel de desempleo que casi llega al equilibrio en el 4 %. En el gráfico 2, la coordenada vertical del punto B que es réplica del mismo punto en el gráfico 1 representa la suma de la inflación esperada del 3 % y de la brecha de negociación del 2 %, lo que da un total del 5 %.]



Figura 4.11 
Brechas de negociación, inflación esperada y la curva de Phillips.






  


                [image: Equilibrio en el mercado de trabajo: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada más a la derecha aparece etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es una réplica del que aparece en el gráfico 1, se encuentra dentro de la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 % y su coordenada horizontal representa el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta donde no hay brecha de negociación, lo que corresponde a una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación del 6 %.]



Equilibrio en el mercado de trabajo



Con equilibrio en el lado de la oferta (punto A), la inflación es del 3 %, como se preveía.






  


                [image: Periodo de expansión: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada más a la derecha aparece etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es una réplica del que aparece en el gráfico 1, se encuentra dentro de la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 % y su coordenada horizontal representa el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta donde no hay brecha de negociación, lo que corresponde a una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación del 6 %. En el gráfico 1 la expansión del ciclo económico la marca el punto B, situado en la curva PS pero debajo de la curva WS. La coordenada horizontal del punto B indica un nivel de empleo más alto que en el punto A. Con el nivel de empleo correspondiente a B, el salario real reflejado por la curva WS como situado en 102, sobrepasa al de la curva PS, que es 100, lo que da como resultado una brecha positiva del 2 %. En el gráfico 2, el punto B es una réplica del mostrado en el gráfico 1 y se encuentra en la curva de Phillips más arriba que el punto A. La coordenada vertical de B representa una tasa de inflación más alta, del 5 %, mientras que la coordenada horizontal señala un nivel de desempleo que casi llega al equilibrio en el 4 %.]



Periodo de expansión



Con un desempleo más bajo (punto B), la brecha de negociación es del 2 %.






  


                [image: Nueva tasa de inflación del 5 %: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada más a la derecha aparece etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es una réplica del que aparece en el gráfico 1, se encuentra dentro de la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 % y su coordenada horizontal representa el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta donde no hay brecha de negociación, lo que corresponde a una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación del 6 %. En el gráfico 1 la expansión del ciclo económico la marca el punto B, situado en la curva PS pero debajo de la curva WS. La coordenada horizontal del punto B indica un nivel de empleo más alto que en el punto A. Con el nivel de empleo correspondiente a B, el salario real reflejado por la curva WS como situado en 102, sobrepasa al de la curva PS, que es 100, lo que da como resultado una brecha positiva del 2 %. En el gráfico 2, el punto B es una réplica del mostrado en el gráfico 1 y se encuentra en la curva de Phillips más arriba que el punto A. La coordenada vertical de B representa una tasa de inflación más alta, del 5 %, mientras que la coordenada horizontal señala un nivel de desempleo que casi llega al equilibrio en el 4 %. En el gráfico 2, la coordenada vertical del punto B representa la suma de la inflación esperada del 3 % y de la brecha de negociación del 2 %, lo que da un total del 5 %.]



Nueva tasa de inflación del 5 %



En B, la inflación es igual a la inflación esperada más la brecha de negociación.








Cuando la inflación esperada no es cero, podemos resumir la cadena causal que lleva a la inflación de este modo:




                [image: El diagrama de flujo ilustra la cadena causal que lleva a una inflación si se espera inflación. Comienza con una inflación esperada y una brecha de negociación en la economía, lo que al mismo tiempo dan lugar a aumentos salariales. Estos mayores salarios elevan los costes unitarios de las empresas, lo que a continuación causa la subida de los precios; en última instancia todo contribuye a la tasa de inflación.]



Figura 4.12 
Cadena causal con la inflación esperada.






Para calcular la tasa de inflación:

\[\begin{align*} 
\text{inflación (%)} &\equiv \text{aumento de precios (%)} \\ 
&= \text{aumento de costes por unidad de producción (%)} \\ 
&= \text{aumento de salarios (%)}(\text{si fueran los únicos costes}) \\ 
&= \text{inflación esperada (%) + brecha de negociación (%)} \\ 
\pi_t &= \pi_t^E + \text{brecha}_t 
\end{align*}\]
Pero Friedman señaló que, con un persistente nivel bajo de desempleo, la inflación seguiría subiendo en lugar de mantenerse en el 5 % en el punto B. Para entender el porqué, nos preguntamos qué pasa después. La ecuación de la inflación nos pone en la pista: ¿qué sucederá con la inflación esperada?

La inflación esperada y el desplazamiento de la curva de Phillips

Si se mantiene un nivel de desempleo bajo, los trabajadores se sentirán decepcionados con el resultado, pues no lograron alcanzar el salario real que esperaban. ¿Por qué no? Los trabajadores esperaban obtener un aumento del 2 % del salario real en el punto B con la subida del 5 % del salario nominal (para alcanzar el salario real en la curva de fijación de salarios), pero no fue así porque las empresas subieron los precios un 5 %, lo que canceló el incremento del salario real.


  No olvides que en el modelo supusimos que las empresas fijan los precios justo después de la negociación salarial y que los salarios no se modifican hasta el año siguiente. Esto implica que el salario real que perciben los trabajadores está en la curva PS (no WS).



Pero la historia no se acaba aquí. Sabemos que es imposible que el resultado satisfaga a trabajadores y empresas cuando el desempleo es bajo, pues las demandas de las dos partes suman más que el tamaño del pastel que se divide entre ellas. Lo que suceda a continuación dependerá de la inflación que los trabajadores esperen para el año próximo. La expectativa de una inflación más alta desplazará la curva de Phillips hacia arriba.

Vamos a modelizar la inflación esperada suponiendo que los trabajadores prevén que la inflación durante el año próximo será igual a la del año anterior, en este caso, un 5 %. En la próxima ronda de fijación de salarios, el departamento de recursos humanos debe tener en cuenta el hecho de que los empleados creen que los precios subirán un 5 %. Así pues, para lograr un incremento del 2 % (el tamaño de la brecha de negociación) del salario real, RR. HH. fija un incremento del salario nominal del 7 %.


  Que la inflación esperada sea igual a la inflación del año anterior es una forma sencilla de las denominadas expectativas adaptables, por el que las expectativas se adaptan a la experiencia previa. Otra interpretación es que RR. HH. incluye la inflación del año pasado en la fijación del salario para compensar el déficit producido en el salario real que los trabajadores experimentaron porque la inflación terminó siendo más alta de lo esperado.



La respuesta del departamento de marketing será aumentar los precios para compensar el coste unitario más alto, y la tasa de inflación seguirá subiendo.

La tabla de la figura 4.13 resume la situación. Comparamos la inflación durante un periodo de tres años con dos niveles de desempleo: 6 % y 4 %.







	
	Año
	Desempleo
	Inflación esperada
	Brecha de negociación
	Inflación





	Empleo en equilibrio; inflación estable
	1
	6 %
	3 %
	0 %
	3 %



	2
	6 %
	3 %
	0 %
	3 %



	3
	6 %
	3 %
	0 %
	3 %



	Desempleo más bajo; inflación en aumento
	1
	4 %
	3 %
	2 %
	5 %



	2
	4 %
	5 %
	2 %
	7 %



	3
	4 %
	7 %
	2 %
	9 %








Figura 4.13 
Curvas de Phillips inestables: inflación esperada y brecha de negociación.






La columna Inflación esperada de la figura 4.13 refleja un comportamiento previsor. Cada año la inflación esperada para el año siguiente es igual a la inflación del año anterior. Así, la inflación esperada junto con la brecha de negociación determina la inflación que realmente se da, que figura en la última columna.

Podemos resumir la cadena causal que va de la tasa de inflación del periodo pasado a la de este periodo del siguiente modo:




                [image: El diagrama de flujo representa la secuencia causal desde la inflación del año pasado hasta la experimentada este año. Inicialmente, la inflación del año pasado se traduce en inflación esperada para este año. Con posterioridad, la combinación de la inflación esperada y la brecha de negociación provoca la subida de los salarios y, en consecuencia, de los costes unitarios. A su vez, eso lleva al aumento de los precios, que culmina en inflación este año.]



Figura 4.14 
Cadena causal de la inflación del año pasado a la de este año.






Para calcular la tasa de inflación, ahora tenemos un paso adicional que utiliza \(\pi_t^E = \pi_{t-1}\):

\[\begin{align*} \text{inflación (%)} 
&\equiv \text{aumento de precios (%)} \\ &= \text{aumento de costes por unidad de producción (%)} \\ 
&= \text{aumento de salarios (%)}\text{(si fueran los únicos costes)} \\ 
&= \text{inflación esperada (%)} + \text{brecha de negociación (%)} \\ 
&= \text{inflación del periodo anterior} + \text{brecha de negociación (%)} \\ 
\pi_t &= \pi_{t-1} + \text{brecha}_t 
\end{align*}\]

  Cabe destacar que cada curva de Phillips está etiquetada según la tasa de inflación esperada con el desempleo en equilibrio: solo cuando hay equilibrio en el lado de la oferta la tasa de inflación registrada es igual a la inflación esperada.



La tabla de la figura 4.13 ilustra cómo un periodo de expansión, en el que el desempleo baja del nivel de equilibrio (6 %) al 4 %, da lugar al aumento de la inflación. La figura 4.15 ilustra la misma situación por medio de la curva de Phillips y los gráficos WS–PS. Sigue los pasos y después lee la explicación que se incluye a continuación.


  


                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es una réplica del que aparece en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 % y su coordenada horizontal representa el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta donde no hay brecha de negociación, lo que corresponde a una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación del 6 %. En el gráfico 1 la expansión del ciclo económico la marca el punto B, situado en la curva PS pero debajo de la curva WS. La coordenada horizontal del punto B indica un nivel de empleo más alto que en el punto A. Con el nivel de empleo correspondiente a B, el salario real reflejado por la curva WS como situado en 102, sobrepasa al de la curva PS, que es 100, lo que da como resultado una brecha positiva del 2 %. En el gráfico 2, el punto B es una réplica del mostrado en el gráfico 1 y se encuentra en la curva de Phillips por encima del punto A. La coordenada vertical de B representa una tasa de inflación más alta, del 5 %, mientras que la coordenada horizontal señala un nivel de desempleo que casi llega al equilibrio en el 4 %. En el gráfico 2, se representa una curva de Phillips adicional, que mantiene la misma forma que la curva original. No obstante, se encuentra por encima de la inicial porque la inflación esperada del 5 % es más alta que la inflación esperada del 3 % de la curva inicial. El punto C se representa directamente encima del punto B, que corresponde al mismo nivel de desempleo del 4 %, pero con una coordenada vertical más alta. La coordenada vertical del punto C corresponde a una tasa de inflación del 7 %, que se obtiene de la suma del 2 % de la brecha de negociación más el 5 % de la tasa de inflación esperada.]



Figura 4.15 
Inflación esperada y curvas de Phillips.






  


                [image: Equilibrio en el lado de la oferta en A: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es una réplica del que aparece en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 % y su coordenada horizontal representa el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta donde no hay brecha de negociación, lo que corresponde a una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación del 6 %.]



Equilibrio en el lado de la oferta en A



Inicialmente la inflación esperada es del 3 %. El gráfico muestra la curva de Phillips correspondiente. El desempleo está en el nivel de equilibrio, por lo que la inflación es del 3 %, tal como se preveía.






  


                [image: Expansión: primer periodo en B: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es una réplica del que aparece en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 % y su coordenada horizontal representa el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta donde no hay brecha de negociación, lo que corresponde a una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación del 6 %. En el gráfico 1 la expansión del ciclo económico la marca el punto B, situado en la curva PS pero debajo de la curva WS. La coordenada horizontal del punto B indica un nivel de empleo más alto que en el punto A. Con el nivel de empleo correspondiente a B, el salario real reflejado por la curva WS como situado en 102, sobrepasa al de la curva PS, que es 100, lo que da como resultado una brecha positiva del 2 %. En el gráfico 2, el punto B es una réplica del mostrado en el gráfico 1 y se encuentra en la curva de Phillips por encima del punto A. La coordenada vertical de B representa una tasa de inflación más alta, del 5 %, mientras que la coordenada horizontal señala un nivel de desempleo que casi llega al equilibrio en el 4 %.]



Expansión: primer periodo en B



Con un desempleo más bajo, la brecha de negociación es del 2%. La inflación es igual a la inflación esperada más la brecha de negociación. Sube al 5 %.






  


                [image: Expansión: siguiente periodo en C: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Hay dibujadas dos líneas horizontales: una señala la producción por trabajador y la otra, situada por debajo, está etiquetada como curva PS. La producción por trabajador y el salario real son λ y 100, respectivamente, y están etiquetados en el eje vertical. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. La intersección de las curvas WS y PS aparece etiquetada como punto A y señala el equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es una réplica del que aparece en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 % y su coordenada horizontal representa el empleo en el equilibrio en el lado de la oferta donde no hay brecha de negociación, lo que corresponde a una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación del 6 %. En el gráfico 1 la expansión del ciclo económico la marca el punto B, situado en la curva PS pero debajo de la curva WS. La coordenada horizontal del punto B indica un nivel de empleo más alto que en el punto A. Con el nivel de empleo correspondiente a B, el salario real reflejado por la curva WS como situado en 102, sobrepasa al de la curva PS, que es 100, lo que da como resultado una brecha positiva del 2 %. En el gráfico 2, el punto B es una réplica del mostrado en el gráfico 1 y se encuentra en la curva de Phillips por encima del punto A. La coordenada vertical de B representa una tasa de inflación más alta, del 5 %, mientras que la coordenada horizontal señala un nivel de desempleo que casi llega al equilibrio en el 4 %. En el gráfico 2, se representa una curva de Phillips adicional, que mantiene la misma forma que la curva original. No obstante, se encuentra por encima de la inicial porque la inflación esperada del 5 % es más alta que la inflación esperada del 3 % de la curva inicial. El punto C se representa directamente encima del punto B, que corresponde al mismo nivel de desempleo del 4 %, pero con una coordenada vertical más alta. La coordenada vertical del punto C corresponde a una tasa de inflación del 7 %, que se obtiene de la suma del 2 % de la brecha de negociación más el 5 % de la tasa de inflación esperada.]



Expansión: siguiente periodo en C



En el siguiente periodo, la inflación esperada es igual a la del periodo pasado, 5 %. Así que la curva de Phillips se desplaza hacia arriba. Con el desempleo aún por debajo del nivel de equilibrio, la inflación es igual a la inflación esperada más la brecha de negociación. Sube al 7 %.









	espiral salarios-precios, espiral precios-salarios
	Situación que se da cuando un aumento inicial de los salarios dentro de una economía va seguido de un aumento del nivel de precios que es seguido a su vez de otra subida salarial, y así sucesivamente. Esta espiral también puede comenzar con un incremento inicial del nivel de precios.




​​​En el punto A, con un desempleo del 6 % y una inflación del 3 %, la inflación se mantiene estable, año tras año. Una expansión económica reduce el desempleo al 4 %. Como la inflación esperada en el año es del 3 %, hay un desplazamiento a lo largo de la curva de Phillips al punto B y la inflación es del 5 %. El año próximo, con el mismo desempleo bajo, se espera que la inflación sea del 5 % y la curva de Phillips asciende desde la inflación correspondiente al punto B a la del punto C. Es la denominada espiral salarios–precios, que explica por qué, con un nivel de desempleo bajo, la inflación sube no solo en el año en el que el desempleo cae, sino también año tras año.


  
    Pregunta 4.6 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 4.15 muestra el modelo WS–PS del lado de la oferta y el modelo de la curva de Phillips con las expectativas de inflación.

    Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Existe un equilibrio en el lado de la oferta con inflación cero y una tasa de desempleo del 6 %.

      	Con la caída de la tasa de desempleo al 4 %, la curva de Phillips se desplaza hacia arriba de inmediato.

      	La brecha de negociación vuelve a cero después de que las empresas hayan establecido sus precios.

      	Una tasa de inflación en aumento para una tasa de desempleo dada es congruente con que los fijadores de salarios actualicen sus expectativas de inflación en una situación en la que hay una brecha de negociación positiva.

    

    
      	En este gráfico, el equilibrio en el lado de la oferta se da con una tasa de desempleo del 6 % (donde se cortan las curvas WS y PS). Si la inflación esperada es del 0 %, habrá una curva de Phillips que pasará por el eje horizontal (es decir, inflación cero) con la tasa de desempleo del 6 %. Más en general, se dará un equilibrio en \(U = 6\) para cualquier tasa de inflación que se prevea. En equilibrio, la inflación será igual a su nivel esperado y la economía seguirá sin cambios hasta que haya un shock.

      	Con el desempleo en el 4 %, inicialmente el salario sube a lo largo de la curva de Phillips del punto A al B. El desplazamiento en la curva ocurre solo en la siguiente ronda de fijación de salarios cuando la inflación del periodo anterior se utilice como inflación esperada del siguiente.

      	Con la tasa de desempleo estable en el 4 %, la brecha de negociación se mantiene en el 2%. Esto hace que la inflación suba más en posteriores rondas salariales.

      	La curva de Phillips sigue desplazándose hacia arriba mientras exista una brecha de negociación positiva, provocada por la baja tasa de desempleo.

    

  




  Ejercicio 4.7 Un shock negativo en la demanda agregada con desempleo alto

  Copia la figura 4.15 y asegúrate de dejar suficiente espacio a la izquierda del marcador de desempleo del 6 %. Supón que, desde una posición inicial en A, hay un choque negativo que afecta a la demanda del sector privado (por ejemplo, el hundimiento de la inversión privada) y eleva el desempleo al 9 %.

  
    	Muestra en el gráfico la inflación, la inflación esperada y la brecha de negociación correspondientes al nuevo nivel de desempleo.

    	¿Qué prevés que sucederá con la inflación en los dos años siguientes, suponiendo que no haya más cambios en el desempleo? 

    	Dibuja las curvas de Phillips y redacta una breve explicación de tus conclusiones.

  



Dibujando la trayectoria de la inflación en el tiempo en la figura 4.16, podemos determinar lo que contribuyen la brecha de negociación y la inflación esperada a la inflación. En este ejemplo, la brecha de negociación se abre en el año 1 a causa del bajo desempleo. La suposición de que el desempleo se mantiene por debajo de la tasa estabilizadora de la inflación se refleja en la persistencia de la brecha de negociación. La inflación aumenta en todos los periodos porque la inflación del periodo anterior alimenta la inflación esperada y, con ello, la inflación de salarios y precios. Observa que el salario real no varía, sino que se mantiene en la curva de fijación de precios.


  


                [image: En el gráfico, el eje horizontal muestra años, empezando en el año 0 y terminando en el año 6. El eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, entre el 0 y el 11 %. Las coordenadas son (año, inflación). Se va a trazar la trayectoria de 3 variables: inflación, inflación esperada que es igual a la inflación del año anterior y brecha de negociación. Al principio del año 0, la brecha de negociación se representa como una línea horizontal a la altura del cero en el eje vertical. La línea de la inflación, situada por encima de la brecha, muestra una tasa de inflación del 3 %. Hay dibujada una flecha que ilustra la dirección de los cambios. Al principio del año 1, la línea de la brecha de negociación presenta un incremento al 2 %, reflejado por un ascenso vertical del 0 al 2 %, seguido por una trayectoria horizontal durante todo el año 1. Al mismo tiempo, la línea de la inflación replica ese aumento del 2 %, ilustrado por una flecha ascendente y una línea vertical que se extiende del 3 al 5 % al comienzo del año 1, seguido por una línea horizontal durante la totalidad del año. La línea de la inflación esperada empieza en el 3 %, que es la inflación del año 0, y se extiende en horizontal desde el principio del año 0 hasta el final del año 1. Al principio del año 2, la brecha de negociación se mantiene en el 2 %; se representa como una línea horizontal que no se mueve de la coordenada vertical del 2 % durante todo el año. Al mismo tiempo, la línea de la inflación esperada sube al 5 %, que es igual a la inflación del año 1; esa subida se ilustra con un ascenso vertical del 3 al 5 % al principio del año 2; ese nivel se mantiene constante durante el resto del año. La línea de la inflación muestra una progresión parecida en escalera, pero se encuentra por encima, con un incremento del 2 % en la tasa de inflación. Esto se ilustra mediante una flecha ascendente y un incremento vertical del 5 al 7 % al comienzo del año 2, seguido por una trayectoria horizontal durante el resto del periodo. En los años siguientes, la línea horizontal de la brecha de negociación muestra una brecha constante del 2 % en su coordenada vertical entre el año 1 y el año 6. Mientras, tanto la línea de la inflación como la de la inflación esperada tienen una trayectoria escalonada constante, con un aumento del 2 % cada año. La línea de la inflación se encuentra en todo momento por encima de la línea de la inflación esperada, manteniendo una brecha vertical del 2 %, que es igual a la brecha de negociación positiva durante todos los años representados. La tasa de inflación que indica la línea de la inflación acaba por alcanzar el 11 % en el año 5.]



Figura 4.16 
Inflación, inflación esperada y brecha de negociación.






  


                [image: Brecha de negociación cero: En el gráfico, el eje horizontal muestra años, empezando en el año 0 y terminando en el año 6. El eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, entre el 0 y el 11 %. Las coordenadas son (año, inflación). Se va a trazar la trayectoria de 3 variables: inflación, inflación esperada que es igual a la inflación del año anterior y brecha de negociación. Al principio del año 0, la brecha de negociación se representa como una línea horizontal a la altura del cero en el eje vertical. La línea de la inflación, situada por encima de la brecha, muestra una tasa de inflación del 3 %. Hay dibujada una flecha que ilustra la dirección de los cambios.]



Brecha de negociación cero



Al principio del año 0, la inflación es la esperada: 3 %.






  


                [image: Año 1: En el gráfico, el eje horizontal muestra años, empezando en el año 0 y terminando en el año 6. El eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, entre el 0 y el 11 %. Las coordenadas son (año, inflación). Se va a trazar la trayectoria de 3 variables: inflación, inflación esperada que es igual a la inflación del año anterior y brecha de negociación. Al principio del año 0, la brecha de negociación se representa como una línea horizontal a la altura del cero en el eje vertical. La línea de la inflación, situada por encima de la brecha, muestra una tasa de inflación del 3 %. Hay dibujada una flecha que ilustra la dirección de los cambios. Al principio del año 1, la línea de la brecha de negociación presenta un incremento al 2 %, reflejado por un ascenso vertical del 0 al 2 %, seguido por una trayectoria horizontal durante todo el año 1. Al mismo tiempo, la línea de la inflación replica ese aumento del 2 %, ilustrado por una flecha ascendente y una línea vertical que se extiende del 3 al 5 % al comienzo del año 1, seguido por una línea horizontal durante la totalidad del año. La línea de la inflación esperada empieza en el 3 %, que es la inflación del año 0, y se extiende en horizontal desde el principio del año 0 hasta el final del año 1.]



Año 1



Al principio del año 1, tras haberse abierto una brecha de negociación y después de que se hayan ajustado los salarios y los precios, la inflación es igual a la brecha (2 %) más la inflación esperada (3 %).






  


                [image: Año 2: En el gráfico, el eje horizontal muestra años, empezando en el año 0 y terminando en el año 6. El eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, entre el 0 y el 11 %. Las coordenadas son (año, inflación). Se va a trazar la trayectoria de 3 variables: inflación, inflación esperada que es igual a la inflación del año anterior y brecha de negociación. Al principio del año 0, la brecha de negociación se representa como una línea horizontal a la altura del cero en el eje vertical. La línea de la inflación, situada por encima de la brecha, muestra una tasa de inflación del 3 %. Hay dibujada una flecha que ilustra la dirección de los cambios. Al principio del año 1, la línea de la brecha de negociación presenta un incremento al 2 %, reflejado por un ascenso vertical del 0 al 2 %, seguido por una trayectoria horizontal durante todo el año 1. Al mismo tiempo, la línea de la inflación replica ese aumento del 2 %, ilustrado por una flecha ascendente y una línea vertical que se extiende del 3 al 5 % al comienzo del año 1, seguido por una línea horizontal durante la totalidad del año. La línea de la inflación esperada empieza en el 3 %, que es la inflación del año 0, y se extiende en horizontal desde el principio del año 0 hasta el final del año 1. Al principio del año 2, la brecha de negociación se mantiene en el 2 %; se representa como una línea horizontal que no se mueve de la coordenada vertical del 2 % durante todo el año. Al mismo tiempo, la línea de la inflación esperada sube al 5 %, que es igual a la inflación del año 1; esa subida se ilustra con un ascenso vertical del 3 al 5 % al principio del año 2; ese nivel se mantiene constante durante el resto del año. La línea de la inflación muestra una progresión parecida en escalera, pero se encuentra por encima, con un incremento del 2 % en la tasa de inflación. Esto se ilustra mediante una flecha ascendente y un incremento vertical del 5 al 7 % al comienzo del año 2, seguido por una trayectoria horizontal durante el resto del periodo.]



Año 2



Al principio del año 2, sin cambios en la brecha de negociación, la inflación sube al 7%, lo que equivale a la brecha de negociación más la inflación esperada.






  


                [image: … y en cada uno de los años siguientes: En el gráfico, el eje horizontal muestra años, empezando en el año 0 y terminando en el año 6. El eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, entre el 0 y el 11 %. Las coordenadas son (año, inflación). Se va a trazar la trayectoria de 3 variables: inflación, inflación esperada que es igual a la inflación del año anterior y brecha de negociación. Al principio del año 0, la brecha de negociación se representa como una línea horizontal a la altura del cero en el eje vertical. La línea de la inflación, situada por encima de la brecha, muestra una tasa de inflación del 3 %. Hay dibujada una flecha que ilustra la dirección de los cambios. Al principio del año 1, la línea de la brecha de negociación presenta un incremento al 2 %, reflejado por un ascenso vertical del 0 al 2 %, seguido por una trayectoria horizontal durante todo el año 1. Al mismo tiempo, la línea de la inflación replica ese aumento del 2 %, ilustrado por una flecha ascendente y una línea vertical que se extiende del 3 al 5 % al comienzo del año 1, seguido por una línea horizontal durante la totalidad del año. La línea de la inflación esperada empieza en el 3 %, que es la inflación del año 0, y se extiende en horizontal desde el principio del año 0 hasta el final del año 1. Al principio del año 2, la brecha de negociación se mantiene en el 2 %; se representa como una línea horizontal que no se mueve de la coordenada vertical del 2 % durante todo el año. Al mismo tiempo, la línea de la inflación esperada sube al 5 %, que es igual a la inflación del año 1; esa subida se ilustra con un ascenso vertical del 3 al 5 % al principio del año 2; ese nivel se mantiene constante durante el resto del año. La línea de la inflación muestra una progresión parecida en escalera, pero se encuentra por encima, con un incremento del 2 % en la tasa de inflación. Esto se ilustra mediante una flecha ascendente y un incremento vertical del 5 al 7 % al comienzo del año 2, seguido por una trayectoria horizontal durante el resto del periodo. En los años siguientes, la línea horizontal de la brecha de negociación muestra una brecha constante del 2 % en su coordenada vertical entre el año 1 y el año 6. Mientras, tanto la línea de la inflación como la de la inflación esperada tienen una trayectoria escalonada constante, con un aumento del 2 % cada año. La línea de la inflación se encuentra en todo momento por encima de la línea de la inflación esperada, manteniendo una brecha vertical del 2 %, que es igual a la brecha de negociación positiva durante todos los años representados. La tasa de inflación que indica la línea de la inflación acaba por alcanzar el 11 % en el año 5.]



… y en cada uno de los años siguientes



Mientras la brecha de negociación se mantenga constante, la inflación aumentará cada año.








Para resumir, la inflación seguirá subiendo periodo tras periodo si la brecha de negociación persiste y la inflación esperada se incrementa, lo que empuja la curva de Phillips hacia arriba. Para modelizar la inflación esperada durante el año próximo, suponemos que es igual a la del año anterior.


  Ejercicio 4.8 Inflación, inflación esperada y brecha de negociación

  Utiliza los mismos ejes que en la figura 4.16 para representar la inflación, la inflación esperada y la brecha de negociación en un solo gráfico. Supón que el nivel de precios es constante en el año 0. La economía se ve afectada por una recesión al comienzo del año 1 y el desempleo se mantiene en un nivel alto constante hasta el comienzo del año 6.

  
    	Traza la trayectoria de la brecha de negociación.

    	Traza la evolución de la inflación y la inflación esperada.

    	Explica brevemente por qué la brecha de negociación podría haber desaparecido e indica cualquier otra premisa que hayas hecho. Resume tus conclusiones.

  




  
    	
      Milton Friedman. 1968. «The Role of Monetary Policy». The American Economic Review 58 (1): pp. 1–17. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo

4.7 El modelo del ciclo económico: demanda agregada, lado de la oferta e inflación


	modelo WS–PS
	Modelo de economía agregada que combina decisiones de fijación de salarios (WS) y de fijación de precios (PS). El punto en el que se cruzan las curvas WS y PS se corresponde con el equilibrio de Nash y determina el desempleo estructural y el salario real. Véase también: curva de fijación de salarios, curva de fijación de precios, desempleo estructural.
	modelo multiplicador
	Modelo de demanda agregada que incluye el proceso multiplicador. Véase también: proceso multiplicador.




​Cuando reunimos nuestro modelo WS–PS del lado de la oferta y nuestro modelo multiplicador del lado de la demanda, estamos en condiciones de explicar cómo fluctúa la economía en torno al equilibrio en el lado de la oferta durante el ciclo económico.

En la figura 4.17 el gráfico del multiplicador aparece debajo del de WS–PS. Ten en cuenta que en el gráfico WS–PS el eje horizontal mide el número de trabajadores, por lo que nos permite cuantificar el empleo y el desempleo. En el gráfico del multiplicador, el eje horizontal lo ocupa la producción. No olvides que, como vimos en la sección 4.5, el empleo y la producción están interconectados por la función de producción \(Y=\lambda N\). Para poder dibujar el modelo del lado de la demanda debajo del de la oferta, simplificamos aún más con la premisa de que \(\lambda = 1\) y por lo tanto \(Y = N\).


  Este es otro ejemplo de la técnica de simplificación denominada normalización que se usa en el estudio de la economía. Siempre que no pretendamos examinar los efectos de las variaciones de la productividad laboral, podemos definir la constante \(\lambda = 1\). Pero los conceptos económicos son los mismos, porque solo cambia la medida que elegimos: una unidad de producción es la cantidad constante que produce un empleado.



En la figura 4.17 se muestra la economía en una situación de equilibrio en A con el lado de la oferta en el panel superior y el de la demanda en el inferior. Con la curva etiquetada como DA intermedia, el nivel de la demanda agregada es igual al de la producción con el empleo de equilibrio. El desempleo está en una tasa que se considera estructural.


	desempleo cíclico
	Desempleo adicional que sobrepasa el nivel de equilibrio debido a una caída de la demanda agregada asociada a un ciclo económico. También denominado: desempleo coyuntural.




​​Las variaciones de la demanda agregada (que se representan mediante desplazamientos en la curva de DA en el panel del multiplicador) provocan fluctuaciones a corto plazo en el empleo que lo alejan del equilibrio. Cuando hay una fase de expansión, la curva de DA sube. Un aumento de la producción, B en el panel inferior, implica que suba el empleo, B en el panel superior, con el resultado de que el desempleo esté por debajo de su nivel de equilibrio. Si hay una recesión, la curva de DA baja. Como la producción está en C, el empleo se sitúa por debajo del equilibrio del mercado de trabajo, mientras que el desempleo lo hace por encima. El desempleo adicional que es fruto de una baja demanda agregada se denomina desempleo cíclico.

Sigue los pasos de la figura 4.17 para entender cómo evoluciona un ciclo económico, pasando del equilibrio a una expansión o una recesión como resultado de las fluctuaciones de la demanda agregada.


  


                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, se muestran otras dos líneas, una etiquetada como DA(alta) y la otra como DA(baja). Estas líneas tienen la misma forma que DA(intermedia), pero se hallan por encima y por debajo para representar una expansión y una recesión, respectivamente. DA(alta) y DA(baja) se cortan con la línea de 45 grados en el punto B (por encima del punto A) y C (por debajo de A) respectivamente. La coordenada vertical de B indica un valor más alto de la demanda agregada, mientras que C indica un nivel más bajo. La coordenada horizontal de B está etiquetada como Y_{alta} y señala un nivel de producción que excede el equilibrio en el lado de la oferta. Por el contrario, la coordenada horizontal de C está etiquetada como Y_{baja} y señala un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta. Ambos puntos se replican en el gráfico 1, con el punto B situado a la derecha de A y con C a su izquierda, en todos los casos en la curva PS. El punto B está por debajo de la curva WS, mientras que C está por encima. En el nivel de empleo de B, el salario real que refleja la curva WS es 102, mayor que el nivel de 100 que refleja la curva PS, y la disparidad del 2 % implica la brecha de negociación positiva. Por el contrario, en el nivel de empleo de C, el salario real reflejado por la curva WS es 99, menor que el nivel de 100 que refleja la curva PS, y la disparidad del -1 % implica la brecha de negociación negativa.]



Figura 4.17 
Lado de la oferta y de la demanda de la economía agregada.






  


                [image: Equilibrio en el lado de la oferta y en el de la demanda: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta.]



Equilibrio en el lado de la oferta y en el de la demanda



En el lado de la oferta de la economía, el mercado de trabajo está en equilibrio en el punto A del panel superior. Hay desempleo estructural. Con una demanda agregada «intermedia» el lado de la demanda de la economía también está en equilibrio: \(Y = \text{DA}\) en el punto A del panel inferior.






  


                [image: Hay una expansión en el punto B: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, se muestra una línea adicional etiquetada como DA(alta). Esta línea tiene la misma forma que DA(intermedia), pero se encuentra por encima para representar una expansión. DA(alta) corta a la línea de 45 grados en el punto B, situado más arriba del punto A. Aquí, la coordenada vertical denota un valor más alto de la demanda agregada, mientras que la coordenada horizontal está etiquetada como Y_{alta}, que indica un nivel de producción que sobrepasa el equilibrio en el lado de la oferta. El punto B se replica en el gráfico 1, a la derecha del punto A en la curva PS pero debajo de la curva WS. En este nivel de empleo, el salario real que refleja la curva WS es 102, mayor que el nivel de 100 que refleja la curva PS. La disparidad del 2 % implica una brecha de negociación positiva.]



Hay una expansión en el punto B



Durante una expansión, la curva de DA sube. El nivel de empleo de la economía sube a un nivel más alto, donde WS está por encima de PS y la brecha de negociación en B ahora es positiva (2 %).






  


                [image: Hay una recesión en el punto C: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, se muestra una línea adicional etiquetada como DA(baja). Esta línea tiene la misma forma que DA(intermedia), pero se encuentra por debajo para representar una recesión. DA(baja) corta a la línea de 45 grados en el punto C, situado más abajo del punto A. Aquí, la coordenada vertical denota un valor más bajo de la demanda agregada, mientras que la coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja}, que indica un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta. El punto C se replica en el gráfico 1, a la izquierda del punto A en la curva PS pero más arriba de la curva WS. En este nivel de empleo, el salario real reflejado por la curva WS es 99, menor que el nivel de 100 que refleja la curva PS. La disparidad del -1 % implica una brecha de negociación negativa.]



Hay una recesión en el punto C



Durante una recesión, la curva de DA baja. El nivel de empleo de la economía baja al punto C, donde WS está por debajo de PS y la brecha de negociación ahora es negativa (-1 %). Hay desempleo cíclico además de estructural.






  


                [image: Los choques de la demanda agregada causan fluctuaciones en el ciclo económico: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 2, se muestran otras dos líneas, una etiquetada como DA(alta) y la otra como DA(baja). Estas líneas tienen la misma forma que DA(intermedia), pero se hallan por encima y por debajo para representar una expansión y una recesión, respectivamente. DA(alta) y DA(baja) se cortan con la línea de 45 grados en el punto B (por encima del punto A) y C (por debajo de A) respectivamente. La coordenada vertical de B indica un valor más alto de la demanda agregada, mientras que C indica un nivel más bajo. La coordenada horizontal de B está etiquetada como Y_{alta} y señala un nivel de producción que excede el equilibrio en el lado de la oferta. Por el contrario, la coordenada horizontal de C está etiquetada como Y_{baja} y señala un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta. Ambos puntos se replican en el gráfico 1, con el punto B situado a la derecha de A y con C a su izquierda, en todos los casos en la curva PS. El punto B está por debajo de la curva WS, mientras que C está por encima. En el nivel de empleo de B, el salario real que refleja la curva WS es 102, mayor que el nivel de 100 que refleja la curva PS, y la disparidad del 2 % implica la brecha de negociación positiva. Por el contrario, en el nivel de empleo de C, el salario real reflejado por la curva WS es 99, menor que el nivel de 100 que refleja la curva PS, y la disparidad del -1 % implica la brecha de negociación negativa.]



Los choques de la demanda agregada causan fluctuaciones en el ciclo económico



Las variaciones del nivel de la demanda agregada provocan expansiones y recesiones, en las que la producción y el desempleo fluctúan en torno a sus niveles de equilibrio.








Para incluir la inflación en la dinámica del ciclo económico, añadimos el gráfico con la curva de Phillips (figura 4.18). Al hacerlo se destaca lo siguiente:


  	Con un nivel más alto de la demanda agregada (una expansión), hay una brecha de negociación positiva y la inflación es más alta.

  	Con un nivel más bajo de la demanda agregada (una recesión), hay una brecha de negociación negativa y la inflación es más baja.



Sigue los pasos de la figura 4.18 para añadir el comportamiento de la inflación a la dinámica del ciclo económico.


  


                [image: Hay 3 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. El punto B situado en la curva PS, pero por debajo de la curva WS, indica un nivel de empleo más alto con una brecha de negociación positiva del 2 %. El punto C situado en la curva PS, pero por encima de la curva WS, indica un nivel de empleo más bajo con una brecha de negociación negativa de -1 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación, en un intervalo que va de -2 % a 8 %. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. Los puntos A, B y C son réplicas de los mostrados en el gráfico 1; todos se encuentran en la curva de Phillips. La coordenada vertical de A indica una tasa de inflación del 3 %, mientras que B indica una tasa de inflación más alta del 5 % (que es igual a la suma de la brecha de negociación del 2 % y la inflación esperada del 3 %) y C indica una tasa de inflación más baja del 2 %, igual a la suma de la brecha de negociación del −1 % y la inflación esperada del 3 %. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición en los gráficos 1 y 2 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta. También cabe destacar que el nivel de producción más bajo que Y_{ELO} está etiquetado como Y_{baja}, mientras que el más alto que Y_{ELO} está etiquetado como Y_{alta}. El nivel de producción marcado como 100 al final del eje horizontal corresponde al nivel de empleo mantenido por la línea de la población activa. Se muestran otras dos líneas, una etiquetada como DA(alta) y la otra como DA(baja). Estas líneas tienen la misma forma que DA(intermedia), pero se hallan por encima y por debajo para representar una expansión y una recesión, respectivamente. DA(alta) y DA(baja) se cortan con la línea de 45 grados en el punto B (por encima del punto A) y C (por debajo de A) respectivamente. La coordenada vertical de B indica un valor más alto de la demanda agregada, mientras que C indica un nivel más bajo. La coordenada horizontal de B está etiquetada como Y_{alta} y señala un nivel de producción que excede el equilibrio en el lado de la oferta. Por el contrario, la coordenada horizontal de C está etiquetada como Y_{baja} y señala un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta.]



Figura 4.18 
El ciclo económico: demanda agregada, empleo e inflación.






  


                [image: Equilibrio en el lado de la oferta en A: Hay 3 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación, en un intervalo que va de -2 % a 8 %. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es réplica del mostrado en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 %. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición en los gráficos 1 y 2 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta. También cabe destacar que el nivel de producción más bajo que Y_{ELO} está etiquetado como Y_{baja}, mientras que el más alto que Y_{ELO} está etiquetado como Y_{alta}. El nivel de producción marcado como 100 al final del eje horizontal corresponde al nivel de empleo mantenido por la línea de la población activa.]



Equilibrio en el lado de la oferta en A



Cuando el nivel de la demanda agregada provoca que el empleo esté en equilibrio en el lado de la oferta (un nivel de actividad normal), la inflación está en la tasa esperada.






  


                [image: Hay una expansión en el punto B: Hay 3 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación, en un intervalo que va de -2 % a 8 %. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es réplica del mostrado en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 %. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición en los gráficos 1 y 2 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta. También cabe destacar que el nivel de producción más bajo que Y_{ELO} está etiquetado como Y_{baja}, mientras que el más alto que Y_{ELO} está etiquetado como Y_{alta}. El nivel de producción marcado como 100 al final del eje horizontal corresponde al nivel de empleo mantenido por la línea de la población activa. En el gráfico 3, se muestra una línea adicional etiquetada como DA(alta). Esta línea tiene la misma forma que DA(intermedia), pero se encuentra por encima para representar una expansión. DA(alta) corta a la línea de 45 grados en el punto B, situado más arriba del punto A. Aquí, la coordenada vertical denota un valor más alto de la demanda agregada, mientras que la coordenada horizontal está etiquetada como Y_{alta}, que indica un nivel de producción que sobrepasa el equilibrio en el lado de la oferta. El punto B se replica en el gráfico 1, a la derecha del punto A en la curva PS pero debajo de la curva WS. En este nivel de empleo, el salario real que refleja la curva WS es 102, mayor que el nivel de 100 que refleja la curva PS. La disparidad del 2 % implica una brecha de negociación positiva. En el gráfico 2, el punto B réplica del mostrado en los gráficos 1 y 3 se encuentra en la curva de Phillips por encima del punto A. La coordenada vertical de B representa una tasa de inflación más alta, del 5 %, que es igual a la suma de la brecha de negociación del 2 % y la inflación esperada del 3 %.]



Hay una expansión en el punto B



Con un nivel más alto de la demanda agregada (una expansión), hay una brecha de negociación positiva y la inflación sube de la tasa esperada del 3 % al 5 %.






  


                [image: Hay una recesión en el punto C: Hay 3 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS corta a la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva WS. Esta intersección está marcada como punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. La distancia horizontal entre el punto A y la línea vertical de la población activa refleja el nivel de desempleo correspondiente, del 7 %, etiquetado como desempleo estructural. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación, en un intervalo que va de -2 % a 8 %. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A, que es réplica del mostrado en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips, donde su coordenada vertical señala la inflación esperada del 3 %. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición en los gráficos 1 y 2 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta. También cabe destacar que el nivel de producción más bajo que Y_{ELO} está etiquetado como Y_{baja}, mientras que el más alto que Y_{ELO} está etiquetado como Y_{alta}. El nivel de producción marcado como 100 al final del eje horizontal corresponde al nivel de empleo mantenido por la línea de la población activa. En el gráfico 3, se muestra una línea adicional etiquetada como DA(baja). Esta línea tiene la misma forma que DA(intermedia), pero se encuentra por debajo para representar una recesión. DA(baja) corta a la línea de 45 grados en el punto C, situado más abajo del punto A. Aquí, la coordenada vertical denota un valor más bajo de la demanda agregada, mientras que la coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja}, que indica un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta. El punto C se replica en el gráfico 1, a la izquierda del punto A en la curva PS pero más arriba de la curva WS. En este nivel de empleo, el salario real reflejado por la curva WS es 99, menor que el nivel de 100 que refleja la curva PS. La disparidad del -1 % implica una brecha de negociación negativa. En el gráfico 2, el punto C réplica del mostrado en los gráficos 1 y 3 se encuentra en la curva de Phillips por debajo del punto A. La coordenada vertical de C representa una tasa de inflación más baja, del 2 %, que es igual a la suma de la brecha de negociación del -1 % y la inflación esperada del 3 %.]



Hay una recesión en el punto C



Con un nivel más bajo de la demanda agregada (una recesión), hay una brecha de negociación negativa y la inflación baja de la tasa esperada del 3 % al 2 %.









​El modelo del ciclo económico de la figura 4.18 es una foto fija que ilustra la primera fase de una expansión, caracterizada por el aumento de la demanda agregada, la producción, el empleo y la inflación, y de una recesión, con el descenso de esas variables. ¿Qué ocurre si dejamos tiempo para que se desarrollen los acontecimientos? Para hacer una predicción a ese respecto, debemos adentrarnos en lo desconocido: ¿el choque inicial en la demanda agregada persistirá, los fijadores de salarios ajustarán sus expectativas de inflación y las autoridades intervendrán para alterar el curso de la economía? La cuestión del papel de las autoridades la posponemos hasta la unidad 5. En la próxima sección, nos vamos a concentrar en las consecuencias de los choques de la demanda agregada y del lado de la oferta para la inflación.


  
    Pregunta 4.7 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 4.18 muestra gráficos del modelo del mercado de trabajo, la curva de Phillips y el modelo multiplicador. Se incluyen las tasas de desempleo y las brechas de negociación en diferentes estados de la economía.

    Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Cuando la tasa de desempleo es cero, no hay inflación.

      	En la expansión que se muestra, el desplazamiento ascendente de la curva de la demanda agregada reduce la tasa de desempleo, lo que a su vez crea una brecha de negociación del 2 %.

      	En la recesión que se muestra, el desplazamiento descendente de la curva de la demanda agregada aumenta la tasa de desempleo, lo que a su vez crea una brecha de negociación del 1 %.

      	La curva de Phillips resultante muestra una relación positiva entre la tasa de desempleo y la tasa de inflación.

    

    
      	En el modelo del lado de la oferta siempre hay una tasa positiva de desempleo. Si \(U\) estuviera por debajo del 4 %, habría una brecha de negociación positiva aún mayor que con \(U\) = 4 % y una inflación aún más alta. La inflación es cero en el gráfico solo cuando la tasa de desempleo es del 6 %.

      	En el punto B, el desempleo está por debajo del equilibrio en el lado de la oferta y provoca una brecha positiva del 2 %.

      	La brecha de negociación creada como resultado de la recesión es de −1 %, que es negativa.

      	La curva de Phillips muestra una relación positiva entre el empleo y la tasa de inflación, lo que implica una relación negativa entre la tasa de desempleo y la de inflación.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo

4.8 El modelo del ciclo económico: choques de demanda y de oferta y expectativas de inflación


	choque de demanda, shock de demanda
	Cambio inesperado o exógeno en la demanda. En macroeconomía, un choque de demanda significa un cambio en la demanda agregada, como un aumento o un descenso del consumo autónomo, la inversión o las exportaciones. En microeconomía se refiere a un desplazamiento exógeno de la curva de demanda para un bien particular. Véase también: choque de oferta, choque exógeno.
	choque de oferta, shock de oferta
	Cambio inesperado o exógeno en la oferta. En macroeconomía, un choque de oferta significa un cambio en el lado de la oferta de la economía, como un aumento o un descenso de los precios del petróleo o una mejora tecnológica. En microeconomía se refiere a un desplazamiento exógeno de la curva de oferta para un bien particular. Véase también: choque de demanda, choque exógeno.




​​​En esta sección vamos a analizar en primer lugar los choques de demanda agregada y después los choques de oferta a fin de comprender lo que implican para la inflación. Para ir más allá de la foto fija de la primera fase del ciclo económico, introducimos las expectativas de inflación y los desplazamientos de la curva de Phillips.


​Choques de la demanda agregada


​Nuestra atención se dirige ahora a las implicaciones que un choque negativo de la demanda agregada (abreviada muchas veces a «choque de demanda») tiene para la inflación y el desempleo. Por lo tanto, dejamos constantes otras cosas: en concreto, todo lo que determina las curvas WS y PS y, en consecuencia, el equilibrio en el lado de la oferta.

Disminución del gasto previsto en inversión: descenso de la curva de DA

Piensa en el impacto de una bajada de la inversión a causa de una disminución general de la confianza empresarial sobre el crecimiento de los mercados y, por lo tanto, sobre la previsión de beneficios futuros. Es algo habitual en las contracciones del ciclo económico y así sucedió en la gran recesión que siguió a la crisis financiera mundial de 2007–2009 (tratada con más detalle en la unidad 8).

Como se muestra en la figura 4.17, ese proceso se puede modelizar en el gráfico del multiplicador mediante el descenso de la curva de DA, que reduce el nivel de empleo por debajo del equilibrio en el lado de la oferta y causa desempleo cíclico. Ahora vamos a suponer que persiste la baja demanda, lo que se modeliza manteniendo la curva de DA en el nivel «bajo».

Supongamos que la economía estaba en equilibrio en el lado de la oferta antes de que ocurriera la recesión. El gráfico indica que, con una inflación salarial y de precios del 3 % al año, tendríamos una economía en equilibrio. En la recesión causada por la caída de la inversión, el nivel de empleo ha disminuido y ahora hay desempleo cíclico. En la siguiente ronda de fijación de salarios, los departamentos de recursos humanos son conscientes de que el mercado de trabajo está de capa caída. Pueden contratar al mínimo personal necesario a cambio de un salario real más bajo: esto lo refleja la brecha de negociación negativa (como en la figura 4.17c, donde la brecha es −1 %).

Como los trabajadores creen que los precios subirán un 3 %, igual que el año pasado, y hay una brecha de negociación negativa de −1 %, RR. HH. puede conseguir un aumento del 2 % del salario nominal, lo cual implica una disminución del 1 % del salario real. Yendo a la fijación de precios, no ha habido variaciones de las condiciones de competitividad a las que se enfrentan las empresas, así que para maximizar beneficios los departamentos de marketing subirán los precios menos que la inflación esperada. Si decidieran incrementar los precios en una cantidad mayor, la pérdida de cuota de mercado con respecto a sus competidores sería mayor que los ingresos adicionales obtenidos por las unidades vendidas.

En resumen, el choque negativo en la inversión aumenta el desempleo y baja la inflación salarial y de precios; en el ejemplo, la inflación pasa del 3 % al 2 %. En la figura 4.19, donde solo se muestran la curva de Phillips y los gráficos del multiplicador, esa variación de la inflación corresponde al desplazamiento de A a C dentro de la curva de Phillips.

Si se espera que el choque de la inversión tenga un efecto persistente en la demanda agregada, los trabajadores (que también son consumidores) ajustarán sus expectativas de evolución de los precios según su experiencia reciente. En adelante, su previsión será que los precios suban un 2 %. La curva de Phillips se desplazará hacia abajo y la inflación bajará del 2 % al 1 %. El modelo predice que, mientras la demanda se mantenga baja, habrá desempleo cíclico y menos inflación, pasando esta de C a D y a E (y así sucesivamente) a medida que la curva de Phillips se desplaza hacia abajo periodo tras periodo. La ecuación presentada en la sección 4.7 ilustra este proceso:

\[\pi_t = \pi_{t-1} + \text{brecha}_t\]

  


                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación, en un intervalo que va de -2 % a 8 %. Hay tres líneas convexas con pendiente positiva etiquetadas como curva de Phillips para tres niveles de inflación esperada: 3 %, 2 % y 1 %, respectivamente. El punto A se encuentra en la curva de Phillips para una inflación esperada del 3 % y representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta cuando no hay brecha de negociación. Su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada del 3 %, mientras que la coordenada horizontal representa un nivel de desempleo de equilibrio del 7 %. También se muestra otro punto, etiquetado como C, situado en la curva de Phillips por debajo del punto A. Hay otros dos puntos, D y E, situados en las curvas de Phillips para un nivel de inflación esperada del 2 % y del 1 %, respectivamente. Las coordenadas horizontales de los puntos C, D y E representan todas ellas un nivel de desempleo que no llega al que se da en equilibrio, mientras que su coordenada vertical indica una tasa de inflación decreciente en el tiempo, en concreto, 2 %, 1 % y 0 %, respectivamente. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta, mientras que la coordenada vertical indica el valor de la demanda agregada en equilibrio. Se muestra otra línea etiquetada como DA(baja). Esta línea tiene la misma forma que DA(intermedia), pero se encuentra por debajo para representar una recesión. DA(baja) corta a la línea de 45 grados en los puntos C, D y E que son réplicas de los del gráfico 1. Esos puntos se encuentran por debajo del punto A, con una coordenada vertical que denota un valor más bajo de la demanda agregada. Su coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja} y señala un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta.]



Figura 4.19 
Inflación cada vez menor en una recesión.






  


                [image: Un choque negativo en la demanda agregada: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación, en un intervalo que va de -2 % a 8 %. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A se encuentra en la curva de Phillips y representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta cuando no hay brecha de negociación. Su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada del 3 %, mientras que la coordenada horizontal representa un nivel de desempleo de equilibrio del 7 %. En la curva de Phillips se muestra otro punto, etiquetado como C, que está situado por debajo del punto A. Su coordenada vertical corresponde a una tasa de inflación del 2 %, mientras que la horizontal indica un nivel de desempleo que no llega al que se da en equilibrio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta, mientras que la coordenada vertical indica el valor de la demanda agregada en equilibrio. Se muestra otra línea etiquetada como DA(baja). Esta línea tiene la misma forma que DA(intermedia), pero se encuentra por debajo para representar una recesión. DA(baja) corta a la línea de 45 grados en el punto C, que es réplica del mostrado en el gráfico 1. El punto C se encuentra por debajo del punto A, con una coordenada vertical que denota un valor más bajo de la demanda agregada. Su coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja} y señala un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta.]



Un choque negativo en la demanda agregada



Un choque negativo en la demanda agregada desplaza la curva DA de DA (intermedia) a DA (baja). La producción cae de su nivel de equilibrio en el lado de la oferta, \(Y_\text{ELO}\), a \(Y_\text{baja}\) (panel inferior). Este choque lleva la economía, dentro de la curva de Phillips, del punto A al C, donde la inflación es ahora del 2 % (panel superior).






  


                [image: Cambian las expectativas de inflación: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación, en un intervalo que va de -2 % a 8 %. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A se encuentra en la curva de Phillips y representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta cuando no hay brecha de negociación. Su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada del 3 %, mientras que la coordenada horizontal representa un nivel de desempleo de equilibrio del 7 %. En la curva de Phillips se muestra otro punto, etiquetado como C, que está situado por debajo del punto A. Su coordenada vertical corresponde a una tasa de inflación del 2 %, mientras que la horizontal indica un nivel de desempleo que no llega al que se da en equilibrio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta, mientras que la coordenada vertical indica el valor de la demanda agregada en equilibrio. Se muestra otra línea etiquetada como DA(baja). Esta línea tiene la misma forma que DA(intermedia), pero se encuentra por debajo para representar una recesión. DA(baja) corta a la línea de 45 grados en el punto C, que es réplica del mostrado en el gráfico 1. El punto C se encuentra por debajo del punto A, con una coordenada vertical que denota un valor más bajo de la demanda agregada. Su coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja} y señala un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 1, se incluye una curva de Phillips adicional que refleja la inflación esperada del 2 %. Tiene la misma forma que la curva original, pero se encuentra más abajo. El punto D, situado en la nueva curva de Phillips, directamente debajo del punto C, corresponde al mismo nivel de desempleo y mantiene la misma coordenada horizontal. Sin embargo, la coordenada vertical indica una tasa de inflación más baja, del 1 %. En el gráfico 2, el punto D, que es réplica del mostrado en el gráfico 1, está alineado exactamente con el punto C en la misma posición.]



Cambian las expectativas de inflación



Las expectativas de inflación cambian del 3 % al 2 %, lo que desplaza la curva de Phillips hacia abajo (del punto C al D en el panel superior). Con el nivel de producción actual, la inflación es ahora del 1 %.






  


                [image: La curva de Phillips se desplaza hacia abajo de nuevo: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación, en un intervalo que va de -2 % a 8 %. Una curva convexa con pendiente positiva aparece etiquetada como curva de Phillips y pasa por un nivel de inflación esperada del 3 %. El punto A se encuentra en la curva de Phillips y representa el empleo en equilibrio en el lado de la oferta cuando no hay brecha de negociación. Su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada del 3 %, mientras que la coordenada horizontal representa un nivel de desempleo de equilibrio del 7 %. En la curva de Phillips se muestra otro punto, etiquetado como C, que está situado por debajo del punto A. Su coordenada vertical corresponde a una tasa de inflación del 2 %, mientras que la horizontal indica un nivel de desempleo que no llega al que se da en equilibrio. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta, mientras que la coordenada vertical indica el valor de la demanda agregada en equilibrio. Se muestra otra línea etiquetada como DA(baja). Esta línea tiene la misma forma que DA(intermedia), pero se encuentra por debajo para representar una recesión. DA(baja) corta a la línea de 45 grados en el punto C, que es réplica del mostrado en el gráfico 1. El punto C se encuentra por debajo del punto A, con una coordenada vertical que denota un valor más bajo de la demanda agregada. Su coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja} y señala un nivel de producción que no llega al equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 1, se incluye una curva de Phillips adicional que refleja la inflación esperada del 2 %. Tiene la misma forma que la curva original, pero se encuentra más abajo. El punto D, situado en la nueva curva de Phillips, directamente debajo del punto C, corresponde al mismo nivel de desempleo y mantiene la misma coordenada horizontal. Sin embargo, la coordenada vertical indica una tasa de inflación más baja, del 1 %. En el gráfico 2, el punto D, que es réplica del mostrado en el gráfico 1, está alineado exactamente con el punto C en la misma posición. En el gráfico 1, se incluye otra curva de Phillips, que refleja la inflación esperada del 1 %. Tiene la misma forma que las otras curvas de Phillips, pero se encuentra más abajo. El punto E, situado en la nueva curva de Phillips directamente debajo del punto D, corresponde al mismo nivel de desempleo y mantiene la misma coordenada horizontal. Sin embargo, la coordenada vertical indica una tasa de inflación más baja, del 0 %. En el gráfico 2, el punto E, que es réplica del mostrado en el gráfico 1, está alineado exactamente con los puntos C y D en la misma posición.]



La curva de Phillips se desplaza hacia abajo de nuevo



Si la curva de demanda agregada se mantiene en DA (baja) el año siguiente, las expectativas de inflación se siguen ajustando a la baja, al 1 %, y la curva de Phillips se desplaza hacia abajo otra vez. Este proceso se repetirá mientras la producción siga en su nivel actual.








Con un nivel más bajo de demanda agregada (una recesión), hay más desempleo, una brecha de negociación negativa y una inflación más baja. El modelo predice el descenso de la inflación (es decir, desinflación) mientras dure una brecha negativa y disminuya la inflación esperada, empujando la curva de Phillips hacia abajo. Y en el caso opuesto, el de una expansión económica, predecimos el aumento de la inflación periodo tras periodo mientras persista una brecha de negociación positiva y aumente la inflación esperada. La impopularidad del incremento de la inflación, o de su descenso cuando amenaza con convertirse en deflación, provoca la intervención de las autoridades. En la unidad 5 abordamos en qué consiste esa intervención.


​Choques en el lado de la oferta

En nuestro próximo experimento, vamos a mantener constante el lado de la demanda de la economía. La curva de DA del gráfico del multiplicador no varía y, como la producción y el empleo vienen determinados por completo por el lado de la demanda, tampoco cambian. Para este nivel de producción y empleo, analizamos lo que sucede con la inflación cuando hay una variación en el lado de la oferta.

Mayor poder de mercado de las empresas: descenso de la curva PS

Este es un choque inflacionario.


	política proteccionista
	Medidas que toma un gobierno para limitar el comercio; en especial, para reducir la cantidad de importaciones. Pretenden proteger las industrias nacionales de la competencia exterior y adoptan distintas formas, como aranceles o cuotas de importación.




​La nueva hipótesis que planteamos es que el gobierno adopta políticas proteccionistas que dificultan que las empresas extranjeras entren en los mercados locales. Por lo tanto, la competencia es menos intensa en el mercado nacional, así que las empresas pueden aplicar márgenes comerciales más altos sobre sus costes. Por lo tratado en la unidad 1, sabemos que eso desplaza la curva PS hacia abajo y, utilizando el término que hemos introducido en esta unidad, abre una brecha de negociación positiva con el nivel de empleo que ya existía. Otra forma de expresarlo, que también se refleja en la figura 4.20a, es que, si bien el empleo no ha variado, el equilibrio en el lado de la oferta (ELO) se ha desplazado del punto A al C con un menor empleo, \(N′_\text{ELO}\).




                [image: En el gráfico, el eje horizontal muestra el empleo y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. El gráfico muestra dos líneas horizontales: una etiquetada como «Curva PS» y la otra como «Curva PS con margen comercial más alto»; la primera está situada por encima de la segunda. La curva PS inicial tiene una coordenada vertical de 100, que indica el nivel del salario real original, mientras que la curva PS con un margen comercial más alto tiene una coordenada vertical más pequeña, de 98. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. Las intersecciones entre la curva WS y las dos curvas PS están etiquetadas como puntos A y C, respectivamente. La coordenada horizontal del punto A indica el nivel de empleo en el equilibrio inicial, N_{ELO}, mientras que la del punto C indica el nivel de empleo en el nuevo equilibrio con un margen comercial más alto, N’_{ELO}. La diferencia entre la coordenada vertical de A y la de C indica una brecha de negociación del 2 %.]



Figura 4.20a 
Un choque negativo en el lado de la oferta (margen comercial más alto) abre una brecha de negociación en el nivel de empleo del equilibrio inicial.






La figura 4.20b combina el gráfico del lado de la oferta y el gráfico del multiplicador para destacar la situación que sigue al choque. La economía está en el punto A en ambos paneles y suponemos que la demanda agregada sigue manteniéndose invariable mientras se desencadenan las consecuencias para la inflación. De acuerdo con el modelo multiplicador, el nivel de la demanda agregada determina el nivel de la producción en \(Y_0\), lo que fija el empleo en \(N_0\) en todo momento.




                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. El gráfico muestra dos líneas horizontales: una etiquetada como «Curva PS» y la otra como «Curva PS con margen comercial más alto»; la primera está situada por encima de la segunda. La curva PS inicial tiene una coordenada vertical de 100, que indica el nivel del salario real original, mientras que la curva PS con un margen comercial más alto tiene una coordenada vertical más pequeña, de 98. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. Las intersecciones entre la curva WS y las dos curvas PS están etiquetadas como puntos A y C, respectivamente. La coordenada horizontal del punto A indica el nivel de empleo en el equilibrio inicial, N_0, mientras que la del punto C indica el nivel de empleo en el nuevo equilibrio con un margen comercial más alto, N’_{ELO}. La diferencia entre la coordenada vertical de A y la de C indica una brecha de negociación del 2 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la producción (ingresos) Y en miles de millones de euros, que va de 0 a 100, mientras que el eje vertical muestra la demanda agregada DA en miles de millones de euros, con un intervalo que va de 0 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Y = DA». Partiendo de un punto por encima de 0 en el eje vertical, hay una línea recta con una pendiente positiva más plana que la línea de 45 grados, la cual representa la función inicial de demanda agregada y aparece etiquetada como DA (intermedia). El punto A replica su posición del gráfico 1 y señala la intersección entre la línea de 45 grados y la línea de DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_0 y señala el nivel de producción en equilibrio en el lado de la oferta, mientras que la coordenada vertical indica el valor de la demanda agregada en equilibrio.]



Figura 4.20b 
Un choque negativo en el lado de la oferta (margen comercial más alto) y demanda agregada sin cambios.






El siguiente paso es introducir la inflación y la curva de Phillips. Como la demanda agregada y el empleo son fijos, prescindimos del panel del multiplicador y lo sustituimos por el gráfico con la curva de Phillips.




                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal está etiquetada como «Curva PS con margen comercial más alto» y tiene una coordenada vertical más pequeña, 98. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a la curva PS en el punto C. También se muestra otro punto, A, cuya coordenada horizontal indica el nivel de empleo en el equilibrio inicial, \(N_0\), mientras que la del punto C indica el nivel de empleo en el nuevo equilibrio con un margen comercial más alto, \(N’_{ELO}\). La diferencia entre la coordenada vertical de A y la de C indica una brecha de negociación del 2 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación en forma de porcentaje, que va de -2 % a 12 %. Las coordenadas son (Empleo, Tasa de inflación). Hay tres curvas convexas con pendiente positiva que tienen la misma forma; cada una de ellas está etiquetada como «Curva de Phillips». La curva situada más arriba indica el nuevo equilibrio en el lado de la oferta con una inflación esperada del 5 %; la intermedia representa el nuevo equilibrio en el lado de la oferta con una inflación esperada del 3 %, mientras que la situada más abajo corresponde al equilibrio original en el lado de la oferta, con una inflación esperada del 3 %. El punto A, réplica del que hay en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips y representa el equilibrio original en el lado de la oferta, con una coordenada horizontal que denota \(N_0\) y una vertical que marca la inflación del 3 %. Los puntos D y E están situados encima, en las curvas de Phillips intermedia y superior, respectivamente. Las coordenadas horizontales se mantienen en \(N_0\), pero las verticales son más altas y representan unas tasas de inflación del 5 % y del 7 %, respectivamente.]



Figura 4.20c 
Consecuencias para la inflación de un choque negativo en el lado de la oferta (un margen comercial más alto empuja hacia abajo la curva PS y hacia arriba la curva de Phillips).






El nuevo equilibrio en el lado de la oferta (en C en el panel superior) tiene una curva de Phillips diferente, más alta. En el ejemplo, la reducción de la competencia a la que hacen frente las empresas les permite aumentar sus precios un 2 %, además del 3 % que cubre el incremento de los salarios. Por lo tanto, para cada nivel de empleo, la inflación es un 2 % más alta que antes. La curva de Phillips se desplaza hacia arriba un 2 %. La economía se desplaza de su posición inicial en el punto A, con un empleo de \(N_0\) y una inflación del 3 %, al punto D, con una inflación del 5 %. La inflación esperada sigue siendo del 3 %. La nueva curva de Phillips está etiquetada como ELO nuevo, inflación esperada = 3 %; en esta curva, la inflación es igual a la esperada en el punto C, que es el nuevo equilibrio en el lado de la oferta.

Detrás del desplazamiento de la curva de Phillips está el comportamiento de los fijadores de salarios y de precios. Los precios subieron un 5 %, mientras que los trabajadores esperaban un aumento del 3 % (punto B). Esto reduce el salario real un 2 %: en la nueva curva PS, el salario real está por debajo del salario situado en la curva WS con el nivel de empleo \(N_0\). Aunque los propietarios están contentos con el precio más alto que el departamento de marketing puede poner ahora, los trabajadores no lo están por la bajada del salario real.

En la siguiente ronda salarial, la inflación esperada es del 5 % y la curva de Phillips se desplaza de nuevo, esta vez a la etiquetada como ELO nuevo, inflación esperada = 5 %. Para fomentar que los trabajadores se esfuercen lo requerido, el departamento de RR. HH. subirá el salario nominal otro 2 % (hasta el 7 %).

¿Termina ahí la cosa? No. La subida del salario nominal ha incrementado el coste de producción de las empresas un 7 % y estas usan la subida como justificación para fijar el margen comercial, lo que conlleva otro incremento de los precios (un 7 %) y una bajada del salario real, que RR. HH. tendrá que corregir el año siguiente subiendo de nuevo el salario nominal (un \(7 + 2 = 9 \)). Cada año habrá otro incremento de la inflación del 2 %.

En ausencia de una intervención política, la economía se caracteriza por una espiral inflacionaria de salarios–precios iniciada por el debilitamiento de las condiciones de la competencia en el mercado de bienes y servicios.


  
    Pregunta 4.8 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 4.20a representa el modelo del lado de la oferta de la economía.

    Imagina ahora que el gobierno adopta políticas que dificultan que las empresas extranjeras entren en los mercados locales. Supón que el nivel de empleo y la población activa se mantienen constantes. Lee los siguientes enunciados en relación con la inflación y elige los que sean correctos.

    
      	Las empresas ahora pueden fijar un margen comercial mayor sobre sus costes, lo que eleva la curva de fijación de precios.

      	Con la bajada de los salarios reales, resulta más difícil contratar y motivar a los trabajadores. Así pues, se incrementan los salarios nominales, lo que genera un desplazamiento hacia arriba de la curva de fijación de salarios.

      	Si las empresas pueden continuar poniendo precios que reflejen el nuevo margen más elevado, la tasa de inflación sube después de cada ronda salarial, lo que baja el salario real a la curva de fijación de precios (más baja).

      	En cada ronda salarial, la inflación salarial sube, lo que incrementa el salario real temporalmente hasta el nivel de la curva de fijación de salarios.

    

    
      	Un margen comercial más alto implica el desplazamiento hacia abajo de la curva de fijación de precios.

      	Los salarios nominales suben porque los salarios reales están por debajo de la curva de fijación de salarios para una tasa de desempleo que no varía. La curva de fijación de salarios no se desplaza.

      	Así es. Las empresas suben los precios por el aumento de los salarios; los salarios reales vuelven a la curva PS (más baja).

      	Tienes razón. Siempre y cuando el empleo y la curva WS se queden fijos, los trabajadores negociarán un aumento hasta el salario real en la curva WS. Aun así, el salario real bajará hasta el nivel de la curva PS cuando el departamento de marketing fije los precios.

    

  



Mayor poder de negociación de los sindicatos: ascenso de la curva WS

Hay un segundo tipo de shock inflacionario de la oferta.

Todavía con el lado de la demanda de la economía y el empleo fijos, ahora vamos a analizar lo que le sucede a la inflación cuando hay un desplazamiento hacia arriba de la curva WS, porque los sindicatos se han vuelto más fuertes o porque desisten de negociar con moderación como se describe en la unidad 2. Cuando la curva WS se desplaza hacia arriba, hay un nuevo equilibrio en el lado de la oferta con menos empleo y con más desempleo, como se muestra en la figura 4.21: ahora existe una brecha de negociación con el nivel de empleo preexistente, \(N_0\).




                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal está etiquetada como «Curva PS» y tiene una coordenada vertical de 100, lo que indica el nivel inicial del salario real. Hay dos curvas convexas con pendiente positiva: una etiquetada como «Curva WS» y otra, situada más arriba y etiquetada como «Curva WS (subsidio de desempleo más alto)». El punto A, que marca la intersección entre la curva PS y la curva WS, tiene una coordenada horizontal que indica el equilibrio en el lado de la oferta, \(N_0\). En \(N_0\), el salario real correspondiente es 102. La distancia vertical entre la coordenada vertical de A y la curva WS con un subsidio de desempleo más alto implica una brecha de negociación del 2 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación en forma de porcentaje, que va de -2 % a 12 %. Las coordenadas son (Empleo, Tasa de inflación). Hay tres curvas convexas con pendiente positiva que tienen la misma forma; cada una de ellas está etiquetada como «Curva de Phillips». La curva situada más arriba indica el nuevo equilibrio en el lado de la oferta con una inflación esperada del 5 %; la intermedia representa el nuevo equilibrio en el lado de la oferta con una inflación esperada del 3 %, mientras que la situada más abajo corresponde al equilibrio original en el lado de la oferta, con una inflación esperada del 3 %. El punto A, réplica del que hay en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips y representa el equilibrio original en el lado de la oferta, con una coordenada horizontal que denota \(N_0\) y una vertical que marca la inflación del 3 %. Los puntos D y E están situados encima, en las curvas de Phillips intermedia y superior, respectivamente. Las coordenadas horizontales se mantienen en \(N_0\), pero las verticales son más altas y representan unas tasas de inflación del 5 % y del 7 %, respectivamente.]



Figura 4.21 
Consecuencias para la inflación de un choque en el lado de la oferta que eleva la curva WS.






En este ejemplo, el aumento del poder de negociación de los sindicatos implica que los departamentos de RR. HH. deben pagar un 2 % adicional, además de la subida salarial del 3 % necesaria para cubrir la inflación esperada. Esto lleva a la economía de su posición inicial en el punto A, con un empleo de \(N_0\) y una inflación del 3 %, al punto D, con una inflación del 5 %. Como sus costes han subido un 5 %, los departamentos de marketing de las empresas suben los precios un 5 %. Con una inflación del 5 %, la curva de Phillips se desplaza hacia arriba, tal como se muestra.

Siguiendo la lógica del ejemplo anterior, las expectativas de inflación se actualizarán cada año, y la curva de Phillips se desplazará hacia arriba. Cada año habrá otro incremento de la inflación del 2 %. En ausencia de una intervención política, la economía se caracteriza por una espiral inflacionaria de salarios–precios iniciada en este caso por el mayor poder de los sindicatos.

El desplazamiento hacia arriba de la curva WS podría ser consecuencia de otras razones, como la mayor generosidad de los subsidios de desempleo. Aunque la causa inicial sea diferente, también tiene el efecto de reforzar la posición de los trabajadores en el mercado laboral, y la repercusión sobre salarios y precios sería la misma.


​Estos dos ejemplos ilustran que la inflación puede ser resultado de lo siguiente:


  	Un aumento del poder de mercado de las empresas sobre los consumidores: está causado por una disminución de la competencia, lo que permite a las empresas aplicar un margen comercial más alto. Se traduce en un desplazamiento hacia abajo de la curva de fijación de precios.

  	Una mejora de la posición de los trabajadores en el mercado laboral: les permite obtener una retribución salarial más alta por su trabajo. Se trata de un desplazamiento hacia arriba de la curva de fijación de salarios.



Partiendo de una tasa de desempleo estabilizadora de la inflación, el aumento de la inflación puede obedecer a dos razones:


  	Un choque inflacionario en la demanda incrementa el empleo por encima del equilibrio en el lado de la oferta y, por lo tanto, genera una brecha de negociación que eleva la inflación.

  	Un choque inflacionario en la oferta altera el equilibrio en el lado de la oferta, ya sea porque la curva PS se desplaza hacia abajo hasta un salario real más bajo o porque la curva WS se desplaza hacia arriba y eleva el salario real que los trabajadores desean (sin que lo consigan). El resultado es que se abre una brecha de negociación aunque el empleo no varíe.




  
    Pregunta 4.9 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura 4.21 (panel superior) representa el modelo del lado de la oferta de la economía. Supón que un choque de la oferta permite que los trabajadores obtengan salarios más altos de las empresas. Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Una propuesta de un aumento de salario puede ser consecuencia de una mejora de la tecnología que permite a los gerentes supervisar el «tiempo de trabajo» de quienes teletrabajan.

      	La curva WS con pendiente positiva refleja que surgen alternativas mejores para los trabajadores en el mercado laboral.

      	Después de un desplazamiento hacia arriba en la curva WS, las empresas ajustan los precios, lo que desplaza la curva PS.

      	Después de la propuesta inicial de aumento de salario, suben tanto la inflación salarial como la de precios.

    

    
      	La mejora de la supervisión del «tiempo de trabajo» aumenta el riesgo de que a un trabajador lo descubran escaqueándose y lo despidan, por lo que disminuye la renta del empleo que los trabajadores deben recibir para esforzarse lo requerido y la curva WS se desplaza hacia abajo.

      	Así es. A medida que baja la tasa de desempleo, es necesario ofrecer un salario más alto para contratar y motivar a los trabajadores.

      	El ajuste de los precios altera el salario real; no desplaza la curva PS.

      	Es correcto. Sube la inflación salarial y de precios porque ahora hay una brecha de negociación. La inflación subirá la inflación esperada más la brecha de negociación mostrada por la curva de Phillips.

    

  




  
  ​Ejercicio 4.9 Modelización de los shocks de los lados de la oferta y la demanda

  Partiendo de la situación planteada en la figura 4.19, dibuja gráficos con curvas WS–PS, la curva de Phillips y la DA para ilustrar y explicar lo que sucede después de los siguientes shocks:

  
    	Un choque positivo en la inversión.

    	Un aumento de la competencia en el mercado.

  




  Ejercicio 4.10 Guerras, pandemias e inflación

  Lee el artículo de VoxEU «Inflation in the aftermath of wars and pandemics» (escrito en abril de 2021), en el que se usan datos del siglo XIV para comparar el comportamiento de la inflación después de guerras y pandemias.

  
    	Utiliza el gráfico WS–PS, la curva de Phillips y el modelo de demanda agregada para interpretar las conclusiones ofrecidas en la figura 3, suponiendo que no hay variación en el equilibrio en el lado de la oferta. Dibuja los gráficos que creas oportuno para ilustrar tu respuesta.

    	El análisis de la pregunta 1 suponía que no había cambios en el equilibrio en el lado de la oferta. Utiliza la información incluida en el artículo para comentar si te parece razonable esa suposición.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo

4.9 Choques en el precio global del petróleo y de otras materias primas


  Antes de empezar

  Antes de empezar a trabajar en esta sección, lee la sección 2.8, «Importación de materias y el modelo WS–PS», para conocer la derivación de la curva PS incluyendo materias importadas.




​​​​Cambios en la economía mundial pueden provocar choques en la oferta que generen inflación. Pero igual puede suceder con cambios en el clima. La confirmación, por parte del Climate Prediction Center de Estados Unidos, de que en 2023 se daban las condiciones para El Niño (un fenómeno periódico de calentamiento del océano Pacífico central y oriental ecuatorial) llevó al Banco Central Europeo (BCE) a evaluar las implicaciones asociadas al aumento en un grado de la temperatura. En ocasiones anteriores, este tipo de fenómeno produjo un aumento en los precios mundiales de los alimentos superior al 6 % al cabo de un año.

Los shocks en el precio mundial del petróleo son una gran fuente de perturbaciones. Muchísimas empresas utilizan petróleo importado en sus procesos de producción. Al nivel de la economía en su conjunto, cuando un país es importador neto de petróleo, el tamaño del pastel que se ha de dividir entre propietarios y empleados disminuye cuando hay que pagar más por el petróleo importado; este intenso conflicto por el trozo que le toca a cada uno puede causar una espiral salarios–precios.


​Así es como el banco central alemán, el conocido Bundesbank, describió el problema en la época de la primera crisis del petróleo en 1973:


  Los esfuerzos de los países productores de petróleo para lograr una mayor parte del producto nacional y la renta nacional de los países industrializados no tienen que dar lugar necesariamente a una aceleración aún mayor del ritmo de incremento de los precios. El que eso llegue a ocurrir depende en gran medida de cuánto se facilita o se dificulta en cada país repercutir el encarecimiento de estas (y otras) importaciones principales; dicho de otro modo, depende de si la intensificación de los problemas de distribución internacional desencadenados por el acuerdo de precios entre los países productores va seguida por una intensificación de las dificultades internas para el reparto de la renta nacional… El objetivo de la política del Bundesbank, en total acuerdo con el gobierno federal, es limitar el grado en que se repercuta la subida de los precios.1



Después del shock del petróleo de principios de los setenta, la inflación de Estados Unidos saltó del 6,2 % en 1973 al 9,1 % en 1975 y el desempleo pasó del 4,9 % al 8,5 % en el mismo periodo. Algo parecido sucedió en países con rentas altas de todo el mundo. Por ejemplo, en ese lapso de tiempo, en España la inflación subió del 11,4 % al 17 % y el desempleo del 2,7 % al 4,7 %.


​​​​La figura 4.22 ilustra que en los años setenta hubo dos grandes recesiones en Reino Unido, que siguieron a los shocks del petróleo de 1973–1974 y 1979–1980, los cuales provocaron que se alcanzasen los niveles más altos de desempleo e inflación desde la Segunda Guerra Mundial. El desempleo en Reino Unido llegó a un pico de casi el 12 % a mediados de los ochenta.




                [image: El gráfico de líneas ilustra la relación entre el crecimiento del PIB de Reino Unido y el precio real del petróleo entre 1950 y 2022. El eje horizontal representa los años desde 1950 hasta 2022. Hay dos ejes verticales: el primero muestra el crecimiento del PIB en porcentajes y va de -10 % a 15 %, mientras que el segundo eje vertical presenta el precio real del petróleo en una escala logarítmica, con el precio en Reino Unido en 1950 fijado como 1 y como año base, en un intervalo que va de 0,1 a 100. En el gráfico se representan dos líneas: una etiquetada como «Crecimiento del PIB» y la otra como «Precios reales del petróleo». La línea «Crecimiento del PIB» presenta fluctuaciones sin tendencias ascendentes o descendentes claras; empieza en 4 % en 1950 y termina justo por debajo de 5 % en 2022. La línea «Precio real del petróleo» demuestra una tendencia creciente, partiendo de 1 en 1950 y llegando casi a 100 en 2022. El gráfico resalta tres crisis del petróleo. Después de la primera crisis de 1973, el crecimiento del PIB cayó desde el 6 % a -3 %, lo que denota una recesión, mientras que los precios reales del petróleo subían de forma considerable. Las líneas se cortan en 1974, con la línea del precio real situada por encima de la del crecimiento del PIB desde entonces. La segunda crisis del petróleo, en 1979, también debida a un aumento importante del precio del petróleo, provocó una recesión parecida en Reino Unido entre 1979 y 1980, con un crecimiento del PIB que bajó del 4 % a −3 %. La persistente tercera crisis del petróleo, que duró de 2002 a 2008, también provocó una recesión, con un descenso del PIB desde alrededor del 2 % hasta −4 %.]



Figura 4.22 
Crecimiento del PIB de Reino Unido y precio real del petróleo (1950–2022).






Office for National Statistics de Reino Unido. 2023; Ryland Thomas y Nicholas Dimsdale. 2017. «A Millennium of UK Data»; conjunto de datos OBRA del Banco de Inglaterra; Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2023. FRED.









                [image: El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación, la tasa de desempleo de equilibrio y los precios reales del petróleo en Reino Unido entre 1971 y 2022. En el gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1970 a 2022. Hay dos ejes verticales: el primero muestra las tasas de desempleo no aceleradora de la inflación (NAIRU) y de inflación como porcentajes y va de 0 % a 25 %, mientras que el segundo eje vertical presenta el precio real del petróleo en una escala logarítmica, con el precio en Reino Unido en 1950 fijado como 1 y como año base, en un intervalo que va de 1 a 100. El gráfico representa tres líneas, etiquetadas como «NAIRU», «tasa de inflación» y «precio real del petróleo», respectivamente.  La línea «NAIRU» muestra una tendencia sin grandes altibajos, que se incrementa desde poco menos del 5 % en 1970 hasta el 10 % en 1985 y luego disminuye gradualmente hasta su valor original en 2022, con un ligero incremento entre 2004 y 2011. La línea de la «tasa de inflación» presenta una tendencia decreciente en general, salpicada de picos notables: del 9 % al 23 % entre 1974 y 1976, del 7 % al 15 % entre 1978 y 1980, del 3 % al 8 % entre 1987 y 1991 y del 2 % al 8 % desde 2019 en adelante. Estos incrementos significativos de la inflación se corresponden con los periodos de subida de los precios reales del petróleo, que quedan reflejados por la tercera línea, etiquetada como «precio real del petróleo». Al contrario de lo que sucede con la línea de la «tasa de inflación», la línea del «precio real del petróleo» ilustra una tendencia creciente general desde 4 en 1950 hasta casi 100 en 2022, con un periodo de ligera bajada entre 1984 y 1998.]



Figura 4.23 
Inflación, tasa de desempleo de equilibrio (NAIRU) y precio real del petróleo en Reino Unido (1971–2022).






Office for National Statistics de Reino Unido. 2023; Ryland Thomas y Nicholas Dimsdale. 2017. «A Millennium of UK Data»; Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2023. FRED. OCDE. Tasa de desempleo de equilibrio. Consultado en octubre de 2023.







​​La figura 4.23 presenta una estimación de la tasa de desempleo de equilibrio o estructural, etiquetada como «NAIRU» (siglas en inglés que corresponden a tasa de desempleo no aceleradora de la inflación o no inflacionaria). En el modelo WS–PS, hablamos de desempleo estructural o de equilibrio para referirnos a la tasa de desempleo con la que la inflación es constante. Cuando en economía se emplean datos para dar una estimación de este concepto, se denomina NAIRU. Gráficamente, es una serie mucho más suave, con menos altibajos, que la tasa de desempleo anual, y refleja las variaciones en el lado de la oferta de la economía.


  Conviene recordar que, cuando el desempleo está en su nivel de equilibrio, la inflación se caracteriza por su estabilidad: es constante e igual a la inflación esperada. Y con tasas más bajas de desempleo, la inflación sube. Por lo tanto, sería más exacto hablar del desempleo de equilibrio como «tasa de desempleo no inflacionaria» o «tasa de desempleo estabilizadora de la inflación». Así que, aunque el término «NAIRU» ha cuajado, ten cuidado de que no te confunda.



En la economía británica, la tasa de desempleo estructural se duplicó, pasando del 5 % al 10 %, entre 1970 y 1985. Uno de los factores que impulsó ese incremento fue el precio del petróleo.

El modelo WS–PS y la curva de Phillips pueden explicar por qué un incremento puntual del precio internacional del petróleo puede llevar a una combinación de:


  	subida del desempleo estructural;

  	aumento del nivel de los precios (inflación) en el momento del shock; y

  	tasa de inflación en aumento.



Un encarecimiento del petróleo desplaza hacia abajo la curva de fijación de precios: esto lleva a un desempleo estructural más alto, a una brecha de negociación positiva en el nivel preexistente de desempleo y a inflación. La curva de Phillips seguirá desplazándose hacia arriba a medida que sube la inflación esperada.


  Cuando tenemos en cuenta las materias importadas como factores, el coste marginal es más alto que en el modelo en que la mano de obra es el único factor. Entonces, el precio también será más alto en la misma proporción, y el salario real según la fijación de precios será más bajo. Si las materias importadas elevan el coste marginal en una proporción, \(\tau\), el salario que determina el precio es:

\[\frac{W}{P} = \frac{(1 - \sigma)\lambda}{(1 + \tau) }\]
  y podemos modelar el efecto de un encarecimiento de las materias importadas como un incremento de \(\tau\), lo que baja el salario real una vez fijados los precios. La curva PS se desplaza hacia abajo, porque las empresas transfieren los costes más elevados al precio de sus productos. La producción real por trabajador se reparte entre los trabajadores, las empresas y los proveedores extranjeros de materias utilizadas como factores.



Una vez más, con tal de que no varíen las condiciones de competencia en los mercados de bienes y servicios, las empresas siguen obteniendo el margen comercial, \(\sigma\), sin que el aumento del precio de las materias importadas altere su parte en los beneficios. Si la cantidad de la producción de cada trabajador que perciben los propietarios no varía y la que va a los proveedores extranjeros de factores de producción aumenta, entonces queda menos para el salario real. Un encarecimiento de la energía, por ejemplo, implica que disminuye el salario real, como ilustra el desplazamiento hacia abajo de la curva PS, y que sube la tasa de desempleo estructural con equilibrio en el lado de la oferta.

Más en detalle, las empresas suben sus precios para proteger los márgenes comerciales cuando se incrementa el coste del petróleo importado. Esto reduce el salario real de la plantilla, por lo que la curva de fijación de precios se desplaza hacia abajo. Con el nivel de empleo inicial, se abre una brecha de negociación positiva entre el salario real más bajo en la curva de fijación de precios y el salario real no modificado en la curva de fijación de salarios. Las empresas pueden protegerse del efecto del shock de la energía pasando a los trabajadores la carga del coste adicional a través de unos precios más elevados.

En la figura 4.24, la curva de fijación de precios se desplaza hacia abajo después de una crisis del petróleo. En este ejemplo, se abre una brecha de negociación del 2 % entre la curva de fijación de salarios y la curva de fijación de precios post-crisis. Se trata de una réplica de la situación descrita en la figura 4.20c, donde se genera una brecha de negociación del 2 %. Esto aumenta la inflación desde el nivel preexistente del 3 % al 5 % y, al ajustarse las expectativas de inflación, a partir de entonces la inflación aumenta cada año. La curva de Phillips se desplaza hacia arriba año tras año.




                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical refleja el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical situada al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. El gráfico muestra dos líneas horizontales: una etiquetada como «Curva PS (precio inicial del petróleo)» y la otra como «Curva PS (precio del petróleo más alto)»; la primera está situada por encima de la segunda. La curva PS con precio inicial del petróleo tiene una coordenada vertical de 100, que indica el nivel original del salario real, mientras que la curva PS con un precio más alto del petróleo tiene una coordenada vertical más pequeña, de 98. Una curva convexa con pendiente positiva etiquetada como curva «Curva WS» corta a ambas líneas horizontales. Las intersecciones entre la curva WS y las dos curvas PS están etiquetadas como puntos A y C, respectivamente. La coordenada horizontal del punto A indica el nivel de empleo en el equilibrio inicial, N_0, mientras que la del punto C indica el nivel de empleo en el nuevo equilibrio con un precio del petróleo más alto, N’_{ELO}. La diferencia entre la coordenada vertical de A y la de C indica una brecha de negociación del 2 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo mientras que el eje vertical es la tasa de inflación en forma de porcentaje, que va de -2 % a 12 %. Las coordenadas son (Empleo, Tasa de inflación). Hay tres curvas convexas con pendiente positiva que tienen la misma forma; cada una de ellas está etiquetada como «Curva de Phillips». La curva situada más arriba indica el nuevo equilibrio en el lado de la oferta con una inflación esperada del 5 %; la intermedia representa el nuevo equilibrio en el lado de la oferta con una inflación esperada del 3 %, mientras que la situada más abajo corresponde al equilibrio original en el lado de la oferta, con una inflación esperada del 3 %. El punto A, réplica del que hay en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips y representa el equilibrio original en el lado de la oferta, con una coordenada horizontal que denota N_0 y una vertical que marca la inflación del 3 %. Los puntos D y E están situados encima, en las curvas de Phillips intermedia y superior, respectivamente. Las coordenadas horizontales se mantienen en N_0, pero las verticales son más altas y representan unas tasas de inflación del 5 % y del 7 %, respectivamente.]



Figura 4.24 
Crisis del petróleo e inflación: curva PS y curvas de Phillips.






Mientras el empleo se mantenga en su nivel previo a la crisis del petróleo, la inflación aumentará en todos los periodos. El modelo nos ayuda a entender por qué un incremento del precio mundial de un factor tan importante para la actividad económica lleva a una inflación creciente. Con un precio más elevado, los productores extranjeros de petróleo aspiran a conseguir una proporción mayor de lo producido por cada trabajador. Las empresas nacionales mantienen su parte repercutiendo el incremento de costes, pero los trabajadores acaban con una participación más pequeña, lo cual se ilustra con un salario real más bajo en la nueva curva PS.

A menos que se invierta el choque de la oferta, la estabilidad de la inflación se puede restablecer si la economía opera con una tasa de desempleo estructural más elevada, donde el salario situado en la curva WS es más bajo e igual al salario de la curva PS post-crisis (como se muestra en la figura 4.20b).

El modelo también contribuye a explicar el papel que tuvo el elevado desempleo para bajar la inflación después de las dos crisis del petróleo de los años setenta.

En el modelo, salvo que se invierta el choque de la oferta, la inflación elevada puede reducirse con una brecha de negociación negativa. Conviene no olvidar que, para que la brecha sea negativa, el desempleo tiene que aumentar por encima de la nueva tasa de desempleo estructural, más alta. La ecuación de la curva de Phillips es:

\[\begin{align*} \pi_t 
&= \pi_t^E + \text{brecha}_t \\
&= \pi_{t-1} + \text{brecha}_t 
\end{align*}\]
donde, para que baje la inflación, debe ser más baja en este periodo que en el periodo anterior, es decir, \(\pi_t < \pi_{t-1}\), lo cual implica que \(\text{brecha}_t < 0\).


​​En el modelo, la economía se desplazaría a lo largo de una curva de Phillips hacia la parte inferior izquierda, con la inflación bajando a la vez que sube el desempleo. Una vez que la inflación haya bajado, esto afectará a las expectativas de inflación y la curva de Phillips se desplazará hacia abajo conforme las expectativas de inflación se vayan ajustando.

Para entender mejor cómo puede generarse desinflación a partir de una crisis del petróleo, debemos introducir la figura de las autoridades políticas, que es lo que hacemos en la unidad 5.


  Ejercicio 4.11 Una crisis del petróleo que no elevó la inflación

  Planteamos aquí un enigma: ¿por qué la tercera crisis del petróleo en el periodo 2002–2008 no provocó el aumento de la inflación, tal como ocurrió con las anteriores? En esta sección hemos ofrecido algunos puntos de partida para que lo investigues; también te resultará de ayuda el discurso que pronunció el economista David Walton en 2006.2 Una lectura atenta de ambos textos podría servir para formular las siguientes preguntas:

  
    	¿El incremento del coste unitario fue menor porque la producción hacía un uso menos intensivo de la energía? Eso habría implicado un menor encarecimiento de los factores por unidad de producción y habría reducido la magnitud del descenso inicial de la curva de fijación de precios.

    	¿La curva de fijación de salarios se desplazó hacia abajo coincidiendo aproximadamente en el tiempo con la tercera crisis del petróleo? Esto también habría reducido, o puede que incluso eliminado, la brecha de negociación que abrió el shock del precio del petróleo. ¿Qué podría haber causado el descenso de la curva WS?

    	¿No se desencadenó una espiral inflacionaria de salarios y precios porque la inflación esperada no se ajustó al alza, como sí ocurrió en las anteriores crisis del petróleo?

  

  Piensa en esas tres preguntas relacionadas con las crisis del petróleo que hemos citado anteriormente. En cada caso:

  
    	Dibuja un gráfico para explicar el mecanismo que relaciona la crisis del petróleo con la inflación.

    	Aporta alguna evidencia (por ejemplo, datos o comentarios de la prensa económica) que sean consistentes con la hipótesis propuesta.

  




  
    	
      Informe del Bundesbank para el año 1973, p. 1. ↩

    

    	
      David Walton. 2006. «Has Oil Lost the Capacity to Shock?». Oxonomics 1 (1): pp. 9–12. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo

4.10 Repaso de las causas de la inflación


​En los medios de comunicación es frecuente que la inflación se explique aludiendo al «tirón de la demanda», el «aumento de los costes» y las «expectativas» como factores que impulsan la inflación en un momento determinado. Esos términos pueden resultar útiles como simplificaciones de trazo grueso. Profundizando más en los conflictos de intereses que subyacen en la fijación de salarios y precios, el modelo desarrollado en esta unidad nos ha llevado más lejos. Hemos derivado la curva de Phillips y hemos aprendido sobre la espiral salarios–precios gracias a la combinación del modelo WS–PS del lado de la oferta, el modelo multiplicador de la demanda agregada y un modelo de formación de expectativas.


​​Inflación por «aumento de costes»


​La llamada inflación por aumento de costes podría ser resultado de que se ha encarecido el petróleo importado o de que la posición de los trabajadores ha mejorado en el mercado de trabajo por un aumento del subsidio de desempleo o por una legislación que refuerza la protección del derecho a la huelga, por ejemplo. El modelo nos ayuda a comprender la causa subyacente del «aumento de costes» y el mecanismo que lo relaciona con un desplazamiento de la curva de Phillips. Mientras que el shock del precio del petróleo desplaza la curva PS hacia abajo, un aumento del poder negociador de los sindicatos eleva la curva WS. En cualquier caso, el desempleo de equilibrio sube y la curva de Phillips se desplaza hacia arriba. La manera en que se forman las expectativas de inflación determina si solo hay un aumento puntual de la inflación como en la curva original de Bill Phillips o si llegará a haber una espiral salarios–precios. Las figuras 4.20c, 4.21 y 4.24 ilustran la inflación por aumento de costes.


​​​Inflación por «tirón de la demanda»

Cuando decimos inflación por tirón de la demanda, nos referimos a un movimiento a lo largo de una curva de Phillips hasta una tasa de inflación más alta a causa de un aumento de la demanda agregada, que representamos en el modelo mediante un desplazamiento en la curva DA del modelo multiplicador. Una vez más, el proceso de las expectativas de inflación determinará si el aumento puntual de la inflación se convierte en una espiral salarios–precios. La figura 4.15 ilustra la inflación por tirón de la demanda, mientras que la figura 4.19 muestra lo opuesto, es decir, una espiral salarios–precios descendente causada por la disminución de la demanda agregada que lleva al empleo por debajo del equilibrio en el lado de la oferta.


​Inflación por las «expectativas»

Esta expresión hace referencia a un aumento de la inflación causado por un desplazamiento de la curva de Phillips que se debe al cambio de las expectativas de la gente con respecto a la inflación. Si la gente cree que los precios subirán, digamos, un 4 %, el modelo dice que los salarios tendrán que subir este año ese 4 % más la brecha de negociación. Un modelo de inflación esperada supone que, sea cual sea la inflación del año pasado, esta se incorpora a las expectativas de inflación para este año y se consolida en la que finalmente se registra. Esto se representa mediante el desplazamiento hacia arriba de la curva de Phillips. El efecto de introducir las expectativas de inflación en el análisis de la curva de Phillips se observa en la comparación de la figura 4.15 y la figura 4.9 anterior.

Es importante recordar que no siempre se actualizan las expectativas de inflación. La curva original de Bill Phillips había cubierto cinco décadas cuando se dio una de esas excepciones en Reino Unido. Como veremos en la unidad 5, las autoridades políticas dan gran importancia a intentar evitar que se imponga un proceso de actualización de la inflación esperada (y de desplazamiento hacia arriba de las curvas de Phillips): quieren que las expectativas de inflación no se desvíen de un objetivo de inflación baja, como puede ser el 2 %. En la unidad 5 se explica que una razón para ello es que reduce el coste, en términos de aumento del desempleo, que una economía tiene que pagar si quiere reducir la inflación.

Inflación impulsada por los beneficios (o inflación de los vendedores)

Nuestro modelo da a entender que podría haber un cuarto tipo de inflación, a la que llamamos inflación impulsada por los beneficios o inflación de los vendedores. Ya hemos estudiado un ejemplo de ella en la figura 4.20c: cuando una menor competencia en los mercados de bienes y servicios aumenta el margen comercial, la curva PS se desplaza hacia abajo y se abre una brecha de negociación. Esto dispara una inflación cada vez mayor.

Existe otro mecanismo por el que ocurre inflación impulsada por los beneficios. Para ponerlo en contexto, recuerda que con un nivel de desempleo bajo los empleados esperan tardar menos en encontrar otro trabajo. Esto reduce su coste de perder el trabajo, y los empresarios solo podrán contratar y motivar a los trabajadores con un salario más alto que si hubiera más desempleo. Estos planteamientos subyacen en la curva WS convexa y en la curva de Phillips que tiene la misma forma y reflejan la relación de compensación entre desempleo e inflación.

Pero hay una segunda razón que explica la relación entre un nivel bajo de desempleo y una inflación alta. En la figura 4.25, el eje horizontal muestra el grado de utilización de la capacidad de la economía. Cuando más se utiliza la capacidad a medida que nos movemos hacia la derecha sobre el eje horizontal, hay menos maquinaria ociosa, menos mesas vacías en los restaurantes, así como otros indicadores (por ejemplo, la presencia de más personas haciendo horas extra) que muestran una reducción de la capacidad ociosa en fábricas y tiendas. Las empresas suelen aumentar la inversión para ampliar sus posibilidades de atender pedidos cuando aumenta la utilización de la capacidad.




                [image: Respuesta de los precios al aumento del empleo y de la utilización de la capacidad.]



Figura 4.25 
Respuesta de los precios al aumento del empleo y de la utilización de la capacidad.







	capacidad restringida
	Situación que se da cuando una empresa tiene más pedidos de aquello que produce de los que es capaz de atender. Véase también: utilización de la capacidad.




​Pero construir fábricas e instalar maquinaria lleva tiempo y requiere la confianza de que la mayor demanda será sostenida. Mientras tanto, a los precios corrientes, las empresas tienen más pedidos de los que pueden atender. En economía se dice que están limitadas por la capacidad. En estas condiciones no pierden nada subiendo los precios. Más aún, sus competidores —empresas que producen productos similares— también se enfrentan a restricciones por su falta de capacidad, por lo que hacen frente a menos competencia, lo que implica que pueden cobrar un margen más alto. En consecuencia, todas las empresas reaccionarán a una mayor utilización de la capacidad aumentando el margen comercial por encima de los costes y, como esto amplía la brecha de negociación, desencadenará una espiral salarios–precios.

La figura 4.26 ilustra lo que implica que las empresas puedan ampliar su margen comercial cuando se incrementa la utilización de la capacidad. En este caso, el margen se incrementa con el nivel de la producción y el empleo, por lo que la curva PS tiene una pendiente negativa. Como muestra el gráfico, cuando las empresas pueden aumentar sus márgenes por verse constreñidas por la capacidad, la brecha de negociación se amplía por dos motivos: lo ajustado del mercado de trabajo y las limitaciones de la capacidad que sufren las empresas. La consecuencia es una curva de Phillips más inclinada por el efecto combinado de la curva WS con pendiente positiva y la curva PS con pendiente negativa.




                [image: Hay dos gráficos. En el gráfico 1, el eje vertical muestra el salario real, mientras que el horizontal muestra el empleo. Las coordenadas son (empleo, salario real). La curva cóncava con pendiente negativa etiquetada como «Curva PS» se corta con la curva convexa con pendiente positiva etiquetada como «Curva WS» en el punto donde la coordenada horizontal señala el equilibrio en el lado de la oferta, N_{ELO}. Más adelante en el eje horizontal, hay un nivel de empleo, N_0, que corresponde a una brecha de negociación del 4 %. En el gráfico 2, el eje vertical muestra la tasa de inflación en porcentajes que van de −2 % a 12 %, mientras que el eje horizontal muestra el nivel del empleo. Las coordenadas con (empleo, tasa de inflación). Hay dos curvas convexas con pendiente positiva: la etiquetada como Curva de Phillips con inflación esperada del 7 % se halla por encima de la otra, etiquetada como Curva de Phillips con inflación esperada del 3 %. El punto A, réplica del que hay en el gráfico 1, se encuentra en la curva de Phillips con inflación esperada del 3 % e indica un nivel de empleo del 3 %. En la misma curva de Phillips hay otro punto, etiquetado B, situado por encima del punto A. Su coordenada horizontal indica un nivel de empleo más alto, N_0, y su coordenada vertical indica una tasa de inflación más alta, del 7 %, que es la suma de la brecha de negociación del 4 % y la inflación esperada del 3 %. El punto C se encuentra más arriba de B y está en la curva de Phillips con la inflación esperada del 7 %; representa el mismo nivel de empleo que B pero con una tasa de inflación más alta, del 11 %.]



Figura 4.26 
Inflación impulsada por los beneficios a causa de las limitaciones de la capacidad.






En 2022–2023, se emprendió una intensa investigación en universidades y bancos centrales para constatar si las empresas se habían aprovechado de las circunstancias posteriores a la pandemia y ocasionadas por la guerra Rusia–Ucrania para aumentar sus márgenes.


​Un análisis detallado de las relaciones input–output o de factores y producción que estudió el efecto de una subida del coste de los factores a lo largo de toda la estructura productiva indica que en Estados Unidos hubo algo de «inflación de los vendedores».1


                                                              
                                    En este vídeo Isabella Weber, coautora del estudio de investigación, explica las causas y las consecuencias de la «inflación de los vendedores».    
    

  


                [image: Isabella Weber]



Isabella Weber, Universidad de Massachusetts Amherst








Los autores defienden que el incremento del poder de mercado de las empresas que se prolongó durante décadas (puedes encontrar datos sobre los márgenes en la sección 2.9) se sumó a los choques de la demanda de la COVID-19 (encarecimiento de los factores por la alteración de las cadenas de suministros) para brindar a las empresas la oportunidad no solo de repercutir el incremento de los costes, sino también de agrandar sus márgenes de beneficio, convencidos de que sus competidores harían lo mismo.

Los bancos centrales empezaron a poner de relieve el problema en 2022: Lael Brainard, vicepresidenta de la Reserva Federal (el banco central de Estados Unidos), destacó que «las reducciones de los márgenes podían contribuir de manera importante a la disminución de la presión sobre los precios». Isabel Schnabel, miembro del comité ejecutivo del Banco Central Europeo, afirmó en mayo de 2022 que «los beneficios han sido uno de los factores clave que han contribuido a la inflación nacional». Y el gobernador del Banco de Inglaterra, Andrew Bailey, declaró: «Les diría a quienes ponen los precios que, por favor, entiendan que si la inflación se nos enquista, los tipos de interés tendrán que subir más».2 Se siguen llevando a cabo investigaciones con diferentes metodologías y parece que el alcance de la inflación de los vendedores varía dependiendo del sector y del país. Entre esas investigaciones se cuentan las que llevan a cabo el Banco Central Europeo3 y el Fondo Monetario Internacional4.


  
    Pregunta 4.10 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La inflación por aumento de costes actúa únicamente mediante desplazamientos en la curva de fijación de precios.

      	En el caso de la inflación por tirón de la demanda, se desplazan tanto la curva de Phillips como la curva de la DA.

      	Después de un choque negativo en la demanda agregada, la curva de Phillips podría desplazarse hacia abajo en años posteriores (no solo una vez) debido a la inflación impulsada por las expectativas.

      	Las restricciones de la capacidad pueden causar que la curva de fijación de precios tenga pendiente negativa.

    

    
      	Los desplazamientos en la curva de fijación de salarios (por ejemplo, un aumento del subsidio de desempleo o una modificación legal que refuerza la protección del derecho a la huelga) también pueden causar inflación por aumento de costes.

      	Solo se desplaza la curva de la DA. La economía sigue a lo largo de la curva de Phillips.

      	Esta situación se trató en la figura 4.19.

      	Este mecanismo se conoce como inflación impulsada por los beneficios. Tal como se muestra en la figura 4.26, las empresas que tienen restricción de capacidad suben el margen comercial, lo que ensancha la brecha de negociación y puede iniciar una espiral salarios–precios.

    

  




  Ejercicio 4.12 Inflación impulsada por los impuestos

  Basándote en la sección 2.7, explica cómo afectaría a la inflación un aumento del tipo medio del impuesto sobre la renta. ¿En qué condiciones cabría esperar que subiese la inflación durante más de un periodo? Utiliza un gráfico como el de la figura 4.24 para ilustrar las respuestas.




  
    	
      Isabella Weber e Evan Wasner. 2023. «Sellers’ Inflation, Profits and Conflict: Why Can Large Firms Hike Prices in an Emergency?». Review of Keynesian Economics 11 (2): pp. 183–213. ↩

    

    	
      Prasanna Mohanty. 2023. «Pricing Power Behind High Inflation?». Fortune India. 8 de mayo de 2023. ↩

    

    	
      Elke Hahn. 2023. «How Have Unit Profits Contributed to the Recent Strengthening of Euro Area Domestic Price Pressures?». ECB Economic Bulletin, abril. ↩

    

    	
      Niels-Jakob Hansen, Frederik Toscani y Jing Zhou. 2023. «Euro Area Inflation after the Pandemic and Energy Shock: Import Prices, Profits and Wages». IMF WP/23/131. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo

4.11 Caso práctico: el regreso de la inflación después de la pandemia


​​​​Como vimos en la figura 4.1, entre finales de los años noventa y 2020, la inflación de la economía británica fue baja y relativamente estable. Lo mismo ocurrió en otros países de la Unión Europea y en Estados Unidos. Los gobiernos, los bancos centrales, los hogares y las empresas se habían acostumbrado a una economía con inflación estable (figura 4.3). Como estudiamos en la unidad 5, después de la crisis financiera mundial los bancos centrales se preocuparon por cómo evitar la deflación. El panorama cambió de forma radical en 2021 a medida que las economías de todo el mundo iban saliendo de la pandemia de la COVID-19, y volvió a cambiar de nuevo en febrero de 2022 cuando Rusia invadió Ucrania. En el primer caso, hubo escasez en la oferta de productos básicos porque la pandemia alteró las cadenas de suministro; en el segundo, se produjeron subidas considerables del precio del petróleo y del gas.

La crisis del coste de la vida que abordamos en la sección 4.1 reflejó la rápida subida de los precios de artículos de primera necesidad hasta afectar a la calidad de vida de los hogares. Los salarios no se incrementaron al mismo ritmo que los precios. De acuerdo con la premisa del modelo de que las empresas tienen la posibilidad de proteger su margen de beneficio repercutiendo las subidas de costes en los precios, es de esperar que los salarios reales se contraigan cuando el aumento de los costes de las importaciones se lleva una proporción mayor de lo producido por cada trabajador. En el modelo, se abre una brecha de negociación porque la curva PS se desplaza hacia abajo.

Para determinar si fue eso lo que sucedió en realidad, necesitamos datos. Con ellos, podemos empezar a contrastar el relato y las predicciones del modelo con los hechos.


​​Los datos del estudio de un caso que presentamos a continuación hacen referencia a la economía británica. Todos los gráficos parten del año 2020. La figura 4.27 muestra que desde mediados de 2021 los precios subieron más que los salarios (la serie amarilla está más inclinada que la azul), lo que se tradujo en una bajada de los ingresos reales (la serie verde).




                [image: Este gráfico de líneas ilustra la relación entre los ingresos nominales, los reales y el índice de precios al consumo (IPC) en Reino Unido desde 2020 hasta 2024. El eje horizontal representa los años desde 2020 hasta 2024, mientras que el eje vertical muestra un índice con el año base fijado en 2020, representado como 100, y un intervalo que va de 95 a 125. El gráfico muestra tres líneas etiquetadas como «ingresos nominales», «IPC» e «ingresos reales», respectivamente. En 2020, las tres líneas empiezan en 100. Inicialmente, tanto los ingresos nominales como los reales muestran una tendencia similar y disminuyen ligeramente después de un rápido ascenso hasta 105. Mientras tanto, la tasa de inflación, medida con el IPC, se mantiene bastante estable durante este periodo, con un sutil incremento hasta 101. Desde 2021 en adelante, los ingresos nominales siguen subiendo de forma continuada. Sin embargo, el IPC empieza a acelerarse, y por muy poco tiempo llega a superar los ingresos nominales hacia finales de 2022. A la vez, los ingresos reales alcanzan una meseta y después experimentan un descenso gradual, hasta terminar volviendo a su valor inicial de 100. A principios de 2023, las tres líneas presentan un crecimiento sostenido. Los ingresos nominales alcanzan su máximo en 124, el IPC se incrementa hasta 122 y los ingresos reales suben hasta 102 al final del periodo.]



Figura 4.27 
Índices de los ingresos nominales y reales y de los precios al consumo, Reino Unido (2020–2024).






Ingresos nominales: Whole economy level (£): Seasonally adjusted total pay excluding arrears (2023). Office for National Statistics. Consultado el 27 de octubre de 2023. Ingresos reales: Whole economy real terms index: Seasonally adjusted total pay (2023). Office for National Statistics. Consultado el 27 de octubre de 2023. Índice de precios al consumo 00: All items 2015=100, CPI INDEX 00. Office for National Statistics. 2023. Consultado el 27 de octubre de 2023.






Examinamos los indicadores de tres factores que determinan —según el modelo WS–PS— el salario real que perciben los trabajadores, en concreto el salario situado en la curva PS, la cual se desplaza hacia abajo por el aumento de:


  	el coste neto de las importaciones, que viene representado por el multiplicador \((1+ \tau)\) (sección 2.8);

  	la parte correspondiente a los impuestos, como se explica en la sección 2.7; y

  	la parte correspondiente a los beneficios, \(\sigma\).



Ten en cuenta que el otro determinante del salario real (la productividad laboral, \(λ\)) no ha variado durante todo el periodo. Reino Unido ha experimentado un largo periodo de estancamiento de la productividad.

Coste neto de las importaciones

La pandemia global causó perturbaciones generalizadas de la producción y el comercio en todo el mundo. La consecuencia fue la escasez de productos básicos y de componentes. Según el índice del precio de la energía elaborado por el FMI, el precio subió de 126 en enero de 2020 (antes de la COVID-19) a un pico de 376 en agosto de 2022.


	relación de intercambio, índice de comercio exterior
	La relación de intercambio de un país se mide mediante la ratio entre el precio de las exportaciones y el precio de las importaciones. Cuando el precio que recibe por las exportaciones cae en relación con el precio que paga por las importaciones se dice que su relación de intercambio se ha deteriorado.




​​​El desarrollo de estos acontecimientos afectó a los precios de las importaciones de Reino Unido, que subieron un 16,3 % durante 2022, cuando la crisis del coste de la vida dominó el debate público. En el mismo periodo los precios de las exportaciones subieron un 13,7 %. Por lo tanto, el país experimentó una pérdida de su índice de comercio exterior: cuando los precios que tiene que pagar una economía por sus importaciones suben más que los de las exportaciones que vende, el resultado es que algunas personas son más pobres y también lo es el país en su conjunto. La cuestión es: ¿quién soporta la carga del deterioro de la relación de intercambio? Como hemos expuesto en esta unidad, la subida de los salarios y los precios es consecuencia de que los diferentes grupos que componen la economía (los trabajadores y los propietarios de las empresas) intentan pasar el impacto que viene del extranjero al otro grupo.


​El efecto que los shocks de 2022 tuvieron sobre los países fue muy variado. La figura 4.28 muestra que algunos que son exportadores netos de energía, como Noruega, obtuvieron un aumento de la renta nacional (una mejora de la relación de intercambio) porque el valor de sus exportaciones se incrementó con respecto al coste de sus importaciones. La mayoría de los países europeos, sin embargo, se encontraron en una posición parecida a la de Reino Unido y experimentaron una pérdida de la relación de intercambio.




                [image: El gráfico de barras ilustra las ganancias y pérdidas de la relación de intercambio de distintos países en 2022. El eje horizontal muestra la variación de la relación de intercambio en puntos porcentuales, con un intervalo que va de −15 % a 35 %. El eje vertical enumera el nombre de los países, ordenados con aquellos que más ganan en la parte superior y los que más pierden hacia la parte inferior. Noruega encabeza el gráfico, con la mayor ganancia en la relación de intercambio, casi el 35 %, en 2022, lo cual se atribuye a su condición de exportador neto de energía. Los países europeos, incluido Reino Unido (que aparece destacado en rojo), están situados en la zona media y en general sufrieron pérdidas, que en el caso de Reino Unido fueron de aproximadamente −3 %. Lituania ocupa el último puesto, con una pérdida que superó −10 %.]



Figura 4.28 
Ganancias y pérdidas en la relación de intercambio en 2022: exportadores netos de energía como Noruega experimentaron ganancias.






Organización para la Cooperación y el Desarrollo Económico (OCDE).  
Nota: Se ha calculado la variación en cuatro trimestres de la renta interior bruta real (que incluye las importaciones, pero no las exportaciones) y del PIB real (que incluye las exportaciones, pero no las importaciones). Todas las cifras internacionales son correctas a 9 de enero de 2023.






Podemos hacer una estimación de la carga que el encarecimiento de las importaciones supone para los trabajadores, en forma de salarios reales más bajos. Para ello, vamos a comparar el tamaño de la pérdida de la relación de intercambio expresada como la proporción entre la masa salarial de Reino Unido y la disminución de los salarios reales (figura 4.29, panel superior).

La estimación es que, en el cuarto trimestre de 2022, la subida del precio de las importaciones con respecto a las exportaciones fue equivalente a la reducción de la masa salarial del 2,4 %. Y, en ese trimestre, los salarios reales estuvieron un 3,1 % por debajo del nivel que tuvieron en el mismo periodo del año anterior. Estas estimaciones indican que los salarios reales soportaron unas tres cuartas partes de la carga que la economía británica asumió por el efecto de la subida del petróleo, el gas y otras importaciones sobre la relación de intercambio. En el modelo, eso corresponde a un descenso en la curva PS. Más adelante volveremos al momento en que se invierte el choque para la relación de intercambio, a mediados de 2022.




                [image: Hay tres gráficos de líneas. El primero compara los salarios reales con la pérdida de la relación de intercambio de Reino Unido entre 2020 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 2020 hasta 2023. Hay dos ejes verticales: el primero representa el impacto del comercio como un porcentaje de la masa salarial nacional, que va de -6 % a 1 %, mientras que el segundo muestra el índice de salarios reales, con 2020 fijado como año base con un valor 100 y con un intervalo que va de 98 a 105. La línea que ilustra la relación de intercambio de Reino Unido como una proporción de sus salarios presenta una tendencia decreciente desde 2020 hasta mediados de 2022, pasando de 0 % hasta casi -6 %. A continuación sube abruptamente y llega hasta -1 % a principios de 2023. La otra línea, que representa el nivel del salario real, baja inicialmente desde 100 hasta casi 98 y luego experimenta una subida drástica hasta más de 104 para finales de 2020. Se estabiliza durante un periodo hasta que baja mucho, hasta 100, a partir de 2022. A continuación sube lentamente hasta 101 a principios de 2023. El segundo gráfico de líneas ilustra la variación de los impuestos en Reino Unido entre 2020 y 2023. El eje horizontal representa los años desde 2020 hasta 2023. El eje vertical muestra los impuestos como un porcentaje de la masa salarial nacional, en un intervalo que va del 50 % al 110 %. La línea que representa los impuestos muestra una tendencia creciente general a lo largo de los años, con picos al principio de cada año. Llega aproximadamente a 102 % en 2020, 103 % en 2021, 108 % en 2022 y casi 110 % en 2023. El tercer gráfico de líneas ilustra la parte del PIB de Reino Unido que corresponde a beneficios, entre 2020 y 2023. El eje horizontal representa los años desde 2020 hasta 2023. El eje vertical muestra la magnitud de los beneficios, expresados como superávit operativo bruto, en forma de porcentaje del PIB, con un intervalo entre 23 % y 25,5 %. La línea que ilustra la participación de los beneficios en el PIB fluctúa considerablemente en todo el periodo, en especial durante el todo el año 2020 y a principios de 2023. Sin embargo, muestra una tendencia creciente general entre esos dos periodos, incrementándose desde menos del 24 % al principio de 2021 hasta más del 25,5 % a finales de 2022.]
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Figura 4.29 
Comparación de los salarios reales con la pérdida de la relación de intercambio de Reino Unido como una proporción de los ingresos (panel superior); impuestos recaudados como porcentaje de la masa salarial del país (panel inferior izquierdo); participación de los beneficios en el PIB, medidos los beneficios como el «superávit operativo bruto» de las empresas privadas (panel inferior derecho).






GDP quarterly national accounts time series. (2023) Office for National Statistics. Consultado el 27 de octubre de 2023. Public sector current receipts: Appendix D (2023) Office for National Statistics. Consultado el 27 de octubre de 2023.  
Nota: El pico en la masa salarial nacional que se observa en el primer trimestre de cada año refleja la periodicidad de la recaudación de los impuestos.







​Parte correspondiente a impuestos

Como tratamos en la unidad 2 (sección 2.7), los impuestos también «reclaman» su parte de la renta nacional. Cuando los tipos impositivos suben, ceteris paribus, la curva PS baja. Como otras veces, tenemos que hacer algunas salvedades sobre ese resultado. Por ejemplo, si unos impuestos más altos permiten mejorar los servicios de salud, la enseñanza y las infraestructuras de un país, puede que se incremente la productividad, lo que desplazaría la curva PS hacia arriba. No obstante, es probable que esos efectos tarden un tiempo en hacerse realidad y no tienen relevancia para este caso práctico.


​La serie del panel inferior izquierdo de la figura 4.29 muestra los ingresos fiscales totales como proporción de la masa salarial nacional. Aumentaron durante este periodo. Y cabe destacar que las medidas del gobierno para proporcionar algo de protección a los hogares ante la subida del precio de la energía a través de subsidios con la forma de «precios máximos de la energía» no impidieron la bajada de los salarios reales documentada más arriba.

Parte correspondiente a beneficios

En el modelo WS–PS, a menos que cambien las condiciones competitivas, se prevé que la parte del reparto que se destina a beneficios se mantenga constante. Las empresas aprovechan la capacidad de fijar precios para repercutir los costes que soportan, incluidos los impuestos más altos y el encarecimiento de la energía importada. Los datos de la figura 4.29 (panel inferior derecho) muestran los beneficios del sector privado expresados como porcentaje del PIB de toda la economía. La parte correspondiente a beneficios aumentó aproximadamente un 1 % del PIB entre 2020 y 2023. En los datos de Reino Unido, por lo tanto, parece que, en conjunto, las empresas pudieron repercutir la subida de costes y de alguna forma aumentar sus márgenes al fijar precios.

A modo de resumen, los modelos WS–PS y la curva de Phillips arrojan luz sobre el regreso a una inflación alta en la economía británica en 2022–2023. El modelo predice que el descenso de la curva PS debido al encarecimiento de la energía (la pérdida de la relación de intercambio) y en menor medida a la subida de los impuestos abrió una brecha de negociación, que a su vez causó el ascenso de la curva de Phillips. La inflación salarial aumentó, ya que las propuestas de salario incluyeron alguna compensación por la erosión del nivel de vida de los trabajadores. Esto se tradujo en inflación de precios. La figura 4.29 muestra que los trabajadores soportaron el mayor peso (unas tres cuartas partes) del impacto del aumento de los precios de la energía en la relación de intercambio.

El modelo llama la atención sobre tres cuestiones de cara a comprender cómo podría evolucionar la inflación en una situación así:


  	¿Las expectativas de inflación se actualizan de acuerdo con la inflación registrada el año anterior, como se supone en el modelo, o se supeditan, por ejemplo, a un objetivo marcado por el banco central?

  	¿El banco central sube el tipo de interés para reducir el nivel de la demanda agregada y la brecha de negociación?

  	¿La pérdida de la relación de intercambio persiste o se invierte?



Los dos primeros puntos los abordamos en la unidad 5.

La figura 4.29 muestra que la pérdida de la relación de intercambio se invirtió a partir de finales de 2022 y se vio seguida por el aumento de los salarios reales, ya que los nominales subieron más que el IPC. El modelo predice que a continuación vendría una bajada de la inflación. Como se observa en la figura 4.27, el aplanamiento de la serie del IPC a partir del segundo trimestre de 2023 ilustra la ralentización de la tasa de inflación.

La economía británica ofrece otro detalle interesante en este periodo. Los salarios de los trabajadores del sector público se habían establecido con anterioridad a la subida de los precios de las importaciones y, a diferencia de lo que ocurrió con los departamentos de RR. HH. del sector privado, los del sector público no pudieron reaccionar al incremento del coste de la vida en las rondas anuales de fijación de salarios. Como se explica en la sección 2.5, sería de esperar que los sindicatos hubieran usado el derecho a la huelga como forma de ejercer presión sobre los empleadores del sector público para subir los salarios. Según la oficina nacional de estadísticas, la Office for National Statistics, los ámbitos más afectados por huelgas en ese periodo fueron las redes ferroviarias y de autobuses, los servicios postales, el funcionariado, el personal docente y el del sistema nacional de salud, incluidos los médicos adjuntos.


  
    Pregunta 4.11 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Para cuál o cuáles de las siguientes hipótesis sobre los movimientos de la curva de fijación de precios hay alguna justificación en la información contenida en el texto y en las figuras 4.27, 4.28 y 4.29 con respecto a Reino Unido después de la pandemia?

    
      	La productividad laboral ha bajado.

      	Reino Unido es un exportador neto de energía.

      	Las condiciones competitivas no han cambiado para las empresas británicas.

      	La parte correspondiente a impuestos ha aumentado.

    

    
      	La productividad laboral no varió durante este periodo (lleva mucho tiempo estancada en Reino Unido).

      	Reino Unido sufrió una pérdida de la relación de intercambio por el encarecimiento de la energía ya que es un importador neto de energía.

      	En la figura 4.29, hay un aumento de la parte correspondiente a beneficios, lo que indica que las condiciones competitivas pudieron cambiar para permitir a las empresas aumentar sus márgenes.

      	La parte correspondiente a impuestos aumentó durante este periodo.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 4 Inflación y desempleo

4.12 Resumen


  	La inflación de los precios al consumo se mide como el incremento porcentual del coste de una cesta representativa de bienes y servicios comprados por los hogares, normalmente a lo largo de un año.

  	El que la inflación beneficie o perjudique a alguien depende de lo que consuma, de la fuente de sus ingresos, de la rapidez con la que los salarios, los subsidios y los tipos de interés se ajusten al aumento de los precios y de si es prestamista o prestatario neto.

  	La gente se preocupa por la incertidumbre, y una mayor volatilidad de la inflación genera incertidumbre, lo que hace que la gente se sienta perjudicada.

  	Las expansiones del ciclo económico se reflejan en una tasa de inflación más alta cuando el desempleo es menor, y viceversa, lo que se resume en la curva de Phillips.

  	La inflación es resultado de conflictos sobre la distribución de los ingresos que se manifiestan mediante las demandas sobre la producción que tienen los trabajadores, los propietarios de empresas, los proveedores de bienes de otras economías y el gobierno.

  	Modelamos la inflación como un proceso en el que, en última instancia, las empresas establecen los salarios reales. Cuando \(\text{WS} > \text{PS}\), los trabajadores quieren, y consiguen, salarios nominales más altos porque su posición en el mercado de trabajo es más fuerte, pero las empresas inmediatamente suben los precios, de modo que los salarios reales no varían (en la curva PS).

  	El resultado es la curva de Phillips: la inflación se ve impulsada por la brecha de negociación entre el salario real que los trabajadores quieren (en WS) y el que perciben de hecho (en PS).

  	La inflación seguirá subiendo, periodo tras periodo, si la brecha de negociación persiste y la inflación esperada se incrementa, lo que empuja la curva de Phillips hacia arriba.

  	La tasa de desempleo estabilizadora de la inflación viene dada por el equilibrio en el lado de la oferta, donde se cortan las curvas WS y PS, a lo que también se denomina tasa de desempleo de equilibrio o estructural.

  	Un choque inflacionario de la demanda incrementa el empleo por encima del equilibrio en el lado de la oferta y, en consecuencia, genera una brecha de negociación que eleva la inflación.

  	Un choque inflacionario en la oferta altera el equilibrio en el lado de la oferta, ya sea porque la curva PS se desplaza hacia abajo hasta un salario real más bajo o porque la curva WS se desplaza hacia arriba y eleva el salario real que los trabajadores desean (sin que lo consigan). El resultado es que se abre una brecha de negociación aunque el empleo no varíe.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 4

  
    	Variación de los precios en el tiempo: inflación, deflación, desinflación.

    	Efectos de la inflación sobre la distribución de la renta.

    	Índices de precios: índice de precios al consumo (IPC), deflactor del PIB.

    	Modelizado del ciclo económico usando tres modelos: el del lado de la oferta o modelo WS–PS; el del lado de la demanda o modelo multiplicador; y la curva de Phillips.

    	La tasa de inflación es igual a la brecha de negociación más la inflación esperada; las expectativas de inflación pueden estar ancladas.

    	Inflación y salarios: salario real, inflación salarial, espiral salarios–precios.

    	Inflación y desempleo: tasa de desempleo estabilizadora de la inflación, desempleo cíclico.

    	Inflación y comercio internacional: políticas proteccionistas, relación de intercambio.

    	Tipos de inflación: aumento de costes, tirón de la demanda, expectativas e inflación impulsada por los beneficios (o inflación de los vendedores).
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    Unidad 5
    Política macroeconómica: inflación y desempleo
  

    
      ¿Qué pueden hacer los gobiernos para moderar las costosas fluctuaciones del empleo y la inflación?
    




  Antes de empezar

  Esta unidad se basa en los conceptos y ejemplos que presentamos en las unidades 1, 2, 3 y 4. En particular, necesitarás conocer el modelo WS–PS del lado de la oferta de la macroeconomía (secciones 1.5 a 1.7⁠); el modelo multiplicador (secciones 3.6 a 3.8⁠); la curva de Phillips (secciones 4.4 a 4.6⁠); y el modelo del ciclo económico (secciones 4.7 a 4.8⁠).



5.1 «Es la economía, estúpido»: popularidad del gobierno, inflación y desempleo

La vuelta, después de tres décadas, a una inflación elevada en 2022 supuso un shock para los hogares y los directivos de empresas que no habían vivido la necesidad de planificar sus presupuestos con precios que cambian con tanta frecuencia.

La inflación y el éxito electoral


	línea de ajuste óptimo, curva de ajuste óptimo
	En un gráfico de dispersión de dos variables \(x\) (en el eje horizontal) e \(y\) (en el eje vertical), la relación entre \(y\) y \(x\) se puede resumir calculando la línea que mejor se ajuste al conjunto de los puntos. La línea de ajuste óptimo emplea los datos para predecir el valor medio de \(y\) para cada valor de \(x\). La línea es creciente si \(x\) e \(y\) tienen una correlación positiva, y es decreciente si tienen una correlación negativa. Una recta de ajuste óptimo se denomina recta de regresión lineal; también cabe la posibilidad de calcular una curva de ajuste óptimo.
	correlación
	Se dice que dos variables dentro de una muestra de datos están correlacionadas si se observa que tienden a cambiar a la vez. Si los valores altos de una variable (por ejemplo, los ingresos de las personas) suelen darse junto con valores altos de otra variable (por ejemplo, los años de formación), las variables tienen una correlación positiva. Cuando los valores altos de una variable (por ejemplo, la venta de helados) van asociados a valores bajos de otra variable (por ejemplo, la cantidad de personas que viste con abrigo de invierno) hay una correlación negativa. El hecho de que las variables estén correlacionadas no significa que exista una relación causal entre ellas: es posible que el incremento de las ventas de helados no sea la causa de que haya menos gente vestida con abrigo. Véase también: causalidad.




​​​​​El descontento y las dificultades que lleva aparejados la inflación también pueden influir en la suerte del partido que esté en el gobierno cuando llega un periodo electoral. La figura 5.1 muestra la relación, con una línea de ajuste óptimo, entre la tasa de inflación y el margen de victoria o de derrota del partido en el gobierno durante diversas elecciones presidenciales en Estados Unidos: al partido en el gobierno le va mejor cuando la inflación es baja. Los dos años en que hubo deflación se han omitido del gráfico, pero, si se hubieran incluido, revelarían una correlación negativa más intensa entre estas dos variables.




                [image: El gráfico de líneas muestra la relación entre las tasas de inflación y los resultados de las elecciones presidenciales en Estados Unidos desde 1912 hasta 2020. El eje horizontal muestra tasas de inflación anuales expresadas como porcentajes que van del 0 al 16 %. El eje vertical muestra el margen con el que ganó o perdió el partido en el gobierno también expresado en porcentajes con un intervalo que va del −16 % al 16 %. Cada punto del gráfico representa el lugar donde se cruzan la tasa de inflación anual y el margen con el que se ganaron las elecciones en un año concreto. Se muestra una línea decreciente de ajuste óptimo que indica una correlación negativa entre las tasas de inflación y el margen con que se ganaron las elecciones presidenciales.]



Figura 5.1 
Inflación y victorias en elecciones presidenciales de Estados Unidos (1912–2020).






Nota: Inflación antes de 1950: Michael Bordo, Barry Eichengreen, Daniela Klingebiel y Maria Soledad Martinez-Peria. 2001. «Is the Crisis Problem Growing More Severe?». Economic Policy 16 (32): pp. 52–82; IPC después de 1950: Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2021. FRED; resultados electorales: Archivos nacionales de Estados Unidos. 2021. «1789–2021 Presidential Elections». Colegio electoral de Estados Unidos.






Fuera de Estados Unidos, un estudio realizado por especialistas en ciencias políticas con datos de 19 países ha encontrado una relación entre la inflación inesperada y los resultados electorales.1 Estudios más recientes han evidenciado que esta relación depende del sistema político de cada país,2 de las estrategias que emplean partidos y candidatos3 y de las condiciones que se dan en otros países.4 Aumentos inesperados del coste de la vida pueden generar incertidumbre en los gobiernos, los hogares y las empresas sobre sus expectativas de futuro.


​​​Fluctuaciones en la producción y el desempleo, y el tamaño de la administración pública

Los responsables políticos también temen el desempleo. En agosto de 1960, tres meses antes de ser elegido presidente de Estados Unidos, el senador de 43 años John F. Kennedy encontró tiempo para salir un día a navegar por Nantucket Sound con su yate, el Marlin. Aquella jornada lo acompañaban Seymour Harris, economista de Harvard, y Paul Samuelson, economista del MIT galardonado más tarde con el Premio Nobel. No estaban allí por sus habilidades náuticas: el futuro presidente quería conocer «la nueva economía» que había formulado John Maynard Keynes en respuesta a la Gran Depresión.


  Explicamos más sobre Keynes en la sección 5.8.




​Cuando Kennedy era adolescente durante la Gran Depresión de comienzos de la década de 1930, Estados Unidos y muchos otros países sufrieron una caída drástica de la producción (tal como muestra la figura 5.2) y un desempleo masivo que duró más de diez años, hasta el estallido de la Segunda Guerra Mundial. Kennedy tenía mucho que aprender de sus acompañantes y, más tarde, Harris pasó una temporada viajando en avión entre Boston, donde trabajaba, y Washington DC para enseñarle economía en clases privadas.

En 1948, Samuelson había escrito Economics, el primer libro de texto especializado para la enseñanza de esas nuevas ideas económicas. Harris promovió las mismas ideas en un libro titulado Saving American Capitalism. En aquel tiempo parecía necesario salvar el capitalismo: las economías de planificación centralizada de la Unión Soviética y sus aliados, un modelo defendido como alternativa al capitalismo, se habían librado por completo de la Gran Depresión.

Kennedy necesitaba contar con conocimientos de economía para saber qué políticas podían favorecer el crecimiento económico, reducir el desempleo y también evitar la inestabilidad económica y la inflación.

En la unidad 3 revelamos que las fluctuaciones en la producción y el empleo son una característica de las economías capitalistas. La figura 5.2 muestra el crecimiento anual del PIB real en la economía de Estados Unidos desde 1870.





                [image: El gráfico de líneas ilustra las fluctuaciones del crecimiento del PIB y del tamaño de la administración pública en Estados Unidos desde 1870 hasta 2022. El eje horizontal muestra los años desde 1870 hasta 2025. El eje vertical mide el crecimiento del PIB y el tamaño de la administración pública medido por los ingresos fiscales del gobierno expresados como un porcentaje de la renta nacional con un intervalo que va del −20 % al 40 %. La línea que muestra el crecimiento del PIB fluctúa en torno a una media de cero, lo que indica periodos equilibrados de crecimiento y declive. Destacan las notables fluctuaciones ocurridas antes de la década de 1940, cuya amplitud fue disminuyendo de manera gradual a partir de entonces. La otra línea es creciente e indica que, a pesar de algunas fluctuaciones ligeras, el tamaño de la administración pública aumenta en términos generales con el paso del tiempo. En concreto, el tamaño del Estado creció desde menos del 10 % en 1870 hasta más del 30 % a partir de 2020. Hay nueve acontecimientos marcados con flechas que señalan hacia puntos concretos de la línea e ilustran la tasa de crecimiento del PIB y el tamaño del Estado en años específicos: el fin de la Primera Guerra Mundial en 1918 se asocia a un crecimiento del PIB del 8 % y un tamaño del Estado del 10 %; el comienzo de la Gran Depresión en 1929 se corresponde con una tasa de crecimiento del PIB del 5 % y un tamaño del Estado del 10 %. El periodo del New Deal del presidente Roosevelt, entre 1933 y 1936, muestra una tasa de crecimiento del PIB del −4 % y un tamaño del Estado del 16 %; el final de la Segunda Guerra Mundial está marcado por una tasa de crecimiento del PIB del −2 % y un tamaño del Estado del 23 %; la guerra de Estados Unidos contra la pobreza, que comenzó en 1964, y el despliegue de tropas terrestres en Vietnam en 1965 se caracterizan por una tasa de crecimiento del PIB del 5 % y un tamaño del Estado del 25 %; el inicio de la crisis financiera mundial muestra una tasa de crecimiento del PIB del −1 % y un tamaño del Estado del 30 %; y la pandemia de COVID-19 en 2020 y la invasión rusa de Ucrania en 2022 están marcadas por un crecimiento del PIB del −2 % y el 3 %, y un tamaño del Estado del 32 % y el 33 %, respectivamente.]



Figura 5.2 
Fluctuaciones de la producción y del tamaño de la administración pública (medido por los ingresos fiscales gubernamentales expresados como un porcentaje de la renta nacional) en Estados Unidos (1870–2022).






Proyecto Maddison. 2020. 2020 Version; Oficina de Análisis Económico de Estados Unidos. 2023. GDP & Personal Income; FRED; Wallis, John Joseph. 2000. «American Government Finance in the Long Run: 1790 to 1990». Journal of Economic Perspectives 14 (1) (febrero): pp. 61–82.









                [image: Fluctuaciones de la producción: El gráfico de líneas ilustra las fluctuaciones del crecimiento del PIB en Estados Unidos desde 1870 hasta 2022. El eje horizontal muestra los años desde 1870 hasta 2025, mientras que el eje vertical mide el crecimiento del PIB con un intervalo que va del −20 % hasta el 40 %. La línea representada muestra fluctuaciones del crecimiento del PIB en torno a una media de cero, lo que indica periodos equilibrados de crecimiento y declive. Destacan las notables fluctuaciones ocurridas antes de la década de 1940, cuya amplitud fue disminuyendo de manera gradual a partir de entonces. Cuatro acontecimientos históricos cruciales están marcados con flechas que señalan hacia puntos específicos de la línea e ilustran las tasas de crecimiento del PIB durante esos periodos: el fin de la Primera Guerra Mundial en 1918 va asociado a una tasa de crecimiento del 8 %; el comienzo de la Gran Depresión en 1929 se corresponde con una tasa de crecimiento del 5 %; el periodo del New Deal del presidente Roosevelt, entre 1933 y 1936, muestra una tasa de crecimiento del −4 %; y el final de la Segunda Guerra Mundial está marcado por una tasa de crecimiento del −2 %.]



Fluctuaciones de la producción



Las fluctuaciones de la producción llegaron a alcanzar entre el 10 % y el 15 % del PIB antes de la década de 1940, pero se redujeron tras el final de la Segunda Guerra Mundial.









                [image: Tamaño de la administración pública: Se añade una nueva variable al eje vertical para incluir el tamaño del Estado medido por los ingresos fiscales de la administración central expresados como un porcentaje de la renta nacional. Se traza una línea creciente adicional que indica que, a pesar de algunas fluctuaciones ligeras, el tamaño del Estado crece en términos generales con el paso del tiempo. En concreto, el tamaño del Estado creció desde menos del 10 % en 1870 hasta más del 30 % a partir de 2020. Nueve acontecimientos están marcados con flechas que señalan puntos específicos de la línea y que ilustran el tamaño del Estado en determinados años: el final de la Primera Guerra Mundial en 1918 va asociado a un 10 %; el comienzo de la Gran Depresión en 1929 se corresponde con una caída que lo devolvió al 10 %; el periodo del New Deal del presidente Roosevelt, entre 1933 y 1936, revela un crecimiento acusado hasta el 16 %; el final de la Segunda Guerra Mundial está marcado por un tamaño del 23 %; la guerra contra la pobreza que Estados Unidos emprendió en 1964 y el despliegue de tropas terrestres en Vietnam en 1965 están marcados por un tamaño del 25 %; el comienzo de la crisis financiera mundial revela una ligera caída hasta el 30 %; y la pandemia de COVID-19 en 2020 y la invasión rusa de Ucrania en 2022 se caracterizan por un tamaño del Estado del 32 % y el 33 %, respectivamente, lo que en ambos casos indica un ligero aumento de dicho tamaño.]



Tamaño de la administración pública



A lo largo del mismo periodo, el tamaño de la administración pública (medido por los ingresos fiscales gubernamentales expresados como una fracción de la renta nacional) aumentó desde menos del 10 % a finales del siglo XIX hasta más del 30 % en la década de 2020.








Lo que Harris y Samuelson enseñaron a Kennedy estuvo muy influido por la característica clave que se muestra en la figura 5.2: el contraste entre la volatilidad de la economía antes de la Segunda Guerra Mundial y el crecimiento más estable y la ausencia de grandes recesiones después de ella.

En los primeros años del gráfico, el papel predominante de la agricultura en la economía (un sector afectado por la meteorología y los precios de las materias primas a escala mundial) fue una de las causas de la volatilidad de la economía. En cambio, el porcentaje del empleo cayó del 50 % en la década de 1870 al 20 % a finales de la década de 1930, a pesar de no haber ningún signo de que la economía ganara estabilidad. De hecho, algunas de las fluctuaciones más acusadas se produjeron durante la Gran Depresión de la década de 1930. La magnitud de las fluctuaciones no se redujo de manera considerable hasta el periodo posterior a la Segunda Guerra Mundial.

La figura 5.2 evidencia otro cambio importante: el peso del Estado dentro de la economía. La línea roja muestra cómo miden los economistas el tamaño de la administración pública dentro de la economía: con el total de la recaudación tributaria gubernamental expresado como un porcentaje del PIB.


  Fíjate en que el «tamaño de la administración pública» mide los ingresos fiscales que cubren todos los gastos públicos, incluidas las transferencias. Como resultado, el porcentaje del PIB que se muestra aquí supera con claridad la proporción de G (o gasto público) del PIB, tal como se ve en la figura 3.5 de la unidad 3, que no incluye el pago de transferencias.




	causalidad, relación causal
	Se dice que una relación entre dos variables es causal si se puede determinar que un cambio en una variable produce un cambio en la otra. Si bien una correlación implica tan solo que dos cosas han variado a la vez, la causalidad conlleva un mecanismo que explica la asociación y es, por tanto, un concepto más restrictivo. Véase también: experimento natural, correlación.




​El hecho de que las fluctuaciones de la producción descendieran de manera drástica al mismo tiempo que crecía el tamaño de la administración pública no significa necesariamente que el aumento del gasto público estabilizara la economía. Parece existir una relación entre la magnitud de las fluctuaciones y el tamaño del Estado, pero la observación de que dos variables están correlacionadas no significa que una sea la causa de la otra. Tal como se explica en el recuadro de más abajo, la correlación estadística no siempre implica causalidad. Sin embargo, hay buenas razones para pensar que el crecimiento de la línea roja fue parte de la razón de la suavización de la línea negra. En esta unidad analizaremos algunos de estos mecanismos.

Los gestores de la política macroeconómica procuran contener los efectos sobre el bienestar de los choques que suele sufrir la economía. Si la economía no está estabilizada, puede darse un aumento persistente del desempleo (como ocurrió durante la Gran Depresión), una espiral de incrementos de salarios y precios (como en la década de 1970) y estanflación (como en la década de 1980). Estos episodios se analizan en la unidad 17 de La economía 1.0, donde tenemos en cuenta el punto de vista de los responsables políticos y examinamos las políticas macroeconómicas empleadas para mitigar los efectos de los shocks.


  
  ​Interpretación de los datos: Correlación no implica causalidad

  ¿Podemos concluir a partir de los datos de la figura 5.1 que una inflación alta causa de forma directa la derrota electoral de los gobiernos? Una explicación alternativa obvia podría ser que una inflación elevada es señal de un conjunto de problemas más amplios dentro de una economía (por ejemplo, choques negativos en la oferta que han reducido los salarios reales), y que a ellos se debe la pérdida de confianza en el gobierno por parte de los votantes.

  De manera análoga, el mero hecho de que el tamaño de la administración pública haya aumentado, ¿significa que ha sido la causa de la reducción de la volatilidad de la producción que se muestra en la figura 5.2? Una línea de razonamiento que analizaremos en esta unidad es que una administración pública más grande puede usar sus ingresos fiscales para brindar transferencias a los hogares, lo que los ayudará a suavizar su consumo. El pago de subsidios de desempleo, por ejemplo, permite que el Estado reduzca la propensión marginal media al consumo y, por tanto, el multiplicador. Esto contendría el grado en que los choques se transmiten a través del proceso multiplicador del empleo, las rentas y el consumo. El resultado sería una economía menos volátil.

  
    La propensión marginal al consumo y cómo le afectan las restricciones crediticias se analizan en la sección 3.6.

  

  
	causalidad inversa
	Si buscamos pruebas para concluir que una variable (\(x\)) causa otra (\(y\)) y descubrimos que están correlacionadas, la explicación puede ser la inversa: que \(y\) cause \(x\). Por ejemplo, si descubrimos que las personas que tienen formación universitaria ganan más, ¿significa eso que la universidad incrementó su capacidad para ganar dinero? ¿Podría ser que las personas con más potencial para tener ingresos altos tuviesen una probabilidad mayor de realizar estudios universitarios? Véase también: correlación.
	experimento natural
	Estudio empírico que aprovecha una diferencia que existe entre las condiciones que afectan a dos poblaciones (o dos economías) y que se ha producido por causas externas, por ejemplo, diferencias en las legislaciones, las políticas o el clima. La comparación entre los resultados producidos en las dos poblaciones arroja información útil sobre el efecto de las condiciones, siempre que la diferencia de las condiciones estuviese causada por un hecho aleatorio. Sin embargo, no resultaría de utilidad si, por ejemplo, la diferencia existente entre las políticas adoptadas se debiese a algo distinto, que podría haber afectado al resultado.



  
  ​Pero también cabe la posibilidad de que lo estemos interpretando al revés y que, en realidad, una economía más estable (y más rica) permita un gasto público mayor en sanidad, educación, transportes, etcétera. En las ciencias económicas, esto se denomina causalidad inversa.

  Siempre hay que poner mucho cuidado al identificar la correlación con la causalidad.

  
  ​Para establecer una relación causal entre variables económicas, podemos recurrir a experimentos naturales (como el que compara las tasas de crecimiento de Alemania Oriental y Alemania Occidental que describimos en la sección 1.10 del volumen de microeconomía) u otras herramientas estadísticas. Los experimentos controlados que describimos en la sección 4.9 del volumen de microeconomía rara vez son posibles en un contexto macroeconómico.




  El sitio web Spurious Correlations y este artículo de BBC News evidencian lo peligroso que es extraer conclusiones a partir de una correlación.




  Ejercicio 5.1 Correlación frente a causalidad

  Aunque exista una correlación fuerte entre dos variables, no siempre es cierto que el comportamiento de una de ellas resulte de la otra (una característica denominada causalidad). Podría ser que la correlación entre ambas variables fuera espuria. El siguiente ejemplo ilustra una correlación espuria:

  
    El rendimiento académico de un niño puede mantener una correlación positiva con el número de habitaciones o el tamaño de la casa en que vive, pero si el niño ya tiene suficiente espacio para estudiar, parece poco creíble que construir una habitación más lo vuelva más inteligente o que las buenas notas escolares amplíen el tamaño de una casa. Parece más probable que el «factor invisible» de esta relación sea la renta o la riqueza, que es lo que condiciona el tamaño de la vivienda que puede permitirse una familia y los recursos disponibles para destinarlos al estudio.

  

  Elige dos ejemplos de correlación espuria de la página web Spurious Correlations de Tyler Vigen. Explica si la relación observada entre ambas variables es una coincidencia o si podría deberse a una o más variables adicionales («factores invisibles» potenciales).
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Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.2 El papel del gobierno: introducción de la fiscalidad y de la política monetaria

¿Cómo influyen en la macroeconomía las decisiones que toman nuestros dirigentes políticos? A partir de la unidad 3 sabemos que los gobiernos son responsables de una fracción considerable del gasto agregado en bienes y servicios (que en algunos países llega a ser del 20 %). Las variaciones en el gasto público tienen una incidencia directa en la demanda agregada. Los impuestos y las transferencias gubernamentales afectan a la renta de los hogares, de modo que también repercuten en la demanda agregada a través de su incidencia en el consumo de los hogares.


	política fiscal, política fiscal discrecional
	La política fiscal se refiere a las políticas destinadas a fijar niveles de impuestos, transferencias y gasto público. Como la política fiscal afecta a la demanda agregada, los gobiernos la usan para estabilizar la economía cambiando la demanda agregada; cuando esto ocurre se puede hablar de política fiscal discrecional. Véase también: demanda agregada.
	política monetaria
	Acciones de un banco central o gobierno destinadas a influir en la actividad económica mediante cambios en los tipos de interés o en los precios de los activos financieros. Véase también: expansión cuantitativa.
	choque de demanda, shock de demanda
	Cambio inesperado o exógeno en la demanda. En macroeconomía, un choque de demanda significa un cambio en la demanda agregada, como un aumento o un descenso del consumo autónomo, la inversión o las exportaciones. En microeconomía se refiere a un desplazamiento exógeno de la curva de demanda para un bien particular. Véase también: choque de oferta, choque exógeno.




​Por supuesto, el gasto público, las transferencias y los impuestos que los financian dependen de cuántos bienes se destinen al sector público en lugar del privado, como la sanidad, la educación y las pensiones. Tal como ilustra la figura 5.2 en el caso de Estados Unidos, la magnitud de estas actividades (el tamaño de la administración pública) aumentó en muchos países a lo largo del siglo xx. Pero lo que es relevante para la política macroeconómica es que los cambios en cuanto a gasto público, transferencias e impuestos alteran el nivel actual de demanda agregada y, de esa manera, permiten que las decisiones gubernamentales influyan en el PIB. Esto es lo que denominamos política fiscal.


​Nuestro modelo de la demanda agregada indica que los dirigentes políticos pueden influir en los resultados macroeconómicos a través de otra vía. La inversión agregada depende de los tipos de interés, porque cuando estos tienen valores más altos, elevan el coste de los préstamos que solicitan las empresas para financiar sus inversiones en maquinaria e inmuebles. Los gobiernos, o los bancos centrales en los que delegan este poder, tienen la capacidad de controlar los tipos de interés. De modo que la modificación de los tipos de interés es otra herramienta política que permite influir en la demanda agregada. Esto es lo que denominamos política monetaria.


  En la práctica, tal como expondremos en la sección 5.14⁠, los tipos de interés pueden influir en la demanda agregada por otras vías diversas, aparte de hacerlo a través de la inversión.




​La población votante responsabiliza a los gobiernos de la inflación y el desempleo. Si el gobierno puede controlar, o al menos condicionar, la demanda agregada, entonces sabemos, a través del modelo combinado del lado de la oferta, el modelo multiplicador y la curva de Phillips que usamos en la unidad 4 , que también puede influir en los niveles de empleo y desempleo, y que la inflación subirá o caerá dependiendo de si el empleo se sitúa por encima o por debajo del nivel de equilibrio en el lado de la oferta. Por tanto, si la economía se ve afectada por un choque que incrementa el desempleo o la inflación, los responsables políticos tienen la posibilidad de reaccionar. En la próxima sección analizaremos un ejemplo: usaremos el modelo para examinar cómo podría utilizarse la política monetaria y fiscal para reducir el desempleo y estabilizar la inflación cuando la economía ha sufrido un choque de demanda negativo.


​​El presupuesto público

Los gastos y las transferencias que realiza un gobierno se tienen que pagar, si no de manera inmediata, sí al menos a largo plazo. Si los impuestos que recauda un gobierno en un año bastan a lo justo para financiar su gasto en bienes y servicios, (G), en inversiones fijas y en transferencias (subsidios y pensiones), entonces el presupuesto público está equilibrado.


	déficit presupuestario público
	Si el gasto público excede los ingresos fiscales dentro del mismo año, entonces el presupuesto del Estado es deficitario, y la magnitud de ese déficit es la diferencia entre el gasto y los ingresos fiscales.



Pero si, por ejemplo, los responsables políticos quieren activar la economía incrementando la demanda agregada en un periodo de recesión, quizá quieran aumentar el gasto sin subir impuestos (puesto que eso tendría un efecto negativo en la demanda). Si el gasto total es mayor que lo recaudado a través de los impuestos, entonces el presupuesto del gobierno es deficitario. El déficit presupuestario público es:

\[\begin{align*}
&\text{(gasto en bienes y servicios + inversiones públicas fijas + transferencias} \\
&\text{+ abono de intereses)} − \text{impuestos}
\end{align*}\]
Herramientas de política fiscal y monetaria

En esta unidad consideraremos dos gestores políticos diferentes y de qué maneras intervienen para influir en la demanda agregada y la inflación. Estos dos gestores políticos son el gobierno, que establece la política fiscal, y el banco central, que decide la política monetaria.

Las herramientas de política fiscal con las que un gobierno influye en la economía son las variaciones en cuanto al gasto y los ingresos del Estado (sobre todo a través de los impuestos). La política fiscal influye en la demanda agregada de tres formas diferentes:


  	el gasto público en bienes y servicios (como la educación), G;

  	la inversión pública (como la inversión en infraestructuras públicas), que es un componente de la inversión agregada, I;

  	impuestos y pago de transferencias (por ejemplo, subsidios y pensiones), que tienen una incidencia indirecta en la demanda agregada en tanto que afectan a la renta disponible de los hogares y, por tanto, al consumo agregado, C.




  En la unidad 7 analizamos la política monetaria del resto del mundo, incluyendo países miembro de la eurozona, donde la política monetaria se decide en el Banco Central Europeo (y no a nivel nacional).




	inflación objetivo, objetivo de inflación
	El objetivo de inflación es un tipo de política monetaria en el que un banco central cambia los tipos de interés para influir en la demanda agregada y mantener la economía cerca de una inflación objetivo que, por lo común, viene dada por el gobierno.
	tipo (de interés) oficial
	Tipo de interés nominal fijado por un banco central que se aplica a los bancos que se prestan dinero primario entre sí y que toman prestado del banco central. También se conoce como tipo básico o tipo oficial del dinero. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés nominal.




​Damos por supuesto que, tal como ocurre en la mayoría de economías de renta alta y algunas de renta media en la actualidad, la política monetaria se deja en manos de los bancos centrales de cada país, en los que se delega la tarea de controlar la inflación. Por lo común, los gobiernos les exigen que mantengan la inflación lo más cercana posible a una inflación objetivo concreta.


  A pesar de la confusión que genera, el tipo de interés oficial que fijan los bancos centrales recibe un nombre distinto en cada país. Así, por ejemplo, se denomina bank rate (‘tipo de interés bancario’) en Reino Unido, federal funds rate (‘tipo de interés de los fondos federales’) en Estados Unidos y deposit facility rate o «tipo de interés de la facilidad de depósito» en la Unión Monetaria Europea. En las páginas en internet de los bancos centrales se explican los nombres que emplean para referirse al tipo de interés oficial.




​En tiempos de normalidad, los bancos centrales usan una sola herramienta sobre la que ejercen un control directo: el tipo de interés oficial, también denominado tipo oficial. Cualquier variación en este tipo de interés se traslada a los tipos de interés del mercado (como los tipos de interés hipotecarios y los de los préstamos para la compra de coches), lo que afecta al coste de los préstamos para inversiones empresariales, para vivienda y para bienes de consumo duradero, así como a la rentabilidad del ahorro. En la unidad 6, donde ofrecemos una introducción al dinero y a los bancos, explicamos de qué manera controlan los bancos centrales los tipos oficiales, así como la respuesta de los bancos a las variaciones de esos tipos.

Tipos de interés reales frente a tipos de interés nominales: la ecuación de Fisher


​​Puesto que la inflación es crucial para elaborar modelos económicos, es necesario llamar la atención sobre la diferencia entre el tipo de interés nominal y el real. Con anterioridad ya hemos enfatizado la distinción entre el salario nominal y el real.

Los tipos oficiales que fijan los bancos centrales son un tipo de interés nominal, al igual que la mayoría de tipos de interés del mercado. Si pides un préstamo en cualquier moneda concreta, el tipo de interés nominal de tu deuda te dice cuántas unidades de esa moneda (dólares, euros, libras o cualquier otra) deberás pagar al cabo de un año a cambio de pedir prestada una unidad de esa moneda en la actualidad. Si eres prestamista, ese tipo de interés te indica qué cantidad de esa moneda recibirás dentro de un año por desprenderte de una unidad de ella hoy.


	tipo de interés nominal
	Se llama tipo de interés nominal al que no está corregido para tener en cuenta la inflación. Los tipos de interés que anuncian los bancos comerciales para préstamos y cuentas de ahorro son nominales. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés.
	tipo de interés real
	Tipo de interés que se ha corregido con la inflación esperada, es decir, el tipo de interés nominal menos la tasa de inflación prevista. Representa cuántos bienes futuros se obtienen por los bienes no consumidos en el presente. Véase también: tipo de interés nominal, tipo de interés.
	ecuación de Fisher
	Relación que indica el tipo de interés real como la diferencia entre el tipo de interés nominal y la inflación esperada: tipo de interés real = tipo de interés nominal – inflación esperada.




​​Sin embargo, la teoría económica evidencia que el tipo de interés relevante para tomar decisiones sobre ahorro y gasto dentro de la economía, tal como se informa en la unidad 3, es el tipo de interés real, es decir, el tipo de interés nominal ajustado de acuerdo con la inflación esperada.

Supongamos que te ofrecen un tipo de interés del 4 % para una cuenta de ahorro. Tal vez suene bien, pero si la inflación esperada es del 4 %, al cabo de un año solo podrías comprar la misma cesta de bienes que cuando prestaste el dinero. Por tanto, en términos reales, no recibirías ninguna compensación por prestar el dinero: el tipo de interés real es cero. Fíjate en que lo que importa a la hora de decidir si aceptar o no la oferta es la inflación esperada, no la real, es decir, la inflación esperada es la relevante para valorar el tipo de interés de esa cuenta.

En cambio, si eres tú quien pide dinero prestado, pagar un tipo de interés del 4 % cuando los precios subirán un 4 % durante el año que dure el préstamo te permitirá comprar la misma cesta de bienes de consumo cuando finalice ese año que al comienzo del mismo sin tener que sacrificar nada de tu consumo para devolver el préstamo. De modo que también en esta ocasión el tipo de interés real es cero. Por tanto, a la hora de valorar un proyecto de inversión hay que tener en cuenta la tasa de inflación esperada. A un tipo de interés nominal dado, una inflación más alta reduce el tipo de interés real, lo que también abarata el coste real del préstamo.


​En términos más generales, la ecuación para el tipo de interés real se conoce como ecuación de Fisher y debe su nombre a Irving Fisher, cuyo modelo físico de la economía exponemos en la unidad 2 de La economía 2.0: microeconomía. La ecuación de Fisher establece que el tipo de interés real (expresado como un porcentaje anual) es igual al tipo de interés nominal (expresado como un porcentaje anual) menos la inflación esperada para un año después:

\[\begin{align*}
r = i - \pi^E \space \text{(ecuación de Fisher)}
\end{align*}\]

  En rigor, la ecuación de Fisher es una aproximación al tipo de interés real: \(r ≈ i - \pi^E\). La ampliación 6.9 de la unidad 6 explica cómo calcular con exactitud el tipo de interés real a partir de un tipo de interés nominal y de una tasa de inflación esperada. Pero, cuando esos valores no son demasiado elevados (digamos, no superiores al 10 %), ofrece una aproximación bastante buena.



La ecuación de Fisher pone de manifiesto el hecho de que para un tipo de interés nominal dado, i, una inflación esperada elevada, \(\pi^E\), reduce el tipo de interés real, r. Y a la inversa, cuando se espera que los precios caigan a lo largo del año siguiente, es decir, cuando la inflación esperada es negativa, el tipo de interés real se sitúa por encima del tipo de interés nominal. La pregunta 5.1 ofrece un ejemplo de esto.

Política monetaria y tipos de interés reales

La política monetaria repercute en la demanda agregada a través de diferentes vías. Las abordaremos con más detalle en las secciones 5.10 a 5.12. Por ahora nos limitaremos a basarnos en la hipótesis de que el control de los tipos de interés nominales también permite a los bancos centrales un control eficaz de los tipos de interés reales. La ecuación de Fisher nos dice que esto será así siempre que la inflación sea lo bastante predecible, es decir, siempre que se conozca \(\pi^E\).


  Ejercicio 5.2 Política fiscal y las categorías del gasto público

  Sigue estas instrucciones para descargar los datos sobre gasto público (expresado como porcentaje del PIB) de dos países de tu elección:

  
    	Visita el sitio en internet de Government Finance Statistics.

    	Si los países que has elegido no figuran en el cuadro de datos de esta página web, añádelos pulsando el icono del lápiz que aparece junto a la etiqueta «Country» (menú situado en la parte la izquierda de la página) y selecciona en el listado el país que te interese.

    	En el menú superior, pulsa «Export» y selecciona la opción «.xlsx» para descargar los datos en forma de archivo Excel. Los datos que necesitas para realizar este ejercicio estarán en la segunda pestaña, etiquetada como «Data».

  

  
    	Para los países que has elegido, toma las partidas de gasto del sector público que constan en los datos del IMF y clasifícalas en las siguientes categorías: gasto en bienes y servicios, en inversiones agregadas, en transferencias y en «otros». Suma todas las partidas para hallar el total de cada categoría.

    	Compara el porcentaje de gasto público total del PIB de cada país, así como el porcentaje de gasto en bienes y servicios, en inversiones públicas y en transferencias. Propón algunas razones para explicar las semejanzas y diferencias que observes.

  



 


  
    Pregunta 5.1 Elige las respuestas que sean correctas

    La siguiente tabla muestra el tipo de interés nominal y el tipo de inflación anual en Japón durante el periodo 2003–2022. Supón que la tasa de inflación media es la tasa de inflación esperada.

    
      
        
          	 
          	2003–2007
          	2008–2012
          	2013–2017
          	2018–2022
        

      
      
        
          	Tipo de interés nominal
          	1,9 %
          	1,6 %
          	1,1 %
          	0,8 %
        

        
          	Tasa de inflación
          	−1,34 %
          	−1,4 %
          	0,9 %
          	0,4 %
        

      
    

    Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El tipo de interés real entre 2008 y 2012 fue del 0,2 %.

      	El tipo de interés real de Japón experimentó una subida constante a lo largo de este periodo.

      	El tipo de interés real de Japón pasó de ser positivo a ser negativo durante el periodo mostrado.

      	Entre 2008-2012 y 2013–2017, la variación del tipo de interés real fue mayor que la variación del tipo de interés nominal.

    

    
      	Si aplicamos la ecuación de Fisher, el tipo de interés real en 2008–2012 fue del 1,6 − (−1,4) = 3 %.

      	Los tipos de interés reales para estos cuatro periodos son 3,2 %, 3 %, 0,2 % y 0,4 %, respectivamente. De modo que el tipo de interés real ha estado cayendo durante la mayor parte de este periodo.

      	El tipo de interés real de Japón se mantuvo positivo a lo largo del periodo indicado.

      	La variación del tipo de interés real fue de 2,8 puntos porcentuales, mientras que la variación del tipo de interés nominal fue de 0,5 puntos porcentuales.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.3 Respuestas de la política fiscal y monetaria a los choques de demanda


	choque de oferta, shock de oferta
	Cambio inesperado o exógeno en la oferta. En macroeconomía, un choque de oferta significa un cambio en el lado de la oferta de la economía, como un aumento o un descenso de los precios del petróleo o una mejora tecnológica. En microeconomía se refiere a un desplazamiento exógeno de la curva de oferta para un bien particular. Véase también: choque de demanda, choque exógeno.




​​Primero consideramos de qué maneras pueden responder los gestores políticos a los choques de demanda. En secciones posteriores veremos que los choques de oferta plantean problemas más difíciles.


​El equilibrio inicial: el «punto óptimo» para los gestores de la política macroeconómica

Para simplificar el análisis damos por supuesto que, antes de que se produzca el choque, la economía se encuentra en equilibrio en el lado de la oferta, tal como se ve en los tres gráficos de la figura 5.3:


  	El empleo y los salarios se encuentran en el punto A del gráfico superior. Las curvas WS y PS se cruzan, lo que significa que el salario real que pagan las empresas es igual al salario que deben fijar los departamentos de recursos humanos para contratar y motivar a un número suficiente de trabajadores.

  	La tasa de inflación es igual a la inflación objetivo del banco central, que suponemos que es del 2 %.

  	A partir del supuesto que hicimos en la unidad 4 sobre cómo se generan las expectativas de inflación, trabajadores y empresas también esperan que la inflación sea del 2 %, de modo que la curva de Phillips en el gráfico central comienza en el punto A, donde el empleo se encuentra en su nivel de equilibrio en el lado de la oferta.

  	El gráfico inferior muestra que la demanda agregada también se encuentra en un principio en el nivel que mantiene la producción y el empleo en consonancia con los dos gráficos superiores.






                [image: Hay 3 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal etiquetada como curva PS cruza la línea creciente y convexa etiquetada como curva WS. Esta intersección se indica con el punto A, que representa el equilibrio en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo con equilibrio en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra la tasa de inflación, que va del −3 % al 7 %. Una línea creciente y convexa está etiquetada como curva de Phillips con un nivel de inflación esperada del 2 %. El punto A, copiado del gráfico 1, se representa sobre la curva de Phillips, donde su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada del 2 %. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical muestra la Demanda agregada (DA) en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta con una pendiente menor que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada de partida y que se ha etiquetado como DA (inicial). El punto A permanece en la misma posición que en los gráficos 1 y 2, e indica la intersección de la línea de 45 grados con la línea DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta. En el gráfico 3 se muestra una línea adicional etiquetada como DA (baja inversión). Esta línea tiene la misma forma que DA (inicial), pero se encuentra debajo de ella para representar una recesión. DA (baja inversión) cruza la línea de 45 grados en el punto B, situado debajo del punto A. Aquí, la coordenada vertical indica un valor más bajo de la demanda agregada, y la coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja}, lo que indica un nivel de producción inferior al que se da con equilibrio en el lado de la oferta. El punto B es igual al del gráfico 1, situado a la izquierda del punto A sobre la curva PS, pero por encima de la curva WS. Con este nivel de empleo, el salario real indicado por la curva WS es 99, más bajo que el salario real de 100 indicado por la curva PS. La diferencia del −1 % significa una brecha de negociación negativa. En el gráfico 2, el punto B, idéntico al de los gráficos 1 y 3, se encuentra sobre la curva de Phillips debajo del punto A. Las coordenadas verticales de B representan una tasa de inflación más baja, del 1 %, igual a la suma de la brecha de negociación del −1 % y la inflación esperada del 3 %.]



Figura 5.3 
Una caída de la inversión y de la demanda agregada (DA): necesidad de estabilización.






Por tanto, la economía parte de lo que podría describirse como un «punto óptimo» para los gestores de la política macroeconómica. El equilibrio es sostenible en el sentido de que es compatible con que todos los agentes actúen lo mejor que pueden teniendo en cuenta las acciones de los demás. Teniendo en cuenta sus objetivos y limitaciones particulares, los gestores políticos, los trabajadores, los empleadores y los propietarios de las empresas no cambiarían su comportamiento. Habrá desempleo involuntario, pero, como hemos visto en unidades previas, es algo inevitable, y su nivel depende de las políticas de oferta.


  Nos encontramos ante un equilibrio de Nash. Para consultar una introducción a este concepto, lee la sección 1.5 y la sección 4.4.



En la práctica es poco probable que todas la características del punto óptimo concurran justo en el mismo momento. Pero, por razones que explicaremos más adelante en esta misma unidad, sí hay motivos para considerar probable que lleguen a darse todas estas condiciones, al menos en promedio. De modo que es útil analizar qué ocurre cuando un shock aparta la economía de esta situación de partida.


​Un choque de demanda negativo

Supongamos que a partir de esa situación inicial se produce un choque de demanda negativo debido, por ejemplo, a una caída de la confianza de las empresas en el crecimiento de los mercados.


  En principio, el choque de demanda podría deberse a un descenso de cualquiera de los componentes autónomos de la demanda agregada, tal como analizamos en la unidad 3.



La figura 5.3 muestra el impacto del choque negativo en la demanda agregada. De acuerdo con lo que expusimos en la unidad 3, si no hay ninguna respuesta política, esto dará como resultado una caída inicial de la producción y el empleo que se verá amplificada por el proceso multiplicador, lo que desplazará la economía hasta el punto B del gráfico inferior. No existe ningún mecanismo en el modelo que depare una subida automática de la demanda agregada en el sector privado (el consumo y la inversión) para contrarrestar los efectos de la caída de la confianza comercial. Según el modelo de la curva de Phillips para la inflación de la unidad 4, representado en el gráfico central, la inflación también descenderá hasta el punto B. La caída es de un punto porcentual, lo que se corresponde con la magnitud de la brecha de negociación (negativa) entre las curvas WS y PS (en el gráfico superior).

¿Cuáles son las posibles respuestas de nuestros dos gestores políticos?


  	Desde la perspectiva del banco central, la inflación ha caído ahora por debajo de su tasa objetivo. Por tanto, su cometido dictamina que debe relajar la política monetaria, es decir, reducir los tipos de interés con el fin de estimular lo suficiente la demanda agregada como para volver a situar la inflación en torno a la tasa objetivo.

  	Es posible que también el gobierno quiera recurrir a la política fiscal para incrementar de manera directa la demanda agregada y contrarrestar los efectos del choque suponiendo que con ello volverá a situar la producción y el empleo cerca del equilibrio en el lado de la oferta.



En ambos casos, el incentivo para actuar se ve reforzado por el peligro de que, si la inflación se mantiene baja y, como consecuencia de ello, las expectativas de inflación se ajustan a la baja, entonces la curva de Phillips se desplace hacia abajo y posiblemente introduzca el riesgo de deflación.

De modo que, ante este shock, los objetivos de la política fiscal y la monetaria apuntan en la misma dirección. Aunque el banco central querrá relajar la política monetaria, podría lograrse el mismo objetivo a través de la política fiscal o con una combinación de ambas.

La figura 5.4 ilustra cómo se puede recuperar el equilibrio en el lado de la oferta de la economía mediante la política monetaria. El banco central reduce el tipo de interés oficial, la inversión vuelve a crecer y la nueva curva de demanda agregada (DA) pasa por el punto A.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, y el eje vertical muestra la Demanda agregada, DA, en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical hay una línea recta creciente con menos pendiente que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada con un tipo de interés más bajo, etiquetada como «DA con un tipo de interés más bajo». El punto A indica la intersección entre la línea de 45 grados y esta línea DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta. Se muestra otra línea etiquetada como «DA tras la caída de la inversión». Esta línea tiene la misma forma que «DA con un tipo de interés más bajo», pero se encuentra debajo de ella. «DA tras la caída de la inversión» cruza la línea de 45 grados en el punto B, situado debajo del punto A. Aquí, la coordenada vertical indica un valor más bajo para la demanda agregada, y la coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja}, lo que indica un nivel de producción inferior al que se da con equilibrio en el lado de la oferta.]



Figura 5.4 
Una caída de la inversión: estabilización a través de la política monetaria.






Una alternativa es que el gobierno intervenga para volver a situar la economía en equilibrio subiendo un componente de la demanda agregada que depende de su control. En la figura 5.5 damos por supuesto que se recurre a la política fiscal incrementando las formas de gasto público que contrarrestan de manera directa la caída de la demanda agregada debido a un descenso de la inversión. Pero podría lograrse el mismo efecto en la demanda agregada con un aumento de las transferencias o, de hecho, con una reducción de impuestos. Como recordarás del modelo multiplicador de la unidad 3, es fácil ilustrar un cambio en G porque no es más que un desplazamiento de la intersección de la curva de demanda agregada (DA). Una modificación del tipo impositivo, por ejemplo, altera el tamaño del multiplicador y cambia la pendiente de la curva DA.

En la figura 5.5, el nivel más bajo del gasto en inversión se compensa con un gasto público mayor. Con esta intervención, el gobierno espera poder revertir su incremento de gasto y que la economía se mantenga en el punto A en cuanto regrese la confianza y las empresas recuperen su nivel previo de inversión.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, y el eje vertical muestra la Demanda agregada, DA, en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta creciente que tiene menos pendiente que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada con un tipo de interés más bajo, etiquetada como «DA con mayor gasto público». El punto A indica la intersección entre la línea de 45 grados y esta línea DA. Su coordenada horizontal está marcada como Y_{ELO} y representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta. Se muestra otra línea etiquetada como «DA tras la caída de la inversión». Esta línea tiene la misma forma que «DA con mayor gasto público», pero se encuentra por debajo de ella. «DA tras la caída de la inversión» cruza la línea de 45 grados en el punto B, situado debajo del punto A. Aquí, la coordenada vertical indica un valor más bajo para la demanda agregada, y la coordenada horizontal está etiquetada como Y_{baja}, lo que indica un nivel de producción inferior al que se da con equilibrio en el lado de la oferta.]



Figura 5.5 
Una caída de la inversión y de la demanda agregada (DA): estabilización a través de la política fiscal.






	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.4 La división del trabajo entre el gestor político fiscal y el monetario


	equilibrio en el lado de la oferta
	La economía se encuentra en equilibrio en el lado de la oferta cuando los mercados implicados en la producción de bienes están en equilibrio. En el modelo WS–PS se corresponde con el equilibrio en el mercado laboral, es decir, cuando el salario real según la curva de fijación de precios es igual al salario real según la curva de fijación de salarios.
	políticas de oferta
	Políticas económicas pensadas para mejorar el funcionamiento de la economía incrementando la productividad y la competitividad internacional y reduciendo costes para los productores. Incluyen rebajas de impuestos sobre beneficios, el endurecimiento de las condiciones para percibir subsidios de desempleo, modificaciones legislativas para facilitar el despido de trabajadores y reformas en política de competencia para reducir el poder monopolístico.




​​Como ilustramos en la sección anterior, se puede recurrir tanto a la política monetaria como a la política fiscal para modificar la demanda agregada. En principio, cualquiera de ellas o ambas podrían usarse para impulsar la producción, reducir el desempleo o controlar la inflación. Pero nuestro análisis de dos gestores políticos como respuesta ante un choque de demanda refleja un consenso bastante claro sobre cómo usarlas en la práctica; un consenso que ha surgido a lo largo de las últimas décadas en un número creciente de países de renta alta y media. La política fiscal y la monetaria deben centrarse en dos objetivos bastante restringidos (aunque coherentes entre sí):


  	La política monetaria, gestionada por el banco central, debe usarse para mantener la tasa de inflación lo más cercana posible a un objetivo de inflación (que suele ser del 2 %). Analizaremos este objetivo con más detenimiento en la sección 5.10.

  	Tanto la política fiscal como la monetaria deben procurar mantener la economía cerca del equilibrio en el lado de la oferta.



La naturaleza limitada de estos objetivos se puede ilustrar señalando aquello que no persiguen las políticas monetaria y fiscal dentro de este paradigma.


​​
  En términos microeconómicos, la curva de Phillips es la frontera factible que limita la capacidad de los gestores políticos para perseguir los resultados de su preferencia. Lee la sección 15.4 de La economía 1.0 para acceder al análisis del problema de los gestores políticos usando de forma explícita conjuntos factibles y curvas de indiferencia.




  	Las políticas de oferta son necesarias para desplazar el equilibrio hacia uno con menos desempleo involuntario: este debería ser el objetivo de las políticas de oferta.

  	En el caso de la política monetaria, el banco central no siempre será capaz de estabilizar la inflación en su objetivo sin que eso tenga costes para la economía. Ante un choque de demanda inflacionario, el cometido del banco central puede consistir en reducir la producción y el empleo con la finalidad de volver a situar la inflación en la tasa objetivo explotando la curva de Phillips.



En esta unidad damos por sentadas las políticas de oferta. Asumimos que las políticas públicas no desplazan las curvas WS y PS, pero que estas pueden verse afectadas por choques (como una subida de precios de las materias primas en los mercados mundiales). De modo que, en esta sección, pondremos el foco en las políticas que pueden contribuir a estabilizar la economía de acuerdo con este equilibrio en el lado de la oferta cuando se producen choques de demanda y de oferta como los analizados en la unidad 4.


  En la unidad 2 comentamos cómo influyen las variaciones de impuestos y prestaciones por desempleo en el equilibrio en el lado de la oferta. Aquí ignoramos la incidencia de la política fiscal en el lado de la oferta de la economía.



Otros regímenes políticos posibles


	unión monetaria, zona monetaria común
	Una unión monetaria (a veces denominada zona monetaria común) se da cuando varios países emplean la misma moneda. Esto significa que existe una única política monetaria para ese grupo de países.
	régimen de tipo de cambio fijo, régimen de tipo de cambio objetivo
	En un régimen de tipo de cambio fijo (o, más exactamente, un régimen de tipo de cambio objetivo), el objetivo de la política monetaria es mantener constante el tipo de cambio en un valor determinado o dentro de un margen estrecho de valores en relación con otras monedas.




​​​​​Conviene señalar que, aunque la división del trabajo entre los gestores políticos que acabamos de describir se ha vuelto cada vez más habitual (algo que documentamos con más detalle en la ampliación 5.9), lo cierto es que no es algo universal. Existen fórmulas alternativas de políticas macroeconómicas que se pueden clasificar dentro de estas grandes categorías y se explican en la unidad 7.


  	En zonas monetarias comunes (muy en especial, en la zona euro), cada país miembro renuncia a ejercer cualquier control independiente sobre la política monetaria, la cual se fija al nivel de toda la zona monetaria común en su conjunto.

  	En regímenes de tipo de cambio «fijo» (el sistema de Bretton Woods que se acordó después de la Segunda Guerra Mundial fue un buen ejemplo de ello), los países conservan su propia moneda, pero la política monetaria se centra en mantener el tipo de cambio, o bien fijo, o bien dentro de un rango bastante estrecho frente a uno o más países. Sin embargo, a diferencia de lo que sucede en las zonas con una moneda común, los países con estos regímenes sí conservan cierta autonomía en cuanto a política monetaria, porque cabe la posibilidad de que varíe la tasa de cambio, ya sea dentro del sistema o debido a que el país salga de él.

  	En algunos países actuales, y en muchos otros a lo largo de la historia, no se da la división del trabajo que expusimos más arriba: la política monetaria y la política fiscal dependen del control directo del gobierno. Un país importante en el que rige este sistema es China, donde los objetivos macroeconómicos anuales forman parte de los planes quinquenales del Consejo de Estado chino.



Por ahora nos centraremos en las implicaciones de lo que probablemente pueda describirse mejor como la aproximación típica a la política monetaria y fiscal, es decir, la que expusimos en la sección anterior.

La división del trabajo en acción


​​La figura 5.6 muestra la tasa de desempleo y las estimaciones de la tasa de desempleo estructural (la «NAIRU») en Canadá. También incluye la tasa de inflación y el objetivo de inflación.

Los gestores políticos aspiran a mantener el desempleo cerca de la tasa estructural (la que estabiliza la inflación) y la inflación cerca de su tasa objetivo. El Banco de Canadá (Bank of Canada) fue el segundo banco central del mundo que adoptó un objetivo de inflación (en 1991), el cual situó en el 2 %.

Las predicciones que se derivan de la unidad 4 son que, cuando el desempleo se sitúa por encima de la tasa estructural, la inflación cae, y viceversa. Este patrón se refleja en los datos de Canadá, donde también se aprecia un largo periodo (desde mediados de la década de 1990 hasta 2020) de política macroeconómica exitosa, con una inflación estable en torno al valor objetivo y un desempleo cercano a la serie del desempleo estructural, la NAIRU. Más adelante retomaremos estos datos para comentar el brusco aumento de la inflación entre 2021 y 2022.




                [image: El gráfico de líneas ilustra el desempleo estabilizador de la inflación (también conocido como desempleo de equilibrio y NAIRU), la tasa de desempleo y la tasa de inflación de Canadá entre 1985 y 2022. El eje horizontal muestra los años desde 1985 hasta 2022. El eje vertical, que va del 0 al 12 % muestra tres variables: la NAIRU, la tasa de desempleo y la tasa de inflación, todas ellas en forma de porcentajes. El gráfico muestra tres líneas. La línea inferior, que representa la tasa de inflación, comienza en el 4 % en 1985 y experimenta un aumento gradual hasta situarse casi en el 6 % en 1991. En este punto se adopta un objetivo de inflación del 2 %, y la línea de la inflación fluctúa en torno a este nivel hasta 2020, año en que experimenta una subida brusca hasta llegar al 7 % en 2022. La línea de la NAIRU exhibe un descenso continuado desde el 8 % en 1986 hasta poco más del 6 % en 2022, lo que indica una suave tendencia descendente. La tasa de desempleo real, situada al principio en el 11 % en el año 1985, refleja una tendencia idéntica en cierta medida, pero con una volatilidad considerable que incluye un pico notable de casi el 12 % y un descenso del 8 % en los años siguientes. Tras estabilizarse a partir de 1998, vuelve a experimentar grandes cambios entre 2019 y 2022.]



Figura 5.6 
Tasa de desempleo estabilizadora de la inflación (equilibrio), tasa de desempleo y tasa de inflación en Canadá (1985–2022).
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Nota: El indicador de la tasa de desempleo estabilizadora de la inflación es la NAIRU; la tasa de inflación se basa en el IPC.







  
    Pregunta 5.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Tener una inflación objetivo es una de las metas comunes de los bancos centrales en la mayoría de las economías.

      	Uno de los cometidos de la política monetaria consiste en mantener la deuda pública dentro de unos niveles sostenibles.

      	Con la política monetaria puede darse una compensación entre la inflación y el empleo.

      	Cuando la economía está en equilibrio en el lado de la oferta, la política fiscal y la monetaria pueden emplearse para reducir el desempleo involuntario incrementando la demanda agregada para alterar los niveles de producción y empleo.

    

    
      	En la mayoría de las economías, los bancos centrales aspiran a mantener una tasa de inflación constante (que suele fijarse en torno al 2 %).

      	Mantener la deuda pública dentro de unos niveles sostenibles es uno de los objetivos de la política fiscal.

      	En algunas situaciones, como con un choque de oferta inflacionario, es posible que el banco central se vea obligado a reducir la producción y el empleo para devolver la inflación a su tasa objetivo.

      	La política monetaria y la fiscal no pueden usarse cuando la economía se encuentra en equilibrio en el lado de la oferta.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.5 Un choque de oferta negativo (inflacionario) y el dilema de la política monetaria


​​​​En la sección 4.9 analizamos los efectos de un choque de oferta negativo (como una subida de los precios reales del petróleo), el cual reduce los salarios reales y, como resultado, estimula la inflación. Aquí veremos que, a diferencia de los choques de demanda analizados en la sección 5.3, los choques de oferta plantean un claro dilema a los gestores políticos. Si quieren que la inflación vuelva a situarse dentro de su objetivo, solo pueden lograrlo con políticas que hagan caer la producción y el empleo. Como el objetivo principal de los bancos centrales es mantener la inflación lo más cercana posible a su tasa objetivo, esto suele contemplarse como un dilema para la política monetaria en particular. Por tanto, para ajustar la política monetaria nos centraremos sobre todo en el punto de vista del banco central.

La figura 5.7  ilustra el problema dentro del contexto del modelo que presentamos en la unidad 4.





                [image: Hay 3 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal superior, etiquetada como «Curva PS (precio inicial del petróleo)» y con una coordenada vertical de 100, cruza la curva creciente y convexa etiquetada como «Curva WS». Esta intersección se indica con el punto A, que representa el equilibrio inicial en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en el equilibrio inicial en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. Otra línea horizontal situada debajo de la curva PS con una coordenada vertical de 98 está etiquetada como «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». El punto B se encuentra sobre esta línea, situado justo debajo del punto A. Su coordenada horizontal es N_{ELO}, y su diferencia vertical con A indica una brecha de negociación del 2 %. Otro punto C se encuentra en la intersección entre la curva WS y la curva PS con el nuevo precio del petróleo, cuya coordenada horizontal representa el nuevo equilibrio en el lado de la oferta, etiquetado como N’{ELO}. Hay una flecha que va de la «Curva PS (precio inicial del petróleo)» a la «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra la tasa de inflación, que va del −2 % al 8 %. Tres líneas crecientes y convexas están etiquetadas como «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=4 %)», «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)» y «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», respectivamente. El punto A, copiado del gráfico 1, se representa en la «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», donde su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada, que es del 2 %. Los puntos B y C, también copiados del gráfico 1, se representan en el centro de la «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)»; B está situado justo encima de A con una coordenada horizontal de N{ELO} y una coordenada vertical del 4 %; y C se encuentra situado a la izquierda de A con una coordenada horizontal de N’{ELO} y una coordenada vertical del 2 %. Los puntos D y E están representados sobre la «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=4 %)» de más arriba; D se sitúa justo encima de B con una coordenada horizontal de N{ELO} y una coordenada vertical del 6 %; y E se encuentra a la izquierda de B y justo encima de C con una coordenada horizontal de N’{ELO} y una coordenada vertical del 6 %. Hay flechas que apuntan de A a B, de B a C, de B a D y de D a E para mostrar la línea temporal. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical muestra la Demanda agregada (DA) en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta con una pendiente menor que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada de partida y que se ha etiquetado como DA (inicial). Los puntos A y B ocupan la misma posición que en los gráficos 1 y 2 e indican la intersección entre la línea de 45 grados y la línea DA (inicial). Su coordenada horizontal se indica mediante Y{ELO}, que representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta. Se ilustra una línea adicional etiquetada como DA (nueva). Esta línea tiene la misma forma que DA (inicial), pero se encuentra debajo de ella. DA (nueva) cruza la línea de 45 grados en el punto C, situado bajo los puntos A y B. Aquí, la coordenada vertical indica un valor más bajo de la demanda agregada, y la coordenada horizontal está etiquetada como Y’_{ELO}, lo que indica un nuevo equilibrio en el lado de la oferta. Hay una flecha que apunta de A,B a C.]



Figura 5.7 
Choque de oferta negativo y el dilema político que plantea.









                [image: Un choque de oferta negativo: Hay 3 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal superior, etiquetada como «Curva PS (precio inicial del petróleo)» y con una coordenada vertical de 100, cruza la curva creciente y convexa etiquetada como «Curva WS». Esta intersección se indica con el punto A, que representa el equilibrio inicial en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en el equilibrio inicial en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. Otra línea horizontal situada debajo de la curva PS con una coordenada vertical de 98 está etiquetada como «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». El punto B se encuentra sobre esta línea, situado justo debajo del punto A. Su coordenada horizontal es N_{ELO}, y su diferencia vertical con A indica una brecha de negociación del 2 %. Hay una flecha que va de la «Curva PS (precio inicial del petróleo)» a la «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra la tasa de inflación, que va del −2 % al 8 %. Dos líneas crecientes y convexas están etiquetadas como «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)» y «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», respectivamente. El punto A, copiado del gráfico 1, se representa sobre la «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)» más inferior, donde su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada, que es del 2 %. El punto B, también reproducido igual que en el gráfico 1, se representa sobre la «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)» superior, justo encima de A, con una coordenada horizontal de N_{ELO} y una coordenada vertical del 4 %. Hay una flecha que apunta de A a B. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, y el eje vertical muestra la Demanda agregada DA en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta con una pendiente menor que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada de partida y que se ha etiquetado como DA (inicial). Los puntos A y B ocupan la misma posición que en los gráficos 1 y 2 e indican la intersección entre la línea de 45 grados y la línea DA (inicial). Su coordenada horizontal se indica mediante Y_{ELO}, que representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta.]



Un choque de oferta negativo



La economía empieza estando en equilibrio en el lado de la oferta. Entonces se produce un aumento de los precios del petróleo, y la curva PS se desplaza hacia abajo. Si la producción se mantiene en su nivel original (\(Y_\text{ELO}\)) hay una brecha de negociación del 2 % (punto B del gráfico superior). La curva de Phillips se desplaza 2 puntos porcentuales hacia arriba (punto B del gráfico central), por lo que, con el nivel inicial de producción, la inflación es ahora del 4 %.









                [image: Si la producción cae: Hay 3 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal superior, etiquetada como «Curva PS (precio inicial del petróleo)» y con una coordenada vertical de 100, cruza la curva creciente y convexa etiquetada como «Curva WS». Esta intersección se indica con el punto A, que representa el equilibrio inicial en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en el equilibrio inicial en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. Otra línea horizontal situada debajo de la curva PS con una coordenada vertical de 98 está etiquetada como «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». El punto B se encuentra sobre esta línea, situado justo debajo del punto A. Su coordenada horizontal es N_{ELO}, y su diferencia vertical con A indica una brecha de negociación del 2 %. Otro punto C se encuentra en la intersección entre la curva WS y la curva PS con el nuevo precio del petróleo, cuya coordenada horizontal representa el nuevo equilibrio en el lado de la oferta, etiquetado como N’{ELO}. Hay flechas que apuntan de A a B y de B a C. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra la tasa de inflación con un intervalo que va del −2 % al 8 %. Dos líneas crecientes y convexas están etiquetadas como «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)» y «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», respectivamente. El punto A, copiado del gráfico 1, se representa en la «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», donde su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada, que es del 2 %. Los puntos B y C, también copiados del gráfico 1, se representan en el centro de la «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)»; B está situado justo encima de A con una coordenada horizontal de N{ELO} y una coordenada vertical del 4 %; y C se encuentra situado a la izquierda de A con una coordenada horizontal de N’{ELO} y una coordenada vertical del 2 %. Hay flechas que apuntan de A a B y de B a C. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, y el eje vertical muestra la Demanda agregada DA en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta con una pendiente menor que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada de partida y que se ha etiquetado como DA (inicial). Los puntos A y B ocupan la misma posición que en los gráficos 1 y 2 e indican la intersección entre la línea de 45 grados y la línea DA (inicial). Su coordenada horizontal se indica mediante Y_{ELO}, que representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta. Se ilustra una línea adicional etiquetada como DA (nueva). Esta línea tiene la misma forma que DA (inicial), pero se encuentra debajo de ella. DA (nueva) cruza la línea de 45 grados en el punto C, situado bajo los puntos A y B. Aquí, la coordenada vertical indica un valor más bajo de la demanda agregada, y la coordenada horizontal está etiquetada como Y’_{ELO}, lo que indica un nuevo equilibrio en el lado de la oferta. Hay una flecha que apunta de A,B a C.]



Si la producción cae



Si la economía se desplaza directamente al nuevo equilibrio en el lado de la oferta (punto C), la producción desciende y la brecha de negociación desaparece. El desempleo aumenta lo suficiente como para reducir el salario real sobre la curva WS hasta el salario real más bajo situado sobre la nueva curva PS.









                [image: Si la producción permanece invariable: Hay 3 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal superior, etiquetada como «Curva PS (precio inicial del petróleo)» y con una coordenada vertical de 100, cruza la curva creciente y convexa etiquetada como «Curva WS». Esta intersección se indica con el punto A, que representa el equilibrio inicial en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en el equilibrio inicial en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. Otra línea horizontal situada debajo de la curva PS con una coordenada vertical de 98 está etiquetada como «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». El punto B se encuentra sobre esta línea, situado justo debajo del punto A. Su coordenada horizontal es N_{ELO}, y su diferencia vertical con A indica una brecha de negociación del 2 %. Otro punto C se encuentra en la intersección entre la curva WS y la curva PS con el nuevo precio del petróleo, cuya coordenada horizontal representa el nuevo equilibrio en el lado de la oferta, etiquetado como N’{ELO}. Hay una flecha que va de la «Curva PS (precio inicial del petróleo)» a la «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra la tasa de inflación, que va del −2 % al 8 %. Tres líneas crecientes y convexas están etiquetadas como «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=4 %)», «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)» y «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», respectivamente. El punto A, copiado del gráfico 1, se representa en la «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», donde su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada, que es del 2 %. Los puntos B y C, también copiados del gráfico 1, se representan en el centro de la «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)»; B está situado justo encima de A con una coordenada horizontal de N{ELO} y una coordenada vertical del 4 %; y C se encuentra situado a la izquierda de A con una coordenada horizontal de N’{ELO} y una coordenada vertical del 2 %. Los puntos D y E están representados sobre la «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=4 %)» de más arriba; D se sitúa justo encima de B con una coordenada horizontal de N{ELO} y una coordenada vertical del 6 %; y E se encuentra a la izquierda de B y justo encima de C con una coordenada horizontal de N’{ELO} y una coordenada vertical del 6 %. Hay flechas que apuntan de A a B, de B a C, de B a D y de D a E para mostrar la línea temporal. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical muestra la Demanda agregada (DA) en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta con una pendiente menor que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada de partida y que se ha etiquetado como DA (inicial). Los puntos A y B ocupan la misma posición que en los gráficos 1 y 2 e indican la intersección entre la línea de 45 grados y la línea DA (inicial). Su coordenada horizontal se indica mediante Y{ELO}, que representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta. Se ilustra una línea adicional etiquetada como DA (nueva). Esta línea tiene la misma forma que DA (inicial), pero se encuentra debajo de ella. DA (nueva) cruza la línea de 45 grados en el punto C, situado bajo los puntos A y B. Aquí, la coordenada vertical indica un valor más bajo de la demanda agregada, y la coordenada horizontal está etiquetada como Y’_{ELO}, lo que indica un nuevo equilibrio en el lado de la oferta. Hay una flecha que apunta de A,B a C.]



Si la producción permanece invariable



Si la economía no se desplaza directamente al punto C, el aumento inicial de la inflación se incorpora a las expectativas de inflación. La curva de Phillips volverá a desplazarse hacia arriba, de manera que la inflación con el nivel original de producción es ahora del 6 % (punto D del gráfico central). Si el banco central quiere subir ahora el tipo de interés oficial para restablecer el equilibrio en el lado de la oferta (punto C del gráfico inferior), la inflación se estabilizará en una tasa por encima del objetivo (punto E del gráfico central).








De nuevo damos por supuesto que antes de que se produzca el choque, la economía se encuentra en el mismo equilibrio inicial que consideramos anteriormente: el punto óptimo para los gestores políticos. De modo que la economía está en un principio en equilibrio en el lado de la oferta y con una inflación igual a la tasa objetivo.

En el gráfico superior, la subida del precio del petróleo causa el efecto de desplazar la curva PS hacia abajo, lo que implica que ha de producirse una reducción de los salarios reales (puesto que la economía modelo se encuentra siempre sobre la curva PS). El equilibrio en el lado de la oferta solo podrá restablecerse si la economía se desplaza del equilibrio inicial en el punto A al punto C, donde se ha producido una caída tanto de los salarios reales como del empleo y la economía vuelve a estar en la intersección WS–PS. Esta es la razón por la que esto suele denominarse un choque de oferta negativo.


  Dentro de la ciencia económica es muy importante dejar claro si nos estamos refiriendo a lo que sucede dentro de un modelo económico, a veces denominado economía modelo, o si hablamos del mundo real.



El dilema político aparece cuando la economía no se desplaza directamente al punto C, y no lo hará de forma automática. Supongamos que, en el gráfico inferior, la producción se queda en su nivel inicial, en el punto A. En tal caso, el empleo también se mantendrá invariable, así que en el gráfico superior se da un desplazamiento hasta el punto B de la curva PS. Esto abre una brecha de negociación positiva, lo que significa que un choque de oferta negativo es inflacionario. De ahí que, en el gráfico central, la curva de Phillips se desplace hacia arriba, de tal manera que, en el nivel inicial de producción, el desplazamiento hasta el punto B provoca que la inflación suba del 2 % al 4 %.

Así que este es el dilema. Tal como expusimos en la sección 5.1, a los votantes no les gusta que la inflación suba. Tampoco les gusta que el empleo baje. Pero si se otorga al banco central la responsabilidad de mantener la inflación en una tasa objetivo, no hay ninguna posibilidad de contentar a la población en ambos aspectos al mismo tiempo. Si quiere cumplir su objetivo, tiene que eliminar la brecha de negociación, que es el origen del aumento de la inflación. Si no lo hace, entonces la curva de Phillips volverá a desplazarse hacia arriba y la inflación subirá aún más (hasta el punto D). Para ello deberá hacer que baje el empleo del gráfico superior y, para lograrlo, tiene que provocar una caída de la demanda agregada (en el gráfico inferior).

Cómo resolver el dilema político

¿Qué hará el banco central para conseguir que suceda esto? Tan solo cuenta con una única herramienta, que es el tipo de interés oficial nominal, y tendrá que subirlo lo suficiente como para que suban también los tipos de interés reales. De acuerdo con la ecuación de Fisher, esto significa que el tipo de interés oficial debe crecer más que la inflación esperada. Y, a su vez, los tipos de interés reales deben subir lo suficiente como para que el efecto resultante sea un desplazamiento hacia abajo de la curva DA, como se muestra en el gráfico inferior de la figura 5.8 , hasta que se alcance un nuevo equilibrio con un nivel de producción más bajo en el punto C.




                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal superior, etiquetada como «Curva PS (precio inicial del petróleo)» y con una coordenada vertical de 100, cruza la curva creciente y convexa etiquetada como «Curva WS». Esta intersección se indica con el punto A, que representa el equilibrio inicial en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en el equilibrio inicial en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. Otra línea horizontal situada debajo de la curva PS con una coordenada vertical de 98 está etiquetada como «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». El punto B se encuentra sobre esta línea, situado justo debajo del punto A. Su coordenada horizontal es N_{ELO}, y su diferencia vertical con A indica una brecha de negociación del 2 %. Otro punto C se encuentra en la intersección entre la curva WS y la curva PS con el nuevo precio del petróleo, cuya coordenada horizontal representa el nuevo equilibrio en el lado de la oferta, etiquetado como N’{ELO}. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra la Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical muestra la Demanda agregada (DA) en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta con una pendiente menor que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada de partida y que se ha etiquetado como DA (inicial). Los puntos A y B ocupan la misma posición que en los gráficos 1 y 2 e indican la intersección entre la línea de 45 grados y la línea DA (inicial). Su coordenada horizontal se indica mediante Y{ELO}, que representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta. Se ilustra una línea adicional etiquetada como DA (con mayor r). Esta línea tiene la misma forma que DA (inicial), pero se encuentra debajo de ella. DA (con mayor r) cruza la línea de 45 grados en el punto C, situado debajo de los puntos A y B. Aquí, la coordenada vertical indica un valor más bajo para la demanda agregada, y la coordenada horizontal está etiquetada como Y’_{ELO}, lo que indica un nuevo equilibrio en el lado de la oferta.]



Figura 5.8 
Un choque de oferta negativo: cómo resolver el dilema político endureciendo la política monetaria.






Lograr esto no es en absoluto una tarea fácil ni inmediata. Más adelante en esta misma unidad abordaremos los detalles del «mecanismo de transmisión de la política monetaria» en virtud del cual las variaciones en los tipos de interés reales repercuten en la producción, el empleo y la inflación. Pero, por ahora, nos limitaremos a dar por supuesto que el banco central aplica una subida suficiente de los tipos de interés, lo que a su vez reduce lo suficiente la producción y el empleo como para restablecer el equilibrio en el lado de la oferta con una reducción del empleo en el gráfico superior. Esto, por su parte, también eliminará la brecha de negociación y suprimirá la presión inflacionaria.


​La figura 5.7  pone de manifiesto otro aspecto crucial del proceso. ¿Y si el banco central se demora en su respuesta política? Tal como mostramos en la unidad 4, el riesgo es que el aumento de la inflación se enquiste en las expectativas de inflación. Con un nivel de empleo inalterado, esto desplazará hacia arriba la curva de Phillips y, por tanto, la inflación subirá aún más hasta situarse en el punto D. Si, después de esa demora, el banco central se decide a subir los tipos de interés lo suficiente como para desplazar la economía hasta el punto C del gráfico inferior, restablecerá el equilibrio en el lado de la oferta y, por tanto, estabilizará la inflación. Pero el gráfico central revela que la inflación se estabilizará en una tasa por encima de la inflación objetivo, en el punto E. De modo que el banco central aún no habrá logrado su cometido: si no introduce ningún otro cambio adicional, se verá obligado a endurecer aún más su política para devolver la inflación a la tasa objetivo. Retomaremos este problema en la sección 5.9.

De modo que los bancos centrales tienen que realizar un delicado ejercicio de equilibrio. Si reaccionan en exceso ante un choque de oferta, pueden llevar la economía a una recesión profunda innecesaria. Pero si se quedan cortos con sus decisiones sencillamente tendrán que hacer frente a un problema mayor más adelante.


​También debería quedar claro por qué los bancos centrales tienen tan en cuenta no solo la inflación en sí, sino además las expectativas de inflación. En la sección 5.10  también descubriremos que si el banco central se limita a hacer su trabajo de manera fiable y a mantener la inflación cerca del objetivo, logrará evitar, a su vez, que las expectativas de inflación se desplacen hacia arriba, y eso facilitará su propia tarea. Pero también veremos, y esto es crucial, que solo lo conseguirá si se enfrenta a este dilema político y demuestra que siempre estará dispuesto a aumentar el desempleo para evitar que la inflación se dispare.

Una advertencia

El empleo de gráficos sencillos como los de las figuras 5.5  a 5.8 puede causar la impresión de que los gestores políticos tienen la capacidad de estabilizar la producción, el empleo y la inflación si efectúan un diagnóstico preciso de un shock y después responden modificando la política fiscal o monetaria para lograr el resultado deseado. ¡Pero la realidad es muy diferente! A menudo es difícil dilucidar, por ejemplo, si una recesión es un contratiempo pasajero o significa un debilitamiento a largo plazo o si un aumento de precios es indicativo de un choque de oferta o se limita a un aumento relativo de precios en una parte de la economía. También puede resultar muy difícil esclarecer si un aumento de la inflación implica o no un cambio en las expectativas de inflación.

Los gestores políticos y las personas que los asesoran recurren a previsiones económicas, pero la complejidad de la economía y la imposibilidad de prever qué sucederá en el futuro conllevan que esos pronósticos fallen a menudo. Los modelos ayudan a los economistas a perfeccionar las previsiones económicas y a organizar sus razonamientos sobre las relaciones casuales dentro de la economía y, por tanto, sobre qué políticas estarían justificadas. No dan recetas para lograr el tipo de estabilización precisa que se muestra en las figuras 5.5 y 5.6 .

Tras este recorrido por los mecanismos de un modelo simplificado en el que los gestores políticos pueden emplear la política fiscal o la monetaria para responder ante shocks, pasaremos a analizar los detalles de ambos tipos de políticas.


  Ejercicio 5.3 Ilustrar choques de oferta y de demanda

  Dibuja diferentes diagramas con la curva de Phillips, las curvas WS–PS y la curva DA para ilustrar cómo podrían usarse la política fiscal o la monetaria para resolver los siguientes shocks. Describe brevemente las consecuencias de la inacción.

  
    	Un aumento del consumo autónomo.

    	Una caída de los precios del petróleo (suponiendo que no hay ninguna demora en la respuesta política).

    	Una caída de los precios del petróleo (suponiendo una demora de la respuesta política).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.6 Política fiscal: cómo amortiguar las fluctuaciones desde los gobiernos


  La unidad 10 de La economía 2.0: microeconomía trata sobre bienes públicos y otras deficiencias del mercado que dan sentido a la intervención del gobierno incluso a través de la fiscalidad y el gasto público.




​El Estado recauda dinero a través de impuestos sobre la renta, los beneficios, el consumo o el valor añadido, así como sobre bienes concretos, como el alcohol. Gastan lo que ingresan en diversos bienes y servicios, así como en transferencias y en abonar los intereses de la deuda pública. Los impuestos y el gasto público se emplean para redistribuir la renta, para ofrecer seguridad social y bienes meritorios y para resolver otras deficiencias del mercado.




                [image: ]



Figura 5.2 






Tal como mostramos en la figura 5.2, una administración pública de mayor tamaño está correlacionada con una volatilidad menor de la economía. Aquí indagamos en los argumentos económicos para encontrar una relación causal: de qué maneras se puede lograr la estabilización de la economía a través del gasto público y los impuestos cuando la demanda agregada sufre algún shock. Las fluctuaciones se pueden amortiguar de tres maneras:


  	a través de su incidencia directa en la demanda agregada de acuerdo con su tamaño y menor volatilidad en comparación con otros componentes;

  	a través de la estabilización automática de las fluctuaciones que se deriva de los impuestos y el sistema de transferencias, que tienen un efecto indirecto en el gasto en consumo;

  	con el uso deliberado de medidas fiscales, de transferencias y de gasto (conocidas como política discrecional) destinadas a contrarrestar choques en la demanda agregada.




  Fíjate en que si un gobierno tiene un nivel elevado de gasto pero una capacidad limitada para recaudar impuestos, esta combinación puede ser un antecedente de inestabilidad macroeconómica. Esto se expone en la unidad 7. En la sección 5.9 también revelamos cómo puede amplificar choques.




​El gasto público es elevado y menos volátil que el del sector privado

El mero peso que tiene dentro de la demanda agregada permite que el gasto público ejerza un efecto estabilizador comparado con la inversión empresarial o incluso el consumo, que son más volátiles. El gasto en sanidad y educación, que son dos de las partidas presupuestarias más grandes de un gobierno en la mayoría de los países, no fluctúa con la confianza empresarial ni con las variaciones de crecimiento en el resto del mundo. Una consecuencia no buscada del gran peso que tiene estos tipos de gasto público (suponiendo que se suban los impuestos para financiarlos) es que estabiliza la economía.

Estabilizadores automáticos


	estabilizadores automáticos
	Son políticas fiscales y de transferencias que tienen el efecto de contrarrestar una expansión o contracción de la economía. Por ejemplo, el gasto en subsidios de desempleo aumenta en tiempos de recesión.




​Un efecto secundario de las políticas destinadas a redistribuir la riqueza y a la seguridad social es que suavizan las fluctuaciones dentro de la actividad económica. Esto sucede debido a la acción de los estabilizadores automáticos.

Durante los periodos de expansión es esperable un aumento de la renta de las personas y de los beneficios empresariales. A medida que suben los ingresos, también se produce un aumento automático de la recaudación fiscal. Esto frena el crecimiento económico y, de este modo, actúa como un estabilizador automático. En la sección 3.8 mostramos que un sistema fiscal proporcional reduce la magnitud del multiplicador y frena el ciclo económico. También habrá un efecto adicional de contención a medida que las rentas más elevadas sitúen a las personas en tramos impositivos más altos. Si los tramos del impuesto sobre la renta no están ajustados con la inflación, entonces cuando esta aumenta también produce un efecto de contención sobre la demanda agregada a través del mismo mecanismo.

Los sistemas con subsidios públicos de desempleo son un ejemplo especialmente importante de estabilizador automático. En periodos de recesión es de esperar que crezca el desempleo, lo que seguramente irá acompañado de un aumento del porcentaje de hogares con derecho a percibir ayudas económicas procedentes de programas sociales. Como resultado se produce un aumento del gasto público en transferencias en forma de subsidios de desempleo y otras prestaciones condicionadas por los recursos. Este incremento del gasto público es automático, y las ayudas permiten que los hogares mantengan un consumo más elevado que sin ellas.

Aunque las familias ahorran para suavizar las fluctuaciones de sus ingresos, pocas acumulan cantidades suficientes para afrontar un periodo prolongado de desempleo (es decir, para autoasegurarse). Muchas tienen restricciones crediticias y no pueden pedir préstamos, de modo que los subsidios de desempleo mantienen el consumo.


	coaseguro, seguro de copartícipe
	Un sistema de coaseguro permite a los hogares acumular ahorro para que puedan mantener el consumo cuando alguno sufre de manera individual una caída temporal de ingresos o necesita gastar más.
	riesgo moral, acciones ocultas
	Si existe un conflicto de intereses entre un principal y un agente por el hecho de que este lleve a cabo alguna acción que no se pueda observar o no se pueda verificar ante los tribunales, entonces el principal se enfrenta a un problema de acciones ocultas, también denominado riesgo moral.




  De la microeconomía a la macroeconomía: el papel del Estado en la seguridad social

  
  ​​¿Podrían los trabajadores asegurarse de forma privada frente a una pérdida del empleo? Hay tres razones que impiden que el mercado privado tenga éxito en este aspecto, y por eso es el Estado el que brinda un nivel limitado de seguridad frente al desempleo en forma de subsidios:

  
    	Riesgo correlacionado de pérdida del empleo: En tiempos de recesión, la pérdida de empleo será generalizada. Esto significa que aumentarán las solicitudes de coberturas del seguro en toda la economía, y un proveedor privado podría ser incapaz de pagar a la escala requerida. Esto también significa que un coaseguro ⁠ entre un grupo de vecinos o de familiares tendría una utilidad limitada cuando hay muchos hogares necesitados de ayuda al mismo tiempo.

    	⁠Acciones ocultas: Una compañía de seguros no puede especificar una razón para la pérdida del empleo. De modo que asegurar a un empleado ante una reducción de personal por parte de una empresa debido a la falta de demanda también serviría para asegurar a un trabajador despedido por incompetente. Esto crea un riesgo moral, porque puede hacer que una persona bien asegurada se esfuerce menos en su trabajo.

    	Atributos ocultos⁠: Supón que te enteras de que tu empresa atraviesa dificultades, pero la compañía de seguros no lo sabe. Si la aseguradora ofrece una buena tarifa, contratarás el seguro y es probable que le reclames la indemnización.

  

  Los problemas de acciones ocultas y atributos ocultos son ejemplos de información asimétrica. En ambos casos, las personas con buenas expectativas evitarán contratar el seguro, así que la compañía aseguradora se quedará con las personas que tienen más probabilidad de perder su empleo. Esto se denomina selección adversa. Como resultado, ofrecer un seguro privado por la pérdida del trabajo no supone un buen negocio. En cambio, el Estado es capaz de mantener la renta incluso cuando una recesión afecta al conjunto de toda la economía porque tiene la capacidad de recaudar impuestos, lo que le permite abonar la deuda que va asociada al suavizado de renta que proporciona.




	información asimétrica, asimetría de información
	Información que es relevante para las partes que intervienen en una interacción económica, pero que es conocida para unas y no para otras. Véase también: selección adversa, riesgo moral.
	selección adversa, atributos ocultos
	El problema de atributos ocultos o de selección adversa se da cuando una parte desconoce alguna característica de un producto o servicio que se intercambia. Por ejemplo, quien contrata un seguro médico conoce su propio estado de salud, pero la compañía de seguros lo ignora. La falta de información afecta al precio al que la parte sin esa información está dispuesta a comprar o vender, lo que puede dar lugar a una selección adversa de bienes en el mercado como, por ejemplo, que solo las personas con peor salud quieran contratar un seguro médico.



Política fiscal discrecional empleando el gasto, las transferencias o los impuestos


	política fiscal, política fiscal discrecional
	La política fiscal se refiere a las políticas destinadas a fijar niveles de impuestos, transferencias y gasto público. Como la política fiscal afecta a la demanda agregada, los gobiernos la usan para estabilizar la economía cambiando la demanda agregada; cuando esto ocurre se puede hablar de política fiscal discrecional. Véase también: demanda agregada.




​​La tercera forma de amortiguar las fluctuaciones con el gasto público y los impuestos consiste en la intervención deliberada del Estado para estabilizar la demanda agregada recurriendo a la política fiscal, tal como se explica en la sección 5.3. Esto se denomina política fiscal discrecional.

Cuando un gobierno baja los impuestos o aumenta el gasto público en tiempos de recesión se habla de estímulo fiscal. En la figura 5.5 se muestra un ejemplo. La situación opuesta se da cuando el gobierno reduce el gasto o sube los impuestos para controlar una expansión, lo que se denomina contracción fiscal.

Los parlamentos tienen poder para tomar decisiones presupuestarias y son responsables de otros objetivos fiscales y de gasto a corto y largo plazo aparte de la estabilización. Esta es una de las razones por las que la política de estabilización suele abordarse a través de la política monetaria en lugar de la política fiscal. Aun así, la política fiscal puede ser relevante para la estabilización, sobre todo en desaceleraciones económicas especialmente acusadas.


  
  ​​​La ley estadounidense denominada Coronavirus Aid, Relief, and Economic Security (CARES) Act de 2020 es un ejemplo de paquete de estímulo fiscal. Encontrarás más información sobre ella en la página web del Tesoro de Estados Unidos (US Treasury).




​​​En respuesta a la crisis financiera mundial de 2007–2009 y de la pandemia de COVID-19 del año 2020, los gobiernos actuaron con gran rapidez para estabilizar la demanda agregada recurriendo a la política fiscal. Durante la COVID-19, la estabilización fiscal se logró casi por completo mediante transferencias, en lugar de hacerse con un aumento del gasto en bienes y servicios. En Europa se introdujeron planes de regulación temporal de empleo con los que el Estado pagó una proporción elevada del salario de los empleados que no pudieron trabajar debido a las restricciones gubernamentales. En Estados Unidos, se pagaron subsidios de desempleo más altos durante la COVID-19.


​​
  
    Pregunta 5.3 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Un sistema fiscal proporcional produce un efecto estabilizador automático sobre la demanda agregada, en especial cuando los tramos impositivos no están ajustados con la inflación.

      	El gasto público dentro del programa «estándar» de subsidios de desempleo (las partidas que se mantienen constantes a lo largo del ciclo económico) es un ejemplo de política fiscal discrecional.

      	Si el riesgo de perder el empleo no mantuviera una correlación con todos los individuos de una economía, los seguros privados para afrontar la pérdida del empleo serían una alternativa viable a las prestaciones públicas por desempleo.

      	Las medidas de política fiscal discrecional suelen tener un desfase temporal mayor que las medidas de política monetaria entre la necesidad de cambiar la demanda agregada y su aplicación.

    

    
      	Cuando aumentan los ingresos, es posible que los trabajadores pasen a tramos impositivos más altos y paguen un impuesto sobre la renta más elevado. Si los tramos impositivos no están ajustados con la inflación, este efecto es más acusado.

      	La política fiscal discrecional guarda relación con modificaciones del gasto público y los impuestos para dar respuesta a la coyuntura existente.

      	Aunque el riesgo de perder el empleo no estuviera correlacionado, es probable que los mercados de seguros privados fracasaran debido al riesgo moral (acciones ocultas) y a la información asimétrica (atributos ocultos).

      	Las medidas de política fiscal discrecional suelen precisar su aprobación por parte del gobierno, algo que puede requerir más tiempo que cambiar los tipos de interés, por lo que la política de estabilización a lo largo del ciclo económico suele abordarse a través de la política monetaria en lugar de la política fiscal.

    

  




  Ejercicio 5.4 Contribuciones a la variación del producto interior bruto real a lo largo del ciclo económico

  Esta tabla muestra en qué medida contribuyeron los principales componentes del gasto (C, I, G, y X − M) al crecimiento del PIB en Estados Unidos durante la recesión de 2009.

  
    
      
        	 
        	PIB
        	Consumo (C)
        	Inversión (I)
        	Gasto público (G)
        	Exportaciones netas (X − M)
      

    
    
      
        	2009
        	−2,8
        	−1,06
        	−3,52
        	0,64
        	1,14
      

    
  

  Podemos usar la base de datos FRED para analizar si estas contribuciones variaron durante la fase de recuperación de aquella recesión.

  Visita el sitio web de FRED. Aconsejamos ver este tutorial breve para saber cómo funciona FRED. Localiza «Contribution to GDP» en la barra de búsqueda y selecciona esta serie anual:

  
    	Contributions to percentage change in real gross domestic product: Personal consumption expenditures (‘Contribuciones al cambio porcentual del producto interior bruto real: Gasto en consumo personal’)

  

  Asegúrate de que la frecuencia es trimestral. Para cambiar la frecuencia de la serie, pulsa el botón «Edit graph» situado sobre la esquina superior derecha del gráfico.

  Este botón también permite añadir otras series al gráfico. Pulsa «Add line» y busca las siguientes series:

  
    	Contributions to percentage change in real gross domestic product: Gross private domestic investment (‘Inversión privada nacional bruta’).

    	Contributions to percentage change in real gross domestic product: Government consumption expenditures and gross investment (‘Gasto público en consumo e inversión pública bruta’).

    	Contributions to percentage change in real gross domestic product: Net exports of goods and services (‘Exportaciones netas de bienes y servicios’).

  

  Por último, añade una serie para el PIB real («Real Gross Domestic Product», fijando la unidad en «percentage change» —o ‘variación porcentual’—). Asegúrate de que seleccionas una frecuencia trimestral para todas las series de tu gráfico. A continuación responde las siguientes preguntas para el periodo que va de 2007 a 2014:

  
    	¿Se corresponde aproximadamente la suma de las contribuciones al PIB con el crecimiento del PIB?

    	Describe las contribuciones al crecimiento del PIB de Estados Unidos durante la recesión (desde el primer trimestre de 2008 —2008 Q1— hasta el segundo trimestre de 2009 —2009 Q2—) y durante la fase de recuperación del ciclo económico a partir del tercer trimestre de 2009 (2009 Q3). Si analizas los datos usando el gráfico de FRED, verás la recesión sombreada en el gráfico. Prepara una tabla como la que te ofrecemos en este ejercicio.

    	¿Qué podría explicar las diferencias en cuanto al peso del consumo y de la inversión durante las fases de recesión y recuperación del ciclo económico?

    	A partir de la contribución al crecimiento del PIB del consumo público y el gasto en inversiones públicas, ¿qué puedes deducir sobre la política fiscal del gobierno estadounidense durante la crisis? ¿Qué aspecto de la política fiscal se omite aquí?

  

  Nota: Para comprobar que entiendes cómo se elaboran estos gráficos del FRED, introduce estos datos en tu hoja de cálculo y reproduce la serie.



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.7 La magnitud del multiplicador y la incidencia de la política fiscal


​​​En el modelo multiplicador de la unidad 3 empleamos formas simplificadas para modelizar el consumo agregado, la inversión, el comercio y la política fiscal discrecional gubernamental. Esto significa que partimos de un pequeño número de variables para calcular la magnitud del multiplicador, como la propensión marginal al consumo (PMC), la propensión marginal a importar y el tipo impositivo. Al aplicar el modelo al mundo de verdad es importante reparar en que, en realidad, no existe un multiplicador único (una cifra) que sea válido en todo momento.


  Si la PMC de la proporción de hogares de la economía con restricciones crediticias es igual a uno y la PMC de los hogares sin esas restricciones (la cantidad restante) es igual a cero, entonces la PMC media de una economía no es más que la proporción de hogares con restricciones crediticias.



Hay una modificación que se deriva directamente del análisis que expusimos en la sección 3.6, donde revelamos que los hogares con restricciones crediticias tendrán una PMC cercana a uno y que los que están libres de ellas tendrán una PMC cercana a cero: la PMC de toda la economía dependerá de la proporción de hogares que haya de cada grupo dentro de esa economía. En una situación de recesión, tras tener en cuenta el efecto de los estabilizadores automáticos, sería de esperar que aumentara la proporción de hogares con restricciones crediticias, lo que conlleva un incremento de la PMC media de la economía. Una PMC más alta también incrementa el tamaño del multiplicador y, por tanto, la eficacia del estímulo fiscal discrecional en tiempos de recesión.

Con los supuestos que hemos aplicado hasta ahora, el multiplicador del modelo siempre es mayor que uno. Asumimos que la producción viene determinada en exclusiva por el nivel de demanda agregada y que una variación de la demanda agregada produce de forma directa una modificación de la misma magnitud (uno a uno) en la producción y después, de manera indirecta, en una proporción mayor en rondas posteriores de gasto dependiendo del tamaño del multiplicador.

Sin embargo, el modelo se puede ampliar de tal manera que el efecto directo que ejerza un estímulo fiscal sobre la producción no llegue a ser de uno a uno, y esto puede dar lugar a un multiplicador conjunto inferior a uno.

El efecto desplazamiento


	efecto desplazamiento, efecto expulsión
	Existen dos usos muy distintos para estos términos. Uno se refiere al efecto negativo que se observa cuando los incentivos económicos desplazan las motivaciones éticas o sociales de las personas. En los estudios sobre comportamientos individuales, los incentivos pueden conllevar un efecto desplazamiento sobre las preferencias sociales. El segundo uso del término alude a cuando el aumento del gasto público induce una reducción del gasto privado, tal como cabría esperar, por ejemplo, en una economía que trabaja a pleno rendimiento o cuando una expansión fiscal va asociada a una subida de los tipos de interés.




​Supongamos que la economía funciona al máximo de su capacidad y que hay muy poco desempleo. En esta situación puede que haya poco margen o ninguno para que aumente la producción. Entonces, un aumento de un 1 % del gasto público en bienes y servicios desplazará o causará un efecto desplazamiento de hasta un 1 % en el resto del gasto dentro de la economía. Si el desplazamiento es completo, el multiplicador vale cero. Sin embargo, en condiciones normales no sería de esperar que un gobierno acometiera una expansión fiscal cuando el desempleo es muy bajo, aunque podría hacerlo en circunstancias excepcionales, como en caso de conflicto bélico, tal como hizo Estados Unidos durante los últimos años de la Segunda Guerra Mundial y durante la guerra de Vietnam.

Otro ejemplo de un efecto desplazamiento (y, por tanto, de un multiplicador más bajo) se da cuando en los hogares cunde la idea de que un mayor gasto público irá seguido de una subida de impuestos. En este caso, es posible que algunos hogares ahorren una proporción mayor de sus ingresos con la intención de pagar los impuestos adicionales del futuro. Ahora ahorran más para mantener más estable su nivel de consumo. Si esto ocurriera, el efecto del estímulo sería menor.

La magnitud del multiplicador también dependerá de las expectativas de las empresas y los negocios. Los hogares y las empresas no solo reaccionan ante los cambios políticos, sino que también se anticipan a ellos. Por ejemplo, si las empresas prevén que el gobierno estabilizará la economía tras un shock negativo, su confianza y la de los consumidores se mantendrá, y el gestor político podrá emplear un estímulo menor. En este caso, la política fiscal causa un efecto de arrastre que incrementa la inversión privada.

El multiplicador y la crisis financiera de 2007 a 2009


​Cuando la crisis financiera de 2007 a 2009 provocó la mayor caída del PIB de muchas economías desde la Gran Depresión, los responsables políticos del mundo esperaron una respuesta por parte de los economistas: ¿Ayudaría la política fiscal a estabilizar la economía? El modelo multiplicador inspirado en el análisis de Keynes de la Gran Depresión sugería que sí. Y, a pesar del escepticismo de algunos economistas, los gestores políticos de todo el mundo emprendieron programas de estímulo fiscal entre 2008 y 2009. Tal como se expone en la unidad 17 de La economía 1.0, esta acción veloz y decisiva se consideró crucial para evitar que otra Gran Depresión deparara un alto desempleo persistente.


​​​La crisis financiera mundial de 2008 reactivó el interés por el multiplicador. Un estudio publicado en 2012 por los economistas Alan Auerbach y Yuriy Gorodnichenko evidenció que la magnitud del multiplicador varía si la economía se encuentra en recesión o en expansión.1

En el caso de Estados Unidos, su estudio sugería que un aumento de un 1 dólar en el gasto público de este país incrementa la producción entre 1,50 y 2,00 dólares cuando hay recesión, pero tan solo en torno a 0,50 dólares en tiempos de expansión. Auerbach y Gorodnichenko ampliaron su investigación a otros países y obtuvieron resultados similares. También descubrieron que el efecto del aumento autónomo del gasto en un país tiene efectos indirectos en los países con los que comercia. Estos efectos se revelaron de una magnitud casi idéntica a la de los efectos indirectos de la segunda, la tercera y las siguientes rondas de gasto en la economía nacional.


  La economía aprende de los hechos La mafia y el multiplicador

  
	causalidad inversa
	Si buscamos pruebas para concluir que una variable (\(x\)) causa otra (\(y\)) y descubrimos que están correlacionadas, la explicación puede ser la inversa: que \(y\) cause \(x\). Por ejemplo, si descubrimos que las personas que tienen formación universitaria ganan más, ¿significa eso que la universidad incrementó su capacidad para ganar dinero? ¿Podría ser que las personas con más potencial para tener ingresos altos tuviesen una probabilidad mayor de realizar estudios universitarios? Véase también: correlación.



  
  ​Los economistas necesitan contar con estimaciones del multiplicador para diseñar sus propuestas de intervenciones políticas. Pero el cálculo directo de su valor a partir de los datos sobre el gasto público y las variaciones de la producción se topa con el problema de la causalidad inversa: es posible que una caída de la producción haya motivado un aumento del gasto público. Para hallar el efecto «puro» de una modificación del gasto sobre la producción, los economistas han echado mano de la lucha del gobierno italiano contra la mafia, la cual lo llevó a introducir recortes en el gasto público por razones que no tenían nada que ver con el ciclo económico.

  
	experimento natural
	Estudio empírico que aprovecha una diferencia que existe entre las condiciones que afectan a dos poblaciones (o dos economías) y que se ha producido por causas externas, por ejemplo, diferencias en las legislaciones, las políticas o el clima. La comparación entre los resultados producidos en las dos poblaciones arroja información útil sobre el efecto de las condiciones, siempre que la diferencia de las condiciones estuviese causada por un hecho aleatorio. Sin embargo, no resultaría de utilidad si, por ejemplo, la diferencia existente entre las políticas adoptadas se debiese a algo distinto, que podría haber afectado al resultado.



  
  ​​Antonio Acconcia, Giancarlo Corsetti y Saverio Simonelli2 adoptaron el método del experimento natural para abordar el problema de la causalidad inversa; emplearon datos sobre destituciones de políticos locales relacionados con la mafia para aislar la variación del gasto público no causada por variaciones en la producción.

  Tras las modificaciones legales de 1991, el gobierno central italiano destituyó a aquellos consejos provinciales que mantenían una relación cercana con la mafia y nombró a nuevos funcionarios en su lugar. Estos tecnócratas recortaron el gasto local un 20 % de media. El cambio en el gasto público estuvo causado de manera indirecta por la infiltración de la mafia, ya que eso motivó el reemplazo de los funcionarios públicos. Sin embargo, como lo que condujo a los recortes en el gasto fue el cambio de los funcionarios y no la implicación de la mafia, los investigadores pueden hallar el efecto causal de un cambio en el gasto público sobre la producción. Esta situación se ilustra en la figura 5.9.

  


                [image: El diagrama de flujo ilustra la relación causal al analizar el efecto que tuvieron sobre la producción los cambios que introdujo el gobierno en Italia en relación con la mafia. Comienza con la Proximidad a la mafia, lo que conduce al Reemplazo por tecnócratas. Este reemplazo provoca entonces de forma directa Recortes de gasto. Se muestra que estos recortes en el gasto deparan una Variación de la producción. Además, una línea procedente de proximidad de la mafia se extiende hacia el lateral con la etiqueta «Sin ningún efecto directo», lo que indica que no tiene ninguna repercusión directa en la producción debida a la Proximidad a la mafia.]



Figura 5.9 
Empleo de la infiltración de la mafia para calcular el multiplicador.






  El empleo de este método permitió a los investigadores calcular multiplicadores de 1,5 a un nivel local.

  
  ​Los economistas han aplicado el ingenio para encontrar otros métodos para estimar el tamaño del multiplicador y los efectos de su funcionamiento para los trabajos en el contexto del estímulo fiscal que se aplicó en Estados Unidos tras la crisis financiera (la ley denominada American Recovery and Reinvestment Act de 2009, un estímulo fiscal de 787 000 millones de dólares). El problema de la causalidad inversa es muy claro en este caso. Nos interesa saber cómo influye el estímulo en la producción, pero es difícil medirlo cuando la producción también afecta al estímulo: lo esperable sería que los estados más afectados por la crisis financiera en Estados Unidos también recibieran más fondos públicos para estimular la economía.

  Una forma de eludir el problema de la causalidad inversa consiste en aprovechar la circunstancia de que parte del gasto del programa de estímulo estadounidense se repartió entre los distintos estados del país empleando una fórmula absolutamente independiente de la gravedad de la recesión en cada lugar. Por ejemplo, algunos gastos destinados a reparación de carreteras financiados con el paquete de estímulo se decidieron de acuerdo con los kilómetros de autopista existentes en cada estado.3

  Teniendo en cuenta la fórmula para la asignación de fondos para construir carreteras y el hecho de que tener más kilómetros de vías no ejerce ningún efecto directo sobre la variación del desempleo, esto nos permite responder la pregunta de si se crearon más puestos de trabajo en los estados que recibieron más gasto en fondos de estímulo.4

  


                [image: El diagrama de flujo ilustra la relación causal al analizar el efecto que tuvo sobre el empleo el gasto en autopistas en Estados Unidos. Comienza con Más kilómetros de autopistas, lo que conduce a un mayor gasto en estímulo. Se muestra que este estímulo de gasto depara un cambio en el desempleo. Además, una línea procedente de   Más kilómetros de autopistas se extiende hacia el lateral con la etiqueta «Sin ningún efecto directo», lo que indica que no tiene ninguna incidencia directa sobre la variación del empleo derivada de Más kilómetros de autopista.]



Figura 5.10 
Utilización del gasto de estímulo en autopistas en Estados Unidos para estimar el multiplicador.






  Los estudios que adoptaron esta estrategia dieron como resultado un valor estimado de 2 para el multiplicador, y apuntan a que la American Recovery and Reinvestment Act creó entre un millón y tres millones de puestos de trabajo nuevos.




  
    Pregunta 5.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre el multiplicador y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Los economistas suelen coincidir en sus estimaciones del multiplicador.

      	La causalidad inversa puede suponer un problema a la hora de efectuar una estimación empírica del multiplicador.

      	Si los hogares prevén que el aumento del gasto público se financiará con subidas futuras de impuestos, entonces el multiplicador será más alto.

      	Si las empresas prevén que la política fiscal gubernamental será efectiva, entonces el multiplicador será más alto.

    

    
      	Las estimaciones del multiplicador son muy diversas.

      	Si se brinda un estímulo fiscal mayor a las economías con más desempleo, entonces la causalidad inversa puede suponer un problema para estimar el multiplicador.

      	En este caso es posible que los hogares incrementen el ahorro actual con la idea de pagar las subidas de impuestos que ven venir, lo que reduce su propensión marginal a gastar y, por tanto, reduce el multiplicador.

      	Las empresas invertirán más si creen que la economía se recuperará con rapidez, lo que incrementa la demanda.

    

  



 


  Ejercicio 5.5 Estímulo sin más deuda

  Lee el texto «Stimulus, Without More Debt» de Robert Shiller.

  Supón que la economía está en recesión. El Estado tiene un nivel alto de deuda y quiere preparar unos presupuestos equilibrados, es decir, \(G = T\), donde T es el total de ingresos fiscales. ¿Cómo podrá lograr el gobierno un efecto de estímulo fiscal sobre el PIB manteniendo equilibrados los presupuestos?

  Para responder esta pregunta y mostrar que el multiplicador del presupuesto equilibrado vale exactamente uno, sigue estos pasos:

  
    	Explica con palabras cómo puede lograrse un efecto de estímulo fiscal (con un multiplicador que valga uno) manteniendo al mismo tiempo el presupuesto equilibrado.

    	Halla el multiplicador del presupuesto equilibrado mediante operaciones algebraicas (pista: anota el aumento de la producción que se deriva del aumento de G, es decir, cuánto aumenta como resultado del aumento de G debido al crecimiento del consumo debido a que hay más ingresos y así sucesivamente. A continuación, anota el cambio que experimenta la producción debido al efecto de la subida de impuestos sobre la disminución de los ingresos. Compara la variación de la producción en cada caso sin olvidar que G y T no cambian).

    	Más complicado es mostrar el resultado en un gráfico multiplicador: te ayudará usar papel cuadriculado. Dibuja el gráfico con la precisión suficiente para que se vea el tamaño exacto del multiplicador. Prueba a indicar en el gráfico los pasos del razonamiento que seguiste en el punto anterior.

    	Consulta el artículo de Shiller para comentar brevemente las desventajas de adoptar un estímulo fiscal con unos presupuestos equilibrados.

  

  Cuando abordes este problema, ten en cuenta los siguientes supuestos:

  
    	Supón un impuesto de suma fija. Esto significa que el impuesto no depende del nivel de renta, \(T = T\), a diferencia del supuesto habitual de que \(T = tY\) que introdujimos en la sección 3.9. La función de consumo es ahora \(C = c_{0} + c_{1}(Y - T)\) , en lugar de \(C = c_{0} + c_{1}(1 - t)Y)\).

    	Supón que no hay ninguna transferencia.

    	Supón también que el país no tiene importaciones ni exportaciones.
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Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.8 Políticas públicas de austeridad y la paradoja del ahorro



	​​austeridad
	Término que describe aquellas políticas destinadas a aumentar el ahorro con las que un gobierno intenta mejorar su situación presupuestaria en tiempos de recesión.
	paradoja del ahorro, paradoja de la austeridad
	Si un solo individuo consume menos, su ahorro aumentará; pero si toda la población reduce su consumo, el resultado puede ser un ahorro global menor, y no mayor. Esto sucede cuando el aumento de la tasa de ahorro no va acompañado de un aumento de la inversión (o de otra fuente de demanda agregada, como el gasto público en bienes y servicios). En tal caso, la demanda agregada y la renta caerán, de modo que no aumentará el nivel de ahorro.
	falacia de composición
	Suposición errónea de que lo que es verdadero para las partes (por ejemplo, los hogares) también ha de serlo para el todo (como la economía en su conjunto). Véase como ejemplo: paradoja del ahorro.



Cuando un gobierno recurre al estímulo fiscal para aumentar la demanda agregada tras una recesión, el nivel de deuda pública es más elevado. Entonces suele haber un debate sobre políticas de austeridad⁠ que implican recortes en el gasto público y subidas de impuestos para reducir su volumen de endeudamiento y su deuda. Para analizar la deuda pública desde una perspectiva económica, consulta «Public debt: Threat or opportunity?» en CORE Insight.

Una cuestión muy debatida es cuál es el momento adecuado para que el gobierno pase de sostener la demanda agregada con endeudamiento a «apretarse el cinturón» reduciendo el endeudamiento o con un superávit presupuestario. John Maynard Keynes (reseñado en el apartado «Grandes economistas») abordó este asunto en su Teoría general, la cual desarrolló en respuesta a la persistencia del desempleo durante la Gran Depresión. Keynes empezaba poniendo de manifiesto que el intento de las familias para aplicar la austeridad en la privacidad de los hogares en tiempos de recesión podía acrecentarla.

Imagina que quien gana el pan de una familia pierde su empleo. En vista de que el presupuesto familiar será deficitario, la preocupación por la disminución de su riqueza anima a ese hogar a reducir gastos y a ahorrar más. Keynes evidenció que cuando la economía está en recesión, esta sabia medida de precaución de los hogares no es válida para los gobiernos. La decisión acertada puede ser el endeudamiento público para financiar un estímulo fiscal temporal.

Compara el intento de un solo hogar para ahorrar más con el de todas las familias de una economía al mismo tiempo. Si una sola familia recorta sus gastos, no causará ningún efecto dentro de la economía.


	paradoja del ahorro, paradoja de la austeridad
	Si un solo individuo consume menos, su ahorro aumentará; pero si toda la población reduce su consumo, el resultado puede ser un ahorro global menor, y no mayor. Esto sucede cuando el aumento de la tasa de ahorro no va acompañado de un aumento de la inversión (o de otra fuente de demanda agregada, como el gasto público en bienes y servicios). En tal caso, la demanda agregada y la renta caerán, de modo que no aumentará el nivel de ahorro.
	falacia de composición
	Suposición errónea de que lo que es verdadero para las partes (por ejemplo, los hogares) también ha de serlo para el todo (como la economía en su conjunto). Véase como ejemplo: paradoja del ahorro.



Supón ahora que todos los hogares reducen sus gastos. Suponiendo que lo demás permanece igual en la economía, este ahorro adicional provoca un menor gasto en el consumo agregado del conjunto de la economía. ¿Qué sucede? De acuerdo con lo que se expone en la sección 3.8, podemos modelizar esta situación como una caída del consumo autónomo, c0: la curva de demanda agregada se desplaza hacia abajo. La economía se traslada a un nivel más bajo de producción, de renta y de empleo en virtud del proceso multiplicador. El intento agregado de incrementar el ahorro conduce a una caída de la renta agregada, y esto se conoce como la paradoja del ahorro. La recesión se agrava.

El hecho de que lo que es válido para una parte de la economía no lo es para toda la economía en su conjunto se conoce como falacia de composición. Un hogar individual puede incrementar su ahorro si prevé que sufrirá un revés, y podrá echar mano de él si le llega esa mala fortuna (por ejemplo, si alguno de sus miembros enferma o pierde el trabajo). Sin embargo, si cada hogar de una economía adopta esta estrategia en tiempos de recesión y prevé una probabilidad mayor de sufrir un despido, entonces ese comportamiento será el causante de su mala fortuna: más personas perderán su empleo. El motivo estriba en que en el conjunto de la economía, el gasto y la renta van unidos. Mi gasto es tu renta. Tu gasto es mi renta. Si yo ahorro más o gasto menos, baja la demanda de lo que produce la economía y hay menos demanda de mano de obra. Cae el empleo. Se desencadena el proceso multiplicador descendente.

Supón ahora que, igual que hacen los hogares particulares, el gobierno intenta mejorar su situación presupuestaria en tiempos de recesión recortando el gasto. Sigue el análisis de la figura 5.11  para comprobar que lo que se conoce como política de austeridad puede agravar una recesión reduciendo aún más la demanda agregada.





                [image: En el gráfico, el eje horizontal muestra la producción o renta, indicados mediante Y; y el eje vertical muestra la demanda agregada, señalada con DA. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). En la parte inferior del gráfico se indica que DA es igual a c_0+c_1(1-t)Y+I(r)+G+X−mY. Hay una línea recta creciente con una pendiente de 45 grados que parte del origen y está etiquetada como «Y=DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta creciente que tiene menos pendiente que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada inicial, etiquetada como DA, y cuya intersección vertical se indica como c_0+I(r)+G+X. La intersección entre DA y la línea de 45 grados se representa como el punto A. Hay otra línea etiquetada como «DA (nivel más bajo de consumo, c_0’)» y situada debajo de la línea DA. Cruza el eje vertical en c_0’+I(r)+G+X y se encuentra con la línea de 45 grados en el punto B. Una tercera línea está etiquetada como «DA (consumo más bajo, c_0, y gasto público más bajo, G’)» y se encuentra por debajo de la línea «DA (nivel más bajo de consumo, c_0’)». Cruza el eje vertical en c_0’+I(r)+G’+X y atraviesa la línea de 45 grados en el punto C.]



Figura 5.11 
La paradoja del ahorro: la austeridad gubernamental puede agravar una recesión.









                [image: Equilibrio en el mercado de bienes: En el gráfico, el eje horizontal muestra la producción o renta, indicados mediante Y; y el eje vertical muestra la demanda agregada, señalada con DA. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). En la parte inferior del gráfico se indica que DA es igual a c_0+c_1(1-t)Y+I(r)+G+X−mY. Hay una línea recta creciente con una pendiente de 45 grados que parte del origen y está etiquetada como «Y=DA». De un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta creciente con una pendiente menor que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada inicial, etiquetada como DA, con su cruce vertical, denominado c_0+I(r)+G+X. La intersección entre DA y la línea de 45 grados está representada por el punto A.]



Equilibrio en el mercado de bienes



La economía parte del punto A, donde se encuentra en equilibrio en el mercado de bienes con la demanda agregada igual a la producción.









                [image: La economía entra en recesión: En el gráfico, el eje horizontal muestra la producción o renta, indicados mediante Y; y el eje vertical muestra la demanda agregada, señalada con DA. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). En la parte inferior del gráfico se indica que DA es igual a c_0+c_1(1-t)Y+I(r)+G+X−mY. Hay una línea recta creciente con una pendiente de 45 grados que parte del origen y está etiquetada como «Y=DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta creciente que tiene menos pendiente que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada inicial, etiquetada como DA, y cuya intersección vertical se indica como c_0+I(r)+G+X. La intersección entre DA y la línea de 45 grados se representa como el punto A. Hay otra línea etiquetada como «DA (nivel más bajo de consumo, c_0’)» y situada debajo de la línea DA. Cruza el eje vertical en c_0’+I(r)+G+X y se encuentra con la línea de 45 grados en el punto B.]



La economía entra en recesión



Esto sucede tras una caída de la confianza de los consumidores, lo que reduce c0. La línea de la demanda agregada se desplaza hacia abajo, y la economía pasa del punto A al punto B.









                [image: Política de austeridad: el gobierno recorta G: En el gráfico, el eje horizontal muestra la producción o renta, indicados mediante Y; y el eje vertical muestra la demanda agregada, señalada con DA. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). En la parte inferior del gráfico se indica que DA es igual a c_0+c_1(1-t)Y+I(r)+G+X−mY. Hay una línea recta creciente con una pendiente de 45 grados que parte del origen y está etiquetada como «Y=DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta creciente que tiene menos pendiente que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada inicial, etiquetada como DA, y cuya intersección vertical se indica como c_0+I(r)+G+X. La intersección entre DA y la línea de 45 grados se representa como el punto A. Hay otra línea etiquetada como «DA (nivel más bajo de consumo, c_0’)» y situada debajo de la línea DA. Cruza el eje vertical en c_0’+I(r)+G+X y se encuentra con la línea de 45 grados en el punto B. Una tercera línea está etiquetada como «DA (consumo más bajo, c_0, y gasto público más bajo, G’)» y se encuentra por debajo de la línea «DA (nivel más bajo de consumo, c_0’)». Cruza el eje vertical en c_0’+I(r)+G’+X y atraviesa la línea de 45 grados en el punto C.]



Política de austeridad: el gobierno recorta G



Supongamos que el gobierno intenta mejorar su situación fiscal reduciendo el gasto público de G a G′. Esto refuerza la caída de la demanda agregada. La austeridad desplaza la economía hasta el punto C.









	déficit presupuestario público
	Si el gasto público excede los ingresos fiscales dentro del mismo año, entonces el presupuesto del Estado es deficitario, y la magnitud de ese déficit es la diferencia entre el gasto y los ingresos fiscales.





​​​​¿Qué se puede hacer? El gobierno puede dejar que los estabilizadores automáticos actúen y contribuyan a amortiguar el choque. Suspender o reducir las prestaciones por desempleo (para ahorrar dinero público) empeoraría la desaceleración económica. Además, puede proporcionar un estímulo fiscal (como un aumento transitorio del gasto público o una bajada temporal de impuestos) hasta que se restablezca la confianza de las empresas y de los consumidores y el sector privado vuelva a mostrarse dispuesto a gastar. Esto aumenta el déficit presupuestario público, que es la diferencia entre lo que el Estado ingresa (con los impuestos) y lo que gasta, pero evita una recesión profunda, tal como supo ver Keynes.


  Grandes economistas John Maynard Keynes

  
  ​​


                [image: John Maynard Keynes]






  
  
  ​​​John Maynard Keynes (1883–1946) y la Gran Depresión de la década de 1930 cambiaron el devenir del pensamiento económico. Hasta entonces, la mayoría de economistas consideraba que el desempleo era resultado de algún tipo de defecto del mercado de trabajo. Si este mercado funcionara con absoluta libertad, la oferta de mano de obra acabaría igualando la demanda. El desempleo masivo y persistente de la década anterior a la Segunda Guerra Mundial animó a Keynes a replantearse el problema de la falta de trabajo.

  Keynes había nacido en el seno de una familia erudita en Cambridge, Reino Unido. Estudió matemáticas en el King’s College y después se hizo economista y notable seguidor del renombrado profesor de Cambridge Alfred Marshall, creador de gran parte de la teoría microeconómica que aún encontrarás en los libros de texto. Antes de la Primera Guerra Mundial, Keynes defendía unas ideas sobre economía política bastante convencionales en su mayoría, que abogaban por que la intervención del Estado fuera limitada. Pero acabó cambiando de parecer.

  En 1919, tras el fin de la Primera Guerra Mundial, Keynes publicó Las consecuencias económicas de la paz (The Economic Consequences of the Peace), donde se opuso al tratado de Versalles que puso fin a la guerra. Este libro lo convirtió al instante en una celebridad mundial. En él esgrimía con acierto que Alemania no sería capaz de pagar las cuantiosas compensaciones por la guerra que se le impusieron y que cualquier intento para obligarla a hacerlo contribuiría a provocar una crisis económica mundial.

  En 1929 se produjo un colapso financiero en Estados Unidos y una crisis mundial. A ello le siguió la Gran Depresión.

  
  ​En respuesta a la crudeza de los acontecimientos, Keynes explicó que las políticas monetarias convencionales empeorarían la depresión y que el mundo necesitaba políticas que incrementaran la demanda agregada. En 1936 publicó La teoría general del empleo, el interés y el dinero (The General Theory of Employment, Interest and Money), donde explicó estas ideas. La teoría general alcanzó fama mundial de inmediato, sobre todo por la idea del multiplicador que explicamos en la unidad 3⁠. Keynes razonó que si los tipos de interés ya eran muy bajos, entonces era necesaria una expansión fiscal para aliviar la depresión. El peso de esta obra fue tan persistente que la respuesta inicial de muchos países ante la crisis económica mundial de 2008 se centró en la aplicación de las políticas keynesianas.

  
  ​​Después de la Segunda Guerra Mundial, Keynes se propuso que no volvieran a repetirse los errores cometidos tras la Primera Guerra Mundial. Su intervención fue crucial para el diseño del sistema de tipos de cambio fijos acordado en Bretton Woods que duró hasta 1971 y que se ideó para evitar los errores sobre los que había advertido Keynes en la etapa posterior a la Primera Guerra Mundial. Pero no vivió lo suficiente para ver el sistema en marcha: falleció en 1946 tras sufrir varios infartos.

  Keynes tuvo una vida muy variopinta tanto en lo profesional como en lo personal.

  Su primeras relaciones fueron exclusivamente con hombres. Fue bastante abierto sobre esas relaciones, igual que lo fueron otros miembros del Grupo de Bloomsbury, un eminente círculo de amigos artistas y literatos de Londres al que también perteneció la novelista Virginia Woolf. Pero por entonces la homosexualidad aún era ilegal en Gran Bretaña y se castigaba con penas de cárcel. Sus amistades del Grupo de Bloomsbury se sorprendieron cuando, un tiempo después, se reveló bisexual y contrajo matrimonio con la bailarina rusa Lidia Lopokova.

  Aunque Keynes era académico (era Fellow del King’s College de Cambridge), nunca ascendió por la jerarquía de la academia y siguió siendo «Mr Keynes» hasta que fue nombrado miembro de la Cámara de los Lores en 1942. También fue alto funcionario, dueño de la revista New Statesman, especulador financiero, director de una compañía de seguros, fundador del Consejo de las Artes de Gran Bretaña y presidente de la Compañía de Ópera de Covent Garden.

  Keynes evitó las matemáticas en sus textos sobre economía. Aunque parte de su obra es difícil de leer (y suscitó dilatados debates entre sus seguidores sobre «a qué se refería en realidad Keynes»), sus escritos también contienen frases memorables. Algunas de las más conocidas son estas:

  
    A largo plazo, todos muertos.

    El poder de los intereses creados se ha exagerado enormemente en comparación con la aceptación gradual de las ideas.

    La dificultad no radica tanto en desarrollar ideas nuevas como en librarse de las viejas.

    
      Inculcar significa ‘infundir conocimiento o valores en alguien por lo común a base de repetición’. ¡Confiamos en que La economía no encaje con esta descripción!

    

    Educación: inculcación de lo incomprensible en personas indiferentes por parte de incompetentes.

    Si los economistas consiguieran que se los considere personas tan humildes y competentes como un dentista, sería espléndido.

  

  En 1926 escribió lo siguiente en un opúsculo titulado El fin del laissez faire (The End of Laissez-Faire): «Por mi parte considero que el capitalismo gestionado con sabiduría bien podría resultar más eficaz para alcanzar objetivos económicos que cualquier otro sistema alternativo concebible en la actualidad, aunque de por sí sea sumamente objetable en muchos sentidos. Nuestro problema es idear una organización social lo más eficiente posible sin contravenir la noción que tenemos de un estilo de vida satisfactorio».




​​¿Significa este argumento que los gobiernos no deberían recurrir nunca a la austeridad para reducir la magnitud del endeudamiento público? No; tan solo que los periodos de recesión no son el momento adecuado para hacerlo. Mantener déficits públicos en unas condiciones económicas inadecuadas puede resultar perjudicial. Sin embargo, durante la crisis que sufrió la eurozona en 2010, algunos países de ese territorio no tuvieron más remedio que adoptar políticas de austeridad. Aún se debate sobre las políticas de austeridad que adoptaron otros países por entonces. Algunos economistas sostienen que si esos países no hubieran adoptado políticas de austeridad durante la Gran Recesión, también ellos habrían tenido problemas para conseguir préstamos en los mercados financieros internacionales. Otros hacen hincapié en el largo perjuicio que sufrió el lado de la oferta de las economías debido a las políticas de austeridad durante la Gran Recesión.


  
    Pregunta 5.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre las ideas de John Maynard Keynes y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Igual que la mayoría de economistas de la década de 1930, Keynes pensaba que el desempleo se debía a deficiencias del mercado de trabajo.

      	En la década de 1930, Keynes consideraba que el Estado debía intervenir poco en la gestión de las fluctuaciones económicas.

      	Con el patrón oro, los países tenían limitaciones para utilizar la política fiscal.

      	Con el sistema de Bretton Woods, el empleo en un país dejó de compensarse con la situación de su balanza de pagos.

    

    
      	Keynes cuestionó la idea de que un mercado de trabajo con un buen funcionamiento acabaría igualando la oferta de trabajadores con la demanda. El desempleo persistente de la década de 1930 lo animó a estudiar el problema de la falta de trabajo.

      	Keynes ya pensaba así antes de la Primera Guerra Mundial, pero en la obra La teoría general (The General Theory) que publicó en 1936 abogó por la expansión fiscal para aumentar la demanda agregada.

      	Con el patrón oro, un país en recesión habría tenido que aplicar una política contractiva para mantener su balanza de pagos, lo que habría empeorado la situación. Keynes reconoció este defecto cuando se opuso a que Gran Bretaña volviera a usar el patrón oro después de la Primera Guerra Mundial.

      	Con el sistema de Bretton Woods (que Keynes contribuyó a desarrollar), los países pudieron devaluar su tipo de cambio y, al mismo tiempo, hacer uso de la política fiscal.

    

  




  
    Pregunta 5.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El mantenimiento del equilibrio fiscal en tiempos de recesión ayuda a estabilizar la economía.

      	Los estabilizadores automáticos se refieren a que los choques económicos se contrarrestan en parte cuando los hogares suavizan su consumo al enfrentarse a ingresos variables.

      	El multiplicador de un estímulo fiscal es mayor cuando la economía funciona al máximo de su capacidad.

      	Un estímulo fiscal se consigue incrementando el gasto para lograr un aumento directo de la demanda o bajando impuestos para aumentar la demanda del sector privado.

    

    
      	Si el gobierno mantiene el equilibrio fiscal, entonces no contrarresta la caída de la demanda privada.

      	Los estabilizadores automáticos guardan relación con medidas públicas que suavizan la renta disponible de los hogares, como impuestos o subsidios de desempleo.

      	Tal como lo hemos definido hasta ahora, el multiplicador presupone que en la economía hay capacidad excedentaria. Será bajo o nulo si hay poca o ninguna capacidad excedentaria.

      	Un aumento de G supone un incremento directo de la demanda agregada, mientras que una rebaja de impuestos puede aumentar C o I, lo que representa una subida de la demanda del sector privado.

    

  




  Ejercicio 5.6 Austeridad en Francia: 2014

  En un artículo de agosto de 2014 titulado «The Fall of France», Paul Krugman critica la política de austeridad que se aplicó en Francia.

  Utiliza lo que has aprendido sobre el multiplicador fiscal para explicar por qué considera Krugman que la austeridad fiscal fracasaría en Francia (y, más en general, en Europa); explica en detalle a qué crees que se refiere Krugman cuando habla de fracasar.



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.9 Política monetaria y objetivo de inflación


	política monetaria
	Acciones de un banco central o gobierno destinadas a influir en la actividad económica mediante cambios en los tipos de interés o en los precios de los activos financieros. Véase también: expansión cuantitativa.




​​Ahora examinaremos con más detalle el papel que desempeña el segundo de los gestores políticos que presentamos en la sección 5.2. Los bancos centrales aplican la política monetaria introduciendo modificaciones en el tipo de interés oficial (nominal), que a su vez influye en el tipo de interés real y, por tanto, en la demanda agregada y la producción de la economía.

La distinción entre estas dos herramientas políticas no significa que tenga que haber dos gestores políticos diferentes. De hecho, hasta finales de la década de 1980 aproximadamente, los bancos centrales de la mayoría de países del mundo operaban con muy poca independencia. La política monetaria nacional, al igual que la política fiscal, estaba sometida al control más o menos directo de los gobiernos centrales. En algunos países, como China, esto continúa siendo así todavía en la actualidad.


	inflación objetivo, objetivo de inflación
	El objetivo de inflación es un tipo de política monetaria en el que un banco central cambia los tipos de interés para influir en la demanda agregada y mantener la economía cerca de una inflación objetivo que, por lo común, viene dada por el gobierno.
	independencia de bancos centrales
	Un banco central se considera independiente si tiene el control del funcionamiento de la política monetaria (ateniéndose a los objetivos de política monetaria que fija el gobierno).




​​​En la década de 1990 se generalizó cada vez más la adopción de la política conocida como inflación objetivo por parte de los bancos centrales. Esta fue acompañada a menudo de un cambio hacia la independencia de los bancos centrales, lo que significa que los gobiernos delegaron en ellos la gestión de la política monetaria. Pero esto fue unido a la necesidad de que los bancos centrales tuvieran la orden clara de controlar la inflación dentro de un valor objetivo. Los gobiernos fijaban el objetivo de inflación, pero se encomendaba a los bancos centrales la tarea de alcanzarlo. La ampliación 5.9 expone el camino seguido hasta llegar a la independencia de los bancos centrales.

Antes de abordar los detalles de la inflación objetivo haremos una breve pausa para plantearnos por qué se produjo este cambio. Tras la inflación alta y volátil que se vivió en todo el mundo en la década de 1970, a finales de la década de 1980 se reconsideró cómo debía planificarse la política macroeconómica. La figura 5.12  proporciona alguna información esencial. Este gráfico ofrece datos sobre desempleo e inflación en Reino Unido para algunos años escogidos entre 1950 y 2022.


​​​​​Tanto el desempleo como la inflación fueron bajos en las décadas de 1950 y 1960, en el extremo inferior derecho del gráfico. El desempleo cae de izquierda a derecha, igual que en el gráfico de la curva de Phillips. La primera crisis del petróleo de 1973 deparó la alta inflación de la década de 1970 (derecha superior), y la década de 1980 dio como resultado una mezcla de inflación elevada y alto desempleo que se conoce como estanflación. Es una trayectoria que en nuestro modelo refleja una combinación de desplazamientos hacia arriba en la curva de Phillips (en la década de 1970) y movimientos a lo largo de la curva de Phillips hacia la izquierda inferior (en la década de 1980). Si desplazas un dedo sobre el gráfico siguiendo la reducción de la inflación desde el valor del 15 % que alcanzó en 1980 hasta menos del 5 % en 1984, comprobarás que tuvo un coste altísimo para la economía británica: la tasa de desempleo aumentó de poco más del 6 % a casi el 12 %.


​​Tras haber reducido de un modo tan doloroso la inflación hasta situarla por debajo del 5 %, el gobierno adoptó en 1992 un objetivo de inflación. A partir de entonces, tanto la inflación como el desempleo fueron más bajos que durante las agitadas décadas de 1970 y 1980. Tal como explicamos en la sección 5.4, la crisis energética de 2022 supuso un desafío para la política monetaria con un objetivo de inflación.




                [image: Este gráfico de dispersión muestra la relación entre la tasa de desempleo y la inflación en Reino Unido en diversos años escogidos desde la década de 1950 hasta la década de 2020. El eje horizontal representa la tasa de desempleo, que cae de izquierda a derecha con un intervalo que va del 14 % al 0 %. El eje vertical muestra la inflación con un intervalo que va del 0 % al 25 %. En concreto, los puntos indican las combinaciones de desempleo e inflación en años seleccionados. Los puntos rojos con etiquetas indican acontecimientos históricos señalados. El gráfico muestra el pico de desempleo de 1984, la implantación del objetivo de inflación en 1992 y la independencia del Banco de Inglaterra en 1997. También señala crisis económicas: las crisis del petróleo de 1973 y 2022 y la crisis de 1979. Otros puntos relevantes son el pico de inflación de 1975, la pandemia de COVID‐19 de 2020 y las líneas de base de 1950 y 1960. El periodo que va de 1980 a 1984, resaltado en la parte inferior izquierda, está etiquetado como «desinflación costosa» y, en él, las reducciones de la tasa de inflación van acompañadas de aumentos de la tasa de desempleo.]



Figura 5.12 
Tasa de desempleo en Reino Unido (descendente de izquierda a derecha) y tasa de inflación en años seleccionados (entre 1950 y 2022).






UK Office for National Statistics. 2024. Hendry, D. F., 2014. «Introductory macro-econometrics: A new approach»; OCDE; «Three centuries of Macroeconomics data», Banco de Inglaterra; Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2024. FRED.






¿Qué tasa de inflación objetivo elegir?

En la sección 4.3 analizamos por qué a la gente no le gusta que la inflación suba o sea volátil, pero también que la mayoría de la población no tiene ningún motivo para oponerse a una inflación relativamente baja y predecible mientras no repercuta en su poder adquisitivo real. Por tanto, en muchos aspectos, la elección de una tasa de inflación objetivo es un tanto arbitraria, y no todos los países han elegido exactamente la misma. Sin embargo, la inmensa mayoría de tasas de inflación objetivo se sitúa en la actualidad dentro de un rango bastante reducido que va del 2 % al 3 %.

Cuando se propone un objetivo de inflación superior al 2 %, los economistas esgrimen un argumento relacionado con el límite inferior cero (ZLB) para el tipo de interés nominal.

El límite inferior cero y el temor a la deflación


	límite inferior cero
	Esta expresión hace referencia a que el tipo de interés nominal no puede ser negativo, lo que establece en cero el límite inferior que el banco central puede fijar. Véase también: expansión cuantitativa.




​​Si el tipo de interés oficial fuera negativo, la población se limitaría a guardarse el dinero en efectivo en lugar de depositarlo en el banco, porque en ese caso tendría que pagar al banco por dejar su dinero en él (esto es lo que significa un tipo de interés negativo). Este es el límite inferior cero (o ZLB) del tipo de interés nominal. Esto es relevante porque, cuando la economía atraviesa una recesión profunda, cabe la posibilidad de que un tipo de interés oficial del cero por ciento no sea suficiente para conseguir un tipo de interés real lo bastante bajo como para incentivar un gasto sensible al interés y reactivar la economía. Es bastante posible que se necesite un tipo de interés negativo para generar suficiente demanda agregada para restablecer el equilibrio en el lado de la oferta.

Por ejemplo, si se necesita un tipo de interés real del −2 % para conseguir el aumento requerido de la demanda agregada, no será posible lograrlo recurriendo a la política monetaria (fijando el tipo de interés oficial en su límite inferior cero) a menos que la inflación esperada sea superior al 2 %. Si la inflación esperada es negativa (es decir, si hay expectativas de una deflación) entonces un cambio en el tipo oficial no logrará aportar el estímulo suficiente.

Recuerda que el tipo de interés real es igual al tipo de interés nominal menos la inflación esperada (la ecuación de Fisher). Así que el límite inferior cero en el tipo de interés nominal significa que el límite inferior del tipo de interés real es igual a menos uno por la tasa de inflación esperada. Y si se espera que la inflación sea negativa (deflación), entonces el tipo de interés real es positivo:

\[\begin{align*}
r &= i - \pi^E \\
i_{\text{ZLB}} &= 0 \text{ %} \\
r_{\text{ZLB}} &= i_{\text{ZLB}} - \pi^E = -\pi^E
\end{align*}\]
Por tanto, para una tasa de inflación esperada del −1 %, por ejemplo, el tipo de interés real no puede reducirse por debajo del 1 %, que no es un valor lo bastante bajo para nuestro ejemplo. Y cuanto más rápido se espera que caigan los precios, mayor es r.


	expansión cuantitativa, flexibilización cuantitativa (QE)
	Compras de activos financieros por parte de un banco central con el fin de reducir los tipos de interés de esos activos cuando la política monetaria convencional es ineficaz porque el tipo de interés oficial se encuentra en el límite inferior cero. Véase también: límite inferior cero.




​Después de la crisis financiera mundial de 2007–2009, los tipos de interés oficiales se redujeron hasta niveles cercanos a cero en muchas economías, pero eso no bastó para recuperar la demanda agregada y el equilibrio en el lado de la oferta. Los gobiernos tuvieron que intervenir con estímulos fiscales, y los bancos centrales aplicaron una política monetaria no convencional denominada expansión cuantitativa (QE) con el fin de reducir los tipos de interés de los préstamos a largo plazo. En la práctica, los tipos de interés a largo plazo se convirtieron en el instrumento de la política monetaria durante este periodo.

Para reducir la probabilidad de que la economía llegue al límite inferior cero y corra el peligro de caer en una deflación prolongada, algunos economistas abogan por que los países con un objetivo de inflación del 2 % lo suban al 4 % para dejar más margen para reducir el tipo de interés oficial en tiempos de recesión.1


  
    Pregunta 5.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Considera los datos ficticios sobre inflación y tipos de interés que se dan en esta tabla y elige los enunciados que sean correctos.

    
      
        
          	 
          	2019
          	2020
          	2021
          	2022
        

      
      
        
          	Tasa de inflación esperada
          	0 %
          	1,5 %
          	1 %
          	2 %
        

        
          	Tipo de interés nominal establecido por el banco central
          	0 %
          	0 %
          	2 %
          	1 %
        

      
    

    
      	El tipo de interés real aumenta de 2019 a 2020.

      	La política monetaria no fue ni expansiva (correspondiente a una disminución del tipo de interés real) ni contractiva (correspondiente a un aumento del tipo de interés real) entre 2019 y 2020.

      	El límite inferior del tipo de interés real en 2021 es del −1 %.

      	El tipo de interés real cae más que el tipo de interés nominal de 2021 a 2022.

    

    
      	El tipo de interés real cae del 0 % al −1,5 %.

      	El resultado de la política monetaria del banco central depende del tipo de interés real, que ha disminuido. Esto significa que la política monetaria se volvió más expansiva, aunque el banco central no modificara el tipo de interés nominal.

      	El límite inferior del interés real responde a la pregunta: si el tipo de interés nominal está en el límite inferior cero, ¿cuál es el valor más bajo que puede llegar a tener el tipo de interés real? Pues es el valor negativo de la tasa de inflación esperada, que en este caso es −1 %.

      	Un aumento de la inflación esperada provocará que el tipo de interés real caiga más rápido que el tipo nominal.

    

  




​¿Qué determina la tasa de inflación a largo plazo?

Tal como señalamos al final de la sección 5.2, los gestores políticos en general distan mucho de poder ejercer un control perfecto y preciso sobre la economía. Esta limitación afecta a las fluctuaciones que experimentan tanto la producción como la inflación. Sin embargo, si adoptamos una perspectiva a más largo plazo, se observa un contraste claro entre el crecimiento de la producción y la inflación.

En las unidades 9 y 10 veremos que hay razones de peso para que ni la política fiscal ni la monetaria puedan influir en la tasa de crecimiento de la economía a largo plazo, que es algo que en última instancia viene determinado por factores del lado de la oferta.

Pero cuando los bancos centrales establecen un objetivo de inflación del x %, la mejor respuesta a la pregunta de por qué la inflación siempre regresa al valor del x % anual es «porque el banco central hace que sea así».

Por ejemplo, cuando un banco central comunica la decisión de subir el tipo de interés oficial, suele justificar ese incremento diciendo, o bien que la inflación actual es demasiado alta, o bien que espera un aumento de la inflación en el futuro si no se tocan los tipos de interés. Se confía en que la subida de tipos frene la demanda agregada, aumente el desempleo cíclico y, como resultado, vuelva a bajar la inflación hasta un valor cercano al objetivo.


  En la sección 5.14⁠, mostramos que, en una economía abierta, los efectos de la política monetaria también actúan en gran medida a través del tipo de cambio. Aun así, la tasa de inflación a largo plazo sigue estando determinada por las medidas que toma el banco central para conducir la economía hacia su objetivo de inflación.



En cambio, si el banco central anuncia un tipo de interés más bajo, la explicación suele ser que existe el peligro de que la inflación caiga demasiado (posiblemente hasta niveles de deflación). Igual que una reducción de la demanda agregada y del empleo conllevan un descenso de la inflación, un aumento de la demanda agregada y del empleo hacen subir la inflación hasta un valor cercano al objetivo.

Por supuesto, tal como hemos remarcado, los bancos centrales no son infalibles. Ante un shock inflacionario, es posible que en un principio no adopten una subida del tipo de interés suficiente para volver a situar la economía en la inflación objetivo. O también es posible que reaccionen en exceso y se vean obligados a revertir el cambio aplicado. En estos casos es posible que deban explicar en qué se han equivocado. El ejercicio A5.1 de la ampliación 5.9 analiza algunos ejemplos de bancos centrales que han errado en sus decisiones.

Pero el rasgo esencial de la inflación objetivo es que se trata de un proceso continuo. Si los bancos centrales se equivocan y la inflación se aparta demasiado del objetivo, el banco central debe volver a intervenir. De hecho, en la descripción de sus funciones consta que deben seguir actuando hasta que la inflación se sitúe lo bastante cerca del objetivo.

Por tanto, mientras no se modifique la inflación objetivo y mientras la responsabilidad de mantenerla cerca del objetivo esté delegada verdaderamente en el banco central, la inflación siempre tenderá a situarse dentro de un rango estrecho de valores cercanos al objetivo, al menos a largo plazo. El banco central se encargará de que así sea.


​​
  En ambientes políticos suele decirse que el banco central proporciona un «ancla nominal» a la economía. La tasa de inflación que usan algunos bancos centrales es el índice de precios al consumo (IPC). Este índice se calcula a partir de los precios de los bienes de consumo, los cuales están afectados por políticas gubernamentales como, por ejemplo, variaciones del impuesto sobre las ventas o sobre el valor añadido o cambios en las subvenciones de determinados bienes o servicios (asistencia sanitaria, transporte público, etc.). Para garantizar que el banco central no reaccione ante la política fiscal, el Banco Central Europeo no usa el IPC como tasa objetivo de inflación, sino que emplea en su lugar el IAPC (Índice Armonizado de Precios de Consumo), cuyo cálculo no incluye los efectos de las medidas gubernamentales.




​Como mostramos en la siguiente sección, es posible que un objetivo de inflación constante ofrezca una ventaja adicional. Si los hogares y las empresas de una economía saben que pueden confiar en que el banco central cumplirá con su cometido, es posible que eso «ancle» las expectativas de inflación en el objetivo de inflación fijado por el banco central. El nivel de firmeza de ese anclaje de las expectativas de inflación tendrá un efecto considerable en los costes de mantener la inflación bajo control en términos de pérdida de producción.


  Ampliación 5.9 ¿Por qué dar independencia a los bancos centrales?

  
    En esta ampliación explicamos por qué los gobiernos decidieron otorgar independencia operativa a los bancos centrales para fijar el tipo de interés oficial con la finalidad de que alcancen un objetivo de inflación. Para ello comparamos la inflación objetivo con los resultados obtenidos en un gran número de economías.

  

  Las enseñanzas de las modelizaciones de la unidad 4 y la sección 5.3 sobre desplazamientos hacia arriba de las curvas de Phillips y el alto coste del desempleo que pagaron los países en la década de 1980 para reducir la inflación (ilustrado en la figura 5.12) sirvieron de estímulo para dar independencia a los bancos centrales. Los argumentos para hacerlo se basaron tanto en la teoría económica como en algunos hechos bastante contundentes.

  En la unidad 4 mostramos que la curva de Phillips brinda una compensación a corto plazo entre la inflación y el desempleo. Pero si el desempleo se mantiene demasiado bajo de manera sostenida y las expectativas de inflación se enquistan, la curva de Phillips se desplaza hacia arriba. Como resultado, el modelo implica que no hay ninguna una compensación a largo plazo entre la inflación y el desempleo.

  Aun así, es posible que los políticos se sientan tentados a aprovechar la compensación a corto plazo y prometer ahora un crecimiento mayor para lograr la reelección (aunque eso depare una inflación más alta en el futuro). Pero si los bancos centrales tienen más independencia y, por tanto, no están condicionados por consideraciones de este tipo a corto plazo, serán capaces de contrarrestar esta tendencia.

  Los datos respaldaban con bastante rotundidad este argumento. La figura A5.1 ilustra la relación entre la inflación media de 1962 a 1990 y una medida de la independencia del banco central en los países de la OCDE. Hay una correlación negativa intensa entre estas dos variables. Los países con poca independencia del banco central a mediados de la década de 1980 fueron los que tuvieron, en promedio, una inflación más alta a lo largo de ese periodo de 30 años.

  


                [image: Este gráfico de dispersión muestra la relación entre la tasa media de inflación y la independencia del banco central en los países de la OCDE. El eje horizontal, que va de 0 a 14, mide el índice de independencia de cada banco central a mediados de la década de 1980, y el eje vertical, con un intervalo que va del 0 % al 14 %, muestra la tasa media de inflación entre 1962 y 1990. Cada punto representa una combinación particular de independencia del banco central y de tasa media de inflación. La línea de ajuste óptimo es decreciente, lo que indica que los países con menos independencia del banco central tienden a tener una tasa media de inflación más alta.]



Figura A5.1 
Inflación e independencia del banco central: países de la OCDE.






Inflación según el IPC: OCDE. 2015. OECD Statistics. Independencia del banco central: Vittorio Grilli, Donato Masciandaro, Guido Tabellini, Edmond Malinvaud y Marco Pagano. 1991. «Political and Monetary Institutions and Public Financial Policies in the Industrial Countries». Economic Policy 6 (13): pp. 341–392.






  A la luz de los argumentos teóricos y de estos datos, los países otorgaron cada vez más independencia a los bancos centrales fijando un objetivo de inflación bajo en sus estatutos oficiales.

  Nueva Zelanda, que con anterioridad había tenido una inflación alta, fue uno de los primeros países que adoptó este cambio. En 1990 dio la independencia a su banco central e introdujo un objetivo de inflación dentro de un rango del 1 % al 3 %. La inflación cayó y se mantuvo baja. Otros países no tardaron en seguir su ejemplo.

  La figura A5.2 revela un patrón similar al de Nueva Zelanda en los 38 países que adoptaron objetivos de inflación entre 1991 y 2015 (en su mayoría, aunque no siempre, unidos a un aumento considerable de la independencia del banco central). El eje horizontal muestra la diferencia entre la inflación real y la tasa de inflación objetivo en el momento en que se adoptó esta última, y el eje vertical muestra la diferencia en 2019 (o sea, entre 14 y 24 años después de la introducción del objetivo de inflación).

  


                [image: El gráfico de dispersión muestra la diferencia entre la tasa de inflación real y la inflación objetivo en 38 países entre 1991 y 2015. El eje horizontal, que abarca del −6 % al 14 %, muestra la diferencia inicial entre la tasa de inflación real y la tasa objetivo, mientras que el eje vertical, que va del −6 % al 12 %, muestra la diferencia entre los valores de la inflación real y la inflación objetivo en 2019. La mayoría de puntos de datos se concentra cerca del eje horizontal, aunque con algunas desviaciones del objetivo positivas o negativas en numerosos países. En torno a dos tercios de los puntos se sitúan en el lado positivo del eje horizontal, lo que indica que la inflación real era más alta que la inflación objetivo, mientras que un tercio se encuentra en el lado negativo, lo que indica una inflación real más baja que el objetivo. Por tanto, la dispersión de puntos no indica una correlación fuerte.]



Figura A5.2 
Inflación frente a objetivo de inflación en 38 países.






Banco de datos AREAER del FMI (IMF AREAER databank) y datos del IPC del Banco Mundial (World Bank CPI data).






  A diferencia de la mayoría de gráficos de dispersión, que suelen estar pensados para mostrar una correlación positiva o negativa significativa, lo llamativo de este gráfico es la ausencia de correlación. Había gran variación en las diferencias de partida: algunos países tenían inicialmente una inflación hasta 12 puntos porcentuales por encima del objetivo. Pero en 2019, la inflación de la mayoría de países se situaba dentro de un rango de dos puntos porcentuales por encima o por debajo del objetivo. En una cantidad considerable de países, la inflación estaba mucho más cerca del objetivo.

  Un rasgo común de muchos gráficos de dispersión son los «valores atípicos»: puntos del diagrama que se apartan del patrón general. Estos valores atípicos suelen ser reveladores y, en la figura A5.2, Serbia es uno de ellos. En 2019, la inflación en Serbia seguía cercana al 12 %, es decir, en torno a un 8 % por encima del objetivo del 4 %. ¿Por qué es tan diferente el caso de Serbia? Como hemos señalado más arriba, para que los objetivos de inflación sean efectivos es necesario que el banco central tenga suficiente autonomía para alcanzarlos. Aunque el Banco Nacional de Serbia (Narodna Banka Srbije) es oficialmente independiente, tanto la UE como el FMI han manifestado su preocupación ante el hecho de que, en la práctica, el gobierno sigue ejerciendo un control real sobre la política monetaria, y que, como resultado, no se ha permitido que el banco nacional se concentre en mantener la inflación cerca del objetivo.

  
    Consulta, por ejemplo, la información publicada el 4 de agosto de 2012 en el Financial Times: «Serbia Tightens Grip on Central Bank». Este artículo señala que «el Parlamento aprobó enmiendas a la ley del Banco Nacional de Serbia porque el gobierno pretende servirse del banco para cumplir la promesa de aplicar políticas fiscales más expansivas para frenar la entrada en recesión y contener un desempleo del 25 por ciento».

  

  La figura A5.2 solo emplea datos de inflación hasta el año 2019. La vuelta de muchos países a una inflación elevada en 2022, que comentaremos con más profundidad en la sección 5.10, supuso una prueba de fuego para la robustez del modelo del objetivo de inflación. Pero, al menos de momento, parece que la realidad sigue respaldando la evidencia original que se muestra en la figura A5.1 y que se utilizó para justificar la introducción de un objetivo de inflación.

  
    Ejercicio A5.1 Mandatos de los bancos centrales

    Cuando el objetivo de inflación se incumple de manera reiterada, la persona que preside el banco central debe rendir cuentas y explicar por qué. Usa los modelos que has aprendido hasta ahora para ilustrar y comentar las explicaciones presentadas por los siguientes bancos centrales sobre sus desviaciones del objetivo.

    
      	Banco de Japón (Nippon Ginko), diciembre de 2019: En diciembre de 2019, la tasa de inflación según el IPC de Japón era del 0,5 %, y el objetivo de inflación del banco central era del 2 %. El vicegobernador Masayoshi Amamiya dio un discurso para explicar las razones de la baja tasa de inflación, en particular:

    

    
      	las expectativas enquistadas de una baja inflación debido a la prolongada historia reciente de crecimiento bajo y deflación mantuvieron la inflación baja a pesar de la expansión económica;

      	la caída de los precios del crudo.

    

    
      	Banco Central Europeo (BCE), abril de 2022: En abril de 2022, la inflación en la eurozona había llegado al 7,5 %, un valor muy superior al objetivo del 2 % del BCE. Christine Lagarde, presidenta del BCE, analizó la situación en un discurso. Algunas de las razones principales que señaló fueron:

    

    
      	el aumento de los precios de la energía y los alimentos debido a la guerra de Ucrania;

      	cuellos de botella en la cadena de suministro durante la reactivación de la economía después de la pandemia;

      	el aumento de la demanda tras la retirada de las restricciones impuestas durante la pandemia.

    

    Lagarde también advirtió de que, aunque estos factores eran transitorios, aún persistía el riesgo de que la inflación creciera más si esas subidas de precios deparaban un aumento de los salarios o expectativas de una inflación más elevada.

    
      	Banco de Inglaterra (Bank of England, el banco central de Reino Unido), enero de 2020: En enero de 2020, la inflación en Reino Unido había caído por debajo del objetivo del 2 % y se situó en torno al 1,5 %. El informe sobre política monetaria del Banco de Inglaterra relaciona algunas de las razones:

    

    
      	la incertidumbre sobre las consecuencias de las negociaciones del Brexit redujo la inversión empresarial;

      	un crecimiento más bajo en otros países redujo la demanda de exportaciones desde Reino Unido.

    

  




  
    	
      «Controlling Interest». The Economist. Actualizado el 21 de septiembre de 2013. ↩
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5.10 Política monetaria y expectativas de inflación ancladas


​​La experiencia histórica revela que reducir la inflación suele ser costoso. Con esto nos referimos a que suele ir acompañado de una recesión. La figura 5.12 ofrece una demostración clara de la costosa desinflación que vivió la economía británica en la década de 1980. La figura 5.13 reproduce la situación que describimos en la sección 5.5 (figura 5.7) y que pone de manifiesto el desagradable dilema al que se enfrentan los gestores políticos cuando la economía sufre un choque de oferta negativo. Aquí se ve que un choque en el precio de la energía desplaza hacia abajo la curva PS, lo que provoca un desplazamiento hacia arriba de la curva de Phillips.

El gráfico superior muestra que un choque de este tipo (si no se revierte por sí solo) implica una tasa de desempleo más alta para estabilizar la inflación  (en \(N^{'}_\text{ELO}\)). Y, como el choque provocó una subida de la inflación con el nivel inicial de producción y empleo, la economía se enfrenta a una inflación y a un desempleo más elevados. Si la inflación esperada aumenta, la curva de Phillips se desplaza hacia arriba, y el endurecimiento de la política monetaria para situar la economía en el nuevo equilibrio más bajo en el lado de la oferta no devuelve la inflación al objetivo: la economía se encuentra en el punto E del gráfico central.

Si retrasar la respuesta ante la crisis del precio del petróleo depara unas expectativas de inflación más altas, entonces el ajuste para volver al objetivo de inflación resultará más costoso.




                [image: Hay 3 diagramas. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. La línea horizontal superior, etiquetada como «Curva PS (precio inicial del petróleo)» y con una coordenada vertical de 100, cruza la curva creciente y convexa etiquetada como «Curva WS». Esta intersección se indica con el punto A, que representa el equilibrio inicial en el lado de la oferta. La coordenada horizontal del punto A representa el empleo en el equilibrio inicial en el lado de la oferta, donde no hay brecha de negociación. Otra línea horizontal situada debajo de la curva PS con una coordenada vertical de 98 está etiquetada como «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». El punto B se encuentra sobre esta línea, situado justo debajo del punto A. Su coordenada horizontal es N_{ELO}, y su diferencia vertical con A indica una brecha de negociación del 2 %. Otro punto C se encuentra en la intersección entre la curva WS y la curva PS con el nuevo precio del petróleo, cuya coordenada horizontal representa el nuevo equilibrio en el lado de la oferta, etiquetado como N’{ELO}. Hay una flecha que va de la «Curva PS (precio inicial del petróleo)» a la «Curva PS (nuevo precio del petróleo)». En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra la tasa de inflación, que va del −2 % al 10 %. Tres líneas crecientes y convexas están etiquetadas como «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=4 %)», «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t=2 %)» y «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», respectivamente. El punto A, copiado del gráfico 1, se representa en la «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t=2 %)», donde su coordenada vertical indica la tasa de inflación esperada, que es del 2 %. Los puntos B y C, también idénticos a los del gráfico 1, se representan sobre la «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t = 2 %)» del centro, con B situado justo encima de A con una coordenada horizontal de N{ELO} y una coordenada vertical de 4 %, y C situado a la izquierda de A con una coordenada horizontal de N’{ELO} y una coordenada vertical de 2 %. Los puntos D y E se representan en la «Curva de Phillips (nuevo ELO, pi^E_t = 4 %)» superior, con D situado justo encima de B con una coordenada horizontal de N{ELO} y una coordenada vertical de 6 %, y E situado a la izquierda de B y justo encima de C con una coordenada horizontal de N’{ELO} y una coordenada vertical de 6 %. Hay flechas que apuntan de A a B, de B a C, de B a D y de D a E para mostrar la línea temporal. En el gráfico 3, el eje horizontal muestra la Producción (renta) Y en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical muestra la Demanda agregada (DA) en miles de millones de euros con un intervalo que va de 50 a 100. Las coordenadas son (Producción, Demanda agregada). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte desde el origen y está etiquetada como «Y = DA». Desde un punto situado por encima del 0 del eje vertical parte una línea recta con una pendiente menor que la línea de 45 grados que indica la función de la demanda agregada de partida y que se ha etiquetado como DA (inicial). Los puntos A y B ocupan la misma posición que en los gráficos 1 y 2 e indican la intersección entre la línea de 45 grados y la línea DA (inicial). Su coordenada horizontal se indica mediante Y{ELO}, que representa el nivel de producción con equilibrio en el lado de la oferta. Se ilustra una línea adicional etiquetada como DA (con mayor r). Esta línea tiene la misma forma que DA (inicial), pero se encuentra debajo de ella. DA (con mayor r) cruza la línea de 45 grados en el punto C, situado debajo de los puntos A y B. Aquí, la coordenada vertical indica un valor más bajo para la demanda agregada, y la coordenada horizontal está etiquetada como Y’_{ELO}, lo que indica un nuevo equilibrio en el lado de la oferta. Hay una flecha que apunta de A,B a C.]



Figura 5.13 
Un choque de oferta inflacionario.






Partiendo del punto D de la figura 5.14, si el banco central quiere volver a la inflación objetivo, tiene que subir el tipo de interés lo suficiente para desplazar la curva DA hacia abajo hasta que el empleo descienda hasta el punto F de la figura 5.14, es decir, hasta un punto que esté por debajo del nuevo ELO. En F, la inflación se sitúa en el 2 % y, en el siguiente periodo, el banco central podría relajar su política monetaria para incrementar el empleo hasta C: la inflación se sitúa entonces en el objetivo, y el empleo, en el nuevo ELO. Este es un equilibrio sostenible, pero ha sido más costoso llegar hasta él debido a la necesidad de ajustar las expectativas de inflación.




                [image: En el gráfico, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra la tasa de inflación con un intervalo que va del −1 % al 8 %. Las dos líneas crecientes y convexas están etiquetadas como «Curva de Phillips (nueva ELO, pi^E_t=2 %)» y como «Curva de Phillips (ELO original, pi^E_t anclada en el 2 %)», respectivamente, y la primera pasa por encima de esta última. Los puntos B y C se representan sobre la curva de Phillips con una expectativa de inflación anclada, de tal manera que B se encuentra encima de C con una coordenada horizontal de N_{ELO} y una coordenada vertical de 4 %, y C tiene una coordenada horizontal de N’{ELO} y una coordenada vertical de 2 %. Los puntos D y F están representados sobre la curva de Phillips con una expectativa de inflación del 4 %, con D situado justo encima de B con una coordenada horizontal de N{ELO} y una coordenada vertical de 6 %, y F situado a la izquierda de C con una coordenada horizontal mucho más baja y una coordenada vertical de 2 %. La flecha que va de B a C indica que las expectativas ancladas equivalen a una desinflación menos costosa.]



Figura 5.14 
El coste de volver al objetivo de inflación; las expectativas ancladas reducen el coste.






Este ejemplo evidencia las posibles ventajas para los gestores políticos y los costes más bajos para la población en cuanto a pérdida de producción cuando las expectativas de inflación no se ajustan pero pueden anclarse al objetivo de inflación. Con «anclar» nos referimos a que no cambian las expectativas de inflación de quienes fijan salarios y precios cuando un shock altera la tasa de inflación que experimentan. Tal como ilustra la figura 5.14, si las expectativas están ancladas, la curva de Phillips no se desplazará hacia arriba ni siquiera en caso de que la inflación suba hasta el 4 %, porque todo el mundo esperará que el banco central devuelva la inflación a la tasa objetivo. Entonces, el banco central solo tiene que endurecer la política monetaria para situar el empleo en el nuevo nivel de ELO: la economía pasará del punto B al punto C y se quedará ahí.

Fíjate en que si las expectativas están ancladas, la desinflación es menos costosa aunque el banco central retrase el ajuste de su política monetaria.


  Recuerda que si la inflación esperada es igual al 2 % y la brecha de negociación vale cero (es decir, está en el ELO) en el modelo, entonces la inflación será igual al 2 %.



s
El desplazamiento de la curva de Phillips explica por qué los bancos centrales intentan influir en la inflación, pero también en las expectativas de inflación. Si reconsideramos la figura 5.13, tal vez parezca un derroche que el gestor político imponga a la economía una recesión mayor que la que depara el nuevo nivel más bajo del empleo de equilibrio. Pero esto solo se puede evitar si las expectativas están ancladas en el objetivo de inflación.


  
    Pregunta 5.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Esta figura ilustra la curva de Phillips y las curvas WS y PS de una economía. Esta economía tiene un banco central independiente con un objetivo de inflación del 2 %.

    


                [image: Hay 2 gráficos. En el gráfico 1, el eje horizontal muestra el empleo, y el eje vertical muestra el salario real. Las coordenadas son (empleo, salario real). La línea vertical al final del eje horizontal está etiquetada como población activa. Se muestra una línea horizontal etiquetada como curva PS. Una curva creciente y convexa etiquetada como curva WS cruza la curva PS. El punto de intersección, etiquetado como punto A, representa el equilibrio en el lado de la oferta, donde la brecha de negociación es cero. Por tanto, la coordenada horizontal de A se denomina N_ELO. La diferencia entre la coordenada horizontal de A y la línea de la población activa mide la tasa de desempleo del 6 %. En el gráfico 2, el eje horizontal muestra el desempleo, y el eje vertical, que va del −3 % al 7 %, muestra la tasa de inflación. Las coordenadas son (empleo, tasa de inflación). Se reproduce una curva creciente y convexa etiquetada como curva de Phillips con una expectativa de inflación del 2 %. El punto A, copiado del gráfico 1, se sitúa sobre la curva, y su coordenada horizontal sigue siendo N_ELO. La coordenada vertical de A representa la tasa de inflación del 2 %.]






    Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El banco central intentará alcanzar un desempleo cero mientras mantiene la inflación en el 2 %.

      	Imagina que un choque de la demanda agregada aumenta el desempleo. El banco central subiría el tipo de interés para empujar la inflación a la baja y volver a situarla en la tasa objetivo.

      	Si la inflación cae hasta el 1 % y las expectativas están ancladas, la curva de Phillips no se desplazará ni aunque el banco central retrase su respuesta.

      	Si las expectativas no están ancladas, entonces, para restablecer el equilibrio en el lado de la oferta, un choque deflacionario de oferta requerirá una caída de la demanda agregada (un endurecimiento de la política monetaria) mayor que si las expectativas están ancladas.

    

    
      	La curva de Phillips evidencia que esto no es posible. Esto indica que siempre hay un desempleo positivo en el modelo en el lado de la oferta. El banco central intentará alcanzar la tasa de desempleo del 6 % estabilizadora de la inflación, ya que este es el equilibrio en el lado de la oferta.

      	Un choque de la demanda agregada que incremente el desempleo reducirá la inflación a lo largo de la curva de Phillips. Por tanto, el banco central debería bajar el tipo de interés para empujar al alza la inflación con el fin de volverla a situar en la tasa objetivo.

      	Con unas expectativas de inflación ancladas, la gente seguirá pensando que la inflación será del 2 % en el siguiente periodo, aun cuando el banco central no responda de inmediato.

      	Un choque de oferta deflacionario daría como resultado una brecha de negociación negativa, así que la demanda agregada tiene que aumentar en lugar de disminuir.
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5.11 Caso práctico: la inflación y las políticas monetarias en respuesta a la guerra entre Rusia y Ucrania


​​​En esta sección usamos un recurso interactivo (la herramienta de inflación de CORE Econ) para analizar el problema al que se enfrentaron los bancos centrales con la veloz subida de la inflación después de la pandemia. El modelo macroeconómico que has estudiado en esta unidad ofrece una información esencial para efectuar simulaciones de políticas monetarias con este instrumento.

Este recurso interactivo consta de cuatro partes. Las dos primeras afianzan los contenidos que hemos abordado en esta unidad y los aplican al reciente repunte de la inflación y a los problemas que ha supuesto para los bancos centrales. Como ampliación de las actividades de esta sección, puedes probar a usar las partes 3 y 4, que van más allá de la modelización que analizamos en esta unidad introduciendo más detalles sobre las preferencias de los bancos centrales.


  Ejercicio 5.7 Introducción a la herramienta de inflación: un choque de oferta

  Abre la herramienta de inflación. La página de inicio tendrá el aspecto de la figura 5.15. Lee el primer apartado y el apartado titulado «Supply shock».

  


                [image: El gráfico de líneas ilustra las variaciones de la tasa de inflación en la Unión Europea de 2009 a 2022, donde se aprecian con claridad los efectos de la guerra de Ucrania. El eje horizontal muestra los años 2009 a 2022, y el eje vertical muestra las tasas de inflación en porcentajes que van del −2,0 % al 10,0 %. La línea de inflación de la UE revela fluctuaciones: cae desde más del 1,0 % a comienzos de 2009 hasta situarse justo por debajo del 0 % en cuestión de pocos meses, sube hasta alrededor del 3 % a finales de 2011, después cae de nuevo hasta una franja negativa a finales de 2014 y, poco a poco, remonta de nuevo hasta rondar el 2 % a finales de 2018. Tras alcanzar otro mínimo de alrededor del -0,5 % a finales de 2019, empieza a repuntar debido a la guerra de Ucrania hasta alcanzar un máximo superior al 9 % a mediados de 2022. Una línea continua horizontal en el nivel del 2 % indica el objetivo de inflación, que es más alto que la inflación real de la UE durante la mayoría del periodo que va de 2009 a 2021. También se muestran dos líneas horizontales discontinuas: una en torno al 1,6 %, que indica la inflación media de 2009 a 2021, y otra en el 6,0 %, que indica la inflación media de 2021 a 2022.]



Figura 5.15 
Página de inicio de la herramienta de inflación de CORE Econ.






  La figura 2 de la herramienta de inflación muestra una subida de la inflación del 2 % al 5 % debida a un choque del precio del petróleo en el periodo 4. Supongamos que no hay ninguna respuesta política por parte del banco central ante este choque.

  
    	Dibuja un gráfico como el superior de la figura 5.13 para ilustrar los efectos iniciales de esta subida del precio del petróleo.

    	Prepara un gráfico como el de la figura 4.16 (unidad 4) para ilustrar la evolución de la inflación en los periodos 4 a 10. Tu gráfico debería mostrar un crecimiento gradual parecido al de la figura 3 de la herramienta de inflación.

  




  Ejercicio 5.8 El choque del petróleo y la política elegida por el banco central

  Tal como expusimos en la sección 5.10, el banco central querrá evitar que se dé la situación que aparece en la figura 3 de la herramienta de inflación.

  
    	En la herramienta de inflación, entra en el recuadro titulado «Question: Monetary policy reaction to an inflation shock» (que se muestra en el primer panel de la figura 5.16) y usa el menú deslizante para elegir el tipo de interés real del siguiente periodo con el fin de intentar estabilizar la inflación. Pulsa en «Submit» para ver los resultados del valor que has elegido junto con una explicación (segundo panel de la figura 5.16). Para probar con otro tipo de interés, pulsa «Reset».

  

  


                [image: Hay cuatro gráficos en los que el choque se produce en el periodo 4, y la reacción política comienza en el periodo 5. El primer gráfico sigue la evolución de las tasas de inflación con los periodos 1 a 6 en el eje horizontal, y las tasas de inflación, que van del 2 % al 9 %, en el eje vertical. La línea de la tasa de inflación se mantiene constante en el 2 % desde el periodo 1 hasta el 4, y después aumenta hasta el 5 % en el periodo 5. El segundo gráfico muestra la evolución del PIB, con los periodos del 1 al 6 en el eje horizontal y los valores del PIB, que van de 94 a 101, en el eje vertical. La línea del PIB se mantiene estable en 100 desde el periodo 1 hasta el 5. El tercer gráfico detalla la variación de la tasa de desempleo, con los periodos 1 a 6 en el eje horizontal, y las tasas de desempleo, del 4 % al 12 %, en el eje vertical. La línea de la tasa de desempleo se mantiene constante justo por debajo del 5 % desde el periodo 1 hasta el 5. El cuarto gráfico muestra las variaciones del tipo de interés real, con los periodos 1 a 6 en el eje horizontal, y los tipos de interés reales, del 1 % al 8 %, en el eje vertical. La línea del tipo de interés real se mantiene en el 1 % desde el periodo 1 hasta el 4.]



Figura 5.16a 
Un choque del petróleo golpea la economía.






  


                [image: Hay cuatro gráficos en los que el choque se produce en el periodo 4, y la reacción política comienza en el periodo 5. El primer gráfico sigue la evolución de las tasas de inflación con los periodos 1 a 6 en el eje horizontal, y las tasas de inflación, que van del 2 % al 9 %, en el eje vertical. La línea de la tasa de inflación se mantiene constante en el 2 % desde el periodo 1 hasta el 4, y después aumenta hasta el 5 % en el periodo 5. Continúa aumentando desde el periodo 5 al 6 hasta alcanzar el 7 %, pero a un ritmo algo más lento. El segundo gráfico muestra la evolución del PIB, con los periodos del 1 al 6 en el eje horizontal y los valores del PIB, que van de 94 a 101, en el eje vertical. La línea del PIB se mantiene estable en 100 desde el periodo 1 hasta el 5, y luego desciende hasta situarse en 99 a finales del periodo 6. El tercer gráfico detalla la variación de la tasa de desempleo, con los periodos 1 a 6 en el eje horizontal, y las tasas de desempleo, del 4 % al 12 %, en el eje vertical. La línea de la tasa de desempleo se mantiene constante por debajo del 5 % desde el periodo 1 hasta el 5, y después aumenta hasta el 6 % a finales del periodo 6. El cuarto gráfico muestra las variaciones del tipo de interés real, con los periodos 1 a 6 en el eje horizontal, y los tipos de interés reales, del 1 % al 8 %, en el eje vertical. La línea del tipo de interés real se mantiene en el 1 % desde el periodo 1 hasta el 4, y después aumenta hasta el 2 % a finales del periodo 5.]



Figura 5.16b 
Elige el tipo de interés con el que responde el banco central y observa los resultados económicos.






  Comprobarás que al elegir el tipo de interés adecuado, el banco central consigue devolver la inflación a la tasa objetivo. Pero ¿podría el banco central mejorar este resultado en términos de inflación?

  
    	Explica si el banco central podría evitar la subida de la inflación durante el periodo del choque. ¿Por qué sí o por qué no?

    	Elige distintos valores para el tipo de interés y comenta la sensibilidad del PIB al tipo de interés elegido y la pendiente de la curva de Phillips. (Pista: ambas pendientes son números enteros).

    	Hay signos de que la curva de Phillips se ha aplanado durante las últimas décadas (tal como se indica, por ejemplo, en Prospects for inflation: sneezes and breezes). Comenta cómo puede afectar el aplanamiento de la curva de Phillips al coste de reducir la inflación tras el choque de oferta.

  



La segunda parte de la herramienta de inflación brinda la oportunidad de experimentar con distintas estrategias de los bancos centrales ante el problema de la inflación. Una de ellas presenta similitudes con la estricta política monetaria que empleó el gobierno de Thatcher en Reino Unido en la década de 1980. Se acepta un crecimiento veloz del desempleo si eso permite una caída brusca de la inflación (figura 5.17).




                [image: Hay cuatro gráficos en los que el choque se produce en el periodo 4, y la reacción política comienza en el periodo 5. El primer gráfico sigue la evolución de las tasas de inflación con los periodos 1 a 15 en el eje horizontal, y las tasas de inflación, que van del 2 % al 9 %, en el eje vertical. La línea de la tasa de inflación se mantiene constante en el 2 % desde el periodo 1 hasta el 4, y después aumenta hasta el 5 % al final del periodo 5. Entonces inicia una caída gradual hasta volver a situarse en el 2 % varios periodos después. El segundo gráfico muestra la evolución del PIB, con los periodos del 1 al 15 en el eje horizontal y los valores del PIB, que van de 94 a 101, en el eje vertical. La línea del PIB se mantiene estable en 100 desde el periodo 1 hasta el 5, después experimenta una caída drástica hasta situarse en torno a 95,5 en el periodo 6. A continuación inicia una subida gradual hasta acabar llegando a 97 varios periodos después. El tercer gráfico detalla la variación de la tasa de desempleo, con los periodos 1 a 15 en el eje horizontal, y las tasas de desempleo, del 4 % al 12 %, en el eje vertical. La línea de la tasa de desempleo se mantiene constante justo por debajo del 5 % desde el periodo 1 hasta el 5, y entonces experimenta una subida espectacular hasta el 9 % al final del periodo 6. Después cae despacio hasta acabar alcanzando el 7,5 % varios periodos más tarde. El cuarto gráfico muestra las variaciones del tipo de interés real, con los periodos 1 a 15 en el eje horizontal, y los tipos de interés reales, del 1 % al 8 %, en el eje vertical. La línea del tipo de interés real se mantiene en el 1 % desde el periodo 1 hasta el 4, y después experimenta una subida drástica hasta superar el 5 % a finales del periodo 5. Después experimenta una caída gradual hasta el 4 % varios periodos después.]



Figura 5.17 
Ejemplo de una política elegida por el banco central para responder al aumento de la inflación.







  Ejercicio 5.9 Posibilidades de política activa para hacer frente a la inflación y el desempleo

  Lee este extracto de un discurso pronunciado en 2022 por Jerome Powell, presidente de la Reserva Federal de Estados Unidos y, a continuación, responde las siguientes preguntas.

  
    «La reducción de la inflación probablemente requiera un periodo prolongado de crecimiento por debajo de la tendencia. También es muy probable que se produzca cierta relajación en las condiciones del mercado de trabajo. Aunque unos tipos de interés más elevados, un crecimiento más lento y la relajación de las condiciones del mercado de trabajo reducirán la inflación, también conllevarán algunas dificultades para los hogares y las empresas. Estos son los lamentables costes de reducir la inflación. Pero no lograr la recuperación de la estabilidad de precios supondría un problema mucho mayor.[…] A medida que escalaba la inflación durante la década de 1970, las expectativas de una inflación elevada se enquistaron en las decisiones económicas de los hogares y las empresas. Cuanto más subía la inflación, más esperaba la población que se mantuviera alta, y ese convencimiento apareció reflejado en sus decisiones en cuanto a salarios y precios. […] La historia demuestra que es probable que los costes laborales de reducir la inflación aumenten cuando se retrasan las acciones para atajarla, porque la inflación alta se enquista más en la fijación de salarios y de precios. La exitosa desinflación de Volcker a comienzos de la década de 1980 fue precedida por múltiples intentos fallidos para reducir la inflación durante los 15 años anteriores. Al final fue necesario un largo periodo de política monetaria muy restrictiva para contener la alta inflación e iniciar el proceso para reducir la inflación hasta los niveles bajos y estables que fueron la norma hasta la primavera del año pasado. Nuestro objetivo es evitar ese resultado actuando ahora con decisión».

  

  
    	Explica a qué crees que se refiere Jerome Powell cuando habla de una «relajación de las condiciones del mercado de trabajo».

    	Explica cuál de las dos posibilidades de política activa («el banco central acepta poco a poco las variaciones en el desempleo» y «el banco central acepta una recesión costosa y un desempleo por debajo del equilibrio para priorizar la inflación») concuerda mejor con la experiencia vivida en la década de 1970 que describe Powell.

    	¿Cuál de estas dos posibilidades de política activa concuerda mejor con las intenciones de Powell en 2022? ¿Por qué?

  

  Considera una tercera posibilidad en la simulación «Comparing types of central banks» en la que el banco central reacciona con rapidez ante el choque. En esta situación, el tipo de interés y la tasa de desempleo se disparan hasta el 5,5 % y el 9 % respectivamente. Considera ahora la segunda posibilidad (el banco central acepta poco a poco las variaciones en el desempleo) y supón que, en el periodo 15, el banco central decide endurecer la política monetaria para devolver la inflación a la tasa objetivo.

  
    	Usa la información de la simulación «Comparing types of central banks» y el discurso de Powell para explicar si: i) la política monetaria de la segunda opción debería ser más o menos estricta comparada con la opción 3, y ii) si el desempleo sería más alto o más bajo que en la tercera situación.

  




  
    Pregunta 5.9 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre el choque de inflación de la figura 2 de la herramienta de inflación y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El choque de inflación desplaza hacia arriba la curva de Phillips.

      	De acuerdo con el modelo de las tres ecuaciones (WS–PS, curva de Phillips y DA), si la inflación está por encima del objetivo, el banco central bajará de inmediato los tipos de interés para reducir la producción por debajo del equilibrio.

      	La inflación desciende cuando el banco central sube el tipo de interés.

      	Con un choque de oferta negativo, el banco central se enfrenta a un dilema entre la inflación y el empleo.

    

    
      	La expresión «choque de inflación» se usa para aludir a un desplazamiento exógeno de la curva de Phillips.

      	Lo cierto es lo contrario: el banco central deberá subir de inmediato los tipos de interés para reducir la producción por debajo del equilibrio.

      	La inflación desciende si el tipo de interés nominal es superior al tipo de interés estabilizador. Podría ocurrir que el tipo de interés esté aumentando, pero siga estando por debajo del tipo de interés estabilizador. En este caso, la inflación sube.

      	El banco central podría estabilizar la inflación, pero el desempleo aumentaría, o podría tolerar una inflación más alta mientras mantiene el nivel de empleo.

    

  




  
    Pregunta 5.10 Elige las respuestas que sean correctas

    Basándote en la información de la figura 5 de la herramienta de inflación, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Si el banco central no modifica el tipo de interés, la inflación aumenta periodo tras periodo. Esta no es una política sostenible.

      	Una política de incremento gradual del tipo de interés hasta el 4 % permite que el banco central alcance el objetivo de inflación a costa de un desempleo algo más alto.

      	El banco central debería subir el tipo de interés lo justo para que el desempleo suba por encima del nivel de equilibrio posterior al choque.

      	En los tres supuestos, el banco central evita un aumento permanente de las expectativas de inflación.

    

    
      	Si el banco central no modifica el tipo de interés, la inflación sube periodo tras periodo. Al final tendrá que cambiar su política y aceptar una recesión costosa y un desempleo por encima del nivel de equilibrio para reducir la inflación.

      	La política consigue estabilizar la inflación a costa de un desempleo más alto, pero con una tasa de inflación por encima del objetivo del 2 % del banco central. La respuesta solo sería correcta si el banco central cambiara su objetivo de inflación y lo fijara en el 4 %.

      	Aunque sea una decisión costosa, esta es la única manera de reducir la inflación para situarla en la tasa objetivo.

      	Si el banco central no reacciona con rapidez y rotundidad ante el choque del petróleo, las expectativas de inflación podrían aumentar de manera permanente.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.12 Costes actuales y beneficios futuros: entender la inversión y los precios de activos

En nuestro modelo del ciclo económico, las decisiones de inversión de las empresas dependen de los tipos de interés y de los beneficios futuros esperados. En la unidad 3 explicamos que, si sube el tipo de interés, las empresas reducirán su gasto en inversión. En el modelo, esta es la manera en que la política monetaria repercute en la demanda agregada. Por otra parte, si crece el optimismo de las empresas en cuanto a sus beneficios futuros, aumentará el gasto en inversión y, por tanto, la demanda agregada.

En esta sección analizaremos la inversión con más detalle. Emplearemos el concepto de valor actual, que nos permite sopesar decisiones cuando los costes y los beneficios llegan en momentos diferentes. El valor actual es útil para calcular el valor de muchos tipos distintos de activos; explicaremos que los precios de los activos también dependen de los tipos de interés, lo que implica una segunda vía a través de la cual la política monetaria influye en la economía.


​Inversión y valor actual

Imagina que tu empleador te pide que valores si vuestra empresa debería embarcarse en un gran proyecto de inversión con el que espera obtener beneficios en el futuro. En la práctica, esos beneficios podrían tardar muchos años en llegar y es casi seguro que no están garantizados. Pero para ilustrar el razonamiento que te permitirá tomar una decisión, comenzaremos con un ejemplo.

Supongamos que el proyecto solo tendrá un año de duración. Imaginemos también que la inversión inicial costará I dólares y que no implica ninguna incertidumbre: si la empresa invierte, obtendrá un rendimiento de X dólares dentro de un año (medido en términos reales). Supongamos, además, que la empresa dispone de fondos suficientes procedentes de beneficios acumulados para efectuar la inversión si así lo decide.


	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».




​La cuestión que debes plantearte es si el rendimiento X es lo bastante alto como para que valga la pena gastar ahora I y esperar un año entero para obtenerlo. ¿Hay otras maneras de usar los fondos de la empresa a lo largo de ese año para dejar la empresa en una situación mejor? En otras palabras, ¿cuál es el coste de oportunidad del proyecto?

Suponiendo que este fuera el mejor proyecto disponible para la empresa, deberías considerar la alternativa de invertir esos fondos en mercados financieros. Supongamos que los activos financieros libres de riesgo ofrecen un tipo de interés real garantizado, r.

En ambos casos, la empresa pagaría ahora I dólares. Y, un año después, obtendría:


  	X dólares si invirtiera en el proyecto;

  	I(1 + r) dólares si invirtiera en el activo libre de riesgo.



Por tanto, deberías recomendar a la empresa que emprendiera el proyecto si y solo si:

\[X>I(1+r)\]
Este criterio compara el rendimiento futuro del proyecto, X, con sus «costes futuros»: el coste de oportunidad \(I(1+r)\) s la cantidad a la que renunciaría la empresa durante el espacio temporal de un año para obtener la cantidad de X dólares.

Recuerda que partimos del supuesto de que la empresa dispone de fondos suficientes para financiar la inversión en sí. Sin embargo, se aplicaría el mismo criterio si la empresa tuviera que pedir prestado el coste inicial I (suponiendo que pudiera obtener un préstamo para financiar un proyecto libre de riesgo a un tipo de interés libre de riesgo). En este caso, \(I(1+r)\) es la cantidad que tendría que devolver al final del año; de modo que, una vez más, solo debería invertir si la cantidad a devolver es inferior al rendimiento, X.


	valor actual, valor presente
	Valor efectivo que tiene en el momento presente un flujo de ingresos y otros beneficios que se percibirán en el futuro. El valor actual es inferior al valor futuro cuando los ingresos futuros se descuentan usando un tipo de interés o el tipo de descuento de la propia persona. Véase también: valor actual neto.
	valor actual neto
	El valor actual neto de un proyecto que generará ingresos en algún momento del futuro se corresponde con el valor actual del flujo de ingresos menos el valor actual de los costes asociados (tanto presentes como futuros). Véase también: valor actual.



El criterio recién comentado se expresa en «valores futuros». Otra manera de escribirlo es:

\[\frac{X}{1+r}-I>0\]

​​Una interpretación posible es que, si consideramos el proyecto desde la perspectiva del momento presente, su coste es I dólares, pero su beneficio efectivo es menor que X dólares, puesto que tardará un año en llegar. El valor actual del rendimiento del proyecto es \(X/(1+r)\). Entonces decimos que el valor actual neto del proyecto es

\[\text{NPV}=\frac{X}{1+r} - I\]
y el proyecto solo debería acometerse si y solo si su valor actual neto es positivo.

Podemos usar los valores actuales para establecer comparaciones entre los beneficios y costes percibidos en diferentes momentos. En general, calculamos el valor actual de un pago futuro descontándolo: en el ejemplo anterior, donde la empresa solo está interesada en maximizar su beneficio y el proyecto está libre de riesgo, el tipo de descuento es r, el tipo de interés de mercado de los activos sin riesgo.

Pero las empresas capitalistas no suelen dedicarse a actividades que generan rendimientos sin riesgo. Si el proyecto implicara riesgos, tu tipo de descuento, al que llamaremos d, sería más alto. Para un proyecto con riesgo y un rendimiento esperado de \({X^E}\) dólares, la regla para decidir si invertir es:

\[\text{Invertir si y solo si} \text{ NPV}>0, \text{donde} \text{ NPV}=\frac{X^E}{1+\text{RP}+r} - I\]
Igual que antes, tu tipo de descuento es igual al interés pagado por los activos del mercado que tienen un nivel de riesgo similar al del proyecto. Pero este tipo es más elevado que el tipo libre de riesgo, r, y es:

\[d = r + \text{RP}\]

	prima de riesgo
	Los activos de riesgo tienen que ofrecer una tasa más alta de rentabilidad que los activos sin riesgo para compensar al comprador. La prima de riesgo es la diferencia entre el rendimiento del activo de riesgo y del activo sin riesgo.
	exógeno
	En economía, este término significa ‘generado fuera del modelo’. En un modelo económico, una variable es exógena si su valor viene fijado por quien crea el modelo, en lugar de estar determinado por el funcionamiento del modelo en sí. Véase también: endógeno.




​donde RP es la prima de riesgo (que obligatoriamente es mayor que 0). Los activos de riesgo tienen que ofrecer un interés más alto porque, de lo contrario, los compradores siempre elegirían las opciones alternativas libres de riesgo.


​El valor de la prima de riesgo dependerá tanto del grado de incertidumbre como de la naturaleza de la incertidumbre sobre lo que se espera obtener con la inversión. Pero una predicción crucial de la teoría financiera es que el tamaño de la prima de riesgo no reflejará preferencias individuales, sino que tan solo refleja el «precio de mercado del riesgo». Desde el punto de vista de la empresa, el tipo de descuento, d, es, pues, exógeno, puesto que viene impuesto por los mercados financieros en combinación con el banco central.

La función de inversión

Si empleamos el criterio del valor real para la inversión ya podemos entender por qué (tal como supusimos antes) la inversión agregada depende del tipo de interés y de los beneficios futuros esperados.

En primer lugar, si los beneficios futuros esperados, \(X^E\), aumentan para todos los proyectos potenciales de inversión que están considerando las empresas, entonces será mayor la cantidad de esos proyectos que satisfacen el criterio de inversión. Por tanto, la inversión agregada aumentará.

Supongamos ahora que los beneficios esperados, \(X^E\), se mantienen igual que antes, pero que sube el tipo de interés del mercado, r. Entonces, los tipos de descuento de las empresas son más altos, lo que reduce el valor actual de los beneficios esperados y, por tanto, el valor neto actual de todos los proyectos. Serán menos los proyectos que satisfagan el criterio de inversión, de modo que la inversión agregada disminuirá. Este es uno de los canales de transmisión de la política monetaria.


​En la ampliación de esta sección modelizamos estos dos efectos con más detalle.

Valor actual y precios de activos

Podemos usar el valor actual para analizar otros problemas. Supongamos que estás pensando en comprar una acción de una empresa. Como accionista tal vez cuentes con recibir dividendos de la empresa en el futuro. Si los tipos de interés reales caen, entonces, si todo lo demás se mantiene igual, aumentará el valor actual de cualquier dividendo futuro. La intuición nos dice que si crece el valor actual de lo que te ofrece la acción, es probable que tú y muchos otros inversores estéis más dispuestos a comprarla. Si de repente hay una cantidad mucho mayor de inversores dispuestos a comprar una acción determinada, es muy probable que suba de precio. La demanda ha subido en relación con la oferta fija de acciones.


	precios de activos
	Este término general se emplea para referirse a los precios tanto de activos financieros (como acciones o bonos) como a activos reales (como viviendas, terrenos, oro u obras de arte). Véase también: activo.




​Y esto no solo influirá en el precio de las acciones. Consideraciones similares son aplicables a casi cualquier activo que generará ingresos en el futuro, desde activos financieros, como acciones y bonos, hasta activos reales, como inmuebles o terrenos. Tal como exponemos en la próxima sección, el impacto sobre los precios de activos es un elemento clave de la transmisión de la política monetaria.


​​
  Ampliación 5.12 Más sobre inversión y valor actual

  
    Esta ampliación explica con más detalle las decisiones para invertir en capital fijo, incluyendo el efecto sobre la inversión de las variaciones del tipo de interés y de la tasa de beneficio esperada.

  

  
	criterio del valor actual
	Criterio aplicado para decidir si se realiza o no una inversión teniendo en cuenta todos los costes y beneficios presentes y futuros. Se concreta en invertir si el valor actual neto es positivo.
	tasa de beneficio
	La tasa de beneficio de una inversión es el beneficio neto (por periodo) que generará en el futuro expresado como porcentaje del coste inicial de la inversión.



  El criterio del valor actual dice que: si el valor actual neto de tu proyecto, \(\frac{X}{1+r} - I\), es positivo, entonces adelante con él. En caso contrario, no lo emprendas.

  Podemos obtener más información calculando la tasa de beneficio esperada para ese proyecto de inversión. Esta viene dada por \(\Pi^{E}\), el beneficio anual expresado como una proporción de la inversión:

\[\Pi^E = \frac{X^E-I}{I}\]
  Fíjate en que tanto la tasa de beneficio esperada como el tipo de descuento son valores en términos reales (no nominales). Si reordenamos la ecuación, podemos escribir:

\[X^E = \ I$ \times (1+\Pi^E)\]
  
    Ten en cuenta que usamos la letra griega pi mayúscula para representar la tasa real de beneficio (\(\Pi^{E}\)); este símbolo no debe confundirse con la letra griega pi minúscula (\(\pi^{E}\)) que empleamos para representar la tasa de inflación esperada.

  

  Y el valor neto actual de los beneficios futuros es:

\[\frac{X^E}{1+d} = I \times \frac{1+\Pi^E}{1+d}\]
  El valor actual neto del proyecto solo será positivo si es mayor que I$; es decir, si la fracción del segundo miembro de la ecuación es mayor que uno. Por tanto, si la tasa de beneficio es mayor que el tipo de descuento (a menudo denominado en este contexto «rentabilidad requerida»), d, deberías recomendar a la empresa que se embarque en el proyecto.

  La figura A5.3 ilustra esta regla de decisión. En ella se aplica el criterio del valor actual a tres proyectos diferentes que se presentan por orden inverso a sus tasas de beneficio esperadas. Se supone que cada proyecto tiene un coste diferente medido por la anchura de las barras. Si el tipo de descuento, d, es del 10 %, solo deberá acometerse el Proyecto 1, mientras que si se usa un valor tan bajo para d como el 4 %, deberán realizarse los Proyectos 1 y 2.

  


                [image: Este gráfico de barras ilustra la decisión de inversión de la Empresa A. El eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». El Proyecto 1 tiene la barra más fina, lo que indica su menor coste, así como la mayor altura, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 10 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica que tiene el mayor coste, y una altura media situada justo por encima del 8 %, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene una barra algo más ancha que el Proyecto 1, lo que indica que tiene un coste relativamente bajo, pero tiene una altura más corta, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo el 2 %.]



Figura A5.3 
Decisión de inversión de la Empresa A.






  Aparte de la tasa de beneficio esperada, el valor supuesto del tipo de descuento, d, también influirá enormemente en lo que recomiendes a la empresa. ¿Qué valor deberías elegir?

  
    	Puesto que el tipo de descuento es \(d = r + \text{RP}\), será crucial el tipo de interés real, r, a lo largo del año siguiente. Consideremos otra vez la ecuación de Fisher, \(r = i +\pi^E\). Si estás en una economía que permite confiar en que el banco central mantendrá la inflación cerca de la tasa objetivo, entonces la ecuación de Fisher te dice que debes poder estimar r bastante bien. Puedes obtener directamente el tipo de interés nominal, i, a partir del tipo de interés oficial del banco central, y tu mejor estimación de la inflación no debería apartarse mucho de la realidad. Calcular r es más difícil cuando el banco central es menos capaz de controlar la inflación y, por tanto, su valor es menos predecible.

    	En la práctica, la prima de riesgo asumida es a menudo de varios puntos porcentuales, dependiendo de lo arriesgado que sea el proyecto.

  

  Efectos de las variaciones del tipo de interés real sobre la inversión agregada

  A continuación asumiremos en un principio que el valor de RP que elige cualquier empresa se mantiene constante. Si esto es así, las variaciones del tipo de interés real, r, se traducen en cambios de la misma magnitud en el tipo de descuento, d. Ahora podemos emplear nuestro análisis para observar cómo afectará una reducción de los tipos de interés reales a las decisiones de inversión al nivel agregado. La economía modelo solo tiene dos empresas.

  



                [image: Hay tres gráficos de barras. El primer gráfico de barras ilustra la decisión de inversión de la Empresa A. El eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». El Proyecto 1 tiene la barra más fina, lo que indica su menor coste, así como la mayor altura, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 10 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica que tiene el mayor coste, y una altura media situada justo por encima del 8 %, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene una barra algo más ancha que el Proyecto 1, lo que indica que tiene un coste relativamente bajo, pero tiene una altura más corta, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo el 2 %. Se han introducido dos líneas discontinuas horizontales para ilustrar los efectos de dos tipos de descuento diferentes en las decisiones de inversión de la Empresa A, una del 10 % y otra del 4 %. El segundo gráfico ilustra la decisión de inversión de la Empresa B. El eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». La barra del Proyecto 1 tiene una anchura intermedia, lo que indica un coste de un nivel intermedio, pero el hecho de ser la más alta indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 8 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica el mayor coste de todos, y una altura intermedia del 6 %, que indica la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene la barra más estrecha, lo que indica que tiene el coste más bajo, pero también tiene menos altura que el resto, lo que indica la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo un 4 %. Se incluyen dos líneas horizontales discontinuas para ilustrar el efecto de distintos tipos de descuento en las decisiones de inversión de la Empresa B, uno del 10 % y otro del 4 %. El tercer gráfico de barras es una combinación de los dos primeros. El eje horizontal muestra el coste total de la inversión en la economía agregada, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada, ambos en forma de porcentajes. Las barras de los dos primeros gráficos se reproducen en el tercer gráfico y se reordenan con la barra más alta al frente y la barra más baja al fondo. Se incluyen dos líneas horizontales discontinuas para ilustrar la incidencia de diferentes tipos de descuento sobre las decisiones de inversión agregadas, uno del 10 % y otro del 4 %.]



Figura A5.4 
Inversión, tasa de beneficio esperada y el efecto de las variaciones del tipo de interés en una economía con dos empresas.









                [image: Proyectos de inversión de la Empresa A: Este gráfico de barras ilustra la decisión de inversión de la Empresa A. El eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». El Proyecto 1 tiene la barra más fina, lo que indica su menor coste, así como la mayor altura, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 10 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica que tiene el mayor coste, y una altura media situada justo por encima del 8 %, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene una barra algo más ancha que el Proyecto 1, lo que indica que tiene un coste relativamente bajo, pero tiene una altura más corta, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo el 2 %.]



Proyectos de inversión de la Empresa A



La Empresa A tiene tres proyectos de inversión de distintas magnitudes y tasas de beneficio. Se muestran por orden decreciente de su tasa de beneficio esperada.









                [image: Proyectos de inversión para la Empresa B: El primer gráfico de barras ilustra la decisión de inversión de la Empresa A. El eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». El Proyecto 1 tiene la barra más fina, lo que indica su menor coste, así como la mayor altura, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 10 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica que tiene el mayor coste, y una altura media situada justo por encima del 8 %, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene una barra algo más ancha que el Proyecto 1, lo que indica que tiene un coste relativamente bajo, pero tiene una altura más corta, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo el 2 %. En la figura se ha añadido un gráfico de barras adicional que ilustra la decisión de inversión de la Empresa B. En el segundo gráfico de barras, el eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada, ambas en forma de porcentajes. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». La barra del Proyecto 1 tiene una anchura intermedia, lo que indica un coste de un nivel intermedio, pero el hecho de ser la más alta indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 8 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica el mayor coste de todos, y una altura intermedia del 6 %, que indica la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene la barra más estrecha, lo que indica que tiene el coste más bajo, pero también tiene menos altura que el resto, lo que indica la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo un 4 %.]



Proyectos de inversión para la Empresa B



La Empresa B también tiene tres proyectos de inversión diferentes.









                [image: La decisión para invertir: El primer gráfico de barras ilustra la decisión de inversión de la Empresa A. El eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». El Proyecto 1 tiene la barra más fina, lo que indica su menor coste, así como la mayor altura, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 10 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica que tiene el mayor coste, y una altura media situada justo por encima del 8 %, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene una barra algo más ancha que el Proyecto 1, lo que indica que tiene un coste relativamente bajo, pero tiene una altura más corta, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo el 2 %. El segundo gráfico de barras ilustra la decisión de inversión de la Empresa B. En el segundo gráfico de barras, el eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada, ambas en forma de porcentajes. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». La barra del Proyecto 1 tiene una anchura intermedia, lo que indica un coste de un nivel intermedio, pero el hecho de ser la más alta indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 8 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica el mayor coste de todos, y una altura intermedia del 6 %, que indica la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene la barra más estrecha, lo que indica que tiene el coste más bajo, pero también tiene menos altura que el resto, lo que indica la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo un 4 %. Se han añadido dos líneas horizontales discontinuas para ilustrar el efecto de diferentes tipos de descuento sobre las decisiones de inversión, uno del 10 % y otro del 4 %.]



La decisión para invertir



Con un tipo de descuento del 10 %, la Empresa A emprende el Proyecto 1 y la Empresa B no efectúa ninguna inversión. Pero si el tipo de interés real cayera 6 puntos porcentuales (lo que provocaría una caída equivalente del tipo de descuento), la Empresa A se embarcaría en los Proyectos 1 y 2, y la Empresa B acometería los tres proyectos.









                [image: La decisión de invertir: Hay tres gráficos de barras. El primer gráfico de barras ilustra la decisión de inversión de la Empresa A. El eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». El Proyecto 1 tiene la barra más fina, lo que indica su menor coste, así como la mayor altura, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 10 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica que tiene el mayor coste, y una altura media situada justo por encima del 8 %, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene una barra algo más ancha que el Proyecto 1, lo que indica que tiene un coste relativamente bajo, pero tiene una altura más corta, lo que indica que tiene la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo el 2 %. Se han introducido dos líneas discontinuas horizontales para ilustrar los efectos de dos tipos de descuento diferentes en las decisiones de inversión de la Empresa A, una del 10 % y otra del 4 %. Este segundo gráfico ilustra la decisión de inversión de la Empresa B. El eje horizontal muestra el coste de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada. Se muestran tres barras etiquetadas con «Proyecto 1», «Proyecto 2» y «Proyecto 3». La barra del Proyecto 1 tiene una anchura intermedia, lo que indica un coste de un nivel intermedio, pero el hecho de ser la más alta indica que tiene la tasa de beneficio más elevada, superior al 8 %. El Proyecto 2 tiene la barra más ancha, lo que indica el mayor coste de todos, y una altura intermedia del 6 %, que indica la tasa de beneficio más intermedia de los tres proyectos. El Proyecto 3 tiene la barra más estrecha, lo que indica que tiene el coste más bajo, pero también tiene menos altura que el resto, lo que indica la tasa de beneficio más baja de los tres proyectos, de tan solo un 4 %. Se incluyen dos líneas horizontales discontinuas para ilustrar el efecto de distintos tipos de descuento en las decisiones de inversión de la Empresa B, uno del 10 % y otro del 4 %. El tercer gráfico de barras es una combinación de los dos primeros. El eje horizontal muestra el coste total de la inversión en la economía agregada, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada, ambos en forma de porcentajes. Las barras de los dos primeros gráficos se reproducen en el tercer gráfico y se reordenan con la barra más alta al frente y la barra más baja al fondo. Se incluyen dos líneas horizontales discontinuas para ilustrar la incidencia de diferentes tipos de descuento sobre las decisiones de inversión agregadas, uno del 10 % y otro del 4 %.]



La decisión de invertir



El gráfico inferior agrega las inversiones potenciales de las dos empresas y las ordena de acuerdo con la tasa esperada de beneficio, igual que antes. La inversión aumenta en la economía tras la caída del tipo de interés real. Se llevan a cabo cinco proyectos, en lugar de solo uno.








  El efecto de las variaciones de las expectativas de beneficio sobre la inversión agregada

  En la figura A5.5 analizamos cómo afecta a la inversión un cambio en las expectativas de beneficio.

  En la economía de dos empresas de la figura A5.5, la tasa esperada de beneficio para cada proyecto aumenta cuando mejoran las condiciones del lado de la oferta, como, por ejemplo, cuando bajan los costes energéticos. La altura de cada columna aumenta y, como resultado, hay más inversión a un tipo de interés determinado.

  



                [image: Este gráfico de barras ilustra cómo se ven afectadas las decisiones de inversión por un aumento de la tasa de beneficio esperada en la economía agregada. El eje horizontal muestra el coste total de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa las dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada, ambas en forma de porcentajes. El gráfico incluye seis barras, ordenadas con la más alta al frente y la más baja al fondo, que representan diferentes proyectos de inversión. Las líneas horizontales discontinuas en el 10 % ilustran el efecto de varios tipos de descuento sobre las decisiones de inversión. En un principio, solo el primer proyecto supera la tasa de beneficio del 10 %, lo que se representa en el gráfico con una altura por encima de 10. Una vez que aumenta la tasa de beneficio esperada en la economía agregada, todas las barras incrementan su altura, lo que da como resultado que los tres primeros proyectos superen la tasa de beneficio del 10 %.]



Figura A5.5 
La economía agregada cuando la tasa esperada de beneficio crece para un conjunto dado de proyectos (efecto oferta).









                [image: Tipo de descuento del 10 %: En el gráfico de barras, el eje horizontal muestra el coste total de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa las dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada, ambos en forma de porcentajes. El gráfico incluye seis barras, ordenadas con la más alta al frente y la más baja al fondo, que representan diferentes proyectos de inversión. Las líneas horizontales discontinuas en el 10 % ilustran el efecto de varios tipos de descuento sobre las decisiones de inversión. Es notable que solo el primer proyecto supere la tasa de beneficio del 10 %, lo que se representa en el gráfico con una altura por encima de 10.]



Tipo de descuento del 10 %



Con un tipo de descuento del 10 %, solo se realiza un proyecto.









                [image: Mejora de las condiciones en el lado de la oferta: En el gráfico de barras, el eje horizontal muestra el coste total de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa las dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada, ambos en forma de porcentajes. El gráfico incluye seis barras, ordenadas con la más alta al frente y la más baja al fondo, que representan diferentes proyectos de inversión. Las líneas horizontales discontinuas en el 10 % ilustran el efecto de varios tipos de descuento sobre las decisiones de inversión. Es notable que solo el primer proyecto supere la tasa de beneficio del 10 %, lo que se representa en el gráfico con una altura por encima de 10. Entonces, una mejora de las condiciones en el lado de la oferta aumenta la tasa de beneficio para todos los proyectos, lo que se representa con alturas mayores.]



Mejora de las condiciones en el lado de la oferta



La mejora de las condiciones en el lado de la oferta aumenta la tasa esperada de beneficio para cada proyecto.









                [image: Efecto sobre la inversión: En el gráfico de barras, el eje horizontal muestra el coste total de la inversión, mientras que el eje vertical, que va de 0 a 10, representa las dos variables: el tipo de descuento y la tasa de beneficio esperada, ambos en forma de porcentajes. El gráfico incluye seis barras, ordenadas con la más alta al frente y la más baja al fondo, que representan diferentes proyectos de inversión. Las líneas horizontales discontinuas en el 10 % ilustran el efecto de varios tipos de descuento sobre las decisiones de inversión. Es notable que solo el primer proyecto supere la tasa de beneficio del 10 %, lo que se representa en el gráfico con una altura por encima de 10. Entonces, una mejora de las condiciones en el lado de la oferta aumenta la tasa de beneficio para todos los proyectos, lo que se representa con alturas mayores. Esto da como resultado que se invierta en dos proyectos más con el mismo tipo de descuento, ya que los tres primeros proyectos superan ahora la tasa de beneficio del 10 %.]



Efecto sobre la inversión



La inversión aumenta para el mismo tipo de descuento: se emprenden dos proyectos más.








  Un desplazamiento hacia arriba de la tasa esperada de beneficio puede deberse a una caída del precio previsto de precios para los factores de producción, como la previsión de que baje el precio de la energía o de los salarios o una reducción de impuestos mientras dure el proyecto.

  
    
      Pregunta A5.1 Elige la respuesta que sea correcta

      La figura A5.4 muestra posibles proyectos de inversión para las Empresas A y B.

      Basándote en esa información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

      
        	Cuando el tipo de descuento es del 10 %, ambas empresas solo emprenden el Proyecto 1.

        	Todos los proyectos se acometerán si el tipo de descuento baja hasta el 3 %.

        	Cuando hay expectativas de un aumento permanente de la demanda por encima de la capacidad de las plantas y los equipos existentes, el nivel de inversión aumenta debido a un desplazamiento al alza de la tasa esperada de beneficio.

        	Un aumento esperado de los precios de la energía depara una caída de las tasas de beneficio esperadas, lo que da como resultado que haya menos proyectos rentables a un tipo de descuento dado. Esto provoca una reducción de la inversión.

      

      
        	Para la Empresa B, la tasa esperada de beneficio con su Proyecto 1 es inferior al 10 %. Por tanto, solo la Empresa A se embarca en su Proyecto 1.

        	Con un tipo de descuento del 3 %, la Empresa A no acometerá el Proyecto 3.

        	Con un choque de demanda positivo permanente, la altura de las columnas se mantiene sin cambios, pero aumenta la cantidad de inversión que es rentable. Esto incrementa la anchura de las columnas, lo que depara una inversión mayor (con cualquier tipo de descuento dado).

        	El aumento de los precios de la energía incrementa los costes de las empresas, por lo que disminuyen los beneficios esperados, lo que implica que habrá menos proyectos con una tasa esperada de beneficio superior al tipo de descuento.

      

    

  

  
    Ejercicio A5.2 El tipo de interés oficial y las decisiones de inversión

    La siguiente tabla muestra el coste y el rendimiento esperados (en millones de dólares) de cinco proyectos distintos que puede emprender una empresa. Supón que la prima de riesgo se mantiene fija en el 1 % para todos los proyectos.

    
      
        
          	 
          	I (millones de dólares)
          	Rendimiento esperado (millones de dólares)
        

      
      
        
          	Proyecto 1
          	5
          	5,16
        

        
          	Proyecto 2
          	2
          	2,14
        

        
          	Proyecto 3
          	10
          	10,25
        

        
          	Proyecto 4
          	4
          	4,22
        

        
          	Proyecto 5
          	1
          	1,08
        

      
    

    
      	Usa esta información para dibujar un gráfico similar al de la figura A5.4 para esta empresa.

      	Supón que el tipo de interés real es del 5 %. ¿Cuántos proyectos decidirá acometer la empresa y cuál es el importe total (el coste) de la inversión (I$)?

      	¿Cómo cambia tu respuesta a la pregunta 2 si: i) el tipo de interés real cae al 2 %; o ii) el tipo de interés real se mantiene en el 5 %, pero la tasa de beneficio esperada de todos los proyectos sube 1,5 puntos porcentuales?

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.13 Transmisión de las decisiones de política monetaria a la inflación: canales internos


​​La política monetaria se basa en:


  	la capacidad del banco central para controlar los tipos de interés;

  	las variaciones de los tipos de interés oficiales que influyen en los tipos de interés del mercado, los cuales repercuten en la demanda agregada y, a su vez, en la inflación.



¿Cómo se transmite, en la práctica, la política monetaria a la economía? Aquí veremos que existen diversos canales (además de la inversión empresarial y la vivienda) que incluyen mecanismos que actúan a través de los precios de los activos y también de la tasa de cambio.

El Banco de Inglaterra (Bank of England) publica un diagrama como el de la figura 5.18  para explicar al público general cómo contempla la transmisión de la política monetaria desde su decisión de los tipos de interés oficiales hasta la demanda agregada y la inflación en situaciones «normales», es decir, cuando el tipo de interés es su instrumento político. Otros bancos centrales con objetivos de inflación publican diagramas similares.




                [image: Este diagrama de flujo esboza el mecanismo de transmisión del tipo de interés oficial del banco central por toda la economía hasta llegar a la inflación. El proceso comienza con un tipo de interés oficial que determina los tipos de interés del mercado, los precios de los activos, las expectativas económicas y la confianza, así como el tipo de cambio. Estos ajustes iniciales afectan entonces de manera simultánea a la demanda agregada doméstica y a las exportaciones netas. Los cambios resultantes en estos elementos alteran la demanda agregada global. Esta cadena de reacciones económicas provoca presiones inflacionarias en cada economía nacional. Además, las variaciones de la tasa de cambio ajustan los precios de las importaciones. En conjunto, estas variaciones se traducen en inflación.]



Figura 5.18 
Tipo de interés oficial y mecanismos de transmisión de la política monetaria.






En esta sección analizamos los elementos del diagrama que guardan relación con la economía doméstica; el canal de transmisión de la tasa de cambio se aborda en la próxima sección.

Tipos de interés del mercado


  En la unidad 6 explicamos de qué manera puede ejercer este control el banco central.




​Cuando el banco central establece el tipo de interés oficial, también controla en la práctica el tipo de interés de todos los préstamos libres de riesgo durante periodos relativamente cortos que no suelen superar los tres meses.

Para un rango más amplio de tipos de interés del mercado, la repercusión de las variaciones del tipo oficial es más indirecta y, tal como ilustra la figura 5.19  para Estados Unidos, los tipos de interés del mercado pueden responder de un modo bastante limitado a las variaciones del tipo de interés oficial; y también responden ante otros factores.




                [image: El gráfico de líneas muestra las tendencias del tipo de interés oficial nominal y los tipos de interés del mercado en Estados Unidos entre 1970 y 2025. El eje horizontal representa los años comprendidos entre 1970 y 2025, y el eje vertical, que va del 0 % al 20 %, refleja el tipo de interés en forma de porcentajes. El gráfico muestra tres líneas diferentes: la media del tipo fijo de una hipoteca a 30 años, el tipo de interés para préstamos a empresas y el tipo de interés oficial. En general, todas las líneas revelan un aumento brusco a partir de comienzos de la década de 1970 que alcanza su punto máximo cerca del 20 % al principio de la década de 1980, seguido por un descenso constante hasta comienzos de la década de 2020, cuando se produce un ligero repunte. A lo largo de este intervalo temporal, los tipos hipotecarios y para empresas siguen un comportamiento muy similar, lo que refleja tendencias paralelas de subida y de bajada. En cambio, el tipo oficial es más errático, lo que evidencia fluctuaciones y divergencias acusadas con respecto al resto de tipos, en especial tras alcanzar su máximo a comienzos de la década de 1980. Aparecen diferencias notables entre el tipo de interés oficial y el resto de tipos a comienzos de la década de 1990, a comienzos de la década de 2000 y desde 2008 hasta el inicio de la década de 2020. Estas diferencias crecientes entre el tipo de interés oficial y los tipos de interés del mercado indican que estos últimos no siempre siguen exactamente la misma evolución que el tipo de interés oficial.]



Figura 5.19 
El tipo de interés oficial nominal y los tipos de interés del mercado en Estados Unidos.






Tipos efectivos de los fondos federales. FRED Economic Data.






Para entender estas relaciones observadas en los datos, debemos considerar la naturaleza de los mercados de préstamo y empréstito.

Como se explica con más detalle en la unidad 6, los bancos comerciales son empresas que maximizan sus beneficios. Por norma general, responderán a las variaciones del tipo oficial ajustando los tipos de interés que imponen a los hogares (tanto en préstamos al consumo como en los tipos hipotecarios para la adquisición de viviendas) y a las empresas. Estos tipos suelen ser más altos que el tipo de interés oficial, algo que se aprecia con claridad en el gráfico. Igual que ocurre con otras empresas fijadoras de precios, el nivel de competencia entre bancos repercutirá en la magnitud del margen comercial o el diferencial del tipo de interés que se aplique a los préstamos por encima del tipo oficial. Pero en la unidad 6 aclararemos que estos tipos también se verán influidos, a veces de manera bastante acusada, por el nivel de riesgo de impago (es decir, de que los préstamos bancarios no se devuelvan), así como por la duración del préstamo. Estos dos efectos se manifiestan en la evolución del tipo hipotecario a 30 años de la figura 5.19.


	bono
	Activo financiero con el que un gobierno (o una empresa) toma prestada una cantidad de dinero durante un periodo de tiempo determinado y se compromete a realizar pagos fijos regulares al prestamista (y a devolver el dinero cuando finalice dicho periodo).



Factores parecidos influyen en los tipos de interés al que pueden pedir préstamos las empresas. En la unidad 6 también aprenderemos que en muchas economías, en especial las de Estados Unidos y Reino Unido, las compañías más grandes toman prestadas grandes cantidades de dinero vendiendo bonos en lugar de hacerlo solicitando préstamos a los bancos. Esto suele implicar promesas de reembolso al prestamista al cabo de plazos bastante largos, de entre 5 y 30 años. Los tipos de interés a más largo plazo de estos préstamos suelen responder a las variaciones del tipo oficial, pero, tal como muestra la figura 5.19, esta respuesta suele ser bastante moderada porque quienes compran los bonos también tendrán en cuenta la evolución esperada del tipo de interés oficial, a menudo con varios años de antelación.


​El hecho de que los préstamos hipotecarios en Estados Unidos tengan, por lo común, una duración prolongada, de hasta 30 años, ayuda a explicar por qué los tipos hipotecarios y los tipos de interés de los préstamos a empresas presentan patrones muy similares en la figura 5.19.


  
  ​Ejercicio 5.10 La desconexión entre el tipo de interés oficial y los tipos de interés de los préstamos

  
	garantía
	Activo que un prestatario deja en prenda a un prestamista para asegurar la devolución de un préstamo. Si el prestatario no consigue abonar los pagos del préstamo según lo acordado, el prestamista pasa a tener la propiedad del activo.



  
    	La figura 5.19 revela que, durante la crisis financiera mundial de 2008 y los años siguientes, el tipo de interés oficial de Estados Unidos sufrió una caída muy brusca hasta situarse cerca de cero, mientras que los tipos hipotecarios y los tipos de interés de los préstamos a empresas se mantuvieron en un principio invariables. Teniendo en cuenta la explicación anterior, ¿qué crees que explica este comportamiento? (Pista: Piensa en el nivel de garantía).

    	En numerosos países, los contratos de préstamos hipotecarios tienen tipos de interés fijos durante periodos de tiempo mucho más cortos que en Estados Unidos o a veces son, sencillamente, «tipos variables» que el prestamista puede cambiar con poca antelación. ¿Cómo crees que afectaría eso a la relación entre los tipos hipotecarios y el tipo oficial? Busca algunos datos para comprobar si tus sospechas son correctas.

    	Este gráfico revela que el tipo de interés del crédito de las tarjetas bancarias siempre es bastante más alto que el tipo oficial y bastante insensible a sus variaciones. ¿Qué características comparten estos préstamos con los préstamos hipotecarios y los préstamos a empresas, y en qué se diferencian?

  

  


                [image: El gráfico de líneas muestra la relación entre los tipos de interés de los préstamos y el tipo de interés oficial de Estados Unidos entre 1995 y 2025. El eje horizontal muestra los años desde 1995 hasta 2025, y el eje vertical muestra los tipos de interés en porcentajes con un intervalo que va del 0 % al 24 %. La línea del tipo oficial se revela al principio estable en el 6 % a finales de la década de 1990, después cae hasta el 1 % a finales de 2004, y luego vuelve a subir hasta situarse alrededor del 6 % en 2007. A continuación experimenta una caída drástica hasta cerca del 0 %, y se mantiene en ese valor hasta 2016, cuando sube poco a poco hasta alcanzar el 2 % a finales de 2019. Entre comienzos de 2020 y 2023, vuelve a caer a cero antes de dispararse a partir de ahí hasta situarse en torno al 5 %. La línea de los tipos de interés de los bancos comerciales sobre planes de tarjetas de crédito discurre por encima de la línea del tipo oficial, pero en su mayoría sigue una tendencia similar, con subidas y bajadas en momentos similares. Comienza en el 16 % en 1995, después se estabiliza y, a comienzos de la década de 2010, desciende. Cabe destacar que, durante la crisis financiera de 2008, incluso cuando el tipo oficial cae hasta un valor cercano a cero, el tipo de interés de los préstamos se mantiene en torno al 12 %, por lo que no muestra una clara tendencia a la baja. Un patrón similar se da durante la pandemia, cuando el tipo oficial cae a cero, pero el tipo de interés de los préstamos se mantiene estable en el 15 %.]



Figura de la pregunta 3 Desconexión entre el tipo oficial y los tipos de interés de los préstamos.






Tipos de interés que aplican los bancos comerciales a las tarjetas de crédito. FRED Economic Data.









​El efecto sobre la demanda agregada nacional

El gráfico del Banco de Inglaterra (Bank of England) de la figura 5.18 pone de manifiesto dos canales a través de los cuales llega hasta la demanda agregada una modificación del tipo oficial. Uno de ellos opera a través del tipo de cambio y las exportaciones netas, y se explica en la próxima sección. Aquí nos centraremos tan solo en las conexiones con los componentes domésticos de la demanda agregada: sus efectos en la inversión y el gasto de los consumidores.


  En general, no sería de esperar que el gasto público en consumo (G) fuera sensible al tipo de interés.




​Inversión

Tal como muestra el modelo del valor actual, las decisiones de inversión de las empresas dependen de los tipos de interés y de los beneficios futuros esperados. Si una subida del tipo de interés oficial provoca un aumento del tipo de interés real, entonces, ceteris paribus, las empresas reducirán su gasto en inversión.

En la práctica, en cambio, se observa que la inversión empresarial no es muy sensible al tipo de interés real. Los motivos guardan relación con el hecho de que cuando cambia el tipo de interés, hay otros factores que no se mantienen constantes. En otras palabras, no se da el supuesto ceteris paribus. Por ejemplo, si se reduce el tipo oficial porque la economía está en recesión, bien cabría esperar por razones teóricas que aumentaran al mismo tiempo las primas de riesgo: los proyectos de inversión se consideran más arriesgados. Esto compensaría el efecto de la caída del tipo de interés y mantendría el tipo de descuento bastante invariable, lo que contendría los efectos de esa decisión política sobre la inversión. En tiempos de recesión también es posible que disminuya la tasa esperada de beneficio de los nuevos proyectos de inversión, lo que volvería a dificultar que la inversión respondiera con contundencia a una caída del tipo oficial.

Por otra parte, hay pruebas sólidas de que las variaciones de los tipos de interés reales tienen un efecto considerable en la inversión en vivienda, que es parte de la formación de capital fijo. Sin embargo, los distintos sistemas de financiación de la vivienda en diferentes países influyen en la sensibilidad a los tipos de interés para la inversión en vivienda.


​​El otro componente de la inversión, la inversión pública (como en infraestructuras), suele ser mucho menos sensible a los tipos de interés reales.

Precios de activos y gasto de los consumidores


	precios de activos
	Este término general se emplea para referirse a los precios tanto de activos financieros (como acciones o bonos) como a activos reales (como viviendas, terrenos, oro u obras de arte). Véase también: activo.



Por la sección anterior sabemos que las variaciones de los tipos de interés también repercuten en los precios de los activos. Estos incluyen no solo activos financieros, sino también los precios de la vivienda: comprar un inmueble es una forma de inversión porque representa un gasto inmediato con la expectativa de obtener beneficios en el futuro. Cuando bajan los tipos de interés del mercado, los precios de los activos suelen subir. A su vez, cabe esperar que esto se refleje en la demanda agregada, en particular en la de los hogares (c0 en la ecuación del consumo), ya que los hogares que poseen los activos se sentirán más ricos.

De forma análoga, los tipos de interés influirán en el gasto de los hogares en bienes de consumo duraderos, así como en inversión residencial, que consiste en gran medida en mejorar las viviendas ya existentes. Aquí cabría esperar que hubiera tanto un canal directo desde los tipos de interés, a través del coste de los préstamos, como un canal indirecto a través de los precios de los activos, en particular los precios de la vivienda.


​Expectativas y confianza


​​Ya hemos señalado la relevancia de las expectativas de beneficio y de la confianza para las decisiones de inversión de las empresas. Al fijar el tipo de interés oficial, el banco central trata de infundir confianza mediante una política coherente y una buena comunicación con la opinión pública. Si, por ejemplo, reduce el tipo de interés oficial cuando se ha producido un choque negativo en la demanda agregada y explica las razones que lo han animado a hacerlo, tal vez consiga que las empresas esperen un aumento de la demanda, lo que deparará un aumento de la inversión. De forma similar, si eleva la confianza de los hogares en que no perderán el trabajo, puede que estos se sientan más cómodos manteniendo su nivel de gasto habitual. El canal de la confianza puede ayudar a que la economía pase del equilibrio de baja inversión ilustrado en el juego de coordinación de la figura A3.3 a un equilibrio de alta inversión.

Tipos de interés reales frente a nominales

Tal como indicamos en la sección 5.2, la teoría económica predeciría que el tipo de interés real es el que influye en el gasto. Pero, cuando el banco central fija el tipo oficial, lo hace en términos nominales. De modo que con el establecimiento de un tipo nominal particular pretende alcanzar un tipo de interés real específico y, por tanto, debe tener en cuenta (empleando la ecuación de Fisher) el efecto de la inflación esperada sobre el rango de tipos de interés del mercado afectados por su cambio de política.


  Para ver pruebas empíricas recomendamos leer, por ejemplo, el artículo de James A. Wilcox titulado «Nominal Interest Rate Effects on Real Consumer Expenditure».



Curiosamente, hay evidencias de que las variaciones de los tipos de interés reales y nominales pueden repercutir en el gasto. Aunque la lógica económica convencional animaría a pensar que solo deberían importar los tipos de interés reales, lo cierto es que los cambios en los tipos de interés nominales repercuten considerablemente en la renta disponible de los hogares, en especial a través del pago de intereses hipotecarios. Si los hogares están sujetos a restricciones crediticias, como comentamos en la unidad 3, un aumento de los tipos de interés nominales puede reducir el gasto de los consumidores incluso si los tipos de interés reales no varían. Las pruebas empíricas sugieren que este canal de transmisión de los cambios en el tipo de interés llega a ser muy potente a veces.

Y por último (aunque no menos importante): el efecto sobre la inflación

Tal como hemos enfatizado ya, la misión principal del banco central es controlar la inflación. Por tanto, existe otra conexión crucial dentro del mecanismo de transmisión de la política monetaria: la conexión entre la demanda y la inflación. El banco central se basará en el funcionamiento de la curva de Phillips, que enlaza el nivel de producción y la demanda con la tasa de inflación. Esta conexión ha sido muy potente en ocasiones (tal como ilustramos en la figura 5.13); pero también dista mucho de ser sencilla, sobre todo debido al peso de las expectativas de inflación.

La siguiente sección revela que, puesto que los cambios en la política monetaria afectan al tipo de cambio, esto no solo intensificará considerablemente el impacto sobre la demanda agregada (a través de las exportaciones netas), sino que también será crucial la influencia directa que ejerce sobre la inflación, tal como revela el diagrama del Banco de Inglaterra.

Para seguir la transmisión de la política monetaria desde el tipo de interés oficial hasta la inflación, observa la figura 5.20.





                [image: Este diagrama de flujo esboza el mecanismo de transmisión del tipo de interés oficial del banco central por toda la economía hasta llegar a la inflación. El proceso comienza con un tipo de interés oficial que determina los tipos de interés del mercado, los precios de los activos, las expectativas económicas y la confianza, así como el tipo de cambio. Estos ajustes iniciales afectan de manera simultánea a la demanda agregada de la economía doméstica, indicada mediante C+I, y a las exportaciones netas, indicadas con X−M. Los cambios resultantes en estos componentes alteran la demanda agregada global, indicada mediante DA. Esta cadena de reacciones económicas provoca presiones inflacionarias en cada economía nacional. Además, las variaciones de la tasa de cambio ajustan los precios de las importaciones. En conjunto, estas variaciones se traducen en inflación.]



Figura 5.20 
La transmisión de la política monetaria desde el tipo de interés oficial hasta la inflación.









                [image: Tipos de interés del mercado: Este diagrama de flujo esboza el mecanismo de transmisión del tipo de interés oficial del banco central por toda la economía hasta llegar a la inflación. En un principio, el tipo de interés oficial del banco central repercute en los tipos de interés del mercado. Después, estos tipos de interés del mercado ajustados influyen en la demanda agregada doméstica. A su vez, las alteraciones de la demanda agregada doméstica ejercen presión sobre la demanda agregada global. Esta secuencia de acontecimientos genera presiones inflacionarias en la economía doméstica que en última instancia se traducen en inflación.]



Tipos de interés del mercado



El tipo de interés oficial del banco central influye en el tipo de interés del mercado (que se aplica a hipotecas, préstamos personales, etcétera) y en la demanda agregada. Esto altera la brecha de negociación y, por tanto, la inflación.









                [image: Elementos del modelo del ciclo económico: Este diagrama de flujo esboza el mecanismo de transmisión del tipo de interés oficial del banco central por toda la economía hasta llegar a la inflación. En un principio, el tipo de interés oficial del banco central repercute en los tipos de interés del mercado. Con posterioridad, estos tipos de interés del mercado ajustados influyen en el consumo, indicado mediante C, y la inversión, etiquetada como I, lo que a su vez provoca cambios en la demanda agregada global, indicada con DA. Esta secuencia de acontecimientos genera brechas de negociación que en última instancia producen inflación.]



Elementos del modelo del ciclo económico



El canal que va desde los tipos de interés del mercado hasta la inflación muestra los elementos del modelo del ciclo económico en el mecanismo de transmisión.









                [image: Precios de los activos y expectativas: Este diagrama de flujo esboza el mecanismo de transmisión del tipo de interés oficial del banco central por toda la economía hasta llegar a la inflación. En un principio, el tipo de interés oficial del banco central influye de forma simultánea en los tipos de interés del mercado, los precios de activos, las expectativas y la confianza. A continuación, estos cambios repercuten en la demanda agregada doméstica. A su vez, las alteraciones de la demanda agregada doméstica ejercen presión sobre la demanda agregada global. Esta secuencia de acontecimientos genera presión inflacionaria en la economía nacional y, a la larga, se traduce en inflación.]



Precios de los activos y expectativas



Un tipo de interés oficial más alto reduce los precios de los activos y la confianza de las empresas y los consumidores, lo que debilita la demanda agregada doméstica.









                [image: Tipo de cambio y exportaciones netas: Este diagrama de flujo esboza el mecanismo de transmisión del tipo de interés oficial del banco central por toda la economía hasta llegar a la inflación. En un principio, el tipo de interés oficial del banco central influye de manera simultánea en los tipos de interés del mercado, los precios de los activos, las expectativas, la confianza y la tasa de cambio. A continuación, estos cambios influyen tanto en la demanda agregada doméstica como en las exportaciones netas, lo que a su vez altera la demanda agregada mundial. Esta secuencia de acontecimientos genera presión inflacionaria en la economía nacional y, a la larga, se traduce en inflación.]



Tipo de cambio y exportaciones netas



Un tipo de interés oficial más alto provoca una revalorización del tipo de cambio, lo que reduce las exportaciones e incrementa las importaciones que, a su vez, reduce la demanda agregada. Explicamos este mecanismo con más detalle en la sección 5.14.









                [image: Precios de importaciones: Este diagrama de flujo esboza el mecanismo de transmisión del tipo de interés oficial del banco central por toda la economía hasta llegar a la inflación. El proceso comienza con un tipo de interés oficial que determina los tipos de interés del mercado, los precios de los activos, las expectativas económicas y la confianza, así como el tipo de cambio. Estos ajustes iniciales afectan entonces de manera simultánea a la demanda agregada doméstica y a las exportaciones netas. Los cambios resultantes en estos elementos alteran la demanda agregada global. Esta cadena de reacciones económicas provoca presiones inflacionarias en cada economía nacional. Además, las variaciones de la tasa de cambio ajustan los precios de las importaciones. En conjunto, estas variaciones se traducen en inflación.]



Precios de importaciones



Una revalorización del tipo de cambio reduce los precios de las importaciones, lo que conlleva un descenso directo de la inflación; incrementa los salarios reales, lo que baja indirectamente la inflación al reducir la brecha de negociación.









                [image: El mecanismo de transmisión: Este diagrama de flujo esboza el mecanismo de transmisión del tipo de interés oficial del banco central por toda la economía hasta llegar a la inflación. El proceso comienza con un tipo de interés oficial que determina los tipos de interés del mercado, los precios de los activos, las expectativas económicas y la confianza, así como el tipo de cambio. Estos ajustes iniciales afectan de manera simultánea a la demanda agregada de la economía doméstica, indicada mediante C+I, y a las exportaciones netas, indicadas con X−M. Los cambios resultantes en estas componentes alteran la demanda agregada global, indicada mediante DA. Esta cadena de reacciones económicas provoca presiones inflacionarias en cada economía nacional. Además, las variaciones de la tasa de cambio ajustan los precios de las importaciones. En conjunto, estas variaciones se traducen en inflación.]



El mecanismo de transmisión



Este diagrama muestra el mecanismo de transmisión a través de la lente de los modelos WS-PS, del multiplicador y de la curva de Phillips.








	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.14 Política monetaria y tipo de cambio


	tipo (de interés) oficial
	Tipo de interés nominal fijado por un banco central que se aplica a los bancos que se prestan dinero primario entre sí y que toman prestado del banco central. También se conoce como tipo básico o tipo oficial del dinero. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés nominal.
	tipo de cambio nominal
	El número de unidades de moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera —es decir, el tipo de cambio del mercado—. Se denomina tipo de cambio nominal para diferenciarlo del tipo de cambio real, que es el precio relativo de los bienes y servicios extranjeros y nacionales. Véase también: tipo de cambio real.




​​​En muchas economías, un canal crucial para la política monetaria lo constituye el tipo de cambio, es decir, la tasa a la que se puede cambiar una moneda por divisas extranjeras. Las modificaciones del tipo de interés oficial hacen que varíe el tipo de cambio y la competitividad y, por tanto, alteran las exportaciones netas, la producción y el empleo. Cualquier variación del tipo de cambio también tiene un efecto directo en la inflación a través de los precios de las importaciones.


​​Definición del tipo de cambio nominal

Cuando se trabaja con tipos de cambio resulta útil ponerse en el lugar de un país concreto, la economía nacional o propia, y también centrarse en una economía extranjera particular. Nosotros nos regimos por la definición convencional que recibe este concepto en las ciencias económicas:


  El tipo de cambio nominal, \(e\), es el número de unidades de moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera.




  Esta es la definición del tipo de cambio que usa la mayoría de economistas en la actualidad. Pero hay que tener cuidado, porque en el pasado se usó la definición opuesta (moneda extranjera por unidad de moneda nacional), y esta aún se emplea en algunos contextos. Por ejemplo, en los medios de comunicación de Reino Unido, el tipo de cambio de este país suele darse en dólares por libra (lo que refleja el dominio histórico que ha tenido Reino Unido en los mercados financieros).



En otras palabras, \(e\) es el precio que deben pagar los residentes en el país propio para obtener una unidad de moneda extranjera. Se denomina tipo de cambio nominal porque se mide en unidades monetarias.

Supongamos que la economía nacional es Australia y que el país extranjero es Estados Unidos. En este caso, el tipo de cambio de Australia \(e\) es la cantidad de dólares australianos que hay que pagar para obtener un dólar estadounidense (AUD/USD). Por ejemplo, el 1 de agosto de 2024 se podía conseguir 1 dólar estadounidense a cambio de 1,54 dólares australianos: e = 1,54. Si una empresa de Australia hubiera comprado ese día a Estados Unidos un equipamiento que costara 5000 USD, habría tenido que pagar 5000 × 1,54 = 7700 AUD.


​​Revalorización y depreciación

Si aumenta el tipo de cambio, \(e\), de Australia, se necesitan más dólares australianos para comprar un dólar estadounidense. El precio en dólares australianos aumenta para cualquier persona que quiera comprar desde Australia bienes importados fabricados en Estados Unidos (o cuyo precio esté en dólares estadounidenses).


	depreciación (de una moneda), depreciación nominal
	Si aumenta el número de unidades de la moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera, entonces se dice que la moneda nacional se ha depreciado en relación con la divisa extranjera. Esto denomina a veces depreciación nominal y se corresponde con un aumento en la medida convencional del tipo de cambio nominal. Véase también: tipo de cambio, tasa de cambio, depreciación real.
	revalorización, revalorización nominal
	Si disminuye el número de unidades de la moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera, se dice que la moneda nacional se ha revalorizado en relación con la divisa extranjera. Esto se describe a veces como una revalorización nominal y se corresponde con una disminución en la medida convencional del tipo de cambio nominal. Véase también: tipo de cambio, depreciación real.



Si esto sucede, decimos que el dólar australiano se ha depreciado con respecto al dólar estadounidense porque con un AUD se compra menos cantidad de cualquier cosa que esté medida en dólares estadounidenses; es decir, los dólares australianos valen menos en relación con los dólares estadounidenses. En cambio, desde el punto de vista de Estados Unidos, el dólar estadounidense se ha revalorizado frente al dólar australiano.

Por el contrario, una disminución de \(e\) equivale a una revalorización del dólar australiano en relación con el dólar estadounidense.





  
    	Tipo de cambio nominal, e = unidades de moneda nacional por unidad de moneda extranjera
    	
    	
  


  
    	Depreciación de la moneda nacional
    	e aumenta
    	La moneda extranjera cuesta más
  

  
    	Revalorización de la moneda nacional
    	e disminuye
    	La moneda extranjera cuesta menos
  










Tampoco ayuda que en los medios de comunicación se proclame a menudo que el tipo de cambio de la moneda nacional «ha aumentado» cuando se alude a que se ha revalorizado. Y a veces no está claro si se está usando la definición del tipo de cambio que acabamos de fijar aquí o la contraria. La ambigüedad se puede eliminar diciendo que «la moneda nacional se revaloriza» o que «el tipo de cambio de la moneda nacional se revaloriza», en lugar de decir que «el tipo de cambio cae».

Al emplear tipos de cambio con aplicaciones prácticas, recomendamos encarecidamente no usar los términos «subir» y «bajar» ni «aumento» y «caída». Pon atención para averiguar cómo se define el tipo de cambio en los datos que estés utilizando y, después, al interpretar los datos, utiliza los términos «depreciación» y «revalorización», que son inequívocos.


  
    Pregunta 5.11 Elige las respuestas que sean correctas

    A continuación encontrarás una tabla con el tipo de cambio de la libra esterlina (GBP) frente al dólar (USD) y el euro (EUR) de acuerdo con los valores notificados por el Banco de Inglaterra:

    
      
        
          	 
          	8 feb. 2023
          	8 feb. 2024
        

      
      
        
          	GBP/USD
          	0,8280
          	0,7933
        

        
          	GBP/EUR
          	0,8879
          	0,8538
        

      
    

    En esta tabla, los tipos de cambio se definen como el número de GBP por USD o por EUR. Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El USD se revalorizó frente a la GBP a lo largo de ese año.

      	La GBP se depreció frente al EUR durante ese año.

      	Suponiendo que los precios en libras no cambiaron, las exportaciones de productos británicos fueron más caras en dólares el 8 de febrero de 2024 que un año antes.

      	Suponiendo que los precios en euros no cambiaron, las importaciones procedentes de la eurozona fueron más baratas en libras esterlinas el 8 de febrero de 2024 que un año antes.

    

    
      	1 USD valía 0,83 GBP el 8 de febrero de 2023, y valía 0,79 GBP un año después, así que el USD se depreció en relación con la GBP.

      	1 EUR valía 0,85 GBP, frente al valor de 0,89 GBP que tenía un año antes, de modo que el EUR se depreció en relación con la GBP.

      	El USD se depreció en relación con la GBP durante ese periodo, así que las exportaciones de productos británicos se encarecieron (desde el punto de vista de los consumidores estadounidenses).

      	El EUR se abarató frente a la GBP durante ese año, así que los bienes importados de Europa también se volvieron más baratos.

    

  




​El tipo de cambio real y sus efectos en el comercio neto

El tipo de cambio nominal \(e\) se mide en unidades monetarias, por ejemplo, el precio en dólares australianos de un dólar estadounidense. Pero, si queremos conocer sus implicaciones para la economía, debemos fijarnos en el tipo de cambio real, que es el precio relativo de los bienes y servicios extranjeros y nacionales.

Si \(P\) es el precio de los bienes y servicios en la economía propia o nacional, y llamamos \(P^\text{*}\) al nivel de precios en la economía extranjera, no podemos establecer una comparación directa entre ambos porque están expresados en monedas diferentes. Pero cabe la posibilidad de convertirlos a las mismas unidades usando el tipo de cambio nominal, \(e\). Igual que antes, adoptaremos el punto de vista de la economía nacional y escribiremos ambos precios en términos de la moneda nacional:


  	Precio de los bienes y servicios nacionales = \(P\)

  	Precio de los bienes y servicios extranjeros = \(e \times P^\text{*}\)

  	Precio relativo de los bienes y servicios \(= \frac{e \times P^\text{*}}{P}\)



Supongamos, por ejemplo, que una camiseta importada en Australia cuesta 20 USD, y que el tipo de cambio nominal del AUD frente al USD vale \(e = \text{1,5}\). En este caso, necesitas 1,5 AUD para comprar cada USD, de modo que el precio de la camiseta en dólares australianos es \(1,5 \times 20 = 30\) AUD. Si una camiseta fabricada en Australia cuesta 25 AUD, entonces el precio relativo de las camisetas de Estados Unidos es \(30/25 = \text{1,2}\) (en otras palabras, las camisetas de Estados Unidos cuestan un 20 % más).


	tipo de cambio real, competitividad
	Es el precio relativo entre bienes y servicios extranjeros y nacionales; en concreto, equivale al precio que tienen los bienes y servicios extranjeros (convertidos a la moneda nacional al tipo de cambio —nominal— del mercado) dividido entre el precio de los bienes y servicios nacionales. El tipo de cambio real es una medida de la competitividad de una economía.




​​Cuando calculamos el precio relativo de los bienes extranjeros dentro de los datos de una economía, los niveles de los precios \(P\) and \(P^\text{*}\) se miden con los mismos índices de precios al consumo que usan los bancos centrales para fijar el objetivo de inflación, y el precio relativo \(eP^\text{*}/P\) se conoce como el tipo de cambio real de la economía nacional.


  Obtendríamos el mismo resultado para el tipo de cambio real si valoráramos ambos precios expresados en la moneda extranjera. El precio relativo no es más que un número: la relación entre dos precios medidos en las mismas unidades.



Si el tipo de cambio real de Australia con respecto a Estados Unidos es, por ejemplo, 1,15, esto indica que una cesta de productos importados de Estados Unidos cuesta un 15 % más que la misma cesta de productos fabricados en Australia. Y también revela que los bienes australianos son competitivos en los mercados extranjeros: son más baratos para los compradores extranjeros que los bienes producidos en Estados Unidos. Por tanto, el tipo de cambio real es una medida de la competitividad de un país en los mercados mundiales y, para tenerlo presente, lo etiquetamos como \(c\):

\[\text{tipo de cambio real, } c  = \frac{e \ \times \ P^\text{*}}{P} \\
\text{(El aumento de } c \text{ es una depreciación real)}\]

	depreciación real, revalorización real
	Un país experimenta una depreciación real si aumenta su tipo de cambio real (medido como el precio relativo de bienes y servicios extranjeros; esto también se conoce como competitividad). De igual manera, una caída de la competitividad es una revalorización real. Véase también: tipo de cambio real.




​​​​Al igual que un aumento de \(e\) representa una depreciación nominal (el precio de la moneda extranjera sube en relación con la moneda nacional), un aumento de la competitividad \(c\) es una depreciación real (el precio de los bienes extranjeros sube en relación con los bienes nacionales). Esto podría derivarse, o bien de un cambio en el nivel de precios de uno de los países, o bien de una depreciación nominal. Una depreciación real vuelve más competitiva la economía nacional. De igual manera, una disminución de \(c\) supone una caída de la competitividad y una revalorización real.





  
    	$$ \text{tipo de cambio real, } c  = \frac{e \times P^\text{*}}{P} $$
  


  
    	Depreciación real
    	c aumenta
    	La competitividad sube
  

  
    	Revalorización real
    	c disminuye
    	La competitividad cae
  










Lo esperable sería que una depreciación real impulsara la producción nacional, ya que incrementa el precio relativo de los bienes y servicios procedentes del extranjero, lo que encarece las importaciones \(M\) y vuelve más competitivas las exportaciones \(X\). En la economía nacional, caerá la demanda de importaciones y aumentará la demanda de sus exportaciones desde el extranjero. Por tanto, cabría esperar que una depreciación real (debido, por ejemplo, a una depreciación nominal) incrementara las exportaciones netas \(X − M\) y, por tanto, impulsara la demanda agregada, la producción \(Y\) y el empleo \(N\).




                [image: Este diagrama de flujo reproduce la cadena causal que va desde la depreciación del tipo de cambio real de la economía nacional hasta el aumento de la producción y el empleo. En un principio, un aumento de la tasa de cambio nominal, indicada mediante e, provoca una subida del tipo de cambio real, etiquetado como c. Un c  más alto da como resultado una depreciación real para la economía nacional, lo que conlleva un aumento de las exportaciones X y una caída de las importaciones M. El conjunto de estos cambios conduce a un aumento de la demanda agregada DA. Con el tiempo, el aumento de la DA impulsa tanto la producción como el empleo.]



Figura 5.21 
Una depreciación del tipo de cambio real de la economía nacional incrementa la producción y el empleo.






Las pruebas que demuestran esta relación son contundentes. En la unidad 7 las abordamos con más detalle y mostramos que a veces es crucial diferenciar entre las variaciones del tipo de cambio nominal y las del tipo de cambio real, sobre todo en países con tasas de inflación muy dispares.


​El objetivo de inflación y el tipo de cambio

El efecto de la variación del tipo de cambio sobre la demanda agregada a través de las exportaciones netas constituye un canal importante para la transmisión de la política monetaria. En un régimen moderno con una inflación objetivo, los bancos centrales no aspiran a controlar el tipo de cambio, que se fija en los mercados de divisas. Pero sí tienen en cuenta los posibles efectos de las variaciones del tipo de interés oficial sobre el tipo de cambio. ¿Cómo funciona este mecanismo?

Consideremos el caso de una desaceleración de la economía australiana causada por una caída de la demanda de inversión suponiendo que la economía parte de una inflación ajustada en la tasa objetivo. Dada la probabilidad de que la desaceleración reduzca la inflación, el Banco de la Reserva de Australia (Reserve Bank of Australia) no tiene ningún conflicto con su objetivo de inflación. La estabilización de la demanda agregada reduciendo el tipo de interés oficial ayudará a volver a situar la inflación en la tasa objetivo.

La bajada del tipo de interés oficial reduce la rentabilidad de los activos financieros australianos. Si los tipos de interés fuera de Australia no varían, el banco central esperará que esto reste atractivo a los activos financieros nacionales para los inversores extranjeros, lo que provocará una depreciación del dólar australiano. La lógica fundamental es que para comprar activos financieros australianos se necesitan AUD. Si cae la demanda de los activos, también lo hace la demanda de AUD, y esto conlleva una depreciación.

Retomando la definición del tipo de cambio real, si la inflación tanto en Australia como en el extranjero tiene una tasa similar, la relación entre \(P^\text{*}\) to \(P\) no cambiará. Entonces, el único cambio es la depreciación nominal (aumento de \(e\)), lo que implica una depreciación real (aumento de \(c\)). Si esto sucede, los bienes producidos en Australia se volverán más competitivos, lo que potenciará las exportaciones (\(X\)) y contraerá las importaciones (\(M\)). El aumento del comercio neto (\(X – M\)) impulsará la demanda agregada y ayudará a estabilizar la economía.


​Hay algunos condicionantes cruciales en los párrafos anteriores que se analizan en el ejercicio 5.11. No está nada claro en qué medida afecta la política monetaria al tipo de cambio. Pero en las economías que tienen un control directo sobre la política monetaria, el mecanismo del tipo de cambio puede tener especial relevancia en la práctica.

El tipo de cambio y la inflación

Hemos descrito cómo afecta a la demanda agregada la decisión del banco central sobre el tipo de interés tanto de manera directa (a través de la inversión) como mediante sus efectos sobre el tipo de cambio y, por tanto, sobre las exportaciones netas. Pero, para los bancos centrales obligados a fijar un objetivo de inflación, la variación del tipo de cambio tiene un efecto adicional: influye de forma directa en la tasa de inflación.

Para entender por qué, recordemos la definición del tipo de cambio real. El numerador de la fracción, \((e \times P^\text{*})\), mide el precio de los bienes y servicios extranjeros en la moneda nacional. En la mayoría de las economías pequeñas, nada de lo que sucede a escala nacional influye en el nivel de los precios extranjeros \(P^\text{*}\). De modo que una depreciación del tipo de cambio nominal casi siempre ejerce un impacto directo sobre los precios de las importaciones. Y las importaciones suelen ser una parte considerable de la cesta de bienes del índice de precios al consumo que tiene en cuenta el banco central. Por tanto, con independencia del resto de efectos, una depreciación nominal casi siempre incrementa la inflación de los precios al consumo.

Así que, cuando una desaceleración posterior a una caída de la inversión anima al Banco de la Reserva de Australia a recortar los tipos de interés con la esperanza de lograr una depreciación del dólar australiano al mismo tiempo que estimula la inversión, entonces, si ocurre esto último, la variación del tipo de cambio influirá en la economía de dos maneras que se ilustran en la figura 5.22. Aumentará la demanda agregada a través del efecto de las exportaciones netas, pero, además, es casi seguro que elevará la inflación del país para volver a situarla en la tasa objetivo del banco central, el cual tendrá en cuenta sin ninguna duda los precios de las importaciones a la hora de fijar la política monetaria.




                [image: Este diagrama de flujo ilustra de manera secuencial las consecuencias de una rebaja del tipo de interés en Australia. En un principio, una disminución de la inversión, indicada mediante I, depara un descenso de la demanda agregada y, después, una caída de la inflación esperada. Esta reducción de la inflación esperada anima al banco central de Australia a recortar el tipo de interés, lo que provoca una depreciación del AUD. Entonces, las exportaciones se abaratan al mismo tiempo que las importaciones se encarecen, lo que depara un aumento de las exportaciones netas, indicado mediante X−M. Esto acaba provocando un aumento de la demanda agregada, DA. Además, habrá presiones inflacionarias debidas al abaratamiento de las exportaciones y al encarecimiento de las importaciones, lo que compensa la caída inicial causada por el choque de demanda.]



Figura 5.22 
Efectos del tipo de cambio al reducir el tipo de interés en Australia.







  Ejercicio 5.11 Limitaciones y objeciones de la política monetaria y el tipo de cambio

  Consideremos algunas de las condiciones que acabamos de señalar:

  
    Si los tipos de interés fuera de Australia no varían…

    … Si, tal como espera el banco central, el dólar australiano se deprecia…

    … Si la inflación tanto en Australia como en el extranjero tiene una tasa similar, esto implica una depreciación real.

  

  Propón una situación en la que pudiera no darse cada una de estas condiciones. Si esa condición no se cumple, explica si una reducción de los tipos de interés australianos tendrá o no el efecto que se pretende (ilustrado en la figura 5.22).



	



    

        

    
    

	
Unidad 5 Política macroeconómica: inflación y desempleo

5.15 Caso práctico: respuestas políticas a choques de oferta; estudio del caso de Reino Unido entre 1950 y 2023


​​​Sigue los pasos de la figura 5.23 para conocer la evolución de la inflación y el desempleo, así como las decisiones políticas que se tomaron en respuesta a los choques de oferta y de demanda en Reino Unido a lo largo del periodo comprendido entre 1950 y 2023. La sección de «Datos complementarios» incluye gráficos adicionales a los que también se enlaza desde la figura 5.23 para ilustrar otras variables macroeconómicas de Reino Unido durante este periodo.


​
  


                [image: El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación y el desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años entre 1953 y 2023, mientras que el eje vertical, con un intervalo que va del −4 % al 24 %, indica dos valores: la tasa de inflación según el IPC y la brecha de la tasa de desempleo en relación con la NAIRU. El gráfico muestra dos líneas: una sigue la tasa de inflación según el IPC, la otra línea ilustra la brecha de la tasa de desempleo medida a partir de la diferencia entre la tasa de desempleo real y la NAIRU. Durante la era del tipo de cambio fijo entre 1953 y 1967, la brecha del desempleo se mantuvo cercana a la tasa neutral, con ligeros máximos alrededor de 1960 y 1963, y la inflación llegó al 5 % en 1955, después cayó y se estabilizó alrededor del 3 %. Durante el intervalo entre 1967 y 1980, el periodo del tipo de cambio flexible, la brecha del desempleo tendió a la baja desde un valor neutral hasta alrededor del −2 %, mientras que la inflación experimentó una subida brusca hasta el 22 % en 1975, después cayó hasta el 8 % en 1978 y volvió a crecer hasta superar el 15 % en 1980. El periodo de recesión entre 1980 y 1984 muestra una brecha del desempleo que aumenta desde el −1 % hasta alrededor del 3 %, y un descenso de la inflación desde más del 15 % hasta algo por encima del 4 %. Desde 1997 hasta 2020, un periodo marcado por la independencia del Banco de Inglaterra y el objetivo de inflación, la brecha del desempleo se situó en su mayoría en torno al −1 %, con un máximo en el 2 % durante el periodo comprendido entre 2008 y 2014, mientras que la tasa de inflación según el IPC se mantuvo en general cerca del objetivo del 2 %, con una caída hasta alrededor del 0 % en 2014. Por último, entre 2021 y 2023, el gráfico muestra que la brecha de la tasa de desempleo cayó hasta el −1 % en 2022 antes de recuperarse hasta el 0 %, y que fue acompañada de una tasa de inflación según el IPC que aumentó desde alrededor del 2 % hasta casi el 10 % en 2022 y después sufrió una ligera caída hasta rondar el 7 % en 2023.]



Figura 5.23 
Inflación y desempleo en Reino Unido (1950–2023).






UK Office for National Statistics. 2024. Hendry, D. F., 2014. «Introductory macro-econometrics: A new approach»; OCDE; «Three centuries of Macroeconomics data», Banco de Inglaterra; Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2024. FRED.
Nota: De acuerdo con el modelo de la curva de Phillips, cuando la serie de la tasa de desempleo menos la NAIRU es positiva, la inflación debería estar descendiendo, y viceversa.






  


                [image: Inflación y desempleo en Reino Unido (1950–2023): El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación y el desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, mientras que el eje vertical, que va del −4 % al 24 %, indica dos variables en puntos porcentuales: La tasa de inflación según el IPC y la diferencia entre la tasa de desempleo y la NAIRU. El gráfico muestra dos líneas: una representa la tasa de inflación según el IPC y la otra indica la brecha de la tasa de desempleo. En general, la tendencia de la línea de inflación según el IPC es variable con máximos y mínimos notables sobre todo en la década de 1970, mientras que la línea de la brecha del desempleo exhibe un patrón más suave y estable a lo largo del mismo periodo.]



Inflación y desempleo en Reino Unido (1950–2023)



A lo largo del periodo 1953–2023, al menos hasta 2022, Reino Unido pasó de tener una inflación baja a una con subidas bruscas en la década de 1970 que más tarde volvió a ser bastante baja y estable.
El gráfico también muestra el contraste entre la tasa de desempleo y la tasa estabilizadora de la inflación, la NAIRU. Aunque la curva de Phillips instaría a pensar que la inflación debería mantener una correlación negativa con esta diferencia, es frecuente que esta relación quede oculta entre los datos debido a choques de oferta, cambios en las políticas y variaciones en las expectativas de inflación.
Sin embargo, el análisis de periodos más cortos permite relacionar los datos de nuestros modelos y seguir el contraste entre los choques de oferta y de demanda.






Nota: De acuerdo con el modelo de la curva de Phillips, cuando la serie de la tasa de desempleo menos la NAIRU es positiva, la inflación debería estar descendiendo, y viceversa.






  


                [image: Inflación y desempleo en Reino Unido (1953–1967): El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación y el desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, mientras que el eje vertical, que va del −4 % al 24 %, indica dos variables en puntos porcentuales: La tasa de inflación según el IPC y la diferencia entre la tasa de desempleo y la NAIRU. El gráfico muestra dos líneas: una representa la tasa de inflación según el IPC y la otra indica la brecha de la tasa de desempleo. Este gráfico analiza en particular el periodo comprendido entre 1953 y 1967, cuando Reino Unido mantuvo un tipo de cambio fijo. A lo largo de este periodo, la brecha de la tasa de desempleo muestra un patrón bastante estable que oscila en su mayoría en torno a una tasa neutral y que muestra ligeros incrementos apreciables alrededor de 1960 y 1963 antes de experimentar un modesto descenso hasta el −1 % después de esos picos. En cambio, la tendencia de la inflación es más dinámica, con un máximo notable en el 5 % en 1955 que cae con brusquedad hasta situarse justo por encima del 0 % en 1960. Con posterioridad, la inflación sufre una subida moderada y se estabiliza en torno al 3 % hacia el final del periodo observado.]



Inflación y desempleo en Reino Unido (1953–1967)



Durante este periodo, Reino Unido tuvo un tipo de cambio fijo con una inflación bastante estable y reducida. Hubo algunos signos de subidas de la inflación cuando el desempleo cayó por debajo de la NAIRU.






  


                [image: Inflación y desempleo en Reino Unido (1967–1980): El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación y el desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, mientras que el eje vertical, que va del −4 % al 24 %, indica dos variables en puntos porcentuales: La tasa de inflación según el IPC y la diferencia entre la tasa de desempleo y la NAIRU. El gráfico muestra dos líneas: una representa la tasa de inflación según el IPC y la otra indica la brecha de la tasa de desempleo. Este gráfico examina de manera específica el periodo que va de 1967 a 1980, cuando Reino Unido mantuvo un tipo de cambio flexible y no se regía por un objetivo claro de inflación. La tasa de desempleo, medida en relación con la NAIRU, muestra una tendencia general a la baja desde una posición neutral en 1967 hasta rondar el −2 % en 1979, a pesar de exhibir un breve repunte hacia 1970 y una recuperación modesta en 1980. Por otra parte, la inflación según el IPC manifiesta fluctuaciones más acusadas, con una subida que fue desde el 3 % en 1967 hasta la elevada tasa del 22 % alrededor de 1975. Entonces sufre una caída considerable hasta el 8 % en 1978 antes de volver a subir hasta situarse justo por encima del 15 % hacia el final de este periodo.]



Inflación y desempleo en Reino Unido (1967–1980)



Reino Unido adoptó de manera progresiva un tipo de cambio flexible con depreciaciones regulares (figura 5.24). La política monetaria estaba bajo el control directo del gobierno británico sin un objetivo de inflación claro.
Los aumentos sostenidos reales del precio del petróleo en la década de 1970 (figura 5.25) actuaron como un choque negativo en la oferta que contuvo el crecimiento de los salarios reales y empujó al alza la tasa de inflación. Pero no se hizo ningún intento para contrarrestar esta situación con una política monetaria más dura: los tipos de interés reales fueron negativos con frecuencia (figura 5.26) y el desempleo llegó a caer por debajo de la NAIRU (que, de por sí, iba en aumento) (figura 5.27).
Como resultado, la curva de Phillips se desplazó mucho hacia arriba cuando se ajustaron las expectativas de inflación.






  


                [image: Inflación y desempleo en Reino Unido (1980–1984): El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación y el desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, mientras que el eje vertical, que va del −4 % al 24 %, indica dos variables en puntos porcentuales: La tasa de inflación según el IPC y la diferencia entre la tasa de desempleo y la NAIRU. El gráfico muestra dos líneas: una representa la tasa de inflación según el IPC y la otra indica la brecha de la tasa de desempleo. Este gráfico de líneas se centra en el periodo comprendido entre 1980 y 1984, un tiempo de recesión económica en Reino Unido. La brecha de la tasa de desempleo en relación con la NAIRU exhibe una tendencia al alza que parte del −1 % en 1980 y se incrementa hasta rondar el 3 % en 1984. La trayectoria de la inflación según el IPC muestra un descenso brusco dentro de este periodo con un gran desplome desde más del 15 % en 1980 hasta situarse algo por encima del 4 % en 1984.]



Inflación y desempleo en Reino Unido (1980–1984)



Durante este periodo (comentado con anterioridad en la figura 5.12), hubo una fuerte contracción fiscal y monetaria, con tipos de interés reales marcadamente positivos durante un periodo continuado (figura 5.28), que fue acompañada de una revalorización considerable del tipo de cambio real (figura 5.29). Esto provocó una recesión significativa con un gran aumento del desempleo por encima de la NAIRU (figura 5.30).
Como resultado, hubo descensos importantes de la inflación (marcados en especial por una caída de los precios de las importaciones), pero con costes muy elevados para la economía porque las expectativas de inflación se habían enquistado. A medida que fue descendiendo la inflación, la curva de Phillips se fue desplazando de nuevo hacia abajo.






  


                [image: Inflación y desempleo en Reino Unido (1997–2020): El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación y el desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, mientras que el eje vertical, que va del −4 % al 24 %, indica dos variables en puntos porcentuales: La tasa de inflación según el IPC y la diferencia entre la tasa de desempleo y la NAIRU. El gráfico muestra dos líneas: una representa la tasa de inflación según el IPC y la otra indica la brecha de la tasa de desempleo. Este gráfico de líneas analiza específicamente el periodo que va de 1997 a 2020, en el que el Banco de Inglaterra empezó a operar de forma independiente con un objetivo de inflación. La tasa de desempleo en relación con la NAIRU se sitúa en su mayoría en torno al −1 %, con la excepción de una subida notable hasta un máximo del 2 % entre 2008 y 2014. La tasa de inflación según el IPC se mantiene casi siempre cerca del objetivo del 2 % del Banco de Inglaterra, aunque con algunas desviaciones, sobre todo a finales de la década de 2000 y comienzos de la década de 2010, cuando experimentó ligeras subidas y una caída notable hasta su valor más bajo cerca del 0 % en 2014.]



Inflación y desempleo en Reino Unido (1997–2020)



El Banco de Inglaterra recibió el control independiente de la política monetaria y fijó un objetivo de inflación del 2 %.
La inflación real se mantuvo en su mayoría cerca del objetivo cada vez con más signos del anclaje de las expectativas de inflación.






  


                [image: Política monetaria durante la crisis financiera mundial: El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación y el desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, mientras que el eje vertical, que va del −4 % al 24 %, indica dos variables en puntos porcentuales: La tasa de inflación según el IPC y la diferencia entre la tasa de desempleo y la NAIRU. El gráfico muestra dos líneas: una representa la tasa de inflación según el IPC y la otra indica la brecha de la tasa de desempleo. El gráfico de líneas se centra en el periodo comprendido entre 2007 y 2023, que abarca la crisis financiera mundial y el alcance de sus efectos sobre la política monetaria de Reino Unido. La brecha de la tasa de desempleo escala hasta alcanzar un pico aproximado del 2 % durante los años de 2008 a 2014, y entonces baja a alrededor del −2 % en 2021, hasta acabar estabilizándose en el 0 % a finales de 2023. La tasa de inflación según el IPC se mantiene al principio cerca de la tasa objetivo del 2 % del Banco de Inglaterra y después cae hasta un mínimo que ronda el 0 % en 2014, lo que marca su nivel más bajo dentro de este intervalo. A medida que avanza la década de 2020, la tasa de inflación experimenta una subida considerable que alcanza su máximo cerca del 10 % en 2022, antes de moderarse ligeramente en torno al 7 % en 2023.]



Política monetaria durante la crisis financiera mundial



El Banco de Inglaterra interpretó la crisis financiera mundial de 2007–2009 como un choque de demanda. Rápidamente relajó la política monetaria recortando los tipos de interés nominales hasta un valor cercano a cero, de modo que los tipos de interés reales fueron negativos (figura 5.31) y sufrieron, por tanto, una fuerte depreciación (figura 5.32). Esto ayudó a estabilizar la economía y a contener los efectos sobre el desempleo, pero a costa de una subida transitoria de la inflación. Sin embargo, la inflación volvió a situarse con bastante rapidez en la tasa objetivo.






  


                [image: Inflación y desempleo en Reino Unido (2021–2023): El gráfico de líneas ilustra la relación entre la inflación y el desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, mientras que el eje vertical, que va del −4 % al 24 %, indica dos variables en puntos porcentuales: La tasa de inflación según el IPC y la diferencia entre la tasa de desempleo y la NAIRU. El gráfico muestra dos líneas: una representa la tasa de inflación según el IPC y la otra indica la brecha de la tasa de desempleo. Este gráfico de líneas analiza específicamente el periodo que va de 2021 a 2023, marcado por la invasión rusa de Ucrania, la cual provocó una escasez considerable de gas natural en Europa. La línea que representa la brecha de la tasa de desempleo desciende desde una posición neutral en 2021 hasta el −1 % en 2022, antes de volver a repuntar hasta el 0 % en 2023. Al mismo tiempo, la tasa de inflación según el IPC exhibe una escalada llamativa desde alrededor del 2 % hasta casi el 10 % en 2022, seguida por un descenso moderado hasta alrededor del 7 % en 2023.]



Inflación y desempleo en Reino Unido (2021–2023)



La invasión rusa de Ucrania provocó una escasez momentánea de gas natural en Europa. El gran aumento resultante del precio del gas (figura 5.33), el petróleo y la electricidad causó una subida pronunciada de la inflación y un recorte significativo de los salarios reales, tal como expusimos en la sección 4.11. Fue, por tanto, el primer gran choque negativo en la oferta desde la década de 1970 y la primera gran prueba a la que se sometió el régimen de los objetivos de inflación.
El Banco de Inglaterra respondió subiendo los tipos de interés nominales, pero en menor medida que el aumento de la inflación, de modo que los tipos de interés reales cayeron en un primer momento (figura 5.34). Muchos analistas lo consideraron una respuesta inadecuada que implicaba el riesgo de que volvieran a subir las expectativas de inflación. Sin embargo, parece que el Banco de Inglaterra confió en diversos factores que diferenciaban este choque de oferta del que se produjo en la década de 1970:
      • Se esperaba que la fuerte reducción de los ingresos reales debilitara la demanda agregada incluso sin un endurecimiento monetario.
      • Mientras que las subidas del precio real del petróleo en la década de 1970 fueron sostenidas, se esperaba que los aumentos de precio del gas en 2020 remitieran con rapidez, ya que no había ningún signo de una escasez continuada. Tal como expusimos en la sección 4.11, se revirtió el choque negativo en el índice de comercio exterior. De hecho, los precios del gas volvieron a caer con rapidez (figura 5.33), lo que ayudó a devolver la inflación a niveles bajos.
      • Los datos procedentes de los mercados financieros revelaron que las expectativas de inflación a largo plazo no habían sufrido un aumento significativo (figura 5.35).
   A finales de 2023, el Banco de Inglaterra se mostró confiado en que la inflación volvería a situarse cerca de la tasa objetivo. A medida que descendió la inflación, los tipos de interés reales experimentaron una subida progresiva (figura 5.34).









  Ejercicio 5.12 Las respuestas políticas de Reino Unido (1950–2023)

  Utiliza los modelos analizados en esta unidad y la información de la figura 5.23 para dibujar gráficos adecuados que expliquen los cambios macroeconómicos ocurridos en Reino Unido durante los siguientes periodos:

  
    	1967–1980: tipo de cambio flexible sin un objetivo de inflación claro;

    	1980–1984: contracción fiscal y monetaria;

    	1997–2007: toma del control de la política monetaria por parte del Banco de Inglaterra;

    	2007–2009: crisis financiera mundial;

    	2020–2023: pandemia de COVID-19 y guerra entre Rusia y Ucrania.

  




  Figuras complementarias Figuras 5.24–5.35

  
    Este recuadro contiene las figuras 5.24 a 5.35 que acompañan a la figura 5.23.

  

  


                [image: El gráfico de líneas muestra la evolución del tipo de cambio GBP/USD desde 1953 hasta 2023. El eje horizontal presenta los años desde 1953 hasta 2023, y el eje vertical abarca desde 0,5 hasta 4,0 para representar el tipo de cambio indexado a 1 en el año base de 1953. Se muestran dos líneas que indican los tipos de cambio real y nominal a lo largo del tiempo. La línea del tipo de cambio nominal, situada por encima de la del tipo de cambio real, asciende desde un valor de 1 en 1953 hasta algo más de 2 en 2023. El tipo de cambio real desciende y después fluctúa en torno a 0,75 antes de repuntar y situarse por encima de 1 a partir de 2014. Tres notas cruciales señalan fases críticas dentro del periodo comprendido entre 1967 y 1977. En primer lugar, en 1967, la GBP se depreció con un régimen de tipo de cambio fijo en el que un tipo de cambio nominal con un valor superior a 1 indica que un dólar cuesta más en libras y viceversa. En segundo lugar, a partir de 1971, Reino Unido tuvo un régimen de tipo de cambio variable, y el tipo de cambio nominal se depreció con rapidez hasta 1977. Por último, a pesar de que en términos nominales fuer superior a 1, la inflación de Reino Unido también fue significativamente más alta que la inflación estadounidense, así que, en términos reales, la GBP se revalorizó, lo que empeoró la competitividad.]



Figura 5.24 
Tipo de cambio GBP/USD (normalizado para valer 1 en 1953).
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                [image: Este gráfico de líneas ilustra que los precios reales del petróleo se dispararon en la década de 1970. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, y el eje vertical va de 0,5 a 8,0 y representa el precio real del petróleo en libras esterlinas, indexado a 1 en el año base de 1953. La línea mostrada revela una tendencia al alza de los precios reales del petróleo salpicada por una volatilidad considerable a lo largo de todo este periodo. Es notable que, durante la década de 1970, los precios reales del petróleo empiezan teniendo un valor en torno a 0,7, suben hasta casi 3,0 en 1973, se estabilizan durante unos dos años y, después, se disparan hasta alcanzar un pico algo por encima de 4,0 en 1979, lo que caracteriza esta década como un periodo de fuertes fluctuaciones en los precios del petróleo.]



Figura 5.25 
Los precios reales del petróleo se dispararon en la década de 1970
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                [image: El gráfico de líneas muestra la relación entre la inflación según el IPC, el tipo oficial y la tasa de interés trimestral en Reino Unido de 1960 a 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1960 hasta 2025, y el eje vertical, que va del 0 % al 30 %, muestra dos medidas: el tipo de interés y la inflación, ambos expresados como porcentajes. Hay tres líneas en el gráfico que son, respectivamente, la inflación según el IPC en Reino Unido, el tipo oficial de Reino Unido y el tipo de interés trimestral de Reino Unido (tipo bancario). El periodo resaltado, de 1967 a 1980, muestra que tanto la tasa de inflación como el tipo oficial siguen una trayectoria ascendente, y que la tasa de inflación manifiesta una volatilidad mayor. Antes de la década de 1970 y en sus inicios, la tasa de inflación se mantiene de forma continuada por debajo del tipo de interés oficial. Alrededor de 1972, la tasa de inflación se dispara hasta superar el 10 %, con lo que se sitúa por encima del tipo de interés oficial durante unos dos años. Después, ambos convergen durante un periodo breve. En 1975, la tasa de inflación se dispara una vez más hasta superar el 25 %, lo que la sitúa por encima del tipo de interés oficial durante el resto de este intervalo temporal. Los tipos de interés reales, calculados a partir de la diferencia entre el tipo de interés oficial y la inflación según el IPC, son eminentemente negativos en estos años.]



Figura 5.26 
1967–1980: Los tipos de interés reales (la diferencia entre el tipo oficial del Banco de Inglaterra y el índice de precios al consumo) fueron negativos en su mayoría.
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                [image: El gráfico de líneas ilustra la variación de las tasas de desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, y el eje vertical, que va del 0 al 12 %, mide la tasa de desempleo en forma de porcentaje. En el gráfico se representan 3 líneas que son, respectivamente, la tasa de desempleo, la NAIRU y la media móvil del desempleo real. Durante este periodo destacado que va de 1967 a 1980, la tasa de desempleo real sube de poco menos del 3 % a alrededor del 7 %, mientras que la NAIRU, que comienza en torno al 4,5 % en 1970, converge con la tasa de desempleo real alrededor del 7 % en 1980. Esto sugiere que, a lo largo de este periodo, la tasa de desempleo real se mantiene en su mayoría por debajo de la NAIRU, aunque con diferencias cada vez menores. La línea que representa la media móvil del desempleo real crece con más constancia desde algo menos del 3 % hasta el 7 % en 1980.]



Figura 5.27 
1967–1980: Caída del desempleo por debajo de la NAIRU.
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                [image: El gráfico de líneas muestra la relación entre la inflación según el IPC, el tipo oficial y la tasa de interés trimestral en Reino Unido de 1960 a 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1960 hasta 2025, y el eje vertical, que va del 0 % al 30 %, muestra dos medidas: el tipo de interés y la inflación, ambos expresados como porcentajes. Hay tres líneas en el gráfico que son, respectivamente, la inflación según el IPC en Reino Unido, el tipo oficial de Reino Unido y el tipo de interés trimestral de Reino Unido (tipo bancario). Durante este intervalo resaltado que va de 1977 a 1984, el gráfico de líneas revela fluctuaciones significativas tanto en la inflación según el IPC de Reino Unido como en el tipo de interés oficial. En un principio, ambos valores descienden a la par entre 1975 y 1979, mientras que la tasa de inflación excede ligeramente el tipo oficial. Esta convergencia va seguida de un pico pronunciado en 1980, y a partir de entonces ambos valores retroceden. A partir de 1981, el descenso del tipo de interés oficial se modera en relación con la tasa de inflación, que sigue cayendo con más brusquedad, lo que conduce a que el tipo de interés oficial alcance un mínimo del 8 % y a que la inflación se sitúe alrededor del 5 % en 1984. Esta divergencia da como resultado una brecha aún más acusada, lo que indica una etapa prolongada de tipos de interés reales positivos.]



Figura 5.28 
1977–1984: Los tipos de interés reales (la diferencia entre el tipo oficial del Banco de Inglaterra y el índice de precios al consumo) fueron positivos durante un periodo prolongado.
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                [image: El gráfico de líneas muestra la evolución del tipo de cambio GBP/USD desde 1953 hasta 2023. El eje horizontal presenta los años desde 1953 hasta 2023, y el eje vertical abarca desde 0,5 hasta 4,0 para representar el tipo de cambio indexado a 1 en el año base de 1953. Se muestran dos líneas que indican los tipos de cambio real y nominal a lo largo del tiempo. La línea del tipo de cambio nominal, situada por encima de la del tipo de cambio real, asciende desde un valor de 1 en 1953 hasta algo más de 2 en 2023. El tipo de cambio real desciende y después fluctúa en torno a 0,75 antes de repuntar y situarse por encima de 1 a partir de 2014. Destaca que, durante el periodo resaltado entre 1977 y 1980, la libra esterlina se revalorizó tanto en términos nominales como reales, lo que debilitó considerablemente la economía real, pero redujo los precios de las importaciones, lo que a su vez contribuyó a reducir la inflación. Esto se refleja en el descenso que experimentaron tanto el tipo de cambio nominal como el real durante este periodo.]



Figura 5.29 
1977–1980: El tipo de cambio real experimentó una revalorización significativa.
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                [image: El gráfico de líneas ilustra la variación de las tasas de desempleo en Reino Unido entre 1953 y 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1953 hasta 2023, y el eje vertical, que va del 0 al 12 %, mide la tasa de desempleo en forma de porcentaje. En el gráfico se representan 3 líneas que son, respectivamente, la tasa de desempleo, la NAIRU y la media móvil del desempleo real. A lo largo de este periodo resaltado que va de 1980 a 1984, la tasa de desempleo real escala con brusquedad y pasa de alrededor del 5 % a un máximo cercano al 12 % en 1984. La línea de la NAIRU también asciende, aunque a un rimo más moderado, de manera que comienza en el 7 % y sube hasta el 10 % en 1984. Como consecuencia, la tasa de desempleo real rebasa la NAIRU al comienzo de este periodo. La media móvil del desempleo muestra el incremento más gradual, ya que sube hasta poco más del 9 % en 1984, lo que la convierte en el más bajo de esos tres indicadores al final de este periodo.]



Figura 5.30 
1980–1984: Se produce un aumento considerable del desempleo por encima de la NAIRU.
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                [image: El gráfico de líneas muestra la relación entre la inflación según el IPC, el tipo oficial y la tasa de interés trimestral en Reino Unido de 1960 a 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1960 hasta 2025, y el eje vertical, que va del 0 % al 30 %, muestra dos medidas: el tipo de interés y la inflación, ambos expresados como porcentajes. Hay tres líneas en el gráfico que son, respectivamente, la inflación según el IPC en Reino Unido, el tipo oficial de Reino Unido y el tipo de interés trimestral de Reino Unido (tipo bancario). El gráfico de líneas muestra la tasa de inflación según el IPC, el tipo de interés oficial y el tipo de interés trimestral (tipo interbancario) de Reino Unido entre 1991 y 2019. A lo largo de este periodo, el tipo de interés trimestral sigue de cerca al tipo de interés oficial, de manera que se mantiene ligeramente por encima. De 1991 a 2007, los tres indicadores siguen una tendencia descendente, de forma que el tipo oficial y el tipo trimestral descienden desde alrededor del 15 % hasta algo por encima del 5 %, y la tasa de inflación cae del 8 % a alrededor del 2 %. En el gráfico destaca que, durante este intervalo, que es la primera etapa de los periodos con una inflación objetivo, los tipos de interés reales, medidos como la diferencia entre el tipo de interés oficial y la tasa de inflación, son muy positivos. También destaca que, a partir de 2007, la crisis financiera mundial conduce a una reducción del tipo de interés oficial nominal hasta un nivel cercano a cero, lo que implica tipos de interés reales muy negativos. Esto se refleja en la intensa caída tanto del tipo de interés oficial como del tipo de interés trimestral desde alrededor del 6 % hasta algo por encima del cero en 2008, de forma que ambas tasas se mantienen en este nivel bajo hasta 2019. Mientras tanto, la inflación experimenta un pico inicial que va del 3 % al 5 % en 2008, seguido de fluctuaciones considerables alrededor del 2 % durante el resto del periodo observado.]



Figura 5.31 
1991–2019: Los tipos de interés reales (la diferencia entre el tipo oficial del Banco de Inglaterra y el índice de precios al consumo) pasaron de ser positivos a ser negativos debido a la crisis financiera mundial.
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                [image: El gráfico de líneas muestra la evolución del tipo de cambio GBP/USD desde 1953 hasta 2023. El eje horizontal presenta los años desde 1953 hasta 2023, y el eje vertical abarca desde 0,5 hasta 4,0 para representar el tipo de cambio indexado a 1 en el año base de 1953. Se muestran dos líneas que indican los tipos de cambio real y nominal a lo largo del tiempo. La línea del tipo de cambio nominal, situada por encima de la del tipo de cambio real, asciende desde un valor de 1 en 1953 hasta algo más de 2 en 2023. El tipo de cambio real desciende y después fluctúa en torno a 0,75 antes de repuntar y situarse por encima de 1 a partir de 2014. Destaca que durante 2008 tanto el tipo de cambio nominal como el tipo de cambio real se deprecian alrededor del 25 %. Esto se refleja en el aumento tanto del tipo de cambio nominal como el real entre 2007 y 2008.]



Figura 5.32 
2007–2008: Se produce una depreciación acusada del tipo de cambio.
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                [image: El gráfico de líneas ilustra la escalada de los precios del gas entre 2021 y 2024. El eje horizontal muestra los años de 2021 a 2024, mientras que el eje vertical mide los precios del gas con un intervalo que va de 0 a 600 libras esterlinas por termia. La línea que representa los precios del gas muestra un aumento pronunciado que va desde unas 50 libras a comienzos de 2021 hasta un máximo cercano a las 600 libras a finales de 2022. Las notas sobre el gráfico indican que ese aumento de los precios del gas que casi los multiplicó por 10 en su máximo en 2022 elevó la factura de la calefacción, pero también tuvo repercusión en el coste de la mayoría del resto de bienes y servicios, lo que redujo considerablemente los salarios reales. Después de ese máximo, la línea del precio muestra un veloz descenso hasta unas 80 libras a comienzos de 2024. El gráfico destaca que, en contraste con el aumento de los precios reales del petróleo en la década de 1970, se esperaba que esta subida de precios revirtiera con bastante rapidez (y así fue), ya que la escasez del suministro solo era temporal, señalando que «en el mundo hay una reserva comprobada equivalente a 52,3 veces el consumo anual».]



Figura 5.33 
2021–2023: Los precios del gas suben debido a la guerra entre Rusia y Ucrania.






Wholesale market indicators, Ofgem.






  


                [image: El gráfico de líneas muestra la relación entre la inflación según el IPC, el tipo oficial y la tasa de interés trimestral en Reino Unido de 1960 a 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1960 hasta 2025, y el eje vertical, que va del 0 % al 30 %, muestra dos medidas: el tipo de interés y la inflación, ambos expresados como porcentajes. Hay tres líneas en el gráfico que son, respectivamente, la inflación según el IPC en Reino Unido, el tipo oficial de Reino Unido y el tipo de interés trimestral de Reino Unido (tipo bancario). El periodo en el que se centra este gráfico de líneas, de 2020 a 2023, muestra un descenso considerable de los tipos de interés reales, tal como indica el acortamiento de la diferencia entre el tipo de interés trimestral y la tasa de inflación. La inflación experimenta una subida espectacular que va de alrededor del 1 % en 2020 hasta casi el 10 % en 2022, seguida por un descenso hasta alrededor del 4 % a finales de 2023. Al mismo tiempo, el tipo de interés trimestral revela un crecimiento constante desde poco más de cero en 2020 hasta más del 5 % en 2023. Este movimiento da como resultado una reducción de la brecha que separa ambas tasas a lo largo de este periodo.]



Figura 5.34 
2020–2023: Caen los tipos de interés reales (la diferencia entre el tipo oficial del Banco de Inglaterra y el índice de precios al consumo).
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                [image: El gráfico de líneas presenta la tasa implícita de crecimiento del índice de precios al consumo (IPC) para Reino Unido. El eje horizontal, que va de 1 a 10, se extiende desde el año actual hasta los diez años siguientes, y el eje vertical muestra la tasa implícita de crecimiento del IPC expresada en porcentajes a partir de datos de swaps de octubre de 2022. En un principio, el gráfico revela una caída abrupta que va desde alrededor del 7 % en el primer año hasta situarse por debajo del 3 % en el segundo año. Después de esta caída, la tasa de inflación esperada se estabiliza y manifiesta pequeñas fluctuaciones al torno al 2 % durante los años restantes. Esta tendencia sugiere que las expectativas de inflación no aumentaron significativamente a largo plazo.]



Figura 5.35 
2022: Las expectativas de inflación no experimentaron una subida significativa.
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5.16 Resumen


  	 La economía se ve sacudida con regularidad por choques que causan fluctuaciones tanto en la producción (y, por ende, en el empleo) como en la inflación. Las políticas macroeconómicas se deciden con la intención de contener los efectos de estos choques.

  	Las herramientas de la política fiscal son el ajuste del gasto público o la modificación de los impuestos. La política fiscal actúa directamente sobre la demanda agregada o aspira a influir en el consumo cambiando la renta disponible (a través de impuestos y transferencias).

  	La única herramienta con que cuenta la política monetaria suele ser el tipo de interés nominal a corto plazo, que está bajo la supervisión directa del banco central con el fin de que controle los tipos de interés reales. Esto repercute de manera indirecta en la demanda agregada, a través de la inversión y el consumo, y también en las exportaciones netas, a través del tipo de cambio. Las variaciones del tipo de cambio también tienen una incidencia directa en la inflación debido al cambio de precio que conlleva para los bienes y servicios importados.

  	Las herramientas de la política macroeconómica se utilizan para estabilizar la demanda agregada en el equilibrio en el lado de la oferta, es decir, en la tasa de desempleo más baja con una inflación estable.

  	Numerosas economías, sobre todo las de renta alta, han asignado tareas diferentes a la política fiscal y la política monetaria en las últimas décadas.

  	En estos casos, los bancos centrales disponen de una gran independencia para decidir la política monetaria, pero con la obligación de mantener la inflación lo más cercana posible al objetivo que fija el gobierno.

  	A través de estabilizadores automáticos, la política fiscal contribuye a reducir las fluctuaciones en la producción y el empleo. En tiempos de crisis y cuando la política monetaria queda inhabilitada por el límite inferior cero o debido a que el país no tiene una política monetaria propia, el gasto discrecional y las modificaciones fiscales contribuyen a la estabilización. Pero cuando la política fiscal genera déficits presupuestarios y un gran aumento de la deuda pública, suelen adoptarse políticas de austeridad que a veces acentúan las recesiones.

  	Los choques de demanda no plantean ningún conflicto entre la estabilización de la producción y la de la inflación. Por ejemplo, un choque de demanda que reduce el desempleo y eleva la inflación se puede compensar con una política que reduzca la demanda agregada.

  	En cambio, los choques de oferta inflacionarios siempre exigen que el banco central imponga costes de producción a la economía para devolver la inflación a la tasa objetivo. Si se confía en que el banco central mantendrá la inflación en el objetivo, estos costes de producción se pueden reducir anclando las expectativas de inflación.




  Conceptos y modelos introducidos y aplicados en la unidad 5

  
    	Choques de demanda y choques de oferta.

    	Combinación de modelos del lado de la oferta (WS–PS y curva de Phillips) y del lado de la demanda (multiplicadores) para modelizar la política fiscal y la política monetaria.

    	Política fiscal: estabilizadores automáticos, política fiscal discrecional, el modelo multiplicador, efecto expulsión.

    	La paradoja del ahorro, la falacia de composición, la política de austeridad, el déficit del presupuesto público.

    	Política monetaria: tipo de interés oficial, tipo de interés nominal, tipo de interés real, ecuación de Fisher, objetivo de inflación, independencia del banco central, límite inferior cero, expectativas de inflación ancladas.

    	Valor actual, precios de activos.

    	Tipos de cambio: revalorización, depreciación, tipos de cambio nominales y tipos de cambio reales, depreciación real.

    	Términos estadísticos: correlación, causalidad, línea de ajuste óptimo, experimento natural, causalidad inversa.
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    Unidad 6
    El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros
  

    
      La deuda, el dinero y el sector financiero son cruciales para el funcionamiento de una economía moderna
    




  Antes de empezar

  Para desarrollar los modelos de esta unidad nos basaremos en los conceptos económicos de la unidad 3, la unidad 4 y la unidad 5, así como en algunos contenidos del volumen de microeconomía tratados en la unidad 1 y la unidad 9. Lo ideal es que conozcas ese material antes de empezar a trabajar esta unidad, aunque te proporcionaremos enlaces para que también puedas volver a consultar las secciones relevantes a medida que avances en la lectura.



6.1 ¿Cómo vives si no trabajas?

Kwame y Sophia rondan los 55 años de edad y tienen mucho en común.

Ambos han trabajado duro para mantener a sus familias (él tiene tres hijos y vive en Kumasi, Ghana; ella tiene dos hijos y reside en un área metropolitana del Medio Oeste de Estados Unidos).

Ambos han tenido problemas en algunas ocasiones para llegar a fin de mes, sobre todo durante los periodos en que se han quedado sin empleo. Sophia trabaja en el sector financiero, pero la despidieron durante la crisis financiera mundial de 2007 a 2009, y tuvo dificultades durante un par de años para encontrar otro empleo. Para Kwame, profesor en un colegio privado, la época difícil llegó durante la pandemia de COVID-19, cuando, al igual que muchas otras personas de Ghana y de todo el mundo, perdió el empleo durante los confinamientos.

Ambos vuelven a tener trabajo en la actualidad, pero piensan en el futuro, en una etapa de su vida en la que ya no estarán en activo. A Kwame le gustaría dejar de trabajar a los 60 años, un momento en el que espera vivir unos 15 años más. Sophia planea jubilarse a los 65 años confiando en que vivirá unos 18 años más.

¿Cómo vivirán si no trabajan?

Como vimos en la unidad 3, además de sobrevivir, la gente quiere suavizar su consumo. ¿Qué pueden hacer Kwame y Sophia para lograrlo durante el resto de su vida? Lo cierto es que ambos ya tienen bastante experiencia en eso, lo que ofrece algunas pistas.

Kwame se formó en una escuela de magisterio y se graduó con 21 años, tras lo cual empezó a trabajar; Sophia no empezó a trabajar hasta que acabó la universidad, con 22 años. ¿De qué vivían antes de eso? La respuesta tal vez te parezca obvia. Sobrevivieron como hace la mayoría de las personas durante la infancia: principalmente del esfuerzo de sus progenitores. Sus gobiernos también ayudaron un poco. Ambos asistieron a centros educativos de financiación pública, al igual que la enseñanza superior que recibió Kwame. En cambio, la formación universitaria de Sophia se costeó en parte con préstamos que por entonces le parecieron enormes, pero que se quedaron insignificantes comparados con el importe de su primera hipoteca.

Pero la mayor parte de los gastos de la crianza y de la formación de ambos corrió a cargo de sus padres.

El patrón se ha repetido con sus propios hijos. De hecho, mientras que los hijos de Sophia asistieron a escuelas públicas, Kwame y su esposa estaban tan insatisfechos con la calidad de las escuelas públicas de Kumasi que tuvieron que asumir el coste adicional de enviar a sus hijos a un centro privado de pago. Dos de los hijos de Kwame estudiaron en una universidad pública, pero tardaron varios años en encontrar trabajo después de graduarse. Kwame siguió manteniendo a esos dos hijos durante ese periodo, pero ambos están trabajando en la actualidad.

Solemos dar por hecho que los padres se hacen cargo de sus hijos, por lo que en el mundo moderno la mayoría de los niños no necesita trabajar (de hecho, en la mayoría de países no se les permite). Pero ¿y durante el resto de su vida?

Tanto Sophia como Kwame han tenido periodos sin ingresos debido al desempleo; además, Sophia se ha tomado bajas por maternidad en breves periodos (que en su mayoría no son remunerados en Estados Unidos).

Sophia recibió una prestación pública por desempleo durante parte del tiempo que estuvo sin trabajo, pero, aun así, contrajo deudas en ese intervalo, por ejemplo, cuando consumió el límite de crédito de su tarjeta bancaria. En cuanto a Kwame, durante la pandemia (cuando el desempleo era generalizado) recibió alguna ayuda del Estado, de una ONG y de la iglesia local. Pero en ocasiones necesitó recurrir a la plataforma Mobile Money de su teléfono móvil para pedir pequeños préstamos. Por suerte, pudo evitar endeudarse con un préstamo más grande a un tipo de interés elevado.

Teniendo en cuenta la etapa de la infancia, los periodos de desempleo y sus planes para la jubilación, tanto Kwame como Sophia pueden contar con pasar más de la mitad de su vida sin trabajar. La figura 6.1 muestra los cálculos para cada uno de ellos:


  La semejanza de ambos porcentajes es sorprendente y se debe en gran medida a que, aunque la esperanza de vida es claramente superior en Estados Unidos, se compensa con una edad de jubilación más avanzada.







  
    	Años sin trabajar
    	Kwame
    	Sophia
  


  
    	Antes de la vida laboral
    	21
    	22
  

  
    	Sin trabajo remunerado durante la vida laboral
    	2
    	2
  

  
    	Después de la vida laboral
    	15
    	18
  

  
    	Esperanza de vida
    	75
    	83
  

  
    	% de vida sin trabajar
    	51 %
    	51 %
  







Figura 6.1 
Cálculo del porcentaje de vida sin trabajar.
Nota: Esta tabla se basa en la esperanza de vida a los 60 años en 2021 del Portal de Datos sobre género del Banco Mundial (World Bank Gender Data Portal).






¿Cómo se apañarán durante la jubilación?

Kwame ha estado dedicando una parte de su salario a un plan de pensiones obligatorio. Pero su pensión no le reportará lo suficiente para vivir, así que confía en apoyarse al menos en cierta medida en sus hijos.

Su principal preparación para la jubilación ha consistido en construirse una casa poco a poco. Como la concesión de hipotecas aún es muy limitada en Ghana, ha seguido una estrategia diferente. En primer lugar, para la compra del terreno, Kwame se unió a una asociación de ahorro rotatorio que se denomina susu. Su grupo estaba formado por diez miembros que contribuían con una aportación semanal individual. Una vez al mes, uno de los miembros recibía un pago único hasta que, al cabo de diez meses, todos los miembros del grupo habían recibido un pago. El susu al que pertenecía Kwame lo ayudó a ahorrar dinero y, con el tiempo, le permitió comprarse un terreno. Después empezó a construirse una vivienda por fases: cuando disponía de fondos, avanzaba un poco. Varios años después, cada vez le falta menos para terminar su casa.


  


                [image: Construcción de viviendas ladrillo a ladrillo en Ghana.]



Construcción de viviendas ladrillo a ladrillo en Ghana.
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Construcción de viviendas ladrillo a ladrillo en Indonesia.








En contraste con la experiencia de Kwame, Sophia y su marido pudieron pedir una hipoteca para comprar su residencia familiar. Ella estuvo a punto de perder la casa cuando tuvo dificultades para pagar las cuotas de la hipoteca mientras estuvo desempleada, pero logró salir adelante, en parte, agotando el límite de crédito de sus tarjetas bancarias. Cuando cumpla 60 años habrá terminado de pagar la hipoteca de la vivienda familiar, y ella y su marido esperan cambiarla por una más pequeña. Tiene pensado reservar una parte considerable de su patrimonio para cubrir los gastos sanitarios y de cuidados que deberá afrontar durante la vejez y no están cubiertos por ayudas públicas.

Al igual que Kwame, Sophia ha estado realizando aportaciones regulares a un fondo de pensiones exigido por el gobierno de Estados Unidos y recibirá una pensión modesta. Pero es poco probable que esa pensión pública sea suficiente para mantener su nivel de vida actual, de modo que también está pagando un fondo de pensiones personal que invierte la mayoría de sus ahorros en acciones y valores.

Es posible que Sophia también reciba alguna ayuda de su familia, aunque lo más probable es que consista sobre todo en una modesta herencia de sus padres, más que en una ayuda económica regular de sus hijos.

La vida de Sophia ha estado más ligada a instituciones financieras formales que la de Kwame (y no solo porque se gana la vida en el sector financiero). Tiene una cuenta bancaria desde que era joven, contrató préstamos estudiantiles y una hipoteca elevada y recurrirá a su fondo de pensiones para mantener su nivel de consumo. Kwame también ha recurrido a instituciones financieras, como la asociación de ahorro rotatorio y la plataforma Mobile Money. Ambos han vivido en una época que les permitió acumular ahorros y comprar activos, y ambos han podido obtener préstamos de varios tipos; pero Kwame ha tenido una capacidad mucho más limitada para pedir prestado.

¿Cómo vivirás tú si en algún momento no trabajas y cuando dejes de hacerlo? Para la mayoría de las personas del mundo, una parte crucial de la respuesta radica en la familia y el Estado. Pero los ejemplos de Sophia y Kwame revelan que también depende de la relevancia que tiene la deuda (y el sector financiero) en la economía en la que se vive. En esta unidad analizaremos de qué manera y por qué son importantes. Nos planteamos lo siguiente:


  	¿Cómo medimos la riqueza, tanto a un nivel individual como nacional, y qué relación mantiene con la deuda?

  	¿A qué nos referimos con la palabra dinero?

  	¿Qué funciones desempeña el sector financiero dentro de la economía?



Esta unidad aborda la cuestión que hemos planteado con la historia de Kwame y Sophia. También completa el modelo macroeconómico de tres gráficos de la unidad 5 explicando la relación que mantienen el dinero, los bancos y las instituciones financieras con la política monetaria y fiscal.

Partimos de un concepto fundamental: la deuda.


  Ejercicio 6.1 Calcular el tiempo que se está sin trabajar

  La figura 6.1 muestra el porcentaje esperado de la vida de Kwame (que vive en Ghana) y de Sophia (que vive en Estados Unidos) que estarán sin trabajar.

  
    	Elabora una tabla como la de la figura 6.1 para el país en el que vives (o un país de tu elección) usando datos sobre los años promedio de formación reglada, la edad habitual o media de jubilación y la media de esperanza de vida para las personas de tu sexo. (Supón que pasas dos años sin realizar un trabajo remunerado durante tu vida laboral, igual que en la figura 6.1).

    	Compara tus cálculos con los de la figura 6.1.

    	¿Qué estrategias te ofrece este país para la etapa de la jubilación y en qué se diferencian de las que tienen Kwame y Sophia? (Tal vez te resulte útil hacer algunas averiguaciones sobre políticas y prestaciones públicas para la jubilación).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.2 Deuda bilateral: Marco y Julia


​Hay pruebas claras de que el concepto de deuda ha existido en las sociedades humanas desde hace milenios y, posiblemente, desde antes de la invención de cualquier cosa que podamos llamar dinero.


  Un ejemplo de ello lo encontramos en las evidencias procedentes del antiguo Egipto de que los sistemas de deuda y de crédito se adelantaron miles de años a la invención de la moneda.1



Partimos de un ejemplo sencillo para ilustrar de qué manera la deuda permite a las personas consumir e invertir cuando no disponen de una renta, incluso en un mundo sin dinero o en el sector financiero.

En este ejemplo intervienen dos personajes que son Marco y Julia (quienes también aparecen en la unidad 9 del volumen de microeconomía) y solo hay dos periodos (ahora y más adelante). Además, solo hay un bien, grano, que se puede consumir, almacenar o emplear para producir más grano. Nuestros supuestos son:


  	Marco tiene riqueza, es decir, cierta cantidad de grano. Puede consumirlo ahora, pero quiere asegurarse de que también podrá consumirlo «más adelante».

  	Julia, en cambio, no tiene riqueza. Pero si pudiera pedir prestado algo de grano, podría consumirlo ahora o también podría cultivar más para consumirlo más adelante. A menos que pueda recurrir a su familia para que la mantenga, esta es la única opción que tiene para no morir de hambre.



La tierra es gratuita en el mundo de Marco y Julia, de modo que para producir más grano solo se necesitan dos factores: el grano en sí para sembrarlo y mano de obra. Marco no tiene ninguna intención de dedicar tiempo a trabajar, pero Julia puede y quiere trabajar. Así que, si Marco está dispuesto a prestarle algo de grano a Julia, entonces ella podrá invertir una parte del mismo (sembrándolo ahora) para devolverle a Marco el préstamo en el futuro con el grano que produzca.

Esto exige que ella contraiga una deuda, también llamada pasivo (o pagaré): la promesa de devolvérsela a Marco, también en grano, en el futuro. Por ahora asumiremos que Marco confía en la palabra de Julia, así que le entrega la cantidad de grano acordada y, a cambio, ella se compromete a devolverle una cantidad fija de grano en el siguiente periodo. Esto se conoce como contrato de deuda bilateral.


  En el modelo microeconómico de la unidad 9 del volumen de microeconomía, Julia y Marco piden prestado y prestan al tipo de interés vigente en el sector financiero de la economía. Pero en esta parte de esta unidad imaginaremos que viven en un mundo sin instituciones financieras, por lo que la única posibilidad disponible es que Julia pida prestado directamente a Marco. A medida que avance la unidad iremos introduciendo el sector financiero de manera progresiva.



La ventaja de embarcarse en un contrato de deuda es clara en el caso de Julia: sin él no puede consumir. ¿Y qué hay de Marco? Él necesita consumir en el segundo periodo, así que precisa algún tipo de reserva de valor, que es una manera de desplazar el consumo hacia el futuro. O puede ahorrar prestándole una parte a Julia con la expectativa de que ella se lo devolverá más adelante. Si se puede fiar de que ella no fallará, también será un buen negocio para él. En primer lugar, es posible que le preocupen las dificultades de guardar el grano de manera segura; en este caso, el compromiso de Julia de devolverle el préstamo funciona como una reserva de valor alternativa. Un incentivo adicional para Marco sería que Julia se comprometiera a devolverle en el futuro una cantidad de grano mayor que la que él le preste ahora; en otras palabras, es posible que el pasivo de Julia la obligue a pagar una cantidad positiva de intereses.

Los balances de Marco y Julia


	balance
	Registro de todos los elementos actuales de activo y pasivo, así como del patrimonio neto, de un actor económico, como un hogar, un banco, una empresa o un gobierno. Véase también: patrimonio neto, pasivo.
	activo
	Un activo es algo que se posee y tiene valor.
	pasivo
	Deuda; cantidad que se debe con una obligación contractual de reembolsarla en el futuro.




​​​Para entender la relación entre el activo y el pasivo de un individuo, los representamos en forma de balance. Un balance es un recurso que resume el activo y el pasivo (lo que se tiene y lo que se debe) en un momento concreto. Se pueden elaborar balances para una sola persona, para instituciones, como empresas o bancos, o para todo el conjunto de la economía. El activo se relaciona en la parte izquierda del documento, y el pasivo, en la parte derecha.


​
  Fíjate en que, aunque las aptitudes y las cualidades que te permiten trabajar y ganar una renta también se pueden considerar un activo (lo que se denomina capital humano), no las incluiríamos en un balance porque el capital humano no se puede vender y, por tanto, no se puede convertir en consumo hoy. Tampoco incluiríamos en él las deudas u obligaciones de carácter moral y personal, sino solo las financieras y legales.




	capital humano
	Acumulación de conocimientos, aptitudes, atributos conductuales y características personales que determinan la productividad laboral o las retribuciones laborales de un individuo. La inversión en capital humano, a través de la formación académica, la capacitación y la socialización, aumenta esa riqueza. El capital humano forma parte de la dotación de un individuo. Véase también: dotación.
	patrimonio neto, valor neto
	El patrimonio neto (o simplemente patrimonio) de un individuo, un hogar o una organización es la diferencia entre el valor total de su activo y el valor total de su pasivo.
	riqueza
	Acumulación de cosas que se poseen, o su valor. La riqueza puede generar ingresos o contribuir al bienestar de su propietario de alguna otra forma. Incluye el valor de mercado de viviendas, coches, terrenos, construcciones, maquinaria u otros bienes de capital que una persona posee, así como sus activos financieros (acciones u obligaciones). Para calcular la riqueza, se restan las deudas contraídas, por ejemplo, la hipoteca que se debe al banco, y se suma lo que le deben a uno.




​​La diferencia entre el activo y el pasivo de una persona es su patrimonio neto, también denominado riqueza. La palabra neto indica que se ha sustraído algo: en este caso, el valor total de lo que debes ahora (el pasivo, en rojo) se resta al valor de lo que posees (el activo, en azul) para obtener la magnitud de tu riqueza (patrimonio neto, en verde), tal como se representa en el balance de la figura 6.2.




                [image: Este modelo de balance ilustra la relación entre el activo, el pasivo y el patrimonio neto. En un lateral se ha trazado un rectángulo etiquetado como «Activo». En el lado opuesto hay un rectángulo etiquetado como «Pasivo» encima de otro rectángulo etiquetado como «Patrimonio neto». Ambos lados tienen la misma altura. El signo igual en la columna del centro indica que el activo equivale al pasivo más el patrimonio neto. El modelo revela que el patrimonio neto equivale a la diferencia entre el activo y el pasivo.]



Figura 6.2 
Un balance.






O expresado en palabras:

\[\textbf{patrimonio neto (o riqueza) es igual a activo } \mit{menos} \textbf{ pasivo}\]
Tu patrimonio neto mide la cantidad que podrías consumir ahora si saldaras todas tus deudas.


​Para Marco y Julia, el activo, el pasivo y el patrimonio neto se miden en cantidad de grano. En los términos de las ciencias económicas, el grano sería la unidad de cuenta en este modelo, lo que significa que medimos el consumo, la riqueza y la deuda en grano.


	unidad de cuenta
	Unidad estándar que se emplea para medir y comparar el valor de mercado de diferentes bienes y servicios. Una de las funciones que tiene el dinero dentro de la economía es la de actuar como unidad de cuenta.



Supongamos que Marco comienza con 100 unidades de grano, pero después acepta prestar a Julia 50 unidades de grano. (Las unidades podrían ser libras o kilos de grano, por ejemplo).

¿Cómo afecta a la riqueza individual de cada cual el contrato de deuda entre Marco y Julia? ¿Y cómo influye en su riqueza conjunta?

La figura 6.3 muestra los balances de Marco y Julia justo antes y justo después del préstamo tanto de forma individual (en la primera y la segunda figura) como de manera agregada (en la tercera figura).






  
    	Antes del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Grano
    	100
    	
    	
  

  
    	Total activo
    	100
    	Total pasivo
    	0
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
  







Figura 6.3 
Balances de Marco y Julia (en unidades de grano). La figura incluye las preguntas 6.1, 6.2 y 6.3.










  
    	Antes del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Grano
    	100
    	
    	
  

  
    	Total activo
    	100
    	Total pasivo
    	0
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
  







Balance de Marco



    Balance de Marco



Figura 6.3a 



        
          Pregunta 6.1 Elige las respuestas que sean correctas

          Marco parte de un activo consistente en 100 unidades de grano y ningún pasivo, así que su patrimonio neto vale 100.

          ¿Qué cambia en el balance de Marco inmediatamente después del préstamo de 50 unidades de grano a Julia?

          
            	Tanto el activo como el pasivo se incrementan en 50 unidades.

            	El patrimonio neto de Marco aumenta 50 unidades.

            	El activo de Marco en forma de grano desciende 50 unidades, pero ahora tendrá unos activos financieros de 50 unidades (que es el préstamo a Julia), por lo que su patrimonio neto permanece igual.

            	El activo de Marco en forma de grano desciende en 50 unidades, así que su patrimonio neto también se reduce 50 unidades.

          

          
            	El total activo y pasivo de Marco permanece invariable.

            	El patrimonio neto de Marco no cambia.

            	El patrimonio neto de Marco no cambia. El préstamo que le hace a Julia se representa como un activo financiero, así que ahora posee dos clases de activos.

            	El patrimonio neto de Marco no cambia.

          

        

      









  
    	Antes del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Grano
    	100
    	
    	
  

  
    	Total activo
    	100
    	Total pasivo
    	0
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
  

  
    	Después del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Grano
    	50
    	
    	
  

  
    	Préstamo para Julia
    	50
    	
    	
  

  
    	Total activo
    	100
    	Total pasivo
    	0
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
  






Balance de Marco



    Balance de Marco



Inmediatamente después del préstamo…
Ahora, Marco solo tiene 50 unidades de grano, pero posee un activo financiero adicional de 50 unidades, que es el valor del pasivo de Julia, de modo que él sigue teniendo un activo por valor de 100 unidades de grano. Como él aún no tiene ningún pasivo, su patrimonio neto de 100 unidades (de grano) permanece invariable.










  
    	Antes del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Total activo
    	0
    	Total pasivo
    	0
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	0
  







Balance de Julia



    Balance de Julia



Figura 6.3c 



        
          Pregunta 6.2 Elige las opciones que sean correctas

          Julia parte de una situación sin activo ni pasivo, así que su patrimonio neto es 0.

          ¿Qué cambia en el balance de Julia inmediatamente después de recibir el préstamo de 50 unidades de grano de Marco?

          
            	Tanto el activo como el pasivo de Julia se incrementan en 50 unidades, lo que no altera el patrimonio neto de Julia.

            	Solo el activo de Julia aumenta 50 unidades.

            	El patrimonio neto de Julia se incrementa en 50 unidades.

            	El activo de Julia en forma de grano aumenta 50 unidades, así que su patrimonio neto también crece 50 unidades.

          

          
            	El préstamo que recibe de Marco representa un activo de 50 unidades, pero también un pasivo de 50 unidades, así que el patrimonio neto de Julia sigue valiendo 0.

            	El activo de Julia también se incrementa en 50 unidades porque ahora posee 50 unidades de grano procedentes de Marco.

            	El patrimonio neto de Julia no ha cambiado. El préstamo que ha recibido de Marco se compensa con exactitud con la deuda que deberá devolverle en el futuro.

            	El patrimonio neto de Julia no ha variado.

          

        

      









  
    	Antes del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Total activo
    	0
    	Total pasivo
    	0
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	0
  

  
    	Después del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Grano
    	50
    	Deuda con Marco
    	50
  

  
    	Total activo
    	50
    	Total pasivo
    	50
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	0
  







Balance de Julia



    Balance de Julia



Después del préstamo…
Ahora Julia sí tiene activo, que son las 50 unidades de grano que ha recibido prestadas por parte de Marco. Pero también tiene un pasivo que compensa con exactitud el activo: la deuda que ha contraído con Marco.
De modo que sigue teniendo un patrimonio neto igual a cero.










  
    	Antes del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Grano de Marco
    	100
    	
    	
  

  
    	Total activo
    	100
    	Total pasivo
    	0
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
  







Balance conjunto (de Julia y Marco)



    Balance conjunto (de Julia y Marco)



Figura 6.3e 



        
          Pregunta 6.3 Elige las respuestas que sean correctas

          Antes del préstamo, Julia no tiene ninguna riqueza, así que al principio la riqueza conjunta de Julia y de Marco consiste simplemente en lo que posee Marco, que asciende a 100 unidades de grano.

          ¿Qué cambia en el balance conjunto después del préstamo?

          
            	No cambia nada a ningún lado del balance.

            	El total activo se incrementa en 50 unidades, pero también lo hace el total pasivo, lo que mantiene invariable el patrimonio neto.

            	Julia tiene ahora un pasivo de 50 unidades, pero sigue habiendo 100 unidades de grano. Así que el patrimonio neto desciende a 50 unidades.

            	Marco sigue teniendo un activo por valor de 100 unidades, mientras que Julia tiene ahora 50 unidades de grano. De modo que el patrimonio neto agregado se incrementa en 50 unidades.

          

          
            	El activo aumenta en 50 unidades, pero también lo hace el pasivo.

            	Tanto el activo como el pasivo se incrementan en 50 unidades, de modo que el patrimonio neto no cambia.

            	El patrimonio neto conjunto no varía. (El total activo vale ahora 150, no 100).

            	El patrimonio neto conjunto no varía. (150 unidades de activos – 50 unidades de pasivos = patrimonio neto conjunto de 100 unidades).

          

        

      









  
    	Antes del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Grano de Marco
    	100
    	
    	
  

  
    	Total activo
    	100
    	Total pasivo
    	0
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
  

  
    	Después del préstamo
  

  
    	Activo
    	
    	Pasivo
    	
  

  
    	Grano de Marco
    	50
    	
    	
  

  
    	Grano de Julia
    	50
    	
    	
  

  
    	Préstamo de Marco a Julia
    	50
    	Deuda de Julia con Marco
    	50
  

  
    	Total activo
    	150
    	Total pasivo
    	50
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
  






Balance conjunto (de Julia y Marco)



    Balance conjunto (de Julia y Marco)



Después del préstamo, el total activo ha aumentado a 150, puesto que ahora tanto Marco como Julia poseen 50 unidades de grano, pero la deuda que ha contraído Julia con Marco también vale 50 unidades.
Sin embargo, esto se compensa con exactitud con el pasivo de Julia, así que el patrimonio neto conjunto se mantiene sin cambios, y es sencillamente igual a la cantidad total de grano.
La deuda se cancela al calcular la riqueza conjunta.








Un mensaje clave de la figura 6.3 es que, como el préstamo no altera el patrimonio neto individual de Marco ni de Julia, tampoco cambia su patrimonio neto conjunto.

Por tanto, en lo que respecta al patrimonio neto conjunto de Marco y Julia, la deuda se cancela. Y, si lo pensamos con detenimiento, no es raro que sea así. Un contrato de deuda transfiere grano entre quien presta y quien toma prestado, de modo que no altera la suma de su riqueza actual. En cambio, puede beneficiar a ambas partes: permite a Julia invertir para producir más grano en el futuro y permitirá que tanto ella como Marco consuman más con este acuerdo que sin él a lo largo de dos periodos.


  Para ser más precisos, la deuda no tiene ningún efecto sobre la riqueza agregada de una economía sin acceso a préstamos procedentes del extranjero. Si alguien de la economía nacional pidiera prestado en el extranjero, entonces la economía nacional le debería una unidad de grano a la extranjera: el patrimonio neto agregado sería más bajo en la economía nacional y más alto en el país extranjero. Sin embargo, la riqueza agregada no habría cambiado en la economía del mudo en su conjunto.



Aunque nuestro modelo está muy simplificado, estas características de la deuda y la riqueza se dan en toda la economía. Para comprobarlo, imagina una economía formada tan solo por Marco y Julia. Como por cada persona que toma prestado tiene que haber una que preste, la deuda no tendría ningún efecto directo sobre la riqueza agregada en esa economía.

El segundo periodo: tipos de interés, inversión y consumo


	tipo de interés
	El precio que cuesta adelantar en el tiempo el poder adquisitivo mediante un préstamo. El interés es la cantidad adicional que el prestatario se compromete a pagar como parte de la devolución del préstamo. El tipo de interés es la cantidad de intereses que hay que devolver por periodo expresada como una proporción de la cantidad tomada en préstamo. Véase además: tipo de interés nominal, tipo de interés real.




​​La mayoría de contratos de deuda incluye un acuerdo para pagar intereses; en otras palabras, para devolver más de lo que se ha tomado en préstamo. Supón que el contrato entre Julia y Marco especifica un tipo de interés del 10 %. Entonces, si Marco presta a Julia 50 unidades de grano durante el periodo 1, ella tendrá que devolverle 55 unidades (el préstamo original más un 10 % adicional) en el periodo 2. El tipo de interés es la cantidad extra que debe pagar por periodo quien toma prestado expresada como una proporción del préstamo:

\[\text{tipo de interés} = \frac{\text{cantidad adicional que el prestatario se compromete a devolver}}{\text{préstamo}}\]
Para Marco, el efecto del préstamo que concede a Julia es que le permitirá consumir ahora las 50 unidades de grano que le queden, y 55 unidades en el segundo periodo.

¿Y qué ocurre con Julia? Ella necesita invertir parte del préstamo en cultivar más grano tanto para su consumo propio en el futuro como para devolver la deuda que ha contraído con Marco. Supón que Julia decide consumir 20 unidades ahora y sembrar 30 unidades. Tras muchas horas de trabajo en el campo, cosechará el grano que produzca al comienzo del periodo 2, devolverá 55 unidades a Marco y consumirá el resto.


  Hay muchas otras decisiones posibles para Marco y Julia sobre la cuantía del préstamo, el tipo de interés y la proporción de grano invertida para el futuro. Al igual que ocurría en la unidad 9 del volumen de microeconomía, lo que decidan dependerá de sus preferencias sobre cuándo consumir el grano y también sobre la productividad del cultivo del grano.



Por ejemplo, si Julia produce 90 unidades de grano, le quedarán 35 unidades para su consumo propio en el periodo 2. La figura 6.4 resume el resultado.





  
    	Cuando Marco presta 50 unidades de grano a Julia a un tipo de interés del 10 %
  

  
    	Grano
    	
    	Marco consume
    	Julia consume
    	Julia invierte
  

  
    	Grano de Marco en el periodo 1
    	100
    	50
    	20 
    	30
  

  
    	Producción de Julia en el periodo 2
    	90
    	55
    	35
    	
  







Figura 6.4 
Contrato bilateral de préstamo: qué sucede con las 100 unidades de grano de Marco.






En general, el contrato de deuda ha ayudado a Marco a suavizar su consumo a lo largo de ambos periodos. Ha permitido a Julia consumir e invertir durante el primer periodo. Y, como la inversión dio lugar a la producción de grano, ha permitido que Julia consuma en el segundo periodo y, al mismo tiempo, que Marco consuma más de lo que habría podido si se hubiera limitado a almacenarlo.

Por supuesto, el resultado podría ser muy diferente para ambos dependiendo de la cantidad de grano cosechado. Retomaremos este problema en la sección 6.4.


  Ejercicio 6.2 Contratos de préstamo bilateral

  La figura 6.4 muestra los resultados de un contrato de préstamo bilateral entre Marco y Julia. Supón que cada unidad de grano que siembra Julia en el periodo 1 junto con el trabajo que realiza producen tres unidades de grano a comienzos del periodo 2 y que Julia siempre elige consumir 20 unidades de grano en el periodo 1.

  
    	Elabora una tabla que muestre cómo se han calculado los números de la figura 6.4 usando la siguiente plantilla.

  

  


        
  
    
      	 
      	Variables de entrada
      	 
    

    
      	A
      	Préstamo
      	 
    

    
      	B
      	Tipo de interés
      	 
    

    
      	 
      	Periodo 1
      	 
    

    
      	C
      	Grano inicial
      	 
    

    
      	D
      	Préstamo de Marco a Julia
      	 
    

    
      	E
      	Consumo de Marco (= C – D)
      	 
    

    
      	F
      	Consumo de Julia
      	 
    

    
      	G
      	Inversión de Julia (= D – F)
      	 
    

    
      	H
      	Consumo total (= E + F)
      	 
    

    
      	 
      	Periodo 2
      	 
    

    
      	I
      	Producción de grano (= 3 × G)
      	 
    

    
      	J
      	Devolución del préstamo de Julia (= (1 + B) × A)
      	 
    

    
      	K
      	Consumo de Marco (= J)
      	 
    

    
      	L
      	Consumo de Julia (= I – J)
      	 
    

    
      	M
      	Consumo total (= K + L)
      	 
    

  


      





  
    	Elabora una tabla similar que muestre los resultados con los siguientes valores de cantidades prestadas y tipos de interés:
      
        	Situación 1: préstamo de 50 unidades de grano con un tipo de interés del 20 %.

        	Situación 2: préstamo de 40 unidades de grano a un tipo de interés del 10 %.

        	Situación 3: préstamo de 60 unidades de grano a un tipo de interés del 20 %.

      

    

  

  
    	En cada una de las situaciones anteriores, comenta cómo varía el resultado para Marco y Julia de forma individual y de manera conjunta cuando se cambia un supuesto cada vez.

  




  
    	
      D. Graeber. 2011. Debt: The First 5,000 Years. Brooklyn, NY: Melville House. [En deuda: una historia alternativa de la economía, trad. cast. de Joan Andreano Weyland, Barcelona: Ariel, 2021] ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.3 Deuda y el sector financiero: intermediarios financieros y mercados financieros


	capital, bienes de capital
	Los bienes de capital (a veces abreviados como capital) son los factores duraderos, que se emplean en la producción, que no son trabajo y cuyo uso tiene un coste (por ejemplo, maquinaria, equipos, edificios). No incluyen algunos factores esenciales (como aire o conocimientos) que se utilizan en la producción y que tienen un coste cero para el usuario.



Puede que el contrato bilateral de deuda entre Marco y Julia y sus balances generales de grano parezcan muy alejados del sector financiero moderno. Pero revelan algunos rasgos clave de la relevancia de la deuda en una economía actual que analizaremos más adelante en esta unidad. Un primer paso para describir el sistema financiero consiste en definir los principales actores y mercados que lo conforman. Estos son esenciales para que hogares y empresas tengan la posibilidad de invertir y de desplazar el consumo en el tiempo, así como para que adquieran activos que no podrían comprar de inmediato. El mejor ejemplo en el caso de las familias lo ofrece un lugar en el que vivir (una casa o un apartamento); para las empresas, la adquisición de bienes de capital.

Intermediarios financieros y mercados financieros

El sector financiero consiste en organizaciones que ofrecen servicios financieros y en mercados en los que se compran y venden activos financieros.


	intermediario financiero
	Agente económico, como un banco o un fondo de pensiones, que toma prestado de ahorradores y, al mismo tiempo, presta a prestatarios. La intermediación ofrece una alternativa al contrato de préstamo bilateral como método para canalizar el ahorro de las personas que quieren prestar a quienes quieren pedir prestado.
	bono
	Activo financiero con el que un gobierno (o una empresa) toma prestada una cantidad de dinero durante un periodo de tiempo determinado y se compromete a realizar pagos fijos regulares al prestamista (y a devolver el dinero cuando finalice dicho periodo).
	acciones, participaciones
	Las acciones o participaciones son activos financieros que pueden comprarse y venderse, lo que otorga a sus propietarios (los accionistas) la propiedad compartida de los activos de una empresa y, por lo tanto, el derecho a recibir la parte correspondiente del beneficio de la empresa.
	mercado de valores de renta fija
	Mercado financiero en el que se compran y venden bonos emitidos por el Estado o por alguna empresa. Véase también: bono.
	mercado de valores
	Mercado financiero en el que se compran y venden participaciones (valores o acciones) de empresas. Véase también: acciones.





  	​​Los intermediarios financieros simultanean la concesión y la toma de préstamos y suelen obtener beneficios de canalizar el ahorro entre los ahorradores y los usuarios últimos de sus ahorros. En particular, analizaremos el papel que desempeñan los bancos y su relación con la diversidad de cosas que llamamos dinero. Pero hay muchos otros tipos de intermediarios financieros. En particular, los fondos de pensiones permiten que los hogares ahorren e inviertan en activos financieros a lo largo de su ciclo de vida.

  	En los mercados financieros, los grandes prestatarios, en especial, las grandes empresas y las administraciones públicas, negocian directamente con los inversores (que a menudo actúan en representación de los hogares, como las entidades gestoras de fondos de pensiones o las compañías de seguros). Las empresas y los gobiernos pueden obtener préstamos directamente con la venta de pasivos llamados bonos. Las empresas también pueden obtener fondos vendiendo acciones de la propiedad de la empresa (también conocidas como «valores» o «capital social», que son términos intercambiables). Una vez emitidos, los bonos y acciones se intercambian de forma activa en mercados de valores de renta fija y en mercados de valores de renta variable, donde el titular de un bono o una acción puede vendérselos a otra persona. Esto se denomina mercado secundario.




​​​​​​​
  Bonos y acciones

  Los bonos y las acciones son variedades de activos financieros.

  
	vencimiento, madurez
	El vencimiento o la madurez de una deuda (como un bono o una hipoteca) es la fecha en la que se ha de reembolsar el préstamo en su totalidad.



  
  ​​​Los bonos son emitidos por empresas o por el Estado para tomar prestados fondos, por lo común con el objetivo de financiar inversión. El comprador inicial del bono paga una cantidad de partida (por ejemplo, 100 dólares) al emisor del bono a cambio de la promesa de que este le pagará una cantidad específica en dólares (por ejemplo, 5 dólares), llamada cupón, a intervalos regulares a lo largo de un periodo determinado (como, por ejemplo, 30 años). Al final de ese periodo, el bono vence; entonces, el emisor realizará el pago del último cupón y reembolsará la cantidad inicial (denominada principal, que en este caso son 100 dólares). Como el comprador inicial del bono puede venderlo en cualquier momento en el mercado secundario si así lo desea, los pagos de cupones y el reembolso del principal irán a parar a quien tenga la titularidad del bono en cada momento.

  Las empresas también pueden obtener fondos mediante la emisión de acciones. Una acción es una unidad de la propiedad de la empresa: por ejemplo, si una empresa emite en un primer momento 5000 acciones al precio de 2 dólares cada una y tú compras 50, serás accionista y propietario del 1 % de todo lo que posea la empresa. A diferencia del tenedor de bonos, tú no recibirás pagos regulares por esa inversión de 100 dólares, sino que recibirás un 1 % de los dividendos que arroje la empresa y, en teoría, puedes participar en las decisiones de la empresa votando en las juntas de accionistas.




	mercados en origen, mercados de materias primas
	Mercados en los que se compran y venden recursos naturales (como petróleo o plata) y productos agrícolas (como trigo, café o algodón) por lo común en grandes cantidades por parte de productores e inversores institucionales.




​​​​
  Los mercados en origen (o mercados de materias primas), donde se intercambia desde petróleo hasta metales o panceta de cerdo, también están muy ligados a los mercados financieros, y ambos comparten muchas semejanzas.




	bienes inmuebles
	Término general que abarca tres tipos de propiedades: terrenos, viviendas y otros edificios. También conocidos como bienes raíces.
	liquidez, líquido, ilíquido
	Un activo se considera líquido si es fácil de vender (de cambiar por dinero). Los ahorros en un banco comercial tienen una liquidez elevada si podemos retirarlos de inmediato en efectivo, pero no tan alta si hay que avisar al banco con semanas o meses de antelación para retirarlos. La vivienda es un activo poco líquido (o bastante ilíquido) porque pueden necesitarse meses o incluso años para ejecutar la venta de una casa.



Hay similitudes y conexiones importantes entre los mercados financieros y los mercados de bienes inmuebles (en particular, el de la vivienda). La diferencia es que mientras que los activos financieros suelen ser líquidos (una acción o un bono se pueden vender en cuestión de segundos), un bien inmueble o raíz es bastante ilíquido (se pueden tardar meses en vender una casa).

El sector financiero: algunos datos

El valor global de todos los pasivos pendientes (todas las deudas que tienen unas personas con otras) es un indicador de la magnitud del sector financiero. En Estados Unidos, esa cifra ascendió a 220 billones de dólares en 2022: alrededor de 8½ veces el valor del PIB.

El PIB crece con el paso del tiempo, pero, en los últimos 75 años, la deuda ha crecido mucho más deprisa. La figura 6.5 muestra la marcada tendencia al alza del cociente de los pasivos y el PIB en Estados Unidos; en cambio, no ha habido ninguna tendencia clara en el cociente entre riqueza (el patrimonio neto agregado de las personas residentes en Estados Unidos) y PIB.




                [image: Este gráfico de líneas presenta una comparativa entre el total pasivo (valor de mercado) y la riqueza (valor neto) como múltiplos del PIB desde 1950 hasta 2025 en Estados Unidos. El eje vertical muestra los múltiplos del PIB en una escala en razón geométrica que va de 2 a 16, mientras que el eje horizontal muestra los años desde 1950 hasta 2025. La línea que representa el total activo empieza en torno a 3 en 1950 y continúa con un aumento constante a lo largo del tiempo, con un incremento especialmente acusado a partir de 1980, hasta alcanzar un máximo de más de 8 a comienzos de la década de 2020 antes de mostrar un ligero descenso a medida que se acerca a 2025. En cambio, la línea que representa la riqueza de Estados Unidos exhibe fluctuaciones más moderadas, pero también tendencias al alza en términos generales. Empieza por debajo de 4 en 1950 y se sitúa alrededor de 6 a comienzos de la década de 2020 con varias caídas y subidas notables durante todo el intervalo. El aumento de la diferencia vertical entre ambas líneas destaca la divergencia creciente entre los pasivos y la riqueza en Estados Unidos con el paso de las décadas.]



Figura 6.5 
Total pasivo y riqueza: múltiplos del PIB.






Federal Reserve. 2024. Financial Accounts of the United States; Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2024. FRED.






Este fue un periodo con un crecimiento considerable del nivel de vida: en Estados Unidos, el PIB per cápita fue casi cuatro veces más alto en 2022 que en 1951.

Los países más ricos suelen tener sectores financieros y pasivos más grandes en relación con su renta. La figura 6.6 revela una correlación bastante fuerte entre los distintos países en cuanto al grado de participación de la población en los mercados financieros y el nivel del PIB per cápita.

El gráfico de la izquierda ofrece una medida de la participación en el sector financiero comparando la proporción de hogares de cada país que ha contraído algún tipo de deuda (pasivos) con el PIB per cápita en esa economía. Los hogares de los países más ricos son más propensos a tener algún tipo de deuda. En los dos países de renta más baja de esta muestra, Grecia y Eslovaquia (que tienen rentas intermedias de acuerdo con los estándares mundiales), solo alrededor de un tercio de los hogares tiene alguna deuda, mientras que en el país más rico, que es Estados Unidos, la proporción es de unas tres cuartas partes.




                [image: Hay dos diagramas de dispersión que comparan la tasa de participación en el sector financiero con el PIB per cápita en varios países. El primer gráfico muestra la relación entre los pasivos de los hogares y el PIB per cápita. El eje vertical representa la tasa de participación en el sector financiero con un intervalo que va de 0,2 a 0,8, mientras que el eje horizontal muestra el PIB per cápita medido como PPA en dólares estadounidenses de 2010 con un intervalo de 20 000 a 50 000. Cada país está representado por un punto, y una línea creciente de ajuste óptimo indica una correlación positiva. Entre los países que más destacan se encuentran Estados Unidos, que tiene la tasa de participación más alta, y Eslovaquia, que tiene una de las más bajas. El segundo gráfico ilustra la relación entre la tenencia de acciones y el PIB per cápita. El eje vertical representa la tasa de participación en el sector financiero específicamente en relación con la tenencia de acciones con un intervalo que va de 0 a 0,5, mientras que el eje horizontal muestra el PIB per cápita medido como PPA en dólares estadounidenses de 2010, con un intervalo que va de 20 000 a 50 000. El gráfico diferencia entre el total de tenencia directa e indirecta de acciones y las acciones de tenencia directa. Una línea de ajuste óptimo muestra una tendencia positiva en términos generales. Australia y Estados Unidos se cuentan entre los países con una tasa más alta de participación en tenencia de acciones, mientras que Eslovaquia e Italia figuran entre los que tienen la tasa más baja.]



Figura 6.6 
Relación entre la participación en el sector financiero y el PIB per cápita mostrada con líneas de ajuste óptimo.






Nota: Esta figura usa los códigos estándar ISO para etiquetar los diferentes países.






El gráfico de la derecha sugiere que también existe una relación positiva entre el PIB per cápita y la participación en mercados de valores, la cual se mide mediante la proporción de hogares que posee al menos algunas acciones, ya sea de forma directa o indirecta (por ejemplo, a través de fondos de pensiones). Pero en Estados Unidos solo posee alguna acción alrededor de la mitad de los hogares, mientras que en Grecia y Eslovaquia lo hace menos del 10 %.

Aunque los datos ponen de manifiesto la reciente expansión de la actividad en el sector financiero y sugieren una conexión con el nivel de vida, no revelan cómo repercute eso en los resultados económicos. En esta unidad nos basamos en las ideas de nuestro modelo de deuda bilateral de la sección 6.2 y analizamos la lógica económica del sector financiero en términos más generales, así como su relevancia dentro de la macroeconomía. En la unidad 8 investigamos cómo contribuyó la acumulación masiva de deuda a provocar la crisis financiera mundial de 2007 a 2009.


  
    Pregunta 6.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre deuda y el sector financiero y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Los intermediarios financieros, como los bancos y las gestoras de fondos de pensiones, se centran sobre todo en tomar dinero prestado de los ahorradores.

      	Los bonos representan préstamos de los hogares e inversores a las empresas y al Estado.

      	Los activos inmobiliarios son menos líquidos que los activos financieros.

      	En los países más ricos es menos probable que los hogares tengan algún tipo de deuda.

    

    
      	Los intermediarios financieros toman prestado y también prestan.

      	Los bonos son una opción para que las empresas y el Estado tomen prestado directamente vendiendo sus pasivos en mercados financieros.

      	Se pueden tardar meses en vender una casa, mientras que solo se tardan segundos en vender una acción o un bono.

      	Lo correcto es lo contrario: el porcentaje de hogares con algún tipo de deuda mantiene una relación positiva con el PIB per cápita de un país.

    

  




  
    Pregunta 6.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee las siguientes afirmaciones sobre la figura 6.5 y elige las opciones que sean correctas (fíjate en que el PIB de Estados Unidos creció, tanto en términos reales como nominales, a lo largo del periodo mostrado).

    
      	La riqueza de Estados Unidos cayó a lo largo del periodo comprendido entre 1965 y 1995.

      	La riqueza de Estados Unidos creció en línea con el PIB del país a lo largo del periodo comprendido entre 1965 y 1995.

      	A partir de 2010, la deuda se mantuvo bastante estable.

      	A partir de 2010, la deuda y el PIB crecieron casi al mismo ritmo, pero el valor de la riqueza aumentó más rápido que el PIB.

    

    
      	No hay una tendencia clara en cuanto a riqueza (como múltiplo del PIB), pero, como el PIB aumentó en ese periodo, la riqueza ha debido de aumentar más o menos en la misma línea que el PIB.

      	La riqueza como múltiplo del PIB se mantuvo constante durante este periodo.

      	La deuda como múltiplo del PIB se mantuvo estable, pero, como el PIB subió a lo largo de este intervalo, la cantidad absoluta de deuda también tuvo que aumentar.

      	La deuda como múltiplo del PIB se mantuvo estable, mientras que la riqueza como múltiplo del PIB ha aumentado.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.4 Introducción de un banco en el modelo


​Como primer paso para entender el papel que desempeña el sector financiero, introducimos un banco en nuestro ejemplo de Marco y Julia y analizamos qué sucede si, en lugar de acordar un contrato de deuda bilateral, deciden ahorrar y pedir prestado a un banco.

Un modelo con Julia, Marco y un banco


​Ahora tenemos un modelo con tres actores: Julia, Marco y el propietario del banco. Igual que antes, hay dos periodos: en un principio, Marco tiene 100 unidades de grano (el único bien) y Julia no tiene ninguna riqueza. No existe ningún ente gubernamental, ningún banco central ni ninguna moneda.

El banco acepta depósitos y concede préstamos en forma de grano. Además:


	capital social
	Las participaciones (acciones) de una empresa reciben el nombre conjunto de capital social. El valor total de los fondos propios en manos de los accionistas se corresponde con el valor neto de la empresa, y el capital de la empresa perteneciente a cada accionista individual equivale al valor total de las acciones que posee. Véase también: patrimonio neto.




  	El banco tiene diez unidades de grano almacenadas en su cámara acorazada. En este ejemplo, esa cantidad de grano se corresponde con el capital social inicial del propietario del banco.




  En la sección 6.3 señalamos que la expresión capital social suele usarse como sinónimo de acciones, lo que evidencia que los accionistas de una empresa poseen de manera colectiva todo el patrimonio de la empresa. Aquí daremos por supuesto que hay un único accionista.



¿Cómo pueden usar Marco y Julia los servicios que ofrece el banco para alcanzar sus objetivos?


  	Marco puede ahorrar 50 unidades de grano depositándolas en el banco en el periodo 1. En otras palabras, puede prestar al banco 50 unidades de grano al tipo de interés que establezca la entidad para los depósitos, y retirarlas para consumirlas en el periodo 2.

  	Julia puede pedir prestadas al banco 50 unidades de grano en el periodo 1 al tipo de interés que establece la entidad bancaria para conceder sus préstamos. Ella puede consumir, invertir y producir grano igual que antes y devolver el préstamo al banco en el periodo 2.



Este es nuestro primer ejemplo de intermediación financiera. El propietario del banco actúa como intermediario entre Julia y Marco cuando, de forma simultánea, toma prestado grano de Marco y se lo presta a Julia. El banco obtendrá beneficios si el tipo de interés que Julia paga por obtener el préstamo es superior al tipo de interés que percibe Marco por su depósito, y el propietario del banco recibirá los beneficios obtenidos.

El balance del banco

Podemos usar balances para resumir las interacciones del banco con sus clientes (Julia y Marco). En un principio, el banco tiene un activo (unas reservas de grano de diez unidades) y ningún pasivo. Su patrimonio neto vale diez, lo que significa que el único propietario de este banco posee diez unidades de grano.

La figura 6.7 muestra el balance del banco después de que Marco haya depositado 50 unidades de grano y de que el banco haya prestado 50 unidades a Julia. El depósito de Marco aparece ahora en el lado derecho del balance del banco, como pasivo: es una deuda que ha contraído el banco y que debe saldar en el futuro. El préstamo a Julia está en el lado izquierdo: es un activo para el banco, puesto que ella se ha comprometido a devolverlo más adelante.





  
    	
    	Balance del banco
  


  
    	
    	Activo
    	Pasivo
  

  
    	Depósito de Marco
    	
    	50
  

  
    	Préstamo de Julia
    	50
    	
  

  
    	Grano (en la cámara acorazada)
    	10
    	
  

  
    	Total
    	60
    	50
  

  
    	Patrimonio neto («capital social»)
    	
    	10
  







Figura 6.7 
Balance del banco como intermediario entre Julia y Marco.






El único activo adicional de este banco lo conforman sus reservas de grano. Lo que encontraríamos en el banco sería una cámara acorazada con grano y registros detallados de préstamos (sus otros activos) y depósitos (sus pasivos) expresados en unidades de grano.

Consideremos un detalle clave de este balance. El banco comenzó con un capital social de diez unidades de grano. Tras el depósito y el préstamo, el patrimonio neto del banco (por tanto, el capital social que tiene el propietario de la entidad) no ha variado porque el pasivo y el activo del banco han aumentado en la misma medida exacta.

Este ejemplo tan simple también revela una característica importante de los bancos: suelen tener un patrimonio neto pequeño comparado con su activo. A diferencia de otros negocios, tienen un pasivo casi tan grande como su activo.

El grano sigue siendo el único bien, por lo que no solo se consume y se invierte, sino que sigue desempeñando otras dos funciones dentro del modelo:


  	El grano vuelve a ser la unidad de cuenta. El valor del pasivo del banco (lo que debe a Marco) y de su activo (lo que prestó a Julia) se mide en grano.

  	En esta fase aún damos por supuesto que se toma prestado y se presta usando grano. Para realizar un depósito, Marco acude al banco con sacos de grano. Por su parte, cuando el banco presta a Julia, lo hace entregándole grano, una vez más, a cambio de su compromiso (en forma de contrato de préstamo) de que lo devolverá.



El banco de nuestro modelo aún difiere un tanto de un banco real. Pero abordaremos estas dos características a medida que avancemos en el desarrollo del modelo en secciones posteriores de esta unidad.


  
    Pregunta 6.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Supón que Marco y Julia son los únicos clientes de un banco que, de entrada, tiene diez unidades de grano. Marco efectúa un depósito de 53 unidades de grano, y Julia contrata un préstamo de 48 unidades. Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y confecciona el nuevo balance del banco. Utiliza el balance para elegir las opciones que sean correctas.

    
      	La cantidad de grano en el activo del banco aumentará 48 unidades.

      	El activo del banco es ahora 58 unidades.

      	El pasivo del banco aumentará 53 unidades.

      	El patrimonio (o valor) neto del banco se incrementa cinco unidades.

    

    
      	Marco entregará 53 unidades de grano al banco, pero el banco prestará 48 unidades de grano a Julia. Por tanto, sus existencias de grano se incrementarán en cinco unidades y pasarán a ser de 15 unidades, y su activo aumentará en 53 unidades (48 unidades de grano, que es la cantidad prestada a Julia, más las cinco unidades de grano adicionales que atesora en la cámara acorazada).

      	El activo del banco asciende ahora a 63: la cantidad inicial de grano (diez unidades) más el préstamo de 48 unidades a Julia más cinco unidades adicionales de grano (el resto del depósito de Marco que no se ha prestado).

      	El banco debe ahora a Marco 53 unidades de grano.

      	El patrimonio neto del banco sigue siendo el mismo; tanto su activo como su pasivo se han incrementado en 48 unidades.

    

  



De vuelta a los balances de Julia y de Marco

Cuando Marco y Julia usan el banco para ahorrar y pedir prestadas 50 unidades de grano, sus balances se parecen a los que tenían con el contrato de préstamo bilateral. Sigue los pasos de la figura 6.8 para analizar los balances de los tres actores juntos.

Como en esta unidad introducimos muchos términos nuevos, volvemos a simplificar centrándonos en una pequeña parte de la economía. Tal vez te preguntes qué consume el propietario del banco durante el primer periodo, por ejemplo. Podemos suponer que se dedica a prestar y a pedir prestado a otros hogares de la economía y que obtiene un rendimiento por dar ese servicio, lo que le permite consumir en ambos periodos. El banco solo consigue beneficios de sus transacciones con Julia y Marco en el segundo periodo.






  
    	
    	
    	Balances
  


  
    	
    	
    	Marco
    	Julia
    	Banco
  

  
    	
    	
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
  

  
    	Grano de Marco
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Grano de Julia
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Grano del banco (en la cámara acorazada)
    	10
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Depósito de Marco
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Préstamo del banco a Julia
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Totales
    	
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
  






Figura 6.8 
Balances de Julia, Marco y el banco. La figura incluye los ejercicios 6.3 y 6.4.










  
    	
    	
    	Balances
    	
    	
    	
    	
    	
  


  
    	
    	
    	Marco
    	Julia
    	Banco
    	
    	
    	
  

  
    	
    	
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
  

  
    	Grano de Marco
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Grano de Julia
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Grano del banco (en la cámara acorazada)
    	10
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Depósito de Marco
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Préstamo del banco a Julia
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Totales
    	
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
  






Comprueba tus respuestas: hoja 1 del balance del banco.



    Comprueba tus respuestas: hoja 1 del balance del banco.



Figura 6.8a 


    
        Ejercicio 6.3 Calcula el patrimonio neto y el capital social

        La segunda columna muestra los diferentes elementos de los balances de Marco, Julia y el banco.

        Coloca cada uno de ellos en las columnas correctas de los balances correspondientes (pista: algunos deben aparecer en dos sitios). Después, calcula el patrimonio neto del banco.

      









  
    	
    	
    	Balances
    	
    	
    	
    	
    	
  


  
    	
    	
    	Marco
    	Julia
    	Banco
    	
    	
    	
  

  
    	
    	
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
  

  
    	Grano de Marco
    	50
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Grano de Julia
    	50
    	
    	
    	50
    	
    	
    	
  

  
    	Grano del banco (en la cámara acorazada)
    	10
    	
    	
    	
    	
    	10
    	
  

  
    	Depósito de Marco
    	50
    	50
    	
    	
    	
    	
    	50
  

  
    	Préstamo del banco a Julia
    	50
    	
    	
    	
    	50
    	50
    	
  

  
    	Totales
    	
    	100
    	0
    	50
    	50
    	60
    	50
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
    	
    	0
    	
    	10
  






Comprueba tus respuestas: solución del ejercicio 6.3.



    Comprueba tus respuestas: solución del ejercicio 6.3.



Tanto el depósito de Marco como el préstamo del banco a Julia aparecen dos veces:
      • El depósito de Marco es un activo para Marco, pero es un pasivo para el banco.
      • El préstamo que recibe Julia del banco es un activo para el banco, pero un pasivo para Julia.
Una vez que tenemos todos los elementos del balance del banco, ya podemos calcular el patrimonio neto del banco.










  
    	
    	
    	Balances
    	
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  


  
    	
    	
    	Marco
    	Julia
    	Banco
    	Marco + Julia
    	
    	
    	
    	
  

  
    	
    	
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
  

  
    	Grano de Marco
    	50
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Grano de Julia
    	50
    	
    	
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	Grano del banco (en la cámara acorazada)
    	10
    	
    	
    	
    	
    	10
    	
    	
    	
  

  
    	Depósito de Marco
    	50
    	50
    	
    	
    	
    	
    	50
    	
    	
  

  
    	Préstamo del banco a Julia
    	50
    	
    	
    	
    	50
    	50
    	
    	
    	
  

  
    	Totales
    	
    	100
    	0
    	50
    	50
    	60
    	50
    	
    	
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
    	
    	0
    	
    	10
    	
    	
  






Comprueba tus respuestas: hoja 3 del balance del banco.



    Comprueba tus respuestas: hoja 3 del balance del banco.



Figura 6.8c 


    
        Ejercicio 6.4 Calcula el patrimonio neto conjunto

        Coloca cada elemento en un balance para Marco y Julia (juntos) y calcula su patrimonio (o valor) neto conjunto.

      









  
    	
    	
    	Balances
    	
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  


  
    	
    	
    	Marco
    	Julia
    	Banco
    	Marco + Julia
    	
    	
    	
    	
  

  
    	
    	
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
    	Activo
    	Pasivo
  

  
    	Grano de Marco
    	50
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	50
    	
  

  
    	Grano de Julia
    	50
    	
    	
    	50
    	
    	
    	
    	50
    	
  

  
    	Grano del banco (en la cámara acorazada)
    	10
    	
    	
    	
    	
    	10
    	
    	
    	
  

  
    	Depósito de Marco
    	50
    	50
    	
    	
    	
    	
    	50
    	50
    	
  

  
    	Préstamo del banco a Julia
    	50
    	
    	
    	
    	50
    	50
    	
    	
    	50
  

  
    	Totales
    	
    	100
    	0
    	50
    	50
    	60
    	50
    	150
    	50
  

  
    	
    	
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
    	
    	Patrimonio neto
  

  
    	
    	
    	
    	100
    	
    	0
    	
    	10
    	
    	100
  






Comprueba tus respuestas: solución del ejercicio 6.4



    Comprueba tus respuestas: solución del ejercicio 6.4



¡Obtienes la misma respuesta que antes! Julia sigue teniendo cero patrimonio neto, de modo que su riqueza conjunta se reduce a lo que posee Marco.








El resultado en el segundo periodo

Lo que sucede en el segundo periodo también se parece al resultado obtenido con el contrato de préstamo bilateral. Al comienzo del periodo 2, Julia cosecha el grano que ha producido con la inversión que hizo en el periodo 1, paga al banco lo que le pidió prestado (con intereses) y consume el grano restante. El banco paga los intereses de Marco, y este retira su depósito inicial (más los intereses) y consume el grano. Pero, además, el banco esperará obtener un beneficio que dependerá de los tipos de interés que haya aplicado al préstamo y al depósito.

Supongamos que el banco ofrece un 6 % de interés para los depósitos y que presta con un tipo de interés del 10 %. Al igual que en la figura 6.4 del contrato bilateral, supondremos que Julia invierte 30 unidades del grano que pidió prestado, que produce 90 unidades en el segundo periodo y que a continuación cumple su compromiso de devolver 55 unidades al banco (el préstamo original más los intereses); y también supondremos que, en el segundo periodo, Marco puede retirar 53 unidades del banco (su depósito inicial más los intereses). La figura 6.9 muestra lo que sucede con el grano en este caso. El beneficio del banco asciende a dos unidades de grano (la diferencia entre la cantidad de intereses que recibe y que paga).





  
    	Si Marco deposita 50 unidades a un tipo de interés del 6 %, y Julia pide prestadas 50 unidades a un tipo de interés del 10 %
  


  
    	Grano
    	
    	Marco consume
    	Julia consume
    	Julia invierte
    	Beneficios del banco
  

  
    	Grano de Marco en el periodo 1
    	100
    	50
    	20 
    	30
    	0
  

  
    	Producción de Julia en el periodo 2
    	90
    	53
    	35
    	
    	2
  







Figura 6.9 
Ahorro y préstamo en el banco: qué ocurre con las 100 unidades de grano de Marco.






El beneficio del banco y el patrimonio neto en el segundo periodo

Los bancos comerciales son empresas capitalistas, es decir, compañías del sector privado (aunque en muchos países pueden ser de propiedad estatal directa o indirecta). De modo que su objetivo es conseguir beneficios. El banco obtiene un rendimiento de sus préstamos (la mayor parte de su activo) y paga a sus clientes un rendimiento por los depósitos que realizan en él (los pasivos del banco).

Recuerda que el tipo de interés de un préstamo viene definido por:

\[\text{tipo de interés} = \frac{\text{cantidad adicional que el prestatario se compromete a devolver}}{\text{préstamo}}\]
Siguiendo con el supuesto que hemos mantenido hasta ahora en nuestro modelo de Marco y Julia de que quien pide el préstamo lo devolverá de acuerdo con lo prometido, los ingresos que recibe el prestamista por un préstamo se corresponden con el tipo de interés multiplicado por el préstamo. En el caso del banco serán:

\[\begin{align*}
\text{ingresos por préstamos} &= \text{tipo de interés aplicado a préstamos} \times \text{total de préstamos} \\
\text{pagos por depósitos} &= \text{tipo de interés aplicado a depósitos} \times \text{total de depósitos}
\end{align*}\]
y (si ignoramos otros activos y costes) podemos expresar su beneficio total como:

\[\begin{align*}
\text{beneficio} &= \text{ingresos} \ – \ \text{costes} \\
&= \text{ingresos por préstamos } – \text{ pagos por depósitos}
\end{align*}\]
Como el pasivo de un banco es casi tan elevado como su activo (el patrimonio neto es pequeño en relación con el total activo), el total de depósitos es aproximadamente igual al total de préstamos y, por tanto, en general:

\[\text{beneficio} \approx (\text{tipo de interés para préstamos} − \text{tipo de interés para depósitos}) \times \text{total de préstamos}\]
En nuestro ejemplo, esta expresión se cumple con exactitud puesto que los préstamos del banco son iguales a sus depósitos, y el único activo adicional del banco, el grano, no produce intereses, de modo que el beneficio del banco en la figura 6.9 vale \((10 \text{ %} \text{ } – \text{ } 6 \text{ %}) × 50 = 2\). Esta forma de expresar los beneficios es útil porque ilustra que los bancos incrementarán sus beneficios:


  	cuanto más presten y

  	cuanto mayor sea la diferencia entre los tipos de interés aplicables a los activos y a los pasivos.



¿Y qué sucede con el patrimonio neto?

En el momento en que el banco concede el préstamo y recibe el depósito, esto no tiene ningún efecto en absoluto sobre el patrimonio neto del primer periodo. Entonces ¿para qué habría de molestarse en hacer algo el banco?

La respuesta es que si el banco obtiene un beneficio en el siguiente periodo, entonces su patrimonio neto aumentará. Por tanto, si usamos los números de la figura 6.9, el banco parte de un capital social = patrimonio neto = 10 unidades de grano. En el segundo periodo, cuando Julia devuelve su préstamo y si mantenemos el supuesto de la figura 6.9 de que el banco se limita a devolver el depósito de Marco, entonces el patrimonio neto de la entidad bancaria, que es igual al capital social del propietario del banco, aumentará a 12 unidades.


  Por supuesto, los bancos reales no cierran sus operaciones después de un solo periodo, como sucede en nuestro modelo simplificado de dos periodos. Lo habitual es que concedan otros préstamos y acepten nuevos depósitos o renueven los préstamos y depósitos ya existentes con los que esperan obtener beneficios en el siguiente periodo. Esta es la razón por la que, al calcular ingresos y costes, hemos ignorado la devolución del préstamo y el depósito que, de todos modos y en este caso, son idénticos y, por tanto, se compensan con exactitud el uno con el otro.



Pero no olvides que estos resultados de beneficios y patrimonio neto derivan del supuesto de que los préstamos siempre se devuelven. ¿Qué sucede cuando no es así?

Incumplimiento, riesgo y los rendimientos esperados del banco

Si Marco y Julia pudieran elegir entre hacer un contrato de deuda bilateral o recurrir al banco para ahorrar y pedir prestado, ¿qué preferirían?

Con los supuestos que hemos establecido hasta ahora, lo esperable sería que prefirieran un contrato bilateral, ya que el banco querría obtener de ellos unos beneficios fijando un tipo de interés más alto para los préstamos que para los depósitos. Si el banco impone un 10 % de interés a los préstamos y ofrece un 6 % de interés para los depósitos, Marco y Julia podrían, en principio, obtener un resultado más favorable prescindiendo del «intermediario» (es decir, del banco) y acordando un préstamo bilateral con un interés del 8 %.

Pero hay dos razones bien diferentes por las que Marco, en particular, tal vez preferiría prestarle a un banco. La primera es que en el mundo de todos los Marcos y las Julias existentes, es posible que un Marco individual no llegue a encontrarse con una Julia interesada en pedir prestada la misma cantidad exacta que él quiere prestar. La segunda es que, aun cuando fuera posible efectuar un contrato bilateral por la cantidad exacta que él desea prestar, debemos tener en cuenta el riesgo que implica hacer un préstamo.


	incumplimiento
	Se dice que un prestatario incurre en incumplimiento si no devuelve un préstamo o si reembolsa una cantidad inferior a la estipulada en el contrato. En términos más generales, cualquier quebrantamiento de los términos de un contrato se puede denominar incumplimiento.





​​​​En la práctica, siempre existe el riesgo de que el prestatario incurra en un incumplimiento: es decir, que devuelva menos de lo que se especifica en el contrato de préstamo. En el caso de Julia, un episodio de mal tiempo podría dañar su cosecha de grano e impedirle devolver la totalidad de lo que debe. Si la cosecha quedara destrozada por completo, no devolvería nada en absoluto; entonces, el prestamista (ya sea Marco o el banco) sufriría una pérdida igual al importe total del préstamo.


	tasa de rendimiento, rentabilidad
	La tasa de rendimiento de un préstamo o de cualquier inversión es la cantidad neta que recupera el prestamista o inversor (es decir, la cantidad total menos la que prestó o desembolsó) expresada como una proporción de lo que puso.
	diversificación, diversificar
	La diversificación permite que un individuo, banco o empresa con activos de riesgo reduzca el riesgo global de su patrimonio: es decir, consiste en poseer un conjunto diverso de activos de riesgo. Aunque algunos de los activos generen beneficios bajos (o negativos) siempre habrá otros que generen beneficios elevados, lo que dará como resultado que en promedio obtengan unos beneficios razonables.



Cuando existe la posibilidad de incumplimiento, el beneficio del préstamo dependerá de la cantidad que el prestatario devuelva realmente. Por tanto, definimos la tasa de rendimiento de un préstamo como:


\[\begin{align*}
&\text{tasa de rendimiento de préstamos } = \\
&\frac{\text{cantidad total que el prestatario devuelve realmente − préstamo}}{\text{préstamo}}
\end{align*}\]
​Esta fórmula nos dice que si la persona que pide el préstamo lo devuelve íntegro con intereses, entonces la tasa de rendimiento de un préstamo es igual al tipo de interés del préstamo, pero si no devuelve nada en absoluto, entonces la tasa de rendimiento es igual a –1 (o –100 % en términos porcentuales), lo que significa que el prestamista pierde el valor total del préstamo inicial.

Por tanto, los ingresos del prestamista dependen de la tasa de rendimiento:

\[\text{ingresos por préstamos} = \text{tasa de rendimiento} \times \text{préstamo}\]
Si el prestatario devuelve toda la cantidad que debe, la tasa de rendimiento del préstamo es igual al tipo de interés del préstamo; en caso contrario, es inferior.

Por tanto, la persona que presta con un contrato de préstamo bilateral asume un riesgo grande: el rendimiento de Marco por prestarle directamente a Julia podría ser cualquier cosa entre una ganancia igual a la cantidad íntegra de intereses y una pérdida del importe total del préstamo. En cambio, los bancos tienen la capacidad de «distribuir el riesgo» con la diversificación: en otras palabras, «no poniendo todos los huevos en la misma cesta». Si el banco de nuestro modelo presta a muchos prestatarios diferentes como Julia al mismo tiempo (a muchas «Julias»), sabe que algunos de ellos tendrán mala suerte con la meteorología, pero también que la mayoría de ellos devolverá lo que debe.

Supongamos, por ejemplo, que el banco calcula que solo el 90 % de esas Julias le pagará todo lo que le debe, mientras que el 10 % perderá la totalidad de su cosecha y no devolverá nada. Por razones que enseguida resultarán evidentes, asumimos que el banco fija un tipo de interés del 20 %, claramente superior al tipo del 10 % que supusimos con anterioridad. Entonces puede estar bastante seguro de que con el 90 % de los préstamos que concede recuperará lo prestado más los intereses correspondientes, pero en el resto de los casos no obtendrá nada. Como resultado, el importe que espera recuperar por cada préstamo promedio ascenderá a

\[(\text{0,9} \times \text{1,2} \times \text{préstamo}) + (\text{0,1} \times 0) = \text{1,08} \times \text{préstamo}\]
Esta fórmula implica un rendimiento esperado de tan solo el 8 %, que está muy por debajo del tipo de interés del 20 %. Aunque la tasa de rendimiento real de su cartera de préstamos pueda ser un poco superior o inferior al rendimiento esperado, el banco asume un riesgo mucho menor (menor variabilidad) que un prestatario con un contrato bilateral. Y, suponiendo que los préstamos se conceden a individuos cuyos riesgos no están correlacionados, cuanto más presta, menos variable es el rendimiento global de su actividad como prestamista.


  Para consultar otros ejemplos sobre cómo calcular valores esperados con resultados inciertos, lee la ampliación 4.12 del volumen de microeconomía.



Con un tipo de interés dado, cuanto mayor sea la probabilidad de incumplimiento, menor será el rendimiento esperado. Por tanto, igual que en nuestro ejemplo numérico, cuando se presta a individuos con una probabilidad de incumplimiento que se considera alta, los prestamistas suelen fijar un tipo de interés más elevado, es decir, suben el tipo de interés para esos prestatarios añadiendo una prima por incumplimiento.


  La sección 9.1 del volumen de microeconomía describe el caso de los prestamistas de la ciudad de Chambar, en Pakistán, quienes ofrecen préstamos a los agricultores de la región con un tipo de interés que ronda el 78 %.



En resumen, la reducción del riesgo con la diversificación implica que los tres actores del modelo se pueden beneficiar de que el banco actúe como intermediario siempre que Marco tenga la seguridad de que recuperará sus depósitos.

Riesgo de incumplimiento e insolvencia


	prima por incumplimiento
	Si existe el riesgo de que un prestatario no abone un préstamo, el prestamista puede estar dispuesto a prestar con un tipo de interés mayor que el que ofrecería en caso de no existir ese riesgo. La diferencia entre ambos tipos es la prima por incumplimiento.
	requisitos de adecuación de capital
	A un nivel tanto nacional como internacional, los reguladores financieros exigen que los bancos cuenten con una cantidad mínima de capital social o de capital en relación con sus activos. Esta regulación tiene por objeto reducir el nivel de riesgo de los bancos. Si no existiera esta normativa, los bancos podrían correr demasiados riesgos pensando que son demasiado grandes o que están demasiado interconectados para entrar en bancarrota, y eso implicaría un coste para la sociedad si fueran a la quiebra o hubiera que rescatarlos. Los reguladores evalúan el nivel de riesgo de los activos de un banco (sus préstamos) y especifican el capital que deben mantener como reserva en relación con sus activos ponderados por riesgo.




​En la práctica, la mayoría de nosotros puede dar por hecho, y así lo hacemos, que los bancos ofrecen una vía segura para ahorrar. La principal fuente de riesgo de nuestros ahorros es que los prestatarios del banco incurran en impagos. La diversificación de los préstamos reduce este riesgo. Sin embargo, puesto que los bancos no pueden tener la seguridad de qué proporción de préstamos se acabará devolviendo a pesar de la diversificación, están obligados por ley a disponer de suficiente capital social o patrimonio neto para cubrir sus pasivos en caso de que el rendimiento de los préstamos sea inferior al esperado (lo que también se conoce como requisitos de adecuación de capital).


​En nuestro modelo hemos supuesto que el propietario del banco tiene diez unidades de capital social (el patrimonio neto del banco). Tal como registramos en el balance del banco, su patrimonio neto es igual al valor de su activo (sus préstamos más sus existencias de grano) menos el valor de su pasivo (lo que debe a Marco). De modo que una caída del valor de los préstamos del banco debido a una mala cosecha puede implicar que este solo sea capaz de reembolsar a Marco todo lo que le debe pagándole con parte de su propio grano y, por tanto, reduciendo su capital social.

Incluso cuando los bancos tienen la cantidad mínima obligatoria de patrimonio neto (capital social) sigue siendo posible que se produzca una crisis bancaria si un gran número de prestatarios es incapaz de devolver los préstamos contratados. Un banco cuyo pasivo superan su total activo es insolvente y no tiene capacidad para seguir operando. Cuando esto sucede, suele intervenir el Estado, y es un problema que volveremos a abordar en la sección 6.10 y también analizamos en la unidad 8.

Retirada de depósitos a la vista: el riesgo de liquidez de un banco

Una de las estrategias de los bancos reales para atraer depositantes consiste en garantizar que los depósitos en cuentas corrientes no solo están libres de riesgos, sino que además son líquidos, es decir, se pueden retirar en cualquier momento. Esto expone a los bancos a otra fuente de riesgo: el riesgo de liquidez, aparte del riesgo de incumplimiento. El riesgo de liquidez pone de manifiesto otra diferencia entre los activos y los pasivos de un banco. Los depósitos son líquidos, pero los préstamos, como el de Julia en nuestro modelo o un préstamo hipotecario actual, suelen ser ilíquidos; es decir, el banco no puede exigir cuando quiera la devolución íntegra de un préstamo.


  De ahí que estos depósitos también se denominen «depósitos a la vista». En cambio, los depósitos en cuentas de ahorro, que suelen ofrecer un tipo de interés más alto, pueden estar sujetos a un plazo fijo o a una penalización en forma de intereses para su retirada.




	pánico bancario, corrida bancaria
	Situación en la que los inversionistas retiran fondos de un banco por temor a que quiebre y no cumpla con sus obligaciones (es decir, no devuelva los fondos que adeuda a los inversionistas).
	hipoteca, préstamo hipotecario
	Préstamo que contratan hogares y empresas para adquirir una propiedad inmobiliaria sin pagar su valor total de golpe. A lo largo de un periodo de varios años, el prestatario devuelve el préstamo más los intereses. El pago de la deuda está asegurado por la propiedad en sí, que se denomina garantía o garantía hipotecaria. Véase también: garantía.





​​​Supongamos ahora que el banco de nuestro modelo permite que sus depositantes retiren sus depósitos íntegros en grano en cualquier momento y que Marco es un depositante típico. El balance de la figura 6.7 muestra que el banco simplemente no tendrá suficiente grano para devolver todo a sus depositantes de inmediato. Conscientes de ello, es posible que todos los individuos como Marco que hay en el modelo decidan retirar sus depósitos cuanto antes, con lo que causarán un pánico bancario autocumplido. La lógica de un pánico bancario autocumplido es sencilla: supón que algo desencadena pánico en relación con la solvencia del banco. Como el primer depositante que se ponga en la fila para retirar sus fondos recuperará, en efecto, parte de su depósito, eso anima a todos ellos a ser el primero en retirarlos ante el riesgo de que todo el mundo lo haga. Nadie quiere ser el último en llegar. Esto es suficiente para provocar una retirada masiva de fondos de un banco aunque su patrimonio neto sea positivo. Un banco solvente puede volverse ilíquido si cunde el pánico entre sus depositantes.


​Yendo más allá de nuestro modelo, esta característica de iliquidez de los préstamos se da, sobre todo, cuando el banco ha prestado en forma de hipotecas que se han empleado para comprar viviendas, las cuales suelen devolverse al cabo de varios años o incluso décadas, o si ha concedido un préstamo a largo plazo a una empresa. En estos casos hablamos de «desfase de vencimientos» entre los activos, con préstamos que solo se reembolsarán a largo plazo, y los pasivos por depósitos que el banco debe ser capaz de reembolsar de forma inmediata.


  La corrida bancaria que sufrió el Silicon Valley Bank en 2023 fue inusual porque el tamaño de muchos depósitos superaba el valor cubierto por el sistema de garantía de depósitos de Estados Unidos (numerosos clientes eran empresarios del sector tecnológico).




​​A lo largo del siglo xix y comienzos del xx, las corridas bancarias se dieron con bastante frecuencia. Para entender por qué los pánicos bancarios han dejado de ser un problema, debemos introducir las administraciones públicas en el modelo, lo que haremos en las siguientes secciones. Por ahora diremos que entre economistas se admite en general que para evitar que las corridas bancarias supongan un gran problema ha sido suficiente la introducción de sistemas de financiación estatal que garantizan los depósitos bancarios hasta un valor determinado, junto con la creación de regulaciones que obligan a los bancos a conservar una proporción mínima de activos líquidos (un tema que retomaremos en la sección 6.8). Aunque hubo algunos pánicos bancarios durante la crisis financiera mundial de 2007 a 2009, fueron muy pocos los depositantes que realmente sufrieron pérdidas, si es que llegó a haber alguno.

	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.5 Introducción del dinero


​Hasta ahora hemos usado un modelo sumamente simplificado. El grano era el único bien existente en esta economía y no había ningún dinero, nada parecido a billetes o monedas, por ejemplo. En el modelo, el grano hacía las veces de reserva de valor y, al mismo tiempo, de unidad de cuenta. Eso que llamamos dinero también cumple estas dos funciones en las economías modernas. Pero, además, usamos depósitos bancarios, billetes y monedas como medio de intercambio, es decir, para comprar y vender cosas. Esta función se convierte en esencial en cuanto pasamos a considerar un modelo con múltiples bienes.


​Para entender por qué, imagina un mundo con muchos bienes diferentes, pero sin ninguna forma de dinero. ¿De qué manera cobrarías un trabajo y cómo obtendrías diversos bienes y servicios en un mundo sin dinero, o sea, en una economía de trueque? Lo que pudieras comprar hoy dependería de lo que tuvieras a mano para vender ahora. Tal vez dispusieras de algunas verduras cultivadas en un huerto propio y desearas cambiarlas por queso o pescado. Quizás quisieras adquirir unos pocos tomates y pudieras ofrecer a cambio tus habilidades peluqueras. Para cualquier intercambio que quisieras hacer, tu problema más inmediato sería encontrar a una persona dispuesta a hacer el trueque inverso. Si lograras encontrar a alguien que cultivara tomates con necesidad de cortarse el pelo, también necesitarías acordar cuántos kilos de tomates vale tu trabajo. Si al final acabaras teniendo más tomates de los que querías, tal vez podrías cambiarlos más tarde por algo de pasta.


	medios de intercambio
	Una de las características del dinero es que sirve como medio de intercambio: algo que compradores y vendedores están dispuestos a cambiar por bienes y servicios.
	reserva de valor
	Una de las características del dinero es que se puede usar como reserva o depósito de valor: la riqueza se puede atesorar de esta forma hasta que quiera emplearse para comprar bienes y servicios.
	unidad de cuenta
	Unidad estándar que se emplea para medir y comparar el valor de mercado de diferentes bienes y servicios. Una de las funciones que tiene el dinero dentro de la economía es la de actuar como unidad de cuenta.
	dinero
	El dinero es algo que actúa como reserva de valor y está ampliamente aceptado como medio de intercambio. Por lo común también se usa como unidad de cuenta para medir el valor de bienes y servicios, así como de elementos de activo y pasivo. Algunos bienes se pueden usar como dinero, pero en las economías modernas, el dinero en manos de la población general consiste en depósitos bancarios comerciales y en moneda (billetes y monedas) emitidos por un banco central. Véase también: medios de intercambio, reserva de valor.
	dinero mercancía
	En una economía sin un sistema bancario bien desarrollado, las personas recurren a veces al empleo de una mercancía particular, como el oro, como si fuera dinero. Esa mercancía suele ser un bien básico ampliamente apreciado, pero también puede funcionar como medio de intercambio, como depósito de vapor y como unidad de cuenta. Véase también: dinero.




​​Una economías de trueque resulta impracticable, salvo en situaciones muy limitadas, y hay numerosos signos de que casi nunca ha sido el método principal para la práctica del comercio.1 Si nos encontráramos en unas circunstancias de ese tipo, no tardaríamos mucho en desear algo que nos ofreciera:


  	un medio de intercambio: algo (preferiblemente no demasiado pesado) que podamos aceptar a cambio de lo que queremos vender sabiendo que en el futuro será aceptado por otras personas cuando seamos nosotros quienes queramos comprar otros bienes o servicios;

  	una reserva de valor: el problema de aceptar tomates a cambio de realizar un trabajo es que no duran mucho, y todos queremos algo que conserve su valor hasta que nos llegue el momento de comprar otra cosa;

  	una unidad de cuenta: que facilite el intercambio de bienes y servicios y permita a todo el mundo usar las mismas unidades para valorarlos, es decir, un sistema de precios.




​En otras palabras, querríamos inventar el dinero.

Para analizar esta cuestión, ampliamos nuestro modelo a una economía con muchos bienes y servicios.


​​El dinero mercancía

Una posibilidad es que el grano pueda usarse como medio de intercambio y, al mismo tiempo, como unidad de cuenta y como reserva de valor. Julia y Marco podrían usar el grano que poseen para pagar otros bienes, y el precio de esos otros bienes se expresaría en unidades de grano.

El grano empleado de esta manera sería un ejemplo de dinero mercancía, es decir, un bien que se valora por sus características propias (grano que se puede consumir), pero que también cumple las tres funciones del dinero. De hecho, en el pasado han existido muchas formas de dinero de este tipo. Pero, ¿qué mercancía habría que elegir?


  Con los precios de 2024, por ejemplo, una tonelada de trigo cuesta en torno a 220 dólares estadounidenses por lo que, en la práctica, un saco de trigo no permitiría comprar demasiadas cosas en una economía industrial de renta alta.



Aunque hay algunos signos de que los cereales se emplearon como dinero mercancía en algunas sociedades, tiene algunas desventajas muy obvias.2 Los cereales son perecederos (su calidad se deteriora con el tiempo) y puede ser destruido por plagas. Llevar un saco de grano siempre encima para efectuar alguna compra no sería nada práctico, en especial en una economía moderna donde los alimentos básicos son bastante baratos.


​​​A lo largo de la historia al menos, se tendió a emplear metales preciosos (en su mayoría oro y plata) para que cumplieran las tres funciones del dinero.

Los metales preciosos ofrecían ventajas e inconvenientes. Su escasez les otorgaba un gran valor en comparación con otros bienes, de modo que bastaba con emplear cantidades muy reducidas, y eso facilitaba más su transporte y acarreo que el de mercancías básicas como los cereales. Tampoco se deterioraban con el tiempo. Pero el oro y la plata podían robarse, y no siempre era fácil verificar la calidad del metal. Y, dado su considerable valor, no eran nada adecuados para compras pequeñas. Además, si cambiaba el valor del oro y la plata en relación con el de otros bienes y servicios, se degradaba su función como unidad de cuenta y esto resultó crucial en algunos periodos.


  Estas fluctuaciones del valor real del oro o la plata se debieron a menudo a variaciones en la oferta. Probablemente el ejemplo más conocido fue el aumento de oferta de oro y plata que se produjo durante los primeros tiempos de la expansión colonial europea en América. Esto produjo una caída del precio real del oro, pero, como el oro era la unidad de cuenta, su depreciación exigió que subiera el precio de otros bienes; es decir, el aumento de la oferta provocó inflación. La variación del precio real de los metales también puede deberse a cambios tecnológicos que abaraten o encarezcan su extracción y refinación.



A pesar de todos estos problemas, a lo largo de grandes periodos históricos y en muchas sociedades se emplearon diferentes formas de dinero mercancía como medio de intercambio, en esencia porque sus ventajas en cuanto a eficiencia en comparación con el sistema de trueque superaban con facilidad sus inconvenientes.


  
    Pregunta 6.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee la siguiente lista de características y elige las que debería tener el dinero mercancía.

    
      	portabilidad;

      	el valor puede cambiar con el tiempo;

      	durabilidad;

      	calidad fácil de comprobar.

    

    
      	Es práctico que el dinero mercancía sea portable para poder llevarlo hasta donde están los vendedores y realizar transacciones.

      	El valor del dinero mercancía (como el oro y la plata) ha fluctuado a lo largo de la historia dependiendo de la oferta, pero lo ideal sería que tuviera un valor fijo para evitar la inflación.

      	El bien utilizado debe ser duradero para poder emplearlo en compras futuras.

      	Debería ser fácil saber cuánto vale el dinero. Una desventaja de emplear oro y plata como dinero mercancía es que no siempre era fácil verificar la calidad del metal.

    

  




​Los depósitos bancarios como medio de intercambio

Para ampliar el modelo, volvamos a pensar en Julia, Marco y el banco. Supón que ahora viven en una economía mucho más rica en la que hay numerosos bienes que se pueden comprar en un supermercado.


  Para simplificar el análisis, examinamos una vez más tan solo una pequeña parte de esa economía y no nos planteamos de dónde proceden los bienes que se venden en el supermercado.



De momento seguiremos suponiendo que no existen los billetes ni las monedas. Así que, incluso en este modelo ampliado, supondremos que se emplea grano como dinero mercancía y como unidad de cuenta.


  En esta fase, el grano podría representar cualquier forma de dinero mercancía.



Suponemos, igual que antes, que Marco empieza con 100 unidades de grano; que ahorra la mitad para el periodo 2 entregando un depósito (o sea, haciendo un préstamo) al banco y que se queda las otras 50 unidades para consumirlas durante el periodo 1. Julia pide prestadas al banco 50 unidades de grano, de las cuales reserva 20 unidades para consumirlas durante el primer periodo e invierte las otras 30 unidades para producir grano.

La diferencia es que asumimos que Marco y Julia podrían usar ahora su grano como dinero mercancía para comprar bienes y servicios en el supermercado, en lugar de consumir el grano directamente. Si Marco quisiera comprar una selección de productos de alimentación por un valor de cinco unidades de grano, damos por supuesto que podría acudir al supermercado con un saco de grano y que el establecimiento aceptaría cinco unidades a cambio de su compra.

Pero utilizar grano como medio de intercambio sería muy incómodo por las razones que acabamos de señalar. ¿Hay alguna alternativa?

Como aún no hemos introducido un banco central ni una institución gubernamental en el modelo, Julia y Marco no pueden pagar usando esos trozos de papel y de metal que llamamos dinero o moneda de curso legal (es decir, billetes y monedas).

Pero, incluso sin una moneda, hay una manera más simple de pagar con grano. El banco puede ofrecer otro servicio de intermediación, esta vez entre sus clientes y el supermercado.

Supongamos que en lugar de portar consigo cereales cuando va a la compra, Marco deposita todo su grano en el banco. Podemos imaginar que deposita 50 unidades en una cuenta de ahorro para consumirlas en el periodo siguiente y que deposita 50 unidades en una cuenta corriente para consumirlas ahora. Supongamos también que tiene una aplicación del banco en su teléfono móvil que lleva el registro del saldo que hay en sus cuentas y le permite realizar transferencias desde su cuenta corriente a las de otras personas.

En este caso, en lugar de acarrear cinco unidades de grano para cambiarlas por alimentos, Marco tendrá la facilidad de usar la aplicación bancaria para transferir al supermercado cinco unidades del pasivo suyo que hay en el banco. El banco tendrá ahora esa deuda con el supermercado (no con Marco) y, al mismo tiempo, seguirá debiéndole a Marco 95 unidades (el resto de su pasivo). Por tanto, suponiendo por ahora que el supermercado tiene una cuenta en el mismo banco, la entidad incrementará el depósito del supermercado en cinco unidades. Como la deuda total del banco sigue siendo idéntica a la de antes, su balance no se ve afectado en absoluto.

Esto te sonará porque es más o menos lo mismo que ocurre en el mundo real cuando vas a un supermercado y pagas a través del teléfono.

Sin embargo, una diferencia obvia es que los bancos de hoy no guardan cereales en sus cámaras acorazadas, sino que tienen reservas bancarias en cuentas del banco central. Esto quedará claro en la próxima sección, cuando introduzcamos esa institución en el modelo. También es probable que el supermercado trabaje con un banco distinto al de Marco. Explicaremos cómo se compensan los saldos entre distintos bancos usando sus cuentas de reserva.


  Para profundizar en el tema de las cuentas de reserva del banco central, lee este artículo.




	dinero bancario
	Dinero en forma de depósitos en bancos comerciales. Los bancos permiten que los depósitos bancarios creados, por ejemplo, al conceder préstamos se utilicen como medio de cambio, de tal manera que el depósito se convierte en deuda para el comprador y en abono para el vendedor.




​El pago bienes y servicios mediante la transferencia de depósitos bancarios de tu cuenta a la de otra persona se efectúa usando dinero bancario (también denominado dinero en depósitos bancarios o, simplemente, depósitos bancarios) como medio de intercambio. Los compradores pueden pagar a los vendedores usando depósitos bancarios, transfiriendo parte del pasivo del banco al vendedor. El comprador recibe bienes; el vendedor recibe dinero. Marco y Julia tienen ahora dos medios de cambio alternativos: dinero mercancía y dinero bancario, y en ambos casos se trata de pasivos de un banco comercial.


  Recuerda que el grano sigue siendo la unidad de cuenta: el dinero bancario y los precios se expresan en unidades de grano.



Los depósitos bancarios o el dinero bancario conforman la gran mayoría del dinero en las economías modernas. El otro componente del dinero de la economía actual (mucho más reducido) no es grano ni oro ni ninguna forma de dinero mercancía, sino la moneda, un concepto que introduciremos más adelante en esta unidad.


  El dinero bancario comenzó a existir como un medio para esquivar las dificultades prácticas que impone el empleo del dinero mercancía. Por ejemplo, los comerciantes de oro expedían certificados como si fueran oro que podían usarse para efectuar pagos sin que ningún oro de verdad cambiara de manos.



¿Cómo funcionaría esto en el caso de Julia, quien no disponía de ningún depósito previo? El banco le ha prestado 50 unidades de grano. Sin embargo, ella, igual que Marco, prefiere no tener que acarrearlo cuando va a la compra. Así que, en lugar de entregarle el grano directamente, el banco acredita sus 50 unidades de grano en forma de depósito. Entonces, ella puede retirar una parte para invertir en la producción de grano y dejar el resto en forma de dinero bancario en su cuenta corriente para emplearlo como medio de intercambio.


  Ejercicio 6.5 Dinero bancario y balances bancarios

  Elabora los balances individuales y el balance del banco para ilustrar las situaciones que hemos descrito en esta sección:

  
    	Marco deposita 50 unidades de gano y utiliza una aplicación telefónica para pagar cinco unidades de grano al supermercado.

    	Julia debe al banco 50 unidades de grano, que el banco le acredita en forma de depósito.

  




  
    	
      D. Graeber. 2011. Debt: The First 5,000 Years. Brooklyn, NY: Melville House, p. 40. [En deuda: una historia alternativa de la economía, trad. cast. de Joan Andreano Weyland, Barcelona: Ariel, 2021] ↩

    

    	
      D. Graeber. 2011. Debt: The First 5,000 Years. Brooklyn, NY: Melville House, p. 21. [En deuda: una historia alternativa de la economía, trad. cast. de Joan Andreano Weyland, Barcelona: Ariel, 2021] ↩
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6.6 Introducción del banco central


​El modelo bancario de la sección anterior estaba basado en el dinero mercancía (grano) y los bancos privados. Hasta ahora no hemos usado en nuestros modelos ninguna moneda de curso legal (billetes y monedas). En esta sección y la siguiente analizaremos el papel que desempeñan el banco central, los bancos comerciales y el gobierno en el sistema bancario actual. Explicamos que el Estado es dueño del banco central y que este último crea el dinero primario, el cual incluye tanto los billetes que podemos retirar de un cajero automático o una sucursal bancaria como las reservas que tienen los bancos comerciales en sus cuentas del banco central. Al igual que los depósitos bancarios son pasivos de los bancos comerciales (y se denominan dinero bancario), el dinero primario es un pasivo del banco central. Las reservas de los bancos comerciales conforman la columna vertebral del sistema de pagos de la economía, y los bancos comerciales crean dinero bancario a través de la concesión de préstamos a los hogares y las empresas.


​Bancos comerciales y bancos centrales: introducción en el modelo de las reservas y del dinero primario

En la sección anterior, los depositantes de nuestro modelo podían retirar sus fondos del banco en forma de grano. Pero el dinero mercancía, se trate de grano, de oro o de plata, no es nada práctico. En los sistemas bancarios modernos, el dinero mercancía se ha reemplazado por dinero primario (también conocido como dinero de bancos centrales). El dinero primario es un pasivo del banco central.


​El banco central proporciona dos variedades de dinero primario: moneda (billetes y monedas) y reservas, que son los depósitos que tienen los bancos comerciales en sus cuentas del banco central. Las reservas pueden convertirse en dinero a la vista en el banco central. De modo que si un banco necesita más billetes para abastecer sus cajeros automáticos, convierte parte de sus reservas en billetes; o, si tiene demasiados, los cambia por reservas en el banco central. Un detalle crucial es que tiene que usar sus reservas para efectuar transacciones con otros bancos.


  Dinero primario: reservas y moneda

  El dinero primario, también llamado dinero de alto poder o base monetaria, se corresponde con la suma de las reservas y la moneda. Las reservas (o cuentas de reserva) son depósitos de los bancos comerciales en el banco central que se consideran parte del dinero primario. Solo los bancos pueden tener esas cuentas, y estos solo pueden emplear las reservas para liquidar transacciones con otros bancos. El banco central proporciona reservas comprando activos a los bancos o directamente haciéndoles préstamos.




  Esto es una simplificación. En realidad, los bancos toman prestados y prestan grandes volúmenes de reservas para gestionar su liquidez en el mercado interbancario recurriendo a acuerdos de recompra o «repos». Encontrarás una explicación de este sistema en el capítulo 5 de Carlin, Wendy, y David Soskice. 2024. Macroeconomics: Institutions, Instability, and Inequality. Oxford University Press.



Por ejemplo, cada vez que un cliente del Banco A gasta dinero en un comercio que tiene una cuenta en el Banco B, el banco del cliente (depósito) se transfiere del Banco A al Banco B, junto con una cantidad correspondiente de reservas. En el ejemplo de la sección anterior, esto es lo que ocurriría si Marco usara dinero bancario para pagar en un supermercado que tiene una cuenta en un banco distinto al suyo.


  El empleo de moneda de curso legal como medio de intercambio ha caído con rapidez en los últimos años, hasta el punto de que cada vez es mayor la proporción de la población mundial que hace un uso escaso o nulo del dinero en efectivo con regularidad.



La moneda de curso legal, la cantidad total de billetes y monedas que hay en circulación, solo es una parte de lo que medimos como dinero en las economías modernas. El otro componente principal, el dinero bancario (es decir, el total de depósitos bancarios en bancos comerciales) constituye una proporción mucho mayor. En numerosas partes del mundo, la gente sigue llevando billetes y monedas encima y, en ciertos contextos, se refiere a ellos llamándolos «dinero». Sin embargo, a medida que aumentan los pagos a través de aplicaciones móviles o tarjetas bancarias, es más probable que te pregunten si llevas «efectivo» encima cuando se alude de forma específica al dinero físico.


​
  Medir el dinero

  El dinero que maneja la población general se define como el dinero en efectivo más los depósitos bancarios (o el dinero bancario). Así es como miden los bancos centrales la oferta monetaria. Emplean abreviaturas como M0, M1 y M3 como medidas alternativas de la oferta monetaria, dependiendo de la amplitud de medida que se use para los depósitos bancarios. Las definiciones varían de un país a otro y también han cambiado con el tiempo cuando ha habido innovaciones dentro del sistema bancario, por ejemplo, cuando en Reino Unido los depósitos de ahorro en instituciones no bancarias, como las sociedades de crédito hipotecario, se convirtieron en medios de intercambio equivalentes a los depósitos bancarios. Cada banco central define la oferta monetaria que emplea.



Sabemos que el dinero bancario es un pasivo colectivo de los bancos comerciales. Pero ¿qué sucede con el dinero en efectivo (los billetes y las monedas)?


​¿Qué es un billete?

Si tienes dinero en efectivo a mano, fíjate bien en la letra pequeña que llevan impresa los billetes. Eso te dará algunas pistas sobre la respuesta a esta pregunta, aunque sean bastante opacas. He aquí cuatro billetes de cuatro monedas distintas: un billete de 5 libras de Reino Unido, un billete de 500 rupias de India, un billete de 1 dólar de Estados Unidos y un billete de 20 euros de la zona euro.


  
  ​Volveremos a hablar de las monedas en la próxima sección.




​
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Por si no tienes una lupa a mano…


  	El billete de 5 libras esterlinas porta la leyenda «Yo prometo pagar al portador que lo solicite la suma de cinco libras» firmada por el «Tesorero jefe» en nombre del «Gobernador y la Compañía del Banco de Inglaterra».

  	El billete de 500 rupias porta una leyenda casi idéntica y está firmado por el Gobernador del Banco de la Reserva de India (Reserve Bank of India). En el encabezamiento del billete también constan las palabras: «Garantizado por el Gobierno Central».

  	El billete de 1 dólar estadounidense (que porta el título «Billete de la Reserva Federal») dice «Este billete es de curso legal para todas las deudas públicas y privadas», firmado (de manera ilegible) tanto por el tesorero de Estados Unidos como por el secretario del Tesoro.

  	El billete de 20 euros dice, bueno… en realidad no dice nada. Sencillamente porta la firma de Christine Lagarde, presidenta del Banco Central Europeo.



¿Qué debe pensar el poseedor de uno de estos billetes a partir de esta información?

Las promesas de los billetes de India y Reino Unido, por ejemplo, resultan un tanto tranquilizadoras. Pero si los inspeccionamos con más detenimiento veremos que dicen que si entramos, por ejemplo, en el Banco de Inglaterra (Bank of England) y entregamos ese billete de 5 libras, entonces un funcionario del banco nos lo cambiará por otro billete de 5 libras, lo que de por sí no parece convertir esa promesa en un rasgo especialmente valioso del billete.


	dinero de curso legal
	Monedas o billetes que deben aceptarse por ley para el pago de bienes y servicios.




  La designación alternativa de «dinero fiat» pone de manifiesto este carácter legal. El término latino fiat significa ‘hágase’. Si te preguntas en qué situaciones se puede rechazar un pago con dinero bancario y exigir que se efectúe con dinero en efectivo, un ejemplo sería si el vendedor sospecha que hay riesgo de que quiebre el banco asociado a tu teléfono o tarjeta de débito y, por tanto, teme no recibir los fondos. En la práctica, a pesar de definirse como dinero de curso legal, ahora es frecuente encontrar vendedores que solo admiten pagos con tarjeta.




​Sin embargo, el billete de dólar cuenta la otra mitad de la historia. La expresión dinero de curso legal significa que se puede usar como medio de intercambio, es decir, para comprar objetos y servicios. También podemos comprar cosas con dinero bancario a través de una tarjeta de débito o un teléfono, pero hay una diferencia. Puesto que la moneda es de curso legal, cualquiera que venda algo está obligado por ley a aceptarla, mientras que, por regla general, podría negarse a aceptar un pago con teléfono o con una tarjeta de débito.

Aceptamos billetes porque sabemos que siempre se pueden usar de esta manera.

La segunda parte de la leyenda de los billetes de dólar, «para todas las deudas públicas y privadas», nos dice que podemos usar billetes para saldar una deuda. Pero, en realidad, nos comunica indirectamente algo más. Si pagamos una deuda a otra persona con un billete de 100 dólares, entonces nosotros dejamos de deber 100 dólares a esa persona, pero el banco central sí se los debe. Los billetes son, pues, un pasivo del banco central. Cada vez que se utilizan (ya sea para saldar una deuda o para intercambiar bienes y servicios), el pasivo del banco central se transfiere de una persona a otra. Por tanto, aquí hay un claro paralelismo con la forma en que se transfiere un pasivo de un banco comercial cuando efectuamos un pago desde una cuenta corriente, tal como explicamos en la sección anterior.

La diferencia fundamental es que los billetes son pasivos de un tipo de banco específico: el banco central. Esto es lo que los convierte en dinero primario, en lugar de dinero bancario (depósitos). Los billetes tienen un aspecto diferente al dinero bancario porque son trozos de papel en lugar de números que aparecen en la aplicación bancaria de un teléfono. Pero, por lo demás, funcionan como medio de intercambio de una manera similar:


  	El dinero bancario es un pasivo de los bancos comerciales: se puede usar para pagar cosas y acumular valor, porque los bancos comerciales prometen que transferirán los depósitos de una persona a otra y que efectuarán el reembolso al titular del depósito cuando lo solicite (en billetes).

  	Los billetes son un pasivo del banco central: cuando los usamos para pagar cosas, el pasivo que tiene el banco central con nosotros se transfiere a la persona a la que le compramos. Pero esto sigue dejando abierta la cuestión de por qué esa persona acepta, a su vez, de buen grado que el banco tenga ese pasivo con ella. Para entenderlo debemos regresar a las promesas que figuran en los billetes.



El dinero en efectivo como unidad de cuenta y reserva de valor

Durante gran parte de la historia de los bancos centrales, el valor del dinero (billetes y depósitos bancarios) se midió en términos de algún tipo de dinero mercancía. Durante la mayor parte del siglo xix y la primera parte del siglo xx, se utilizó el oro como dinero mercancía, así que el oro era la unidad de cuenta en la que se medían todos los precios, igual que el grano era la unidad de cuenta en nuestro modelo.

A lo largo de ese periodo, por tanto, la leyenda que portan los billetes del Banco de Inglaterra «yo prometo pagar al portador que lo solicite la suma de x libras» equivalía a la promesa (que podía exigirse de verdad) de pagar una cantidad específica de oro.

En las economías modernas, el dinero físico en sí mismo ya proporciona la unidad de cuenta (dólares, euros o rupias). Como los depósitos bancarios se pueden transformar en billetes si así se solicita, se miden en los mismos términos.

Y, aunque el dinero bancario y la moneda se usan indistintamente como medio de intercambio y como reserva de valor, es la moneda la que sostiene el sistema bancario (como lo hacía el grano en nuestro modelo). El dinero bancario se puede usar de estas maneras porque siempre puede cambiarse por moneda, y la moneda tiene estas funciones.


  Nos basta con saber que podríamos convertir en dinero los depósitos bancarios que tenemos; lo cierto es que la mayoría de la gente no quiere hacerlo. Y no habría suficientes billetes en circulación para que todo el mundo lo hiciera al mismo tiempo. La revista Forbes calculó que el patrimonio neto combinado de las 400 personas más ricas de Estados Unidos en 2023 ascendía a 4,5 billones de dólares, alrededor del doble del valor de todos los billetes y las monedas que hay en circulación.
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Hasta las personas más ricas manejan cantidades muy pequeñas de billetes.
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Los billetes también ofrecen una reserva de valor, aunque sea claramente imperfecta debido a la inflación. Tal como explicamos en la unidad 4, la inflación representa un aumento del coste de una cesta típica de bienes y servicios que compra el consumidor medio. Como los billetes no pagan intereses, la inflación positiva implica una pérdida progresiva de su valor en términos de poder adquisitivo real. El dinero que llevas en la cartera o que tienes en la cuenta corriente del banco es adecuado para comprar y para pagar las facturas del hogar, pero, como veremos más adelante en esta misma unidad, la gente que ahorra riqueza a largo plazo suele elegir reservas de valor más atractivas con tasas de rendimiento más elevadas.

El banco central, el sistema bancario y la política monetaria

Cuando Marco prestó grano a Julia en la sección 6.2, tuvo que confiar en que ella se lo devolvería. Las deudas se basan en la confianza y, cuando la confianza es baja, sale más caro pedir prestado o ni siquiera se puede obtener el préstamo a menos que el prestatario ofrezca una garantía. En la sección 6.4 explicamos que utilizar un banco como intermediario sería una opción mejor tanto para Julia como para Marco, porque el banco podría protegerse del riesgo de impago diversificando sus préstamos. Marco podría fiarse más de la promesa del banco de que le devolverá el dinero que de la palabra de Julia.

En un sistema bancario moderno, los bancos comerciales van más allá: garantizan no solo la devolución, sino también la liquidez. Los depósitos en cuentas corrientes tienen que reembolsarse a demanda (es decir, en cuanto quiera el depositante), y el dinero bancario se puede usar como un medio de intercambio porque los bancos transfieren de inmediato su pasivo a otros depositantes de otros bancos. Tienen la capacidad de ofrecer estas garantías y servicios porque están respaldados por el banco central, el cual sostiene la confianza en el sistema bancario proporcionando dinero primario. Los clientes de los bancos pueden confiar en que su entidad bancaria les devolverá sus depósitos en dinero primario si así lo solicitan, y los bancos pueden confiar en que el resto de bancos respetarán las transacciones realizadas con dinero primario.


	política monetaria
	Acciones de un banco central o gobierno destinadas a influir en la actividad económica mediante cambios en los tipos de interés o en los precios de los activos financieros. Véase también: expansión cuantitativa.




​Pero ¿qué sucede con el valor del dinero primario en sí? ¿Qué significan en realidad las promesas que constan en los billetes? Para responder esta pregunta necesitamos regresar a la otra función clave de los bancos centrales. En la unidad 5 explicamos que un papel crucial del banco central consiste en estabilizar la tasa de inflación fijando el tipo de interés. La razón histórica por la que esta actividad se denomina política monetaria es que cuanto más eficaz es un banco central estabilizando la inflación, más fiable es su pasivo (el dinero primario del banco central) como reserva real de valor y, por tanto, como unidad de cuenta.

Además, en los países donde el banco central logra mantener la inflación cerca del objetivo que ha anunciado, la tasa de inflación a largo plazo está determinada por el banco central. La inflación seguirá reduciendo el poder adquisitivo real de una unidad monetaria en términos de bienes y servicios, pero, con una inflación baja y predecible, lo hará despacio. Con el paso de los días, las semanas o incluso los meses, la pérdida de poder adquisitivo es bastante insignificante.

De modo que una interpretación más precisa de la promesa que consta en los billetes de Reino Unido e India sería:


  Yo prometo otorgar al portador la capacidad para comprar cinco libras / 500 rupias de bienes y servicios a los precios vigentes en el momento actual. Además, quienes constituimos el Banco de Inglaterra / el Banco de la Reserva de India prometemos hacer todo lo posible para controlar la inflación lo bastante bien como para que la cantidad real de bienes y servicios que se pueda comprar con este billete no cambie en exceso.



En las economías con una inflación más alta y menos predecible al mismo tiempo (que comentaremos en la siguiente unidad) se puede confiar menos en esta promesa. Como resultado, el valor de los billetes como unidad de cuenta se reduce sobremanera.


  Ejercicio 6.6 ¿A qué nos referimos cuando hablamos de dinero?

  Estos son algunos ejemplos del uso de la palabra «dinero» en el lenguaje cotidiano:

  
  
    	​«¿Llevas algo de dinero encima?».

    	«¿Tienes suficiente dinero en la cuenta del banco?».

    	«¿Me puedes prestar un poco de dinero?».

    	«Busco un trabajo que me reporte un buen dinero».

    	«Quiero invertir algún dinero para cuando me jubile».

    	«No tengo suficiente dinero para llegar a fin de mes».

    	«Ojalá tuviera tanto dinero como Elon Musk/Bill Gates/Mark Zuckerberg…».

  

  Considera estos usos con atención y prueba a explicar con más exactitud qué significa el término «dinero» en cada uno de ellos. Piensa, sobre todo, si aluden a alguna de las tres funciones del dinero que hemos identificado aquí: como reserva de valor, como medio de intercambio y como unidad de cuenta.




  Ejercicio 6.7 La huelga bancaria irlandesa

  Los bancos de Irlanda cerraron durante más de seis meses (del 1 de mayo al 18 de noviembre de 1970) debido a una huelga. Sin embargo, en lugar de caer en un colapso financiero, la economía irlandesa siguió creciendo igual que antes. Lee los siguientes artículos y escribe un texto de 300 palabras (unos tres párrafos) en el que expliques 1) qué reemplazó al sistema bancario durante la huelga y 2) qué enseñanza se extrae de este ejemplo sobre el dinero y el crédito.

  
    	Norman, Ben, y Peter Zimmerman. 2016. «The Cheque Republic: Money in a Modern Economy With no Banks». Bank Underground. 20 de enero.

    	Cunningham, Peter. 2015. «When Ireland’s Publicans Staged a Bank Run in Reverse». The Financial Times. 4 de julio.
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6.7 ¿Quién firma en realidad los billetes? El balance del banco central y el gobierno

El sistema bancario depende del dinero primario, que es un pasivo del banco central. Pero ¿quién está detrás del banco central para garantizar que podemos confiar en sus promesas? En esta sección llegamos al último eslabón de la cadena: el gobierno.

Aunque los billetes son un tipo especial de pasivo, el banco central viene a ser como un banco más en un aspecto clave: su pasivo tiene que corresponderse con un valor equivalente de activo que se puede hacer constar en un balance.


​El balance del banco central

La figura 6.10 muestra una versión simplificada del balance de un banco central, el Banco de Inglaterra, en marzo de 2021. La figura 6.11 ofrece una panorámica histórica mostrando la composición del pasivo del Banco de Inglaterra desde el fin de la Segunda Guerra Mundial en 1946. Se presenta como porcentaje del PIB nominal para que podamos establecer comparativas a lo largo del tiempo.


  
  ​El Banco de Inglaterra es el banco central del Reino Unido de Inglaterra, Escocia, Gales e Irlanda del Norte, aunque estos tres últimos países no aparezcan mencionados en los billetes.







  
    	Activos financieros
    	Pasivos y patrimonio neto
  


  
    	Facilidad de compra de activos
    	794 143
    	Billetes en circulación
    	86 016
  

  
    	Financiación a plazos para pymes
    	74 129
    	Balances de reserva para bancos
    	790 041
  

  
    	Facilidad de financiación de empresas por COVID
    	7929
    	Depósitos del coeficiente de caja de los bancos
    	11 153
  

  
    	Otros activos en libras esterlinas
    	49 266
    	Otros pasivos en libras esterlinas
    	36 131
  

  
    	Activos en moneda extranjera
    	26 849
    	Pasivos en moneda extranjera
    	24 260
  

  
    	
    	
    	Total pasivo
    	947 601
  

  
    	
    	
    	Capital social (= patrimonio neto)
    	4715
  

  
    	Total activo
    	952 316
    	Total pasivo + capital social
    	952 316
  






Figura 6.10 
Balance consolidado del Banco de Inglaterra en millones de libras esterlinas, 2021.







  El Banco de Inglaterra también tiene activos no financieros, como edificios y terrenos, que sí constan en los balances completos. Pero su valor es muy pequeño en relación con otros elementos y suele excluirse de las versiones abreviadas de los balances bancarios.



Hemos presentado este balance como en ejemplos anteriores, con los activos financieros a la izquierda y los pasivos más el patrimonio neto a la derecha.


​Los pasivos del banco central

Las dos categorías principales de pasivos son los billetes en circulación y las reservas que tienen los bancos comerciales en el banco central: las dos formas de dinero primario que ya hemos comentado. Explicaremos cada una de estas categorías por separado, continuando con el ejemplo del Banco de Inglaterra.

Billetes en circulación


  Para consultar un análisis de esta cuestión realizado por el Banco de Inglaterra, lee este artículo.




​El primer elemento del pasivo del balance del Banco de Inglaterra es el valor de los billetes en circulación. La figura 6.11 muestra la tendencia a la baja a largo plazo del valor total de los billetes como porcentaje del PIB, lo que refleja un desplazamiento progresivo hacia medios de pago alternativos. El hecho de que se sigan usando billetes refleja que una minoría considerable de hogares no tiene cuentas bancarias. Otra característica clave reseñable es lo reducido que es el volumen de billetes, un pasivo del banco central, en relación con el PIB. Si vuelves a observar la figura 6.5, verás que el total pasivo en Estados Unidos rondaba ocho veces el PIB. De modo que los billetes representan una fracción muy pequeña del total pasivo de la economía.




                [image: Este gráfico de áreas ilustra el pasivo del Banco de Inglaterra como porcentaje del PIB de 1946 a 2023. El eje vertical representa el pasivo del Banco de Inglaterra como porcentaje del PIB con un intervalo que va de 0 % a 30 %, mientras que el eje horizontal muestra los años desde 1945 hasta 2023. El gráfico está dividido en tres tipos de pasivos: billetes en circulación, otros pasivos y reservas (depósitos de bancos comerciales en cuentas de reserva del Banco de Inglaterra). Los billetes en circulación ocupan la parte más baja del gráfico. Empiezan siendo alrededor del 10 % del PIB a finales de la década de 1940 y decrecen de forma gradual con el tiempo hasta estabilizarse entre el 2 % y el 3 % del PIB desde la década de 1980 en adelante. La franja central, que representa otros pasivos, experimenta ligeras fluctuaciones con el paso de las décadas, pero se mantiene bastante estable y mínima comparada con el resto de componentes. La parte más alta, que representa las reservas, revela un aumento significativo hacia comienzos de 2008, con un incremento pronunciado cercano al 30 % del PIB en 2023. Esto indica una expansión notable del pasivo del Banco de Inglaterra motivada en gran medida por el aumento de la expansión cuantitativa.]



Figura 6.11 
Pasivo del Banco de Inglaterra expresado como porcentaje del PIB (1946–2023).






Banco de Inglaterra. The Bank of England’s balance sheet.







​Reservas de bancos comerciales

La otra gran categoría del pasivo del banco central la constituyen las cuentas de depósito que guardan en él el resto de bancos, las cuales denominaremos reservas para abreviar.

El balance de la figura 6.10 presenta la cantidad total de reservas en forma de dos componentes distintos (el segundo y el tercer pasivo del balance):


  	Balances de cuentas de reserva de bancos comerciales: Estos son depósitos que tienen los bancos comerciales en sus cuentas en el banco central. El banco central actúa como banquero para los bancos comerciales, lo que permite que los bancos individuales salden entre sí la cantidad neta que debe cada uno de ellos al final de cada jornada. Antes de la crisis financiera, los saldos de reserva (con frecuencia denominados saldos operacionales) solían consistir en cantidades muy pequeñas. Pero a partir de 2008 estos depósitos aumentaron de tamaño: en el balance de 2021 representaban en torno al 85 % del pasivo del Banco de Inglaterra.

  	Depósitos de coeficiente de caja: Los bancos centrales pueden regular el nivel mínimo de reservas que deben atesorar los bancos comerciales en el banco central para garantizar que tienen la liquidez suficiente para cubrir las demandas de retirada de depósitos de sus clientes. Estas reservas se denominan depósitos de coeficiente de caja. Sin embargo, como se ve en la figura 6.10, representan una porción muy pequeña del total pasivo.




​​​El espectacular crecimiento de los depósitos de bancos comerciales (es decir, de las reservas) en el Banco de Inglaterra se muestra en la figura 6.11. En muchos otros balances de bancos centrales se observa un patrón similar durante el periodo que suele denominarse «expansión cuantitativa» (QE, por sus siglas en inglés). Antes de explicar más a fondo la QE, estableceremos una conexión muy importante entre el gobierno y la base monetaria de la economía.

El banco central, la base monetaria y la deuda pública

El conjunto de todos los pasivos del banco central (los billetes y las cuentas de reserva de los bancos comerciales) forma la base monetaria. Y el banco central es propiedad del gobierno. Aquí mostraremos que la totalidad de la base monetaria de la economía es, en realidad, una forma de deuda pública.

Ya encontramos algunas pistas de ello al menos en algunos de los billetes que analizamos con anterioridad. Por ejemplo, aunque los billetes de dólar de Estados Unidos son emitidos por la Junta de la Reserva Federal, es decir, el banco central de Estados Unidos, están firmados por el secretario del Tesoro (una división del gobierno federal), y el billete de 500 rupias dice: «Garantizado por el Gobierno Central».


​El gobierno de Reino Unido es explícito al respecto en una publicación, «The Whole of Government Accounts», en la que incluye tanto los billetes y monedas como el resto de pasivos dentro de la deuda pública británica. Nosotros hemos ignorado las monedas en nuestra presentación anterior de los billetes como un pasivo del banco central porque las monedas son explícitamente un pasivo del gobierno.


​Una vez que reconocemos que la base monetaria (las reservas más los billetes y las monedas) son un pasivo del gobierno, es más fácil entender la expansión cuantitativa (QE).

Bonos del Estado y expansión cuantitativa

La figura 6.11 revela que hasta la crisis financiera mundial de 2007–2009, las reservas eran bastante insignificantes comparadas con otros pasivos del Banco de Inglaterra. ¿Por qué han aumentado tanto en los últimos años no solo en Reino Unido, sino también en muchos otros países?

Tal como explicamos en la unidad 5, cuando el tipo de interés oficial alcanzó el límite inferior cero después de la crisis financiera mundial, muchos bancos centrales intentaron impulsar la demanda agregada bajando los tipos de interés a largo plazo con una política denominada expansión cuantitativa (QE). La vía principal que siguió el banco central para ello consistió en comprar bonos del Estado en el mercado de valores de renta fija, sobre todo a instituciones financieras, como gestoras de fondos de pensiones y compañías de seguros.


​Cuando los gobiernos necesitan pedir prestado para financiar un déficit del presupuesto del Estado, emiten bonos. Lo habitual es que sean adquiridos por compañías de seguros o gestoras de fondos de pensiones, entidades que conservan esos bonos del Estado como activos seguros en sus carteras de inversión para compensar sus pasivos con sus clientes subyacentes: los hogares. Pero, dependiendo del precio, a veces se animan a venderlos en el mercado de valores de renta fija.

Cuando el banco central incrementó su demanda de bonos, el precio de los bonos subió en el mercado de valores de renta fija. Y justo ese era el objetivo: un precio más alto implicaba que los pagos fijos a los tenedores de bonos equivalían a un tipo de interés más bajo. Así, aunque el tipo de interés oficial a corto plazo se mantuvo estancado en cero, el tipo de interés de los bonos a más largo plazo descendió. (La relación entre el precio de un bono y el tipo de interés se explica con más profundidad en la sección 6.12).


​​Este proceso de expansión cuantitativa se refleja en el balance del banco central porque este compró bonos con dinero primario de nueva creación que los vendedores de los bonos depositaron en los bancos. Estos, a su vez, depositaron parte de esas «reservas sobrantes» en sus cuentas del banco central, lo que dio como resultado los altos niveles de depósitos bancarios recientes que aparecen en el pasivo del banco central de la figura 6.11.

¿Qué son los activos del banco central?

Los bonos adquiridos por el banco central como parte de la política de expansión cuantitativa aparecen como primer elemento en la columna izquierda del balance del Banco de Inglaterra de la figura 6.10 bajo el título «Facilidad de compra de activos». Ahí es donde se hace constar el valor total de los bonos del Estado de Reino Unido (activos) adquiridos por el Banco de Inglaterra. Antes de la introducción de la expansión cuantitativa, el total activo (y pasivo) del banco era mucho más reducido, y los bonos del Estado solo constituían una pequeña porción de sus activos. En cambio, ahora conforman la mayor parte con gran diferencia: la facilidad de compra de activos representa más del 80 % del total.

Estos bonos son un activo para el banco central, pero un pasivo para el Estado. De modo que en marzo de 2021, el gobierno de Reino Unido debía al Banco de Inglaterra casi 800 mil millones de libras, lo que conformaba algo menos de la mitad del valor total de la deuda pública británica en aquel entonces.


​​La expansión cuantitativa (QE) y la deuda pública

Llegados a este punto, tal vez empieces a preguntarte qué está pasando. En casi todos los países del mundo, el Estado es propietario del banco central. En Reino Unido, el Estado tiene la propiedad de todo lo que posee el Banco de Inglaterra y, por tanto, se debe a sí mismo todo lo que le debe al Banco de Inglaterra. Siendo esto así, en la práctica, en marzo de 2021 ¡el Estado de Reino Unido se debía a sí mismo 800 mil millones de libras!

Quizás tengas la tentación de pensar que una deuda con uno mismo no es una verdadera deuda. ¿Significa esto entonces que la deuda pública británica era en realidad unos 800 mil millones de libras inferior al total oficial?

Por desgracia, no, porque, al mismo tiempo que el Estado debía esa cantidad al Banco de Inglaterra, este último tenía un pasivo equivalente que debía al sector privado en forma de billetes y reservas de bancos comerciales. Cuando el banco central compra bonos del Estado, la deuda no desaparece, simplemente cambia de forma.

La figura 6.10 revela que, en el caso de Reino Unido, este componente de la deuda pública había aumentado hasta alcanzar casi el 30 % del PIB en los últimos años, por lo que representaba una proporción significativa del total de la deuda pública. Lo que ocurrió fue que cuando la política monetaria (QE) del Banco de Inglaterra adoptó la forma de una compra de la deuda pública existente (bonos a largo plazo) con dinero primario nuevo, esto tuvo el efecto de alterar considerablemente el vencimiento medio de su deuda pendiente, que pasó de ser eminentemente deuda a largo plazo a otorgar un peso mucho mayor al endeudamiento a corto plazo. Este endeudamiento a corto plazo adopta la forma de un aumento de las reservas bancarias por las que se pagan intereses. En muchos otros países se dio un patrón similar.

La expansión cuantitativa, la deuda pública y la inflación

En el siglo actual ha habido dos episodios inusuales de recesión muy acusada: después de la crisis financiera mundial de 2007 a 2009 y debido a la pandemia de COVID-19 de 2020. El límite inferior cero no permitió aplicar la política monetaria convencional para estabilizar un choque de demanda agregada y evitar la deflación reduciendo el tipo de interés oficial.

Los gobiernos recurrieron a una política fiscal expansiva para aumentar la demanda agregada y vendieron bonos a largo plazo para financiarla. Pero, en la mayoría de países, el banco central acabó comprando esos bonos a través de la expansión cualitativa, de modo que, en la práctica, la mayor parte del endeudamiento se financió expandiendo las reservas del banco central y, por tanto, con una variedad diferente de deuda pública.

Esto plantea los siguientes interrogantes: ¿Qué pasa con esas reservas? Y ¿genera inflación el aumento de la deuda pública, parte de la cual adopta ahora la forma de reservas bancarias más altas? Esta es una cuestión muy controvertida, pero los modelos que hemos estudiado brindan una orientación útil para responderla.


	curva de Phillips
	Relación inversa entre la tasa de inflación y la tasa de desempleo. Debe su nombre a Bill Phillips, quien observó esta relación de forma empírica, pero también se puede inferir a partir de un modelo teórico de fijación de salarios y precios.




  	El banco central seguirá intentando ceñirse a su objetivo de inflación y, para ello, subirá el tipo de interés oficial con el fin de contener la demanda agregada si produce una brecha de negociación positiva (y lleva la economía hasta una tasa de inflación más elevada a lo largo de la curva de Phillips).

  	Los bancos comerciales conceden préstamos (y, por tanto, aumentan la demanda agregada) cuando detectan una oportunidad rentable de préstamo. La mera existencia de reservas más altas no los animará a conceder préstamos. Esto significa que las reservas se limitarán a permanecer intactas sin más en las cuentas de reserva acumulando intereses.



Cuando se adoptó la expansión cuantitativa como política monetaria, los bancos centrales empezaron a pagar intereses por las reservas, y ese tipo de interés es el oficial. En la ampliación 6.7 se explica por qué ocurrió esto. También exponemos cómo puede darse una situación de aumento veloz de la inflación en una economía que no tiene un banco central con un objetivo de inflación.


  Ejercicio 6.8 ¿Formas alternativas de dinero?

  No todo el mundo admite que los billetes son la mejor forma de dinero. Casi cien años después de que la mayoría de países abandonara la convertibilidad del dinero fiat (billetes) en oro, aún hay muchas personas que sostienen que el oro debería recuperarse como medida de valor por excelencia. Y, en tiempos más recientes, han aparecido las criptomonedas como una nueva alternativa. Reflexiona sobre estas dos opciones (el oro y las criptomonedas) y sobre cómo cumplen las tres funciones del dinero. Tal vez te resulten útiles las siguientes fuentes de consulta:

  
    	Sección 10.4 de Carlin, Wendy, y David Soskice. 2024. Macroeconomics: Institutions, Instability, and Inequality. Oxford University Press.

    	Eichengreen, Barry. 2019. «From Commodity to Fiat and Now to Crypto: What Does History Tell Us?». Documento de trabajo de NBER.

  




  
    Pregunta 6.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre los bancos centrales y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Los depósitos de los bancos comerciales constan como un solo elemento en el pasivo de los balances de los bancos centrales.

      	Los bancos centrales pueden bajar los tipos de interés a largo plazo comprando bonos del Estado.

      	Como el banco central es propiedad del Estado, la adquisición de bonos del Estado bajo un programa de expansión cuantitativa (QE) no tiene ningún efecto en el total de la deuda pública.

      	La expansión cuantitativa provoca un aumento de la inflación por encima del objetivo del banco central.

    

    
      	Los depósitos de los bancos comerciales aparecen como dos partidas separadas en el apartado del pasivo: como depósitos voluntarios y como depósitos obligatorios (del coeficiente de caja).

      	Este recurso se conoce como expansión cuantitativa y puede estimular la demanda agregada.

      	Los bonos adquiridos por el banco central siguen siendo un pasivo para el gobierno (reservas de bancos comerciales en el banco central).

      	La finalidad de la expansión cuantitativa es evitar la deflación, que solo provocaría un aumento de la inflación por encima del objetivo si el banco central no subiera el tipo de interés oficial para controlar la demanda agregada. Los bancos comerciales no conceden más préstamos por el mero hecho de tener niveles más altos de reservas.

    

  




​​​
  Ampliación 6.7 El banco central y la política monetaria

  
    Tal como explicamos en la unidad 5, los gobiernos de muchos países han delegado la responsabilidad de la política monetaria en los bancos centrales, que se encargan de decidir el tipo de interés oficial para ajustar la demanda agregada con el fin de alcanzar el objetivo de inflación fijado por el gobierno. En esta ampliación explicamos, en primer lugar, cómo fija en realidad el banco central el tipo de interés que ha elegido. Después consideramos la relación entre la política monetaria y la fiscal, así como qué puede ocurrir con la inflación si el banco central no goza de independencia.

  

  Fijación del tipo de interés oficial

  Los bancos centrales con un objetivo de inflación suelen contar con un comité de política monetaria que se reúne con regularidad para ajustar el tipo de interés oficial de acuerdo con los principios que expusimos en la unidad 5. Después de cada encuentro anuncian el tipo oficial. El banco central puede fijar cualquier tipo de interés oficial que elija. ¿Qué mecanismos permiten que el tipo oficial anunciado se aplique en toda la economía? Explicamos dos métodos empleados en tiempos recientes.

  
    	Con el primer método, el banco central se asegura de que la demanda de reservas de los bancos comerciales sea igual a la oferta (controlada por el banco central) a un tipo de interés exactamente igual al oficial. El banco central no paga intereses por las reservas.

    	Con el segundo método, el banco central ejerce un control directo sobre el tipo oficial porque paga intereses por las reservas, y el tipo de interés que aplica es el oficial.

  

  Como veremos, ambos métodos dependen (de diferentes maneras) de que por parte de los bancos comerciales haya demanda de reservas que solo puede crear el banco central (tiene el monopolio sobre el suministro de reservas).

  Régimen de reservas escasas: antes de la crisis financiera y de la expansión cuantitativa (QE)

  Con este régimen, los bancos mantendrán el nivel mínimo de reservas para cubrir sus necesidades para operaciones interbancarias y sus objetivos de liquidez. Recuerda que los bancos comerciales tienen que disponer de reservas para liquidar balances con otros bancos (razones operativas) y para convertir moneda cuando los clientes retiran sus depósitos (razones de liquidez). Los bancos comerciales también pagan el tipo de interés oficial al banco central cuando solicitan préstamos.

  Hay una curva de demanda decreciente para las reservas de los bancos comerciales que se muestra en la figura A6.1a. El banco central controla la oferta de reservas y, por tanto, es insensible al tipo de interés oficial. El tipo oficial se fija en el punto donde la curva de oferta vertical cruza la curva de demanda decreciente, tal como se ve en el gráfico de la izquierda de la figura A6.1.

  El gráfico de la derecha muestra lo que ocurre si el tipo oficial es \(i_H\) y el banco central quiere estimular la demanda agregada. En este caso, declara un tipo de interés oficial más bajo, \(i_L\). Eso incrementa la demanda de préstamos por parte de los hogares y las empresas. Los bancos responden ofreciendo más préstamos y demandan un volumen algo mayor de reservas para mantener su liquidez. La curva es empinada porque los bancos no quieren ajustar mucho sus reservas cuando baja el tipo de interés. Para dar lugar a la caída del tipo de interés oficial que ha anunciado, el banco central responde al aumento de la demanda de reservas incrementando la oferta (comprando bonos), con lo que se asegura de que el mercado de reservas se equilibra (es decir, demanda = oferta) con el nuevo tipo oficial más bajo.

  


                [image: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal representa la cantidad de reservas, mientras que el eje vertical representa el tipo de interés oficial, indicado mediante i. Las coordenadas son (cantidad de reservas, tipo oficial). Una línea decreciente está etiquetada como la demanda de reservas por parte de bancos comerciales. Una línea vertical está etiquetada como la oferta de reservas por parte del banco central. La intersección de las dos líneas se produce en el tipo oficial i_H. En el segundo gráfico, una línea vertical adicional situada a la derecha de la línea vertical original representa el aumento de la oferta de reservas después de que el banco central anuncie un tipo de interés oficial más bajo, i_L. Esto provoca un aumento de la demanda de préstamos, lo que anima a los bancos a conceder más préstamos y a reforzar sus reservas, que son suministradas por el banco central. El nuevo punto de intersección ocurre en un tipo oficial más bajo, i_L, sobre el eje vertical, situado por debajo de i_H.]



Figura A6.1a 
Establecimiento del tipo de interés oficial cuando las reservas son escasas.






  Régimen de reservas abundantes: después de la crisis financiera y la expansión cuantitativa (QE)

  Como resultado de la expansión cuantitativa (QE), las reservas de los bancos comerciales engordaron. Recuerda que solo los bancos pueden tener cuentas de reserva y que, aunque un banco puede deshacerse de reservas comprando bonos, otro banco tendrá entonces más reservas. La oferta total de reservas dentro de una economía está fijada en cualquier momento temporal por el banco central.

  En la figura A6.1b, la oferta de reservas se muestra en la línea roja vertical, mientras que la flecha de dos puntas indica el exceso de reservas (oferta > demanda).

  En este régimen, el banco central solo puede cambiar el tipo oficial modificando el tipo de interés que paga por las reservas. En este caso, la demanda de reservas no depende del tipo de interés, puesto que los bancos ya tienen reservas más que suficientes. Esto significa que la curva de demanda de las reservas es horizontal con cualquier tipo oficial que decida establecer el banco central. Por ejemplo, si el banco central anuncia una subida del tipo oficial de \(i_L\) a \(i_H\), eso reducirá la demanda agregada y aumentará el volumen del exceso de reservas.

  


                [image: En el gráfico, el eje horizontal representa la cantidad de reservas, mientras que el eje vertical representa el tipo de interés oficial, indicado mediante i. Las coordenadas son (cantidad de reservas, tipo oficial). Una línea vertical está etiquetada como la oferta de reservas por parte del banco central. Una línea que representa la demanda de reservas tiene al principio una pendiente decreciente y después avanza en horizontal hacia la derecha. El punto de inflexión se alinea con la intersección del segundo gráfico, en la figura A6.1b, cuya coordenada vertical es i_L. En el nivel de i_H, tal como se ve en la intersección del gráfico de la figura A6.1b, se ha insertado la expresión «Exceso de reservas» para indicar la diferencia entre la demanda de reservas y la oferta de reservas.]



Figura A6.1b 
Un régimen de reservas abundantes.






  La relación entre la política monetaria y la política fiscal: deuda pública e hiperinflación

  Cuando la política monetaria logra controlar la inflación en una tasa objetivo, ya sea en un régimen de reservas escasas o en uno de reservas abundantes, el valor real de los billetes se estabiliza, y su función como unidad de cuenta se mantiene. Pero en cuanto reparamos en que los billetes (y la base monetaria en su conjunto) son, en realidad, un tipo particular de deuda pública, queda claro que no podemos separar el papel que desempeña el dinero de la política fiscal. La confianza en el banco central como proveedor de dinero exige confiar en la viabilidad del Estado como deudor.

  Esta conexión suele ser crucial en situaciones de inflación alta o muy alta (denominada hiperinflación). Si un gobierno aumenta su endeudamiento y eleva el gasto para mantener el desempleo por debajo del equilibrio, entonces subirá la inflación, tal como describimos en la unidad 4. Un banco central independiente con un objetivo de inflación contrarrestará esta situación subiendo el tipo de interés oficial. Pero si no existe un banco central independiente y la política fiscal continúa dando prioridad al aumento del gasto, entonces la inflación seguirá creciendo. Al gobierno le costará cada vez más financiar su gasto más elevado porque los prestamistas nacionales y extranjeros a los que tendría que pedir prestado dudarán cada vez más de su credibilidad como prestatario. Nadie querrá comprar bonos del Estado.

  Hay una salida para librarse de este problema inmediato desde un gobierno que prioriza el aumento del gasto frente a la estabilización de la inflación. El Estado es dueño del banco central y puede obligarlo a que le conceda préstamos mediante la compra de bonos del Estado de nueva emisión; el banco central puede fabricar dinero primario nuevo para ello. En una economía así se estaría reemplazando una forma de deuda pública (bonos) por otra (dinero primario).

  
    Recuerda la diferencia crucial entre la expansión cuantitativa efectuada por un banco central independiente con un objetivo de inflación para estabilizar la demanda agregada y la motivación (en este caso del gobierno) para dar prioridad al gasto con independencia de su efecto sobre la inflación.

  

  Pero, al final, a medida que la inflación suba y suba, la población no solo renunciará a comprar bonos del Estado, sino que también rechazará conservar otras formas de deuda pública, los billetes, que cada vez tienen menos valor. En situaciones como esta, suele verse que la población pasa a usar otra moneda, como el dólar estadounidense.

  La conexión entre la deuda pública y la hiperinflación se analiza con más detalle en la unidad 7.



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.8 Creación de dinero en una economía moderna


​En esta sección enlazamos lo aprendido en apartados previos de esta unidad para responder una de las cuestiones más intrigantes de la economía actual: ¿De dónde sale el dinero? No es como el dinero mercancía, que es un bien que existe y tiene valor por otras razones. Los dólares, euros, libras o rupias que tienes en tu cuenta bancaria empezaron a existir de dos formas posibles. O bien fueron creados


  	por un banco al hacer un préstamo a un cliente, lo que da lugar a un incremento del dinero bancario; o bien

  	por el banco central cuando compró un bono del Estado que con anterioridad era propiedad de alguna entidad privada (como un hogar, una empresa o un fondo de pensiones), lo que genera un aumento del dinero primario.




  El libro de Paul Sheard titulado The Power of Money proporciona una explicación interesante del dinero desde la perspectiva de un economista que trabajó en el sector financiero, ya que fue vicepresidente de S&P Global.



A continuación abordamos cada método por separado relacionándolo con lo ya expuesto con anterioridad sobre bancos, el banco central y el Estado.


​Los bancos crean depósitos bancarios (y, por tanto, dinero) cuando conceden préstamos

Ya hemos señalado que la mayoría del dinero que hay en una economía no es moneda (ya sean billetes de dólar o de euro), sino depósitos bancarios (o dinero bancario, como solemos denominarlo). Es probable que esto se corresponda con tu experiencia personal, ya que tendrás unos cuantos billetes y monedas en el bolsillo, pero cantidades más altas en cuentas corrientes a las que accedes a través de la aplicación del banco que llevas en el teléfono. Lo que tal vez te resulte más sorprendente es que ese dinero empieza a existir cuando los bancos comerciales conceden préstamos.

En la sección 6.5 planteamos la cuestión de cómo pueden usar Marco y Julia el dinero bancario como medio de intercambio en el supermercado. Pero por entonces aún no habíamos introducido ni la figura del banco central ni la del Estado. Ahora tenemos los ingredientes necesarios para explicar cómo crean dinero los bancos y qué limita la cantidad que pueden crear.

Supón que el banco comercial Alpha Bank decide conceder un préstamo de 1000 dólares a una empresa que quiere comprar un ordenador nuevo. El banco aprueba el préstamo y transfiere 1000 dólares a la cuenta de la compañía. Esta acción genera de forma simultánea un activo para el banco (el préstamo) y un pasivo en la cuenta bancaria de la empresa (el depósito de 1000 dólares en su cuenta bancaria). La empresa, que llamaremos A, tiene ahora «el dinero» que necesita para comprarle el ordenador a la empresa B. Un detalle crucial es que, para efectuar el préstamo, el banco no exigió que sus clientes depositaran más dinero en él antes de realizar esa operación. La cadena causal fue desde el préstamo hasta la creación de 1000 dólares de dinero de depósito bancario. La empresa A tomó prestados esos 1000 dólares adicionales porque quiere comprar el ordenador.

Analicemos qué ocurre a continuación. Si las empresas A y B tienen cuentas en el mismo banco, el depósito de 1000 dólares sale de la cuenta de la empresa A y se transfiere a la cuenta de la empresa B.

En este caso sencillo, este es el fin de la historia. El préstamo está «autofinanciado» por el banco: no implica ningún cambio en su patrimonio neto, puesto que su activo y su pasivo han crecido en cantidades idénticas. Además, espera obtener un beneficio del préstamo.

Pero la oferta de dinero bancario ha aumentado. Alpha Bank ha creado dinero de la nada al conceder el préstamo, tal como se muestra en la figura 6.12a.
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Figura 6.12a 
Creación de dinero al efectuar préstamos si ambas empresas, A y B, son clientes del mismo banco.






Si las empresas A y B son clientes de bancos diferentes, Alpha Bank y Beta Bank, respectivamente, el asunto es más complicado y afecta a las cuentas de reserva que tienen los bancos en el banco central, pero seguirá habiendo el mismo incremento neto de dinero bancario en términos agregados.

La figura 6.12b ilustra esto. Ahora tenemos que analizar el balance de dos bancos comerciales y el del banco central. El depósito de 1000 dólares sale de Alpha Bank y va a parar a Beta Bank. Esto significa que la cuenta de reserva de Alpha Bank se reduce en 1000 dólares y la de Beta Bank se incrementa en 1000 dólares, mientras que el conjunto de las reservas del sistema bancario no cambia. Pero hay un nivel de deuda más alto en la economía, y esto permite que se dé una nueva actividad económica (en este caso, a través del uso que haga la empresa A del nuevo ordenador). Y, a un nivel agregado, se ha vuelto a crear dinero bancario nuevo porque ha aumentado el total pasivo en depósitos de ambos bancos. El pasivo de Alpha Bank se mantiene igual, pero el pasivo en depósitos de Beta Bank ha aumentado, de modo que el total de dinero bancario ha crecido.
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Figura 6.12b 
Creación de dinero al efectuar préstamos si la empresa B tiene cuenta en un banco diferente.







​Si esto deja Alpha Bank con escasez de reservas y Beta Bank con un exceso en su cuenta de reserva en el banco central, una opción sería que Alpha Bank pidiera prestadas reservas a Beta Bank. Esto se hace a través del mercado interbancario, en el que los bancos piden y toman prestadas reservas para equilibrar sus balances y gestionar sus reservas. Por lo común, Alpha Bank pagará un tipo de interés muy cercano al tipo oficial por ese préstamo.


  La confianza y, por tanto, la garantía, son cruciales en este proceso. Durante la crisis financiera mundial, algunos bancos carecían de garantías y por eso tuvieron dificultades para obtener préstamos en el mercado interbancario.



Te preguntarás si un banco puede conceder tantos préstamos como quiera y, por tanto, crear dinero a troche y moche en el proceso.

Existen tres limitaciones para la cantidad de préstamos que pueden conceder los bancos (y, por tanto, para la cantidad de dinero que crean).


  	Demanda de préstamos. La primera limitación es que el banco debe recibir peticiones de préstamos por parte de hogares y empresas en los términos que el banco esté dispuesto a ofrecer. El banco debe contar con obtener un beneficio con el préstamo fijando un tipo de interés (teniendo en cuenta el riesgo de impago) más alto que el tipo oficial al que él mismo puede obtener financiación (por ejemplo, en el mercado interbancario del caso de Alpha Bank).




  La política monetaria del banco central tendrá un efecto directo en la cantidad de préstamos que conceden los bancos porque repercutirá en la demanda de préstamos. Un tipo de interés oficial más alto se trasladará a los bancos en forma de un tipo de interés más alto para los préstamos, lo que reducirá la demanda de préstamos por parte de los hogares y las empresas. Por tanto, si el banco central endurece la política monetaria con el objeto de reducir la demanda agregada para alcanzar un objetivo de inflación, se concederán menos préstamos y, como consecuencia, descenderá la actividad económica.




​
  En rigor, la adecuación de capital suele medirse a partir de la ratio entre el capital social y los activos «ponderados por riesgo». De modo que si el banco hubiera aumentado su activo tan solo mediante la compra de activos libres de riesgo, esa ratio no habría aumentado. Pero el préstamo concedido a la empresa A se consideraría un activo de riesgo, por lo que su adecuación de capital habría disminuido en realidad.




  	Requisitos de adecuación de capital. La segunda limitación consiste en que el Estado obliga al banco a contar con suficiente capital social (patrimonio neto) de acuerdo con su activo para cumplir con los requisitos regulatorios. Cuando Alpha Bank concede un préstamo nuevo, su patrimonio neto no varía, tal como ilustra la figura 6.12a. Sin embargo, tanto su activo como su pasivo han aumentado. Por tanto, ha perdido solvencia medida como la relación entre su capital social (o patrimonio neto) y su total activo.



Si esta relación se sitúa ahora por debajo del nivel requerido por el regulador, el banco tendrá dos opciones: o vender algunos activos y destinar lo que ingrese a reducir su pasivo (lo que en la práctica equivale a revertir el préstamo que concedió a la empresa A), u obtener más capital de los inversores (de los propietarios actuales del banco o de nuevos inversores) para poder operar como un banco más grande. En la unidad 8 explicamos qué sucede cuanto el patrimonio neto de un banco es negativo, lo que significa que es insolvente.


​
  Tal como expusimos en la sección 6.7, en los últimos años los bancos comerciales han tenido por lo general muchas más reservas en la práctica de las que exigen los requisitos regulatorios.




  	Requisitos de reserva. La tercera limitación también proviene de los organismos reguladores, y esta vez se trata de los requisitos mínimos de reserva que impone el banco central. Los bancos tienen que disponer de suficientes reservas para cubrir las solicitudes de retirada de fondos que reciban de sus depositantes. Si un banco no cuenta con suficientes reservas para cubrir el requisito mínimo, pedirá prestadas reservas en el mercado interbancario.



Los bancos centrales crean depósitos bancarios cuando compran bonos


  Fíjate en que muchos libros de texto dan por supuesto (de forma errónea) que los bancos están obligados a mantener una proporción fija de reservas en relación con sus depósitos, y que los préstamos que conceden están limitados por esa proporción. En un modelo así, los bancos aumentan sus préstamos de manera automática si sus depósitos o reservas crecen, de tal manera que los depósitos y las reservas estimulan los préstamos (que es lo contrario de lo que ocurre en realidad).




​Cada vez que el banco central compra bonos o cualquier otro activo del público no bancario, se produce como resultado un aumento de las reservas y un nuevo depósito en el sistema bancario. Ya hemos explicado este proceso cuando abordamos el tema de la expansión cuantitativa en la sección 6.7. En el mundo previo a la expansión cuantitativa, los bancos centrales gestionaban la política monetaria manteniendo el exceso de reservas cerca de cero (lee la ampliación 6.7 para conocer los detalles) y, en consecuencia, ese no era un método relevante para la creación de depósitos bancarios.

	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.9 Introducción de los mercados financieros en el modelo


​El endeudamiento y el ahorro (préstamo) permiten que los hogares consuman cuando tienen pocos o ningunos ingresos, algo que beneficia a todo el mundo posibilitando suavizar el consumo. El endeudamiento también permite que la población invierta y genere ingresos futuros.

Hemos aprendido que el sistema bancario ofrece una vía para el préstamo y el endeudamiento y proporciona dinero que sirve como medio de intercambio y como unidad de cuenta. Pero el valor de la moneda se deteriora con la inflación, y los bancos comerciales pagan poco o ningún interés por los depósitos. Las personas que quieren ahorrar para su jubilación no suelen conservar su capital en forma de dinero. En general, el dinero representa una fracción muy reducida de los activos de un hogar, aunque esto difiere entre los hogares ricos y los pobres, tal como revelarán los datos de la sección 6.11.

Para entender los procedimientos que se emplean para pedir préstamos, ahorrar e invertir en la economía en su conjunto es necesario ir más allá del sistema bancario y abarcar la inmensa variedad de activos alternativos, reales y financieros, así como los mercados en los que se comercia con estos activos.

La gente acumula riqueza para ahorrar o invertir para el futuro, y puede guardarla en forma de activos reales o financieros. Los activos reales que constituyen la riqueza agregada de una economía incluyen gran variedad de activos productivos, como bienes de capital, terrenos e inmuebles. Las empresas poseen muchos de estos activos, pero, puesto que las empresas pertenecen a los hogares, estos últimos en conjunto son los propietarios últimos de la riqueza agregada. También hay muchos tipos de activos financieros que incluyen los bonos y acciones, así como depósitos bancarios.

El sector financiero, incluyendo los mercados financieros, es importante para canalizar el ahorro de los hogares hacia la inversión por parte de las empresas en activos productivos que incrementarán la riqueza agregada dentro de la economía. Asimismo, permite que los hogares obtengan préstamos a largo plazo para comprar un activo real, una vivienda, que es el activo más importante para muchos hogares, así como capital productivo e inmuebles para pequeños negocios.


​Mercados financieros y activos financieros


​​​En los mercados financieros, ahorradores y prestatarios compran y venden activos financieros llamados valores negociables; en particular, bonos y acciones (introducidos en la sección 6.3). Cuando las empresas quieren conseguir fondos para invertir en activos productivos, pueden vender acciones propiedad de la empresa, pueden reinvertir los beneficios ya obtenidos o pueden pedir prestado. Las empresas más grandes piden préstamos mediante la emisión de bonos (igual que hace el Estado).

La emisión (es decir, la venta) de un bono es una manera de pedir prestado. Pero, a diferencia de un préstamo bancario, un bono es una forma de deuda con la que se puede comerciar. El prestamista que compra el bono en un primer momento puede verdérselo a otra persona. Tanto los bonos del Estado como los bonos corporativos (es decir, los bonos que emiten las empresas) se compran y venden en el mercado de valores de renta fija. La empresa paga los cupones a quien tenga la propiedad del bono en cada momento dado hasta que llega su vencimiento. Cuando las empresas financian sus actividades a través de préstamos (ya sean préstamos bancarios o bonos), se habla de financiación por deuda.


​​​De igual manera, las acciones (también conocidas como participaciones o valores) se negocian en el mercado de valores. El término participaciones alude simplemente a una parte del patrimonio neto, y la palabra valores es sinónima de acciones.

Cuando una empresa vende acciones por primera vez, se habla de oferta pública inicial (u OPI). Como los accionistas son copropietarios de la empresa, legalmente son dueños de los beneficios que esta obtenga. Los accionistas no tienen derecho a recibir pagos regulares, pero la empresa puede decidir abonarles parte de los beneficios conseguidos en forma de dividendos. Los beneficios no distribuidos (o ganancias retenidas) se reinvierten en las actividades que estén en marcha. Si la reinversión resulta rentable, el patrimonio neto (capital social) de la empresa aumenta, y cada acción incrementa su valor.

Las ganancias retenidas son la principal fuente de financiación de los proyectos de inversión en empresas muy consolidadas. Las pequeñas y medianas empresas recurren a préstamos bancarios, y las startup (o empresas emergentes) suelen financiarse a través de inversores de riesgo. Si una startup tiene éxito, sale a bolsa con una OPI, y los inversores iniciales que la financiaron con capital riesgo pueden recibir un pago elevado a cambio de ceder su parte de la propiedad. Cuando las empresas financian sus actividades a través de la venta de acciones nuevas (con OPI o financiación con capital riesgo) o a través de ganancias retenidas, se habla de financiación con capital social.


​Aunque los mercados de bonos y de valores permiten que las empresas obtengan fondos a través de la emisión de nuevos bonos y acciones, la mayor parte de la actividad bursátil se efectúa con bonos y acciones ya existentes. Como resultado, los activos financieros con los que se comercia en los mercados financieros cambian de precio casi de minuto en minuto. Como veremos, esto depara a veces una volatilidad considerable en las tasas de rendimiento de las inversiones financieras.

La importancia del sector financiero

La figura 6.13 ayuda a hacerse una idea del papel que desempeña el sector financiero dentro de la economía en términos generales. Muestra que tanto los bancos como los mercados financieros permiten que los hogares canalicen sus ahorros hacia diferentes formas de capital productivo.





                [image: Este diagrama de flujo ilustra una economía sin sector financiero ni deuda ni dinero. En el centro hay un óvalo etiquetado como «Hogares» del que parten tres flechas de líneas continuas. Estas flechas representan la posesión de activos productivos por parte de los hogares y apuntan hacia tres rectángulos separados etiquetados como «Bienes inmuebles», «Pequeños negocios» y «Capital humano».]



Figura 6.13 
El sector financiero y la economía en general.









                [image: Una economía sin sector financiero ni deuda ni dinero: Este diagrama de flujo ilustra una economía sin sector financiero ni deuda ni dinero. En el centro hay un óvalo etiquetado como «Hogares» del que parten tres flechas de líneas continuas. Estas flechas representan la posesión de activos productivos por parte de los hogares y apuntan hacia tres rectángulos separados etiquetados como «Bienes inmuebles», «Pequeños negocios» y «Capital humano».]



Una economía sin sector financiero ni deuda ni dinero



Imaginemos en primer lugar una economía sin un sector financiero. Los hogares cuentan con un conjunto muy limitado de «reservas de valor» en las que invertir. Las flechas continuas de color rojo representan la posesión de activos productivos. Los bienes inmuebles incluyen viviendas, locales comerciales y terrenos, y la inversión en capital humano incluye gastos en formación privada.









                [image: Añadimos un sector bancario: Dos flechas adicionales apuntan hacia un triángulo etiquetado como «Bancos» que representa una economía con un sector bancario. La primera flecha con línea discontinua, que va de los «Hogares» a los «Bancos», indica que Marco presta al banco en forma de depósitos («dinero»), mientras que la segunda flecha con línea discontinua, que va de los «Bancos» a los «Hogares», indica que Julia toma prestado del banco, lo que le permite tanto consumir como invertir en activos productivos. También se refleja que el propietario del banco tiene capital en el banco.]



Añadimos un sector bancario



Si introducimos bancos en el modelo, los hogares con riqueza (como Marco) pueden elegir entre un activo seguro (depósitos bancarios) o invertir en activos productivos que implican más riesgos. O, al igual que la persona propietaria del banco, pueden tener participaciones de un banco. Otros hogares (como Julia) pueden pedir prestado al banco para invertir en activos productivos que generarán una renta.









                [image: Introducimos empresas y el Estado (ignorando los bancos para simplificar el esquema): Este diagrama de flujo incluye empresas y el Estado en el modelo económico, pero excluye los bancos para simplificar. Hay tres óvalos dispuestos en vertical y etiquetados como «Empresas», «Hogares» y «Estado». Cinco rectángulos portan las etiquetas «Plantas de producción; equipos», «Bienes inmuebles», «Pequeños negocios», «Capital humano» e «Infraestructuras». Las flechas van desde «Empresas» hasta «Plantas de producción; equipos» y «Bienes inmuebles». Otras flechas van desde «Hogares» hasta «Bienes inmuebles», «Pequeños negocios» y «Capital humano», y desde «Estado» hacia «Capital humano» e «Infraestructuras». Estas flechas representan las inversiones que efectúan las empresas, los hogares y el Estado en esos diversos activos de capital.]



Introducimos empresas y el Estado (ignorando los bancos para simplificar el esquema)



Las empresas y el Estado invierten en una variedad más amplia de activos de capital en los que los hogares no suelen poder invertir de forma directa. Los gobiernos invierten en capital humano a través del gasto en educación. Pero tanto las empresas como el gobierno necesitan una fuente de financiación para sus inversiones.









                [image: Añadimos nuevos instrumentos financieros con los que se comercia en los mercados financieros: Este diagrama de flujo añade otros instrumentos financieros con los que se comercia en los mercados financieros. Se introducen tres rectángulos adicionales etiquetados como «Bonos corporativos», «Acciones» y «Estado». Una flecha con línea discontinua va desde el rectángulo de los «Bonos corporativos» hasta el óvalo de las «Empresas». Otra flecha con línea discontinua va desde el rectángulo de las «Acciones» hasta el óvalo de las «Empresas». Una tercera flecha con línea discontinua va desde el rectángulo de los «Bonos del Estado» hasta el óvalo del Estado». Además, otras tres flechas con línea discontinua van desde el óvalo de los «Hogares» hasta los rectángulos de los «Bonos corporativos», las «Acciones» y los «Bonos del Estado», respectivamente.]



Añadimos nuevos instrumentos financieros con los que se comercia en los mercados financieros



Los hogares pueden invertir (a menudo a través de intermediarios financieros) en bonos corporativos, acciones y bonos del Estado que, a su vez, canalizan fondos hacia las empresas y el gobierno para financiar sus inversiones. Estos flujos se muestran con flechas azules discontinuas.









                [image: Todas las reservas alternativas de riqueza generan rendimientos para los hogares: Este diagrama de flujo incluye flechas con líneas continuas adicionales para representar que todas las reservas alternativas de riqueza generan rendimientos para los hogares. Las cuatro flechas nuevas de líneas discontinuas vuelven desde estos activos de capital hasta el óvalo de los «Hogares». Una flecha de línea discontinua va desde «Bienes inmuebles» hasta «Hogares» y está etiquetada como «Ingresos por alquileres». Otra flecha con línea discontinua va desde «Capital humano» hasta «Hogares» y está etiquetada como «Ingresos procedentes de la renta del trabajo». Una tercera flecha de línea punteada etiquetada como «Dividendos e interés» va desde «Empresas» hasta «Hogares», y una última flecha de línea discontinua etiquetada como «Interés» va desde «Estado» hasta «Hogares».]



Todas las reservas alternativas de riqueza generan rendimientos para los hogares



Los activos financieros proporcionan un rendimiento a los hogares a través de dividendos, pagos de intereses y ganancias de capital. El capital humano genera ingresos procedentes de la renta del trabajo. Los bienes inmuebles (viviendas) reportan tanto ingresos por alquileres (o el beneficio equivalente que brinda una vivienda a los propietarios que residen en ella; véase la sección 6.11) así como ganancias de capital.









​Tasas de rendimiento: renta, ganancias de capital e inflación

Para cualquier inversor, la elección entre diferentes activos (ya sean financieros o reales) dependerá de lo que espere obtener a cambio en el futuro: en otras palabras, de la tasa de rendimiento. Este concepto se aplica a cualquier forma de activo, ya sea real o financiero.

En el caso de un depósito bancario garantizado, la tasa de rendimiento es simplemente igual al tipo de interés, pero esta equivalencia entre tipos de interés y tasas de rendimiento es, en realidad, la excepción más que la regla.

Por ejemplo, en la sección 6.4 definimos la tasa de rendimiento como la cantidad real que devuelve el prestatario comparada con el préstamo inicial:

\[\begin{align*}
&\text{tasa de rendimiento de préstamos } = \\
&\frac{\text{cantidad total que devuelve realmente el prestatario – préstamo}}{\text{préstamo}}
\end{align*}\]
Por tanto, la tasa de rendimiento es igual al tipo de interés si el préstamo se devuelve según lo acordado; pero si hay un riesgo de impago, la tasa es más baja.

Esta fórmula para la tasa de rendimiento de un préstamo se puede reordenar de la siguiente manera:


  Se trata de la misma definición de la sección 6.4 modificada sumando 1 a ambos lados de la ecuación.



\[1 + \text{tasa de rendimiento}=\frac{\text{cantidad total que devuelve el prestatario}}{\text{préstamo}}\]
Esta expresión es, en realidad, un caso particular de una fórmula general sencilla de recordar para la tasa de rendimiento de cualquier activo o inversión:


  Con algunas operaciones matemáticas comprobarás que esta fórmula es igual a la definición que dimos en la sección 6.4. Si separas la fracción del segundo miembro en los dos términos que la conforman, verás que el segundo término es igual a −(préstamo/préstamo) = −1. Si entonces sumas 1 a cada miembro de la ecuación, obtendrás la nueva fórmula.



\[1 + \text{tasa de rendimiento}=\frac{\text{lo que obtienes}}{\text{lo que inviertes}}\]
Por ejemplo, supongamos que haces un depósito de 100 dólares en el banco durante un año, y que el banco te paga intereses por esa cuenta bancaria. Si al final del año el saldo en esa cuenta es de 110 dólares, la fracción es 110/100 = 1,10, de modo que la tasa de rendimiento es del 10 %. Lo mismo sucede si compras acciones de una empresa por valor de 1000 dólares y no recibes ningún dividendo por ellas, pero las vendes un año después por 1100 dólares. Y si Julia planta 30 unidades de grano y cosecha 45 unidades, su tasa de rendimiento es del 50 %.

Si inviertes en un activo que se comprará y venderá en mercados (ya sean financieros o inmobiliarios), un factor crucial para la tasa de rendimiento será la variación del precio de mercado del activo.

En la ampliación 6.9 mostramos que «lo que obtienes» se puede dividir en dos partes: el valor del activo cuando lo vendes y cualquier ingreso que recibas mientras sea de tu propiedad: por ejemplo, la liquidación de intereses, los pagos de cupones de un bono o los dividendos de una acción.

Esto nos permite descomponer la tasa de rendimiento porcentual en dos términos:

\[\text{tasa de rendimiento } (\%) = \text{ganancia o pérdida de capital } (\%) + \text{ingreso } (\%)\]

	ganancia de capital
	Cuando el valor de mercado de un activo aumenta, su propietario obtiene una ganancia de capital igual a la diferencia entre el precio de mercado actual y el anterior.




​La pérdida o ganancia de capital es el cambio de valor (la diferencia entre el precio futuro y el actual) y el ingreso es la renta anual, ambos expresados como porcentaje de la inversión inicial («lo que inviertes» = el precio actual).

Ten en cuenta que cualquier activo cuyo valor futuro dependa de los precios de mercado futuros es una inversión de riesgo, incluso cuando el componente de renta está garantizado, puesto que los precios de mercado son inciertos. Como veremos, tanto con activos financieros (por ejemplo, bonos y acciones) como con activos reales (viviendas, por ejemplo), la volatilidad de las fluctuaciones de precio (y, por tanto, de la ganancia o la pérdida de capital) es crucial para el aumento del riesgo de las inversiones.


  
  ​La ampliación de esta sección revela cómo se deriva esta fórmula. Es análoga a la que se emplea para calcular el tipo de interés real en la ecuación de Fisher (lee la sección 5.2) con la salvedad de que la ecuación de Fisher suele emplear la tasa de inflación esperada en lugar de la real.



Fíjate también en que en el caso de los activos financieros, donde «lo que obtienes» y «lo que inviertes» se mide en términos monetarios, la relación entre ambos nos da la tasa de rendimiento nominal. Para corregir el efecto de la inflación, calculamos la tasa de rendimiento real usando una simple aproximación.


\[\text{tasa de rendimiento real} \approx \text{tasa de rendimiento nominal} − \text{tasa de inflación}\]
​Activos de riesgo, tasas de rendimiento esperadas y primas de riesgo

En la sección anterior mostramos que, con muchos activos, «lo que obtienes» es incierto. En estos casos, se puede calcular la tasa de rendimiento esperada, es decir, lo que esperas obtener como promedio de todos los resultados posibles.


	tipo de interés real
	Tipo de interés que se ha corregido con la inflación esperada, es decir, el tipo de interés nominal menos la tasa de inflación prevista. Representa cuántos bienes futuros se obtienen por los bienes no consumidos en el presente. Véase también: tipo de interés nominal, tipo de interés.
	prima de riesgo
	Los activos de riesgo tienen que ofrecer una tasa más alta de rentabilidad que los activos sin riesgo para compensar al comprador. La prima de riesgo es la diferencia entre el rendimiento del activo de riesgo y del activo sin riesgo.




​​Pero la decisión de cada inversor individual también suele depender del nivel de riesgo implicado: la variabilidad de los posibles resultados. Algunos activos no implican ningún riesgo (como una cuenta de ahorro que ofrece un tipo de interés garantizado). La inversión directa en activos productivos suele conllevar más riesgos (como, por ejemplo, comprar una furgoneta para poner en marcha un negocio de mensajería), y lo mismo ocurre con las acciones y muchos otros activos financieros y reales. Si dos activos tienen el mismo rendimiento esperado, lo más probable es que elijas el menos arriesgado. Así que, en general, los inversores elegirán activos de riesgo únicamente si esperan obtener una tasa de rendimiento más alta que con otras alternativas más seguras. La diferencia entre la tasa de rendimiento esperada de los activos de riesgo y de los activos seguros se llama prima de riesgo.


  Ampliación 6.9 Descomposición de las tasas de rendimiento de activos

  
    Para analizar la tasa de rendimiento de una inversión suele ser de utilidad descomponerla en cada uno de los efectos derivados de distintos factores. En esta ampliación ilustramos dos descomposiciones. En primer lugar, una tasa de rendimiento expresada en términos nominales se puede descomponer en la tasa real y en la tasa de inflación; además, mostramos que esta es la base de la ecuación de Fisher que usamos en la unidad 5. En segundo lugar, la tasa de rendimiento de un activo negociable se puede descomponer en una «ganancia/pérdida de capital» derivada de la variación del precio de mercado y un componente de renta.

  

  En el texto principal de esta sección introdujimos la definición general de la tasa de rendimiento, que viene dada por

\[1 + \text{tasa de rendimiento}=\frac{\text{lo que obtienes}}{\text{lo que inviertes}}\]
  
    La tasa de rendimiento se calcula a lo largo de cualquier intervalo temporal, pero lo habitual es comparar la tasa de rendimiento anual que tienen diferentes activos, por lo que, en estos casos, el periodo es de un año. Pero, con independencia de la duración del periodo, la fórmula siempre se aplica de la misma manera: el denominador es la cantidad que inviertes ahora, y el numerador es la cantidad que obtienes al final del periodo.

  

  Si inviertes parte de tu riqueza en un activo cualquiera, la tasa de rendimiento es la tasa proporcional de cambio de esa porción de tu riqueza al final de un periodo específico, es decir, el cambio como proporción de la inversión inicial. Un rasgo clave de los rendimientos en general es que no hay ninguna garantía de que el rendimiento vaya ser positivo: tal como te recordará la letra pequeña cuando compres un activo, el valor de tu riqueza puede subir o bajar.

  
    Para entender por qué, empezaremos definiendo los cambios porcentuales. Por ejemplo, el cambio porcentual de los niveles de precios (la inflación) viene dado por \(\pi = \frac{\Delta P}{P_0}\), donde \(\Delta P = P_1 – P_0\). Introduce esta definición en el segundo miembro de la ecuación siguiente para obtener la expresión del primer miembro: \(\frac{P_1}{P_0} = \frac{P_0 + \Delta P}{P_0} = \frac{P_0}{P_0} + \frac{\Delta P}{P_0} = 1 + \pi\).

  

  Podemos usar expresiones similares para otras tasas de cambio proporcionales en economía. Por ejemplo, la tasa de crecimiento, \(g\), del PIB y la tasa de inflación, \(\pi\) (la tasa de aumento del nivel general de precios, \(P\), por lo común el IPC) concuerdan con:

\[1 + g = \frac{Y_1}{Y_0} \text{ y } 1 + \pi = \frac{P_1}{P_0}\]
  Fíjate en que, aunque solemos considerar que \(g\) y \(\pi\) son tasas de crecimiento y, por tanto, valores positivos, ambos pueden ser también negativos: \(g\) puede ser negativo si la producción cae con una recesión (si \(Y_1\) es menor que \(Y_0\)); y \(\pi\) puede ser negativo si se da una caída de los precios (deflación).

  Tasa de rendimiento nominal y real

  Por lo común, los rendimientos se miden en términos nominales: tanto el numerador como el denominador de la fracción se miden en unidades monetarias. Pero lo que importa al inversor es el valor real de lo que obtiene en términos de poder adquisitivo y, por tanto, el rendimiento real.

  En las siguientes operaciones matemáticas, usaremos la notación RoRn para referirnos al rendimiento nominal y RoRr para indicar el rendimiento real.

  Si el valor de lo invertido en el activo aumenta de \(X_0\) (lo que inviertes) a \(X_1\) (lo que obtienes) en términos nominales, la tasa de rendimiento nominal RoRn viene dada por

\[1+ \text{RoR}_\text{n} = \frac{X_1}{X_0}\]
  Pero, si la inflación es positiva y el nivel de precios crece con una tasa \(\pi\) desde \(P_0\) hasta \(P_1\) durante el mismo periodo, entonces el valor real de tu riqueza (en términos de poder adquisitivo) cambia de \(X_0/P_0\) a \(X_1/P_1\). La tasa de rendimiento real de tu inversión, RoRr, es inferior a la tasa de rendimiento nominal, RoRn.

  Para calcular RoRr, es necesario hallar la tasa de aumento de \(X/P\). Si \(X\) crece más deprisa que \(P\), \(X/P\) aumentará, de modo que RoRr tendrá un valor positivo. Pero si \(P\) aumenta más deprisa que \(X\), RoRr tendrá un valor negativo.

  Por tanto, la tasa de rendimiento real, RoRr, cumple la expresión:

\[1 + \text{RoR}_\text{r} = \frac{X_1 / P_1}{X_0 / P_0} = \frac{X_1 / X_0}{P_1 / P_0}\]
  
    Para pasar de la segunda expresión a la tercera usamos dos reglas fundamentales para operar con fracciones: 1) dividir entre una fracción es lo mismo que multiplicar por su inversa, así que \(\frac{X_1 / P_1}{X_0 / P_0} = \frac{X_1}{P_1} \times \frac{P_0}{X_0}\), y 2) al multiplicar fracciones, podemos cambiar el orden de los factores tanto en el numerador como en el denominador de cada fracción, de manera que \(\frac{X_1}{P_1} \times \frac{P_0}{X_0} = \frac{X_1}{X_0} \times \frac{P_0}{P_1}\). Por último, si volvemos a aplicar la regla 1) a la inversa, obtenemos \(\frac{X_1}{X_0} \times \frac{P_0}{P_1} = \frac{X_1 / X_0}{P_1 / P_0}\), que es la tercera expresión.

  

  Al aplicar las definiciones anteriores, el numerador de la fracción en la última expresión del segundo miembro es igual a 1 + RoRn, el rendimiento nominal, y el denominador es igual a \(1+ \pi\). Por tanto:

\[1 + \text{RoR}_\text{r} = \frac{1 + \text{RoR}_\text{n}}{1 + \pi}\]
  o, lo que es equivalente, si restamos 1 a cada miembro:

\[\text{RoR}_\text{r} = \frac{1 + \text{RoR}_\text{n}}{1 + \pi} - 1\]
  Esta expresión es exacta, de modo que si calculas rendimientos reales con datos reales e introduces una fórmula en una hoja de cálculo u otro programa informático, esta es la expresión que debes emplear. Sin embargo, para entender mejor esta expresión, también podemos usar la aproximación que dimos en el texto principal de esta sección y que deducimos a continuación.

  Una aproximación útil

  Para simplificar la expresión de RoRr, podemos emplear un truco matemático habitual; siempre podemos expresar el número 1 como una fracción cuando el numerador y el denominador son idénticos. En este caso, podemos aprovechar el hecho de que \(\frac{1 + \pi}{1 + \pi}=1\), y reemplazar la expresión del primer miembro por la fórmula exacta de RoRr, lo que nos da

\[\text{RoR}_\text{r} = \frac{1 + \text{RoR}_\text{n}}{1 + \pi} - \frac{1+\pi}{1+\pi}\]
  Y ahora podemos aplicar otra regla de las fracciones que dice que si dos fracciones tienen el mismo denominador, podemos fundirlas en una sola fracción, lo que da lo siguiente:

\[\text{RoR}_\text{r} = \frac{1 + \text{RoR}_\text{n} - (1+\pi)}{1+\pi}\]
  Ahora podemos simplificar el numerador cancelando 1 y −1:

\[\text{RoR}_\text{r} = \frac{\text{RoR}_\text{n} - \pi}{1 + \pi}\]
  Esta expresión sigue siendo una definición exacta del rendimiento real (así que si usaras datos reales también podrías emplearla, aunque a costa de usar unas pocas teclas más). Pero, al menos en países con una tasa de inflación bastante baja, el valor de \(1+ \pi\) se acerca a uno, de modo que la división del numerador de esta razón entre \(1+\pi\) apenas altera el resultado. Por tanto, cuando la inflación es baja, obtenemos la siguiente aproximación:

\[\text{RoR}_\text{r} \approx \text{RoR}_\text{n} - \pi\]
  O, lo que es equivalente, tal como se indica en el texto principal:

\[\text{tasa de rendimiento real} \approx \text{tasa de rendimiento nominal} - \text{tasa de inflación}\]
  ¿En qué medida es buena esta aproximación?

  Si la tasa de inflación es baja, la aproximación se acerca mucho al valor real. Por ejemplo, si el rendimiento nominal RoRn = 8 % y la tasa de inflación es del 2 %, entonces la aproximación arroja el siguiente resultado:

\[\text{RoR}_\text{r} \approx \text{RoR}_\text{n} - \pi = 0,08 \text{ } – \text{0,02} = 8 \text{ %} - 2 \text{ %} = 6 \text{ %}\]
  En comparación, la fórmula exacta da:

\[\text{RoR}_\text{r} = \frac{\text{RoR}_\text{n} - \pi}{1 + \pi} = \frac{\text{0,08} – \text{0,02}}{\text{1,02}} = \text{0,588} = \text{5,88} \text{ %}\]
  Por tanto, con cualquier tasa de inflación positiva, la aproximación siempre se pasa del valor real; pero con una inflación baja, el resultado aproximado se acerca mucho al rendimiento real.

  Aun así, como veremos en la unidad 7, muchos países tienen tasas de inflación muy superiores al 2 %. Cuanto más alta es la tasa de inflación, peor es la aproximación. Por ejemplo, con un rendimiento nominal RoRn = 56 % y una tasa de inflación del 50 %, la aproximación volvería a dar como resultado \(\text{RoR}_\text{r} \approx 56 \text{ %} - 50 \text{ %} = 6 \text{ %}\), pero la respuesta correcta sería:

\[\text{RoR}_\text{r} = \frac{\text{RoR}_\text{n} - \pi}{1 + \pi} = \frac{\text{0,56} – \text{0,05}}{\text{1,5}} = \frac{\text{0,06}}{\text{1,5}} = 4 \text{ %}\]
  Aunque la aproximación sigue indicando con acierto que el rendimiento real es positivo, el resultado aproximado es mucho menos preciso. Esta es la razón por la que al efectuar cálculos con datos reales siempre deberías usar la fórmula exacta en lugar de la aproximación.

  
    Ejercicio A6.1 Aproximación a los rendimientos reales

    Accede a la página web de la tasa de inflación del Fondo Monetario Internacional y elige un país para cada una de las cuatro categorías de inflación que aparecen en su mapa (0–3 %, 3–10 %, 10–25 % y 25 % o superior).

    Supón que el rendimiento real de un activo calculado con la fórmula aproximada y la tasa de inflación de cada uno de esos países siempre es del 7 %.

    
      	Utiliza la fórmula exacta con cada uno de estos países para calcular la tasa de rendimiento real y calcula cuánto se aparta el valor real de la tasa de rendimiento aproximada. Comenta tus respuestas.

      	Expresa en términos matemáticos (con una fórmula) la diferencia entre la tasa de rendimiento aproximada y la tasa de rendimiento real (aproximada menos real). Utiliza esa expresión matemática para explicar por qué (1) la aproximación siempre se queda por debajo del valor real y (2) la aproximación es más precisa con tasas de inflación más bajas (positivas).

    

  

  Tipo de interés nominal y real: la ecuación de Fisher

  En la unidad 5 introdujimos la ecuación de Fisher, que relaciona el tipo de interés nominal con el real:

\[r \approx i - \pi^E\]
  En esta ecuación, \(r\) es el tipo de interés real, \(i\) es el tipo de interés oficial y \(\pi^E\) es la tasa de inflación esperada. Esta relación es un caso especial de nuestra aproximación más general para la tasa de rendimiento real. El tipo de interés oficial no implica ningún riesgo en términos nominales, por lo que, en este caso, el rendimiento nominal es igual al tipo de interés nominal, \(\text{RoR}_\text{n} = i\). Pero el rendimiento real de una inversión que paga el tipo de interés oficial sigue siendo de riesgo debido a la inflación (tal como se ve en la figura 6.17). De modo que, si usamos nuestra aproximación, el rendimiento real de esa inversión vendría dado por:

\[\text{RoR}_\text{r} \approx i - \pi\]
  Entonces, podemos interpretar el tipo de interés real como el rendimiento real esperado de una inversión que paga el tipo de interés oficial, \(i\). Si volvemos a utilizar nuestra aproximación, podemos escribir la ecuación de Fisher así:

\[\text{RoR}_\text{r}^E \approx i - \pi^E\]
  Así, por ejemplo, si estás pensando en abrir una cuenta de ahorro libre de riesgo, conocerás el tipo de interés nominal, pero lo que querrás saber en realidad es cuánto valdrán tus ahorros dentro de un año en términos de poder adquisitivo. Si cuentas con una estimación de la tasa de inflación, \(\pi\), para el próximo año, podrás usar la ecuación anterior para calcular tu tasa de rendimiento real esperada para esa cuenta de ahorro. Pero, como la inflación siempre es incierta, el tipo de interés real, \(r\), siempre es una estimación. En general, esto es lo que entendemos por «tasa de interés real» en macroeconomía, y se calcula usando la inflación esperada porque esa es la información de la que disponen los ahorradores y prestatarios cuando toman su decisión y, por tanto, la que determina los resultados económicos.

  Ganancias de capital y renta

  Supongamos ahora que inviertes en un activo que puede comprarse y venderse en un mercado y que lo conservas durante un año. Podría ser un activo real, como un coche o una casa, o un activo financiero, como una acción de una empresa.

  Lo que inviertes, \(X_0\), es simplemente el precio, \(p_0\), que pagas por él, o sea, su valor actual de mercado. Pero podemos separar en dos partes \(X_1\), es decir, «lo que obtienes»:

\[X_1 = p_1 + y\]
  
    \(p\) no debe confundirse con \(P\), que es la designación que hemos usado para representar el IPC, o sea, el nivel general de precios.

  

  donde, \(p_1\), es el precio del activo al cabo de un año (la cantidad que obtendrías si lo vendieras entonces) e \(y\) es la renta que recibes del activo durante el año: por ejemplo, la liquidación de intereses, los pagos de cupones de un bono o los dividendos de una acción.

  Al sustituir esta expresión en el numerador de nuestra fórmula para el rendimiento nominal, se obtiene:

\[1 + \text{RoR}_\text{n} = \frac{X_1}{X_0} = \frac{p_1+y}{p_0}\]
  
    Si sumamos y restamos \(p_0\) en el numerador de la fracción del segundo miembro, obtenemos \(1+ \text{RoR}_\text{n} = \frac{p_1 - p_0 + y + p_0}{p_0}\).

    Si ahora separamos la fórmula del segundo miembro en dos fracciones, resulta que la segunda fracción sencillamente es igual a 1: \(1 + \text{RoR}_\text{n} = \frac{p_1 - p_0 + y}{p_0} + \frac{p_0}{p_0} = \frac{\Delta p}{p_0} + \frac{y}{p_0} + 1\)

    Si restamos 1 a cada miembro de la ecuación, obtenemos la respuesta.

  

  Si reordenamos la fórmula y escribimos \(\Delta p = p_1 - p_0\) para la variación del precio a lo largo del año y efectuamos algunos cambios adicionales, podemos descomponer la tasa de rendimiento nominal en:

\[\text{RoR}_\text{n} = \frac{\Delta p}{p_0} + \frac{y}{p_0}\]
  Que, expresado en palabras, nos da la descomposición del texto principal:

\[\text{tasa de rendimiento } (\%) = \text{ganancia o pérdida de capital } (\%) + \text{renta } (\%)\]
  donde la ganancia de capital, \(\Delta p\), y la renta, \(y\), se expresan como porcentaje de la inversión, \(p_0\). Tal como señalamos en el texto principal, con muchos activos sucede que el riesgo del rendimiento está condicionado sobre todo por las ganancias o las pérdidas de capital. Entonces, el rendimiento nominal se puede corregir con la inflación para obtener el rendimiento real. Como alternativa, la misma descomposición se aplica al rendimiento real si todas las variables de la expresión matemática ya están medidas en términos reales.



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.10 Empresas: capital y la magia (y los riesgos) del apalancamiento


​​En la sección 5.12 analizamos las consideraciones de una empresa para invertir en capital productivo. Aquí examinamos cómo decide la empresa financiar esa inversión. En ciencias económicas hablamos de elegir entre deuda y capital social. Una posibilidad sería que pidiera prestados los fondos necesarios (al banco, mediante la emisión de bonos). O podría conseguir fondos emitiendo nuevas acciones (nuevo capital social); o, también, reinvertir algunos de sus propios beneficios. Tanto la segunda como la tercera opción son formas de inversión en capital social, puesto que todos los beneficios de la empresa pertenecen legalmente a sus accionistas. Los beneficios reinvertidos son, en realidad, una nueva inversión de los fondos de los accionistas, y la mayor parte de la inversión en capital social adopta esta forma en la práctica.


​Tomar prestado para invertir: el poder del apalancamiento

Cuando una empresa pide un préstamo para invertir, tiene que pagar intereses por él. Pero si consigue una tasa de rendimiento para su proyecto de inversión más alta que el tipo de interés que paga por cualquier préstamo nuevo, la diferencia puede permitir que los accionistas de la empresa obtengan tasas de rendimiento más elevadas (a veces mucho más) sobre el capital social invertido.


	apalancamiento, ratio de apalancamiento
	El apalancamiento hace referencia al procedimiento consistente en aumentar las inversiones o la compra de activos mediante préstamos. Existen varias medidas distintas pero relacionadas del apalancamiento de un hogar, una empresa o un banco. CORE emplea la proporción de la inversión financiada mediante préstamos; en otras palabras, la ratio de apalancamiento es la relación entre la deuda y los activos.




​​​Esta estrategia se conoce como apalancamiento. Pero el aparente milagro del apalancamiento trae consigo riesgos considerables.

Sigue los pasos de la figura 6.14a para entender los aspectos positivos del apalancamiento, sus poderes aparentemente milagrosos.
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Figura 6.14a 
Aumento de la tasa de rendimiento del capital social con el apalancamiento.










  
    	Supuestos: rendimiento del capital (rK) = 10 %; tipo de interés aplicado a la deuda (rD) = 5 %
  


  
    	Capital social (E)
    	Deuda (D)
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	E
    	D
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	0
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	50
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	100
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	300
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	900
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	1900
    	
    	
    	
    	
    	
    	
  






Capital social y deuda



Supongamos que los dueños de la empresa tienen E millones de dólares en fondos pertenecientes a los accionistas (capital) para invertir en activos productivos, donde E = 100 (en la primera columna). La tasa de rendimiento esperada de esa inversión en capital es del 10 %: es decir, la empresa espera obtener beneficios operativos iguales al 10 % del valor del capital.
La empresa también puede conseguir préstamos al 5 %: las posibles cantidades de deuda, D, se muestran en la siguiente columna. Y, después, puede invertir el total, D + E, en nuevo capital.
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Inversión en capital



Los activos de la empresa (en este ejemplo, el capital físico del proyecto de inversión) son iguales a sus pasivos más el capital social (como siempre ocurre en un balance). Así que D + E = K muestra el balance entre capital social y deuda como fuentes de financiación de la inversión.










  
    	Supuestos: rendimiento del capital (rK) = 10 %; tipo de interés aplicado a la deuda (rD) = 5 %
  


  
    	Capital social (E)
    	Deuda (D)
    	Capital (K)
    	Apalancamiento (L, %)
    	
    	
    	
    	
  

  
    	E
    	D
    	K = D + E
    	L = D/K
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	0
    	100
    	0 %
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	50
    	150
    	33 %
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	100
    	200
    	50 %
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	300
    	400
    	75 %
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	900
    	1000
    	90 %
    	
    	
    	
    	
  

  
    	100
    	1900
    	2000
    	95 %
    	
    	
    	
    	
  






Apalancamiento



El apalancamiento, L, se muestra en la cuarta columna. Es la proporción de la deuda que financia la inversión o, dicho de otro modo, la ratio entre la deuda y el capital: L = D/K. Cuanto más pide prestado la empresa (es decir, cuanto mayor es su apalancamiento), más capital productivo puede invertir.










  
    	Supuestos: rendimiento del capital (rK) = 10 %; tipo de interés aplicado a la deuda (rD) = 5 %
  


  
    	Capital social (E)
    	Deuda (D)
    	Capital (K)
    	Apalancamiento (L, %)
    	Beneficios operativos (antes de intereses) (PBI)
    	Pago de intereses (IP)
    	Beneficio después de intereses (PAI)
    	
  

  
    	E
    	D
    	K = D + E
    	L = D/K
    	PBI = rK × K
    	IP = rD × D
    	PAI = PBI – IP
    	
  

  
    	100
    	0
    	100
    	0 %
    	10
    	0
    	10
    	
  

  
    	100
    	50
    	150
    	33 %
    	15
    	2,5
    	12,5
    	
  

  
    	100
    	100
    	200
    	50 %
    	20
    	5
    	15
    	
  

  
    	100
    	300
    	400
    	75 %
    	40
    	15
    	25
    	
  

  
    	100
    	900
    	1000
    	90 %
    	100
    	45
    	55
    	
  

  
    	100
    	1900
    	2000
    	95 %
    	200
    	95
    	105
    	
  






Beneficio antes y después de pagar intereses



El beneficio se calcula en las tres columnas siguientes de esta manera: 
    beneficios operativos (antes de intereses) = 0,10 × K 
    pagos de intereses = 0,05 × D 
    beneficio después de intereses = 
    beneficios operativos (antes de intereses) − 
    pagos de intereses










  
    	Supuestos: rendimiento del capital (rK) = 10 %; tipo de interés aplicado a la deuda (rD) = 5 %
  


  
    	Capital social (E)
    	Deuda (D)
    	Capital (K)
    	Apalancamiento (L, %)
    	Beneficios operativos (antes de intereses) (PBI)
    	Pago de intereses (IP)
    	Beneficio después de intereses (PAI)
    	Rendimiento del capital social (RoE, %)

  

  
    	E
    	D
    	K = D + E
    	L = D/K
    	PBI = rK × K
    	IP = rD × D
    	PAI = PBI – IP
    	RoE = PAI/E × 100
  

  
    	100
    	0
    	100
    	0 %
    	10
    	0
    	10
    	10 %
  

  
    	100
    	50
    	150
    	33 %
    	15
    	2,5
    	12,5
    	12,5 %
  

  
    	100
    	100
    	200
    	50 %
    	20
    	5
    	15
    	15 %
  

  
    	100
    	300
    	400
    	75 %
    	40
    	15
    	25
    	25 %
  

  
    	100
    	900
    	1000
    	90 %
    	100
    	45
    	55
    	55 %
  

  
    	100
    	1900
    	2000
    	95 %
    	200
    	95
    	105
    	105 %
  






El apalancamiento aumenta la tasa de rendimiento del capital social



La última columna muestra la tasa de rendimiento que obtienen los accionistas de su inversión: es decir, el rendimiento del capital social, que es el beneficio expresado como una proporción de E = 100.








Si la empresa no pide nada prestado, no puede invertir en un proyecto que cueste más de 100 millones de dólares. Pero, como cada dólar de capital rinde más que el coste en intereses de pedir prestado un dólar, cuanto más pide prestado la empresa (cuanto mayor es su apalancamiento), mayor es el rendimiento del capital social para los accionistas. Este es el milagro aparente del apalancamiento.

La figura 6.14b ilustra los riesgos. La empresa puede esperar un rendimiento del 10 % de su capital. Pero es posible que sus previsiones se acaben revelando demasiado optimistas. Si los ingresos procedentes del nuevo capital son iguales a sus costes operativos, de manera que no obtiene beneficios operativos (en la quinta columna), esto implica que la tasa de rendimiento real del capital ascenderá a cero. Y si ha pedido prestado, tendrá que pagar igualmente los intereses asociados a esa deuda y, por tanto, en términos generales tendrá pérdidas. Aunque la inversión en sí no ha supuesto una pérdida, los accionistas han perdido parte de su capital social. En la fila inferior pierden casi la totalidad del capital social de partida, de 100 millones de dólares.





  
    	Supuestos: rendimiento del capital (rK) = 0 %; tipo de interés aplicado a la deuda (rD) = 5 %
  


  
    	Capital social (E)
    	Deuda (D)
    	Capital (K)
    	Apalancamiento (L, %)
    	Beneficios operativos (antes de intereses) (PBI)
    	Pago de intereses (IP)
    	Beneficio después de intereses (PAI)
    	Rendimiento del capital social 
(RoE, %)
  

  
    	E
    	D
    	K = D + E
    	L = D/K
    	PBI = rK × K
    	IP = rD × D
    	PAI = PBI − IP
    	RoE = PAI/E × 100
  

  
    	100
    	0
    	100
    	0 %
    	0
    	0
    	0
    	0 %
  

  
    	100
    	50
    	150
    	33 %
    	0
    	2,5
    	−2,5
    	−2,5 %
  

  
    	100
    	100
    	200
    	50 %
    	0
    	5
    	−5
    	−5 %
  

  
    	100
    	300
    	400
    	75 %
    	0
    	15
    	−15
    	−15 %
  

  
    	100
    	900
    	1000
    	90 %
    	0
    	45
    	−45
    	−45 %
  

  
    	100
    	1900
    	2000
    	95 %
    	0
    	95
    	−95
    	−95 %
  






Figura 6.14b 
El apalancamiento genera pérdidas cuando el rendimiento de la inversión es más bajo de lo esperado.






Por tanto, cuanto mayor es el apalancamiento de una empresa, más aumentan sus pérdidas en tiempos de crisis, de igual manera que sus ganancias potenciales crecen en tiempos de bonanza. En el caso de mayor apalancamiento de la figura 6.14b, los accionistas pierden casi por completo el valor de su inversión inicial de capital social.

De modo que el milagro del apalancamiento depende claramente de las circunstancias. Pero eso no le resta poder ni importancia en una economía moderna. Incluso diferencias pequeñas entre el rendimiento del capital y el coste del préstamo pueden generar rendimientos elevados para los accionistas; por eso, los propietarios de la empresa tienen un incentivo muy fuerte para dar con la combinación más rentable de deuda y capital social para financiar sus inversiones en capital fijo.


  Ejercicio 6.9 Calcula el rendimiento del capital social

  La figura 6.14a muestra cómo calcular el apalancamiento y el rendimiento del capital social a partir de un rendimiento del capital y un tipo de interés sobre la deuda determinados.

  
    	Crea una hoja de cálculo en Excel titulando cada columna igual que las de la figura 6.14a y asignando los mismos valores a las tres primeras columnas (capital social, deuda y capital).

    	Usa esta hoja de cálculo para hallar y describir cómo cambia el rendimiento del capital social cuando el rendimiento del capital es del 2 %, 4 %, 6 % y 8 %. Mantén el tipo de interés sobre la deuda fijo en el 10 %.

    	Usa la hoja de cálculo para hallar y describir cómo cambia el rendimiento cuando el tipo de interés sobre la deuda es del 10 %, 15 % y 20 %. Mantén el rendimiento del capital fijo en el 10 %.

  




​Responsabilidad limitada

Incluso en el peor de los casos del ejemplo de la figura 6.14b, los accionistas obtuvieron una tasa de rendimiento del capital social del –95 %, lo que significa que se quedaron con un 5 % de su inversión inicial con capital social. Pero ¿qué habría ocurrido si los 100 millones de dólares invertidos fueran el valor total del patrimonio neto de la empresa? Con un apalancamiento lo bastante alto, hasta un rendimiento negativo modesto implicaría que, tras el pago de intereses, el patrimonio neto de la empresa se volviera negativo con facilidad. En tal caso, la empresa debería más de lo que posee.

Con una responsabilidad limitada, lo máximo que pueden perder los accionistas es la inversión inicial. Esto significa que no están obligados a utilizar sus activos personales para saldar la deuda. No tienen que recurrir, por ejemplo, a otro patrimonio (como su propia vivienda) para pagar a los prestamistas. De manera que, para una empresa con responsabilidad limitada, un patrimonio neto negativo supone ir a la quiebra, lo que, a su vez, significa, al menos, el impago parcial de la deuda. De modo que cabe la posibilidad de que los prestamistas de la empresa no recuperen todo lo que les debe, y su tasa de rendimiento será inferior al tipo de interés acordado para ese préstamo.

¿Por qué se ofrece a los accionistas esta forma de protección legal frente al riesgo? Quienes defienden la responsabilidad limitada dirían que la ventaja que se obtiene es que no desanima a las empresas a embarcarse en inversiones de riesgo con rendimientos esperados altos, lo que tiene el potencial de incrementar la riqueza agregada a través de la innovación y un uso más eficiente del capital. Posiblemente también aludirían al crecimiento del PIB per cápita que acompaña al crecimiento de la deuda mostrada en la figura 6.5.


  
	riesgo moral, acciones ocultas
	Si existe un conflicto de intereses entre un principal y un agente por el hecho de que este lleve a cabo alguna acción que no se pueda observar o no se pueda verificar ante los tribunales, entonces el principal se enfrenta a un problema de acciones ocultas, también denominado riesgo moral.



  
  ​El incentivo para asumir riesgos excesivos es un ejemplo de riesgo moral, que se explica en la sección 10.8 del volumen de microeconomía. La responsabilidad limitada sigue generando controversia: Tim Harford la considera uno de los 50 elementos que configuraron la economía moderna y analiza sus orígenes, sus ventajas y sus inconvenientes.1



El argumento en contra es que puede animar a los accionistas a correr riesgos excesivos porque las posibles pérdidas recaerán sobre otras personas. Aunque la responsabilidad limitada se da en gran medida por sentada en las economías modernas, suscitó bastante controversia cuando se introdujo por primera vez en el siglo xix, y encontró una fuerte oposición en algunos economistas y juristas.


  Ejercicio 6.10 Apalancamiento y patrimonio neto negativo

  Para el ejemplo ilustrado mediante la figura 6.14b (una empresa con un capital social de 100 millones de dólares y un 5 % de tipo de interés sobre la deuda), halla tres combinaciones de apalancamiento y tasas de rendimiento sobre la inversión que den como resultado un patrimonio neto negativo para la empresa y, por tanto, la lleven a la quiebra.



¿Beneficia a la sociedad el apalancamiento?

En nuestro ejemplo anterior en el que una empresa pide prestado para invertir directamente en capital productivo, se genera renta futura para los accionistas y se incrementa la riqueza de la sociedad en su conjunto. Pero los beneficios potenciales del apalancamiento para la empresa en cuestión se aplican a cualquier activo con una tasa de rendimiento superior al tipo de interés que se paga por el préstamo recibido.


  Lee las secciones 2.9 y 4.10 del presente volumen, así como la sección 7.12 del volumen de microeconomía para consultar los efectos del poder de mercado y la política de competencia.



Una empresa tiene fuertes incentivos para invertir en cualquier actividad que dé como resultado una misma tasa de rendimiento elevada, al margen de si esa inversión es o no en capital productivo. Podría, por ejemplo, servirse del apalancamiento para comprar una franquicia que le dé acceso a beneficios de monopolio o para emprender actividades de influencia o cabildeo (lobbying) o para financiar la adquisición de un competidor que le permita incrementar su poder de mercado.


  Warren Buffett, inversor de gran éxito (y la octava persona más rica del mundo a fecha del 22 de diciembre de 2023) considera que los resultados de estas actividades son como «fosos» que protegen a las empresas de la competencia, y declara de manera explícita que este es un rasgo deseable de las empresas en las que invierte.



Ninguna de estas actividades incrementa necesariamente la riqueza agregada de la economía. Cuando las empresas invierten para aumentar o mantener su propio poder de mercado, los beneficios se logran a expensas de las pérdidas que sufren otros. Desde la perspectiva de la sociedad en su conjunto, las ganancias derivadas de canalizar la inversión hacia su uso más rentable dependen de la competencia real en el mercado de productos.

Bancos y otros intermediarios financieros como empresas con un alto apalancamiento

Los ejemplos de las figuras 6.14a y 6.14b ilustran que el apalancamiento ofrece beneficios potenciales, pero también implica riesgos. En principio, las empresas que no pertenecen al sector financiero siempre tienen la opción más segura de no pedir prestado. Una «empresa de capital propio» podría obtener los fondos iniciales a través de una nueva emisión, y financiar inversiones adicionales con beneficios retenidos, que también son una variedad de capital social.

Pero para los bancos y otras compañías del sector financiero, el modelo fundamental de negocio se basa en el apalancamiento. Por ejemplo, los fondos de cobertura (hedge funds) son empresas de inversión que emplean ampliamente el apalancamiento para incrementar los rendimientos de sus inversiones en activos financieros.

Un banco que no pide préstamos es un contrasentido: solo puede dedicarse al negocio bancario tomando prestado. Así que, comparados con otras empresas, los bancos suelen tener un gran apalancamiento: su patrimonio neto es muy reducido en relación con sus pasivos. La figura 6.15 compara el apalancamiento de Barclays Bank con el de Honda.




                [image: Este gráfico de barras compara el apalancamiento de Barclays con el de Honda en el año 2023. El eje vertical representa el porcentaje con un intervalo que va del 0 % al 100 %. El gráfico está formado por dos barras apiladas, cada una de las cuales representa la composición del patrimonio neto y la deuda como porcentaje del total activo de ambas empresas. En el caso de Barclays, casi toda la barra se compone de deuda, y solo una pequeña proporción de alrededor del 5 % representa el patrimonio neto, lo que indica un apalancamiento elevado que es típico de los bancos. En cambio, la barra de Honda muestra una composición más equilibrada, donde una proporción más grande algo superior al 45 % representa el patrimonio neto, y el resto indica la deuda, lo que refleja un apalancamiento más bajo que es típico de las empresas no financieras.]



Figura 6.15 
Comparativa entre el apalancamiento de un banco y el de una empresa no financiera: Barclays y Honda.






Barclays Bank. 2023. Barclays Bank PLC Annual Report. Honda Motor Co. 2023. Quarterly statement.







​​Tal como explicamos en la sección 6.4, un banco solo obtiene beneficios si el rendimiento de sus activos es más alto que lo que paga por sus pasivos. Pero, como los bancos tienen un apalancamiento tan alto y ofrecen un rendimiento garantizado de los pasivos, el riesgo de que sus activos generen un rendimiento inesperadamente bajo tiene implicaciones graves. Supongamos, por ejemplo, que un banco tiene un apalancamiento del 95 %; en tal caso, su patrimonio neto solo asciende al 5 % del valor de sus activos. Si el valor de sus activos cae un 5 % o más, reducirá a cero el patrimonio neto de la empresa. En el periodo previo a la crisis financiera mundial de 2007 a 2009, el apalancamiento de muchos bancos superaba incluso esa cifra, y pequeñas caídas del valor de sus activos los volvió insolventes. Las reformas introducidas desde entonces exigen a los bancos, o bien que tomen más fondos de sus accionistas para incrementar su patrimonio neto, o bien que restrinjan sus préstamos para reducir el apalancamiento (esta cuestión se aborda en la unidad 8).


  
    	
      T. Harford. 2017. «How a creative legal leap helped create vast wealth». BBC World Service. Septiembre. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.11 Inversiones de los hogares: vivienda y activos financieros


​Aunque la mayoría de las personas que conforman una economía mantiene al menos alguna interacción con los bancos (sobre todo a través del uso cotidiano del dinero bancario como medio de intercambio), la figura 6.6 revela que hay muy pocas con una participación directa en los mercados financieros a través del comercio con bonos y acciones. Pero en ella también se ve que una proporción más amplia de la población mantiene una interacción directa con los mercados financieros a través de fondos de pensiones, que permiten aprovechar el alto potencial de rendimiento de algunos activos financieros y, al mismo tiempo, diversificar el riesgo invirtiendo en una cartera amplia con un sistema similar al que emplean los bancos para diversificar el riesgo mediante la concesión de préstamos a múltiples prestatarios.

Sin embargo, la figura 6.6 evidencia que en la mayoría de países hay una proporción bastante reducida de hogares que se benefician de los rendimientos reales que brindan las empresas a sus accionistas. Como veremos aquí, invertir en los mercados bursátiles puede reportar pingües beneficios a largo plazo, pero también resulta especialmente arriesgado. Para beneficiarse de los elevados rendimientos del capital social, los hogares deben ser lo bastante ricos como para poder asumir ese riesgo.


​Para muchos hogares, el activo material más importante es su vivienda. Para beneficiarse de forma inmediata de los servicios que ofrece la vivienda mientras se paga durante 30 o 40 años mediante una hipoteca hay que comprometerse durante mucho tiempo con el sector financiero. Los datos que presentamos más adelante en esta misma sección revelan que la tasa de rendimiento de la vivienda suele ser superior al tipo de interés de la hipoteca, así que los hogares que se endeudan para invertir en vivienda también se benefician del apalancamiento, igual que hacen las empresas (tal como explicamos en la sección anterior), aunque con un incremento asociado del riesgo (que analizamos con más detalle en la unidad 8).


  En cambio, es más difícil, y a menudo imposible, conseguir un préstamo bancario para financiar formación porque, si no cumples con la devolución del dinero, el banco no puede esclavizarte y obligarte a trabajar para que saldes la deuda contraída. La sección 9.9 del volumen de microeconomía explica la importancia de las garantías para atenuar las restricciones crediticias, y la figura 6.16 muestra datos sobre deuda residencial y patrimonio de los hogares desde el cuartil más bajo hasta el más alto.




	garantía
	Activo que un prestatario deja en prenda a un prestamista para asegurar la devolución de un préstamo. Si el prestatario no consigue abonar los pagos del préstamo según lo acordado, el prestamista pasa a tener la propiedad del activo.




​Con un sector financiero lo bastante desarrollado, la financiación hipotecaria permite que hogares relativamente pobres compren una vivienda completa. La razón por la que se conceden préstamos de este tipo, incluso a hogares con pocos recursos económicos, estriba en que la propia vivienda sirve como garantía del préstamo. Esto significa que si el propietario del inmueble no cumple con los pagos de la hipoteca, el banco puede embargar la vivienda y venderla. Aun así, los hogares más ricos tienen ventaja por dos motivos: es necesario entregar cierta cantidad de dinero como depósito y, cuanto mayor es este último, más favorables son las condiciones del préstamo.

La disparidad de las situaciones de Sophia en Estados Unidos y Kwame en Ghana que expusimos al comienzo de esta unidad pone de manifiesto algunas de las consecuencias de las diferencias para acceder a instituciones financieras. En economías de renta baja, donde los hogares tienen un acceso limitado o nulo a instituciones o mercados financieros, las familias recurren a otros métodos para suavizar su consumo; pero casi las únicas opciones disponibles consisten en depender de los hijos para vivir durante la jubilación o en invertir directamente en capital físico, ya sea comprando una vaca (que es una forma de capital) o una vivienda. Como son pocos los hogares que pueden permitirse comprar una casa al contado, una inversión habitual consiste en comprar unos cuantos ladrillos en tiempos de bonanza y tardar varios años en construir una casa (como hace Kwame). En consecuencia, es muy común ver casas a medio hacer como la de la figura de la sección 6.1 en los países más pobres del mundo.


​​Desigualdad en cuanto a posesión de activos y pasivos entre los hogares de Estados Unidos

Los hogares tienen su riqueza principalmente en forma de activos financieros y de vivienda. A través de la propiedad de activos financieros también poseen empresas de manera indirecta y, por tanto, los activos productivos de la economía (capital, tierra y edificios). Pero la propiedad de activos, tanto directa como indirecta, tiene una distribución extremadamente desigual.


	cuartil, grupos de cuartiles
	Los cuartiles dividen un conjunto de observaciones en cuatro grupos de igual tamaño. El conjunto completo de las observaciones se ordena de acuerdo con una variable concreta (por ejemplo, la riqueza). El primer grupo (o cuartil) está formado por las observaciones del 25 % inferior (por ejemplo, el 25 % de la población menos rica); el segundo grupo comprende el siguiente 25 % más bajo; y el cuarto grupo o cuartil superior consiste en el 25 % más alto. Los cuartiles son valores de corte que separan cada grupo; el primer cuartil es el corte entre los grupos que conforman el primer y el segundo cuartil, y así sucesivamente.




​​Consideremos los hogares de Estados Unidos ordenados desde los que tienen menos patrimonio neto hasta los que tienen más. Algunos hogares tendrán un patrimonio neto negativo porque deben más de lo que tienen (por ejemplo, si la suma de las deudas contraídas —tarjetas bancarias de crédito, préstamos estudiantiles, préstamos para la compra de un coche e hipotecas— supera el valor de todos sus activos). A continuación dividimos los hogares así clasificados en cuatro grupos de igual tamaño que denominamos grupos de cuartiles, de tal manera que el grupo más bajo engloba el 25 % de los hogares con menos patrimonio neto. La figura 6.16 compara los activos y los pasivos de los hogares de los cuatro grupos de cuartiles.

Si consideramos la deuda en primer lugar a partir de la fila «Total de deuda», la barra azul inferior muestra que el cuartil superior (el 25 % de los hogares con un patrimonio neto más alto) representa casi la mitad de la deuda total. En general, los hogares más ricos pueden endeudarse más que los más pobres: es más probable que los hogares pobres se encuentren con más restricción crediticia o exclusión financiera porque no tienen patrimonio que sirva como garantía del préstamo, por ejemplo. Los hogares que pueden pedir más préstamos tienen más capacidad para adquirir activos y aprovechan el apalancamiento para acceder a rendimientos más altos, lo que amplifica las diferencias entre ricos y pobres.

Tal como muestra la barra azul de la categoría «Total de activos», el 25 % de los hogares con el patrimonio neto más alto posee más del 80 % del total de activos, y solo una fracción minúscula de ellos está en manos del cuartil más pobre (barra violeta).




                [image: Hay dos gráficos de barras en la figura que comparan la distribución de la deuda y los activos en diferentes cuartiles de patrimonio neto de Estados Unidos. En el primer gráfico, titulado «Deuda», el eje horizontal representa la proporción del total de deuda que corresponde a cada cuartil expresada como porcentaje, con un intervalo que va del 0 % al 100 %, y el eje vertical relaciona diferentes categorías de deuda que incluyen el total de deuda, la deuda residencial, los préstamos estudiantiles a plazos, los saldos de tarjetas de crédito y los préstamos para la compra de coches. Cada categoría se divide en cuatro segmentos que representan el cuartil más pobre, el segundo cuartil, el tercer cuartil y el cuartil más rico de patrimonio neto. El cuartil más rico tiene la mayoría de la deuda total, en especial la deuda residencial, mientras que los préstamos estudiantiles a plazos están más concentrados en los cuartiles más bajos de patrimonio neto y son especialmente elevados en el cuartil más pobre. En el segundo gráfico, titulado «Activos», el eje horizontal representa la proporción del total de activos correspondiente a cada cuartil de patrimonio neto, con un intervalo que va del 0 % al 100 %, y el eje vertical relaciona diferentes categorías de activos que incluyen el total de activos, el patrimonio en vivienda, los vehículos en propiedad, las acciones de propiedad directa, las participaciones en empresas, seguros de vida y fondos de pensiones y fondos de inversión colectivos de tenencia directa. El cuartil más rico domina de forma abrumadora en todas las categorías de activos, sobre todo en acciones de propiedad directa, participaciones en empresas y fondos de inversión colectivos, mientras que el cuartil más pobre tiene una representación mínima en todas las categorías de activos. Esta comparativa pone de manifiesto que el 25 % más pobre de todos los hogares posee el patrimonio neto total más bajo de la economía.]



Figura 6.16 
Comparativa de activos y pasivos de hogares estadounidenses de acuerdo con su patrimonio neto.






Notas: Proporción del total de deudas y de activos de la economía correspondiente a cada cuartil de la población en 2019. Cuando se ordenan los hogares de acuerdo con su patrimonio neto (activos - pasivos), el cuartil más pobre es el 25 % de los hogares que tiene el menor patrimonio neto de esa economía.
Fuente: Federal Reserve System. 2021. [Survey of Consumer Finances.]






La figura también revela grandes diferencias en el tipo de deudas y de activos que tienen los hogares. Algunas personas de los cuatro grupos tienen coches y viviendas. Pero los dos grupos de cuartiles más pobres solo tienen una pequeña fracción de los activos financieros (las cuatro categorías inferiores del gráfico que muestra los activos) y más del 95 % pertenece al cuartil más rico. Llama la atención que el 25 % más pobre tenga bastante más del 50 % de toda la deuda por préstamos estudiantiles, y que el cuartil más rico tenga menos del 10 %.


​Decisiones de inversión de los hogares y rendimientos obtenidos

En el caso de los hogares que sí tienen riqueza para invertir, ¿qué podemos decir sobre la naturaleza de los rendimientos que obtienen de diferentes activos y, por tanto, sobre la importancia de los diversos activos como reserva de valor? Para comparar las tasas de rendimiento de los diversos activos que podría tener un hogar, comenzamos con la moneda. La figura 6.17a ilustra que en Estados Unidos, la tasa de rendimiento real de los billetes de dólar ha sido negativa la mayoría de los años desde 1900, porque la inflación ha sido positiva (aunque relativamente baja). Esto ha sido así en la mayoría de países del mundo: guardar moneda es una forma de ahorro muy pobre a largo plazo.




                [image: Este gráfico de líneas ilustra la tasa de rendimiento de la moneda en Estados Unidos desde 1900 hasta 2020. El eje vertical cuantifica el rendimiento de los billetes de dólar con un intervalo que va del −20 % al 20 %, donde el rendimiento real se define como la tasa de inflación cambiada de signo. El eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2020. La línea comienza algo por encima de 0 en 1900, desciende hasta su valor más bajo en torno al −18 % a finales de la década de 1910 y alcanza picos que superan el 10 % a comienzos de la década de 1920 y de 1930, respectivamente. El gráfico revela una volatilidad considerable de los rendimientos a lo largo de este periodo, aunque la volatilidad disminuye bastante de 1940 en adelante, con unos rendimientos que se mantienen eminentemente en valores negativos. Esto sugiere un desgaste persistente del valor de la moneda debido a la inflación durante la segunda mitad del siglo.]



Figura 6.17a 
Tasa de rendimiento de la moneda en Estados Unidos (1900–2020).






La figura 6.17b compara las tasas de rendimiento de otros tres activos: activos que pagan el tipo de interés oficial, acciones y vivienda. Tal como defendimos en la unidad 5, para valorar la incidencia del tipo de interés oficial, \(i\), en la economía real debemos fijarnos en el tipo de interés oficial real, definido en términos de la tasa de inflación esperada, \(r = i - \pi^E\). Pero en la ampliación 6.9 mostramos que la tasa de rendimiento de cualquier activo que paga el tipo de interés oficial viene dada por \(i - \pi\) y que, por tanto, está determinada por la tasa de inflación real en lugar de la esperada.





                [image: Este gráfico de líneas ilustra las tasas reales de rendimiento de tres activos diferentes: depósitos bancarios, acciones y vivienda en Estados Unidos entre 1900 y 2020. El eje vertical representa la tasa real de rendimiento con un intervalo que va del −40 % al 50 %, mientras que el eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2020. Cada activo se representa mediante una línea separada con su líneas punteadas correspondientes para indicar el rendimiento medio de cada activo a lo largo de este periodo. La primera línea continua representa la tasa real de rendimiento de los depósitos bancarios, que suele fluctuar en torno al 0 %, lo que indica el rendimiento medio a lo largo del periodo. Se observan picos notables a comienzos de la década de 1920 y 1930, con rendimientos que superan el 15 %, mientras que los mínimos significativos ocurren a finales de la década de 1910 y 1940 con rendimientos que caen por debajo del −10 %. A partir de alrededor de 1950, la tasa real de rendimiento se estabiliza un tanto y oscila más cerca del 0 %, con una tendencia positiva en general durante la segunda mitad del siglo xx. La línea punteada horizontal correspondiente representa el rendimiento medio a lo largo de todo el periodo, el cual se sitúa justo por encima del 0 %. La segunda línea continua representa el rendimiento real de una cartera diversificada de acciones de Estados Unidos que exhibe una volatilidad significativa a lo largo de todo el periodo. A lo largo del siglo xx se registran picos notables con algunos rendimientos que superan el 40 %, en especial a comienzos de las décadas de 1920 y 1950. Sin embargo, también se producen descensos severos, como ocurrió durante la crisis financiera de 2008, cuando los rendimientos cayeron por debajo del −30 %. La línea horizontal punteada correspondiente indica el rendimiento medio a lo largo del periodo, que se sitúa en torno al 9 %. La tercera línea continua representa el rendimiento real de la inversión en vivienda, que exhibe fluctuaciones moderadas a lo largo del periodo. Se producen subidas notables a comienzos del siglo xx, de manera que algunos rendimientos superan el 30 %, en particular hacia la década de 1910. Sin embargo, también se producen descensos significativos, como en la década de 1930, cuando los rendimientos cayeron por debajo del −30 %. La línea horizontal punteada correspondiente indica el rendimiento medio a lo largo del periodo, que se sitúa en torno al 5 %.]



Figura 6.17b 
Tasa de rendimiento real de otros tres activos en Estados Unidos.









                [image: La tasa de rendimiento real de activos que pagan el tipo de interés oficial: Este gráfico de líneas muestra la tasa de rendimiento real de los depósitos bancarios en Estados Unidos desde 1900 hasta 2020. El eje vertical representa la tasa real de rendimiento con un intervalo que va del −40 % al 50 %, mientras que el eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2020. La línea continua representa la tasa real de rendimiento de los depósitos bancarios, que en general fluctúa en torno al 0 %, lo que indica el rendimiento medio durante este periodo. Se observan picos notables a comienzos de la década de 1920 y 1930, con rendimientos que superan el 15 %, mientras que los mínimos significativos ocurren a finales de la década de 1910 y 1940 con rendimientos que caen por debajo del −10 %. A partir de alrededor de 1950, la tasa real de rendimiento se estabiliza un tanto y oscila más cerca del 0 %, con una tendencia positiva en general durante la segunda mitad del siglo xx. La línea horizontal puntuada representa el rendimiento medio a lo largo de todo el periodo, que se sitúa justo por encima del 0 %.]



La tasa de rendimiento real de activos que pagan el tipo de interés oficial



A diferencia de la moneda, que paga un tipo de interés nominal cero, los activos que pagan el tipo de interés oficial brindarán un rendimiento real más alto si el tipo oficial crece de acuerdo con la inflación esperada. Pero esta figura revela que, incluso en Estados Unidos, donde la inflación ha sido bastante baja y estable en términos generales, el rendimiento real implícito ha sido con frecuencia negativo, en especial cuando la inflación real ha sido superior a la esperada. El rendimiento promedio, representado mediante la línea horizontal, solo se ha mantenido en torno al 1 %. Por razones que veremos a continuación, el rendimiento promedio de los depósitos bancarios habrá sido claramente más bajo.
    Por tanto, el «dinero», entendido en un sentido amplio que incluya la moneda (figura 6.17a) y el dinero bancario, ha ofrecido históricamente tasas de rendimiento reales pobres y en su mayoría negativas y, por tanto, ha sido un depósito de valor muy poco rentable. En países donde la inflación ha sido más alta, el dinero ha sido una reserva de valor incluso peor.









                [image: Tasas de rendimiento reales de participaciones en empresas: Este gráfico de líneas muestra la tasa de rendimiento real de las inversiones en acciones en Estados Unidos entre 1900 y 2020. El eje vertical revela la tasa real de rendimiento con un intervalo que va desde el −40 % hasta el 50 %, mientras que el eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2020. La línea continua representa el rendimiento real de una cartera diversificada de acciones de Estados Unidos, el cual exhibe una volatilidad significativa a lo largo de todo el periodo. A lo largo del siglo xx se registran picos notables con algunos rendimientos que superan el 40 %, en especial a comienzos de las décadas de 1920 y 1950. Sin embargo, también se producen descensos severos, como ocurrió durante la crisis financiera de 2008, cuando los rendimientos cayeron por debajo del −30 %. La línea horizontal punteada indica el rendimiento medio a lo largo del periodo, que se sitúa en torno al 9 %.]



Tasas de rendimiento reales de participaciones en empresas



La línea continua de color azul muestra el rendimiento real de las participaciones en empresas (acciones y valores). Este rendimiento se calcula a partir de una cartera diversificada de acciones de Estados Unidos. Los rendimientos reales son mucho más volátiles a corto plazo y dependen sobre todo de fluctuaciones grandes en el precio de las acciones. Por ejemplo, si hubieras invertido tu patrimonio en acciones en el año 2008, habrías perdido casi el 40 % de tu riqueza en términos reales. Pero si hubieras conservado tus inversiones unos años más, las subidas posteriores habrían compensado la caída de 2008.
    En promedio, el rendimiento real de las acciones (línea punteada) es claramente más alto que el de los activos «libres de riesgo». Este rendimiento más elevado refleja la «prima de riesgo» que exigen los inversores para compensar el riesgo mucho mayor que asumen a corto plazo.









                [image: Tasas de rendimiento reales de la vivienda: Este gráfico de líneas representa la tasa real de rendimiento de la inversión en vivienda en Estados Unidos entre 1900 y 2020. El eje vertical revela la tasa real de rendimiento con un intervalo que va desde el −40 % hasta el 50 %, mientras que el eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2020. La línea continua representa el rendimiento real de la inversión en vivienda, que exhibe fluctuaciones moderadas a lo largo del periodo. Se producen subidas notables a comienzos del siglo xx, de manera que algunos rendimientos superan el 30 %, en particular hacia la década de 1910. Sin embargo, también se producen descensos significativos, como en la década de 1930, cuando los rendimientos cayeron por debajo del −30 %. La línea horizontal punteada indica el rendimiento medio a lo largo del periodo, que se sitúa en torno al 5 %.]



Tasas de rendimiento reales de la vivienda



La línea naranja muestra el rendimiento real de la inversión en vivienda. En el siguiente apartado explicamos cómo se calcula. La línea punteada muestra los rendimientos promedio, que se sitúan entre los que arrojan las participaciones en empresas y los activos que pagan el tipo de interés oficial.








La figura 6.17b revela que los rendimientos de la vivienda y de las acciones de empresas pagan en promedio el tipo de interés oficial: en torno al 7 % y el 9 % respectivamente, frente al 1 %.


  Por ejemplo, los datos del Banco de Inglaterra revelan que en agosto de 2024 el tipo de interés promedio que se pagó por las cuentas corrientes en Reino Unido solo fue del 0,7 %, cuando el tipo de interés oficial era del 5 %. Una encuesta efectuada en 2010 mostró que el 55 % de las cuentas corrientes de Reino Unido no reportaban ningún interés en absoluto.



En la práctica habrían sido muy pocos los hogares con capacidad real para obtener siquiera esta modesta tasa de rendimiento real con activos que pagaban el tipo de interés oficial. Lo más cercano a eso que habría logrado obtener la mayoría de los hogares habría sido invirtiendo en depósitos de ahorro, que suelen pagar al menos algún interés. Pero los tipos de interés de los depósitos suelen ser más bajos que el tipo oficial ya que, de lo contrario, los bancos no obtendrían beneficios aceptando depósitos. Los tipos de interés de las cuentas corrientes son más bajos aún (de hecho, suelen ser cero), puesto que los servicios para proporcionar medios de intercambio tienen unos costes considerables. Como resultado, la tasa de rendimiento obtenida por el hogar medio con ahorros en forma de dinero bancario probablemente se acercó más al rendimiento real de la moneda (figura 6.17a) que al rendimiento real de activos que pagan el tipo de interés oficial, que, por lo común, solo habrían obtenido inversores individuales muy ricos u otras instituciones financieras.

Pero los rendimientos de la vivienda y las acciones de empresas también son mucho más volátiles, lo que significa que tenerlos durante periodos cortos es arriesgado. No obstante, un inversor a largo plazo (que ahorra para la jubilación durante toda su vida laboral, por ejemplo) puede beneficiarse de los elevados rendimientos medios que ofrecen.

La mayoría de las personas que quieren tener una vivienda en propiedad no efectúa un cálculo explícito de la tasa de rendimiento esperada ni la compara con los rendimientos de otros activos. Puesto que necesitan un sitio en el que vivir, comparan los costes y los beneficios de tener una vivienda en propiedad con los de alquilarla, lo que incluye el depósito inicial necesario, los pagos mensuales de la hipoteca en lugar de las cuotas de un alquiler y la seguridad que puede reportar tener la propiedad de la vivienda.

Pero la vivienda es un activo y, de acuerdo con la figura 6.16 con datos de Estados Unidos, es el activo, junto con los coches, cuya propiedad está distribuida de un modo menos desigual. Podemos explicar qué se entiende por tasa de rendimiento de una inversión en vivienda usando el mismo método que empleamos con otros activos.

Entender la tasa de rendimiento de la vivienda

Como explicamos en la sección 6.9, es posible descomponer la tasa de rendimiento de cualquier activo en dos partes: la ganancia de capital (o el cambio de precio que experimenta) y la renta que reporta mientras se posee ese activo.


  Una dificultad es que si el propietario ha gastado dinero en mejorar la vivienda, habría que restar el coste de esas reformas. Este es uno de los factores que introduce más complicación, y más errores, en la valoración del rendimiento de una vivienda que en el cálculo del rendimiento de activos financieros.



En el caso de la vivienda, el componente de la ganancia de capital está bastante claro: es el cambio porcentual del valor de la vivienda.


  
	alquiler imputado
	Renta que podría recibir la persona propietaria de una vivienda si la alquilara en lugar de vivir en ella.



  
  ​Esto se conoce como alquiler imputado y en la mayoría de economías constituye un componente significativo del cálculo del PIB (tal como se señaló en la sección 3.3). Así es como se calcula también el rendimiento de la vivienda en la figura 6.17b.



¿Y qué hay del componente del rendimiento referido a la renta? Para el propietario de una vivienda que la tiene en alquiler, la renta es el ingreso neto que recibe por alquilarla después de restar los costes asociados al mantenimiento de esa propiedad. En cambio, si posees una vivienda y resides en ella, no recibes pagos en efectivo por ella. Pero sí te beneficias de tenerla en propiedad, ya que puedes vivir en ella. Este beneficio se puede calcular recurriendo al concepto de coste de oportunidad: si la vivienda no fuera tuya, podrías beneficiarte de residir en ella alquilando esa casa u otra similar. Por tanto, la «renta» que obtienes al poseerla es el alquiler de mercado que tendrías que pagar para vivir en ella.

Tal como se muestra en la figura 6.17b, las tasas de rendimiento reales de la vivienda en Estados Unidos se miden de esta manera. La figura ilustra que en promedio han sido muy positivas. Pero la vivienda es un activo arriesgado, al menos a corto plazo, porque los precios de mercado pueden variar mucho de un año para otro. Si compraras una vivienda y la vendieras un año después, bien podría ocurrir que obtuvieras una ganancia de capital negativa.

Sin embargo, no hay mucha gente que venda una casa al cabo de un solo año y, si tienes la propiedad de una vivienda durante varios años, es posible que no te importen las fluctuaciones que experimenta la tasa de rendimiento anual; lo relevante será la tasa de rendimiento durante todo el periodo. Hallar la ganancia de capital a lo largo de varios años es sencillo: es la variación del precio de mercado (en términos reales) a lo largo de todo el periodo.


​El hecho de que la tasa de rendimiento de la vivienda esté dominada por la ganancia de capital o por la renta depende de cada país. En Estados Unidos y Alemania, la renta por alquileres representa la mayor parte de la sustancial tasa media de rendimiento del último medio siglo; los precios reales de la vivienda han crecido bastante despacio. En Reino Unido, la escasez de vivienda ha provocado una revalorización constante del capital, pero la aportación procedente de la renta ha sido bastante menor. El impacto global ha sido un rendimiento real algo más alto, pero también más volátil. Los precios reales de la vivienda han sido claramente más volátiles, mientras que los alquileres son bastante estables: en periodos de aumento veloz de precios, la tasa de ganancia de capital ha sido mucho más alta que la renta por alquileres, mientras que en periodos de descenso de precios, las grandes pérdidas de capital han deparado tasas globales de rendimiento negativas.


  Ejercicio 6.11 Deuda y capital por cuartiles de renta

  La figura 6.16 muestra cómo varían la deuda y la propiedad de activos de los hogares de Estados Unidos por cuartiles.

  
    	Busca datos similares sobre deuda total y propiedad de activos en tu propio país (o en uno de tu elección) y elabora gráficos adecuados para ilustrar esta información. (Si no encuentras los datos que necesitas, utiliza la tabla 2 de la página web sobre desigualdades de deuda en los hogares de la Oficina de Estadísticas Nacionales (ONS) de Reino Unido para responder esta pregunta). Comenta las diferencias entre los datos que has encontrado y los de Estados Unidos.

    	Utiliza la información de esta sección y la de la sección 9.9 del volumen de microeconomía para explicar las desigualdades en cuanto a deuda y propiedad de activos que se muestran en la figura 6.16. (Por ejemplo, ¿por qué está tan concentrada la propiedad de activos en el cuartil superior?).

  



Comparativa de activos en 16 países: el riesgo tiene recompensa

Al comparar las tasas de rendimiento de los tres activos de la figura 6.17 vemos que, a lo largo del último siglo, el activo de mayor riesgo en Estados Unidos lo representaron las participaciones en empresas, seguidas por la vivienda y, después, los depósitos bancarios. Pero los activos de más riesgo tuvieron tasas de rendimiento reales más altas en promedio: en otras palabras, los inversores se vieron recompensados por asumir el riesgo con una prima de riesgo. La ampliación de esta sección explica las razones por las que algunos activos son más arriesgados que otros mediante el análisis de los rendimientos de estos tres activos, así como de bonos, y poniendo de manifiesto, en particular, que un bono del Estado a corto plazo es un activo libre de riesgo, al menos en términos nominales.

La figura 6.18 compara tasas promedio de rendimiento de la inversión en bonos a corto plazo, en acciones y en vivienda durante periodos prolongados de tiempo en 16 países. En ella se ve el promedio de tasas de rendimiento anuales a lo largo de ese periodo y su volatilidad (es decir, una medida de cuánto varían las tasas de rendimiento anuales de año en año) para indicar el nivel de riesgo. La volatilidad es más elevada en el caso de las acciones; les sigue la inversión en vivienda y, a continuación, los bonos a corto plazo.
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Figura 6.18 
Tasas de rendimiento reales globales: bonos, acciones y vivienda en 16 países (1950–2015).






Jorda et al. 2019. «The Rate of Return on Everything», Quarterly Journal of Economics, 134 (3): pp. 1225–1298.
Nota: Medias no ponderadas de 16 países. La volatilidad se mide como la desviación estándar de los rendimientos.






Una vez más, la tabla sugiere que asumir riesgos reporta recompensas considerables. Los activos con más volatilidad también tienen tasas medias de rendimiento más elevadas.

En resumen, la compensación entre rendimientos y riesgo ayuda a explicar las diferencias extremas que observamos en los patrones de riqueza entre los hogares más ricos y los más pobres. Los que tienen más riqueza de partida pueden permitirse inversiones de más riesgo porque logran sobrevivir si se produce un mal resultado. Así que pueden elegir activos con tasas medias de rendimiento más altas, lo que, en promedio, incrementa su riqueza. Además, pueden beneficiarse del apalancamiento: tienen más acceso a los mercados de crédito que los hogares pobres, lo que les permite pedir préstamos a tipos de interés bajos para invertir en activos con rendimientos altos.


​La inversión en vivienda es, cuando menos, una excepción parcial. Quienes parten de una riqueza más modesta (pero suficiente para el depósito inicial) pueden pedir prestado para invertir en vivienda porque el propio inmueble sirve como garantía. Así, un hogar con capacidad para comprar una vivienda puede beneficiarse de la recompensa que ofrecen los activos de riesgo y del apalancamiento (los datos revelan que los rendimientos reales de la inversión en vivienda son altos). Sin embargo, las ganancias derivadas de la tenencia de activos de riesgo se inclinan hacia los miembros más ricos de la sociedad. Además, como mostraba la figura 6.6, en las economías de renta más baja y con sectores financieros menos desarrollados, la posibilidad de pedir un préstamo incluso con el fin de adquirir una vivienda es más limitada. Y en las economías más pobres, donde solicitar un préstamo no es posible en absoluto, la única manera de invertir en vivienda consiste en hacerlo «ladrillo a ladrillo», tal como vimos con el ejemplo de Kwame de la sección 6.1.


​​​​​​​
  Ampliación 6.11 Tasas de rendimiento, riesgo y precios de bonos

  
    En la primera parte de esta ampliación comparamos cuatro clases de activos (los que pagan el tipo de interés oficial, las acciones, la vivienda y los bonos) y analizamos en particular por qué algunos implican más riesgo que otros. En la segunda parte explicamos cómo se fija el precio de los bonos a más largo plazo.

  

  A partir de la figura 6.17 sabemos que las tasas de rendimiento reales anuales de algunos activos, en particular las acciones, han sido mucho más volátiles que las de otros. Por tanto, las acciones implican riesgos para el inversor, mientras que los depósitos bancarios y los bonos del Estado a corto plazo ofrecen bastante seguridad al menos a corto plazo. Para entender por qué, podemos aplicar la descomposición de la tasa de rendimiento que inferimos en la ampliación 6.9:

\[\text{tasa de rendimiento} (\%) = \text{ganancia o pérdida de capital} (\%) + \text{renta} (\%)\]
  En concreto, consideramos la tasa de rendimiento anual, que consiste en la variación del valor del activo y en la renta percibida a lo largo del año siguiente. Recuerda también que lo que importa a los inversores es el rendimiento real: es decir, el rendimiento ajustado con las variaciones del nivel general de precios.

  ¿Qué hace que un activo no sea de riesgo?

  Nuestra descomposición de la tasa de rendimiento permite definir de manera sencilla un activo libre de riesgo: no debe haber ningún riesgo de ganancia o pérdida de capital, y la renta que brindará el activo al cabo de un año debe conocerse de antemano.

  Esto descarta al instante cualquier activo que haya que vender al cabo de un año para obtener su rendimiento, puesto que no puedes predecir qué precio de mercado tendrá un activo al cabo de ese tiempo. Así, por ejemplo, las acciones y la vivienda no son activos libres de riesgo.

  Por lo común, cualquier economista sostendrá que existen dos tipos de inversión libres de riesgo, al menos en términos nominales: los bonos del Estado a corto plazo y los depósitos bancarios.

  Bonos del Estado a corto plazo y el tipo de interés oficial

  Economistas e inversores profesionales suelen considerar los bonos del Estado a corto plazo como el principal activo libre de riesgo de la economía. Es bastante sencillo mostrar que la tasa de rendimiento sin riesgo que reportan estos bonos también será cercana o igual al tipo de interés oficial, \(i\).

  Para simplificar nuestro análisis, asumimos que el bono es una promesa del Estado de que pagará una unidad de moneda al cabo de un año sin ningún otro pago antes o después de esa fecha. Vende esos bonos hoy a un precio, \(p_1\), que fijan los mercados; pero este precio, a su vez, vendrá determinado en última instancia por el tipo de interés oficial, \(i\), que fija el banco central.

  
    El número 1 indica el vencimiento del bono al cabo de un año (más adelante también consideraremos el caso de los bonos con vencimientos más largos). En realidad, los economistas usan un bono que se paga en menos de un año (por lo común, tres meses) como activo de referencia libre de riesgo.

  

  Si retomamos la fórmula general para la tasa de rendimiento nominal, \(1+ \text{RoR}_\text{n} = \frac{\text{lo que obtienes}}{\text{lo que inviertes}}\), podemos inferir que el rendimiento de ese bono estará libre de riesgo si se conocen de antemano tanto el numerador como el denominador de la fracción.

  Si el prestatario es un gobierno que toma prestada su propia moneda, la promesa de que devolverá una cantidad fija en esa misma moneda será perfectamente creíble, puesto que, tal como expusimos en la sección 6.7, la moneda es una forma de deuda pública, así que, en efecto, se trata de prometer que saldará su deuda usando más de su propia deuda. Si inviertes en el bono, lo que obtienes es una unidad de moneda, y eso está completamente libre de riesgo.

  ¿Y qué hay del denominador de la fracción? «Lo que inviertes» no es más que el precio que tiene hoy el bono que vence dentro de un año, \(p_1\), el cual conoces en el momento en que adquieres el bono. Por tanto, la tasa de rendimiento del bono es:

\[1+ \text{RoR}_\text{n} = \frac{\text{lo que obtienes}}{\text{lo que inviertes}} = \frac{1}{p_1}\]
  Puesto que conocemos tanto el numerador como el denominador, la tasa de rendimiento tiene que estar libre de riesgo. Pero la fórmula también nos dice que, para que ese rendimiento sea positivo, el precio del activo hoy, \(p_1\), ha de ser inferior a 1. Como resultado, se suele decir que estos bonos del Estado a corto plazo (también conocidos a menudo en Reino Unido y Estados Unidos como «letras del Tesoro») se emiten «al descuento», y la tasa de rendimiento implícita derivada del precio suele conocerse en los mercados como «tipo de descuento».

  
    Con bonos a más largo plazo, la fórmula es más compleja, pero la abordaremos más adelante en esta misma ampliación.

  

  Otro término de uso común al hablar de mercados de bonos es la rentabilidad (o yield) del bono». Para los bonos a un año, es igual a la tasa de rendimiento nominal libre de riesgo implícita en el precio de mercado, \(p_0\), que se da en la fórmula.

  ¿Qué determinará esta tasa de rendimiento y, por tanto, el precio del bono? La respuesta es bastante sencilla. En la sección 6.7, comentamos que las reservas que tienen los bancos comerciales en el banco central también son un componente de la deuda pública. Tal como se explica en la ampliación 6.7, el tipo que se ha pagado en los últimos años por las reservas de los bancos comerciales ha sido simplemente el tipo de interés oficial, \(i\). Si los bancos, que son participantes activos en los mercados financieros, pueden obtener el tipo oficial con una variedad de deuda pública, no estarán dispuestos a tener bonos del Estado a corto plazo a menos que paguen el mismo tipo de interés, lo que implica que:

\[1 + \text{RoR}_\text{n} = \frac{1}{p_1} = 1 + i\]
  o, lo que es equivalente:

\[p_1 = \frac{1}{1+i}\]
  Por ejemplo, si el tipo de interés oficial es del 2 %, el precio del bono a un año será \(\frac{1}{1+i} = \frac{1}{\text{1,02}} = \text{0,9804} \approx 1 - i\).

  Tal vez hayas reparado en que esta es la fórmula del valor actual que usamos en la unidad 5: el precio de 0,9804 es el valor actual de una unidad de moneda recibida en el plazo de un año.

  La figura A6.2 muestra que esta relación no es solo teórica: con el tipo de interés oficial de Reino Unido, concuerda muy bien con los datos.

  
    Cuando las series divergen suele deberse a que las expectativas del mercado contaban con que el tipo oficial cambiaría durante los meses intermedios antes del vencimiento de los bonos; por ejemplo, la caída de la rentabilidad de los bonos en las últimas observaciones reflejaba expectativas de que el tipo oficial descendería pronto.

  

  


                [image: El tipo de interés oficial de Reino Unido y los tipos de interés implícitos (rentabilidad o yield) de bonos del Estado a corto plazo (con vencimientos de entre 1 y 6 meses).]



Figura A6.2 
El tipo de interés oficial de Reino Unido y los tipos de interés implícitos (rentabilidad o yield) de bonos del Estado a corto plazo (con vencimientos de entre 1 y 6 meses).
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  Depósitos bancarios (cuentas de ahorro)

  En el caso de los hogares (en lugar de inversores profesionales) consideramos los depósitos en bancos comerciales como una forma segura de ahorro. Los bancos comerciales ofrecen cuentas de ahorro que tampoco implican riesgo en términos nominales (de moneda). No hay ningún riesgo de ganancia o pérdida de capital con la inversión, lo que elimina una fuente crucial de riesgo en nuestra descomposición. Y, además, las cuentas de ahorro suelen pagar un tipo de interés garantizado a lo largo del año siguiente, de modo que el componente de renta también se conoce de antemano. Por tanto, la tasa de rendimiento global está libre de riesgo y es igual al tipo de interés. Esta falta de riesgo suele basarse en un sistema de garantía de depósito que asegura el pago del capital y el interés (hasta una cantidad específica) incluso aunque el banco atraviese dificultades.

  La razón por la que los bancos pueden ofrecer activos libres de riesgo radica en que, en última instancia, las promesas de los bancos a sus depositantes están respaldadas por el Estado.

  Pero los bancos también tienen costes, en especial con las cuentas corrientes que ofrecen servicios de medios de intercambio y aspiran a obtener beneficios. Así que los tipos de interés que pagan por los depósitos suelen ser más bajos que el tipo oficial. Tradicionalmente, la diferencia entre el tipo oficial y los tipos aplicados a depósitos era a menudo sustancial. Pero con la expansión de internet, la competencia entre bancos que ofrecen cuentas en línea ha reducido ese margen considerablemente, de modo que los tipos de interés de las cuentas de ahorro en línea a veces solo son una pequeña fracción de un punto porcentual más bajas que el tipo de interés oficial o, lo que es lo mismo, tienen el mismo rendimiento sin riesgo que los bonos a corto plazo.

  ¿Y qué sucede con la tasa de rendimiento real? La ecuación de Fisher nos dice que el tipo de interés real es igual a la tasa nominal menos la inflación esperada. Por tanto, en el momento en que se efectúa el depósito de ahorro se conoce el tipo de interés real para cualquier tasa de inflación esperada concreta. Lo único que implica un riesgo con los depósitos bancarios es la posibilidad de que la inflación varíe de forma inesperada, tal como mostraba la figura 6.17b. El nivel de confianza de los hogares en los depósitos bancarios como un activo libre de riesgo depende del éxito que tenga en la economía el régimen de política monetaria con un objetivo de inflación.

  Acciones (participaciones)

  Las acciones suelen ser el tipo de activo financiero de mayor riesgo. Cuando compras una acción de una empresa, esta puede generar renta en forma de beneficios que se reparten entre los accionistas a modo de dividendos. Pero no hay ningún ingreso garantizado: la empresa puede ser o no ser rentable a lo largo del año siguiente y, aunque lo sea, tampoco es seguro que se paguen dividendos. La ganancia o pérdida de capital a lo largo del año es el cambio de precio de la acción: si sube o baja no depende tan solo de si la empresa resulta rentable ese año, sino también de las expectativas de otros inversores sobre su rentabilidad futura, las cuales pueden cambiar con rapidez a medida que los inversores reciben información actualizada sobre perspectivas futuras de éxito o fracaso.

  De ahí que los inversores solo comprarán acciones si la tasa de rendimiento esperada (lo que esperan obtener en relación con el precio actual) es lo bastante alta como para compensar el riesgo. En la práctica, necesitan que se les pague (con el rendimiento) una prima de riesgo considerable. En términos del modelo del valor actual que introdujimos en la unidad 5, esto significa que el precio actual de la acción (lo que inviertes) tiene que ser bajo en relación con lo que obtienes en términos de dividendos futuros esperados y ganancias de capital.

  Vivienda

  La descomposición de la tasa de rendimiento de una inversión en vivienda se analizó en la parte principal de esta sección. El resumen es que el componente de la ganancia de capital constituye o no una parte importante del rendimiento real medio anual dependiendo del mercado inmobiliario, así que difiere de un país a otro. Pero, al margen de si se pueden esperar o no ganancias de capital a largo plazo, la vivienda es un activo relativamente arriesgado debido a la volatilidad de los precios de la vivienda y, por tanto, del porcentaje anual de ganancia de capital. El componente de renta, consistente en el alquiler imputado, también puede verse afectado por variaciones en el mercado inmobiliario, aunque tiende a ser menos volátil que el componente del capital.

  Bonos

  Un bono del Estado a corto plazo es el activo de referencia libre de riesgo. Pero, tal como explicamos con más detalle en el siguiente apartado, la mayoría de bonos públicos y corporativos son promesas de que se efectuarán una serie de pagos a lo largo de varios años. De ahí que para un inversor con un horizonte temporal de un año, un bono a más largo plazo sea un activo de riesgo, porque tendrá que vender el bono para obtener el rendimiento. Al igual que los precios de las acciones, los precios de los bonos se fijan en mercados financieros, así que el componente de la ganancia o pérdida de capital en el rendimiento de los bonos a más largo plazo los convierte en activos de riesgo. Sin embargo, mientras que los dividendos de una acción son muy inciertos, una diferencia crucial de los bonos es que el flujo de renta futura se especifica por adelantado, al igual que el reembolso de la cantidad inicial a su vencimiento. Esto significa que los bonos del Estado a largo plazo suelen considerarse menos arriesgados que las acciones. Aun así siguen lejos de estar libres de riesgo. Como mostramos en el siguiente apartado, los precios de los bonos a más largo plazo pueden cambiar considerablemente antes de su vencimiento si el tipo de interés oficial varía dentro de ese intervalo temporal.

  Un bono corporativo (ya sea a corto o largo plazo) tiene un elemento añadido de riesgo. Si bien los bonos corporativos prometen pagos futuros, estos compromisos no pueden ser nunca tan fiables como las promesas de un Estado, ya que siempre se corre el riesgo de que la empresa quiebre y deje de pagar una parte o la totalidad de sus deudas.

  
    Ejercicio A6.2 Deuda pública

    Explica en dos o tres párrafos y con tus propias palabras la siguiente afirmación que consta en esta ampliación. Haz alusión en tu respuesta a la relación que mantiene el gobierno con el banco central y usa los siguientes términos: bonos del Estado, cupón, garantía, dinero de alto poder, credibilidad.

    «Si el prestatario es un gobierno que toma prestada su propia moneda, la promesa de que devolverá una cantidad fija en esa misma moneda será perfectamente creíble, puesto que, tal como expusimos en la sección 6.7, la moneda es una forma de deuda pública, así que, en efecto, se trata de prometer que saldará su deuda usando más de su propia deuda. Si inviertes en el bono, lo que obtienes es una unidad de moneda, y eso está completamente libre de riesgo».

  

  
    Ejercicio A6.3 Riesgo y rendimiento

    
      	Averigua las tasas de rendimiento nominales a un año de los siguientes activos libres de riesgo en tu país (o uno del que tengas datos): cuentas corrientes, cuentas de depósito (de ahorro), bonos del Estado a un año (o a más corto plazo). Explica por qué pueden diferir estos rendimientos nominales.

      	Es más difícil tener datos sobre tasas de rendimiento de activos de riesgo. Sin embargo, deberías poder encontrar datos de ganancias (o pérdidas) de capital a lo largo de un año para algunos de los siguientes activos de riesgo: acciones (como el índice bursátil compuesto de tu país), viviendas (busca un índice de precios de vivienda), petróleo, oro o criptomonedas. Comenta las limitaciones de los datos que has conseguido encontrar para medir el rendimiento real.

    

  

  Bonos a corto plazo frente a bonos a largo plazo y los efectos de las variaciones en el tipo de interés

  Cuando el gobierno federal de Estados Unidos emite bonos por primera vez con un vencimiento, digamos, a 30 años para financiar su deuda, los vende al precio que establece el mercado. Lo mismo ocurre cuando una empresa emite bonos. ¿Qué determinará el precio de mercado de un bono a largo plazo? La respuesta se rige por los mismos principios que hemos señalado para los bonos a un año.

  Cuando los inversores se plantean si comprar o vender un bono a largo plazo a un precio dado, saben que, en lugar de hacer eso, también podrían limitarse a mantener una sucesión de bonos del Estado a corto plazo o depósitos bancarios que paguen el tipo de interés oficial. Así que tendrán que comparar el tipo de interés oficial medio esperado a lo largo de los próximos 30 años con el rendimiento equivalente que obtendrán conservando el bono hasta su vencimiento.

  
    La fórmula general para calcular la rentabilidad (o yield) de un bono es bastante complicada. Pero, como ejemplo relativamente simple, consideramos el caso de un bono a \(m\) años que reportará un pago único de una unidad de moneda al cabo de \(m\) años con el precio actual, \(p_m\). Entonces, la rentabilidad del bono, \(y_m\), cumple la siguiente condición: \((1+y_m)^m = \frac{1}{p_m}\)

    Esta condición implica que la rentabilidad es igual a la tasa media de rendimiento anualizada de invertir en el bono, compuesta a lo largo de \(m\) años. Si (y solo si) el bono se conserva hasta su vencimiento, este rendimiento está libre de riesgo, ya que en el momento en que se hace la inversión se conocen tanto el numerador como el denominador de la fracción. Pero, para cualquier inversor que mantenga el bono durante un espacio más corto de tiempo, el rendimiento implicará un riesgo, puesto que tendrá que vender el bono para saber su rendimiento, y el precio al que lo venderá es desconocido.

    En este caso particular, la rentabilidad del bono, tal como se definió con anterioridad, aumentará en la misma proporción que el tipo de interés oficial.

  

  Cuando los mercados de bonos fijan el precio de los bonos a más largo plazo, determinan en la práctica los tipos de interés (en relación con el tipo oficial) para préstamos y empréstitos a los plazos más largos a los que vencerán estos bonos. Estos tipos de interés a más largo plazo, también denominados a menudo rentabilidades (o yields), se pueden calcular directamente a partir del precio del bono.

  Quienes participan en los mercados de bonos tienen que adivinar cuál será el tipo de interés oficial durante toda la vigencia del bono, que puede ser de hasta 30 años.

  Supongamos, por ejemplo, que el banco central sube el tipo de interés oficial. El precio de un bono a un año cae de inmediato, de modo que su tasa de rendimiento sube hasta el nuevo tipo oficial. Si este último sube un punto porcentual, por ejemplo, podemos usar la fórmula anterior para calcular que el precio del bono a un año caerá un 1 % para garantizar que la tasa de rendimiento del bono se ajusta al tipo de interés oficial.

  El precio de los bonos a más largo plazo también caerá y, si se espera una subida continuada del tipo de interés, el precio de un bono a más largo plazo caerá más que el de los bonos a un año, a veces mucho más, ya que los inversores tendrán que contar con que el rendimiento más alto de los bonos a más largo plazo concuerde durante más tiempo con el tipo de interés oficial más alto esperado.

  Supongamos, para simplificar, que se espera que el aumento del tipo oficial sea sostenido durante toda la vigencia del bono. Entonces, por poner un ejemplo, el precio de un bono a 10 años caerá en torno a un 10 %, en lugar de un 1 % nada más. ¿Por qué? Porque habrá que esperar que el precio del bono suba un 1 % cada año hasta el momento de su vencimiento si se cuenta con que su rendimiento anual esperado coincidirá con el tipo oficial más alto. En términos más generales, si se prevé que el aumento de un punto porcentual del tipo de interés oficial persistirá durante \(m\) años, el precio de un bono que vence a \(m\) años caerá un \(m\) %. Como resultado, cuanto más tarde vence un bono, más volátil es su precio y, por tanto, su rendimiento a corto plazo. Esto es lo que hace que los bonos a largo plazo impliquen riesgo a corto plazo.

  El nivel de riesgo de los bonos a largo plazo dependerá sobre todo del sistema de política monetaria. Las variaciones que hemos calculado aquí se basan en el supuesto de que la subida del tipo de interés oficial será continuada. Pero si la política monetaria sigue el modelo de un banco central con un objetivo de inflación que presentamos en la unidad 5, los mercados suelen contar con que el tipo oficial no seguirá subiendo indefinidamente, sino que en algún momento regresará a niveles más normales. El promedio esperado del tipo de interés oficial y, por tanto, los tipos de interés para préstamos a más largo plazo suelen ser más estables que el tipo oficial de por sí.

  ¿Por qué habrían de esperar los mercados que pase esto? Tal como ilustramos en la figura 5.7, el banco central reacciona ante un shock relajando o endureciendo la política monetaria y, en cuanto la inflación vuelva a situarse en la tasa objetivo, el tipo oficial recuperará su valor original (ceteris paribus).



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.12 El sector financiero: un resumen y una visión de conjunto


​En ciertos momentos de la vida tenemos ingresos monetarios, pero en otros no. Para suavizar la renta a lo largo de nuestra existencia de manera que podamos consumir durante los periodos de formación, desempleo y jubilación, necesitamos pedir prestado y ahorrar. Por otra parte, puesto que la renta se obtiene trabajando con activos productivos (bienes de capital y tierra), todos dependemos de la inversión en activos productivos.

La función del sector financiero dentro de la economía consiste en hacer posibles los préstamos, el ahorro y la inversión o, al menos, más eficientes y eficaces que sin él.


​Mercados financieros e intermediarios: un resumen visual

El sector financiero (bancos, otros intermediarios financieros y los mercados financieros) proporciona las bases para la deuda y el dinero, dos elementos cruciales para una economía moderna, y permite que los hogares inviertan (a menudo a través de intermediarios financieros) en una variedad mucho más amplia de activos productivos (aunque de riesgo) que la que tendrían a su alcance con inversiones directas.

La figura 6.19a engloba todas las conexiones cruciales que hemos abordado en esta unidad. Incluye los intermediarios financieros primordiales que omitimos en la figura 6.13.


  Este gráfico sigue siendo una simplificación extrema de las conexiones que existen dentro del sector financiero. Omite, por ejemplo, los mercados de materias primas. Los bancos, en particular, comercian ampliamente con materias primas y otros activos financieros especializados.






                [image: Este diagrama de flujo ofrece un resumen del sector financiero que incluye tanto los mercados como los intermediarios financieros. Tres óvalos etiquetados como «Empresas», «Hogares» y «Estado» se disponen en vertical en el centro. Tres rectángulos etiquetados como «Bonos corporativos», «Acciones» y «Bonos del Estado» están conectados con esos tres óvalos mediante flechas de líneas discontinuas. Dos de esas flechas de líneas discontinuas van desde los «Bonos corporativos» y las «Acciones» hacia las «Empresas» y los «Hogares», respectivamente, mientras que otra flecha con línea discontinua va desde los «Bonos del Estado» hasta el «Estado». Sobre los óvalos hay tres triángulos etiquetados como «Fondos de pensiones», «Bancos» y «Compañías de seguros». Estos triángulos están conectados con los óvalos y los rectángulos mediante otras flechas de líneas discontinuas que indican el flujo de inversiones efectuadas a través de intermediarios financieros. Cinco rectángulos adicionales están etiquetados como «Plantas de producción; equipos», «Bienes inmuebles», «Pequeños negocios», «Capital humano» e «Infraestructuras». Flechas de líneas continuas discurren desde los óvalos de las «Empresas», los «Hogares» y el «Estado» hacia esos rectángulos para indicar la propiedad de los activos productivos.]



Figura 6.19a 
Una síntesis del sector financiero que incluye mercados e intermediarios financieros. Las flechas rojas de líneas continuas representan la propiedad de activos productivos, las flechas azules de líneas discontinuas muestran flujos de inversiones efectuadas directamente por la parte implicada, y las flechas violetas de líneas punteadas indican flujos de inversiones efectuadas a través de intermediarios financieros.






El gráfico ilustra las relaciones que mantiene el sector financiero con el resto de la economía. Pero también conviene recordar que, en una economía cerrada y, por tanto, en el conjunto del mundo, la deuda agregada tiene que ser nula porque por cada deuda (pasivo) hay un activo financiero equivalente. No olvidemos tampoco que las acciones tan solo representan un derecho sobre (una parte de) el patrimonio neto o capital social de una empresa, y que los hogares son los propietarios últimos de las empresas. La combinación de todos estos aspectos significa que, dentro de la economía en su conjunto, el sector financiero sencillamente desaparece.

La figura 6.19b resume la propiedad de la riqueza en la economía agregada. La riqueza nacional (que se compone de los activos productivos de la tierra y los bienes de capital) pertenece a los hogares y el Estado. (Aun así, recuerda que la riqueza está distribuida de una forma muy desigual; muchos hogares poseen una proporción muy escasa de esos activos).




                [image: Este diagrama de flujo ilustra una economía en la que no existe el sector financiero y la riqueza pertenece en última instancia a los hogares y el Estado. Dos óvalos dispuestos en vertical están etiquetados como «Hogares» y «Estado». Flechas de líneas continuas discurren desde esos óvalos hasta cinco rectángulos etiquetados como «Plantas de producción; equipos», «Bienes inmuebles», «Pequeños negocios», «Capital humano» e «Infraestructuras». Una flecha etiquetada como «En su mayoría a través de empresas» discurre desde «Hogares» hasta «Plantas de producción; equipos» para indicar el canal por el que los hogares poseen este activo. Tres flechas adicionales discurren desde «Hogares» hasta «Bienes inmuebles», «Pequeños negocios» y «Capital humano» para indicar la propiedad directa. Otra flecha etiquetada como «Gasto en educación» discurre desde «Estado» hasta «Capital humano» para ilustrar la inversión pública en este sector. También hay una última flecha que va desde «Estado» hasta «Infraestructuras».]



Figura 6.19b 
El sector financiero desaparece: toda la riqueza es propiedad en última instancia de los hogares y el Estado.






Aunque son notorios algunos de los beneficios del sector financiero, los economistas suelen discrepar sobre él. Algunos defienden las bondades de la deuda para suavizar el consumo, la diversificación y el uso eficiente de los ahorros, y sostienen que las fluctuaciones del precio de los activos en los mercados financieros envían señales que incrementan la eficiencia de la economía. Estos economistas suelen abogar por una regulación «ligera» del sector financiero. Otros subrayan la frecuencia con que se repiten las crisis financieras y de deuda, y el peso que tiene el sector financiero para reforzar la desigualdad de riqueza existente. Esgrimen que los mercados financieros favorecen la aparición de burbujas que se autorrefuerzan al mismo tiempo que atraen hacia ese sector una fracción considerable del talento de la sociedad, lo que explota capacidades y aptitudes que podrían ser productivas en otros ámbitos. Este grupo de economistas sostiene que, sin una regulación considerable, los sistemas financieros son inestables y sufren expansiones y contracciones que tienen un gran coste (tal como se explica con más detalle en la unidad 8).


  Ejercicio 6.12 El sector financiero: ¿Para qué sirve?

  Los elementos y las aportaciones esenciales del sector financiero se resumen en la figura 6.20.

  La sucesión de figuras presenta tres tablas. En la primera columna de estas tablas ya aparecen relacionadas algunas ventajas del sector financiero. Usa la información de esta unidad para rellenar la segunda columna de cada tabla con las desventajas asociadas (en la segunda diapositiva de cada tabla ofrecemos algunas sugerencias para completarla).

  



          
  
    
      	Ventajas
      	Desventajas
    

  
  
    
      	La deuda permite a personas como Julia consumir antes de tener renta (o, más en general, antes de tener suficiente renta) o cuando su renta es temporalmente baja.
      	 
    

    
      	La deuda también permite que personas como Julia (o empresas) pidan préstamos para invertir en activos productivos, incluyendo vivienda, e incrementen con ello la producción futura.
      	 
    

    
      	Para Marco, la deuda tiene la ventaja de que le proporcionará un pago de riesgo bajo o posiblemente nulo en el futuro, cuando no tenga ingresos.
      	 
    

    
      	Tanto la moneda como el dinero bancario son formas de deuda que brindan servicios cruciales como medios de intercambio.
      	 
    

    
      	El dinero primario (dinero en efectivo y en reservas) no es más que deuda pública. Ofrece servicios cruciales como medio de intercambio y unidad de cuenta.
      	 
    

    
      	La moneda también proporciona la unidad de cuenta: la medida que usamos para fijar los precios. La política monetaria que emplea el banco central para estabilizar la tasa de inflación ayuda a estabilizar la unidad de cuenta.
      	 
    

    
      	Las empresas pueden usar el apalancamiento para aprovechar el mayor rendimiento (aunque más arriesgado) que ofrecen los activos productivos en comparación con el coste de pedir prestado. Esto, a su vez, las incentiva en la búsqueda de las formas más productivas de capital.
      	 
    

  


        


Figura 6.20 
El sector financiero: ¿Para qué sirve?









          
  
    
      	Ventajas
      	Desventajas
    

  
  
    
      	La deuda permite a personas como Julia consumir antes de tener renta (o, más en general, antes de tener suficiente renta) o cuando su renta es temporalmente baja.
      	 
    

    
      	La deuda también permite que personas como Julia (o empresas) pidan préstamos para invertir en activos productivos, incluyendo vivienda, e incrementen con ello la producción futura.
      	 
    

    
      	Para Marco, la deuda tiene la ventaja de que le proporcionará un pago de riesgo bajo o posiblemente nulo en el futuro, cuando no tenga ingresos.
      	 
    

    
      	Tanto la moneda como el dinero bancario son formas de deuda que brindan servicios cruciales como medios de intercambio.
      	 
    

    
      	El dinero primario (dinero en efectivo y en reservas) no es más que deuda pública. Ofrece servicios cruciales como medio de intercambio y unidad de cuenta.
      	 
    

    
      	La moneda también proporciona la unidad de cuenta: la medida que usamos para fijar los precios. La política monetaria que emplea el banco central para estabilizar la tasa de inflación ayuda a estabilizar la unidad de cuenta.
      	 
    

    
      	Las empresas pueden usar el apalancamiento para aprovechar el mayor rendimiento (aunque más arriesgado) que ofrecen los activos productivos en comparación con el coste de pedir prestado. Esto, a su vez, las incentiva en la búsqueda de las formas más productivas de capital.
      	 
    

  


        


¿Para qué sirve la deuda?



    ¿Para qué sirve la deuda?



La primera columna contiene un listado de las ventajas que ofrece la posibilidad de endeudarse. Completa la segunda columna con desventajas relacionadas con ellas (en la siguiente figura te proponemos algunas respuestas).









          
  
    
      	Ventajas
      	Desventajas
    

  
  
    
      	La deuda permite a personas como Julia consumir antes de tener renta (o, más en general, antes de tener suficiente renta) o cuando su renta es temporalmente baja.
      	Los compromisos para el pago de la deuda son fijos, de modo que si la renta de Julia resulta ser más baja de lo esperado, deberá reducir su consumo para no caer en el incumplimiento.
    

    
      	La deuda también permite que personas como Julia (o empresas) pidan préstamos para invertir en activos productivos, incluyendo vivienda, e incrementen con ello la producción futura.
      	Igual que con los préstamos para consumo, los compromisos para pagar la deuda son fijos, mientras que los rendimientos implican riesgos, así que la deuda vuelve la inversión más arriesgada (esta cuestión está relacionada con el apalancamiento).
    

    
      	Para Marco, la deuda tiene la ventaja de que le proporcionará un abono de riesgo bajo o posiblemente nulo en el futuro, cuando no tenga ingresos.
      	Pero casi siempre correrá al menos cierto riesgo de impago (incumplimiento).
    

    
      	Tanto la moneda como el dinero bancario son formas de deuda que brindan servicios cruciales como medios de intercambio.
      	El empleo del dinero bancario como medio de intercambio requiere depósitos a la vista en cuentas corrientes que puedan retirarse a demanda. Esto permite que se produzcan corridas bancarias; las medidas para proteger depósitos financiadas por los gobiernos se toman con la finalidad de evitarlo.
    

    
      	El dinero primario (dinero en efectivo y en reservas) no es más que deuda pública. Ofrece servicios cruciales como medio de intercambio y unidad de cuenta.
      	Pero la inflación erosiona el valor del dinero, por lo que es una reserva de valor muy pobre. Además, es posible que los gobiernos se sientan tentados a usar el dinero primario como medio para financiar déficits, lo que depara una inflación elevada o hiperinflación.
    

    
      	La moneda también proporciona la unidad de cuenta: la medida que usamos para fijar los precios. La política monetaria que emplea el banco central para estabilizar la tasa de inflación ayuda a estabilizar la unidad de cuenta.
      	Es posible que los bancos centrales no cuenten con la autonomía suficiente para mantener la inflación estable, sobre todo si los gobiernos quieren usar el dinero primario como un medio para financiar déficits.
    

    
      	Las empresas pueden usar el apalancamiento para aprovechar el mayor rendimiento (aunque más arriesgado) que ofrecen los activos productivos en comparación con el coste de pedir prestado. Esto, a su vez, las incentiva en la búsqueda de las formas más productivas de capital.
      	Pero hay riesgos importantes asociados: el apalancamiento vuelve más arriesgado el rendimiento subyacente. Este es un problema particular de los bancos (explicado con más detalle en la unidad 8), que tienen un fuerte incentivo para incrementar el apalancamiento.
    

  


        


¿Para qué sirve la deuda? (Respuestas propuestas)



    ¿Para qué sirve la deuda? (Respuestas propuestas)



Figura 6.20b 









          
  
    
      	Ventajas
      	Desventajas
    

  
  
    
      	Pueden reducir el riesgo de prestar sus activos (en comparación con el de una deuda bilateral) diversificando (y, en cierta medida, inspeccionando la calidad de los préstamos).
      	 
    

    
      	Proporcionan préstamos especializados a ciertos tipos de prestatarios (en particular, a los hogares, sobre todo en forma de hipotecas; y también a pequeñas empresas).
      	 
    

    
      	Sus pasivos (depósitos bancarios o dinero bancario) son una reserva de valor.
      	 
    

    
      	Los bancos proporcionan el medio de intercambio. En muchas economías, esta variedad de medio de intercambio ha reemplazado cada vez más el uso de dinero.
      	 
    

    
      	Activos financieros como los bonos y las acciones, con los que se comercia en mercados financieros, permiten que los hogares inviertan de manera indirecta en formas de capital productivo en las que no podrían invertir directamente.
      	 
    

    
      	Desde el punto de vista de Marco, es preferible prestarle a un banco que a Julia, porque el banco puede distribuir el riesgo a través de la diversificación.
      	 
    

  


        


¿Para qué sirven los bancos?



    ¿Para qué sirven los bancos?



La primera columna contiene un listado de las ventajas que ofrecen los bancos. Completa la segunda columna con desventajas relacionadas con ellas (en la siguiente figura te proponemos algunas respuestas).









          
  
    
      	Ventajas
      	Desventajas
    

  
  
    
      	Pueden reducir el riesgo de prestar sus activos (en comparación con el de una deuda bilateral) diversificando (y, en cierta medida, inspeccionando la calidad de los préstamos).
      	Pero siempre hay algún elemento de riesgo que no se puede diversificar y que deben asumir los accionistas o los gobiernos.
    

    
      	Proporcionan préstamos especializados a ciertos tipos de prestatarios (en particular, a los hogares, sobre todo en forma de hipotecas; y también a pequeñas empresas).
      	Cada vez más mercantilizados a través de internet.
    

    
      	Sus pasivos (depósitos bancarios o dinero bancario) son una reserva de valor.
      	Pero ofrecen una rentabilidad baja a largo plazo debido a la inflación.
    

    
      	Los bancos proporcionan el medio de intercambio. En muchas economías, esta variedad de medio de intercambio ha reemplazado cada vez más el uso de dinero.
      	Como los depósitos bancarios utilizados como medio de intercambio pueden retirarse a voluntad, esto introduce el riesgo del pánico bancario.
    

    
      	Activos financieros como los bonos y las acciones, con los que se comercia en mercados financieros, permiten que los hogares inviertan de manera indirecta en formas de capital productivo en las que no podrían invertir directamente.
      	Los rendimientos de los activos financieros suelen estar dominados por ganancias o pérdidas de capital, lo que puede incrementar considerablemente el riesgo, sobre todo a corto plazo. Algunos economistas sostienen que estas variaciones de precio derivan de factores irracionales o burbujas.
    

    
      	Desde el punto de vista de Marco, es preferible prestarle a un banco que a Julia, porque el banco puede distribuir el riesgo a través de la diversificación.
      	Pero siempre hay algún elemento de riesgo no diversificable. Alguien debe correr ese riesgo, ya sea el accionista del banco o, si este quiebra, tal vez sufran pérdidas quienes realizaron esos depósitos. También es posible que intervenga el gobierno y que sea el contribuyente el que acabe asumiendo ese riesgo.
    

  


        


¿Para qué sirven los bancos? (Respuestas propuestas)



    ¿Para qué sirven los bancos? (Respuestas propuestas)



Figura 6.20d 









          
  
    
      	Ventajas
      	Desventajas
    

  
  
    
      	Los mercados de bonos permiten que los gobiernos y las empresas obtengan préstamos directamente de inversores.
      	 
    

    
      	Los intermediarios financieros son una fuente importante de apalancamiento para las empresas.
      	 
    

    
      	Los intermediarios financieros son (indirectamente) una fuente de apalancamiento para los hogares, ya que los tipos de interés para las hipotecas a largo plazo se fijan en gran medida (a través del arbitraje) en los mercados de bonos.
      	 
    

    
      	Los fondos de pensiones permiten que los hogares ahorren para la jubilación durante su vida laboral y pueden reducir el riesgo con carteras muy diversificadas de activos financieros.
      	 
    

    
      	Los rendimientos en los mercados bursátiles implican riesgos, pero en promedio se ven recompensados por rendimientos más altos que no suelen estar afectados por las tasas de inflación.
      	 
    

    
      	Activos financieros como los bonos y las acciones, con los que se comercia en mercados financieros, permiten que los hogares inviertan de manera indirecta en formas de capital productivo en las que no podrían invertir directamente.
      	 
    

  


        


¿Para qué sirven los mercados financieros y otros intermediarios financieros?



    ¿Para qué sirven los mercados financieros y otros intermediarios financieros?



La primera columna contiene un listado de las ventajas que ofrecen los mercados financieros y otros intermediarios financieros. Completa la segunda columna con desventajas relacionadas con ellas (en la siguiente figura te proponemos algunas respuestas).









          
  
    
      	Ventajas
      	Desventajas
    

  
  
    
      	Los mercados de bonos permiten que los gobiernos y las empresas obtengan préstamos directamente de inversores.
      	Los precios de los bonos son muy sensibles a las variaciones de los tipos de interés, lo que supone cierto riesgo para los rendimientos a corto plazo.
    

    
      	Los intermediarios financieros son una fuente importante de apalancamiento para las empresas.
      	El riesgo de incumplimiento eleva los costes del endeudamiento para los prestatarios de riesgo, entre los que se cuentan los gobiernos.
    

    
      	Los intermediarios financieros son (indirectamente) una fuente de apalancamiento para los hogares, ya que los tipos de interés para las hipotecas a largo plazo se fijan en gran medida (a través del arbitraje) en los mercados de bonos.
      	El apalancamiento implica riesgos: cuanto mayor es el apalancamiento de una entidad, más aumentan sus pérdidas en tiempos de crisis, de igual manera que las ganancias aumentan en épocas de bonanza.
    

    
      	Los fondos de pensiones permiten que los hogares ahorren para la jubilación durante su vida laboral y pueden reducir el riesgo con carteras muy diversificadas de activos financieros.
      	La mayoría de los fondos de pensiones invierten en activos de riesgo. En los fondos de pensiones de «aportación definida» ese riesgo lo asume el hogar. Otros fondos de pensiones (de «beneficios definidos») pueden ofrecer pagos garantizados mientras invierten en activos de riesgo, por lo que plantean problemas similares para los bancos.
    

    
      	Los rendimientos en los mercados bursátiles implican riesgos, pero en promedio se ven recompensados por rendimientos más altos que no suelen estar afectados por las tasas de inflación.
      	Siguen implicando un riesgo no diversificable considerable debido a los activos productivos subyacentes que se acentúa con el apalancamiento. Las fluctuaciones a corto plazo del precio de las acciones pueden provocar una reducción muy significativa de la riqueza de quienes tienen cerca la jubilación.
    

    
      	Activos financieros como los bonos y las acciones, con los que se comercia en mercados financieros, permiten que los hogares inviertan de manera indirecta en formas de capital productivo en las que no podrían invertir directamente.
      	Los rendimientos de los activos financieros suelen estar dominados por ganancias/pérdidas de capital, lo que puede aumentar bastante el riesgo, sobre todo a corto plazo. Algunos economistas sostienen que estas variaciones de precio están motivadas por factores irracionales o burbujas.
    

  


        


¿Para qué sirven los mercados financieros y otros intermediarios financieros? (Respuestas propuestas).



    ¿Para qué sirven los mercados financieros y otros intermediarios financieros? (Respuestas propuestas).



Figura 6.20f 











  Ejercicio 6.13 Entonces, ¿de qué se vive cuando no se trabaja?

  Tanto Kwame como Sophia, que viven en el mundo real que observamos, esperan pasar sin trabajar casi la mitad de su vida. Julia y Marco, que residen en el mundo del modelo de esta unidad, se enfrentan al mismo problema en unas circunstancias especialmente extremas.

  Hemos aprendido que la riqueza, como depósito de valor, permite desplazar el consumo de una época a otra de la existencia de una persona. El espacio de tiempo en el que se produce esa transferencia puede abarcar desde tan solo unas horas (la mayoría de la gente gana sus ingresos durante sus horas de trabajo, pero efectúa la mayor parte de su consumo fuera de ese horario) hasta varias décadas. También hemos aprendido que, a un nivel agregado, la riqueza solo consiste en activos productivos. Estos son intrínsecamente arriesgados, pero la evidencia revela que este riesgo se ve recompensado con rendimientos más altos.

  
    	Piensa en los periodos clave de tu vida en los que consumiste bienes y servicios pero no trabajabas, y reflexiona sobre cómo podrían ser los periodos de este tipo en el futuro. Teniendo en cuenta la materia tratada en esta unidad, ¿cuáles son los mecanismos que permiten que eso suceda?

    	Esta unidad pone de manifiesto que el sector financiero y la deuda pueden resultar cruciales para ello; pero los ejemplos de Sophia y Kwame que presentamos en la sección 6.1 evidencian que también es esencial que estén complementados con el respaldo de la familia y el Estado. ¿Cuál de estos factores predomina en tu país? ¿Cómo se complementan entre sí? ¿De qué manera crees que funcionaría mejor el sistema?

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 6 El sector financiero: deuda, dinero y mercados financieros

6.13 Resumen


  	La deuda y el sector financiero permiten que los individuos suavicen su consumo a lo largo del tiempo, incluso cuando se jubilan.

  	La deuda permite que los hogares pidan prestado para comprar una vivienda con un precio varias veces superior a su renta anual y pagarla a lo largo de décadas en lugar de tener que construirla «ladrillo a ladrillo».

  	El sector financiero permite que los ahorros fluyan hacia empresas capitalistas que utilizan fondos que toman prestados para adquirir capital productivo. Este uso del apalancamiento brinda a las empresas un poderoso incentivo para invertir en formas de capital que reporten la mayor tasa de rendimiento a sus propietarios.

  	Invertir en capital productivo siempre es arriesgado, y este riesgo tienen que asumirlo los inversores, quienes también suelen verse recompensados por rendimientos más altos. Esto beneficia a quienes ya son adinerados y pueden asumir ese riesgo, así como a quienes tienen capacidad para ahorrar a largo plazo mediante fondos de pensiones.

  	El sector financiero permite a estos inversores mitigar algunos riesgos de la inversión a través de la diversificación.

  	La capacidad para endeudarse facilita el gasto público para suavizar la demanda agregada en tiempos de recesión y para suavizar la fiscalidad y acometer la construcción de infraestructuras públicas.

  	Los bancos son empresas capitalistas que obtienen beneficios prestando a un tipo de interés más alto que el que tienen que pagar ellas mismas para endeudarse. La mayor parte del dinero de la economía (el dinero bancario, como el saldo de tu cuenta corriente) se crea cuando los bancos conceden préstamos.

  	El sector bancario permite que los individuos usen el dinero (es decir, la moneda y el dinero bancario) para transferir el consumo a través del tiempo (es decir, como reserva de valor) y también como un medio de intercambio.

  	Los bancos centrales también tienen pasivos, el dinero primario (es decir, la moneda y las reservas de bancos comerciales) que proporciona la unidad de cuenta, de modo que todos los bienes y servicios, activos y pasivos se miden en términos de la moneda de un país. La política monetaria destinada a estabilizar la inflación procura estabilizar la unidad de cuenta.

  	Como los bancos centrales son en casi todos los países propiedad del Estado, la moneda y las reservas son una forma de deuda pública.




  Conceptos y modelos introducidos y aplicados en la unidad 6

  
    	Balance; patrimonio neto (o riqueza) igual a activos menos pasivos.

    	Activos reales (como capital humano, bienes inmuebles y bienes de capital) y activos financieros (como bonos y acciones, también conocidos como valores o participaciones); los activos pueden ser líquidos o ilíquidos.

    	Dinero como unidad de cuenta, medio de intercambio y reserva de valor; dinero mercancía, dinero bancario y dinero primario (moneda más reservas de bancos comerciales).

    	Intermediarios financieros (incluidos bancos comerciales) y mercados financieros (incluidos mercados de valores de renta fija y mercados de valores).

    	Bancos comerciales: cómo obtienen beneficios los bancos, tipo de interés, diversificación, riesgo de incumplimiento, prima por incumplimiento, pánico bancario.

    	Banco central: dinero primario, dinero de curso legal; política monetaria, expansión cuantitativa; deuda pública, vencimiento.

    	Empresas: apalancamiento o ratio de apalancamiento; de responsabilidad limitada.

    	Inversiones de los hogares: tasa de rendimiento, hipoteca, garantía, alquiler imputado, ganancia de capital, prima de riesgo.
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    Unidad 7
    Política macroeconómica en la economía global
  

    
      Cómo algunos países aún sufren de inflación elevada, mientras que muchos otros tratan de controlarla fijando (o dirigiendo) los tipos de cambio y todos ellos se ven coartados por los mercados financieros mundiales
    




  Antes de empezar

  Esta unidad parte de los modelos y análisis de la inflación, el desempleo y las políticas macroeconómicas de la unidad 5. Si aún no has trabajado con ella, deberías leer, al menos, las secciones de la 5.2 a la 5.4⁠ sobre el papel de la política fiscal y monetaria, las secciones 5.9 y 5.10⁠ sobre la política monetaria y la inflación y las secciones 5.13 y 5.14⁠ dedicadas a los canales internos y de los tipos de cambio para la transmisión de la política monetaria.



7.1 Motosierras, gasto público e inflación


​En 2022 y 2023, Javier Milei, candidato en las elecciones presidenciales de Argentina, hizo campaña con una motosierra en marcha. En sus desplazamientos por el país, a veces era recibido por partidarios que blandían sus propias motosierras al aire.

Javier Milei resultó elegido presidente en noviembre de 2023 y emprendió lo que llamó Plan Motosierra, su proyecto para recortar el gasto público.


​​​Milei no ha sido el primer presidente argentino en intentar reformar la economía del país. En la década de 1920, era una de las economías más ricas del mundo. Pero desde entonces los argentinos han vivido décadas de inestabilidad económica y alta inflación, incluso periodos de hiperinflación, como se ilustra en la figura 7.1. 


	hiperinflación
	En economía se suele definir la hiperinflación como una tasa de inflación mensual superior al 50 %. En esas situaciones, una unidad monetaria pierde más del 99 % de su poder adquisitivo real en menos de un año.




  


                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2025. El eje vertical muestra la tasa de inflación del IPC de Argentina, en un intervalo que va de -10 % a 100 %. La tasa de inflación fluctúa considerablemente en el tiempo. Empieza en torno a un 20 % a principios de los años sesenta, baja hasta alrededor del 8 % al final de esa década y sube vertiginosamente hasta más del 100 % a mediados de los setenta. Tras un breve descenso a principios de los ochenta, la inflación se dispara de nuevo, y supera otra vez el 100 % entre principios y mediados de los ochenta, cuando baja hasta alrededor del 80 %. Entre mediados de los ochenta y principios de los noventa, tiene lugar un pico parecido; después hay un descenso brusco hasta niveles negativos entre principios y finales de los noventa. A principios de los 2000, hay otra subida abrupta desde un -1 % hasta un 40 % y luego baja hasta un 4 %. Entonces, la inflación empieza subir lentamente y alcanza un pico en 2020 y luego llega hasta por encima del 90 % en 2023.]



Figura 7.1 
Tasa de inflación del IPC de Argentina (1960–2023).






Timothy J. Kehoe, Juan Pablo Nicolini, Thomas J. Sargent, «A Framework for Studying the Monetary and Fiscal History of Latin America», 1960–2017. Federal Reserve Bank of Minneapolis.






  


                [image: La tasa de inflación de Argentina superó el 100 % anual: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2025. El eje vertical muestra la tasa de inflación del IPC de Argentina, en un intervalo que va de -10 % a 100 %. La tasa de inflación fluctúa considerablemente en el tiempo. Empieza en torno a un 20 % a principios de los años sesenta, baja hasta alrededor del 8 % al final de esa década y sube vertiginosamente hasta más del 100 % a mediados de los setenta. Tras un breve descenso a principios de los ochenta, la inflación se dispara de nuevo, y supera otra vez el 100 % entre principios y mediados de los ochenta, cuando baja hasta alrededor del 80 %. Entre mediados de los ochenta y principios de los noventa, tiene lugar un pico parecido; después hay un descenso brusco hasta niveles negativos entre principios y finales de los noventa. A principios de los 2000, hay otra subida abrupta desde un -1 % hasta un 40 % y luego baja hasta un 4 %. Entonces, la inflación empieza subir lentamente y alcanza un pico en 2020 y luego llega hasta por encima del 90 % en 2023.]



La tasa de inflación de Argentina superó el 100 % anual



En la mayoría de los años que van de mediados de los setenta a finales de los ochenta, la inflación en Argentina superó el 100 % (la tasa a la que los precios se duplican cada año).






  


                [image: Tasa de inflación de Argentina (a escala real): En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2023. El eje vertical representa la tasa de inflación del IPC de Argentina en un intervalo que va del 0 % al 5000 % anual. La tasa de inflación se mantiene relativamente baja y estable entre 1960 y finales de los setenta, con pequeñas fluctuaciones únicamente.  A mediados de los setenta, se observa un aumento significativo, llegando la inflación al 300 %. Hay otro pico notable por encima del 1000 % hacia finales de los ochenta. El pico va seguido por una disminución brusca y entonces tiene lugar un aumento drástico en torno a 1990, cuando la inflación se dispara hasta casi el 5000 %. Después de este pico, la tasa de inflación desciende drásticamente y vuelve a niveles más bajos a principios de los noventa y se estabiliza de nuevo, con fluctuaciones de menor importancia durante la década de 2000 hasta la de 2020. El gráfico refleja una importante crisis inflacionaria alrededor de 1990, seguida por estabilidad a largo plazo con niveles de inflación mucho más bajos.]



Tasa de inflación de Argentina (a escala real)



Si no limitamos la escala del eje vertical, se observan varios episodios de inflación extrema.
    En su pico de 1989, la inflación anual alcanzó una tasa de casi el 5000 %, es decir, los precios aumentaron por un factor de casi 50 en un solo año.
    Con tasas de inflación tan altas en algunos años, la medida convencional de la inflación se hace muy difícil de interpretar.






  


                [image: Otra perspectiva de la variación de los precios en Argentina y en Estados Unidos: comparación de los niveles del IPC: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2025. El eje vertical muestra el índice de precios al consumo en una escala logarítmica, que va de 1 a mil billones. El gráfico incluye dos líneas: una para Argentina en naranja y otra para Estados Unidos en gris. Ambas líneas empiezan con un IPC de 1 en 1960. La línea de Estados Unidos muestra un incremento constante y gradual en todo el periodo y llega a alrededor de 10 en 2023. La línea de Argentina sigue un aumento gradual hasta finales de los años setenta, sube abruptamente hasta superar 1 000 000 a mediados de los ochenta, con una meseta en torno a 100 000 000 0000 en los años noventa, antes de reanudar una subida gradual a principios de la década de 2000 y llegar a casi mil billones en 2023.]



Otra perspectiva de la variación de los precios en Argentina y en Estados Unidos: comparación de los niveles del IPC



Para comparar tasas de inflación muy altas, representamos el nivel del IPC en una escala logarítmica. Cuanto más inclinada es la pendiente, más alta es la tasa de inflación. Cada vez que la serie atraviesa una línea de la escala, el IPC sube en un factor de diez.
    El gráfico muestra que, a lo largo del periodo representado, el coste de una cesta típica de bienes y servicios aumentó en Argentina en un factor de casi mil billones (1 seguido por 15 ceros o \(10^{15}\)).
    En Estados Unidos, el coste de una cesta típica de bienes y servicios aumentó en un factor de aproximadamente 10 durante el mismo periodo.








Dar la vuelta a la economía resultó no ser tarea fácil. Las cifras publicadas a principios de 2024 mostraron que la inflación anual en Argentina se acercaba al 300 %, la más alta del mundo. 

La población del país se las ha ingeniado para hacer frente a una inflación muy alta. Teresa, que trabaja como personal de limpieza en Mar del Plata, explica: «Me apunté a un club donde la gente intercambia cosas. La semana pasada, cambié un par de zapatos que un cliente me había dado por leche, pasta de dientes, pan y otros alimentos».

Noira, enfermera de Mendoza de 59 años, dice que intenta adquirir grandes cantidades de mercancías que no se echan a perder. «Compro artículos no perecederos de uso frecuente, como café y papel higiénico, en grandes cantidades para tratar de evitar la devaluación de mi salario», comenta. Lo que no usa ella intenta venderlo a amigos y compañeros. 

Otras personas, como Jorge, estudiante de dirección de empresas de 23 años, intentan cambiar sus pesos por dólares estadounidenses. Él aprovecha cualquier oportunidad de comprar dólares en el mercado negro, porque cree que mantendrán su valor mejor que el peso. Además, Jorge guarda los dólares en casa, porque no confía en el sistema bancario. En una crisis económica anterior, en 2001, los argentinos soportaron el «corralito», que imponía limitaciones para retirar efectivo de los bancos, muchos de los cuales quebraron. El padre de Jorge perdió los ahorros de toda una vida.

Argentina no ha sido el único país en sufrir una inflación alta. En 2022, por ejemplo, la mayoría de los países del mundo resultaron afectados en mayor o menor medida por los choques inflacionarios de la oferta derivados de la guerra de Rusia y Ucrania. Pero, como muestra la figura 7.2, las consecuencias para la inflación de ese año variaron considerablemente de unos países a otros; por lo general los que experimentaron una inflación elevada, como fue el caso de Argentina, atravesaban algún tipo de crisis.





                [image: En este gráfico de barras, el eje horizontal representa la tasa de inflación (%), que va de 0 a 200, mientras que el eje vertical muestra numerosos países. Las barras se extienden en horizontal, con una longitud que corresponde a la tasa de inflación de cada país en 2022. Las barras situadas en la parte superior se acercan o se pasan de 200 %, lo que indica tasas de inflación extremadamente altas. A medida que las barras están situadas más abajo, van disminuyendo las tasas de inflación. Dado el tamaño del texto, es difícil distinguir el nombre de los países. El gráfico muestra un gran contraste entre un grupo pequeño de países con una inflación muy alta y el resto, cuyas tasas son más moderadas.]



Figura 7.2 
Inflación en todo el mundo en 2022.






Fondo Monetario Internacional. 2024.









                [image: Tasas de inflación en 2022, ordenadas de mayor a menor: En este gráfico de barras, el eje horizontal representa la tasa de inflación, que va de 0 % a 200 %, mientras que el eje vertical recoge numerosos países. Las barras se extienden en horizontal, con una longitud que corresponde a la tasa de inflación de cada país en 2022. Las barras situadas en la parte superior se acercan o se pasan de 200 %, lo que indica tasas de inflación extremadamente altas. Los países aparecen ordenados de la tasa de inflación más alta a la más baja. Turquía, Pakistán, Polonia y Brasil se resaltan con texto en color rojo. Turquía tiene una tasa de inflación que llega casi al 75 %, la de Pakistán se queda por debajo del 25 %, la de Polonia está en torno a un 20 % y Brasil la tiene próxima al 10 %. El gráfico muestra un gran contraste entre un grupo pequeño de países con una inflación muy alta y el resto, cuyas tasas son más moderadas.]



Tasas de inflación en 2022, ordenadas de mayor a menor



En 2022 la inflación fue anormalmente alta en la mayor parte del mundo, con muchos países golpeados por el incremento del precio del combustible y los alimentos que trajo consigo la guerra en Ucrania.
    Sin embargo, la inflación que se considera «alta» en algunos países fue bastante más baja que la que se dio en otros. Algunos ya venían sufriendo de una inflación más alta, incluso antes de los sucesos de 2022.
    Para identificar a los países con la inflación más alta, habría que utilizar la función de ampliación al máximo o una lupa. Antes de pasar al gráfico del siguiente paso, adivina en cuáles era más alta la tasa de inflación y qué tienen en común esos países.









                [image: Las diez tasas de inflación más altas en 2022: En este gráfico de barras, el eje horizontal representa la tasa de inflación, que va de 0 % a 200 %, mientras que el eje vertical indica varios países. Cada barra se extiende en horizontal, con una longitud que corresponde a la tasa de inflación de cada país. Venezuela tiene la tasa de inflación más alta, cercana al 200 %, seguida por Líbano, Sudán y Zimbabue, cuyas tasas están por encima del 100 %. Otros países, como Argentina, Siria, Turquía, Surinam, Sri Lanka e Irán, tienen tasas de inflación por debajo del 100 %. El gráfico presenta los países en orden decreciente de inflación y resalta las diferencias entre ellos.]



Las diez tasas de inflación más altas en 2022



Los diez países con el desafortunado honor de encabezar la clasificación de las tasas de inflación más altas en 2022, que van del 43 % al 187 %.
    Entre ellos figuran varios de los países que acaparaban a menudo los titulares de la prensa internacional de aquel año, pero en general no por noticias positivas.
    Muchos atravesaban algún tipo de crisis.









	política monetaria
	Acciones de un banco central o gobierno destinadas a influir en la actividad económica mediante cambios en los tipos de interés o en los precios de los activos financieros. Véase también: expansión cuantitativa.




​​El análisis de la unidad 5 explica el modo en que un banco central independiente puede emplear la política monetaria para mantener la inflación cerca de un objetivo bajo y estable. Aunque cabe la posibilidad de que la inflación suba temporalmente por choques de la oferta como los que se dieron en 2022, los bancos centrales cuya prioridad es la inflación han conseguido controlarla con un éxito razonable en torno al objetivo de un 2 %; para principios de 2024, las tasas de inflación volvían a estar por lo general cerca del objetivo.

La hiperinflación de Argentina y otros países da a entender que allí se tomaron decisiones de política monetaria muy diferentes. En esta unidad, ampliamos el alcance del análisis para contemplar países con una gran diversidad de tasas de inflación. En algunos países grandes, por ejemplo, se registraron las siguientes: Turquía —entre los diez primeros de la figura 7.2— con un 72 %, Pakistán (20 %), Polonia (14 %) y Brasil (9 %). Vamos a examinar los procesos por los que la inflación se vuelve elevada y volátil en algunos países y en algunos momentos.


  Ejercicio 7.1 Inflación en todo el mundo

  Accede a la base de datos global de inflación del Banco Mundial. En la sección de descarga de datos, selecciona «Inflation data (Excel)» para descargar los datos más recientes en el formato de Excel.

  
    	Utiliza Excel (u otro programa que resulte adecuado) para trazar un gráfico parecido al de la figura 7.2 que muestre la inflación a nivel mundial.

    	Elige tres países de la figura 7.2 de todo el espectro de tasas de inflación diferentes (baja, intermedia, alta). Comenta las similitudes y las diferencias con los datos de 2022 (figura 7.2) y aporta algunas razones que puedan explicarlas (por ejemplo, si esos países han experimentado un periodo de recesión o de expansión económica o han decretado políticas macroeconómicas distintas).

  



Puesta en contexto: la inflación en Alemania, España y Reino Unido


  En los tres países de la figura 7.3, la inflación se mide de año a año (interanual), lo que implica que, para cualquier año dado, el gráfico muestra la variación porcentual del IPC de diciembre de ese año con respecto a diciembre del año anterior. El dato de 2024 utiliza la tasa de inflación interanual del mes más reciente disponible en el momento de redactar esta sección, julio de 2024.



La figura 7.2 muestra que, en el pasado reciente, las tasas de inflación han variado de forma considerable en todo el mundo. En cualquier país dado, también ha habido grandes variaciones a lo largo del tiempo. La figura 7.3 compara la experiencia inflacionaria de tres países europeos —Alemania, España y Reino Unido— durante el periodo que va de 1960 a 2024.



​​​


                [image: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2025. El eje vertical muestra la tasa de inflación según el IPC de Alemania, en un intervalo que va de 0 % a 25 %. La tasa de inflación fluctúa moderadamente a lo largo del tiempo, empezando en torno a un 1 % a principios de los años sesenta. Hay picos evidentes, como el de principios de los setenta, cuando la inflación llega a aproximadamente un 7 %, y de nuevo a principios de los ochenta, cuando llega a cerca de un 6 %. Después de una leve bajada en los noventa, la inflación se estabiliza por debajo de un 5 % y se mantiene relativamente baja durante las décadas de 2000 y 2010. Alrededor de 2022 hay un pico marcado, cuando la inflación sube bruscamente hasta alrededor del 7 %, antes de volver a descender.]



Figura 7.3 
Inflación según el IPC de Alemania, Reino Unido y España.






FRED. 2024. Consumer Price Index: Total for United Kingdom, Consumer Price Index: All Items: Total for Germany, Consumer Price Index: All Items: Total for Spain, ONS. 2024.  Consumer price inflation time series.
Nota: Los datos anteriores a 1990 son los de Alemania Occidental.









                [image: Inflación según el IPC en Alemania: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2025. El eje vertical muestra la tasa de inflación según el IPC de Alemania, en un intervalo que va de 0 % a 25 %. La tasa de inflación fluctúa moderadamente a lo largo del tiempo, empezando en torno a un 1 % a principios de los años sesenta. Hay picos evidentes, como el de principios de los setenta, cuando la inflación llega a aproximadamente un 7 %, y de nuevo a principios de los ochenta, cuando llega a cerca de un 6 %. Después de una leve bajada en los noventa, la inflación se estabiliza por debajo de un 5 % y se mantiene relativamente baja durante las décadas de 2000 y 2010. Alrededor de 2022 hay un pico marcado, cuando la inflación sube bruscamente hasta alrededor del 7 %, antes de volver a descender.]



Inflación según el IPC en Alemania



Empecemos con Alemania. La tasa de inflación de Alemania ha sido notablemente estable. A veces ha habido sacudidas importantes que han empujado la inflación hacia arriba: los choques del precio del petróleo en los años setenta, el efecto de la reunificación a principios de los noventa y, más recientemente, la guerra en Ucrania. Con todo, esos incrementos siempre se han corregido en pocos años; además, resulta llamativo que a lo largo de todo el periodo la inflación siempre se haya mantenido por debajo del 10 %.









                [image: Inflación según el IPC en Alemania y Reino Unido: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2025. El eje vertical muestra la tasa de inflación según el IPC, en un intervalo que va de 0 % a 25 %. Hay dos líneas, que corresponden a las tasas de inflación de Alemania y Reino Unido. La línea de Alemania, en color naranja, fluctúa moderadamente a lo largo del tiempo, empezando en torno a un 1 % a principios de los años sesenta. Hay picos evidentes, como el de principios de los setenta, cuando la inflación llega a aproximadamente un 7 %, y de nuevo a principios de los ochenta, cuando llega a cerca de un 6 %. Después de una leve bajada en los noventa, la inflación se estabiliza por debajo de un 5 % y se mantiene relativamente baja durante las décadas de 2000 y 2010. Alrededor de 2022 hay un pico marcado, cuando la inflación sube bruscamente hasta alrededor del 7 %, antes de volver a descender. La línea de Reino Unido, en azul, también fluctúa durante todo el periodo. Empezando en torno a un 5 % en los sesenta, la tasa de inflación de Reino Unido sube abruptamente a mediados de los setenta y llega al 25 %. Después de una bajada en los ochenta, la inflación de Reino Unido fluctúa por debajo de un 5 % desde los noventa y durante las décadas de 2000 y 2010. Entonces, hay una subida pronunciada hasta llegar casi al 10 % alrededor de 2022.]



Inflación según el IPC en Alemania y Reino Unido



Los datos de inflación de Alemania y Reino Unido muestran contrastes y similitudes que resultan sorprendentes.
    A principios de los sesenta, Reino Unido y Alemania empezaron con tasas de inflación bajas, y parecidas. Desde finales de esa década en adelante, se han separado de forma importante. Ambos países sufrieron, en un grado parecido, el efecto de los choques del petróleo de los setenta, pero en Reino Unido el resultado fue un aumento rápido de la inflación, que se disparó hasta un 25 % a mediados de la década. A partir de ahí, aunque la inflación bajó, se mantuvo bastante por encima de la alemana hasta mediados de los noventa.
    Desde entonces en adelante, la distancia entre las dos tasas de inflación prácticamente desapareció y fueron casi igual de bajas en ambos países. En 2022 tuvieron un repunte parecido por la guerra en Ucrania, y para mediados de 2024 las aguas habían vuelto a su cauce en los dos países.









                [image: Inflación según el IPC en Alemania, Reino Unido y España: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra los años, que van de 1960 a 2025. El eje vertical muestra la tasa de inflación según el IPC, en un intervalo que va de 0 % a 25 %. Hay tres líneas, que corresponden a las tasas de inflación de Alemania, España y Reino Unido. La línea de Alemania, en color naranja, fluctúa moderadamente a lo largo del tiempo, empezando en torno a un 1 % a principios de los años sesenta. Hay picos evidentes, como el de principios de los setenta, cuando la inflación llega a aproximadamente un 7 %, y de nuevo a principios de los ochenta, cuando llega a cerca de un 6 %. Después de una leve bajada en los noventa, la inflación se estabiliza por debajo de un 5 % y se mantiene relativamente baja durante las décadas de 2000 y 2010. Alrededor de 2022 hay un pico marcado, cuando la inflación sube bruscamente hasta alrededor del 7 %, antes de volver a descender. La línea de Reino Unido, en azul, también fluctúa durante todo el periodo. Empezando en torno a un 5 % en los sesenta, la tasa de inflación de Reino Unido sube abruptamente a mediados de los setenta y llega al 25 %. Después de una bajada en los ochenta, la inflación de Reino Unido fluctúa por debajo de un 5 % desde los noventa y durante las décadas de 2000 y 2010. Entonces, hay una subida pronunciada hasta llegar casi al 10 % alrededor de 2022. La línea de España, en verde, fluctúa entre el 2 y el 13 % a principios de los sesenta y a partir de entonces se mantiene muy próxima a la de Reino Unido durante el resto del periodo.]



Inflación según el IPC en Alemania, Reino Unido y España



Por último, añadimos los datos españoles. En muchos sentidos, el patrón que ha seguido España es parecido al de Reino Unido. La inflación española también subió con fuerza durante los años setenta, antes de bajar a tasas similares a las de Alemania. Por contra, en España la inflación había empezado más alta y con más volatilidad durante los sesenta. E incluso después de bajar a partir de finales de los noventa, durante varios años a principios de la década de 2000 resulta evidente que la inflación en España se mantuvo por encima de las tasas de Alemania y Reino Unido.








Esta comparación, junto con la experiencia de Argentina ya comentada más arriba en esta sección, suscita una serie de preguntas:


  	¿Por qué la inflación se mantuvo tan estable en Alemania?

  	¿Por qué se disparó la inflación en España y en Reino Unido?

  	¿Qué hizo que la inflación bajase en España y Reino Unido hasta acercarse a la de Alemania en la segunda mitad del periodo representado?

  	¿Por qué la inflación española convergió menos con la alemana en los primeros años de la década de 2000?

  	¿Por qué en algunos países (con Argentina como ejemplo más señalado) la inflación ha sido mucho más alta incluso que los máximos históricos alcanzados en España y Reino Unido, a veces hasta rayar en la hiperinflación?

  	Mientras que España y Reino Unido parecen haber encontrado una «cura» para la inflación, ¿por qué otros países como Argentina no han conseguido moderarla?



En esta unidad vamos a intentar responder a estas preguntas. Argumentaremos que las disparidades existentes entre países, y su evolución cambiante en el tiempo, están relacionadas estrechamente con sus regímenes de política monetaria y con el papel que juegan los tipos de cambio. Para empezar, vamos a examinar los regímenes de política monetaria que ponen en práctica los países.

	



    

        

    
    

	
Unidad 7 Política macroeconómica en la economía global

7.2 Regímenes de tipo de cambio, política monetaria e inflación


  Antes de empezar

  Antes de leer esta sección, es muy conveniente que te hayas familiarizado con las definiciones de los tipos de cambio nominal y real y que comprendas cómo afectan a la economía; para ello, puedes leer o releer la sección 5.14⁠.



En la unidad 5 se explica el funcionamiento de la política de estabilización macroeconómica en un modelo de una economía en la que un banco central independiente establece el tipo de interés oficial en respuesta a los choques con el fin de mantener la inflación razonablemente cerca del objetivo. En este modelo, lo que al final determina la inflación es el objetivo marcado por el banco central, el cual es responsable de ajustar el tipo de interés como medio de modular la demanda agregada y así mantener el desempleo próximo al equilibrio, donde la inflación es constante. En la medida en que se entienda que ha tenido éxito cumpliendo el objetivo de inflación, puede contribuir a sujetar las expectativas de inflación y así reducir los costes de producción y laborales que conlleva mantener la inflación bajo control.


	tipo de cambio, tasa de cambio
	Número de unidades de moneda nacional que se pueden cambiar por una unidad de moneda extranjera. Por ejemplo, en Australia, el tipo de cambio entre el dólar australiano (AUD) y el dólar estadounidense (USD) se define como el número de AUD por cada USD. El aumento de este número implica una depreciación del AUD, mientras su descenso equivale a una revalorización del AUD.



En la unidad 5, hemos descrito cómo el banco central lleva a cabo la política monetaria sin apenas mencionar el tipo de cambio. Pero sí mostramos, como se resumió en la figura 5.20, que en esas economías las variaciones del tipo de cambio desempeñan un papel importante en reforzar el efecto de las medidas de la política monetaria. Por ejemplo, si el banco central endurece la política monetaria elevando el tipo de interés oficial, es de esperar que provoque una apreciación tanto del tipo de cambio nominal como del real y, en consecuencia, una disminución de la demanda agregada y de la inflación.


	tipo (de interés) oficial
	Tipo de interés nominal fijado por un banco central que se aplica a los bancos que se prestan dinero primario entre sí y que toman prestado del banco central. También se conoce como tipo básico o tipo oficial del dinero. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés nominal.
	tipo de cambio nominal
	El número de unidades de moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera —es decir, el tipo de cambio del mercado—. Se denomina tipo de cambio nominal para diferenciarlo del tipo de cambio real, que es el precio relativo de los bienes y servicios extranjeros y nacionales. Véase también: tipo de cambio real.
	tipo de cambio real, competitividad
	Es el precio relativo entre bienes y servicios extranjeros y nacionales; en concreto, equivale al precio que tienen los bienes y servicios extranjeros (convertidos a la moneda nacional al tipo de cambio —nominal— del mercado) dividido entre el precio de los bienes y servicios nacionales. El tipo de cambio real es una medida de la competitividad de una economía.
	depreciación (de un activo)
	Pérdida de valor de una forma de riqueza que se produce bien por el uso (desgaste), o bien por el paso del tiempo (obsolescencia).



Este modelo de la política monetaria, con el refuerzo de los movimientos del tipo de cambio, coincide con los datos disponibles para numerosos países, en particular en los años recientes, cuando muchos gobiernos han dado independencia a su banco central con el mandato de perseguir un objetivo de inflación claro y estable.

El modelo, sin embargo, no se ajusta a la experiencia inflacionaria de Argentina o Turquía, por ejemplo, o de España o Reino Unido durante los años setenta y ochenta. En esta unidad, también analizaremos cómo otros países han conseguido estabilizar su tasa de inflación renunciando a ello adrede. En países así, el tipo de cambio nominal es fijo o se mantiene en márgenes férreos.

Por lo tanto, en esta unidad vamos a explorar una diversidad más amplia de regímenes de política monetaria y cambiaria, lo que nos permitirá entender mejor las experiencias de distintos países de todo el mundo en diferentes momentos. También analizaremos las implicaciones de esos regímenes diferentes para la inflación, los tipos de cambio, los tipos de interés y la macroeconomía en su conjunto, con especial atención al papel de los mercados financieros integrados a nivel mundial.


  
  ​El tipo de cambio nominal y el tipo de cambio real

  El tipo de cambio nominal, \(e\), es el número de unidades de moneda nacional que hay que intercambiar para obtener una unidad de moneda extranjera, a saber, el precio de la moneda extranjera.

  
  ​​​​​​Cuando la moneda nacional se deprecia en términos nominales, \(e\) aumenta y hay que pagar más en moneda nacional por una unidad de moneda extranjera.

  El tipo de cambio real, que es una medida de la competitividad, viene dado por \(c = eP^\text{*}/P\), donde \(P^\text{*}\) y \(P\) son los niveles de los precios extranjeros y nacionales, respectivamente.

  Una depreciación del tipo de cambio real se corresponde con un incremento de la competitividad, \(c\), y significa que los bienes nacionales se han abaratado con respecto a los extranjeros.

  
  
  ​​​De igual modo, una revalorización nominal es una disminución de \(e\) y una revalorización real es una bajada de \(c\).

  En la sección 5.14⁠ puedes leer una explicación de cómo afectan a la economía los tipos de cambio nominal y real.




	depreciación real
	Es la depreciación del tipo de cambio real y se produce cuando aumenta el precio de los bienes y servicios extranjeros (convertido a la moneda nacional al tipo de cambio —nominal— del mercado) en comparación con el precio de los bienes y servicios nacionales: es decir, los bienes y servicios extranjeros se vuelven más caros en relación con los nacionales. La depreciación real se contempla como una mejora de la competitividad de los precios nacionales. Véase también: tipo de cambio real
	revalorización, revalorización nominal
	Si disminuye el número de unidades de la moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera, se dice que la moneda nacional se ha revalorizado en relación con la divisa extranjera. Esto se describe a veces como una revalorización nominal y se corresponde con una disminución en la medida convencional del tipo de cambio nominal. Véase también: tipo de cambio, depreciación real.
	depreciación real, revalorización real
	Un país experimenta una depreciación real si aumenta su tipo de cambio real (medido como el precio relativo de bienes y servicios extranjeros; esto también se conoce como competitividad). De igual manera, una caída de la competitividad es una revalorización real. Véase también: tipo de cambio real.
	tipo de cambio flexible
	El tipo de cambio de un país es flexible (o flotante) si puede variar en respuesta al comercio dentro de los mercados de divisas, en lugar de mantenerse constante por la intervención del gobierno o del banco central. Véase también: tipo de cambio, tipo de cambio fijo.



Regímenes de tipo de cambio flexible y fijo


​​El que el tipo de cambio sea flexible o fijo es un factor crucial para determinar cuáles son las políticas disponibles.

En nuestro modelo de política monetaria de la unidad 5, dimos por supuesto un régimen de tipo de cambio flexible. En un régimen así, suponemos que los tipos de cambio vienen determinados enteramente por las interacciones de compradores y vendedores en el mercado de divisas. Igual que sucede en otros mercados financieros, esas interacciones pueden causar una gran volatilidad en el tipo de cambio nominal. Si la demanda de yenes sube con respecto a la de dólares, el yen se revaloriza y viceversa.


  Cualquier persona, desde cualquier sitio del mundo, puede comerciar en el mercado de divisas siempre y cuando el gobierno del país lo permita. Si lo prohíbe, se dice que impone controles sobre la circulación de capitales o el cambio de moneda.



El uso del tipo de interés oficial para controlar la inflación implica que no se puede utilizar para tratar de conseguir un tipo de cambio en concreto. En tal caso, el país controla su política monetaria, pero no su tipo de cambio.



	​​tipo de cambio fijo
	El tipo de cambio de un país es fijo si lo gestiona el banco central o el gobierno y se mantiene constante o dentro de un estrecho rango de valores a lo largo del tiempo. Un país dentro de una zona monetaria común mantiene siempre un tipo de cambio fijo en relación con todos los países de esa zona. Véase también: tipo de cambio, tipo de cambio flexible.



Los distintos países cuentan con sus propios mecanismos para fijar el tipo de cambio. Esta unidad mostrará que lo que tienen en común todos los regímenes de tipo de cambio fijo es que establecer, o marcarse como objetivo, un tipo de cambio dado implica que deja de ser un medio para gestionar la demanda agregada en esa economía. La razón es que variar el tipo de interés para aumentar o disminuir la demanda agregada suele traducirse en una variación del tipo de cambio, lo cual lo alejaría del objetivo marcado. Por lo tanto, los países con un tipo de cambio fijo no tienen la opción de usar la política monetaria para estabilizar la economía cuando se generan choques de la demanda o de la oferta.

La figura 7.4 ilustra el comportamiento opuesto del tipo de cambio nominal en dos países: Japón, con un régimen de tipo de cambio flexible, y Dinamarca, con uno fijo.




                [image: El gráfico muestra los tipos de cambio diarios del yen japonés con el dólar estadounidense y de la corona danesa con el euro entre 2000 y 2025. El eje horizontal muestra los años, mientras que un eje vertical representa el cambio del yen con el dólar estadounidense, en un intervalo que va de 50 a 170, mientras que el otro representa el cambio de la corona con el euro, en un intervalo que va de 5 a 17. El cambio del yen con el dólar muestra fluctuaciones significativas, que empiezan alrededor de 110 en el año 2000, alcanzan un mínimo por debajo de 90 en torno a 2012 y aumentan hasta aproximadamente 150 en 2025. El cambio corona–euro se mantiene estable cerca de 7,5 durante todo el periodo.]



Figura 7.4 
Tipos de cambio diarios del yen en Japón y de la corona en Dinamarca: yenes japoneses por dólar estadounidense y coronas danesas por euro.






FRED. 2024. Japanese Yen to U.S. Dollar Spot Exchange Rate, Danish Kroner to U.S. Dollar Spot Exchange Rate, U.S. Dollars to Euro Spot Exchange Rate.






La figura 7.4 muestra que el tipo de cambio de la moneda japonesa (el yen) con el dólar ha oscilado considerablemente en el corto plazo (el gráfico presenta datos diarios) y más aún en el largo plazo. Entre 2012 y 2024, por ejemplo, el precio de un dólar en yenes casi se duplicó, es decir, el yen se depreció mucho frente al dólar.


  Para que la comparación sea significativa, hemos representado cada serie a una escala cuyo valor máximo es aproximadamente igual al triple del valor mínimo, lo que evidencia que las variaciones del tipo de cambio entre la corona noruega y el euro han sido muy pequeñas en términos proporcionales en comparación con las del tipo de cambio entre el yen y el dólar.



El tipo de cambio de la moneda danesa (la corona) con el euro presenta un contraste que salta a la vista. El cambio no está completamente fijo: en el día a día varía, pero solo en cantidades muy pequeñas; a lo largo del periodo mostrado en el gráfico, se ha mantenido dentro de un margen muy estrecho del valor objetivo de 7,46 coronas por euro fijado por el banco central danés. Por lo tanto, a efectos prácticos, podemos considerarlo un tipo de cambio fijo.


  En la sección 7.6, mostramos que aproximadamente la mitad de la población mundial vive en países con un tipo de cambio que es fijo o que se mueve dentro de bandas bastante estrechas.



En esta unidad, comparamos qué consecuencias tienen los tipos de cambio fijos y flotantes. Vamos a mostrar que el tipo de cambio fijo puede ayudar a los países a estabilizar su inflación, en especial si no lo habían conseguido en el pasado, aunque hacerlo también conlleva ciertos costes macroeconómicos.


​​​Tres regímenes monetarios alternativos

Como no todas las economías se caracterizan por las condiciones que hemos dado por sentado en la unidad 5, vamos a examinar cómo funciona la política de estabilización en diferentes economías, dependiendo del papel del banco central, y cómo se determina el tipo de cambio. Partimos de dos preguntas:


  	¿Un país establece su política monetaria nacional o, al contrario, la delega en otro país (o en otra entidad, como el Banco Central Europeo)?

  	Si el país establece su propia política monetaria, ¿otorga independencia de funcionamiento al banco central para que persiga un objetivo de inflación estable?



La política monetaria y el régimen cambiario asociado de cada país los clasificamos en uno de estos tres tipos:


  	FlexIT: tipo de cambio flexible con un objetivo de inflación (según el inglés Inflation Target).

  	FlexNIT: tipo de cambio flexible sin un objetivo de inflación estable (No Inflation Target).

  	Fix: tipo de cambio fijo (Fixed).



Como sucede con todos los modelos, no son descripciones precisas de economías específicas. No todos los países encajan exactamente en una de estas categorías, pero centrarnos en tres casos nos puede ayudar a entender muchos de los rasgos que caracterizan a las economías reales de todo el mundo.

FlexIT: régimen de tipo de cambio flexible con un objetivo de inflación estable y creíble

Este es el modelo de la unidad 5. Se basa en la premisa de un tipo de cambio flexible (determinado en los mercados de divisas) combinado con un banco central que tiene independencia funcional para establecer la política monetaria con el fin de conseguir un objetivo de inflación. El objetivo de inflación es «estable» cuando el banco central logra mantenerla cerca del objetivo, lo cual a su vez tiene como consecuencia que el objetivo es creíble. En este marco de referencia, mostramos en la unidad 5 que los vaivenes del tipo de cambio otorgan más fuerza a la política monetaria, al reforzar el efecto de las variaciones del tipo de interés sobre la inflación por dos vías:


  	A través de la demanda agregada. Cuando el banco central endurece su política (subiendo el tipo de interés oficial), espera que dé como resultado una revalorización del tipo de cambio tanto nominal como real, lo cual moderará las exportaciones netas y, en consecuencia, la producción; así se reforzará el efecto de la variación del tipo de interés por todo el canal de la demanda agregada. A la inversa, una política monetaria más relajada tiende a causar una depreciación del tipo de cambio, lo cual estimulará la economía real.

  	Afectando directamente a la inflación. Las variaciones del tipo de cambio también tienen un potente efecto directo sobre el IPC a través de los precios de las importaciones. Una política más dura y la revalorización del tipo de cambio amortiguan la inflación, y viceversa.



Este modelo nos sirve como punto de referencia para hacer comparaciones y para resaltar las características de los dos nuevos modelos que presentamos en esta unidad.

En el caso de los tres países cuya experiencia con la inflación se muestra en la figura 7.3, el modelo FlexIT se ajusta bastante bien a lo sucedido en Alemania. En la parte inicial del periodo, la política monetaria estaba encomendada a su banco central, el Bundesbank, que disfrutaba de independencia funcional y de un compromiso sólido con una inflación baja y estable.


	unión monetaria, zona monetaria común
	Una unión monetaria (a veces denominada zona monetaria común) se da cuando varios países emplean la misma moneda. Esto significa que existe una única política monetaria para ese grupo de países.




​​En 1999, se formó la llamada eurozona: Alemania y otros diez países europeos adoptaron una moneda común, el euro. Desde entonces, el control sobre la política monetaria se transfirió al Banco Central Europeo (BCE) con el mandato claro de estabilizar la inflación cerca del 2 %. La única diferencia que implicó la unión es que el BCE establece la política para toda la eurozona, pero en el caso de Alemania al menos (como economía dominante de la zona monetaria común) el resultado siguió siendo una inflación muy estable.

El modelo FlexIT también se ajusta bien a lo sucedido en Reino Unido desde 1997, cuando el gobierno «se ató de manos» cediendo el control de la política monetaria al banco central. El Banco de Inglaterra recibió independencia funcional y el mandato de conseguir un objetivo de inflación. Desde 1997, la inflación del Reino Unido se ha mantenido bastante estable en torno al objetivo.

En el caso de España, la inflación también ha sido baja en promedio después de su incorporación a la eurozona en 1999. No obstante, la figura 7.3 muestra que el modelo FlexIT no refleja lo ocurrido en España ni en Reino Unido en los setenta y los ochenta. Su experiencia, y la de otros países con inflación elevada (incluidos algunos como Argentina con inflación muy alta), se describe mejor con el modelo que sigue.

FlexNIT: régimen de tipo de cambio flexible sin un objetivo de inflación estable y creíble

El segundo modelo se aplica a países que tienen un tipo de cambio flexible, pero que no han delegado la política monetaria en un banco central independiente con un objetivo de inflación estable y creíble.

En tales países, vamos a ver que la inflación alta y volátil da lugar a frecuentes depreciaciones del tipo de cambio. Y en lugar de ayudar a estabilizar la inflación reforzando la vía del tipo de interés en la política monetaria, los vaivenes del tipo de cambio suelen intensificar los choques inflacionarios, lo que agrava la situación.

Esta categoría recoge la experiencia con la inflación de una gran diversidad de países, desde España y Reino Unido en las décadas de 1970 y 1980 hasta Argentina, en los que la inflación ha sido mucho más alta durante bastante más tiempo.


​Tanto en España como en Reino Unido, la experiencia de una inflación alta y volátil resultó relativamente breve. Reino Unido pasó de ser una economía FlexNIT a una FlexIT. En cambio, España tomó otro camino para reducir la inflación. En 1999, abandonó por completo su moneda nacional, la peseta, y se incorporó a la zona del euro, un caso especial de nuestro siguiente modelo.

Fix: tipo de cambio fijo

Los datos de la figura 7.15 (sección 7.6) muestran que aproximadamente la mitad de la población mundial vive en países con un régimen de tipo de cambio fijo (o restringido), en el que el tipo de cambio nominal o se mantiene totalmente fijo o se mueve en magnitudes relativamente pequeñas en torno al valor que se ha marcado como objetivo. En todos esos países, aun cuando el tipo de cambio no sea del todo fijo, es mucho más estable que en otros. Por ejemplo, el tipo de cambio de Japón, totalmente flexible, puede llegar a ser muy volátil, como se ilustra en la figura 7.4.

Para simplificar el análisis, vamos a modelizar el caso de que el tipo de cambio nominal no cambie en absoluto. Veremos que, mientras el país mantenga un tipo de cambio fijo, no puede utilizar el tipo de interés (la herramienta de política monetaria de un régimen FlexIT) para alcanzar su objetivo de inflación. Dicho de otro modo, los países que tienen tipos de cambio fijos no controlan su propia política monetaria, sino que dependen de la política monetaria de otro país (una economía «extranjera»).

Como se explica con más detalle en la sección 7.4, una zona monetaria común como la del euro puede modelizarse como un caso extremo de tipo de cambio fijo. Los miembros de la eurozona renuncian al control nacional de la política monetaria en favor del Banco Central Europeo.


  
    Pregunta 7.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre los tipos de cambio y elige los que sean correctos.

    
      	En un régimen de tipo de cambio fijo, el tipo de cambio entre dos monedas viene determinado por las fuerzas de la oferta y la demanda en el mercado de divisas.

      	En un régimen de tipo de cambio flexible, el tipo de interés oficial (decidido por el banco central) puede utilizarse para tratar de alcanzar, al mismo tiempo, cierto nivel de inflación y cierto tipo de cambio.

      	La depreciación del tipo de cambio hará que las exportaciones de bienes y servicios de un país resulten más competitivas, lo que aumentará la demanda agregada y el empleo.

      	La depreciación del tipo de cambio abaratará las importaciones del país, lo cual contribuirá a reducir la inflación.

    

    
      	En un régimen de tipo de cambio flexible —no fijo—, el tipo de cambio entre dos monedas viene determinado por las fuerzas de la oferta y la demanda en el mercado de divisas.

      	Con un tipo de cambio flexible, un país controla su política monetaria, pero no su tipo de cambio.

      	La mejora de la competitividad tiende a causar un aumento de la demanda de los bienes que exporta un país. Como las exportaciones son un componente de la demanda agregada, incrementarlas produce un aumento de la demanda agregada, que redunda en niveles de empleo más altos.

      	La depreciación del tipo de cambio encarecerá las importaciones, con la consiguiente presión inflacionaria.

    

  




​Régimen FlexIT como referencia: impacto de un choque de demanda específico de un país

Para comparar el funcionamiento de la política monetaria en los tres regímenes, vamos a analizar los efectos de un choque de demanda agregada específico del país en cada uno de los tres. Como referencia, empezamos con el régimen FlexIT que ya conocemos de la unidad 5. En todos estos casos, partimos del supuesto de que en la economía extranjera nada cambia, de modo que se trata de un choque puramente interno.

Pensemos en una economía FlexIT como la de Reino Unido, donde (desde 1997) el Banco de Inglaterra establece la política monetaria para cumplir el objetivo de inflación del gobierno. ¿Qué sucede si Reino Unido experimenta un choque de demanda, por ejemplo, un auge de la inversión en vivienda?

La figura 7.5 recorre los pasos del proceso.


  


                [image: Efecto de un choque de demanda positivo en un país con un tipo de cambio flexible y un objetivo de inflación (con inclusión de la pregunta 7.2 a la 7.5).    Debajo de cada panel de la figura 7.5 hay una serie de preguntas relacionadas con ese panel. Para poner a prueba si lo has entendido, responde a esas preguntas antes de continuar en el siguiente panel. Si no das con la respuesta al primer intento, pasa al siguiente panel y entonces vuelve y revisa las respuestas.]



Figura 7.5 
Efecto de un choque de demanda positivo en un país con un tipo de cambio flexible y un objetivo de inflación (con inclusión de la pregunta 7.2 a la 7.5).
   Debajo de cada panel de la figura 7.5 hay una serie de preguntas relacionadas con ese panel. Para poner a prueba si lo has entendido, responde a esas preguntas antes de continuar en el siguiente panel. Si no das con la respuesta al primer intento, pasa al siguiente panel y entonces vuelve y revisa las respuestas.






  


                [image: Choque positivo de demanda interna con un tipo de cambio flexible: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior muestra la curva de Phillips correspondiente a un país. El eje horizontal representa el empleo (N), mientras que el eje vertical es la tasa de inflación (%), en un intervalo que va de -3 % a 7 %. La curva presenta una pendiente ascendente y tiene dos puntos en su trayectoria: un punto etiquetado «A», donde la inflación está en torno a un 2 % y el empleo está en un nivel etiquetado como NELO. La curva se inclina más y más conforme el empleo aumenta más allá del punto NELO. En el gráfico inferior, el eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, y va de 50 a 100 en miles de millones de libras esterlinas. El eje vertical representa la demanda agregada, DA, y también va de 50 a 100 miles de millones de libras esterlinas. Una línea de 45 grados representa Y = DA, y el punto «A» se encuentra en la intersección de esta línea con la curva de demanda agregada inicial DA0, donde la producción está en Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de la primera y representa un nivel de demanda más elevado. La flecha de puntos apunta de DA0 a DA1 y refleja un incremento de la demanda de DA0 a DA1.]



Choque positivo de demanda interna con un tipo de cambio flexible



La curva de demanda agregada inicial es \(DA_0\), que implica la producción de equilibrio \(Y_0\).
    Para simplificar, suponemos que al inicio Reino Unido está en equilibrio en el lado de la oferta. En ese momento, la inflación es del 2 %, exactamente igual a la inflación esperada y al objetivo de inflación del Banco de Inglaterra. La inflación extranjera también está próxima al 2 %, por lo que la competitividad (\(c = eP^\text{*}/P\)) es constante (\(P\) y \(P^\text{*}\) se incrementan con la misma tasa).
    Un choque positivo, como puede ser un auge de la inversión en vivienda nueva, desplaza la curva de demanda nacional a \(DA_1\).
    Suponiendo que hay capacidad de sobra en la economía, la producción aumenta de \(Y_0\) a \(Y_1\).



        
          Pregunta 7.2 Elige las respuestas que sean correctas

          Supón que inicialmente las expectativas de inflación y el tipo de cambio son constantes. ¿Qué ocurrirá a consecuencia de ese choque de demanda? Elige las respuestas que sean correctas.

          
            	La curva de Phillips se desplazará hacia arriba.

            	Aumentará el empleo.

            	La economía seguirá por la curva de Phillips original.

            	Aumentará la inflación.

          

          
            	La economía seguirá por la curva de Phillips original, ya que al principio se espera que la inflación se mantenga constante.

            	En la intersección entre la línea de 45 grados y la nueva curva de DA, el empleo es mayor.

            	La economía seguirá por la curva de Phillips original, ya que al principio se espera que la inflación se mantenga constante.

            	La economía seguirá por la curva de Phillips original hasta un nivel más alto de inflación, ya que ahora la producción y el empleo son más elevados.

          

        

      





  


                [image: Efectos inmediatos del choque de demanda, antes de que se reaccione cambiando políticas: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior muestra la curva de Phillips correspondiente a un país. El eje horizontal representa el empleo (N), mientras que el eje vertical es la tasa de inflación (%), en un intervalo que va de -3 % a 7 %. La curva presenta una pendiente ascendente y tiene dos puntos en su trayectoria: un punto etiquetado «A», donde la inflación está en torno a un 2 % y el empleo está en un nivel etiquetado como NELO, y un punto etiquetado «B», donde la inflación está en torno a un 4 % y el empleo es más elevado que NELO. La curva se inclina más y más conforme el empleo aumenta más allá del punto NELO. En el gráfico inferior, el eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, y va de 50 a 100 en miles de millones de libras esterlinas. El eje vertical representa la demanda agregada, DA, y también va de 50 a 100 miles de millones de libras esterlinas. Una línea de 45 grados representa Y = DA, y el punto «A» se encuentra en la intersección de esta línea con la curva de demanda agregada inicial DA0, donde la producción está en Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de la primera y representa un nivel de demanda más elevado. La flecha de puntos apunta de DA0 a DA1 y refleja un incremento de la demanda de DA0 a DA1. El punto «B» se encuentra en la intersección de DA1 y la línea de 45 grados, en un nivel de producción de Y1.]



Efectos inmediatos del choque de demanda, antes de que se reaccione cambiando políticas



El incremento de la producción provoca que también aumente el empleo, lo que desencadena un desplazamiento hacia la derecha en la curva de Phillips.
    El resultado es que la inflación sube al 4 %.



        
          Pregunta 7.3 Elige las respuestas que sean correctas

          ¿Cómo reaccionará el banco central? Elige las respuestas que sean correctas.

          
            	No reaccionará.

            	Recortará los tipos de interés con el fin de mantener el alto nivel del empleo.

            	Subirá los tipos de interés con la intención de volver a acercar la inflación al objetivo marcado.

            	Volverá a un régimen de tipo de cambio fijo.

          

          
            	El banco central debe reaccionar para mantener la inflación cerca del objetivo.

            	Recortar los tipos de interés desplazaría la DA más hacia arriba todavía, con el consiguiente aumento de la inflación, en lugar de volver a acercarla al objetivo, que es la función del banco central.

            	Como la producción está por encima del nivel que tenía en el equilibrio inicial, para conseguir que la inflación vuelva a acercarse al objetivo, el banco central debe subir los tipos de interés.

            	En el marco de referencia de este modelo, suponemos que no se cambia de régimen monetario, y esa no es una decisión que se tome en respuesta a las fluctuaciones del ciclo económico.

          

        

      





  


                [image: Efecto de una subida del tipo de interés oficial en el tipo de cambio: Este diagrama de flujo muestra el efecto de una subida del tipo de interés oficial en el tipo de cambio. El tipo de interés oficial afecta directamente a los tipos de interés de mercado, al precio de los activos, a las expectativas y la confianza, y al tipo de cambio. Estas cuatro áreas también se afectan al mismo tiempo unas a otras. Los tipos de interés de mercado, el precio de los activos y las expectativas y la confianza afectan a la demanda agregada nacional y a las exportaciones netas, las cuales influyen a su vez en la demanda agregada, que genera un efecto en la presión inflacionaria nacional. El tipo de cambio repercute directamente en el precio de las importaciones. La presión inflacionaria nacional y el precio de las importaciones inciden de forma directa en la inflación.]



Efecto de una subida del tipo de interés oficial en el tipo de cambio



En respuesta al incremento de la inflación, el banco central elevará los tipos de interés. El diagrama de flujo (analizado con más detalle en la unidad 5) muestra cómo las variaciones del tipo de cambio juegan un papel clave en el funcionamiento de la política monetaria en una economía FlexIT.



        
          Pregunta 7.4 Elige las respuestas que sean correctas

          ¿Cómo puede esperar el Banco de Inglaterra que se comporte el tipo de cambio nominal ante el ajuste de su política? Elige las respuestas que sean correctas.

          
            	El tipo de cambio nominal, \(e\), se apreciará.

            	El tipo de cambio nominal se depreciará y, de esa forma, reforzará el efecto sobre la inflación de Reino Unido.

            	\(c = eP^\text{*}/P\) subirá, por lo que mejorará la competitividad.

            	\(c = eP^\text{*}/P\) bajará, por lo que empeorará la competitividad.

          

          
            	Al subir el tipo de interés, aumentará la demanda de la moneda nacional por parte de los inversores extranjeros, lo que causará una apreciación del tipo de cambio nominal.

            	Al subir el tipo de interés, aumentará la demanda de la moneda nacional por parte de los inversores extranjeros, lo que causará una apreciación del tipo de cambio nominal.

            	La revalorización del tipo de cambio nominal implica la bajada de \(e\), por lo que también disminuye la competitividad, \(c\).

            	La revalorización del tipo de cambio nominal implica la bajada de \(e\), por lo que también disminuye la competitividad, \(c\).

          

        

      





  


                [image: Efecto de la revalorización del tipo de cambio nominal: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior muestra la curva de Phillips correspondiente a un país. El eje horizontal representa el empleo (N), mientras que el eje vertical es la tasa de inflación (%), en un intervalo que va de -3 % a 7 %. La curva presenta una pendiente ascendente y tiene dos puntos en su trayectoria: un punto etiquetado «A», donde la inflación está en torno a un 2 % y el empleo está en un nivel etiquetado como NELO, y un punto etiquetado «B», donde la inflación está en torno a un 4 % y el empleo es más elevado que NELO. La curva se inclina más y más conforme el empleo aumenta más allá del punto NELO. En el gráfico inferior, el eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, y va de 50 a 100 en miles de millones de libras esterlinas. El eje vertical representa la demanda agregada, DA, y también va de 50 a 100 miles de millones de libras esterlinas. Una línea de 45 grados representa Y = DA, y el punto «A» se encuentra en la intersección de esta línea con la curva de demanda agregada inicial DA0, donde la producción está en Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de la primera y representa un nivel de demanda más elevado. La flecha de puntos apunta de DA1 a DA0 y refleja una disminución de la demanda de DA1 a DA0. El punto «B» se encuentra en la intersección de DA1 y la línea de 45 grados, en un nivel de producción de Y1.]



Efecto de la revalorización del tipo de cambio nominal



El Banco de Inglaterra esperará que el tipo de cambio nominal se aprecie como respuesta a la subida del tipo de interés oficial. La revalorización del tipo nominal suele ser inmediata, mientras que los salarios y los precios se ajustan más lentamente. La consecuencia es que dicha revalorización es de mayor magnitud que la subida de los precios de Reino Unido, por lo que el tipo de cambio real se apreciará, con el consiguiente empeoramiento de la competitividad. Esto provoca una disminución de las exportaciones y un aumento de las importaciones. Como resultado, la curva de DA se desplazará hacia abajo, compensando así el efecto del desplazamiento inicial de la demanda (vuelta de B a A).



        
          Pregunta 7.5 Elige las respuestas que sean correctas

          ¿Qué ocurrirá en ese momento? Elige las respuestas que sean correctas.

          
            	Como la producción ha vuelto a caer a su nivel inicial, si no se han ajustado las expectativas de inflación, se restaurará el equilibrio en el lado de la oferta y la inflación volverá al objetivo.

            	El efecto desinflacionario se verá reforzado por el impacto directo de la revalorización del tipo de cambio sobre el precio de las importaciones.

            	La caída de \(c\) hará que los bienes de Reino Unido sean más competitivos, lo que volverá a impulsar la producción.

            	El banco central no tendrá en cuenta el tipo de cambio al establecer el tipo de interés oficial.

          

          
            	Como la inflación ha vuelto al nivel de equilibrio en el lado de la oferta (que es el nivel objetivo), la economía retorna a su equilibrio original.

            	Estos dos efectos desplazan la producción en la misma dirección (hacia su disminución).

            	La caída de \(c\) se traduce en una menor competitividad de los bienes (y en la disminución de las exportaciones y el aumento de las importaciones).

            	El banco central debe tener en cuenta el tipo de cambio porque es un canal de transmisión importante de la política monetaria.

          

        

      







La figura 7.5 ilustra el modo en que el banco central estabilizará la economía después del choque de demanda, restaurando la inflación al nivel objetivo. El banco eleva el tipo de interés, con la consecuencia de que se revaloriza el tipo de cambio, lo cual baja las exportaciones netas y refuerza el efecto que tiene el tipo de interés de compensar el aumento de la demanda agregada. También existe un efecto adicional sobre la inflación porque la revalorización del tipo de cambio disminuye el precio de las importaciones, y estas suelen representar una parte considerable del consumo. La figura 7.6 resume las repercusiones que tienen la depreciación y la revalorización en este modelo.




      
  
    
      	Consecuencias de una depreciación real 
(mejora de la competitividad): 
aumento de \(c\)
      	Consecuencias de una revalorización real 
(reducción de la competitividad): 
bajada de \(c\)
    

  
  
    
      	Es probable que se incremente la demanda de las exportaciones (\(X\)) del país y que disminuya la demanda de importaciones (\(M\)). Es probable que aumenten las exportaciones netas (\(X-M\)), lo que impulsa la demanda agregada y el empleo.
      	Es probable que disminuyan las exportaciones netas (\(X-M\)), lo que reduce la demanda agregada y el empleo.
    

    
      	La depreciación nominal implica que se encarecen las importaciones, lo que aumenta la inflación.
      	La revalorización nominal implica que se abaratan las importaciones, lo que reduce la inflación.
    

  


    


Figura 7.6 
Efectos de la depreciación y la revalorización en una economía FlexIT.






	



    

        

    
    

	
Unidad 7 Política macroeconómica en la economía global

7.3 Régimen de tipo de cambio flexible sin objetivo de inflación estable (FlexNIT)


​En dos de los tres regímenes que hemos planteado en la sección anterior, el gobierno «se ata de manos a sí mismo» a propósito: en una economía FlexIT, dando independencia a un banco central que intenta alcanzar un objetivo de inflación; en una economía Fix, renunciando del todo a una política monetaria nacional.

Para entender por qué los gobiernos optan por atarse de manos, vamos a empezar por contemplar el caso de una economía FlexNIT, en la que el gobierno no se ata de manos: el país tiene tipos de cambio flexibles, pero sin la disciplina de un objetivo de inflación. El resultado es que lleva a cabo su propia política monetaria, pero es susceptible de encontrarse con problemas para controlar la inflación. También mostramos en esta sección que la flexibilidad en los tipos de cambio puede exacerbar las presiones inflacionarias.

Tipo de cambio real con un tipo de cambio nominal flexible

Pensemos en la definición del tipo de cambio real (competitividad) entre dos países:

\[c = \frac{e \times P^\text{*}}{P}\]

​Considerando que el nivel de los precios extranjeros, \(P^\text{*}\), nos viene dado, la fórmula nos dice que hay dos formas en las que el tipo de cambio real puede variar en un régimen cambiario flexible: mediante la inflación nacional o por la variación del tipo de cambio nominal.

Partiendo de un régimen FlexIT tanto en el país propio como en el extranjero, si los dos tuvieran objetivos de inflación similares y se acercaran a ellos, entonces \(P\) cambiaría aproximadamente al mismo ritmo que \(P^\text{*}\), por lo que el cociente de los precios, \(P^\text{*}/P\), se mantendría razonablemente estable.

En consecuencia, en una economía FlexIT, una variación del tipo de cambio nominal, \(e\), suele traducirse en una variación proporcional parecida del tipo de cambio real, \(c\). Como se ilustra en la figura 7.5, se trata del mecanismo de un régimen FlexIT por el que el ajuste del tipo de cambio refuerza la decisión del banco central sobre el tipo de interés.

No obstante, en el régimen FlexNIT, el banco central no tiene un objetivo de inflación. Por lo tanto, las cosas funcionan de otra manera. Para empezar, vamos a reorganizar la expresión del tipo de cambio real. Si dividimos el numerador y el denominador de la fracción entre el nivel de los precios extranjeros, \(P^\text{*}\), podemos formular el tipo de cambio real de este modo:

\[c = \frac{e \times P^\text{*}}{P} = \frac{e}{P/P^\text{*}}\]
Dicho en palabras:

\[\text{Tipo de cambio real} = c = \frac{\text{Tipo de cambio nominal}}{\text{Cociente de precios}}\]
Esto nos dice que, si otras cosas no cambian, un aumento de \(e\) (depreciación) se traducirá en un incremento de \(c\) (depreciación real o mejora de la competitividad nacional), pero que eso se contrarrestará por cualquier incremento del cociente de precios, \(P/P^\text{*}\) (precios nacionales con respecto a los precios de otros sitios). El cociente de precios se incrementará si la inflación nacional es mayor que la extranjera.

Si un país tiene una inflación sistemáticamente más alta que otro, perderá competitividad periodo a periodo a menos que su tipo de cambio nominal se deprecie continuamente para contrarrestarlo. Pero si el tipo de cambio nominal, \(e\), y el cociente de precios, \(P/P^\text{*}\), subieran en la misma proporción (por ejemplo, ambos se multiplicaran por dos), el tipo de cambio real y la competitividad nacional no sufrirían ningún cambio.

Para entender las implicaciones de esta relación, vamos a analizar de nuevo el efecto de un choque positivo de demanda agregada, como el de la figura 7.5, pero esta vez sin la disciplina de un objetivo de inflación estable.

Régimen FlexNIT: impacto de un choque positivo de demanda interna

Para aclarar el contraste con el caso FlexIT, partimos de la misma posición inicial que en la figura 7.5. Un país resulta afectado por un choque de demanda que es específico de la economía nacional. Sigue los pasos de la figura 7.7 para analizar lo que sucede después.


  


                [image: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior muestra la curva de Phillips, con el empleo (N) en el eje horizontal y la tasa de inflación (π, %), que va de -3 % a 7 %, en el eje vertical. La curva, que tiene pendiente ascendente, empieza con la inflación por debajo de 0 % y se va inclinando cada vez más. Hay marcado un punto etiquetado como «A», correspondiente a una tasa de inflación del 2 % y a un nivel de empleo NELO, el cual se denota con una línea vertical discontinua. El gráfico inferior muestra la demanda agregada y la producción. El eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, en un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical representa la demanda agregada (DA), también entre 50 y 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA. La curva de demanda agregada inicial, DA0, corta la línea de 45 grados en el punto A, que corresponde a la producción Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de DA0 y representa un aumento de la demanda. Una flecha de puntos apunta hacia arriba de DA0 a DA1 y refleja ese desplazamiento en la demanda agregada.]



Figura 7.7 
Efecto de un choque de demanda positivo en un país con un régimen cambiario flexible y sin un objetivo de inflación, FlexNIT (con inclusión de la pregunta 7.6).






  


                [image: Efectos iniciales de un choque de demanda positivo: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior muestra la curva de Phillips, con el empleo (N) en el eje horizontal y la tasa de inflación (π, %), que va de -3 % a 7 %, en el eje vertical. La curva, que tiene pendiente ascendente, empieza con la inflación por debajo de 0 % y se va inclinando cada vez más. Hay marcado un punto etiquetado como «A», correspondiente a una tasa de inflación del 2 % y a un nivel de empleo NELO, el cual se denota con una línea vertical discontinua. El gráfico inferior muestra la demanda agregada y la producción. El eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, en un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical representa la demanda agregada (DA), también entre 50 y 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA. La curva de demanda agregada inicial, DA0, corta la línea de 45 grados en el punto A, que corresponde a la producción Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de DA0 y representa un aumento de la demanda. Una flecha de puntos apunta hacia arriba de DA0 a DA1 y refleja ese desplazamiento en la demanda agregada.]



Efectos iniciales de un choque de demanda positivo



Para empezar, suponemos que la economía nacional parte de una situación de equilibrio en el lado de la oferta, con un 2 % de inflación en ese momento y de inflación esperada.
    Entonces hay un choque positivo en la curva de demanda que la desplaza hacia arriba hasta \(DA_1\).
    El impacto inicial será el mismo que en la figura 7.5.






  


                [image: La inflación sube: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior muestra la curva de Phillips, con el empleo (N) en el eje horizontal y la tasa de inflación (π, %), que va de -3 % a 7 %, en el eje vertical. La curva, que tiene pendiente ascendente, empieza con la inflación por debajo de 0 % y se va haciendo más inclinada a medida que aumenta el empleo. Hay dos puntos etiquetados en la curva: «A» en una tasa de inflación del 2 % y en el nivel de empleo NELO, indicado por una línea vertical discontinua, y «B», que se halla en una tasa de inflación del 4 % y en un nivel de empleo más alto, a la derecha de NELO. El gráfico inferior muestra la demanda agregada y la producción. El eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, en un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical representa la demanda agregada (DA), también entre 50 y 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA. La curva de demanda agregada inicial, DA0, corta la línea de 45 grados en el punto A, que corresponde a la producción Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de DA0 y representa un nivel de demanda más elevado. Hay un punto, etiquetado B, en la intersección de DA1 y la línea de 45 grados, que corresponde a la producción de Y1. Una flecha de puntos señala de DA0 a DA1 y refleja un incremento de la demanda agregada de DA0 a DA1.]



La inflación sube



El efecto inicial en la inflación es el mismo también: se incrementa hasta el 4 %.
    Aquí es donde empieza a manifestarse la diferencia entre los regímenes.
    Con una política monetaria independiente y un objetivo de inflación, el banco central reacciona al incremento de la inflación subiendo el tipo de interés oficial para compensar el efecto del choque de demanda.
    Sin embargo, en una economía con un tipo de cambio flexible pero sin objetivo de inflación, no se activa este mecanismo, por lo que la economía se mantiene, al menos por ahora, en \(Y_1\). Pero no sin consecuencias.



        
          Pregunta 7.6 Elige las respuestas que sean correctas

          Lee los siguientes enunciados sobre las posibles consecuencias y elige los que sean correctos. Supón que el choque de demanda es algo excepcional y dura unos pocos periodos.

          
            	La curva de Phillips se desplazará hacia arriba en el siguiente periodo.

            	La producción acabará volviendo al nivel de \(Y_0\).

            	La inflación acabará volviendo al 2 %.

            	La inflación acabará estabilizándose, pero en una tasa más alta que el 2 %.

          

          
            	La curva de Phillips se desplazará hacia arriba porque la expectativa de inflación cambia del 2 % al 4 % (no hay objetivo de inflación que contenga las expectativas).

            	El choque de demanda es excepcional (la curva de DA se desplaza hacia arriba una sola vez), por lo que la producción terminará por volver a su nivel inicial.

            	La inflación no volverá al 2 %, sino que seguirá subiendo porque las expectativas de inflación no tienen anclaje.

            	Cuando la producción acabe volviendo a \(Y_0\), la inflación será estable pero por encima del 2 %, ya que no hay objetivo de inflación que contenga las expectativas en el 2 %.

          

        

      





  


                [image: Cambian las expectativas de inflación: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior muestra dos curvas de Phillips, con el empleo (N) en el eje horizontal y la tasa de inflación (π, %), que va de -3 % a 7 %, en el eje vertical. La primera curva de Phillips corresponde a una tasa de inflación esperada del 2 %, mientras que la segunda corresponde a una expectativa del 4 %. Ambas curvas tienen pendiente ascendente y se van haciendo más inclinadas a medida que aumenta el empleo. Hay tres puntos etiquetados en las curvas: «A» en la curva de Phillips correspondiente a la inflación esperada del 2 %, con una tasa de inflación del 2 % y con el nivel de empleo NELO, que se denota con una línea vertical discontinua; «B» en la misma curva, con una tasa de inflación del 4 % y un nivel de empleo más alto; y «C» en la curva de Phillips correspondiente a la inflación esperada del 4 %, situada justo encima de «B», con una tasa de inflación del 6 % y un nivel de empleo aún más alto. El gráfico inferior muestra la demanda agregada y la producción. El eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, en un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical representa la demanda agregada (DA), también entre 50 y 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA. La curva de demanda agregada inicial, DA0, corta la línea de 45 grados en el punto «A», que corresponde a la producción Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de DA0 y representa un nivel de demanda más elevado. Los puntos «B» y «C» se encuentran en la intersección de DA1 con la línea de 45 grados y corresponden a la producción de Y1. Una flecha de puntos señala de DA0 a DA1 y refleja un incremento de la demanda agregada de DA0 a DA1.]



Cambian las expectativas de inflación



Una consecuencia muy probable es que, sin el «anclaje» o contención que aportan las expectativas de inflación, la nueva tasa de inflación vendrá incorporada en esas expectativas, lo que implica que la curva de Phillips se desplazará hacia arriba, de manera que la inflación del año pasado se convierte en la nueva expectativa de inflación.
    Por lo tanto, si la producción se mantiene en \(Y_1\), con el empleo por encima del equilibrio en el lado de la oferta, la inflación subirá aún más.






  


                [image: La inflación se consolida en niveles más altos: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior muestra dos curvas de Phillips, con el empleo (N) en el eje horizontal y la tasa de inflación (π, %), que va de -3 % a 12 %, en el eje vertical. La primera curva de Phillips corresponde a una tasa de inflación esperada del 2 %, mientras que la segunda corresponde a una expectativa del 10 %. Ambas curvas tienen pendiente ascendente y se van haciendo más inclinadas a medida que aumenta el empleo. Hay dos puntos etiquetados en las curvas: «A» en la curva de Phillips correspondiente a la inflación esperada del 2 %, con una tasa de inflación del 2 % y con el nivel de empleo NELO, que se denota con una línea vertical discontinua; y «D» en la curva de Phillips correspondiente a la inflación esperada del 10 %, con una tasa de inflación del 10 % y el mismo nivel de empleo NELO. El gráfico inferior muestra la demanda agregada y la producción. El eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, en un intervalo que va de 50 a 100, mientras que el eje vertical representa la demanda agregada (DA), también entre 50 y 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA. La curva de demanda agregada inicial, DA0, corta la línea de 45 grados en el punto «A», que corresponde a la producción Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de DA0 y representa un nivel de demanda más elevado. El punto «D» se halla en DA0, coincidiendo con el punto «A». Una flecha de puntos señala hacia abajo, de DA1 a DA0, y refleja una disminución de la demanda agregada de DA1 a DA0.]



La inflación se consolida en niveles más altos



Para cuando ha terminado el choque de demanda temporal y ha vuelto a bajar la producción a su nivel inicial, la inflación ha seguido subiendo y se prevé que mantenga la tendencia (aquí suponemos un 10 %).
    El resultado es que en el sistema arraiga un nivel más alto de inflación.








La figura 7.7 muestra que, sin la disciplina que impone un objetivo de inflación, no hay nada que impida que la inflación tienda a aumentar, ya que las expectativas de inflación se ajustan en cada ronda de fijación de salarios y precios. En consecuencia, para cuando se relaje el choque de demanda, ya se habrá incorporado al sistema un nivel de inflación más alto.

En el ejemplo de la figura 7.7, la inflación acaba estabilizándose en un 10 % en la economía nacional, mientras que se mantiene en un 2 % en otros sitios. ¿Qué implicaciones tiene eso para el tipo de cambio nominal?


​Diferentes tasas de inflación a largo plazo y depreciación nominal con un tipo de cambio flexible

Cuando hay equilibrio en el lado de la oferta, el tipo de cambio real (la competitividad) debe ser constante, pues, de lo contrario, cambiarán las exportaciones netas y, por tanto, también la producción y el empleo, y no habrá equilibrio.

La fórmula del tipo de cambio real muestra que varía si lo hace el tipo de cambio nominal o si las tasas de inflación nacional y extranjera son diferentes. Así, con un tipo de cambio flexible, es posible en principio que el tipo de cambio se ajuste para mantener constante la competitividad cuando las tasas de inflación no son la misma. De ser mayor la inflación nacional que la del país extranjero, la competitividad puede mantenerse igual siempre que su tipo de cambio nominal se deprecie lo suficiente.

Para formularlo con mayor precisión, vamos a introducir una nueva variable, \(\delta\) (la letra griega delta minúscula), que represente la tasa de depreciación del tipo de cambio nominal. Si \(e\) cambia de \(e_0\) a \(e_1\) a lo largo de un año, la tasa de depreciación es:

\[\delta = \frac{e_1 - e_0}{e_0}\]
y \(\delta > 0\) implica que el tipo de cambio nominal se está depreciando, es decir, el precio de la moneda extranjera en moneda nacional es más alto.

Si examinamos con atención la expresión de la competitividad:

\[c = \frac{e \times P^\text{*}}{P}\]
podemos observar cómo varía c en respuesta a la inflación y la depreciación:


  	La depreciación, \(\delta\), incrementa \(e\), lo que eleva \(c\).

  	La inflación extranjera, \(π^\text{*}\), incrementa \(P^\text{*}\), lo cual eleva \(c\).

  	La inflación nacional, \(π\), incrementa \(P\), lo cual reduce \(c\).



El efecto general puede resumirse de esta forma:

\[\text{Tasa de variación de la competitividad} \approx \delta + \pi^\text{*} - \pi\]

  No olvides que una depreciación real implica que se incrementa el precio relativo de los bienes extranjeros, por lo que mejora la competitividad nacional. En la ampliación 7.3, mostramos cómo derivar matemáticamente la aproximación.



Expresado en palabras, eso nos dice que la tasa a la que se deprecia el tipo de cambio real es igual aproximadamente a la tasa a la que se deprecia el tipo de cambio nominal más la diferencia entre la inflación extranjera y la nacional.

Al principio de esta sección propusimos que el equilibrio en el lado de la oferta requiere que la competitividad (el tipo de cambio real) sea constante. De lo contrario, variarán la producción y el empleo. La expresión anterior que describe la tasa de variación de la competitividad implica que esta se mantendrá constante (su tasa de variación será cero) solo si el lado derecho de la expresión es exactamente cero. Si reordenamos la expresión, tenemos:

\[\text{Competitividad constante} \Rightarrow \delta = \pi - \pi^\text{*}\]
En otras palabras, para que el tipo de cambio real sea estable, la tasa de depreciación del tipo de cambio nominal debe compensar exactamente la diferencia existente entre la inflación nacional y la del otro país. Si el país propio tiene una inflación más alta, el tipo de cambio nominal debe depreciarse para mantener la competitividad.

Por ejemplo, supón que la inflación del país extranjero es de un 2 % y que la de la economía nacional se ha estabilizado en el 10 %. Entonces, una competitividad constante implica que el tipo de cambio nominal se estará depreciando a razón del 8 %. Fíjate en que no hemos dicho que el tipo de cambio nominal vaya a acabar depreciándose en esa cantidad, solo que, a menos que suceda así, el tipo de cambio real se revalorizará o se depreciará. Esto repercutiría en la economía real (producción y empleo) y la alejaría de su equilibrio en el lado de la oferta.


  
    Pregunta 7.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El tipo de cambio real puede expresarse como el tipo de cambio nominal dividido entre el cociente de precios, siendo este el cociente de los precios del país con respecto a los precios del extranjero.

      	Si ha habido una revalorización del tipo de cambio nominal y el nivel de los precios en el país ha subido más rápido que en el extranjero, es posible que la competitividad se haya mantenido invariable.

      	Si la tasa de inflación del extranjero es igual al 2 %, la nacional es un 8 % y la tasa de depreciación es un 3 %, sería de esperar que la tasa de variación de la competitividad fuese aproximadamente igual al 7 %.

      	Una revalorización del tipo de cambio real abarataría las importaciones, pero podría provocar una disminución de la demanda de las exportaciones y, en consecuencia, la bajada de la producción y el empleo.

    

    
      	\(c = eP^*/P = e / (P/P^*)\) o, dicho de otro modo, el tipo de cambio nominal dividido entre el cociente de precios. \(P\) hace referencia a los precios en la economía nacional, mientras que \(P^*\) corresponde a los precios en el extranjero.

      	Cuando el tipo de cambio nominal se revaloriza (es decir, cuando \(e\) baja) y la inflación interna supera a la externa, el coste relativo \(c\) disminuye con certeza. Esto implica una revalorización real de la moneda y una pérdida de competitividad.

      	La tasa de variación de la competitividad sería aproximadamente \(3 \ \% + 2 \ \% \ – \ 8 \ \% = \ –3 \ \%\). En este caso, el tipo de cambio real se estaría revalorizando a un ritmo en torno al 3 %.

      	Puede que haya una disminución del empleo en los sectores exportadores y también en los sectores donde la producción nacional compita con las importaciones.

    

  



Sin un objetivo de inflación estable, las variaciones del tipo de cambio real pueden reforzar los choques en lugar de estabilizarlos

La figura 7.5 muestra que, en nuestra economía FlexIT de referencia, las variaciones del tipo de cambio real desempeñan un papel importante en la estabilización. Si la economía se ve golpeada por un choque de demanda positivo, el banco central endurece la política monetaria, y la consiguiente revalorización del tipo de cambio nominal y real deprime la demanda agregada, lo cual refuerza el efecto de la contracción monetaria.

¿Qué sería de esperar que sucediese en una economía FlexNIT que tiene su propia política monetaria pero no un objetivo de inflación estable? Sin un objetivo claro de estabilizar la inflación, existe la posibilidad de que las fluctuaciones del tipo de cambio en realidad amplifiquen los choques. Eso es lo que ocurrirá si el gobierno intenta mantener la demanda agregada por encima del nivel compatible con el desempleo de equilibrio. De hecho, es lo que ha pasado con frecuencia en esas economías.


​La figura 7.8 describe la interacción entre las variaciones del tipo de cambio y la inflación en una economía FlexNIT durante el periodo en que la inflación se incrementa. Se ilustra la posibilidad de que, para mantener un nivel dado de producción, el responsable político aspire a que el tipo de cambio real siga competitivo cuando la inflación despegue. Para ello, permite que el tipo de cambio nominal se deprecie y así compensar el efecto de la inflación sobre la competitividad.

Inicialmente la depreciación acentuará el efecto del choque de demanda aumentando las exportaciones netas, pero a su vez potenciará la inflación por su efecto sobre el precio de las importaciones. Como consecuencia del más elevado coste de la vida, habrá inflación salarial. Al aumentar la inflación, las depreciaciones nominales deberán ser cada vez mayores para contrarrestar el efecto de la inflación sobre el tipo de cambio real. Mientras el político intente conseguir que el tipo de cambio real siga siendo competitivo, el resultado más probable será una espiral de depreciación, seguida por una mayor inflación, seguida a su vez por depreciaciones aún mayores.


  


                [image: En este gráfico, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, la tasa de inflación está estable en el 2 %. Después del choque de demanda positivo, la tasa de inflación salta bruscamente al 4 % antes de estabilizarse en ese nivel más alto.]



Figura 7.8 
Choque de demanda positivo en una economía FlexNIT: una espiral de inflación y depreciación.






  


                [image: Efecto sobre la inflación: En este gráfico, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, la tasa de inflación está estable en el 2 %. Después del choque de demanda positivo, la tasa de inflación salta bruscamente al 4 % antes de estabilizarse en ese nivel más alto.]



Efecto sobre la inflación



Figura 7.8a 






  


                [image: Efecto sobre el cociente de precios: En este diagrama, hay dos gráficos. En el gráfico superior, el eje vertical representa la tasa de inflación, π (%), mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, la tasa de inflación está estable en el 2 %. Después del choque de demanda positivo, la tasa de inflación salta bruscamente al 4 % antes de estabilizarse en ese nivel más alto. En el gráfico inferior, que es simultáneo, el eje vertical representa el cociente de precios, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el cociente de precios está estable en un nivel bajo. A continuación del choque de demanda, el cociente de precios empieza a subir gradualmente, lo que indica un aumento en el tiempo, aunque a un ritmo más lento que la tasa de inflación.]



Efecto sobre el cociente de precios



Figura 7.8b 






  


                [image: Efecto de la inflación sobre el tipo de cambio real si el tipo de cambio nominal se mantiene sin variaciones: En este diagrama, hay cuatro gráficos, cada uno de los cuales ilustra una variable distinta a lo largo del tiempo. En el gráfico superior, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. La tasa de inflación empieza estable en el 2 %. Después de un choque de demanda positivo, aumenta bruscamente hasta el 4 % antes de estabilizarse en ese nivel más alto. En el segundo gráfico, el eje vertical representa el cociente de precios, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el cociente de precios está estable. Después del choque de demanda, empieza a subir gradualmente a lo largo del tiempo, con un incremento más lento y más continuo que la tasa de inflación. En el tercer gráfico, el eje vertical representa el tipo de cambio nominal, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio nominal se mantiene constante después del choque de demanda. En el gráfico inferior, el eje vertical representa el tipo de cambio real, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el tipo de cambio real está estable. Después del choque de demanda, desciende, con una depreciación notable, antes de nivelarse en un valor más bajo.]



Efecto de la inflación sobre el tipo de cambio real si el tipo de cambio nominal se mantiene sin variaciones



Figura 7.8c 






  


                [image: La política monetaria se relaja: En este diagrama, hay tres gráficos, cada uno de los cuales ilustra una variable distinta a lo largo del tiempo. En el gráfico superior, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. La tasa de inflación empieza estable en el 2 %. Después de un choque de demanda positivo, aumenta bruscamente hasta el 4 % antes de estabilizarse en ese nivel más alto. En el segundo gráfico, el eje vertical representa el cociente de precios, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el cociente de precios está estable. Después del choque de demanda, empieza a subir gradualmente a lo largo del tiempo, con un incremento más lento y más continuo que la tasa de inflación. En el tercer gráfico, el eje vertical representa el tipo de cambio nominal, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio nominal se mantiene constante después del choque de demanda. En el gráfico inferior, el eje vertical representa el tipo de cambio real, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el tipo de cambio real está estable. Después del choque de demanda, desciende, con una depreciación notable, antes de nivelarse en un valor más bajo. En el gráfico inferior, el eje vertical representa el tipo de cambio nominal, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio nominal empieza con un nivel constante. Tras el choque de demanda, aumenta bruscamente y luego se estabiliza en un nivel constante más alto.]



La política monetaria se relaja



Si el responsable político quiere impedir la revalorización del tipo de cambio real, relajará la política monetaria optando por no subir, o incluso recortar, el tipo de interés nominal cuando la inflación aumente, de tal manera que baja el tipo de interés real.






  


                [image: La depreciación del tipo de cambio real es temporal solamente: En este diagrama, hay cuatro gráficos, cada uno de los cuales ilustra una variable distinta a lo largo del tiempo. En el gráfico superior, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. La tasa de inflación empieza estable en el 2 %. Después de un choque de demanda positivo, aumenta bruscamente hasta el 4 % antes de estabilizarse en ese nivel más alto. En el segundo gráfico, el eje vertical representa el cociente de precios, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el cociente de precios está estable. Después del choque de demanda, empieza a subir gradualmente a lo largo del tiempo, con un incremento más lento y más continuo que la tasa de inflación. En el tercer gráfico, el eje vertical representa el tipo de cambio nominal, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio nominal se mantiene constante después del choque de demanda. En el tercer gráfico, el eje vertical representa el tipo de cambio real, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el tipo de cambio real está estable. Después del choque de demanda, desciende, con una depreciación notable, antes de nivelarse en un valor más bajo. En el gráfico inferior, el eje vertical representa el tipo de cambio nominal, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio nominal empieza con un nivel constante. Tras el choque de demanda, aumenta bruscamente y luego se estabiliza en un nivel constante más alto. En el gráfico inferior, el eje vertical representa el tipo de cambio real, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio real es constante al principio. Después del choque de demanda, sube de forma brusca antes de bajar gradualmente hasta el tipo de cambio real original.]



La depreciación del tipo de cambio real es temporal solamente



Figura 7.8e 






  


                [image: La inflación sube: En este gráfico, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El gráfico empieza con la tasa de inflación constante en el 2 %. Con el paso del tiempo, la inflación experimenta dos aumentos bien definidos. En primer lugar, sube bruscamente del 2 % al 4 % y se estabiliza en ese nivel durante un periodo. Luego experimenta una segunda subida brusca, del 4 % al 6 %, donde se estabiliza en ese nivel más alto. La forma de escalera ilustra los aumentos sucesivos de la inflación en el tiempo.]



La inflación sube



Figura 7.8f 






  


                [image: Efecto sobre el cociente de precios y la competitividad: En este diagrama, hay dos gráficos. En el gráfico superior, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. La tasa de inflación empieza estable en el 2 %. Con el paso del tiempo, aumenta a saltos. En primer lugar, sube bruscamente hasta el 4 % y se estabiliza en ese nivel. Luego experimenta una segunda subida brusca, hasta el 6 %, donde se estabiliza de nuevo. En el gráfico inferior, el eje vertical representa el cociente de precios, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el cociente de precios está estable. Después del choque inicial, empieza a subir gradualmente a lo largo del tiempo, con un incremento continuo y constante. Luego empieza a subir más rápido, también con un ritmo continuo y constante.]



Efecto sobre el cociente de precios y la competitividad



Figura 7.8g 






  


                [image: Efecto de más depreciación nominal: En este diagrama, hay cuatro gráficos. En el gráfico superior, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. La tasa de inflación empieza estable en el 2 %. Con el paso del tiempo, aumenta a saltos. En primer lugar, sube bruscamente hasta el 4 % y se estabiliza en ese nivel. Luego experimenta una segunda subida brusca, hasta el 6 %, donde se estabiliza de nuevo. En el segundo gráfico, el eje vertical representa el cociente de precios, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el cociente de precios está estable. Después del choque inicial, empieza a subir gradualmente a lo largo del tiempo, con un incremento continuo y constante. Luego empieza a subir más rápido, también con un ritmo continuo y constante. En el tercer gráfico, el eje vertical representa el tipo de cambio nominal, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio nominal empieza con un nivel estable. Después de los choques, aumenta a saltos. Empieza con una subida brusca hasta un nivel más alto y se estabiliza brevemente, luego experimenta una segunda subida brusca y se estabiliza de nuevo en un nivel aún más alto. En el cuarto gráfico, el eje vertical representa el tipo de cambio real, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio real se mantiene estable al principio. Después de los choques, se aprecian dos subidas bruscas, que coinciden con los incrementos del tipo de cambio nominal. Sin embargo, después de cada subida brusca, el tipo de cambio real empieza a bajar gradualmente en una depreciación, antes de estabilizarse cada vez. Este patrón cíclico se repite con cada choque e ilustra una subida seguida por una depreciación gradual.]



Efecto de más depreciación nominal



Figura 7.8h 






  


                [image: La espiral continúa: En este diagrama, hay cuatro gráficos. En el gráfico superior, el eje vertical representa la tasa de inflación, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. La tasa de inflación empieza estable en el 2 %. Con el paso del tiempo, aumenta a saltos. En primer lugar, sube bruscamente hasta el 4 % y se estabiliza en ese nivel. Luego experimenta una segunda subida brusca, hasta el 6 %, donde se estabiliza de nuevo. Hay un incremento final muy acusado y la línea termina con una flecha que apunta en vertical hacia arriba. En el segundo gráfico, el eje vertical representa el cociente de precios, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. Inicialmente, el cociente de precios está estable. Después del choque inicial, empieza a subir gradualmente a lo largo del tiempo, con un incremento continuo y constante. Luego empieza a subir más rápido, también con un ritmo continuo y constante. Hay un incremento final muy acusado y la línea termina con una flecha que apunta con un ángulo más inclinado que en el incremento anterior. En el tercer gráfico, el eje vertical representa el tipo de cambio nominal, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio nominal empieza con un nivel estable. Después de los choques, aumenta a saltos. Empieza con una subida brusca hasta un nivel más alto y se estabiliza brevemente, luego experimenta una segunda subida brusca y se estabiliza de nuevo en un nivel aún más alto. Hay un incremento final muy acusado y la línea termina con una flecha que apunta en vertical hacia arriba. En el cuarto gráfico, el eje vertical representa el tipo de cambio real, mientras que el eje horizontal representa el tiempo. El tipo de cambio real se mantiene estable al principio. Después de los choques, se aprecian dos subidas bruscas, que coinciden con los incrementos del tipo de cambio nominal. Sin embargo, después de cada subida brusca, el tipo de cambio real empieza a bajar gradualmente en una depreciación, antes de estabilizarse cada vez. Hay un incremento final muy acusado y la línea termina con una flecha que apunta en vertical hacia arriba.]



La espiral continúa



En la medida que el responsable político siga intentando compensar el efecto de la inflación sobre el tipo de cambio real, el proceso continuará, con el riesgo de una espiral desestabilizadora de depreciación e inflación, cada una de estas dos en respuesta a la otra. Esta espiral se traduce en desplazamientos cada vez mayores tanto en el tipo de cambio como en la inflación.









​El tiempo que se prolongue este proceso dependerá de cuánto esté preparado el público en general para tolerar una inflación cada vez mayor y de si el político tiene eso en cuenta. Más adelante, vamos a estudiar los datos que hay sobre cómo se desarrolló este proceso en España, antes de la adopción del euro. Empecemos ahora por analizar los objetivos de los responsables políticos.

¿Qué llevaría a los responsables políticos a permitir que se afiance una espiral de inflación–depreciación?

Sabemos que un desempleo elevado y una inflación alta y cada vez mayor son impopulares porque causan perjuicios reales a los hogares (como se trata en la unidad 4). Y, a menos que el gobierno esté dispuesto y en condiciones de tomar medidas en el lado de la oferta de la economía para reducir el desempleo de equilibrio, se enfrenta a un desagradable dilema entre desempleo e inflación.

El intento de mantener el desempleo por debajo del nivel de equilibrio implica una brecha de negociación positiva. Su combinación con la actualización de las expectativas de inflación genera una inflación cada vez mayor, como se muestra en la sección 4.6. En el modelo de la unidad 4, la economía no tenía interacciones con el resto del mundo. Ahora ampliamos el análisis para considerar una economía integrada en los mercados mundiales.

En una economía con tipo de cambio flexible sin objetivo de inflación (FlexNIT), si los responsables políticos intentan mantener el desempleo por debajo del nivel de equilibrio, el resultado será que la inflación subirá en el país más que en el extranjero. Para impedir que empeore la competitividad, con la consiguiente disminución de las exportaciones y aumento del desempleo, el gobierno debe tener una política monetaria laxa y dejar que el tipo de cambio se deprecie. Sin embargo, así la inflación subirá más. La única manera de mantener el desempleo por debajo del nivel de equilibrio es que la inflación suba y que el tipo de cambio nominal se deprecie cada vez más rápido.




                [image: Este diagrama de flujo muestra los efectos de una política monetaria laxa en una economía FlexNIT. La inflación del último periodo se convierte en la inflación esperada. Cuando se combina con la brecha de negociación, lleva a que se incremente la inflación nacional y disminuya la competitividad de las exportaciones. Los responsables políticos reaccionan manteniendo una política monetaria laxa, que hace que el tipo de cambio nominal se deprecie. La depreciación acarrea dos efectos: encarece las importaciones (con la consiguiente subida general de los precios) y restaura la competitividad. La inflación se incrementa como resultado de la subida de los precios.]



Figura 7.9 
Efectos de una política monetaria laxa en una economía FlexNIT.






Ejemplo: España antes del euro, tipos de cambio flotantes e inflación

Antes de incorporarse a la eurozona en 1999, España estuvo en un régimen FlexNIT con su propia moneda, la peseta, durante casi 30 años. La figura 7.10 muestra lo que sucedió con la inflación y el tipo de cambio durante ese periodo y nos ayuda a conocer las razones que llevaron a España a adoptar el euro.


  


                [image: Inflación de España y Alemania durante el periodo de tipos de cambio flexibles.]



Figura 7.10 
Inflación de España y Alemania durante el periodo de tipos de cambio flexibles.






FRED. 2024. Currency Conversions: US Dollar Exchange Rate, Consumer Price Index for All Urban Consumers: All Items in U.S. City Average, Consumer Price Index: Total for Spain, Consumer Price Index: All Items: Total for Germany, Currency Conversions: US Dollar Exchange Rate.






  


                [image: Tasas de inflación en 1970: Este gráfico muestra las tasas de inflación de España y de Alemania Occidental entre 1970 y 2000. El eje vertical representa la tasa de inflación, en un intervalo que va del 0 % al 25 %, mientras que el eje horizontal representa los años de 1970 a 2000. Hay dos líneas: una para España y una para Alemania. En 1970, la tasa de inflación de España fue parecida a la de Alemania, en torno a un 5 %. Poco después, la tasa de inflación de España subió considerablemente, llegando al 25 % a finales de los años setenta. Entonces comenzó un descenso gradual a lo largo de las siguientes décadas, si bien siguió siendo bastante más alta que la tasa de inflación de Alemania durante la mayor parte del periodo. A finales de los ochenta, la tasa de inflación de España convergió con la de Alemania. Esta siguió siendo relativamente estable durante todo el periodo, fluctuando en torno a un 5 % en los setenta y primeros ochenta, antes de bajar y fluctuar por debajo de un 5 % después de mediados de los ochenta.]



Tasas de inflación en 1970



Figura 7.10a 






  


                [image: Respuesta de España y Alemania a las crisis del petróleo de los años setenta: Este gráfico muestra las tasas de inflación de España y de Alemania Occidental entre 1970 y 2000. El eje vertical representa la tasa de inflación, en un intervalo que va del 0 % al 25 %, mientras que el eje horizontal representa los años de 1970 a 2000. Hay dos líneas: una para España y una para Alemania. En 1970, la tasa de inflación de España fue parecida a la de Alemania, en torno a un 5 %. Poco después, la tasa de inflación de España subió considerablemente, llegando al 25 % a finales de los años setenta. Entonces comenzó un descenso gradual a lo largo de las siguientes décadas, si bien siguió siendo bastante más alta que la tasa de inflación de Alemania durante la mayor parte del periodo. A finales de los ochenta, la tasa de inflación de España convergió con la de Alemania. Esta siguió siendo relativamente estable durante todo el periodo, fluctuando en torno a un 5 % en los setenta y primeros ochenta, antes de bajar y fluctuar por debajo de un 5 % después de mediados de los ochenta.]



Respuesta de España y Alemania a las crisis del petróleo de los años setenta



Tanto España como Alemania sufrieron los choques inflacionarios de la crisis de los precios del petróleo de los setenta, pero sus bancos centrales reaccionaron de forma distinta. El gobierno español (que controlaba directamente al Banco de España) permitió que la inflación subiese mucho. Con independencia operativa y prestando especial atención a mantener baja la inflación, el Bundesbank alemán fue pionero en establecer un objetivo de inflación. El Bundesbank endureció su política, con el resultado de que la inflación nunca se acercó al 10 %.






  


                [image: La inflación sube en España: Este gráfico muestra el cociente de precios en España entre 1970 y 1998. El eje vertical representa el cociente de precios, mientras que el eje horizontal representa los años. El cociente de precios empieza en un valor de 1 en 1970 y experimenta un aumento constante a lo largo de las décadas. Hacia 1998, el cociente de precios se había quintuplicado, como reflejo de los efectos acumulativos de una inflación mantenida en el tiempo.]



La inflación sube en España



El aumento de la inflación en España provocó una subida importante del cociente \(P/P^\text{*}\), que es la ratio del IPC de los dos países.
    La figura muestra esa ratio con respecto a su valor a principios de la década de los setenta. El eje vertical usa una escala logarítmica, de manera que cada valor es el doble del valor anterior. Cuanto más inclinada es la pendiente, más rápido es su crecimiento.






  


                [image: Tipo de cambio nominal y real: Este gráfico ilustra el cociente de precios, el tipo de cambio nominal y el tipo de cambio real de España entre 1970 y 2000. El eje vertical representa valores relativos, mientras que el eje horizontal representa los años. Las tres medidas empiezan en 1 en 1970. El cociente de precios sube de forma constante durante todo el periodo. El tipo de cambio nominal sigue un patrón similar, con una depreciación acorde con el aumento del cociente de precios. El tipo de cambio real sigue relativamente estable, con algunas fluctuaciones.]



Tipo de cambio nominal y real



En esta figura con escala logarítmica, el hecho de que el cociente de precios y el tipo de cambio nominal tengan una pendiente parecida significa que la tasa de depreciación (\(\delta\)) es casi igual a la diferencia entre la tasa de inflación de España y la de Alemania.
    Desde el punto de vista de las variaciones generales producidas durante este periodo, el modelo se ajusta bastante bien a los datos. En teoría, el tipo de cambio real no varía en el largo plazo. La tasa de depreciación, \(\delta\) (parte de la ecuación \(\delta = \pi - \pi^\text{*}\)), fue del 5,5 % de promedio en este caso. La brecha promedio entre las tasas de inflación (\(\pi - \pi^\text{*}\)) durante este periodo fue del 6,2 %, por lo que la tasa de variación implícita del tipo de cambio real fue de aproximadamente –0,7 % (una revalorización).






  


                [image: ¿Espiral de inflación–depreciación?: Este gráfico ilustra el cociente de precios, el tipo de cambio nominal y el tipo de cambio real de España entre 1970 y 2000. El eje vertical representa valores relativos, mientras que el eje horizontal representa los años. Las tres medidas empiezan en 1 en 1970. El cociente de precios sube de forma constante durante todo el periodo. El tipo de cambio nominal sigue un patrón similar, con una depreciación acorde con el aumento del cociente de precios. El tipo de cambio real sigue relativamente estable, con algunas fluctuaciones.]



¿Espiral de inflación–depreciación?



Para evitar que el tipo de cambio real se revalorizase, la política monetaria fue muy laxa, lo que llevó al tipo de cambio nominal a depreciarse con rapidez. Esto, a su vez, reforzó el incremento de la inflación.






  


                [image: Tipo de cambio nominal y real en 1977: Este gráfico ilustra el cociente de precios, el tipo de cambio nominal y el tipo de cambio real de España entre 1970 y 2000. El eje vertical representa valores relativos, mientras que el eje horizontal representa los años. Las tres medidas empiezan en 1 en 1970. El cociente de precios sube de forma constante durante todo el periodo. El tipo de cambio nominal sigue un patrón similar, con una depreciación acorde con el aumento del cociente de precios. El tipo de cambio real sigue relativamente estable, con algunas fluctuaciones.]



Tipo de cambio nominal y real en 1977



Figura 7.10f 






  


                [image: Inflación elevada y respuesta política de España: Este diagrama contiene dos gráficos. El gráfico superior muestra las tasas de inflación de España y de Alemania Occidental entre 1970 y 2000. El eje vertical representa la tasa de inflación, en un intervalo que va del 0 % al 25 %, mientras que el eje horizontal representa los años de 1970 a 2000. Hay dos líneas: una para España y una para Alemania. En 1970, la tasa de inflación de España fue parecida a la de Alemania, en torno a un 5 %. Poco después, la tasa de inflación de España subió considerablemente, llegando al 25 % a finales de los años setenta. Entonces comenzó un descenso gradual a lo largo de las siguientes décadas, si bien siguió siendo bastante más alta que la tasa de inflación de Alemania durante la mayor parte del periodo. A finales de los ochenta, la tasa de inflación de España convergió con la de Alemania. Esta siguió siendo relativamente estable durante todo el periodo, fluctuando en torno a un 5 % en los setenta y primeros ochenta, antes de bajar y fluctuar por debajo de un 5 % después de mediados de los ochenta. El gráfico inferior ilustra el cociente de precios, el tipo de cambio nominal y el tipo de cambio real de España entre 1970 y 2000. El eje vertical representa valores relativos, mientras que el eje horizontal representa los años. Las tres medidas empiezan en 1 en 1970. El cociente de precios sube de forma constante durante todo el periodo. El tipo de cambio nominal sigue un patrón similar, con una depreciación acorde con el aumento del cociente de precios. El tipo de cambio real sigue relativamente estable, con algunas fluctuaciones.]



Inflación elevada y respuesta política de España



Figura 7.10g 






  


                [image: La revalorización real amortiguó la demanda agregada: Este diagrama contiene dos gráficos. El gráfico superior muestra las tasas de inflación de España y de Alemania Occidental entre 1970 y 2000. El eje vertical representa la tasa de inflación, en un intervalo que va del 0 % al 25 %, mientras que el eje horizontal representa los años de 1970 a 2000. Hay dos líneas: una para España y una para Alemania. En 1970, la tasa de inflación de España fue parecida a la de Alemania, en torno a un 5 %. Poco después, la tasa de inflación de España subió considerablemente, llegando al 25 % a finales de los años setenta. Entonces comenzó un descenso gradual a lo largo de las siguientes décadas, si bien siguió siendo bastante más alta que la tasa de inflación de Alemania durante la mayor parte del periodo. A finales de los ochenta, la tasa de inflación de España convergió con la de Alemania. Esta siguió siendo relativamente estable durante todo el periodo, fluctuando en torno a un 5 % en los setenta y primeros ochenta, antes de bajar y fluctuar por debajo de un 5 % después de mediados de los ochenta. El gráfico inferior ilustra el cociente de precios, el tipo de cambio nominal y el tipo de cambio real de España entre 1970 y 2000. El eje vertical representa valores relativos, mientras que el eje horizontal representa los años. Las tres medidas empiezan en 1 en 1970. El cociente de precios sube de forma constante durante todo el periodo. El tipo de cambio nominal sigue un patrón similar, con una depreciación acorde con el aumento del cociente de precios. El tipo de cambio real sigue relativamente estable, con algunas fluctuaciones.]



La revalorización real amortiguó la demanda agregada



Figura 7.10h 






  


                [image: El tipo de cambio nominal y la inflación en España y Alemania en los noventa: Este diagrama contiene dos gráficos. El gráfico superior ilustra el cociente de precios, el tipo de cambio nominal y el tipo de cambio real de España entre 1970 y 2000. El eje vertical representa valores relativos, mientras que el eje horizontal representa los años. Las tres medidas empiezan en 1 en 1970. El cociente de precios sube de forma constante durante todo el periodo. El tipo de cambio nominal sigue un patrón similar, con una depreciación acorde con el aumento del cociente de precios. El tipo de cambio real sigue relativamente estable, con algunas fluctuaciones. El gráfico inferior muestra las tasas de inflación de España y de Alemania Occidental entre 1970 y 2000. El eje vertical representa la tasa de inflación, en un intervalo que va del 0 % al 25 %, mientras que el eje horizontal representa los años de 1970 a 2000. Hay dos líneas: una para España y una para Alemania. En 1970, la tasa de inflación de España fue parecida a la de Alemania, en torno a un 5 %. Poco después, la tasa de inflación de España subió considerablemente, llegando al 25 % a finales de los años setenta. Entonces comenzó un descenso gradual a lo largo de las siguientes décadas, si bien siguió siendo bastante más alta que la tasa de inflación de Alemania durante la mayor parte del periodo. A finales de los ochenta, la tasa de inflación de España convergió con la de Alemania. Esta siguió siendo relativamente estable durante todo el periodo, fluctuando en torno a un 5 % en los setenta y primeros ochenta, antes de bajar y fluctuar por debajo de un 5 % después de mediados de los ochenta.]



El tipo de cambio nominal y la inflación en España y Alemania en los noventa



En los cinco últimos años recogidos en la figura, el tipo de cambio peseta–marco podía ajustarse, pero España «seguía la senda» del marco: a efectos prácticos, un ensayo de la adopción de un tipo de cambio fijo.









  
    Pregunta 7.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre la figura 7.10 y elige los que sean correctos.

    
      	La independencia del banco central puede explicar en parte la diferente evolución de la inflación en España y Alemania durante los choques por el precio del petróleo en los setenta.

      	Entre 1970 y 1988, el tipo de cambio real entre la peseta y el marco varió en mayor medida que el tipo de cambio nominal.

      	Entre 1970 y 1988, la tasa media de depreciación fue próxima a la brecha media entre las tasas de inflación de España y de Alemania.

      	Después de endurecer la política monetaria a finales de los setenta, la inflación española convergió rápidamente con la de Alemania.

    

    
      	El banco central de España estaba controlado por el gobierno y permitió que la inflación subiese. El banco central de Alemania funcionaba con independencia del gobierno y tenía el compromiso de cumplir un objetivo de inflación, por lo que tomó medidas para mantener baja la inflación.

      	El tipo de cambio nominal se depreció en una cantidad parecida al aumento del cociente de precios. Estos efectos compensadores implicaron que el tipo de cambio real varió menos que el tipo nominal.

      	La tasa media de depreciación, \(\delta\), fue del 5,5 %, mientras que la brecha media entre las tasas de inflación durante este periodo fue del 6,2 %.

      	La inflación española convergió con la alemana solo durante los noventa, ya que España se preparaba para adoptar un régimen de tipo de cambio fijo.

    

  




  Ampliación 7.3 Tasa de variación de la competitividad

  
    En la parte principal de esta sección, utilizamos una aproximación de la tasa de variación del tipo de cambio real (o, lo que es lo mismo, la competitividad), que tendría que ser del 7,84 %, y no del 8 %, para que la competitividad no variase. Esta ampliación explica cómo se obtiene esa cifra. Vamos a demostrar un método general para determinar la tasa de variación proporcional de un producto de dos variables y de una fracción de dos variables (sin utilizar análisis matemático), y entonces lo aplicaremos a la competitividad.

  

  Antes de seguir leyendo, deberías haberte familiarizado con la ampliación 6.9, que sigue el mismo planteamiento para hallar la tasa de rendimiento (rentabilidad) real de una inversión en función de la tasa nominal y la inflación.

  No olvides que, como vimos en la ampliación 6.9, si una cantidad \(X\) se incrementa de \(X_0\) a \(X_1\) durante un periodo de tiempo, su tasa de incremento proporcional (lo que aumenta en proporción al valor inicial), \(g_X\), satisface esta ecuación:

\[1+g_X = \frac{X_1}{X_0}\]
  También nos referimos a \(g_X\) como tasa de crecimiento de \(X\). Esta fórmula aparece a menudo en economía.

  La hemos utilizado para determinar la tasa de rendimiento real cuando \(X_0\) era el valor de una inversión inicial en términos nominales. Por lo tanto, lo que le importa a un inversor es lo que se incrementa \(X/P\), que es el valor real de su dinero, donde el nivel de los precios, \(P\), también varía a lo largo del periodo como resultado de la inflación. Si la inflación es positiva, la tasa de rendimiento real, \(\text{ROR}_r\), satisface esta condición:

\[1+\text{ROR}_r = \frac{\frac{X_1}{P_1}}{\frac{X_0}{P_0}}\]
  Reordenando la fracción de la derecha, la expresamos en función de la tasa de incremento de \(X\) y la de \(P\).

  Cálculo de las tasas de crecimiento

  Podemos usar ese método para hallar la tasa de incremento de cualquier fracción, \(A/B\), o de cualquier producto, \(AB\). Supón que las tasas de crecimiento de las cantidades \(A\) y \(B\) son \(g_A\) y \(g_B\).

  Si \(C = A/B\), la tasa de crecimiento de \(C\) satisface:

\[1+g_c = \frac{\frac{A_1}{B_1}}{\frac{A_0}{B_0}} = \frac{\frac{A_1}{A_0}}{\frac{B_1}{B_0}}\]
  y como \(1+g_A = \frac{A_1}{A_0}\),

\[\Rightarrow 1+g_c = \frac{1+g_A}{1+g_B}\]
  Si \(D = AB\), la tasa de crecimiento de \(D\) satisface:

\[\begin{align*} 
1+g_D &= \frac{A_1B_1}{A_0B_0} = \frac{A_1}{A_0} \times \frac{B_1}{B_0} \\
\Rightarrow 1+g_D &= (1+g_A)(1+g_B) 
\end{align*}\]
  Aproximaciones

  Con frecuencia utilizamos aproximaciones para estas relaciones entre las tasas de crecimiento, que obtenemos con el argumento de que, si no son demasiado grandes, el producto de dos tasas de crecimiento será muy pequeño (por ejemplo, 5,0 % × 4,0 % = 0,05 × 0,04 = 0,002 = 0,2 %).

  A partir de la ecuación de \(g_C\), si multiplicamos ambos miembros por (\(1 + g_B\)), quitamos los paréntesis multiplicando y reordenamos, obtenemos:

\[\begin{align*} 
g_C &= g_A – g_B – g_C g_B \\ 
\Rightarrow g_C &\approx g_A – g_B 
\end{align*}\]
  Expresado en palabras, hemos mostrado que (aproximadamente):

  La tasa de crecimiento de A dividida entre B es la tasa de crecimiento de A menos la tasa de crecimiento de B.

  De igual modo, a partir de la ecuación de \(g_D\), si quitamos los paréntesis multiplicando y reorganizamos, obtenemos:

\[\begin{align*} 
g_D &= g_A + g_B + g_A g_B \\ 
\Rightarrow g_D &\approx g_A + g_B 
\end{align*}\]
  Expresado en palabras, hemos mostrado que (aproximadamente):

  La tasa de crecimiento de \(A\) por la tasa de crecimiento de \(B\) es la tasa de crecimiento de \(A\) más la tasa de crecimiento de \(B\).

  Tasa de variación del tipo de cambio real

  El tipo de cambio real (la competitividad) se define como:

\[c = \frac{e \times P^\text{*}}{P}\]
  Ahora podemos aplicar las dos aproximaciones anteriores para determinar la tasa de variación de \(c\) en función de las tasas de variación de \(e\), \(P\) y \(P^\text{*}\). Utilizaremos la notación \(g_c\) para la tasa de incremento de la competitividad. Como en la sección principal, la tasa de incremento del tipo de cambio nominal, \(e\), es la tasa de depreciación, \(\delta\), mientras que los niveles de precios en el extranjero y en el país propio, \(P^\text{*}\) y \(P\), crecen a las tasas de inflación, \(\pi^\text{*}\) y \(\pi\), respectivamente.

  Aplicando el resultado como un producto, la tasa de incremento proporcional del numerador, \(e \times P^\text{*}\), es aproximadamente \(\delta + \pi^\text{*}\). Entonces, aplicando el resultado como una fracción, la tasa de variación proporcional de \(c\) viene dada por:

\[g_C \approx \delta + \pi^\text{*} - \pi\]
  Esta es la aproximación que mencionamos en la parte principal de la sección. Es tan directa como escribir la ecuación exacta de \(g_c\). Aplicando juntas las fórmulas exactas derivadas más arriba para \(AB\) y \(A/B\), obtenemos:

\[1+ g_C = \frac{(1+\delta)(1+\pi^\text{*})}{(1+\pi)}\]
  Un ejemplo

  Supón que la inflación en el extranjero está en una tasa del 2 %, la nacional se ha estabilizado en el 10 % y el tipo de cambio nominal se está depreciando con una tasa del 5 %. Entonces, la tasa de variación de la competitividad es aproximadamente 5 % + 2 % − 10 % = −3 %. La competitividad disminuye a razón de un 3 %, porque la inflación es más alta que la tasa de depreciación. Para que la competitividad se mantuviera constante con este nivel de inflación, la tasa de depreciación tendría que aumentar hasta el 8 %.

  En este ejemplo, la aproximación se queda muy cerca. Si en su lugar utilizamos la ecuación exacta, podemos ver que con una tasa de depreciación del 5 % la tasa de variación de la competitividad en realidad es de −2,64 % y no de −3 %. Y, si la tasa de depreciación fuera del 8 %, la competitividad no sería constante exactamente, sino que se incrementaría con lentitud, a un ritmo del 0,15 %.

  Sin embargo, cuando las tasas de crecimiento se hacen más grandes, como sucede por ejemplo en el caso de las tasas de inflación y depreciación de Argentina, las aproximaciones son mucho menos precisas.

  
    Ejercicio A7.1 Precisión de las aproximaciones

    Supón que la tasa de inflación en el extranjero es del 2 % y que el tipo de cambio nominal se deprecia con una tasa del 5 %. Utiliza Excel u otro programa estadístico para resolver lo siguiente:

    
      	Calcula la tasa de variación de la competitividad utilizando la fórmula de aproximación para tasas de inflación del 5, 10, 15, …, 100 %. Para cada una de estas tasas de inflación, ¿cuál tendría que ser la tasa de depreciación para que la competitividad se mantuviese constante?

      	Utiliza la ecuación no aproximada para calcular la tasa de variación de la competitividad para cada inflación de la pregunta 1. Para las tasas de depreciación que has calculado en la pregunta 1, ¿cuánto se ha acercado a mantenerse constante la competitividad?

      	Comenta la manera en que cambian las respuestas a la pregunta 2 a medida que aumenta la tasa de inflación.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 Política macroeconómica en la economía global

7.4 La economía Fix definitiva: un país miembro de una zona monetaria común

A principios de 2024, aproximadamente un 12 % de la población mundial vive en países que no tienen moneda propia. Además de los 20 países de la eurozona que comparten el euro como moneda común, hay algunos que han adoptado la de otro país, como el dólar estadounidense.


  
	unión monetaria, zona monetaria común
	Una unión monetaria (a veces denominada zona monetaria común) se da cuando varios países emplean la misma moneda. Esto significa que existe una única política monetaria para ese grupo de países.



  
  ​​​Una zona monetaria común también se denomina unión monetaria.




	dinero primario, base monetaria, dinero de alto poder
	El dinero primario (también denominado base monetaria y, en ocasiones, dinero de alto poder) es el efectivo con que cuentan los hogares, las empresas y los bancos, junto con el saldo que poseen los bancos comerciales en sus cuentas de reserva en el banco central.




​​Un país miembro de una zona monetaria común no cuenta con política monetaria propia. El dinero primario (reservas y moneda circulante) lo emite el banco central común, que también controla el tipo de interés oficial. Por lo tanto, en el caso de la eurozona, el Banco Central Europeo (BCE) emite los euros y establece el tipo de interés oficial para los 20 países miembro, todos los cuales usan el euro.

¿Y qué hay del tipo de cambio?

El tipo de cambio de cualquier país miembro frente a países que están fuera de la unión monetaria es el mismo y depende del tipo de cambio de la moneda común frente a otras monedas mundiales. Así pues, el tipo de cambio nominal del euro fluctúa todos los días con respecto al dólar, el yen, el yuan chino y muchas otras monedas. Por esta razón, el Fondo Monetario Internacional (FMI) clasifica el euro como una moneda totalmente flexible, igual que el yen japonés, la libra esterlina y el dólar estadounidense, por ejemplo.

¿Qué pasa entonces con los tipos de cambio entre los países miembro?


​​​Antes de que se crease la eurozona, todos los países miembro tenían su propia moneda. Ahora que todos usan el euro, podría pensarse que el concepto de un tipo de cambio nominal entre miembros de la eurozona ya no tiene relevancia. Sin embargo, desde el punto de vista de un economista, sigue habiendo un tipo de cambio, que es el mismo para todos los miembros, \(e = 1\), y sencillamente es invariable.

Así, por ejemplo, las monedas del euro español tienen un diseño diferente a las del euro alemán, pero unas y otras se pueden utilizar indistintamente. Como se pueden intercambiar en una relación 1:1, el tipo de cambio nominal entre España y Alemania (y entre los demás países de la eurozona) está fijo en \(e = 1\).

De ahí que la economía de un país que pertenece a una zona monetaria común es en última instancia de tipo Fix, con un cambio fijo y con tipos de interés que dependen enteramente de la política monetaria determinada en otro sitio (en el BCE, en el caso de la eurozona).

Ejemplo: las monedas de España y Alemania antes y después del euro


	unidad de cuenta
	Unidad estándar que se emplea para medir y comparar el valor de mercado de diferentes bienes y servicios. Una de las funciones que tiene el dinero dentro de la economía es la de actuar como unidad de cuenta.




​Antes de incorporarse a la eurozona, tanto España como Alemania tenían su propia moneda. En España, como vimos en la sección 7.3, por ejemplo, todos los precios se expresaban usando la moneda española, la peseta. Por lo tanto, durante ese periodo la peseta fue la unidad de cuenta en España, mientras que el marco lo fue en Alemania. La figura 7.10 muestra que el tipo de cambio nominal entre la peseta y el marco fluctuaba de manera significativa y que durante bastantes años la peseta se depreció con rapidez frente al marco.

Con la introducción del euro en 1999, la peseta y el marco se convirtieron a la nueva moneda, el euro, con los tipos de cambio acordados previamente. En el caso de España, la peseta se convirtió al cambio de 166,4 Pts = 1 €. En el caso de Alemania, el canje del marco fue de 1,96 DM = 1 €. Si especificamos España como nuestro país, podríamos decir que el tipo de cambio nominal, \(e\), entre la peseta y el marco se fijó de manera efectiva e indefinida desde ese momento en 166,4/1,96 = 85 pesetas por marco.

Estos tipos de conversión se mantuvieron de hecho durante muchos años después de la creación de la eurozona. Hasta 2021, si te encontrabas un sobre lleno de billetes en pesetas en algún cajón, podías llevarlos a una oficina del Banco de España y convertirlos a euros a ese tipo de cambio fijo. El Bundesbank fue más allá e incluso en 2024 puedes convertir los billetes en marcos a euros. Así que hasta 2021, al menos, este cambio fijo peseta/marco sobrevivió en la práctica de esa forma limitada. Un sobre que contuviese 1000 marcos tendría el mismo valor que uno con 85 000 pesetas. Aparte de diferencias de redondeo, al cambiar el contenido de cada sobre se obtendría el mismo número de euros.

En cambio, desde que adoptaron la nueva moneda en 1999, los dos países pasaron a utilizar el euro como unidad de cuenta. A partir de ese momento, como ambos países miden los precios en euros, podemos entender que el tipo de cambio nominal entre sus teóricas monedas se quedó fijo en \(e = 1\), y ese es el planteamiento que tomamos en lo que sigue.

Tipos de cambio reales dentro de una zona monetaria común

La pertenencia a la zona euro establece tipos de cambio nominales frente a otros miembros de modo permanente. Aun así, por los efectos que tiene sobre la economía real en su país (producción, empleo, etc.), tenemos que pensar en el tipo de cambio real. La fórmula del tipo de cambio real muestra que establecer el tipo de cambio nominal no fija el tipo de cambio real.

En lo que sigue, vamos a seguir con la perspectiva española, considerando a España como el país «propio» y a Alemania como el país «extranjero». Dado que el tipo de cambio nominal, \(e\), entre España y Alemania es 1, el tipo de cambio real de España con respecto a Alemania se simplifica como:

\[c = \frac{1 \times P^\text{*}}{P} = \frac{P^\text{*}}{P}\]

  Como en secciones anteriores, el asterisco (\(^\text{*}\)) siempre se utiliza para denotar «extranjero», pero qué país se considera nacional y cuál extranjero puede ser diferente en cada ejemplo. Por lo tanto, comprueba siempre a qué se refiere \(^\text{*}\).



es decir, el precio, \(P^\text{*}\), de los bienes y servicios alemanes con respecto al precio, \(P\), de los mismos producidos en España, ambos expresados en euros.

Así pues, si, por ejemplo, la inflación es más alta en España que en Alemania, el precio de los bienes y servicios españoles sube en relación con los precios de los alemanes. Como los bienes españoles son más caros comparativamente, la competitividad de España, \(P^\text{*}/P\), baja o, dicho de otro modo, su tipo de cambio real se revaloriza, aunque el tipo nominal sea fijo.


​​La competitividad solo se mantendrá inalterada si los precios en euros en los dos países suben con la misma tasa. Por ejemplo, si la inflación en ambos países es del 2 %, tanto \(P\) como \(P^\text{*}\) suben un 2 % anual y la competitividad no varía.

Régimen Fix: efecto de un choque de demanda específico de un país dentro de una zona monetaria común

¿Qué ocurre si España, como miembro de la eurozona, resulta afectado por un choque circunscrito al país que eleva la demanda agregada (por ejemplo, un auge inmobiliario)?


  En la zona euro, siguen existiendo los bancos centrales de los países miembro, pero no tienen ningún papel en la política monetaria. Su responsabilidad es la gestión física de los billetes y monedas de euro para sus sistemas nacionales de distribución de efectivo, así como la supervisión de los mercados financieros.



La figura 7.5 muestra que, en una economía FlexIT de referencia, el banco central del país propio elevaría el tipo de interés en respuesta a un choque así y que la revalorización del tipo de cambio nominal reforzaría el efecto de la restricción monetaria. Pero el Banco de España no puede utilizar el tipo de interés como herramienta para sus fines. Cuando España entró en la zona euro, entregó el control sobre esa herramienta al Banco Central Europeo. El BCE no estaría haciendo su trabajo correctamente si reaccionara a algo que afectase a la economía española pero que no repercutiese en la inflación de ningún otro país de la eurozona. El tipo de cambio del euro frente a otras monedas no es fijo y, si el BCE mantiene constante la política monetaria, tampoco es de esperar que reaccione cambiándolo.

Sin embargo, el tipo de cambio real sí puede tener un papel importante para estabilizar los choques que afectan a un solo país miembro. Como en el caso de referencia de la economía FlexIT, una revalorización del tipo de cambio real deprime las exportaciones netas del país y compensa el aumento de la demanda agregada. En una economía FlexIT, esto sucede rápidamente porque el tipo de cambio nominal se revaloriza cuando el banco central sube el tipo de interés. Pero como el tipo de cambio nominal de España es fijo, su tipo de cambio real se ajusta lentamente después del choque de demanda específico por medio de variaciones en su tasa de inflación (a través de la modificación de salarios y precios). Sigue los pasos de la figura 7.11 para entender cómo sucede eso.


  


                [image: Efecto de un choque positivo de demanda agregada en un país perteneciente a una zona monetaria común (España es la economía nacional en este caso; con inclusión de la pregunta 7.9 a la 7.12).]



Figura 7.11 
Efecto de un choque positivo de demanda agregada en un país perteneciente a una zona monetaria común (España es la economía nacional en este caso; con inclusión de la pregunta 7.9 a la 7.12).






  


                [image: Un choque de demanda positivo: En este diagrama, hay dos gráficos relativos a España. El gráfico superior muestra una curva de Phillips. El eje horizontal representa el empleo (N), mientras que el eje vertical es la tasa de inflación (%), en un intervalo que va de -3 % a 7 %. La curva presenta una pendiente ascendente y tiene un punto etiquetado «A», donde la inflación está en torno a un 2 % y el empleo está en un nivel etiquetado como NELO. La curva se inclina más y más conforme el empleo aumenta más allá del punto NELO. En el gráfico inferior, el eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, y va de 50 a 100. El eje vertical representa la demanda agregada, DA, y también va de 50 a 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA, y el punto «A» se encuentra en la intersección de esa línea con la curva de demanda agregada inicial DA0, en un nivel de producción de Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de la primera, lo que indica un aumento de la demanda agregada. La flecha de puntos señala de DA0 a DA1 y refleja la variación de la demanda.]



Un choque de demanda positivo



Al entrar en la zona euro, la curva de demanda agregada inicial de España es \(DA_0\), que corresponde a la producción de equilibrio \(Y_0\).
    Para simplificar, damos por supuesto que inicialmente España también está en equilibrio en el lado de la oferta, con una inflación del 2 %, que es igual a la esperada. La inflación alemana también es constante en el 2 %.
    Un choque positivo, como puede ser un auge de la inversión en vivienda nueva, desplaza la curva de demanda nacional a \(DA_1\).
    Siempre y cuando haya capacidad de sobra en la economía, la producción aumenta de \(Y_0\) a \(Y_1\).






  


                [image: Efectos inmediatos del choque de demanda: En este diagrama, hay dos gráficos relativos a España. El gráfico superior muestra una curva de Phillips. El eje horizontal representa el empleo (N), mientras que el eje vertical es la tasa de inflación (%), en un intervalo que va de -3 % a 7 %. La curva presenta una pendiente ascendente y tiene dos puntos en su trayectoria: un punto etiquetado «A», donde la inflación está en torno a un 2 % y el empleo está en un nivel etiquetado como NELO, y un punto etiquetado «B», donde la inflación está en torno a un 4 % y el empleo es más elevado que NELO. La curva se inclina más y más conforme el empleo aumenta más allá del punto NELO. En el gráfico inferior, el eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, y va de 50 a 100. El eje vertical representa la demanda agregada, DA, y también va de 50 a 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA, y el punto «A» se encuentra en la intersección de esta línea con la curva de demanda agregada inicial DA0, donde la producción está en Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de la primera y representa un nivel de demanda más elevado. La flecha de puntos apunta de DA0 a DA1 y refleja un incremento de la demanda de DA0 a DA1. El punto «B» se encuentra en la intersección de DA1 y la línea de 45 grados, en un nivel de producción de Y1.]



Efectos inmediatos del choque de demanda



El incremento de la producción provoca que también aumente el empleo, lo que desencadena un desplazamiento hacia la derecha en la curva de Phillips.
    El resultado es que la inflación sube al 4 %.



        
          Pregunta 7.9 Elige las respuestas que sean correctas

          ¿Qué efecto tendrá en el tipo de cambio real, \(c = e P^\text{*}/P\)? Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

          
            	No tendrá ningún efecto.

            	Como la inflación de Alemania no ha variado, el tipo de cambio real \(c = e P^\text{*}/P\) se depreciará.

            	Como la inflación de Alemania no ha variado, el tipo de cambio real \(c = e P^\text{*}/P\) se revalorizará.

            	Depende cómo varíe la inflación de Alemania.

          

          
            	Sí tendrá efecto porque \(P\) ha variado, mientras que (en el margen de tiempo estudiado) las demás variables no cambian.

            	La inflación de Alemania (\(P^*\)) no cambia, por lo que el incremento de \(P\) provoca que se revalorice el tipo de cambio real.

            	La inflación de Alemania (\(P^*\)) no cambia, por lo que el incremento de \(P\) provoca que se revalorice el tipo de cambio real.

            	La inflación de Alemania (la tasa de variación de \(P^*\)) se mantiene igual en el periodo de tiempo considerado.

          

        

      





  


                [image: El aumento de la inflación afecta al tipo de cambio real: En este diagrama, hay dos gráficos relativos a España. El gráfico superior muestra una curva de Phillips. El eje horizontal representa el empleo (N), mientras que el eje vertical es la tasa de inflación (%), en un intervalo que va de -3 % a 7 %. La curva presenta una pendiente ascendente y tiene dos puntos en su trayectoria: un punto etiquetado «A», donde la inflación está en torno a un 2 % y el empleo está en un nivel etiquetado como NELO, y un punto etiquetado «B», donde la inflación está en torno a un 4 % y el empleo es más elevado que NELO. La curva se inclina más y más conforme el empleo aumenta más allá del punto NELO. En el gráfico inferior, el eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, y va de 50 a 100 en miles de millones de libras esterlinas. El eje vertical representa la demanda agregada, DA, y también va de 50 a 100 miles de millones de libras esterlinas. Una línea de 45 grados representa Y = DA, y el punto «A» se encuentra en la intersección de esta línea con la curva de demanda agregada inicial DA0, donde la producción está en Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de la primera y representa un nivel de demanda más elevado. La flecha de puntos apunta de DA0 a DA1 y refleja un incremento de la demanda de DA0 a DA1. El punto «B» se encuentra en la intersección de DA1 y la línea de 45 grados, en un nivel de producción de Y1.]



El aumento de la inflación afecta al tipo de cambio real



El incremento de la producción provoca que también aumente el empleo, lo que desencadena un desplazamiento hacia la derecha en la curva de Phillips. El resultado es que la inflación sube al 4 %.
    Con una inflación estable en Alemania, el incremento de la inflación en España provoca el aumento de \(P/P^\text{*}\), lo que causa la bajada del tipo de cambio real, \(c = e P^\text{*}/P\), y la pérdida de competitividad.



        
          Pregunta 7.10 Elige las respuestas que sean correctas

          ¿De qué otra forma podríamos describir este efecto sobre el tipo de cambio? Elige las respuestas que sean correctas.

          
            	Hay una depreciación real.

            	Hay una revalorización real.

            	El tipo de cambio real no cambia, pues ya no existe una moneda española.

            	Existe una bajada del precio real de los bienes españoles para los consumidores alemanes.

          

          
            	Según esta definición, una bajada del tipo de cambio real es una revalorización real.

            	Según esta definición, una bajada del tipo de cambio real es una revalorización real.

            	Según esta definición, una bajada del tipo de cambio real es una revalorización real.

            	El empeoramiento de la competitividad implica lo contrario: disminución del precio real de los bienes alemanes para los consumidores españoles, lo que reduce la competitividad de los bienes españoles.

          

        

      





  


                [image: El tipo de cambio real se revaloriza: En este diagrama, hay dos gráficos relativos a España. El gráfico superior muestra una curva de Phillips. El eje horizontal representa el empleo (N), mientras que el eje vertical es la tasa de inflación (%), en un intervalo que va de -3 % a 7 %. La curva presenta una pendiente ascendente y tiene dos puntos en su trayectoria: un punto etiquetado «A», donde la inflación está en torno a un 2 % y el empleo está en un nivel etiquetado como NELO, y un punto etiquetado «B», donde la inflación está en torno a un 4 % y el empleo es más elevado que NELO. La curva se inclina más y más conforme el empleo aumenta más allá del punto NELO. En el gráfico inferior, el eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, y va de 50 a 100. El eje vertical representa la demanda agregada, DA, y también va de 50 a 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA, y el punto «A» se encuentra en la intersección de esta línea con la curva de demanda agregada inicial DA0, donde la producción está en Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de la primera y representa un nivel de demanda más elevado. La flecha de puntos apunta de DA0 a DA1 y refleja un incremento de la demanda de DA0 a DA1. El punto «B» se encuentra en la intersección de DA1 y la línea de 45 grados, en un nivel de producción de Y1.]



El tipo de cambio real se revaloriza



El incremento de la producción provoca que también aumente el empleo, lo que causa un desplazamiento hacia la derecha en la curva de Phillips.
    El resultado es que la inflación sube al 4 %.
    Con una inflación estable en Alemania, el incremento de la inflación en España provoca el aumento de \(P/P^\text{*}\), lo que causa la bajada del tipo de cambio real, \(c = e P^\text{*}/P\), una revalorización real.



        
          Pregunta 7.11 Elige las respuestas que sean correctas

          ¿Cuál será el efecto que generará en la economía? Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

          
            	No habrá ningún efecto, porque en la demanda agregada solo influye la demanda interna.

            	Con la bajada de \(c\) los bienes españoles son más baratos en términos reales, lo que hace que la curva de DA se desplace aún más hacia arriba.

            	La revalorización real hará que los bienes y servicios españoles sean menos competitivos. La curva DA volverá a su posición original.

            	La revalorización real hará que los bienes y servicios españoles sean menos competitivos. La curva DA se desplazará hacia abajo, pero no tanto necesariamente como para volver a su posición original.

          

          
            	La DA también se ve afectada por la demanda extranjera (las exportaciones forman parte de la ecuación de la demanda agregada).

            	Con la bajada de la competitividad los bienes españoles son más caros en términos reales, lo que hace que la curva de DA se desplace hacia abajo a su posición original.

            	Los bienes españoles son más caros en términos reales, lo que hace que la curva de DA se desplace hacia abajo a su posición original.

            	La curva de DA se desplazará hacia abajo a su posición original porque el incremento de la demanda debido a la mayor inversión compensará a la larga la pérdida de competitividad.

          

        

      





  


                [image: Efectos posteriores de una revalorización real: En este diagrama, hay dos gráficos relativos a España. El gráfico superior muestra una curva de Phillips. El eje horizontal representa el empleo (N), mientras que el eje vertical es la tasa de inflación (%), en un intervalo que va de -3 % a 7 %. La curva presenta una pendiente ascendente y tiene dos puntos en su trayectoria: un punto etiquetado «A», donde la inflación está en torno a un 2 % y el empleo está en un nivel etiquetado como NELO, y un punto etiquetado «B», donde la inflación está en torno a un 4 % y el empleo es más elevado que NELO. La curva se inclina más y más conforme el empleo aumenta más allá del punto NELO. En el gráfico inferior, el eje horizontal representa la producción (ingresos), Y, y va de 50 a 100. El eje vertical representa la demanda agregada, DA, y también va de 50 a 100. Una línea de 45 grados representa Y = DA, y el punto «A» se encuentra en la intersección de esta línea con la curva de demanda agregada inicial DA0, donde la producción está en Y0. Una segunda línea de demanda agregada, DA1, se muestra por encima de la primera y representa un nivel de demanda más elevado. La flecha de puntos apunta de DA1 a DA0 y refleja una disminución de la demanda de DA1 a DA0. El punto «B» se encuentra en la intersección de DA1 y la línea de 45 grados, en un nivel de producción de Y1.]



Efectos posteriores de una revalorización real



La revalorización real, que implica el deterioro de la competitividad, causa una disminución de las exportaciones y un aumento de las importaciones. El resultado es que, al empeorar más la competitividad con el paso del tiempo, la curva de DA se desplazará hacia abajo.
    Siempre y cuando la economía se mantenga lejos del equilibrio en el lado de la oferta y la inflación siga por encima de la tasa de inflación de Alemania, la competitividad se deteriorará y la curva de DA se desplazará progresivamente hacia atrás. Con el tiempo, el incremento de la demanda por la mayor inversión se acabará compensando por la pérdida de competitividad, por lo que la curva de la demanda agregada se desplazará de nuevo a \(DA_0\).



        
          Pregunta 7.12 Elige las respuestas que sean correctas

          ¿Qué ocurrirá en ese momento? Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

          
            	Si las expectativas de inflación no se han ajustado hacia arriba, la inflación volverá a bajar al 2 % y el tipo de cambio real retornará a su valor inicial.

            	Si las expectativas de inflación se ajustan hacia arriba, la inflación seguirá por encima de la de Alemania, por lo que el tipo de cambio real seguirá revalorizándose.

            	Si las expectativas de inflación no se han ajustado hacia arriba, la inflación volverá a bajar al 2 % y el tipo de cambio real dejará de revalorizarse, pero \(c\) seguirá por encima de su nivel inicial.

            	Si las expectativas de inflación no se han ajustado hacia arriba, la inflación volverá a bajar al 2 % y el tipo de cambio real dejará de revalorizarse, pero \(c\) seguirá por debajo de su nivel inicial.

          

          
            	La producción volverá a bajar gradualmente a su nivel inicial a causa del empeoramiento del comercio neto. Esto baja la inflación también, por lo que el tipo de cambio real se nivela, aunque lo hace a un nivel más bajo que el inicial.

            	La competitividad empeora, lo que hace que la producción vuelva a bajar gradualmente a su nivel inicial a causa del empeoramiento del comercio neto. Esto baja la inflación también, por lo que el tipo de cambio real se nivela en lugar de revalorizarse.

            	El aumento inicial de la producción incrementa la inflación, pero, al persistir la inflación, el tipo de cambio real se revaloriza. La competitividad empeora, lo que hace que la producción vuelva a bajar gradualmente a su nivel inicial a causa del empeoramiento del comercio neto. El tipo de cambio real se nivela, aunque lo hace a un nivel más bajo que el inicial.

            	El aumento inicial de la producción incrementa la inflación, pero, al persistir la inflación, el tipo de cambio real se revaloriza. La competitividad empeora, lo que hace que la producción vuelva a bajar gradualmente a su nivel inicial a causa del empeoramiento del comercio neto. Esto baja la inflación también, por lo que el tipo de cambio real se nivela, aunque lo hace a un nivel más bajo que el inicial.

          

        

      





  


                [image: Producción, inflación y tipo de cambio real a lo largo del tiempo: Esta figura muestra tres gráficos que ilustran las relaciones entre producción, inflación y tipo de cambio real a lo largo del tiempo. El gráfico superior representa la producción, el de en medio, la inflación, y el de abajo, el tipo de cambio real. En el gráfico superior, la producción empieza subiendo por encima de su nivel inicial, Y0, hasta Y1 gracias a un choque de demanda positivo. Con el paso del tiempo, la producción disminuye gradualmente y se estabiliza en su nivel original. En el gráfico de en medio, la inflación sube por encima de su nivel inicial del 2 por ciento hasta el 4 por ciento después del choque de demanda, pero entonces baja y se aproxima, con el tiempo, a su nivel inicial. En el gráfico inferior, el tipo de cambio real se deprecia inicialmente desde C0 de forma gradual después del choque de demanda y se estabiliza en un nivel más bajo, C1.]



Producción, inflación y tipo de cambio real a lo largo del tiempo



Con el paso del tiempo, el aumento inicial de la producción incrementa la inflación, pero, al persistir la inflación, el tipo de cambio real se revaloriza.
    La competitividad empeora, lo que hace que la producción vuelva a bajar gradualmente a su nivel inicial a causa del empeoramiento del comercio neto.
    Esto baja la inflación también, por lo que el tipo de cambio real se nivela, aunque lo hace a un nivel más bajo, lo que implica que la competitividad empeora.
    La demanda agregada nacional es más alta, mientras que se reducen las exportaciones netas.






  


                [image: Exportaciones netas y competitividad: Esta figura muestra tres gráficos que ilustran las relaciones entre producción, inflación y tipo de cambio real a lo largo del tiempo. El gráfico superior representa la producción, el de en medio, la inflación, y el de abajo, el tipo de cambio real. En el gráfico superior, la producción empieza subiendo por encima de su nivel inicial, Y₀, hasta Y₁ gracias a un choque de demanda positivo. Con el paso del tiempo, la producción disminuye gradualmente y se estabiliza en su nivel original. Se muestra una línea discontinua que baja del nivel inicial, Y₀, antes de volver gradualmente a ese nivel, lo que representa una disminución temporal de la producción. En el gráfico de en medio, la inflación sube por encima de su nivel inicial del 2 por ciento hasta el 4 por ciento después del choque de demanda, pero entonces baja y se aproxima, con el tiempo, a su nivel inicial. Se muestra una línea discontinua que baja del 2 por ciento antes de estabilizarse, lo que indica una bajada temporal de la inflación por debajo de su nivel inicial. En el gráfico inferior, el tipo de cambio real se deprecia inicialmente desde C0 de forma gradual después del choque de demanda y se estabiliza en un nivel más bajo, en C1. Se muestra una curva discontinua con forma de U que parte de C0, vuelve a C0 y se estabiliza.]



Exportaciones netas y competitividad



Si el ímpetu inicial del choque de demanda desaparece (líneas rojas discontinuas), la producción disminuirá por debajo de su nivel inicial. Recuerda que las exportaciones netas son menores porque España ha perdido competitividad.
    Con la producción y el empleo por debajo del equilibrio, la inflación bajará del 2 % y, antes o después, la competitividad se recuperará.
    No obstante, para eso hace falta que la inflación de España esté por debajo de la de Alemania durante un periodo prolongado.








En resumidas cuentas, la figura 7.11 nos dice que, cuando el choque de demanda estimula la inflación nacional en un solo país miembro, no hay respuesta que permita revertirlo mediante un incremento del tipo de interés oficial porque se ha desactivado la política monetaria. Con el paso del tiempo y las sucesivas rondas de fijación de salarios y precios, una inflación nacional mantenida en niveles más altos implicará que el tipo de cambio real del país se revalorizará y, por lo tanto, que progresivamente empeorarán las exportaciones netas, \(X – M\). Al final, eso contrarrestará el efecto del choque de demanda positivo.

Así pues, existen contrastes notables con la economía FlexIT, pero también similitudes importantes.


  	Economía FlexIT: la vuelta atrás de la demanda agregada puede ser bastante rápida. Si el banco central incrementa el tipo de interés oficial, inmediatamente causa la revalorización del tipo de cambio nominal del país. Los mercados de divisas reaccionan con rapidez a las variaciones del tipo de interés. Los precios tienen una respuesta más lenta, así que para los valores dados de \(P\) y \(P^\text{*}\), eso también implicaría un revalorización real y compensaría el efecto del choque de demanda.

  	Zona monetaria común (caso extremo de un régimen «Fix»): como el tipo de cambio nominal del país no se puede cambiar, el choque de la demanda agregada únicamente se compensa de forma lenta ya que una mayor inflación nacional da lugar a una revalorización real gradual. Si, por ejemplo, suponemos (como en la unidad 4) que los salarios se establecen una vez al año y que los precios se actualizan después de la negociación salarial, el proceso de revalorización real se alargará.



Si el choque de demanda es permanente, la competitividad de España empeorará para siempre y las exportaciones netas tampoco se recuperarán cuando se restablezca el equilibrio. Si el choque de demanda es pasajero, la reversión de los efectos de la revalorización real en las exportaciones netas requeriría una depreciación real, lo que a su vez exige que la inflación española esté por debajo de la alemana durante un periodo prolongado. En ausencia de otras variaciones, es probable que eso lleve a un largo periodo de desempleo.

¿Qué determina la inflación a largo plazo en una zona monetaria común?

Por lo tratado en la unidad 5 sabemos que, en una economía con un objetivo de inflación estable (FlexIT), la inflación a largo plazo siempre volverá a converger con la tasa de inflación marcada como objetivo por el banco central, estando el desempleo en equilibrio en el lado de la oferta.

¿Qué determina la tasa de inflación a largo plazo de un país de la eurozona? La respuesta es que la tasa de inflación de cada país miembro viene determinada en última instancia por el objetivo de inflación del Banco Central Europeo.

Para entender el porqué, necesitamos pensar de nuevo en el tipo de cambio real.

Antes defendimos que una economía solo puede estar en equilibrio en el lado de la oferta si su tipo de cambio real (la competitividad) es constante. Esta condición es válida también en una economía, como España, perteneciente a una zona monetaria común.

En la sección anterior, vimos que para que haya una competitividad constante debe cumplirse la siguiente condición:

\[\text{Competitividad constante} \Rightarrow \delta = \pi - \pi^\text{*}\]
En el contexto de una economía FlexNIT, expusimos que —en una economía nacional que tiene una tasa de inflación más alta que la de la economía extranjera (\(π > π^\text{*}\))— el tipo de cambio nominal debe depreciarse con una tasa, \(\delta\), que compense el efecto sobre la competitividad.


  Resulta evidente que la misma condición también se aplica a cualquier economía Fix en la que el tipo de cambio nominal esté completamente fijo, una cuestión a la que volveremos más tarde.



En el contexto de un miembro de una zona monetaria común, nuestra economía Fix definitiva, utilizamos la misma expresión, pero ahora se invierte el agente causal. Fijar un tipo de cambio nominal irrevocable significa que, por definición, \(\delta\) debe ser cero. Por lo tanto:

\[\text{Competitividad constante en una zona monetaria común} \Rightarrow \pi = \pi^\text{*}\]
lo cual se traduce en que, si España es la economía nacional, los precios españoles deben crecer con la misma tasa que los precios de la eurozona en su conjunto. Aquí, \(^\text{*}\) indica la eurozona.

Dicho de otro modo, para llegar a un equilibrio a largo plazo, la inflación española, \(π\), debe converger con la inflación media de la zona euro, \(π^\text{*}\). Ya hemos propuesto que la eurozona misma, tomada en su conjunto, puede considerarse una economía FlexIT, con la política monetaria definida por el BCE, y con un tipo de cambio del euro totalmente flexible y que fluctúa frente a las otras monedas principales. En la unidad 5 mostramos que, en cualquier economía FlexIT, el factor determinante último de la tasa de inflación es el objetivo marcado por el banco central. Por lo tanto, si el BCE cumple su trabajo de fijar el objetivo de inflación, \(π^\text{*}\) convergerá con ese objetivo, \(π^T_\text{BCE}\).

Así pues, la tasa de inflación a largo plazo en cualquier país miembro de la zona euro (como España) es:

\[\pi = \pi^\text{*} = \pi^T_\text{BCE}\]
Si bien esta condición seguirá siendo válida en promedio en el largo plazo, no lo será en todos los momentos. En concreto, como se ilustra en la figura 7.11, mientras la economía nacional (como el caso de España) esté lejos de su equilibrio en el lado de la oferta, su tasa de inflación será diferente del objetivo fijado por el BCE y su tipo de cambio real no será constante.

Entonces, ¿por qué integrarse en una zona monetaria común?

A estas alturas puede que te estés preguntando por qué un país como España se incorporaría a la eurozona adoptando el caso más extremo del régimen Fix. Los argumentos que hemos planteado hasta ahora parecen indicar que es peor que el régimen FlexIT. Aunque en una economía Fix las oscilaciones del tipo de cambio real tienen un efecto estabilizador, funcionan con más lentitud que en un régimen FlexIT. Y, aunque la inflación esté estabilizada (al menos a largo plazo) en el objetivo marcado por el BCE, el gobierno español no tiene la posibilidad de elegir ese objetivo. Su política monetaria es totalmente dependiente.

¿Por qué no tener un régimen FlexIT en su lugar? Un motivo es que el funcionamiento eficaz de la política monetaria en un régimen FlexIT depende de la credibilidad que tenga el compromiso del gobierno con la independencia del banco central. A menos que el gobierno haga un compromiso creíble de delegación total y permanente de la política monetaria y marque un objetivo de inflación estable, una zona monetaria común lo atará de manos con mayor seguridad.

Otro argumento para integrarse en una unión monetaria está relacionado con la microeconomía más que con la macroeconomía. Dentro de cualquier país dado, damos por sentado que todas las regiones utilizan la misma moneda. Contar con varias monedas resultaría poco práctico (y costoso) para el comercio interregional de bienes y servicios. La misma lógica, aplicable a un grupo de países con intenso comercio transfronterizo, se convierte en motivación clave para formar una zona monetaria común.

La balanza de argumentos es mucho más favorable que en un régimen FlexNIT. Sin la disciplina de un banco central independiente con un objetivo de inflación estable, es fácil que la tasa de inflación se desvíe hacia arriba en una economía FlexNIT. La inflación de un país miembro de la eurozona también puede subir, pero solo de forma temporal, ya que lleva aparejada una revalorización real. A largo plazo, el objetivo fijado por el BCE mantendrá baja la inflación de los países miembro de la zona euro, por lo que pertenecer a ella descarta ascensos prolongados de la tasa de inflación.

Ejemplo: variaciones del tipo de cambio real y efecto sobre la economía española tras su incorporación a la eurozona en 1999


​Los procesos que hemos descrito en esta sección no son meramente teóricos. Los datos ponen de manifiesto que algo muy parecido sucedió con España en los años que siguieron a su integración en la zona euro. La figura 7.12 explica lo ocurrido comparando los datos de España y Alemania.


  


                [image: España y Alemania después de 1999: efecto que la integración en la zona euro tuvo en la economía española. En todo este ejemplo, España es el territorio nacional y Alemania es el extranjero.]



Figura 7.12 
España y Alemania después de 1999: efecto que la integración en la zona euro tuvo en la economía española. En todo este ejemplo, España es el territorio nacional y Alemania es el extranjero.
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                [image: Inflación de España en 1999: El gráfico ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2023.]



Inflación de España en 1999



Como se ilustra en la figura 7.10, en el periodo previo a la adopción del euro, España había tenido una inflación mucho más alta que Alemania desde hacía bastante tiempo. En los últimos años antes de la integración, sin embargo, la inflación se había moderado significativamente hasta casi igualar la de Alemania.






  


                [image: 1999–2009: España pierde competitividad con Alemania: El gráfico ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2024.]



1999–2009: España pierde competitividad con Alemania



Figura 7.12b 






  


                [image: Choque de demanda positivo en España: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2025. El gráfico inferior muestra el PIB per cápita (en precios corrientes) de España en relación con el de Alemania entre 1999 y 2023. El eje vertical representa el PIB per cápita relativo, en un intervalo que va de 0,5 a 1,0, mientras que el eje horizontal muestra el año. La línea empieza aproximadamente en 0,6 en 1999 y sube de forma constante, hasta llegar a poco menos de 0,8 alrededor de 2007. Después de ese pico, la línea empieza un descenso gradual y llega a aproximadamente 0,6 en 2014. Después de 2014, la línea muestra fluctuaciones ligeras, pero se mantiene por debajo del máximo anterior y termina algo por encima de 0,6 en 2023.]



Choque de demanda positivo en España



Figura 7.12c 






  


                [image: El choque de demanda positivo de España mantiene la inflación por encima de la de Alemania: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2025. El gráfico inferior muestra el PIB per cápita (en precios corrientes) de España en relación con el de Alemania entre 1999 y 2023. El eje vertical representa el PIB per cápita relativo, en un intervalo que va de 0,5 a 1,0, mientras que el eje horizontal muestra el año. La línea empieza aproximadamente en 0,6 en 1999 y sube de forma constante, hasta llegar a poco menos de 0,8 alrededor de 2007. Después de ese pico, la línea empieza un descenso gradual y llega a aproximadamente 0,6 en 2014. Después de 2014, la línea muestra fluctuaciones ligeras, pero se mantiene por debajo del máximo anterior y termina algo por encima de 0,6 en 2023.]



El choque de demanda positivo de España mantiene la inflación por encima de la de Alemania



Figura 7.12d 






  


                [image: El efecto del choque de demanda positivo sobre la competitividad: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2025. El gráfico inferior muestra el PIB per cápita (en precios corrientes) de España en relación con el de Alemania y el tipo de cambio real entre 1999 y 2023. El eje vertical representa el PIB per cápita relativo, en un intervalo que va de 0,5 a 1,0, mientras que el eje horizontal muestra el año. La línea del PIB per cápita relativo empieza aproximadamente en 0,6 en 1999 y sube de forma constante, hasta llegar a poco menos de 0,8 alrededor de 2007. Después de ese pico, la línea empieza un descenso gradual y llega a aproximadamente 0,6 en 2014. Después de 2014, la línea muestra fluctuaciones ligeras, pero se mantiene por debajo del máximo anterior y termina algo por encima de 0,6 en 2023. La línea del tipo de cambio real empieza en 1,0 en 1999 y disminuye gradualmente a lo largo del tiempo. Llega a su punto más bajo alrededor de 2015, en torno a 0,85, y luego muestra aumentos y fluctuaciones de poca magnitud, para terminar cerca de 0,9 en 2023.]



El efecto del choque de demanda positivo sobre la competitividad



Figura 7.12e 






  


                [image: El tipo de cambio real y el PIB per cápita: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2025. El gráfico inferior muestra el PIB per cápita (en precios corrientes) de España en relación con el de Alemania y el tipo de cambio real entre 1999 y 2023. El eje vertical representa el PIB per cápita relativo, en un intervalo que va de 0,5 a 1,0, mientras que el eje horizontal muestra el año. La línea del PIB per cápita relativo empieza aproximadamente en 0,6 en 1999 y sube de forma constante, hasta llegar a poco menos de 0,8 alrededor de 2007. Después de ese pico, la línea empieza un descenso gradual y llega a aproximadamente 0,6 en 2014. Después de 2014, la línea muestra fluctuaciones ligeras, pero se mantiene por debajo del máximo anterior y termina algo por encima de 0,6 en 2023. La línea del tipo de cambio real empieza en 1,0 en 1999 y disminuye gradualmente a lo largo del tiempo. Llega a su punto más bajo alrededor de 2015, en torno a 0,85, y luego muestra aumentos y fluctuaciones de poca magnitud, para terminar cerca de 0,9 en 2023.]



El tipo de cambio real y el PIB per cápita



Figura 7.12f 






  


                [image: Efectos de la revalorización continuada del tipo de cambio real: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2025. El gráfico inferior muestra el PIB per cápita (en precios corrientes) de España en relación con el de Alemania y el tipo de cambio real entre 1999 y 2023. El eje vertical representa el PIB per cápita relativo, en un intervalo que va de 0,5 a 1,0, mientras que el eje horizontal muestra el año. La línea del PIB per cápita relativo empieza aproximadamente en 0,6 en 1999 y sube de forma constante, hasta llegar a poco menos de 0,8 alrededor de 2007. Después de ese pico, la línea empieza un descenso gradual y llega a aproximadamente 0,6 en 2014. Después de 2014, la línea muestra fluctuaciones ligeras, pero se mantiene por debajo del máximo anterior y termina algo por encima de 0,6 en 2023. La línea del tipo de cambio real empieza en 1,0 en 1999 y disminuye gradualmente a lo largo del tiempo. Llega a su punto más bajo alrededor de 2015, en torno a 0,85, y luego muestra aumentos y fluctuaciones de poca magnitud, para terminar cerca de 0,9 en 2023.]



Efectos de la revalorización continuada del tipo de cambio real



Figura 7.12g 






  


                [image: España entra en recesión: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2025. El gráfico inferior muestra el PIB per cápita (en precios corrientes) de España en relación con el de Alemania y el tipo de cambio real entre 1999 y 2023. El eje vertical representa el PIB per cápita relativo, en un intervalo que va de 0,5 a 1,0, mientras que el eje horizontal muestra el año. La línea del PIB per cápita relativo empieza aproximadamente en 0,6 en 1999 y sube de forma constante, hasta llegar a poco menos de 0,8 alrededor de 2007. Después de ese pico, la línea empieza un descenso gradual y llega a aproximadamente 0,6 en 2014. Después de 2014, la línea muestra fluctuaciones ligeras, pero se mantiene por debajo del máximo anterior y termina algo por encima de 0,6 en 2023. La línea del tipo de cambio real empieza en 1,0 en 1999 y disminuye gradualmente a lo largo del tiempo. Llega a su punto más bajo alrededor de 2015, en torno a 0,85, y luego muestra aumentos y fluctuaciones de poca magnitud, para terminar cerca de 0,9 en 2023.]



España entra en recesión



Al explotar la burbuja inmobiliaria, España entró en una recesión severa y sufrió un gran aumento del desempleo.






  


                [image: Inflación en España y en Alemania (2005–2022): En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior ilustra la tasa de inflación de España y la de Alemania a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años, que van de 1999 a 2023, mientras que el eje vertical muestra la tasa de inflación en forma de porcentaje, en un intervalo que va desde -2 % hasta 10 %. Hay dos líneas: una etiquetada como «España» y la otra etiquetada como «Alemania». La inflación de España empieza aproximadamente en el 2 % en 1999. Ambas líneas fluctúan en el tiempo, la de España generalmente con picos más altos y depresiones más profundas que la de Alemania. Entre 1999 y 2007, ambas líneas se mantienen relativamente estables, con la inflación de España algo más alta que la de Alemania. En torno a 2008, la línea de España muestra un descenso brusco e incluso baja fugazmente del 0 % antes de recuperarse. La línea sigue fluctuando, con otra bajada significativa en torno a 2014, antes de estabilizarse de nuevo. Hacia el extremo derecho del gráfico, las dos líneas tienen un pico acentuado alrededor de 2021, cuando la inflación de España llega casi al 10 %, antes de que las dos líneas bajen de nuevo en 2025. El gráfico inferior muestra el PIB per cápita (en precios corrientes) de España en relación con el de Alemania y el tipo de cambio real entre 1999 y 2023. El eje vertical representa el PIB per cápita relativo, en un intervalo que va de 0,5 a 1,0, mientras que el eje horizontal muestra el año. La línea del PIB per cápita relativo empieza aproximadamente en 0,6 en 1999 y sube de forma constante, hasta llegar a poco menos de 0,8 alrededor de 2007. Después de ese pico, la línea empieza un descenso gradual y llega a aproximadamente 0,6 en 2014. Después de 2014, la línea muestra fluctuaciones ligeras, pero se mantiene por debajo del máximo anterior y termina algo por encima de 0,6 en 2023. La línea del tipo de cambio real empieza en 1,0 en 1999 y disminuye gradualmente a lo largo del tiempo. Llega a su punto más bajo alrededor de 2015, en torno a 0,85, y luego muestra aumentos y fluctuaciones de poca magnitud, para terminar cerca de 0,9 en 2023.]



Inflación en España y en Alemania (2005–2022)



Figura 7.12i 









  
    Pregunta 7.13 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados en relación con la figura 7.12 y elige los que sean correctos.

    
      	Tanto España como Alemania pertenecen a la zona euro. En los datos, su tasa de inflación media ha sido muy parecida desde 2005. Es lo que cabría esperar de países integrados en una zona monetaria común.

      	El que España tuviera una tasa de inflación más alta que Alemania a principios de la década de 2000 implicó que el tipo de cambio real de España frente a Alemania se depreció durante ese periodo.

      	El estallido de la burbuja inmobiliaria en España tuvo efectos drásticos y dio como resultado una disminución del PIB español con respecto al alemán.

      	Cuando España y Alemania se incorporaron a la zona euro en 1999, la tasa de inflación española era más alta que la alemana. Hacia 2022, el tipo de cambio real de España se había revalorizado por encima del 10 % con respecto al que tenía al integrarse en la eurozona.

    

    
      	En una zona monetaria común, a largo plazo la tasa de inflación de los países miembro convergerá hacia el objetivo marcado por el banco central del bloque.

      	El tipo de cambio real bajó, lo que significa que el valor de \(c\) disminuía. Esto constituye una revalorización real, no una depreciación, y una pérdida de competitividad (si no lo tienes claro, revisa la sección 5.14).

      	España experimentó una recesión profunda y un desempleo elevado tras el colapso del mercado de la vivienda (y la crisis financiera) de 2007–2009.

      	\(c = e P^*/P\). \(P\) subía más rápido en general que \(P^*\), por lo que el valor de \(c\) disminuyó, generando una revalorización real.

    

  




  Ejercicio 7.2 Cálculo del tipo de cambio real

  El tipo de cambio real se calcula dividiendo el tipo de cambio nominal entre el cociente de precios (precios nacionales con respecto a los de otros sitios).

  
  
    	​Encuentra datos sobre el tipo de cambio nominal y el IPC de al menos los 10 últimos años referidos al país en que vives y otro país de tu elección (los datos de inflación de la mayoría de los países están disponibles en la base de datos de inflación del Banco Mundial). Utiliza esos datos para calcular el tipo de cambio real entre los países que escogiste.

    	Dibuja un gráfico que muestre la evolución del tipo de cambio real a lo largo del tiempo y describe algunos de los patrones que observes. ¿Qué políticas macroeconómicas o qué acontecimientos pudieron contribuir a que se dieran esos patrones?
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7.5 Regímenes cambiarios y monetarios: recapitulación


​La figura 7.13 resume la comparación entre los tres regímenes que hemos analizado. Si bien se presentan estilizados, la mayor parte de lo reflejado se extiende a la variedad de regímenes que observamos en el mundo. La pertenencia a un régimen de moneda común, aunque relativamente infrecuente, nos ofrece una perspectiva que se puede aplicar a una gran variedad de regímenes de tipos de cambio fijos y con objetivos.


  La ampliación 5.9 aborda los argumentos teóricos y las pruebas de que así aumenta la eficacia de la política monetaria para controlar la inflación.



Un rasgo común del primer y el tercer régimen es que la política monetaria es limitada en cuanto a las actuaciones que el gobierno puede llevar a cabo. En décadas recientes muchos gobiernos han decidido deliberadamente «atarse de manos» cediendo el control de la política monetaria a un banco central independiente. Si este se compromete a fijar el tipo de cambio, las manos de esos gobiernos están atadas con más fuerza aún.

Por contra, en el régimen FlexNIT, la política monetaria no tiene las restricciones de un compromiso con un objetivo explícito de inflación o, a través de un tipo de cambio fijo, con el objetivo de inflación establecido por el banco central de otro país (o por el BCE). Ya hemos visto que la falta de restricciones puede ser peligrosa.





  
    	Régimen
    	FlexIT
    	FlexNIT
    	Fix
  


  
    	Régimen de tipo de cambio
    	Flexible
    	Flexible
    	Fijo (caso extremo: zona monetaria común)
  

  
    	Política monetaria
    	Política monetaria nacional con objetivo de inflación
    	Política monetaria nacional sin objetivo de inflación
    	Política monetaria dependiente
  

  
    	¿«Manos atadas»?
    	Usualmente dando independencia al banco central
    	No
    	Sí
  

  
    	Ejemplos
    	Reino Unido desde 1997 (después de la independencia del Banco de Inglaterra), Estados Unidos, zona euro
Alemania antes de 1999
    	Reino Unido antes de 1997, España antes de 1999, Argentina
    	España y Alemania desde 1999
  

  
    	Equilibrio en el lado de la oferta en la economía nacional
    	$$\pi = \pi^T$$
    	$$\delta = \pi - \pi^\text{*}$$
(sin ancla para la inflación)
    	$$\pi = \pi^\text{*} = \pi^T_{BCE}$$
  

  
    	Papel del tipo de cambio para estabilizar un choque de demanda positivo
    	Estabilización: restricción monetaria, revalorización nominal y real (rápida)
    	Posible consecuencia desestabilizadora: si las autoridades intentan mantener la competitividad mediante depreciación nominal
    	Estabilización: la inflación nacional causa una revalorización real (lenta)
  






Figura 7.13 
Tres regímenes de política monetaria y de tipos de cambio.
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7.6 Regímenes de tipos de cambio fijos y flexibles en la práctica en todo el mundo


  Si deseas conocer las recomendaciones que el Fondo Monetario Internacional ofrece a los países sobre qué tipo de cambio elegir, lee «Choosing an Exchange Rate Regime».




​Nuestros tres regímenes de referencia nos ayudan a entender la gran diversidad de regímenes de tipos de cambio que observamos en la realidad. Podemos compararlos tanto por el grado de «fijeza» de los tipos de cambio como por los resultados que generan desde el punto de vista de la inflación y la depreciación.

«Dolarización» y «euroización»


  Los ocho países son Ecuador, El Salvador, Micronesia, Islas Marshall, Palau, Panamá, Timor Oriental y Zimbabue.




​​​​Siendo candidato a presidente de Argentina, Javier Milei (sección 7.1) propuso «dolarizar» formalmente la economía argentina eliminando la moneda nacional, el peso, y sustituyéndola por el dólar estadounidense. Si llegara a ponerse en práctica la dolarización, Argentina se uniría a un grupo reducido de ocho países que han adoptado legalmente el dólar estadounidense como su moneda. En un caso parecido, hay cuatro países europeos muy pequeños que oficialmente no son miembros de la zona euro, pero que no tienen una moneda propia y simplemente usan el euro: Andorra, Mónaco, San Marino y Ciudad del Vaticano.


  La única diferencia sustancial es que la decisión de incorporarse a la zona euro forma parte de un tratado sujeto a negociación y se dice que es «irrevocable». No sucede igual en una economía dolarizada, ya que el gobierno podría, en principio, introducir una nueva moneda nacional en cualquier momento.



¿En qué se diferencia una economía «dolarizada» o «euroizada» de una que pertenece a una zona monetaria común? Con respecto a la política monetaria, la respuesta es que en casi nada. Es cierto que, en la eurozona, cada banco central nacional tiene voz y voto en las decisiones colectivas del BCE, mientras que una economía dolarizada o euroizada se tiene que limitar a aceptar la política monetaria definida por Estados Unidos o la zona euro. A la hora de la verdad, sin embargo, un país pequeño de la eurozona tiene muy poca influencia en las decisiones del BCE.

Regímenes de tipos de cambio fijos en la práctica


  
  ​​Un importante ejemplo histórico de regímenes con esas características fue el acuerdo de Bretton Woods en las décadas posteriores a la Segunda Guerra Mundial, por el que numerosos países acordaron mantener un tipo de cambio fijo con el dólar estadounidense, a veces durante decenios cada vez.




​​Una zona monetaria común es el caso más extremo de tipo de cambio fijo. En la mayoría de los regímenes de tipos de cambio fijos, según la definición convencional, cada país sigue teniendo su propia moneda, pero mantienen tipos de cambio fijos frente a una o, a veces, varias monedas. Esta categoría engloba a una proporción mucho mayor de la población mundial.

Normalmente solo nos referiríamos a un tipo de cambio «fijo» como tal si el gobierno y el banco central se hubieran comprometido a mantener (y realmente mantuvieran) un tipo de cambio nominal que fuese totalmente fijo o que fluctuase solo en cantidades muy pequeñas.

Dentro de una zona monetaria común, dolarizada o euroizada, debe ocurrir que todos los países individualmente renuncien por completo a toda autonomía en materia de política monetaria. La potestad de establecer el tipo de interés oficial se cede al banco central (ya sea el BCE o la Reserva Federal), que controla la política monetaria de la moneda compartida. Lo mismo es aplicable a un país que aún conserve su moneda propia y a un banco central que la controle, pero fije su tipo de cambio. Un buen ejemplo es Dinamarca, que tiene un tipo de cambio fijo con el euro.

La única diferencia real existente en un régimen de tipo de cambio verdaderamente fijo y una moneda común es que, en tanto en cuanto exista una moneda aparte, siempre cabe la posibilidad de que deje de ser fijo. En la ampliación de la sección 7.10 se muestra que esta diferencia puede conllevar implicaciones bastante importantes.

Ejemplo: la zona euro es (mucho) más grande de lo que pensabas

Pese a que la zona euro es la zona monetaria común más importante del mundo, no es la única.


  
  ​En sentido estricto, hay dos monedas (el franco CFA de África Occidental y el franco CFA de África Central), pero en la práctica son intercambiables.




​Otra importante zona monetaria común, bastante más antigua, es la formada por 14 países africanos, que suman una población conjunta de más de 200 millones de habitantes y que usan la misma moneda, el franco CFA.


  Antes de eso, durante décadas (entre 1948 y 1994), el franco CFA tuvo un cambio fijo frente al franco francés e incluso hoy el valor del franco CFA está garantizado de hecho por el ministerio de finanzas de Francia. La razón de que sea así se encuentra en la historia de los países que usan el franco CFA y que, en su mayoría, habían sido colonias francesas.



Sin embargo, aunque el franco CFA circula oficialmente como moneda por derecho propio, en la práctica su tipo de cambio con el euro ha estado fijo en exactamente 1 euro = 655,957 francos CFA desde que comenzó la zona euro.

El resultado es que la zona CFA está euroizada en realidad. Y, si bien no forma parte oficialmente de la unión monetaria, es el BCE quien determina su política monetaria.


​Por lo tanto, la zona euro contiene de hecho 14 países y unos 200 millones de habitantes más de los que pensabas. Sin embargo, a diferencia de los miembros de la eurozona, estos otros países no tienen ninguna influencia en la política monetaria del BCE.


​La figura 7.14 ilustra la particularidad de que, cuando los tipos de cambio fijos son realmente fijos, como ha sucedido con el franco CFA, la inflación resultante ha estado, en efecto, cerca de la que sería de esperar en una zona monetaria común. En el gráfico, se compara la tasa de inflación según el IPC de Senegal (uno de los países miembro de la moneda común CFA) con la de Francia, su antigua potencia colonial, desde el comienzo de la zona euro en 1999.




                [image: El gráfico muestra la tasa de inflación según el índice de precios al consumo de Senegal y de Francia desde 1999 hasta 2023. El eje horizontal representa el año, mientras que el eje vertical es la tasa de inflación según el IPC en un intervalo va de -2 % a 10 %. Se muestran dos líneas: una para Senegal y una para Francia, junto con el promedio de sus respectivas tasas de inflación; dicho promedio se indica mediante líneas horizontales discontinuas. La línea de Senegal presenta bastante volatilidad. Empieza cerca del 1 % en 1999, fluctúa en torno a entre un 0 % y un 4 % durante la mayor parte del periodo, tiene un pico de más del 7 % hacia 2007 y experimenta un descenso pronunciado por debajo del -2 % en 2009. Después, fluctúa de una forma más moderada entre el 0 % y el 3 %, antes de subir bruscamente hasta más del 9 % en 2023. La línea discontinua que representa la tasa de inflación media de Senegal se encuentra en el 2 %. La línea de Francia es más regular; empieza cerca del 1,75 % en 1999 y se mantiene relativamente estable entre el 0 % y el 2 %, con fluctuaciones de poca importancia hasta un aumento notable de más del 5 % en 2023. La línea discontinua correspondiente a la tasa de inflación media de Francia se encuentra algo por debajo del 2 %.]



Figura 7.14 
Tasa de inflación según el IPC en Senegal y en Francia (1999–2022).






FRED. 2024. Inflation, consumer prices for Senegal,  Exchange Rate (market+estimated) for Senegal, France / U.S. Foreign Exchange Rate, U.S. Dollars to Euro Spot Exchange Rate, Consumer Price Index: Total for France.






Senegal sigue siendo un país muy pobre, con un PIB per cápita (a la paridad del poder adquisitivo) que apenas supera los 4000 dólares, frente a los casi 60 000 dólares de Francia. Su economía y sus consumidores siguen dependiendo mucho de la producción agrícola local. Por esta razón, no resulta sorprendente que su inflación según el IPC sea claramente más volátil que la de Francia. Sin embargo, desde 1999 el promedio de su tasa de inflación se ha situado justo por debajo del 2 %, así pues está más cerca del objetivo de inflación del BCE que el promedio francés, del 1,6 %. Sin embargo, se trata de cifras notablemente parecidas.

Si retrocedemos más en el tiempo, al periodo entre 1963 y 1993, cuando el franco CFA mantuvo un tipo de cambio fijo con el franco francés, no con el euro, podemos sacar otra conclusión evidente. Ese fue un periodo en el que la inflación francesa fue más alta, con un promedio anual del 7 %. ¿Y qué tasa de inflación tuvo Senegal durante el mismo periodo? Muy similar, un 6,2 %.


​​​Régimen de tipos de cambio «dirigidos», «objetivo» y «sombra»


​Numerosos y variados países intentan, con mayor o menor grado de éxito, limitar las variaciones de los tipos de cambio. Esos regímenes cambiarios reciben diferentes nombres, pero tienen características similares.

En la figura 7.10 analizamos un ejemplo. En los cinco años que precedieron a la incorporación al euro, España y algunos otros países europeos (incluido Reino Unido), siguieron un régimen «sombra» (u «objetivo»), llamado mecanismo de tipos de cambio o MTC, por el que intentaron mantener los tipos de cambio con respecto al marco alemán dentro de un margen relativamente estrecho. En el caso de España, como muestra la figura 7.10, el mecanismo sirvió de hecho como ensayo para la adopción del euro.

Gracias a tener la opción de dejar fluctuar el tipo de cambio, esos países retienen, cuando menos, algo de autonomía en materia de política monetaria.


​Pensemos en un país que tiene fijo su tipo de cambio con el dólar desde hace muchos años y que Estados Unidos es uno de sus principales mercados para la exportación. Supongamos que la inflación en el país ha sido más alta que en Estados Unidos durante ese periodo, lo que ha causado una pérdida progresiva de competitividad para los productores nacionales. Ante el cierre de fábricas y el aumento del desempleo, el gobierno del país decide que un tipo de cambio más competitivo resultaría de ayuda. Para lograrlo con rapidez, puede recuperar el control temporal de su política monetaria y permitir que el tipo de cambio se deprecie. Entonces puede fijarlo en un nivel «más competitivo» frente al dólar. Esta maniobra solo tendrá éxito si el gobierno aborda la raíz de su problema de inflación (y de competitividad).

También existen situaciones en las que un país desea gestionar su tipo de cambio con el fin de impedir que se revalorice el tipo de cambio nominal. Un ejemplo importante de país con regulación del tipo de cambio es China. Entre 1994 y 2005, la moneda china, el renminbi, tuvo un cambio fijo frente a una cesta de monedas dominada por el dólar estadounidense. De haber sido flexible el cambio del renminbi, la opinión generalizada es que se habría revalorizado frente al dólar. La razón era que China se había convertido en el origen principal de las importaciones estadounidenses durante ese periodo. El gobierno chino trató de impedir que el renminbi se revalorizase con respecto al dólar estadounidense a fin de estimular aún más sus exportaciones, especialmente en el sector manufacturero, e impulsar el crecimiento económico a largo plazo. Desde 2005, el régimen cambiario ha aumentado en flexibilidad, pero sigue estando dirigido con meticulosidad.


  
    Pregunta 7.14 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Mónaco es un ejemplo de país dolarizado que ha adoptado el dólar estadounidense como moneda nacional.

      	El franco CFA es un ejemplo de moneda que actualmente se mantiene fija con respecto a otra moneda.

      	El renminbi chino es un ejemplo de moneda que actualmente se mantiene fija con respecto a otra moneda.

      	Senegal tiene un tipo de cambio fijo con la moneda de Francia (el euro). La inflación de Senegal ha sido más volátil que la de Francia, pero en promedio los dos países han tenido una tasa muy parecida.

    

    
      	Mónaco es un ejemplo de país euroizado, es decir, que ha adoptado el euro. No ha adoptado el dólar estadounidense.

      	El franco CFA se mantiene constante frente al euro en un cambio de 1 euro = 655,957 francos CFA.

      	El tipo de cambio del renminbi chino con el dólar estadounidense no es totalmente flexible ni se mantiene totalmente fijo. Es un ejemplo de un tipo de cambio dirigido.

      	Eso es cierto desde la introducción del euro y también antes, cuando el franco CFA mantuvo un tipo de cambio fijo y constante con el franco francés.

    

  




​​Regímenes cambiarios en todo el mundo

La figura 7.15 resume la gran variedad de regímenes cambiarios que hay en todo el mundo por medio de gráficos de sectores que muestran el porcentaje de la población mundial que vive en los diferentes regímenes.

Los gráficos de sectores dividen el mundo usando dos enfoques distintos. El primero muestra el porcentaje de población según la clasificación del FMI del régimen cambiario del país de residencia. El segundo enfoque se centra en los resultados, a saber, cuánto ha variado (o no) el tipo de cambio con respecto a la referencia del dólar o del euro (dependiendo del que sea más relevante para cada país) en el periodo 2017–2022.

Los sectores del gráfico aparecen ordenados de menor a mayor independencia de la política monetaria nacional en el sentido de las agujas del reloj, empezando con el caso de referencia de los miembros de una unión monetaria, que no tienen ningún control sobre la política monetaria.


  


                [image: Este gráfico de sectores muestra la proporción de población mundial que vive en países con los distintos regímenes de tipos de cambio según la clasificación del Fondo Monetario Internacional (FMI). El segmento más grande, que representa al 37 %, consiste en países con un tipo de cambio flotante. El segundo sector por tamaño, con el 32 %, representa a países con paridad deslizante o cambios dirigidos. Los regímenes con flotación libre son un 12 %, otros con tipos de cambio fijos son un 12 %, los países de la zona euro corresponden al 4 % de la población mundial, y los países dolarizados o euroizados son un 3 %.]



Figura 7.15 
Regímenes cambiarios y autonomía de la política monetaria nacional en todo el mundo.






Indicadores de gobernanza en el mundo: compilación global de datos que reflejan la percepción de la calidad de la gobernanza por parte de hogares, empresas y ciudadanos en más de 200 economías; indicadores del desarrollo mundial (para inflación según el IPC).






  


                [image: Países sin autonomía para su política monetaria nacional: Este gráfico de sectores muestra la proporción de población mundial que vive en países con los distintos regímenes de tipos de cambio según la clasificación del Fondo Monetario Internacional (FMI). El segmento más grande, que representa al 37 %, consiste en países con un tipo de cambio flotante. El segundo sector por tamaño, con el 32 %, representa a países con paridad deslizante o cambios dirigidos. Los regímenes con flotación libre son un 12 %, otros con tipos de cambio fijos son un 12 %, los países de la zona euro corresponden al 4 % de la población mundial, y los países dolarizados o euroizados son un 3 %.]



Países sin autonomía para su política monetaria nacional



Figura 7.15a 






  


                [image: Países con compromiso de tipo de cambio fijo: Este gráfico de sectores muestra la proporción de población mundial que vive en países con los distintos regímenes de tipos de cambio según la clasificación del Fondo Monetario Internacional (FMI). El segmento más grande, que representa al 37 %, consiste en países con un tipo de cambio flotante. El segundo sector por tamaño, con el 32 %, representa a países con paridad deslizante o cambios dirigidos. Los regímenes con flotación libre son un 12 %, otros con tipos de cambio fijos son un 12 %, los países de la zona euro corresponden al 4 % de la población mundial, y los países dolarizados o euroizados son un 3 %.]



Países con compromiso de tipo de cambio fijo



Figura 7.15b 






  


                [image: Países con paridad deslizante o cambio dirigido: Este gráfico de sectores muestra la proporción de población mundial que vive en países con los distintos regímenes de tipos de cambio según la clasificación del Fondo Monetario Internacional (FMI). El segmento más grande, que representa al 37 %, consiste en países con un tipo de cambio flotante. El segundo sector por tamaño, con el 32 %, representa a países con paridad deslizante o cambios dirigidos. Los regímenes con flotación libre son un 12 %, otros con tipos de cambio fijos son un 12 %, los países de la zona euro corresponden al 4 % de la población mundial, y los países dolarizados o euroizados son un 3 %.]



Países con paridad deslizante o cambio dirigido



Figura 7.15c 






  


                [image: Países con tipos de cambio flotantes: Este gráfico de sectores muestra la proporción de población mundial que vive en países con los distintos regímenes de tipos de cambio según la clasificación del Fondo Monetario Internacional (FMI). El segmento más grande, que representa al 37 %, consiste en países con un tipo de cambio flotante. El segundo sector por tamaño, con el 32 %, representa a países con paridad deslizante o cambios dirigidos. Los regímenes con flotación libre son un 12 %, otros con tipos de cambio fijos son un 12 %, los países de la zona euro corresponden al 4 % de la población mundial, y los países dolarizados o euroizados son un 3 %.]



Países con tipos de cambio flotantes



Figura 7.15d 






  


                [image: Países sin variación del tipo de cambio nominal (2017–2022): Este gráfico de sectores muestra los porcentajes de la población mundial según el grado de variación del tipo de cambio nominal. El segmento más grande, que supone el 30 %, consiste en la población de países que experimentan variaciones del tipo de cambio de menos del 0,5 %. El segundo segmento por tamaño, con un 23 %, incluye a los países con variaciones situadas entre un 2 % y un 5 %. Los países con variaciones entre un 5 % y un 10 % suman un 10 % de la población mundial, mientras que los que las tienen entre un 10 % y un 20 % suponen un 2 % de la población y aquellos con variaciones superiores al 20 % o clasificados como no aplicable son un 12 %. La población de países que no han experimentado variación en el tipo de cambio nominal constituye un 7 % de la población mundial. Hay otros segmentos, uno equivalente al 6 % de la población, con variaciones entre 0,5 % y 1 % y otro que es un 9 % y presenta variaciones entre 1 % y 2 %.]



Países sin variación del tipo de cambio nominal (2017–2022)



Figura 7.15e 






  


                [image: Países con variaciones ligeras del tipo de cambio nominal (2017–2022): Este gráfico de sectores muestra los porcentajes de la población mundial según el grado de variación del tipo de cambio nominal. El segmento más grande, que supone el 30 %, consiste en la población de países que experimentan variaciones del tipo de cambio de menos del 0,5 %. El segundo segmento por tamaño, con un 23 %, incluye a los países con variaciones situadas entre un 2 % y un 5 %. Los países con variaciones entre un 5 % y un 10 % suman un 10 % de la población mundial, mientras que los que las tienen entre un 10 % y un 20 % suponen un 2 % de la población y aquellos con variaciones superiores al 20 % o clasificados como no aplicable son un 12 %. La población de países que no han experimentado variación en el tipo de cambio nominal constituye un 7 % de la población mundial. Hay otros segmentos, uno equivalente al 6 % de la población, con variaciones entre 0,5 % y 1 % y otro que es un 9 % y presenta variaciones entre 1 % y 2 %.]



Países con variaciones ligeras del tipo de cambio nominal (2017–2022)



Figura 7.15f 






  


                [image: Países con variaciones moderadas del tipo de cambio nominal (2017–2022): Este gráfico de sectores muestra los porcentajes de la población mundial según el grado de variación del tipo de cambio nominal. El segmento más grande, que supone el 30 %, consiste en la población de países que experimentan variaciones del tipo de cambio de menos del 0,5 %. El segundo segmento por tamaño, con un 23 %, incluye a los países con variaciones situadas entre un 2 % y un 5 %. Los países con variaciones entre un 5 % y un 10 % suman un 10 % de la población mundial, mientras que los que las tienen entre un 10 % y un 20 % suponen un 2 % de la población y aquellos con variaciones superiores al 20 % o clasificados como no aplicable son un 12 %. La población de países que no han experimentado variación en el tipo de cambio nominal constituye un 7 % de la población mundial. Hay otros segmentos, uno equivalente al 6 % de la población, con variaciones entre 0,5 % y 1 % y otro que es un 9 % y presenta variaciones entre 1 % y 2 %.]



Países con variaciones moderadas del tipo de cambio nominal (2017–2022)



Figura 7.15g 






  


                [image: Países con variaciones del 2–5 % del tipo de cambio nominal (2017–2022): Este gráfico de sectores muestra los porcentajes de la población mundial según el grado de variación del tipo de cambio nominal. El segmento más grande, que supone el 30 %, consiste en la población de países que experimentan variaciones del tipo de cambio de menos del 0,5 %. El segundo segmento por tamaño, con un 23 %, incluye a los países con variaciones situadas entre un 2 % y un 5 %. Los países con variaciones entre un 5 % y un 10 % suman un 10 % de la población mundial, mientras que los que las tienen entre un 10 % y un 20 % suponen un 2 % de la población y aquellos con variaciones superiores al 20 % o clasificados como no aplicable son un 12 %. La población de países que no han experimentado variación en el tipo de cambio nominal constituye un 7 % de la población mundial. Hay otros segmentos, uno equivalente al 6 % de la población, con variaciones entre 0,5 % y 1 % y otro que es un 9 % y presenta variaciones entre 1 % y 2 %.]



Países con variaciones del 2–5 % del tipo de cambio nominal (2017–2022)






  


                [image: Países con variaciones grandes del tipo de cambio nominal (2017–2022): Este gráfico de sectores muestra los porcentajes de la población mundial según el grado de variación del tipo de cambio nominal. El segmento más grande, que supone el 30 %, consiste en la población de países que experimentan variaciones del tipo de cambio de menos del 0,5 %. El segundo segmento por tamaño, con un 23 %, incluye a los países con variaciones situadas entre un 2 % y un 5 %. Los países con variaciones entre un 5 % y un 10 % suman un 10 % de la población mundial, mientras que los que las tienen entre un 10 % y un 20 % suponen un 2 % de la población y aquellos con variaciones superiores al 20 % o clasificados como no aplicable son un 12 %. La población de países que no han experimentado variación en el tipo de cambio nominal constituye un 7 % de la población mundial. Hay otros segmentos, uno equivalente al 6 % de la población, con variaciones entre 0,5 % y 1 % y otro que es un 9 % y presenta variaciones entre 1 % y 2 %.]



Países con variaciones grandes del tipo de cambio nominal (2017–2022)



Figura 7.15i 








Las principales ideas que se pueden extraer de la figura 7.15 son las siguientes:


  	Aproximadamente la mitad de la población mundial vive en países con tipos de cambio que son fijos (a veces de modo irrevocable) o están sistemáticamente dirigidos.

  	Las consecuencias de esos controles implican que menos de la mitad de la población mundial vive en países en los que, en el periodo 2017–2022, el tipo de cambio varió menos del 1 % anual frente al dólar o al euro.

  	Los países de este grupo renunciaron por completo al control nacional de la política monetaria (como en la zona del euro) o lo restringieron mucho.

  	El resto de la población mundial vive en países con un tipo de cambio flexible. Aun así, dentro de este grupo hay contrastes importantes.

  	Solo una cuarta parte de la población mundial vive actualmente en países en los que la política monetaria sea más o menos como el modelo de una economía FlexIT que planteamos en la unidad 5. En este grupo de países, un banco central independiente persigue sistemáticamente (y con bastante éxito) un objetivo de inflación estable, y las variaciones del tipo de cambio aumentan en gran medida el poder de la política monetaria.

  	Para algo menos de la cuarta parte de la población, el control nacional sobre la política monetaria (y la flexibilidad cambiaria que conlleva) se ha relacionado en muchos casos con un comportamiento macroeconómico deficiente. En estos países, el tipo de cambio suele ser volátil y, al mismo tiempo, presenta una tendencia acusada a que se combinen depreciación rápida e inflación alta.




  Ejercicio 7.3 Regímenes cambiarios

  Elige un país que no se haya mencionado en la sección 7.6 y averigua cuál es su régimen de tipo de cambio (por ejemplo, investiga en el sitio web de su banco central). A continuación, busca un ejemplo de una medida que haya adoptado (por ejemplo, en respuesta a un choque macroeconómico) y que demuestre su compromiso con ese régimen.



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 Política macroeconómica en la economía global

7.7 Regímenes de tipos de cambio y consecuencias para la inflación en el mundo


​​​​Existe una considerable diversidad de regímenes cambiarios (y, por lo tanto, de políticas monetarias) en el mundo. Numerosos países (y cada vez más) han decidido abandonar el control nacional sobre la política monetaria, ya sea fijando el tipo de cambio o limitando sus variaciones. En la explicación del modelo Fix, hemos propuesto una hipótesis que tenía en cuenta esta tendencia: fijar el tipo de cambio ayuda a estabilizar la inflación.

Hemos presentado pruebas sólidas de países que han renunciado a su moneda (como en el caso del ejemplo que pusimos, España) o han mantenido con éxito un cambio fijo estricto (como Senegal). Estos dos países han conseguido que la inflación fuese muy próxima a la tasa de inflación media de los países de su mismo bloque monetario.

Dada la diversidad de experiencias, ¿qué fiabilidad tiene esa relación?

Tipos de cambio e inflación: en todo el espectro de regímenes


  El dominio continuado del dólar estadounidense se explica en esta publicación en el blog del FMI.



La figura 7.16 muestra la relación entre el tipo de cambio y la inflación en una gran cantidad de países, que abarcan todos los regímenes monetarios descritos en la sección anterior. Se observa que ciertamente existe una correlación muy fuerte entre la tasa media de depreciación del tipo de cambio (\(\delta\), expresada aquí con respecto al dólar estadounidense) y la tasa media de inflación. La utilización de Estados Unidos como término de comparación tiene sentido por su papel dominante en los mercados financieros mundiales y por marcar un objetivo de inflación del 2 %, que adoptó oficialmente en 2012.


  


                [image: Correlación entre depreciación del tipo de cambio e inflación (2010–2019).]



Figura 7.16 
Correlación entre depreciación del tipo de cambio e inflación (2010–2019).






Banco Mundial. 2024. Índice de precios al consumo. Tipo de cambio oficial (monedas locales por dólar estadounidense, promedio en el periodo).






  


                [image: La inflación y la depreciación del tipo de cambio guardan una correlación estrecha: Este gráfico de dispersión muestra la relación entre la tasa media de inflación según el IPC entre 2009 y 2019 y la tasa media de depreciación del tipo de cambio con el dólar en el mismo periodo. El eje vertical aparece etiquetado como «Tasa media de inflación según el IPC (2009–2019, %)», con un intervalo que va de -5 % a 35 %. El eje horizontal está etiquetado como «Tasa media de depreciación del tipo de cambio con el dólar (2009–2019, %)» y también abarca un intervalo que abarca de -5 % a 35 %. Los puntos de datos están distribuidos por el gráfico, con la mayoría concentrados en el extremo inferior de ambos ejes. Una línea roja diagonal se extiende desde el ángulo inferior izquierdo hasta el superior derecho. Hay dibujada una línea discontinua horizontal etiquetada como «Objetivo de inflación de Estados Unidos» que pasa por el 2 % en el eje vertical.]



La inflación y la depreciación del tipo de cambio guardan una correlación estrecha



Existe una correlación muy fuerte entre la tasa de inflación de cualquier país dado y la tasa media de depreciación de su tipo de cambio (\(\delta\)) frente al dólar.
    La línea roja muestra la tasa de inflación media \(\pi = \pi^\text{*} + \delta\) que habría dado lugar a un tipo de cambio real constante, para una tasa de depreciación dada.
    La mayoría de los países se acercaron mucho a esta línea y ninguno se alejó demasiado, porque en promedio los tipos de cambio reales suelen variar solo en cantidades relativamente pequeñas.






  


                [image: Países que tienen un tipo de cambio fijo con el dólar estadounidense: Este gráfico de dispersión muestra la relación entre la tasa media de inflación según el IPC entre 2009 y 2019 (en el eje vertical) y la tasa media de depreciación del tipo de cambio del dólar en el mismo periodo (en el eje horizontal). El eje horizontal va de -2 % a 10 % y representa la tasa de depreciación, mientras que el vertical va de 0 % a 10 % y representa la tasa media de inflación. Cada punto representa a un país. La mayoría de los puntos se agrupan cerca de las tasas más bajas de inflación y depreciación, en especial en la línea vertical correspondiente al 0 % de depreciación, que son países con tipos de cambio estables. Una línea diagonal roja con pendiente positiva señala la relación teórica entre depreciación e inflación y muestra que hay un vínculo entre tasas altas de inflación y de depreciación del tipo de cambio. Hay una línea discontinua horizontal que pasa por el 2 % en el eje vertical y está etiquetada como «Objetivo de inflación de Estados Unidos».]



Países que tienen un tipo de cambio fijo con el dólar estadounidense



Para más detalle, nos centramos en el ángulo inferior izquierdo del gráfico, que contiene los datos de la mayor parte de los países del mundo.
    La concentración de puntos a lo largo del eje vertical representa a los países que mantienen constante su tipo de cambio con el dólar. Sus tasas de inflación se hallan a una distancia relativamente pequeña de la de Estados Unidos (en torno a un 2,5 %).






  


                [image: Países en la «zona euro extensa»: Este gráfico de dispersión muestra la relación entre la tasa media de inflación según el IPC entre 2009 y 2019 (en el eje vertical) y la tasa media de depreciación del tipo de cambio del dólar en el mismo periodo (en el eje horizontal). El eje horizontal va de -2 % a 10 % y representa la tasa de depreciación, mientras que el vertical va de 0 % a 10 % y representa la tasa media de inflación. Cada punto representa a un país. La mayoría de los puntos se agrupan cerca de las tasas más bajas de inflación y depreciación, en especial en la línea vertical correspondiente al 0 % de depreciación, que son países con tipos de cambio estables. Una línea diagonal roja con pendiente positiva señala la relación teórica entre depreciación e inflación y muestra que hay un vínculo entre tasas altas de inflación y de depreciación del tipo de cambio. Hay una línea discontinua horizontal que pasa por el 2 % en el eje vertical y está etiquetada como «Objetivo de inflación de Estados Unidos».]



Países en la «zona euro extensa»



Existe una segunda concentración vertical de unos 40 puntos: los miembros de la eurozona más aquellos países que tienen su tipo de cambio fijo con el euro (como los que pertenecen a la zona monetaria común del franco CFA).
    Durante este periodo, el euro se depreció frente al dólar en términos nominales, pero la mayoría de los países de la «zona euro extensa» tuvieron tasas de inflación muy parecidas, por lo que sus tipos de cambio reales también se depreciaron (de igual modo, el dólar se revalorizó en términos reales frente al euro durante este periodo).






  


                [image: Países con inflación elevada y depreciación rápida del tipo de cambio: Este gráfico de dispersión muestra la relación entre la tasa media de inflación según el IPC entre 2009 y 2019 y la tasa media de depreciación del tipo de cambio con el dólar en el mismo periodo. El eje vertical aparece etiquetado como «Tasa media de inflación según el IPC (2009–2019, %)», con un intervalo que va de -5 % a 35 %. El eje horizontal está etiquetado como «Tasa media de depreciación del tipo de cambio con el dólar (2009–2019, %)» y también abarca un intervalo que abarca de -5 % a 35 %. Los puntos de datos están distribuidos por el gráfico, con la mayoría concentrados en el extremo inferior de ambos ejes. Una línea roja diagonal se extiende desde el ángulo inferior izquierdo hasta el superior derecho. Hay dibujada una línea discontinua horizontal etiquetada como «Objetivo de inflación de Estados Unidos» que pasa por el 2 % en el eje vertical.]



Países con inflación elevada y depreciación rápida del tipo de cambio



Si volvemos al tamaño original del gráfico, los países resaltados aquí experimentaron una rápida depreciación del tipo de cambio y una inflación relativamente elevada: se trata de las economías FlexNIT.






  


                [image: El caso de Argentina: Este gráfico de dispersión muestra la relación entre la tasa media de inflación según el IPC entre 2009 y 2019 y la tasa media de depreciación del tipo de cambio con el dólar en el mismo periodo. El eje vertical aparece etiquetado como «Tasa media de inflación según el IPC (2009–2019, %)», con un intervalo que va de -5 % a 35 %. El eje horizontal está etiquetado como «Tasa media de depreciación del tipo de cambio con el dólar (2009–2019, %)» y también abarca un intervalo que abarca de -5 % a 35 %. Los puntos de datos están distribuidos por el gráfico, con la mayoría concentrados en el extremo inferior de ambos ejes. Una línea roja diagonal se extiende desde el ángulo inferior izquierdo hasta el superior derecho. Hay dibujada una línea discontinua horizontal etiquetada como «Objetivo de inflación de Estados Unidos» que pasa por el 2 % en el eje vertical. Hay un punto aproximadamente en (27, 25) que está etiquetado como «Argentina».]



El caso de Argentina



En Argentina, la tasa de depreciación se aproximó a un 30 % anual en promedio, lo que implicó que a lo largo de los diez años el tipo de cambio nominal (el precio de un dólar en pesos) se multiplicó casi por catorce (es decir, se incrementó en un factor de \(\text{1,3}^{10} = \text{13,78}\)).
    Con todo, la rápida depreciación y la gran inflación prácticamente se compensaron entre sí, lo que deja el tipo de cambio real casi igual.








En los casos en los que el tipo de cambio nominal con el dólar es fijo, o está muy restringido, por definición la tasa media de depreciación, \(\delta\), está próxima a cero. La figura 7.16 muestra que de hecho hay una agrupación significativa de países con \(\delta\) próxima a cero y que, como predice la teoría, todos ellos tuvieron tasas medias de inflación próximas a la de Estados Unidos.

En el extremo opuesto, también hay un grupo (más pequeño) de países que combinan una depreciación rápida con una inflación elevada: son las economías FlexNIT. Como se ha señalado antes, para quienes viven en estos países, el control nacional de la política monetaria (y la flexibilidad que conlleva para el tipo de cambio) les ha traído inflación alta e inestable.

Todo esto suscita varias preguntas: ¿tendría sentido que esos países renunciasen a controlar su política monetaria y fijasen el tipo de cambio o simplemente abandonasen del todo su propia moneda? ¿Fijar el tipo de cambio soluciona el problema de mantener la inflación baja y estable?

De la figura 7.16 se desprende que la respuesta es sí: no nos dice que haya una relación causal, pero sí que existe una fuerte correlación entre la depreciación del tipo de cambio y la inflación.

Tanto en una zona de unión monetaria como en los casos en que el tipo de cambio está realmente fijo, la teoría y los datos muestran que la inflación se estabiliza realmente en tasas próximas a la inflación extranjera. Si, como en la figura, la economía extranjera es Estados Unidos (una economía FlexIT que casi ha estabilizado su propia tasa de inflación en torno a un 2 %), el resultado ciertamente es una inflación baja.

E incluso cuando el cambio no es fijo en realidad, la figura 7.16 muestra que aquellos países que mantuvieron su tipo de cambio nominal con el dólar dentro de una banda relativamente estrecha también tuvieron tasas de inflación relativamente bajas.

Aun así, ¿deberíamos llegar a la conclusión de que el mejor modo de resolver un problema de inflación es fijar el tipo de cambio? No necesariamente.

El modelo de inflación de las secciones 4.4 y 4.8 muestra que existe un conflicto en torno a las demandas sobre la producción por trabajador que plantean los trabajadores, los propietarios y los extranjeros (el coste de las importaciones). Este conflicto se resuelve en el equilibrio del lado de la oferta, en la intersección de las curvas WS y PS, donde existe un determinado nivel de desempleo y de salarios reales. La inflación sube cuando el salario en la curva WS se encuentra por encima de la curva PS, ya sea por choques de demanda o de oferta. Cuando el gobierno usa la política macroeconómica para bajar la inflación, la contrapartida es el aumento del desempleo, como se muestra en las secciones 5.3 y 5.5.


​​A menos que la variación del régimen cambiario esté vinculada a la voluntad y la capacidad del gobierno de soportar los costes en cuanto al aumento del desempleo y posiblemente al alargamiento de la recesión, es poco probable que variar el régimen cambiario (y la política monetaria) dé resultado. Por sí solo, un régimen cambiario distinto no es una solución milagrosa, como muestran los siguientes ejemplos.

Ejemplo 1: cómo afrontaron el problema de la inflación España en la zona euro y Reino Unido fuera de ella

Si nos fijamos únicamente en la inflación, la adopción del euro por parte de España vino precedida por un periodo dentro del mecanismo de tipos de cambio (MTC), con un tipo de cambio constante frente al marco alemán, y coincidió con la transición de ser un país con una inflación relativamente alta a situarla en niveles próximos al objetivo de inflación del BCE.

Con todo, este ajuste tuvo sus costes. Como se ve en la figura 7.10, la revalorización real de España con respecto a Alemania provocó un periodo prolongado y doloroso de ajuste, con bajo crecimiento y alto desempleo durante muchos años.


  Evitar esos costes requiere que el gobierno use políticas del lado de la oferta para reducir el desempleo de equilibrio en la economía. Como se muestra usando el modelo WS–PS de la unidad 2, ese objetivo puede lograrse desplazando la curva PS hacia arriba (por ejemplo, con una política antimonopolio más estricta) o la curva WS hacia abajo (por ejemplo, con una mayor contención sindical en las negociaciones).



El ejemplo español sirve de recordatorio de que, aun cuando fijar el cambio acabe solucionando el problema de la inflación, los costes que implica para la economía real durante muchos años pueden ser enormes.

Además, la experiencia de otras economías europeas —cabe destacar Reino Unido— sugiere que la incorporación a la zona euro no era la única forma de llegar a controlar la inflación.


​A finales de los años ochenta, Reino Unido adoptó por poco tiempo un régimen cambiario próximo a un tipo fijo que buscaba un objetivo de tipo de cambio con el marco dentro del mecanismo europeo (MTC). No obstante, a diferencia de España, Reino Unido no siguió el proceso hasta el final. Entró en recesión a principios de los noventa y dejó el MTC, de modo bastante sorprendente, en 1992. La libra esterlina se devaluó bruscamente, lo que alivió el dolor de la recesión.

En lugar de redoblar esfuerzos en un régimen de tipos de cambio fijos (y de acabar integrándose en la zona euro), Reino Unido se pasó a un régimen FlexIT. Siguiendo un método alternativo de comprometerse a soportar los costes de reducir la inflación y mantenerla baja, le otorgó independencia al Banco de Inglaterra y delegó en él la tarea de conseguir un objetivo de inflación del 2 % a partir de 1997. Desde entonces, la inflación británica también se estabilizó bastante en torno al objetivo del 2 % (hasta el choque de la guerra Rusia–Ucrania en 2022).

La experiencia de ambos países tuvo en común que el control de la inflación fue una prioridad política. En España, se llevó a cabo mediante la incorporación a la zona euro; en Reino Unido, gracias a la independencia del banco central para perseguir un objetivo de inflación. Nuestro segundo ejemplo muestra que un cambio fijo también puede reducir la inflación, pero, de no haber una restricción institucional vinculante (renunciar a la moneda nacional como España, fijar el tipo de cambio al euro como Dinamarca o dar independencia al banco central con un objetivo de inflación como Reino Unido), es posible que no se consiga de forma sostenida.

Ejemplo 2: fijar el tipo de cambio no es una solución mágica para controlar la inflación (Argentina en 1991–2001)

Nuestro segundo ejemplo plantea razones contundentes para la prudencia.


  
  ​​​Entre 1960 y 1991, sucesivos gobiernos argentinos introdujeron un total de cuatro monedas nuevas. Para 1991, cuando empezó a circular el nuevo peso, el precio de un dólar en la moneda argentina había subido por un factor de 110 000 000 000 con respecto al cambio de 1960.



La figura 7.1 muestra que Argentina ha tenido una larga trayectoria de inflación alta y volátil. En el transcurso de unos diez años, entre 1991 y 2001, intentó solucionarlo fijando su tipo de cambio con el dólar. El gobierno introdujo un nuevo peso, que se intercambiaba exactamente a razón de 1 peso por dólar, y se comprometió a mantener esa paridad.


  


                [image: Este gráfico representa el tipo de cambio nominal en una escala logarítmica entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y abarca desde 1 hasta 100 000 000 000 000, representando cada marca del eje vertical un incremento del valor de un factor de 10. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. La línea del gráfico muestra que el tipo de cambio nominal aumenta de modo vertiginoso, en especial a partir de finales de los setenta. La tendencia ascendente continúa, con periodos de aumento acelerado y de estabilización; hacia 2020 se alcanzan valores extremadamente elevados.]



Figura 7.17 
Inflación y tipo de cambio nominal en Argentina (1991–2001).






Timothy J. Kehoe, Juan Pablo Nicolini, Thomas J. Sargent, «A Framework for Studying the Monetary and Fiscal History of Latin America, 1960–2017». Banco de la Reserva Federal de Mineápolis. World Economic Outlook (inflación más reciente); WDI (tipo de cambio más reciente).






  


                [image: Tipo de cambio peso–dólar (1960–1990): Este gráfico representa el tipo de cambio nominal en una escala logarítmica entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y abarca desde 1 hasta 100 000 000 000 000, representando cada marca del eje vertical un incremento del valor de un factor de 10. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. La línea del gráfico muestra que el tipo de cambio nominal aumenta de modo vertiginoso, en especial a partir de finales de los setenta. La tendencia ascendente continúa, con periodos de aumento acelerado y de estabilización; hacia 2020 se alcanzan valores extremadamente elevados.]



Tipo de cambio peso–dólar (1960–1990)



Este gráfico usa una escala logarítmica en el eje vertical, por lo que cada punto de la escala corresponde a diez veces el tipo de cambio del punto anterior.
    Antes de 1991, el peso se había depreciado con mucha rapidez frente al dólar.






  


                [image: Inflación en Argentina (1960–1990): En este diagrama, hay dos gráficos. El superior representa el tipo de cambio nominal en una escala logarítmica entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y abarca desde 1 hasta 100 000 000 000 000, representando cada marca del eje vertical un incremento del valor de un factor de 10. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. La línea del gráfico muestra que el tipo de cambio nominal aumenta de modo vertiginoso, en especial a partir de finales de los setenta. La tendencia ascendente continúa, con periodos de aumento acelerado y de estabilización; hacia 2020 se alcanzan valores extremadamente elevados. El gráfico inferior ilustra la tasa de inflación según el IPC (% anual) entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado como «Tasa de inflación según el IPC (% anual)» y va de 0 a 5000. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. La línea se mantiene cerca de cero durante la mayor parte del periodo hasta finales de los años ochenta. En ese momento, se observa un aumento extremadamente pronunciado, llegando la tasa de inflación casi al 5000 % anual, antes de volver a bajar rápidamente hasta valores mucho más bajos para principios de los noventa. Después de ese pico, el resto de la línea se mantiene cerca de cero.]



Inflación en Argentina (1960–1990)



Durante la mayor parte de este periodo, la inflación en Argentina estuvo en tasas superiores al 100 % anual (la tasa a la que los precios se duplican de un año al siguiente). Teniendo esto en cuenta, Argentina estaba cerca de la definición habitual de hiperinflación.






  


                [image: Tipo de cambio peso–dólar (1991–2001): Este gráfico representa el tipo de cambio nominal en una escala logarítmica entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y abarca desde 1 hasta 100 000 000 000 000, representando cada marca del eje vertical un incremento del valor de un factor de 10. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. La línea del gráfico muestra que el tipo de cambio nominal aumenta de modo vertiginoso, en especial a partir de finales de los setenta. La tendencia ascendente continúa, con periodos de aumento acelerado y de estabilización; hacia 2020 se alcanzan valores extremadamente elevados.]



Tipo de cambio peso–dólar (1991–2001)



Desde principios de 1991 hasta el final de 2001, el gobierno introdujo un nuevo peso, con el tipo de cambio fijado en 1 peso por dólar.






  


                [image: Inflación en Argentina (1991–2001): En este diagrama, hay dos gráficos. El superior representa el tipo de cambio nominal en una escala logarítmica entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y abarca desde 1 hasta 100 000 000 000 000, representando cada marca del eje vertical un incremento del valor de un factor de 10. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. La línea del gráfico muestra que el tipo de cambio nominal aumenta de modo vertiginoso, en especial a partir de finales de los setenta. La tendencia ascendente continúa, con periodos de aumento acelerado y de estabilización; hacia 2020 se alcanzan valores extremadamente elevados. El gráfico inferior ilustra el tipo de cambio nominal (1960 = 1) entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado como «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y va de 0 a 100. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. Desde 1960 hasta finales de los setenta, el tipo de cambio nominal fluctúa de forma importante, con valores que oscilan entre 10 y 90 aproximadamente. A principios de los noventa, hay un descenso drástico en el tipo de cambio, que llega casi a cero a mediados de la década. Después de este descenso pronunciado, el tipo de cambio vuelve a aumentar gradualmente durante toda la década de 2000, con algunas fluctuaciones, y sigue incrementándose con una pendiente mayor hacia el final de 2020.]



Inflación en Argentina (1991–2001)



Durante este periodo, el IPC disminuyó rápidamente hacia la tasa imperante en Estados Unidos. No obstante, mientras la inflación se mantuvo por encima de la de Estados Unidos, el tipo de cambio fijo implicó que en términos reales el peso se revalorizaba y, en consecuencia, la competitividad empeoraba.






  


                [image: Tipo de cambio peso–dólar después de 2002: Este gráfico representa el tipo de cambio nominal en una escala logarítmica entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y abarca desde 1 hasta 100 000 000 000 000, representando cada marca del eje vertical un incremento del valor de un factor de 10. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. La línea del gráfico muestra que el tipo de cambio nominal aumenta de modo vertiginoso, en especial a partir de finales de los setenta. La tendencia ascendente continúa, con periodos de aumento acelerado y de estabilización; hacia 2020 se alcanzan valores extremadamente elevados.]



Tipo de cambio peso–dólar después de 2002



A partir de 2002, se abandonó el tipo de cambio fijo. Al principio el peso se depreció de forma muy marcada, luego continuó perdiendo valor. La tasa de depreciación también aumentó progresivamente (pero no en el grado extremo visto antes de 2001).






  


                [image: Inflación en Argentina después de 2002: En este diagrama, hay dos gráficos. El superior representa el tipo de cambio nominal en una escala logarítmica entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y abarca desde 1 hasta 100 000 000 000 000, representando cada marca del eje vertical un incremento del valor de un factor de 10. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. La línea del gráfico muestra que el tipo de cambio nominal aumenta de modo vertiginoso, en especial a partir de finales de los setenta. La tendencia ascendente continúa, con periodos de aumento acelerado y de estabilización; hacia 2020 se alcanzan valores extremadamente elevados. El gráfico inferior ilustra el tipo de cambio nominal (1960 = 1) entre 1960 y 2020. El eje vertical está etiquetado como «Tipo de cambio nominal (1960 = 1)» y va de 0 a 100. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. Desde 1960 hasta finales de los setenta, el tipo de cambio nominal fluctúa de forma importante, con valores que oscilan entre 10 y 90 aproximadamente. A principios de los noventa, hay un descenso drástico en el tipo de cambio, que llega casi a cero a mediados de la década. Después de este descenso pronunciado, el tipo de cambio vuelve a aumentar gradualmente durante toda la década de 2000, con algunas fluctuaciones, y sigue incrementándose con una pendiente mayor hacia el final de 2020.]



Inflación en Argentina después de 2002



Cuando se abandonó el cambio fijo del peso, el IPC subió rápidamente, con un pico inicial provocado por el efecto de la depreciación sobre el precio de las importaciones.






  


                [image: Tipo de cambio real: Este gráfico muestra el tipo de cambio nominal y el cociente de precios (1960 = 1) a lo largo del tiempo entre 1960 y 2020. El eje vertical, que tiene una escala logarítmica, está etiquetado como «Tipo de cambio nominal / cociente de precios (1960 = 1)» y va de 1 a 1 000 000 000 000. El eje horizontal indica el año, con un intervalo que abarca desde 1960 hasta 2020. Hay dos líneas: una etiquetada como «Tipo de cambio» y la otra etiquetada como «Cociente de precios». Ambas líneas siguen una trayectoria ascendente muy parecida durante todo el periodo. Desde 1960 hasta mediados de los setenta, los valores aumentan regularmente. Alrededor de finales de los setenta, ambas líneas suben drásticamente, con un aumento significativo hasta finales de los noventa. El incremento se suaviza y se estabiliza en la década de 2000 para las dos variables, que siguen aumentando gradualmente hasta 2020, manteniendo constante la convergencia entre el tipo de cambio y el cociente de precios a lo largo de todo el periodo representado.]



Tipo de cambio real



A lo largo de todo el periodo, el tipo de cambio nominal y el «cociente de precios» (la relación entre el IPC argentino y el estadounidense) evolucionaron aproximadamente al unísono. El resultado es que el tipo de cambio real no varió mucho en el largo plazo, a pesar de la notable volatilidad a corto plazo.








La figura 7.17 muestra que, desde el punto de vista de la inflación únicamente, la política de tipo de cambio fijo pareció funcionar al principio. La inflación bajó rápidamente. En unos años, Argentina tuvo una tasa de inflación parecida a la de Estados Unidos y durante un tiempo llegó a ser incluso más baja. Aun así, igual que en el ejemplo de España en la zona euro, mientras la tasa de inflación se mantuvo más alta que la estadounidense, el tipo de cambio real no dejó de revalorizarse y la competitividad de Argentina bajó hasta el extremo de causar una recesión.

Para invertir este proceso, habría hecho falta que la inflación fuera más baja que la de Estados Unidos durante un periodo largo. A medida que se incrementaba el coste de conseguirlo (a través de la recesión que se necesitaba para crear una brecha de negociación negativa), también lo hacía la presión sobre el gobierno para abandonar el cambio fijo (si no quería perder el poder en las elecciones). El desempleo en Argentina aumentó del 5,4 % en 1991 al 15 % en 2000.


	hiperinflación
	En economía se suele definir la hiperinflación como una tasa de inflación mensual superior al 50 %. En esas situaciones, una unidad monetaria pierde más del 99 % de su poder adquisitivo real en menos de un año.




​Al final, en 2001, se abandonó el tipo de cambio fijo. El peso se depreció rápidamente y la inflación regresó. A principios de la década de 2020, Argentina estaba al borde de la hiperinflación.


​Lo que conviene aprender de este ejemplo es que fijar el tipo de cambio puede estabilizar la inflación un tiempo, incluso en un país con alta inflación como Argentina, pero la cura solo hace efecto mientras dure el compromiso del país con el cambio fijo. Ese compromiso se puso a prueba por el apoyo político dentro del país a esa «solución a la inflación» ante los costes que acarrea en forma de recesión y por el comportamiento de los mercados financieros mundiales (a lo cual volveremos en la siguiente sección).


  Ejercicio 7.4 Cambio del régimen de tipos de cambio

  Busca un ejemplo de un país que haya variado su régimen cambiario en los 50 últimos años (pista: mira entre las economías emergentes o entre los países que se han incorporado a la Unión Europea).

  
    	Busca los datos sobre el tipo de cambio, la inflación, el desempleo y el crecimiento económico del país que elegiste. Asegúrate de que los datos abarquen al menos algunos años antes y después de variar el régimen cambiario.

    	Con los datos, elabora los gráficos pertinentes y agrega una línea vertical que marque la fecha (o el año) en que adoptó el nuevo régimen cambiario. Comenta las similitudes y divergencias entre los periodos anterior y posterior al cambio.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 Política macroeconómica en la economía global

7.8 Mercados financieros mundiales y tipos de interés oficiales


​​Los países integrados en una zona monetaria común, como la del euro, han optado por abandonar su moneda nacional, con la consecuencia de que entregan el control del tipo de interés oficial al banco central de la moneda común, el BCE en el caso de la zona euro.


​​Esta sección aborda los tipos de interés oficiales, por lo que solo se ocupa de países que tienen su propia moneda. Sobre el papel al menos, el banco central de todos esos países tiene la potestad de establecer su propio interés oficial, tanto si el tipo de cambio es flexible como si es fijo. No obstante, en los países con moneda propia, la integración de los mercados financieros mundiales afecta a la relación entre tipos de interés y tipos de cambio, lo que impone considerables limitaciones sobre la capacidad del banco central para elegir el tipo de interés oficial.

En el caso de los países que fijan, o intentan fijar, su tipo de cambio, vamos a ver que la potestad de establecer el interés oficial de modo independiente se desvanece del todo. El poder real se transfiere en la práctica al banco central que determina la política monetaria de la moneda a la que se fija el tipo de cambio (por ejemplo, a la Reserva Federal de Estados Unidos si la moneda se fija al dólar).

Para explicar esta relación, vamos a distanciarnos de la perspectiva de las autoridades monetarias y a adoptar el punto de vista de los inversores mundiales.

En lo que sigue, damos por supuesto que los mercados financieros son realmente mundiales, es decir, que los inversores pueden, en principio, comprar activos en cualquier sitio del mundo. Dicho de otro modo, suponemos que no hay controles sobre los movimientos de capital que limiten o, en algunos casos, impidan las inversiones fuera del país propio.


​En las últimas décadas, la premisa de la ausencia de controles sobre los capitales ha estado bastante cerca de hacerse realidad en la mayoría de los países con rentas altas. Por contra, en otro tiempo no fue así ni siquiera en los países ricos, e incluso hoy se siguen imponiendo controles a los movimientos de capital en un gran número de países con un PIB per cápita bajo. Es importante tener en cuenta que partimos de esa premisa en lo que sigue.


​El tipo de interés oficial desde la perspectiva de un inversor internacional

Imagínate que trabajas para un fondo de pensiones de Estados Unidos y que tu función consiste en invertir el dinero de los clientes en activos que les reporten el máximo rendimiento posible.

Si lo deseas, puedes comprar bonos del Estado u otros activos de tu propio país usando dólares, pero si, por ejemplo, crees que es probable que los bonos del Estado de Sudáfrica den un rendimiento más alto, podrías convertir los dólares de los clientes en rands sudafricanos e invertirlos allí.

Al haber libertad de movimiento del capital, ¿qué te convencería a ti, y a otros inversores de todo el mundo, para invertir en un país en concreto? La figura 7.18 muestra que en 2022 parecías tener una gran diversidad de opciones de inversión entre las que elegir. ¿Deberías invertir donde el tipo de interés sea más alto? Resulta que no es una estrategia sensata.




                [image: Este gráfico de barras muestra el tipo de interés nominal (%) de varios países. El eje vertical representa el tipo de interés nominal en un intervalo que va del 0 % al 100 %, mientras que el eje horizontal enumera los países. La mayoría de los países tienen un tipo de interés nominal relativamente bajo, inferior al 10 %, representado por barras cortas de color azul. En unos pocos países, el tipo es bastante más alto, con algunas barras que se acercan al 20 %, mientras que hay un país, Argentina, cuyo tipo de interés nominal es excepcionalmente alto, cercano al 80 %.]



Figura 7.18 
Tipos de interés oficiales de los bancos centrales en 2022.






Fondo Monetario Internacional. 2024. Estadísticas financieras internacionales.






En economía, como en la vida, cuando algo parece demasiado bueno para ser verdad, no hay que fiarse.

Lo más evidente e inmediato es pensar en los países que ofrecen los tipos de interés más altos. Encabeza la lista Argentina, que se encontraba en una profunda crisis en 2022. La mayoría de los países que ocupan el lado derecho de la figura 7.18 atravesaban algún tipo de dificultad o crisis, ya fuese a largo o a corto plazo, algo que trataremos en la sección 7.10.

Como alguien que invierte el dinero de sus clientes estadounidenses que antes o después percibirán pensiones —y consumirán— en dólares, te interesará saber lo que la inversión efectuada en Sudáfrica, México o Turquía te generará en dólares, no en rands, pesos o liras. Eso implica que no puedes fijarte solo en los tipos de interés en cualquier moneda dada. También tendrás que pensar en lo que va a suceder con el tipo de cambio del país.


​​Movilidad de capitales en el mundo: tipos de interés y tipo de cambio

Supón que vas a estudiar si tu empleador, el fondo de pensiones para el que trabajas, debería invertir en bonos del Estado de Sudáfrica. Como este país tiene un tipo de cambio flexible, al gestionar inversiones internacionales, tienes que pensar tanto en el tipo de interés como en las expectativas del tipo de cambio del rand sudafricano. Para comprar bonos de Sudáfrica necesitas rands, pero para pagar las pensiones a los clientes necesitas dólares. Vamos a mostrar que un tipo de interés alto puede no ser atractivo para bonos emitidos en rands si crees que el rand se depreciará mientras mantienes los bonos, pues acabarías con menos dólares que si hubieras invertido en bonos estadounidenses.

Lo que coarta las opciones disponibles para las autoridades políticas es el comportamiento de los inversores mundiales en su conjunto, ya que hacen negocios basándose en comparaciones entre varias tasas de rentabilidad disponibles: tienen en cuenta tanto los diferenciales entre los tipos de interés de los países como las expectativas de cómo evolucionará el tipo de cambio. Por ahora, vamos a suponer que tu comportamiento es el de un inversor internacional típico.

Vamos a tomar Sudáfrica como el país de los responsables políticos y estudiaremos cómo su tipo de interés oficial y el cambio nominal rand–dólar afectarán a tu decisión sobre si invertir en Sudáfrica en nombre de tus clientes de un fondo de pensiones estadounidense. Desde la perspectiva de Sudáfrica, inviertes desde otro país y Estados Unidos es la economía extranjera.

Para simplificar el análisis, suponemos que debes tomar decisiones sobre inversión con un horizonte de un año. Tu empleador siempre puede invertir en activos en dólares sin riesgo, como un depósito a un año en un banco estadounidense con la garantía del Estado o un bono de Estados Unidos, el cual genera intereses al tipo oficial estadounidense, \(i^\text{*}\).

Puesto que inviertes en dólares estadounidenses, en principio podrías recomendar a tu empleador que invirtiese en un activo en rands sudafricanos, que genera intereses al tipo oficial de Sudáfrica, \(i\), que suponemos que también está garantizado, pero solo por su valor en rands.

Para concretar, vamos a suponer que el tipo de interés oficial de Estados Unidos (en dólares) es \(i^\text{*} = 4 %\) y el interés oficial sudafricano (en rands) es \(i = \text{6,5} %\).

Si acabas invirtiendo en bonos de Sudáfrica, el pago será en rands, así que dentro de un año tendrás que convertir la inversión y el rendimiento en rands a dólares. Por lo tanto, lo que te interesa es la rentabilidad de la inversión en dólares. En la ampliación de esta sección, mostramos que ese dato nos lo da, aproximado, esta fórmula:

\[\text{ROR}_n^\text{*} \approx i - \delta\]
donde \(\text{ROR}^\text{*}_n\) es la rentabilidad o tasa de rendimiento nominal en dólares, \(i\) es el tipo de interés oficial del país y \(\delta\) (como en la sección 7.4) es la tasa de depreciación de la moneda nacional (aquí, el precio del dólar en rands).

Intuitivamente la fórmula nos dice que, si \(\delta > 0\), el rand sudafricano se deprecia y eso implica que dentro de un año cualquier pago en rands valdrá menos en dólares. Así pues, cuanto mayor sea la tasa de depreciación (cuanto mayor sea \(\delta\)), peor será la rentabilidad en dólares.

Con esa información, ¿debería invertir el fondo de pensiones en bonos de Sudáfrica? Resulta evidente que depende fundamentalmente de lo que se espera que suceda con el tipo de cambio rand–dólar.

Supón que en el transcurso del año que viene esperas que el rand se deprecie frente al dólar un 2,5 %. Eso implica que:

\[\delta^E = \text{0,025} = \text{2,5} \ \%\]
siendo \(\delta^E\) la depreciación esperada. Dicho de otro modo, crees que dentro de un año \(e\), el precio de un dólar en rands, se habrá incrementado un 2,5 %.

Dadas tus expectativas de depreciación, ¿deberías invertir en activos en rands? Solo tendría sentido hacerlo si obtienes un tipo de interés más alto, \(i\), en las inversiones en rands que en las inversiones en dólares. Si el diferencial entre esos intereses, \(i \ – \ i^\text{*}\), es 2,5 % o más, sí se compensaría la depreciación esperada. En este caso, pues, no te plantearías invertir en activos en rands a menos que el tipo de interés oficial establecido por el banco central de Sudáfrica fuese al menos i = 0,04 + 0,025 = 6,5 %.

Si no fuese así y, por ejemplo, la tasa de depreciación esperada fuese mayor, digamos \(\delta^{E}= 5 \ \%\), la rentabilidad esperable de una inversión en bonos de Sudáfrica sería considerablemente inferior a la que reportaría invertir en bonos en dólares, por lo que habría muy pocas probabilidades de recomendar la inversión. A la inversa, si la expectativa fuese que el rand no se va a depreciar en absoluto, es decir, \(\delta^{E}= 0\), los bonos del Estado sudafricano ciertamente serían una inversión muy buena.

Por consiguiente, es crucial conocer qué expectativas tienes sobre la depreciación del tipo de cambio y cuáles tienen los demás inversores globales.

Comparación de la rentabilidad esperada de invertir en distintos países

Más en general, las tasas de rendimiento esperadas en activos nacionales y extranjeros (en nuestro ejemplo, activos en rands y en dólares) serán las mismas si la diferencia entre los tipos de interés compensa la depreciación esperada:

\[\text{Misma rentabilidad esperada} \Rightarrow i = i^\text{*} = \delta^E\]
\[\begin{align*}
\text{Ganancia en intereses para un inversor extranjero por poseer moneda nacional} \\
= \text{pérdida esperada por la depreciación del tipo de cambio}
\end{align*}\]
Cuando observamos diferenciales de los tipos de interés en los datos (a veces, como se ilustra en la figura 7.18, muy grandes), una forma de interpretar esas diferencias es que representan una forma de compensar a los inversores por la depreciación esperada. Pero ¿cómo se llega a eso?

La paridad de interés descubierta: las operaciones de los inversores internacionales igualan el rendimiento de los activos de diferentes países

La fórmula de la subsección anterior muestra las implicaciones de que la rentabilidad esperada sea la misma con diferentes monedas.


	paridad de interés descubierta (PID)
	Decimos que se da una situación de paridad de interés descubierta (PID) cuando los tipos de interés y la depreciación esperada del tipo de cambio son tales que las tasas de rendimiento esperadas de los activos nacionales y extranjeros son iguales.




​​La relación de «igual rentabilidad esperada» se denomina condición o situación de paridad de interés descubierta (PID). Lo que llamamos «principio de paridad de interés descubierta» es el argumento de que las transacciones en los mercados financieros siempre se asegurarán de que se cumpla esa relación.

La explicación matemática que subyace en esta relación se desarrolla en la ampliación de esta sección, pero el razonamiento intuitivo es como sigue: si \(i > i^\text{*}\), la ganancia que obtienes tú, que inviertes en dólares, del tipo de interés más alto del rand compensará de forma precisa la pérdida esperada por la depreciación del rand frente al dólar.

En términos de nuestro ejemplo numérico, si:

\[i^\text{*} = 4 \ \%\]
entonces la PID implica:

\[\delta^E = i \ – \ i^\text{*} = \text{2,5}\]
lo cual implica a su vez:

\[i = i^\text{*} + \delta^E = 4 + \text{2,5} = \text{6,5}\]
Ten en cuenta que la misma relación funciona en la dirección opuesta: si un inversor sudafricano invierte en activos en dólares, obtendrá un tipo de interés más bajo, pero eso se verá compensado por la depreciación esperada del rand, lo cual se traducirá en que cada dólar que reciba le permitirá comprar más rands.


​Sirva esto de recordatorio de una premisa clave que subyace en la PID: que todo el mundo tiene libertad para optar por invertir en dólares o en rands, ya que suponemos que no hay controles sobre los movimientos de capital. En la ampliación 7.8 se muestra cómo derivar la condición PID, lo cual parece acorde a lo que observamos en los datos.

¿Por qué sería de esperar que la PID se cumpliese? Quienes defienden la PID le darían la vuelta a la pregunta y la transformarían en: ¿qué sucede si no se cumple?

Supón, por ejemplo, que observamos que el banco central de Sudáfrica ha establecido un tipo de interés del 6,5 %. ¿Y si partiéramos de otra premisa sobre la tasa de depreciación esperada del rand y supusiéramos que \(\delta^E = 5 \ \%\), en lugar de \(\delta^E = \text{2,5} \ \%\)? Si esa combinación fuera duradera, implicaría que el diferencial entre intereses no ofrecería suficiente protección como para compensar a los inversores internacionales por la depreciación esperada. Así que creerían que obtendrían un menor rendimiento por invertir en activos en rands de lo que podrían ganar invirtiendo en activos en dólares sin riesgo. El principio de la PID sostiene que sencillamente eso no sería un equilibrio del mercado. Al tipo de cambio rand–dólar vigente, nadie querría invertir en activos en rands.

No obstante, si observamos que, en realidad, los inversores sí están dispuestos a poseer activos en rands, entonces el principio de la PID dice que la premisa de que \(\delta^E = 5 \ \%\) tiene que ser incorrecta. Lo mismo sería aplicable si supusiéramos un valor más bajo, como \(\delta^E = 0 \ \%\): implicaría que el rendimiento esperable en los activos en rands sería más alto de forma sostenida. Por lo tanto, si suponemos que la única motivación de los inversores internacionales es el rendimiento previsto, nuestra observación tendría sentido únicamente si \(\delta^E = \text{2,5} \ \%\), como se deduce de la PID.


  
    Pregunta 7.15 Elige las respuestas que sean correctas

    Imagina que eres un inversor australiano que debe decidir si invierte en bonos del Estado de Australia o de Japón. Para simplificar, vamos a suponer que solo te interesa maximizar el rendimiento que esperas obtener de la inversión. El tipo de interés oficial establecido por el banco central australiano es el 5 %. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Si crees que el yen japonés se va a depreciar un 1,25 % y el tipo de interés oficial del banco central japonés es el 7 %, invertirías en activos en yenes.

      	Si crees que el yen japonés se va a apreciar un 0,75 % y el tipo de interés oficial del banco central japonés es el 4,5 %, invertirías en activos en dólares australianos.

      	Si el tipo de interés oficial del banco central japonés es el 6,5 % y si se cumple la PID, los inversores internacionales deben esperar que el yen se deprecie más de un 1,5 %.

      	Con un tipo de interés oficial del banco central japonés del 3 %, la paridad de interés descubierta implica que los inversores internacionales solo estarían dispuestos a comprar activos en yenes si esperasen que el yen se revalorizase un 2 %.

    

    
      	Aplicando la fórmula de la paridad de interés descubierta, tendrías disposición a invertir en activos en yenes siempre que el tipo de interés oficial del banco central de Japón fuese (al menos) 5 + 1,25 = 6,25 %.

      	Aplicando la fórmula de la paridad de interés descubierta, tendrías disposición a invertir en activos en yenes si el tipo de interés oficial del banco central de Japón fuese al menos 5 – 0,75 = 4,25 %. Como el interés oficial de Japón es mayor que 4,25, invertirías en activos en yenes.

      	Solo hay un valor de \(\delta\) que satisfaga la ecuación de la PID: 1,5 %. Cualquier valor más alto que 1,5 % no podría estar en equilibrio porque implicaría que el rendimiento esperable de los activos en yenes sería más alto de manera continuada.

      	Aplicando la fórmula de la paridad de interés descubierta, \(\delta^E\) = 3 – 5 = -2 % (una revalorización).

    

  



 


  Ampliación 7.8 La condición de PID: teoría y datos

  
    Esta ampliación explora la condición de paridad de interés descubierta con más detalle, empezando por los datos disponibles sobre diferenciales de tipos de interés y depreciación del tipo de cambio. A continuación mostramos cómo derivar la condición de PID con conceptos matemáticos sencillos (sin recurrir al cálculo infinitesimal), aplicando un resultado de la ampliación 7.3.

  

  Antes de analizar la información que ofrece la PID, es lógico preguntarse si se ajusta a los datos disponibles.

  ¿La PID se corresponde con los datos?

  Al investigar esta cuestión, es importante recordar que la PID es un modelo de las expectativas del mercado: no implica que siempre sean correctas.

  A título ilustrativo contamos con el ejemplo del tipo de interés nominal de Argentina en 2022. Tomando a Argentina como economía nacional, la condición de la PID nos dice que la diferencia entre su tipo de interés oficial \(i\) (75 %) y el de Estados Unidos \(i^\text{*}\) (4,4 %) debería haber sido igual a la depreciación esperada del peso argentino. Por lo tanto, la PID implicaría que los mercados contaban con una depreciación del peso de aproximadamente un 71 % (o, lo que es lo mismo, que el precio del dólar en pesos (e) se incrementase en la misma proporción).

  Al final resultó que esa (enorme) diferencia en los tipos de interés fue insuficiente para proteger a los inversores internacionales de lo que acabó sucediendo: el precio del dólar en pesos se incrementó mucho más (un 355 %), por lo que quienes invirtieron en activos en pesos obtuvieron rendimientos terriblemente negativos.

  No nos debería sorprender. Quienes participan en los mercados financieros suelen intentar adivinar lo que pasará en el futuro. Si aciertan, normalmente reciben la recompensa de bonificaciones o beneficios más altos, por lo que tienen considerables incentivos para ser certeros con sus predicciones; pero eso no implica que siempre acierten.

  Todo ello se traduce en que la pregunta de si la PID se corresponde con los datos es bastante ardua de contestar en realidad. La figura A7.1 lo ilustra.

  


                [image: Este gráfico de dispersión muestra la relación entre el diferencial medio de interés frente al dólar estadounidense (eje horizontal, con un intervalo que va de -5 a 20) y la tasa media de depreciación frente al dólar estadounidense (eje vertical, que va de -5 a 30). Cada punto representa a un país. Turquía se encuentra en el ángulo superior derecho del gráfico, con un diferencial medio de interés de aproximadamente 9 y una tasa media de depreciación en torno a 30, lo que hace de este país un caso atípico. La mayoría de los países se concentran alrededor del origen, con valores medios bajos de diferencial de interés y tasa de depreciación. Una línea discontinua indica una correlación positiva general entre las dos variables.]



Figura A7.1 
Comparación entre los diferenciales del tipo de interés y las posteriores tasas de depreciación.






FMI. 2024. Monetary policy related interest rate, BIS. 2024. Central Bank Policy Rates. Datos de otros países obtenidos de diversos bancos centrales nacionales.






  La figura A7.1 compara el diferencial medio de interés durante el periodo 2012–2022 con la depreciación media que realmente se registró en los años siguientes. Así pues, cuestiona si se cumple la PID, es decir, si las expectativas de depreciación del mercado, reflejadas por el diferencial de interés, al menos acertaron en promedio. La línea discontinua muestra la relación que predice la PID. En términos generales, la respuesta transmite confianza sobre esa conclusión: al menos en promedio, la relación es acorde con la teoría. Por lo tanto, si los mercados previeron que una moneda determinada se iba a depreciar, en la mayoría de los casos sucedió.

  El gráfico también muestra que hay numerosos ejemplos de errores por parte de los mercados. Hubo, por ejemplo, unos pocos países, cuyos puntos se encuentran cerca del eje vertical, en los que el diferencial medio del tipo de interés era cero (lo que implica según la PID que no se esperaba depreciación), pero al final el tipo de cambio sí se depreció. En el extremo opuesto, hubo un grupo de países cuyos puntos están sobre el eje horizontal, con monedas que, según la PID, se esperaba que se depreciasen, pero que acabaron no depreciándose y su tipo de cambio no varió con respecto al dólar.

  
    En la ampliación 7.9, veremos que esta situación puede tener sentido si el compromiso de un país con un tipo de cambio fijo resulta imperfectamente creíble.

  

  ¿Deberían sorprendernos estos errores? La respuesta de un agente que trabaje en el mercado de divisas podría ser: «¡Prueba tú a predecir los tipos de cambio!». La evolución de los tipos de cambio es manifiestamente difícil de anticipar. La figura A7.1 ofrece cierta confirmación de que, en promedio, si las expectativas de depreciación del mercado se reflejan en el diferencial del tipo de interés, como la PID vaticina, entonces los mercados sí aciertan, al menos en promedio. En una sección posterior de esta unidad, el ejemplo de España también confirma esta aseveración.

  Rendimiento en moneda extranjera que genera una inversión en activos en moneda nacional

  Para determinar la rentabilidad que obtienen inversores extranjeros, supón de nuevo que Sudáfrica es la economía nacional y que sus bonos devengan el tipo de interés oficial, \(i\). Así que, si inviertes una cantidad de dinero, \(X_0\) rands (la moneda nacional), lo que recibes al cabo de un año, \(X_1\) rands, satisface la ecuación de la rentabilidad (o tasa de crecimiento):

\[1+i = \frac{X_1}{X_0}\]
  Para un inversor nacional, que invierte en su propia moneda, la rentabilidad nominal \(\text{ROR}_n\) es el tipo de interés oficial:

\[\text{ROR}_n = i\]
  Sin embargo, para quienes invierten en dólares lo que les importa es lo que aportan y reciben en dólares. El tipo de cambio nominal de Sudáfrica, \(e\), es el precio de un dólar en rands. Como \(e\) rands pueden cambiarse por un dólar, \(X\) rands valen \(X/e\) dólares.

  Por lo tanto, si inviertes \(X_0\) rands cuando el tipo de cambio es \(e_0\), aportas \(X_0/e_0\) dólares y, un año más tarde, recibes \(X_1/e_1\) dólares. Para ti, la tasa de crecimiento de \(e\) —es decir, la tasa de depreciación, \(\delta\)— también reviste gran importancia. Si el tipo de cambio se deprecia (sube \(e\)), cada rand valdrá menos dólares dentro de un año. Así pues, cuanto más alta sea la tasa de depreciación, más baja será la rentabilidad en dólares.

  Por consiguiente, para quien invierte en dólares, la rentabilidad nominal en su moneda, que expresamos como \(r_n^\text{*}\), es la tasa de crecimiento de \(X/e\) cuando \(X\) crece con la tasa \(i\) y \(e\) crece con la tasa \(\delta\).

  Para resolverlo, podemos aplicar el resultado de la ampliación 7.3 para la tasa de crecimiento en forma de fracción:

\[1 + r_n^\text{*} = \frac{(1+i)}{(1+\delta)}\]
  e, igual que antes, si las tasas de crecimiento son relativamente pequeñas, podemos usar una simple aproximación para calcular \(r_n^\text{*}\):

\[\text{ROR}_n^\text{*} \approx i - \delta\]
  O, expresado en palabras:

  Rendimiento nominal para el inversor extranjero = tipo de interés nacional – tasa de depreciación

  Derivación de la paridad de interés descubierta

  Como argumentamos en el cuerpo del texto, quien tiene su dinero en dólares siempre cuenta con la posibilidad de invertir en activos que estén en dólares. Al menos comparará las dos alternativas, y ya defendimos que, si un inversor cree que la moneda nacional se depreciará, no querrá invertir a menos que tenga la compensación de un diferencial de interés.

  La PID va más lejos al suponer que los inversores en dólares solo se preocupan por la rentabilidad que esperan obtener. De ser ese el caso, no invertirán fuera de Estados Unidos a menos que los rendimientos de hacerlo igualen a los que obtienen de invertir en activos en dólares.

  
    En sentido estricto, eso requiere que los inversores sean «indiferentes al riesgo», es decir, que solo se preocupen por el rendimiento esperado y nada por el riesgo y que en consecuencia no tengan ningún interés por diversificar su cartera de inversiones. Sin embargo, alterar esa premisa no cambia significativamente el mensaje general de la PID.

  

  Si partimos de esa premisa, los mercados financieros deberían garantizar que los inversores internacionales obtengan el mismo rendimiento nominal esperado, en dólares, tanto si invierten en activos nacionales que rinden el tipo de interés oficial como si lo hacen en activos en dólares que ofrecen el tipo de interés oficial.

  Siendo así, si equiparamos el rendimiento esperado, tenemos:

\[\begin{align*} 
\textrm{Rendimiento } \mit{esperado} \textrm{ en dólares de invertir en la moneda nacional } &= \textrm{ tipo de interés en dólares} \\
i - \delta^E &= i^\text{*} 
\end{align*}\]
  siendo \(\delta^E\) la depreciación esperada.

  Reordenada, la expresión implica la condición de la PID, que hemos dado en el cuerpo del texto:

\[i - i^\text{*} = \delta^E\]


	



    

        

    
    

	
Unidad 7 Política macroeconómica en la economía global

7.9 Implicaciones de la movilidad internacional de capitales para los tipos de interés en diferentes regímenes monetarios/cambiarios


​​​El comportamiento de los inversores que actúan en los mercados globales de capitales para equiparar la rentabilidad de invertir en activos en diferentes países (que se resume en la condición de la PID) tiene un efecto muy importante sobre lo que los responsables políticos pueden hacer en sus economías respectivas. En esta sección, vamos a explicar cómo funciona esto en diferentes regímenes cambiarios.

Los rasgos clave que señalamos en esta sección son los siguientes:


  En los modelos económicos, «a largo plazo» o «a la larga» y «en equilibrio» suelen significar lo mismo. El uso de los términos en este párrafo es un buen ejemplo.





  	​​​En regímenes de tipo de cambio flexible, las autoridades controlan el tipo de interés oficial nominal, mientras que los mercados financieros mundiales determinan el nivel del tipo de cambio. La condición de la PID implica que el nivel del tipo de cambio estará en consonancia con las expectativas del mercado respecto a la depreciación o revalorización, como refleja la brecha entre el tipo de interés nacional y el extranjero. Así, si por ejemplo las autoridades nacionales establecen el tipo de interés oficial, \(i\), cinco puntos porcentuales por encima del tipo vigente en el extranjero, \(i^\text{*}\), el nivel actual del tipo de cambio debe ser congruente con una depreciación esperada del 5 % de su tipo de cambio nominal. De no ser así, la rentabilidad esperable de invertir en bonos nacionales o extranjeros no sería la misma. También mostramos que eso a su a vez implica que a la larga son los mercados financieros mundiales los que determinan los tipos de interés reales.

  	En regímenes de tipo de cambio fijo o con objetivo, la PID funciona a la inversa. Si el tipo de cambio es fijo, la depreciación esperada es cero y los mercados globales (no las autoridades) determinan el tipo de interés.

  	Y si el tipo de cambio es fijo de verdad, implica que el tipo de interés oficial debe ser el mismo en el país y en el extranjero. Con todo, si los mercados no se creen del todo el cambio fijo, hará falta pagar un tipo de interés más alto para mantener el tipo de cambio nacional, a fin de proteger a los inversores internacionales de la posibilidad de que se abandone el cambio fijo.



Regímenes FlexIT: inflación, tipo de interés nominal y depreciación del tipo de cambio a largo plazo

En esta unidad, hemos contemplado la depreciación del tipo de cambio, \(𝛿\), desde dos puntos de vista diferentes.

Por el modelo de la sección 7.3, sabemos que en equilibrio (con producción y empleo invariables) el tipo de cambio es estable, lo que significa que la depreciación del tipo de cambio y el diferencial de inflación deben compensarse entre sí. Así pues, a largo plazo (que en el modelo es cuando la economía está en equilibrio):

\[\delta \approx \pi - \pi^\text{*}\]
En la sección anterior, sostuvimos que, para que haya equilibrio en los mercados financieros internacionales, la rentabilidad esperada de los activos nacionales y extranjeros debe ser la misma después de tener en cuenta la depreciación esperada, es decir, esperamos que se cumpla la condición de la PID:

\[\delta^E \approx i \ – \ i^\text{*}\]
La ampliación 7.8 demuestra que la PID parece cumplirse en promedio.

Para entender las implicaciones de que se cumplan ambas condiciones, al menos en el largo plazo, vamos a considerar de nuevo el caso de Sudáfrica.

Hace relativamente poco tiempo Sudáfrica ha adoptado un régimen FlexIT, con un objetivo de inflación de \(\pi^T = \text{4,5} \ \%\). Si el banco central hace bien su trabajo, la inflación convergerá, al menos en promedio, con ese objetivo. Por lo tanto, a largo plazo es de esperar que \(\pi = \pi^T\).

Ahora, piensa en el tipo de cambio del rand frente al dólar estadounidense. Estados Unidos también tiene un régimen FlexIT, pero con un objetivo de inflación más bajo, \(\pi^T = 2 \ \%\). Si ambos bancos centrales consiguen sus respectivos objetivos en promedio, sería de esperar que, siendo estable el tipo de cambio real, en promedio se dé lo siguiente:

\[\delta = \pi^T - \pi^{T*} = \text{2,5} \ \%\]
Si bien de ningún modo aciertan siempre las expectativas del mercado, como se deduce de lo observado en la ampliación 7.8, no hacen nada mal su trabajo. Parece razonable suponer que la tasa de depreciación esperada por los inversores en los mercados financieros será más o menos acorde con la que realmente se dé (al menos en el largo plazo):

\[\delta^E \approx \text{2,5} \ \%\]
Si es así y si la PID también se cumple, esperaríamos encontrar:

\[i \ – \ i^\text{*} \approx \delta^E \approx \pi^T - \pi^{T*} \approx \text{2,5} \ \%\]
Entonces, a la larga, si el tipo de interés oficial del dólar es \(i^\text{*} = 4 \ \%\), el de Sudáfrica, i, debe ser 6,5 % para que sea consecuente con el cumplimiento de los objetivos de inflación y con las expectativas del mercado en cuanto a la depreciación del rand.

¿Cómo puede ser compatible eso con que el banco central de Sudáfrica sea capaz, en un momento dado, de elegir su tipo de interés oficial? La respuesta es que puede serlo, pero la elección está muy limitada. Si desea que a largo plazo tanto el tipo de cambio real como el objetivo de inflación sean estables, su tipo de interés nominal tiene poco margen de maniobra.


  Es el tipo de interés real que se traduce en que la curva de DA corta a la línea de 45 grados en el nivel de producción que sea acorde con el equilibrio en el lado de la oferta (como se trata en la figura 5.13).



Esto se ajusta al análisis de la unidad 5, donde argumentamos que, por más que un banco central elija su tipo de interés nominal, es el tipo de interés real el que determina lo que sucede en la economía real, y vimos que, a largo plazo, el banco central no puede elegir directamente el tipo de interés real: tiene que elegir un tipo nominal que permita lograr un tipo de interés real acorde con el equilibrio en el lado de la oferta. El tipo de interés real debe generar el nivel de equilibrio de la demanda agregada y de la producción. De lo contrario, la inflación no será constante.

De hecho, los mercados internacionales imponen el mismo resultado. A la larga, el diferencial del interés nominal debe coincidir con el diferencial de la inflación:

\[i-i^\text{*} \approx \pi - \pi^\text{*}\]
Despejando en la ecuación:

\[i-\pi = i^\text{*} - \pi^\text{*}\]
O lo que es lo mismo:

\[r = r^\text{*}\]
En el largo plazo, el tipo de interés real tiene que ser igual en la economía nacional y en la extranjera.


​​Regímenes de tipo de cambio fijo y movilidad internacional de capitales

Ahora vamos a pasar a los regímenes de tipo de cambio fijo. Mostraremos que la movilidad global de capitales explica por qué esos países no pueden controlar su tipo de interés oficial a corto ni a largo plazo.


​La proporción de población mundial que vive en economías con moneda común, dolarizadas o euroizadas es relativamente pequeña, pero sabemos por la sección 7.5 que hay una proporción mucho mayor que habita en países donde en los últimos años el tipo de cambio ha variado muy poco. Muchos de esos países fijan su cambio con el dólar.

Piensa en el caso de un país que tiene moneda propia, con un tipo de cambio que logra mantener constante, como por ejemplo es el caso de Dinamarca, que ha preservado su tipo de cambio frente al euro casi inalterado desde su introducción.

Dinamarca cuenta con un banco central que tiene la potestad de establecer el tipo de interés. Aun así, resulta claro que, si se cumple la PID, fijar el tipo de cambio implica que en la práctica el banco central renuncia por completo a cualquier poder de determinar el tipo de interés.

Para comprender el porqué, piensa en el caso general de un país que haya tenido éxito en fijar su tipo de cambio bilateral frente a otra moneda. Supón que los mercados tienen plena confianza en que seguirá siendo fijo. En un país así, la PID implica:

\[\begin{align*}
i &= \underbrace{\delta^E}_\text{=0} + i^\text{*} \\
\Rightarrow i &= i^\text{*}
\end{align*}\]
Por lo tanto, el resultado es sorprendente. El país tiene su moneda propia y un banco central con potestad —en principio— para decidir su propio tipo de interés oficial. Pero una vez que tenemos en cuenta el compromiso del cambio fijo, en la práctica no existe tal potestad. Con un cambio verdaderamente fijo, se afronta la misma restricción que en un país de una zona monetaria común: su política monetaria es totalmente dependiente de la del banco central extranjero. En el caso de Dinamarca, eso se traduce en que su tipo de interés oficial está vinculado al del BCE. En la figura 7.20, se muestra que eso está extremadamente cerca de cumplirse en los datos.

Los resultados en una economía Fix (tanto si el país conserva su propia moneda como si se incorpora a una zona monetaria común o adopta otra moneda) son los siguientes:


  	La tasa de inflación nacional a largo plazo (con desempleo de equilibrio) es igual al objetivo de inflación del país extranjero al que se ha fijado el tipo de cambio. Salvo que eso sea así, la competitividad nacional variará, y también lo harán la producción y el desempleo.

  	La economía nacional no puede variar su tipo de interés para estabilizar los choques. La movilidad internacional de capitales y el comportamiento en los mercados financieros (que se resume en la condición de la PID) implican que la economía nacional no tiene poder de decisión sobre el tipo de interés oficial. Por lo tanto, no puede usarlo para estabilizar los choques.



Así pues, al elegir un régimen Fix, el gobierno decide someterse a las decisiones de política monetaria de otro país (o de un grupo de países en el caso de la eurozona).

No se trata solo de una relación teórica; el ejemplo que mostraremos más adelante en esta sección ilustra que para Dinamarca esta predicción está extremadamente cerca de cumplirse.


​¿Qué sucede cuando el tipo de cambio fijo/objetivo no es totalmente creíble?

El ejemplo 2 de la sección 7.6 describía cómo Argentina tuvo un tipo de cambio fijo con el dólar entre 1991 y 2001. En los meses previos al abandono del cambio fijo, en los mercados financieros abundaron las especulaciones de que el peso se depreciaría. Cuando al final se confirmó el abandono, tuvo lugar una depreciación drástica (y una enorme crisis financiera y económica). Los economistas describen semejante variación de la confianza de los mercados financieros como una pérdida de credibilidad en el tipo de cambio fijo.

Cuando el cambio fijo no resulta creíble del todo, la especulación en los mercados generará una brecha entre \(i\) e \(i^\text{*}\). Lo fundamental es que la PID nos dice que esa brecha depende enteramente de lo creíble que resulte el compromiso con el tipo de cambio y, mientras se mantenga el objetivo de cambio, esas expectativas están fuera del control del banco central.

En la práctica, es el comportamiento de los operadores de los mercados integrados de capitales del mundo, encapsulados en el modelo por la condición de la PID, lo que impone el rasgo que simplemente enunciamos antes en esta unidad: en concreto, que cualquier intento por la economía nacional de controlar el tipo de cambio nominal (eligiendo un régimen Fix) implica que el banco central renuncia del todo al control sobre su tipo de interés nominal y en consecuencia sobre su política monetaria.


  La ampliación de esta sección recorre los detalles de este proceso con un ejemplo numérico.



Por decirlo de otro modo: si la expectativa del mercado de divisas es que el peso se va a depreciar un 10 % durante el año próximo y el gobierno argentino quiere aferrarse a un tipo de cambio fijo, entonces debe aceptar que su tipo de interés oficial será 10 puntos porcentuales más alto que el de la Reserva Federal establecido en dólares.

Esto subraya el hecho de que elegir el régimen cambiario es lo mismo que elegir el régimen de política monetaria: los dos van de la mano cuando los países operan en un mundo de mercados financieros globales y el gobierno no impone controles sobre los flujos de capital (es decir, sobre las transacciones en los mercados financieros).

La figura 7.19 resume los pares de régimen de tipos de cambio / régimen de política monetaria.






  
    	Régimen de tipo de cambio
    	Política monetaria
  


  
    	Flexible (FlexIT): el nivel del tipo de cambio nominal lo ponen los mercados financieros mundiales; objetivo de inflación estable
    	El tipo de interés nominal es la herramienta clave de la política monetaria.
Con un objetivo de inflación estable, el aumento del tipo de interés nominal se traduce normalmente en una subida del tipo de interés real y en una revalorización real, lo que ayuda a estabilizar la economía. Aun así, a largo plazo, el tipo de interés real se determina en los mercados financieros mundiales.
  

  
    	Flexible (FlexNIT): el nivel del tipo de cambio nominal lo ponen los mercados financieros mundiales; sin objetivo de inflación
    	El tipo de interés nominal es la herramienta clave de la política monetaria.
No obstante, sin un objetivo de inflación estable, el aumento del tipo de interés nominal suele reflejarse en un incremento de la inflación y en una expectativa de depreciación más que en una variación del tipo de interés real. Aun así, a largo plazo, el tipo de interés real se determina en los mercados financieros mundiales.
  

  
    	Fijo (creíble): se mantiene constante frente al dólar o a otra moneda
    	No hay control.
$$i = i^\text{*}$$
La inflación será estable cuando sea igual a la tasa de inflación del otro país.
  

  
    	Fijo (no creíble del todo): los mercados creen que el tipo de cambio puede desviarse del nivel en que se ha fijado
    	No hay control.
El tipo de interés oficial nacional depende del establecido por el país extranjero y de las expectativas del mercado sobre la depreciación de la moneda.
  






Figura 7.19 
El régimen cambiario equivale al régimen de política monetaria.






Ejemplo: tipo de interés nominal y expectativa de tipo de cambio en España y Dinamarca

La figura 7.20 vuelve a tratar los ejemplos de España y Dinamarca y compara las predicciones de la PID con el patrón de tipos de interés.

En el caso español, nos centramos en el periodo antes de que se incorporase al euro y examinamos su diferencial de interés y su tipo de cambio frente a Alemania. Al estudiar los datos, debemos tener en cuenta que durante este periodo la política monetaria estaba menos formalizada que con el establecimiento de un objetivo de inflación. No había un tipo de interés oficial claramente identificable. En su lugar, utilizamos datos sobre los tipos de interés pagados por los gobiernos de España y Alemania cuando tomaban dinero prestado mediante la emisión de bonos. Hasta el momento en que ambos países adoptaron el euro en 1999, cada gobierno se endeudaba en su propia moneda (la peseta y el marco). Por lo tanto, como se ha tratado más arriba, básicamente esos tipos de interés habrían estado libres de riesgo de impago en sus monedas respectivas, por lo que podemos considerarlos sustitutos válidos del tipo de interés oficial.


  


                [image: Tipos de cambio y de interés en España, Alemania y Dinamarca (1960–2023).]



Figura 7.20 
Tipos de cambio y de interés en España, Alemania y Dinamarca (1960–2023).






FRED. 2024. Currency Conversions: US Dollar Exchange Rate, Consumer Price Index for All Urban Consumers: All Items in U.S. City Average, Consumer Price Index: Total for Spain, Consumer Price Index: All Items: Total for Germany, Currency Conversions: US Dollar Exchange Rate.






  


                [image: Tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán (1960–2024): Este gráfico muestra el tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán a lo largo del tiempo; el eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 2024, mientras que el eje vertical representa el tipo de cambio de la peseta frente al marco. El gráfico empieza con un cambio relativamente bajo y sostenido durante los años sesenta, seguido por un aumenta brusco y constante a partir de principios de los setenta. El tipo de cambio sigue subiendo considerablemente hasta mediados de los noventa, cuando llega a un pico de unas 160 pesetas por marco. Desde ese momento en adelante, el tipo de cambio se mantiene casi constante, con fluctuaciones mínimas.]



Tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán (1960–2024)



Figura 7.20a 






  


                [image: Tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán (1960–2024): Este gráfico muestra el tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán a lo largo del tiempo; el eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 2024, mientras que el eje vertical representa el tipo de cambio de la peseta frente al marco. El gráfico empieza con un cambio relativamente bajo y sostenido durante los años sesenta, seguido por un aumenta brusco y constante a partir de principios de los setenta. El tipo de cambio sigue subiendo considerablemente hasta mediados de los noventa, cuando llega a un pico de unas 160 pesetas por marco. Desde ese momento en adelante, el tipo de cambio se mantiene casi constante, con fluctuaciones mínimas.]



Tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán (1960–2024)



Figura 7.20b 






  


                [image: Tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán (1960–2024): Este gráfico muestra el tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán a lo largo del tiempo; el eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 2024, mientras que el eje vertical representa el tipo de cambio de la peseta frente al marco. El gráfico empieza con un cambio relativamente bajo y sostenido durante los años sesenta, seguido por un aumenta brusco y constante a partir de principios de los setenta. El tipo de cambio sigue subiendo considerablemente hasta mediados de los noventa, cuando llega a un pico de unas 160 pesetas por marco. Desde ese momento en adelante, el tipo de cambio se mantiene casi constante, con fluctuaciones mínimas.]



Tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán (1960–2024)



Figura 7.20c 






  


                [image: Tipo de interés en España (1960–1998): En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior representa el tipo de interés de los bonos a 10 años a lo largo del tiempo en España y Alemania. El eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 1996, mientras que el eje vertical representa el tipo de interés en forma de porcentaje. La línea de Alemania se mantiene relativamente estable durante todo el periodo, con fluctuaciones en niveles bajos, principalmente entre el 5 % y el 10 %. Por contra, el tipo de interés de España exhibe una gran volatilidad, con un aumento acusado a finales de los setenta y un pico cercano al 20 %. Después del pico, el tipo de interés de España desciende gradualmente y se va aproximando a los niveles de Alemania a mediados de los noventa. El gráfico inferior muestra el tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán a lo largo del tiempo; el eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 2024, mientras que el eje vertical representa el tipo de cambio de la peseta frente al marco. El gráfico empieza con un cambio relativamente bajo y sostenido durante los años sesenta, seguido por un aumenta brusco y constante a partir de principios de los setenta. El tipo de cambio sigue subiendo considerablemente hasta mediados de los noventa, cuando llega a un pico de unas 160 pesetas por marco. Desde ese momento en adelante, el tipo de cambio se mantiene casi constante, con fluctuaciones mínimas.]



Tipo de interés en España (1960–1998)



Durante el periodo en que España tuvo su propia moneda, la peseta, el patrón del tipo de interés español se vio muy influenciado por las expectativas del tipo de cambio y (en la parte inicial del periodo representado) por los controles de capitales, que limitaban las inversiones de los españoles en otras monedas, y viceversa.






  


                [image: Tipo de interés y tipo de cambio de España entre los setenta y los noventa: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior representa el tipo de interés de los bonos a 10 años a lo largo del tiempo en España y Alemania. El eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 1996, mientras que el eje vertical representa el tipo de interés en forma de porcentaje. La línea de Alemania se mantiene relativamente estable durante todo el periodo, con fluctuaciones en niveles bajos, principalmente entre el 5 % y el 10 %. Por contra, el tipo de interés de España exhibe una gran volatilidad, con un aumento acusado a finales de los setenta y un pico cercano al 20 %. Después del pico, el tipo de interés de España desciende gradualmente y se va aproximando a los niveles de Alemania a mediados de los noventa. El gráfico inferior muestra el tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán a lo largo del tiempo; el eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 2024, mientras que el eje vertical representa el tipo de cambio de la peseta frente al marco. El gráfico empieza con un cambio relativamente bajo y sostenido durante los años sesenta, seguido por un aumenta brusco y constante a partir de principios de los setenta. El tipo de cambio sigue subiendo considerablemente hasta mediados de los noventa, cuando llega a un pico de unas 160 pesetas por marco. Desde ese momento en adelante, el tipo de cambio se mantiene casi constante, con fluctuaciones mínimas.]



Tipo de interés y tipo de cambio de España entre los setenta y los noventa



Empezamos centrándonos solo en los periodos en los que los controles sobre los capitales tenían efectos limitados. Durante la mayor parte de este periodo, España tuvo una política monetaria independiente (establecida por el gobierno, no por el banco central), así que podía controlar directamente el tipo de interés nominal.






  


                [image: Tipo de interés y tipo de cambio de España en los noventa: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior representa el tipo de interés de los bonos a 10 años a lo largo del tiempo en España y Alemania. El eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 1996, mientras que el eje vertical representa el tipo de interés en forma de porcentaje. La línea de Alemania se mantiene relativamente estable durante todo el periodo, con fluctuaciones en niveles bajos, principalmente entre el 5 % y el 10 %. Por contra, el tipo de interés de España exhibe una gran volatilidad, con un aumento acusado a finales de los setenta y un pico cercano al 20 %. Después del pico, el tipo de interés de España desciende gradualmente y se va aproximando a los niveles de Alemania a mediados de los noventa. El gráfico inferior muestra el tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán a lo largo del tiempo; el eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 2024, mientras que el eje vertical representa el tipo de cambio de la peseta frente al marco. El gráfico empieza con un cambio relativamente bajo y sostenido durante los años sesenta, seguido por un aumenta brusco y constante a partir de principios de los setenta. El tipo de cambio sigue subiendo considerablemente hasta mediados de los noventa, cuando llega a un pico de unas 160 pesetas por marco. Desde ese momento en adelante, el tipo de cambio se mantiene casi constante, con fluctuaciones mínimas.]



Tipo de interés y tipo de cambio de España en los noventa



En la transición a la adopción del euro, la peseta «siguió» al marco y mantuvo su tipo de cambio bastante estable.
   Durante este periodo, a medida que los mercados aumentaron la confianza en que España se incorporaría al euro con ese cambio, el tipo de interés convergió hacia el de Alemania, reflejando la expectativa cada vez menor de depreciación, en línea con la PID.
   Para 1998, en vísperas de la introducción del euro, el diferencial de interés había desaparecido.






  


                [image: Tipo de interés y tipo de cambio de España en los sesenta y principios de los setenta: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior representa el tipo de interés de los bonos a 10 años a lo largo del tiempo en España y Alemania. El eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 1996, mientras que el eje vertical representa el tipo de interés en forma de porcentaje. La línea de Alemania se mantiene relativamente estable durante todo el periodo, con fluctuaciones en niveles bajos, principalmente entre el 5 % y el 10 %. Por contra, el tipo de interés de España exhibe una gran volatilidad, con un aumento acusado a finales de los setenta y un pico cercano al 20 %. Después del pico, el tipo de interés de España desciende gradualmente y se va aproximando a los niveles de Alemania a mediados de los noventa. El gráfico inferior muestra el tipo de cambio de la peseta frente al marco alemán a lo largo del tiempo; el eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 2024, mientras que el eje vertical representa el tipo de cambio de la peseta frente al marco. El gráfico empieza con un cambio relativamente bajo y sostenido durante los años sesenta, seguido por un aumenta brusco y constante a partir de principios de los setenta. El tipo de cambio sigue subiendo considerablemente hasta mediados de los noventa, cuando llega a un pico de unas 160 pesetas por marco. Desde ese momento en adelante, el tipo de cambio se mantiene casi constante, con fluctuaciones mínimas.]



Tipo de interés y tipo de cambio de España en los sesenta y principios de los setenta



Durante el periodo inicial representado en el gráfico, 1960–1971, España formó parte del sistema de Bretton Woods de tipos de cambio fijos y mantuvo un cambio casi constante (pero con dos saltos en el tipo fijo, en concreto, dos depreciaciones).
   Durante este periodo no se cumplió la PID. El tipo de interés en España era más bajo que en Alemania. Dado que el tipo de cambio fue fijo en gran medida, los inversores españoles habrían preferido invertir en bonos alemanes, pero los controles de capitales se lo impedían.
   Sirva esto de recordatorio de que la PID depende de la ausencia de controles de capitales.






  


                [image: Tipo de interés de Dinamarca y del BCE (1999–2023): Este gráfico muestra el tipo de interés interbancario a 3 meses o 90 días de Dinamarca y del Banco Central Europeo (BCE) durante el periodo de 1999 a 2023. El eje horizontal representa los años, mientras que el eje vertical representa el tipo de interés en forma de porcentaje. Tanto la línea de Dinamarca como la del BCE siguen un patrón parecido. EI tipo de interés empieza en torno a un 3 % en 1999, sube bruscamente hasta alrededor de un 5 % en 2001, va descendiendo hasta casi el 2 % en 2004 y vuelve a subir hasta un pico en torno a un 5 % en 2008. Después de 2008, el tipo de interés de ambas regiones desciende abruptamente hasta llegar casi a cero hacia 2015, donde se mantiene relativamente bajo hasta 2021. Hacia 2023, el tipo de interés vuelve a subir bastante y se aproxima al 4 % en ambos casos. Las líneas de Dinamarca y del BCE se mantienen muy próximas durante todo el periodo.]



Tipo de interés de Dinamarca y del BCE (1999–2023)



Desde la introducción del euro en 1999, Dinamarca ha mantenido un tipo de cambio casi exactamente fijo con el euro.
   La PID habría predicho que, si los mercados de divisas tenían plena confianza en que se mantendría el tipo de cambio fijo, el tipo de interés a corto plazo de Dinamarca simplemente tenía que ser igual al tipo de interés oficial determinado por el BCE.
   En efecto, esa predicción ha estado muy próxima a cumplirse, en especial en la segunda mitad del periodo representado.
   En la parte inicial del gráfico, los intereses daneses eran algo más altos que el tipo establecido por el BCE; es probable que eso reflejase la percepción de cierto riesgo de que Dinamarca abandonaría el cambio fijo.
   A lo largo de todo el periodo que Dinamarca mantuvo el tipo de cambio fijo, renunció a cualquier independencia para establecer la política monetaria.









​El patrón de los movimientos del tipo de interés y del tipo de cambio está bastante en consonancia con la predicción del modelo de la PID, siempre y cuando tengamos presentes algunas de las premisas clave del modelo.


  	Durante la mayor parte del periodo en que España tuvo un tipo de cambio flotante y no hubo controles sobre los capitales, el diferencial de interés se mantuvo próximo a las tasas medias de depreciación del pasado, lo que da idea de que los mercados extrapolaban comportamientos de antaño.

  	Sin embargo, a medida que España se acercaba a la adopción del euro, se deduce que los mercados miraron más al futuro y anticiparon un descenso del diferencial de interés gracias a la futura estabilidad del tipo de cambio.

  	En los primeros años representados en el gráfico, cuando España tenía un tipo de cambio (casi) fijo, la PID no parece haberse cumplido. Esa circunstancia se corresponde con los importantes controles sobre los capitales de ese periodo: los inversores españoles habrían preferido invertir en bonos alemanes, pero no se les permitía.

  	Por contra, la premisa de la libertad de movimiento de capital ha estado próxima a cumplirse en Dinamarca en años recientes. Dinamarca ha conseguido mantener un tipo de cambio fijo con el euro y (como predice la PID) su tipo de interés carente de riesgos ha replicado casi exactamente el establecido por el BCE.




  
    Pregunta 7.16 Elige las respuestas que sean correctas

    Supón que el país A (la economía nacional) tiene un régimen FlexIT con un objetivo de inflación del 2,5 % y que el país B (la economía extranjera) también tiene un régimen FlexIT, pero con un objetivo del 5 %. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	En promedio, si ambos bancos centrales son capaces de alcanzar sus objetivos respectivos, es de esperar que la moneda nacional se deprecie un 2,5 % al año.

      	A largo plazo, si la PID se cumple y si el tipo de interés oficial del extranjero es del 4 %, el nacional debe ser del 1,5 %.

      	A largo plazo, es posible que el diferencial de interés nominal sea del 5 % y que el diferencial de inflación sea del 3 %.

      	El tipo de interés nominal será el mismo a largo plazo en la economía nacional y en la extranjera.

    

    
      	Por término medio, es de esperar una depreciación de 2,5 – 5 = –2,5 % (o sea, una revalorización).

      	Si la PID se cumple, tipo de interés oficial nacional = tipo de interés oficial extranjero + depreciación = 4 – 2,5 = 1,5 %.

      	A la larga, el diferencial de interés nominal debería ser igual al diferencial de inflación.

      	El tipo de interés real (no el nominal) será el mismo a largo plazo en la economía nacional y en la extranjera.

    

  



 


  Ampliación 7.9 Implicaciones de la PID para los tipos de interés cuando no es creíble el compromiso con un tipo de cambio fijo

  
    A partir de un ejemplo numérico y los casos reales de Suecia y Dinamarca, esta ampliación ilustra la importancia de la credibilidad para mantener un tipo de cambio fijo.

  

  Bastantes países conservan sus propias monedas y, además, o mantienen constante el tipo de cambio frente a alguna otra divisa (como el dólar o el euro) o al menos lo intentan. Aquí, el problema clave es lo creíble que resulta el compromiso con ese tipo de cambio fijo. Si los mercados lo consideran totalmente creíble, la PID tiene las mismas implicaciones que en un régimen de moneda común, por lo que \(i = i^\text{*}\).

  Asimismo, mientras exista la posibilidad de que se abandone el cambio fijo, lo habitual es que los operadores de los mercados de capitales se formen la expectativa de que hay al menos algo de riesgo de que se abandone el tipo de cambio fijo. De forma casi invariable, también tendrán una opinión contundente sobre la dirección en la que se moverá el tipo de cambio, en concreto, hacia una depreciación.

  El efecto de esto se demuestra mejor con un ejemplo.

  Supón que los mercados creen que, a lo largo del próximo año, hay un 90 % de probabilidad de que se mantenga el cambio fijo, pero un 10 % de que se abandone y que, si se abandona, habrá una depreciación considerable de, digamos, un 50 %. En tal caso, la tasa de depreciación esperada es:

\[\begin{align*}
\delta^E &= (0,9 \times \overbrace{ 0 }^{\substack{\text{si el tipo} \\ \text{de cambio} \\ \text{sigue fijo}}}) + (0,1 \times \underbrace{ 0,5 }_{\substack{\text{si se} \\ \text{abandona el} \\ \text{cambio fijo}}}) \\
&= 0,05 = 5 \ \%
\end{align*}\]
  Entonces, la PID implica:

\[\underbrace{i}_{\substack{\text{decidido por el} \\ \text{banco central}}} = \underbrace{i^\text{*}}_{\substack{\text{decidido por el} \\ \text{banco central extranjero}}} + \underbrace{5 \ \%}_\text{decidido por los mercados}\]
  Como el banco central propio no puede controlar ni \(i^\text{*}\) ni la opinión del mercado sobre la probabilidad de que abandone el cambio fijo y lo que pasará después si lo hace, se encuentra en el peor de los escenarios posibles por dos razones:

  
    	En primer lugar, el tipo de interés nacional subirá y bajará con el tipo de interés del país al que se ha ligado la moneda. Por lo tanto, igual que en una unión monetaria, no hay control nacional sobre la política monetaria.

    	Además, el tipo de interés nacional, \(i\), será sistemáticamente más alto que \(i^\text{*}\), en la medida en que está fuera del control del banco central. Si los mercados se vuelven más pesimistas en cuanto a la probabilidad de que se mantenga el cambio fijo, simplemente \(i\) subirá para reflejar ese mayor pesimismo.

  

  Por ejemplo, si ahora los mercados piensan que hay un 50 % de probabilidad de que se abandone el cambio fijo, ¡el diferencial de interés tendrá que ser de 25 puntos porcentuales!

  La cosa empeorará más aún en caso de que los mercados crean que, si se va a abandonar el cambio fijo, será pronto, por ejemplo, antes de que termine el mes siguiente. De ser así, el tipo de interés mensual aumentará esa cantidad. Como el tipo de interés del mercado suele expresarse como un tipo anual, eso implicaría un aumento del tipo de interés anualizado de ¡\(25 \times 12 = 300\) puntos porcentuales!

  Si bien parece algo extremo, han sido numerosas las ocasiones en las que se han observado aumentos similares en la realidad. Por ejemplo, durante un breve periodo en 1992, el banco central sueco subió su tipo de interés a corto plazo al (equivalente anualizado del) 500 %. En ese momento, intentaba fijar el tipo de cambio de la corona sueca frente al marco alemán, pero los inversores internacionales se convencieron cada vez más de que no se podría mantener el cambio fijo, lo que empujó los tipos de interés de Suecia al alza. Y al cabo de unos días el banco central dejó de luchar, y la corona se depreció considerablemente.

  
    Para más información, lee: «1992: Interest rate 500% – the krona floats, Sveriges Riksbank».

  

  Como ejemplo mucho menos extremo, la figura 7.16 mostró que algunos países tuvieron tipos de interés sistemáticamente más altos que los de Estados Unidos durante el periodo mostrado en el gráfico, lo que implica que era de esperar una depreciación mayor, pero resulta que el tipo de cambio se mantuvo totalmente invariable (esos puntos se encuentran sobre el eje horizontal del gráfico). Aunque queda claro que los mercados se equivocaron en sus predicciones para esos países, no implica que no tuvieran lógica. En muchos de esos países, lo razonable habría sido pensar que cabía la posibilidad de que se abandonara el cambio fijo, ya que los datos señalan que es una práctica que dista de ser insólita.

  En el caso de Dinamarca es aplicable un razonamiento parecido durante los primeros años del euro, cuando, como se mostró en la figura 7.20, el tipo de interés danés estaba algo por encima del tipo de interés oficial del BCE. En esas fechas, podemos deducir que los mercados eran algo escépticos sobre el mantenimiento del cambio fijo y, por lo tanto, exigían un tipo de interés algo más alto a fin de protegerse frente al riesgo de depreciación.



	



    

        

    
    

	
Unidad 7 Política macroeconómica en la economía global

7.10 ¿Por qué sigue habiendo países con inflación alta y volátil?


​​​Los regímenes FlexIT y Fix ofrecen distintas formas de «atar las manos de las autoridades» para afrontar el problema de la inflación elevada. En una economía FlexNIT, no hay tales restricciones. El resultado puede ser una combinación de inflación alta y depreciación sostenida de la moneda, lo que refuerza las fluctuaciones de la producción y exacerba las presiones inflacionarias. A su vez, la expectativa de depreciación aumentará el tipo de interés nominal.

Con desventajas tan obvias, ¿qué llevaría a un gobierno a elegir un régimen FlexNIT? ¿Por qué sigue habiendo tantos países FlexNIT con una inflación elevada? Para responder necesitamos pensar con más atención sobre el papel de los gobiernos en la economía.

El análisis de la política económica suele centrarse principalmente en lo que los responsables del gobierno deberían hacer si aspiran a mejorar la situación de la ciudadanía dentro de su territorio. Aun así, para entender las divergencias que observamos en los resultados económicos de países de todo el mundo, debemos examinar qué es lo que en realidad hacen los gobiernos.

Cabe la posibilidad de que los gobiernos de hecho usen su poder para perseguir sus propios objetivos, y no los de sus habitantes. Por ejemplo, podrían utilizar los ingresos procedentes de los impuestos para el consumo de los propios miembros del gobierno o para llevar a cabo gastos diseñados simplemente para reforzar su poder (como gastos populistas en servicios sociales o pagos a miembros de la élite en la que se apoya el gobierno para mantenerse en el poder).


  Si quieres ver una explicación de cómo pensar en un gobierno que crea problemas (y modelizarlo y compararlo con un gobierno que soluciona problemas), lee la unidad 22, secciones 22.1–22.4, de La economía 1.0.



O tal vez no tengan la capacidad de tomar medidas para mejorar la vida de su ciudadanía. Recuerda en que en la figura 7.2 vimos que la mayoría de los diez países con las tasas de inflación más altas en 2022 atravesaban algún tipo de crisis. Al menos en algunos de esos casos, la crisis puede tener su origen en el fracaso de los gobiernos actuales o anteriores.

¿Por qué el comportamiento de gobiernos mediocres puede tener la consecuencia específica de llevar a una inflación alta y volátil? La respuesta se encuentra en la forma en que pagan el gasto público.


​​Déficit y deuda públicos

Una diferencia importante entre el gobierno y otros actores económicos es la capacidad que tiene para detraer impuestos de la ciudadanía, si es preciso, con la amenaza de la fuerza. Con todo, en muchos países de todo el mundo, los impuestos corrientes no proporcionan los recursos suficientes para sufragar todo el gasto público. En tal caso, el gobierno puede optar por pedir prestado.

Para que quede claro, los gobiernos pueden endeudarse por una buena razón, a beneficio de la economía en el presente o en el futuro. Y el endeudamiento no tiene por qué dar lugar a inflación. La mayoría de los gobiernos del mundo, al menos en ocasiones, han contraído déficits fiscales grandes por gastar más de lo que recaudaban en impuestos. En los últimos años, algunos países, incluidas economías FlexIT y Fix como Estados Unidos, Japón y Alemania, lo han hecho de forma continuada, sin que esto haya tenido un efecto claro en la inflación.


	crisis de deuda soberana
	Cuando un gobierno es incapaz de pagar su deuda según lo acordado y no puede negociar un cambio de condiciones con el prestamista, puede incumplir con el pago de una parte o la totalidad de esa deuda. La situación en la que un gobierno suspende pagos o se espera que lo haga, se denomina crisis de deuda soberana.




​​No obstante, tomar dinero prestado de forma sostenible, sin que se descontrole la inflación, suele resultar difícil en países FlexNIT. Cuando los ahorros nacionales no bastan para financiar el déficit, el gobierno deberá tomar dinero prestado en el extranjero. Si emite bonos (como se ha tratado en la sección 6.7), tendrá que pagar intereses por ellos con un tipo suficientemente atractivo para que los prestamistas extranjeros estén dispuestos a prestarle. Eso implica que el tipo de interés suele ser más alto por el riesgo de impago. En muchas ocasiones, los inversores internacionales solo aceptan prestar dinero en una moneda extranjera, normalmente en dólares. Conviene tener en cuenta también que el valor de la deuda extranjera en moneda nacional sube si el cambio se deprecia, lo que aumenta la carga de la deuda para el país y la probabilidad de que no pueda abonar los intereses y suspenda pagos. En el CORE Insight «Public debt: Threat or opportunity?» se muestra que en algunas economías —en especial en países con rentas bajas— este proceso puede desembocar en deudas que aumentan vertiginosamente. La carga del pago de los intereses de la deuda puede dar lugar a una crisis de deuda soberana cuando los gobiernos incumplen el pago de una parte o la totalidad de su deuda.

En el periodo posterior a dichas crisis, los gobiernos de esos países se enfrentan a menudo a la imposibilidad de obtener préstamos en los mercados financieros internacionales. Incluso si lo consiguen, puede que no deseen aceptar la disciplina de devolver la deuda en otra moneda como le impone el endeudamiento exterior.

Sin embargo, a condición de que tenga moneda propia, existe una alternativa: el gobierno puede financiar su déficit, pero solo de un modo que casi invariablemente provoca inflación elevada.

Financiación monetaria e inflación


  Si deseas una introducción al banco central y la base monetaria, lee la sección 6.6.




	dinero primario, base monetaria, dinero de alto poder
	El dinero primario (también denominado base monetaria y, en ocasiones, dinero de alto poder) es el efectivo con que cuentan los hogares, las empresas y los bancos, junto con el saldo que poseen los bancos comerciales en sus cuentas de reserva en el banco central.




​​​El dinero primario (también denominado base monetaria) son los billetes y las monedas, así como los depósitos de reserva en manos de bancos comerciales, que son todo el pasivo del banco central. Y, como los bancos centrales pertenecen al Estado, el dinero es solo una forma particular, si bien bastante especial, de deuda pública.

Así que, incluso cuando un gobierno no puede tomar prestado emitiendo bonos en los mercados financieros mundiales, sigue pudiendo hacerlo mediante la emisión de dinero.

Una característica clave de la forma tradicional del dinero (billetes y monedas) es que el tipo de interés nominal del dinero es exactamente cero. Por lo tanto, para el gobierno es una forma barata, a veces muy barata, de tomar prestado.

Como el tipo de interés nominal es cero y la inflación, \(π\), suele ser positiva, la rentabilidad real para quienes poseen moneda es negativa: el tipo de interés real del dinero es igual a −\(π\). Acuérdate de la situación en la que los planes de gasto del gobierno implican que el desempleo se encuentra por debajo del equilibrio y que la inflación aumentará periodo tras periodo. Supón que el gobierno financia su gasto con dinero de nueva emisión. Entonces, cuanto más suba la tasa de inflación, más bajo será el rendimiento efectivo para quienes posean la deuda y, por lo tanto, más bajo será el coste real de la deuda pública. Así pues, el gobierno puede seguir gastando y tomando prestado a ese nivel.

El régimen FlexNIT es el único en el que un gobierno puede poner en práctica planes de gasto aprovechando que tiene acceso a financiación monetaria a través de la inflación. Al gobierno de un régimen FlexIT le resulta imposible actuar así a causa del objetivo de inflación; y en un régimen Fix tampoco se puede hacer sin dejar de tener un tipo de cambio fijo. En uno FlexNIT, con un control sin trabas de la política monetaria y endeudándose mediante la emisión de más moneda, sucede que cuanto más alta sea la tasa de inflación, más bajo será el coste efectivo de ese endeudamiento.

Poca sorpresa cabe en que, a lo largo de la historia de la economía, muchos gobiernos de todo el mundo hayan recurrido a esa práctica. Por desgracia, el resultado ha sido desastroso casi siempre: inflación elevada y a veces hiperinflación, frecuentemente acompañadas de perturbaciones a gran escala en la economía real. En la comparación de las tasas de inflación que presentamos en la figura 7.2, la lista de países con inflación muy alta en 2022 estaba integrada en gran medida por países que atravesaban algún tipo de crisis.

¿Qué sucede cuando los gobiernos recurren a la financiación monetaria?

En muchos episodios de la historia, como las hiperinflaciones de Alemania y Austria en la década de 1920, el mecanismo primario fue financiar el gasto adicional con el incremento de la base monetaria (literalmente imprimiendo más billetes). En episodios inflacionarios más recientes, la ampliación de la base monetaria también puede provenir del endeudamiento del banco central, en nombre del gobierno, con bancos comerciales, lo que incrementa las reservas de estos. Los bancos suelen percibir un rendimiento por estos empréstitos; con todo, su tipo de interés lo determina el banco central, lo que equivale a decir el gobierno. En las figuras 7.2 y 7.18 vimos, por ejemplo, que en 2022 el banco central de Turquía pagaba un tipo de interés nominal de solo el 7 %, con una inflación que superaba el 70 %, lo que se traducía en un tipo de interés real enormemente negativo. Mientras dura la situación, disminuye el coste de financiar el déficit.

Sin embargo, la inflación seguirá subiendo debido a un círculo vicioso: a medida que baja el valor del dinero, el gobierno debe imprimir más para seguir con sus expectativas de gasto en términos reales, lo que provoca más incremento de la inflación y, si el proceso se mantiene, antes o después dará lugar a hiperinflación. Además, los hogares son conscientes de que su dinero vale más si lo gastan ahora que si lo guardan para más adelante, por lo que gastan más (e incluso pueden seguir el ejemplo de Noira en Argentina, que vimos en la sección 7.1, de acaparar bienes para protegerse frente a la inflación futura), lo que contribuye a aumentar la inflación aún más.

Como los salarios y las pensiones suelen quedarse atrás con respecto al ritmo al que suben los precios, las penurias económicas que afronta la gente en una situación así son extremas.

Al final, como la inflación no deja de subir, la gente no solo se negará a comprar bonos del Estado, sino que también tenderá a evitar poseer papel moneda, ya que cada vez tiene menos valor. En una situación así, puede que la población adopte la misma estrategia que Jorge en Argentina en 2023 (también en la sección 7.1) de optar por el uso de otra moneda, como el dólar estadounidense. Resulta inevitable que eso haga subir el precio del dólar en la moneda nacional: el tipo de cambio nominal se depreciará con rapidez. Y, a su vez, potenciará aún más las presiones inflacionarias a través de los precios de las importaciones.

En nuestra última visita a Argentina vamos a estudiar el efecto de este proceso.

Ejemplo: déficits, financiación monetaria e inflación en Argentina (1960–2017)


​​En los 30 años que median entre 1960 y 1990, Argentina siempre tuvo un «déficit primario», es decir, el gasto público (excluidos los pagos de intereses) siempre fue mayor que lo recaudado mediante impuestos. El déficit primario, que se muestra en el panel superior de la figura 7.21, solía estar en torno a un 3 o 4 % del PIB. A continuación hubo un periodo de más de una década en que hubo superávits primarios.

Argentina recurrió con frecuencia a la financiación monetaria.




                [image: En este diagrama, hay dos gráficos. El gráfico superior representa el déficit primario como un porcentaje del PIB a lo largo del tiempo. El eje horizontal representa los años desde 1960 hasta 2020, mientras que el eje vertical representa el déficit o superávit primario en forma de porcentaje del PIB. El gráfico muestra periodos tanto de déficits como de superávits, los primeros se representan como zonas sombreadas por encima de la línea de cero, mientras que los superávits aparecen por debajo de esa línea. Los picos de déficit más altos tienen lugar en los años setenta, incluso por encima del 10 % del PIB en 1975, mientras que aparecen superávits mucho menores y más breves a finales de los noventa y hasta la década de 2010. El gráfico inferior muestra la base monetaria y el índice de precios al consumo (IPC) entre 1960 y 2020, con una escala logarítmica donde los valores de 1960 se equiparan a 1. El eje horizontal representa los años, mientras que el vertical es logarítmico y va de 1 a mil billones. Se muestran dos líneas: una para la base monetaria y otra para el IPC. Ambas líneas siguen trayectorias muy parecidas. Se mantienen relativamente bajas hasta mediados de los setenta, tras lo cual suben notablemente, en especial durante los ochenta, antes de estabilizarse en torno a un billón. Ambas líneas siguen ascendiendo gradualmente alrededor de 2003, con el IPC ligeramente por encima de la base monetaria.]



Figura 7.21 
Financiación monetaria e inflación en Argentina (1960–2017).






Timothy J. Kehoe, Juan Pablo Nicolini, Thomas J. Sargent, «A Framework for Studying the Monetary and Fiscal History of Latin America», 1960–2017, Federal Reserve Bank of Minneapolis.






Se podría pensar que endeudarse por medio de nuevo dinero primario equivalente a entre un 2 % y un 3 % del PIB no parece gran cosa. Sin embargo, el total del dinero primario en cualquier economía suele ser bastante pequeño. En Argentina durante todo el periodo que abarca el gráfico, la relación media entre base monetaria y PIB se situó justo por debajo del 7 % (y en ciertos momentos bajó hasta el 2 %), por lo que unas fracciones del PIB relativamente pequeñas implicaron a veces tasas enormemente altas de crecimiento del dinero. Por ejemplo, si el dinero es tan solo el 2 % del PIB, una variación de la masa monetaria equivalente al 2 % del PIB implica la duplicación del dinero circulante ese año.


  El gráfico utiliza una escala logarítmica en el eje vertical, de modo que cuanto más inclinada es la línea que representa el IPC, más rápido aumenta el índice y, por tanto, mayor es la tasa de inflación.



En el momento en que el cociente entre dinero y PIB de Argentina llegó a su punto mínimo en torno a un 2 %, la tasa de inflación anual se acercó a su máximo de 5000 %, por lo que el dinero perdió valor con una rapidez extrema. Eso se observa en el panel inferior del gráfico. Un elemento clave de este proceso fue, como se muestra en la figura 7.16, la rápida depreciación del peso, lo que reforzó la presión inflacionaria.

El periodo 1990–2000, cuando el tipo de cambio se mantuvo fijo frente al dólar, fue una excepción evidente de ese patrón. En esa década, la financiación monetaria fue simplemente imposible porque habría dado lugar a la depreciación del tipo de cambio. Como el gobierno argentino solo tenía una capacidad limitada para endeudarse en el extranjero, se vio obligado a reducir su déficit. En los años iniciales del periodo, el déficit primario bajó a cero, pero luego llegó a ponerse negativo (es decir, hubo superávit), por lo que el gasto antes del pago de intereses estuvo de hecho por debajo de los ingresos.

En 2001, se abandonó el tipo de cambio fijo y se reanudó la financiación monetaria a través del crecimiento de la base monetaria. En un principio, ese crecimiento fue relativamente más lento que en el periodo anterior, porque, como se ve en el panel superior, durante cierto tiempo el gobierno obtuvo un superávit aún mayor. Sin embargo, con el paso del tiempo, al volver al déficit, se reanudó el crecimiento de la base monetaria, acompañado por una inflación incluso más alta. Para cuando Javier Milei llegó al poder, Argentina se encontraba de nuevo al filo de la hiperinflación.


​Tipos de cambio y regímenes monetarios: resumen

Vamos a resumir lo tratado en esta unidad ampliando la tabla de la figura 7.13:





  
    	Régimen
    	FlexIT
    	FlexNIT
    	Fix
  


  
    	Régimen de tipo de cambio
    	Flexible
    	Flexible
    	Fijo (caso extremo: zona monetaria común)
  

  
    	Política monetaria
    	Política monetaria nacional con objetivo de inflación
    	Política monetaria nacional sin objetivo de inflación
    	Política monetaria dependiente
  

  
    	¿«Manos atadas»?
    	Normalmente dando independencia al banco central
    	No
    	Sí
  

  
    	Ejemplos
    	Reino Unido desde 1997 (después de la independencia del Banco de Inglaterra), Estados Unidos, zona euro, Alemania antes de 1999
    	Reino Unido antes de 1997, España antes de 1999, Argentina
    	España y Alemania desde 1999
  

  
    	Equilibrio en el lado de la oferta en la economía nacional
    	
$$\pi = \pi^T$$
    	
$$\delta = \pi - \pi^\text{*}$$
(sin ancla para la inflación)
    	
$$\pi = \pi^\text{*} = \pi_\text{BCE}^T$$
  

  
    	Papel del tipo de cambio para estabilizar un choque de demanda positivo
    	Estabilización: restricción monetaria, revalorización nominal y real (rápida)
    	Posible consecuencia desestabilizadora, si las autoridades intentan mantener la competitividad mediante depreciación nominal
    	Estabilización: la inflación nacional causa una revalorización real (lenta)
  

  
    	¿El gobierno puede bajar el coste de endeudarse mediante financiación monetaria e inflación?
    	No, el trabajo del banco central es mantener la inflación en el objetivo y para conseguirlo utiliza el tipo de interés.
    	Sí.
    	No, la inflación la determina el banco central extranjero. Los tipos de interés también quedan fuera del control del gobierno.
  






Figura 7.22 
Regímenes cambiarios y monetarios: resumen de los aspectos clave de esta unidad.







  Ejercicio 7.5 Explicación de las variaciones de la inflación entre países y periodos

  A partir de las figuras 7.1–7.3, se plantearon las siguientes preguntas en la sección 7.1:

  
    	¿Por qué la inflación se mantuvo tan estable en Alemania en el periodo 1960–2024?

    	¿Por qué se disparó la inflación en España y en Reino Unido en los setenta y qué hizo que la inflación bajase en España y Reino Unido hasta acercarse a la de Alemania en los noventa?

    	¿Por qué la inflación española convergió menos con la alemana en los primeros años de la década de 2000?

    	¿Por qué en algunos países (con Argentina como ejemplo más señalado) la inflación ha sido mucho más alta incluso que los máximos históricos alcanzados en España y Reino Unido, a veces hasta rayar en la hiperinflación?

    	Mientras que España y Reino Unido parecen haber encontrado una «cura» para la inflación, ¿por qué otros países como Argentina no han conseguido moderarla?

  

  Escoge dos de estas preguntas. Utiliza los modelos y conceptos tratados en esta unidad para ofrecer una respuesta breve (de entre uno y tres párrafos) a cada pregunta.
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7.11 Caso práctico: calidad de la gobernanza e inflación


​​​Hemos argumentado que en muchos casos la inflación desencadena crisis que a su vez pueden poner de manifiesto que los gobiernos no priorizan el bien de su ciudadanía. En esta sección, vamos a evaluar si los datos apoyan esa argumentación.

No es nada fácil medir la calidad de un gobierno, pero eso no impide que los economistas y los estadísticos lo intenten. El Banco Mundial publica una clasificación de los países según una serie de criterios destinados a reflejar la calidad de la gobernanza, a saber:


  	Control de la corrupción

  	Estado de derecho

  	Calidad regulatoria

  	Estabilidad política y ausencia de violencia/terrorismo

  	Eficacia de las administraciones públicas

  	Libertad de expresión y asunción de responsabilidades



Estos indicadores guardan una correlación bastante fuerte entre unos países y otros: los que tienen una clasificación baja en (por ejemplo) control de la corrupción también suelen tenerla en otros criterios. Para simplificar las cosas, solo hemos tomado un promedio de los seis indicadores para cada país. Por lo tanto, cuanto más bajo sea el valor del promedio de cada país dado, más baja será nuestra estimación de la calidad de su gobernanza. Luego hemos expresado la posición de su orden entre los 167 países de nuestra muestra en forma de percentil, por lo que el valor representado se halla entre 0 y 100 %.

La figura 7.23 contiene un gráfico de dispersión que compara nuestra medida de la calidad de la gobernanza con la tasa de inflación media a lo largo del periodo 2012–2022.




                [image: Este gráfico de dispersión ilustra la relación entre la calidad de la gobernanza y la tasa de inflación. El eje horizontal representa la clasificación del país por la calidad de su gobernanza en forma de percentil, en un intervalo que va 0 a 100; los valores más altos indican una mejor gobernanza. El eje vertical representa la tasa de inflación en porcentaje, con promedios de 10 años que van de 0 a 80 %. Cada punto del gráfico corresponde a un país, que se representa por la calidad de su gobernanza y por su tasa de inflación media. La mayoría de los puntos se agrupan cerca de los valores más bajos de inflación, en especial en el caso de los países con clasificación de gobernanza superior a 50. A la inversa, los países con una clasificación de gobernanza baja (inferior a 50) presentan un variedad más amplia de tasas de inflación, incluidos algunos casos que superan el 20 %. En los puestos más bajos de la clasificación de la gobernanza se observan algunos valores atípicos, con tasas de inflación superiores al 60 %.]



Figura 7.23 
Calidad de la gobernanza y promedio de inflación (2012–2022).






Indicadores de gobernanza en el mundo: compilación global de datos que reflejan la percepción de la calidad de la gobernanza por parte de hogares, empresas y ciudadanos en más de 200 economías; indicadores del desarrollo mundial (para inflación según el IPC).






Como suele ocurrir con gráficos de dispersión de ese tipo, este no es fácil de interpretar. No obstante, sí salen a relucir dos implicaciones:


  	Cuanto más baja es la clasificación de gobernanza de un país, más probabilidad hay de que tenga una inflación elevada. La relación no es universal: hay algunos países con una clasificación de gobernanza baja que, sin embargo, consiguen mantener una inflación relativamente baja. Con todo, a medida que nos desplazamos hacia la izquierda en el gráfico, aumenta la dispersión de los puntos.

  	A la inversa, conforme vamos hacia la derecha en el gráfico, los puntos tienden a concentrarse más y más. Si solo nos fijamos en el 50 % superior de los países por la calidad de su gobernanza, no hay países con una inflación media superior al 10 % y la gran mayoría de ellos la tienen muy por debajo de ese porcentaje.




  Ejercicio 7.6 Gobernanza e inflación

  La figura 7.23 muestra la relación entre la clasificación por calidad de la gobernanza y la inflación media de los países.

  Elige dos de los criterios utilizados para medir la calidad de la gobernanza: control de la corrupción, estado de derecho, calidad regulatoria, estabilidad política y ausencia de violencia/terrorismo, eficacia de las administraciones públicas, libertad de expresión y asunción de responsabilidades.

  Para cada criterio:

  
    	Explica por qué podría afectar a la inflación.

    	Utilizando los datos en que se basa la figura 7.23, elabora un gráfico de dispersión que muestre el criterio (clasificación de países) en el eje horizontal y la inflación media en el vertical.

    	Comenta la relación que se muestre en el gráfico de dispersión. Para apoyar tu respuesta, haz referencia al ejemplo de uno o dos países en concreto.
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7.12 Resumen


  	Existe una gran diversidad de regímenes y de resultados macroeconómicos en la economía mundial.

  	En la unidad 5, analizamos una economía FlexIT, que combinaba un tipo de cambio flexible con una política monetaria sujeta a un objetivo de inflación. Ese modelo describe la situación de aproximadamente una cuarta parte de la población mundial, que vive en países con esas características.

  	En una economía FlexNIT, con un tipo de cambio flexible, pero sin objetivo de inflación, la ausencia de dicho objetivo entraña riesgos. Un tipo de cambio que se deprecie y una tasa de inflación en aumento pueden reforzarse entre sí en una espiral inflacionaria. Esto es aplicable a países que reúnen a casi una cuarta parte de la población mundial.

  	Dados los peligros de una inflación elevada, muchos países —con casi la mitad de los habitantes del mundo— o han fijado (o estabilizado) su tipo de cambio para que sus fluctuaciones sean bastante limitadas o han eliminado esas fluctuaciones del todo incorporándose a una unión monetaria o adoptando la moneda de otro país.

  	La renuncia en la práctica a la independencia de marcar una política monetaria propia y a la flexibilidad que esta ofrece para reaccionar a choques puramente nacionales lleva a que los responsables políticos estén atados de manos y sometidos al tipo de cambio fijo con otro país que tiene un objetivo de inflación. Todo ello puede contribuir a reducir la inflación y a mantenerla en niveles bajos. Se trata de una opción interesante si es imposible establecer un marco institucional que garantice que el banco central sea realmente independiente del gobierno.

  	Sin embargo, fijar el tipo de cambio no es una cura milagrosa. Al aplicarlo, la transición a una inflación baja suele ser lenta y dolorosa. Algunos países siguen fieles a ese sistema, pero muchos otros han desistido del intento y han vuelto a la inflación elevada.

  	Una parte clave de la explicación de la inflación alta sostenida y, por lo tanto, del régimen FlexNIT es que les permite a los gobiernos reducir el coste de endeudarse gracias a la financiación monetaria. Así pueden poner en práctica planes de gasto que los mantengan en el poder al tiempo que le imponen los costes de la inflación elevada a su ciudadanía.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 7

  
    	Inflación, política monetaria, independencia del banco central, objetivos de inflación estables y creíbles.

    	Tipo de cambio nominal y real, revalorización, depreciación, competitividad, régimen de tipo de cambio fijo (u objetivo), tipo de cambio flexible.

    	El modelo multiplicador y la curva de Phillips: cómo reaccionan a los choques las economías con diferentes políticas monetarias y regímenes cambiarios.

    	Unión monetaria, zona monetaria común o moneda común.

    	Dolarización, euroización, regímenes de tipo de cambio «dirigidos», «objetivo» y «sombra».

    	Movilidad de capitales en el mundo, controles de capital, la condición de paridad de interés descubierta (PID).

    	Déficits y deuda: crisis de deuda soberana, financiación monetaria, hiperinflación.
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    Unidad 8
    Dinámica de la economía: crisis financieras y ambientales
  

    
      Cómo el desequilibrio en la economía o en el medio ambiente puede dar lugar a cambios que podrían ser catastróficos en los precios o en el clima
    




  Antes de empezar

  En esta unidad se abordan diversas cuestiones, tales como crisis ambientales, la crisis financiera y la innovación verde, y se desarrollan nuevas herramientas para ayudar a conocerlas mejor. Un buen preparativo para el análisis de la crisis financiera es la unidad 6. Si aún no has trabajado con ella, deberías empezar por leer al menos las secciones 6.2–6.4⁠  dedicadas a la deuda, los balances, el mercado financiero y los bancos. Antes de estudiar las secciones de la 8.7 a la 8.9, también deberías leer las que van de la 6.9 a la 6.11.



8.1 El colapso de Lehman Brothers (2007–2009)


	activo
	Un activo es algo que se posee y tiene valor.




​​​En la madrugada del 15 de septiembre de 2008, Lehman Brothers se declaró en quiebra después de 164 años de actividad. Los propietarios de Lehman habían obtenido unos beneficios extraordinarios gracias al auge del mercado inmobiliario de principios de la década, pero una caída pronunciada de los precios de la vivienda que comenzó en 2007 había generado pérdidas sustanciales a sus activos, que en última instancia estaban asociados al precio de la vivienda. Tres días antes, el presidente de la Reserva Federal de Nueva York, Timothy Geithner, y el secretario del Tesoro de Estados Unidos, Henry Paulson, se habían reunido con otras personas en el Banco de la Reserva Federal de Nueva York para sopesar las opciones.


	liquidez, líquido, ilíquido
	Un activo se considera líquido si es fácil de vender (de cambiar por dinero). Los ahorros en un banco comercial tienen una liquidez elevada si podemos retirarlos de inmediato en efectivo, pero no tan alta si hay que avisar al banco con semanas o meses de antelación para retirarlos. La vivienda es un activo poco líquido (o bastante ilíquido) porque pueden necesitarse meses o incluso años para ejecutar la venta de una casa.
	balance
	Registro de todos los elementos actuales de activo y pasivo, así como del patrimonio neto, de un actor económico, como un hogar, un banco, una empresa o un gobierno. Véase también: patrimonio neto, pasivo.
	capital social
	Las participaciones (acciones) de una empresa reciben el nombre conjunto de capital social. El valor total de los fondos propios en manos de los accionistas se corresponde con el valor neto de la empresa, y el capital de la empresa perteneciente a cada accionista individual equivale al valor total de las acciones que posee. Véase también: patrimonio neto.




​​​Fue un momento clave para el sistema financiero mundial. Al igual que otros bancos, Lehman había sufrido grandes pérdidas derivadas de sus inversiones en bienes inmuebles. El precio de sus acciones cayó en picado y la financiación a corto plazo se agotó por completo. Como el mercado no estaba dispuesto a refinanciar la deuda a corto plazo de Lehman, el banco se enfrentó a una crisis de liquidez en un breve periodo de tiempo. Con el término de iliquidez se describe la situación de una empresa que no dispone de fondos para cumplir al vencimiento las obligaciones contraídas al endeudarse. Esto le puede ocurrir a un banco que en principio tiene un balance sólido si las condiciones del mercado le dificultan conseguir suficiente liquidez. Pero Lehman también era insolvente: una empresa insolvente tiene valores en su activo que no son suficientes para cubrir la deuda pendiente. Así pues, la valoración de su patrimonio neto (o, lo que es lo mismo, su capital social) era negativa.

En ese momento, no se consideró que Lehman fuera «demasiado grande para caer». Desde el punto de vista estricto de su tamaño, se percibió que tenía una importancia relativamente pequeña para la totalidad del sistema financiero mundial. Geithner y Paulsen decidieron que no organizarían un rescate para Lehman. Por lo tanto, el banco inició el proceso habitual de una insolvencia. Pero resultó que sí estaba «demasiado conectado para caer» sin acarrear consecuencias demoledoras para la economía mundial. Las interconexiones pueden adoptar la forma de vínculos directos mediante relaciones prestamista–prestatario o de lazos indirectos a través de los precios de activos del mismo tipo.


  Quince años después de la quiebra de Lehman Brothers, en marzo de 2023, se produjo un pánico bancario en torno al Silicon Valley Bank de California. Otros bancos regionales de Estados Unidos también estuvieron cerca de derrumbarse, igual que el Credit Suisse de Zúrich, banco suizo fundado en 1856, que quebró y fue comprado por otro banco.



Cuando Lehman se declaró insolvente, los operadores de los mercados financieros sospecharon que también podían estar en apuros otros bancos de todo el mundo con interconexiones y modelos de negocio parecidos. Incluso antes de que quebrara Lehman, a la vez que se desarrollaba la crisis financiera mundial, el principal banco francés, BNP Paribas, anunció el 9 de agosto de 2007 que no podía devolver el dinero a los depositantes, y apuntó a un problema que era inaudito en un banco: le resultaba imposible valorar algunos activos en el balance. La gente cayó en la cuenta de que el banco no tenía idea de lo que valían sus activos.

Esto provocó, a su vez, que los bancos no estuvieran dispuestos a prestarse entre sí, y la financiación a corto plazo que necesitaban para su funcionamiento cortó en seco. De ahí que la quiebra de Lehman desencadenara perturbaciones de gran envergadura en todo el sistema financiero mundial, con la amenaza de una cascada de quiebras bancarias por todo el mundo.

Las crisis bancarias tienen consecuencias a largo plazo


  Utilizamos el término crisis financiera para aludir a diferentes situaciones que afectan a las instituciones y mercados financieros: crisis bancarias, crisis bursátiles, crisis monetarias y crisis de deuda soberana. Según las investigaciones realizadas, una crisis financiera (como un hundimiento de la bolsa que no implique también una crisis bancaria) tiende a tener un efecto menos duradero en la economía. En esta unidad, solo consideramos crisis financieras las que también son bancarias.



A pesar de los intentos de los gobiernos de prevenirlas, las crisis bancarias son recurrentes y se están convirtiendo en una característica de las economías capitalistas. Y pueden tener efectos de larga duración cuando se comparan con las simples recesiones. Las crisis bancarias suelen ser resultado de un patrón de crecimiento que se basa en un exceso de endeudamiento, a menudo vinculado con la vivienda. La crisis financiera mundial, por ejemplo, que comenzó en Estados Unidos, fue provocada por el extraordinario endeudamiento tanto de los hogares para la compra de vivienda como de los propios bancos para hacer esos préstamos hipotecarios a los hogares.


  Para familiarizarte con la escala logarítmica, lee la sección 3.5.




​El duradero impacto del auge del crédito y la crisis bancaria en Estados Unidos resulta evidente si se miran los datos del crecimiento del PIB real per cápita. Las cifras de 2000 se muestran en la figura 8.1, cuyo eje vertical tiene escala logarítmica, lo que indica que la pendiente de una línea corresponde a la tasa de crecimiento de esa serie. La línea discontinua muestra una tasa constante que representa el crecimiento anual medio en el periodo 2000–2007.




                [image: El gráfico de líneas ilustra el PIB real per cápita de Estados Unidos en una escala logarítmica desde 2000 hasta 2023. El eje horizontal muestra los años, que van de 2000 a 2024, mientras que el eje vertical representa el PIB real en millones de dólares de 2017, que va de 48 000 a 72 754. Hay dos líneas en el gráfico. Una línea discontinua con pendiente positiva representa la tendencia basada en los datos de 2000 a 2007 y aumenta desde unos 50 000 en 2000 hasta más de 70 000 a finales de 2023. Otra línea con pendiente positiva pero con más oscilaciones ilustra el PIB real per cápita a lo largo de los años, con un ascenso desde unos 50 000 en 2000 hasta alrededor de 67 000 a finales de 2023. Sigue una tendencia similar a la línea discontinua hasta 2007, cuando tiene lugar una recesión, señalada por la barra sombreada que discurre desde finales de 2008 hasta principios de 2010. Durante la recesión, el PIB real per cápita baja de forma importante, desde más de 55 000 hasta alrededor de 53 500. Después de la recesión, vuelve a seguir una tendencia parecida a la línea discontinua, con una zona sombreada que destaca la brecha entre el PIB previsible según la tendencia previa y el PIB real. Más adelante se refleja otra bajada considerable durante la pandemia de la COVID-19, cuando el PIB real per cápita baja desde 63 000 en 2019 hasta su mínimo de 57 000 a finales de 2020; a continuación se recupera gradualmente.]



Figura 8.1 
PIB real per cápita de Estados Unidos (2000–2023), escala logarítmica.






Banco de la Reserva Federal de San Luis. 2024. FRED.
    Nota: En la zona sombreada en azul, se muestra la disminución del PIB per cápita de cada año con respecto al nivel que habría tenido en caso de seguir creciendo la economía según la tendencia del periodo 2000–2007. La línea de la tendencia usa los picos anteriores a partir del año 2000 para predecir el siguiente pico. Este gráfico utiliza una escala logarítmica en el eje vertical, donde el PIB crece un 7 % entre una línea de división horizontal y la siguiente.






Las barras sombreadas del gráfico indican recesiones. La de principios de la década de 2000 fue seguida por la burbuja de los créditos para viviendas en Estados Unidos. Dicha burbuja hinchada por el crédito resultó insostenible ante el comportamiento de los bancos, que prestaban a hogares con poca o nula capacidad de cumplir los pagos de sus hipotecas y al mismo tiempo pedían prestado para financiar esas prácticas de alto riesgo en el convencimiento de que el gobierno los rescataría en caso de peligro de quiebra.


  Para una explicación más detallada de los ciclos económicos alimentados por el crédito, lee la sección 8.7 y Mian y Sufi (2018).




​La burbuja inmobiliaria fue la precursora de la crisis bancaria en Estados Unidos que desembocó en la crisis financiera mundial. Por ahora, llamamos la atención sobre la bajada del PIB per cápita, mostrada en el gráfico, que se produjo después de la quiebra de Lehman Brothers y sobre cómo la producción no se ha recuperado hasta la línea de tendencia en los años posteriores. La crisis bancaria parece haber tenido un efecto duradero sobre el crecimiento de la economía estadounidense.


​La figura 8.1 también muestra que la caída del PIB durante la crisis financiera fue menor que la ocurrida en 2020, que se debió a que gran parte de la actividad económica cara a cara se suspendió a causa de la pandemia de la COVID-19. Sin embargo, el PIB volvió muy rápidamente a su nivel anterior, una vez que pasó lo peor de la pandemia. Fue una recuperación en V. Parece que los efectos a largo plazo de la caída del PIB no dependen de la magnitud de esa caída, sino de su causa. ¿Qué ocurre con las crisis bancarias para que ocasionen daños tan duraderos en la economía?


  Para simular los efectos de la pandemia sobre la actividad económica, utiliza la herramienta de la COVID-19 de CORE Econ.



Las recesiones causadas por crisis bancarias tienen efectos de larga duración porque reducen la riqueza de los hogares, las empresas y los bancos. Estos agentes económicos reaccionan ahorrando más para recomponer sus balances, lo que disminuye la demanda agregada. La destrucción de la riqueza durante la crisis bancaria tuvo efectos económicos más duraderos que la amenaza para la salud de las personas provocada por la pandemia de la COVID-19.

En el caso de los bancos, como se explica en la sección 6.4, si disminuye el valor de sus activos —como de hecho ocurre en una crisis financiera—, se reduce su capital social. Con el deterioro de los balances, los bancos contraen la oferta de créditos e incrementan su coste con el fin de reconstruir su patrimonio neto (fondos propios). La menor oferta crediticia de los bancos se traduce en menos gasto en inversión por parte de las empresas.


	riqueza
	Acumulación de cosas que se poseen, o su valor. La riqueza puede generar ingresos o contribuir al bienestar de su propietario de alguna otra forma. Incluye el valor de mercado de viviendas, coches, terrenos, construcciones, maquinaria u otros bienes de capital que una persona posee, así como sus activos financieros (acciones u obligaciones). Para calcular la riqueza, se restan las deudas contraídas, por ejemplo, la hipoteca que se debe al banco, y se suma lo que le deben a uno.
	propensión marginal al consumo (PMC)
	La variación del consumo cuando la renta disponible cambia en una unidad.




​​Volviendo a los hogares, la crisis financiera mundial comenzó con el desplome del precio de la vivienda, lo que redujo la riqueza de los hogares y llevó a un largo periodo de ahorro anormalmente elevado con el fin de reconstruir su patrimonio. Los hogares con rentas bajas que se habían hipotecado en el periodo previo a la crisis fueron los golpeados con más dureza. Estos hogares tienen la mayor propensión marginal al consumo (unidad 3), lo que explica la intensidad de la recesión ya que recortaron incluso el gasto en bienes de consumo no duraderos. En resumen, los hogares ahorraron más y su demanda de préstamos cayó y en consecuencia la oferta crediticia de los bancos disminuyó. Cuando ocurren a la vez, un ahorro elevado y una inversión reducida disminuyen el crecimiento.

Y cuando una crisis financiera es mundial, el efecto de una demanda agregada baja en el país se amplifica porque vender bienes y servicios en el extranjero es más difícil de lo habitual.


  
    Pregunta 8.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Antes de una crisis bancaria suele haber una tendencia a un endeudamiento excesivo.

      	Las crisis bancarias suelen tener efectos temporales sobre el crecimiento económico.

      	La pandemia de la COVID-19 afectó al crecimiento económico en mayor medida de inmediato y más a largo plazo que la crisis financiera mundial.

      	La riqueza es un canal por el que las crisis bancarias afectan al crecimiento económico.

    

    
      	Las crisis bancarias suelen ser resultado de un tipo de crecimiento que se basa en un exceso de endeudamiento, a menudo vinculado con la vivienda.

      	Las crisis bancarias, como la crisis financiera mundial de 2007–2009, pueden tener efectos duraderos sobre el crecimiento económico.

      	El crecimiento económico tuvo una caída más pronunciada durante la pandemia de la COVID-19, pero se recuperó relativamente rápido («recuperación en V»).

      	Las crisis bancarias reducen la riqueza de los hogares, las empresas y los bancos, que reaccionan ahorrando más e invirtiendo menos. Esta respuesta disminuye la demanda agregada.

    

  



Nuevos problemas demandan nuevas herramientas: la dinámica económica

En economía, el concepto de equilibrio tiene un papel importante. Se caracteriza por su tendencia a perpetuarse: cuando hay equilibrio, nadie desea cambiar su comportamiento. Y si no lo hay, todos los involucrados querrán modificar su forma de actuar. Normalmente, el desequilibrio se corrige solo: si un shock aleja a la economía del equilibrio, los compradores, los vendedores u otros actores descubrirán que les interesa actuar de una manera que restablezca la situación de equilibrio (aunque no estuviera entre sus intenciones). Es por eso que decimos que un equilibrio se perpetúa.

Por ejemplo, el modelo multiplicador explica cómo un shock negativo en la confianza empresarial (exógeno al modelo) que lleva a las empresas a reducir la inversión genera un nuevo equilibrio con un nivel inferior de producción y empleo, como se ilustra en la figura 3.15. La economía converge hacia el nuevo equilibrio por medio de pasos sucesivamente más pequeños, porque la propensión marginal al consumo es menor que la unidad. Cuando la demanda agregada se recupera, o porque se reactiva la confianza empresarial o porque las autoridades recurren a estímulos monetarios o fiscales (sección 5.4), el proceso multiplicador explica cómo la economía vuelve al nivel anterior de producción.

En microeconomía, en el modelo de un mercado de precioaceptantes como el de las manzanas, si el precio sube porque el mal tiempo ha provocado una escasez pasajera de oferta de manzanas, la respuesta de los agricultores a los precios altos incrementará la oferta en el mercado (guardando menos en las cámaras frigoríficas) y el precio volverá a caer hasta encontrar el equilibrio. En ambos ejemplos (el de la macroeconomía y el del mercado de manzanas), la economía converge hacia el equilibrio definido por el modelo. Salvo que cambie algo externo al modelo, volverá al equilibrio.

Hay ocasiones, sin embargo, en las que una situación de desequilibrio no se autocorrige, porque se han generado fuerzas que alejan a la economía del equilibrio.

Pensemos en el mercado de la vivienda: si hay una subida del precio de la vivienda, la situación podría corregirse sola porque la propia divulgación de la subida impulsaría un descenso de los precios. Por ejemplo, la gente buscaría viviendas más pequeñas o pospondría la compra. Pero también puede suceder que la subida del precio de la vivienda genere un aumento de la demanda si la gente piensa que los precios van a seguir subiendo. Si el precio será más alto en el futuro, la vivienda se podría vender con ganancia. Por lo tanto, el incremento del precio de la vivienda podría fomentar la compra de viviendas. Una posible consecuencia es un proceso desenfrenado de encarecimiento que aleje al mercado inmobiliario aún más del equilibrio inicial.


	dinámica económica
	Esta expresión alude al proceso de cambio de una economía, en especial, a los cambios que se producen cuando esa economía no está en equilibrio.




​Si el desequilibrio no se autocorrige, nos vemos en la necesidad de ampliar nuestra caja de herramientas para poder entender no solo los equilibrios, sino también los procesos de cambio que se generan cuando la economía no está en equilibrio, a lo que denominamos dinámica económica.

En esta unidad, explicamos lo que sucede cuando los mecanismos que normalmente restablecen el equilibrio funcionan a la inversa y alejan a la economía del equilibrio inicial. Eso nos permite analizar el problema de la inestabilidad, es decir, la situación en la que la estructura de la economía aumenta la probabilidad de que experimentemos acontecimientos inusuales y posiblemente catastróficos debidos al desequilibrio. Para ilustrar estos procesos de desequilibrio, nos servimos de lo siguiente:


  	El caso de los auges inmobiliarios y los cracs que disparan las crisis financieras mundiales.

  	El caso del cambio climático a través de la aceleración del calentamiento, y las alteraciones para la vida y el sustento en el planeta.



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Dinámica de la economía: crisis financieras y ambientales

8.2 Puntos de inflexión, inestabilidad y bloqueo

A las cinco de la mañana del domingo 3 de septiembre de 1967, en Suecia se cambió de circular por la izquierda a hacerlo por la derecha. La transición estuvo muy organizada, con años de publicidad y preparativos, como guantes de diferente color para cada mano e incluso ropa interior con un diseño especial por colores. Aun así, como cabía esperar, el resultado fue el caos, ya que no todo el mundo se fiaba de que el coche que venía de frente hubiera hecho el cambio ya. Con todo, la nueva normalidad no tardó en imperar.


	equilibrio
	Un equilibrio es una situación o resultado de un modelo que se automantiene: si se llega a ese resultado, no cambiará a menos que una fuerza externa lo perturbe. Por «fuerza externa» se entiende algo que viene determinado desde fuera del modelo.
	equilibrio estable
	Un equilibrio es estable si un movimiento pequeño que se aparte del equilibrio se corrige por sí solo (porque genera un movimiento que restablece el equilibrio). Véase también: equilibrio.




​Suecia había cambiado de un equilibrio a otro. Circular por la izquierda había sido un equilibrio mientras todos los conductores hicieron lo mismo; pero cuando todos y cada uno habían cambiado a circular por la derecha, ya era de interés generalizado hacer lo mismo.




                [image: Pasar de un equilibrio a otro puede resultar caótico aunque el cambio sea deliberado y esté muy organizado. En la imagen, el día que Suecia cambió de circular por la izquierda a hacerlo por la derecha.]



Pasar de un equilibrio a otro puede resultar caótico aunque el cambio sea deliberado y esté muy organizado. En la imagen, el día que Suecia cambió de circular por la izquierda a hacerlo por la derecha.
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En otros casos, sin embargo, el proceso de cambiar de un equilibrio a otro no lo busca nadie ni lo organiza un gobierno, y puede acabar siendo más caótico todavía que aquella mañana de septiembre de 1967 en Suecia. Las crisis financieras y el proceso del cambio climático son ejemplos que vamos a usar para presentar los conceptos de los puntos de inflexión, la inestabilidad y el bloqueo.


  Para una introducción a la teoría de juegos, el equilibrio de Nash y los juegos de coordinación, lee las secciones 4.2, 4.3 y 4.13⁠ del volumen de microeconomía.



Una situación como la de la circulación por la derecha o por la izquierda puede modelarse como un juego de coordinación con dos equilibrios de Nash. Pero aquí queremos ir más allá y estudiar el proceso del cambio: cómo una economía podría apartarse de un equilibrio y, al cabo de cierto tiempo de desequilibrio, tal vez acabar en otro.


​​​Equilibrios estables e inestables y puntos de inflexión

Conviene recordar que un equilibrio es una situación que no cambia a menos que una variación externa lo altere.

Para que un equilibrio sea lo que la gente espera —su «normalidad»— y también lo que los economistas prevemos cuando recogemos datos sobre la economía, el equilibrio debe tener una característica especial. Debe ser estable, de modo que los pequeños movimientos que se apartan de la situación de equilibrio —por un shock, que es un cambio introducido desde fuera del modelo— se corrijan por sí solos. Circular por la derecha en Suecia a partir de 1967 fue un equilibrio estable porque, aunque algún conductor ocasionalmente fuese por la izquierda por equivocación, la situación se corregiría sola (si el conductor sobreviviese, tendría más cuidado y los demás también tomarían nota).

Sin embargo, hay equilibrios que son inestables, como algunas amistades: las hay que son robustas y sobreviven a cambios importantes en la vida, mientras que otras solo funcionan si nada cambia en la situación de las dos personas. Vamos a empezar ilustrando, en la figura 8.2, la diferencia existente entre equilibrios estables e inestables con un ejemplo físico, no social.




                [image: El gráfico representa una colina redondeada a la que rodea un valle profundo. En la cima de la colina hay una bola que no se mueve, pero que podría rodar de la colina al fondo del valle si una pequeña fuerza la empujara.]



Figura 8.2 
Equilibrio inestable.






La cima de la «colina» es plana (si no, no sería la cima). Así que la gravedad no moverá la bola, que es la razón de que la cumbre sea un equilibrio. No obstante, es inestable porque incluso un leve movimiento de la bola hacia la izquierda o la derecha implicará que la gravedad hará caer la bola, alejándola de la cima.

Al modelizar el comportamiento económico, adoptamos el principio de «hacer lo mejor posible»: la gente elige el mejor resultado disponible en pos de sus objetivos individuales. La bola de la figura 8.2 también persigue un objetivo, determinado por la gravedad: «hace lo mejor posible» rodando hacia abajo siempre que puede. Sin embargo, como la cumbre de la «colina» de la imagen es plana, si la bola está colocada perfectamente y ningún movimiento la altera, puede permanecer en la cima para siempre. Con todo, incluso el más mínimo cambio de la situación hará que la bola ruede en una dirección o en la otra. Eso dará como resultado un desplazamiento importante y difícil de revertir de la bola. La bola de la figura se encuentra en un equilibrio inestable.


	equilibrio inestable
	Un equilibrio es inestable si, cuando es alterado por un choque, tiene una tendencia posterior a alejarse del equilibrio. Véase también: equilibrio.
	punto de inflexión
	Un punto de inflexión es un equilibrio inestable que está en el límite entre dos regiones. Cualquier movimiento pequeño hacia una de esas regiones genera una dinámica hacia esa región que se aleja del punto de equilibrio. Véase también: burbuja del precio de un activo.




​La colina representa la estructura del problema y es el origen de la inestabilidad: muestra no solo que la «cima de la colina» es un equilibrio inestable, sino también que, en caso de caer al «valle» de la derecha, la bola podría permanecer allí para siempre, y lo mismo ocurriría si rodara hacia la izquierda. Los valles de la derecha y la izquierda sí son equilibrios estables. La cima de la colina es un punto de inflexión.


  En un mapa topográfico, una cresta que separa dos valles (como la colina de la figura 8.2) es una serie de puntos de inflexión. Eso significa que, cuando cae agua en un lado, corre alejándose de la cresta en una dirección (por ejemplo, hacia un lago), mientras que el agua que cae del otro lado (aunque sea muy cerca de la cima) se va en la dirección contraria, digamos, hacia el mar. Una cresta así se denomina línea divisoria de aguas porque delimita las diferentes direcciones en que se vierte el agua.




​Un punto de inflexión es un equilibrio inestable situado en el límite entre dos regiones en el que algo (lo que estemos estudiando, por ejemplo, la bola de la figura) inicialmente está en equilibrio y que al ser alterado se desplaza en una dirección o en otra alejándose del punto de inflexión.

Explicación de la estabilidad y la inestabilidad: retroalimentación negativa y positiva

En la figura 8.3 también hay dos equilibrios estables, representados por sendos círculos blancos de contorno discontinuo. Si pensamos en la gravedad, resulta evidente por qué la bola roja sólida está en un equilibrio inestable y las dos bolas blancas con contorno discontinuo denotan equilibrios estables. Dada la estructura de la situación (la colina), en caso de producirse un pequeño movimiento de las bolas en una dirección u otra, la gravedad empuja la bola roja desde la cima de la colina y lleva las dos bolas blancas con contorno discontinuo hacia el fondo del «valle» que ocupa cada una.


	retroalimentación negativa, feedback negativo
	Reacción que contrarresta (empuja en dirección opuesta a) un movimiento que se aparta del equilibrio.




  Retroalimentación positiva y negativa

  La retroalimentación negativa contrarresta (empuja en dirección opuesta a) un movimiento que se aparta del equilibrio.

  La positiva amplifica (refuerza) un movimiento de alejamiento del equilibrio.




​​Para referirnos a la situación en la que la gravedad empuja la bola de vuelta hacia el equilibrio, utilizamos la expresión retroalimentación negativa; es negativa porque empuja en la dirección contraria a la que hizo —el shock— que la bola se desplazara hacia la izquierda o la derecha. Si en la proximidad de un equilibrio hay retroalimentaciones negativas, el equilibrio es estable (como en los valles).


	retroalimentación positiva, feedback positivo
	Reacción que amplifica (refuerza) un movimiento de alejamiento del equilibrio.




​​Si un pequeño movimiento de alejamiento del equilibrio pone en juego fuerzas que amplifican ese movimiento, decimos que se trata de una retroalimentación positiva. Un equilibrio como el de la bola roja en la cima de la colina es inestable porque la colina desciende desde la cumbre y, si un shock desplaza la bola, la gravedad se encargará de seguir alejándola del equilibrio.




                [image: El gráfico ilustra una colina redondeada a la que rodea un valle profundo. En la cima de la colina hay una bola que no se mueve, pero que podría rodar de la colina si se le aplicara una pequeña fuerza. Con esto se representa un punto de inflexión o equilibrio inestable. Si se le aplica una fuerza, un proceso de retroalimentación positiva lleva la bola colina abajo. Cuando la bola se muestra en reposo en el fondo del valle, un proceso de retroalimentación negativa la mantiene allí en reposo si se le aplica alguna fuerza pequeña. Se trata, por tanto, de un equilibrio estable.]



Figura 8.3 
Las retroalimentaciones positivas desestabilizan el equilibrio inestable y las negativas estabilizan un equilibrio estable.






Si bien la economía no funciona por gravedad —ya que se basa en que la gente intenta conseguir sus objetivos haciendo lo mejor posible dentro de las restricciones a las que cada persona se enfrenta—, podemos aplicar a los problemas económicos los principios que hemos ilustrado por medio de la bola que rueda colina abajo. En las secciones siguientes, vamos a estudiar dos casos importantes de inestabilidad: en el sistema financiero y en el medio ambiente. Antes, sin embargo, examinamos un ejemplo que demuestra que la estabilidad también puede ser problemática.


​​Bloqueo: retroalimentación negativa y trampas de pobreza

El concepto básico es que, cuando las personas tienen poca riqueza, no pueden emprender acciones que les permitirían aumentarla. La figura 8.4 lo ilustra mediante el caso de las actitudes hacia el riesgo. Cuando la gente tiene pocos recursos y, en consecuencia, les resulta imposible conseguir préstamos, evitan correr riesgos (ya corren riesgos de mala salud o de accidentes). A pesar de que les sería muy provechosa la gran recompensa que podría generar una inversión arriesgada, como irse a vivir a otra parte del país o formarse para otro tipo de trabajo, no podrían sobrevivir si la apuesta no diera resultado y tampoco pudieran pedir prestado para llegar a fin de mes.


	aversión al riesgo
	Una persona con aversión al riesgo prefiere la certeza (por ejemplo, recibir 100 dólares con seguridad) a un resultado arriesgado del mismo valor medio (como la posibilidad al 50 % de recibir 200 dólares o nada).




​Aunque de alguna manera fueran a conseguir algo más de riqueza, no la utilizarían de modos suficientemente rentables para cambiar su situación personal, a menos que la ganancia fuese suficiente para disminuir su aversión al riesgo y permitirles obtener préstamos a tipos de interés más bajos.




                [image: El diagrama de flujo ilustra cómo una trampa de pobreza bloquea a causa de la aversión al riesgo. La mayor aversión al riesgo causa inicialmente que se prefieran activos de bajo rendimiento, lo que da lugar a una menor rentabilidad de los activos elegidos. Esa menor rentabilidad acaba llevando a una riqueza limitada, que a su vez lleva a una mayor aversión al riesgo, lo que genera un ciclo.]



Figura 8.4 
Una trampa de pobreza: bloqueo por la aversión al riesgo.






En la figura 8.5, adaptamos la imagen de la bola y la colina para ilustrar esta situación. El equilibrio de la izquierda es la trampa de pobreza; el de la derecha es una situación en la que la persona tiene suficiente riqueza y puede mantenerla. La dificultad a la que se enfrenta la persona o familia que actualmente se halla en la trampa de pobreza es encontrar alguna forma de «subir la colina» que separa los dos equilibrios; para ello debe contrarrestar la retroalimentación negativa ilustrada por el círculo vicioso de la figura 8.4.




                [image: El diagrama representa una colina redondeada con un valle profundo a cada lado. Hay una bola que cae ladera abajo hacia un valle, etiquetado como resultado malo, y otra bola que desciende por la otra ladera hacia un valle etiquetado como resultado bueno. La gravedad actúa para que, cuando una bola esté en un valle, no pueda cruzar la colina hacia el valle del otro lado si no hay una fuerza grande que empuje la bola contra la retroalimentación negativa del valle.]



Figura 8.5 
Bloqueo: el caso de una trampa de pobreza.







  En la unidad 3, presentamos algo parecido a una trampa de pobreza, resultado de las decisiones de inversión de dos empresas: ambas conseguirán buenos beneficios si invierten, pero si solo una lo hace, esa empresa obtendrá pérdidas (porque no habrá suficiente demanda para sus productos). Por lo tanto, a menos que las empresas se coordinen —ambas se comprometan a invertir—, podrían quedar atrapadas en una «trampa de baja inversión y bajos beneficios».



Así que, si estás en la trampa de pobreza de la izquierda, puede resultar difícil salir de ahí. Aunque recibas algo más de renta o de riqueza (un desplazamiento a la derecha), los procesos de retroalimentación negativa te empujarán de vuelta a la trampa si no consigues superar el punto de inflexión (la cima de la colina).

Por lo tanto, pese a que puede parecer que el «equilibrio» es algo bueno, las trampas de pobreza son un ejemplo de cómo podemos vernos atrapados en un equilibrio del que nos gustaría escapar.


  
    Pregunta 8.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Piensa en un modelo con dos equilibrios inestables y uno estable. Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Una vez que una variable se aleja de un equilibrio estable, los procesos de retroalimentación positiva la devuelven al equilibrio.

      	Si una variación puntual aleja a una variable del valor de su punto de inflexión, esta seguirá alejándose de ese valor.

      	A un lado de un punto de inflexión, los procesos de retroalimentación positiva hacen que el valor de una variable se vuelva más positivo; en el otro lado, los procesos de retroalimentación negativa hacen que el valor de esa variable se vuelva más negativo.

      	Normalmente es deseable estar en una situación de equilibrio estable.

    

    
      	Los procesos de retroalimentación positiva amplificarían el movimiento original de alejamiento del equilibrio. Se necesitan procesos de retroalimentación negativa para devolver la variable al equilibrio.

      	Si la variable toma un valor a un lado del punto de inflexión, se mueve en una sola dirección alejándose del punto de inflexión; si se sitúa en el otro lado, se mueve en la dirección contraria.

      	Los procesos de retroalimentación positiva amplifican el movimiento original de alejamiento del equilibrio, por lo que los hay a ambos lados de un punto de inflexión.

      	No todos los equilibrios estables son deseables, por ejemplo, una trampa de pobreza.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Dinámica de la economía: crisis financieras y ambientales

8.3 Caso práctico: una trampa de pobreza del mundo real


​¿Por qué hay gente pobre? ¿Se debe a que toman malas decisiones o a que no se esfuerzan lo suficiente? ¿O no tiene que ver con esas personas, sino con su situación: la falta de oportunidades?

La cuestión es objeto de debates acalorados: hay quienes opinan que las personas pobres tienen que cambiar, mientras que otra gente contrargumenta que, no, es la situación —la estructura de la economía— la que debe cambiar. Según el segundo bando, cualquiera, incluso quien hoy es pudiente, acabaría en la pobreza si se encontrara en la situación de quienes tienen rentas bajas. Y si una persona que hoy es pobre fuera catapultada de repente a otra situación —ganando la lotería, por ejemplo—, mantendría esa posición acomodada. Quienes sostienen que es la situación la que explica por qué algunas personas son pobres, y no algo intrínseco de ellas, dicen que lo son porque están atrapadas en la pobreza. La figura 8.4 ofrece un ejemplo.

Estaría bien si los datos pudieran ayudarnos a zanjar el debate, pero no resulta nada fácil hacerlo. Para conseguir los datos adecuados, tendríamos que experimentar con mover a las personas alrededor del espectro de rentas —algunas pobres se convertirían en ricas y algunas de estas en pobres— y comprobar al cabo de cierto tiempo si regresan a su situación inicial —si las que antes eran pobres se han empobrecido— o si, por el contrario, tal como sugiere la idea de la trampa de pobreza, se mantienen en su nueva situación. Sin embargo, la verdad es que no podemos hacer esos experimentos, ¿o sí?

Sorprendentemente, sí podemos. Y lo cierto es que se ha hecho, al menos la parte de sacar a personas de la pobreza y documentar lo que sucede en el largo plazo (por supuesto, habría cuestiones éticas y prácticas en llevar a la gente en la otra dirección).

En 2007 un equipo de economistas llevó a cabo la selección aleatoria de 3276 mujeres muy pobres de Bangladés para que recibieran un activo importante, una vaca (valorada en unos 500 dólares estadounidenses).1 Estas mujeres trabajaban para otros y cobraban el equivalente en poder adquisitivo real a unos 30 centavos de dólar estadounidense por hora. Las mujeres mejor situadas en sus aldeas no trabajaban para otros, sino que cuidaban vacas y obtenían rentas más elevadas vendiendo leche y estiércol (como fertilizante). Pocas de las mujeres muy pobres que recibieron la vaca habían ido a la escuela y solo un 7 % de ellas sabían leer y escribir.

Más tarde, Clare Balboni y sus coautores hicieron un seguimiento de estas mujeres para averiguar si habían vuelto a la pobreza absoluta o habían continuado con ingresos más altos. Si en promedio les había seguido yendo bien, entonces lo consideraríamos una prueba de que se trataba de una trampa de pobreza.

Lo que Balboni y sus colaboradores descubrieron es que, entre las mujeres muy pobres que recibieron el activo (la vaca), las que ya tenían algo de riqueza o patrimonio —un establo o un carro, tal vez— era más probable que hubieran aumentado su riqueza (por encima del valor de la vaca), mientras que las que no tenían nada antes de recibir la vaca habían perdido riqueza, en muchos casos vendiendo la vaca para salir adelante. Eso es exactamente lo que predice el modelo del punto de inflexión.


​Los autores incluso estimaron lo que llamaríamos curva dinámica de la trampa de pobreza, mostrada en la figura 8.6. En este gráfico, la riqueza de las mujeres más la transferencia (el valor de la vaca) en 2007 se muestra en el eje horizontal. En el eje vertical está la riqueza de las mismas mujeres en 2011. La línea de 45 grados refleja una situación donde la riqueza es la misma en los dos años. Una mujer cuya riqueza fuese más alta en 2011 que en 2007 estaría representada por un punto situado por encima de la línea de 45 grados, y viceversa. La intersección más baja es el equilibrio estable que constituye una trampa de pobreza, mientras que la intersección situada en 514 dólares es el punto de inflexión inestable, que equivale a la cima de la colina de las figuras anteriores.




                [image: Hay un diagrama y, debajo, un gráfico de líneas. El diagrama representa una colina redondeada con un valle profundo a cada lado y con una bola en reposo en la cima de la colina. El gráfico de líneas muestra en su eje horizontal la suma de la riqueza de las mujeres y la transferencia en 2007 en paridad de poder adquisitivo en dólares estadounidenses, mientras que el eje vertical muestra la riqueza en 2011 también en PPA en dólares estadounidenses. Ambos ejes tienen un intervalo de valores que van de 400 a 1200. Una línea de 45 grados con pendiente positiva muestra una situación en la que la riqueza es la misma en los dos años. Inicialmente, la curva dinámica de la trampa de pobreza empieza por encima de la línea de 45 grados, desciende por debajo de ella y cruza la línea de 45 grados entre 400 y 514 en el eje horizontal. A continuación, la curva sube hasta cruzar la línea de 45 grados de nuevo en 514 en el eje horizontal, que corresponde al punto de inflexión de la cima de la colina del diagrama situado encima. La curva del gráfico sigue subiendo por encima de la línea de 45 grados hasta aproximadamente 800 en el eje horizontal, cruza la línea de 45 grados otras cuatro veces con pequeñas desviaciones más arriba de 800 en el eje horizontal.]



Figura 8.6 
Curva dinámica de la trampa de pobreza.






Las mujeres que, por ejemplo, tenían 100 dólares de activos antes de recibir la transferencia y unos activos totales (incluida la vaca) de 600 dólares en 2007, tenían casi 800 dólares en activos cuatro años después (superando el valor de 600 en el eje horizontal en la curva de riqueza).

La distribución de la riqueza en estas aldeas mostrada en la figura 8.7 es el resultado de la dinámica de la riqueza mostrada en la [figura 8.6]. La altura de la curva en cada nivel de riqueza representa la fracción de la población que tiene ese nivel de riqueza. La figura muestra que muchas familias tienen una riqueza considerable, mientras que algunas son muy pobres, con muy pocas entre medias. El punto de inflexión de la dinámica de la riqueza (figura 8.6) está muy cerca del punto más bajo de la curva de distribución de ingresos (figura 8.7) en unos 400 dólares estadounidenses (ten en cuenta que las medidas monetarias del eje horizontal están en una escala logarítmica). Esto es consecuencia de que hay un punto de inflexión en torno a ese nivel de riqueza: sería de esperar que hubiese pocas personas cerca de ese punto, tal como muestra la figura. La razón es que, igual que la gravedad empuja la bola colina abajo, cabe esperar que la gente aumente su riqueza si está un poco más arriba del punto de inflexión y que la pierda si se encuentra por debajo, que es con lo que se encontraron los economistas.




                [image: El gráfico de líneas ilustra la distribución de los ingresos en el grupo de tratamiento. El eje horizontal muestra la escala logarítmica de la riqueza de base en PPA en dólares estadounidenses, en un intervalo que va de 100 a 102 400, mientras que el eje vertical muestra la densidad de la población que tiene el nivel de riqueza correspondiente, que va de 0 a 0,20. Inicialmente, la línea muestra una tendencia descendente, desde algo más de 0,10 hasta su punto más bajo, un poco por encima de 0,025, con un nivel de riqueza de 400. A partir de ahí sube de forma continuada hasta su pico de más de 0,15 con un nivel de riqueza de 25 600, antes de bajar drásticamente hasta menos de 0,05 con una riqueza de 102 400.]



Figura 8.7 
Distribución de los ingresos en el grupo de tratamiento. El eje horizontal tiene una escala logarítmica, por lo que la distancia entre 100 y 400 (siendo este el cuádruple de aquel) es igual que la distancia entre 400 y 1600 (también el cuádruple).






Balboni, Clare; Orianna Bandiera; Robin Burgess; Maitreesh Ghatak y Anton Heil. 2022. «Why Do People Stay Poor?». Quarterly Journal of Economics, pp. 785–844.






Los autores llegan a la conclusión de que «hay un umbral de pobreza por debajo del cual las personas están atrapadas en una trampa de pobreza, donde su riqueza inicial (más que sus capacidades o cualidades) las mantiene en la pobreza». Sugieren que el mecanismo que subyace en el punto de inflexión es que «se necesita operar con una escala mínima para que la producción ganadera sea rentable y sostenible […] ligeramente más alta que el mero valor del animal. […] una familia que ya posea un carro podrá vender los productos de la ganadería, como la leche o el estiércol, en mercados alejados a mejores precios, lo que genera ingresos más altos». Como las familias pobres no pueden pedir prestado para comprar un carro (y una carretilla que tal vez podrían permitirse sería de poca ayuda), el resultado es una trampa de pobreza que encadena a los más pobres a las peores ocupaciones.


  Ejercicio 8.1 Círculos viciosos y virtuosos

  Basándote en los resultados del estudio de la trampa de pobreza (Balboni et al., 2022), dibuja un diagrama de flujo parecido al de la figura 8.4 que ilustre los efectos de recibir una vaca para i) un hogar pobre sin nada de riqueza y para ii) un hogar pobre con algo de riqueza (como un establo o un carro).




  
    	
      Clare Balboni, Orianna Bandiera, Robin Burgess, Maitreesh Ghatak y Anton Heil. 2022. «Why Do People Stay Poor?». Quarterly Journal of Economics pp. 785–844. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Dinámica de la economía: crisis financieras y ambientales

8.4 Activos y burbujas de precios


	activo
	Un activo es algo que se posee y tiene valor.




	ganancia de capital
	Cuando el valor de mercado de un activo aumenta, su propietario obtiene una ganancia de capital igual a la diferencia entre el precio de mercado actual y el anterior.
	burbuja del precio de un activo
	Episodio en el que el precio de mercado de un activo experimenta un incremento sustancial y continuado en el tiempo alimentado por expectativas de aumentos de precio en el futuro (es decir, la gente quiere conservar el activo porque cree que tendrá un precio más alto en el futuro). Al final, la burbuja estalla y el precio se desploma de golpe.




​​​Las personas compran comida o ropa para usarlas: comiendo una o poniéndose otra. Pero cuando compran un activo —una casa, una obra de arte, una moneda digital como Bitcoin o una acción de una empresa (participación en su propiedad)—, normalmente tienen otro motivo que su uso. Esperan poder venderlo más adelante por más de lo que les costó. El resultado es que los propietarios se preocupan por el valor de reventa de sus activos en el futuro: si el precio sube, obtienen una ganancia de capital, simplemente por haber poseído el activo.

Como lo que una persona está dispuesta a pagar por un activo depende de lo que cree que otras estarán dispuestas a pagar en el futuro, el precio de los activos puede estar sujeto a retroalimentación positiva que dé lugar a inestabilidad. Más adelante vamos a explicar esto para el caso de una vivienda, pero el concepto básico es simple: alguien le da un alto valor a un activo ⇒ lo compra ⇒ eso contribuye a elevar el precio de ese tipo de activo ⇒ eso lleva a otra gente (con razón) a creer que los precios serán más altos en el futuro ⇒ eso les motiva a comprar esos activos también ⇒ eso lleva a otras personas… y así sucesivamente. Por lo tanto, las expectativas de que los precios sean altos en el futuro se vuelven contagiosas, y son confirmadas por la manera en que el mercado traduce las expectativas de precios altos en subidas reales de los precios.


​El resultado es lo que se conoce como una burbuja del precio de un activo, que es un encarecimiento sustancial de un activo (financiero o de otro tipo) causado por la convicción de que el precio subirá, y no porque haya otras razones para que el activo tenga más valor ahora que en el pasado. El término «burbuja» es muy apropiado porque las pompas no duran mucho y estallan. Y lo mismo ocurre con las burbujas del precio de los activos.


​El influyente economista Friedrich Hayek señaló que las variaciones de precio son mensajes que contienen información (sus ideas se explican en las secciones 8.1 y 10.1 del volumen de microeconomía). Para que los mercados funcionen bien, los operadores deben reaccionar a esos mensajes sobre precios. Si se tratara del precio del pan, el mensaje es claro: si sube, deberías comprar menos o, si tienes una panadería, deberías producir más. Esa es la retroalimentación negativa que estabiliza los precios en la proximidad de un equilibrio estable.

Las burbujas pueden ocurrir porque los precios de un activo envían mensajes diferentes: un aumento del precio de un activo podría interpretarse como señal de más incrementos en el futuro. El resultado de este proceso de retroalimentación positiva puede ser un encarecimiento desenfrenado.

Tomemos el ejemplo del precio de las acciones de una empresa. Si cambia lo que la gente cree que pasará con los beneficios futuros de una empresa, se generan ajustes prácticamente instantáneos en el precio (o cotización) de sus acciones. Tanto las buenas como las malas noticias sobre una empresa (por ejemplo, la concesión de una patente, la presentación de una demanda judicial, la enfermedad o muerte imprevista de alguien importante, beneficios inesperados o una fusión y adquisición) pueden dar lugar a variaciones rápidas de su valoración. Como las variaciones del precio de una acción suelen reflejar información importante sobre la salud financiera de una empresa, los operadores que carecen de esa información tratarán de deducirla de esas variaciones. Interpretarán la subida de precio del activo como una señal de que es probable que siga subiendo. Si hay muchos operadores así, este proceso de retroalimentación positiva se traduce en sucesivas subidas de precio.

Es por eso que las subidas o bajadas de precio pueden ser contagiosas. Y el mismo proceso puede darse a la inversa: mi convicción de que un activo está sobrevalorado en el mercado (y por eso no lo compro) puede contagiarse siguiendo el mismo proceso de retroalimentación positiva. La consecuencia son burbujas del precio de un activo seguidas por bajadas repentinas, denominadas estallidos o cracs.


​​La figura 8.8 ilustra la tendencia a largo plazo del precio de la vivienda en Estados Unidos así como la burbuja inmobiliaria y su hundimiento, que precipitó la crisis financiera. Al final del siglo xx, el precio de la vivienda equivalía aproximadamente a cuatro veces la renta media y se había mantenido estable desde hacía varias décadas. Entonces, empezó a subir con rapidez, hasta que el crac empezó en la primavera de 2006.




                [image: El gráfico de líneas ilustra el cociente entre el precio de la vivienda y la mediana de la renta en Estados Unidos, entre 1945 y 2024. El eje horizontal muestra los años, que van de 1945 a 2025, mientras que el eje vertical representa el cociente entre el precio de la vivienda y la mediana de la renta de los hogares, que va de 3 a 8. En un principio, el cociente disminuye desde alrededor de 6,5 a finales de los cuarenta hasta un mínimo de 3,5 a principios de los setenta. La línea muestra una meseta con pequeños picos en torno a 4,5 en 1980 y en 1990. Entonces el cociente sube acusadamente desde finales de los noventa, pasando de poco más de 4 hasta casi 7 durante la burbuja del crédito inmobiliario de Estados Unidos. Después de la quiebra de Lehman Brothers, el cociente baja considerablemente hasta menos de 5 durante la gran recesión que siguió a la crisis financiera mundial. Posteriormente sube de nuevo durante la pandemia de la COVID-19 y se sitúa en torno a 7,5 a finales de 2024.]



Figura 8.8 
Cociente entre el precio de la vivienda y la mediana de la renta de Estados Unidos (1945–2024).






Cociente entre el precio de la vivienda y la mediana de la renta de los hogares (Estados Unidos). Longtermtrends.






En la siguiente sección, vamos a desarrollar un modelo de la dinámica del precio de los activos para ayudarnos a entender cómo pueden darse estas variaciones tan rápidas y desestabilizadoras de los precios.


  
    Pregunta 8.3 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre burbujas y elige los que sean correctos.

    
      	Una burbuja se da cuando el precio de una acción sube demasiado rápido.

      	Es menos probable que se dé una burbuja en un mercado en el que se puede pasar fácilmente de ser comprador a vendedor.

      	Es más probable que provoquen burbujas los operadores que basan sus estrategias en las variaciones de los precios.

      	Las burbujas solo pueden ocurrir en los mercados financieros.

    

    
      	No es la velocidad a la que sube el precio lo que define una burbuja, sino la causa. Una burbuja se da cuando el precio del mercado se desvía de modo importante y sostenido por la convicción de los operadores del mercado de que el precio seguirá subiendo.

      	En esas circunstancias son más probables las burbujas.

      	Según esas estrategias, los operadores interpretan la subida de precio de un activo como una señal de que es probable que siga subiendo. Esas estrategias pueden contribuir a la formación de una burbuja.

      	Una burbuja puede darse en cualquier mercado de activos que puedan revenderse, por ejemplo, el mercado inmobiliario.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Dinámica de la economía: crisis financieras y ambientales

8.5 Modelización de una burbuja de precios inmobiliarios y su derrumbe


  Antes de empezar

  En esta sección y en la siguiente, unimos el marco básico microeconómico de la oferta y la demanda con los conceptos de la retroalimentación positiva y los puntos de inflexión para construir un modelo de la dinámica del mercado de la vivienda. Si no te has familiarizado con los gráficos de la oferta y la demanda, antes deberías leer las secciones 8.2 y 8.3⁠ del volumen de microeconomía.




​​Procesos de retroalimentación positiva y negativa en el mercado de la vivienda

Si el mercado inmobiliario está en equilibrio, el precio de la vivienda se mantiene en el mismo nivel de un periodo a otro, que es el precio con el que la oferta y la demanda son iguales. Lo que sucede cuando el precio no está en el nivel de equilibrio depende de si a los compradores y vendedores les importa no solo el precio actual, sino también los precios futuros, es decir, cómo podría variar el valor del activo en el futuro.

Cuando las decisiones dependen solo del precio actual

Si los compradores y vendedores se preocuparan solo por los precios actuales (como en el caso de la comida, porque la comida no es un activo), sería de esperar que un proceso de retroalimentación negativa restableciera el equilibrio. El equilibrio del mercado inmobiliario, igual que el del mercado del pan, sería estable.

La figura 8.9 explica el proceso dinámico de ajuste del precio en este caso. El panel de la izquierda muestra las curvas de la oferta y la demanda de viviendas. El mercado está en equilibrio en el punto E, donde la oferta y la demanda se igualan para el precio \(P^\text{*}\). Por medio del gráfico de la derecha, podemos ilustrar lo que sucede cuando los precios varían, con el precio del periodo \(t\), \(P_t\), en el eje horizontal y el precio del siguiente periodo, \(P_{t+1}\), en el vertical. Hemos marcado el punto donde \(P_t= P^\text{*}\): a este precio, el mercado está en equilibrio, por lo que el precio se mantiene igual en el siguiente periodo: \(P_{t+1} = P^\text{*}\). Así pues, el equilibrio corresponde a un punto situado en la línea de 45 grados.

¿Qué ocurre si el mercado no se encuentra en equilibrio? Supón que el precio en el periodo \(t\) es \(P_a\), más alto que \(P^\text{*}\). Sigue los pasos de la figura 8.9 para analizar lo que sucede y cómo derivar la curva de la dinámica de precios.





                [image: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, indicada como Q, y el eje vertical muestra el precio, indicado como P. Las coordenadas son (cantidad, precio). La línea con pendiente negativa está etiquetada como demanda, mientras que la de pendiente positiva está identificada como oferta. La intersección de las dos líneas está etiquetada E, con una coordenada horizontal de Q^. El segundo gráfico ilustra el proceso de ajuste. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». El punto E del primer gráfico se replica en esta línea, con una coordenada horizontal de P^.]



Figura 8.9 
Derivación de una curva de la dinámica de precios.









                [image: En el equilibrio del mercado: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, indicada como Q, y el eje vertical muestra el precio, indicado como P. Las coordenadas son (cantidad, precio). La línea con pendiente negativa está etiquetada como demanda, mientras que la de pendiente positiva está identificada como oferta. La intersección de las dos líneas está etiquetada E, con una coordenada horizontal de Q^. El segundo gráfico ilustra el proceso de ajuste. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». El punto E del primer gráfico se replica en esta línea, con una coordenada horizontal de P^.]



En el equilibrio del mercado



La oferta es igual a la demanda cuando el precio de la vivienda es \(P^\text{*}\). Si \(P_t = P^\text{*}\), entonces \(P_{t+1}= P^\text{*}\) también. En el gráfico de la derecha, es un punto situado en la curva de la dinámica de precios. Se encuentra en la línea de 45 grados.









                [image: Supón que el precio en el periodo \(t\) es \(P_a\): Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, indicada como Q, y el eje vertical muestra el precio, indicado como P. Las coordenadas son (cantidad, precio). La línea con pendiente negativa está etiquetada como demanda, mientras que la de pendiente positiva está identificada como oferta. La intersección de las dos líneas está etiquetada como E, con una coordenada horizontal de Q^* y una coordenada vertical de P^. Cuando el precio está en P_a, que es más alto que P^, la brecha que aparece entre la demanda y la oferta se designa exceso de oferta. La cantidad demandada es Q_a, situada a la izquierda de Q^. Cuando el precio está en P_b, que es más bajo que P_a pero más alto que P^, disminuye la brecha entre la demanda y la oferta. El segundo gráfico ilustra el proceso de ajuste. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». El punto E del primer gráfico se replica en esta línea, con una coordenada horizontal de P^. Aparece un punto adicional donde el precio P_a se replica como coordenada horizontal (precio en el periodo t) y el precio P_b se refleja como coordenada vertical (precio en el periodo t+1). El nuevo punto se sitúa arriba a la derecha del punto original, E.]



Supón que el precio en el periodo (t) es (P_a)



Al precio \(P_a\), que es más alto, la oferta es mayor que la demanda. Hay un exceso de oferta, por lo que algunos vendedores se dan cuenta de que no podrán vender todo lo que les gustaría al precio vigente, así que rebajan el precio que piden. Por lo tanto, el precio empieza a bajar.
Localizando \(P_a\) en el gráfico de la derecha, podemos usar la línea de 45 grados para hallar \(P_t = P_a\) en el eje horizontal. Supón que el precio baja hasta \(P_{t+1} = P_b\) en el siguiente periodo. El punto (\(P_a\), \(P_b\)), situado por debajo de la línea de 45 grados, se encuentra en la curva de la dinámica de precios.









                [image: El precio baja de nuevo hasta \(P_c\): Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, indicada como Q, y el eje vertical muestra el precio, indicado como P. Las coordenadas son (cantidad, precio). La línea con pendiente negativa está etiquetada como demanda, mientras que la de pendiente positiva está identificada como oferta. La intersección de las dos líneas está etiquetada como E, con una coordenada horizontal de Q^* y una coordenada vertical de P^. Cuando el precio está en P_a, que es más alto que P^, la brecha que aparece entre la demanda y la oferta se designa exceso de oferta. La cantidad demandada es Q_a, situada a la izquierda de Q^. Cuando el precio está en P_b, que es más bajo que P_a pero más alto que P^, disminuye la brecha entre la demanda y la oferta. De la misma forma, cuando el precio está en P_c y P_d, que son más bajos que P_b pero más altos que P^*, disminuye la brecha entre la demanda y la oferta. El segundo gráfico ilustra el proceso de ajuste. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». El punto E del primer gráfico se replica en esta línea, con una coordenada horizontal de P^. Aparece un punto adicional donde el precio P_a se replica como coordenada horizontal (precio en el periodo t) y el precio P_b se refleja como coordenada vertical (precio en el periodo t+1). El nuevo punto se sitúa arriba a la derecha del punto original, E. Se muestran dos puntos más, cuyas coordenadas son (P_b, P_c) y (P_c, P_d).]



El precio baja de nuevo hasta (P_c)



El precio \(P_b\) sigue por encima del precio de equilibrio. De nuevo hay exceso de oferta y los vendedores siguen recortando el precio, en competencia por los compradores, por lo que el precio baja otra vez. Si el nuevo precio es \(P_c\), podemos encontrar \(P_b\) en el eje horizontal a la derecha y dibujar el punto (\(P_b\), \(P_c\)) en la curva de la dinámica de precios. Como el precio sigue bajando, podemos dibujar más puntos hasta que se llegue al equilibrio en \(P^\text{*}\).









                [image: La CDP: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, indicada como Q, y el eje vertical muestra el precio, indicado como P. Las coordenadas son (cantidad, precio). La línea con pendiente negativa está etiquetada como demanda, mientras que la de pendiente positiva está identificada como oferta. La intersección de las dos líneas está etiquetada como E, con una coordenada horizontal de Q^* y una coordenada vertical de P^. Cuando el precio está en P_a, que es más alto que P^, la brecha que aparece entre la demanda y la oferta se designa exceso de oferta. La cantidad demandada es Q_a, situada a la izquierda de Q^. Cuando el precio está en P_b, que es más bajo que P_a pero más alto que P^, disminuye la brecha entre la demanda y la oferta. De la misma forma, cuando el precio está en P_c y P_d, que son más bajos que P_b pero más altos que P^, disminuye la brecha entre la demanda y la oferta. El segundo gráfico ilustra el proceso de ajuste. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». El punto E del primer gráfico se replica en esta línea, con una coordenada horizontal de P^. Aparece un punto adicional donde el precio P_a se replica como coordenada horizontal (precio en el periodo t) y el precio P_b se refleja como coordenada vertical (precio en el periodo t+1). El nuevo punto se sitúa arriba a la derecha del punto original, E. Se muestran dos puntos más, cuyas coordenadas son (P_b, P_c) y (P_c, P_d), respectivamente. Una curva con pendiente positiva y etiquetada como CDP pasa por los cuatro puntos, con una pendiente más plana que la de la línea de 45 grados. Su intersección con la línea de 45 grados corresponde al punto E que es réplica del que hay en el primer gráfico.]



La CDP



Uniendo los puntos obtenemos la curva de la dinámica de precios (CDP). En este ejemplo, ha salido una línea recta. La CDP es más plana que la línea de 45 grados.









	curva de dinámica de precios
	La curva de la dinámica de precios es un gráfico que muestra la relación entre el precio de un bien en un periodo \(t\) (en el eje horizontal) y su precio en el periodo \(t + 1\) (en el eje vertical). El punto en el que el gráfico cruza la línea de 45 grados representa un equilibrio de mercado: a ese precio, la demanda es igual a la oferta, por lo que el precio se mantiene constante de un periodo al siguiente. A otros precios, el exceso de demanda o de oferta genera una variación del precio.




​​La curva de la dinámica de precios es más plana que la línea de 45 grados, y la intersección de las dos es un precio de equilibrio (estar en la línea de 45 grados implica que el precio será el mismo en los dos periodos, es decir, no habrá cambiado, como se requiere en un equilibrio). Cuando el precio está por encima del nivel de equilibrio (en el panel izquierdo de la figura), la CDP (en el panel derecho) se halla por debajo de la línea de 45 grados. Si empiezas con un precio inferior a \(P^\text{*}\) y repites la derivación, descubrirás que (como se muestra en la figura) la CDP se sitúa por encima de la línea de 45 grados mientras el precio sube hasta el nivel de equilibrio.

La curva de la dinámica de precios de la figura 8.9 —más plana que la línea de 45 grados— corresponde al caso de un equilibrio estable. Si debido a un shock el precio se aleja del nivel de equilibrio, un proceso de retroalimentación negativa a lo largo de la CDP restablece el equilibrio en el mercado.

Hemos ilustrado este proceso mediante un shock que subió el precio por encima del de equilibrio, por lo que la retroalimentación negativa lo bajó. Pero no es ese el motivo de que llamemos negativa a la retroalimentación. Es «negativa» porque las acciones de los compradores y vendedores trabajan contra el shock inicial, lo «niegan». Si el shock produjo un precio más bajo que \(P^\text{*}\), el resultado sería que el precio vuelve a subir hasta el nivel de equilibrio.

Cuando importa lo que se piensa del precio futuro

Como la vivienda —a diferencia del pan— es un activo, es más realista suponer que la oferta y la demanda de viviendas dependen no solo del precio actual, sino también de lo que la gente cree que sucederá con los precios en el futuro. Piensa en lo que podría ocurrir si la gente piensa que las viviendas se venden a un precio más alto de lo normal. Correría la voz de que el mercado parece animarse.

Dependiendo de las expectativas, es posible que el equilibrio se restablezca mediante un proceso de retroalimentación negativa. Pero es posible que se genere un proceso de retroalimentación positiva que tenga tanta fuerza que provoque inestabilidad: una burbuja del precio de la vivienda. La figura 8.10 ilustra esas dos situaciones alternativas para el precio de la vivienda, \(P\).

El shock del precio lleva a algunas personas a creer que en el futuro subirá, por lo que la vivienda se está volviendo un activo más valioso y la curva de la demanda de viviendas sube. Pero si se entiende que la subida del precio es algo puntual, entonces el proceso de retroalimentación negativa descrito en la figura 8.10 restablecerá el equilibrio.




                [image: Hay dos diagramas de flujo. El primero ilustra el proceso de retroalimentación negativa en el que las expectativas enfrían la subida del precio. La noticia de que el mercado de la vivienda se anima hace que el precio suba, lo que lleva a pensar a algunas personas que el precio seguirá subiendo, así que la demanda aumenta. Pero otras creen que el precio volverá a bajar, lo que al final hará que la demanda caiga y el precio se estabilice. El segundo diagrama de flujo ilustra el proceso de retroalimentación positiva, en el que las expectativas amplifican la subida del precio. Esta situación también se conoce como burbuja. La noticia de que el mercado de la vivienda se anima hace que el precio suba, lo que lleva a una convicción generalizada de que seguirá subiendo, así que la demanda aumenta. Ese convencimiento lleva a que el precio suba y confirme las expectativas de más aumentos. En consecuencia, la demanda aumenta y el precio sube más. A su vez, esas subidas del precio confirman las expectativas de más aumentos. Así pues, se forma un ciclo, que a menudo se conoce como burbuja.]



Figura 8.10 
Retroalimentación positiva y negativa en el mercado inmobiliario.






El panel de la derecha ilustra un proceso de retroalimentación positiva. Puede darse una burbuja si se generaliza la opinión de que es probable que los precios suban en el futuro. Hay personas que entienden que un incremento del precio se debe a que otras personas saben algo que ellas no saben, y ajustan sus propias expectativas al alza. O también pueden pensar que hay una oportunidad para especular: compran la casa ahora y la venden a otros compradores después a un precio más alto. En cualquier caso, el aumento de la demanda es suficientemente grande para empujar el precio hacia arriba, generando una retroalimentación positiva, que aumenta más la demanda y el precio.


​La curva de la dinámica de precios de los activos inmobiliarios

Podemos modelar las dos situaciones como hicimos antes, usando un gráfico de demanda y oferta y derivando la curva de la dinámica de precios. La diferencia importante es que la curva de la demanda depende no solo del precio actual, que se presenta en el eje vertical como siempre, sino también de los precios que se esperan en el futuro. Si el precio que se prevé para el futuro aumenta, la demanda será más alta en cada nivel del precio actual, y la curva de demanda se desplazará hacia la derecha.


	exceso de oferta
	Situación que se da cuando la cantidad ofertada de un bien es superior a la cantidad demandada al precio actual. Véase también: exceso de demanda.




​Un shock en el precio de la vivienda lo eleva con respecto al precio de equilibrio, pasando de \(P^\text{*}\) a \(P_a\). En la figura 8.9, el exceso de oferta en \(P_a\) dio lugar a un proceso de ajuste dinámico de vuelta al precio de equilibrio. Pero ahora algunas personas piensan que es el principio de un periodo de alza de precios, lo que desplaza la curva de demanda hacia la derecha.

La figura 8.11 muestra lo que podría ocurrir a continuación. La nueva curva de demanda es \(D_a\). En este caso, el aumento de la demanda es relativamente pequeño —tal vez porque la mayoría de la gente no cree que el precio siga subiendo—, así que continúa habiendo exceso de oferta al precio \(P_a\). En consecuencia, el precio empezará a bajar, como antes. El proceso de la retroalimentación negativa funciona de forma parecida al de la figura 8.9, aunque con ajustes de precio más pequeños ya que el desplazamiento de la demanda empuja algo el precio hacia arriba, generando menos exceso de oferta. A medida que bajen los precios y la gente se dé cuenta de que la subida fue pasajera, la curva de demanda volverá a su posición anterior. El precio se estabilizará de nuevo en \(P^\text{*}\).




                [image: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, indicada como Q, y el eje vertical muestra el precio, indicado como P. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea con pendiente negativa está etiquetada como demanda, mientras que la otra línea paralela con pendiente negativa está etiquetada como D_a, con D_a situada por encima de la demanda. La línea con pendiente positiva está etiquetada como oferta. La intersección de las dos líneas está etiquetada como E, con una coordenada horizontal de Q^* y una coordenada vertical de P^. Cuando el precio está en P_a, que es más alto que P^, la brecha que aparece entre D_a y la oferta se designa exceso de oferta y es más pequeña que la brecha entre la demanda y la oferta. El segundo gráfico ilustra el proceso de ajuste. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Hay una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen, etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». El punto E del primer gráfico se replica en esta línea, con una coordenada horizontal de P^*. Otra línea con pendiente positiva etiquetada como CDP, que es más plana, se corta con la línea de 45 grados en el punto E, que es réplica del que hay en el primer gráfico.]



Figura 8.11 
El shock en el precio se ha amortiguado: retroalimentación negativa y equilibrio estable.






La curva de la dinámica de los precios es parecida a la de la figura anterior. Hemos dibujado una curva más inclinada, que representa ajustes de precio más pequeños, pero sigue siendo más plana que la línea de 45 grados. El equilibrio del mercado de la vivienda es estable.


​Retroalimentación positiva y amplificación de un shock en el precio de la vivienda

Pero si muchas personas piensan que la subida inicial del precio avisa de más encarecimientos, el desplazamiento de la demanda será mayor y causará, a su vez, más subidas. La figura 8.12 modeliza este caso de escalada desenfrenada del precio. (Para mostrar precios superiores a \(P_a\), hemos usado una escala diferente en el eje vertical).


	exceso de demanda
	Situación que se da cuando la cantidad demandada de un bien es superior a la cantidad que se oferta al precio actual. Véase también: exceso de oferta.




​Cuando se observa el precio \(P_a\), la curva de demanda se desplaza a \(D_a\). Ahora hay exceso de demanda de viviendas. Por lo tanto, el precio empieza a subir de \(P_a\) y llega a \(P_b\) en el siguiente periodo. Ese es el primer punto marcado por encima de \(P^\text{*}\) sobre la CDP del panel de la derecha. La subida hasta \(P_b\) refuerza la expectativa de encarecimiento de los precios y la curva de demanda se desplaza de nuevo hasta \(D_b\). Una vez más hay exceso de demanda, lo que da lugar a sucesivos aumentos de precio y desplazamientos de demanda.




                [image: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra la cantidad, indicada como Q, y el eje vertical muestra el precio, indicado como P. Las coordenadas son (cantidad, precio). Una línea con pendiente negativa está etiquetada como demanda, mientras que hay otras tres líneas paralelas con pendiente negativa etiquetadas como D_a, D_b y D_c, con D_c situada más arriba y la demanda situada más baja. Una línea con pendiente positiva está etiquetada como oferta y corta a la demanda en el punto E, con una coordenada horizontal de Q^* y una coordenada vertical de P^. D_c y la curva de oferta se cortan en un punto con una coordenada vertical de P_d. Cuando el precio está en P_c, la brecha entre D_c y la oferta está señalada como exceso de demanda. También se resaltan las brechas entre la oferta y D_b con el precio P_b y entre la oferta y D_a con el precio P_a. P_d es el que está más arriba en el eje vertical, mientras que P_a es el situado más abajo. El segundo gráfico ilustra el proceso de ajuste. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». El punto E del primer gráfico se replica en esta línea, con una coordenada horizontal de P^. También hay réplicas de otras intersecciones del primer gráfico, situadas en una línea con pendiente positiva etiquetada como CDP que tiene una pendiente más inclinada que la línea de 45 grados. Esta línea CDP corta la línea de 45 grados en el punto E, que es réplica del que hay en el primer gráfico. Estos puntos replicados tienen las coordenadas horizontales P_a, P_b y P_c, siendo P_a el más cercano a P^* y P_c el más alejado.]



Figura 8.12 
El shock en el precio se amplifica: retroalimentación positiva e inestabilidad.






En la figura 8.12, las subidas de precio dan lugar a más subidas —un proceso de retroalimentación positiva— y, en lugar de contrarrestarlas, amplían el shock inicial del precio, lo que nos aleja más y más del equilibrio. De igual modo, una bajada del precio a menos de \(P^\text{*}\) pondría en marcha una serie de retroalimentaciones positivas que ampliarían la bajada inicial y desencadenarían un proceso de abaratamiento descontrolado (como se tratará en el ejercicio 8.2). Estos dos casos se corresponden con una CDP que pasa por \(P^\text{*}\) y está más inclinada que la línea de 45 grados. El equilibrio en E es inestable.

La figura 8.12 describe el principio de una burbuja de subidas desenfrenadas del precio de la vivienda. En esta situación, el proceso de retroalimentación positiva continuará hasta que suceda algo que cambie la expectativa de un incremento imparable de precios.


  Si te interesa un modelo matemático de una burbuja como la mostrada en la figura 8.12, lee este suplemento matemático.




  Ejercicio 8.2 Modelización de una caída del mercado inmobiliario

  Elabora un gráfico parecido al de la figura 8.12 y ofrece una explicación paso a paso de cómo puede ocurrir un descalabro del mercado de la vivienda. Como punto de partida supón un shock negativo: una caída de precios por causas externas al modelo.




​La dinámica del precio de la vivienda: ciclos de burbuja-estallido

La figura 8.13 resume las curvas de la dinámica de los precios (CDP) con equilibrios estables e inestables. En uno inestable, la CDP está más inclinada que la línea de 45 grados; si es estable, está más plana.




                [image: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, etiquetado como «Equilibrio inestable», el eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Una línea adicional, con una pendiente positiva mayor y etiquetada CDP, corta a la línea de 45 grados en el punto en el que tanto la coordenada horizontal como la vertical son P_0. Los puntos P_0, P_1, P_2 y P_3 están marcados en el eje horizontal, mientras que los puntos correspondientes en el eje vertical ilustran el proceso de ajuste. Cuando las coordenadas horizontales son P_1 y P_2, sus correspondientes coordenadas verticales en la línea CDP son P_2 y P_3, respectivamente. El proceso continúa con P_3; cada nuevo paso se aleja más de la línea de 45 grados. En el segundo gráfico, etiquetado como «Equilibrio estable», el eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). De modo semejante, una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Una línea adicional, con una pendiente positiva más plana y etiquetada CDP, corta a la línea de 45 grados en el punto en el que tanto la coordenada horizontal como la vertical son P_0. Los puntos P_0, P_1, P_2 y P_3 están marcados en el eje horizontal, mientras que los puntos correspondientes en el eje vertical dejan ver el proceso de ajuste. Cuando las coordenadas horizontales son P_1 y P_2, sus correspondientes coordenadas verticales en la línea CDP son P_2 y P_3, respectivamente. El proceso continúa con P_3; cada nuevo paso converge más hacia la línea de 45 grados.]



Figura 8.13 
Equilibrios estable e inestable en el mercado inmobiliario.






Hasta ahora, hemos dibujado las CDP como líneas rectas por comodidad, pero no hay razón por la que no puedan ser curvas (como las hemos llamado). Y en tal caso, es posible que crucen la línea de 45 grados más de una vez, como corresponde a una situación en la que existe más de un equilibrio: hay varios niveles de precios en los que el precio no varía de un periodo a otro.




                [image: ]



Figura 8.3 






Las CDP nos pueden ayudar a modelizar lo que observamos, con periodos de estabilidad alrededor de más de un precio de equilibrio de las viviendas y con otros periodos de inestabilidad con auges y caídas. Parece que se da una coexistencia de equilibrios estables e inestables. En la figura 8.14, modelizamos el mercado de la vivienda como la «colina» de la sección 8.2, con dos equilibrios estables y uno inestable —el punto de inflexión de la cima— entre ellos. Esto nos da una CDP con forma de S, igual que la mostrada en la figura 8.14.

Hay un equilibrio estable con un precio bajo en el punto C y es estable porque aquí la CDP es más plana que la línea de 45 grados. Un pequeño shock del precio se traduciría en un ajuste dinámico, con la retroalimentación negativa contrarrestando el shock y devolviendo el precio a lo largo de la curva al punto C. El punto D es estable por la misma razón.

El punto T también es un equilibrio, pero se trata de un punto de inflexión inestable. Es decir, un pequeño shock del precio dispararía retroalimentaciones positivas que bajarían el precio hacia C (si el shock fue una caída del precio), que es un equilibrio estable en un precio bajo, o que lo subirían hacia D (si el shock fue un encarecimiento), que es un equilibrio estable en un precio alto.


  A diferencia de la trampa de pobreza, en este caso —el mercado de la vivienda— no tenemos un equilibrio «bueno» y uno «malo». El que resulte preferible tener precios altos o bajos para la vivienda depende de si tienes una y deseas venderla o si careces de una y te gustaría comprar. El problema del mercado inmobiliario es que los precios pueden cambiar drásticamente —burbuja o desplome— y acarrear una incertidumbre considerable para todos los hogares.



Para entender por qué el equilibrio en T es inestable, observa que en T la CDP está más inclinada que la línea de 45 grados, cuya pendiente es igual a 1. Eso implica que, a lo largo de la línea de 45 grados, una variación del precio en el momento \(t\) se asocia con una variación de la misma magnitud en el periodo \(t + 1 (\Delta P_t = \Delta P_{t+1})\). El que la CDP tenga una pendiente mayor de 1 implica que una variación del precio en el periodo \(t\) se asocia con otra mayor en el periodo \(t + 1\). Dicho de otro modo, la reacción a un shock de precio en el punto T (ya sea ascendente o descendente) no se amortigua, sino que amplifica el shock. Una conclusión importante que se extrae de la figura 8.13 es que sería de esperar que la economía se acercase mucho más a menudo a un equilibrio estable que a uno inestable.

Sigue los pasos de la figura 8.14 para comprender cómo, a partir del equilibrio de precio bajo en C, podría originarse una burbuja inmobiliaria.





                [image: El gráfico ilustra la dinámica de los ajustes de precio a lo largo del tiempo. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDP corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: C, T y D. El punto C, situado más abajo, representa un equilibrio estable con un precio bajo. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa un equilibrio inestable. El punto D, situado más arriba, representa un equilibrio estable con un precio alto. Hay flechas que indican la dirección de los ajustes del precio, apuntando de T a C o de T a D.]



Figura 8.14 
Dinámica de los precios, múltiples equilibrios y la CDP con forma de S.









                [image: Un equilibrio estable y dos inestables: El gráfico ilustra la dinámica de los ajustes de precio a lo largo del tiempo. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDP corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: C, T y D. El punto C, situado más abajo, representa un equilibrio estable con un precio bajo. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa un equilibrio inestable. El punto D, situado más arriba, representa un equilibrio estable con un precio alto.]



Un equilibrio estable y dos inestables



Una CDP con forma de S que corta a la línea de 45 grados tres veces nos ofrece un modelo del mercado de la vivienda con tres equilibrios: uno estable con un precio bajo, otro con uno alto y un equilibrio inestable entre los dos.









                [image: El equilibrio inestable se denomina punto de inflexión: El gráfico ilustra la dinámica de los ajustes de precio a lo largo del tiempo. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDP corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: C, T y D. El punto C, situado más abajo, representa un equilibrio estable con un precio bajo. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa un equilibrio inestable. El punto D, situado más arriba, representa un equilibrio estable con un precio alto.]



El equilibrio inestable se denomina punto de inflexión



Cualquier shock del precio en el equilibrio inestable, sin importar lo pequeño que sea, desplaza el precio en la misma dirección que el shock (retroalimentación positiva). Es un punto de inflexión.









                [image: Un shock del precio: El gráfico ilustra la dinámica de los ajustes de precio a lo largo del tiempo. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDP corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: C, T y D. El punto C, situado más abajo, representa un equilibrio estable con un precio bajo. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa un equilibrio inestable, en concreto, un punto de inflexión. El punto D, situado más arriba, representa un equilibrio estable con un precio alto. Hay flechas dibujadas que apuntan de T a D.]



Un shock del precio



El punto de partida es el equilibrio estable a precio bajo, C. Un shock del precio suficientemente grande para llevar el precio más allá del punto de inflexión sitúa el mercado en la parte inclinada de la CDP por encima de la línea de 45 grados. Se genera un proceso de retroalimentación positiva, con incrementos cada vez mayores de los precios.









                [image: Las retroalimentaciones positivas se acumulan y siguen amplificando el shock: El gráfico ilustra la dinámica de los ajustes de precio a lo largo del tiempo. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDP corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: C, T y D. El punto C, situado más abajo, representa un equilibrio estable con un precio bajo. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa un equilibrio inestable, en concreto, un punto de inflexión. El punto D, situado más arriba, representa un equilibrio estable con un precio alto. Hay flechas dibujadas que apuntan de T a D. Otras flechas más pequeñas resaltan la convergencia hacia un equilibrio estable con precio alto desde T hacia D.]



Las retroalimentaciones positivas se acumulan y siguen amplificando el shock



Este proceso continúa hasta que el mercado de la vivienda converge con el equilibrio estable a un precio elevado.








De manera parecida, una caída grande del precio de la vivienda puede provocar un desplome desde el equilibrio con precio alto hasta el equilibrio con precio bajo.


  Ejercicio 8.3 Diferencias entre equilibrio y estabilidad

  Explica, con tus palabras y con ejemplos, la diferencia entre los conceptos de equilibrio y estabilidad.




  
    Pregunta 8.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Los procesos de retroalimentación positiva en respuesta a un shock del precio pueden hacer que los precios bajen.

      	En cualquier momento dado, hay más probabilidad de que la economía se encuentre en un equilibrio estable que inestable.

      	Con respecto a la vivienda, el equilibrio con precio bajo es estable porque no desaparece si se desplaza la curva de la dinámica de los precios.

      	Las burbujas del precio de la vivienda se producen cuando la gente no toma las variaciones de precios como una fuente de información.

    

    
      	Los procesos de retroalimentación positiva refuerzan el shock inicial (alejamiento del equilibrio), por lo que, si el shock inicial causa una bajada de los precios, esos procesos provocarán que los precios sigan bajando.

      	Si la economía está en un equilibrio estable, cualquier alejamiento de ese equilibrio, incluso pequeño, acabará dando como resultado que los precios vuelvan al mismo equilibrio, por lo que la economía se mantendrá en ese equilibrio salvo que haya un shock grande. No obstante, si la economía está en un equilibrio inestable, cualquier pequeño alejamiento hará que la economía se aleje más y más, por lo que resulta más difícil mantener un equilibrio inestable.

      	El equilibrio con precio bajo es estable porque cualquier pequeño alejamiento de ese equilibrio acabará dando como resultado que los precios vuelvan al mismo equilibrio. La estabilidad del equilibrio no guarda relación con el hecho de siga existiendo o no cuando se desplaza la curva de la dinámica de los precios.

      	Al contrario: se produce una burbuja del precio de la vivienda porque la gente considera las variaciones actuales de los precios como una información de que los precios seguirán subiendo.

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Dinámica de la economía: crisis financieras y ambientales

8.6 Variaciones estructurales del mercado de la vivienda y desplazamientos de la CDP con forma de S

La figura 8.14 muestra que, teniendo forma de S la curva de la dinámica de precios, un shock del precio suficientemente grande en el mercado inmobiliario puede generar una variación de los precios actuales que los lleve más allá del punto de inflexión, dando lugar a un auge o una caída del precio de la vivienda (dependiendo de si el equilibrio inicial era con un precio alto o bajo). Por lo tanto, el modelo podría explicar las fases de expansión y contracción del precio de la vivienda, parecidas a las que hemos visto en la figura 8.8.


  A diferencia de lo que sucede con la vivienda, en las acciones y en activos como Bitcoin se pueden observar grandes saltos de precios.




​Pero históricamente las burbujas inmobiliarias no han comenzado ni terminado con una variación espectacular del precio en cuestión de un año. En esta sección, ampliamos el modelo con los desplazamientos de la curva de la dinámica de los precios (CDP) en sí a fin de que refleje mejor la dinámica de precios que puede disparar un auge o una caída. Para una economía que está en el equilibrio del precio alto, un desplazamiento de la CDP eliminará el punto de inflexión y la conocida dinámica resultante de los precios llevará el mercado al equilibrio del precio bajo (en el caso de una caída).

Hasta ahora, hemos considerado que los auges y caídas son reacciones a un shock, es decir, alguna variación del precio hoy que es resultado de causas externas al modelo, sin que haya cambios en el modelo (con la CDP invariable). Con «desplazamiento», nos referimos a un movimiento de la curva en sí, es decir, una variación de la CDP.

Por lo tanto, son dos las cosas que podrían perturbar un equilibrio:


  	Se producen shocks (movimientos a lo largo de una CDP) cuando hay una variación en el precio en este periodo que ocurre por razones externas al modelo (por ejemplo, un desplazamiento de la curva de la demanda a causa del lanzamiento de una nueva tecnología para sitios web de inmuebles) que acaba afectando al precio en el siguiente periodo (reflejado en el nombre de la curva: dinámica de precios).

  	Se producen desplazamientos (movimientos de toda la CDP) cuando hay una variación en las expectativas de la gente sobre los precios futuros de la vivienda por motivos que no son la variación en sí (por ejemplo, la preocupación de que el nivel actual en un equilibrio con precio alto sea demasiado alto dados los ingresos de los hogares y las condiciones de concesión de créditos).



Explicación de los desplazamientos de la curva de la dinámica de precios en el mercado de la vivienda

¿Por qué se desplazaría la CDP? Recuerda que la CDP nos dice que el precio que se dará el año próximo depende del precio de este año; pero el precio de la vivienda el año próximo se verá afectado por otros factores aparte del precio de este año. Depende, entre otras cosas, de lo que la gente piense que va a suceder con los precios de las casas en el futuro.

Ahora supón que en el equilibrio con precio alto hay personas a las que «les entra miedo». Creen que los precios son demasiado elevados, dadas la asequibilidad (el lado de la demanda) y la oferta de viviendas. En Inglaterra y Gales, por ejemplo, el índice de precios de la vivienda casi se triplicó entre 1998 y 2008, mientras que el índice de los ingresos subió solo un 50 %. Si se piensa en cuántos años más de ingresos se necesitaban para comprar una casa en 2008 en comparación con una década antes, está clara la caída drástica de la asequibilidad de la vivienda.

«Unos precios tan altos no pueden durar para siempre», se dicen a sí mismos. Y empiezan a pensar que los precios de la vivienda caerán: «Es el momento de vender para que, cuando los precios caigan, me pueda comprar una casa mejor por el mismo dinero». Los propietarios con una hipoteca empiezan a preocuparse de que, en caso de bajada de precios, acaben con una vivienda cuyo valor de mercado sea inferior a la hipoteca que le deben al banco. Quieren vender antes de que el precio caiga para reducir el riesgo de encontrarse con un patrimonio inmobiliario negativo.

Como empieza a parecer que la mejor forma de obtener una ganancia de capital es vender viviendas, y no comprarlas, el pesimismo se autocumple: los precios caen.

Desplazamientos de la curva de la dinámica de precios

Supón que el mercado de la vivienda está inicialmente en el punto D de la figura 8.15. En T, el precio previsto en el periodo próximo es el mismo que en el periodo actual, ya que es un punto donde la CDP corta a la línea de 45 grados. Ahora supón que, como la gente empieza a pensar que los precios altos no pueden durar, el precio esperado en el periodo próximo es más bajo que en el actual. Ese será un punto en una nueva CDP situada más abajo de D. Toda la CDP se desplaza hacia abajo y se representa con la línea discontinua, CDP′. El mercado se desplaza a un nuevo equilibrio en D′ y hay un nuevo punto de inflexión en T′.




                [image: El gráfico ilustra la dinámica de los ajustes de precio a lo largo del tiempo. El eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDP corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: C, T y D. El punto C, a un nivel más bajo, representa un equilibrio estable con un precio bajo. El punto T, a un nivel intermedio, representa un equilibrio inestable. El punto D, más arriba, representa un equilibrio estable con un precio alto. Otra línea con pendiente positiva y forma de S situada debajo de la CDP original está etiquetada como CDP′. Esta línea corta a la línea de 45 grados en tres puntos: C′, T′ y D′. Estas intersecciones se encuentran debajo de las intersecciones originales, C, T y D, y están etiquetadas como nuevo equilibrio estable con precio bajo, nuevo punto de inflexión y nuevo equilibrio estable con precio alto, respectivamente.]



Figura 8.15 
Desplazamiento de la CDP con forma de S.






El desplazamiento de la CDP ha acercado al mercado al punto de inflexión y al peligro de que el precio de la vivienda se desplome.

Sin embargo, cabe la posibilidad de que la «nueva normalidad» en el punto D′ no dure. Podría resurgir la confianza en que la vivienda es una buena apuesta y que el precio del periodo siguiente será más alto que en el punto D′; en ese caso, la CDP podría ascender hasta su posición inicial y el equilibrio estable con el precio más alto identificado por el punto D podría restablecerse una vez más.

Esa no es la única posibilidad. Si se impone la opinión de que el precio del punto D′ no es demasiado bajo, sino que sigue siendo «demasiado alto», dado el nivel de asequibilidad, por ejemplo, entonces el desplazamiento estructural de la CDP es descendente, por ejemplo, hasta CDP″ en la figura 8.16. En tal caso, el equilibrio en el punto T′ tiene que ser pasajero. Una vez que la opinión sobre el mercado de la vivienda ha cambiado tanto que la curva con forma de S (de puntos) queda por debajo de la línea de 45 grados (salvo donde el precio es muy bajo), solo hay un equilibrio en el mercado y se desploma hasta el punto C″.




                [image: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra el precio en el periodo t, indicado como P_t, y el vertical refleja el precio en el periodo t+1, indicado como P_{t+1}. Las coordenadas son (precio en el periodo t, precio en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Precio sin cambios de un periodo a otro». Tres líneas con pendiente positiva y forma de S etiquetadas como CDP, CDP′ y CDP′′ cortan a esa línea de 45 grados, estando CDP situada más arriba, CDP′ entre medias y CDP′′ más abajo. La línea etiquetada como CDP′ la corta en el punto D′ mientras que la etiquetada CDP′′ la corta en los puntos C′′ y D′′. El punto C′′ representa un equilibrio estable con precios bajos, mientras que los puntos D′ y D′′ representan equilibrios estables con precios altos. Es de destacar que la línea CDP′′ no corta a la línea de 45 grados en la parte intermedia, lo que indica que no hay puntos de inflexión. El segundo gráfico es casi igual que el primero, pero incluye flechas rojas que representan el proceso de ajuste de los precios. Esas flechas, situadas en el espacio existente entre la línea de 45 grados y CDP′′, ilustran el desplazamiento de D′ a D′′ y luego continúan hacia C′′.]



Figura 8.16 
Un desplazamiento de la CDP elimina los puntos de inflexión de tres equilibrios y deja uno solo.






Este modelo ayuda a explicar el temor a que una burbuja en un mercado de activos pueda ir seguida por un crac con graves ramificaciones para toda la economía.


  
    Pregunta 8.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Las figuras 8.15 y 8.16 muestran varias curvas de la dinámica de precios con forma de S para el mercado de la vivienda. Teniendo en cuenta las figuras, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Puede haber uno, dos o tres equilibrios en el mercado inmobiliario.

      	Los puntos T y D representan equilibrios inestables.

      	Un proceso de retroalimentación positiva implica que los precios de la vivienda siempre suben.

      	El optimismo sobre los precios de la vivienda desplazaría la CDP hacia arriba.

    

    
      	La CDP con forma de S puede cortar a la línea de 45 grados entre una y tres veces, como se muestra en las figuras 8.15 y 8.16.

      	El punto T es un equilibrio inestable, pero el punto D es un equilibrio estable.

      	Un proceso de retroalimentación positiva podría dar como resultado la bajada del precio de la vivienda. Por ejemplo, en la curva CDP, un shock negativo en el punto T causaría su abaratamiento hasta la intersección entre CDP y la línea de 45 grados.

      	El optimismo llevaría a precios más altos para ambos equilibrios estables (lo opuesto a lo que muestra la figura).

    

  




  Ejercicio 8.4 Un auge en el mercado inmobiliario

  
  ​Presenta una serie de cinco figuras que describan cómo los desplazamientos estructurales en el mercado de la vivienda pueden generar una burbuja inmobiliaria. Además del gráfico en sí, debes ofrecer una explicación de cada diapositiva y utilizar los siguientes títulos para las figuras.

  
    	Figura 1: Precios bajos y estables.

    	Figura 2: La confianza en el mercado aumenta entre algunos propietarios.

    	Figura 3: Un desplazamiento estructural en el mercado de la vivienda hace que los precios sean más altos, pero sin dejar de ser estables.

    	Figura 4: Desaparece el punto de inflexión.

    	Figura 5: Auge de los precios.

  




  Ejercicio 8.5 Las diez grandes burbujas de precios de activos de los 400 últimos años

  
  ​Según el historiador económico Charles Kindleberger, se han producido burbujas de precios de activos en diferentes países y en diversos periodos de la historia. Las burbujas de los 100 últimos años se han centrado principalmente en los bienes inmuebles, las acciones y la inversión extranjera.1

  
    	1636: Burbuja de los tulipanes en Países Bajos.

    	1720: Compañía de los Mares del Sur.

    	1720: Estratagema del Misisipi.

    	1927–1929: Burbuja de valores bursátiles de los años veinte.

    	Década de 1970: Aumento de préstamos a México y otras economías en desarrollo.

    	1985–1989: Burbuja japonesa de bienes inmuebles y acciones.

    	1985–1989: Burbuja de bienes inmuebles y acciones en Finlandia, Noruega y Suecia.

    	Década de 1990: Burbuja de bienes inmuebles y acciones en Tailandia, Malasia, Indonesia y otros países asiáticos entre 1992 y 1997, y aumento de la inversión extranjera en México en el periodo 1990–1999.

    	1995–2000: Burbuja de acciones extrabursátiles en Estados Unidos.

    	2002–2007: Burbuja de bienes inmuebles en Estados Unidos, Reino Unido, España, Irlanda e Islandia.

  

  Escoge una de estas burbujas de precios de activos o una burbuja de una moneda digital. Investiga sobre ella y cuenta la historia de su evolución usando los modelos tratados en esta sección.




  
    	
      Charles P. Kindleberger y Robert Z. Aliber. 2005. Manias, Panics, and Crashes: A History of Financial Crises (Wiley Investment Classics). Hoboken, NJ: Wiley, John & Sons [Manías, pánicos y cracs: historia de las crisis financieras, trad. cast. de Gina Clotet, Barcelona: Ariel, 2012]. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Dinámica de la economía: crisis financieras y ambientales

8.7 Burbujas inmobiliarias y estallidos: endeudamiento hipotecario, préstamos bancarios y consumo agregado


​
  Antes de empezar

  El análisis de la riqueza de los hogares, la vivienda y el apalancamiento en esta sección y en las dos siguientes toma como punto de partida el tratamiento de esos temas en la unidad 6. Si aún no has trabajado con las secciones de la 6.9 a la 6.11, deberías leerlas en este momento.



Los auges del mercado inmobiliario se pueden amplificar más porque la subida de los precios incrementa tanto el incentivo como las posibilidades de endeudamiento de los hogares. El mayor endeudamiento permite gastar más, incluso en vivienda, lo que contribuye a más subidas del precio de las viviendas.

Ganancias de capital y el incentivo (y los riesgos) de pedir más dinero prestado


	apalancamiento, ratio de apalancamiento
	El apalancamiento hace referencia al procedimiento consistente en aumentar las inversiones o la compra de activos mediante préstamos. Existen varias medidas distintas pero relacionadas del apalancamiento de un hogar, una empresa o un banco. CORE emplea la proporción de la inversión financiada mediante préstamos; en otras palabras, la ratio de apalancamiento es la relación entre la deuda y los activos.




​Cuando se espera que suba el precio de las viviendas, para los hogares resulta atractivo aumentar su endeudamiento, porque la ganancia de capital que esperan obtener por ese encarecimiento aumenta la rentabilidad de la inversión en vivienda. Pedir dinero prestado para invertir es lo que se denomina la «magia del apalancamiento» (que se presenta en la sección 6.10). Los propietarios de viviendas y las empresas, bancos incluidos, pueden aprovecharse de esa práctica, como se muestra en el ejemplo siguiente.


	balance
	Registro de todos los elementos actuales de activo y pasivo, así como del patrimonio neto, de un actor económico, como un hogar, un banco, una empresa o un gobierno. Véase también: patrimonio neto, pasivo.
	pasivo
	Deuda; cantidad que se debe con una obligación contractual de reembolsarla en el futuro.
	capital social
	Las participaciones (acciones) de una empresa reciben el nombre conjunto de capital social. El valor total de los fondos propios en manos de los accionistas se corresponde con el valor neto de la empresa, y el capital de la empresa perteneciente a cada accionista individual equivale al valor total de las acciones que posee. Véase también: patrimonio neto.



Si un hogar llevara un balance (explicado en la sección 6.2), la vivienda que posee estaría en el lado del activo, mientras que la hipoteca que debe al banco se contabilizaría en el lado del pasivo. Centrándonos en la vivienda, el valor que esta tiene menos lo que debe por ella (la hipoteca) es el patrimonio neto poseído en la vivienda. Corresponde a la proporción de la vivienda que el hogar posee; el resto es propiedad del banco. El dato clave que no hay que olvidar es que el importe de la deuda es fijo en términos nominales (por ejemplo, dólares o pesos), pero el valor de la vivienda fluctúa a medida que el mercado inmobiliario sube o baja. Es decir, el patrimonio neto que representa la vivienda para la familia también sube y baja.


  La medida del apalancamiento que usamos aquí y en la unidad 6 es idéntica a la ratio o cociente entre el principal del préstamo y el valor del activo, que los bancos usan para evaluar el riesgo que implica un préstamo; cuando ese cociente baja, el banco estará dispuesto a aumentar lo que presta.



Supón que una vivienda cuesta 200 000 dólares y que el hogar hace una entrega inicial (la entrada) del 10 % (20 000 dólares). Eso implica que pide prestados 180 000 dólares y posee 20 000 dólares de la vivienda. Su coeficiente o ratio de apalancamiento inicial, en este caso el valor de su deuda dividido por el valor de la vivienda, es del 90 % (= 180/200). Ahora supón que el precio de la vivienda sube un 20 %, hasta 240 000 dólares. La rentabilidad de lo que el hogar ha invertido en la vivienda es del 200 % (ya que la parte del valor de la vivienda que no corresponde a la hipoteca ha subido de 20 000 dólares a 60 000 dólares: se ha triplicado). Al mismo tiempo, el apalancamiento habrá bajado ligeramente, hasta un 75 % (= 180/240). Los hogares que estén convencidos de que los precios de la vivienda seguirán subiendo podrían decidir incrementar su apalancamiento porque así obtendrían una rentabilidad elevada. Como explicamos más adelante, disponer de más garantía gracias al aumento del valor de la vivienda les permitiría poner en práctica el plan de incrementar el apalancamiento.


	patrimonio neto, valor neto
	El patrimonio neto (o simplemente patrimonio) de un individuo, un hogar o una organización es la diferencia entre el valor total de su activo y el valor total de su pasivo.




​​​Por otra parte, el mismo mecanismo opera cuando baja el precio de la vivienda. Cuanto más apalancamiento tenga un hogar, más pequeño será su patrimonio neto (o simplemente patrimonio). Si bien la oportunidad de pedir más dinero prestado y aumentar el apalancamiento ofrece mayores posibilidades de ganar con las subidas de precio de la vivienda, hace que los hogares sean más vulnerables cuando hay bajadas.


	liquidación
	Venta de algo a un precio muy bajo debido a la necesidad urgente de dinero por parte de la persona que vende.




​​Como hemos explicado antes, cuando el valor de mercado de la vivienda baja a menos de lo que se debe por la hipoteca, el patrimonio neto es negativo. Siguiendo el ejemplo mencionado arriba, si la apalancamiento es del 90 %, una bajada del precio de la vivienda de más de un 10 % dejaría al hogar con un patrimonio neto negativo. Cuando eso sucede, el acreedor de la hipoteca puede embargar la vivienda y venderla para recuperar (parte de) lo que se le debe. En un desplome generalizado del precio de la vivienda como el que sucedió en Estados Unidos, cuando cayó un 30 % entre 2006 y 2009, la venta forzada de muchas viviendas hace bajar el precio aún más (en lo que podríamos llamar una liquidación), reforzando la caída.

Garantía hipotecaria, burbujas de precios de vivienda y el acelerador financiero


  El papel de la garantía en los préstamos se explica en la sección 9.9 del volumen de microeconomía.




	garantía
	Activo que un prestatario deja en prenda a un prestamista para asegurar la devolución de un préstamo. Si el prestatario no consigue abonar los pagos del préstamo según lo acordado, el prestamista pasa a tener la propiedad del activo.



Mientras que unos precios de la vivienda cada vez más altos crean el incentivo para endeudarse más, la oportunidad de hacerlo surge del papel de la garantía en los préstamos bancarios. Cuando un hogar pide dinero prestado para comprar una vivienda, habitualmente se trata de un préstamo con garantía hipotecaria. Como parte del contrato de la hipoteca, se estipula que el banco puede tomar posesión de la vivienda si el prestatario no realiza los pagos acordados. En economías con sistemas financieros relativamente desarrollados, incluso hogares con rentas bajas y poca riqueza obtienen préstamos para comprar una vivienda, porque el prestamista puede embargarla en caso de impago. Sin esa garantía, es probable que los hogares que se encuentren en esas circunstancias quedasen excluidos del acceso al préstamo.

Además, en algunos países como Estados Unidos, la garantía hipotecaria desempeña un papel en el proceso dinámico que sustenta las burbujas inmobiliarias. La explicación es que, cuando el valor de mercado de una vivienda sube, ese mayor valor aumenta el patrimonio neto del hogar (ya que el importe de la deuda sigue siendo el mismo). A su vez, el hogar ahora puede pedir más al banco (o al proveedor de la hipoteca) en base al mayor valor de la garantía. El diagrama de la izquierda de la figura 8.17 lo ilustra. Como el hogar puede conseguir un préstamo de mayor cuantía, lo usa para ascender en la «escala habitacional» hacia una vivienda mejor (por ejemplo, más grande). Esta mayor demanda de viviendas lleva a su vez a un mayor encarecimiento de la vivienda y contribuye a alimentar la burbuja.

El panel de la derecha muestra el proceso que lleva a un abaratamiento de las viviendas: la disminución del precio de la vivienda reduce el valor de la garantía de que disponen los hogares. Así se recorta el importe que pueden pedir prestado y bajan las compras de vivienda.


	acelerador financiero
	Cuando un activo (como la vivienda) se usa como garantía en préstamos, el aumento de su precio eleva el valor de la garantía. Esto permite más préstamos, aumenta la demanda y provoca nuevas subidas de precio. Este proceso de amplificación se denomina acelerador financiero.




​El papel que en conjunto juegan el apalancamiento y la garantía en la amplificación de las burbujas inmobiliarias y su estallido se conoce como acelerador financiero.




                [image: Hay 2 diagramas de flujo. El primero está titulado «En auge». Empieza con el aumento del endeudamiento de los hogares, lo que da como resultado el aumento de la compra de viviendas. La consecuencia es el auge del precio de la vivienda, lo que lleva a un valor aún mayor de la garantía. El incremento del precio de la garantía a su vez lleva a que aumente el endeudamiento de los hogares. Y el ciclo se repite. El segundo diagrama de flujo está titulado «A la baja». Empieza con la bajada del endeudamiento de los hogares, lo que causa la disminución de la compra de viviendas. La consecuencia es la bajada del precio de la vivienda, lo que lleva a un valor aún menor de la garantía. Tal descenso del precio de la garantía a su vez lleva a que disminuya el endeudamiento de los hogares. Y el ciclo se repite.]



Figura 8.17 
El acelerador financiero: la garantía hipotecaria amplifica los incrementos y descensos del precio de la vivienda, lo que contribuye al proceso de retroalimentación positiva cuando los precios suben o bajan.






Adaptación de una figura de Hyun Song Shin. 2009. «Discussion of ‘The Leverage Cycle’ by John Geanakoplos».






Efectos del acelerador financiero sobre el consumo agregado y la producción

En la figura 8.1, identificamos la burbuja del crédito inmobiliario en los datos del PIB de la década de 2000 en Estados Unidos y comentamos la persistente debilidad del crecimiento de la producción en los años posteriores a la crisis financiera. Un vínculo importante entre la vivienda y el PIB está relacionado con el efecto que las variaciones del precio de la vivienda tienen sobre el comportamiento del ahorro y, por consiguiente, sobre el «consumo» como componente de la demanda agregada.



​​En la mayoría de las economías, el consumo es el mayor componente del PIB. La sección 3.6 explica que el consumo depende de los ingresos (la renta) y que las variaciones del consumo afectan a la producción agregada y al empleo a través del proceso multiplicador. Ahora vamos a incorporar el efecto del patrimonio inmobiliario para ampliar nuestro conocimiento del consumo agregado.

Vivienda, objetivo de riqueza y ahorro preventivo


	proceso multiplicador
	Mecanismo mediante el cual se amplifica el efecto directo de un aumento (o descenso) del gasto agregado a través de efectos indirectos que incrementan (o reducen) la producción agregada. Véase también: modelo multiplicador.
	modelo del ciclo de vida del consumo
	Modelo del gasto en consumo en el que el consumo actual de los individuos depende no solo de su renta en el momento presente, sino también de su renta futura esperada, así como de sus activos teniendo en cuenta ahorros y deudas.
	restricciones crediticias
	Aquellas restricciones sobre el importe o las condiciones en que una persona puede obtener un préstamo.
	ahorro preventivo
	Aumento del ahorro destinado a recuperar el objetivo de riqueza. Véase también: objetivo de riqueza.
	objetivo de riqueza
	Nivel de riqueza que aspira a mantener un hogar de acuerdo con sus metas (o preferencias) y expectativas económicas. Se asume que los hogares procuran mantener en la medida de lo posible ese nivel de riqueza cuando se produce algún cambio en su situación económica.
	consumo autónomo
	En un modelo de demanda de consumo, el consumo autónomo se corresponde con el gasto de consumo planeado que no depende de otras variables (como los ingresos o el tipo de interés).




​​Según el modelo del ciclo de vida del consumo (sección 3.9) los hogares prefieren suavizar el consumo a lo largo de varios periodos cuando sus ingresos varían y para ello ahorran y toman prestado; sin embargo, muchos hogares no pueden suavizarlo en la medida que querrían porque se enfrentan a restricciones crediticias. El suavizado del consumo se refleja en el tamaño del multiplicador y por lo tanto en la pendiente de la curva de la demanda agregada del modelo multiplicador. Cuando introducimos el papel de la riqueza en el comportamiento consumidor y ahorrador, las variaciones de la riqueza pueden desplazar la curva de demanda agregada.


​​La conexión con la vivienda radica en que, además de ahorrar para suavizar el consumo, los hogares también ahorran de forma preventiva cuando se han fijado un objetivo de riqueza. El objetivo de riqueza es el nivel que un hogar intenta alcanzar y mantener en función de sus metas económicas. Trata de no salirse de ese nivel cuando las circunstancias económicas cambian de una manera que podría afectar a sus ahorros (y por lo tanto a su comportamiento de consumo). La variación del precio de la vivienda alterará la riqueza de un hogar.


  
  ​​Un desplazamiento del consumo autónomo causa otro de la demanda agregada. El consumo autónomo se representa mediante el término \(c_0\) en la función de consumo agregado, \(C = c_0 + c_1Y\). Una variación de \(c_0\), a su vez, producirá una respuesta multiplicadora de la producción y el empleo a través del flujo circular del gasto, la producción y los ingresos.





​​Volviendo a la familia que tiene una hipoteca sobre su vivienda, si se produce una bajada de los precios de la vivienda, los miembros del hogar también se preocuparán por la posible disminución de su riqueza. Si el nivel de riqueza está en el objetivo o por debajo, es probable que reaccionen ahorrando más. En el modelo multiplicador, esto se refleja como una caída del consumo autónomo.


  Según el economista estadounidense Martin Feldstein (que había sido economista jefe de Ronald Reagan durante su presidencia de Estados Unidos), ese efecto contribuyó a un descenso estimado de la ratio de ahorro de los hogares desde un «2,5 por ciento de la renta disponible personal en el tercer trimestre de 2003 hasta un −1,1 negativo por ciento en la segunda mitad de 2005. Esta disminución pronunciada de la tasa de ahorro personal fue equivalente aproximadamente a un 2,5 por ciento del PIB».



Una subida del valor de la vivienda incrementa la riqueza del hogar con respecto a su objetivo y relaja las restricciones crediticias. Querrá ahorrar menos (gastar más en bienes y servicios y en vivienda) y podrá endeudarse más.

La rápida subida de los precios de la vivienda en los años anteriores a 2008 envió el mensaje «equivocado», que se interpretó como una señal de que seguiría subiendo más. Sabemos que los recursos no se asignaron bien, porque Estados Unidos y los países europeos con burbujas inmobiliarias (muy en especial España e Irlanda) acabaron con miles de viviendas sin terminar y abandonadas cuando estalló la burbuja.


​A modo de resumen, el acelerador financiero ayuda a explicar los procesos de retroalimentación positiva (desestabilizadora) en el mercado de la vivienda y contribuye a nuestro entendimiento del comportamiento del consumo agregado y cómo se sostienen las burbujas inmobiliarias alimentadas por los créditos.


  	Para quienes no sufren restricción financiera: si el valor de tu vivienda sube, mejora tu patrimonio neto y eleva tu riqueza en comparación con tu objetivo de riqueza. Nuestra predicción es que eso reduciría tu ahorro preventivo e incrementaría tu consumo.

  	Para quienes sufren restricción financiera: la subida del valor de mercado de tu vivienda puede llevarte a aumentar el gasto en consumo (y en vivienda) porque una garantía con un valor más alto te permite endeudarte más.

  	El desplome de los precios de la vivienda tendrá un efecto amplificado, hundiendo la demanda agregada al aumentar los hogares su ahorro para reconstruir su riqueza.




  
    Pregunta 8.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Supón que un hogar suscribe un préstamo de 220 000 dólares por una vivienda que cuesta 275 000 dólares. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La ratio de apalancamiento del hogar (que se ha definido antes en esta sección) es del 80 %.

      	Una bajada del 15 % del precio de la vivienda es suficiente para acabar con el patrimonio neto del hogar.

      	Si el precio de la vivienda sube a 300 000 dólares, la rentabilidad de lo que el hogar ha invertido en la vivienda es del 50 %.

      	Este hogar es menos vulnerable a una bajada del precio de la vivienda que un hogar que tenga un préstamo de 300 000 dólares por una vivienda que cuesta 360 000 dólares.

    

    
      	La ratio de apalancamiento es el valor del préstamo dividido por el valor de la vivienda, es decir, 220/275 = 80 %.

      	Para que se pierda el patrimonio neto del hogar, hace falta una bajada del 20 % de los precios de la vivienda (el porcentaje que ha pagado de entrada).

      	El valor de su patrimonio (la parte no hipotecada) ha subido de 55 000 a 80 000 dólares, lo que supone una rentabilidad de la inversión del 45 %.

      	La ratio de apalancamiento del otro hogar es 300/360 = 83,3 % (que es mayor que el 80 %) y un apalancamiento más alto implica una mayor vulnerabilidad a la bajada del precio de la vivienda.

    

  




  Ejercicio 8.6 El acelerador financiero

  Dibuja un gráfico del multiplicador que compare los efectos de una subida del precio de la vivienda sobre la demanda agregada en 1) una economía en la que los hogares pueden usar sus viviendas como garantía hipotecaria y en 2) una economía donde las viviendas no pueden usarse como garantía hipotecaria. Supón que las economías son idénticas en todo lo demás.
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8.8 Caso práctico: la desigualdad y la burbuja inmobiliaria de Estados Unidos y su estallido


​Hasta ahora no hemos tenido en cuenta el papel de la desigualdad como factor causal de la burbuja inmobiliaria de Estados Unidos y su estallido. En esta sección, exponemos razones por las que el papel mucho mayor de la vivienda en la riqueza de los hogares con rentas más bajas se tradujo en que, si bien se beneficiaron de ganancias de capital cuando la burbuja inmobiliaria crecía, fueron los más afectados por el estallido.


​​​La figura 8.18 muestra las tendencias del precio de la vivienda y del endeudamiento de los hogares en Estados Unidos, medidos como el cociente entre la deuda y la renta disponible de los hogares. El ritmo con el que se iba incrementando el precio de la vivienda en Estados Unidos se aceleró a partir del año 2000 y la burbuja inmobiliaria se correlacionó con un auge del crédito. Esa es la razón de que se la denomine burbuja del precio de la vivienda alimentada por el crédito.




                [image: El gráfico de líneas ilustra el cociente entre la deuda y los ingresos de los hogares y el precio de la vivienda en Estados Unidos entre 1950 y 2022. El eje horizontal muestra los años, que van de 1950 a 2025, mientras que el eje vertical representa valores entre 0 y 200. Hay dos líneas: una indica el cociente entre la deuda y los ingresos de los hogares, mientras que la otra representa el índice del precio de la vivienda, con 2005 como año base e igualado a 100. La línea del cociente entre la deuda y los ingresos de los hogares muestra una tendencia creciente bastante regular y va desde casi 40 en 1950 hasta 100 en 2000. Luego se acelera y llega a un pico en 2006, antes de disminuir hasta poco más de 100 a finales de 2019. Después de 2019, empieza a subir rápido, superando 120 para 2022. La línea que representa el índice del precio de la vivienda muestra una tendencia ascendente más rápida que la del cociente entre deuda e ingresos de los hogares. Sube desde 20 en 1975 hasta un pico de más de 120 en 2006. Entonces baja hasta 100 a principios de la década de 2010, antes de dispararse hasta casi 200 para 2022.]



Figura 8.18 
La ratio entre deuda e ingresos de los hogares y el precio de la vivienda en Estados Unidos (1950–2022).






Reserva Federal de Estados Unidos. 2024. «Financial Accounts of the United States, Historical»; Bureau of Economic Analysis de Estados Unidos; Banco de la Reserva Federal de San Luis (FRED).






Al final llegó el estallido de la burbuja. El cociente entre deuda e ingresos se redujo a medida que los hogares ahorraban para restablecer su objetivo de riqueza.


​​Riqueza de los hogares y desigualdad

La figura 8.19  ofrece una foto fija de la composición del balance de los hogares cuando el precio de la vivienda estaba cerca de su máximo, justo antes de que tuvieran lugar el desplome de precios y la crisis financiera. El gráfico distingue entre patrimonio inmobiliario, deudas y activos financieros. Llamamos patrimonio inmobiliario a lo que realmente se posee de la vivienda. Si no se tiene una hipoteca, entonces no se debe nada por la vivienda (es decir, no se tiene deuda inmobiliaria) y se posee la vivienda por completo, de manera que el patrimonio inmobiliario es el valor entero de la vivienda.

En este gráfico, los activos financieros engloban cuentas bancarias, depósitos y fondos de inversión, bonos del Estado y de empresas, acciones y otros intereses societarios que se posean. La riqueza de un hogar o, lo que es lo mismo, su patrimonio neto, está formado por sus activos financieros y no financieros (principalmente viviendas) menos las deudas contraídas. Entre la deuda puede haber préstamos de estudio, para la compra de automóviles o de otro tipo, además de la deuda hipotecaria.

En el gráfico, el balance de un hogar se representa de una forma novedosa. Normalmente, los activos están en la columna de la izquierda de la tabla en que se estructura el balance y, por definición, son iguales al pasivo más el patrimonio neto, situados en la columna de la derecha. Aquí la información clave se condensa en una sola columna para facilitar las comparaciones entre diferentes tipos de hogares: el 100 % representa el valor del activo de un hogar (lo cual comprende el valor de sus activos no financieros más los financieros). En la figura se muestra otro modo de expresar lo mismo: el total del activo (normalizado a 100 %) es igual al total del pasivo más el patrimonio neto (que se divide entre patrimonio inmobiliario y activos financieros).




                [image: Este gráfico de barras ilustra la riqueza y la deuda de los hogares más pobres y más ricos de Estados Unidos según su patrimonio neto en 2007. El eje vertical muestra el patrimonio neto más la deuda de los hogares como porcentaje del total del activo, en un intervalo que va de 0 % a 100 %. Hay dos barras: la de la izquierda representa el patrimonio neto más la deuda del 20 % más pobre de los hogares según el patrimonio neto; la de la derecha representa los mismos datos del 20 % más rico. En el grupo más pobre, su patrimonio neto constituye menos del 25 % del total de su activo, por lo que más del 75 % es deuda. Su patrimonio neto está formado por patrimonio inmobiliario y activos financieros, siendo estos últimos solo una quinta parte del patrimonio inmobiliario. En el grupo más rico, su patrimonio neto constituye en torno a un 90 % del total de su activo, por lo que la deuda representa solo el 10%. Su patrimonio neto también está formado por patrimonio inmobiliario y activos financieros, siendo estos últimos alrededor de cuatro veces el patrimonio inmobiliario.]



Figura 8.19 
Riqueza y deuda de los hogares estadounidenses: quintil más pobre y quintil más rico según el patrimonio neto en 2007.






Adaptación de la figura 2.1 de Atif Mian y Amir Sufi. 2014. House of Debt: How They (and You) Caused the Great Recession, and How We Can Prevent It From Happening Again. Chicago: The University of Chicago Press. [La casa de la deuda: las causas y las soluciones de la gran recesión, trad. cast. de Javier San Julián Arrupe, Madrid: RBA, 2015].






La barra de la izquierda muestra los datos del 20 % más pobre de los hogares según el patrimonio neto. Normalmente, los hogares pobres solo pueden conseguir préstamos si ponen la vivienda como garantía. Tienen poca riqueza financiera, como refleja la escasa altura del rectángulo verde. En promedio, estos hogares tienen mucha más deuda que la proporción que poseen de su vivienda (es decir, el banco que les concedió la hipoteca es propietario de la mayor parte de la vivienda) y son vulnerables a una bajada del precio de las viviendas.

Por definición, los hogares ricos tienen muchos más activos (el «patrimonio neto» de la figura) que deudas. A diferencia de los hogares pobres, su activo consiste principalmente en activos financieros (junto con la propiedad directa de empresas pequeñas, por ejemplo).

Como trasfondo de la burbuja alimentada por el crédito que precedió a la crisis financiera, resulta revelador comparar cómo han evolucionado los ingresos y la riqueza de los hogares más pobres y más ricos a lo largo de los 70 últimos años. Por medio de un índice ajustado a 100 en 1971, el panel superior de la figura 8.20 compara el crecimiento de los ingresos de tres grupos a partir de entonces. Los ingresos del 50 % más pobre se duplicaron entre 1950 y 1971, pero aumentaron poco después. Al mismo tiempo que los ingresos de la mitad más pobre se estancaban, los del 10 % más rico habían crecido hasta 2,5 veces el nivel de 1971 para cuando se produjo la crisis financiera.


​Del estancamiento de los ingresos de la mitad más pobre de los hogares que se observa en la figura 8.20, se derivó un creciente imperativo económico y político de proporcionar al menos parte del «sueño americano» mediante la extensión del acceso a la propiedad de la vivienda entre quienes no cumplían los criterios básicos establecidos por los prestamistas en cuanto a la cuantía de la entrada y los ingresos del hogar. La década de 2000 vio la proliferación de las llamadas hipotecas de alto riesgo.

El panel inferior de la figura 8.20 muestra la evolución de la riqueza de los mismos grupos de hogares. El encarecimiento de la vivienda durante esa década aumentó el incentivo y la posibilidad de que los propietarios de viviendas pidiesen dinero prestado, y las hipotecas de alto riesgo permitieron que los préstamos llegaran a más gente. El resultado fue que los hogares de la mitad más pobre que no habían visto crecer sus ingresos pero eran propietarios de una vivienda experimentaron el aumento de la riqueza a través de la ganancia de capital asociada con la subida del precio de la vivienda.




                [image: Hay dos gráficos de líneas. El primer gráfico de líneas ilustra el crecimiento de los ingresos en tres grupos de riqueza: el 50 % más pobre, el 40 % intermedio y el 10 % más rico. El eje horizontal muestra los años, que van de 1950 a 2020, mientras que el eje vertical muestra el índice de los ingresos de los hogares, en un intervalo que va de 50 a 250, con 1971 como año base (100). Hay tres líneas, cada una de las cuales representa uno de los tres grupos de riqueza. Entre 1950 y 1970, las tres líneas muestran una tendencia parecida y aumentan de forma sostenida desde alrededor de 50 hasta 100. Después de 1970, la línea del 50 % más pobre presenta un descenso continuo y llega a un mínimo de alrededor de 75 a finales de los ochenta. Entonces, vuelve gradualmente hasta 100 hacia 2000 y se mantiene en ese nivel, con una ligera bajada hasta 90 a principios de la década de 2010. La línea del 40 % intermedio asciende en general después de 1970, llegando a un pico alrededor de 140 hacia 2016, a pesar de notables caídas a finales de los ochenta y a principios de los 2000. La línea del 10 % más rico exhibe el crecimiento más rápido después de 1970, llegando casi a 250 hacia 2016, con caídas parecidas a finales de los ochenta y a principios de los 2000. El segundo gráfico de líneas ilustra el crecimiento de la riqueza de los mismos tres grupos. El eje horizontal muestra los años, que van de 1950 a 2020, mientras que el eje vertical muestra el índice de la riqueza de los hogares, en un intervalo que va de 50 a 450, con 1971 como año base (100). Hay cuatro líneas: tres para cada grupo de riqueza y una línea discontinua para el índice del precio de la vivienda, con 1980 como año base (100). Entre 1950 y finales de los noventa, las líneas de riqueza de los tres grupos muestran un aumento sostenido desde alrededor de 50 hasta 150. Después, la línea del 50 % más pobre sube muy lentamente, llegando a un máximo de 200 en 2006 antes de bajar bruscamente hasta alrededor de 75 a principios de la década de 2010. Luego se recupera con suavidad hasta llegar casi a 100 en 2016. Las líneas del 40 % intermedio y del 10 % más rico ascienden con más rapidez hasta alrededor de 2005. Después, la línea del 40 % intermedio baja desde casi 250 hasta menos de 200 a principios de los 2010 y se recupera hasta alrededor de 225 hacia 2016. La línea del 10 % más rico baja desde alrededor de 275 hasta menos de 250 a principios de los 2010 y a continuación se dispara hasta más de 300 para 2016. La línea discontinua del índice del precio de la vivienda muestra el aumento más rápido y pasa desde poco más de 50 en 1975 hasta más de 375 en 2005, luego baja significativamente hasta poco más de 300 a principios de la década de 2010 y por último se dispara hasta más de 450 para 2020.]



Figura 8.20 
Crecimiento de los ingresos (panel superior) y de la riqueza (panel inferior) de tres grupos de riqueza: el 50 % más pobre, el 40 % intermedio-alto (50–90 %) y el 10 % más rico; para cada grupo, 1971 = 100. El índice del precio de la vivienda se representa en el panel inferior (1980 = 100).






Moritz Kuhn, Moritz Schularick y Ulrike Steins. 2020. «Income and Wealth Inequality in America, 1949–2016». Journal of Political Economy 128 (9).






Para quienes se encontraban en la mitad más pobre, la riqueza era un 50 % mayor a mediados de los noventa que en 1971 y volvió a crecer, por lo que, para cuando tuvo lugar la crisis financiera en 2008, era el doble que en 1971. Entonces cayó a un 60 % del valor de referencia de 1971 y recuperó parte de esa pérdida antes de que golpeara la pandemia.

Las ganancias patrimoniales logradas por los más ricos superaron las conseguidas por la mitad más pobre. Con una mayor diversificación en sus carteras, los hogares más ricos se beneficiaron de la subida de los mercados de valores (y de las ganancias de capital por las viviendas). Por lo tanto, para el 10 % más rico la pérdida de riqueza que siguió a la crisis financiera fue mucho más contenida y para 2015 ya había recuperado con creces el nivel previo a la crisis.

La desigualdad en la distribución de los ingresos y la riqueza en Estados Unidos contribuyó a las condiciones que provocaron la crisis financiera. Pero también fue crucial el comportamiento de los bancos, que vamos a analizar a continuación.


  
    Pregunta 8.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta la información de las figuras 8.18, 8.19 y 8.20, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La ratio entre la deuda y los ingresos guarda una correlación positiva con el precio de la vivienda.

      	El 20 % más pobre de los hogares estadounidenses tiene más deuda (en cantidades absolutas) que el 20 % más rico.

      	Los ingresos del 90 % más pobre de la población de Estados Unidos se han estancado desde los años setenta.

      	El 50 % más pobre se benefició del auge del precio de la vivienda, pero aún no se ha recuperado de la crisis financiera mundial.

    

    
      	Como ilustra la figura 8.18, estas dos variables tienden a moverse juntas en la misma dirección.

      	El gráfico muestra porcentajes que suman el 100 %, por lo que no podemos comparar cantidades absolutas entre los grupos de hogares. Solo podemos decir que el 20 % más pobre de los hogares tiene mucha más deuda que patrimonio inmobiliario, a diferencia de lo que sucede con el grupo del 20 % más rico.

      	Los ingresos del 50 % más pobre se han estancado, pero los del grupo intermedio-alto (50–90 %) han aumentado (aunque no tanto como los del 10 % más rico).

      	La riqueza de quienes están en el 50 % más pobre cayó al 60 % del valor de referencia de 1971 durante la crisis financiera mundial y poco de aquellas pérdidas se había recuperado antes de la pandemia.
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8.9 Apalancamiento e interconexión: las vulnerabilidades de los bancos


​La crisis financiera mundial de 2007–2009 se desencadenó por un auge y caída del precio de la vivienda en Estados Unidos del tipo que se ha descrito en las tres secciones anteriores. El último paso para entender lo que ocurrió en la crisis financiera es examinar cómo los bancos contribuyeron a la burbuja inmobiliaria alimentada por el crédito y se beneficiaron de ella, y por qué fueron tan vulnerables a las caídas del precio de la vivienda.

Como se ha establecido en la sección 6.10, el apalancamiento es crucial para el modo en el que los bancos obtienen beneficios. Toman dinero prestado de los depositantes y de los mercados financieros y lo prestan o lo invierten con un tipo de interés más alto. Un banco es una entidad con un grado de apalancamiento muy alto y cuyo capital social representa un porcentaje muy pequeño de sus activos. La figura 6.15 compara el balance de un banco, Barclays, con el de una gran corporación no financiera, Honda, en 2023. El apalancamiento medido por la ratio de la deuda entre los activos totales de Barclays estaba en torno a un 95 % (la figura 8.21 muestra que ese porcentaje estaba ligeramente por encima del promedio de los bancos británicos en ese año); en el caso de Honda, era del 54 %. O, lo que es lo mismo, Honda financia sus activos con una combinación de deuda (54 %) y capital social (46 %), mientras que Barclays los financia con un 95 % de deuda y un 5 % de capital social.

En el vídeo «Economista en acción» (ejercicio 8.7), la economista Anat Admati explica que al igual que los hogares apalancados son vulnerables a una caída del precio de la vivienda, los bancos lo son a una caída del valor de sus activos. La regulación gubernamental que exige que los bancos conserven más capital disminuye el riesgo de insolvencia. Esto obliga a los bancos a asumir más parte del riesgo que entrañan sus decisiones empresariales, lo que reduce los efectos externos y el coste de los rescates bancarios para los contribuyentes, a lo que volveremos más adelante.


  Ejercicio 8.7 La regulación bancaria puede ayudar a provocar crisis financieras

  En este vídeo de «Economista en acción», la economista Anat Admati explica los problemas que plantea la regulación del sistema bancario.

                                                              
                En nuestro vídeo de «Economista en acción», Anat Admati explica los principios básicos del capital social y la deuda y describe la manera en que los bancos operan con poco capital social y generan un entorno de préstamos de alto riesgo. Defiende que resulta esencial que la regulación controle el riesgo excesivo y proteja frente a las crisis financieras.    
                        

  
    	Tomando como ejemplo el precio de la vivienda, explica las ventajas y los inconvenientes del apalancamiento.

    	Según el vídeo, ¿cuál es la diferencia principal entre los bancos y otras empresas, y qué peligro implica para el sistema bancario?

    	¿Qué factores contribuyen a la fragilidad y nivel de riesgo del sistema bancario, y qué podemos hacer para prevenir que ocurran crisis financieras en el futuro?

  




​
  A los bancos de inversión también se les llama banca en la sombra, porque no están sometidos al régimen regulatorio más estricto que se aplica a la banca comercial.




​​El apalancamiento aumentó en los bancos de inversión de Estados Unidos y en los bancos británicos en los años anteriores al colapso de Lehman Brothers. La figura 8.21 muestra el apalancamiento de los bancos estadounidenses y británicos. Las dos series hacen referencia a los «4 grandes» bancos comerciales y los «5 grandes» bancos de inversión, uno de los cuales era Lehman Brothers. Las actividades de los bancos de inversión se habían ampliado considerablemente en el auge del crédito que precedió a la crisis financiera.




                [image: El gráfico de líneas ilustra el apalancamiento de los bancos estadounidenses y británicos entre 1980 y 2023. El eje horizontal muestra los años, que van de 1980 a 2025, mientras que el eje vertical presenta el apalancamiento medido por la ratio entre la deuda y los activos totales, en un intervalo que va de 90 a 100. Hay dos líneas, una que indica los bancos de inversión estadounidenses y la otra que corresponde a los bancos británicos. La línea que representa a los bancos de inversión estadounidenses muestra inicialmente una tendencia cada vez mayor, que sube de 91 en 1980 a casi 98 a finales de la década de los 2000. Luego cae con rapidez y llega a su punto más bajo en torno a 91 para principios de 2022. La línea que representa a los bancos británicos se mantiene relativamente estable en torno a 95 desde 1980 hasta 2005, a pesar de que se producen algunas fluctuaciones. A finales de la década de 2000 se observa un pico destacable de más de 97, seguido por una caída drástica hasta alrededor de 93 en 2016. Entonces empieza a recuperarse de forma sostenida y llega a algo más de 94 hacia el final de 2023.]



Figura 8.21 
Apalancamiento de los bancos estadounidenses y británicos (1980–2023).






Cuentas financieras de la Reserva Federal de Estados Unidos. FRED. Financial Stability Report del Banco de Inglaterra, diciembre de 2023.






¿Por qué es inestable el sistema bancario?

Lo que desencadenó el pánico acerca del colapso del sistema bancario mundial fue la quiebra de un banco estadounidense —Lehman Brothers— que en aquel tiempo se consideraba demasiado pequeño como para causar un problema sistémico.


​El día que quebró, Lehman informó de unos activos de 639 000 millones de dólares. A título comparativo, los activos de JPMorgan Chase superaban los 2 billones de dólares. Aun así, la insolvencia de Lehman Brothers desencadenó una crisis financiera mundial. Resultó que estaba «demasiado conectado para quebrar» de manera ordenada. Los bancos suelen estar muy interconectados a través de sus actividades de préstamo y de compraventa de valores. Además, si se exponen a tipos parecidos de riesgos, como los productos financieros vinculados a las hipotecas que habían proliferado en Estados Unidos y que dispararon las pérdidas de Lehman, es posible que también resulten afectados indirectamente y, por lo tanto, sean susceptibles de contagio.

El contagio funciona como describimos a continuación. Cuando Lehman se declaró en quiebra, los participantes en el mercado sospecharon que otros bancos podrían estar en apuros también. Los bancos se volvieron reacios a prestarse entre sí en el mercado interbancario, donde conceden u obtienen préstamos a muy corto plazo. Los bancos intentan maximizar sus beneficios manteniendo activos líquidos (dinero en efectivo y reservas bancarias) en la menor cantidad posible que les permita cumplir con las normas de prudencia, porque esos activos les generan pocos o ningunos intereses. El mercado interbancario es crucial para gestionar la liquidez y los bancos renuevan esos créditos a corto plazo cada noche, que es lo que hacía Lehman. Eso significa que devuelven los préstamos del día anterior y conciertan otros nuevos. El resultado de la pérdida de confianza en otros bancos hizo imposible obtener nuevos préstamos («renovarlos»). Esta escasez de liquidez en el mercado interbancario —también llamada paralización o congelación— se tradujo en que bancos solventes, incluso con suficiente capitalización, se encontraran en riesgo de no recibir los fondos a corto plazo que necesitaban para disponer de los activos líquidos con los que llevar a cabo sus operaciones diarias.

Los bancos intentaron generar efectivo vendiendo activos. Era lo mejor que cada banco podía hacer por su cuenta. Pero como los otros estaban haciendo lo mismo, resultó desastroso para los bancos en su conjunto. Con todos ellos tratando de deshacerse de activos parecidos a la mayor velocidad posible, el precio de los activos cayó en picado, lo que aumentó las pérdidas para los bancos. Igual que hemos visto en el caso de la venta forzada de viviendas tras los embargos generalizados, estas liquidaciones de activos originaron un proceso de retroalimentación positiva en el sistema financiero, en el que el desplome inicial del precio de los activos acentuó la bajada en el mismo sentido.

Así pues, la quiebra de Lehman provocó pérdidas y perturbaciones a gran escala en el sistema financiero, las cuales erosionaron la confianza en otras instituciones financieras, amenazando su quiebra. No fue un país el afectado, sino todo el sistema financiero mundial.

El ejercicio 8.8 utiliza una animación para explicar el comportamiento de los hogares, los bancos y los gobiernos ante los acontecimientos que llevaron a la crisis y las consecuencias de esos comportamientos.


  Ejercicio 8.8 Comportamiento en la crisis financiera

                                                              
                                    Este vídeo describe el entorno del sistema crediticio que desencadenó la crisis financiera de 2008 y explica cómo el riesgo en el sistema financiero aumentó con la introducción del apalancamiento y las hipotecas «subprime» hasta niveles insostenibles y por qué se colapsó el mercado inmobiliario.    
    

  
    Ten en cuenta que las imágenes de esta representación utilizan estereotipos sobre género y clase social de una manera que no sería aceptable en una herramienta pedagógica actual. Es un producto de su tiempo.

  

  «The Crisis of Credit Visualized» es una animación que explica el comportamiento de hogares y bancos durante la burbuja inmobiliaria y la crisis financiera. Recuerda que la crisis financiera se originó en Estados Unidos, provocada por el desplome del mercado de la vivienda.

  
    	Utiliza los modelos tratados en esta unidad para explicar los acontecimientos relatados en el vídeo.

    	¿Hay alguna parte del vídeo que no puedas explicar usando los modelos y conceptos que hemos estudiado en esta unidad?
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8.10 Abordaje de la inestabilidad del sistema financiero


​La figura 8.22 reúne vías de canalización y procesos de retroalimentación que amplifican las caídas del precio de la vivienda. Como se ha tratado en las secciones 8.3–8.9, ahí se incluye el comportamiento tanto de los bancos como de los hogares. La crisis financiera mundial se originó en el mercado inmobiliario estadounidense y, si bien todos los países con rentas altas resultaron afectados por la crisis financiera que siguió, no todos habían experimentado el auge y el desplome del precio de la vivienda.

En algunos países, el acelerador financiero amplificó la burbuja y el desplome. En otros, como Alemania, no es posible convertir el incremento del valor de tu vivienda en poder adquisitivo para gastar más en bienes y servicios o en vivienda (sin venderla). Ese es un ejemplo de cómo la normativa, que varía de un país a otro, puede ayudar a estabilizar la economía. Vamos a comentar cómo se aprobaron nuevas normas después de la crisis financiera.





    
       
        	Canales y retroalimentaciones
        	Mecanismos clave
    

    
      
        	De la bajada del precio de la vivienda a la producción agregada y el empleo
        	Al bajar los beneficios en el sector de la construcción, se empiezan y terminan menos viviendas.
      

      
        	Al disminuir el valor de la garantía (de las viviendas), baja el gasto de los consumidores.
      

      
        	Hay amplificación, ya que los hogares y el sector de la construcción proyectan la bajada de precios hacia el futuro; la reducción de los ingresos baja aún más la demanda de vivienda.
      

      
        	De la bajada del precio de la vivienda al sector financiero
        	Aumentan los retrasos en el pago y las ejecuciones hipotecarias (embargos).
      

      
        	Las pérdidas se acumulan en los bancos, en especial valores con garantía hipotecaria (activos), lo que socava el patrimonio neto.
      

      
        	Se reduce la disponibilidad de créditos para el sector de la construcción.
      

      
        	Se genera amplificación por el contagio en el sector bancario a causa de la bajada de precio de los activos bancarios, incluso mediante liquidaciones.
      

      
        	Del sector financiero a la economía real
 
Amplificación por retroalimentación a los ingresos reales
        	Cae la disponibilidad de créditos para los demás sectores de la economía.
      

      
        	Cae la inversión en vivienda nueva en otros sectores.
      

      
        	El consumo baja por la restricción del crédito y el menor valor de los activos financieros, lo que reduce la riqueza por debajo del objetivo y eleva el ahorro preventivo.
      

      
        	De la economía real al sector financiero
        	Baja el PIB y lo mismo ocurre con los ingresos de los hogares gracias al proceso multiplicador (unidad 3), lo que disminuye más los beneficios de los bancos.
      

    
    




Figura 8.22 
Procesos de retroalimentación positiva que amplifican la caída del precio de la vivienda.






La figura es una adaptación de las dos primeras columnas de la tabla 2 de Muellbauer y Aron (2022).







​El problema de ser «demasiado grande (o interconectado) para caer» para los responsables políticos


  En economía son muchos los ejemplos posibles de efectos externos. Los problemas que causan y las maneras en las que los responsables políticos pueden abordarlos se tratan en la unidad 10 del volumen de microeconomía: la sección 10.1 puede servirte de introducción.




	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.




​Cuando los bancos conceden préstamos y deciden la estructura financiera que van a adoptar, incluido su apalancamiento, esas actuaciones imponen efectos externos al resto de la economía.


​Los gobiernos a veces rescatan bancos que se consideran demasiado interconectados o demasiado grandes para que se les permita caer, pero en otras ocasiones —como en el caso de Lehman Brothers— el gobierno no acude a su rescate. El caos que generó la quiebra de Lehman ilustra los costes que acarrean a la economía los efectos externos de las decisiones que toman los bancos. Los bancos saben que puede que el gobierno los rescate y eso los lleva a tomar decisiones más arriesgadas que si no contaran con ese salvavidas. Aunque esas decisiones más arriesgadas aumentan la rentabilidad que esperan obtener, incrementan el riesgo sistémico para el conjunto de la banca y, por lo tanto, para toda la economía. Así pues, los rescates gubernamentales de bancos son equiparables a una subvención implícita, que pagan los contribuyentes.

Los bancos que asumen más riesgos deberían hacer frente a mayores costes para financiar sus actividades, pero este mecanismo amortiguador no está muy definido porque existe una percepción generalizada en los mercados financieros de que los bancos que caigan serán rescatados.

La figura 8.23 expone la lógica de las interacciones banco–gobierno que refuerza a los bancos en sus prácticas de asumir excesivos riesgos.




                [image: Este diagrama de flujo ilustra la cadena causal del modo en que la interacción banco-gobierno puede producir que los bancos tomen excesivos riesgos. Cuando el gobierno decide rescatar a los bancos, los actores de los mercados financieros cuentan con los fondos de la subvención implícita, lo que lleva a los bancos a tomar decisiones arriesgadas en préstamos y en apalancamiento. Por lo tanto, aumenta la probabilidad de que los bancos quiebren, lo que a su vez lleva al gobierno a optar por rescatar a los bancos. Con el tiempo, eso da lugar a un ciclo.]



Figura 8.23 
La interacción banco–gobierno puede llevar a los bancos a asumir demasiados riesgos.






La figura 8.24 muestra que la mayor confianza en el rescate refuerza la percepción en los mercados financieros de la subvención implícita, lo que desemboca en la elección de la estructura de financiación y por tanto en el nivel de riesgo que asumen los bancos, lo cual aumenta la probabilidad de quiebra bancaria.




                [image: Este diagrama de flujo ilustra la cadena causal del modo en que la interacción banco-gobierno puede producir que los bancos tomen excesivos riesgos, lo que puede dar lugar a un efecto externo. Cuando el gobierno decide rescatar a los bancos, los actores de los mercados financieros cuentan con los fondos de la subvención implícita, lo que lleva a los bancos a tomar decisiones arriesgadas en préstamos y en apalancamiento. Por lo tanto, aumenta la probabilidad de que los bancos quiebren, lo que a su vez lleva al gobierno a optar por rescatar a los bancos. Con el tiempo, eso da lugar a un ciclo, con el efecto externo de generar una crisis en la economía en su conjunto.]



Figura 8.24 
Efecto externo de la subvención implícita a los bancos.







​Regulación para mitigar los efectos de ser «demasiado grande para caer»


​​Cuanto más éxito tienen los gobiernos en lidiar con bancos en quiebra sin rescatarlos, más bajas son las subvenciones implícitas que reciben y menor es su incentivo para asumir riesgos excesivos. Al reducir los efectos externos que el comportamiento de los bancos tiene sobre el resto de la economía, los intereses de los propietarios de los bancos se ponen más en consonancia con los de los contribuyentes.

Las siguientes políticas para mejorar la regulación de la banca se derivan de la lógica reflejada en la figura 8.24 y han guiado las reformas que se han implementado después de la crisis financiera mundial.

1. Elevación de los requisitos de capital de los bancos (reducción del apalancamiento)

El modelo de negocio de los bancos es dar préstamos con riesgo, por lo que todos ellos gestionan el riesgo de que algunos préstamos no se devuelvan (riesgo de impago). Pero, en ausencia de regulaciones, no gestionan los riesgos que imponen a los demás (el efecto externo de sus decisiones). Es posible que asuman demasiado riesgo por saber que, si sale mal, otros pagarán el precio.

Los contribuyentes y los depositantes, por lo tanto, delegan el poder de regular y supervisar a los bancos en las autoridades del gobierno, cuyo trabajo es asegurarse de que los bancos no corran unos riesgos excesivos. Los requisitos de adecuación o suficiencia de capital son un notable instrumento regulatorio para los bancos, ya que los incentivan a gestionar debidamente los riesgos mediante la exigencia de que los accionistas, es decir, los propietarios de cada banco, absorban las pérdidas. Unos requisitos de capital más elevados implican que el banco tiene un apalancamiento menos alto. También significa que la caída del valor de sus activos puede ser mayor sin que el banco caiga en la insolvencia (y sin que los contribuyentes tengan que soportar la carga de un rescate). Su capital social se comprime (porque los accionistas ven reducido el valor de su capital social), que es lo mismo que decir que los accionistas soportan el coste. Sabiéndolo, los bancos asumen menos riesgos.

2. Regímenes de resolución (al hacer frente a bancos en quiebra)


​La regulación bancaria no está diseñada para impedir que los bancos asuman riesgos y es inevitable que algunos vayan a la bancarrota. De hecho, igual que en otros mercados, resulta deseable que haya entradas y salidas para estimular la innovación. Lo importante es que la quiebra de un banco pueda gestionarse de manera ordenada para que se mantengan en marcha sus funciones clave y se minimicen las pérdidas para la economía.

Como el caso de Lehman ilustra de modo tan dramático, se necesita un mecanismo para cuando un banco con tanta importancia sistémica (grande o muy conectado) esté en peligro de quiebra.

Este mecanismo se denomina régimen de resolución en el caso de la banca. Se trata de un sistema regulatorio mediante el cual se cierra o reestructura un banco en quiebra de manera que no se interrumpan sus funciones económicas esenciales. La resolución de un banco puede realizarse de varias formas, pero en ninguno de los casos se derivan pérdidas a los contribuyentes o los clientes del banco, sino a sus accionistas y a una parte o la totalidad de sus acreedores (por ejemplo, las instituciones financieras que prestaron al banco comprándole bonos).


	resolución
	Proceso de cierre o reestructuración de un banco sin interrumpir sus funciones económicas esenciales. Las pérdidas las asumen los accionistas del banco y una parte o la totalidad de sus acreedores, en lugar de recaer sobre los contribuyentes. Una resolución posible es la capitalización interna o bail-in. Véase también: capitalización interna.
	capitalización interna
	La capitalización interna es una manera de asignar pérdidas a los accionistas de un banco y eventualmente también a sus acreedores. El procedimiento de una capitalización interna sigue un orden legal de prioridades en términos de responsabilidad. El primer paso consiste en «devaluar» el capital social del banco para reflejar las pérdidas sufridas: es decir, reducir el valor del capital social para los accionistas. Si estos fondos son insuficientes, entonces se amortizan o convierten en capital social otros pasivos, como pueden ser los bonos.





​​Para garantizar que sea así, el régimen de resolución exigirá que un banco esté en mejor situación de absorber pérdidas, como se explica en el punto (1) anterior. El segundo elemento es el uso del mecanismo de «capitalización interna» para que las pérdidas recaigan en los propietarios de bonos del banco antes de que se derive ninguna a los contribuyentes. La «capitalización interna» implica que los tenedores de bonos reciben el mismo trato —en caso de quiebra del banco— que los propietarios y no cobrarán los bonos (en nada o en parte). Esto contrasta con un rescate, por el que el precio de la quiebra del banco pueden acabar pagándolo los contribuyentes, y no los tenedores de bonos.

Para explorar estos problemas con ejemplos específicos, puedes ver cómo la economista y reguladora bancaria Claudia Buch describe las lecciones aprendidas durante más de una década de reformas del sector después de la crisis financiera.

                                                            
                Ve este vídeo de Claudia Maria Buch, coautora del Insight «Too big to fail: lessons from a decade of financial sector reforms».    
                        

Para resumir nuestro análisis de las crisis inmobiliarias y bancarias, las caídas del precio de la vivienda en Estados Unidos se amplificaron por todo el sistema bancario y financiero hasta afectar al funcionamiento de la macroeconomía y sumir al mundo en la crisis financiera global. En muchos países, la economía sobrepasó el punto de inflexión con la generalización de las bancarrotas de empresas de construcción, los embargos de viviendas, las quiebras de bancos y la necesidad de actuaciones radicales de gobiernos y bancos centrales, lo que dejó un legado de niveles altos de deuda pública y vulnerabilidad ante la siguiente crisis, que fue la pandemia de la COVID-19 en 2020–2022.

Los climatólogos avisan de que sobre la Tierra se ciernen procesos muy parecidos a un crac del precio de la vivienda con puntos de inflexión catastróficos, que pasamos a tratar en la siguiente sección.


  
    Pregunta 8.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta el vídeo de Claudia Buch que explica el concepto de «demasiado grande para caer», lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	La palabra «grande» en la expresión «demasiado grande para caer» hace referencia al tamaño de una institución financiera.

      	La reducción de la subvención implícita a un banco ayuda a que el banco internalice la externalidad del riesgo sistémico que impone al sistema financiero.

      	Después de la crisis financiera mundial, una de las reformas que los gobiernos aplicaron fue incrementar los requisitos de capital solo para las instituciones más grandes.

      	Las reformas posteriores a la crisis redujeron la financiación general de la economía real.

    

    
      	La palabra «grande» se refiere a lo sistémica o conectada que es una institución financiera, no necesariamente a su tamaño.

      	Si los bancos no tienen la garantía implícita de un rescate del gobierno, tendrán que responsabilizarse del impacto que sus decisiones tienen sobre el sistema financiero.

      	Aunque las reformas se centraron en aumentar los requisitos de capital (es decir, en reducir el apalancamiento) de las entidades más grandes, también se incrementaron para las más pequeñas.

      	Si bien los bancos más grandes redujeron su cuota de mercado, seguía habiendo suficiente financiación, proporcionada por otros bancos, para la economía real.

    

  




  
    Pregunta 8.9 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuál o cuáles de las siguientes situaciones amenazan el funcionamiento del sistema financiero?

    
      	La acumulación no controlada ni supervisada de riesgo sistémico en una entidad financiera.

      	Las inversiones especuladoras que con dinero prestado hace un pequeño inversor (como un hogar privado).

      	La repentina restricción de liquidez en el mercado interbancario que sufre una entidad financiera que es el principal prestamista a corto plazo de varios bancos pequeños.

      	La fuerte convicción entre los intervinientes del mercado de que las autoridades intervendrían en caso de dificultades financieras para evitar efectos de retroalimentación en la economía real.

    

    
      	La acumulación no controlada ni supervisada de riesgo sistémico puede provocar un funcionamiento inadecuado de los mecanismos del mercado para reflejar ese riesgo en las valoraciones. Además de los bancos, otras entidades financieras pueden tener un impacto en el sistema financiero a través del que están interconectadas, por ejemplo, con transacciones en los mercados de valores.

      	Es muy improbable que la posible quiebra de un pequeño inversor se contagie a otras entidades.

      	Sin financiación sostenible, la entidad financiera tendrá que recortar el crédito y, por lo tanto, pondrá en peligro los fondos de los que dependen otros bancos pequeños. Así, la turbulencia financiera de una sola entidad se ha propagado a otros bancos.

      	Esa garantía implícita hace que los intervinientes en el mercado no valoren adecuadamente el riesgo. En una situación así, las entidades financieras se exponen al riesgo moral: puede que asuman demasiados riesgos porque no sufren las consecuencias.

    

  




  
    Pregunta 8.10 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuál o cuáles de las siguientes situaciones hacen que las crisis financieras resulten gravosas para la sociedad?

    
      	Menor acceso al crédito o mayor coste del crédito para entidades no financieras.

      	Mayor gasto fiscal para coberturas sociales al aumentar el desempleo.

      	Mayor gasto fiscal para apoyar a los bancos en quiebra.

      	Nueva normativa que deriva los costes a las entidades financieras.

    

    
      	Las crisis financieras suelen afectar a muchos otros sectores que dependen de los servicios financieros para producir y para mantener el empleo de sus trabajadores.

      	El aumento del desempleo conlleva presión adicional para los seguros sociales que financian los contribuyentes.

      	Para evitar el colapso del sistema financiero y en ausencia de una regulación adecuada, los bancos en quiebra suelen necesitar el apoyo de los gobiernos y, por tanto, en última instancia de los contribuyentes.

      	Cuando están bien diseñadas, esas regulaciones tienen en cuenta los efectos externos del riesgo sistémico. De ahí que las nuevas normas no sean un coste para la sociedad, si bien deben diseñarse teniendo en cuenta los probables efectos adversos que pueden acarrear.
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8.11 Un modelo de colapso medioambiental: la desaparición del hielo ártico


​​Una buena herramienta, por ejemplo, una taladradora eléctrica, tiene múltiples aplicaciones. Lo mismo es cierto de las herramientas que usamos los economistas, es decir, los modelos. Ahora vamos a adaptar el modelo de la curva de la dinámica de precios (CDP) y los puntos de inflexión del ejemplo del precio de la vivienda para desarrollar la curva de la dinámica medioambiental (CDM) y el punto de inflexión medioambiental que son resultado del efecto del calentamiento de la Tierra sobre la extensión del hielo marino en el océano Ártico al final del verano. Vamos a mostrar el proceso por el que la CDM es útil para una variedad de problemas ambientales.


​​Procesos de retroalimentación positiva y la perspectiva de un cambio climático desbocado

El cambio climático podría ser un caso de retroalimentación positiva e inestabilidad a una escala mucho mayor que el mercado de la vivienda. Vamos a examinar el proceso por el que la interacción de la economía y la biosfera, en lugar de estabilizar un medio ambiente sostenible por medio de retroalimentaciones negativas, puede dar lugar a retroalimentaciones positivas que alejan al planeta de un equilibrio sostenible. El resultado puede ser un proceso de colapso medioambiental desenfrenado.

Mucho antes de que los humanos tuvieran un efecto considerable sobre el resto de la biosfera, el medio ambiente natural ya estaba en constante cambio como resultado de los procesos físicos y químicos que constituyen la biosfera. Durante decenas de miles de años, una glaciación daba paso a un periodo de calentamiento en el que los glaciares y las capas de hielo marino, o banquisa, retrocedían hacia los polos, a lo que seguía un nuevo periodo de temperaturas frías con el avance de las capas de hielo en lo que ahora son zonas de clima templado. En escalas temporales más breves, las nubes de polvo y ceniza enviadas a la atmósfera por erupciones volcánicas masivas impedían el paso de los rayos del sol, como sucedió durante la «pequeña edad del hielo» hace 500 años (en la figura 1.2b del volumen de microeconomía se muestra la bajada de la temperatura media que se produjo en torno a la mitad del siglo xv).


​Hoy día, la actividad económica del ser humano influye en gran manera en el medio ambiente; con todo, es un proceso que tiene sus propias dinámicas de cambio. Las políticas medioambientales se enfrentan a la dificultad de que cualquier variación en el entorno puede poner en marcha procesos de retroalimentación (positiva) descontrolados, por lo que un pequeño cambio inicial puede acabar causando efectos mucho mayores, con el consiguiente deterioro acelerado del medio ambiente.


​En el Amazonas, por ejemplo, la deforestación ya se ha convertido en un proceso de retroalimentación positiva que ha llevado a que superficies cada vez más grandes de lo que antaño fue una región frondosa se hayan convertido en pastizales secos. La deforestación debida a la transformación de tierras para la agricultura y la ganadería reduce la pluviosidad. Las condiciones resultantes de mayor sequía aumentan, a su vez, la probabilidad de incendios forestales, que disminuyen aún más la extensión boscosa, lo cual desencadena un círculo vicioso. A partir de cierto nivel de deforestación, el proceso de retroalimentación positiva se vuelve imparable y continuará por sí solo incluso sin que haya más aumento de la actividad agropecuaria.

Pero hay más ejemplos. En 2023 hubo unos incendios devastadores sin precedentes históricos en Canadá que liberaron cantidades enormes de carbono a la atmósfera, lo que aceleró el calentamiento global, lo que a su vez aumentó la probabilidad de incendios masivos. Al igual que en el Amazonas y en los bosques canadienses, muchos sistemas de agua dulce como lagos y ríos están sometidos a círculos viciosos de deterioro y colapso. Otro conjunto de procesos de retroalimentación positiva es el del aumento de las temperaturas en las regiones más cálidas del planeta, que provoca un mayor uso del aire acondicionado en las viviendas y los edificios públicos, con las consiguientes emisiones de CO2 que aceleran el calentamiento.


​La figura 8.26 describe estos y otros casos de retroalimentación positiva que amenazan con desestabilizar nuestro entorno. Lo que tienen en común es que un clima más cálido da lugar a otros cambios —en la naturaleza o en el comportamiento humano— que contribuyen a aumentar el calentamiento.

El caso del hielo marino del Ártico es un ejemplo de un sistema natural que, debido al cambio climático, puede haberse alejado ya irreversiblemente del equilibrio sostenible. La figura 8.25 muestra que, durante los 50 últimos años, la extensión del hielo marino al final del verano viene disminuyendo a un ritmo cada vez mayor. Las imágenes satelitales incluidas en la figura ilustran la variación que se ha producido en las últimas décadas.




                [image: El gráfico de líneas ilustra la extensión del hielo marino al final del verano durante los 50 últimos años. El eje horizontal muestra los años, que van de 1935 a 2025, mientras que el eje vertical representa la extensión del hielo marino en millones de kilómetros cuadrados en un intervalo que va de 3,0 a 9,0. La línea muestra una meseta alrededor de 7,5 millones de kilómetros cuadrados entre 1935 y finales de los setenta, seguida de una tendencia decreciente. La extensión del hielo marino alcanza su punto más bajo de unos 3,5 millones de kilómetros cuadrados hacia 2010. Posteriormente, experimenta cierto estancamiento en torno a 4,5 millones de kilómetros cuadrados durante las décadas de 2010 y 2020. Cabe destacar que hay fluctuaciones significativas a lo largo de los años.]
                [image: ]



Figura 8.25 
Disminución del hielo marino en el Ártico al final del verano.






Administración Nacional de Aeronáutica y el Espacio de Estados Unidos (NASA). «Arctic Sea Ice Extent».






El estudio del clima ha revelado el mecanismo que estabilizaba la amplia cobertura de hielo marino al final del verano antes de los años setenta. Al reflejar la radiación del sol, la extensa lámina de hielo reduce la temperatura y mantiene el hielo durante el verano. Pero si la temperatura terrestre se incrementa lo suficiente, las retroalimentaciones negativas que estabilizan el hielo marino se ven desbordadas y ocurre lo contrario. Las retroalimentaciones positivas refuerzan que el equilibrio esté cada vez más lejos. En este caso, partiendo de una extensa capa de hielo marino, su reducción provoca la disminución del reflejo de los rayos del sol, por lo que el hielo marino se reduce aún más, y así sucesivamente.

La figura 8.26 reúne canales y procesos de retroalimentación que aceleran el cambio climático, y también presenta posibles mecanismos estabilizadores.






  
    	Canales y retroalimentaciones 
    	Mecanismos de retroalimentación positiva
    	¿Posibles mecanismos estabilizadores?
  


  
    	Deshielo de casquetes polares, hielo marino y glaciares del Himalaya y de otros sitios
    	Reduce la reflexión de los rayos del sol, lo que aumenta el calentamiento global.
    	Ninguno, aparte de geoingeniería futurista, por ejemplo, rociar agua de mar sobre la capa de hielo de Groenlandia para intentar recuperar la cubierta de hielo.
  

  
    	Deshielo del permafrost en la tundra ártica
    	Libera el metano atrapado, que es un gas de efecto invernadero como el CO2 pero unas 80 veces más potente..
    	Cultivo de nuevas plantas en el Ártico para que absorban CO2. Sin embargo, sería mucho más lento que la liberación del metano atrapado.
  

  
    	Calentamiento del suelo de la tundra
    	Liberará grandes cantidades de carbono del subsuelo a lo largo de más tiempo.
    	Cultivo de nuevas plantas en el Ártico para que absorban CO2, pero puede ser demasiado lento.
  

  
    	Estrés hídrico de las selvas tropicales y los bosques boreales; quema deliberada de la selva amazónica para crear tierras de cultivo
    	 Invierten el ciclo del carbono y liberan CO2 en lugar de absorberlo, por ejemplo, por la mayor frecuencia de incendios de grandes proporciones, debidos a tormentas eléctricas cada vez más frecuentes por la volatilidad de los fenómenos atmosféricos extremos, causados por una mayor humedad en la atmósfera y otros aspectos del cambio climático.
    	Detener la quema de origen humano de los bosques y selvas y dedicar esfuerzos a reforestar. El riesgo es que se llegue antes a puntos de inflexión locales, por ejemplo, en las selvas amazónicas o africanas.
  

  
    	Retroalimentación humana
    	El aumento de las temperaturas incrementa la demanda de aire acondicionado y, por tanto, de combustibles fósiles, así como la emisión de CO2.
    	Una transición rápida a la generación fotovoltaica de energía mitigaría el impacto.
  







Figura 8.26 
Procesos de retroalimentación positiva que aceleran el cambio climático.






La figura es una adaptación de la tabla 1 de Muellbauer y Aron (2022).







​Ahora vamos a usar nuestro modelo de retroalimentación positiva, bloqueo, puntos de inflexión y equilibrios para comprender mejor las crisis medioambientales. Como en el caso del precio de la vivienda, una situación aparentemente estable, considerada normal durante mucho tiempo, puede verse alterada, con la consecuencia de variaciones que son muy grandes y difíciles de revertir.


​Modelización de una crisis ambiental

Para realizar un modelo que explique por qué sería de esperar una gran extensión de hielo marino al final del verano o su ausencia, combinamos los conceptos climáticos resumidos más arriba y un modelo gráfico de los procesos dinámicos. Observarás que hay cierta similitud entre la figura 8.27 y la figura 8.14 de auge y caída del mercado inmobiliario. Pero ahora, en lugar de que los ejes del gráfico sean el precio de la vivienda este año y el siguiente, situamos en el eje horizontal la extensión del hielo marino hoy (el periodo \(t\) hace referencia a la situación este año). El eje vertical es el hielo marino el año próximo. Esta figura muestra cómo la extensión del hielo marino actual se corresponde con la del futuro. Adaptamos el modelo para examinar el alejamiento del equilibrio sostenible con un extenso hielo marino y el proceso de colapso medioambiental, igual que hicimos en la sección 8.5 para estudiar una burbuja en el precio de la vivienda y su posterior estallido.




                [image: El gráfico ilustra la dinámica ambiental. El eje horizontal muestra el hielo marino en el periodo t, mientras que el vertical muestra el hielo marino en el periodo t+1. Las coordenadas son (hielo marino en el periodo t, hielo marino en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Hielo marino al final del verano sin cambios de un año a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDM corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: B, T y G. El punto B, situado más abajo, representa un equilibrio estable con escaso hielo marino al final del verano. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa un equilibrio inestable, en concreto, un punto de inflexión. El punto G, situado más arriba, representa un equilibrio estable con extenso hielo marino al final del verano.]



Figura 8.27 
Dinámica ambiental, múltiples equilibrios y la curva CDM con forma de S.






La línea de 45 grados de la figura 8.27 ilustra cómo sería un medio ambiente sin cambios, ya que a lo largo de esa línea cualquier valor de hielo marino en este periodo en el eje horizontal es el mismo en el siguiente periodo en el eje vertical. La curva con forma de S es la «curva de la dinámica medioambiental», abreviada CDM, y refleja el importante hecho geológico de que, si se mantienen constantes otras influencias ambientales (como la presencia de gases de efecto invernadero en la atmósfera), la cantidad de hielo que hay el año próximo depende de la que hay este.


  Si quieres refrescar la memoria sobre la dinámica del proceso de retroalimentación negativa cuando la pendiente de la CDM es menor de 45 grados, consulta la figura 8.13 (panel derecho), donde se explica el proceso del shock y ajuste por medio de la CDP.



La CDM tiene forma de S por varias razones. En primer lugar, cuando hay escaso hielo marino (como en el punto B, que identifica la intersección inferior con la línea de 45 grados) en la figura 8.27, un pequeño incremento del hielo marino en un año tiene muy poco efecto sobre la temperatura y, por consiguiente, sobre la cantidad de hielo del año siguiente. Por lo tanto, la CDM se acerca a la horizontal (más plana que la línea de 45 grados). La temperatura de la superficie en invierno y en primavera se mantiene alta y hay escaso hielo marino el siguiente verano. Se trata de un proceso de retroalimentación negativa y de un círculo vicioso en la dinámica del clima. Así que es difícil salir de este equilibrio con escaso hielo.

De forma parecida, cuando el hielo marino es muy extenso un año (intersección superior en el punto G, donde el hielo llega hasta zonas relativamente templadas), una disminución pequeña del hielo marino no tendrá suficiente efecto (absorbiendo la radiación en lugar de reflejarla) para reducir en mucho la extensión del hielo marino el siguiente año. De nuevo, existe un proceso de retroalimentación negativa y la CDM es casi plana: un círculo virtuoso en la dinámica del clima. Si existe uno de los dos equilibrios, se mantendrá. Estas retroalimentaciones negativas se resumen en la figura 8.28.




                [image: Hay dos diagramas de flujo. El primer diagrama de flujo ilustra el proceso de retroalimentación negativa en el que hay mucha extensión de hielo marino al final de verano. Inicialmente, las temperaturas más bajas dan lugar a extenso hielo marino al final del verano, lo que lleva a que la radiación solar se refleje en lugar de absorberse. La menor radiación solar absorbida, a su vez, hace que la temperatura baje, lo que acaba cerrando un ciclo. El segundo diagrama de flujo ilustra el proceso de retroalimentación positiva en el que el hielo marino escasea al final de verano. Inicialmente, las temperaturas más altas dan lugar a que no haya hielo marino al final del verano, lo que lleva a que la radiación solar se absorba en lugar de reflejarse. La menor radiación solar reflejada, a su vez, hace que la temperatura suba, lo que acaba por cerrar un ciclo.]



Figura 8.28 
Los procesos de retroalimentación negativa estabilizan un «equilibrio bueno» a la izquierda y un «equilibrio malo» a la derecha.







​Si el mundo está en el «equilibrio bueno» con extenso hielo marino (punto G), hay dos cosas que podrían perturbarlo:


  	Shocks (movimientos a lo largo de la CDM): ocurren cuando hay una variación de la extensión del hielo marino. Si se genera un shock por razones ajenas al modelo (por ejemplo, un año muy cálido o muy frío), la extensión del hielo marino será mayor o menor que en el punto G.

  	Desplazamientos (movimientos de toda la CDM): ocurren cuando hay una variación en el proceso de calentamiento por todo el mundo por razones que no sean la extensión del hielo marino. Por ejemplo, un aumento del calentamiento global desplazará la CDM hacia abajo, lo que implica que, para cierta cantidad de hielo marino este año, el año siguiente la cantidad será menor.



Tanto los shocks como los desplazamientos se dice que son exógenos porque sus causas son externas al modelo. Ahora vamos a estudiar cómo los shocks y luego los desplazamientos pueden perturbar el equilibrio bueno con extenso hielo marino (el análisis se asemeja al de los shocks y desplazamientos del precio de la vivienda).

Shocks y el punto de inflexión

En cualquier punto situado entre los dos equilibrios estables de G y B, de un año a otro la capa de hielo marino aumentará hacia el equilibrio virtuoso de G o menguará hacia el equilibrio vicioso con escaso hielo de B. Supón que el hielo marino es tan extenso que el sistema se encuentra cerca de G, pero por alguna razón —tal vez un año inusualmente cálido, por ejemplo— la extensión del hielo marino es igual a E0, en la figura 8.29, o sea, menor que el nivel de equilibrio de B. La CDM muestra que la extensión de hielo será mayor que E0 el año siguiente y las flechas indican el ajuste hasta el equilibrio en el punto G.




                [image: El gráfico ilustra la dinámica ambiental. El eje horizontal muestra el hielo marino en el periodo t, mientras que el vertical muestra el hielo marino en el periodo t+1. Las coordenadas son (hielo marino en el periodo t, hielo marino en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Hielo marino al final del verano sin cambios de un año a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDM corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: B, T y G. El punto B, situado más abajo, representa un equilibrio estable con escaso hielo marino al final del verano. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa el punto de inflexión. El punto G, situado más arriba, representa un equilibrio estable con extenso hielo marino al final del verano. Cuando el nivel de hielo marino del periodo t está en E_0, que es un punto situado entre los niveles de T y G, converge hacia el punto G. Esta convergencia se indica mediante flechas colocadas en el espacio existente entre la línea de 45 grados y la CDM que apunta hacia G.]



Figura 8.29 
Estabilización del hielo marino de G a E0 después de un shock.






Eso ocurre porque la CDM está por encima de la línea de 45 grados. Cuando el hielo es extenso, la retroalimentación en la dirección de mantener la capa de hielo es fuerte, y tendemos a quedarnos ahí aunque las variaciones de temperatura (por las oscilaciones de las corrientes oceánicas de carácter estacional o plurianual) causen calentamiento pasajero o disminuciones temporales del hielo marino. La extensión del hielo implica que el sistema «rebota» hacia el equilibrio superior, como sucedió en la figura 8.25 antes de 1970.

Ese es un ejemplo de un proceso de retroalimentación negativa en el que un shock inicial que aleja al sistema del punto de equilibrio se amortigua para que las posteriores variaciones sean en la dirección opuesta, contrarrestando el shock inicial. Si hay un pequeño shock negativo que se aleja del punto G —una ligera reducción de la cantidad de hielo—, en periodos posteriores se recuperará la extensión inicial del hielo si no hay más shocks. Pero ¿qué sucede si el shock es demasiado grande?


  Puedes consultar el modelo de la dinámica del precio de la vivienda de la figura 8.14 acerca de los procesos de ajuste en torno a un equilibrio estable y a uno inestable.



Además de los dos equilibrios estables de B y G, en la figura 8.29 también existe un equilibrio inestable en T (el punto de inflexión). Si por alguna razón —una sucesión fortuita de años inusualmente cálidos, por ejemplo— la extensión del hielo marino se reduce por debajo del nivel del punto de inflexión, el proceso funciona en la dirección contraria.

El proceso amplifica el shock inicial (reducción del hielo marino) en lugar de amortiguarlo. En ese momento, la retroalimentación positiva reduce la capa de hielo, lo que lleva al sistema al estado de escasez de hielo en el Ártico al final del verano. La capacidad de recuperación del sistema se habría visto desbordada. Los científicos que estudian el medio ambiente señalan cada vez más la existencia de importantes puntos de inflexión en los sistemas medioambientales, los cuales representan límites que, si se superan, ponen en marcha procesos que conducen a la destrucción abrupta y difícilmente reversible de un recurso natural.

Desplazamientos en la CDM por el cambio climático

¿Qué papel juega el cambio climático en todo esto? Para analizarlo, necesitamos explicar por qué la curva de la dinámica medioambiental con forma de S puede desplazarse hacia abajo. Si se aleja lo suficiente, el sistema ya no se estabilizará en torno a G, que es el equilibrio con hielo extenso al final del verano.

Para entender esos efectos, fíjate en la figura 8.30. Un clima más cálido significa que, para cualquier cantidad de hielo marino que haya este año, el próximo la cantidad será menor. G ya no es un equilibrio. No estamos ante un movimiento a lo largo del eje horizontal, sino que fija un punto verticalmente debajo de G en la nueva CDM, etiquetada CDM′ y mostrada en el panel de la izquierda.




                [image: Hay dos gráficos que ilustran los desplazamientos en la CDM a causa del cambio climático. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra el nivel de hielo marino en el periodo t, mientras que el vertical muestra el nivel en el periodo t+1. Las coordenadas son (hielo marino en el periodo t, hielo marino en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Hielo marino al final del verano sin cambios de un año a otro». Dos líneas con pendiente positiva y forma de S etiquetadas como CDM y CDM′ cortan respectivamente a esta línea de 45 grados, con CDM′ situada más abajo de CDM.  La línea etiquetada CDM se corta con ella en los puntos B, T y G, mientras que la etiquetada CDM′ la corta en los puntos B′, T′ y G′. El punto B′, situado debajo del punto B, representa el nuevo equilibrio estable con muy poco hielo marino al final del verano. El punto T′, situado más arriba y a la derecha de T, representa el nuevo punto de inflexión. El punto G′, situado debajo del punto G, representa el nuevo equilibrio estable con hielo marino menos extenso al final del verano. En el segundo gráfico, el eje horizontal muestra el nivel de hielo marino en el periodo t, mientras que el vertical muestra el nivel en el periodo t+1. Las coordenadas son (hielo marino en el periodo t, hielo marino en el periodo t+1). Se muestran tres líneas con pendiente positiva y forma de S etiquetadas como CDM, CDM′ y CDM′′, estando CDM situada más arriba, CDM′ entre medias y CDM′′ más abajo. La CDM′′ corta la línea de 45 grados en el punto B′′, que representa el nuevo equilibrio estable con muy poco hielo marino al final del verano. Cabe destacar que CDM′′ no corta la línea de 45 grados en ningún otro punto, de ahí que desaparezcan tanto el punto de inflexión como el equilibrio con extenso hielo marino al final del verano.]



Figura 8.30 
El cambio climático empuja la CDM hacia abajo.






Como resultado del desplazamiento descendente de la CDM, se forma menos hielo en invierno y todo el sistema es más vulnerable al aumento de la temperatura y de la superficie sin hielo en verano.

Un clima más cálido

Partiendo del equilibrio superior, el desplazamiento hacia abajo de la CDM acerca el nuevo equilibrio virtuoso G′ y el punto de inflexión T′ entre sí y ensancha la «zona de peligro» del colapso medioambiental.


​En la figura 8.30, el descenso de la CDM implica que bastará con un shock menor —tal vez un solo año excepcionalmente cálido— para que el sistema supere el punto de inflexión y se adentre en condiciones en las que las retroalimentaciones positivas se impongan y lleven al sistema hacia el equilibrio con escaso hielo marino. Y si el descenso de la CDM es suficientemente grande, cambiará el sistema de tal manera que desaparecerá el equilibrio con extenso hielo marino al final del verano, como se muestra en el panel derecho de la figura 8.30.

Si juntamos el modelo y los datos disponibles, cabe decir que ya ha comenzado el cambio de un Ártico con gran cantidad de hielo en verano a tener escaso hielo. Parece que es más lento que la deforestación de la selva amazónica, pero está sucediendo. Los científicos no están seguros de en qué medida sería reversible la pérdida de hielo ártico aunque consiguiésemos revertir el calentamiento global. Es posible que hayamos cruzado un punto de no retorno. La falta de hielo marino en el Ártico, si es lo que finalmente nos aguarda, se sumará a las ya poderosas fuerzas que están creando un clima más cálido.


  Ejercicio 8.9 Puntos de inflexión medioambientales

  La base de datos de cambios de régimen documenta diferentes tipos de cambios de régimen (otra forma de denominar los puntos de inflexión) de los que tenemos constancia en los sistemas ecológicos dominados por el ser humano. Elige uno en la base de datos y describe la situación con tus propias palabras, incluidos los tipos de equilibrios y sus características y cómo el sistema pasa de un equilibrio a otro. Dibuja gráficos parecidos a los de la figura 8.10 y la figura 8.30 para representarlo y explica los ciclos de retroalimentación implicados.



	



    

        

    
    

	
Unidad 8 Dinámica de la economía: crisis financieras y ambientales

8.12 Políticas prudenciales para abordar la incertidumbre fundamental sobre los puntos de inflexión medioambientales


	coste social marginal (CSM)
	Coste de producir una unidad adicional, incluido tanto el coste para el productor (coste privado marginal) como los costes para otros (el CEM). CSM = CPM + CEM.
	beneficio social marginal (BSM)
	Es el beneficio que aporta, tanto al productor o consumidor (beneficio privado marginal) como a otros, la producción o consumo de una unidad adicional de un bien. BSM = BPM + BEM.




​​​​​Con frecuencia, las políticas ambientales se diseñan igual que otras medidas del gobierno: el nivel «correcto» de un impuesto sobre el carbono, por ejemplo, debería maximizar el bienestar total de una población, teniendo en cuenta los pros y contras pertinentes. Para ello, el legislador se basaría en los principios de «hacer lo mejor posible», centrándose en los costes y beneficios sociales marginales, como se ilustra para algunos problemas medioambientales en la unidad 10 del volumen de microeconomía.


​El legislador elegiría el impuesto sobre el carbono que equiparara el coste marginal de la reducción de las emisiones con los beneficios marginales de mitigar el calentamiento global, tratando de empujar el equilibrio estable actual hacia un resultado más preferible. Sin embargo, cuando las interacciones humanas con la biosfera incluyen un punto de inflexión entre un equilibrio ambientalmente sostenible y un entorno radicalmente degradado, este planteamiento podría ser catastrófico. La razón es que existe la posibilidad de que variaciones grandes y quizás cataclísmicas que se alejan del equilibrio podrían dar lugar a que se sobrepase el punto de inflexión, tras lo cual sería prácticamente imposible revertir las consecuencias adversas.

En presencia de puntos de inflexión ambientales, por tanto, el problema ya no va a ser lograr el mejor equilibrio sostenible (suponiendo que ese sea nuestro futuro), sino garantizar que exista un equilibrio sostenible y que no llegue a ponerse en marcha el proceso de colapso medioambiental desenfrenado.

Para entender lo que implica para el enfoque de las políticas, imagina que estás en la cima de una montaña que da a un precipicio, buscando el sitio con la mejor vista del paisaje. Si ese sitio estuviera justo al borde del barranco, podrías asomarte y contemplar la vista. Pero súmale el hecho de que hace mucho viento, que por momentos te empuja y a veces te hace perder el equilibrio y que, al haberse puesto el sol, no ves bien dónde está el precipicio. La decisión más prudente sería no ponerte en el sitio con la mejor vista y alejarte un poco del borde. Los miradores con esas características en zonas recreativas públicas suelen tener antepechos o barreras de seguridad para impedir que la gente se acerque demasiado a sitios peligrosos (aunque ciertamente tengan las mejores vistas), donde un despiste o un error de cálculo podrían ser desastrosos.




                [image: Montañas Azules, Nueva Gales del Sur, Australia, 1915.]



Montañas Azules, Nueva Gales del Sur, Australia, 1915.






La necesidad de contar con algo análogo a un antepecho en las políticas medioambientales surge de dos similitudes con el ejemplo de la montaña y el precipicio:


  	Incertidumbre fundamental sobre dónde está el punto de inflexión y las consecuencias de sobrepasarlo.

  	La posibilidad de que unas consecuencias catastróficas —que incluso podrían acabar con la vida— desencadenen retroalimentaciones positivas irreversibles de colapso medioambiental.



La incertidumbre no es algo nuevo en nuestra vida diaria. En algunos casos, tenemos información que nos ayuda a tomar decisiones: si dudamos si va a llover, el pronóstico del tiempo nos informa de la probabilidad de lluvia. Cuando lanzamos una moneda al aire, no sabemos si saldrá cara o cruz, pero sí sabemos que, salvo que esté trucada, la probabilidad es 50-50. Resulta mucho más difícil tomar decisiones cuando no se tiene idea de la probabilidad de que ocurra algo en el futuro.


  En la sección 9.11 del volumen de microeconomía, se introduce el concepto del riesgo al elegir; la relación entre riesgo y riqueza se explica en la sección 9.12 del mismo volumen.




​​​
  Riesgo e incertidumbre

  Cuando analizamos decisiones o situaciones cuyo resultado desconocemos, a veces necesitamos mayor precisión sobre lo que significa «desconocer». Para ello, en economía solemos distinguir entre «riesgo» e «incertidumbre».

  Con «riesgo» se describen casos en que no sabemos cuál de dos o más situaciones ocurrirá en el futuro, pero sí se conoce o se puede estimar con fiabilidad la probabilidad de que ocurra cada una de ellas.

  El término «incertidumbre» (a veces llamado «incertidumbre fundamental») describe casos en que no sabemos cuál de dos o más situaciones ocurrirá en el futuro, y tampoco sabemos ni podemos estimar con fiabilidad la probabilidad de que ocurra cada una de ellas.



Cuando queremos distinguir entre estas dos situaciones, en economía se usa el término «riesgo» para describir los casos en que se sabe, o se puede estimar de modo razonable, la probabilidad de que ocurra un acontecimiento en el futuro, e «incertidumbre fundamental» para los casos en que ni siquiera se conoce la probabilidad de que suceda. En una situación de incertidumbre, no podemos hacer los cálculos elementales para resumir los costes y beneficios que se esperan de una política, ya que esos cálculos requieren conocer la probabilidad de que se dé cierto resultado o situación si se pone en práctica esa política.

Se dará incertidumbre fundamental en cualquier situación como la descrita en nuestro modelo de puntos de inflexión medioambientales. Las sociedades que han sobrevivido largos periodos han evitado el colapso medioambiental manteniéndose en un equilibrio estable y sostenible o cerca de él. El resultado es que las sociedades existentes no tienen experiencia con el proceso de un colapso medioambiental irreversible, por lo que contamos con poca información sobre cómo reducir nuestra incertidumbre fundamental.

Lo que sabemos del mundo más allá de un punto de inflexión medioambiental es un poco como lo que los europeos sabían del hemisferio occidental antes de 1500. Tenían conocimiento (por leyendas vikingas y otras fuentes) de que había algo allí, pero no de su situación. En lo fundamental el «nuevo mundo» era incierto para ellos.

Que se den consecuencias catastróficas reviste gran importancia, porque tenemos dificultad para comparar esos «costes» con el tipo de análisis de costes y beneficios que hacemos a diario al tomar decisiones. Tenemos una idea de lo «malo» que es un día lluvioso cuando vamos a la playa: molesto pero no tan malo como una pierna rota. Pero ¿cómo comparamos cualquiera de esas cosas si el coste que hay que evitar es el fin de la humanidad, aunque sea muy pequeña la probabilidad de que suceda?


	política prudencial
	Medidas políticas prudentes destinadas a reducir la probabilidad de que se produzca un resultado desastroso aun cuando esto implique renunciar a otros objetivos. Esta estrategia se suele recomendar cuando hay mucha incertidumbre sobre las condiciones que producirían un resultado desastroso.




  
  ​Política prudencial

  Una política prudencial es aquella destinada a reducir la probabilidad de que se produzca un resultado desastroso aun cuando esto implique renunciar a otros objetivos. Esta estrategia se suele recomendar cuando hay mucha incertidumbre sobre las condiciones que producirían un resultado desastroso.




​La incertidumbre fundamental y la posibilidad de que se produzcan consecuencias catastróficas desafían la manera en la que los economistas comparan los beneficios y los costes de varias políticas. La manera convencional es el llamado análisis coste‑beneficio, cuyo objetivo es elegir entre una serie de proyectos (por ejemplo, en un programa de construcción de un hospital con fondos públicos) mediante la comparación de beneficios sociales marginales y costes sociales marginales, como se muestra en la sección 10.2 del volumen de microeconomía. Una estrategia alternativa (o adicional) al análisis coste‑beneficio se denomina políticas prudenciales.

En el caso del hielo marino al final del verano, por ejemplo, la meta de las políticas prudenciales sería mantener el planeta a una temperatura suficientemente baja para evitar un colapso catastrófico del hielo marino que, si unos cuantos años inusualmente cálidos provocaran una pérdida sustancial de hielo marino, llevaría al sistema más allá del punto de inflexión. Esto implicaría que la CDM del hielo marino al final del verano se debe mantener suficientemente alta para que el equilibrio estable alto, G en la figura 8.27, esté distante del punto de inflexión T.


​A modo de barrera de seguridad que indica lo que se necesitaría, está el consenso internacional al que se llegó en el Acuerdo de París de 2015 sobre la evidencia científica de que el aumento de la temperatura global no debería subir más de 2 grados Celsius por encima de los niveles preindustriales a fin de prevenir efectos potencialmente catastróficos sobre la vida humana en la Tierra.


  Para una explicación más amplia, lee a Nicholas Stern, Joseph Stiglitz y Charlotte Taylor. 2022. «The Economics of Immense Risk, Urgent Action and Radical Change: Toward New Approaches to the Economics of Climate Change». Journal of Economic Methodology 29 (3).




​Así pues, el trabajo del economista es diseñar las políticas con mejor relación coste‑eficacia que nos mantengan a este lado de las barreras de seguridad. En el modelo del hielo marino, eso puede traducirse en idear políticas para que la CDM no se desplace hacia abajo y no se achique la brecha entre los equilibrios estables e inestables, de manera que un shock de la magnitud que se da en «tiempos normales» no baste para generar los procesos desbocados en el equilibrio sin hielo marino al final del verano.


​En ausencia de esas políticas de barrera de seguridad y otras parecidas, el desplazamiento descendente en la curva de la dinámica medioambiental (CDM) debido al calentamiento global actual corre el riesgo de desencadenar un proceso catastrófico de retroalimentación que lleve a acelerar la pérdida de hielo y a contribuir a más calentamiento. Esto, a su vez, reforzará la tendencia de aumento del calentamiento en los otros casos en los que puede haber retroalimentaciones positivas fuertes, como en la figura 8.28: deforestación, incendios forestales, mayor uso del aire acondicionado, deshielo del permafrost y calentamiento del suelo de la tundra. Cada uno de esos efectos podría poner en marcha un proceso dinámico imparable que dé lugar a más calentamiento, a semejanza de la desaparición del hielo marino ártico.

Pero las políticas que buscan limitar el proceso de calentamiento global pueden retrasar o invertir este desplazamiento descendente en la CDM del hielo marino y en otras CDM similares de los otros casos ilustrados en la figura 8.26. En la siguiente sección estudiamos un ejemplo.


  
    Pregunta 8.11 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuál o cuáles de los siguientes son ejemplos de políticas prudenciales relacionadas con el cambio climático?

    
      	Impuestos sobre las emisiones de gases de efecto invernadero.

      	Restricciones legales sobre las emisiones de gases de efecto invernadero.

      	Subvenciones para la adopción de fuentes de energía renovables por los hogares y las empresas.

      	Inclusión de riesgos para el clima en las evaluaciones de riesgos de las actividades de inversión.

    

    
      	Esta política puede disminuir las emisiones de gases de efecto invernadero, pero no garantiza que las economías eviten el punto de inflexión (en especial porque no está claro el coste social de estas emisiones y, en consecuencia, resulta difícil calcular un precio adecuado).

      	Esta política es prudencial porque garantiza que las emisiones se reduzcan lo suficiente para no llegar al punto de inflexión. Los objetivos de emisiones de gases de efecto invernadero son fáciles de cuantificar.

      	Esta política puede disminuir las emisiones de gases de efecto invernadero mediante el aumento del uso de energías renovables, pero no garantiza que la reducción sea suficiente para evitar el punto de inflexión.

      	Esta política puede mejorar el atractivo de las inversiones verdes frente a otras que hacen un uso intensivo del carbono, pero no garantiza que esa variación del comportamiento inversor sea suficiente para evitar pasar del punto de inflexión.

    

  




  Ejercicio 8.10 Puntos de inflexión medioambientales

  Accede al sitio web de Global Tipping Points. En el menú, selecciona «Resources» y, a continuación, «Report 2023».

  Para contestar las preguntas 1–3, elige uno de los siguientes sistemas: capas de hielo (pp. 61–66), glaciares (pp. 70–71), permafrost (pp. 72–76) y arrecifes de coral de aguas templadas (pp. 105–108).

  
    	Utiliza las referencias de las páginas correspondientes de la sección 1 para resumir cómo funciona el sistema, los procesos de retroalimentación positiva o negativa implicados en ese sistema y las pruebas de las dinámicas de inflexión (¿cuál es el punto de inflexión y lo hemos superado ya?).

    	La figura 1.5.2 muestra la interacción de los distintos sistemas de inflexión medioambientales entre sí. Utilízala para explicar los efectos probables de cruzar los puntos de inflexión relacionados con el sistema que hayas elegido.

    	Resume la información de la sección 2 relativa a los efectos económicos si se cruza el punto de inflexión de ese sistema (las páginas en cuestión son 179–180 para las capas de hielo y los glaciares, 181–182 para el permafrost y 206–207 para los arrecifes de coral de aguas templadas).

  

  El informe de Global Tipping Points también aborda los puntos de inflexión positivos. Para contestar las preguntas 4 y 5, elige uno de los siguientes sistemas: energía (pp. 299–302), transporte (pp. 303–311) y alimentación (pp. 312–322).

  
    	Utiliza las referencias de las páginas pertinentes de la sección 4 para resumir lo que implica el sistema y los procesos de retroalimentación positiva o negativa implicados en ese sistema.

    	Recomienda algunas políticas que podrían ayudar a superar un punto de inflexión positivo o acercar al sistema hacia él.
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8.13 Desestabilización de una trampa de los combustibles fósiles para promover las tecnologías verdes


​​Acabar con nuestra dependencia de los motores de combustión interna que funcionan con carbono representaría una importante contribución para limitar el proceso de calentamiento global. Pero para lograrlo hay que superar un obstáculo enorme: en ausencia de políticas públicas que lo alteren, nuestro sistema de transporte basado en los combustibles fósiles es un equilibrio estable, al menos en el corto plazo. Los intentos por escapar de él se verán obstaculizados por una serie de procesos de retroalimentación negativa que refuerzan el equilibrio imperante basado en el carbono.


  En este pódcast (también disponible en Spotify y en Apple Podcasts), Hannah Ritchie, de Our World in Data, aborda cómo las innovaciones en tecnologías de energías limpias ofrecen esperanza de un desarrollo sostenible. Puedes leer más sobre las soluciones a la crisis climática en su libro Not the End of the World: How We Can Be the First Generation to Build a Sustainable Planet [El mundo no se acaba. Cómo convertirnos en la primera generación capaz de construir un planeta sostenible, trad. cast. de Francisco J. Ramos Mena, Barcelona: Anagrama, 2025].

  


                [image: Hannah Ritchie]



Hannah Ritchie, editora adjunta e investigadora principal en Our World in Data








Para explorar políticas que superen los procesos de retroalimentación negativa que sostienen el equilibrio estable de los motores de combustión interna y conseguir avances rápidos en la reducción de las emisiones de CO2 de nuestros sistemas de transporte, podemos utilizar modelos parecidos a los que nos han permitido entender las burbujas del precio de la vivienda o la desaparición del hielo marino del Ártico. (Este es otro ejemplo de la versatilidad del modelo de la curva de la dinámica con forma de S).


​​Una trampa de los combustibles fósiles: bloqueo en el transporte convencional basado en el carbono

Empecemos con las premisas del modelo. Hay dos tipos de vehículos: con motor convencional de combustión interna que funciona con carbono (vehículos convencionales) o con motor eléctrico que funciona con baterías (vehículos eléctricos). El coste de propiedad y uso de los vehículos eléctricos (por kilómetro recorrido) es más bajo cuanta más gente los use. Esto es así por dos razones:


  	Si hay pocos usuarios de vehículos eléctricos, no será rentable instalar puntos de carga, por lo que estos serán escasos y alejados entre sí, lo que aumentará el tiempo necesario para llegar hasta una estación de carga y puede que la espera hasta que un cargador quede libre. También implica que la planificación de los desplazamientos será más difícil, por lo que se usará otro medio de transporte para los viajes más largos.

  	Las economías de escala y el aprendizaje mediante la práctica en la fabricación de los vehículos eléctricos implican que, cuantos más haya, menor será el precio al que se podrán vender con un beneficio económico.



El coste de propiedad y uso de los vehículos convencionales, por contra, no depende de que haya más vehículos de combustión interna en la calle. Estas premisas sobre los costes se ilustran en la figura 8.31.




                [image: El gráfico ilustra la relación entre el coste de uso y la fracción de los vehículos que son eléctricos. El eje horizontal muestra la fracción de los vehículos que son eléctricos, con un intervalo que va de 0 a 1. El eje vertical muestra el coste de uso, indicado como B. Una línea con pendiente negativa etiquetada como B_e se corta con una línea horizontal etiquetada B_c en un punto marcado como Z, el cual representa el umbral de rentabilidad. A la izquierda del punto Z, los vehículos eléctricos son más caros, mientras que a la derecha son menos caros.]



Figura 8.31 
Umbral de rentabilidad: costes de utilizar vehículos eléctricos y convencionales.






La figura 8.31 refleja que, si hay pocos vehículos eléctricos en uso, el coste de usar uno supera con mucho el coste de un vehículo convencional. Pero como su coste disminuye cuanto más aumente su uso, si todo el mundo utilizara vehículos eléctricos, la situación sería la inversa. A la intersección de las dos curvas de coste la llamamos umbral de rentabilidad, porque indica con qué grado de adopción de la movilidad eléctrica empezaría a «ser rentable» para alguien pasarse de los combustibles fósiles a la electricidad, o sea, le saldría más caro optar por un vehículo no eléctrico.


  Noruega es la excepción, ya que en 2023 más del 80 % de los automóviles nuevos vendidos fueron eléctricos. Se prevé que, hacia finales de 2024, circularán más vehículos eléctricos con batería que propulsados solo por gasolina. Si se incluye a los vehículos diésel, se tardará algunos años más.



El problema es que, en la mayor parte del mundo, la mayoría de los vehículos funcionan con motores de combustión interna que usan el carbono.

Si la gente solo se preocupase por el coste, a la izquierda del umbral de rentabilidad nadie compraría vehículos eléctricos. Es lo que llamamos una trampa de los combustibles fósiles, otro caso de bloqueo en un resultado no deseable, igual que una trampa de pobreza.

A la derecha del umbral de rentabilidad, suficientes personas se han decantado por «electrificarse», por lo que el coste de los vehículos eléctricos sería más bajo que el de los convencionales. Esta ventaja en costes animaría a más gente a pasarse a los eléctricos. En muchos países, la gente parece encantada de pasarse a vehículos eléctricos si los costes son parecidos. Por lo tanto, si no hay desventajas en cuanto al coste, incluso una pequeña cantidad de valores ecologistas bastaría para impulsar el cambio de los demás usuarios de vehículos convencionales, lo que conllevaría una transición a un sistema de transporte principalmente eléctrico y, por ende, la salida de la trampa de los combustibles fósiles. Sin embargo, sería difícil que pasase eso cuando una sociedad está cerca de cero en el extremo izquierdo de la figura 8.31 —ausencia casi total de vehículos eléctricos— y bloqueada en el transporte basado en el carbono.


​​Importan los valores verdes tanto como los costes

Unas cuantas personas, es de suponer, se preocupan tanto por reducir sus emisiones que se pasarán a los vehículos eléctricos aunque no haya mucha más gente haciendo lo mismo, por lo que (como se muestra en la figura 8.31) tendrán unos costes mucho mayores que si hubieran seguido usando un vehículo convencional. También es de suponer que otras cuantas están tan a favor de seguir con los combustibles fósiles que no comprarían un vehículo eléctrico aunque la mayoría se haya pasado a los eléctricos, y soportarán unos costes más altos. La mayor parte de las personas estará entre medias de los dos extremos, dispuestas en diferentes grados a comprar un vehículo eléctrico siempre y cuando no resulte mucho más caro.

Damos por supuesto que en un año dado hay cierto número de personas que compran un vehículo nuevo. Deciden si lo compran eléctrico o convencional en función del coste y también de la importancia que le dan a reducir su huella de carbono, que es algo muy personal. El concepto clave es que una persona se pasará de convencional a eléctrico si, teniendo en cuenta los costes comparativos y sus propios valores sobre el carbono, prefiere la alternativa eléctrica. Por lo tanto, cambiará si:

\[\text{Valores verdes (preferencia por una huella de carbono menor) > Desventaja en costes del vehículo eléctrico}\]
Partiendo de esas suposiciones o premisas, ahora podemos elaborar una curva de la dinámica de la adopción de los vehículos eléctricos (CDA), que sea parecida a la curva de la dinámica de los precios (CDP) y a la de la dinámica medioambiental del hielo marino (CDM). En la figura 8.32, la curva de la dinámica de la adopción muestra cuántas personas adoptarán la alternativa eléctrica al carbono durante el año siguiente (periodo \(t + 1\)) para cada nivel de conductores de vehículos eléctricos como fracción de todos los conductores de este año (periodo \(t\)).

La figura muestra que hay unas cuantas personas muy verdes que comprarían un vehículo eléctrico aunque no hubiera ninguno en uso el año anterior (ordenada en el origen de la CDA). Valoran la opción ecológica lo suficiente como para que les compense la desventaja en coste de estar entre los primeros usuarios de los vehículos eléctricos. Si hubiera más aceptación de este tipo de vehículos, se reduciría el coste y más gente se cambiaría. Por lo tanto, la curva sube despacio al principio porque hay relativamente pocas de estas personas muy ecologistas.

El hecho de que la mayoría de las personas estén en la zona intermedia, ni muy verdes pero tampoco muy a favor de la opción con carbono, implica que, si ya hubiera un número sustancial de personas con vehículos eléctricos, entonces un pequeño aumento del número de usuarios de vehículos eléctricos (y la consiguiente pequeña reducción de la desventaja en coste) tendría un gran efecto sobre el número de personas que se cambiarían de convencional a eléctrico el año siguiente.

Es por eso que la curva de la dinámica tendrá una parte más inclinada en la zona central, dándole la conocida forma de S. A medida que se van igualando los costes, hay más gente (las personas medianamente ecologistas) dispuestas a cambiar, lo que inclina más la CDA. Más allá del punto de equilibrio, la CDA termina aplanándose, ya que los únicos que siguen usando vehículos convencionales están comprometidos con esa tecnología aunque los eléctricos sean más baratos.




                [image: El gráfico ilustra la dinámica de los vehículos eléctricos. El eje horizontal muestra la fracción de vehículos que son eléctricos en el periodo t, mientras que el vertical muestra la fracción de vehículos que son eléctricos en el periodo t+1. Ambos ejes tienen un intervalo que va de 0 a 1. Las coordenadas son (fracción de vehículos que son eléctricos en el periodo t, fracción de vehículos que son eléctricos en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Proporción de vehículos que son eléctricos sin cambios de un año a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDA (curva de la dinámica de la adopción) corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: B, T y G. El punto B, situado más abajo, representa el equilibrio basado en el carbono, la situación de partida. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa el punto de inflexión. El punto G, situado más arriba, representa el equilibrio con vehículos eléctricos.]



Figura 8.32 
Curva de la dinámica de la adopción, con un equilibrio con vehículos eléctricos (G) y el equilibrio actual basado en el carbono (B). El umbral de rentabilidad (Z) muestra el grado de uso de los vehículos eléctricos cuando su coste es igual al de los vehículos convencionales.






Por nuestro análisis de la dinámica del precio de la vivienda y del hielo marino, sabemos que en la figura tanto el equilibrio basado en el carbono (B) como el basado en vehículos eléctricos (G) son estables, mientras que el punto T, con una fracción sustancial de ambos tipos de vehículos, es un equilibrio inestable, el punto de inflexión.

El umbral de rentabilidad en el eje horizontal (punto Z) está a la derecha del punto de inflexión. O sea, la población se inclinaría por adoptar los vehículos eléctricos incluso antes de que su desventaja en coste se hubiera eliminado por completo (porque suponemos que la mayoría de la gente tiene valores suficientemente ecologistas como para comprar un vehículo eléctrico aunque sea más caro).

Cómo una variación de los valores o de las políticas públicas puede alterar un equilibrio «malo»

Dado que actualmente la mayor parte del mundo está atrapada en el equilibrio basado en el carbono, B en la figura 8.32, ¿cómo podría una sociedad moverse desde ahí a la alternativa eléctrica del punto G?

Sacar a una sociedad de la trampa de los combustibles fósiles podría lograrse de la misma manera que se gestionó en Suecia el cambio de circular por la izquierda a hacerlo por la derecha: por una orden del gobierno que requiera que una fracción suficientemente grande de la población utilice vehículos eléctricos en lugar de convencionales de manera que la proporción de eléctricos en el periodo \(t\) supere el punto de inflexión situado en T. Es decir, basta con que el gobierno requiera el cambio a vehículos eléctricos como mucha gente está haciendo, por ejemplo, prohibiendo la venta de vehículos convencionales a partir de cierta fecha, sustituyendo así nuestro modelo de adopción privada y voluntaria por una obligación legal.

Sin embargo, también existen formas de promover la transición a un sistema de transporte electrificado cambiando cosas que influyen en las decisiones que toma la gente. Eso implica desplazar hacia arriba la curva de la dinámica de la adopción. Hay dos maneras de hacerlo: reducir el coste relativo de los vehículos eléctricos y cambiar los valores de la gente.

Los costes relativos de usar un vehículo eléctrico podrían reducirse, por ejemplo, mediante subvenciones públicas para su compra, para investigación y desarrollo de mejoras en los vehículos (y en las baterías) o para la red de estaciones de carga. El panel superior de la figura 8.33 muestra que, desplazando hacia abajo el coste de los vehículos eléctricos, estas políticas reducirían la fracción de población que tendría que adoptar esta tecnología para que dejasen de ser más caros. El nivel del umbral de rentabilidad de la adopción se desplaza hacia la izquierda. Como se muestra en el panel inferior de la figura 8.33, esa reducción del coste desplaza hacia arriba la CDA.

El que la gente le dé más valor a disminuir la huella de carbono tendrá el mismo efecto sobre el punto de inflexión. Para un nivel dado de adopción de los vehículos eléctricos (y por lo tanto un nivel dado de coste comparado con los convencionales), habría más personas que antes que se pasarían a la electricidad gracias al cambio de valores. Esto se ve directamente en la figura de la CDA, ya que hemos dibujado la figura 8.32 (y el panel superior de la figura 8.33) para una distribución dada de valores ecologistas.

El desplazamiento hacia arriba de la CDA que resulta del cambio de valores o de la variación del coste relativo tiene dos efectos, mostrados en la figura 8.33. Lleva hacia la derecha el equilibrio basado en el carbono (la situación de partida) para que se haga un uso menos intensivo del carbono. También reduce la distancia entre la nueva situación (B′) y el punto de inflexión (T′), así que aumenta la probabilidad de que algún shock —por ejemplo, un incremento excepcional de las ventas por el diseño especialmente atractivo de uno de los modelos eléctricos— empuje el nivel de uso de los vehículos eléctricos más allá del punto de inflexión T′.

La aprobación de más subvenciones desplazaría la CDA más hacia arriba, eliminando antes o después el equilibrio basado en el carbono y desencadenando un proceso de retroalimentación positiva verde que daría lugar a la adopción masiva de la nueva tecnología. En el modelo, el nuevo equilibrio es estable y, en ausencia de grandes shocks, persistiría incluso si se eliminara alguna de las subvenciones o si los valores de la gente se tornaran menos verdes (desplazando la CDA hacia abajo, pero sin alejarla lo suficiente para eliminar el equilibrio basado en los vehículos eléctricos).




                [image: Hay dos gráficos. En el primer gráfico, el eje horizontal muestra la fracción de todos los vehículos que son eléctricos, con un intervalo que va de 0 a 1. El eje vertical muestra el coste de uso, indicado como B. Una línea con pendiente negativa etiquetada como B_e se corta con una línea horizontal etiquetada B_c en un punto marcado como Z, el cual representa el umbral de rentabilidad. A la izquierda del punto Z, los vehículos eléctricos son más caros, mientras que a la derecha son menos caros. También hay una línea discontinua con pendiente negativa etiquetada como B′, que se corta con B_c en el nuevo punto Z′, situado a la izquierda del punto Z. Comparado con Z, en el punto Z′ hay menos vehículos eléctricos que sean más caros mientras que hay más que sean menos caros. En el segundo gráfico, el eje horizontal muestra la fracción de vehículos que son eléctricos en el periodo t, mientras que el vertical muestra la fracción de vehículos que son eléctricos en el periodo t+1. Ambos ejes tienen un intervalo que va de 0 a 1. Las coordenadas son (fracción de vehículos que son eléctricos en el periodo t, fracción de vehículos que son eléctricos en el periodo t+1). Una línea recta con pendiente positiva de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «Proporción de vehículos que son eléctricos sin cambios de un año a otro». Una línea con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDA corta a esta línea de 45 grados en tres puntos: B, T y G. El punto B, situado más abajo, representa el equilibrio basado en el carbono, la situación de partida. El punto T, situado en un nivel intermedio, representa el punto de inflexión. El punto G, situado más arriba, representa el equilibrio con vehículos eléctricos. Una línea adicional con forma de S y pendiente positiva etiquetada CDA′ está situada más arriba que CDA y corta a la línea de 45 grados en tres nuevos puntos: B′, T′ y G′. El punto B′, situado por encima de B, representa el nuevo equilibrio basado en el carbono, o situación de partida. El punto T′, situado más abajo y a la izquierda de T, representa el nuevo punto de inflexión. El punto G′, situado más arriba de G, representa el nuevo equilibrio con vehículos eléctricos. Los puntos Z y Z′ son réplicas de los mismos en el primer gráfico, con Z′ situado en CDA′ y abajo y a la izquierda de Z, que se encuentra en CDA.]



Figura 8.33 
Desplazamiento hacia arriba de la CDA.







  Ejercicio 8.11 Adopción de los vehículos eléctricos por el mundo

  Accede al sitio web de Global Tipping Points. En el menú, selecciona «Resources» y, a continuación, «Report 2023».

  La sección 4.3.2.2 (pp. 303–307) aborda los puntos de inflexión en los mercados de vehículos eléctricos. Utiliza la información que ofrece y lo que averigües por tus medios para responder a las siguientes preguntas.

  
    	El punto de inflexión de la adopción de la movilidad eléctrica se cree que está entre el 5 % y el 10 %. Encuentra datos sobre dicha adopción en tres países de tu elección. ¿Cuánto se acercan a ese intervalo esos países?

    	Da algunos ejemplos de políticas que hayan ayudado a la adopción de los vehículos eléctricos y señala en qué países se aplicaron.

    	Analiza algunos obstáculos a la adopción de la movilidad eléctrica. ¿Qué diferencias hay entre países desarrollados y países en vías de desarrollo con respecto a esos obstáculos? (pista: la sección 4 de este artículo te puede ser de ayuda).
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8.14 Resumen


  	Los economistas usamos el concepto de equilibrio estable para hacer predicciones sobre lo que esperamos que suceda en la economía.

  	Esto se debe a que los equilibrios estables se corrigen por sí solos gracias a los procesos de retroalimentación negativa. Si un cambio aleja a la economía de un equilibrio estable, se crea una situación en la que los actores económicos, obrando de acuerdo con sus propios objetivos, procurarán que se invierta el cambio inicial y que la economía vuelva al equilibrio estable.

  	Un equilibrio estable no es necesariamente un resultado deseable (por ejemplo, una trampa de pobreza) o algo extraordinario (por ejemplo, un equilibrio entre el precio máximo y mínimo de la vivienda).

  	Los economistas diseñamos políticas para que las variaciones de los incentivos que recibe la gente —modificaciones fiscales, subvenciones o el tipo de interés oficial, por ejemplo— desplacen de forma controlada el equilibrio de la economía hacia un resultado que se prefiere.

  	Pero los equilibrios deben ser estables. En esta unidad, hemos planteado tres situaciones —relacionadas con una trampa de pobreza, el medio ambiente y el mercado de la vivienda— en las que ciertos equilibrios son inestables (los llamamos puntos de inflexión) y, en caso de ocurrir, no es probable que persistan.

  	Cerca de estos equilibrios inestables, pequeños cambios —en la riqueza de un hogar, en el hielo marino estival en el Ártico o en el precio de la vivienda— pueden llevar la economía o la biosfera más allá de un punto de inflexión y dar lugar a cambios que sean demasiado grandes y difíciles de revertir.

  	Para entender estos y otros casos de inestabilidad, hemos introducido un modelo de dinámica económica que explica cómo cambian las cosas cuando la economía no está en equilibrio.

  	La inestabilidad es el resultado de procesos de retroalimentación positiva, que ocurren cuando un movimiento de alejamiento de un equilibrio a causa de un shock da lugar a más cambios «descontrolados» en la misma dirección.

  	Como ejemplos de inestabilidad podemos citar: una subida de la temperatura global, que crea condiciones que aumentan la probabilidad de más subidas de temperatura; un incremento del precio de la vivienda, que puede impulsar la demanda de viviendas, creando las condiciones para una burbuja inmobiliaria; y un aumento del número de vehículos eléctricos, que hace más ventajoso tener uno, lo que desestabiliza el sistema de transporte basado en el carbono.

  	El concepto de procesos de retroalimentación positiva y la curva con forma de S de un modelo de dinámica económica también ofrecen una explicación de una trampa de pobreza que perpetúa los bajos ingresos, así como primero la dificultad y luego la rapidez de la adopción de la movilidad eléctrica que puede alejar a las economías de una trampa de los combustibles fósiles basados en el carbono.

  	En casos en los que la inestabilidad puede generar cambios imprevistos, de gran envergadura y posiblemente perjudiciales con carácter irreversible, con consecuencias que son imposibles de anticipar —por ejemplo, el caso del cambio climático o el colapso del sistema financiero mundial—, los objetivos orientadores de la política pública deberían incluir la prudencia, es decir, la búsqueda de formas menos costosas de disminuir la probabilidad de que se dé el resultado más desfavorable posible.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 8

  
    	Modelización de varios problemas relacionados con equilibrios: equilibrio estable (asociado a retroalimentación negativa), equilibrio inestable (asociado a retroalimentación positiva), puntos de inflexión.

    	El modelo en varios casos prácticos: curva de dinámica de precios, curva de dinámica medioambiental, curva de dinámica de adopción, línea de 45 grados.

    	Shocks (causan movimientos a lo largo de la curva de la dinámica), en oposición a desplazamientos (de la curva en sí).

    	Términos financieros: ganancia de capital, burbuja del precio de un activo, apalancamiento, liquidación, garantía, acelerador financiero, ahorro preventivo, objetivo de riqueza.

    	Gestión del riesgo y la incertidumbre fundamental: políticas prudenciales.
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    Unidad 9
    Desarrollo desigual a escala planetaria
  

    
      Por qué algunos países son ricos y otros son pobres, y cómo influyen las limitaciones del planeta en el crecimiento y la desigualdad
    



9.1 La transformación de la economía y el nivel de vida en China




                [image: Yuan Yang, parlamentaria británica nacida en China (retrato oficial de 2024)]



Yuan Yang, parlamentaria británica nacida en China (retrato oficial de 2024)






Yuan Yang es la primera persona perteneciente al Parlamento de Reino Unido que ha nacido en China. Con cuatro años de edad, en 1994, salió de China para reunirse con sus padres en Inglaterra, donde ambos cursaban estudios de doctorado. Al llegar a la universidad, estudió economía y fue cofundadora del movimiento estudiantil Rethinking Economics. En 2016 regresó a China como reportera del Financial Times y pasó los seis años siguientes informando desde allí. Su libro Private Revolutions: Coming of Age in a New China, publicado en 2024, cuenta la historia de June, una mujer de una edad parecida a la suya que está viviendo la revolución capitalista de China.


​​El relato de Yuan Yang comienza cuando June tenía 13 años, en 2009. June había viajado un día entero desde la localidad en la que residía para identificar el cuerpo de su madre fallecida en un accidente en una mina de carbón. Su madre era la principal fuente de ingresos de la familia y vivía lejos del pueblo, donde el padre, con discapacidad, se dedicaba a la agricultura. El trabajo de la madre en la mina permitió a la familia recibir un préstamo para comprar ladrillos y cemento, y construir una vivienda nueva que reemplazara la que tenían hecha de ramas y paja.

May, la hermana de June, era cinco años mayor que ella. Se había marchado de casa a los quince años y, en el momento en que murió su madre, trabajaba en una fábrica de confección de ropa en la provincia de Zhejiang, al sur de Shanghái. Su sueldo permitió que June continuara con sus estudios. June obtuvo buenos resultados en la escuela de educación secundaria, cursó la formación superior y se presentó al examen nacional de acceso a la universidad (gaokao). De los 40 millones de estudiantes que aspiraban a una plaza universitaria, ella fue la única de su centro de enseñanza secundaria que consiguió acceder y, en su caso, lo hizo en la universidad provincial. La competencia para estudiar en una universidad china de elite es mayor que para entrar en Harvard.

June se incorporó al mercado laboral durante la pandemia de COVID-19 y solicitó cientos de puestos de trabajo. Era el momento álgido de las clases particulares por internet en China (el sector de la EdTech —tecnología educativa— empezaba a despegar) y June consiguió un trabajo en una start-up con sede en Pekín que cotizaba en la Bolsa de Nueva York. La demanda de clases particulares provenía de padres desesperados por que sus hijos tuvieran éxito en la pugna por conseguir plaza en las mejores escuelas y universidades; la oferta de docentes para estas enseñanzas de refuerzo provino de la gran afluencia de personas graduadas al mercado laboral en busca de un trabajo. El proceso de selección fue largo: consistió en tres rondas de entrevistas y una semana de formación y pruebas en línea. La experiencia que vivió June se parece al modelo de búsqueda y emparejamiento que describimos en la unidad 6 de La economía 2.0: microeconomía y a la de muchos recién graduados de todo el mundo. Tenía un salario suficiente para permitirse compartir un piso de dos dormitorios en uno de los edificios de gran altura del distrito tecnológico de Pekín.

El sector de la EdTech se derrumbó en China en 2021, cuando las autoridades prohibieron las clases particulares de pago para estudiantes de enseñanzas obligatorias. June empezó a buscar otro empleo y se unió al equipo de operaciones de una gigantesca plataforma de servicios de reparto.

Las vidas de June y de May entre la década de 1990 y la de 2020 son un reflejo de la transformación que ha experimentado China, la cual se ve de forma muy gráfica en el cambio que experimentó la silueta urbana de la ciudad de Shanghái, tal como muestra la figura 9.1. En 1987, tres años antes de que naciera Yuan Yang, el perfil de Shanghái era el de la imagen superior, pero en el momento en que ella cumplió los 23 años de edad, era el de la imagen inferior.




                [image: Hay dos imágenes que muestran la silueta urbana de Shanghái, con el Bund en primer plano y el distrito de Pudong al fondo, en 1987 (imagen superior) y en 2013 (imagen inferior). En ambas imágenes se indican de izquierda a derecha el Peace Hotel, la Aduana y el edificio de la HSBC.]



Figura 9.1 
Silueta urbana de la ciudad de Shanghái, con el Bund en primer plano y el distrito de Pudong al fondo, en 1987 y en 2013. En ambas imágenes se indican el Peace Hotel, la Aduana (Customs House) y el edificio de la HSBC.







	decil, grupos de deciles
	Subconjunto de observaciones que se forma al ordenar el conjunto completo de observaciones de acuerdo con los valores de una variable específica y dividiéndolo a continuación en diez grupos de idéntico tamaño. Así, por ejemplo, el primer decil se corresponde con el 10 % de los valores más bajos de cada conjunto de observaciones.




​En los gráficos de «rascacielos» de la figura 9.2, los países se ordenan de izquierda a derecha de acuerdo con su renta media, de manera que los que tienen los ingresos más bajos per cápita se sitúan a la izquierda (en color rojo en el gráfico de 1980). La anchura de la columna correspondiente a cada país representa el tamaño de su población. De ahí que sean tan anchas las columnas de China e India, dos países muy poblados. Dentro de cada país se indica la renta media de cada grupo de deciles de forma que el decil más rico se representa al fondo.

Si observas la animación de esta figura, que comienza en el año 1980 (el gráfico superior de la figura 9.2) con los países más pobres en rojo, verás que la ancha columna roja de China adelanta a países que en 1980 tenían rentas mucho más elevadas (representados en naranja, amarillo y verde). En 1987 (el año de la primera fotografía de Shanghái que mostramos aquí), las rentas medias de China superaban las de India e Indonesia; en 2013 (cuando se tomó la segunda fotografía de Shanghái), China había pasado de ser uno de los países más pobres del mundo a ocupar una posición intermedia dentro de la distribución de los países del gráfico.


  La pobreza extrema ha descendido en el mundo, si se excluyen los datos de China, y también en China. Sigue este enlace para ver una comparativa en el periodo comprendido entre 1990 y 2022.



Dado el tamaño de China, el crecimiento de este país fue crucial para que disminuyera la proporción de la población mundial sumida en la pobreza extrema durante este periodo.


​


                [image: Hay dos gráficos. Ambos son gráficos de barras tridimensionales que muestran la distribución mundial de la renta anual en 1980 y 2020 medida en dólares estadounidenses de 2021. El eje vertical de ambos gráficos muestra la renta anual, que va de 0 a 400 000 dólares estadounidenses. Al pie de cada gráfico se indican los países seleccionados ordenados de más pobres a más ricos. Gráfico 1 (1980): Al pie se indican los países, que son: Sudán del Sur, India, China, Indonesia, Nigeria, Sudáfrica, Brasil, Reino Unido, Rusia, Noruega, Estados Unidos y Suiza. Cada barra vertical representa la renta de un individuo. La superficie tridimensional crece de manera gradual con los países más pobres y los que tienen rentas medias, y aumenta con brusquedad con los países más ricos. Las columnas más altas se concentran en Suiza y Estados Unidos, lo que indica los niveles de renta más altos de la distribución. Gráfico 2 (2020): Al pie se indican los países, que son: Somalia, Venezuela, Nigeria, India, Indonesia, Sudáfrica, Brasil, China, Rusia, Reino Unido, Estados Unidos, Emiratos Árabes Unidos y Noruega. Al igual que en el gráfico de 1980, cada columna representa la renta de un individuo. La forma general de las columnas sigue siendo ascendente, pero con una superficie más segmentada y con pendientes más acusadas que empiezan antes en la distribución. Las columnas más altas vuelven a situarse en el extremo más rico, de tal manera que las rentas más altas pertenecen a individuos de Estados Unidos, Emiratos Árabes Unidos y Noruega. En comparación con 1980, aparecen más individuos en la parte media-alta de la distribución de la renta en países como China, Brasil y Sudáfrica.]



Figura 9.2 
Representación en gráficos de «rascacielos» de rentas mundiales por países entre 1980 y 2020.






Al igual que prácticamente todos los países del mundo, el gradiente de las columnas de deciles con la renta de China se vuelve más y más empinado con el paso de los años. Compara la altura del decil más elevado con la del más bajo en 2013 y en 1987 (en la versión animada de la figura), o en 2020 y 1980 (en la figura 9.2). Esto indica un gran aumento de la desigualdad en China a lo largo de este periodo de crecimiento veloz.


​En esta unidad analizaremos algunos de los procesos que han permitido el crecimiento económico de los países, por qué unos han crecido más rápido que otros y por qué algunos no lo han logrado apenas.


​
  Ejercicio 9.1 Visualización del aumento de la renta

  Accede a nuestra visualización interactiva, donde constan los datos empleados para elaborar la figura 9.2, y elige cinco países de tu interés.

  
    	En la visualización, usa la pestaña «Skyscraper plot» para obtener la distribución de renta en los países elegidos durante los años 1980, 2000 y 2020. Guarda esas imágenes (por ejemplo, como capturas de pantalla).

    	A partir de los gráficos de rascacielos de la pregunta 1, describe qué diferencias encuentras entre esos países y qué cambios han experimentado con el paso del tiempo.

    	Propón algunas explicaciones para las respuestas que diste a la pregunta 2. Tal vez te resulte útil efectuar algunas búsquedas en internet para complementar tus conclusiones.
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9.2 Medición del crecimiento económico: escalas logarítmicas y tasas de crecimiento

Para analizar y comparar el crecimiento de las economías, primero hay que entender cómo se mide el crecimiento económico.


​​La tasa de crecimiento (del PIB per cápita o de cualquier otra cantidad) se refiere al cambio porcentual. En la sección 3.5 presentamos la fórmula para calcular cambios porcentuales:

\[\text{tasa de crecimiento del PIB per cápita} = \frac{\text{variación del PIB per cápita}}{\text{nivel original del PIB per cápita}} \times 100\]

  Pieza clave

  
  ​Recomendamos leer la sección 1.2 de La economía 2.0: microeconomía, titulada «El palo de hockey de la historia»⁠ para consultar una introducción a las curvas con forma de palo de hockey que se derivan del crecimiento del PIB y del nivel de vida en todo el mundo, así como a la elaboración de comparativas entre países.




	crecimiento en forma de palo de hockey
	Durante la mayor parte de la historia, el nivel de vida apenas ha cambiado de un año a otro. Sin embargo, en los dos últimos siglos, muchos países han pasado a mostrar un patrón de renta (medida por el PIB) con una tasa media de crecimiento anual del 2 % o mayor. Esto se conoce como crecimiento en forma de palo de hockey debido a que la representación gráfica de la variación del PIB con el paso del tiempo se asemeja a un palo de hockey sobre hielo: casi plana durante un largo periodo, seguida de un quiebre repentino hacia arriba. El crecimiento en forma de palo de hockey se observa también en otras variables, como, por ejemplo, en la concentración de CO2 en la atmósfera. Véase también: producto interior bruto.



Apliquemos este cálculo a Corea del Sur, China e India. La figura 9.3 muestra cómo han crecido estos países. El gráfico superior revela que los tres eran países muy pobres en 1960, pero que, en las décadas subsiguientes, experimentaron el típico crecimiento en forma de palo de hockey que se observó por primera vez en Gran Bretaña durante la Revolución Industrial.


​​​​El PIB per cápita en China era de 1057 dólares en 1960 y de 9658,42 dólares en 2010, de modo que la tasa de crecimiento a lo largo de ese periodo es:

\[\begin{align*}
\text{tasa de crecimiento del PIB per cápita} &= \frac{\text{variación del PIB per cápita}}{\text{nivel original del PIB per cápita}} \\
&= \frac{\text{9658,42} - 1057}{1057} \times 100 \\
&= 814 \ \%
\end{align*}\]
Si aplicamos el mismo cálculo a India (cuyo PIB per cápita pasó de 1200 dólares en 1960 a 4525,75 dólares en 2010) y a Corea del Sur (de 1547,69 dólares en 1960 a 31 537,77 dólares en 2010), obtenemos tasas de crecimiento del 277 % y el 1938 %, respectivamente.


	escala logarítmica
	Los gráficos suelen elaborarse usando escalas lineales: los puntos indicados en cada eje mantienen entre sí una distancia fija, de tal manera que, a medida que nos movemos de un punto al siguiente, la variable en cuestión crece en una cantidad constante. Sin embargo, si se emplea una escala logarítmica, el desplazamiento de un punto al siguiente representa un incremento proporcional constante. Por ejemplo, si una escala logarítmica de base dos comienza en el origen con un valor 50, entonces los puntos siguientes indicados a lo largo de ese eje tendrán los valores 100, 200, 400, 800… Las escalas logarítmicas son útiles con variables que tienden a cambiar de forma proporcional, como la producción agregada. Si la producción crece a un ritmo constante (por ejemplo, un 3 % al año) y se representa en un gráfico en función del tiempo con una escala logarítmica en el eje vertical, entonces el gráfico resultante será una línea recta.



Estos cálculos revelan la tasa de crecimiento a lo largo de un periodo completo, pero cada país no crecía al mismo ritmo cada año. Esto se ve en el gráfico inferior de la figura 9.3. Para facilitar la comparación de las tasas de crecimiento a lo largo del tiempo, empleamos una escala logarítmica: los valores del eje vertical crecen en un factor constante, en lugar de hacerlo en una cantidad constante. El gráfico superior de la figura 9.3 ilustra el PIB per cápita usando una escala lineal: los valores del eje vertical aumentan en una cantidad constante (5000 dólares). El gráfico inferior muestra los mismos datos del PIB per cápita, pero usando una escala logarítmica: los valores del eje vertical aumentan multiplicados por 2 (500 $, 1000 $, 2000 $, y así sucesivamente).


​En una escala logarítmica, distancias verticales iguales representan cambios porcentuales iguales o proporciones iguales y, por lo tanto, una línea recta indica una tasa de crecimiento constante.

En la figura 9.3, la escala logarítmica con base 2 ayuda a visualizar cuántas veces se ha doblado el PIB per cápita. Si el PIB per cápita se duplica cada década, la línea resultante será recta y creciente. Si, en lugar de doblarse, se cuadruplica cada década (es decir, si la tasa de crecimiento es el doble de la anterior), la línea seguirá siendo recta, pero el doble de empinada hacia arriba. Por tanto, cuando se usa una escala logarítmica, una línea más empinada significa un ritmo de crecimiento más veloz.

Si se comparan los dos gráficos de la figura 9.3, se ve lo útil que resulta la escala logarítmica para leer la tasa de crecimiento de manera directa en la inclinación de la línea. Cuando se emplea una escala lineal, las líneas crecientes (gráfico superior) dificultan la valoración visual de las tasas de crecimiento. En Corea del Sur hubo cuatro décadas de crecimiento veloz (antes de que se frenara a partir del año 2000). En China es evidente que el crecimiento se aceleró desde el comienzo de las reformas a finales de la década de 1970, que se detuvo hacia finales de la década de 1990 y que recuperó el veloz ritmo anterior coincidiendo con la entrada de China en la Organización Mundial del Comercio (OMC) en 2001. El crecimiento se ha frenado en tiempos más recientes. En India, el periodo de reformas comenzó en 1991, alrededor de una década más tarde que en China, y la tasa de crecimiento aumentó. Desde la década de 2000, ha tenido una tasa de crecimiento más rápida. La diferencia inicial en cuanto a renta entre estos tres países también es difícil de apreciar en el gráfico superior, pero la escala logarítmica del gráfico inferior revela que la renta de Corea del Sur en 1960, que rondaba los 1500 dólares anuales, era un 30 % más alta que la de India y un 45 % mayor que en China.




                [image: Hay dos gráficos. En ambos casos se trata de gráficos de líneas que muestran el PIB per cápita, medido en dólares estadounidenses, de Corea del Sur, China e India desde 1960 a 2020. Gráfico 1: El eje horizontal muestra los años comprendidos entre 1960 y 2020. El eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares estadounidenses con un intervalo que va de 0 a 45 000. Tres líneas representan el PIB per cápita de Corea del Sur, China e India. El PIB per cápita de Corea del Sur crece de manera constante y da lugar a una curva creciente empinada que sobrepasa los 40 000 dólares en 2020. La línea de China es más plana hasta comienzos de la década de 2000, pero después crece con brusquedad y da lugar a una curva en forma de palo de hockey que se sitúa en torno a 20 000 dólares en 2020. La línea de India muestra un crecimiento gradual a lo largo de este periodo y se mantiene por debajo de la de China y Corea del Sur. Gráfico 2: El eje horizontal muestra los años comprendidos entre 1960 y 2020. El eje vertical muestra el PIB per cápita con una escala logarítmica que va de 500 a 64 000 dólares estadounidenses. Se muestran los mismos tres países. Dos notas en la línea de China indican el «Comienzo del periodo de reformas» a finales de la década de 1970 y la «Entrada en la OMC» en torno a 2001. Los tres países muestran un crecimiento sostenido en la escala logarítmica. La línea de China evidencia un crecimiento acelerado tras los acontecimientos que se indican. Corea del Sur tiene el PIB per cápita más alto en todo momento, mientras que India tiene siempre el más bajo, pero su crecimiento se ve mejor en este gráfico.]



Figura 9.3 
Crecimiento de «palo de hockey» en Corea del Sur, China e India, 1960–2022. Tanto en China como en India, la inclinación de las líneas se vuelve algo más acusada (lo que significa un aumento de la tasa de crecimiento) tras el inicio de sus respectivas reformas económicas.






Jutta Bolt y Jan Luiten van Zanden. 2024. «Maddison-Style Estimates of the Evolution of the World Economy: A New 2023 update». Journal of Economic Surveys: pp. 1–41.






Tasas de crecimiento anual compuesto

A veces queremos tener un solo número que resuma la tasa media de crecimiento a lo largo de varios años. Como el cálculo de la media de las tasas de crecimiento anuales puede ser engañoso, usamos, en su lugar, la tasa de crecimiento anual compuesto (TCAC). Para calcular la tasa de crecimiento anual compuesto no se usan promedios, sino que se emplea el principio de la composición. Y este suele aplicarse con periodos prolongados, como varias décadas.



​​La tasa de crecimiento anual compuesto es la tasa de crecimiento anual porcentual constante que se necesitaría para que una variable creciera desde su valor inicial hasta su valor final durante el periodo especificado:

\[\text{TCAC (en %)} = \left[\left(\frac{\text{valor final}}{\text{valor inicial}}\right)^{\frac{1}{\text{número de años}}} - 1\right] \times 100\]
Si empleamos a modo de ejemplo los valores del PIB per cápita de China en 1960 y 2010, obtenemos:

\[\text{TCAC (en %)} = \left[\left(\frac{\text{9658,42}}{\text{1057}}\right)^{\frac{1}{\text{50}}} - 1\right] \times 100 = \text{4,52} \ \%\]

  Sigue los pasos de la figura 1.5 de Economy, Society, and Public Policy para ver un tutorial sobre cómo aplicar la fórmula de la tasa de crecimiento anual compuesto en Excel.



La tasa de crecimiento anual compuesto brinda una tasa media de crecimiento suavizada que resulta útil para comparar comportamientos globales entre diferentes periodos o países. En términos conceptuales viene a ser como hallar la pendiente de la línea que conecta el punto de partida y el punto final en un gráfico usando una escala logarítmica.

La TCAC también ayuda a identificar si la economía de un país ha crecido más rápido o más despacio de lo habitual. Así, por ejemplo, si el PIB real per cápita de China subió un 6 % este año, pero en promedio aumentó un 4,52 % entre 1960 y 2010, entonces podemos decir que el comportamiento del crecimiento de la economía este año está por encima de la media a largo plazo.

El hecho de que se trate de un valor compuesto es importante: si no se tuviera en cuenta, resultarían cifras muy diferentes para la tasa de crecimiento. Siguiendo con el ejemplo de China, si tomáramos la media de la tasa de crecimiento durante el mismo periodo (del 814 %, según el cálculo efectuado con anterioridad), obtendríamos:

\[\text{tasa de crecimiento del PIB per cápita} = \frac{1}{50}(814) = \text{16,28} \ \%\]
En este caso, no usar el valor compuesto arroja un resultado casi cuatro veces mayor que la tasa real de crecimiento anual.

La regla del 70 con tasas de crecimiento


  Para consultar una introducción a las tasas de crecimiento y la regla del 70, lee la sección 3.5.



Otra forma de interpretar las tasas de crecimiento consiste en emplear la regla del 70: si la economía crece a un ritmo constante (en línea recta en una escala logarítmica), entonces el número de años que tardará en duplicarse el PIB real ascenderá a 70 dividido entre la tasa de crecimiento anual en forma de porcentaje (por ejemplo, con una tasa de crecimiento constante de un 2 % anual, el valor se duplicará al cabo de 35 años, es decir, en una generación).


​​La regla del 70 funciona bien con tasas de crecimiento más bien bajas y estables. Sin embargo, puede inducir a error cuando:


  	las tasas de crecimiento son elevadas: la regla pierde precisión con tasas de crecimiento más altas porque tiende a exagerar el tiempo real de duplicación hallado a partir de la fórmula de la tasa de crecimiento anual compuesto o el cálculo directo;

  	las tasas de crecimiento son volátiles o cambiantes: con esta regla se asume una tasa de crecimiento constante. Si esta experimenta grandes fluctuaciones o aumenta o disminuye a menudo a lo largo del periodo, la aplicación de esta regla empleando tan solo la tasa inicial o la tasa media puede arrojar una estimación muy pobre del tiempo real que tardó (o tardará) en duplicarse;

  	se usa con periodos muy breves de tiempo: la regla del 70 se concibió como un recurso práctico para periodos largos, como décadas, y no para unos pocos años.



Por ejemplo, la regla del 70 no sería precisa si se aplicara a los países de la figura 9.3 durante el periodo indicado, ya que todos crecieron con rapidez y con tasas de crecimiento cambiantes. Si usamos la tasa de crecimiento anual compuesto de China, obtenemos que hacen falta 70/4,52 = 15,49 años para que se duplique su PIB per cápita de 1960, cuando, en realidad, tardó en hacerlo 22 años (2128 dólares en 1982); y, después, necesitó 13 años para volver a doblarse (3999,73 dólares en 1995).


  
    Pregunta 9.1 Elige las respuestas que sean correctas

    En un gráfico de líneas que muestra el PIB por trabajador con una escala logarítmica en el eje vertical y el tiempo en el eje horizontal, la curva del País A presenta una pendiente siempre más empinada que la curva del País B a lo largo de los últimos 30 años. Basándote en esta información, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	El PIB por trabajador del País A tiene que ser más alto que el del País B.

      	El País B experimentó un crecimiento económico negativo.

      	El País A experimentó una tasa media de crecimiento porcentual del PIB por trabajador más elevada que el País B a lo largo de este periodo.

      	Ambos países experimentaron exactamente el mismo crecimiento absoluto del PIB por trabajador.

    

    
      	El nivel de la línea revela el nivel del PIB por trabajador. La pendiente indica el ritmo de crecimiento. El País A podría comenzar con un nivel más bajo pero crecer más deprisa.

      	Una pendiente más plana significa tan solo una tasa de crecimiento positivo más lenta que la del País A. Sería necesario que la pendiente fuera decreciente para que indicara un crecimiento negativo.

      	La pendiente de la línea guarda relación con la tasa media de crecimiento porcentual. Una pendiente más pronunciada indica una tasa de crecimiento más elevada.

      	Las pendientes dependen de las tasas porcentuales, no de incrementos absolutos. Puesto que no conocemos los valores iniciales del PIB, es posible que haya algún año con el mismo crecimiento absoluto, pero en ese caso se tratará de una casualidad y no de una regla matemática.

    

  




  Ejercicio 9.2 Comparar tasas de crecimiento

  Visita la página Our World in Data para descargar los datos del PIB per cápita empleados para confeccionar la figura 9.3.

  Elige tres países que no hayamos usado en la figura 9.3, y para esos que hayas seleccionado:

  
    	Haz un gráfico de líneas que muestre el PIB per cápita desde 1960 hasta el último año disponible utilizando una escala lineal, y otro empleando una escala logarítmica. (Para el gráfico con la escala logarítmica puedes usar la configuración por defecto del programa informático estadístico que tengas o una base 2 como en la figura 9.3). Comenta qué revelan visualmente los gráficos sobre las tasas de crecimiento en esos países (como, por ejemplo, ¿cuál tuvo un crecimiento más rápido?).

    	Calcula la tasa de crecimiento anual compuesto (TCAC) para cada país desde 1960 hasta el último año disponible y compáralas entre ellas. Si, en lugar de usar el valor compuesto, divides la tasa de crecimiento a lo largo de todo el periodo entre el número de años (una media simple), ¿cuánto se aparta ese resultado del obtenido al emplear la tasa de crecimiento anual compuesto?

    	Usa la regla del 70 y la TCAC de la pregunta 2 para calcular cuánto tardará en duplicarse el PIB per cápita de 1960 de cada país. Basándote en tus respuestas a las preguntas 1 y 2, comenta si la regla del 70 puede ofrecer una aproximación precisa para esos países.

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.3 Bienes de capital y tecnología


	función de producción
	Una función de la producción es una descripción gráfica o matemática de la relación existente entre la cantidad de factores de un proceso de producción y la cantidad obtenida del producto final. Cuando se usa para representar la producción en el conjunto de la economía, se describe como una función de producción agregada.
	productividad laboral o de la mano de obra
	Medida de la eficacia de la mano de obra como factor de un proceso productivo. Normalmente, se calcula dividiendo la producción total entre el número de unidades de mano de obra (por ejemplo, horas o trabajadores) que se han utilizado para obtenerla o, dicho de otro modo, el producto medio de la mano de obra.
	capital, bienes de capital
	Los bienes de capital (a veces abreviados como capital) son los factores duraderos, que se emplean en la producción, que no son trabajo y cuyo uso tiene un coste (por ejemplo, maquinaria, equipos, edificios). No incluyen algunos factores esenciales (como aire o conocimientos) que se utilizan en la producción y que tienen un coste cero para el usuario.
	productividad total de los factores, PTF
	Si en un proceso de producción aumenta la cantidad de bienes que se pueden producir sin que se dé ningún otro cambio en los factores de producción (inputs), decimos que ha aumentado la productividad total de los factores (PTF). Por ejemplo, si los factores de producción consisten en bienes de capital \((K)\) y mano de obra \((N)\), podemos escribir la función de producción como \(Y = zF(K,N)\), donde \(z\) representa la PTF.



Para plantearnos de qué manera y por qué razón crecen la renta y el nivel de vida de un país con el paso del tiempo podemos partir de la función de producción agregada, que resume cómo se transforman los factores en producción (y renta) agregada. En el modelo macroeconómico que desarrollamos en las unidades 1 a 3 recurrimos a los supuestos simplificadores de que la mano de obra es el único factor de la economía y que la producción por trabajador, \(\lambda\), es fija. La función de producción es \(Y=\lambda N\), donde \(Y\) representa la producción, y \(N\) es el empleo total. En esta situación hipotética, la producción solo puede aumentar si se emplea a más trabajadores o si aumenta la productividad laboral, \(\lambda\), por ejemplo, debido a una mejora en la calidad educativa y formativa. La sección 2.4 muestra cómo repercute esto en la producción, el desempleo y la desigualdad.


​​Para obtener una idea más completa sobre cómo cambia la economía es necesario incluir otros factores de producción. Cuánto se produce también depende de factores como:


  	bienes de capital, como herramientas (incluidas las digitales), maquinaria y edificios;

  	energía, como carbón, petróleo, gas o energías renovables, como la eólica y la solar;

  	tierra;

  	otros recursos ambientales, como agua, bosques o minerales;

  	infraestructuras públicas, como carreteras, vías ferroviarias y redes digitales.



También depende de las tecnologías utilizadas para transformar factores de producción en bienes producidos.

La función de producción: mano de obra, bienes de capital y tecnología

Para comenzar, supondremos que solo hay dos factores de producción: bienes de capital (\(K\)) y mano de obra (\(N\)). A partir de esto, podríamos escribir la función de producción como \(Y = F(K, N)\), y considerar la función \(F\) como la tecnología de producción: empleando esta tecnología, se combinan cantidades diferentes de \(K\) y \(N\) para obtener bienes producidos. Sin embargo, también queremos tener en cuenta posibles cambios tecnológicos. De modo que, en lugar de usar esa fórmula, escribiremos la función de producción así:


\[Y = z F(K, N)\]

​​​donde \(z\) representa el estado actual de la tecnología. El progreso tecnológico hace que \(z\) aumente, lo que significa que ahora se puede producir más con la misma cantidad de bienes de capital y mano de obra que antes. Entonces decimos que ha aumentado la productividad total de los factores. Así, por ejemplo, si \(z\) se incrementa un 1 %, pero \(K\) y \(N\) permanecen constantes, la economía genera un 1 % más de producción (crece un 1 %).

Con esta función de producción hay tres elementos capaces de provocar un crecimiento de la economía: el progreso tecnológico (un incremento de \(z\)), la acumulación de capital (\(K\) aumenta) y el crecimiento del empleo (\(N\) aumenta). La mano de obra podría crecer como consecuencia de una participación mayor de la población activa, por ejemplo, o debido a un aumento del número de trabajadores migrantes.

En el caso de la economía agregada, tiene lógica suponer que, si todos los factores de producción aumentan en la misma proporción con un estado tecnológico dado, entonces los bienes producidos también lo harán. Por ejemplo, si se duplica la población activa y también lo hace el número de fábricas que la tiene empleada, así como la cantidad de máquinas que ella utiliza, entonces la economía producirá dos veces más. En otras palabras, la función \(F\) tiene unos rendimientos constantes a escala.

Un aumento de \(z\) incrementa el rendimiento en la misma proporción, pero ¿qué sucede si crecen los bienes de capital, \(K\)? ¿Qué ocurre, por ejemplo, si \(K\) aumenta, mientras que \(z\) y \(N\) permanecen constantes? Con una tecnología de rendimientos constantes \(F(K, N)\) podemos responder esta pregunta centrándonos en la producción por trabajador, \(Y/N\), es decir, en la productividad laboral:


	intensidad en capital
	La intensidad en capital de un proceso de producción es la cantidad de capital utilizada por unidad de mano de obra empleada. Por tanto, si los bienes producidos se obtienen usando \(K\) unidades de capital y \(N\) trabajadores, la intensidad en capital se mide con \(K/N\).
	producto medio
	El producto medio de un factor de producción es la producción total dividida entre la cantidad total del factor. Por ejemplo, el producto medio de un trabajador (también conocido como productividad del trabajo) es la producción total dividida entre el número de trabajadores empleados para producirla.




  
  ​​Tecnología de rendimientos constantes

  Con una tecnología de rendimientos constantes, \(Y=z F(K, N)\), y si \(z\) se mantiene constante, la producción por trabajador (\(Y/N\)) depende únicamente del capital por trabajador, \(K/N\), y no del nivel de empleo. \(K/N\) mide la intensidad en capital⁠ de la producción.




  La producción por trabajador es: \(\frac{Y}{N} = z \frac{1}{N} F(K,N)\).

  Con rendimientos constantes: \(\frac{1}{N}F(K,N)=F(\frac{1}{N} K, \frac{1}{N} N)\).

  Por tanto, \(\frac{Y}{N} = zF(\frac{K}{N}, 1)\).

  Cuando \(z\) es constante, esta es tan solo una función de \(\frac{K}{N}\).




  Charlie Chaplin evidenció en Tiempos modernos , película de 1936, que existe un límite para la cantidad de máquinas que es capaz de usar un trabajador.



Cuando \(K\) aumenta, pero \(N\) no cambia, crece el capital por trabajador (digamos, el número de máquinas que utiliza cada uno). Sería esperable que la producción subiera, pero en menor medida que el incremento de \(K/N\). Por ejemplo, si ahora los trabajadores usan el doble de máquinas, pasan menos tiempo con cada una de ellas, de modo que la cantidad de producción no se multiplica por dos. A medida que \(K/N\) continúa aumentando, la introducción de equipos adicionales tiene una incidencia cada vez menor: los trabajadores están demasiado ocupados utilizando el equipo que ya tienen como para hacer un buen uso de los nuevos.


  Ten en cuenta que \(\text{PMeK} = \frac{Y}{K} = \frac {\frac{Y}{N}}{\frac{K}{N}}\).




​La figura 9.4 ilustra la relación entre la producción por trabajador (\(Y/N\)) en el eje vertical, y los bienes de capital por trabajador (\(K/N\)) en el eje horizontal (es decir, la función de producción por trabajador). En el punto A, cada trabajador usa equipos que cuestan 16 000 dólares y genera 12 800 dólares de producción. El producto medio del capital (PMeK) equivale a \(12~800/16~000 = \text{0,8}\). En el punto B, el capital por trabajador asciende a más del doble (36 000 dólares). La producción ha subido, pero solo hasta 19 200, así que la productividad del capital es mucho menor: \(\text{PMeK} = \text{0,53}\).

El producto medio del capital en B se muestra en el diagrama: es la pendiente de la recta que va desde el origen hasta el punto B. Sin necesidad de efectuar ningún cálculo, se ve con claridad que es inferior al PMeK en A: la línea que parte del origen se aplana a medida que se avanza a lo largo de la función de producción. La forma curva de la función de producción refleja la propiedad «Charlie Chaplin»: a medida que aumenta la intensidad en capital, \(K/N\), disminuye el producto medio del capital.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra los bienes de capital por trabajador en miles de dólares estadounidenses con un intervalo que va de 0 a 50. El eje vertical muestra la producción por trabajador en miles de dólares estadounidenses con un intervalo que va de 0 a 35. Las coordenadas son (bienes de capital por trabajador, producción por trabajador). Se muestra una curva creciente y cóncava. Dos puntos de la curva están etiquetados como A y B. El punto A tiene coordenadas (16, 12,8), y el punto B tiene coordenadas (36, 19,2). Líneas discontinuas verticales unen cada uno de esos puntos con el eje horizontal. Una línea discontinua que va del origen al punto B está etiquetada como «Pendiente = 19,2 ÷ 36 = 0,53». Las etiquetas de texto indican: «En el punto A, el producto medio del capital es 12,8 ÷ 16 = 0,80» y «En el punto B, el producto medio del capital es 19,2 ÷ 36 = 0,53».]



Figura 9.4 
La función de producción: la productividad del capital cae a medida que aumenta la intensidad en capital.






Como resultado de la disminución del PMeK, ninguna economía será capaz de mantener el crecimiento de la producción por trabajador simplemente añadiendo más capital del mismo tipo. A la larga, la productividad del capital se vuelve tan escasa que no vale la pena invertir más con el nivel de tecnología existente.

El progreso tecnológico


	renta de innovación
	Cantidad de beneficios por encima del coste de oportunidad del capital que obtiene la persona que innova al introducir tecnologías, formas organizativas o estrategias de marketing novedosas.
	destrucción creativa
	Denominación de Joseph Schumpeter para aludir al proceso mediante el cual las viejas tecnologías y las empresas que no se adaptan son barridas por otras nuevas porque no pueden competir en el mercado. Desde su perspectiva, la quiebra de empresas no rentables es creativa porque libera mano de obra y bienes de capital para que puedan emplearse en nuevas combinaciones.



Pero los cambios tecnológicos que aumentan la productividad del capital permiten un crecimiento económico sostenido. Las empresas tienen incentivos para desarrollar y adoptar tecnologías nuevas: pueden obtener rentas de innovación si las incorporan antes que sus rivales. Las empresas que no innovan (o no copian innovaciones de otros) son incapaces de vender su producto a un precio superior al coste de producción y acaban fracasando. La unidad 2 del volumen de microeconomía explica que este proceso de destrucción creativa⁠ ha conducido a un aumento del nivel de vida. El progreso tecnológico y la acumulación de bienes de capital se complementan entre sí: cada uno de ellos proporciona las condiciones necesarias para que el otro avance.



  	​​Nuevas tecnologías requieren máquinas nuevas: la acumulación de bienes de capital es una condición necesaria para que la tecnología avance, tal como sucedió con la máquina hiladora Jenny, por ejemplo.

  	Los avances tecnológicos son necesarios para mantener el proceso de acumulación de bienes de capital: gracias a ellos sigue siendo rentable la introducción de métodos de producción con una intensidad en capital cada vez mayor.
La figura 9.5 ilustra el efecto de una mejora tecnológica, modelizada como un aumento de \(z\). Esto rota hacia arriba la función de producción. Cada trabajador genera más producción con un nivel dado de bienes de capital, es decir, aumenta la productividad del capital (en este ejemplo concreto, la producción aumenta un 50 % en cada nivel de capital).






                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra los bienes de capital por trabajador en miles de dólares estadounidenses con un intervalo que va de 0 a 50. El eje vertical muestra la producción por trabajador en miles de dólares estadounidenses con un intervalo que va de 0 a 35. Las coordenadas son (bienes de capital por trabajador, producción por trabajador). Se muestran dos curvas cóncavas crecientes. La curva inferior representa la función de producción inicial, y la curva superior representa la función de producción después de introducir el avance tecnológico. Se indican tres puntos. El punto A cae sobre la curva inferior en (16, 12,8); el punto B cae sobre la curva inferior en (36, 19,2); y el punto C cae sobre la curva superior en (36, 28,5), justo encima del punto B. Las líneas discontinuas verticales van desde los puntos A, B y C hasta el eje horizontal. Una flecha que va desde la curva inferior a la superior está etiquetada como «Progreso tecnológico».]



Figura 9.5 
El progreso tecnológico unido a la inversión incrementa la producción al mismo tiempo que mantiene la productividad del capital.






Por ejemplo, si partimos del punto A, con un capital por trabajador de 16 000 dólares y un PMeK de 0,75, la adopción de una tecnología nueva incrementa la productividad del capital, lo que fomenta la inversión neta. Las empresas pueden aumentar hasta 36 000 dólares el capital por trabajador sin perder productividad: en el punto C, la producción por persona es mucho mayor que en A, y el PMeK sigue siendo 0,75. La economía ha crecido debido a una combinación de progreso tecnológico e inversión en capital.
Las nuevas tecnologías también pueden consistir en formas novedosas de organizar el trabajo. Un buen ejemplo lo ofrece la revolución gerencial de comienzos del siglo xx denominada taylorismo, que promovió una reorganización más eficiente de la mano de obra y los bienes de capital e introdujo nuevos sistemas de supervisión para que los trabajadores rindieran más. En tiempos más recientes, la revolución de las tecnologías de la información (TIC) ha permitido que un ingeniero esté conectado con máquinas y con miles de técnicos más de cualquier parte del mundo. Por tanto, la revolución de las TIC rota hacia arriba la función de producción, lo que aumenta el producto medio del capital en todos los niveles de capital por trabajador.


	crecimiento convergente
	Expresión que se emplea cuando una economía con un PIB relativamente bajo experimenta un periodo de crecimiento rápido que acerca su renta a la de los países de renta alta. Véase también: convergencia.
	convergencia
	Término que se emplea cuando un país con un PIB inicial bajo experimenta un crecimiento convergente hasta alcanzar una senda de crecimiento similar a la de los países de renta alta. Véase también: crecimiento convergente.




​​​Para analizar cómo han configurado el mundo el progreso tecnológico y la acumulación de capital, comparamos países líderes en tecnología con países más rezagados. La figura 9.6a muestra el aumento del PIB per cápita en el transcurso de 150 años en cuatro países; empleamos una escala logarítmica para que la pendiente de cada línea mida el ritmo de crecimiento. A partir de la unidad 1 del volumen de microeconomía, sabemos que las economías ascendieron por la curva con forma de palo de hockey en momentos muy diferentes. Gran Bretaña fue líder en tecnología desde la Revolución Industrial hasta el comienzo de la Primera Guerra Mundial, momento en el que Estados Unidos tomó el relevo. Hasta el fin de la Segunda Guerra Mundial, el nivel de vida en Japón y Taiwán se mantuvo mucho más bajo, aunque aumentó a un ritmo similar al de los países líderes; a partir de entonces, estos dos países experimentaron un periodo de veloz crecimiento convergente hasta que a finales del siglo xx lograron la convergencia con los situados a la cabeza. Durante el último cuarto de siglo, Taiwán prácticamente ha anulado la distancia que lo separaba de Estados Unidos en cuanto a PIB per cápita, mientras que la senda de crecimiento de Japón se ha ido alejando de la de Estados Unidos.




                [image: Este gráfico de líneas muestra el PIB per cápita en dólares estadounidenses de 2011 para Reino Unido, Estados Unidos, Japón y Taiwán desde 1865 hasta 2023. El eje horizontal muestra los años desde 1865 hasta 2025. El eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares estadounidenses de 2011 usando una escala logarítmica que va desde 500 hasta 64 000. Cuatro líneas representan el PIB per cápita de cada país. Reino Unido y Estados Unidos comienzan con niveles parecidos, pero la línea de Estados Unidos experimenta un crecimiento constante y se mantiene por encima de las demás en todo momento hasta situarse en torno a 64 000 en 2023. El PIB per cápita de Reino Unido crece de forma gradual, pero se mantiene por debajo del de Estados Unidos. El PIB per cápita de Japón comienza en un nivel bajo, crece con moderación hasta 1945, después aumenta con rapidez desde la década de 1950 hasta comienzos de la década de 1990, y a partir de entonces se frena. El PIB per cápita de Taiwán empieza con el nivel más bajo, crece despacio hasta alrededor de 1960 y después experimenta un aumento brusco que casi converge con los de Reino Unido y Japón en 2023.]



Figura 9.6a 
Países líderes en tecnología, crecimiento convergente y convergencia, 1865–2023.






Jutta Bolt y Jan Luiten van Zanden. 2024. «Maddison-Style Estimates of the Evolution of the World Economy: A New 2023 Update». Journal of Economic Surveys: pp. 1–41.






La figura 9.6b muestra la relación entre la producción por trabajador y el capital por trabajador en los mismos cuatro países de la figura 9.5 para poder comparar.


​Si nos centramos en primer lugar en Gran Bretaña, la figura muestra la trayectoria que siguió este país a medida que aumentaban tanto la intensidad en capital como la productividad a lo largo del tiempo transcurrido desde 1760 (extremo inferior izquierdo del gráfico) hasta 1990, cuando la producción por trabajador fue más de siete veces superior. En Estados Unidos, la productividad superó la de Reino Unido en 1910, y se ha mantenido por encima de ella desde entonces. En 1990, Estados Unidos tuvo una productividad y una intensidad en capital más altas que Reino Unido.


  


                [image: Sendas de crecimiento a largo plazo de economías seleccionadas, 1760–1990.]



Figura 9.6b 
Sendas de crecimiento a largo plazo de economías seleccionadas, 1760–1990.






Robert C. Allen. 2012. «Technology and the Great Divergence: Global Economic Development Since 1820». Explorations in Economic History. 49(1): pp. 1–16. Nota: Los puntos señalan datos de cada década específica a menos que se indique otra cosa.






  


                [image: Reino Unido: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra el capital por trabajador expresado en dólares estadounidenses de 1985 en paridad de poder adquisitivo (PPA) con un intervalo que va de 0 a 40 000. El eje vertical muestra el PIB por trabajador en dólares estadounidenses de 1985 en paridad de poder adquisitivo (PPA) y también con un intervalo de 0 a 40 000. Cada punto representa un año, y la trayectoria de Reino Unido desde 1760 hasta 1990 se ha indicado mediante una línea de puntos en la que se señalan los años seleccionados. Reino Unido muestra un crecimiento lento pero constante que alcanzó el valor de 28 000 en 1990.]



Reino Unido



Los datos empiezan en 1760, en el extremo inferior del gráfico, y terminan en 1990, hacia la esquina superior, con una intensidad en capital y una productividad mucho más altas.






  
  ​​


                [image: Estados Unidos de América: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra el capital por trabajador expresado en dólares estadounidenses de 1985 en paridad de poder adquisitivo (PPA) con un intervalo que va de 0 a 40 000. El eje vertical muestra el PIB por trabajador en dólares estadounidenses de 1985 en paridad de poder adquisitivo (PPA) y también con un intervalo de 0 a 40 000. Cada punto representa un año, y se muestran los datos de Estados Unidos (1880-1990) y Reino Unido (1760-1990). La trayectoria de cada país se indica mediante una línea de puntos en la que se han etiquetado los años seleccionados. Estados Unidos muestra un gran incremento que sobrepasa el valor de 35 000 en 1990. Reino Unido manifiesta un crecimiento más lento pero constante que lo sitúa en 28 000 en 1990.]



Estados Unidos de América



La productividad de EE. UU. rebasó la de Reino Unido en 1910 y se ha mantenido por encima de ella desde entonces.






  


                [image: Japón y Taiwán: En este gráfico de líneas, el eje horizontal muestra el capital por trabajador expresado en dólares estadounidenses de 1985 en paridad de poder adquisitivo (PPA) con un intervalo que va de 0 a 40 000. El eje vertical muestra el PIB por trabajador en dólares estadounidenses de 1985 en PPA y también con un intervalo de 0 a 40 000.  Cada punto representa un año, y se indican las series de cuatro países: Estados Unidos (1880-1990), Reino Unido (1760-1990), Japón (1870-1990) y Taiwán (1901-1990). La trayectoria de cada país se indica mediante una línea de puntos en la que se han etiquetado los años seleccionados. Estados Unidos muestra la subida más acusada, que supera el valor de 35 000 en 1990. Reino Unido exhibe un crecimiento más lento pero constante que llega a 28 000 en 1990. Japón y Taiwán parten de niveles mucho más bajos, pero ambos revelan una trayectoria ascendente sostenida que sitúa Japón en torno al valor de 22 000 y Taiwán algo por debajo de 20 000 en 1990.]



Japón y Taiwán



Las trayectorias de Japón y Taiwán revelan que, para elevar el nivel de vida, se necesita acumular capital y adoptar tecnologías nuevas.









​
  John Habakkuk, especialista en historia económica, ha afirmado que los trabajadores de las fábricas estadounidenses de finales del siglo xix tenían salarios altos porque contaban con la posibilidad de trasladarse al oeste del país para convertirse con facilidad en agricultores de sus propias tierras. En respuesta a esos salarios elevados, los propietarios de las fábricas tuvieron un incentivo para desarrollar e introducir tecnologías que ahorraran mano de obra.



La figura 9.6b muestra que las economías que son ricas en la actualidad fueron subiendo su productividad laboral (el rendimiento por trabajador) con el paso del tiempo a medida que aumentó su intensidad en capital. Por ejemplo, si consideramos el caso de Estados Unidos, el capital por trabajador (medido en dólares estadounidenses de 1985) pasó de 4325 dólares en 1880 a 14 407 dólares en 1953 y a 34 705 en 1990. Junto a esta mayor intensidad en capital, la productividad laboral estadounidense creció de 7400 dólares en 1880 a 21 610 dólares en 1953 y a 36 771 en 1990.

Consideremos ahora Japón y Taiwán. En 1990, el capital por trabajador en Japón no solo era superior al de Estados Unidos, sino que, además, casi doblaba el de Gran Bretaña. Japón había alcanzado este nivel en menos de la mitad del tiempo que había tardado Gran Bretaña. En 1990, Taiwán también tenía más intensidad en capital que Gran Bretaña. El liderazgo logrado por Estados Unidos en cuanto a producción en serie e industrias basadas en la ciencia se fue erosionando a medida que otras economías invirtieron en educación e investigación y adoptaron sus mismas técnicas de gestión.1

A diferencia del modelo de la figura 9.5, que muestra por separado la variación de la función de producción y el aumento de la intensidad en capital, los datos de la figura 9.6b aúnan ambos efectos. En el modelo, el aumento de \(K/N\) por sí solo tiene el efecto de reducir el producto medio del capital (PMeK), lo que se compensa en parte con la rotación hacia arriba de la función de producción. Esta es la razón por la que los gráficos con datos históricos de la figura 9.6b muestran curvas menos pronunciadas (menos cóncavas) que las que trazamos en la figura 9.5.

La interpretación de la figura 9.6b empleando el modelo de la función de producción de la figura 9.4 evidencia que todas las economías adoptaron métodos de producción más intensivos en capital a medida que creció su riqueza. Aun así, a pesar de que tanto Japón como Taiwán experimentaron un progreso tecnológico considerable, el hecho de que el rendimiento por trabajador en cada nivel de intensidad en capital permaneciera por debajo del de Estados Unidos y Gran Bretaña significa que ambos mantuvieron una función de producción más baja.

En resumen:


  	El aumento de la cantidad de bienes de capital por trabajador contribuye a incrementar la producción por trabajador, lo que permite elevar el nivel de vida.

  	El progreso tecnológico desplaza hacia arriba la función de producción, estimulada ante la perspectiva de obtener rentas de innovación.

  	Esto compensa en parte la disminución de los rendimientos medios en función del capital, lo que, de no ser así, limitaría la acumulación de capital.




  
    Pregunta 9.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre una función de producción con una tecnología de rendimientos constantes \((Y = z F(K, N))\) y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Duplicar el número de trabajadores (\(N\)) y mantener \(z\) fijo doblará la producción.

      	Duplicar la productividad total de los factores (\(z\)) y mantener fijo el número de trabajadores y de máquinas doblará la producción.

      	Las mejoras tecnológicas pueden eliminar la disminución del producto medio del capital.

      	Con las mejoras tecnológicas, el producto medio del capital es más alto en cada nivel de capital por trabajador.

    

    
      	Para duplicar la producción con una tecnología de rendimientos constantes, es necesario doblar también el número de máquinas (\(K\)).

      	De acuerdo con la definición de la función, la producción aumentará en proporción a \(z\).

      	La mejora tecnológica rota la función de producción, por lo que esta sigue mostrando un producto medio del capital decreciente. Sin embargo, el producto medio del capital en cada punto de la función es ahora mayor.

      	Las mejoras tecnológicas rotan la función de la producción, de modo que el producto medio del capital en cada punto de la función es ahora más elevado.

    

  



 


  Ejercicio 9.3 Explicación del progreso tecnológico de Estados Unidos

  La figura 9.6b muestra que el PIB por trabajador y el capital por trabajador han ido cambiando con el paso del tiempo en Estados Unidos. Lee el artículo «The Rise and Fall of American Technological Leadership: The Postwar Era in Historical Perspective», de Richard Nelson y Gavin Wright, y úsalo para explicar por qué Estados Unidos se convirtió en el país líder en tecnología en el siglo xx. Utiliza los siguientes conceptos en tu respuesta:

  
    	la función de producción (variaciones siguiéndola y desplazándola);

    	tecnologías para ahorrar mano de obra;

    	rentas de innovación;

    	investigación y desarrollo;

    	educación y competencia.

  



 


  Ampliación 9.3 La función de producción y el rendimiento de la inversión en capital

  
    En el texto principal de esta sección hemos analizado qué implicaciones tiene una disminución de la productividad del capital (medida a través del producto medio del trabajo) para el crecimiento de la producción. En esta ampliación introducimos otra medida de la productividad (el producto marginal) y utilizamos el análisis matemático para averiguar las propiedades de la función de producción con rendimientos constantes. En concreto, demostramos que tanto el producto medio como el producto marginal disminuyen con la intensidad en capital. Utilizamos estas propiedades para evidenciar que el crecimiento de la producción se puede mantener combinando la inversión en bienes de capital con el progreso tecnológico.

  

  Al igual que en la parte principal de esta sección, escribimos la función de producción como:

\[Y = z F(K, N)\]
  donde \(K\) y \(N\) son el capital y la mano de obra, y \(z\) representa el estado actual de la tecnología.

  Producto medio y producto marginal

  Tanto la mano de obra como los bienes de capital contribuyen a la producción. Una forma de medir en qué grado son productivos consiste en hallar la productividad media, es decir, cuántas unidades de producción se obtienen por cada unidad de mano de obra empleada o por cada bien de capital utilizado:

\[\text{Producto medio de la mano de obra (PMeL)} = \frac {Y}{N} = \frac{z F(K,N)}{N}\]
\[\text{Producto medio del capital (PMeK)} = \frac {Y}{K} = \frac{z F(K,N)}{K}\]
  En general, el producto medio de la mano de obra y el producto medio del capital dependen tanto de \(K\) como de \(N\): por ejemplo, si \(K\) aumenta mientras \(N\) permanece constante, lo habitual es que el PMeL crezca (los trabajadores son más productivos cuando cada uno dispone de más capital con el que trabajar). En cambio, si \(N\) aumenta mientras \(K\) no varía, el PMeL caerá (ya que cada trabajador tendrá menos capital con el que trabajar).

  También podemos medir la productividad marginal de \(N\) y \(K\): es decir, la ratio a la que aumenta la producción en respuesta a un incremento pequeño de uno de los factores. Al igual que otras cantidades marginales (como, por ejemplo, el coste marginal), el producto marginal se puede calcular utilizando el análisis matemático a partir de la derivada parcial:

\[\text{Producto marginal de la mano de obra (PMgL)} = \frac {\partial Y}{\partial N} = \frac{z \partial F(K,N)}{\partial N}\]
\[\text{Producto marginal del capital (PMgK)} = \frac {\partial Y}{\partial K} = \frac{z \partial F(K,N)}{\partial K}\]
  A menudo analizamos las funciones de producción asumiendo que, aunque pueda haber dos o más factores, solo varía uno de ellos, por lo común, la mano de obra. Tal como se muestra en las ampliaciones 2.4 y 5.4 del volumen de microeconomía, esto permite elaborar un gráfico para ilustrar cómo aumenta la producción con la mano de obra mientras el resto de los factores permanece constante. En cada punto de la función, el producto marginal de la mano de obra es la pendiente de la función, y el producto medio de la mano de obra es la pendiente de una línea que va desde el origen hasta la función. Este supuesto es el mismo que empleamos en las unidades 1 a 4: la producción agregada depende tan solo de la mano de obra, porque se da por hecho que las existencias de capital se mantienen fijas a corto plazo.

  Modelizar el crecimiento de la producción con rendimientos constantes a escala

  
	rendimientos constantes a escala
	Cuando la producción presenta rendimientos constantes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en la misma proporción. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos decrecientes a escala.



  Para explicar cómo crece la producción a largo plazo debemos permitir que varíen otros factores, además de la mano de obra. Pero el análisis se simplifica si aceptamos el importante supuesto de que el proceso de producción tiene rendimientos constantes a escala; o sea, si todos los factores se incrementan en la misma proporción, entonces la producción también aumenta en esa misma medida. Para la función de producción \(Y = z F(K, N)\) podemos expresar la propiedad de los rendimientos constantes diciendo que, para cualquier número positivo, \(\lambda\):

\[F(\lambda K, \lambda N) = \lambda F(K,N)\]
  A menudo tiene sentido suponer que hay rendimientos constantes a escala siempre que se consideren todos los factores. Para ver por qué es importante esto último, supongamos que la producción de cereales requiere en realidad tres factores: bienes de capital, mano de obra y tierra. Si duplicáramos la cantidad de estos tres factores, tendría lógica afirmar que la producción se doblaría: en la práctica, podríamos obtener el doble de cereales con dos instalaciones idénticas. En cambio, si analizamos la producción en una instalación particular, podemos dejar de lado la cantidad de tierra, puesto que siempre se mantendrá constante, y escribir la producción como una función del capital y la mano de obra. En este caso, duplicar la mano de obra y el capital no daría como resultado el doble de producción, porque habría que usar la tierra de un modo más intensivo.

  Para ilustrar las implicaciones de los rendimientos constantes nos centraremos en un tipo particular de función. La función de producción Cobb–Douglas con rendimientos constantes a escala en capital y mano de obra tiene la siguiente forma:

\[Y= zF(K,N)= zK^{b}N^{1-b}\]
  donde \(b\) es una constante que toma valores entre 0 y 1. Para confirmar que esto tiene rendimientos constantes:

\[\begin{align*}
F(\lambda K, \lambda N) &= (\lambda K)^{b}(\lambda N)^{1-b} \\
&= \lambda^{b} K^{b}\lambda ^{1-b}N^{1-b} \\
&=\lambda^{b}\lambda^{1-b}K^{b}N^{1-b} \\
& =\lambda F(K,N)
\end{align*}\]
  Tal como se expone en la parte principal de esta sección, la producción por trabajador es una función en exclusiva de la intensidad en capital (cuando la tecnología, \(z\), se mantiene constante):

\[\text{Producción por trabajador} = \frac{Y}{N} =zK^{b}N^{-b}=z\left(\frac{K}{N}\right)^b\]
  Esta propiedad significa que la producción por trabajador tiene la misma función de intensidad en capital con independencia del número de trabajadores. Por tanto, permite reflejar los rasgos de la función de producción en una ecuación más simple que la utilizada al principio. Si llamamos \(y\) a la producción por persona \(Y/N\) y \(k\) a la intensidad en capital \(K/N\), entonces la ecuación para la producción por trabajador es:

\[y = zk^b\]
  Además, puesto que \(Y=Ny\) y que \(K=Nk\), la ratio entre \(Y\) y \(K\) es igual que la ratio entre \(y\) y \(k\), sea cual sea el valor de \(N\). Por tanto, el producto medio del capital (PMeK) viene dado por:

\[\text{PMeL} = \frac{Y}{K}= \frac{y}{k} = zk^{b-1}\]
  De manera análoga, la ratio entre un cambio en \(Y\) y un cambio en \(K\) es igual a la ratio de los cambios correspondientes en \(y\) y \(k\). El producto marginal del capital es:

\[\text{PMgK} = \frac{\partial Y}{\partial K} = \frac{dy}{dk} = bzk^{b-1}\]
  La figura A9.1 (de manera similar a la figura 9.4) muestra el gráfico de la producción por trabajador \(y\) como una función de \(k\), y el producto medio y marginal del capital en los puntos A y B. En cada punto, el PMeK es \(y/k\), la pendiente de la línea que va hasta el origen, y el PMgK es \(dy/dk\), la derivada de la curva.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra los bienes de capital por trabajador (indicados mediante k minúscula) y el eje vertical muestra la producción por trabajador (indicada mediante y minúscula). La función de producción es una curva cóncava que parte del origen y responde a la ecuación Y mayúscula = z por k elevada a b. Se indican dos puntos sobre la curva. El punto A tiene menos bienes de capital por trabajador que el punto B. El producto medio del capital se corresponde con la pendiente de la línea que va desde el origen a cada uno de estos puntos, lo que se puede expresar como y minúscula dividida entre k, o z por k elevado a (b menos 1). El producto marginal del capital es la pendiente de la tangente a los puntos sobre la curva, lo que se puede expresar como dy minúscula entre dk, o b por z por k elevado a (b menos 1).]



Figura A9.1 
La función de producción Cobb–Douglas expresada por trabajador.






  Producto medio y producto marginal decrecientes

  En la figura A9.1, el producto medio del capital es decreciente, y el producto marginal también desciende: tanto el PMeK como el PMgK disminuyen a medida que aumenta la intensidad en capital. Esto se comprueba a partir de las expresiones algebraicas: \(\text{PMeK}=zk^{b-1}\), que decrece a medida que aumenta \(k\):

\[\frac{d\text{PMeK}}{dk}=(b-1)zk^{b-2}<0 \text{ ya que }b<1\]
  y lo mismo sucede con el producto marginal del capital (PMgK).

  Además, \(\text{PMgK} = b\text{PMeK}\), lo que confirma que el producto marginal siempre es inferior al producto medio: la pendiente de la tangente es menor que la pendiente de la línea discontinua.

  Implicaciones económicas

  Si se utiliza una función de producción agregada con rendimientos constantes a escala en mano de obra y capital, el análisis por trabajador ayuda a entender por qué invertir en bienes de capital podría no bastar por sí solo para aumentar la producción. Tal como se expuso en la parte principal de esta sección, invertir para incrementar el capital por trabajador elevará la producción, pero reducirá la productividad del capital medida por el producto medio (PMeK).

  
	coste de oportunidad del capital
	Renta que un inversor podría haber recibido, por unidad de gasto en inversión, invirtiendo en otra cosa.



  Ahora sabemos que el producto marginal del capital también desciende a medida que \(k\) crece, y esto es importante porque ayuda a explicar cuánta inversión podemos esperar. Si baja el producto marginal de los bienes de capital, los aumentos adicionales de \(k\) aportarán cada vez menos a la producción. Esto significa que disminuye el rendimiento de la inversión en bienes de capital. Si ese rendimiento cae por debajo del coste de oportunidad del capital (es decir, el beneficio que los inversores pueden esperar al dedicar sus fondos a otros usos alternativos), no habrá ningún incentivo para seguir invirtiendo en ellos.

  La figura A9.2 ilustra cómo puede haber crecimiento como resultado del progreso tecnológico. Supongamos que la economía está en equilibrio en el punto A: con este nivel de capital por trabajador, el rendimiento de la inversión (representado por el producto marginal en A) es igual al coste de oportunidad del capital. Los inversores no estarán dispuestos a financiar un nivel más alto de \(k\) porque el rendimiento más allá de A a lo largo de la función de producción sería demasiado reducido. Ahora supongamos que mejora la tecnología (\(z\)), lo que rota hacia arriba la función de producción. Con el nivel actual de bienes de capital por trabajador, el producto marginal es ahora más elevado: el rendimiento de la inversión en el punto A′ es mayor que el coste de oportunidad del capital. Así que la inversión aumenta, y la economía crece a lo largo de la nueva función de producción. A medida que aumenta \(k\), cae el PMeK. El crecimiento continuará hasta que el rendimiento de la inversión vuelva a ser igual al coste de oportunidad del capital.

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra los bienes de capital por trabajador (indicados mediante k minúscula), y el eje vertical muestra la producción por trabajador (indicada mediante la letra y minúscula). Hay dos curvas cóncavas que parten del origen. La curva más baja es la función de producción original. La curva más alta se corresponde con la función de producción después del progreso tecnológico. Para un nivel dado de bienes de capital por trabajador, la pendiente de la función de producción original es menos empinada que la pendiente de la función de producción nueva. La pendiente de la función de producción original en un punto dado (indicado mediante A) se da en la función de producción nueva en un nivel más alto de bienes de capital por trabajador (indicado mediante C).]



Figura A9.2 
La función de producción Cobb–Douglas: una mejora tecnológica.






  La figura A9.2 ilustra una función de producción Cobb–Douglas (con \(b = \frac{1}{2}\)). En este caso, el crecimiento continúa hasta llegar al punto C. Para entender por qué, reparemos en primer lugar en que C se encuentra sobre la misma línea que parte del origen que A, lo que significa que los PMeK en los puntos C y A son iguales. A partir de \(\text{PMgK}=b\text{PMeK}\) sabemos que los PMgK también son iguales en ambos puntos. Por tanto, si el PMgK es igual al coste de oportunidad del capital en A, C es el punto en el que el rendimiento de la inversión en capital ha vuelto a caer hasta igualarse con el coste de oportunidad.

  Imaginemos ahora el efecto de un progreso tecnológico continuo, o sea, una subida constante de \(z\) a lo largo del tiempo. A medida que mejora la tecnología, los rendimientos más altos de la inversión deparan un aumento constante de la intensidad en capital y un incremento proporcional de la producción manteniendo un producto medio del capital constante. En la figura A9.2, la economía crece a lo largo de la línea que parte del origen y pasa por A y C, sobre la que tanto el PMeK como el PMgK se mantienen constantes. Una función de producción Cobb–Douglas unida al progreso tecnológico da rendimientos constantes de la intensidad en capital, lo que permite un crecimiento constante y continuado a lo largo del tiempo.

  
    Ejercicio A9.1 Rendimientos a escala, producto medio, producto marginal

    Para cada una de las siguientes funciones, di si tiene rendimientos constantes a escala y calcula el PMeK y el PMgK:

    
      	\(F(K, L) = 5K + 2L\)  

      	\(F(K, L) = 3 K^{\text{0,7}} L^{\text{0,5}}\)  

      	\(F(K, L) = A \left(K^2 + L^2 \right)^{1/2}\),  donde \(A\) es una constante

      	\(F(K, L) = A e^{4K + 7L}\), donde \(A\) es una constante

      	\(F(K, L) = 6 \log(K) + \log(L)\)  

    

  




  
    	
      Richard R. Nelson y Gavin Wright. 1992. «The Rise and Fall of American Technological Leadership: The Postwar Era in Historical Perspective». Journal of Economic Literature 30(4): pp. 1931–1964. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.4 ¿En qué medida repercute la acumulación de capital en la tasa de crecimiento del nivel de vida?

Los ejemplos de la sección anterior revelan que el crecimiento del capital por trabajador fue importante para el aumento de la producción por trabajador y del nivel de vida a lo largo de los siglos xix y xx, pero que el progreso tecnológico también fue relevante para mitigar el problema de la caída de la productividad de los bienes de capital. Para dilucidar estos efectos con datos y tener en cuenta su contribución al aumento del PIB de la población (y, por tanto, de la mano de obra), retomamos aquí la función de producción.


​Consideración de más factores de producción

Para ver un ejemplo de una función de producción con más de dos factores de producción, lee la sección 2.4 de la Economía 2.0: microeconomía.



	​factor de producción
	Cualquier input que se introduce en un proceso de producción se denomina factor de producción. Los factores de producción pueden incluir maquinaria y equipos (normalmente denominados capital), mano de obra, tierra, energía y materias primas.



Para interpretar los datos es necesario reparar en que la mano de obra y los bienes de capital no son los únicos factores de producción que existen. Una forma de escribir una función de producción más general sería seguir considerando \(F\) como la tecnología de producción, pero de manera que incluya una lista más amplia de factores de producción, es decir, las grandes categorías de recursos que se combinan para obtener la producción. Por ejemplo:


\[Y = z F(K, N, E, R, L, …)\]
​
  También cabe la posibilidad de considerar la mano de obra cualificada y no cualificada como factores de producción separados si creemos que contribuyen al crecimiento de manera diferente. De forma análoga, podríamos dividir el capital en varios factores de producción, como robots, computadoras y bienes de otros tipos.



donde \(E\) es la energía, \(R\) representa las materias primas, \(L\) es la tierra, etcétera. Para lograr una descripción integral podríamos ir más allá y tener en cuenta que el factor de la mano de obra agregada, \(N\), depende no solo del tamaño de la población activa, sino también de la sanidad, la educación, el esfuerzo de los empleados y las horas de trabajo.


  Para ahondar en cómo se mide la calidad de la gestión y para practicar analizando algunos datos, lee Project 6 de Doing Economics.



El término \(z\) representa cualquier elemento que influya en la cantidad de producción de formas diferentes a como lo hacen los factores de producción recién enumerados; o sea, es la productividad total de los factores (PTF), la cual incluye el estado actual de la tecnología, aunque se puede interpretar de un modo más amplio. Así, la cantidad de producción que se puede lograr con una cantidad determinada de factores estará condicionada por la calidad de la gestión dentro de las empresas que conforman la economía, el nivel de competencia entre ellas y la disponibilidad de bienes públicos (como el conocimiento) e infraestructuras (por ejemplo, sistemas de transporte y comunicación).


​Lo ideal sería contar con datos de todos los factores de producción para medir \(z\), lo que permitiría usar este tipo de función de producción para calcular cuánto depende la tasa de crecimiento de la producción del aumento de todos esos elementos. Sin embargo, lo habitual es que solo dispongamos de datos de los agregados de bienes de capital y mano de obra, esta última medida como el número de trabajadores. Aun así, a partir de ellos podemos obtener cierta información sobre su contribución al crecimiento de la producción empleando una función de producción «aproximada»:

\[Y = \tilde{z}\tilde{F}(K, N)\]
Esta es idéntica a la función de producción teórica con la que empezamos, pero ahora la interpretamos de un modo diferente. La función, \(\tilde{F}\) (que se lee «F tilde»), refleja cómo se combinan los bienes de capital y la mano de obra para obtener la producción. El término PTF, \(\tilde{z}\), indica la contribución de todo lo demás (el resto de los factores de producción, la calidad de la gestión, el estado de la tecnología, los ajustes en formación, etcétera).


​Descomposición del crecimiento de la producción​​

Igual que en la sección anterior, damos por supuesto que la función \(\tilde{F}\) tiene rendimientos constantes a escala e inferimos que cuando \(Y = \tilde{z}\tilde{F}(K, N)\):


  	Si \(\tilde{z}\) aumenta de un año para otro, mientras el capital, \(K\), y la mano de obra, \(N\), se mantienen igual, entonces la producción aumenta en la misma proporción que \(\tilde{z}\). En otras palabras, la tasa de crecimiento de la producción, \(g^Y\), es igual a la tasa de mejora de la productividad total de los factores, \(g^z\).

  	Si \(K\) aumenta mientras permanecen constantes \(\tilde{z}\), \(N\) y otros factores de producción, es de esperar que la producción crezca, si bien a un ritmo más lento debido a la caída de la productividad del capital: \(g^Y < g^K\).



De manera análoga, si crece la mano de obra, \(N\), sin que haya ningún aumento en \(\tilde{z}\) o \(K\), es de esperar que descienda la productividad laboral y, por tanto, \(g^Y < g^N\).

En general, cuando \(\tilde{z}\), \(K\) y \(N\) varían a ritmos diferentes, podemos analizar cómo crece la producción con el paso del tiempo mediante la suma de todos los efectos:

\[\begin{align*}
\text{tasa de crecimiento de la producción} &= \text{tasa de crecimiento de PTF} \\
& ~+ \text{media ponderada de la tasa de crecimiento de } K \text{ y } N \\
g^Y &= g^z + \beta g^K + (1-\beta) g^N
\end{align*}\]
Aquí, \(𝛽\) (la letra griega beta minúscula) representa la incidencia del aumento de las existencias de capital sobre la producción cuando todo lo demás permanece constante. Depende de las propiedades de la función de producción, pero asumimos que tendrá un valor positivo e inferior a 1 (debido a que refleja el efecto de la caída de la productividad). La ampliación de esta sección explica con más detalle cómo inferir esa ecuación.


  \(𝛽 = \text{0,4}\) es una estimación típica a partir de estudios empíricos de las funciones de producción agregada.



Esta relación se puede utilizar para estudiar los datos de crecimiento de países diferentes. Pero sigue habiendo un problema: no existe ninguna forma práctica de medir el crecimiento de la productividad total de los factores (PTF), \(g^z\). No obstante, si suponemos un valor razonable para \(𝛽\), podemos determinar qué porción del crecimiento de la producción se debe a la tasa de crecimiento del capital y la mano de obra. La parte restante, o residuo, nos da una estimación indirecta del crecimiento de la productividad total de los factores (PTF). La figura 9.7a muestra un ejemplo, suponiendo que \(𝛽 = \text{0,4}\).

En la penúltima columna, la tabla revela qué cantidad del crecimiento de la producción es atribuible a un aumento combinado del capital y la mano de obra, y la última columna muestra el residuo, es decir, la parte del crecimiento que no está incluida ahí. En China, por ejemplo, la producción creció una media del 5,9 % anual a lo largo de un periodo de 60 años; una parte considerable de ese crecimiento (el 4,6 %) se puede atribuir al capital y la mano de obra. Dicho de otro modo, algo menos de tres cuartas partes del crecimiento que se produjo durante ese periodo de 60 años se puede interpretar como resultante del aumento de la mano de obra y las existencias de capital. El 1,3 % restante del crecimiento de la producción debe atribuirse a otras fuentes: el progreso tecnológico junto con el aumento de otros factores, como la energía o a las aportaciones de avances en educación o infraestructuras.





       	País
          	Tasas medias de crecimiento anual porcentual compuesto, 1960–2019
          	Aportación del capital y la mano de obra
0,4 gK + 0,6 gN
          	Residuo (PTF) = gY − (0,4 gK + 0,6 gN)

            	
          	PIB real, gY
          	Capital, gK
          	Empleo, gN
          	
          	

          
            	China
            	5,9
            	8,9
            	1,7
            	4,6
            	1,3

          	Corea del Sur
            	7,0
            	7,4
            	2,4
            	4,4
            	2,6

          	Estados Unidos
            	3,0
            	2,7
            	1,4
            	1,9
            	1,2





Figura 9.7a 
Contabilización del crecimiento de la producción, 1960–2019.






Penn World Tables 10.01 (1960–2019): 
    - número de personas en activo (en millones) [variable «emp»]; 
    - PIB real a precios nacionales constantes de 2017 (en millones de dólares estadounidenses de 2017) [variable «rgdpna»]; 
    - masa (o stock) de capital a precios nacionales constantes de 2017 (en millones de dólares estadounidenses de 2017) [variable «rnna»].






Corea del Sur se asemeja mucho a China, aunque tiene una tasa media de crecimiento más alta, y la productividad total de los factores (PTF) abarca una proporción mayor del mismo. Estados Unidos (con un PIB por trabajador mucho más elevado en 1960) creció más despacio y (en términos relativos) sigue teniendo un residuo más alto: menos de la mitad del crecimiento de la producción se debió al capital y la mano de obra.

La figura 9.7b muestra una forma alternativa de analizar los mismos datos: qué parte del crecimiento de la producción por trabajador se debe al aumento del capital por trabajador. En la ampliación 9.4 que consta al final de esta sección explicamos que la ecuación anterior para contabilizar el crecimiento se puede reformular para afirmar que la tasa de crecimiento de la producción per cápita es igual al crecimiento de la productividad total de los factores \(g^z\) más \(𝛽\) por la tasa de incremento del capital per cápita. La figura 9.7b muestra estas tasas de crecimiento y el residuo cuando \(𝛽\) vale 0,4.





       	País
          	Tasas medias de crecimiento anual porcentual compuesto, 1960–2019
          	Aportación del capital por trabajador (0,4 × su tasa de crecimiento)
          	Residuo (PTF) = gY − (0,4 gK + 0,6 gN)

        	
          	PIB por trabajador
          	Capital por trabajador
          	
          	

        
            	China
            	4,2
            	7,1
            	2,8
            	1,3

        	Corea del Sur
            	4,5
            	5,0
            	2,0
            	2,5

        	Estados Unidos
            	1,6
            	1,3
            	0,5
            	1,1





Figura 9.7b 
Contabilización del crecimiento de la producción por trabajador, 1960–2019.






Estas estimaciones del residuo son casi iguales, aunque no idénticas, a las de la tabla anterior (difieren porque estamos trabajando con promedios, y los incrementos del capital no siempre se producen al mismo ritmo exacto que los aumentos de la mano de obra). La tabla de la producción por trabajador refleja las sendas de crecimiento ilustradas en la figura 9.8.




                [image: Este gráfico muestra la relación entre el capital por persona y la producción por persona en Corea del Sur y China desde comienzos de la década de 1950 hasta 2019. El eje horizontal muestra el capital por persona PPA en dólares estadounidenses de 2017, con un intervalo que va de 0 a 70 000. El eje vertical muestra la producción por persona PPA en dólares estadounidenses de 2017, con un intervalo que va de 0 a 20 000. La trayectoria de cada país se muestra como una línea compuesta de puntos de datos anuales. La curva de Corea del Sur comienza en 1953 y crece de forma constante hasta superar el valor de 19 000 en la producción por persona en 1993, con un capital por persona algo inferior a 65 000. La trayectoria de China empieza en 1952 y se mantiene bastante plana hasta finales de la década de 1970, cuando comenzaron las reformas económicas. La curva se vuelve más empinada tras el ingreso de China en la OMC en 2001. En 2019, China casi alcanza los 14 000 dólares de producción por persona y supera los 60 000 dólares de capital por persona. Se han indicado algunos años, como 1952, 1978, 1990, 2001 y 2019 en el caso de China, y 1953, 1970, 1990 y 1993 en el caso de Corea del Sur.]



Figura 9.8 
Crecimiento a largo plazo de la producción y el capital en China y Corea del Sur.






Robert C. Feenstra, Robert Inklaar y Marcel P. Timmer. 2015. «The Next Generation of the Penn World Table». American Economic Review 105(10): pp. 3150–3182. Nota: Cada punto representa un dato para un intervalo temporal de un año.






La figura 9.8 muestra datos de China y de Corea del Sur en el mismo formato que la figura 9.6b. Se centra en el periodo transcurrido desde la década de 1950 para dos países que experimentaron un crecimiento veloz de «palo de hockey» durante esos años. Entre 1953 (el fin de la guerra de Corea) y 1970 cayeron los bienes de capital por persona en Corea del Sur y, en cambio, subió la producción per cápita, lo que evidencia la importancia de la introducción de tecnologías nuevas, las mejoras en educación y los factores que contribuyen al aumento de la productividad total de los factores.


​​La serie de datos de China llega hasta 2019, año en que su ratio entre capital y mano de obra era tan alta como lo había sido en Corea del Sur un cuarto de siglo antes, entre 1992 y 1993. Sin embargo, la productividad de China solo llegaba a las tres cuartas partes del nivel que había alcanzado en Corea. El crecimiento en China tiene mucha más intensidad en capital que en Corea del Sur. De acuerdo con el análisis de contabilización del crecimiento durante el periodo entre 1960 y 2019, la aportación del «residuo» al crecimiento en Corea del Sur es mayor que en China. Una interpretación posible es que China ha tenido menos éxito que Corea del Sur al intentar acceder a la mejor tecnología y los mejores conocimientos organizativos con un nivel determinado de intensidad en capital.


  Ejercicio 9.4 Cálculos del crecimiento de la producción

  Descarga los datos empleados para confeccionar las figuras 9.7a y 9.7b de la página web Penn World Table (selecciona el formato «Excel»).

  Elige tres países que no estén en la figura 9.7a y que tengan datos del PIB (la variable «rgdpna») para el intervalo de 1960 a 2019. Con los países elegidos:

  
    	Usa la fórmula de la tasa de crecimiento anual compuesto (TCAC, en la sección 9.2) para calcular dicha tasa para el PIB real (la variable «rgdpna»), el capital («rnna») y la mano de obra («emp») entre 1960 y 2019.

    	Utiliza las tasas de crecimiento calculadas en la pregunta 1 para hallar por separado la aportación del capital (0,4 \(\times\) la tasa de crecimiento del capital) y de la mano de obra (0,6 \(\times\) la tasa de crecimiento de la mano de obra), así como la suma de ambas (como en la figura 9.7a). Calcula también las aportaciones por separado del capital y la mano de obra para los países que constan en la figura 9.7a.

    	Emplea tus respuestas de la pregunta 2 para hallar el residuo (el crecimiento de la productividad total de los factores o PTF). Para los países que has elegido y los de la figura 9.7a, comenta similitudes y diferencias en cuanto al residuo, así como las contribuciones del capital y la mano de obra al crecimiento de la producción.

  



Un enigma: ¿Por qué no fluye la inversión hacia los países pobres?

El análisis expuesto en esta sección plantea un gran enigma que analizamos en las próximas secciones: ¿por qué algunos países no logran alcanzar a aquellos que son líderes en tecnología? De acuerdo con las cifras de la función de producción del modelo, cuando el capital por trabajador es bajo, la productividad del capital es alta. El producto medio del capital es aún mayor cuando se utiliza una tecnología nueva (la función de producción rota hacia arriba, como en la figura 9.5).

En un mundo en el que los dueños de las empresas de los países ricos pueden elegir dónde invertir sus beneficios y, además, conocen la tecnología más novedosa y saben cómo organizar los procesos de producción, tendría sentido que invirtieran sus beneficios en países pobres, donde la productividad del capital es mayor. La función de producción indica que, con una inversión en capital dada, el aumento de la producción por trabajador y, por tanto, de los beneficios sería más elevada.

Pero lo que observamos en el mundo es que, en lugar de que el capital fluya sobre todo hacia los países con los ingresos más bajos, la inversión de las empresas en maquinaria y equipos en países extranjeros (lo que se conoce como inversión extranjera directa) se dirige principalmente hacia países que tienen un nivel similar (alto) de PIB per cápita y salarios.

La figura 9.9 revela que más del 50 % de la inversión extranjera directa de Estados Unidos durante la primera década de este siglo fue a parar a países con salarios más altos en el sector manufacturero que en Estados Unidos. Antes de retomar el enigma sobre por qué la inversión no fluye de los países ricos a los pobres, lo que conllevaría que (todos) los países pobres alcanzaran su mismo nivel de desarrollo, es necesario explicar algo más sobre el ahorro y la inversión en una economía cerrada, donde los bienes, servicios y el capital no traspasan fronteras.


  


                [image: Este gráfico de barras horizontales muestra la distribución total de la inversión extranjera directa de Estados Unidos entre 2001 y 2012, repartida entre los países que en el sector manufacturero tienen salarios más altos o más bajos que Estados Unidos. El eje horizontal representa el porcentaje total de inversión extranjera directa de Estados Unidos con un intervalo que va del 0 % al 100 %. La barra está dividida en dos partes de color más intenso: la sección izquierda (53,7 %) representa los países con salarios en el sector manufacturero más altos que en Estados Unidos; y la sección derecha (46,3 %) representa los países con salarios más bajos. Dentro de cada sección se indican países y áreas geográficas mediante segmentos verticales, y la anchura de cada segmento representa el porcentaje de inversión que cada país recibe de Estados Unidos. Por ejemplo, Reino Unido recibe el 11,5 %; Países Bajos, el 10,7 %; Latinoamérica, el 12,0 %; y el resto de Europa, el 13,8 %.]



Figura 9.9 
Inversión extranjera directa: inversión de empresas estadounidenses en otros países teniendo en cuenta si los salarios son más bajos o más altos que en EE. UU. (2001–2012).






UNCTAD Bilateral FDI Statistics, 2014.






  


                [image: Porcentaje de inversión dependiendo de los salarios en el sector manufacturero: Esta es una versión simplificada del mismo gráfico de barras horizontales de la figura 9.9 donde solo se muestra la división entre los países que en el sector manufacturero tienen salarios más altos que Estados Unidos (el 53,7 % del total) y los países que tienen salarios más bajos (el 46,3 %). Cada sección se representa mediante bloques de color uniforme sin etiquetas de países. La barra está dividida en dos grandes secciones de color más intenso a lo largo del eje que va del 0 % al 100 %, de manera que la sección de la izquierda representa los países con salarios más altos, y la sección derecha muestra los países con salarios más bajos. La anchura de cada segmento refleja la parte que le corresponde del total de la inversión extranjera directa de Estados Unidos.]



Porcentaje de inversión dependiendo de los salarios en el sector manufacturero



Este gráfico muestra el porcentaje de inversión de empresas estadounidenses en otros países separado entre los países con salarios más altos y más bajos que en Estados Unidos en el sector manufacturero. El 53,7 % de la inversión estadounidense va a parar a países con salarios mayores en el sector manufacturero, y el 46,3 % de la inversión de Estados Unidos se destina a países con salarios menores en el sector manufacturero.






  


                [image: Países con salarios más altos en el sector manufacturero: Esta barra horizontal del gráfico se centra en la sección izquierda de la figura 9.9 para mostrar los países a los que fue a parar la inversión extranjera directa de Estados Unidos y cuyos salarios en el sector manufacturero son más altos que allí. El eje horizontal muestra el porcentaje total de la inversión extranjera directa de Estados Unidos con un intervalo que va del 0 % al 100 %, aunque esta figura solo muestra el 53,7 % de esa inversión, que fue a parar a países con salarios altos. Cada segmento individual muestra el porcentaje de inversión en países como Reino Unido (11,5 %), Países Bajos (10,7 %), Luxemburgo (8,7 %), Canadá (7,6 %), Suiza (4,0 %), Australia (3,8 %) y otros. El porcentaje más bajo dentro de este grupo le correspondió a Austria, con un 0,2 %. Cada segmento vertical es proporcional al porcentaje de inversión que recibió el país.]



Países con salarios más altos en el sector manufacturero



Entre los países con salarios más altos en el sector manufacturero, el mayor porcentaje de inversión va a parar a Reino Unido (11,5 %), y el menor, a Austria (0,2 %).






  


                [image: Países con salarios más bajos en el sector manufacturero: Este gráfico de barras horizontales muestra las dos categorías de países: los que tienen salarios más altos y más bajos que Estados Unidos en el sector manufacturero, pero se centra en los que tienen salarios más bajos y recibieron el 46,3 % de toda la inversión extranjera directa de Estados Unidos. Dentro de este grupo, América Latina recibió el 12,0 %; el resto de Europa, el 13,8 %; el resto de Asia, el 10,4 %; y también se indican otros países individuales, como China (1,0 %), India (0,9 %) y África (1,7 %). Los segmentos de la barra son proporcionales al porcentaje de inversión. Esta versión incluye todos los datos, pero pone el énfasis en los países receptores con sueldos bajos, a diferencia de la figura 9.9b.]



Países con salarios más bajos en el sector manufacturero



Entre los países con salarios más bajos en el sector manufacturero, el mayor porcentaje de inversión tiene lugar en el resto de Europa (13,8 %), seguida de América Latina (12,0 %). El menor porcentaje de inversión se sitúa en India (0,9 %).









  Ampliación 9.4 Contabilización del crecimiento

  
    En esta ampliación usamos el análisis matemático para examinar el crecimiento continuado en el tiempo y mostrar cómo deducir las ecuaciones para contabilizar el crecimiento de la producción y de la producción per cápita a partir de una función de producción \(Y = z F(K, N)\) cuando el capital y la mano de obra tienen rendimientos constantes a escala. Asimismo demostramos que con rendimientos constantes, las ponderaciones de la contabilidad del capital y la mano de obra suman 1.

  

  
    Esta es la tasa de crecimiento proporcional; el resultado podría ser 0,03, por ejemplo. Al multiplicar por 100 se obtiene la tasa de crecimiento en forma de porcentaje \((\text{0,03} \times 100 = 3 \ \% )\).

  

  Recuerda de la sección 9.2 que la tasa de crecimiento de la producción a lo largo de un periodo de tiempo se define como la variación de la producción durante ese periodo expresada como una proporción (o porcentaje) de la producción al comienzo del periodo. Si se usa \(\Delta\) para indicar el cambio, la tasa de crecimiento se puede escribir como \(g=\frac {1}{Y}\Delta Y\).

  En esta ampliación trabajaremos en tiempo continuo, de manera que podamos usar el análisis matemático para examinar tasas de crecimiento. La tasa de crecimiento (proporcional) de la producción (\(g^Y\)) se define como:

\[g^Y = \frac{1}{Y}\frac{dY}{dt}\]
  que viene a ser igual a la definición anterior cuando el periodo de tiempo es muy breve. El empleo del análisis matemático refleja el cambio continuo que experimenta la producción a lo largo del tiempo (en lugar de saltar de un año al siguiente) como una proporción de la producción actual.

  La ecuación para contabilizar el crecimiento

  Si la función de producción es \(Y = z F(K, N)\), y tanto \(z\) como \(K\) como \(N\) cambian con el tiempo, podemos hallar cómo cambia \(Y\) derivando la función de producción respecto del tiempo, \(t\):

\[\frac{dY}{dt} = \frac{dz}{dt}F(K, N) + \frac{\partial Y}{\partial K}\frac{dK}{dt} + \frac{\partial Y}{\partial N}\frac{dN}{dt}\]
  Puesto que \(\partial Y/\partial K\) y \(\partial Y/\partial N\) son los productos marginales del capital y de la mano de obra, podemos reescribir esta expresión así:

\[\frac{dY}{dt} = \frac{dz}{dt}F(K, N) + \text{PMgK}\frac{dK}{dt} + \text{PMgL}\frac{dN}{dt}\]
  La tasa de crecimiento proporcional de la producción es \(g^Y=\frac{1}{Y}\frac{dY}{dt}\), y las tasas de crecimiento de \(K\), \(N\) y \(z\) se pueden escribir de manera análoga. Por tanto, podemos dividir ambos miembros de la ecuación anterior entre \(Y\) y aprovechar el hecho de que \(\frac{F(K, \ N)}{Y} = \frac{1}{z}\) para obtener:

\[\begin{align*}
g^Y &= \frac{1}{z}\frac{dz}{dt} + \frac{\text{PMgK}}{Y}\frac{dK}{dt} + \frac{\text{PMgL}}{Y}\frac{dN}{dt} \\
&= \frac{1}{z}\frac{dz}{dt} + \left(\frac{\text{PMgK} \times K}{Y}\right) \frac{1}{K}\frac{dK}{dt} + \left(\frac{\text{PMgL} \times N}{Y}\right) \frac{1}{N}\frac{dN}{dt} \\
\Rightarrow g^Y &= g^z + \left(\frac{\text{PMgK} \times K}{Y}\right)g^K + \left(\frac{\text{PMgL} \times N}{Y}\right) g^N
\end{align*}\]
  Esta ecuación revela que la tasa de crecimiento de la producción es una suma ponderada de la tasa de crecimiento de la tecnología, del capital y de la mano de obra, con independencia de la forma de la función \(F(K, N)\). Sin embargo, las ponderaciones (o pesos) de \(g^K\) y \(g^N\) (los términos entre paréntesis) variarán en general con los niveles de \(K\) y de \(N\).

  Si la función de producción tiene rendimientos constantes a escala, podemos demostrar en términos matemáticos que esas ponderaciones siempre suman 1 (un resultado que se demuestra al final de esta ampliación). De modo que si escribimos \(\beta\) para el peso de \(g^K\), entonces el de \(g^N\) es \((1–\beta)\):

\[g^Y = g^z + \beta g^K + (1-\beta)g^N\]
  Esta es la ecuación para contabilizar el crecimiento en tiempo continuo, pero también es aproximadamente cierta en tiempo discreto, cuando se trata de periodos temporales breves. En la parte principal de esta sección hemos usado la versión en tiempo discreto para explicar los datos de la figura 9.7a.

  
    Ejercicio A9.2 Contabilizar el crecimiento con una función de producción Cobb–Douglas

    Supón que la función de producción es de tipo Cobb–Douglas, con rendimientos constantes a escala:

\[Y= zF(K,N)= zK^{b}N^{1-b}\]
    Calcula el producto marginal del capital y de la mano de obra y, después, demuestra que, en esta función de producción, las ponderaciones de \(g^K\) y \(g^N\) en la ecuación para contabilizar el crecimiento son constantes y suman 1.

  

  Contabilizar el crecimiento por trabajador

  La producción por trabajador es \(y = Y/N\), de modo que podemos aprovechar que la tasa de crecimiento proporcional de la producción se puede escribir como \(g^Y=\frac{1}{Y}\frac{dY}{dt}\) para calcular la tasa de crecimiento por trabajador de la siguiente manera:

\[\begin{align*}
g^{Y/N} &= \frac{1}{Y/N} \frac{d}{dt} \left( \frac{Y}{N} \right) = \frac{N}{Y} \left( \frac{N \frac{dY}{dt} - Y \frac{dN}{dt}}{N^2} \right) \\
&= \frac{1}{Y} \frac{dY}{dt} - \frac{1}{N} \frac{dN}{dt} = g^Y - g^N \\
\Rightarrow g^y &= g^Y - g^N
\end{align*}\]
  Por tanto, la tasa de crecimiento de la producción por trabajador es igual a la diferencia entre la tasa de crecimiento de la producción y la del empleo. La producción por trabajador solo aumenta si la producción crece más deprisa que el empleo. De la misma manera, puesto que \(k = K/N\), la tasa de crecimiento del capital por trabajador es \(g^k = g^K - g^N\).

  Consideremos ahora la ecuación para contabilizar el crecimiento de la producción \(Y\):

\[g^Y = g^z + \beta g^K + (1-\beta)g^N\]
  Podemos reescribirla para expresarla en términos de cuánto crece por trabajador restando \(g^N\) a ambos miembros de la ecuación:

\[\begin{align*}
g^Y - g^N &= g^z + \beta g^K + (1-\beta-1)g^N \\
&= g^z + \beta (g^K - g^N) \\
\Rightarrow g^y &= g^z + \beta g^k
\end{align*}\]
  Esta es la ecuación para contabilizar el crecimiento por trabajador, la misma que aplicamos con los datos de la figura 9.7b.

  Demostración de que las ponderaciones para contabilizar el crecimiento suman uno cuando los rendimientos son constantes

  
    Si no tienes mucha práctica derivando funciones y ecuaciones con varias variables, es mejor que te saltes esta subsección.

  

  Más arriba hemos demostrado que, en general, cuando \(Y = z F(K, N)\):

\[g^Y = g^z + \left(\frac{\text{PMgK} \times K}{Y}\right)g^K + \left(\frac{\text{PMgL} \times N}{Y}\right)g^N\]
  Ahora empleamos un truco matemático para demostrar que las ponderaciones en las tasas de crecimiento de \(K\) y \(N\) suman uno cuando la función de producción tiene rendimientos constantes a escala en \(K\) y \(N\). Recuerda en primer lugar que la definición matemática de los rendimientos constantes a escala es que al multiplicar los factores de producción por \(\lambda\) se obtiene el efecto de que la producción se multiplica por \(\lambda\):

\[\lambda Y=zF(\lambda K, \lambda N)\]
  Dado que esta ecuación se da con todos los valores (positivos) de \(\lambda\), podemos derivar ambos miembros de la ecuación con respecto a \(\lambda\) (usando la regla de la cadena para el segundo miembro) para obtener:

\[Y=z\left(F_1(\lambda K, \lambda N)\times K+ F_2(\lambda K, \lambda N)\frac{\text{PMgK}\times N}{Y}\right)\]
  donde \(F_1\) y \(F_2\) son las derivadas parciales de \(F(K,N)\) con respecto a sus dos variables. Esta ecuación también es válida para todos los valores de \(\lambda\), en particular cuando \(\lambda=1\). Al sustituir \(\lambda=1\), obtenemos:

\[Y=z\left(F_1(K, N)\times K+N F_2(K, N)\times N\right)\]
  
    Este resultado es un caso particular del teorema de Euler de las funciones homogéneas. La versión más general del teorema se demuestra exactamente de la misma manera.

  

  Ahora bien, puesto que \(zF_1(K,N)\) y \(zF_2(K,N)\) son productos marginales del capital y la mano de obra, sabemos que:

\[\begin{align*}
Y &= K\text{PMgK}+N \text{PMgL} \\
\Rightarrow 1 &= \frac{\text{PMgK}\times K}{Y}+\frac{\text{PMgL}\times N}{Y}
\end{align*}\]
  Retomando la ecuación para contabilizar el crecimiento, esta expresión nos dice que las ponderaciones suman uno.



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.5 Inversión y ahorro

¿Qué implicaciones macroeconómicas ha tenido el incremento de capital por trabajador que ha acompañado al aumento de las rentas per cápita?


​Dotar a los trabajadores de un nivel más alto de capital requiere una inversión neta más elevada. La formación bruta de capital fijo de la economía debe proporcionar a cada trabajador unas existencias de capital más altas y, al mismo tiempo, cubrir la depreciación de las existencias de capital que ya hay. Para incrementar las existencias de capital desde \(K_0\) en el año 0 hasta \(K_1\) en el año 1 se necesita una inversión neta positiva:

\[\text{inversión neta} = K_1 − K_0\]
Pero, si cada año se pierde una proporción, \(\delta\), de las existencias de capital debido a la depreciación, entonces la cantidad total de producción que habrá que invertir para lograr este aumento tendrá que ser más elevada:

\[\begin{align*}
\text{inversión bruta} &= \text{inversión neta} + \text{depreciación} \\
&= (K_1− K_0) + \delta K_0 \\
&= K_1− (1− \delta) K_0 
\end{align*}\]

	inversión fija, formación bruta de capital fijo
	En contabilidad nacional, la inversión fija, también conocida como formación bruta de capital fijo, se refiere a la inversión de las empresas y el Estado en nuevos bienes de capital (equipos y edificios), más el gasto en nuevos edificios residenciales. Véase también: inversión.




  Repaso: inversión y ahorro en el modelo multiplicador

  
    
    ​Pieza clave

    El modelo multiplicador se explica en las secciones 3.6 a 3.8⁠.

  

  En el modelo multiplicador a corto plazo de la unidad 3, la inversión y el ahorro son cruciales para explicar el ciclo económico. La inversión, \(I\), (en concreto la formación bruta de capital fijo) es uno de los componentes de la demanda agregada. Un nivel más alto de la formación bruta de capital fijo esperada desplaza hacia arriba la curva de la demanda agregada (DA), tal como se muestra en la figura 3.15, en la sección 3.7, y sitúa la economía en un nivel más alto de producción a través de la actuación del proceso multiplicador.

  
  ​​Una de las explicaciones de que haya fluctuaciones de ciclos económicos es que el gasto en inversión es un componente volátil de la demanda agregada, ya que depende de las expectativas que tengan las empresas sobre el aumento futuro de la demanda de su producción. Algunas recesiones están causadas por expectativas pesimistas sobre las perspectivas económicas o por un aumento de la incertidumbre sobre las políticas gubernamentales (por ejemplo, si se impondrán aranceles y en qué medida) o sobre acontecimientos geopolíticos (como la probabilidad de que un conflicto regional escale hasta convertirse en un enfrentamiento bélico).

  
    Para saber más sobre la paradoja del ahorro, lee la sección 5.8.

  

  De manera parecida, la decisión de los hogares de ahorrar más durante una recesión ante el temor de perder el trabajo y el deseo de incrementar sus reservas monetarias como prevención puede agravar la recesión a través una reducción del gasto en consumo. Esto es lo que se conoce como «paradoja del ahorro».

  En el modelo multiplicador son cruciales las diversas motivaciones para decidir si invertir y si ahorrar dinero: en su mayor parte, son los dueños de las empresas quienes deciden invertir (salvo cuando se trata de adquirir una vivienda nueva o de gastos en infraestructuras) y son los hogares los que deciden ahorrar. Las decisiones independientes de los diferentes actores que participan en la economía (propietarios de empresas y hogares) se combinan dentro del modelo multiplicador y agravan las recesiones, ya que la caída de \(I\) se suma a la caída del consumo autónomo, \(c_0\).



Inversión y ahorro en un modelo de crecimiento

Cuando la pregunta no es «¿cómo puede estancarse una economía en una recesión?» (unidad 3 a unidad 5, y recuadro en esta sección titulado «Repaso: inversión y ahorro en el modelo multiplicador»), sino «¿cómo puede estancarse una economía década tras década con un nivel bajo de capital por trabajador?» (esta unidad), es necesario modificar el modelo para abordar el nuevo interrogante. Aunque las decisiones de ahorro e inversión se toman de manera independiente, están relacionadas a largo plazo: tal como describe la unidad 6, los ahorros de los hogares proporcionan fondos para que las empresas inviertan. Para modelizar el crecimiento de la economía a largo plazo, introducimos la siguiente relación: suponemos que los ahorros se invierten.

Un modelo físico basado en unidades de grano (como el modelo de Marco de la unidad 9 del volumen de microeconomía) puede ayudarnos a entender la relación que existe entre los ahorros, la inversión, la renta y el consumo futuro. Aquí trataremos a Marco como representativo de toda la economía. Para recordar esto, puedes trastocar las letras de ese nombre y transformarlo en «Macro». Solo hay un bien, el grano, que sirve tanto para el consumo (se puede comer) como para la inversión (se puede plantar con el fin de producir grano para el año siguiente). A comienzos del año 0, Marco tiene \(Y_0 = 100\) unidades de grano. Planta \(I_0\) unidades y reserva \(C_0 = 100 - I_0\) para consumirlas durante el año.

Supondremos que la tasa de rendimiento es \(r = \text{1,5}\) (es decir, del 150 %). Así que, al final del año, la inversión que hizo Marco de \(I_0\) unidades producirá una cosecha de \(Y_1\) unidades de grano que podrá usarse para consumir e invertir durante el año siguiente (año 1):

\[Y_1=(1+r) I_0 = \text{2,5} I_0\]

  La función de producción de Marco es \(Y=\text{2,5}K\); la producción crece en proporción directa al capital. A diferencia de la función de producción de la figura 9.4, es una línea recta: el producto medio del capital no disminuye cuando \(K\) aumenta. Esta es una simplificación útil para el modelo de esta sección, aunque no sea realista suponer que un solo agricultor es capaz de conseguir un aumento indefinido de su cosecha sin perder productividad, puesto que posee una cantidad fija de tierra y un máximo de 24 horas al día para trabajar.



Como Marco ahorra cada año parte de lo que produce (que también es su renta) para sembrarla en lugar de consumirla, está haciendo una inversión que le permitirá consumir en el futuro. Podemos pensar que esta porción del grano es el capital y que se empleará como factor de producción. Ten en cuenta que el capital de Marco se deprecia por completo al cabo de un año: la tasa de depreciación, \(\delta\), es igual a 1. A final de año, no le quedará ningún capital. Para continuar produciendo grano el año siguiente, tendrá que volver a invertir ahorrando e invirtiendo una parte de la cosecha. Cuando \(\delta\) es igual a 1, la inversión bruta, \(I\), constituye las existencias de capital, \(K\).

¿Cuánto grano debería consumir en el año 0?

La figura 9.10a muestra el consumo, el ahorro y la renta en el año 0 en el eje horizontal, y eso mismo en el año 1 en el eje vertical. Si Marco consume \(C_0 = 70\) unidades de grano en el año 0 y siembra las 30 unidades restantes, cosechará 75 unidades a final de año (el punto P del gráfico de la izquierda). Si solo le importara el consumo en los periodos 0 y 1 (al igual que en la unidad 9 del volumen de microeconomía), es posible que se contentara con este plan: 70 unidades en el año 0 y 75 en el año 1.

Pero también necesita ahorrar para el año 2, de modo que no es viable que consuma en el punto de producción P. Siendo precavido, decide ahorrar el 30 % de lo que produce, \(Y_1\), para el año siguiente. Así que solo puede consumir el 70 %: su frontera factible para el consumo es la línea menos inclinada del gráfico de la izquierda.

Una posibilidad sería plantar también el 30 % del grano este año y consumir en el punto A: 70 unidades este año y solo 52,5 el año que viene. Pero ¿debería plantar más para suavizar su consumo? Y, en tal caso, ¿bastará con que ahorre el 30 % de la producción para el año siguiente?


​


                [image: Hay 2 gráficos. En ambos gráficos, el eje horizontal muestra el consumo en el año 0, y el eje vertical muestra la renta y el consumo en el año 1. En el gráfico de la izquierda se han trazado dos rectas decrecientes. La primera línea, etiquetada como «Frontera para la producción de Y1 = 2,5 × (100 − C0)», muestra la producción total posible en el año 1 dependiendo de cuánto se ahorre en el año 0. Una segunda línea, etiquetada como «Frontera para el consumo C1 = 0,7 × Y1», muestra el nivel de consumo factible en el año 1 suponiendo que se consume el 70 % de la producción. El punto A, donde C0 = 70 y C1 = 52,5, se encuentra sobre la línea naranja. El punto P se encuentra en un nivel de C1 más alto. En el gráfico de la derecha, la línea verde muestra que «C1 = 0,6 × Y1», que representa una proporción menor de consumo y un ahorro mayor. Un nuevo punto B reemplaza el punto A, y el punto Q reemplaza el punto P, lo que indica que un ahorro mayor en el año 0 da lugar a un nivel más alto de renta y de consumo en el año 1.]



Figura 9.10a 
Las posibilidades de consumo en los años 0 y 1 dependen de cuánta producción haya que ahorrar para el año siguiente.






Para responder estas preguntas es útil calcular qué cantidad de las 100 unidades de grano iniciales debería sembrar Marco para mantener sus ingresos o, lo que es lo mismo, para producir 100 unidades, lo que le permitiría consumir y ahorrar la misma cantidad en el año 1 y en el año 0. La solución se indica mediante el punto Q del gráfico de la derecha. Si planta el 40 % del grano que tiene ahora y consume el 60 %, cosechará 100 unidades, y eso lo dejará a comienzos del año 1 en una situación idéntica a la actual.


  ¿Qué tiene de especial el 40 %? La tasa de ahorro que mantiene la renta constante en este modelo depende de la tasa de rendimiento de la inversión. Si la tasa de rendimiento es \(r\) y Marco invierte una proporción, \(s\), de la renta obtenida en el año 0, la renta del año siguiente vale \(Y_1 = (1+r) s Y_0\). Entonces \(Y_1 = Y_0\) si \((1+r)s = 1\); es decir, si la tasa de ahorro es \(s=1/(1+r)\). Cuando \(r = \text{1,5}\), \(s = \text{0,4}\).



De modo que puede pensar en volver a invertir el 40 % de lo producido para la producción del año 2. Este plan le permite consumir en el punto B, donde \(C_0 = C_1 = 60\). Invertir el 40 % de la renta cada año le permite mantener unos ingresos de 100 unidades y un consumo de 60 unidades cada año de manera indefinida. En esta situación, las existencias de capital permanecen constantes de un año para otro: la inversión bruta es suficiente para compensar la depreciación, y la inversión neta es cero.

El gráfico de la izquierda de la figura 9.10a ilustra que ahorrar menos del 40 % de la renta cada año da como resultado una caída de la renta: un crecimiento negativo. Y en el ejercicio 9.5 puedes analizar el caso opuesto: si Marco ahorrara e invirtiera más del 40 % cada año, la renta y el consumo en esta economía crecerían de manera indefinida de un año para otro.

Este modelo ilustra las posibilidades de Marco. Lo que decida hacer en realidad dependerá de sus preferencias. El modelo de la unidad 9 del volumen de microeconomía nos dice que, cuando se trata de individuos, la elección consistirá en «hacer lo mejor» con una frontera factible dada, o sea, las preferencias que tenga cada cual entre un mayor consumo ahora y en el futuro (cuando se obtienen los beneficios de la inversión). Si Marco valora mucho el consumo futuro y está dispuesto a aceptar un consumo más bajo ahora, tal vez consiga ahorrar lo suficiente para lograr una tasa de crecimiento positiva.


  
    Pregunta 9.3 Elige las respuestas que sean correctas

    ¿Cuáles de las siguientes combinaciones de tasa de rendimiento (\(r\)) y tasa de ahorro (\(s\)) permitirían que la renta y el consumo de Marco crecieran de un año para otro?

    
      	\(r\) = 70 %, \(s\) = 50 %

      	\(r\) = 60 %, \(s\) = 70 %

      	\(r\) = 90 %, \(s\) = 60 %

      	\(r\) = 120 %, \(s\) = 45 %

    

    
      	La tasa de ahorro es inferior a \(1/1+r\) (que es 0,59), así que la renta de Marco disminuirá.

      	La tasa de ahorro es superior a \(1/1+r\), así que la renta de Marco aumentará.

      	La tasa de ahorro es superior a \(1/1+r\), así que la renta de Marco aumentará.

      	La tasa de ahorro es ligeramente inferior a \(1/1+r\) (que es 0,4545), así que la renta de Marco disminuirá.

    

  




  Ejercicio 9.5 Crecimiento de la renta y el consumo de Marco

  Supongamos que Marco tiene 100 unidades de grano y que la tasa de rendimiento anual de la inversión es del 150 %.

  
    	Usa la tabla inferior para mostrar cómo evoluciona el consumo de Marco a lo largo de los años 0 a 5 si su tasa de ahorro anual es (i) del 30 %, (ii) del 70 %, suponiendo que su tasa de ahorro se mantiene constante a lo largo del tiempo. (A modo de ejemplo, se ha rellenado la primera fila para una tasa de ahorro del 40 %).

  

  Ejemplo para una tasa de ahorro del 40 %:

  



        	Año
        	Consumo en ese año
        	Inversión para el año siguiente
        	Cantidad de grano que tendrá Marco el año siguiente

        
            	0
        	60
        	40
        	100

            	1
        	
        	
        	

            	2
        	
        	
        	

            	3
        	
        	
        	

            	4
        	
        	
        	

            	5
        	
        	
        	








  
    	Para cada caso de la pregunta 1, elabora un gráfico de líneas (con los años en el eje horizontal, y el consumo de ese año en el eje vertical) que muestre cómo cambia el consumo de Marco con el paso del tiempo. Calcula la tasa de crecimiento anual del consumo en cada caso.

  



Escapar de niveles bajos de capital y renta

Imagina ahora que la economía Marco está invirtiendo en la actualidad el 40 % de la producción cada año. La economía produce una renta anual de 100 unidades de grano, con un capital de 40 unidades. Supón que 60 unidades de consumo solo bastan para proporcionar un nivel de vida básico. ¿Por qué no ahorra e invierte más Marco para incrementar las existencias de capital y elevar la renta y el consumo en el futuro?

En este modelo simple, incrementar la renta y el consumo parece bastante sencillo. La figura 9.10b muestra que, si la tasa de ahorro se incrementa hasta el 50 % tan solo en el año 0 y se mantiene en el 40 % a lo largo de todos los años siguientes, entonces la renta en el año 1 puede aumentar a 125 unidades de grano (el punto R). El gráfico de la derecha muestra qué sucede desde el año 1 en adelante: cada año se pueden consumir 75 unidades de grano (punto D), puesto que la inversión de 50 unidades basta para mantener una renta anual en el nuevo nivel más alto (punto S).




                [image: Hay 2 gráficos. Ambos tienen ejes horizontales que muestran el consumo en un año, y ejes verticales que muestran la renta y el consumo en el año siguiente. En el gráfico de la izquierda, la frontera para la producción vuelve a mostrarse como «Y1 = 2,5 × (100 − C0)», y la línea verde está etiquetada como «C1 = 0,6 × Y1», lo que indica que se ahorra el 40 % de la producción. Los puntos C y R caen sobre esta línea, lo que revela que si se aumenta el ahorro a 50 unidades en el año 0, la producción en el año 1 sube a 125. En el gráfico de la derecha, los ejes reflejan ahora los años 1 y 2. Se traza una nueva frontera para la producción con «Y2 = 2,5 × (100 − C1)», y la línea verde es «C2 = 0,6 × Y2». Los puntos D y S revelan que, con un ahorro continuado, se pueden consumir 75 unidades de grano cada año, lo que mantiene el nuevo nivel de ingresos que se estableció en el año 1.]



Figura 9.10b 
Aumento de la renta futura a través de un incremento puntual del ahorro y la inversión.






Pero esto tiene un truco: para lograrlo, Marco debe reducir su consumo a 50 unidades en el año 0. Si ya le cuesta sobrevivir, es posible que sea muy reacio a adoptar esta estrategia. Si el nivel de consumo de subsistencia es o ronda las 60 unidades, tal vez sea sencillamente inviable. La economía se queda pobre, atrapada en la trampa de una renta baja con una tasa de crecimiento igual a cero.

Sin embargo, supongamos que en un año se obtiene una cosecha excepcional. El grano adicional podría emplearse para incrementar el consumo en el año siguiente, o podría ahorrarse e invertirse para aumentar la renta del año siguiente. Con más renta, Marco podría ampliar el consumo y ahorrar lo suficiente para mantener este nivel más alto de ingresos en los años venideros. Su futuro será entonces similar al de la figura 9.10b, pero podrá alcanzarlo sin tener que reducir el consumo ahora. En la sección 9.8 desarrollamos un modelo de crecimiento basado en la idea de que, si la producción aumenta un año, eso proporciona recursos que pueden utilizarse para invertir y lograr un crecimiento mayor.

En el modelo de Marco no hay diferencia entre ahorro e inversión: lo que no se consume se da por hecho que se ahorra y se invierte. Recuerda que se trata de un modelo de una economía cerrada, de modo que no puede haber ningún problema de demanda agregada inadecuada. El supuesto de que todos los ahorros se invierten como en el modelo simple del grano constituye la base de nuestro estudio de la economía a largo plazo. En el modelo a largo plazo no existe la paradoja del ahorro, tal como se muestra en la sección 5.8: la decisión de ahorrar más conlleva la decisión de invertir más, lo que significa que ignoramos las fluctuaciones a corto plazo en la demanda agregada que hacen que la economía oscile entre expansiones y recesiones.

En las siguientes secciones analizamos por qué difiere entre países la proporción de la producción que se ahorra e invierte, y cómo repercute esto en la capacidad de los países para crecer con rapidez y salir de la trampa de la renta baja.


  Ejercicio 9.6 Un aumento puntual del ahorro y la inversión

  
    	En el caso de la economía cerrada de Marco (donde el ahorro y la inversión son equivalentes), rellena la tabla para las siguientes situaciones suponiendo que Marco siempre parte de 100 unidades de grano:   

(i) Marco ahorra el 50 % de su renta en el año 2, y el 40 % en el resto de los años. La tasa de rendimiento es del 150 %. 

(ii) Marco ahorra el 50 % de su renta todos los años. La tasa de rendimiento es del 200 % en el año 2, y del 150 % en todos los demás años.

  

  



        	Año
        	Consumo en ese año
        	Inversión para el año siguiente
        	Cantidad de grano que tendrá Marco el año siguiente

        
            	0
        	60
        	40
        	100

            	1
        	
        	
        	

            	2
        	
        	
        	

            	3
        	
        	
        	

            	4
        	
        	
        	

            	5
        	
        	
        	








  
    	Para cada caso, propón una forma diferente de ahorrar para Marco que le permita aumentar su renta total (sumada a lo largo de los años 0 a 5).

  



Inversión y ahorro en datos

Puesto que un aumento del ahorro y la inversión eleva el nivel de vida en la economía de Marco, es interesante plasmar en un gráfico los datos de países de todo el mundo con el porcentaje de inversión en el eje horizontal, y el PIB per cápita en el eje vertical. Sigue los pasos de la figura 9.11 para entender estos datos.


  


                [image: Gráfico de dispersión. El eje horizontal muestra la inversión como porcentaje del PIB con un intervalo que va de 0 a 60. El eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares internacionales de 2017 promediado entre 2010 y 2019 con un intervalo que va de 0 a 80 000. Cada punto representa un país. La mayoría de los puntos se concentra entre el 10 % y el 40 % de inversión y en valores del PIB per cápita entre 5000 y 40 000. Hay tres notas de texto dentro del gráfico: una en torno al 10 % de inversión y el valor 50 000 de PIB per cápita dice así: «Ningún país de renta alta tiene una cuota de inversión baja»; una segunda nota alrededor de un 45 % de inversión y un valor de 30 000 dice: «Una cuota de inversión alta es condición necesaria pero no suficiente para ser rico»; y una tercera nota cerca del 35 % de inversión y un valor del PIB de 10 000 dice: «Muchos países de renta baja tienen cuotas de inversión superiores al 25 %».]



Figura 9.11 
Diagrama de dispersión con la proporción de inversión del PIB y el PIB per cápita, 2010–2019.






Robert C. Feenstra, Robert Inklaar y Marcel P. Timmer. 2015. «The Next Generation of the Penn World Table». American Economic Review 105(10): pp. 3150–3182. Nota: Los países marcados en rojo se analizan con más detalle en las secciones 9.9 y 9.10.






  


                [image: Relación entre cuotas de inversión y el PIB per cápita: Gráfico de dispersión. El eje horizontal representa la inversión como porcentaje del PIB con un intervalo que va de 0 a 60. El eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares internacionales de 2017 promediado entre 2010 y 2019 con un intervalo que va de 0 a 80 000. Cada punto representa un país diferente. El gráfico incluye tres notas: una en torno al 10 % de inversión y un PIB per cápita de 50 000 dice así: «Ningún país de renta alta tiene una cuota de inversión baja»; otra alrededor de una inversión del 45 % y un PIB de 30 000 dice: «Una cuota de inversión alta es condición necesaria pero no suficiente para ser rico»; y una tercera cerca del 35 % de inversión y un PIB de 10 000 dice: «Muchos países de renta baja tienen cuotas de inversión superiores al 25 %».]



Relación entre cuotas de inversión y el PIB per cápita



El gráfico de dispersión revela que podría existir una correlación positiva entre la cuota de inversión y el PIB per cápita, aunque no se trata en absoluto de una relación estrecha. La débil correlación positiva se puede resumir diciendo que ningún país de renta alta tiene cuotas de inversión bajas: hay un triángulo vacío en la parte superior izquierda de la figura.






  


                [image: Países cuya renta se sitúa entre el 60 % y el 80 % de la de Estados Unidos: Gráfico de dispersión. El eje horizontal muestra la inversión como porcentaje del PIB con un intervalo que va de 0 a 60. El eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares internacionales de 2017 promediado entre 2010 y 2019 con un intervalo que va de 0 a 80 000. Cada punto representa un país diferente. Se indican países con un PIB per cápita entre 30 000 y 50 000, que son Islandia, Taiwán, Reino Unido, Japón, Nueva Zelanda, Italia, España, Israel, Francia, Finlandia, Bélgica, Corea del Sur y Omán. Hay muchos puntos adicionales que representan países que no se indican.]



Países cuya renta se sitúa entre el 60 % y el 80 % de la de Estados Unidos



Al tomar una muestra horizontal de datos con un nivel de renta entre el 60 % y el 80 % del nivel de Estados Unidos se ven países con cuotas de inversión que van desde el 22 % hasta casi el 34 %. Una comparación interesante entre dos economías de crecimiento alto de Asia Oriental la encontramos en Taiwán (cuota de inversión baja) y Corea del Sur (alta). En términos más generales, los países de rentas altas no tienen cuotas de inversión especialmente elevadas.






  


                [image: Inversión con distintos niveles de renta nacional: Gráfico de dispersión. El eje horizontal muestra la inversión como porcentaje del PIB con un intervalo que va de 0 a 60. El eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares internacionales de 2017 promediado entre 2010 y 2019 con un intervalo que va de 0 a 80 000. Cada punto representa un país. Se indican varios países, como Estados Unidos en la parte superior en torno al 20 % de inversión, Corea del Sur, bastante arriba y más a la derecha, o China más a la derecha y con un PIB per cápita más bajo. Otros países también etiquetados son Argentina, México, India, Pakistán, Botsuana, Bangladés y Tanzania, todos ellos situados en niveles más bajos de renta y diversos grados de inversión.]



Inversión con distintos niveles de renta nacional



Estos datos indican que una cuota de inversión elevada es importante para un crecimiento rápido de «palo de hockey» que permita a los países alcanzar una renta alta, pero no es necesaria para mantener un nivel elevado de renta. El modelo de Marco ilustraba este resultado. La experiencia de los países marcados en el gráfico (puntos de datos en color rojo) se comentará con más detalle en las secciones 9.8 y 9.9.









  Un país que pide prestado al resto del mundo (ahorro < inversión) tiene un déficit por cuenta corriente y acumula deuda externa. Un país que presta al resto del mundo (ahorro > inversión) tiene superávit por cuenta corriente, y esto reduce su deuda externa.

  ​


En el modelo del grano en una economía cerrada, el ahorro y la inversión son lo mismo: se da por hecho que todo lo que se ahorra se invierte. Sin embargo, cuando un país está abierto a interacciones económicas con el resto del mundo, la inversión puede diferir del ahorro interno, tal como hemos expuesto al comentar el enigma de por qué la inversión no fluye de los países ricos hacia los pobres. En una economía abierta, los países pobres pueden pedir prestado, en teoría, al resto del mundo y elevar el nivel de inversión por encima del ahorro interno. Este parece haber sido el caso de Corea del Sur durante su fase de crecimiento muy veloz, tal como revela el exceso de inversión en comparación con el ahorro hasta la década de 1980 en la figura 9.12. A partir de entonces, el ahorro superó con frecuencia la inversión, lo que se reflejó en un superávit persistente de cuenta corriente.




                [image: Gráfico de líneas. El eje horizontal muestra el año con un intervalo que va de 1950 a 2020. El eje vertical muestra la proporción del PIB como porcentaje con un intervalo que va de 0 a 50. Se trazan dos líneas para Corea del Sur: una muestra el ahorro, y la otra, la inversión. Ambas líneas fluctúan con el tiempo, y tanto el ahorro como la inversión revelan un aumento constante desde la década de 1950 hasta finales de la década de 1980. A partir de 1990 más o menos, el ahorro se mantiene en general por encima de la inversión, y ambos se estabilizan entre el 30 % y el 40 % del PIB en las décadas más recientes.]



Figura 9.12 
Ahorro e inversión como proporción del PIB en Corea del Sur, 1953–2019.






Robert C. Feenstra, Robert Inklaar y Marcel P. Timmer. 2015. «The Next Generation of the Penn World Table». American Economic Review 105(10): pp. 3150–3182.






	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.6 Obstáculos para el crecimiento


​Una diferencia clave entre un país típico con un nivel alto de renta per cápita y un país típico con un nivel bajo es que los trabajadores del primero disponen de más bienes en capital en forma de maquinaria, equipos e infraestructuras (electricidad, transporte y comunicaciones) y mejor tecnología para realizar su labor. Los datos revelan que también cuentan con un nivel medio de formación más elevado.

Infraestructuras y sistemas educativos


  Pieza clave

  Para consultar una introducción al problema de las externalidades y los fallos de mercado que provocan, lee las secciones 10.3 y 10.5⁠ del volumen de microeconomía.




	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.




​​​​¿Por qué los países de renta baja tienen infraestructuras y niveles de formación inadecuados? Las infraestructuras y la educación tienen efectos externos positivos, lo que significa que son servicios mal atendidos por el sector privado. Adam Smith señaló en La riqueza de las naciones que, como consecuencia, eran las administraciones públicas las que debían implicarse en la financiación de las infraestructuras para el transporte, por ejemplo, y la escolarización. El crecimiento se ve obstaculizado cuando los gobiernos no tienen la voluntad o la capacidad para recaudar los ingresos necesarios a través de los impuestos y del endeudamiento interno o para gestionar con eficiencia proyectos de infraestructuras a gran escala e instituciones como un sistema educativo.

Un ejemplo importante de infraestructura lo ofrece una red eléctrica capaz de suministrar electricidad fiable a la escala requerida. Para los hogares, la electricidad marca una gran diferencia en cuanto a nivel de vida porque, por poner un ejemplo, facilita mucho disponer de luz tras la puesta de sol y el empleo de electrodomésticos como el frigorífico. La inexistencia de electricidad fiable es una limitación importante para el crecimiento de las empresas y, por tanto, para el crecimiento económico en los países de renta baja. Imagina que tienes un restaurante en el que el frigorífico puede apagarse en cualquier momento o una empresa de contabilidad en la que no se pueden usar PC de sobremesa o una fábrica textil donde los cortes de electricidad paralizan una y otra vez la cadena de producción. Aunque los negocios compensan estas deficiencias comprando generadores para disponer de un suministro propio de energía, es una solución cara que desvía fondos que podrían destinarse a otras inversiones y a la expansión del negocio. Una energía fiable y de bajo coste para las empresas va unida a productividad, rentabilidad y creación de empleo.

La figura 9.13 muestra que existe una correlación positiva intensa entre el consumo de electricidad y el PIB per cápita. La causalidad funciona en ambos sentidos: los países de rentas más altas demandan más electricidad, y un consumo mayor de electricidad favorece el aumento de la producción y de la renta.




                [image: En este gráfico de dispersión, el eje horizontal representa el consumo de electricidad per cápita en kilovatios hora con un intervalo que va desde 15,625 hasta 64 000. El eje vertical muestra el PIB per cápita en dólares estadounidenses actuales con un intervalo que va de 250 a 256 000. Cada punto representa un país, y algunos de los países seleccionados, como Noruega, Estados Unidos, Corea del Sur, China, India y Tanzania, están señalados con puntos rojos. Los puntos presentan una distribución que sigue una tendencia ascendente desde la parte inferior izquierda hacia la parte superior derecha, lo que indica una asociación positiva entre la renta y el consumo de electricidad. Ningún país de renta alta tiene un consumo de electricidad bajo.]



Figura 9.13 
Gráfico de dispersión del consumo de electricidad y el PIB per cápita, 2023.






US Energy Information Administration. 2025. Consumo mundial de electricidad; Grupo del Banco Mundial. 2025. Indicadores de desarrollo mundial. Nota: Los países señalados en rojo se comentan con más detalle en las secciones 9.9 y 9.10.







​Problemas de coordinación que dificultan el crecimiento

Una inversión pública escasa en infraestructuras y educación, y una baja inversión privada en tecnologías nuevas pueden reforzarse mutuamente. Imagina una economía donde la mayor parte de la producción se realiza con tecnologías tradicionales a pequeña escala y de baja productividad que requieren factores de producción disponibles a nivel local. La mayoría de los trabajadores tiene poca formación y cualificación.

Si los empresarios tuvieran a su alcance tecnologías modernas de alta productividad, ¿invertirían en una tecnología nueva que elevara la producción, la renta y los beneficios? La figura 9.14a revela que un problema de coordinación puede dejar la economía estancada en un equilibrio de baja tecnología a pesar de los beneficios potenciales de adoptar métodos más modernos.




                [image: El diagrama de flujo muestra un ciclo que se autorrefuerza cuando hay subdesarrollo en el sector moderno. Comienza con «Pocos trabajadores cualificados; red eléctrica limitada/poco fiable», lo que conduce a «Costes altos de producción y de entrada en el sector moderno». Esto da como resultado que «Nadie invierte en tecnología nueva», lo que a su vez da lugar a «Baja demanda de cualificación y electricidad». El ciclo regresa entonces a la situación inicial en la que hay pocos trabajadores cualificados e infraestructuras pobres, lo que cierra el círculo.]



Figura 9.14a 
Equilibrio de baja tecnología: invertir en tecnología nueva no es rentable porque ningún otro empresario está invirtiendo en ella.







​Este «círculo vicioso» es un ejemplo de bucle de retroalimentación positiva, un concepto en el que puedes ahondar leyendo la sección 8.2.


​El círculo vicioso de la figura 9.14a ilustra una situación en la que ningún empresario individual considera rentable adoptar una tecnología moderna. Toda la producción se efectúa en el sector tradicional, para el que la red eléctrica existente resulta adecuada. Además, como pocos empleadores demandan una especialización elevada, los trabajadores tienen pocos incentivos para formarse. El empresario que quisiera entrar en el sector moderno afrontaría unos costes elevados para generar la electricidad necesaria y para captar o preparar a trabajadores cualificados, lo que daría como resultado un rendimiento bajo o incluso negativo de la inversión. Sigue siendo preferible continuar operando dentro del sector tradicional.

Existe otro equilibrio en esta economía cuando muchos empresarios han adoptado tecnologías nuevas, tal como ilustra la figura 9.14b. La demanda de cualificación es ahora alta desde el sector moderno, de modo que los trabajadores tienen incentivos para mejorar su formación. El gobierno responde a la demanda de energía por parte del sector moderno ampliando y modernizando la red eléctrica y mejorando el acceso a la educación. En este equilibrio, el éxito genera éxito, y hay más empresarios que invierten en tecnologías más avanzadas. La producción, los salarios y los beneficios crecen.




                [image: Diagrama de flujo que muestra un ciclo que se autorrefuerza en el sector moderno. El ciclo comienza con «Los trabajadores se forman; inversión pública y privada en infraestructuras», lo que conduce a «Costes bajos de producción y beneficios elevados en el sector moderno». Esto da lugar a que «Muchos empresarios invierten en tecnología nueva», seguido de una «Alta demanda de cualificación y electricidad». El círculo regresa entonces al punto de partida y cierra un bucle continuo.]



Figura 9.14b 
Equilibrio de alta tecnología: si muchos empresarios adoptan tecnologías nuevas, resulta rentable entrar en el sector moderno.






Esta economía se enfrenta a un problema de coordinación similar al que se plantea a la hora de invertir en la sección 3.11 del volumen de macroeconomía. Si el Estado proporciona los factores de producción que faltan (electricidad y educación en este caso), se refuerza el incentivo para que cada empresa invierta en el sector moderno, lo que, a su vez, genera demanda para adquirir una cualificación mayor y para que haya una inversión complementaria desde el sector privado en el sector moderno. Aunque todo el mundo se beneficiaría si toda la economía pasara del equilibrio de baja tecnología al de alta tecnología, los empresarios individuales no tienen capacidad para coordinar sus inversiones, de modo que eligen permanecer en el sector tradicional.


	Estado desarrollista
	Gobierno que asume un papel de liderazgo en la promoción del proceso de desarrollo económico de su país a través de inversiones públicas, subvenciones a determinadas industrias, el sistema educativo y otras políticas públicas.




​Las políticas gubernamentales podrían resolver el problema de coordinación con una combinación de inversiones públicas en infraestructuras y educación y de subvenciones a la exportación, por ejemplo. A los Estados desarrollistas de Japón, Corea del Sur y Taiwán se les ha reconocido el acierto de aplicar estas políticas en la década de 1960.

Los problemas de coordinación limitan el acceso de empresas y empresarios nacionales a proyectos de inversión con un rendimiento potencial elevado y a las nuevas tecnologías asociadas que, de acuerdo con el modelo de la función de producción, deberían existir. Estas debilidades también disuadirán de invertir a empresas extranjeras incluso si los salarios son mucho más bajos que en su país de origen (la figura 9.9 muestra la concentración de la inversión extranjera directa por parte de empresas estadounidenses en países con salarios altos). En la unidad 10 abordamos la cuestión de por qué logran mantenerse en el poder gobiernos que desvían los ingresos fiscales hacia las personas que los conforman o hacia otros miembros de la élite, en lugar de destinarlos a infraestructuras y educación.

Hay algunas noticias halagüeñas para las personas que viven en países cuyos organismos públicos no han sido capaces de resolver estos problemas de coordinación proporcionando infraestructuras clave: las tecnologías nuevas de por sí están aligerando algunas de las barreras al crecimiento. Por ejemplo, el desarrollo de redes de telefonía móvil liderado por el sector privado ha reducido la necesidad de infraestructuras de telecomunicaciones basadas en hardware.


​
  Analiza estas curvas de palo de hockey para la adopción de teléfonos móviles y cuentas bancarias a través del teléfono móvil. Los sistemas de energía solar autónoma proporcionaron el 55 % de las nuevas conexiones eléctricas en el África subsahariana entre 2020 y 2022, donde reside el 80 % de la población del mundo que no dispone de electricidad.



India, Ghana y Nigeria son buenos ejemplos de países que casi han esquivado por completo la instalación de líneas fijas de telefonía con todo su sistema de cableado. La telefonía móvil también ha permitido que, en países desprovistos de una infraestructura de sucursales bancarias, las poblaciones rurales tengan acceso a servicios bancarios usando teléfonos móviles. La producción descentralizada de electricidad mediante paneles solares ofrece otro ejemplo de reducción de la necesidad de una infraestructura a gran escala.


  Ejercicio 9.7 Usa la teoría de juegos para modelizar los problemas de coordinación

  
    Para realizar este ejercicio deberías saber cómo se usan las matrices de pagos para representar juegos con dos participantes. Para repasar estos conceptos, lee la pieza clave «Teoría de juegos, equilibrio de Nash y juego de coordinación»⁠ en La economía 2.0: microeconomía.

  

  
  ​Supongamos que en una economía pequeña hay dos empresas grandes, Empresa A y Empresa B, que pueden elegir si invertir o no invertir en una tecnología nueva.

  
    	Dibuja una matriz de pagos para representar la interacción entre ellas. Asegúrate de que haya dos equilibrios de Nash: tecnología baja (ninguna empresa invierte) y tecnología alta (ambas empresas invierten).

    	Modifica la matriz de pagos de la pregunta 1 para mostrar los efectos de la intervención estatal descrita en esta sección. Explica de qué manera resuelve esta intervención el problema de coordinación.

  




  Ejercicio 9.8 Inversión en educación y crecimiento

  Descarga los siguientes conjuntos de datos de Our World in Data:

  
    	Public spending on education as a share of GDP (‘gasto público en educación como porcentaje del PIB’).

    	GDP per capita (‘PIB per cápita’).

  

  
    	Utiliza los datos del último año disponible para elaborar un gráfico de dispersión con el PIB per cápita en el eje horizontal, y el gasto en educación en el eje vertical. Comenta las semejanzas o diferencias entre los niveles de renta de los países (usa los comentarios de la figura 9.11 y de la figura 9.13 de esta sección para ayudarte).

    	Explica la dirección o direcciones de la causalidad entre la inversión en educación y el crecimiento. ¿Qué otra información o datos serían de utilidad para entender la relación entre la inversión en educación y el crecimiento?
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9.7 Instituciones (reglas de juego) y convergencia


	institución
	Una institución es un conjunto de leyes y de normas informales que regulan interacciones sociales entre las personas y entre las personas y la biosfera; a veces también se conoce como reglas de juego.



Las investigaciones realizadas a lo largo de las últimas décadas revelan que la calidad de las instituciones es importante para el crecimiento. Las instituciones son las reglas de juego que rigen la interacción entre los hogares, las empresas y los gobiernos. Más en concreto, son los conjuntos diversos de leyes y prácticas sociales que regulan la producción y la distribución. En la unidad 1 del volumen de microeconomía definimos el capitalismo como un sistema económico que combina tres instituciones: los mercados, las empresas y la propiedad privada. Cuando las instituciones funcionan mal, los beneficios esperados de la inversión en capital productivo son bajos e impredecibles, y la economía se queda atrapada en un nivel bajo de capital por trabajador y un bajo nivel de vida. No es capaz de aprovechar las tecnologías que se emplean en otras partes del mundo.


​​La transición postsoviética hacia nuevas instituciones económicas


  En un libro titulado The Coming Russian Boom: A Guide to New Markets and Politics y publicado en 1996, los economistas Richard Layard y John Parker anuncian: «Rusia es ahora una economía de mercado […] Por tanto, se dan las condiciones para que experimente un periodo de fuerte crecimiento económico […] Prevemos que la producción rusa crecerá al menos un 5 por ciento anual en el futuro más inmediato. Tal vez suene optimista a quienes solo ven mafia y caos, pero es algo común a todos los países que se han estabilizado tras un gran periodo de reformas económicas».



La impactante caída del sistema económico planificado de la Unión Soviética y Europa del Este a finales de la década de 1980 brindó la oportunidad de conocer qué peso tienen las instituciones para el crecimiento económico. En aquel momento existía la creencia generalizada de que enseguida surgiría una economía capitalista próspera si se introducían reformas rápidas para cambiar las reglas de juego, lo que a menudo se denominó «terapia de choque». Quienes abogaban por una terapia de choque temían que se malograra el camino hacia una economía de mercado con un buen funcionamiento debido a «una deriva hacia el populismo, el caos macroeconómico y el hundimiento definitivo de las iniciativas reformadoras»,1 pero subestimaron las dificultades inherentes a la creación de las instituciones de una economía capitalista.


​​​La figura 1.19 del volumen de microeconomía muestra que la producción per cápita sufrió una caída brusca durante los cinco primeros años de transición en todas las antiguas economías planificadas, y que la Federación Rusa tardó una década y media en volver a recuperar los niveles previos. Los únicos países que restablecieron los niveles de PIB anteriores a la transición en menos de una década fueron Polonia, República Checa, Rumanía, Hungría y Eslovenia.


  Para profundizar en el tema de las instituciones y el crecimiento económico, lee las secciones 1.10 y 1.12 de La economía 2.0: microeconomía.



Las instituciones de una economía planificada diferían por completo de las de una economía capitalista: los administradores públicos decidían la asignación centralizada de recursos a empresas que en su mayoría eran estatales. La planificación dictaminaba el nivel de especialización y la división del trabajo (incluso en el comercio exterior), la escala de producción y qué se producía. Apenas existían la propiedad privada, los mercados y las empresas capitalistas (donde propietarios privados emplean a trabajadores con la intención de obtener beneficios). Las tiendas y restaurantes tenían una oferta limitada y los precios controlados.
En una economía capitalista, el Estado es clave para instaurar y hacer valer las leyes sobre:


  	propiedad privada (incluyendo contratos, quiebras y la propiedad intelectual);

  	mercados (políticas de competencia y regulación);

  	empresas (a través de la legislación laboral, la responsabilidad limitada y la salud y la seguridad en el trabajo y en los productos).



El Estado complementa las instituciones del capitalismo, mientras que es la institución que define el sistema en una economía planificada.


  Ejercicio 9.9 La regla del 70 y el crecimiento económico de Rusia

  En 1996, los economistas Richard Layard y John Parker pronosticaron que la producción de Rusia tendría un crecimiento anual de al menos un 5 %.

  
    	Basándote en esta predicción de la tasa de crecimiento, usa la regla del 70 para calcular cuándo se habría duplicado el PIB de Rusia.

    	Descarga los datos del PIB de Rusia de Our World in Data y utiliza esa información para medir la precisión de aquella previsión. Comenta algunas de las razones por las que fue (o no fue) una previsión precisa haciendo referencia a los acontecimientos y políticas que vivió Rusia desde 1996.

  




​Comparativa entre economías planificadas y economías de mercado

El experimento a gran escala con una economía planificada comenzó en 1928 con la introducción del primer Plan Quinquenal en la Unión Soviética.2 La investigación revela que si comparamos el PIB per cápita de 1988 (justo antes del derrumbe de las economías planificadas) en los países que adoptaron la planificación (o donde se impuso) con el de otros países que partieron del mismo nivel de PIB per cápita (en 1928), surge un patrón llamativo. Los países pobres que en 1928 se convirtieron en economías planificadas tuvieron un PIB per cápita más alto en 1988 que los países igual de pobres que se quedaron con economías de mercado durante ese periodo. En cambio, los países más ricos en 1928 que se convirtieron en economías planificadas tuvieron resultados peores que los que siguieron siendo economías de mercado a lo largo del periodo hasta 1988.

Los resultados indican que el sistema económico planificado fue beneficioso para los países que aún no habían atravesado una fase de crecimiento en forma de palo de hockey. Bajo la planificación comunista, el Estado movilizó recursos para invertir en electrificación y escolarización. Este resultado recuerda a la capacidad del Estado para superar las barreras al desarrollo (infraestructuras y educación) que expusimos en la sección anterior.

Sin embargo, en los países que ya estaban industrializados en 1928, el cambio de una economía capitalista a una planificada eliminó el incentivo para adoptar tecnologías más productivas. En una economía capitalista, el incentivo proviene de las expectativas de obtener rentas de innovación si adoptas antes que nadie métodos nuevos de producción o si eres «el primero en comercializar» productos novedosos. También pesa mucho la amenaza del fracaso empresarial si no se innova. Ninguno de estos dos incentivos existe con la planificación, y el retraso en relación con los países occidentales que ese sistema implicó para el nivel de vida acabó tumbando los regímenes comunistas. La población de las regiones fronterizas de Alemania Oriental podía ver la televisión de Alemania Occidental, y el vehículo Trabant de Alemania del Este era mucho peor comparado con los Volkswagen, Audi y BMW de Alemania del Oeste.




                [image: Vehículos de Alemania Oriental y de Alemania Occidental. En la imagen de la izquierda se ve un Trabant 601 S sujeto a las especificaciones de la DDR. En la imagen de la derecha se ve un Volkswagen Polo C Formel E 1.3 de 1986.]



Izquierda: Vehículo Trabant 601 S sujeto a las especificaciones de la República Democrática Alemana. Derecha: Volkswagen Polo C Formel E 1.3 de 1986.






El derrumbe de las economías planificadas nos enseña que la eliminación de un conjunto de instituciones (planificación) y la aceptación de otro (propiedad privada, mercados y empresas capitalistas) no produce de inmediato una economía capitalista con un buen funcionamiento. Si nos remontamos más atrás en la historia económica encontramos lecciones adicionales sobre las instituciones y el crecimiento.


​Signos de que instituciones de más calidad conducen a un mayor crecimiento

En 2024 se concedió el Premio Nobel de Economía a Daron Acemoglu, Simon Johnson y James Robinson, un trío de economistas que abrieron caminos nuevos aportando pruebas empíricas creíbles de que unas instituciones de mejor calidad generan un crecimiento más sólido. Tal vez parezca una afirmación obvia, ya que observamos instituciones con un funcionamiento mejor en los países más ricos. El desafío empírico consiste en considerar la posible secuencia causal que va en la dirección opuesta, esto es, la que permite a los países ricos implantar y mantener instituciones de más calidad.

Su método para establecer una conexión causal entre las instituciones vigentes y los niveles de vida actuales es ingenioso: debían hallar una variable que fuera causal para la determinación de la calidad de las primeras instituciones, pero que no tuviera un efecto directo en los niveles de vida actuales. La selección de un subconjunto de países del mundo que habían sido colonizados les permitió encontrar una relación causal sirviéndose de cómo variaba la probabilidad de que los colonizadores europeos murieran por enfermedades locales en cada territorio.
La hipótesis es que, allí donde el contexto epidemiológico era favorable para los asentamientos europeos, se crearon las llamadas colonias de poblamiento. Los colonos replicaron las instituciones de su país de origen, asociadas a derechos de propiedad seguros y un desarrollo capitalista exitoso. (En la sección 9.9 veremos que, en el caso de Botsuana, las instituciones de buena calidad no siempre son las europeas). La persistencia de estas instituciones excelentes se refleja en los altos niveles actuales de calidad institucional. En cambio, en lugares donde el contexto epidemiológico entrañaba peligros para los asentamientos europeos debido a la malaria o la fiebre amarilla, se crearon las denominadas colonias extractivas con el objetivo principal de transferir sus recursos a la potencia colonial.


​​​Australia es un ejemplo clásico de colonia de poblamiento donde las instituciones fueron primordiales para implantar el Estado de derecho: muchos de los primeros residentes blancos eran presos convictos procedentes de Inglaterra enviados allí para cumplir sus condenas. Tenía un clima propicio para el asentamiento europeo, y las instituciones europeas fueron duraderas. El Congo Belga es una colonia extractiva clásica dotada de valiosos recursos, como el caucho y el marfil, pero con una carga elevada de morbilidad. Los colonizadores no tuvieron incentivos para invertir en la creación de instituciones de alta calidad porque no querían afincarse allí.




                [image: El gráfico muestra una vía causal que relaciona las condiciones durante el periodo colonial con los niveles actuales de renta. La secuencia empieza con «Contexto epidemiológico para los primeros colonos europeos», seguida por «Colonia de poblamiento o extractiva», después por «Calidad de las instituciones en la actualidad» y termina con «PIB per cápita actual alto o bajo». Una flecha interrumpida que va desde el primer recuadro hasta el último porta la etiqueta «Sin efecto directo».]



Figura 9.15 
Relación causal entre calidad de instituciones y crecimiento económico.







  Lee el artículo «Colonial persistence» de James Fenske, Bishnupriya Gupta y Anwesh Mukhopadhyay para acceder a una revisión exhaustiva hecha en 2025 del gran número de estudios sobre la persistencia de las instituciones y su incidencia en el crecimiento a que dio lugar el artículo de 2001 de Acemoglu, Johnson y Robinson.





​​​Para completar su argumentación, Acemoglu, Johnson y Robinson señalan que el contexto epidemiológico en el momento del poblamiento potencial no guarda relación con el nivel de vida actual porque, por un lado, la población indígena es bastante inmune a las enfermedades que mataban a los europeos y, por otro, estas enfermedades ya no causan gran mortandad. Demostrar esto es relevante porque implica que lo que importa es el efecto persistente de las buenas o las malas instituciones sobre el crecimiento mucho después de la colonización, y no el estado actual del contexto epidemiológico.


​
  Para consultar otra aplicación de este método para establecer relaciones causales, lee el recuadro «Cómo aprenden los economistas de los hechos» de la sección 14.7 de La economía 1.0.



Estos autores han calculado que los efectos de las instituciones son de gran magnitud: sus resultados indican que la mejora de las instituciones en Nigeria hasta situarlas al nivel de las de Chile multiplicaría por siete la renta per cápita de Nigeria a largo plazo. Esto representa más del 60 % de la brecha que existe entre estos dos países.

La figura 9.16 ofrece datos que apuntan a que la relación entre la calidad institucional actual (medida con un promedio de indicadores del Estado de derecho, calidad burocrática y protección frente a la corrupción) y el PIB per cápita es similar en países que no fueron colonizados por los europeos. Sus estimaciones sugieren que entre el 50 % y el 70 % de las diferencias en cuanto a niveles del PIB per cápita actual se deben a la calidad de las instituciones de un país. El conjunto de pruebas acumuladas a partir de estudios efectuados durante los 25 años transcurridos desde la publicación del artículo de Acemoglu, Johnson y Robinson en 2001 respalda la conclusión de que la calidad institucional es relevante para el crecimiento a largo plazo.




                [image: Gráfico de dispersión cuyo eje horizontal muestra la calidad institucional en 2022 indexado de 0 a 6, y cuyo eje vertical muestra el PIB per cápita en 2023 expresado en dólares internacionales de 2021 a una escala logarítmica con un intervalo que va de 1000 a 128 000. Cada punto representa un país, de manera que los que fueron colonia europea se indican en color rojo, y el resto de países se indica con puntos azules. Se han etiquetado varios países, que son Estados Unidos, Corea del Sur, México, China, Argentina, India, Bangladés, Pakistán y Tanzania. Una línea diagonal representa una relación positiva entre la calidad institucional y el PIB per cápita. Una nota indica que ningún país de renta alta tiene una calidad institucional baja.]



Figura 9.16 
Nivel de vida y calidad institucional en la actualidad. Este gráfico de dispersión diferencia entre países que son excolonias europeas y el resto.






Grupo del Banco Mundial. 2025. World Development Indicators; The PRS Group. 2022. ICRG Risk Ratings.







  Las secciones 5.7 y 5.13 del volumen de microeconomía también abordan la relevancia de las instituciones de tenencia de la tierra, así como aquellas que sostienen el cumplimiento de contratos y el acceso asequible a tribunales imparciales.



Hemos aprendido que la calidad de las instituciones de un país es crucial para su desarrollo económico a largo plazo. Algunas de las instituciones más importantes son:


  	Instituciones económicas: derechos seguros de propiedad privada, mercados en los que las empresas compiten por la cuota de mercado y donde las empresas en quiebra salen del mercado, y bienes públicos que complementan el crecimiento del sector privado. Todo ello se analiza con más detalle en la sección 1.12 del volumen de microeconomía.

  	Instituciones políticas: un sistema jurídico con un buen funcionamiento, estabilidad política y Estado de derecho y, como explicamos en la sección 10.9 de este volumen, competencia política.

  	Igualdad de oportunidades en la competencia por alcanzar puestos de liderazgo dentro de las empresas y en la sociedad.



                                                            
                En nuestro vídeo «Economista en acción», Simon Johnson expone cómo influyen las buenas instituciones en el crecimiento económico.    
                        

 


  
    Pregunta 9.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Basándote en la información que da Simon Johnson en el vídeo «Economista en acción», lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Las limitaciones a la circulación de la mano de obra y de las ideas son la causa principal de las grandes diferencias de renta que existen entre países.

      	Uno de los grandes retos para estudiar la relevancia de las instituciones para el crecimiento económico consiste en determinar la dirección de la causalidad.

      	Simon Johnson y sus colaboradores descubrieron que las instituciones eran la principal fuente de variación del PIB per cápita en antiguas colonias.

      	La relación que encontraron Simon Johnson y sus colaboradores entre las instituciones y el PIB per cápita también se da en países que no se encontraban dentro de la muestra de su estudio.

    

    
      	La mano de obra y las ideas pueden moverse de un país a otro, así que Simon Johnson y sus colaboradores quisieron averiguar por qué sigue habiendo grandes diferencias de renta entre países a pesar de estos desplazamientos.

      	Tal como menciona Simon Johnson en el vídeo, una de las hipótesis es que las instituciones pueden deparar crecimiento económico, pero otra hipótesis es que los países más ricos pueden «comprar» instituciones mejores.

      	Simon Johnson y sus colaboradores descubrieron que las instituciones pueden explicar entre el 50 % y el 70 % de la variación en cuanto a PIB per cápita en países que fueron colonias.

      	La relación que hallaron para las antiguas colonias también se da en países que nunca fueron colonizados por países europeos.

    

  



Desde el ámbito de la economía no solo se ha investigado la incidencia de los distintos tipos de colonias (de poblamiento o extractivas) en el crecimiento, sino también el efecto persistente del comercio esclavista. Leonard Wantchekon explica que el comercio atlántico de esclavos enfrentó comunidades costeras con sus vecinas, lo que generó una cultura de desconfianza que duró generaciones y frenó el crecimiento económico en algunas regiones de África.


​​​                                                            
                En nuestro vídeo «Economista en acción», Leonard Wantchekon explica que el comercio de esclavos generó desconfianza y frenó el crecimiento del PIB en África Occidental.    
                        


  
    Pregunta 9.5 Elige las respuestas que sean correctas

    De acuerdo con la investigación que Leonard Wantchekon explica en el vídeo «Economista en acción»:

    
      	El comercio de esclavos generó una desconfianza entre comunidades africanas que aún perdura en la actualidad.

      	La distancia a la costa es una variable instrumental adecuada para estudiar la relación entre la confianza y el desarrollo económico.

      	En otros continentes existe una correlación entre el nivel de confianza y la distancia a la costa.

      	La participación en el comercio internacional de esclavos puede explicar la mayor parte de la variación en cuanto a niveles de confianza y desarrollo económico.

    

    
      	Se hizo creer a las comunidades que para protegerse ellas mismas de la esclavitud debían vender a otros como esclavos, lo que generó una desconfianza que se transmitió de generación en generación (Leonard Wantchekon ofrece algunos ejemplos de expresiones culturales actuales que vinculan el comercio de esclavos con la confianza).

      	La distancia a la costa es un instrumento adecuado porque es exógeno: solo influye en la confianza a través de la probabilidad de formar parte de una población esclava.

      	Esta relación solo se detecta en África, el continente más afectado por el comercio de esclavos. Esta relación no se da en India ni en otros países asiáticos.

      	Leonard Wantchekon descubrió que la participación en el comercio internacional de esclavos podría explicar entre el 16 % y el 25 % de la variación en cuanto a niveles de confianza y desarrollo económico; el resto de la variación podría explicarse a través de factores no históricos.

    

  




  
    	
      Sachs, Jeffrey. 1990. «What Is to Be Done?». The Economist, 13 de enero. ↩

    

    	
      Carlin, W., Schaffer, M., y Seabright, P. 2013. «Soviet Power Plus Electrification: What Is the Long-Run Legacy of Communism?». Explorations in Economic History 50(1): pp. 116–147. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.8 Estancamiento de los países pobres en un crecimiento bajo y posibilidades para crecer rápido

La economía simple formada tan solo por grano de la sección 9.5 ayuda a entender qué puede desencadenar un proceso de crecimiento sostenido de la producción per cápita en una economía, de tal manera que pase de unos niveles de renta bajos a unos medios o altos. En ese lugar señalamos que una cosecha excepcional proporciona recursos para invertir que no exigen reducir el consumo. De ahí podemos generalizar que es más probable que sea sostenible ahorrar lo suficiente para incrementar el nivel de capital por trabajador (ya sea por imposición de las autoridades públicas o por elección de los hogares) cuando no implica una reducción del consumo actual. Las razones guardan relación tanto con la psicología individual como con los procesos políticos.

Otro mecanismo capaz de provocar un aumento de la inversión sin una caída simultánea del consumo medio consiste en introducir cambios en las instituciones que desplacen la distribución de la renta para que deje de estar en manos de terratenientes y otras élites que ahorran e invierten en activos (como casas palaciegas y monumentos) y vaya a parar a capitalistas que necesitan invertir para sobrevivir a la competencia de otros capitalistas. Se cree que la tasa de crecimiento en las economías europeas de finales del siglo xviii y comienzos del siglo xix aumentó debido, en parte, a cambios institucionales de este tipo, lo que animó a las personas adineradas a hacer un uso distinto de los recursos que tenían a su cargo. Antes de 1700, los edificios más grandes de muchas ciudades europeas eran iglesias; después de 1800, los edificios más grandes eran fábricas.

El modelo de la dinámica del crecimiento


	modelo de la dinámica del crecimiento
	Modelo económico en el que una variable cambia (crece) con el tiempo de tal manera que la tasa de crecimiento en un periodo depende de forma sistemática de la tasa de crecimiento en periodos anteriores.
	crecimiento exógeno
	Crecimiento de la producción agregada (PIB) que ocurre como resultado de efectos independientes y no intencionados, por ejemplo, debido al aprendizaje con la práctica. Se contrapone al crecimiento endógeno, que se da como resultado de acciones intencionadas de los agentes económicos.
	crecimiento endógeno
	Crecimiento de la producción agregada (PIB) que ocurre como resultado de acciones intencionadas de los agentes económicos, por ejemplo, debido a inversiones para incrementar las existencias de capital o inversiones en I+D para mejorar el proceso de producción. Se contrapone al crecimiento exógeno, que se da debido a efectos no intencionados, como el aprendizaje con la práctica.



En esta sección nos apoyamos en el modelo de la economía basada en granos de cereal de la sección 9.5, pero eliminamos el supuesto simplificador de que la producción aumenta a un ritmo constante con el capital (el grano plantado) para dar cabida a tecnologías más generales. Igual que antes, solo hay un bien (el grano) que se produce, se consume y se invierte por parte de una población fija de agricultores. Desarrollaremos un modelo que distingue entre dos fuentes de crecimiento: el crecimiento exógeno y el crecimiento endógeno. También explicaremos por qué lo llamamos modelo de la dinámica del crecimiento.

El crecimiento exógeno ocurre al margen de las decisiones de inversión que adopten los agricultores. Supongamos, por ejemplo, que, con independencia del nivel de inversión, la producción puede aumentar si se aprenden e instauran métodos de producción mejores; esto se conoce como aprendizaje con la práctica (o «learning by doing») y a través de otras personas. Puede que los agricultores descubran a partir de la experiencia (u observando los cultivos colindantes) que plantar un poco antes da como resultado una cosecha más abundante. El crecimiento exógeno suele denominarse cambio tecnológico, pero debería considerarse algo mucho más amplio porque reflejará no solo avances tecnológicos, sino también el sistema institucional de la economía. La facilidad o dificultad con que se comparten o difunden formas novedosas de hacer las cosas por toda la economía depende de la naturaleza de los derechos y las prácticas de propiedad intelectual, del nivel y la naturaleza de la escolarización y de la organización del proceso de producción.

El crecimiento endógeno surge de las decisiones que toman los agricultores para invertir parte de su grano como capital con el fin de incrementar la producción futura.


​Para entender cómo se combinan el crecimiento endógeno y el exógeno podemos usar la ecuación para contabilizar el crecimiento, que relaciona la tasa de aumento de la producción con las tasas de incremento de los factores de producción y el progreso tecnológico (lo cual se explica en la sección 9.4). El aumento de los bienes producidos, \(g^Y\), es la suma del progreso tecnológico, \(g^z\), y una media ponderada de las tasas de aumento de los factores de producción. Aquí interpretamos \(g^z\) de un modo más amplio como crecimiento exógeno, con el fin de incluir el aprendizaje con la práctica. En el modelo del grano, los factores los constituyen el capital y la mano de obra, pero el número de agricultores no cambia (\(g^N = 0\)), así que podemos escribir:


\[g^Y = g^z + \beta g^K\]

​​donde \(g^K\) es la tasa de crecimiento endógeno de las existencias de capital. El parámetro, \(\beta\), refleja el efecto de la inversión neta en capital sobre la producción.

Para modelizar la inversión neta, retomamos la idea introducida en la sección 9.5 de que un crecimiento más alto en este periodo (debido a una cosecha muy abundante, por ejemplo) proporciona los recursos necesarios para aumentar las existencias de capital sin reducir el consumo. Esto significa que la inversión contribuye al crecimiento, pero, también, que el crecimiento contribuye a la inversión.

En concreto, asumimos que la inversión neta es proporcional a la tasa de crecimiento de la producción del año anterior. De modo que si \(g_t\) es la tasa de crecimiento del año \(t-1\) al año \(t\), el incremento de las existencias de capital del año \(t-1\) al año \(t\) viene dado por:

\[g^K_t = \alpha g^Y_{t-1} \text{donde } \alpha > 0\]
En esta ecuación, \(\alpha\) (la letra griega alfa) es la fracción del crecimiento del año anterior que se invierte. Para entender esta regla de inversión, supongamos, por ejemplo, que \(\alpha = \text{0,75}\). Si la producción hubiera aumentado un 4 % el año anterior, de 100 a 104 unidades, y las existencias de capital del año anterior fueran de 40 unidades, entonces la regla de inversión nos diría que hay que aumentar las existencias de capital un 3 %, de 40 a 41,2 unidades. De este modo, destinaríamos 1,2 unidades de la producción extra a la inversión neta (aparte de lo que se necesita para tener en cuenta la depreciación) y dedicaríamos las 2,8 unidades restantes a un consumo adicional.

Si sustituimos la regla de la inversión dentro de la ecuación para el aumento de la producción, se ve que la tasa de crecimiento del año en curso, \(g^Y_t\), depende de la tasa de crecimiento exógena, \(g_z\), y de la tasa de crecimiento del año anterior:

\[g^Y = g^z + \alpha\beta g^Y_{t-1}\]
Más concretamente, esta relación refleja el valor que esperamos que tenga la tasa de crecimiento en el año \(t\), de acuerdo con la inversión que resulta del crecimiento del año anterior. Unas condiciones meteorológicas inesperadas podrían dar lugar a cosechas más abundantes o más escasas de lo previsto.


	curva de dinámica del crecimiento
	Gráfico que muestra la relación entre la tasa de crecimiento en el periodo \(t\) (en el eje horizontal) y la tasa de crecimiento en el periodo \(t+1\) (en el eje vertical). El punto en el que la curva cruza la línea de 45 grados representa una tasa de crecimiento en equilibrio: una vez que la economía alcanza esta tasa de crecimiento, se mantendrá en ella a menos que se produzca un choque inesperado.
	curva de dinámica de precios
	La curva de la dinámica de precios es un gráfico que muestra la relación entre el precio de un bien en un periodo \(t\) (en el eje horizontal) y su precio en el periodo \(t + 1\) (en el eje vertical). El punto en el que el gráfico cruza la línea de 45 grados representa un equilibrio de mercado: a ese precio, la demanda es igual a la oferta, por lo que el precio se mantiene constante de un periodo al siguiente. A otros precios, el exceso de demanda o de oferta genera una variación del precio.




  La curva de la dinámica del crecimiento describe cómo cambian las tasas de crecimiento de un periodo a otro, igual que la curva de dinámica de precios de la unidad 8 describe cómo cambian los precios de un periodo al siguiente.

  ​​


Asumiremos que \(\alpha\), \(\beta\) y \(g_z\) son constantes positivas. La figura 9.17a ilustra en un gráfico esta relación entre las tasas de crecimiento de dos años sucesivos. Esta relación se denomina curva de dinámica del crecimiento, aunque en este modelo es una línea recta con pendiente \(\alpha\beta\). Considerando en primer lugar el punto A, si el crecimiento en el periodo 0 es cercano a cero, la tasa de crecimiento esperada para el periodo 1 solo supera ligeramente la tasa de crecimiento exógena, \(g_z\). El punto B ilustra que un crecimiento elevado en el periodo 0 da lugar a otro también alto en el periodo 1, puesto que estimula la inversión.

La curva de dinámica del crecimiento de la figura 9.17a ilustra el caso \(\alpha\beta < 1\), lo que significa que cruza la línea de 45 grados. Sigue los pasos de esta figura para entender por qué hay una tasa de crecimiento en equilibrio estable en el punto de intersección.


  


                [image: El modelo de la dinámica del crecimiento.]



Figura 9.17a 
El modelo de la dinámica del crecimiento.






  


                [image: El modelo de la dinámica del crecimiento: la curva de dinámica del crecimiento y la tasa de crecimiento de equilibrio: Gráfico que ilustra el crecimiento de la producción en el periodo 0 en el eje horizontal, y el crecimiento esperado de la producción en el periodo 1 en el eje vertical. Hay una línea recta etiquetada como CDC (curva de dinámica del crecimiento) que es creciente. El punto A se encuentra por debajo de la línea con un valor inferior a g0 y una tasa esperada de crecimiento de gz. El punto B está sobre la línea y se corresponde con g0 igual a g1. Se indica un ángulo etiquetado como ab entre la línea horizontal y la línea que une los puntos A y B.]



El modelo de la dinámica del crecimiento: la curva de dinámica del crecimiento y la tasa de crecimiento de equilibrio



La curva de la dinámica del crecimiento (CDC) tiene pendiente positiva, \(\alpha\beta < 1\), y atraviesa el eje vertical en \(g_z\). Si \(g_0 = 0\), la economía continúa creciendo en el periodo siguiente debido al crecimiento exógeno (\(g_1 = g_z\)). Si \(g_0\) tiene un valor bajo y positivo, \(g_1\) se sitúa justo por encima de \(g_z\) (punto A). Y un crecimiento mayor durante el periodo 0 conduce a más inversión y un \(g_1\) más alto (punto B).






  


                [image: Cuando 𝛼𝛽 < 1: Este es un gráfico de líneas con el eje horizontal etiquetado como «Crecimiento de la producción en el periodo 0» (g0) y con el eje vertical etiquetado como «Crecimiento esperado de la producción en el periodo 1» (g1). Una línea continua creciente está etiquetada como «CDC» y representa la curva de la dinámica del crecimiento. También se muestra una línea discontinua de 45 grados que está etiquetada como «g1 = g0». La curva cruza esta línea discontinua en el punto E, donde el crecimiento de la producción en ambos periodos es igual a g. El nivel correspondiente de crecimiento esperado en el eje vertical también se etiqueta como g, y un nivel horizontal más bajo se indica mediante gz. Las líneas discontinuas en vertical y horizontal van desde el punto E hasta ambos ejes para indicar la tasa de crecimiento de equilibrio.]



Cuando 𝛼𝛽 < 1



Como \(g_z > 0\) y su pendiente \(\alpha\beta < 1\), la curva de la dinámica del crecimiento cruza la línea de 45 grados. El punto E, donde \(g_0 = g_1 = g^\text{*}\), es un equilibrio: si la tasa de crecimiento en un periodo es \(g^\text{*}\), será esperable que se mantenga en \(g^\text{*}\) en el periodo siguiente.






  


                [image: Crecimiento por encima y por debajo de la línea de 45 grados: Este es un gráfico de líneas con el eje horizontal etiquetado como «Crecimiento de la producción en el periodo 0» (g0) y con el eje vertical etiquetado como «Crecimiento esperado de la producción en el periodo 1» (g1). Una línea continua y creciente etiquetada como «CDC» representa la curva de la dinámica del crecimiento. Una línea discontinua de 45 grados etiquetada como «g1 = g0» discurre en diagonal desde el origen. La curva y la línea discontinua se cruzan en el punto E, donde el crecimiento en ambos periodos es igual a g* (ge asterisco). Una línea horizontal discontinua señala g* en el eje vertical, y una línea vertical discontinua señala g* en el eje horizontal. Un nivel más bajo en el eje vertical se indica con gz. El área situada por encima de la línea de 45 grados esta sombreada en color azul y se etiqueta con la leyenda «En esta región, g1 > g0. El crecimiento aumenta». El área situada por debajo de la línea de 45 grados está sombreada en color rojo y se etiqueta con la leyenda «En esta región, g1 < g0. El crecimiento disminuye».]



Crecimiento por encima y por debajo de la línea de 45 grados



Si el crecimiento se sitúa por encima de \(g^\text{*}\) en el periodo 0, la curva de la dinámica del crecimiento se encuentra en la región donde el crecimiento disminuye de un periodo a otro. Y si el crecimiento se sitúa por debajo de \(g^\text{*}\) en el periodo 0, la curva de dinámica del crecimiento se encuentra en la región donde el crecimiento aumenta.






  


                [image: Crecimiento después de un choque económico positivo puntual: En este gráfico, el eje horizontal está etiquetado como «Crecimiento de la producción en el periodo 0» (g0), y el eje vertical está etiquetado como «Crecimiento esperado de la producción en el periodo 1» (g1). Una línea continua creciente representa la curva de la dinámica del crecimiento (etiquetada como CDC), y una línea discontinua de 45 grados está etiquetada como «g1 = g0». La curva CDC cruza la línea discontinua en el punto E. Las líneas discontinuas horizontal y vertical van desde el punto E hasta cada uno de los ejes del gráfico para señalar en ambos el nivel g*. Hay un nivel más bajo en el eje horizontal indicado como gz. Más hacia la derecha, la curva pasa por el punto D, que está alineado con el nivel gH del eje horizontal. Una línea discontinua vertical va desde el punto D hasta el eje horizontal. Otro punto, indicado como F, se encuentra justo debajo del punto en la línea discontinua. Una flecha apunta hacia la derecha y después hacia abajo y va desde D hasta F. La región situada encima de la línea discontinua está sombreada en color azul y etiquetada como «g1 > g0 Aumento del crecimiento». La región situada debajo de la línea discontinua está sombreada en color rojo y está etiquetada como «g1 < g0 Descenso del crecimiento».]



Crecimiento después de un choque económico positivo puntual



Partiendo del punto E, supongamos que un choque económico (una meteorología excelente) eleva el incremento real de la producción en el año 0 hasta \(g^H\). La inversión aumenta, así que el crecimiento esperado en el año 1 vuelve a estar por encima de \(g^\text{*}\), pero por debajo de \(g^H\) (punto D). La economía está más cerca del equilibrio. En el año siguiente, el crecimiento vuelve a descender (punto F). De manera gradual vuelve a situarse en \(g^\text{*}\).









​La figura 9.17a ilustra un equilibrio de crecimiento estable. Aunque la economía puede experimentar periodos transitorios de mayor o menor crecimiento, siempre tenderá a regresar a una tasa de crecimiento constante igual a \(g^\text{*}\).

Incrementar la tasa de crecimiento de equilibrio

Si la tasa de equilibrio, \(g^\text{*}\), es baja, esta economía está atrapada en una trampa de crecimiento bajo. Una buena cosecha o cualquier otra fuente ocasional que aumente la renta no es algo duradero, y el crecimiento retorna a la tasa de equilibrio.

Para pasar de una trampa de crecimiento bajo con un PIB per cápita escaso a una situación en la que la economía crezca con rapidez año tras año para alcanzar un nivel bastante más elevado del PIB per cápita (como el observado en los gráficos con forma de palo de hockey) es necesario que la tasa de crecimiento de equilibrio sea más alta, al menos durante algún tiempo. Y esto, a su vez, requiere cambiar el funcionamiento de la economía, tal como se representa en el modelo mediante \(\alpha\), \(\beta\) y \(g_z\). Por tanto, cualquier política que aspire a aumentar de manera sostenible la renta de un país procurará incrementar una o varias de estas variables.

En la economía agregada, la fracción del crecimiento que se invierte, \(\alpha\), podría aumentarse si:


  	los individuos privados que tienen riqueza optan por consumir menos (por ejemplo en lujos) y destinar parte de su renta aumentada a construir bienes de capital de propiedad privada, como fábricas, en lugar de mansiones palaciegas, como sucedió en el siglo xviii; o emplearla para construir centros de datos y no para adquirir megayates o complejos vacacionales en islas privadas, como ocurre en el siglo xxi;

  	el sistema financiero logra facilitar que el aumento del ahorro se invierta en la economía (tal como se expuso en la unidad 6);

  	el gobierno destina una proporción mayor de la recaudación fiscal a la construcción de infraestructuras (como, por ejemplo, viales y educativas);

  	hay formas de redistribución que incentivan la acumulación de bienes de capital productivos.



Los factores que incrementan \(\beta\) (el beneficio para que haya más inversión adicional) incluyen la calidad de las instituciones, las infraestructuras y la educación. La figura 9.17b muestra que un aumento de \(\alpha\) o \(\beta\) (o de ambos) cambiaría la pendiente de la curva de la dinámica del crecimiento y, por tanto, elevaría la tasa de crecimiento de equilibrio.


  


                [image: Modelización de un aumento de las tasas de crecimiento.]



Figura 9.17b 
Modelización de un aumento de las tasas de crecimiento.






  


                [image: El modelo de la dinámica del crecimiento: aumento de la tasa de crecimiento de equilibrio: Gráfico con el eje horizontal etiquetado como «Crecimiento de la producción en el periodo 0» (g0), y el eje vertical etiquetado como «Crecimiento esperado de la producción en el periodo 1» (g1). Una línea discontinua de 45 grados está etiquetada como «g1 = g0». Se representan dos líneas continuas crecientes. La línea inferior, etiquetada como «CDC», cruza la línea discontinua en el punto E, mientras que dos líneas discontinuas van desde E hacia ambos ejes para señalar el punto g. Una segunda curva CDC más alta atraviesa la línea discontinua en un nuevo punto E’. Hay líneas discontinuas que van desde E’ hasta cada eje y marcan el punto gH en el eje horizontal y el punto gH* en el eje vertical. Un nivel horizontal más bajo sobre el eje vertical está etiquetado como gz. Hay una flecha creciente entre las dos curvas CDC que indica un desplazamiento hacia arriba.]



El modelo de la dinámica del crecimiento: aumento de la tasa de crecimiento de equilibrio



Si se puede incrementar \(\alpha\) y/o \(\beta\), la curva de dinámica del crecimiento se vuelve más empinada, y el equilibrio se desplaza de E a E″, con una tasa de crecimiento más alta.






  


                [image: Incremento de la tasa de crecimiento exógeno: Gráfico con el eje horizontal etiquetado como «Crecimiento de la producción en el periodo 0» (g0), y el eje vertical etiquetado como «Crecimiento esperado de la producción en el periodo 1» (g1). Se muestra una línea discontinua de 45 grados que está etiquetada como «g1 = g0». Dos líneas continuas crecientes representan curvas dinámicas de crecimiento (CDC) La curva CDC más baja cruza la línea discontinua en el punto E. La curva CDC más alta cruza la línea discontinua en un punto situado más arriba, E’’. Hay líneas discontinuas que van desde los puntos E y E’’ hasta ambos ejes. El eje vertical marca los niveles gz y gzH, correspondientes a las intersecciones de las curvas CDC. Una flecha creciente entre las dos curvas CDC indica un desplazamiento.]



Incremento de la tasa de crecimiento exógeno



Si la tasa de crecimiento exógeno sube de \(g_z\) a \(g_z^H\), la curva de la dinámica del crecimiento se desplaza hacia arriba, lo que eleva la tasa de crecimiento de equilibrio de E a E″.








El segundo paso de la figura 9.17b muestra que un crecimiento exógeno mayor también incrementa la tasa de crecimiento de equilibrio. Esto podría suceder, por ejemplo, si una población más formada o más cooperativa se prestara a compartir conocimiento, lo que aumentaría la tasa de aprendizaje con la práctica.


​Crecimiento de desequilibrio

Si los responsables políticos lograran aumentar \(α\) o \(𝛽\) lo suficiente para que \(α𝛽 > 1\), el proceso de crecimiento adoptaría una forma completamente distinta, tal como se ilustra en la figura 9.17c. No existe una tasa de crecimiento de equilibrio, porque la curva de la dinámica del crecimiento tiene una pendiente mayor que la línea de 45 grados. La curva de la dinámica del crecimiento se encuentra en la región en la que el crecimiento aumenta. De modo que una tasa de crecimiento elevada en un periodo conduce a otra aún más alta en el siguiente.

Si el crecimiento vale \(g′\) en el periodo 0, en el próximo periodo será más alto, (\(g″\)), y en el siguiente lo será aún más. El crecimiento aumenta (la producción se acelera) de un periodo a otro.




                [image: Este gráfico tiene un eje horizontal etiquetado como «Crecimiento de la producción en el periodo 0» (g0) y un eje vertical etiquetado como «Crecimiento esperado de la producción en el periodo 1» (g1). Una línea creciente continua representa la curva de dinámica del crecimiento (etiquetada como «CDC»), y una línea discontinua de 45 grados que parte del origen está etiquetada como «g1 = g0». Una línea discontinua horizontal parte del nivel g’’ del eje vertical y llega hasta la curva CDC. Desde este punto, una flecha que va hacia la derecha apunta hacia la línea discontinua, y una segunda línea apunta hacia arriba desde ese punto hasta volver a encontrarse con la curva CDC formando un patrón escalonado que se repite. Un nivel horizontal más bajo sobre el eje vertical está marcado como gz, y el eje horizontal señala un valor g’. El área situada por encima de la línea discontinua está sombreada en color azul y etiquetada como «g1 > g0. El crecimiento aumenta». El área situada debajo está sombreada en rojo y etiquetada como «g1 < g0El crecimiento disminuye». Toda la línea CDC se encuentra por encima de la línea de 45 grados.]



Figura 9.17c 
Cuando \(α𝛽 > 1\), el crecimiento aumenta indefinidamente.






Aunque el crecimiento no puede incrementarse indefinidamente en el mundo real, el modelo se puede ampliar para darle más realismo combinando una fase de crecimiento en desequilibrio con un crecimiento en equilibrio, lo que da lugar a una curva de la dinámica del crecimiento en forma de S (como los modelos de la unidad 8). El modelo con forma de S incorpora un proceso de retroalimentación negativa en torno a dos equilibrios, uno en el crecimiento bajo y otro en el crecimiento alto. Entre ellos hay un equilibrio inestable (el punto de inflexión), en el que la curva de la dinámica del crecimiento (CDC) tiene una pendiente mayor que uno. El crecimiento explosivo se amortigua en el modelo en forma de S. Este modelo se explica en la ampliación de esta sección.


  Ejercicio 9.10 El modelo de la dinámica del crecimiento: ejemplos numéricos de la curva de la dinámica del crecimiento

  
    	Usa la ecuación de la curva de la dinámica del crecimiento (\(g^Y = g^z + \alpha\beta g^Y_{t-1}\)) para dibujar un gráfico de la curva de dinámica del crecimiento con los siguientes casos:

  

  
    	\(g_z = 4\ \%, \alpha = \text{0,7}, \beta = \text{0,5}\)  

    	\(g_z = 2\ \%, \alpha = \text{0,3}, \beta = \text{0,6}\)  

  

  
    	En cada caso, calcula y señala la tasa de crecimiento de equilibrio en los gráficos que has preparado para la pregunta 1. ¿Qué valores de \(\alpha\) harían que el crecimiento fuera estable, y qué valores de \(\alpha\) lo volverían inestable en cada uno de esos casos?

    	Si la economía parte de una curva de dinámica del crecimiento con una tasa de crecimiento inicial (\(g_0\)) del 5 %, utiliza los gráficos que elaboraste para la pregunta 1 para ilustrar qué sucederá con el crecimiento económico en los tres años siguientes. Asegúrate de indicar las coordenadas de cada punto.

  



 


  Ampliación 9.8 Modelos de crecimiento económico

  
    En la parte principal de esta sección hemos empleado gráficos para explicar el modelo de la dinámica del crecimiento (MDC). En esta ampliación analizamos este modelo en términos algebraicos antes de ampliarlo al caso de una curva de dinámica del crecimiento en forma de S, lo que da lugar a múltiples equilibrios. Por último, para quien conozca el modelo de crecimiento de Solow, explicamos la relación que mantienen nuestro modelo de la dinámica del crecimiento y el modelo de Solow.

  

  El modelo de la dinámica de crecimiento lineal (MDCL)

  El modelo analizado en la parte principal de esta sección se basa en dos ecuaciones. La producción se obtiene usando capital y mano de obra. La ecuación que contabiliza el crecimiento describe la relación entre la tasa de crecimiento de la producción (\(g^Y\)) y la tasa de crecimiento de los factores teniendo en cuenta el progreso tecnológico con una tasa de crecimiento exógeno, \(g^z\). Puesto que la mano de obra es un factor fijo, las tasas de crecimiento durante el periodo \(t\) satisfacen:

\[g^Y_t = g^z + \beta g^K_t\]
  
    Para recordar cómo se deduce la ecuación para contabilizar el crecimiento a partir de la función de producción, consulta la ampliación 9.4. Esta deducción es para la versión en tiempo continuo, pero podemos usar la misma ecuación para el modelo de la dinámica del crecimiento porque es aproximadamente cierta en tiempo discreto.

  

  donde \(g^K\) es la tasa de crecimiento endógeno de las existencias de capital. Asumimos que la ponderación de \(\beta\) es una constante, tal como sucede con una función de producción de tipo Cobb–Douglas.

  La segunda ecuación es la regla de inversión:

\[g^K_t = \alpha g^Y_{t-1}\]
  donde \(\alpha\) es una constante positiva. La combinación de ambas da como resultado la curva de la dinámica del crecimiento (CDC), que es una relación lineal entre el aumento de la producción en periodos sucesivos, puesto que tanto \(\alpha\) como \(\beta\) son constantes:

\[g^Y_t = g^z + \alpha\beta g^Y_{t-1}\]
  En la parte principal de esta sección, analizamos el comportamiento de la tasa de crecimiento representando esta relación de manera gráfica. En esta ampliación, mostramos cómo analizar el modelo en términos algebraicos.

  Cómo hallar la tasa de crecimiento de equilibrio

  Dependiendo de los valores de \(\alpha\) y \(\beta\), la economía podrá tener una tasa de crecimiento de equilibrio \(g^\text{*}\), de tal manera que si la tasa de crecimiento es \(g^\text{*}\) en un periodo, entonces se mantenga en \(g^\text{*}\) durante el periodo siguiente y todos los sucesivos hasta que se vea alterada por un choque de crecimiento. Si \(g^\text{*}\) existe, entonces satisface:

\[\begin{align*}
g^\text{*} &= g^z + \alpha \beta g^\text{*} \\
\Rightarrow g^\text{*} &= \frac{g^z}{1 - \alpha \beta}
\end{align*}\]
  de lo que se infiere que una tasa de crecimiento (positiva) en equilibrio existe si y solo si \(\alpha\beta<1\).

  Dinámica y estabilidad

  Para analizar el comportamiento dinámico del crecimiento, consideramos en primer lugar el caso de \(\alpha\beta<1\). Entonces hay un equilibrio que satisface \(g^\text{*} = g^z + \alpha\beta g^\text{*}\). Podemos restar esta ecuación a la ecuación para el crecimiento en periodos sucesivos \((g^Y_t = g^z + \alpha\beta g^Y_{t-1})\) y obtenemos:

\[g^Y_t - g^\text{*} = \alpha \beta (g^Y_{t-1} - g^\text{*})\]
  lo que nos dice que la distancia que mantenga la tasa de crecimiento con \(g^\text{*}\) en el periodo \(t\) depende de cuánto se aparte de ese valor en el periodo anterior. De esta ecuación podemos inferir que:

  
    	si \(g^Y_{t-1}\) está por encima de \(g^\text{*}\), entonces también lo está \(g^Y_t\), aunque \(g^Y_t\) se encuentra más cerca de \(g^\text{*}\);

    	si \(g^Y_{t-1}\) está por debajo de \(g^\text{*}\), entonces también lo está \(g^Y_t\) , aunque \(g^Y_t\) se encuentra más cerca de \(g^\text{*}\).

  

  Por tanto, la tasa de crecimiento converge hacia \(g^\text{*}\): el equilibrio es estable. Este es el caso que se ilustra en la figura 9.17a.

  Consideremos ahora el caso en que \(\alpha \beta >1\), cuando no hay una tasa de crecimiento en equilibrio. Para analizar cómo cambia el crecimiento de un periodo a otro señalaremos en primer lugar que, si el crecimiento es positivo o nulo en el periodo \(t-1\), entonces aumentará en el periodo siguiente:

\[\text{Si } g^Y_{t-1} \geq 0, ~ g^Y_t - g^Y_{t-1} = g^z + (\alpha \beta - 1) g^Y_{t-1} > 0\]
  Si ahora restamos la ecuación de la tasa de crecimiento en el periodo \(t\) \((g^Y_t = g^z + \alpha \beta g^Y_{t-1})\) a la ecuación del periodo \(t+1\) \((g^Y_{t+1} = g^z + \alpha \beta g^Y_t)\), hallamos que el crecimiento aumenta más durante el periodo \(t+1\):

\[g^Y_{t+1} - g^Y_t = \alpha \beta (g^Y_t - g^Y_{t-1}) > g^Y_t - g^Y_{t-1}\]
  Podemos concluir que si el crecimiento es positivo o igual a cero, la tasa de crecimiento aumentará de un periodo a otro de manera indefinida.

  El modelo de la dinámica del crecimiento en forma de S (MDCS)

  Hemos analizado una versión del modelo de la dinámica del crecimiento en la que la fracción del crecimiento que se ha invertido, (\(\alpha\)), y su efecto sobre la producción de la inversión neta en capital, (\(\beta\)), son constantes fijas, con independencia de lo que suceda en la economía. En este caso, la curva de la dinámica del crecimiento es una línea recta con pendiente \(\alpha\beta\). Ahora ampliaremos el modelo para ofrecer una imagen más realista de la dinámica del crecimiento asumiendo que \(\alpha\) y \(\beta\) pueden variar: en particular suponiendo que la fracción invertida \(\alpha\) depende de las expectativas que tienen los inversores sobre el crecimiento futuro. En esta versión, la curva de la dinámica del crecimiento tiene forma de S (como en el modelo desarrollado en la sección 8.5 para la dinámica de precios de la vivienda), y hay equilibrios tanto de crecimiento bajo como de crecimiento alto.

  Procesos de retroalimientación positiva y negativa

  Imagina una economía en equilibrio como la que se ilustra en la figura 9.17a, con una tasa baja de crecimiento en equilibrio. Es el caso de \(\alpha\beta < 1\), donde \(\alpha\) es la fracción de crecimiento invertida, y \(\beta\) es el efecto sobre la producción de la inversión neta en capital. La mitad izquierda de la figura A9.3 ilustra un proceso de retroalimentación negativa que mantiene la economía estancada en una trampa de crecimiento bajo. Supón que un choque positivo durante un periodo determinado incrementa el crecimiento por encima del nivel de equilibrio. El aumento de la inversión implicará que el crecimiento también se mantenga por encima del nivel de equilibrio en el periodo siguiente, pero, puesto que \(\alpha\beta < 1\), es inferior al del primer periodo. Todo el mundo espera que el crecimiento recupere el nivel de equilibrio previo a lo largo de los próximos periodos, de modo que \(\alpha\) y \(\beta\) no cambian, y el crecimiento regresa a ese nivel.

  Sin embargo, tal como se muestra en la mitad derecha de la figura, el choque positivo en el crecimiento puede alterar de por sí las expectativas sobre el crecimiento futuro, lo que da lugar a un proceso de retroalimentación positiva mediante un aumento de \(\alpha\), de \(\beta\) o de ambas constantes. Una vez que el crecimiento es «lo bastante alto», el empuje se refuerza a sí mismo. Esto podría ocurrir, por ejemplo, si los dueños de empresas observan que otras empresas prosperan con fuerza y creen que eso potenciará el mercado de lo que ellos producen (si creen que \(\beta\) subirá). Los moverá a invertir más en capital tanto la «zanahoria» de un incremento más veloz de los beneficios como el «palo» de que aumente la competencia debido al auge de empresas que amenazan su cuota de mercado (así que \(\alpha\) sube).

  


                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra el crecimiento en el periodo t, y el eje vertical muestra el crecimiento en el periodo t más 1. La línea de 45 grados desde el origen representa todos los puntos en los que el crecimiento no varía de un año a otro. Una curva en forma de S cruza la línea de 45 grados en tres puntos: C (crecimiento bajo), A (crecimiento medio) y B (crecimiento alto). Los puntos C y B son equilibrios estables, mientras que el punto A es un equilibrio inestable o punto de inflexión. Un choque de crecimiento desde C hasta un punto situado más allá de A daría como resultado que la tasa de crecimiento se estabilizara en el punto B.]



Figura A9.3 
Retroalimentación negativa y positiva en la dinámica del crecimiento.






  Equilibrios con una curva de la dinámica del crecimiento en forma de S

  Los procesos de retroalimentación tanto positiva como negativa se pueden introducir en un modelo de la dinámica del crecimiento usando una curva de la dinámica del crecimiento en forma de S, tal como se muestra en la figura A9.4. Igual que en la parte principal de esta sección, indicamos las tasas de crecimiento en el periodo \(t\) y en el periodo \(t+1\) en los ejes horizontal y vertical; la curva de la dinámica del crecimiento es la relación entre ambas. Asimismo trazamos la línea de 45 grados sobre la que el crecimiento se mantiene estable de un periodo a otro.

  Ahora hay tres tasas de crecimiento en equilibrio, en A, B y C. En los puntos B y C, la curva de la dinámica del crecimiento es menos inclinada que la línea de 45 grados \((\alpha\beta < 1)\), de modo que estos equilibrios son estables, igual que el de la figura 9.17a. Si la economía se encuentra en cualquiera de estos equilibrios, un choque en el crecimiento irá seguido de un proceso de retroalimentación negativa que restablecerá el equilibrio. Una economía situada en el punto C estará atrapada en un equilibrio de crecimiento bajo; en B, el proceso de retroalimentación mantiene una tasa alta de crecimiento.

  Pero en niveles intermedios de crecimiento, la pendiente \(\alpha\beta\) de la curva de la dinámica del crecimiento es mayor que 1. Hay un equilibrio en A: si el crecimiento alcanza ese nivel, se mantendrá ahí hasta que se vea alterado por un choque. Pero este equilibrio es inestable: cualquier choque, por pequeño que sea, irá seguido de un proceso de retroalimentación positiva como el de la figura 9.17c. Un choque positivo que eleve el crecimiento en un periodo irá seguido por un crecimiento mayor en el periodo posterior. El crecimiento aumentará de un periodo a otro a lo largo de la curva de la dinámica del crecimiento, como en la figura 9.17c. La diferencia ahora es que esto no se mantendrá así para siempre; a medida que sube la tasa de crecimiento, cambian las expectativas de los inversores sobre el crecimiento futuro, de modo que \(\alpha\) y \(\beta\) se ajustan. Con el tiempo, la curva de la dinámica del crecimiento vuelve a aplanarse, y la economía converge hacia el equilibrio de crecimiento alto en el punto B.

  


                [image: Este gráfico de líneas muestra los cambios porcentuales entre 1990 y 2023 del total de emisiones de CO₂ procedentes de combustibles fósiles y de la industria, junto con los cuatro factores de la identidad de Kaya que determinan las emisiones. El eje horizontal muestra los años desde 1990 hasta 2023, y el eje vertical muestra el cambio porcentual, desde −60 % hasta +100 %, con todas las series indexadas a cero en 1990. La línea que representa las emisiones totales de CO₂ crece con algunas fluctuaciones hasta alcanzar un valor algo por debajo del 60 % en 2023. Entre los componentes de la ecuación de Kaya, el PIB per cápita es el que más aumenta, ya que experimenta un crecimiento constante hasta situarse por encima del 100 %. La población también aumenta y se sitúa algo por debajo del 60 %. Por el contrario, tanto la intensidad energética (energía por unidad de PIB o «Energy / GDP») como la intensidad de carbono (CO₂ / energía o «CO2 / energy) disminuyen durante este periodo. La intensidad energética es el componente que más cae, hasta alrededor de −45 %, mientras que la intensidad de carbono se reduce hasta rondar −30 %. Una quinta línea, que muestra la intensidad de carbono por dólar (CO₂ / $), se superpone bastante con la intensidad energética y también disminuye hasta situarse en torno a −40 %.]



Figura A9.4 
Múltiples equilibrios en el modelo con forma de S.






  El equilibrio inestable en A es un punto de inflexión. Si la tasa de crecimiento está por encima del nivel de A, aumentará a lo largo de la curva de la dinámica de crecimiento (CDC) hasta alcanzar el equilibrio de crecimiento alto en B. Pero desde cualquier punto situado por debajo de A, la tasa de crecimiento caerá en periodos sucesivos hasta alcanzar el equilibrio de crecimiento bajo en C. Esto significa que una economía atascada en un equilibrio de crecimiento bajo podrá escapar de él, pero solo tras un choque positivo que la sitúe más allá del punto de inflexión.

  
    Lee la sección 8.6 para acceder a una explicación más detallada de un desplazamiento de las curvas de la dinámica de precios en el caso análogo de los precios de la vivienda. No obstante, fíjate en que el ejemplo que se expone ahí sigue un desplazamiento descendente.

  

  Sin embargo, un incremento exógeno de \(\alpha\), \(\beta\) o \(g^z\) podría desplazar o rotar hacia arriba la curva de la dinámica del crecimiento, lo que situaría el punto de inflexión más cerca del equilibrio de crecimiento bajo, de modo que el equilibrio de crecimiento alto y el punto de inflexión estarían más cerca el uno del otro. En este caso, resultaría más fácil escapar de una trampa de crecimiento bajo; un choque positivo mucho más pequeño permitiría que la economía emprendiera una transición hacia el equilibrio de crecimiento alto.

  
    Ejercicio A9.3 Un desplazamiento ascendente de la curva de la dinámica del crecimiento

    
      	Reelabora la figura A9.4 para ilustrar (i) un desplazamiento ascendente de la curva de la dinámica del crecimiento (CDC), y (ii) una rotación hacia arriba de esa misma curva. Describe qué sucede con la posición y con la cantidad de equilibrios.

      	Pon ejemplos de cambios exógenos en \(\alpha\), \(\beta\) y \(g^z\) capaces de causar un desplazamiento o una rotación hacia arriba de la curva de la dinámica del crecimiento.

    

  

  Un apunte sobre la relación entre el modelo de la dinámica del crecimiento lineal y el modelo de Solow

  
    Esta subsección está pensada para quienes tengan alguna idea sobre el modelo de crecimiento de Solow y quieran conocer sus similitudes y diferencias con el modelo de la dinámica del crecimiento que hemos presentado en la parte principal de esta sección.

  

  Un modelo de crecimiento desarrollado por el economista Robert Solow en la década de 1950 y muy estudiado desde entonces está basado en la misma función de producción de rendimientos constantes que hemos empleado en esta unidad. Existen diferentes versiones del modelo de Solow: se pueden tener en cuenta tasas exógenas de expansión demográfica, de depreciación de las existencias de capital y de progreso tecnológico. Para establecer una comparación directa entre el modelo de crecimiento de Solow y nuestro modelo de la dinámica del crecimiento, damos por supuesto que la función de producción es de tipo Cobb–Douglas con rendimientos constantes del capital y la mano de obra \((Y=zK^\beta L^{1-\beta})\), y nos centramos en la versión del modelo de Solow en la que la mano de obra es fija, no hay depreciación, y la tecnología \(z\) (la productividad total de los factores) crece de forma exógena a una tasa \(g^z\).

  La diferencia fundamental entre ambos modelos es que se rigen por reglas de inversión diferentes:

  
    	El modelo de Solow supone que la inversión bruta es una proporción constante, \(s\), de la producción. De modo que, si no hay depreciación, el aumento de las existencias de capital es:

  

\[K_{t} - K_{t-1}= sY_{t-1} \text{ y, por tanto, } g^{K}_{t} = sY_{t-1}/K_{t-1}\]
  
    	En el modelo de la dinámica del crecimiento, nosotros suponemos que la tasa de aumento de las existencias de capital es proporcional a la tasa de incremento de la producción en el último periodo:

  

\[g^K_t = \alpha g^Y_{t-1}\]
  En ambos casos se trata de supuestos verosímiles sobre cómo se decide la inversión. Nuestra elección estuvo motivada por la hipótesis de que el incremento de la producción facilita el aumento de las existencias de capital porque proporciona recursos para invertir sin necesidad de reducir el consumo.

  El análisis de los dos modelos evidencia que ambos tienen una tasa de crecimiento en equilibrio estable \(g^\text{*}\):

  
    	En el modelo de Solow, \(g^\text{*}= \frac{g^z}{1-\beta}\). Tanto la producción \(Y\) como las existencias de capital \(K\) aumentan a una tasa \(g^\text{*}\), de modo que el producto medio del capital \(Y/K\) se mantiene constante (y, por tanto, también lo hace el producto marginal).

    	En el modelo de la dinámica de crecimiento lineal con \(\alpha\beta < 1\), \(g^\text{*} = \frac{g^z}{1-\alpha\beta}\). Esto es igual a la tasa de crecimiento de Solow si \(\alpha=1\), en cuyo caso el capital y la producción aumentan al mismo ritmo, de modo que, una vez más, \(Y/K\) se mantiene constante. Sin embargo, si \(\alpha >1\), entonces \(K\) crece más deprisa que \(Y\), de modo que \(Y/K\) desciende hasta situarse en la tasa de crecimiento en equilibrio; y si, por el contrario, \(\alpha <1\), entonces \(Y/K\) aumenta.

  

  Así que, tanto en el modelo de Solow como en el modelo de la dinámica del crecimiento lineal con \(\alpha = 1\), la economía crece como en la figura A9.2, a lo largo de una línea que parte del origen. La diferencia estriba en que, en el modelo de Solow, el producto medio del capital viene determinado por la tasa de ahorro: \(Y/K=g^\text{*}/s\); mientras que en el modelo de la dinámica del crecimiento lineal se puede mantener en equilibrio cualquier nivel de \(Y/K\).

  Aun así, en ambos modelos se puede lograr exactamente la misma senda de crecimiento en equilibrio si se establece el parámetro del ahorro y la regla de inversión. En el modelo de Solow, el valor de equilibrio del producto medio del capital se puede elegir si se fija el valor de \(s\). En el modelo de la dinámica del crecimiento lineal, se puede elegir con una variación dinámica de \(\alpha\): \(Y/K\) se puede reducir eligiendo que \(\alpha > 1\), de modo que las existencias de capital aumenten más deprisa que la producción, o se puede incrementar estableciendo que \(\alpha < 1\) hasta que se alcance el valor requerido para \(Y/K\); y, a partir de ahí, este se podrá mantener fijando el valor de \(\alpha\) en 1.



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.9 Transiciones de crecimiento

En esta sección y la siguiente usamos el modelo de la dinámica del crecimiento de la sección anterior para esclarecer por qué algunos países inicialmente pobres han logrado tasas altas de crecimiento durante varias décadas y, en cambio, otros no. Entre esos países se cuentan Corea del Sur, Bangladés, Botsuana, Pakistán y Tanzania. Pero antes retomaremos el crecimiento que ha experimentado Estados Unidos durante el siglo transcurrido desde 1890 hasta 1990, el cual mostramos en la figura 9.6b de la sección 9.3. En esa figura usamos la función de producción para interpretar los datos comparativos de una serie de países que incluía Estados Unidos. Aquí analizamos los mismos datos a través de la lente del modelo de la dinámica del crecimiento.


​​


                [image: Se muestran dos gráficos, uno a continuación del otro. El primero es un gráfico de líneas cuyo eje horizontal está etiquetado como «Capital por trabajador (PPA en dólares estadounidenses de 1985)» y abarca un intervalo que va de 5000 a 35 000, y cuyo eje vertical está etiquetado como «Producción por trabajador (PPA en dólares estadounidenses de 1985)» y muestra un intervalo que va de 5000 a 40 000. Una única línea creciente muestra la producción por trabajador en relación con el capital por trabajador en Estados Unidos desde 1890 hasta 1990. Los puntos sobre esta línea indican años concretos seleccionados: 1890, 1929, 1939, 1953, 1965, 1966 y 1990. La línea revela un crecimiento modesto hasta la década de 1940, un crecimiento más pronunciado durante la década de 1960 y, después, una estabilización. El segundo es un gráfico de barras cuyo eje horizontal está etiquetado como «Periodo» y muestra tres intervalos: de 1890 a 1939, de 1939 a 1966 y de 1966 a 1990. El eje vertical está etiquetado como «ΔY / ΔK» e indica el cambio en la producción por unidad de cambio en el capital. La barra central (1939–1966) es la más alta: por encima del valor 2,5; mientras que las barras de los otros dos periodos son mucho más cortas: por debajo de 1,0.]



Figura 9.18 
Crecimiento rápido asociado a un valor alto de \(\beta\), décadas de 1940 a 1960 en Estados Unidos.






Robert C. Allen. 2012. «Technology and the Great Divergence: Global Economic Development Since 1820». Explorations in Economic History. 49(1): pp. 1–16. Nota: Los puntos remiten a datos por década a menos que se indique otra cosa.






El gráfico superior de la figura 9.18 reproduce los datos de Estados Unidos entre 1890 y 1990 que se dan en la figura 9.6b, con el capital por trabajador en el eje horizontal, y la producción por trabajador en el eje vertical. Muestra que durante los 27 años transcurridos entre 1939 y 1966, la intensidad en capital y la producción por trabajador aumentaron mucho más deprisa que durante los 50 años anteriores o posteriores. El gráfico inferior evidencia que este estallido de crecimiento rápido fue asociado al incremento del crecimiento de la producción debido al aumento de las existencias de capital (esto es, \(\beta\) en el modelo de la dinámica del crecimiento de la sección 9.8) desde menos de uno hasta más de 2,5. El valor de \(\beta\) se calcula como la pendiente de la curva del gráfico superior (\(\beta = \Delta Y / \Delta K\)).

Este dato apunta a que hay situaciones en las que invertir ahora puede tener un efecto muy considerable en el crecimiento posterior. Por tanto, \(\beta\) puede alcanzar un valor mucho mayor que 1 (como en la figura), y podríamos tener \(\alpha\beta > 1\) incluso si se invirtiera menos que el total del crecimiento (por ejemplo, si \(\beta = \text{2,5}\), entonces \(\alpha\beta > 1\) si \(\alpha > \text{0,4}\)). El crecimiento que experimentó Estados Unidos durante el periodo bélico y el inmediatamente posterior a la guerra situó el país en una senda de crecimiento veloz (pero no desequilibrado) durante un espacio de tiempo bastante breve. Al interpretar los datos a través de la lente del modelo de la dinámica del crecimiento, se ve que el valor medido de \(\Delta Y / \Delta K\) reflejará cualquier repunte en la tasa de crecimiento exógeno, así como el aumento de \(\beta\).

A continuación, nos centramos en el crecimiento experimentado desde 1960 por una serie de países, algunos de los cuales lograron hacerlo con rapidez y otros no. Hemos elegido los que se muestran en la figura 9.19 para ilustrar los conceptos introducidos en secciones anteriores de esta unidad. Entre los países que manifiestan un crecimiento «palo de hockey» a partir de 1960 se encuentran Corea del Sur, China e India, así como Botsuana y Bangladés. Los que tuvieron un crecimiento fallido fueron Argentina y México (que no crecieron más deprisa que Estados Unidos), así como Tanzania y Pakistán (que no lograron un crecimiento sostenido en forma de palo de hockey). Empleamos la escala logarítmica para el PIB per cápita, de manera que podamos observar tanto los niveles relativos del PIB per cápita como las tasas de crecimiento. Tal como vimos en la sección 9.2, las tasas de crecimiento relativo se indican mediante las pendientes de las series de datos. Estados Unidos se ha incluido en la figura 9.19 para ilustrar las diferencias en cuanto a PIB per cápita entre este país y el resto de los que conforman la muestra.




                [image: Este diagrama es un gráfico de líneas. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y va desde 1960 hasta 2024. El eje vertical está etiquetado como «PIB per cápita (PPA en dólares estadounidenses de 2011)» y está en una escala logarítmica que va desde 500 hasta 64 000. Se muestran series de diez países con líneas de diferente color: Estados Unidos (rojo), Corea del Sur (verde), Argentina (azul marino), China (lila), México (naranja), Botsuana (azul), India (negro), Pakistán (verde oscuro), Bangladés (celeste) y Tanzania (rojo). Cada línea representa la evolución del PIB per cápita de un país con el paso del tiempo, de manera que los marcadores indican el punto en el que se sitúa el dato más reciente, de 2023. Estados Unidos parte con el nivel más alto y se mantiene en todo momento por encima del resto de países. Corea del Sur, China y Botsuana muestran tendencias sostenidas al alza, mientras que otros países, como India, Pakistán y Bangladés, parten de niveles más bajos y muestran un ascenso más gradual. Tanzania se mantiene en el nivel más bajo de todo el grupo durante la mayor parte del periodo mostrado.]



Figura 9.19 
PIB per cápita usando una escala logarítmica, 1960–2023.






Jutta Bolt y Jan Luiten van Zanden. 2024. «Maddison-Style Estimates of the Evolution of the World Economy: A New 2023 Update». Journal of Economic Surveys: pp. 1–41.







	mediana
	Cuando se ordena un conjunto observaciones, la mediana se encuentra en el punto medio: la mitad de las observaciones cae por encima de ella, y la otra mitad, por debajo. Dicho de un modo más preciso, si el número de observaciones es impar, la mediana es el valor de la observación situada en el centro; si el número de observaciones es par, la mediana es el punto medio entre las dos observaciones centrales.



Las secciones anteriores de esta unidad plantean el interrogante de cómo comparar los porcentajes de participación de la inversión en el PIB entre países con un comportamiento tan variable en cuanto a crecimiento. La figura 9.20 muestra la inversión como porcentaje del PIB para el mismo conjunto de países de la figura 9.19 entre 1980 y 2023. La impresión más inmediata es que confirma la enorme variación en cuanto porcentajes de inversión que vimos en la figura 9.11. El porcentaje de inversión en Estados Unidos (líder tecnológico a lo largo de ese periodo) sigue la mediana mundial en cuanto a porcentaje de inversión hasta mediados de la década de 2000, y después cae por debajo de la mediana. Tal como se expone en el modelo de la sección 9.4, tras lograr un nivel alto de PIB per cápita a través de un crecimiento veloz, es posible que un país mantenga ese mismo nivel con una tasa de crecimiento moderada y un porcentaje bajo de inversión en comparación con otros países que estén creciendo con rapidez.




                [image: Este diagrama es un gráfico de líneas. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y va desde 1980 hasta 2025. El eje vertical está etiquetado como «Inversión total (% del PIB, media móvil de 7 años)» y abarca desde el 10 % hasta el 50 %. Se muestran series de ocho países con líneas de diferente color: China (lila), India (negro), Corea del Sur (verde), Bangladés (celeste), México (naranja), Estados Unidos (rojo), Argentina (azul marino) y Pakistán (verde oscuro). Una línea discontinua indica la «Mediana mundial». Cada serie muestra la media móvil de 7 años de la inversión total como porcentaje del PIB a lo largo del tiempo. Los puntos del extremo derecho de cada línea marcan la posición del dato más reciente. El gráfico muestra distintos niveles de inversión y tendencias de los países. Por ejemplo, China se mantiene por encima del resto de países durante la mayor parte del periodo. Estados Unidos y México están cerca de la mediana mundial, mientras que Pakistán y Argentina se mantienen por debajo de ella.]



Figura 9.20 
Porcentajes de inversión, entre 1980 y 2023, de países seleccionados y mediana mundial.
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Argentina y México muestran malos resultados en la figura 9.19, donde empiezan siendo mucho más ricos que el resto de los países, pero no logran mantener un crecimiento rápido sostenido en las últimas seis décadas. En consonancia con su incapacidad para lograr tasas de crecimiento elevadas, ambos países tienen los bajos porcentajes de inversión que se ven en la figura 9.20. México sigue la mediana mundial, mientras que el porcentaje de inversión en Argentina se sitúa muy por debajo de la mediana durante todo el periodo.

No efectuamos un análisis detallado de estos países, pero un punto de partida para estudiarlos mejor sería la mala gestión macroeconómica, que refleja conflictos relacionados con la distribución de la renta (lee la unidad 7 del volumen de macroeconomía y el apartado CORE Insights sobre el Sur Global —Government Debt and Sovereign Wealth in the Global South y The Sky’s the Limit: The Economics of Inflation and Hyperinflation—). Es probable que estos conflictos relacionados con la distribución, así como la volatilidad macroeconómica que llevan aparejada, expliquen en parte los escasos incentivos que hay en estos países para invertir en comparación con otros (lo que en la terminología del modelo de la dinámica del crecimiento se indicaría mediante un valor bajo de \(\alpha\)) y los escasos rendimientos derivados de la inversión (con un valor bajo de \(\beta\) en ambos países).

Botsuana y Tanzania




                [image: Mokgweetsi Masisi, presidente de Botsuana, inspecciona el diamante de 2492 quilates encontrado en la mina de Karowe (región central septentrional del país) en Gaborone, Botsuana, el 22 de agosto de 2024.]



Mokgweetsi Masisi, presidente de Botsuana, inspecciona el diamante de 2492 quilates encontrado en la mina de Karowe (región central septentrional del país) en Gaborone, Botsuana, el 22 de agosto de 2024.






«Veo carreteras construidas, veo hospitales y veo niños yendo a la escuela…». El presidente de Botsuana, Mokgweetsi Masisi, no leía el futuro en una bola de cristal cuando hizo estas declaraciones, sino en el diamante de 2492 quilates que se extrajo en agosto de 2024 de la mina Karowe, situada en la región central de Botsuana. Es consciente del beneficio que reportará a su país de 2,7 millones de habitantes la venta de esta gema, valorada en más de 40 millones de dólares. Según diversos expertos, esta piedra de medio kilo de peso es el segundo diamante más grande que se ha extraído jamás, y el de mayor tamaño en el transcurso de un siglo. Botsuana solo ha producido diamantes desde 1971, y la venta de estas gemas representa una cuarta parte del PIB del país, pero la caída de precios a nivel mundial lo está obligando a diversificar su economía.


​​Botsuana era uno de los territorios más pobres del mundo en 1960. En cambio, en 2024 tuvo un PIB per cápita similar al de México, un país que comenzó el periodo con una renta más de ocho veces superior. Botsuana logró alcanzar un equilibrio de crecimiento alto, tal como describimos en la sección anterior, con un crecimiento anual del 7,6 % entre 1965 y 2000, y un crecimiento anual del 3,3 % durante el último cuarto del siglo. Tanzania era casi igual de pobre en 1960 y desde entonces ha permanecido 40 años sin ningún crecimiento.

¿Fueron los diamantes lo que permitió que Botsuana lograra un crecimiento alto durante un periodo prolongado? Aunque suene verosímil, especialistas en economía han documentado que el hallazgo de un recurso natural importante puede acarrear consecuencias negativas y obstaculizar un desarrollo económico equilibrado. Las posibles consecuencias son que las élites acaparen las rentas derivadas de ese recurso, lo que consolida su poder, o que la pugna por controlar el recurso natural depare inestabilidad política.

Botsuana destaca como la excepción entre los países de África ricos en recursos (entre los que figuran Angola, República Democrática del Congo, Sierra Leona y Nigeria), donde guerras civiles o intensas luchas internas por el control de los beneficios que reportan los recursos han arruinado el desarrollo. Para entender cómo evitó Botsuana la maldición de los recursos y consiguió aprovechar esas pingües ganancias para elevar su nivel de vida, debemos volver a insistir en la importancia que tienen las instituciones. Pero, primero, comparemos los porcentajes de inversión de Botsuana y de Tanzania.




                [image: En el gráfico de la izquierda, el eje horizontal está etiquetado como «Año» y abarca desde 1960 hasta 2024. El eje vertical está etiquetado como «PIB per cápita (en dólares internacionales de 2011)» y abarca desde 500 hasta 16 000. Se muestran dos líneas: una para Botsuana (en azul marino con rombos) y una para Tanzania (en rojo con cuadrados). Ambas líneas crecen con el tiempo. Aunque Botsuana empieza por debajo de Tanzania, muestra un ascenso más pronunciado, en especial desde mediados de la década de 1970 en adelante. En el gráfico de la derecha, el eje horizontal también está etiquetado con «Año» y va desde 1980 hasta 2024. El eje vertical está etiquetado como «Inversión total (% del PIB, media móvil de 7 años)» y abarca desde el 10 % hasta el 50 %. Se muestran los mismos países, con Botsuana (en azul marino) y Tanzania (en rojo), junto con una línea discontinua que indica la «Mediana mundial». Botsuana y Tanzania muestran niveles de inversión que fluctúan con el tiempo y ambas líneas cruzan hacia arriba y hacia abajo la línea de la mediana mundial en diferentes puntos. La inversión de Tanzania tiene un crecimiento acusado hacia el final del periodo, mientras que Botsuana es más estable.]



Figura 9.21 
Crecimiento e inversión en Botsuana y Tanzania.






Jutta Bolt y Jan Luiten van Zanden. 2024. «Maddison-Style Estimates of the Evolution of the World Economy: A New 2023 Update». Journal of Economic Surveys: pp. 1–41; World Economic Outlook del FMI, 2024.






A partir de sus tasas de crecimiento relativas, cabría pensar que Botsuana contó con un porcentaje mayor de inversión que Tanzania, pero, tal como muestra la figura 9.21 (gráfico de la derecha), Tanzania invirtió un porcentaje más alto de su PIB que Botsuana durante casi todo el periodo transcurrido desde 1980. ¿Cómo logró Botsuana alcanzar y mantener un equilibrio de crecimiento elevado con un porcentaje de inversión más bien escaso?

Igual de desconcertante es por qué no ha logrado Tanzania un crecimiento sostenido a pesar de tener un porcentaje de inversión por encima de la mediana mundial durante todo el periodo y con una trayectoria creciente a partir del año 2000 hasta alcanzar el 40 %. Estos dos países ponen de manifiesto la dispersión en la relación entre el porcentaje de inversión y el PIB per cápita que se ilustra en la figura 9.11. Al comparar los gráficos de la figura 9.21 se ve que la tasa de crecimiento de Tanzania ha descendido en los últimos 15 años a pesar del acusado incremento del porcentaje de inversión.

Un rasgo muy llamativo del desarrollo económico de Botsuana es la emergencia de una población bastante bien formada. Entre 1980 y 2000 se ha triplicado el promedio de los años de escolarización, lo que contrasta enormemente con el lento avance de Tanzania en este aspecto (figura 9.22). Pero lo más probable es que esto haya sido una consecuencia, y no una causa, de las diferencias en las sendas de crecimiento que han seguido ambos países, para las cuales han pesado más las decisiones políticas y la calidad de las instituciones.




                [image: Esta figura es un gráfico de líneas. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y va desde 1960 hasta 2020. El eje vertical está etiquetado como «Promedio de años de escolarización (escala logarítmica)» y abarca desde 1 hasta 16 años. El gráfico incluye líneas de diez países, cada uno representado con un símbolo y un color distinto: Estados Unidos (rojo), Argentina (azul marino), Botsuana (azul oscuro), Corea del Sur (verde), China (lila), Bangladés (celeste), India (negro), Tanzania (rojo) y Pakistán (verde oscuro). Todos los países muestran un aumento del promedio de escolarización con el paso del tiempo, aunque los índices varían. La línea de Estados Unidos se mantiene por encima del resto durante todo el periodo. Países como Corea del Sur, Botsuana y Argentina muestran fuertes tendencias al alza y convergen cerca de la parte superior del gráfico en 2020. Otros países, como Tanzania, Pakistán y Bangladés, parten de niveles más bajos, pero revelan avances sustanciales.]



Figura 9.22 
Promedio de años de escolarización entre 1960 y 2020 en países seleccionados; escala logarítmica.






L. Prados de la Escosura. 2021. «Augmented Human Development in the Age of Globalisation». Economic History Review.






Botsuana: crecimiento económico y estabilidad

Botsuana se independizó de Gran Bretaña en 1966 y, después de eso, se convirtió en uno de los países del mundo con el crecimiento más rápido. En su estudio publicado con el título «An African Success Story: Botswana», Acemoglu, Johnson y Robinson (2003) destacan la importancia del mantenimiento de instituciones tribales precoloniales beneficiosas para el crecimiento del país tras la independencia, como el Estado de derecho y los foros de deliberación que permitieron la participación de todos los hombres en la toma de decisiones. Un aspecto crucial fue que Gran Bretaña no tuvo gran interés en Botsuana (los diamantes no se descubrieron hasta 1971), lo que permitió que las instituciones locales favorables para el crecimiento sobrevivieran durante el periodo de protectorado británico que atravesó el país.

Tras la independencia, las autoridades gubernamentales empezaron a aplicar planes de desarrollo que priorizaron la inversión en infraestructuras, sanidad y educación. Estas medidas contaron con el apoyo de las élites políticas de las zonas rurales: la mayoría de los miembros de la Asamblea Nacional estaba formada por ganaderos muy interesados en defender los derechos de propiedad y en aprovechar la inversión estatal en infraestructuras rurales.

Cuando se descubrieron los diamantes, la élite política en el gobierno, que ya se había beneficiado de unos derechos de propiedad colectiva segura (en explotaciones ganaderas), no persiguió la expropiación de los beneficios de la extracción de diamantes. Las rentas que reportó ese recurso se destinaron a un fondo de riqueza soberana que invierte en diversos activos a nivel mundial y se gestionaron bien. Un pequeño sector manufacturero ha crecido en consonancia con el PIB, con un porcentaje del 5 %, y el sector turístico ha ido cobrando cada vez más relevancia.


  Collier afirma que De Beers había informado al presidente Khama de que había diamantes en el territorio de su clan. Pero él priorizó el desarrollo nacional por encima de los intereses de su propio clan.



El hallazgo inesperado de este recurso en Botsuana brindó la oportunidad de invertir sin necesidad de reducir el nivel de consumo de la población. El reto consistió en aprovechar la oportunidad en lugar de desperdiciarla con disputas divisoras entre los diferentes grupos tribales. Tal como señaló Paul Collier (2024), cuando De Beers (la compañía minera que realizó la prospección de los diamantes) informó al presidente de Botsuana, Seretse Khama, sobre la probabilidad de que se encontraran yacimientos, este último lanzó una pregunta a los líderes de los clanes: si se descubrían diamantes, ¿tendrían que compartirse con toda la nación o deberían pertenecer al clan en cuyas tierras fueran hallados? Bajo ese «velo de ignorancia» acordaron compartirlos, y eso sentó las bases para las décadas de crecimiento rápido de Botsuana.

A pesar de su éxito de crecimiento y estabilidad, Botsuana es uno de los países con más desigualdad del mundo y se encuentra entre los 10 primeros de los 164 que figuran en la base de datos del Grupo del Banco Mundial sobre coeficientes de Gini que miden la desigualdad en el consumo per cápita. De acuerdo con esta medida, el coeficiente de Gini de Botsuana en 2015 fue 0,55 (frente al valor de 0,59 que tuvo Sudáfrica). Este grado de desigualdad en el consumo persiste a pesar de tener uno de los índices más elevados del mundo en cuanto a redistribución a través del sistema fiscal y de transferencias: el coeficiente de Gini antes de impuestos y de transferencias es 0,13 puntos más alto. A mediados de la década de 2020, sigue habiendo gran disparidad en cuanto a formación posterior a la educación secundaria, la riqueza tiene una distribución muy desigual, y la tasa de desempleo asciende a un promedio del 20 %.


​Tanzania: crecimiento económico bajo

En la figura 9.21 señalamos que el porcentaje de inversión de Tanzania está por encima de la mediana mundial desde su independencia (en 1961) en adelante (y que se mantiene por encima de la de Botsuana durante todo el periodo). Sin embargo, Tanzania no creció. La estrategia de crecimiento que empleó el presidente Julius Nyerere se basó en aumentar el porcentaje de inversión para proporcionar los recursos necesarios para una transformación económica que crearía un sector moderno dentro de la economía y sacaría a la población de la pobreza. Ya hemos explicado que hay más probabilidad de éxito si se incrementa la inversión sin tener que reducir el consumo, pero Nyerere no contó con esa opción.

Aceptó la premisa de que el consumo tendría que caer y consiguió reducir el consumo a través del siguiente mecanismo: el Estado compraba a los agricultores cosechas destinadas a la exportación, como café, y les pagaba precios muy inferiores a los del mercado mundial. La diferencia de precio era una forma de ingreso fiscal para el Estado que podía destinarse a la inversión. A diferencia de muchos líderes postcoloniales, Nyerere hizo sacrificios personales con el fin de granjearse la autoridad moral necesaria para que la población aceptara embarcarse en esa estrategia de «pagar ahora para ganar después»: un símbolo de su propia sobriedad fue su negativa a residir en la mansión presidencial oficial o a utilizar el Rolls-Royce que dejaron allí los británicos cuando se marcharon.

El consumo descendió y se acumularon rentas que se canalizaron hacia la inversión pública. Pero eso no consiguió impulsar el veloz crecimiento prometido por Nyerere. Una interpretación posible del fracaso de la estrategia para el crecimiento de Tanzania es que se basó en una variante de la economía planificada que blindó a los productores nacionales (en su mayoría de gestión pública) frente a la competencia mediante la adopción de medidas políticas para invertir en la producción de sustitutos de productos importados, en lugar de crear incentivos para que las empresas nacionales vendieran en el extranjero.

A diferencia del modelo de la sección 9.6, donde la falta de inversión pública en infraestructuras impidió la coordinación de la inversión privada para alcanzar un equilibrio alto de inversión, en este caso, casi todas las empresas eran públicas, y las decisiones de inversión se tomaron desde el Estado, que se concentró en la producción de bienes sustitutos de las importaciones. En la próxima sección compararemos esta política con lo que ocurrió en Bangladés.

La política también atravesó dificultades a corto plazo porque las escasas divisas extranjeras se dedicaron a comprar bienes de capital para las actividades manufactureras destinadas a reemplazar los productos de importación del plan de crecimiento de Nyerere. Esto dejó los hogares y empresas de toda la economía sin capacidad para adquirir el petróleo importado que necesitaban. La producción se desplomó en la industria y la agricultura. Empezó a haber desabastecimiento, eso creó unas condiciones propicias para la corrupción y, como consecuencia, el gobierno perdió su autoridad moral.
En el transcurso de la década de 1970, la estrategia de industrialización fracasó estrepitosamente: altas tasas de inversión fueron unidas a una caída de la productividad causada sobre todo por una utilización de la capacidad sumamente baja. Tras la instalación de bienes de capital en el sector manufacturero, en la década de 1970 se alcanzó una tasa media de la utilización de la capacidad de tan solo el 30 %, y esta cayó por debajo del 10 % en las fábricas textiles durante la década de 1980. Hay constancia de que una fábrica de calzado construida con financiación procedente de donaciones extranjeras y destinada a la exportación nunca llegó a usar más del 4 % de la capacidad instalada.1 Dados los elevados costes fijos y las escasas ventas, las empresas dependían de subsidios públicos para sobrevivir. El Estado era incapaz de supervisar y controlar el uso de los recursos en la industria manufacturera, y no existía ninguna disciplina procedente de la competencia en el mercado. Se documentaron varios casos de «gran corrupción» en los que estuvieron implicados funcionarios públicos.


​En 1996 se adoptó una estrategia diferente para el desarrollo industrial que estuvo basada en la privatización, el fomento de la inversión extranjera directa y la creación de «zonas francas industriales». Aunque en otros países vimos combinaciones de estas políticas que lograron crear sectores manufactureros prósperos y necesitados de mucha mano de obra, no fue esto lo que ocurrió en Tanzania.

La interpretación de las dispares trayectorias que siguieron Botsuana y Tanzania a través de la lente del modelo de la dinámica del crecimiento de la figura 9.17 centra la atención en \(\alpha\) (la regla de inversión) y \(\beta\) (la productividad de las existencias de capital adicional). El modelo indica que la estrategia de Nyerere consistió en hacer que Tanzania pasara de tener un equilibrio de crecimiento bajo a tener un equilibrio de crecimiento alto subiendo la proporción de la producción invertida en el último periodo (\(\alpha\)). De hecho, esto se logró. De acuerdo con el modelo, la incapacidad para lograr el equilibrio de crecimiento alto pudo deberse a una caída compensatoria de la producción adicional derivada de las existencias de capital adicional (\(\beta\)). Es probable que \(\beta\) cayera en Tanzania debido a los efectos sobre el PIB a corto y largo plazo de una política errónea para sustituir las importaciones y al deterioro de la calidad institucional (como, por ejemplo, el aumento de la corrupción) que acompañó a su fracaso, así como a otras rondas posteriores y fallidas de reformas.
En cambio, Botsuana tuvo la gran fortuna de poder aumentar el crecimiento sin elevar su porcentaje de inversión gracias a las rentas derivadas de la extracción de diamantes. La buena gestión de esta ventaja inesperada a través de políticas atinadas e instituciones de alta calidad logró un aumento duradero de \(\beta\) y un equilibrio de crecimiento alto sostenido durante décadas.




                [image: Esta figura consta de dos gráficos contiguos. En ambos gráficos, el eje horizontal está etiquetado como «Crecimiento de la producción en el periodo 0» (g0), y el eje vertical está etiquetado como «Crecimiento de la producción en el periodo 1» (g1). Cada gráfico incluye tres líneas: una línea discontinua de 45 grados etiquetada como «g1 = g0», una línea creciente etiquetada como «CDC», que representa una combinación de α y 𝛽, y una segunda línea que representa una CDC diferente en color rojo. En el gráfico de la izquierda, la línea inferior de la CDC, de color azul, cruza la línea discontinua en el punto E. Dos líneas discontinuas parten en horizontal y en vertical desde este punto para señalar g* en el eje horizontal, y el nivel correspondiente en el eje vertical. Una segunda línea CDC más alta, y trazada en color rojo, cruza la línea discontinua de 45 grados en el punto E’. Líneas discontinuas parten de este punto y van hasta los ejes vertical y horizontal para señalar el nivel que le corresponde a gH en ambos ejes. La línea roja refleja un valor más alto para α y uno sin cambios para 𝛽, tal como se indica en el gráfico. En el gráfico de la derecha, la curva CDC más baja vuelve a cruzar la línea discontinua en el punto E, del que parten líneas discontinuas hacia el eje horizontal y el vertical para señalar el nivel de g. Una CDC en color rojo y trazada arriba cruza la línea de 45 grados en el punto E’, del que salen líneas discontinuas para indicar g*H y un valor vertical más alto. La CDC más alta refleja un valor idéntico para α y uno más alto para 𝛽. Los gráficos se han etiquetado para indicar a qué país se aplica cada uno, con anotaciones que describen los valores de α y de 𝛽 que determinan la pendiente y la altura de la CDC.]



Figura 9.23 
Contraste entre el equilibrio de crecimiento bajo y alto de Tanzania y Botsuana respectivamente, usando el modelo de la dinámica del crecimiento de la figura 9.17a.








​​​
  Ejercicio 9.11 Modelización del crecimiento económico (parte 1)

  
  ​Elige un país de los que se muestran en la figura 9.22. Dibuja un gráfico del modelo de la dinámica del crecimiento similar al de la figura 9.23 que muestre el crecimiento inicial (en el año 1960), el previsto y el real (del último año disponible) y que concuerde con los siguientes datos de ese país:

  
    	PIB per cápita;

    	inversión como porcentaje del PIB;

    	promedio de años de escolarización.

  

  
  ​​(Si los datos sobre el país que has elegido no están en las figuras 9.19 y 9.20, descárgalos de la fuente original que consta debajo de esas figuras).

  ​
  ​
  ​



  
    	
      Gray, Hazel. 2013. «Industrial Policy and the Political Settlement in Tanzania: Aspects of Continuity and Change Since Independence». Review of African Political Economy 40(136): pp. 185–201. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.10 Caso práctico: el crecimiento de Bangladés y Pakistán


​​En esta sección comparamos las sendas de crecimiento tan dispares que han seguido Bangladés y Pakistán, dos territorios pertenecientes a India antes de la partición de 1948 y que se independizaron el uno del otro en 1971 tras la guerra de liberación de Bangladés. El PIB per cápita de Bangladés era mucho más bajo que el de Pakistán en el momento de la independencia, y su economía creció muy despacio en un primer momento. Las sendas de crecimiento de estos dos países experimentaron un cambio considerable desde comienzos de la década de 1990, cuando Bangladés inició un periodo de crecimiento mucho más veloz que se prolongó varias décadas. A diferencia de Bangladés, Pakistán no ha logrado un repunte sostenido de su tasa de crecimiento.

Los dos gráficos superiores de la figura 9.24 difieren en cuanto a la información que contienen sobre los niveles relativos del PIB per cápita en estos dos países en el periodo más reciente. El gráfico de la derecha emplea comparaciones más actuales (de 2021) de precios relativos en ambas economías, y ofrece una comparativa más precisa del nivel actual del PIB per cápita. De acuerdo con los datos de los Indicadores de Desarrollo Mundial del Grupo del Banco Mundial (gráfico de la derecha), Bangladés tuvo un PIB per cápita por encima del de Pakistán más o menos a partir del año 2010. Sin embargo, esta serie de datos no puede utilizarse para establecer comparaciones anteriores a 1990.




                [image: Esta figura está formada por tres gráficos dispuestos en un formato de dos a dos. El gráfico superior de la izquierda tiene el eje horizontal etiquetado como «Año» con un intervalo que va de 1972 a 2022, y el eje vertical etiquetado como «PIB per cápita (en dólares internacionales de 2011)» con un intervalo que va de 500 a 8000. Muestra dos líneas crecientes, una para Bangladés (en celeste) y otra para Pakistán (en verde oscuro).      El gráfico superior de la derecha muestra el PIB per cápita, pero expresado en dólares internacionales de 2021, donde el eje horizontal abarca de 1990 a 2022, y el eje vertical cubre un intervalo de 500 a 8000. Aparecen dos líneas iguales a las de antes: Bangladés en celeste y Pakistán en verde oscuro. El gráfico inferior muestra la inversión total como un porcentaje del PIB usando una media móvil de 7 años. El eje horizontal, etiquetado como «Año», va de 1980 a 2022, y el eje vertical está etiquetado como «Inversión total (% del PIB, media móvil de 7 años)» y va de 10 a 35. El gráfico incluye una línea discontinua etiquetada como «Mediana mundial» y dos líneas continuas: Bangladés (celeste) y Pakistán (verde oscuro).]



Figura 9.24 
Crecimiento e inversión en Bangladés y Pakistán.
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El gráfico inferior muestra que, coincidiendo con su tasa de crecimiento más veloz, el porcentaje de inversión de Bangladés se apartó del de Pakistán desde comienzos de la década de 1990 y superó el 30 % al final del periodo; el porcentaje de Pakistán descendió hasta situarse por debajo del 15 %.

¿Qué fue lo que permitió a Bangladés alcanzar un equilibrio de crecimiento alto y lo que impidió que Pakistán también lo hiciera? Los casos prácticos que vimos en la sección anterior ponen de manifiesto que los modelos económicos pueden ayudar a organizar las preguntas que se deben abordar, pero que se necesita un conocimiento detallado de la historia, la política y la economía de un país para llegar a las respuestas.

Bangladés: crecimiento a través de acuerdos comerciales y de intercambio de conocimiento

En consonancia con el modelo de la dinámica del crecimiento de la figura 9.17a de la sección 9.8, el aumento del porcentaje de inversión de Bangladés aspira a mantener un equilibrio de crecimiento más alto (a través de la regla de inversión, \(\alpha\), del modelo), pero, tal como nos ha enseñado el caso de Tanzania, eso solo ocurrirá si no interviene una fuerza opuesta que reduzca la contribución de bienes de capital adicionales a la producción (\(\beta\)). El éxito del crecimiento de Bangladés se basó en la creación de una nueva industria de prendas de vestir ya confeccionadas destinadas a la exportación.
A diferencia de la estrategia que siguió el presidente Nyerere de Tanzania al eliminar el consumo y utilizar esos recursos para comprar bienes de capital fabricados en el extranjero y producir bienes de consumo destinados al mercado nacional (para reemplazar los importados), el planteamiento del gobierno de Bangladés consistió en dar prioridad a la industria textil y, en concreto, a las ventas de exportación. Sin embargo, los empresarios potenciales de Bangladés carecían de:


  	experiencia en la fabricación de prendas de vestir ya confeccionadas (conocimientos organizativos, como el control de la calidad y la gestión de las redes de distribución o competencias sobre líneas de producción);

  	financiación para adquirir la maquinaria y los equipos necesarios;

  	acceso a créditos comerciales para comprar factores de producción;

  	acceso a almacenes aduaneros, que se emplean para gestionar trámites aduaneros para la exportación.
Sin embargo, lograron beneficiarse del anterior Acuerdo Multifibras (AMF) de 1974, pensado para controlar las importaciones de textiles en países de renta alta procedentes de productores como, por ejemplo, Corea del Sur. Esto fue relevante para Bangladés porque por entonces no era un exportador de prendas de vestir y, por tanto, no suponía una amenaza para los productores de ropa de Estados Unidos, mientras que Corea del Sur soportaba cuotas que limitaban sus exportaciones textiles a Estados Unidos. Las cuotas restringieron el suministro de importaciones a Estados Unidos y subieron los precios. Esto implicó que, en los países sin cuotas (como Bangladés), los precios de las exportaciones vendidas a Estados Unidos fueran más altos que en el mercado mundial. Este rasgo del Acuerdo Multifibras generó las llamadas rentas de cuota (beneficios adicionales), lo que animó a las empresas surcoreanas a plantearse la transferencia de sus tecnologías a los productores de Bangladés. En cuanto un país alcanzaba el éxito como exportador, se le imponían cuotas; pero, en Bangladés, el periodo inicial sin cupos fue suficiente para impulsar la fabricación fructífera de prendas de vestir destinadas a la exportación a través de colaboraciones con empresas surcoreanas.



El Acuerdo Multifibras brindó la oportunidad de establecer una relación tripartita entre el gobierno de Bangladés, empresas surcoreanas (en un principio Daewoo) y empresas bangladesíes (al comienzo Desh Garments) que puso en marcha la industria textil bangladesí de la que dependió la transición del país hacia un crecimiento alto. Entre 1983 y 1984, las prendas de vestir constituían menos del 4 % del total de las exportaciones de Bangladés. Una década después, ese porcentaje había aumentado hasta el 60 % y siguió subiendo hasta alcanzar un máximo del 84 % entre 2022 y 2023, lo que convirtió este país en el segundo mayor exportador de textiles del mundo, precedido por China.

La primera operación conjunta se pactó en 1979: la base del acuerdo fue que las rentas de cuota derivadas de las ventas de prendas de vestir en el mercado estadounidense por parte de Desh se pagarían a Daewoo a cambio de que esta última proporcionara capacidad de exportación a Desh. Daewoo invitó a directivos intermedios bangladesíes a visitar Corea del Sur para que aprendieran a montar y dirigir empresas exportadoras modernas y competitivas.

El gobierno de Bangladés respaldó el acuerdo y proporcionó factores complementarios, como financiación para la exportación y almacenes aduaneros. La clave del éxito de este paquete de medidas políticas radicó en que no hubo subvenciones públicas para las empresas. Habría resultado muy difícil controlar el uso de las ayudas y habría habido muchas posibilidades de disfunciones y de desvío de fondos destinados a la inversión productiva. En lugar de eso, las empresas bangladesíes solo recibían ingresos por ventas cuando conseguían exportar. Una parte de esos ingresos (el 8 %) se pagaba directamente a empresas surcoreanas. De este modo, tanto Daewoo como Desh Garments tuvieron un incentivo para mejorar la eficiencia y lograr que las exportaciones de Desh fueran competitivas en el mercado estadounidense.

Según Mushtaq Khan (protagonista de nuestro vídeo «Economista en acción»), de los 150 directivos de Desh que se formaron inicialmente en Daewoo, en torno a 130 se convirtieron en empresarios y fundaron empresas de confección propias, lo que permitió una rápida transferencia de conocimientos organizativos y tecnología en todo este sector manufacturero emergente.

                                                            
                En nuestro vídeo «Economista en acción», Mushtaq Khan explica cómo superó Bangladés las deficiencias del mercado para convertirse en líder de la exportación de prendas de vestir.    
                        


  
    Pregunta 9.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Basándote en el vídeo «Economista en acción» de Mushtaq Khan, lee los siguientes enunciados y elige las opciones que sean correctas.

    
      	Las desgravaciones fiscales y los subsidios aportan incentivos similares a las empresas de países de rentas altas y bajas.

      	Las cuotas comerciales que Estados Unidos impuso a determinados países en la década de 1970 fueron determinantes para la industria de exportación de prendas de vestir de Bangladés.

      	La estrategia de Bangladés para desarrollar su industria de exportación de ropa consistió en pagar a empresas surcoreanas para que formaran a directivos intermedios de Bangladés.

      	La industria de la confección textil de Bangladés creció sobre todo debido a que las empresas existentes se volvieron más grandes y emplearon los recursos de un modo más eficiente, y no a la entrada de empresas nuevas en el mercado.

    

    
      	Mushtaq Khan explica que la corrupción y la apropiación de recursos por parte de empresas poderosas suponen limitaciones cruciales para estas políticas en los países de renta baja.

      	Estas cuotas comerciales brindaron a Bangladés (por entonces libre de esas cuotas) la oportunidad adquirir conocimientos y lograr exportaciones a través de asociaciones con Corea del Sur, un país que sí soportaba cuotas comerciales.

      	Las empresas surcoreanas no recibieron pagos por formar a los mandos intermedios de Bangladés, sino que obtuvieron ingresos derivados del comercio (cuando las empresas de Bangladés se volvieron competitivas).

      	Mushtaq Khan comenta que la mayoría de los directivos intermedios (en torno a 130 de un total de 150) fundó empresas propias, lo que contribuyó a expandir la industria dedicada a la exportación de prendas de vestir.

    

  



El modelo de los problemas de coordinación con fallos del mercado de la sección 9.6 pone de manifiesto por qué habría sido imposible que los empresarios entraran de forma individual en la industria de la exportación de prendas de vestir. Para iniciarse en esa actividad, un empresario local habría tenido que financiar la adquisición de bienes de capital y acceder a los conocimientos, las redes de distribución y los mercados extranjeros. Y, en lo que respecta al peso de las instituciones que comentamos en la sección 9.7, el análisis específico del país evidencia que no se produjo una mejora repentina de la calidad institucional. Lo que importó, más bien, fue la afortunada coyuntura de que estuviera en vigor el Acuerdo Multifibras y que el presidente de Bangladés, Zia, respaldara la estrategia orientada a la exportación. Él consiguió resistirse a las presiones para subvencionar poderosos intereses empresariales en sectores protegidos de la economía en los que no estaban presentes ni el palo ni la zanahoria de la competencia capitalista.

A través del Acuerdo Multifibras y de la primera operación conjunta de Daewoo y Desh Garments, el éxito de la industria de la confección textil contribuyó al posterior aumento del porcentaje de inversión (valor alto de \(\alpha\) en el modelo de la dinámica del crecimiento). El equilibrio de crecimiento alto también contó con el respaldo de un uso eficiente de la inversión (valor alto de \(\beta\)) gracias a la presión de la competencia para asegurar las ventas de exportación y a la colaboración con empresas surcoreanas, que también proporcionaron acceso a una tasa más alta de progreso tecnológico exógeno («aprender con la práctica y de los demás»).


  Además de lograr un éxito mayor que Pakistán o India para instaurar unas bases manufactureras que incrementaran el crecimiento de la productividad, Bangladés destacó por la escala de su innovador sector microfinanciero. Una encuesta representativa a nivel nacional realizada en 2010 reveló que el 55 % de los hogares rurales había disfrutado de micropréstamos en algún momento y que el 46 % tenía contratados préstamos por entonces. No existe una evaluación definitiva por parte de los investigadores sobre la contribución cuantitativa de las microfinanzas al crecimiento económico de Bangladés. Para consultar una valoración reciente y accesible de varios estudios que evalúan los efectos de las microfinanzas mediante ensayos controlados aleatorios en un conjunto de países (sin incluir Bangladés), lee este análisis en Microfinance. Para conocer un planteamiento de investigación muy diferente destinado a cuantificar el impacto macroeconómico de las microfinanzas en Bangladés, lee Raihan, Selim, S. R. Osmani y M. A. Baqui Khalily. 2017. «The macro impact of microfinance in Bangladesh: A CGE analysis». Economic Modelling 62: pp. 1–15.

  ​


La industria de la confección textil en Bangladés sobrevivió a las cuotas impuestas por el Acuerdo Multifibras a mediados de la década de 1980 gracias, en parte, al cambio a un nuevo sector del mercado (las prendas de punto) que quedaba fuera del régimen de cuotas. Aun así, al igual que otros países de ingresos bajos, Bangladés siguió beneficiándose de algunas disposiciones del Acuerdo Multifibras y, tras su abolición en 2004, la industria experimentó un florecimiento notable que contribuyó a prolongar el crecimiento del país.


  No debemos exagerar el éxito de Bangladés. Las condiciones laborales en las fábricas de confección de prendas de vestir siguen siendo peligrosas (lee Siddiqui, Dina M. 2025. «What’s Happening in Bangladesh’s Garment Industry?». Economics Observatory). El modelo de la unidad 6 del volumen de microeconomía ayuda a explicar esta situación poniendo de manifiesto las consecuencias de que haya escasas oportunidades para conseguir un trabajo alternativo. Esto debilita el poder negociador de los trabajadores en el sector textil cuando tienen en cuenta la probabilidad de ser despedidos si, por ejemplo, trabajan más despacio (y con más medidas de seguridad).



Desde comienzos de la década de 1990 hasta mediados de la de 2000, el crecimiento fue inclusivo en Bangladés, en tanto que disminuyó la pobreza, debido a la introducción de reformas agrícolas y educativas, como la instauración de la educación primaria obligatoria y un programa de becas para la formación de las niñas en educación secundaria. No obstante, aunque en las dos décadas siguientes continuó el crecimiento basado en la industria de la confección, es posible que se trate de un soporte demasiado reducido en el que sustentar el éxito futuro. La cuestión es que el modelo de crecimiento de Bangladés tal vez no sea sostenible, y su PIB per cápita sigue siendo bajo.


​​Pakistán: desglobalización y emigración

Es bastante sencillo emplear la lente del modelo de la dinámica del crecimiento que expusimos en la sección 9.8 para explicar el fracaso de Pakistán para experimentar un periodo sostenido de crecimiento rápido durante los tres cuartos de siglo transcurridos desde que se independizó. Pakistán no fue capaz de aumentar su porcentaje de inversión (la figura 9.24 muestra los datos de 1980). Además, intereses empresariales con vínculos políticos respaldaron unas medidas proteccionistas de los productores nacionales, y eso dio lugar a una competencia débil en los mercados internos y a que las empresas no tuvieran ninguna presión para competir por una cuota de los mercados extranjeros. El mecanismo de salida para las empresas en quiebra era disfuncional, con signos claros de la supervivencia de empresas zombi (o sea, deficitarias).

La persistente debilidad del sector exportador de Pakistán se refleja en el registro altamente inusual de una participación plana o decreciente de las exportaciones en el PIB durante la fase de globalización veloz que ha experimentado la economía mundial en las últimas décadas: Pakistán se desglobalizó mientras el resto del mundo se globalizaba. Bangladés (e India) se han apartado de Pakistán en cuanto a la media de años de escolarización desde 2010 (figura 9.22). En términos del modelo de la dinámica del crecimiento, tanto \(\alpha\) (que refleja la regla de inversión) como \(\beta\) (que refleja el crecimiento debido a unas existencias mayores de capital) han tenido valores bajos persistentes, lo que ha impedido que Pakistán incrementara su tasa de crecimiento.

La incapacidad de Pakistán para ofrecer puestos de trabajo en el sector capitalista a su población en rápido crecimiento multiplicó la emigración. En 2019, el 96 % de los 11 millones de trabajadores migrantes de Pakistán (de una población activa de 69 millones) estaba en los países del Golfo, escasamente poblados, en respuesta a la demanda de mano de obra que hubo en ellos después del enriquecimiento que experimentaron con las crisis del precio del petróleo de la década de 1970. Las remesas enviadas a Pakistán fueron en aumento como porcentaje del PIB a partir de 2000, al mismo tiempo que descendía la proporción de exportaciones en el PIB (figura 9.25). Las remesas, como fuente de divisas extranjeras, no reportaron ninguno de los beneficios para el aumento de la productividad que sí genera la competencia en los mercados de exportación. Se parecen más al efecto que causan en la economía los ingresos procedentes del hallazgo repentino de un recurso natural que, si se gestiona mal, puede producir síntomas de la «enfermedad holandesa».




                [image: Este diagrama es un gráfico de líneas. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y abarca desde 2000 hasta 2025. El eje vertical está etiquetado como «Ratio entre remesas y exportaciones» y va de 0 a 1. Se muestran dos líneas. Una línea representa a Pakistán (en verde oscuro), y la otra representa a Bangladés (en celeste). Las líneas muestran cómo cambió con el tiempo la relación entre transferencias monetarias y exportaciones en cada país. La línea de Bangladés empieza en torno a 0,3 en 2000, sube hasta rebasar 0,6 hacia 2009 y fluctúa a partir de entonces. La línea de Pakistán parte de un nivel más bajo, cercano a 0,1, y experimenta una subida progresiva hasta alcanzar un máximo justo por debajo de 1,0 en 2020, antes de caer ligeramente.]



Figura 9.25 
Ratio entre remesas (de trabajadores migrantes) e ingresos procedentes de exportaciones en Pakistán y Bangladés, 2000-2023.






Grupo del Banco Mundial. 2025. World Development Indicators.







  La expresión «enfermedad holandesa» se acuñó en la década de 1960, tras el descubrimiento de grandes reservas de petróleo y gas natural en aguas holandesas, lo que provocó la revalorización de la moneda nacional, el florín. Esto suscitó el temor de una pérdida de competitividad para las exportaciones holandesas de bienes manufacturados, productos agrícolas y servicios. La revalorización puede producirse cuando se reciben esos ingresos, porque los residentes nacionales convierten la moneda extranjera en moneda nacional, o puede ocurrir por adelantado si quienes operan en el mercado de divisas anticipan esos caudales. La enfermedad holandesa se asocia a veces con la expresión «maldición de los recursos», que alude a que el descubrimiento de un recurso natural puede arruinar el desarrollo económico de un país, tal como comentamos con anterioridad en esta misma sección al decir que Botsuana evitó la maldición de los recursos.




​​La «enfermedad holandesa» se refiere a que la competitividad de las industrias nacionales de bienes comercializables se resiente con la entrada repentina de divisas en un país, lo que a su vez depara una revalorización del tipo de cambio real.


​Si recordamos la definición de tipo de cambio real, \(c\), de las unidades 5 y 7,

\[\text{tipo de cambio real, } c  = \frac{e \ \times \ P^\text{*}}{P} \\
\text{(El aumento de } c \text{ es una depreciación real)}\]

​una revalorización real del tipo de cambio nacional (una caída de \(c\)) se produce si el tipo de cambio nominal se revaloriza (\(e\) cae) o si los precios nacionales suben en relación con los de otros lugares.

Hay dos canales que conectan las remesas con la revalorización de la moneda en Pakistán. En primer lugar, a través de la revalorización del tipo de cambio nominal como resultado de la venta de las remesas en moneda extranjera a cambio de moneda nacional, lo que aumenta la demanda de esta última y, por lo tanto, produce una revalorización nominal. En Pakistán se observó una revalorización sostenida asociada a las remesas, lo que indica que el banco central no la compensó con recortes de los tipos de interés o la compra de divisas.

El segundo mecanismo funciona a través del efecto que tienen las remesas en el aumento del gasto en consumo dentro de la economía nacional, lo que se traduce en una inflación más alta y una revalorización del tipo de cambio real. Ambos canales debilitan el sector exportador.

Un estudio de Jafarey et al. (2024) señala la relación bidireccional entre la ausencia de un crecimiento basado en productos comercializables en Pakistán (en contraste con los productos manufacturados en Bangladés y los servicios en India) y la expansión de remesas; esto da lugar a un sesgo de la economía que se autorrefuerza, un sesgo hacia el consumo y la inversión en bienes inmuebles, en lugar de inversión en actividades productivas con potencial para generar un incremento sustancial de la productividad.1 La participación del consumo en el PIB entre 2014 y 2023 en Pakistán fue del 93,3 %, lo que contrasta con el 74,5 % en Bangladés y el 70,6 % en India (fuente: Grupo del Banco Mundial —WDI—).

A diferencia de Bangladés, donde el sector clave de la industria textil orientada a la exportación estaba dominado por mano de obra femenina, las normas de género en Pakistán han cambiado poco, y la participación de las mujeres en el trabajo fuera del hogar sigue siendo muy reducida. Pakistán tiene una de las tasas de participación femenina en la población activa más bajas del mundo: un 24,3 % en 2024 (casi igual que en 1990), frente al 44,2 % de Bangladés, que ha aumentado desde el 25 % de 1990.

La memoria de 2022 del Banco Mundial sobre este país resumía: «Un modelo de crecimiento que está impulsado por el consumo y el gasto público, en lugar de la inversión y las exportaciones, ocupa el centro del reto de crecimiento de Pakistán» (p. iv). Las causas más graves del problema de crecimiento en Pakistán radican en la debilidad de sus instituciones. A diferencia de países que al principio eran igual de pobres pero han seguido sendas de crecimiento con forma de palo de hockey, Pakistán no ha encontrado la manera de unir a las personas poderosas del país para que den prioridad a la inversión en actividades productivas por encima de la ambición militar, los intereses regionales y la acumulación de riqueza privada. Las reformas necesarias incluyen:


  
  ​​Para obtener más información sobre estas reformas, lee la sección sobre Pakistán del informe Freedom and Prosperity Around the World.




  	una reforma rotunda de los derechos de propiedad y los regímenes de ejecución de contratos para fomentar la inversión reduciendo el temor a que la propiedad privada sea expropiada;

  	una mayor capacidad del Estado para permitir más inversión en educación, sanidad, infraestructuras y resistencia climática sin que los recursos se disipen a través de la corrupción;

  	disposición de la élite a apoyar que sus rentas, su riqueza o su consumo se graven con impuestos más altos que son necesarios para financiar las inversiones recién descritas;

  	una reforma de los aranceles y subsidios que obstaculizan el desarrollo de industrias de bienes comercializables y actividades de alta productividad;

  	incentivos para que las mujeres trabajen fuera del hogar (como resolver el problema del acoso en el transporte público y en el puesto de trabajo).
El grado de dependencia de las remesas que tiene la economía también puede contribuir a la falta de presión política interna para introducir reformas. Las remesas incrementan los ingresos de los hogares y mantienen un consumo más alto sin necesidad de aumentar la productividad interna.




  Ejercicio 9.12 Modelización del crecimiento económico (parte 2)

  Elige dos países de los que se muestran en la figura 9.22 (si has realizado el ejercicio 9.11, utiliza el país que escogiste para ese ejercicio y otro más).

  Dibuja dos gráficos del modelo de la dinámica del crecimiento para los países elegidos que expongan y comparen su crecimiento económico (inicial —año 1960—, previsto y real ­—del último año disponible—). Utiliza los siguientes datos para apoyar tu respuesta:

  
    	PIB per cápita;

    	inversión como porcentaje del PIB;

    	promedio de años de escolarización;

    	exportaciones e importaciones (como porcentaje del PIB);

    	el tipo de cambio real (en relación con una moneda común, como el dólar estadounidense);

    	la tasa de participación de la población activa;

    	el tamaño del sector financiero (por ejemplo, activos bancarios como porcentaje del PIB).

  

  ​​



  
    	
      Jafarey, Saqib, A. Khan, Ijaz N. Maak y I. Qureshi. 2024. Are Overseas Remittances a Source of Dutch Disease in Pakistan? City University London. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.11 Crecimiento convergente: un mundo menos desigual

Las dos secciones anteriores exponen varios ejemplos de países que lograron un crecimiento convergente considerable. ¿Cómo ha influido el veloz crecimiento de los países más pobres en la desigualdad de renta a una escala planetaria?


​El nivel de vida mundial ha aumentado; la desigualdad ha caído

Hasta ahora nos hemos centrado en el cambio que ha experimentado el nivel de vida medio entre países, aunque los gráficos de «rascacielos» de la figura 9.2 también muestran cómo ha evolucionado la desigualdad dentro de cada país. Ahora adoptamos una perspectiva diferente y consideramos la distribución de la renta entre todos los ciudadanos del mundo, desde los más pobres hasta los más ricos con independencia del país en el que vivan. Estos datos se presentan en la figura 9.26.


​​​
  Conviene señalar que, dado que el PIB mundial per cápita es una media simple, mide la renta que recibiría cada persona del mundo si se eliminara por completo toda la desigualdad de renta que existe dentro de cada país. A diferencia de las cifras de los distintos percentiles, que tienen en cuenta la renta realmente percibida, el PIB per cápita es un cálculo hipotético.



Esta manera de organizar los datos significa que, para cada año, podemos plantearnos qué diferencia existe entre la renta de una persona que se encuentra en el percentil 90 de la distribución de la renta en todo el orbe (es decir, hay un 10 % de personas más ricas que ella) y la renta de la persona que se encuentra en el percentil 50 (la mediana, es decir, el 50 % de las personas es más rico que ella) o con el de la persona que se encuentra en el percentil 10. La renta en cada uno de esos percentiles se puede comparar con la renta media anual. La renta media y la renta de cualquier persona del mundo situada en cada percentil son estimaciones de renta medidas en paridad de poder adquisitivo (PPA) con el fin de que sean comparables con independencia del lugar en el que viva cada persona.

La figura presenta estas estimaciones para cada año desde 1950 hasta 2022 utilizando la escala logarítmica. En ella se ve que en las siete últimas décadas ha habido un crecimiento significativo en todos los puntos de la distribución de la renta a nivel mundial. Los ingresos medios han aumentado (línea roja), pero la característica clave que resalta este gráfico es que el crecimiento ha sido más veloz de forma sostenida en el extremo inferior de la distribución de la renta que en el superior (las dos líneas inferiores son más pronunciadas que las dos superiores). La mediana de la renta se acerca más a la media y a la renta de los percentiles más altos, en especial a partir de 1980, tal como revela el contraste entre el aplanamiento de las curvas de las rentas más altas a partir de 1980 y el crecimiento continuado de las rentas medianas y bajas.




                [image: Este diagrama es un gráfico de líneas. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y abarca desde 1950 hasta 2022. El eje vertical está etiquetado como «PIB per cápita (en dólares internacionales de 2017)» y sigue una escala logarítmica que va de 125 a 64 000. Cinco líneas representan distintos percentiles de renta a nivel mundial. 10 %, 20 %, 50 %, 80 % y 90 %. Una séptima serie, indicada con rectángulos rojos, muestra la media mundial. En general, todas las líneas crecen con el paso del tiempo. Las líneas que representan los percentiles del 80 % y el 90 % son las más altas, mientras que las que indican los percentiles del 10 % y del 20 % se mantienen en la parte inferior del gráfico. La línea del 50 % sube de manera constante durante todo el periodo. La media mundial sigue una trayectoria similar a las líneas del 50 % y del 80 %.]




        	
        	1950
        	2022

        	Ratio 90/10
        	72
        	32

        	Ratio 80/20
        	23
        	10





Figura 9.26 
Distribución de la renta a nivel mundial, 1950-2022 (escala logarítmica), y el cociente de renta entre el percentil 90 y el percentil 10, y entre el percentil 80 y el percentil 20.






UNU-WIDER, World Income Inequality Database (WIID). Versión del 29 de abril de 2025.







  Fíjate en que, al considerar cocientes entre distintos percentiles, la tabla de la figura 9.26 se centra en la desigualdad relativa. Hay mediciones alternativas que consideran la desigualdad absoluta, o sea, las diferencias de renta en percentiles distintos, medidas en dólares en paridad de poder adquisitivo. Si partimos de esta base, la desigualdad aumentaba de un modo más o menos continuo, lo que significa que, si trazáramos la figura 9.26 a una escala lineal en lugar de logarítmica, las diferencias entre los distintos percentiles aumentarían de manera constante. Para consultar un análisis de las diferencias entre ambos planteamientos y una descripción del proceso de construcción de los datos, lee «Revisiting the Trends in Global Inequality» de Carlos Gradín.



La tabla de la figura 9.26 muestra cuánto se redujo la desigualdad mundial durante este periodo de acuerdo con dos mediciones resumidas. Si consideramos el mundo como un todo, en 1950, la renta del 10 % de las personas con más ingresos fue 72 veces mayor que la del 10 % de las personas con menos renta. En 2022, la relación 90/10 se había reducido a 32 veces; de manera similar, la relación 80/20 se redujo de 23 a 10. Aunque el mundo sigue siendo un lugar muy desigual, las diferencias entre ricos y pobres se han reducido considerablemente: ambas relaciones han descendido alrededor de la mitad. De acuerdo con esta medición, la desigualdad mundial ha ido disminuyendo de manera constante.

Esto tal vez parezca sorprendente. En muchos países, la desigualdad interna ha aumentado, tal como hemos comentado en unidades anteriores. Pero, al mismo tiempo, el proceso de crecimiento convergente en muchos de los países más pobres del planeta ha reducido mucho la desigualdad entre países. En el mundo en su conjunto, los efectos del descenso de la desigualdad «entre países» ha compensado con creces los efectos del aumento de la desigualdad «dentro de los países». El gráfico animado de «rascacielos» capta estas dos dimensiones para el periodo transcurrido desde 1980; en él se ve la transformación de la desigualdad dentro de los países (la altura en aumento de las barras situadas al fondo), así como la desigualdad entre unos y otros a medida que territorios grandes que antes eran muy pobres (como China y, más tarde, India) fueron ascendiendo dentro de la distribución mundial de la renta y sacaron de la pobreza extrema a un número inmenso de personas.


  
  ​Ejercicio 9.13 Desigualdad entre países

  La tabla que damos a continuación muestra los ingresos de dos países, uno de renta baja (país P) y otro de renta alta (país R). Supón que ambos tienen la misma población en cada periodo de tiempo. Utiliza esta información para responder las siguientes preguntas.

  



    
        	
        	Hace 50 años
        	Ahora

  
    	
        	País P
        	País R
        	País P
        	País R

    	10 % más bajo
        	1450
        	9000
        	11 000
        	11 000

    	Medio
        	1450
        	29 000
        	11 000
        	37 000

    	10 % más alto
        	140 000
        	140 000
        	320 000
        	320 000

  







  
    	Compara la desigualdad de renta (el 10 % más alto con el 10 % más bajo) en ambos países (50 años atrás y ahora).

    	Explica cómo ha cambiado la desigualdad mundial a lo largo de esos dos periodos temporales (siguiendo el mismo criterio que en la pregunta 1).

    	Ahora supón que la producción del país P desplaza una parte de la producción que antes se efectuaba en el país R; esto reduce un 20 % la renta de «Ahora» del 10 % más pobre y de la población situada en la mediana en el país rico de la tabla. ¿Cómo cambia esto las respuestas que diste para las preguntas 1 y 2? Expón con claridad los supuestos que hagas.

  




​
  A finales del siglo xviii, Thomas Malthus defendió que era imposible un crecimiento sostenido de la renta. Aunque se ha demostrado que estaba equivocado, su argumento (que se explica en las secciones 1.6 y 1.7 del volumen de microeconomía) permite entender por qué los países permanecieron durante tanto tiempo en la parte plana del palo de hockey.



El proceso de convergencia de las rentas mundiales que se muestra en la figura 9.26 es más extraordinario aún porque corrige los 150 años previos de divergencia. Durante el siglo xix hubo un número bastante reducido de países que siguió un ascenso de palo de hockey y escapó del estancamiento malthusiano. Para la mayoría de la población mundial, nada cambió mucho. Este periodo de la «gran divergencia», como suele llamarse en economía, se ilustra con claridad en la figura 9.27, que comienza en el año 1800.


​En la figura 9.27 nos olvidamos de la desigualdad interna de cada país y centramos la atención en las diferencias entre países en cuanto a rentas medias. Para cada año se muestra en rojo la renta media mundial (que es la media aritmética simple de la renta per cápita de cada país). También se indican las estimaciones de la renta media de los países que se encuentran en el 20 % inferior de la distribución de la renta mundial y de los que se encuentran en el 20 % superior. Estas se calculan para cada año ordenando los países de acuerdo con su renta media per cápita, lo que da como resultado una distribución mundial de la renta en la que se considera que cada persona recibe la renta media de su país.


  Lee las secciones 1.11 y 2.9 del volumen de microeconomía para consultar un análisis de la importancia de la colonización europea.



Durante unos 150 años se produjo un crecimiento bastante constante de la media, que se muestra en rojo y que solo se vio interrumpido brevemente por la Gran Depresión y las dos guerras mundiales. Se obtiene más información al comparar el 20 % más bajo y el 20 % más alto y ver que la serie primero diverge y luego converge. Un análisis más minucioso evidencia que, hasta alrededor de 1950, el crecimiento de la media se debió en esencia al aumento de la renta del 20 % de la población mundial situado más arriba: sería bastante atinado afirmar que el 20 % más pobre no vivió ningún incremento de su nivel de vida.




                [image: Este diagrama es un gráfico de líneas. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y va desde 1800 hasta 2022. El eje vertical está expresado en dólares internacionales constantes de 2017 con una escala logarítmica que va de 1000 a 64 000. El gráfico muestra tres líneas. La línea superior representa el PIB per cápita del 20 % más alto de los países. Una línea más baja representa el PIB per cápita del 20 % más bajo de los países. Una tercera línea formada por rectángulos rojos muestra la media mundial. Todas las líneas se mantienen bastante planas hasta mediados del siglo XX y, a partir de entonces, tanto la línea de la media mundial como la del 20 % más alto experimentan una subida más pronunciada. La línea para el 20 % más bajo revela fluctuaciones más pequeñas y un crecimiento más bajo a lo largo del mismo periodo.]



Figura 9.27 
Distribución mundial de la renta «entre países», 1800–2020.






UNU-WIDER, World Income Inequality Database (WIID). Versión del 29 de abril de 2025. https://doi.org/10.35188/UNU-WIDER/WIID-290425; Gapminder. 2025.







  En la figura 9.27, el patrón de crecimiento del 20 % más bajo desde 1950 es más variable que la trayectoria de los percentiles 10 y 20 de la figura 9.26 debido a que en ciertos momentos puntuales hay desplazamientos significativos cuando países con una población grande, sobre todo China, entran o salen del 20 % con la renta más baja.




​Desde alrededor de 1950 ocurrieron dos cambios destacados. En primer lugar, hubo un repunte de la tasa de crecimiento de la media mundial. Pero lo más importante es que, por primera vez, el 20 % más pobre de la población mundial fue el que en verdad se benefició de este crecimiento, como ya revelaba la figura 9.26.

Sin embargo, gran parte del mundo sigue siendo pobre, así que el crecimiento futuro es importante

Aunque las figuras 9.26 y 9.27 dibujan un panorama un tanto optimista en términos de tasas de crecimiento, también conviene considerar los niveles absolutos de ingresos en cada percentil.

El último dato disponible de la renta per cápita media mundial que se muestra en la figura 9.26, el de 2022, es de 9758 dólares expresados en precios de 2017 en Estados Unidos (unos 12 500 dólares de 2025, si se aplica la inflación estadounidense desde 2017). Por tanto, la mitad de la población mundial tuvo una renta inferior a esa cantidad. En Singapur, solo el 1 % de la población tuvo una renta tan baja (medida en paridad de poder adquisitivo).
La mediana de la renta mundial en 2022 solo rondó el 18 % de la mediana de la renta en Estados Unidos y el 9 % de la mediana de la renta en Singapur, un país de renta alta, pero mucho menos desigual. La mediana de la renta mundial en 2022 equivale aproximadamente a una renta situada en el 2,5 % más bajo de la distribución de la renta en Estados Unidos. De modo que la mitad de la población mundial sobrevivió en 2022 con una renta que proporcionaba un nivel de vida inferior o igual al de los hogares más pobres de Estados Unidos.


  Las comparaciones con Estados Unidos y Singapur son, por necesidad, bastante imprecisas. La serie de datos del WIID también calcula percentiles implícitos del PIB per cápita de países individuales. Una vez que se tienen todas las rentas medidas en precios constantes de 2017 en paridad de poder adquisitivo, la mediana de la renta mundial, de 9758 dólares, se puede comparar directamente con los percentiles 2 y 3 de la distribución de la renta en Estados Unidos (8930 y 10 809 dólares, respectivamente) y con el percentil más bajo de la distribución en Singapur (9722 dólares).



Y no olvides que ese «inferior» abarca una variedad muy amplia de rentas dentro de la mitad más baja de la población mundial. Por ejemplo, los datos de la figura 9.26 revelan que, en 2022, alguien en el percentil 10 de las rentas mundiales tenía unos ingresos inferiores a una sexta parte de la mediana mundial. Unos niveles de renta tan bajos quedarían completamente fuera de la escala de la distribución de los ingresos en un país de renta alta. Y, desde luego, esto también evidencia que el 10 % de la población mundial es aún más pobre que eso.


  La figura 1.3 del volumen de microeconomía muestra que la proporción de la población mundial que vive en la pobreza extrema se redujo del 76 % en 1820 al 10 % en 2018.



Por lo tanto, los principales mensajes de las figuras 9.26 y 9.27 son: en primer lugar (esta es la buena noticia), en las últimas décadas se ha producido un descenso importante de la pobreza extrema y de la desigualdad mundial; en segundo lugar (esta es la noticia menos buena), gran parte del mundo sigue siendo pobre. Aunque continuara la tasa de convergencia de la renta mundial que hemos vivido en los últimos tiempos, se necesitarían varias décadas más para que la renta de los pobres del mundo alcanzara siquiera el nivel actual de ingresos de los países ricos. El ejercicio 9.14 te permitirá calcular cuántas décadas se necesitarían para que la renta de los pobres del mundo llegara a igualarse siquiera con el nivel actual de renta en los países ricos.


  Ejercicio 9.14 Tasas de crecimiento y la regla del 70

  La mediana de la renta mundial en 2022 solo rondó el 18 % de la mediana de ingresos en Estados Unidos y el 9 % de la mediana de ingresos en Singapur.

  
    	Si la tasa de crecimiento de la mediana de los ingresos mundiales es del 2,6 % anual, calcula (utilizando la regla del 70) cuántos años se tardaría, aproximadamente, en alcanzar la mediana actual de los ingresos en (i) Estados Unidos y (ii) Singapur.

    	Explica cómo cambiaría tu respuesta para la pregunta 1 si la tasa de crecimiento de la mediana de los ingresos mundiales fuera igual a la tasa del crecimiento medio de China entre 1990 y 2020 (ayúdate de los datos del Grupo del Banco Mundial para calcular esta media).

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.12 Limitaciones del planeta y crecimiento sostenible

En esta sección aprenderemos que las tasas de crecimiento de la renta per cápita tanto en los países ricos, desde principios del siglo xix, como en los países más pobres, durante el reciente periodo de crecimiento convergente, tienen un rasgo clave en común. Hasta ahora, el crecimiento mundial ha requerido un aumento continuado de las emisiones de carbono. Sin embargo, hay evidencias científicas claras de que el crecimiento con un uso intensivo del carbono no es sostenible a escala planetaria. Así que nuestra pregunta es: ¿puede seguir mejorando el nivel de vida de los pobres del mundo sin reproducir este proceso de crecimiento basado en un uso intensivo del carbono?

Capitalismo, carbono y dos siglos de crecimiento económico


  Aunque ya existe una tecnología para la captura y el almacenamiento del carbono, todavía se emplea tan solo de manera experimental. No es rentable ni siquiera en instalaciones con grandes emisiones, como las centrales eléctricas, y mucho menos para las emisiones a pequeña escala de vehículos y sistemas de calefacción domésticos.

  ​​​


Tal como se explica en la sección 2.11 del volumen de microeconomía, el crecimiento en forma de palo de hockey de la Revolución Industrial fue posible gracias a la confluencia de instituciones capitalistas y de tecnologías basadas en el carbono. Durante los últimos 200 años, los combustibles fósiles —petróleo, carbón y gas— han sido un factor esencial para el proceso de producción y, desde mediados del siglo xx, han permitido un crecimiento de convergencia muy significativo en los países más pobres del mundo. En la actualidad es prácticamente imposible quemar combustibles fósiles sin emitir dióxido de carbono como subproducto.

Como resultado, ningún país del mundo genera hoy en día productos y consumo para su población sin emitir también carbono. La figura 9.28a revela con claridad que cuanto más alto es el nivel de vida de un país (medido a través del PIB per cápita en el eje horizontal), más dióxido de carbono se emite. El gráfico muestra las emisiones de CO2 de 2022 «basadas en el consumo», que tienen en cuenta las emisiones de carbono generadas por los bienes que importa un país.

Para observar cómo ha cambiado la relación entre las emisiones de carbono y el nivel de vida desde 1750 en los distintos países, utiliza la función de reproducción cronológica de la figura 9.28b. Si solo seleccionas Reino Unido, por ejemplo, verás que las emisiones de carbono per cápita aumentan con el PIB per cápita y, después, disminuyen.




                [image: En este diagrama de dispersión, el eje horizontal muestra el PIB per cápita en dólares estadounidenses de 2021 en paridad de poder adquisitivo (PPA) con una escala logarítmica que va de 1000 a 128 000. El eje vertical muestra las emisiones de CO2 per cápita en toneladas en una escala logarítmica que va de 0,125 a 32. Hay una relación positiva entre el PIB per cápita y las emisiones de CO2 per cápita. Se indican diez países ordenados desde los que tienen el PIB per cápita y las emisiones de CO2 más bajos hasta los que tienen los niveles más altos de PIB y de emisiones de CO2: Tanzania, Pakistán, Bangladés, India, Botsuana, México, China, Argentina, Corea del Sur y Estados Unidos.]



Figura 9.28a 
Conexión entre el PIB per cápita y las emisiones de CO2 en 2022.






R. M. Andrew y G. P. Peters. 2024. The Global Carbon Project’s Fossil CO2 Emissions Dataset. Grupo del Banco Mundial. 2025. Indicadores del desarrollo mundial.









                [image: Este es un diagrama de dispersión. El eje horizontal está etiquetado como «PIB per cápita (PPA en dólares de 2021)» y usa una escala logarítmica que va de 1000 a 128 000. El eje vertical está etiquetado como «Emisiones per cápita de CO2 (en función del consumo, toneladas)» y va de 0,125 a 32, también con una escala logarítmica. Cada punto representa un país. La mayoría de los puntos sigue un patrón creciente. Varios países etiquetados se indican con puntos rojos, como Estados Unidos, Corea del Sur, China, India, Tanzania y otros.]



Figura 9.28b 
La conexión entre el PIB per cápita y las emisiones de CO2 basadas en el consumo, 1750–2022.
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Our World in Data. 2022. CO2 emissions per capita vs. GDP per capita; Jutta Bolt y Jan Luiten van Zanden. 2024. «Maddison-Style Estimates of the Evolution of the World Economy: A New 2023 Update». Journal of Economic Surveys: pp. 1–41.







  La fuente autorizada para investigar y aportar datos sobre cambio climático es el Grupo Intergubernamental de Expertos sobre el Cambio Climático de las Naciones Unidas (UN IPCC).



La inmensa mayoría de los científicos coincide ahora en que las emisiones de carbono y la consiguiente acumulación de dióxido de carbono en la atmósfera son la causa principal del cambio climático, y en que es urgente evitar que el cambio climático vaya a más. El Acuerdo de París de 2015 reconoció que, para evitar los peores efectos del cambio climático, el aumento de la temperatura global debe limitarse a 1,5 °C por encima de sus niveles preindustriales. Los investigadores del clima calculan qué cantidad total de CO2 se puede emitir para mantener la temperatura mundial bajo control. Las políticas actuales, a fecha de 2023,1 conducen al mundo a generar más emisiones de las compatibles con ese objetivo de 1,5 °C; hoy avanzamos hacia un calentamiento que ronda los 2,5 °C.



​​​​¿Es posible elevar el nivel de vida y acabar con la pobreza del mundo sin emitir CO2?

Crecimiento económico sostenible


	crecimiento sostenible, crecimiento económico sostenible
	El crecimiento de la renta agregada (PIB) es sostenible si se da sin reducir las existencias de capital o los recursos ambientales necesarios para generar renta futura.




​​El concepto del crecimiento económico sostenible se basa en la idea (introducida en la sección 9.2 del volumen de microeconomía) de que lo que contamos como renta es el máximo que podríamos consumir sin pedir prestado ni reducir de otro modo el valor de nuestra riqueza. El consumo de una familia no es sostenible si se basa en la venta del coche, la vivienda y el resto de los activos que conforman su riqueza.

La ampliación 1.2 del volumen de microeconomía explica que puede decirse lo mismo de un país: la medida verdadera (es decir, sostenible) de la renta de un país tiene en cuenta la necesidad de reemplazar los bienes de capital que se agotan (se desgastan) en el proceso de producción. En el cómputo de la renta nacional, esto se hace restándole al PIB la depreciación de las existencias de capital para obtener el producto nacional neto. La unidad 1 del volumen de microeconomía también explica que ni siquiera el producto nacional neto es una medida de la renta sostenible, ya que omite el agotamiento de los recursos naturales durante el proceso de producción de bienes y servicios. Ahí mostramos, por ejemplo, que el crecimiento económico medido de Indonesia sería bastante menor si restáramos los recursos petrolíferos y forestales utilizados como parte del proceso de crecimiento de ese país.


	decrecimiento
	Quienes defienden la vía del decrecimiento sostienen que la producción y el consumo de los países más ricos deberían reducirse y redistribuirse hacia los países más pobres para preservar el planeta y repartir los recursos de un modo más equitativo.
	crecimiento verde
	El crecimiento del PIB sería «verde» si la producción se efectuara empleando tecnologías basadas en recursos ambientales renovables, en particular energías renovables, en lugar de combustibles fósiles.



Por tanto, el crecimiento sostenible es el aumento de la producción menos la cantidad de bienes de capital convencionales gastados (como la depreciación de la maquinaria) y la cantidad de recursos naturales agotados (a veces denominados capital natural). Se han propuesto dos estrategias para resolver el problema de que «capitalismo + carbono» ya no es una receta válida para lograr un crecimiento sostenible: el decrecimiento y el crecimiento verde, las cuales analizaremos en los dos apartados siguientes.

¿El decrecimiento como solución a las emisiones de carbono?


  Para acceder a un resumen y una exposición útiles sobre las propuestas del decrecimiento y el crecimiento verde, recomendamos la lectura de Lenaerts et al., 2021.



El movimiento en favor del decrecimiento aporta una crítica extensa del capitalismo mundial y, en particular, de su focalización en el crecimiento del PIB. Quienes defienden esta estrategia sostienen que el PIB per cápita es una medida muy deficiente del nivel de vida que ignora los valores sociales y medioambientales importantes para el bienestar humano, así como el riesgo de llegar al colapso ecológico. Entre otras políticas y recomendaciones, proponen una «reducción redistributiva y democrática de la producción y el consumo en los países industrializados».

La resolución del problema del cambio climático no es el único objetivo del movimiento del decrecimiento. Pero podemos responder una de las cuestiones centrales que plantea: ¿nos ayudaría a resolverlo una reducción de la producción (crecimiento negativo del PIB) sobre todo en las economías de renta alta? La figura 9.28a podría instar a pensar que, si los países de la derecha redujeran su PIB, las emisiones mundiales de carbono disminuirían, al menos si la reducción de la producción en esos lugares fuera suficiente para compensar cualquier aumento en los países más pobres. En este caso, se produciría una caída del PIB mundial (decrecimiento) junto con cierta disminución de las emisiones mundiales de carbono.

Pero, incluso dejando de lado las barreras políticas que impiden reducir el PIB en los países más ricos, es evidente que la mera receta de producir y consumir menos, sin la introducción de ningún otro cambio en lo que consumimos o en cómo lo producimos, no podría resolver por sí sola el problema del cambio climático. Si el PIB mundial fuera más bajo, lo que daría lugar a una reducción proporcional de las emisiones de carbono, no nos situaríamos en una senda hacia la consecución de cero emisiones netas. Ni siquiera un crecimiento negativo del PIB sería sostenible si siguiera dando como resultado un cambio climático catastrófico.

¿Es el crecimiento verde una solución para acabar con las emisiones de carbono?

Si bien la figura 9.28a muestra que las tecnologías de producción actuales siguen dependiendo en gran medida de los combustibles fósiles y, por tanto, de las emisiones de carbono, un análisis más detenido revela algunos motivos para el optimismo. No todos los países producen y consumen de la misma manera. Entre los países con el mismo nivel de renta, algunos tienen una huella de carbono mucho mayor que otros, hasta diez veces superior o más.

Esto indica que cambiar la forma en que producimos nuestra renta —el uso de tecnologías nuevas—, en lugar de limitarnos a producir menos con la misma tecnología, puede ofrecer un camino viable para la reducción de las emisiones y el crecimiento sostenible. La figura 9.29 muestra que esos cambios han estado ocurriendo, al menos en cierta medida. Llama la atención que las emisiones mundiales de CO2 per cápita se hayan mantenido relativamente estables desde que las crisis del precio del crudo a comienzos de la década de 1970 generaron fuertes incentivos para reducir la dependencia del petróleo, mientras el PIB per cápita ha seguido creciendo. El mundo en su conjunto se ha vuelto más rico, en términos de PIB per cápita, sin que hayan aumentado las emisiones per cápita.




                [image: Este gráfico de líneas muestra la variación porcentual del PIB per cápita y de las emisiones de CO2 per cápita desde 1950 hasta 2022. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y el eje vertical está etiquetado como «Variación porcentual desde 1950». Se muestran dos líneas. La línea azul, etiquetada como «PIB per cápita», crece de manera constante desde 1950 y muestra incrementos especialmente acusados después de 2000 que la sitúan en 2022 casi un 400 % más alta que su nivel en 1950. La línea roja, etiquetada como «Emisiones de CO2 per cápita», también crece con el tiempo, pero mucho más despacio. Fluctúa entre un 60 % y un 100 % por encima de su nivel de 1950 a partir de la década de 1970, con algunas caídas después de 2010.]



Figura 9.29 
Variación de las emisiones de CO2 per cápita y del PIB per cápita, 1950–2023.






R. M. Andrew y G. P. Peters. 2024. The Global Carbon Project’s Fossil CO2 Emissions Dataset. Grupo del Banco Mundial. 2025. Indicadores del desarrollo mundial; Jutta Bolt y Jan Luiten van Zanden. 2024. «Maddison-Style Estimates of the Evolution of the World Economy: A New 2023 Update». Journal of Economic Surveys: pp. 1–41.






¿Cómo reconciliamos estos datos con los de la figura 9.28a, donde se observa una relación estrecha entre las emisiones de CO2 y el PIB en todos los países en 2022? La respuesta es que, a medida que los distintos países han adoptado métodos de producción que generan mucho menos carbono, la relación entre las emisiones de CO2 y el PIB en los distintos países se ha desplazado hacia la derecha. En la versión interactiva de este gráfico, la figura 9.28b, se ve que esa relación ha experimentado un desplazamiento continuo hacia la derecha desde 1970, puesto que numerosos países han incrementado su renta sin que las emisiones hayan variado en gran medida.


	desacoplamiento
	En la mayoría de los países, el crecimiento del PIB ha ido acompañado de un aumento de las emisiones de carbono. En los últimos tiempos, algunos países han experimentado un crecimiento del PIB a la vez que han reducido sus emisiones de carbono; esto se denomina desacoplamiento.



En los países de renta alta se ha producido la ruptura aparente de la relación entre las emisiones de carbono y el crecimiento del PIB, lo que se conoce como desacoplamiento, sobre todo a partir de la conferencia de Kioto de 1990 (aunque las emisiones mundiales per cápita han aumentado desde entonces). Sin embargo, sigue habiendo grandes diferencias entre países muy similares en otros aspectos. Desde 1990, las emisiones de CO2 per cápita basadas en el consumo han disminuido un 39 % en Reino Unido y una media del 28 % en la Unión Europea, pero solo un 17 % en Estados Unidos y un 9 % en Australia. En Reino Unido y la UE han disminuido las emisiones basadas en el consumo, tanto totales como per cápita (un 27 % y un 21 %); esto se denomina desacoplamiento absoluto.

Cuando se logró una reducción de la «intensidad de carbono» en la producción fue gracias a la confluencia de una producción más eficiente en términos energéticos y de una proporción más baja de combustibles fósiles en el consumo total de energía. La figura 9.30 ilustra que, a partir de 1970, el consumo de energía por persona en Europa y América del Norte se estabilizó en un primer momento (recuerda que la producción estaba aumentando) y, después, disminuyó.



​​​​


                [image: Este gráfico de líneas muestra el consumo de energía por persona desde 1970 hasta 2022 en siete países. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y el eje vertical está etiquetado como «Consumo energético por persona (kWh)». Cada país está representado por una línea independiente. Canadá y Estados Unidos tienen el mayor consumo de energía durante este periodo, y ambos alcanzan valores máximos a comienzos de la década de 2000 que después decrecen. Suecia sigue una tendencia similar, aunque a un nivel más reducido. Francia y Reino Unido muestran un consumo relativamente estable hasta alrededor de 2005, tras lo cual ambos descienden. El consumo energético en China parte de una base baja en 1970 y experimenta un ascenso acusado que rebasa el valor de Reino Unido alrededor de 2015. India muestra los niveles más bajos de consumo durante este periodo y un aumento gradual con el paso del tiempo.]



Figura 9.30a 
Consumo energético por persona desde 1970.






Administración de Información Energética de EE. UU. 2023; Instituto de Energía. 2024. Statistical Review of World Energy.
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                [image: Este gráfico de líneas muestra la proporción del consumo de energía primaria que procede de combustibles fósiles (%) desde 1970 hasta 2022 en siete países. El eje horizontal está etiquetado como «Año» y el eje vertical está etiquetado como «Porción del consumo de energía primaria procedente de combustibles fósiles (%)». Cada país está representado por una línea independiente. India y China se mantienen en la parte alta durante todo el periodo, con una proporción de consumo de combustibles fósiles superior al 85 % durante la mayor parte del periodo. Estados Unidos y Reino Unido muestran ligeros descensos desde un nivel aproximado del 90 % hasta niveles más bajos en 2022. Canadá y Francia parten de niveles más bajos y descienden de manera gradual. Suecia manifiesta el descenso más acusado, ya que parte desde cerca del 70 % en 1970 y cae hasta alrededor del 25 % en 2022.]



Figura 9.30b 
Porcentaje de combustibles fósiles en el consumo de energía a partir de 1970.
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​La caída del consumo total de energía ha ido acompañada, sobre todo en el siglo xxi, de un descenso del porcentaje de combustibles fósiles en la energía utilizada. Esto es especialmente evidente en determinados países que han adoptado diferentes estrategias para dejar de usar combustibles fósiles: en Suecia se debe sobre todo al empleo de energía hidroeléctrica (una fuente de energía que solo está disponible a gran escala en un conjunto bastante reducido de países); y en Francia, a la energía nuclear.

Sin embargo, aunque estas tendencias contribuyen un tanto a contrarrestar las implicaciones pesimistas de la figura 9.28, hay dos escollos importantes.

En primer lugar, aunque las emisiones de carbono se han estabilizado en cuanto a valores per cápita desde la década de 1970, lo relevante para el clima son las emisiones globales totales. La población mundial se ha duplicado aproximadamente durante este periodo y, por tanto, también lo han hecho las emisiones totales. Además, las previsiones de la ONU indican que es probable que la población mundial incremente su número actual en torno a un 25 % antes de estabilizarse.2

En segundo lugar, aunque las emisiones mundiales per cápita se han estabilizado, aún no han disminuido. El habitante típico del planeta sigue siendo responsable de la emisión de unas cuatro toneladas y media de CO2 a la atmósfera cada año. Como se explica en la sección 2.11 del volumen de microeconomía, lo que importa no es cuánto se emite, sino el volumen de carbono que hay en la atmósfera, y este sigue aumentando de manera constante.

Hemos explicado que el decrecimiento por sí solo no es capaz de resolver el problema del cambio climático. Los datos sobre el cambio hacia tecnologías más ecológicas y menos intensivas en carbono apuntan a que el crecimiento verde ofrece una posible solución. Pero la consecución de un crecimiento sostenible a nivel mundial depende de que las instituciones mundiales y nacionales logren introducir cambios políticos y efectuar inversiones muy considerables en tecnologías con emisiones de carbono bajas o nulas.


  
    Pregunta 9.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre emisiones de CO2 y crecimiento económico y elige las opciones que sean correctas.

    
      	En varios países de renta alta, las emisiones de CO2 per cápita se han estabilizado o incluso han disminuido.

      	Las emisiones mundiales totales se han estabilizado desde la década de 1970.

      	Una reducción del PIB mundial bastaría para lograr cero emisiones netas.

      	El decrecimiento se refiere a la desvinculación de las emisiones de CO2 del aumento del PIB.

    

    
      	Muchos países de renta alta han logrado incrementar su PIB sin un aumento significativo de las emisiones totales de CO2, y las emisiones per cápita de CO2 en estos países se han estabilizado o incluso han disminuido.

      	Aunque las emisiones de carbono se han estabilizado en cuanto a valores per cápita desde la década de 1970, distan mucho de hacerlo en cuanto a emisiones mundiales totales, ya que la población mundial se ha duplicado aproximadamente durante este periodo.

      	La mera receta de producir y consumir menos, sin ningún otro cambio en lo que consumimos o cómo lo producimos, no puede resolver (por sí sola) el problema del cambio climático.

      	El decrecimiento se refiere a la reducción de la producción y el consumo para conseguir una caída tanto del PIB como de las emisiones de CO2.

    

  



La transición energética


  Lee, por ejemplo, Mark Z. Jacobson et al. 2022. «Low-Cost Solutions to Global Warming, Air Pollution, and Energy Insecurity for 145 Countries». Energy & Environmental Science 15: p. 3343 y (para consultar una visión menos optimista) Christopher T. M. Clack et al. 2017. «Evaluation of a Proposal for Reliable Low-Cost Grid Power With 100% Wind, Water, and Solar».




​Más de la mitad de los jóvenes de entre 16 y 25 años encuestados en 10 países de todo el mundo en 20213 se mostró convencida de que estamos condenados a sufrir un calentamiento global catastrófico. Sin embargo, en los últimos años se ha tornado evidente (a partir de gran diversidad de estudios sobre tecnologías renovables viables) que la transición desde las energías basadas en el carbono hacia las energías renovables podría, en principio, permitir que el mundo alcance una situación de cero emisiones netas de carbono sin dejar de generar crecimiento en los ingresos reales. Pero, ¿es posible lograrlo? ¿Y lo suficientemente rápido?


​​La figura 9.31 ofrece una instantánea de la generación de electricidad en un solo día en California, lo que da una idea de cómo se podría hacer, pero también revela con claridad lo mucho que queda por hacer.




                [image: Este es un gráfico de áreas apiladas que muestra el suministro de energía de California el 19 de mayo de 2025. El eje horizontal está etiquetado como «Momento del día» y abarca desde las 00:00 horas hasta las 00:00 horas del día siguiente. El eje vertical está etiquetado como «Suministro energético de California (gigavatios)» y abarca de 0 a 30 gigavatios. Cada banda de color representa una fuente de energía distinta: solar, baterías, nuclear, hidroeléctrica, eólica, gas natural, importaciones de fuera de California y otras (que incluyen la energía geotérmica, la biomasa, el biogás y el carbón). La energía solar domina durante las horas diurnas y alcanza su máximo durante la tarde, mientras que el suministro con baterías aumenta con intensidad tras la puesta del sol. El gas natural, la energía eólica y las importaciones contribuyen más durante la noche y a primera hora de la mañana. Otras fuentes de energía se mantienen bastante constantes durante toda la jornada.]



Figura 9.31 
Suministro energético de California el 19 de mayo de 2025.
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​En el mediodía de esa jornada en particular, la energía solar ya estaba suministrando la mayor parte de la electricidad que se consumía en California. Pero de noche, tras la puesta del sol, fue necesario que intervinieran otras fuentes de energía y, en la actualidad, cerca de la mitad del suministro nocturno procede de combustibles fósiles. Sin embargo, una fracción cada vez mayor procede de baterías que pueden recargarse durante el día. Un número mayor de baterías implicaría una dependencia menor de combustibles fósiles. Pero, para recargarlas durante el día, también se necesitarían más paneles solares o turbinas eólicas, ya que estas son las únicas formas de energía renovable que se pueden ampliar de manera más o menos indefinida.


​Si retomamos la función de producción agregada de la sección 9.3, podemos dividir el factor energético necesario para la producción, \(Y\), en electricidad, \(E\), y combustibles, \(F\), (como, por ejemplo, gasolina o petróleo):

\[Y = zF(K, N, E, F,...)\]
\(E\) y \(F\) son bienes intermedios: ellos mismos se producen a partir de, o bien recursos naturales renovables, o bien recursos basados en el carbono. Si consideramos en primer lugar la electricidad, podemos escribir:

\[E = E_c + E_r\]



  	La electricidad basada en el carbono se produce combinando carbono (\(c\)) de formas diversas (carbón, gas o petróleo del subsuelo terrestre o marino) con los tipos específicos de bienes de capital necesarios para extraerlo, transportarlo y convertirlo en electricidad: \(E_c = f_c (K_c, c)\).

  	De igual manera, la producción de electricidad a partir de fuentes renovables (\(r\)) combina la energía solar, eólica o undimotriz que hay en la naturaleza con otros tipos de bienes de capital (paneles solares, turbinas eólicas, etcétera): \(E_r = f_r (K_r, r)\).



Reemplazar la electricidad generada a partir del carbono por electricidad generada con energías renovables es sencillo: son sustitutos perfectos. Y aunque también se necesita mano de obra para producir ambos tipos, la hemos omitido de las funciones de producción de electricidad porque es relativamente fácil pasar de una a otra.

Este esquema ilustra que la transición energética eléctrica requiere hacer una inversión en tecnologías y formas de capital completamente diferentes. En la actualidad, la electricidad solo representa el 20 % del consumo energético mundial, pero podríamos efectuar un análisis similar de \(F\), distinguiendo entre combustibles fósiles y biocombustibles. La diferencia aquí es que parece poco probable que los biocombustibles lleguen a ser lo bastante rentables como para reemplazar los combustibles fósiles a gran escala. En este caso, la transición energética implicará otras sustituciones:


  	Entre \(E\) y \(F\): es decir, de los combustibles fósiles a una proporción mucho mayor de electricidad generada a partir de fuentes renovables y distribuida mediante el empleo generalizado de baterías; por ejemplo, la sustitución de vehículos que usan gasolina y diésel por vehículos eléctricos. Esto se denomina electrificación.

  	De la energía (\(E\) y \(F\)) al capital y la mano de obra. Tal como ilustra la figura 9.30a, el consumo energético por persona ya está disminuyendo en algunos países. Esto puede ocurrir a través de una producción más eficiente —con menos gasto de energía— o mediante cambios de comportamiento y de hábitos de consumo, por ejemplo, el empleo de productos más duraderos o el paso de bienes manufacturados a servicios.



En ambos casos, la sustitución volverá a requerir tecnologías, infraestructuras y tipos de capital nuevos.


​Inversión adicional para una transición energética a escala mundial

El ejemplo de California evidencia que la transición energética es posible. Pero la única vía que tiene la humanidad para enfrentarse con éxito el cambio climático es mediante inversiones considerables en bienes de capital nuevos: ampliación de la infraestructura para la transmisión de la electricidad, baterías, plataformas solares, turbinas eólicas, etc. Para cumplir con los objetivos climáticos, el mundo en su conjunto debe invertir una media de 6,5 billones de dólares anuales hasta 2030. Aparte de financiar la transición energética, esta inversión tiene que cubrir medidas de adaptación y resistencia al cambio climático, como infraestructuras capaces de soportar un calor extremo e inundaciones.

Tal como expusimos en la sección 9.5, la única forma de obtener más capital a una escala nacional y planetaria es ahorrar más. En este caso está claro que el aumento de los ingresos reales facilitaría en lugar de obstaculizar el proceso, ya que una renta más alta permite un mayor ahorro sin necesidad de reducir el consumo. Se calcula que, para realizar las inversiones necesarias para efectuar la transición a cero emisiones netas, la inversión mundial debe aumentar hasta situarse entre un 2 % y un 4 % del PIB durante las dos o tres décadas venideras.


  Encontrarás más detalles sobre las necesidades de inversión para la transición energética a una escala mundial y los retos que plantea la obtención de la financiación necesaria en Bhattacharya et al. 2024 Raising Ambition and Accelerating Delivery of Climate Finance. Londres: Grantham Research Institute on Climate Change and the Environment, London School of Economics and Political Science.



En los países de renta alta, la inversión debe incrementarse hasta situarla entre un 1 % y un 2 % a corto plazo, y estabilizarse en torno al 1 % del PIB hacia la década de 2040. El aumento de la inversión en los países de renta baja debe comenzar a partir de 2030 y mantenerse en niveles altos (entre el 3 % y el 5 % del PIB hasta 2050). Hay una incertidumbre considerable en cuanto a las estimaciones de la inversión adicional necesaria que se prevé, y estas reflejan el escenario dominante que se contempla en la actualidad para decidir las medidas políticas del Acuerdo de París. Por ejemplo, si la temperatura llegara a sobrepasar un calentamiento de 2 °C, se necesitaría una inversión adicional en tecnología para corregir esa situación.

Los países de renta media y baja afrontan retos mayores para realizar las inversiones climáticas necesarias, ya que suelen tener niveles de inversión más bajos y una deuda pública creciente. Para estos países, el acceso a la financiación supone un obstáculo considerable para la acción climática: según las estimaciones de Naciones Unidas, la cantidad de financiación a la que pueden acceder estos países está entre 10 y 18 veces por debajo de la que necesitan.4 Por tanto, para que la acción climática sea una empresa global, la comunidad internacional debe abandonar su sistema actual basado en ayudas y adoptar un planteamiento basado en la inversión, lo que implica crear paquetes financieros adaptados a las prioridades y necesidades de desarrollo sostenible de países específicos. Por ejemplo, la agricultura sostenible es un asunto clave para los países latinoamericanos.

Los países del África subsahariana no han experimentado un crecimiento en forma de palo de hockey. Aunque la región cuenta con alrededor del 60 % de los mejores recursos solares del mundo, ha recibido menos del 2 % de la inversión en energía limpia que se efectuó en 2023. Es necesario dinamizar la financiación a una escala mundial para aprovechar el potencial de una revolución de las energías renovables en la región, donde la transformación energética podría sentar las bases para una industrialización verde.

Aunque el coste inicial de la transición es considerable, las inversiones adicionales reportarán altos rendimientos en los próximos años. La generación de electricidad con la mayoría de las energías renovables (exceptuando la eólica en tierra) ya tiene unos gastos de capital inferiores a los del carbón, y se espera que sigan bajando. Para la mayoría de las energías renovables, el coste nivelado (es decir, el coste de suministrar una unidad de electricidad a los consumidores) se sitúa en el extremo inferior, o incluso por debajo, del rango de precios de los combustibles fósiles, como se ve en la figura 9.32.




                [image: Este gráfico de líneas muestra el coste nivelado de la energía procedente de distintas fuentes renovables entre 2000 y 2023. El eje vertical muestra el coste en dólares estadounidenses de 2023 por kWh, y el eje horizontal muestra el año. Diversas líneas representan las distintas fuentes de energía: solar fotovoltaica, solar de concentración, eólica marina, eólica en tierra, bioenergía, geotérmica e hidroeléctrica. Se incluye una banda sombreada que indica el rango histórico de precios de los combustibles fósiles. Con el paso del tiempo, varias tecnologías de energía renovable (en especial la solar fotovoltaica y la eólica en tierra) han reducido su coste y han pasado de estar por encima del rango de precios de los combustibles fósiles a situarse dentro o incluso por debajo de él. Otras fuentes, como la hidroeléctrica y la geotérmica, se han mantenido bastante estables a lo largo de todo el periodo. Cada línea comienza en el año del que existen datos de costes y avanza de forma anual o a otros intervalos. La mayoría de puntos de datos muestra una tendencia descendente.]



Figura 9.32 
Coste nivelado de las energías renovables (media mundial).






IRENA. 2024. Renewable Power Generation Costs in 2023. International Renewable Energy Agency.






¿Cómo se puede lograr la inversión necesaria?

Precios relativos, fiscalidad y regulación

La unidad 2 del volumen de microeconomía revela que, en las primeras etapas de la Revolución Industrial, la caída del precio del carbón en relación con el precio de la mano de obra supuso un incentivo para que las empresas invirtieran en tecnologías nuevas. Del mismo modo, la transición a las energías renovables está impulsada por cambios en los precios relativos: el precio de las energías renovables ha experimentado una caída considerable en relación con los precios de los combustibles fósiles (figura 9.32), y se prevé que continúe bajando.5 Sin embargo, esta tendencia podría invertirse si el precio de los combustibles fósiles descendiera debido, por ejemplo, a mejoras tecnológicas importantes para su extracción o a una menor demanda.

Por tanto, incluso en los países de renta alta es poco probable que las caídas de los precios relativos de las energías renovables sean lo bastante grandes o fiables como para garantizar que el cambio se producirá sin otras intervenciones de las políticas gubernamentales. El aumento del uso de energías renovables en California, ilustrado en la figura 9.31, por ejemplo, no se debió únicamente a la variación de los precios relativos, sino también a regulaciones locales que obligaron a los proveedores de electricidad a pasarse a las energías renovables.


  Para ahondar en la disposición de la población general a pagar para mitigar el cambio climático y cómo se mide, lee Project 11 de Doing Economics.



Aparte de las regulaciones, los economistas llevan mucho tiempo defendiendo que se grave con un impuesto el uso del carbono para garantizar que el precio relativo de los combustibles fósiles se mantendrá lo bastante alto como para que la transición hacia las energías renovables se produzca a través de cambios voluntarios en la función de producción, y para que el precio del carbono refleje su verdadero coste social (que abordaremos a continuación en el apartado «Movimientos sociales»). Pero los votantes no se han mostrado a favor de gravar el carbono a un nivel ni remotamente cercano al necesario para lograrlo.


​Movimientos sociales


​​​
  Según el World Resources Institute, las ventas de vehículos eléctricos deben aumentar hasta representar entre el 75 % y el 95 % de todos los vehículos de pasajeros en circulación en 2030 para conseguir el objetivo de cero emisiones netas, que, además, es perfectamente alcanzable: las ventas crecieron un 65 % anual entre 2018 y 2023, y se necesita un 31 % adicional por año.



La demanda de los consumidores y los movimientos sociales pueden desempeñar un papel activo para la transición energética, y de hecho lo hacen, proporcionando incentivos para la inversión pública y empresarial. El cambio de las preferencias de los consumidores hacia las energías renovables ha acelerado los avances tecnológicos y la inversión en paneles solares, bombas de calor y vehículos eléctricos, así como en infraestructuras asociadas, como los puntos de recarga de vehículos eléctricos. Un estudio de empresas del sector automovilístico efectuado en 25 países reveló que, cuando los ciudadanos manifiestan su preferencia por atajar los problemas medioambientales y están dispuestos a pagar por productos más ecológicos, las empresas dan prioridad a la innovación ecológica.6


​Los movimientos sociales y el activismo han logrado modificar las políticas de las personas encargadas de la toma de decisiones públicas y privadas. Así, por ejemplo, una campaña en contra de la fracturación hidráulica para la extracción de gas de lutita en Países Bajos animó al gobierno a imponer una moratoria en un primer momento y, con posterioridad, a paralizar por completo esas actuaciones en Groningen, el yacimiento de gas más grande del país. En Reino Unido, una campaña en contra de una decisión municipal para permitir la extracción de petróleo en un yacimiento local acabó provocando una decisión del Tribunal Supremo en 2024 con unas implicaciones mucho más amplias: ahora las decisiones que tomen los gobiernos locales y nacionales deben tener en cuenta las emisiones de carbono que se derivarían de la explotación de los combustibles fósiles.

Creación de instituciones sostenibles

Un tema clave de secciones anteriores de esta unidad es que las instituciones, al igual que el capital, han sido cruciales para el crecimiento del nivel de vida desde la Revolución Industrial. Sin las instituciones adecuadas, tal vez no se produzca ninguna inversión de capital en absoluto y, aunque se produzca, hay pruebas sólidas de que las diferencias en cuanto a instituciones tienen una repercusión enorme en la productividad tanto del capital como de la mano de obra. De forma análoga, las instituciones también son fundamentales en todo el proceso para combatir el cambio climático.


​​Las diferencias en cuanto a instituciones, incluidas las opciones políticas, así como las diferencias en cuanto a especialización comercial (por ejemplo, el procesamiento de minerales) y a recursos naturales (como la energía hidroeléctrica) explican las diferencias entre países que se muestran en la figura 9.28: países con niveles similares de renta imponen al mundo unos costes en emisiones radicalmente distintos.

Retos institucionales y políticos de la transición energética


	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.





	​​​free-rider
	Aquella persona que se beneficia de las contribuciones de otras a algún proyecto cooperativo sin que ella misma aporte nada.



El cambio climático es el resultado de la acumulación de dióxido de carbono (y otros gases de efecto invernadero) en la atmósfera desde el comienzo de la Revolución Industrial en Gran Bretaña. Es un efecto externo de las decisiones que toman las personas sobre lo que consumen y de las decisiones que toman los propietarios de empresas sobre lo que producen, y posiblemente sea el mayor efecto externo que ha afrontado la humanidad en toda su historia. Como se analiza en la sección 10.4 del volumen de microeconomía, la resolución de los problemas de externalidad requiere a menudo algún tipo de intervención gubernamental —impuestos o regulaciones— para que los individuos tengan en cuenta los costes o beneficios externos de sus decisiones. Pero, por si fuera poco, el cambio climático es un efecto externo a escala mundial. Y, sin embargo, ningún país individual puede resolverlo de manera independiente; de ahí que también exista un grave problema de aprovechados que actúan como free-rider entre los países que deciden sus propias políticas nacionales.

Como explicamos en la sección 4.14 del volumen de microeconomía, la negociación (también la que se efectúa entre naciones) ofrece una solución al problema de la coordinación entre países, y hay ejemplos pretéritos importantes de cooperación y negociación internacionales que han ayudado a contener, o incluso eliminar, algunas externalidades. Si no seguimos una estrategia similar, el cambio climático será bastante más difícil de abordar.

Muchos de los procesos físicos asociados al cambio climático tienen la naturaleza de un sistema con múltiples equilibrios y puntos de inflexión (consulta la unidad 8, incluida la sección 8.11 para ver el caso del hielo marino del Ártico en verano y otros ejemplos en la figura 8.26). Cuando hay puntos de inflexión medioambientales, el objetivo de las políticas es garantizar que exista un equilibrio sostenible y que no se desencadene un proceso de colapso medioambiental desbocado. La sección 8.12 explica que, ante la gran incertidumbre sobre dónde radican con exactitud los puntos de inflexión medioambientales, es necesario adoptar políticas prudentes o protectoras, además de las políticas destinadas a combatir los efectos externos. Confiar tan solo en políticas que comparan los costes y beneficios sociales marginales, como hace el tratamiento tradicional de las externalidades, no es adecuado ante problemas con puntos de inflexión potencialmente catastróficos.

Las políticas que podrían adoptarse para transitar hacia una senda de crecimiento verde sostenible deben ser ellas mismas sostenibles, lo que en los países democráticos significa que necesitan contar con el respaldo de la ciudadanía un año detrás de otro. Si se grava el carbono con un impuesto de forma aislada, se provoca una reducción desproporcionada de la renta de la población pobre. De ahí que los impuestos al carbono hayan sido hasta ahora impopulares en muchos países, incluso entre las personas con más renta. Sin embargo, en principio, la introducción de un impuesto al carbono que distribuya los ingresos recaudados a partes iguales entre toda la ciudadanía hace que esa política pase de ser regresiva a ser progresiva, lo que beneficia a una mayoría considerable de la población. Un estudio reciente sobre Canadá,7 el único país que ha aplicado esta política hasta ahora, reveló que la combinación de un impuesto al carbono y un dividendo para la ciudadanía aumentaría la renta del 80 % más pobre de la población.

Puesto que el cambio climático afecta a todos los sectores de la economía, se necesita un planteamiento a nivel institucional que abarque todo el sistema, en lugar de políticas aisladas en sectores específicos. Esto incluye instituciones que coordinen la inversión entre el sector público y el privado (como bancos nacionales de desarrollo), así como instituciones que coordinen acciones climáticas entre países (como mercados internacionales de carbono).


  Ejercicio 9.15 Preocupación pública sobre el cambio climático

  Usa los datos y la información de este artículo de Our World in Data para responder las siguientes preguntas sobre tu país (o el país de tu elección).

  
    	¿Qué diferencias encuentras entre la preocupación pública sobre el cambio climático en tu país y en otros países?, ¿y en cuanto al apoyo que reciben las políticas destinadas a combatir el cambio climático?

    	Descarga los datos relevantes de la página en internet de Our World in Data y elabora gráficos que muestren la postura de tu país frente a la de otros países en cuanto a preocupación y apoyo público. Comenta los patrones que detectes (por ejemplo, semejanzas o diferencias entre distintos niveles de renta o regiones).

  




  Ampliación 9.12 Los factores que impulsan las emisiones de carbono: la identidad de Kaya

  
    El total de las emisiones de CO2 se puede descomponer en cuatro factores usando la identidad de Kaya. La identidad de Kaya, introducida por primera vez por el japonés especialista en economía energética Yoichi Kaya, es una herramienta sencilla pero formidable para analizar los principales factores que impulsan las emisiones de dióxido de carbono (CO2).

  

  Se trata de una identidad (una ecuación que siempre es cierta) que se obtiene al multiplicar y dividir el consumo de energía (\(E\)), el PIB y la población (Pop):

  
    	Las emisiones de carbono dependen de la intensidad de carbono de las unidades de energía (\(E\)) empleadas: \(\text{CO}_2 = E \times \frac{\text{CO}_2}{E}\)

    	La energía \(E\) depende de la intensidad energética de la producción (PIB) generada: \(\text{CO}_2 = PIB \times \frac{E}{\text{PIB}} \times \frac{\text{CO}_2}{E}\)

    	El PIB depende de la producción generada por cada miembro de la población (Pop): \(\text{CO}_2 = \text{Pop} \times \frac{\text{PIB}}{\text{Pop}} \times \frac{E}{\text{PIB}} \times \frac{\text{CO}_2}{E}\)

  

  En resumen, el aumento de las emisiones de carbono está impulsado por las tasas de crecimiento de la población, por el PIB per cápita, por la eficiencia del consumo energético y por lo ecológico que sea el suministro energético (intensidad de carbono).

  Las emisiones globales de CO2 aumentaron un 64 % entre 1990 y 2002. La figura A9.5a muestra la evolución de los cuatro factores que impulsan las emisiones a escala mundial. Los datos de la figura A9.5b evidencian que la población (que creció un 50 %) y el PIB per cápita (que subió más del doble) fueron los principales factores del incremento de las emisiones mundiales. Por otra parte, las mejoras en cuanto a eficiencia energética (se generó un 42 % menos de emisiones para producir la misma cantidad de energía) y, en menor medida, el empleo de energías renovables (la intensidad de carbono se redujo un 7 %) lograron contener un aumento mayor.

  


                [image: Este gráfico de líneas muestra los cambios porcentuales entre 1990 y 2023 del total de emisiones de CO₂ procedentes de combustibles fósiles y de la industria, junto con los cuatro factores de la identidad de Kaya que determinan las emisiones. El eje horizontal muestra los años desde 1990 hasta 2023, y el eje vertical muestra el cambio porcentual, desde −60 % hasta +100 %, con todas las series indexadas a cero en 1990. La línea que representa las emisiones totales de CO₂ crece con algunas fluctuaciones hasta alcanzar un valor algo por debajo del 60 % en 2023. Entre los componentes de la ecuación de Kaya, el PIB per cápita es el que más aumenta, ya que experimenta un crecimiento constante hasta situarse por encima del 100 %. La población también aumenta y se sitúa algo por debajo del 60 %. Por el contrario, tanto la intensidad energética (energía por unidad de PIB o «Energy / GDP») como la intensidad de carbono (CO₂ / energía o «CO2 / energy) disminuyen durante este periodo. La intensidad energética es el componente que más cae, hasta alrededor de −45 %, mientras que la intensidad de carbono se reduce hasta rondar −30 %. Una quinta línea, que muestra la intensidad de carbono por dólar (CO₂ / $), se superpone bastante con la intensidad energética y también disminuye hasta situarse en torno a −40 %.]



Figura A9.5a 
Empleo de la identidad de Kaya para analizar los factores que impulsan las emisiones mundiales de CO2.
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        	Mundo
        	1990
        	2022
        	Tasas de crecimiento
(1990–2022)

        
        	Población
        	5 327 803 039
        	8 021 407 128
        	51 %

        	PIB per cápita (dólares internacionales)
        	8210,97
        	16 676,75
        	103 %

        	Intensidad energética (Wh/dólares internacionales)
        	2,23
        	1,30
        	−42 %

        	Intensidad de carbono (toneladas/Wh)
        	0,24
        	0,22
        	−7 %





Figura A9.5b 
Factores que impulsan las emisiones mundiales de CO2, 1990–2022.






Our World in Data. 2024. Kaya Identity: Drivers of CO2 Emissions, World. Global Carbon Budget.






  Los datos de la figura A9.5a se pueden interpretar de forma negativa: hemos hecho muy poco para reducir la intensidad de carbono a nivel mundial, y la escasa mejora coincide más o menos con la aplicación del Acuerdo de París. Sin embargo, hay un lado positivo, y es que aún disponemos de un instrumento político apenas utilizado hasta ahora: la ecologización de la generación de energía. De modo que hay margen para contener las emisiones tanto con la mejora de la eficiencia como, muy en especial, con la transición energética.

  El panorama es similar cuando comparamos los países de renta alta con los de renta media y baja (figura A9.5c). Las principales diferencias estriban en que los países de renta alta consumen más energía y emiten menos carbono. Esto es interesante porque, hasta hace unos años, la ecologización de la economía se producía casi en exclusiva en los países de renta alta.8

  



        	Países de renta alta
        	1990
        	2022
        	Tasas de crecimiento
(1990–2022)

        
        	Población1
        	1 187 952 068
        	1 410 108 183
        	18,7 %

        	PIB per cápita (dólares internacionales)2
        	35 231,47
        	56 887,21
        	61,5 %

        	Intensidad energética (kWh/dólares internacionales)3
        	1,61
        	0,98
        	−39,1 %

        	Intensidad de carbono (kg/kWh)1
        	0,22
        	0,18
        	−17,3 %

        	Países de renta media y baja
        	1990
        	2022
        	Tasas de crecimiento
(1990–2022)

        	Población1
        	4 138 018 604
        	6 608 844 058
        	59,7 %

        	PIB per cápita (dólares internacionales)2
        	15 216,97
        	43 848,69
        	188 %

        	Intensidad energética (kWh/dólares internacionales)3
        	0,14
        	0,1
        	−26,4 %

        	Intensidad de carbono (kg/kWh)1
        	0,83
        	0,74
        	−10,3 %





Figura A9.5c 
Factores que impulsan las emisiones mundiales de CO2 usando la identidad de Kaya, 1990–2022, con países de renta alta y países de renta media y baja.






(1) Our World in Data. 2024. Kaya Identity: Drivers of CO2 Emissions, World. Global Carbon Budget. (2) Our World in Data. 2025. GDP Per Capita. Eurostat, OCDE y Grupo del Banco mundial. (3) Our World in Data. 2024. Kaya Identity: Drivers of CO2 Emissions, high-Income Countries. Global Carbon Budget.






  
    Ejercicio A9.4 La identidad de Kaya

    
      	Entre 1990 y 2022, Reino Unido logró reducir un 47,7 % sus emisiones de CO2. En 2022, las emisiones netas totales de gases de efecto invernadero de Reino Unido rondaron los 313,8 millones de toneladas métricas de CO2. Durante el mismo periodo, el PIB per cápita de Reino Unido creció desde unos 26 189 dólares en 2000 hasta unos 38 407 dólares en 2022. Estos datos indican que, si bien Reino Unido ha logrado avances significativos en la reducción de sus emisiones de gases de efecto invernadero, la relación entre el crecimiento económico y la reducción de las emisiones sigue siendo compleja.
        
          	Descarga de Our World in Data9 los datos de Reino Unido para los años 1990 y 2022 y descompón los cambios en cuanto a emisiones de CO2 en sus factores constitutivos usando la identidad de Kaya.

          	Calcula la contribución de cada factor y demuestra que se da la identidad de Kaya.

          	¿Cómo interpretas la relevancia de cada factor impulsor de las emisiones?

        

      

    

    
      	La identidad de Kaya también se puede utilizar para estimar el esfuerzo necesario para alcanzar un objetivo concreto. Supón que queremos reducir las emisiones a un tercio de los niveles de 2010 para el año 2030. Nuestras expectativas de crecimiento anual de la población y del PIB per cápita son de un 1 % y de un 1,5 %, respectivamente. También esperamos que el consumo energético por producción (intensidad energética) disminuya un 5 % cada año. ¿Cuánto tiene que caer la intensidad de carbono para el año 2030?
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Unidad 9 Desarrollo desigual a escala planetaria

9.13 Resumen


  	Tras el crecimiento del PIB per cápita en forma de palo de hockey que en algunas economías comenzó en el siglo xix, muchos países (aunque no todos) han experimentado periodos de crecimiento convergente. Persisten grandes desigualdades entre países.

  	Cuando utilizamos una escala logarítmica para ilustrar el PIB per cápita a lo largo del tiempo, la pendiente de la línea representa la tasa de crecimiento. Usamos tasas de crecimiento anual compuesto (TCAC) para calcular la tasa media de crecimiento durante un periodo prolongado.

  	Un modelo de la función de producción ilustra que el crecimiento de la producción depende de las tasas de crecimiento de los factores (como los bienes de capital y la mano de obra) y del progreso tecnológico. El aumento de los bienes de capital por trabajador (intensidad en capital) incrementa la productividad laboral, pero reduce el producto medio del capital si no va acompañado de mejoras tecnológicas.

  	Ningún país de renta alta tiene un porcentaje de inversión muy bajo. El aumento de la renta de un año a otro requiere una inversión neta en bienes de capital que se financia con un mayor ahorro y una disminución de la proporción del consumo, lo que es difícil de conseguir en países con un consumo de subsistencia.

  	El rendimiento de la inversión en tecnologías nuevas depende del nivel de infraestructuras, educación y sanidad que haya en cada economía particular. Cuando es bajo, los países pueden quedarse estancados en un equilibrio de tecnología baja.

  	La calidad de las instituciones económicas y políticas es un factor determinante para el rendimiento económico. Se ha comprobado que, en los países que fueron colonias en el pasado, existe una relación causal entre la calidad de las instituciones creadas durante el periodo colonial y el crecimiento económico posterior.

  	Un modelo del crecimiento exógeno y endógeno (el modelo de la dinámica del crecimiento), en el que un crecimiento mayor conduce a más inversión, muestra cómo hallar la tasa de crecimiento de equilibrio y qué políticas se necesitan para salir de un equilibrio de crecimiento bajo. El modelo explica las diferentes sendas de crecimiento que han seguido países semejantes en todo lo demás (como Bangladés y Pakistán).

  	A medida que la renta ha ido en aumento desde mediados del siglo xx, la desigualdad y la pobreza han disminuido en el mundo: la reducción de la desigualdad entre países ha superado el aumento de la misma dentro de cada país. Aun así, la desigualdad sigue siendo elevada, y buena parte del mundo sigue siendo pobre.

  	El crecimiento sostenible exige ahora una reducción veloz de las emisiones de carbono (hasta llegar al nivel de cero emisiones netas) para evitar un cambio climático catastrófico. Algunos países han evidenciado que el PIB se puede desvincular de las emisiones de carbono mediante una transición hacia el empleo de energías renovables, pero es necesaria una inversión sustancial y urgente en tecnologías verdes para lograr un crecimiento sostenible generalizado.




  Conceptos y modelos introducidos y utilizados en la unidad 9

  
    	Visualización del crecimiento económico: escala logarítmica, tasa de crecimiento anual compuesto (TCAC), regla del 70.

    	Desigualdad en el mundo: deciles, crecimiento convergente, convergencia.

    	Contabilización del crecimiento: productividad laboral, productividad total de los factores, intensidad en capital, producto medio del capital (PMeK).

    	Modelización del crecimiento a largo plazo: crecimiento exógeno y crecimiento endógeno, curva de la dinámica del crecimiento, modelo de la dinámica del crecimiento.

    	Factores clave para impulsar el crecimiento: inversión y ahorro, inversión extranjera directa, infraestructuras y educación (efectos externos), calidad de las instituciones económicas y políticas, derechos de propiedad privada, Estado de derecho.

    	Problemas de coordinación, Estados desarrollistas.

    	Crecimiento económico sostenible, decrecimiento y crecimiento verde, desacoplamiento, transición energética, precios relativos, fiscalidad, regulación, movimientos sociales.
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    Unidad 10
    El Estado como agente económico: economía, política y administración pública
  

    
      Cómo pueden los Estados (en especial los que son democráticos) hacer frente a la desigualdad, los límites planetarios y otros desafíos y por qué pueden ser incapaces de resolverlos
    



10.1 El derecho al voto de la mujer y la reducción de la mortalidad infantil en Estados Unidos


​​​Las primeras elecciones del Territorio de Wyoming, que luego se convirtió en estado de Estados Unidos, se celebraron en septiembre de 1869. Solo los varones pudieron votar. Sin embargo, para diciembre el gobernador había sancionado una ley, aprobada por la asamblea legislativa, que concedía a las mujeres el sufragio activo y pasivo, es decir, el derecho a votar y a ser candidatas. Una vez aprobada la ley, el periódico Wyoming Tribune escribió que «es probable que sea la medida más importante de la sesión y nos congratula que nuestra asamblea legislativa haya tomado la iniciativa en este movimiento, que está destinado a convertirse en universal. Si un movimiento es inevitable, es mejor encabezarlo que poner trabas».

Se necesitaron otros 50 años e innumerables batallas antes de que, en 1920, la decimonovena enmienda de la Constitución de Estados Unidos concediese el derecho al voto a las mujeres en todos los estados.

Desde mediados del siglo xix, las mujeres estadounidenses se habían organizado, habían presentado peticiones y habían formado piquetes para conseguir ese derecho. Habían pronunciado discursos y conferencias, habían escrito ensayos y artículos, se habían manifestado, habían formado grupos de presión e incluso habían participado en vigilias silenciosas y en huelgas de hambre. Se habían topado con una resistencia feroz, consistente en acoso, encarcelamiento y, en algunos casos, en ataques con violencia física.

La ratificación de la decimonovena enmienda en 1920 constituyó un hito en la lucha por el sufragio universal en Estados Unidos, pese a que siguió habiendo barreras al voto para las personas afroamericanas (tanto hombres como mujeres) hasta finales de los años sesenta.

Hacia el final de la década de 2000, Grant Miller, economista de la facultad de medicina de la Universidad de Stanford, se interesó por identificar las políticas que influyen en el nivel de salud de las personas. Se dio cuenta de que, como las leyes de voto de cada estado eran distintas y se habían aprobado en momentos diferentes, el sufragio femenino en Estados Unidos representaba una ocasión de oro para estudiar si un mayor poder político de las mujeres contribuiría a una mejora de la salud pública, sobre todo de la infancia.


	experimento natural
	Estudio empírico que aprovecha una diferencia que existe entre las condiciones que afectan a dos poblaciones (o dos economías) y que se ha producido por causas externas, por ejemplo, diferencias en las legislaciones, las políticas o el clima. La comparación entre los resultados producidos en las dos poblaciones arroja información útil sobre el efecto de las condiciones, siempre que la diferencia de las condiciones estuviese causada por un hecho aleatorio. Sin embargo, no resultaría de utilidad si, por ejemplo, la diferencia existente entre las políticas adoptadas se debiese a algo distinto, que podría haber afectado al resultado.



Su razonamiento fue que el sufragio femenino constituye un experimento natural para evaluar la importancia del derecho al voto sobre las políticas públicas. En experimentos conductuales y en otros tipos de estudios, en promedio las mujeres dan más valor que los hombres al bienestar infantil y los servicios públicos. Por lo tanto, cabría esperar que las políticas públicas cambiasen cuando las mujeres obtuvieron el derecho al voto, por ejemplo, en Idaho en 1896, en California en 1911, en Montana en 1914 y en Luisiana, Oklahoma y Míchigan en 1918.

Grant Miller comparó las medidas tomadas por los cargos públicos elegidos, así como el gasto público y los resultados obtenidos en relación con la salud infantil, antes y después de la fecha de consecución del derecho al voto por la mujer.1 Miller decidió centrarse en las políticas relacionadas con la salud infantil porque las mujeres habían luchado por ampliar los servicios de salud para niños y niñas. Por lo tanto, es razonable suponer que en ese momento las mujeres habrían elegido políticas diferentes de las de los hombres. Sin embargo, durante el siglo xix y antes, quienes defendían que solo el varón debería votar solían afirmar que las mujeres ya estaban representadas por sus maridos, sus padres y sus hermanos.

La lógica del experimento natural se ilustra en la figura 10.1, donde cada una de las flechas representa posibles causas que Miller exploró:




                [image: Este diagrama de flujo muestra la secuencia de acontecimientos que relacionan el voto con el gasto público. La consecución del derecho al voto de las mujeres en unos estados antes que en otros estados similares lleva a que los cargos elegidos decidan el nuevo gasto público, lo que se traduce en efectos sobre los programas de salud infantil.]



Figura 10.1 
Cómo el voto influye en el gasto público y en los resultados obtenidos.






Para que el experimento identifique de una forma convincente las flechas de la figura como efectos causales, debe ocurrir que no haya otras causas posibles de la variación del gasto público y de la mejora de la salud infantil. A fin de descartar esa posibilidad, Miller comparó los estados y las fechas en que las mujeres consiguieron el voto con estados similares y fechas en que no hubo variación del derecho al voto.

Lo siguiente es lo que descubrió Miller:


  	El voto femenino impulsó el gasto en servicios sociales (lo que incluye la salud pública) un 24 %, pero no tuvo efectos evidentes sobre el gasto público de los estados en otras áreas. Más tarde, después de que las mujeres obtuvieran el voto a nivel federal, el Congreso de Estados Unidos aprobó un incremento sustancial del gasto en salud pública, en especial el destinado a niños y niñas. Un historiador llegó a la conclusión de que «la principal fuerza que motivó al Congreso fue el temor a un castigo en las urnas… por parte de las votantes».2

  	Las muertes de menores de nueve años disminuyeron entre un 8 % y un 15 %, principalmente como resultado de la menor incidencia de los tipos de enfermedades que eran el objetivo de los programas públicos que se habían adoptado, en especial las campañas puerta a puerta dedicadas a la higiene. Para poner en perspectiva esas cifras, en 1900 uno de cada cinco menores no alcanzaban la edad de cinco años.



Volvemos a la cuestión del derecho al voto de las mujeres en la sección 10.5 (por ejemplo, en la figura 10.6). Además, Esther Duflo explica en un vídeo de «Economista en acción» el impacto de un experimento a gran escala llevado a cabo en India que aumentó el poder político de las mujeres.

La investigación de Miller muestra que la representación directa de las mujeres de Estados Unidos se tradujo en una variación sustancial de las políticas públicas.

Las políticas de los gobiernos han sido objeto de estudio a lo largo de La economía 2.0. Hasta ahora, nos hemos centrado en las políticas públicas como un posible medio de resolver problemas económicos. Al hacerlo de esa forma, hemos adoptado el punto de vista de un planificador social benevolente que tiene el objetivo de maximizar el bienestar de la sociedad, ayudar a los menos pudientes o conseguir alguna otra ambición loable. Ahora bien, los líderes de Estado reales no son planificadores sociales benevolentes; solo son personas que tienen sus propios objetivos.

En el pasado, se utilizaba el término economía política para aludir a todo el ámbito de la economía como campo de estudio.


​El planteamiento usado en esta unidad —a veces llamado economía política— incorpora la política (es decir, el proceso por el cual los gobiernos consiguen poder, junto con los objetivos de las élites políticas que dirigen el gobierno) al análisis. Por lo tanto, aquí tenemos en cuenta no lo que los gobiernos podrían hacer para solucionar problemas, sino la manera en que alcanzan el poder y en que eligen las políticas que aplican.

En esta unidad, ponemos el foco en el Estado (el gobierno) como agente y también como escenario en el que interactúan otros actores (organizaciones empresariales, sindicatos y ciudadanía), a veces en colaboración y otras veces en conflicto. Aplicamos algunas herramientas de modelización económica para examinar las instituciones políticas, incluida la democracia, a través de las cuales los dirigentes del gobierno alcanzan y mantienen el poder, sus objetivos y cómo logran sus metas o fracasan en ello.
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10.2 El Estado como agente económico


​​Al igual que las empresas y las familias, el Estado (que engloba el gobierno, las administraciones públicas y el sector público en general) es un agente económico. Los impuestos que cobra, el gasto público, la legislación, las guerras y otras de sus actuaciones forman parte de la vida económica tanto como la inversión, el ahorro y las actividades de compraventa de familias y empresas. Al igual que ocurre con las empresas y las familias, el Estado hace posible que las personas se agrupen para hacer cosas que no podrían hacer individualmente.


  Pieza clave

  En las secciones 10.6 y 10.7 del volumen de microeconomía⁠ se presentan y se explican los bienes públicos.




	bien público
	Bien que, si está disponible para alguien, lo está para todo el mundo sin coste adicional. Esta característica se denomina ausencia de rivalidad. Hay economistas que consideran los bienes públicos en un sentido más estricto como los que, además de no rivales, son no excluibles (que es imposible impedir que alguien los consuma).




​Entre esas cosas que los Estados hacen posible, lo más básico es interactuar de acuerdo con una serie de leyes que regulan todo lo que hacemos, desde los límites de velocidad hasta los derechos de propiedad intelectual. En consecuencia, el Estado proporciona un ordenamiento jurídico dentro del cual funciona la economía. La legislación, la normativa y su ejecución, que constituyen ese ordenamiento jurídico, son, al menos en condiciones ideales, un bien público. Esto implica que las ventajas de contar con este ordenamiento jurídico son no rivales (que tú disfrutes de calles seguras no impide que yo las disfrute) y no excluibles (si las calles son seguras, a nadie se le puede privar de disfrutar de esa seguridad).


​​El Estado es un agente que hace parecer pequeñas a las familias y a la mayor parte de las empresas. Las administraciones públicas de Estados Unidos, incluidas las federales, estatales y locales, dan trabajo a casi diez veces más personas que la empresa más grande del país, Walmart. Sin embargo, los estados no siempre fueron agentes económicos de esa magnitud. En la figura 10.2, presentamos los ingresos totales recaudados mediante impuestos por Reino Unido, expresados como una fracción del producto interior bruto —un indicador del tamaño del Estado con respecto al tamaño de la economía—, durante más de 500 años. La fracción pasó de un 3 % en el periodo anterior a 1650 hasta más del 30 % tras la Segunda Guerra Mundial.




                [image: Este gráfico de líneas ilustra el crecimiento del Estado en Reino Unido entre 1500 y 2021. El eje horizontal muestra los años desde 1500 hasta 2021. El eje vertical presenta los ingresos fiscales totales como porcentaje del PIB, en un intervalo que va de 0 % a 40 %. El gráfico tiene una sola serie de datos, ingresos fiscales totales. Los ingresos fiscales se mantienen cerca de cero hasta el siglo XVII, en el periodo en que se creó el Imperio Británico. Los ingresos suben después de la Revolución Gloriosa de 1688, aumentan durante la guerra de los Siete Años entre 1756 y 1763 y alcanzan su nivel más alto cerca del 20 % durante las guerras napoleónicas entre 1800 y 1815. Durante el periodo conocido como Pax Britannica, que va de 1815 a 1914, los ingresos fiscales fluctúan en torno al 10 %. Aumentan notablemente durante la Primera Guerra Mundial entre 1914 y 1918, con un pico próximo al 35 %, antes de volver a bajar. Hacia 1928, en las fechas en que se aprobó el sufragio universal, los ingresos seguían por debajo del 20 %. Volvieron a aumentar durante la Segunda Guerra Mundial entre 1939 y 1945, con un pico por encima del 35 %. Después de la victoria del Partido Laborista con Clement Attlee en las elecciones de 1945, los ingresos se estabilizan entre un 30 % y un 35 %. Desde la elección de Margaret Thatcher en 1979 en adelante, se mantienen en ese intervalo con fluctuaciones de menor escala hasta 2021.]



Figura 10.2 
Crecimiento del Estado en Reino Unido (1500–2021).






Nota: Pax Britannica hace referencia al siglo que transcurrió entre el final de las guerras napoleónicas y el comienzo de la Primera Guerra Mundial, periodo durante el cual Europa y la mayor parte del mundo se mantuvieron relativamente en paz (en comparación con periodos anteriores y posteriores), siendo Reino Unido la potencia militar dominante. La Revolución Gloriosa provocó el derrocamiento del rey Jacobo II en 1688 y el aumento del poder y la independencia del parlamento.
Ingresos públicos de Reino Unido; Patrick K. O’Brien y Philip A. Hunt. 1993. «The rise of a fiscal state in England, 1485–1815». Historical Research 66 (160): pp.129–76.






No solo el Estado es un agente económico mucho más grande que cualquier familia o empresa, sino que también tiene particularidades específicas entre los agentes que intervienen en cualquier sociedad. Dentro de un territorio dado, puede dictar lo que las personas tienen obligación de hacer o les está prohibido hacer y, para ello, puede usar la fuerza e imponer restricciones a la libertad de los individuos.


	impuesto
	Pago obligatorio al Estado que grava, por ejemplo, los ingresos de los trabajadores (impuesto sobre la renta) o los beneficios de las empresas (impuesto de sociedades) o que va incluido en el precio que se paga por bienes y servicios (impuesto sobre el valor añadido —IVA— o sobre las ventas).
	Estado
	En un territorio dado, el Estado es el único órgano con legitimidad para usar la fuerza (o amenazar con su uso) a fin de controlar el comportamiento de su ciudadanía.




​La particularidad que diferencia al Estado de otros actores económicos privados, como empresas, familias, personas individuales y organizaciones profesionales y sindicales, es que se trata del único ente en un territorio geográfico (la nación) que puede usar, o amenazar con usar, la fuerza legítimamente para obligar a sus habitantes a hacer, o prohibirles hacer, lo que especifique la ley. En este contexto, ‘legítimamente’ significa que la mayor parte de la ciudadanía considera apropiadas y aceptables esas actuaciones del Estado. A menudo los gobiernos hacen cosas —privar de libertad a las personas, por ejemplo— que la mayoría de la gente acepta, pero que, si las hiciera un particular, serían consideradas injustas y punibles.

Como en general la ciudadanía considera legítimo el uso de los poderes coercitivos del Estado para mantener el orden, regular la economía y prestar servicios —dicho de otro modo, acepta la autoridad del Estado—, la mayor parte de las personas cumplen con las leyes aprobadas por los órganos del Estado. Una de las aplicaciones del poder coercitivo del Estado es la recaudación de impuestos con los que financiar las actividades de las administraciones públicas.

Más allá del uso legítimo de los poderes coercitivos, un segundo rasgo del Estado, que también lo diferencia de las empresas y otras entidades económicas privadas, es que tiene obligaciones adquiridas con sus ciudadanos en cuanto a derechos humanos y civiles. Para avanzar en esos derechos y protegerlos, los Estados pueden utilizar el dinero recaudado con los impuestos para proporcionar servicios, como la defensa nacional, la protección de la policía y la escolarización. En algunos casos, esas prestaciones de servicios se hacen sin restricciones en cuanto a quien se beneficia de ellas y sin cobrar un precio.

Jean Tirole, economista especializado en el papel de las políticas públicas y la legislación, describe las formas en que los gobiernos pueden mejorar el funcionamiento de una economía en el discurso que pronunció al recoger su premio Nobel.

No obstante, existe una gran variación —a lo largo del tiempo y entre unos países y otros— en cuanto a la legitimidad que la autoridad de un Estado tiene para la ciudadanía y en cuanto al cumplimiento por el Estado de las obligaciones contraídas con ella. Como vamos a tratar en esta sección, el Estado puede ser parte de la solución de los problemas económicos y sociales, abordando los fallos del mercado y otras cuestiones, pero también puede ser parte de ellos al crearlos con sus actuaciones.


​​​​Parte de la solución

Los Estados han mejorado enormemente tanto el nivel de vida como la calidad de vida de sus ciudadanos. Entre otros ejemplos, están los siguientes:1


  	Alivio de la pobreza: hace cincuenta años, incluso en los países ricos, muchas personas jubiladas o de edad avanzada vivían en la pobreza. Por ejemplo, en 1966, un 28,5 % de las personas estadounidenses de 65 o más años estaban clasificadas como «pobres». Los pagos públicos a los menos pudientes han reducido considerablemente las penurias económicas graves entre las personas mayores. En 2021, un 10,3 % de las personas de 65 o más años en Estados Unidos percibían ingresos que las situaban por debajo del umbral oficial de pobreza.

  	Provisión de bienes públicos: algunos bienes y servicios que son esenciales para el bienestar social y económico —como la defensa nacional, el aire limpio, las fuerzas de seguridad y vigilancia, la protección frente a riadas, las redes de transporte y las infraestructuras digitales— son bienes públicos; el sector privado no puede proporcionarlos con eficiencia.

  	Seguridad económica: en los países de rentas más altas, el aumento del gasto público y las lecciones aprendidas en la Gran Depresión y la «edad de oro del capitalismo» (los tres decenios posteriores a la Segunda Guerra Mundial) han disminuido la inseguridad económica al hacer que los ciclos económicos sean menos volátiles y al proporcionar transferencias de renta para quienes pierden el empleo en las recesiones.

  	Mayor esperanza de vida y reducción drástica de la mortalidad infantil en muchos países: cuando estas mejoras se produjeron a finales del siglo XIX y principios del XX, su causa principal no fueron los avances de la medicina, muchos de los cuales llegaron con posterioridad, sino que se debieron a políticas públicas que mejoraron los sistemas de saneamiento y de suministro de agua.




  Pieza clave

  En las secciones 4.5 y 5.3 del volumen de microeconomía⁠, se introduce la evaluación de los resultados económicos por medio de la eficiencia de Pareto y la equidad.




	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.
	equidad
	Forma de evaluar una asignación dependiendo del concepto de justicia que se tenga.
	fallo de mercado
	Si la asignación resultante de las interacciones que tienen lugar en el mercado no cumple la condición de eficiencia de Pareto, la situación se describe como un fallo de mercado. Es posible que esta expresión se use sin excesivo rigor para cualquier interacción que dé como resultado una asignación paretoineficiente, sin importar si concierne a un mercado en concreto o no.
	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.




​​​​En La economía 2.0: microeconomía, utilizamos dos criterios para evaluar los resultados económicos: la eficiencia de Pareto y la equidad. Si consideramos que los resultados de unas interacciones económicas privadas no son paretoeficientes o equitativos, existe la posibilidad de que las políticas públicas resuelvan el problema. Por ejemplo, se da ineficiencia de Pareto —también descrita como fallo del mercado— si las decisiones tomadas por agentes económicos privados imponen un efecto externo —un coste o beneficio sin compensación— a otros. Las posibles ganancias mutuas de quien toma la decisión y de quienes se ven afectados no llegan a materializarse. Como se describe en la sección 10.4 del volumen de microeconomía, los impuestos o la regulación del Estado pueden suponer un remedio.

Si se considera que el grado de desigualdad en la distribución de la renta o en la riqueza en la economía en su conjunto no cumple los criterios de equidad, el Estado podría intentar disminuir la desigualdad mediante impuestos redistributivos o programas destinados a elevar el nivel de vida de los menos pudientes. O podría regular tipos específicos de interacciones: la sección 5.8 de La economía 2.0: microeconomía describe una situación en la que un gobierno democrático concede derechos laborales que dan como resultado una participación más equitativa de los trabajadores en el beneficio generado por los contratos de trabajo.


	bien meritorio, bien preferente, bien social
	Bien o servicio que debería estar disponible para todas las personas por razones éticas, puedan pagarlo o no.




​​​​Los gobiernos persiguen sus objetivos a través de alguna combinación de estos cuatro medios:


  	Incentivos: impuestos, subvenciones y otras formas de gasto para alterar los costes y beneficios de actividades que tienen efectos externos y para redistribuir la renta;
    
      	impuestos a la circulación, los vehículos o los combustibles para reducir los atascos y la contaminación;

      	impuestos sobre bienes de consumo perjudiciales, como las bebidas azucaradas o las alcohólicas;

      	subvenciones al transporte público, en especial en zonas rurales;

      	subvenciones a la I+D y a las energías renovables.

    

  

  	Regulación: reglamentación directa de las actividades económicas para promover la eficiencia y disminuir la falta de equidad;
    
      	políticas de fomento de la competencia para reducir la capacidad de fijar precios de las empresas;

      	participación universal obligatoria en seguros médicos y sociales y en planes de pensiones;

      	salarios mínimos y derechos de los empleados en el trabajo;

      	regulación financiera, políticas del banco central, control de la demanda agregada.

    

  

  	Persuasión o información: alterar la información disponible y las expectativas de la gente sobre lo que otras personas harán (por ejemplo, creer que sus propiedades están seguras o que otras empresas invertirán) a fin de que las actuaciones de las personas se coordinen de una manera que sea deseable;
    
      	establecer la expectativa de que la demanda agregada será relativamente estable, de manera que las empresas inviertan y las familias estén menos expuestas a riesgos;

      	ofrecer información que permita a la gente tomar mejores decisiones, por ejemplo, sobre los riesgos vinculados con los productos financieros, el cambio climático, los juguetes infantiles y los alimentos.

    

  

  	Servicios públicos: provisión de bienes públicos y provisión en especie de bienes y servicios o transferencias de dinero para reducir la desigualdad del nivel de vida;
    
      	defensa nacional y fuerzas de seguridad y vigilancia;

      	vacunación y otros programas de salud pública;

      	redes de transporte;

      	bienes sociales, como enseñanza y atención médica básicas o representación legal en procedimientos judiciales;

      	transferencias de rentas para proteger el nivel de vida de las familias con rentas bajas.

    

  




​Parte del problema

Para implementar tales políticas potencialmente beneficiosas, los Estados necesitan tener poderes extraordinarios, tanto para conseguir información como para obligar al cumplimiento de las políticas. Esto crea un dilema. Para que el Estado tenga éxito en la resolución de los problemas, también debe contar con suficiente poder como para llegar a convertirse en un problema en sí mismo.

Los ejemplos que nos proporciona la historia, así como las noticias de la actualidad, ponen de manifiesto que los gobiernos aprovechan su monopolio sobre el uso de la fuerza para silenciar a la oposición, consolidar su poder y conseguir el enriquecimiento personal de sus dirigentes.

Aquí se incluyen dictadores, no limitados por instituciones políticas:


  	Francia: el Rey Sol, Luis XIV, reinó en Francia desde 1643 hasta 1715. Entre 1661 y 1710 construyó para su residencia un lujoso palacio con jardines en Versalles, que actualmente es una de las principales atracciones turísticas del mundo.

  	Rumanía: Nicolae Ceausescu, jefe de Estado durante más de dos décadas (1965–1989), utilizó un cuerpo de policía secreta para realizar vigilancia y represión en masa. Acumuló un patrimonio extraordinario, que incluía más de una docena de palacios con baños revestidos de azulejos de oro y portarrollos de oro macizo para el papel higiénico.



Y autócratas elegidos en las urnas:


  	Costa de Marfil: como presidente desde 1960 hasta 1993, Felix Houphouet Boigny amasó una fortuna estimada entre 7 mil millones y 11 mil millones de dólares, en gran parte a buen recaudo en cuentas bancarias en Suiza. Una vez preguntó: «¿Hay algún hombre serio en la Tierra que no guarde parte de su fortuna en Suiza?»

  	Rusia: varios políticos de renombre opositores del presidente Vladímir Putin, tales como Alekséi Navalni, Yevgueni Prigozhin y Borís Nemtsov, han muerto de repente en circunstancias inexplicables.



También hay ejemplos entre líderes elegidos democráticamente:



  	​​Hungría: el régimen autoritario de Viktor Orbán reprime a la oposición mediante el control de los medios de comunicación y la manipulación electoral y sobre él pesa la acusación de corrupción sistémica por parte de la Unión Europea.

  	Sudáfrica: el anterior presidente Jacob Zuma utilizó fondos estatales (destinados a ser utilizados en su seguridad) para construir una opulenta residencia familiar.

  	India: el gobierno del primer ministro Narendra Modi ha mermado los derechos democráticos y ha socavado la oposición mediante la persecución judicial de contrincantes políticos y la intimidación de la prensa.

  	Estados Unidos: el presidente Donald Trump ha intentado acallar las críticas de los medios de comunicación promulgando decretos presidenciales que eliminan la financiación del Congreso a radios, televisiones y otros medios y limitando el acceso de la prensa a la Casa Blanca.

  	Francia: el anterior presidente Nicolas Sarkozy fue condenado por corrupción en 2020 y de nuevo en 2024 en relación con la malversación de fondos de campaña y la comisión de sobornos.



Sin embargo, aunque la democracia no sea capaz de eliminar tales conductas, aprenderemos que sí ofrece un medio de forzar al gobierno a que sea menos un problema y más una solución.


  Ejercicio 10.1 El tamaño del Estado y el desarrollo económico

  Ayúdate de la figura 10.2 para responder las siguientes preguntas:

  
    	¿Por qué la Pax Britannica (1815–1914) fue un periodo con un Estado de menor tamaño?

    	Compara la figura 10.2 con la figura 1.1 de La economía 2.0: microeconomía, que muestra el PIB per cápita a lo largo del tiempo. ¿Por qué crees que el aumento de tamaño del Estado coincide con el surgimiento del capitalismo como sistema económico en los siglos XVII y XVIII y el aumento de la producción per cápita?

    	Compara dos «tiempos de paz», la Pax Britannica y el periodo que siguió al final de la Segunda Guerra Mundial. ¿Por qué crees que el tamaño del Estado aumentó tanto en el segundo caso?

  




  
    Pregunta 10.1 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre el Estado y elige los que sean correctos.

    
      	El Estado no debería ser capaz de incautarse de propiedades privadas.

      	El Estado no debería tener el monopolio de la prestación de un servicio.

      	El Estado no debería tener el poder de usar la fuerza contra sus ciudadanos.

      	El Estado no debería recopilar información sobre sus ciudadanos.

    

    
      	En líneas generales, eso es correcto. Incluso en el caso excepcional del derecho de expropiación forzosa o «dominio eminente» (derecho a tomar la titularidad de una propiedad privada por motivos de utilidad pública), para adquirir una propiedad privada el Estado tiene que pagar a sus propietarios. Algunas personas podrían considerar los impuestos como una expropiación de cierta categoría de propiedad privada, pero se hace con el consentimiento de la sociedad en su conjunto, de acuerdo con las normas que la sociedad ha aprobado; los impuestos se aceptan como pago por servicios prestados por el Estado.

      	Hay servicios que debe prestar un monopolio para garantizar el cumplimiento de ciertas exigencias y para aprovechar las economías de escala. La red eléctrica es un ejemplo. Si es necesario que haya un monopolio, puede ser preferible que lo tenga el Estado y esté sujeto al control democrático, mejor que en manos de una empresa privada.

      	El uso de cierto grado de fuerza puede ser legítimo, siempre que sea razonable, se ejerza contra individuos que cometen delitos graves (terrorismo, insurrección) y se produzca dentro de un marco de normas (leyes) que tenga la aprobación previa de los ciudadanos.

      	Aceptamos que, para que el Estado funcione bien, tenga algo de información sobre sus ciudadanos. Por ejemplo, para estimar con precisión la cantidad de dinero necesaria para financiar programas como las pensiones de jubilación o los subsidios de desempleo, debe saber el tamaño de la población, el género, la edad y otros datos demográficos. Por motivos de seguridad, debe conocer quién entra y sale del país. Sin embargo, el alcance de esa recopilación (y conservación) de información está sujeto a normas aprobadas por sus ciudadanos, y estos pueden oponerse a revelar parte de su información privada al Estado. Por ejemplo, cuando las autoridades fiscales de Reino Unido anunciaron planes para recopilar información económica que antes se consideraba privada, fue objeto de controversia y provocó críticas.

    

  




  
    	
      Angus Deaton. 2013. The Great Escape: health, wealth, and the origins of inequality. Princeton: Princeton University Press [El gran escape: salud, riqueza y los orígenes de la desigualdad, trad. cast. de Ignacio Perrotini, Madrid: Fondo de Cultura Económica, 2015].  ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 El Estado como agente económico: economía, política y administración pública

10.3 La democracia como institución política

Harold Lasswell, un prominente politólogo estadounidense de mediados del siglo xx, es muy conocido por su libro Politics: Who Gets What, When and How (publicado en castellano como La política como reparto de influencia). El título original plasma un concepto básico de esta unidad, a saber, que la política gira en torno a:


  	quién consigue qué,

  	quién consigue ser qué,

  	quién consigue hacer qué.




	instituciones políticas
	Una institución es un conjunto de leyes y de normas informales que regulan interacciones sociales; a veces también se conoce como «reglas del juego». Las instituciones políticas son aquellas que establecen quién tiene poder y cómo se ejerce en una sociedad.
	democracia
	Sistema político que, en condiciones ideales, otorga el mismo poder político a toda la ciudadanía y que viene definido por derechos individuales como la libertad de expresión, de reunión y de prensa, así como por elecciones justas en las que prácticamente todas las personas adultas pueden votar y donde el gobierno abandona el poder si las pierde.




​​​La razón es que las instituciones políticas de un país son las reglas del juego que determinan quién tiene el poder y cómo se ejerce en una sociedad. La democracia es una institución política, lo que implica que es un conjunto de normas que establecen:


  	quiénes forman el gobierno,

  	las potestades que pueden ejercer al gobernar.



Las instituciones políticas varían de un país a otro y a lo largo del tiempo. Además de la democracia, las principales categorías de instituciones políticas incluyen la dictadura y otros sistemas intermedios entre una y otra.

El valor primordial que motiva la democracia es la igualdad política. Toda la ciudadanía debería tener, en lo sustancial, igualdad de oportunidades para poder expresar sus opiniones de maneras que puedan modelar las políticas y otras actividades de los poderes públicos.

En ocasiones se defiende la democracia como medio de «dejar que gobierne el pueblo» o porque representa, en palabras de Abraham Lincoln, un «gobierno del pueblo, por el pueblo y para el pueblo». Sin embargo, es difícil establecer quién es «el pueblo» y qué quiere «el pueblo». Kenneth Arrow es un economista que contribuyó no solo a nuestra comprensión de la teoría microeconómica, sino también a la forma de entender los problemas con que se topan las elecciones para seleccionar entre distintos modos de actuar.


​Kenneth Arrow estudió la toma de decisiones colectiva. ¿Cómo podemos tomar decisiones que tengan en cuenta las diferentes preferencias, a menudo enfrentadas, de todas las personas que componen una sociedad? Aunque los sistemas de votación democrática tienen características deseables, permiten que los votantes solo expresen un orden de preferencia —por ejemplo, A antes que B antes que C— y no la intensidad de sus sentimientos u opiniones. E incluso si aceptamos esta limitación, Arrow demostró que ningún procedimiento de voto da lugar a decisiones coherentes en todas las circunstancias. Si bien esta conclusión parece negativa, el trabajo de Arrow y otras personas sobre la toma de decisiones colectivas facilita el diseño de procesos que reducen el riesgo de manipulación por parte de individuos o grupos.


  Grandes economistas Kenneth Arrow

  


                [image: Kenneth Arrow]






  Kenneth Arrow (1921–2017) nació en la ciudad de Nueva York, hijo de padres de origen rumano. En su artículo «A Cautious Case for Socialism», explica cómo la Gran Depresión y la Segunda Guerra Mundial influyeron en sus ideas, en particular las de «libertad y aversión a la guerra».1

  
	mano invisible
	Expresión que utilizó Adam Smith para describir la manera en que los mercados pueden funcionar como un sistema descentralizado para organizar la economía que (en las condiciones adecuadas) daría lugar a una asignación de los bienes y servicios beneficiosa para la mayoría de los participantes, aun cuando todos actuasen enteramente en su propio interés.



  
  ​Además de lo que trabajó en los sistemas de votación, estuvo entre los primeros en demostrar que existían condiciones en las que algo como la mano invisible de Adam Smith podría funcionar. Con su característico estilo académico y apartado de la retórica ideológica, más tarde escribió:

  
    Ya es larga y […] respetable la serie de economistas que, desde Adam Smith hasta el presente, han tratado de demostrar que una economía descentralizada, motivada por el interés individual y guiada por señales de los precios, sería compatible con una disposición coherente de los recursos económicos, que podría considerarse […] mejor que un gran número de disposiciones alternativas posibles. […] Se hace importante saber, no solo si la misma es cierta, sino también si podría ser cierta. (El énfasis está en el original, Análisis general competitivo, 1971).

  

  Arrow fue pionero en el estudio de muchos de los temas tratados en La economía, tales como la información asimétrica y la economía del conocimiento, y contribuyó a ampliar el alcance de la economía para incluir ideas de otras disciplinas. Un año antes de su fallecimiento, Arrow impartió parte de un curso sobre desigualdad en la Universidad de Stanford utilizando un borrador inicial de la unidad 19 de La economía 1.0, el cual se revisó a tenor de sus comentarios.

  
  ​En el artículo «Kenneth Arrow and the Golden Age of Economic Theory», Steven Durlauf ofrece un buen resumen de la manera en que Kenneth Arrow explicaba los problemas de usar una votación para determinar qué actuación es preferible, además de otras aportaciones de mayor calado que hizo a la economía y las ciencias sociales.2




	Estado de derecho
	Principio en virtud del cual todos los miembros de una sociedad se rigen por las mismas leyes y nadie —por mucho poder que tenga— está por encima de la ley.
	libertades civiles
	Las libertades civiles aluden a la libertad de expresión, credo y asociación, libertad de prensa (y de otros medios de comunicación), protección frente a detenciones arbitrarias, así como otras garantías al amparo de las leyes y las normas sociales de un país que protegen a los miembros de una sociedad frente al abuso de poder del Estado.




​​​Utilizamos la palabra ‘democracia’ para hacer referencia a una forma de gobierno que se caracteriza por tres principios:


  	Estado de derecho: todos los individuos están obligados por las mismas leyes y nadie —ni siquiera el más alto cargo del Estado— está «por encima de la ley».

  	Libertades civiles: los miembros de una sociedad tienen garantizados los derechos de libertad de expresión, reunión y prensa, y no resulta gravoso ni peligroso personalmente oponerse a las políticas del gobierno actual.

  	Elecciones inclusivas, justas y decisivas: elecciones justas en las que no se prive del voto a ningún grupo de población y tras las cuales la parte perdedora deje el poder si lo estaba ocupando.



Lo ideal es que en una democracia quien ostente el poder sea elegido en un proceso competitivo abierto e inclusivo y que el Estado de derecho y las libertades civiles limiten lo que puede hacerse desde ese poder.

La democracia se ha considerado un buen sistema político por dos razones muy diferentes:


  	la democracia en sí misma: en tanto que sistema político consecuente con la dignidad individual y la libertad de todos los ciudadanos y ciudadanas;

  	la democracia como forma de abordar los problemas nacionales: en tanto que sistema que funciona mejor que otras formas de gobierno, de manera que los poderes del Estado no sean un problema, sino una solución.



Aquí nos centramos en lo que implica la democracia a la hora de abordar problemas (el segundo punto), no en sus méritos intrínsecos (el primero). Ningún gobierno actual cumple el ideal democrático de igualdad política, en la que cada miembro de la ciudadanía tiene la misma influencia sobre un resultado. Asimismo, de ninguno se puede decir que se atenga perfectamente a los tres principios políticos de la democracia.


​​​​​Tomemos las elecciones inclusivas. Algunos grupos de población —los condenados por delitos graves, por ejemplo— están privados del derecho a voto en muchos países y aun así seguimos considerando democrático el sistema político de esos países. No obstante, la exclusión de un gran grupo de población —las mujeres, por ejemplo, como era habitual en épocas recientes, o un grupo racial o étnico— es una violación suficientemente grave del criterio de «elecciones inclusivas» para descartar a un país del club de naciones democráticas. Los siguientes son algunos ejemplos:


  	Bengala Occidental: un ejemplo incluido en la unidad 5 del volumen de microeconomía ayuda a mostrar lo trascendente que puede ser limitar el derecho al voto. Trata de una reforma agraria llevada a cabo en Bengala Occidental bajo el nombre de Operación Barga. La figura 5.29 del volumen de microeconomía ilustra el efecto de la reforma sobre los terratenientes y los agricultores. Unas elecciones inclusivas podrían afectar a la probabilidad de que tengan lugar reformas como esa. Si solo los terratenientes tuvieran derecho al voto y votaran según sus propios intereses económicos, no apoyarían a un partido que propusiese una reforma para reducir sus ingresos. Con sufragio universal, el resultado sería diferente. Los agricultores, que serían la mayoría del electorado, votarían a un partido que defendiese reformar la propiedad de la tierra. En la vida real, el partido político que introdujo las reformas en Bengala Occidental llegó a ganar las elecciones y, en consecuencia, el control del gobierno de ese estado durante tres décadas.

  	Estados Unidos: la ley de derecho al voto de 1965 afianzó el voto de grandes grupos de ciudadanos afroamericanos que en la práctica carecían de él. La consecuencia de que pudieran votar fue una variación sustancial del gasto en enseñanza en los distritos con gran número de votantes negros, que antes estaban excluidos.

  	Brasil: antes de mediados de los noventa, para poder emitir un voto válido había que saber leer y escribir razonablemente bien (algo que no podía hacer una cuarta parte de la población). Alrededor del 11 % de los votos se declaraban no válidos por las barreras comunicativas, y en su mayoría habían sido emitidos por votantes pobres. En 1996 se empezó a utilizar un sistema electrónico de votación con fotografías de los candidatos y una interfaz parecida al teclado de los teléfonos o los cajeros automáticos, que guiaba a cada votante en cada paso del proceso. El efecto fue el aumento del número de votos válidos emitidos por las personas pobres. La variación resultante en las características del electorado se tradujo en la elección de líderes políticos que priorizaban el tipo de gasto que mayoritariamente beneficia a los menos pudientes. El gasto en salud pública, por ejemplo, aumentó más de un tercio.3




​Como veremos en las secciones siguientes, la manera en que en realidad funciona un gobierno no depende únicamente de la presencia o ausencia de libertades civiles, el Estado de derecho y las elecciones justas e inclusivas.


  Ejercicio 10.2 Encaje del autocontrol en el gobierno

  James Madison, una figura líder en los debates sobre la Constitución de Estados Unidos de América después de que las antiguas colonias británicas ganaran la guerra de independencia, escribió en 1788:

  
    Al organizar un Estado que será administrado por hombres con poder sobre otros hombres, la gran dificultad estriba en que, primero, debes lograr que el Estado sea capaz de ejercer control sobre los gobernados y, luego, forzarlo a que se controle a sí mismo.4

  

  Utilizando los conceptos tratados en esta sección y otros ejemplos (no abordados aquí), explica cómo la democracia (incluido el Estado de derecho) responde a las inquietudes de Madison en cuanto a forzar al Estado a que se controle a sí mismo.




  
    Pregunta 10.2 Elige las respuestas que sean correctas

    Para poder afrontar con eficacia los casos de fallo del mercado y falta de equidad y para cumplir sus otras obligaciones, el Estado debe ser suficientemente grande y poderoso. Eso implica que quien soluciona problemas también tiene un tamaño tal que puede convertirse en un problema. ¿Cómo se suele resolver esta paradoja?

    
      	Estado de derecho

      	Limitaciones constitucionales

      	Presión internacional

      	Elecciones democráticas que dan a la ciudadanía el poder de destituir al gobierno

    

    
      	La mayoría de los países tienen un ordenamiento jurídico que se aplica a toda la ciudadanía, sin excepciones. Las leyes las debe interpretar y hacer cumplir un sistema judicial. La eficacia con que el Estado de derecho restringe el comportamiento de los órganos del Estado suele depender de la independencia con que el poder judicial pueda actuar con respecto a los demás poderes del Estado.

      	Una constitución es un conjunto de reglas que tienen un carácter más permanente que las leyes que cada gobierno sucesivo puede hacer y deshacer. Algunos países tienen una constitución escrita. Para dotarla de un carácter especial, suelen existir leyes que dificultan su modificación. Por ejemplo, para aprobar una enmienda de una constitución, podría requerirse una mayoría del 66 % de los votos, y no una mayoría simple, y además la votación debería repetirse en varios grupos diferentes.

      	Es probable que muchos gobiernos sean sensibles a la presión internacional, pero eso no implica que se sientan forzados a aceptarla. Abundan los ejemplos de gobiernos que durante años se comportaron sin tener en cuenta la opinión internacional, incluso enfrentándose a sanciones. Un ejemplo fue Sudáfrica durante el régimen del apartheid; más recientemente, Zimbabue y Corea del Norte han demostrado cómo un gobierno autoritario puede hacer caso omiso de la presión internacional.

      	Esta es posiblemente la limitación definitiva. Siempre que las elecciones sean «libres y justas» (con voto secreto y algunas otras condiciones), un gobierno elegido democráticamente debe aceptar en última instancia la voluntad de la gente.
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Unidad 10 El Estado como agente económico: economía, política y administración pública

10.4 Preferencias políticas y competencia electoral: el modelo del votante mediano

En esta sección, desarrollamos un modelo que ayuda a explicar las prácticas que los partidos políticos adoptan cuando compiten en elecciones democráticas. Lo que denominamos el modelo del votante mediano explica dos observaciones habituales.

En primer lugar, en los países democráticos en los que la distribución de las rentas de mercado (es decir, antes de impuestos y de transferencias públicas) es muy desigual, con frecuencia los gobiernos adoptan políticas tendentes a reducir la desigualdad. Para entender la razón de eso, imagina un país en el que se apliquen las políticas que prefiere la mayoría y en el que la distribución de las rentas sea tal que haya dos ciudadanos muy ricos y ocho pobres. El electorado —pobres en su mayoría— de ese país se inclinaría por elevar los impuestos sobre la renta a fin de financiar transferencias a los menos pudientes o de ofrecer bienes públicos a toda la población. Esto no sería tan así si todo el mundo tuviera un nivel de renta similar.

En segundo lugar, uno de los misterios de la política es que, en sistemas electorales bipartidistas, los programas de ambos partidos suelen ser sorprendentemente parecidos. Esa similitud suscita la crítica de que la democracia no ofrece la posibilidad real de elegir. Estos son algunos ejemplos:


  	¿Cómo de grande debería ser el aparato del Estado? Al Partido Laborista y al Partido Conservador de Reino Unido les separan diferencias sustanciales en los objetivos y los valores políticos —sobre el tamaño adecuado del Estado, por ejemplo— desde el final de la Segunda Guerra Mundial. No obstante, volvamos a la figura 10.2, que muestra el aumento del tamaño del Estado en Reino Unido desde el punto de vista de los ingresos fiscales. La variación más importante fue el incremento registrado durante la Segunda Guerra Mundial. Desde entonces, se pueden observar los altibajos del gasto en los años de gobiernos laboristas y conservadores, pero el tamaño del Estado no ha cambiado mucho.

  	¿Qué deberían hacer los órganos del Estado? En el estado indio de Kerala, el gobierno estatal elegido ha alternado durante el último medio siglo entre el Partido del Congreso de signo centrista (y sus aliados) y el Partido Comunista (y sus aliados). Desde la primera elección de un gobierno liderado por los comunistas, el poder ha cambiado de manos siete veces. En este tiempo, las prioridades fundamentales de los sucesivos gobiernos han variado poco, afianzando un gran énfasis en la enseñanza, la salud y otros servicios públicos.




​Para entender por qué los gobiernos democráticos suelen redistribuir rentas a los menos pudientes y por qué los partidos políticos a veces adoptan políticas «parecidas», describimos un modelo simple, llamado modelo del votante mediano, que ilustra la manera en que los partidos deciden posicionarse en el espectro político. En una democracia, los partidos políticos compiten por los votos de la ciudadanía con sus programas electorales, donde recogen las políticas que llevarán a cabo si son elegidos. El modelo del votante mediano nos permite analizar cómo las estrategias de los partidos, combinadas con las preferencias del electorado, determinan el resultado.

El votante mediano y los programas electorales en una democracia ideal


  
  ​Nuestro modelo fue desarrollado en su origen por el economista Harold Hotelling para analizar la ubicación de las tiendas a lo largo de una línea de ferrocarril. En su artículo, Hotelling también aplicó su modelo de competencia a los programas políticos del Partido Demócrata y del Partido Republicano en Estados Unidos.1



Piensa en una situación en la que solo hay dos partidos. El partido A representa la «izquierda» política (prefiere impuestos más altos y más gasto público, por ejemplo), mientras que el partido B es la «derecha» (a favor de impuestos más bajos y menos gasto público). Si suponemos que los partidos solo se preocupan por ganar las elecciones, ¿en qué condiciones ofrecerán programas distintivos adaptados a sus grupos fundamentales de partidarios? Y si ofrecen programas parecidos, ¿en qué punto del espectro político se situará cada uno?

Vamos a diseñar un modelo de las elecciones como un juego entre los dos partidos, con un sistema de gobierno de mayoría simple, en el que gana el partido que obtenga el mayor número de votos.

Imagínate a todas las personas con derecho a voto una junto a otra, ordenadas por su preferencia política: el elector más «izquierdista», que es partidario del sector público más grande, en el extremo izquierdo de la línea; los electores «moderados» en el centro; el votante más «derechista», con una preferencia por un tamaño mínimo del Estado, en el extremo derecho.

En un principio, vamos a suponer que los electores están distribuidos de manera uniforme a lo largo de la línea: cada uno es ligeramente diferente a quienes tiene inmediatamente a su lado.

Supón que para estas elecciones el partido A ha publicado su programa, que lo sitúa en el punto A0 en el lado izquierdo de la línea de la figura 10.3 y refleja las preferencias de sus miembros y de sus partidarios intermedios. Para el votante situado en este punto de la línea, el programa del Partido A es perfecto; a otros votantes les satisface cada vez menos a medida que aumenta su distancia con respecto a A0. ¿Qué debería hacer el partido B?

Supón que B también se decide por el punto que mejor refleja las preferencias de sus miembros, por lo que se sitúa en el punto B0 hacia el lado derecho. ¿Qué sucedería en las elecciones?

Todos los votantes situados a la izquierda de A0 votarían al partido A, que es el más cercano a sus preferencias personales. Y todos los que se hallen a la derecha de B0 votarían al partido B. De quienes se encuentran entre los dos partidos, la mitad están más cerca de A, por lo que votarían a A, mientras que la otra mitad se decantarían por B. Por lo tanto, B gana las elecciones.




                [image: Este gráfico muestra una línea horizontal que representa el espectro político desde la izquierda hasta la derecha, con el centro marcado por una línea discontinua vertical. El punto A0 se encuentra a la izquierda del centro, mientras que B0 está a la derecha del centro, más cerca del centro que A0. Por debajo de la línea, dos flechas etiquetadas como votantes de A se encuentran en A0: una flecha discurre desde el extremo izquierdo del espectro hasta A0, y la otra, desde el punto intermedio entre A0 y B0 hasta A0. Dos flechas etiquetadas como votantes de B se encuentran en B0: una discurre desde el extremo derecho del espectro hasta B0, y la otra flecha, desde el punto intermedio entre A0 y B0 hasta B0. Con esta disposición, el partido B gana las elecciones.]



Figura 10.3a 
El partido B gana las elecciones.







  Pieza clave

  Estamos elaborando un modelo de las elecciones como un juego entre dos intervinientes (o jugadores). Si el resultado de un juego es un equilibrio de Nash, todos los involucrados estarán haciéndolo lo mejor que pueden, en función de cómo actúan los demás en respuesta a la política. Para una introducción a la teoría de juegos y el equilibrio de Nash, lee las secciones 4.2 y 4.3 del volumen de microeconomía⁠.




	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.




​No obstante, si la principal motivación de ambos partidos es el deseo de ganar las elecciones, este resultado no puede ser un equilibrio de Nash. Dada la posición del partido B, el partido A habría preferido situarse más cerca del centro del espectro. Si A hubiera optado por algún punto más próximo al centro que B, A habría ganado.

De hecho, cuando A publicó su programa electoral, podría haber previsto que, una vez que se hubiera posicionado en la mitad izquierda de la línea, a B le habría bastado con elegir un punto más cercano al centro que A para ganar. La única manera que tendría A de impedir la victoria de B sería situarse en el centro de la línea. Entonces, como sería imposible acercarse al centro más que A, B elegiría el mismo punto. Para los votantes sería indiferente elegir entre los dos partidos, por lo que en esencia el resultado de las elecciones sería aleatorio: cada partido tiene las mismas posibilidades de ganar.




                [image: Este gráfico muestra una línea horizontal que representa el espectro político desde la izquierda hasta la derecha, con el centro marcado por una línea discontinua vertical. El punto A* se encuentra en el lado izquierdo del centro, mientras que B* está en el lado derecho del centro y ambos partidos se sitúan uno junto a otro a cada lado del centro. Por debajo de la línea, una flecha etiquetada como Votantes de A va desde el extremo izquierdo del espectro hasta el centro, y otra fecha, etiquetada como Votantes de B, va desde el extremo derecho hasta el centro.]



Figura 10.3b 
Equilibrio de Nash.






El que ambos partidos se sitúen uno junto a otro a cada lado del centro (como en la figura 10.3b) es el equilibrio de Nash de este juego, tanto si un partido publica su programa electoral antes que el otro (el caso expuesto más arriba), como si los dos informan de su posición (programa) al mismo tiempo. Con este resultado, a ningún partido le puede ir mejor, dada la elección de su oponente. Ambos partidos proponen políticas que corresponden al centro del espectro izquierda–derecha.

El modelo pone de relieve que los electores situados en el centro del espectro político izquierda–derecha tendrían ante si dos programas electorales muy de su agrado. Quienes se encontraran más alejados del centro tendrían que elegir entre las dos opciones. La de su lado del centro sería un poco mejor que la del otro lado, pero ninguna les gustaría mucho.


	mediana
	Cuando se ordena un conjunto observaciones, la mediana se encuentra en el punto medio: la mitad de las observaciones cae por encima de ella, y la otra mitad, por debajo. Dicho de un modo más preciso, si el número de observaciones es impar, la mediana es el valor de la observación situada en el centro; si el número de observaciones es par, la mediana es el punto medio entre las dos observaciones centrales.




​Cuando los números de una serie están dispuestos por orden, la mediana es el número central: la mitad de los números están por encima de él y la mitad por debajo. En este modelo, los votantes están organizados por orden de sus preferencias. Como están distribuidos de manera uniforme a lo largo de la línea, el votante mediano está en el punto intermedio, con la mitad de los votantes a cada lado.

La persona situada en el centro —llamado votante mediano— tiene dos ventajas. Por un lado, va a elegir entre dos programas electorales muy próximos a su preferencia.

Además, el votante mediano es un votante «bisagra», decisivo. Para entender la razón, piensa en un votante que se halla en el extremo derecho de la línea. Si este votante se desplazara un poco hacia la izquierda, no tendría efecto alguno sobre el equilibrio de Nash. Por contra, si el situado en el centro se desplazase ligeramente a la izquierda, habría más votantes en el lado izquierdo que en el derecho y los partidos querrían desplazar sus posiciones también.

En política, cuando los votantes bisagra cambian sus preferencias políticas solo un poco, pasando al otro lado de los partidos del centro, estos se mueven también. Las variaciones de las preferencias políticas de otros votantes también tienen trascendencia, pero alguien alejado del centro no influye en los programas electorales a menos que sus preferencias cambien lo suficiente como para cruzar el centro hacia el «otro lado». Y a los partidos políticos les resulta más rentable dirigirse a votantes bisagra porque no hace falta que cambien sus preferencias mucho.


  Ejercicio 10.3 Competencia política: hipótesis con tres partidos

  Supón que hay dos partidos políticos, A y B, que ocupan el centro del espectro político izquierda–derecha (como en la figura 10.3b). Van a mantenerse ahí porque eso es un equilibrio de Nash. Sin embargo, ahora resulta que se crea una tercera formación política, el partido C.

  
    	¿Dónde elegirá situarse el partido C dentro del espectro izquierda–derecha?

    	Describe cómo reaccionarán los partidos A y B. ¿Qué decidirá hacer el partido C a continuación? Dibuja un gráfico como el de la figura 10.3b para ilustrar tu respuesta.

    	Explica si existe o no un equilibrio de Nash en esta situación hipotética con tres partidos.

  



Un modelo más realista de competencia política

El modelo del votante mediano predice que los programas políticos se parecerán y reflejarán las preferencias del votante mediano. Aun así, presenta una visión muy limitada de la competencia política. Los partidos no siempre se desplazan hacia el centro ni ofrecen programas idénticos. Por ejemplo, las elecciones con dos candidaturas de Estados Unidos en 2016 y Francia en 2017 se dirimían entre un candidato nacionalista que rechazaba la inmigración (Donald Trump y Marine Le Pen) y un candidato que estaba a favor del comercio internacional y apoyaba la tolerancia con las «personas de fuera» (Hillary Clinton y Emmanuel Macron).

Igual que los modelos de competencia entre empresas (descritos en las unidades 7 y 8 de La economía 2.0: microeconomía) pasan por alto muchas de las formas en que las empresas compiten en realidad (por ejemplo, publicidad, innovación o presión al gobierno por una legislación favorable), el modelo del votante mediano deja fuera algunos de los factores que afectan a la competencia política en la práctica.

La limitación más importante del modelo del votante mediano es que parte de la suposición de que los votantes van variando a lo largo de una sola dimensión de preferencias —por ejemplo, a favor de impuestos más altos o más bajos— y no de múltiples dimensiones, por ejemplo, los impuestos y el papel de la religión en el Estado. Con dos o más dimensiones, ni siquiera podemos definir al votante mediano. Se trata de una deficiencia importante del modelo y no resulta fácil de resolver con modelos más complicados.

Aun así, conviene intentar resolver algunas de las carencias del modelo básico anterior para que tenga en cuenta cuatro hechos:


  	No todo el mundo vota. Si ningún programa electoral es atractivo para un elector, puede abstenerse; además, en muchos países las personas menos pudientes —las que se beneficiarían de un aumento del gasto público— se enfrentan a barreras para votar.

  	Los programas electorales se deciden para conseguir contribuciones económicas con las que pagar los gastos de campaña que ayudarán a conseguir votos. Así que también es importante acercarse a la opinión de quienes tienen el dinero.

  	Los líderes de los partidos políticos se preocupan de defender políticas en las que creen. Ser elegidos en el presente no es la única razón por la que están en política.

  	Los votantes no están distribuidos de manera uniforme. Puede haber una concentración mayor en algunas partes del espectro político que en otras.



Por ejemplo, si en una sociedad votar implica ciertos costes y en promedio los votantes de izquierda son más pobres, habrá más probabilidad de que no voten las personas con preferencias más a la izquierda del espectro. En ese caso, habría menos votos emitidos por electores del lado izquierdo de la línea que por los del lado derecho. El votante mediano sería aquel cuyas preferencias se encuentren en la mitad (con igual número de votantes a cada lado) de los que en realidad votan. Y ese votante estaría en el lado derecho del espectro político. En equilibrio, ambos partidos se encontrarían en esa posición (más a la derecha).

Para adaptar el modelo por completo para contemplar esta posibilidad, tendríamos que especificar cómo las campañas electorales influyeron en las decisiones de los votantes.

A continuación, supón que algunos votantes pueden contribuir a una campaña electoral. Tendrían más influencia en la decisión sobre el posicionamiento de los partidos y estos adaptarían sus programas electorales para acercarlos a las preferencias de esos votantes. Los dos partidos se situarían uno junto al otro igual que antes, pero en una posición más cercana a quienes podrían contribuir a su campaña electoral. Esas contribuciones podrían ser en forma de dinero o de tiempo dedicado a la campaña.

Lo mismo sucedería si hubiese una probabilidad mayor de que ciudadanos descontentos de un extremo del espectro se involucrasen en otras actividades políticas, como manifestarse o criticar los programas electorales. El deseo de atraer, o tal vez acallar, a esos votantes descontentos sería otro imán que tiraría de los programas de ambos partidos en su dirección.

En los ejemplos planteados hasta ahora, los dos partidos siguen eligiendo programas parecidos. Ahora supón que los votantes están más polarizados, por lo que, en lugar de hallarse distribuidos de manera uniforme, la mayoría de ellos están en un grupo situado más a la izquierda o en uno más a la derecha. Supón también que los votantes pueden abstenerse si ningún partido se acerca lo suficiente a sus preferencias personales. Para conseguir los votos de los que están en su propio lado del espectro, los partidos podrían elegir programas diferentes uno de otro. En la versión del modelo que tiene en cuenta las contribuciones a la campaña, podría llegarse a un resultado similar: los partidos podrían elegir situarse más cerca de sus posibles contribuyentes.

Por último, además de querer ganar las elecciones, normalmente a los líderes de los partidos les importa el programa electoral. Podrían estar dispuestos a correr el riesgo de perder votantes en un extremo del electorado para adoptar una posición más acorde con sus valores personales.


  Ejercicio 10.4 Equilibrios de Nash en el modelo del votante mediano

  Analiza la hipótesis de las elecciones con dos partidos ilustrada en la figura 10.3b. Explica si situarse en el centro del espectro izquierda–derecha sigue siendo un equilibrio de Nash en los siguientes casos. De darse un equilibrio de Nash diferente, dibuja un gráfico que refleje tu respuesta.

  
    	Supón que los electores solo votarán a partidos políticos que se encuentren dentro de una distancia determinada en el espectro; si ningún partido cumple esa condición, optarán por no votar.

    	Supón que, en lugar de haber una distribución uniforme por todo el espectro, existe una concentración de votantes en cada extremo.

    	Supón que los votantes están repartidos de manera uniforme por todo el espectro, pero los situados en el extremo izquierdo solo votarán a partidos que estén dentro de cierta distancia (en caso contrario, decidirán no votar a ninguno), mientras que los del extremo derecho siempre votarán al partido más próximo, sin importar la distancia que los separe.

  




  
    Pregunta 10.3 Elige las respuestas que sean correctas

    La figura muestra tres situaciones diferentes con dos partidos políticos (A y B) atendiendo a donde se encuentran sobre el espectro izquierda–derecha. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    


                [image: ]






    
      	Cuando el partido A se sitúa en A0 y el partido B lo hace en B0, A atraerá a más votantes que B.

      	Cuando el partido A se sitúa en A0 y el partido B lo hace en B1, B atraerá a más votantes que A.

      	El equilibrio de Nash cambiaría si todos los votantes que hay en el extremo derecho del espectro se acercasen a medio camino hacia Bn.

      	Los votantes que deciden no votar nunca (y que no cambiarán de idea) no influyen en la posición de los partidos políticos.

    

    
      	El partido B es el más cercano para más de la mitad de los votantes.

      	El partido B atraerá a todos los votantes que haya a la derecha de su posición, que resulta evidente que son más de la mitad de los votantes totales.

      	Tanto el partido A como el B seguirán siendo el más cercano para exactamente la mitad de los votantes. Si alguno se desplaza a otra posición, disminuirá el número de votantes a los que atrae.

      	Al partido A y al partido B solo les preocupa atraer a tantos votantes como sea posible. Como los que nunca votan (a ninguno de los dos partidos) no influirán en el número de votos emitidos (y no hay posibilidad de convencerlos para que voten), ninguno de los partidos los tendrá en cuenta al decidir su posición en el espectro.

    

  




​Votación sobre bienes proporcionados por el Estado

Al votar para elegir un gobierno, los votantes tienen la oportunidad de evaluar el nivel de gasto financiado con impuestos que los partidos políticos que concurren a esas elecciones proponen destinar a bienes proporcionados por el Estado —enseñanza, defensa e infraestructuras de transporte, por ejemplo—. Si el nivel de tributación es la única dimensión a lo largo de la cual varían las preferencias de los votantes y si la renta disponible después de impuestos y transferencias es la única preocupación de los votantes, podemos aplicar el modelo del votante mediano para obtener una predicción del resultado electoral.


	beneficio privado marginal (BPM)
	Beneficio que conlleva la producción o el consumo de una unidad adicional de un bien a un productor o un consumidor, respectivamente. Se denomina beneficio privado marginal (BPM) para destacar que no incluye los beneficios externos que conlleven para otros. Véase también: beneficio externo marginal, beneficio social marginal.




​Vamos a suponer que cada votante obtiene el mismo beneficio del gasto público, \(G\). La línea con pendiente negativa de la figura 10.4a muestra el beneficio privado marginal en términos monetarios, es decir, el beneficio en dinero que un votante individual obtiene de una unidad adicional de gasto público. Cuando \(G\) está en un nivel bajo, el beneficio de una unidad extra es alto; cuando \(G\) ya es alto, el beneficio de aumentarlo más aún es relativamente pequeño.

Supón que el gasto público, \(G\), se financia con un impuesto sobre la renta de carácter proporcional, por lo que cada votante paga la misma proporción de sus ingresos. El coste de una unidad de gasto público es 1 (por definición; un dólar de gasto público cuesta un dólar). Imagina, en primer lugar, que hay \(N\) votantes y cada uno tiene ingresos de la misma cuantía. No existe desigualdad y todo el mundo paga exactamente la misma cantidad en impuestos. Así, el coste privado, para cada votante, de cada unidad de gasto público es \(\frac{1}{N}\).

La figura 10.4a muestra que el nivel preferido de gasto público sería \(G^\text{*}\) para todos los votantes. Cada unidad que supere \(G^\text{*}\) costaría al votante más que el beneficio que le proporcionaría. Si \(G\) estuviera por debajo de \(G^\text{*}\), el aumento de las unidades traería un beneficio que sería mayor que el coste, y el votante preferiría que se incrementase \(G\).




                [image: Este gráfico presenta el gasto público, G, en el eje horizontal y los costes y beneficios en el eje vertical. Una línea recta con pendiente negativa etiquetada como beneficio privado marginal empieza en un punto elevado del eje vertical y corta el eje horizontal en un valor positivo de G. Hay una línea horizontal etiquetada como coste privado por unidad (con los mismos ingresos e impuestos) que discurre a una altura de 1/N en el eje vertical. Las dos líneas se cortan en el punto G*, marcado en el eje horizontal.]



Figura 10.4a 
Nivel de gasto público que se prefiere en caso de ausencia de desigualdad.






En la realidad, los votantes tienen niveles diferentes de ingresos y pagan cantidades diferentes de impuestos en proporción a sus ingresos. Supón que \(Y\) es la renta agregada (la suma de las rentas o ingresos de los \(N\) votantes) y piensa en el votante con los ingresos más altos, \(Y_H\). Este votante pagará más que una parte igual, \(\frac{1}{N}\), del coste de cada unidad de gasto público. Con una tributación proporcional, la parte del coste que corresponde a este votante será igual a su participación en la renta agregada, \(\frac{Y_H}{Y}\). De igual modo, el votante con los ingresos más bajos será el que pague la parte más pequeña del coste, \(\frac{Y_L}{Y}\).

La figura 10.4b muestra las opciones de gasto público preferidas por los votantes con rentas altas y bajas. En general, cuanto más bajos son los ingresos de un votante, más alto será el valor de \(G\) que prefiera. Los votantes con ingresos más altos, como pagan una parte mayor del coste, preferirán un gasto público más bajo.




                [image: Este gráfico presenta el gasto público, G, en el eje horizontal y los costes y beneficios en el eje vertical. Una línea recta con pendiente negativa etiquetada como beneficio privado marginal empieza en un punto elevado del eje vertical y corta el eje horizontal en un valor positivo de G. Una línea horizontal discontinua corta el eje vertical en 1/N. Tres líneas continuas horizontales representan el coste de una unidad de gasto público para diferentes niveles de ingresos. La línea del votante con ingresos más altos corta el eje vertical en yH/Y y está situada por encima de las otras dos. La línea del votante con ingresos medianos lo corta en yM/Y, en una zona intermedia. La línea del votante con ingresos más bajos lo corta en yL/Y y está situada por debajo de las otras. Cada una de estas líneas horizontales corta la línea del beneficio privado marginal en puntos diferentes del eje horizontal, etiquetados como GH, GM y GL. A lo largo del eje horizontal, discurre un intervalo que va desde GH hasta G*L, etiquetado como preferencias de votantes.]



Figura 10.4b 
El intervalo de preferencias de los votantes se corresponde con el intervalo de sus ingresos.






Ahora podemos aplicar el modelo del votante mediano. Imagina a los \(N\) votantes puestos en una fila a lo largo del eje vertical por orden de ingresos, desde el votante con ingresos más bajos en el punto \(\frac{Y_L}{Y}\) hasta el de ingresos más altos en \(\frac{Y_H}{Y}\). Si denominamos \(Y_M\) a los ingresos medianos, sabemos que la mitad de los votantes tienen ingresos menores que \(Y_M\), y la otra mitad, mayores. Hemos dibujado la figura 10.4b de manera que los ingresos medianos \(Y_M\) estén más cerca de la parte inferior del intervalo que de la parte superior, tal como suele ocurrir en las distribuciones de ingresos. Por lo tanto, en el eje vertical, la mitad de los votantes se apiñan entre \(\frac{Y_L}{Y}\) y \(\frac{Y_M}{Y}\), mientras que los demás están más espaciados entre \(\frac{Y_M}{Y}\) y \(\frac{Y_H}{Y}\). El votante mediano —el que percibe los ingresos medianos— se encuentra en \(\frac{Y_M}{Y}\).

En el eje horizontal, se muestra el abanico completo de preferencias de los votantes en cuanto al nivel del gasto público. El nivel preferido por el votante mediano es \(G^\text{*}_M\). Una mitad de los votantes (los que tienen ingresos más bajos) serían partidarios de que \(G\) estuviese por encima de \(G^\text{*}_M\), y la otra mitad, por debajo.

En unas elecciones con dos partidos políticos que ofrezcan un programa diseñado para ganarlas, ambos propondrán que el gasto público esté en el nivel \(G^\text{*}_M\) que prefiere el votante mediano. Por la manera en que están distribuidos los ingresos, \(G^\text{*}_M\) es relativamente alto, más cerca del extremo superior del intervalo de gasto público que del inferior.


​Hasta ahora, hemos supuesto que todos los ciudadanos pueden votar. Sin embargo, en general, el nivel de gasto público dependerá de si los derechos democráticos son iguales para todos los niveles de renta. El modelo predice que, si las personas pobres no pueden ejercer el voto o tienen menos poder para influir en el resultado electoral, los ingresos medianos de quienes sí votan serán más altos, lo que llevará a niveles más bajos de gasto y de fiscalidad, es decir, a un Estado de menor tamaño.

Dos variantes del igualitarismo: nórdico y asiático oriental


  Pieza clave

  La sección 5.12 del volumen de microeconomía⁠ explica cómo se mide la desigualdad por medio del coeficiente de Gini y demuestra cómo la redistribución de la renta disponible ha disminuido la desigualdad en muchos países.




	coeficiente de Gini
	Medida de la desigualdad de una cantidad, como la renta o la riqueza, que va desde un valor cero (si no hay desigualdad) al valor uno (si un solo individuo la recibe toda). Equivale a la diferencia media entre, por ejemplo, los ingresos de todos los pares de individuos de una población en relación con los ingresos medios, multiplicada por la mitad. Salvo en el caso de poblaciones pequeñas, puede calcularse una aproximación al coeficiente de Gini a partir de un diagrama de la curva de Lorenz. Véase también: curva de Lorenz.
	predistribución
	Término que hace referencia a políticas que dan lugar a una distribución más igualitaria de los activos, de manera que la distribución de la renta resultante de la asignación de mercado, o rentas de mercado, también sea más equitativa. Por contra, la redistribución alude a políticas sobre la distribución de las rentas de mercado para implementar una distribución más igualitaria de la renta disponible.




​El modelo del votante mediano ofrece una explicación de un contraste llamativo. La figura 5.28 del volumen de microeconomía muestra que Finlandia, el país europeo con la distribución más desigual de la renta de mercado (antes de impuestos y prestaciones), redistribuye a las familias con menos ingresos (según la reducción del coeficiente de Gini por los impuestos y las prestaciones) una parte mayor de la renta que ningún otro país; por contra, los países europeos con la menor desigualdad en renta de mercado, a saber, Islandia y Suiza, son los que menos redistribuyen.

¿Cómo explica este contraste el modelo del votante mediano? La explicación se desarrolla en dos pasos.

En primer lugar, según el modelo de la sección anterior, cuanto menor sea la renta de mercado del votante mediano, mayor será el tipo impositivo resultante de un proceso electoral democrático con competencia entre los partidos.

Para entender el segundo punto, supón que hay tres hogares, uno rico (con unos ingresos de 10) y dos pobres, con ingresos de 1 y 2. Los ingresos medianos son 2. Compara esa situación con una distribución más desigual, en la que con los mismos ingresos medios el hogar rico recibe 12 y los pobres obtienen 0 y 1: los ingresos medianos han bajado de 2 a 1.

En segundo lugar, entre las distribuciones de la renta que observamos en el mundo, las que son más desiguales (con un coeficiente de Gini más alto, por ejemplo) tienden a tener unos ingresos medianos más bajos en comparación con los ingresos medios.

Combinando los dos pasos, llegamos a la conclusión de que, en países con unas rentas de mercado más desiguales, la competencia democrática por los votos entre los partidos políticos daría lugar (según el modelo del votante mediano) a un tipo impositivo más alto y a una mayor redistribución hacia los menos pudientes.


​Eso podría explicar en parte el contraste (también reflejado en la figura 5.28 del volumen de microeconomía) existente entre los países asiáticos orientales, con Corea del Sur como ejemplo, y los nórdicos (Suecia, Noruega, Dinamarca y Finlandia). Los cuatro países nórdicos tienen niveles mucho más altos de desigualdad en cuanto a renta de mercado y redistribuyen mucha más renta a los grupos de población con ingresos bajos, como predicen el modelo del votante mediano y el razonamiento anterior. De entre los países de rentas altas, Corea del Sur y Taiwán (aunque este no se representa en la figura) son los más igualitarios en rentas de mercado, y los que menos redistribuyen.


​​Lo que llamamos igualitarismo nórdico son las políticas de impuestos y prestaciones que se traducen en una redistribución de las rentas de mercado. El igualitarismo asiático oriental es el conjunto de políticas —tales como la redistribución de la tierra en manos de terratenientes a agricultores sin tierra (después de la Segunda Guerra Mundial) y la rápida extensión de una enseñanza de alta calidad a toda la población— que se denominan predistribución y que dan lugar a una distribución igualitaria de los activos antes de ponerlos en uso, lo que influye de manera determinante en la distribución de las rentas en el mercado.


​Las predicciones del modelo del votante mediano se ven confirmadas por algunos de los datos de la figura 5.28, pero en absoluto por todos ellos. El ejercicio 10.5 te pide que utilices los datos de la figura como base para una evaluación del modelo.


  Ejercicio 10.5 El modelo del votante mediano y las cuantificaciones observadas de la desigualdad y la redistribución

  La figura 5.28 del volumen de microeconomía muestra datos sobre la desigualdad en rentas de mercado y en renta disponible en numerosos países del mundo. Consulta la figura para responder a las siguientes preguntas:

  
    	Identifica contrastes entre pares de países que se ajusten a las predicciones del modelo del votante mediano.

    	¿Qué países parecen ser más discordantes con las predicciones del modelo? Aporta posibles razones que justifiquen la discrepancia.

  




  
    	
      Harold Hotelling. 1929. «Stability in Competition». Economic Journal 39, pp. 41–57. ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 El Estado como agente económico: economía, política y administración pública

10.5 El avance de la democracia y su estancamiento


​La democracia, según la hemos definido, no existió como forma de gobierno nacional antes de finales del siglo xix, cuando Nueva Zelanda adoptó el derecho al sufragio universal (incluida la considerable población maorí). Un siglo más tarde, la democracia era la forma de gobierno que regía la mitad de los países del mundo y en la que vivía aproximadamente la mitad de la población mundial. A principios del siglo xxi, sin embargo, la proporción de países regidos por un gobierno democrático se estabilizó, mientras que descendió la de personas que vivían en un régimen democrático.


​India, que había sido la democracia más grande del mundo, se ha transformado en lo que los politólogos llaman «autocracia electoral»; se han celebrado elecciones, pero no se han considerado justas, y se han limitado sustancialmente la libertad de expresión y la de prensa. Más adelante en esta sección, mostramos que ha habido casos parecidos de lo que se llama «retroceso democrático» en Hungría, Turquía e Indonesia (que, tras la salida de India de la lista de democracias, era la segunda democracia más poblada del mundo).

Gobierno limitado, malestar social y sufragio universal

¿Cómo ha alcanzado tanto éxito la democracia, llegando a sustituir a otras formas de gobierno no democráticas en las que coaliciones de varones adinerados de un grupo étnico dominante decidían a efectos prácticos quién gobernaba y cómo se usaba el poder político resultante?


	capitalismo
	Sistema económico cuya forma principal de organización económica es la empresa, donde propietarios privados de bienes de capital contratan mano de obra para producir bienes y servicios que se venderán en los mercados con la intención de obtener beneficios. Las principales instituciones económicas de un sistema capitalista son la propiedad privada, los mercados y las empresas.




​​​Curiosamente quizás, el capitalismo forma parte de la respuesta. Durante el siglo xviii, la expansión de este nuevo sistema económico creó dos nuevas clases de personas: los capitalistas —propietarios de las empresas—, cuyo poder se derivaba de su riqueza, y sus empleados, cuyo poder provenía de su número y de su capacidad para unirse en acciones colectivas en favor de sus intereses.

La clase capitalista emergente buscó limitar la capacidad del gobierno de intervenir de modo arbitrario en los asuntos económicos. La clase trabajadora trató de participar en la decisión sobre el ejercicio de los poderes del gobierno. Paradójicamente, a lo largo de dos siglos de conflictos, estas dos fuerzas de signo opuesto trajeron la forma de gobierno que ahora denominamos democracia liberal. Con este sistema, el gobierno estaba limitado por el Estado de derecho y por los tipos de derechos avanzados en las diez primeras enmiendas de la Constitución de Estados Unidos (conocidas en conjunto como Carta de Derechos de 1791) y en la Declaración de los Derechos del Hombre y del Ciudadano de 1789 aprobada durante la Revolución francesa: esos son dos de los tres componentes de una sociedad democrática.

El tercer componente de la democracia es el derecho prácticamente universal al voto en elecciones justas y decisivas en las que el vencedor determine quién gobierna. El que así se reconociese puede atribuirse al hecho de que la desigualdad económica aumentó después de la introducción del sistema económico capitalista, como se pone de manifiesto en la figura 10.5. La respuesta de los trabajadores y otros grupos excluidos del poder por los limitados derechos existentes fue que demandaron su inclusión en el proceso de gobernar y amenazaron con alterar el statu quo si no se les otorgaban derechos democráticos. Este proceso se vio favorecido por el incremento de la población urbana: muchas de las personas menos pudientes se habían ido a vivir a las ciudades y trabajaban juntas en las fábricas, donde su proximidad permitió que la colaboración en la demanda de derechos democráticos fuera mucho más sencilla de lo que había ocurrido entre agricultores dispersos en las zonas rurales. Durante ese periodo, los campesinos, los obreros de la industria y los pobres demandaron mayor igualdad política —y en especial el derecho al voto— como medio de obtener una parte mayor de la producción y la riqueza de las pujantes economías capitalistas.




                [image: Este gráfico de líneas muestra la proporción de la riqueza total que estaba en manos del 1 % más rico de la población de Dinamarca, Francia, Finlandia, Reino Unido, Estados Unidos, Noruega y Suecia entre 1740 y 2021. El eje horizontal muestra los años desde 1740 hasta 2020, y el eje vertical muestra la proporción de la riqueza del 1 % más rico en forma de porcentaje, con un intervalo que va del 0 % al 70 %. En todos los países, la proporción de la riqueza en manos del 1 % más rico aumenta hasta finales del siglo XIX y principios del XX, luego baja acusadamente en el periodo de las dos guerras mundiales. Desde la década de 1980, la proporción se ha estabilizado en niveles más bajos en Europa, mientras que en Estados Unidos ha vuelto a subir.]



Figura 10.5 
Proporción de la riqueza total en manos del 1 % más rico de la población (1740–2021).






Adaptación de la figura 19 de Daniel Waldenström y Jesper Roine. 2014. «Long-Run Trends in the Distribution of Income and Wealth». En Anthony Atkinson y Francois Bourguignon (eds). Handbook of Income Distribution: Volumen 2a. North-Holland. Datos; World Inequality Database. 2021.







​En 1848, hubo intentos de revolución contra la monarquía en Sicilia, Francia, Alemania, Italia y el Imperio austrohúngaro. Al mismo tiempo, Karl Marx estaba escribiendo el Manifiesto comunista. Uno de los líderes del movimiento llamado cartismo que abogó por la reforma democrática en Reino Unido, James Bronterre O’Brien, le dijo a la gente:


  Los canallas os dirán que es por no tener propiedades por lo que no tenéis representación. Yo os digo que es lo contrario, es por no tener representación que no tenéis propiedades. 1



Avanzar en poder político según O’Brien era el camino para conseguir una porción más grande del pastel de la economía, y no al revés.

A finales del siglo xix y principios del xx, los ricos de muchos países llegaron a la conclusión de que, para proteger sus intereses, sería prudente extender la democracia.

La figura 10.6 muestra que la democracia, según la definición de las tres características (Estado de derecho, libertades civiles y elecciones justas e inclusivas) es una novedad reciente en la historia de la humanidad. La primera nación en ser totalmente democrática fue Nueva Zelanda, justo antes de comenzar el siglo xx, aunque se mantuvo como colonia británica hasta 1907. En aquellos tiempos, se celebraban elecciones en muchos países, pero, a diferencia de Nueva Zelanda, las mujeres, las personas sin propiedades u otros grupos desfavorecidos estaban privados del derecho al voto.




                [image: Este gráfico de barras muestra los regímenes políticos de 30 países entre 1900 y 2022. El eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2022, mientras que el eje vertical contiene una relación de países. La línea temporal de cada país está dividida en tres categorías posibles: autocracia (electoral y cerrada), «democracia» con importantes restricciones al voto y democracia electoral. La mayoría de los países europeos, como Suiza, Francia, Bélgica y Reino Unido, se transformaron en una democracia electoral durante la primera mitad del siglo XX, aunque muchos tuvieron periodos de autocracia o democracia limitada en el periodo de entreguerras. Estados Unidos y Canadá se presentan como democracias electorales durante la mayor parte del periodo. Hay países latinoamericanos como Brasil, Chile y México, junto a otros asiáticos como Corea del Sur, Taiwán e India, que se convirtieron en una democracia electoral después de mediados de siglo, con interrupciones por periodos de autocracia en algunos casos. Países africanos como Nigeria y Sudáfrica consiguieron una democracia electoral más tarde, en su mayoría después de 1990.]



Figura 10.6 
Democracias: orígenes, deficiencias, interrupciones y retrocesos.






Nota: Se muestran en blanco los periodos en que un país no cumplía los criterios establecidos por V-Dem. Cuatro de esos países eran democracias electorales con importantes restricciones al voto antes de 1900: en dos de ellos —Suiza y Francia— casi todos los hombres (pero no las mujeres) han tenido derecho al voto desde 1848. Una barra de color verde claro u oscuro denota una fecha en la que el país en cuestión está designado por V-Dem como democracia electoral. El color verde oscuro en las barras representa la definición de democracia de CORE, que requiere que prácticamente todos los ciudadanos tengan derecho al voto (incluidas, por ejemplo, las mujeres).
Michael Coppedge et al. 2025. «V-Dem [País-Año/País-Fecha] Dataset v15». Proyecto Varieties of Democracy (V-Dem).






Sudáfrica y México, junto a algunos de los países gobernados en algún momento por el Partido Comunista (Polonia, por ejemplo) se han incorporado en fechas relativamente recientes al club de las naciones democráticas. Según nuestra definición, Suiza también es una democracia desde no hace mucho. Para cuando las mujeres suizas por fin obtuvieron el derecho al voto en 1971, Sri Lanka, India e Israel tenían primeras ministras. El sufragio masculino universal en Suiza databa de 90 años antes. Si el sufragio masculino universal se considerara suficiente para calificar unas elecciones de inclusivas, Suiza y Francia (1848) habrían sido las primeras democracias. Sin embargo, la exclusión de importantes grupos de población implica que las elecciones no eran inclusivas, así que no superan nuestra prueba.

Ten en cuenta que el equipo de investigación de Varieties of Democracy (V-Dem) del que tomamos los datos de la figura 10.6 considera el sufragio masculino universal como suficiente para clasificar un país como democracia electoral. El equipo de CORE Econ no sigue esa definición, que es la razón de que usemos el verde claro en las barras de la figura para señalar la presencia de limitaciones sustanciales al voto. Por el caso del sufragio femenino en Estados Unidos que hemos descrito en la introducción a esta unidad, sabemos que la consecución del voto por parte de las mujeres tuvo un impacto importante en la política.


​Estados Unidos concedió el voto a las mujeres en 1920, pero lo denegó a las personas afroamericanas en muchos estados hasta 1965. En la figura 10.6, esta exclusión en Estados Unidos se refleja en el color verde claro de la barra. De igual modo, los aborígenes australianos estuvieron privados del derecho al voto antes de 1962, mientras que Canadá se lo restringió a los indios nativos americanos durante un largo periodo.




                [image: Este gráfico de áreas muestra la proporción de países del mundo que hay en tres tipos de regímenes (autocracia cerrada, autocracia electoral y democracia electoral) entre 1900 y 2020. El eje horizontal muestra los años desde 1900 hasta 2020, y el eje vertical muestra la proporción de países en forma de porcentaje, con un intervalo que va del 0 % al 100 %. La autocracia cerrada domina los primeros años del siglo XX y representa un 80 % de los países en 1900. Su proporción va disminuyendo de manera constante y llega a menos del 20 % en el año 2000. La autocracia electoral empieza con menos del 20 % de los países en 1900, sube después de la Segunda Guerra Mundial y llega hasta alrededor de un 35 % en 2020. La democracia electoral se mantiene baja antes de 1950, pero sube notablemente después de la Segunda Guerra Mundial y llega hasta cerca de la mitad de los países en el año 2000.]



Figura 10.7 
El avance de la democracia en el mundo y su reciente frenazo.






Las tres categorías de sistemas políticos se basan en la clasificación de V-Dem, por lo que entre las democracias electorales se incluyen algunas en las que partes importantes de la población (por ejemplo, las mujeres) están privadas de votar.
Michael Coppedge et al. 2025. «V-Dem [País-Año/País-Fecha] Dataset v15». Proyecto Varieties of Democracy (V-Dem).






El área inferior (verde) de la figura 10.7 representa el avance de los gobiernos democráticos a lo largo de la mayor parte del siglo xx. Observa que ha habido tres olas de aumento de la democracia.

La primera se produjo durante e inmediatamente después de la Primera Guerra Mundial y de la Revolución rusa, lo que triplicó el número de democracias en el mundo en menos de diez años. La Primera Guerra Mundial estimuló en gran medida la extensión de la democracia durante esa ola inicial, en especial en el norte de Europa. En esos países, el Estado de derecho y las libertades civiles (los otros dos criterios de un sistema político democrático) ya estaban vigentes desde mucho antes de la introducción del sufragio universal.

Durante la guerra, se hizo más difícil resistir las demandas de ampliación del voto a todos los hombres. Cuando Estados Unidos entró en la guerra en 1917, el presidente Woodrow Wilson la calificó como una guerra «para hacer que el mundo sea seguro para la democracia», una afirmación que sonaba hueca cuando en ninguno de los grandes países aliados contra Alemania (Reino Unido, Francia y Rusia antes de su revolución) las personas sin propiedades ni las mujeres tenían el derecho al voto. En Gran Bretaña, inicialmente solo podían votar los varones que tenían propiedades; al final de la guerra, el derecho se extendió a todos los hombres adultos y a las mujeres de más de 30 años de edad y, por fin en 1928, a todas las mujeres adultas.

Tras la Segunda Guerra Mundial, se generó una segunda ola de democracias. Muchas antiguas colonias, incluida India, se convirtieron en democráticas en esa época.

La tercera ola de democratización llegó a la caída del Muro de Berlín en 1989 con el fin de los gobiernos comunistas en la antigua Unión Soviética y sus aliados.

La regresión en el avance de la democracia que se dio entre 1924 y el final de la Segunda Guerra Mundial se debió en parte al ascenso del fascismo en Europa y a otras secuelas políticas de la Gran Depresión.


​Los segmentos azules presentes en las barras de la figura 10.6 muestran que la democracia ha sufrido interrupciones, como por ejemplo el periodo de dictadura en Chile tras el golpe de Estado militar contra el gobierno democrático (tratado en la sección 10.12) o el periodo de gobierno fascista en Alemania entre 1933 y 1945, pero hasta hace poco la mayoría de los países que se han convertido en democráticos han seguido siéndolo.

El avance de la democracia y el fin del «fin de la historia»

La Segunda Guerra Mundial, igual que la Primera, se propugnó como una batalla de la democracia contra los sistemas políticos autoritarios de Alemania, Italia y Japón. Después de su derrota y con la descolonización progresiva de la mayor parte de África y Asia, la democracia se convirtió en un clamor, cuando no en una realidad, en todo el mundo. Prácticamente todos los países celebraron elecciones de algún tipo; aun así, en muchos casos no fueron justas y, por la ausencia del Estado de derecho, se produjo una violación generalizada de los derechos individuales.


	autocracia
	Forma de gobierno en la que un solo dirigente (o conjunto de dirigentes) monopoliza los poderes del gobierno.




​Para dar cuenta de estas sociedades que tienen apariencia de democráticas pero no lo son, los estudiosos de la política distinguen entre dos formas de autocracia. En las autocracias cerradas no hay elecciones. En las autocracias electorales, se celebran elecciones, pero sin cumplir los requisitos para que se puedan considerar democráticas. Una denominación más transparente sería «falsas democracias».

La figura 10.7 muestra cómo las autocracias cerradas, que llegaron a representar aproximadamente dos terceras partes de los sistemas políticos del mundo antes del final de la Segunda Guerra Mundial, se han ido sustituyendo en su mayoría por democracias y también por autocracias electorales durante el resto del siglo xx. En 2010 las autocracias cerradas eran solo un 13 % de los 178 sistemas políticos existentes en el mundo, con ejemplos como China, Corea del Norte, Arabia Saudí y Vietnam. Según V-Dem, era bastante mayor el número autocracias electorales (34 %), tales como Afganistán, Bangladés, Bielorrusia, Egipto, Irak, Nigeria, Rusia, Tanzania, Venezuela y Zimbabue.

Desde 2010, sin embargo, una serie de países democráticos han eliminado o puesto en peligro los rasgos democráticos de su sistema de gobierno lo bastante como para que se reclasifiquen como autocracias electorales; es el caso de algunos de los más populosos del mundo: India, Indonesia y Turquía. Y algunas autocracias electorales, como Afganistán, Haití, Irán, Tailandia, Uzbekistán y Yemen, han renunciado incluso a ser vistas como falsas democracias y se han convertido en autocracias cerradas.

Este vídeo ofrece una breve explicación sobre la caída de la Unión Soviética.


​En 1992, poco después de la descomposición de la Unión Soviética, Francis Fukuyama escribió que asistíamos a lo que denominó el «fin de la historia», con un lugar destacado para el triunfo del poder democrático sobre el autoritario. Fukuyama lo llamó «la universalización de la democracia liberal occidental como la forma definitiva de gobierno humano».2

Con esa expresión se refería a que los principales debates y conflictos ideológicos de los sistemas sociales actuales (como en la Guerra Fría) que habían proporcionado las tramas argumentales de la historia durante los últimos siglos habían llegado a su fin. La democracia liberal había ganado. Hasta unos diez años después de que Fukuyama escribiera esas líneas, su idea tuvo cierto respaldo, como se ilustra en la figura 10.7. El resto de la figura parece indicar, en cambio, el fin del «fin de la historia».


  Ejercicio 10.6 Cómo la democracia ayuda a proteger a los gobernados

  En 1943, hubo una hambruna en el estado indio de Bengala Occidental mientras el país estaba bajo el dominio colonial de Reino Unido. El resultado fue la muerte de al menos 2 millones de personas. Amartya Sen, economista que ganó el premio Nobel, dijo al respecto: «Ninguna hambruna ha tenido lugar nunca en la historia del mundo en una democracia funcional».

  
    	¿Qué rasgos definitorios de una democracia podrían justificar esa afirmación?

    	¿En qué se diferencia de la democracia el dominio colonial por una potencia extranjera?

    	¿Cómo esas diferencias podrían contribuir a explicar por qué se produjo la hambruna de 1943 y por qué no ha habido ninguna hambruna en India desde su transición del poder colonial a uno democrático?

    	Lee este artículo y la introducción a la unidad 2 de La economía 1.0 sobre la hambruna irlandesa. Explica cómo el pensamiento económico de la época pudo haber contribuido a la limitada respuesta que el gobierno colonial británico dio a la hambruna en aquel periodo.

  




  
    	
      Alfred Plummer. 1971. Bronterre: A Political Biography of Bronterre O’Brien, 1804–1864. Toronto: University of Toronto Press. ↩

    

    	
      Francis Fukuyama. 1992. The End of History and the Last Man. Free Press [El fin de la historia y el último hombre, trad. cast. de P. Elías, Madrid: Planeta, 1992]. ↩
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10.6 La democracia marca la diferencia


​​​El modelo del votante mediano de la sección 10.4 nos ayuda a entender el impacto de uno de los principales desarrollos de las ciencias económicas y políticas del siglo xx: la extensión del derecho al voto a prácticamente todas las personas adultas. Como consecuencia, los gobiernos han dedicado cada vez más ingresos de los impuestos a los servicios públicos y a otros gastos que predominantemente ayudaban a las personas pobres. El resultado ha sido que la gente ha conseguido su bienestar por derecho (en tanto que ciudadanos) en mayor medida que por su adquisición como un bien o servicio que está a la venta.

Al menos hasta su último cuarto, el siglo xx —el siglo del avance de la democracia (figura 10.6)— también fue testigo de la disminución de la desigualdad en cuanto a riquezas, como resulta evidente en la figura 10.5. El desarrollo de distintas formas de seguro social es una parte sustancial de los dos pasos que incrementaron el tamaño del Estado en Reino Unido en la figura 10.2, el primero producido después de la extensión del derecho de sufragio en 1928 y el segundo de resultas de la Segunda Guerra Mundial.


​Friedrich Hayek avisó en su libro Camino de servidumbre de que el tamaño cada vez mayor del Estado iría en menoscabo de la democracia y el Estado de derecho, citando la experiencia de Alemania bajo el fascismo y de la Unión Soviética bajo el comunismo.1

En general no parece que sea eso lo que sucede: la figura 10.8 muestra que algunos países con puntuaciones altas en parámetros que cuantifican la democracia (Noruega, Finlandia, Suecia, Dinamarca y Bélgica) destacan por los elevados ingresos tributarios del Estado en proporción a su PIB. Estados Unidos y Reino Unido, con tamaños más pequeños del Estado, tienen puntuaciones más bajas.2 3




                [image: Este diagrama de dispersión muestra la relación entre el grado de democracia electoral y el tamaño del Estado. El eje horizontal muestra el tamaño del Estado, medido por los ingresos del Estado en forma de porcentaje del PIB, con un intervalo entre 0 % y 60 %. El eje vertical muestra el grado de democracia electoral con un intervalo que va de 0 a 1. El gráfico muestra una correlación positiva, ya que los países que tienen un tamaño del Estado más grande obtienen, en general, una puntuación más alta en el índice de democracia electoral. Países como Noruega, Dinamarca, Suecia y Bélgica aparecen en la zona superior derecha, con Estados grandes y con índices altos de democracia. Países como Estados Unidos, Reino Unido y Japón también tienen índices relativamente altos de democracia y tamaños intermedios del Estado. Por contra, países como Pakistán y Uganda aparecen con índices democráticos más bajos y con Estados más pequeños.]



Figura 10.8 
Grado de democracia electoral y tamaño del Estado.






Nota: Coeficiente de correlación: 0,676. No se muestran los países con una población inferior a cinco millones de habitantes y otros tres países (Kuwait, Libia y Ucrania) para los que la proporción entre los ingresos del Estado y el PIB no es una medida informativa del tamaño del Estado. Los rótulos de los países corresponden a los puntos rojos. 
Michael Coppedge et al. 2025. «V-Dem [País-Año/País-Fecha] Dataset v15». Proyecto Varieties of Democracy (V-Dem). FMI. World Economic Outlook.







	correlación
	Se dice que dos variables dentro de una muestra de datos están correlacionadas si se observa que tienden a cambiar a la vez. Si los valores altos de una variable (por ejemplo, los ingresos de las personas) suelen darse junto con valores altos de otra variable (por ejemplo, los años de formación), las variables tienen una correlación positiva. Cuando los valores altos de una variable (por ejemplo, la venta de helados) van asociados a valores bajos de otra variable (por ejemplo, la cantidad de personas que viste con abrigo de invierno) hay una correlación negativa. El hecho de que las variables estén correlacionadas no significa que exista una relación causal entre ellas: es posible que el incremento de las ventas de helados no sea la causa de que haya menos gente vestida con abrigo. Véase también: causalidad.




​Esta correlación, sin embargo, no es prueba de que un Estado más grande promueva la democracia. Lo más que cabe concluir es que una democracia con muchos años a sus espaldas puede coexistir con un Estado grande (con respecto al tamaño de la economía).

Aparte de un aumento del tamaño del Estado, ¿el avance de la democracia implica otros efectos sobre el funcionamiento de la economía? La experiencia de muchos países sugiere una respuesta positiva. Por ejemplo, la «edad de oro del capitalismo» (las tres décadas que siguieron a la Segunda Guerra Mundial) fue el primer periodo en el que todas las grandes economías se regían por sistemas democráticos.4

Aunque parece razonable deducir que la democracia estaba en parte detrás de esos casos de éxito, por ejemplo gracias a una mayor estabilidad política, resulta imposible determinar que la democracia fuese la única causa o la principal. Hubo otras muchas que cambiaron al mismo tiempo y que podrían explicar los cambios económicos.

Los países que tomaron la iniciativa en el avance de la igualdad política disfrutan ahora de un equilibrio diferente entre tiempo de trabajo y tiempo libre, como muestra la figura 10.9. No resulta sorprendente, ya que la disminución de las horas de trabajo durante los últimos cien años no ha sido cuestión simplemente de que cada persona haya decidido acortar su jornada laboral. Como se explica en la unidad 3 del volumen de microeconomía, también fue resultado de que los partidos políticos (en especial después de la extensión del voto a los trabajadores) promoviesen legislación que limitaba el número de horas que se le podía pedir a una persona que trabajase sin pagarle más.




                [image: Este gráfico de puntos muestra la relación entre los años de democracia ininterrumpida y el promedio de horas trabajadas al año en varios países. El eje horizontal muestra los años de democracia, desde 25 hasta 125. El eje vertical muestra el promedio de horas trabajadas al año, con un intervalo que va de 1300 a 2200. El gráfico muestra una relación negativa: los países con más tiempo de democracia tienden a tener menos horas de trabajo. Algunos países europeos como Dinamarca, Noruega, Alemania y Países Bajos tienen más de 70 años de democracia y un promedio inferior a 1400 horas de trabajo al año. Por contra, países con trayectorias democráticas más breves como México, Sudáfrica, Taiwán y Polonia tienen menos de 50 años de democracia y un promedio de más de 2000 horas trabajadas al año. Países como Estados Unidos, Japón e Italia se hallan en una posición intermedia, con 50–80 años de democracia y unas 1700 horas anuales de trabajo.]



Figura 10.9 
Duración ininterrumpida de la democracia a fecha de 2024 y horas de trabajo (2019).






Nota: El coeficiente de correlación es −0,573. La medida de los años de democracia está tomada de las barras de color verde oscuro (democracia electoral sin limitaciones sustanciales del derecho al voto) de la figura 10.6. 
Michael Coppedge et al. 2025. «V-Dem [País-Año/País-Fecha] Dataset v15». Proyecto Varieties of Democracy (V-Dem). Robert C. Feenstra, Robert Inklaar y Marcel P. Timmer. 2015. «The Next Generation of the Penn World Table». American Economic Review 105(10): pp. 3150–3182.






La figura 10.10 muestra que muchos de los países pioneros en otorgar el derecho al voto a toda su población —Finlandia, Noruega, Suecia, Dinamarca y Países Bajos— tienen en la actualidad una mayor igualdad en renta disponible que otros con una experiencia más breve de este tipo de derechos políticos. En muchos casos, la menor desigualdad en cuanto a renta disponible ha sido resultado de programas públicos que han beneficiado a los votantes más pobres (mujeres y obreros, por ejemplo) que antes no tenían derecho al voto.




                [image: Este diagrama de dispersión muestra la relación entre los años de democracia ininterrumpida y la desigualdad en cuanto a renta disponible en 2015. El eje horizontal muestra los años de democracia, desde 25 hasta 125. El eje vertical muestra la desigualdad en renta disponible, medida por el coeficiente de Gini, en un intervalo que va de 0,2 a 0,7. El gráfico muestra una relación negativa: los países con una historia democrática más larga tienden a tener menos desigualdad en cuanto a renta. México, Brasil y Sudáfrica tienen menos de 50 años de democracia y coeficientes de Gini por encima de 0,6. Estados Unidos lleva 50 años siendo una democracia y tiene un coeficiente de Gini cercano a 0,47. Los países europeos con una trayectoria democrática más larga, como Suecia, Dinamarca y Reino Unido, tienen coeficientes de Gini situados entre 0,2 y 0,3.]



Figura 10.10 
Duración de la democracia y desigualdad en renta disponible (2015).






Nota: El coeficiente de correlación es −0,658.
Michael Coppedge et al. 2025. «V-Dem [País-Año/País-Fecha] Dataset v15». Proyecto Varieties of Democracy (V-Dem). World Inequality Database. 2025.







  Ejercicio 10.7 Tiempos de trabajo y desigualdad en democracias menos democráticas

  Piensa en una definición más laxa de democracia, por la que un país se clasifica como «democrático» aunque las mujeres y algunas minorías étnicas no tengan derecho al voto.

  
    	Usando los mismos datos que en las figuras 10.9 y 10.10 («Dataset v15» del proyecto Varieties of Democracy (V-Dem)), vuelve a dibujar ambas figuras con esta definición alternativa de la democracia a lo largo del mismo periodo que en la figura 10.6 (1890–2025). A continuación se presentan los datos de las horas trabajadas y la desigualdad.

  

  



    
     
      	País
      	Promedio de horas trabajadas (2019)
      	Gini de renta disponible (2023)
    

    
    
    
      	Alemania
      	1386
      	0,318
    

    
      	Australia
      	1727
      	0,341
    

    
      	Austria
      	1611
      	0,304
    

    
      	Bélgica
      	1586
      	0,283
    

    
      	Brasil
      	1708
      	0,638
    

    
      	Canadá
      	1689
      	0,346
    

    
      	Corea del Sur
      	1980
      	0,375
    

    
      	Dinamarca
      	1381
      	0,215
    

    
      	Estados Unidos
      	1765
      	0,467
    

    
      	Finlandia
      	1591
      	0,276
    

    
      	Francia
      	1505
      	0,268
    

    
      	India
      	2123
      	0,611
    

    
      	Italia
      	1718
      	0,356
    

    
      	Japón
      	1691
      	0,381
    

    
      	México
      	2137
      	0,683
    

    
      	Noruega
      	1384
      	0,296
    

    
      	Países Bajos
      	1440
      	0,260
    

    
      	Polonia
      	2023
      	0,371
    

    
      	Reino Unido
      	1668
      	0,271
    

    
      	Sudáfrica
      	2191
      	0,611
    

    
      	Suecia
      	1605
      	0,242
    

    
      	Suiza
      	1557
      	0,250
    

  
  







  
    	Utiliza los gráficos dibujados con los datos y lleva a cabo los cálculos adecuados para explicar cómo varía la relación estadística entre democracia y las variables siguientes con la definición alternativa de democracia:
      
        	Tiempo de trabajo

        	Desigualdad

      

    

  




  
    	
      Friedrich A. Hayek. 1994. The Road to Serfdom. Chicago: University of Chicago Press [Camino de servidumbre, trad. cast. de José Vergara Doncel, Madrid: Alianza Editorial, 1995]. También hay disponible una versión resumida (en inglés).  ↩

    

    	
      Daniel Kaufmann, Aart Kraay, Massimo Mastruzzi. 2010. «The Worldwide Governance Indicators: Methodology and Analytical Issues», documento de trabajo sobre investigaciones relativas a políticas WPS 5430, Grupo del Banco Mundial. ↩

    

    	
      Freedom House. 2016. «Freedom in the World 2016. Anxious Dictators, Wavering Democracies: Global Freedom under Pressure». Washington, DC. ↩

    

    	
      Adam Przeworski y Fernando Limongi. 1993. «Political regimes and economic growth». The Journal of Economic Perspectives 7 (3): pp. 51–69. ↩
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10.7 Modelización de una élite política con intereses propios: la captación de rentas


​¿Cómo y por qué sociedades gobernadas por individuos ricos o de linaje real que usaron su poder político para promover su estatus y amasar fortunas hacen la transición a una representación elegida democráticamente de partidos políticos en competencia? En la sección 10.5 sugerimos que esa transición tenía lugar porque las élites políticas eran puestas en tela de juicio cada vez más por las personas excluidas del poder político y, ante esos desafíos, o transigían con reformas democráticas o eran sustituidas por otros líderes con inclinaciones más democráticas.

Para entender mejor este proceso, vamos a modelizar las decisiones de una élite política en un sistema no democrático de gobierno que no tiene más interés que aumentar sus propios ingresos. A continuación examinaremos cómo podrían llegar a transigir con una transición a la democracia.


​Modelización de las decisiones del gobierno

Vamos a desarrollar el modelo de un gobierno que elige el nivel de tributación que establecerá para recaudar ingresos de la gente. Podría tratarse de una de las formas habituales de tributación (como un impuesto sobre la renta o sobre las ventas), pero también puede entenderse de manera más amplia como que incluye otras vías para que el Estado obtenga ingresos. Un ejemplo de la unidad 9 describe que en Tanzania había oficinas de comercialización de productos agrícolas que compraban las cosechas de cultivos comerciales a los agricultores a precios bajos, pero las vendían en los mercados internacionales a precios mucho más altos. Otras vías de generar ingresos podrían ser la venta de minerales valiosos a empresas mineras extranjeras o la recaudación de sobornos entre los ciudadanos. El efecto general es parecido a un impuesto en cada caso: el gobierno capta rentas que, si no, irían a los ciudadanos.

Para analizar lo que elige, debemos especificar:


  	las preferencias del gobierno,

  	las restricciones que determinan qué actuaciones y qué resultados son factibles.



Al igual que los directivos y los propietarios de las empresas, los líderes de los gobiernos tienen una gran variedad de motivaciones. Cuando escribimos que los Estados o los gobiernos tienen preferencias, acometen actuaciones o toman decisiones, nos referimos a sus líderes o dirigentes. Las siguientes son motivaciones habituales entre quienes ejercen altos cargos en un gobierno:


  	Altruismo: aspiran a mejorar el bienestar de la ciudadanía.

  	Nepotismo: conceden favores especiales a miembros de su propia familia o de un grupo en concreto, como la región de la que procede un dirigente del gobierno o una religión en particular.

  	Ideología: por ejemplo, el deseo de aplicar políticas acordes con la ideología por la que se rigen.

  	Interés propio: usan el poder de su cargo en el gobierno para su enriquecimiento personal.



Dependiendo de sus preferencias y de las restricciones que afronte, el gobierno puede usar los ingresos procedentes de los impuestos para distintos fines, tales como:


  	Prestación de servicios a toda la ciudadanía: entre ellos pueden estar la escolarización, los servicios de salud y la construcción y mantenimiento de infraestructuras públicas.

  	Entrega de servicios públicos u otras prestaciones o subsidios a un grupo muy específico: podrían ser trabajos bien pagados o reducciones especiales en obligaciones fiscales.

  	Concesión de rentas sustanciales a sus propios miembros o de otros subsidios económicos a sí mismos o a sus familiares.



Gobierno con intereses propios: renta política y curvas de isorrenta

Supón que el gobierno está interesado únicamente en sí mismo: su principal objetivo es beneficiar a sus propios miembros, o a otros miembros de una élite minoritaria, y no proporcionar una buena gestión y servicios a la ciudadanía del país. Para no complicar el modelo, vamos a suponer que aun así debe gastar una cantidad mínima fija, \(C\), cada año en prestar servicios públicos (como servicios básicos de salud o escolarización). Dicho de otro modo, el gasto público, \(C\), se considera que viene dado. El gobierno solo elige cuánto recauda con los impuestos.


	renta económica
	La renta económica es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe de una acción elegida y el beneficio neto derivado de la mejor alternativa (u opción de reserva). Véase también: opción de reserva.
	renta política
	La renta política es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe como resultado de su posición política y el beneficio neto derivado de su mejor alternativa (lo que percibiría sin estar en una posición política privilegiada). Véase también: renta económica.
	renta del empleo
	Renta económica que percibe un trabajador cuando el valor neto de su trabajo supera el valor neto de su siguiente mejor alternativa (es decir, estar desempleado). También conocido como: coste de la pérdida del trabajo.
	renta de innovación
	Cantidad de beneficios por encima del coste de oportunidad del capital que obtiene la persona que innova al introducir tecnologías, formas organizativas o estrategias de marketing novedosas.




​​Los costes del servicio público incluyen lo que los miembros de la élite gobernante ganarían si fueran ciudadanos cualesquiera, porque son los ingresos mínimos que tendrían que percibir para formar parte del gobierno. La diferencia entre los ingresos fiscales y el coste de la prestación de los servicios públicos se la apropia la élite para sí misma (en lugar de ahorrarla para el futuro como un superávit presupuestario normal). Es una forma de renta económica a la que llamamos renta política:


  	Es una renta: es lo que los miembros de la élite reciben por encima de su mejor alternativa (en concreto, trabajar como civiles de a pie).

  	La renta es política: existe como consecuencia de las instituciones políticas en vigor. La élite dirigente usa su poder político para obtener una renta más alta de la que podría percibir de alguna otra forma.




​​En general, la renta económica resulta útil como incentivo que llega a beneficiar a toda la economía: por ejemplo, la renta del empleo que estimula a que los trabajadores se esfuercen y trabajen bien, o las rentas de innovación que obtienen las empresas durante cierto tiempo. Por el contrario, estas rentas políticas no tienen ningún papel útil en la economía. Simplemente son una recompensa por ostentar el poder.

Aun así, ningún gobierno tiene un poder absoluto. Incluso una dictadura poderosa puede caer por el descontento de la sociedad civil o hasta por una revolución, o ser derrotada a manos de otra nación. El objetivo del gobierno es obtener la máxima renta política total que sea posible durante su permanencia en el poder. Eso depende tanto del nivel de tributación anual, \(T\), como de la duración prevista de su mandato, \(D\). La cantidad total de renta es la renta anual (\(T-C\)), multiplicada por el número de años, \(D\):

\[\text{Renta política esperada} = (T - C) D\]
Al gobierno preocupado por la captación de rentas le gustaría que la tributación y la duración fueran lo más elevadas posible. Por ejemplo, la fortuna acumulada por el presidente Boigny de Costa de Marfil fue fruto de su permanencia durante más de 30 años en el poder. Sin embargo, un gobierno que eleva demasiado la recaudación anual de impuestos reforzará a la oposición, por lo que puede perder el poder y acortar la duración esperable.


  Pieza clave

  Las secciones 3.2–3.4⁠ del volumen de microeconomía explican cómo resolver el problema de elección restringida del consumidor. Lee también la sección 7.1 del volumen de microeconomía para ver un ejemplo de maximización del beneficio. Las curvas de isorrenta que usamos aquí son equivalentes a las curvas de indiferencia de los consumidores (que unen puntos de igual utilidad) y a las curvas de isobeneficio de las empresas.




	problema de elección restringida
	Problema que obliga a elegir los valores de una o más variables para alcanzar un objetivo (como maximizar el beneficio o la utilidad) teniendo en cuenta alguna restricción que condiciona el conjunto de opciones factibles (como la curva de demanda o la restricción presupuestaria).
	curva de indiferencia
	Curva que une todas las combinaciones de bienes que proporcionan un nivel determinado de utilidad al individuo.
	relación marginal de sustitución (RMS)
	Cantidad máxima de un bien a la que una persona está dispuesta a renunciar para tener una unidad adicional de otro. En cualquier momento, la RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia. Véase también: relación marginal de transformación.




​Por lo tanto, podemos modelizar que un gobierno con intereses propios se enfrenta a un problema de elección restringida, a semejanza del modelo del consumidor que elige los bienes que compra con el fin de maximizar la utilidad dentro de una restricción presupuestaria o de los propietarios de una empresa que establecen un precio para maximizar el beneficio dependiendo de una curva de demanda. Y resolvemos el problema de un modo parecido, mediante un gráfico con las dos cosas que importan al gobierno, \(T\) y \(D\), en los ejes. Empezamos en la figura 10.11 dibujando curvas que unen los puntos que generan cantidades iguales de renta —es decir, curvas de isorrenta— y suponiendo que el coste de los servicios públicos básicos, \(C\), asciende a 5 millones de dólares.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Se muestran tres curvas convexas con pendiente negativa, que representan sendas curvas de isorrenta. Están etiquetadas como renta = 100, renta = 200 y renta = 300, hallándose las curvas con rentas más altas por encima de las que tienen rentas bajas y más alejadas del origen.]



Figura 10.11 
Curvas de isorrenta de un gobierno interesado en la captación de rentas.









                [image: Cálculo de la renta = \((T − C)D\): En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Hay un punto A en la posición (2, 105). El rectángulo que forman el eje vertical, la línea horizontal de impuestos = 105, la línea de duración = 2 y la línea de coste está sombreado. El rótulo del punto A muestra el cálculo Renta = (105 – 5) × 2 = 200.]



Cálculo de la renta = ((T − C)D)



Si \(T = 5\), el gobierno no recibe ninguna renta, dure lo que dure en el poder. La línea horizontal de \(T = 5\) une todos los puntos en los que la renta es cero. En el punto A, \(T = 105\), por lo que la renta anual \(T – C = 100\) y la duración, \(D\), es igual a 2 años. La renta total, representada por el rectángulo sombreado, es 200 millones de dólares.









                [image: Tres formas de obtener una renta total de 200 millones de dólares: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Hay tres puntos marcados. A, B y C. El punto A está en (2, 105) y aparece etiquetado como Renta = (105 – 5) × 2 = 200. El punto B está en (5, 45) y aparece etiquetado como Renta = 200. El punto C está en (10, 25) y también se ha etiquetado como Renta = 200. Hay rectángulos sombreados debajo de cada uno de esos puntos para ilustrar el cálculo de las rentas. Una curva convexa con pendiente negativa pasa por los puntos A, B y C y representa una curva de isorrenta para la renta = 200.]



Tres formas de obtener una renta total de 200 millones de dólares



Los puntos B y C son otras combinaciones de impuestos, \(T\), y duración, \(D\), donde la renta total es 200 millones de dólares. La línea que pasa por A, B y C es una curva de isorrenta: une estos y otros puntos en los que la renta total es 200 millones de dólares.









                [image: Más curvas de isorrenta: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Se muestran tres curvas convexas con pendiente negativa, que representan sendas curvas de isorrenta. Están etiquetadas como renta = 100, renta = 200 y renta = 300, hallándose las curvas con rentas más altas por encima de las que tienen rentas bajas y más alejadas del origen. El punto E está marcado en (5, 65) con el rótulo Renta = (65 – 5) × 5 = 300. Hay un rectángulo sombreado bajo el punto E para ilustrar el cálculo de la renta. El punto F está marcado en (10, 35) y también lleva el rótulo Renta = 300. Una curva de isorrenta pasa por E y F y representa la renta = 300.]



Más curvas de isorrenta



De igual modo, podemos hallar combinaciones de \(T\) y \(D\) en las que la renta total sea 300 millones de dólares, como los puntos E y F, y unirlos mediante otra curva de isorrenta. La figura muestra un conjunto de curvas de isorrenta para cuatro niveles diferentes de renta total.








Una curva de isorrenta está formada por todos los puntos en los que el gobierno obtiene un nivel concreto de renta política total (la curva de indiferencia del gobierno). Para todos los niveles de renta superiores a cero, las curvas tienen una forma parecida:


  	Tienen pendiente negativa.

  	Están «arqueadas» hacia el origen, es decir, son convexas.

  	Las curvas que representan niveles más altos de renta están más alejadas del origen.



De la misma forma que la pendiente de una curva de indiferencia mide la relación marginal de sustitución (RMS) del consumidor entre dos bienes, la pendiente de una curva de isorrenta mide la RMS del gobierno entre la duración y la tributación anual.

La pendiente de las curvas de isorrenta en cada punto representa el compromiso entre impuestos anuales y duración para la cantidad de renta dada. Por ejemplo, en el punto E, la pendiente de la curva de isorrenta es −12, lo cual indica que, para aumentar un año la duración sin que varíe la renta total de 300 millones de dólares, los impuestos anuales tendrían que bajar 12 millones de dólares. Es la contrapartida que el gobierno tendría que estar dispuesto a hacer para que no cambie la renta total.

Las curvas de isorrenta representan las preferencias del gobierno interesado en la captación de rentas; el nivel de tributación que elija depende de las restricciones a las que se enfrente o, dicho de otro modo, de las combinaciones de \(T\) y \(D\) que sean factibles dado el entorno político. A continuación vamos a analizar las restricciones a las que se enfrenta un dictador hipotético y cómo condicionan el nivel de tributación que elige. En la sección 10.8, analizaremos otras situaciones políticas.

El problema de elección restringida de un dictador

Supón que el gobierno es una dictadura, o lo que en ciencias políticas ahora se llama autocracia cerrada. Incluso en estas condiciones, un dictador se enfrenta a una restricción de factibilidad: su poder no es ilimitado porque, si le quita demasiado a la población, podría acabar derrocado por una revuelta ciudadana o por un golpe de Estado militar.

Por ejemplo:


  	El pueblo rumano se sublevó contra Nicolae Ceausescu en 1989 después de que hubiera ocupado el poder durante 29 años. Las fuerzas armadas se unieron a la revuelta, y él y su esposa fueron ejecutados.

  	Luis XVI de Francia fue derrocado en 1789 por la Revolución francesa, durante la cual miles de hombres y mujeres armados sitiaron el Palacio de Versalles. El elevado impuesto que gravaba la sal (la gabela) fue origen de un gran descontento. Luis XVI fue ejecutado en la guillotina en 1793.

  	El régimen de Ásad gobernó Siria durante más de 50 años. El propio Bashar el Ásad sigue vivo, pero tras 13 años de guerra civil fue depuesto del poder en diciembre de 2024 por una coalición de rebeldes sirios.



Para modelizar la restricción, suponemos que hay dos tipos de razones para derrocar al dictador:


  	Razones relativas al ejercicio del poder: en nuestro modelo, el ejercicio del poder está representado por el nivel de los impuestos. Un dictador se arriesga a que lo derroquen si recauda demasiados impuestos.

  	Razones no relacionadas con el ejercicio del poder: podría haber una revolución o un golpe de Estado por motivos que escapan al control del dictador.



Si la probabilidad de su destitución cada año fuera más pequeña —digamos un 5 %—, la duración esperada sería más larga: 20 años. En general, la duración esperada es 1 dividido por la probabilidad.

Supón que cada año la probabilidad de destitución del cargo por razones que no sean los impuestos es del 10 %. En ese caso, si los impuestos solo bastaran para cubrir el coste de los servicios públicos (\(T=C\)), el dictador no obtendría ninguna renta, pero podría esperar seguir en el cargo durante 10 años en promedio. El dictador querrá subir los impuestos por encima de ese nivel con el fin de obtener la máxima renta política total que sea posible durante su permanencia en el poder. Pero eso aumenta la probabilidad de una revuelta, en cuyo caso se acortaría el periodo previsible de gobierno. Resulta razonable pensar que hay una compensación recíproca entre el nivel de tributación que impone, \(T\), y su duración en el poder, \(D\): cuanto más alto sea el nivel de los impuestos (para un nivel dado de servicios públicos), más probable será que lo derroquen y más breve será la duración esperada.


​La curva de la duración de la figura 10.12 refleja esa disyuntiva. Si los impuestos fueran de 89 millones de dólares, la duración esperada del dictador sería de solo 2 años. Para seguir en el poder durante 8 años, establecería unos impuestos de no más de 26 millones de dólares. La curva de la duración es una relación con pendiente negativa entre impuestos y duración, con una permanencia máxima esperable de 10 años en el punto en que \(T=C\).




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Una línea recta con pendiente negativa va desde (0, 110) hasta (10, 5) y representa la frontera factible. El área situada bajo esta línea está sombreada y aparece etiquetada como conjunto factible. Se han marcado cuatro puntos. El punto P está en la frontera factible en (2, 90). El punto Q también está en la frontera factible en (8, 25). El punto R está dentro del conjunto factible, por debajo de la frontera, en (5, 50). El punto S está fuera del conjunto factible, por encima de la frontera, en (8, 40).]



Figura 10.12 
Curva de la duración del dictador.







	frontera factible
	Curva o línea de puntos que define la cantidad máxima factible de un bien para una cantidad dada de otro. Véase también: conjunto factible.
	conjunto factible
	Todas las combinaciones de bienes o resultados que se pueden elegir dependiendo de unas determinadas restricciones económicas, físicas o de otro tipo. Véase también: frontera factible.
	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».
	relación marginal de transformación (RMT)
	Cantidad de un bien a la que se debe renunciar para adquirir una unidad adicional de otro bien. En cualquier momento, corresponde al valor absoluto de la pendiente de la frontera factible. Véase también: relación marginal de sustitución.





​​​La curva de la duración, con pendiente negativa, es la frontera factible del dictador. Los puntos situados en ella o por debajo están dentro del conjunto factible (la región sombreada), pero los situados por encima de ella no son factibles. Por lo tanto, los puntos P y Q de la curva de duración son factibles, igual que el punto R situado debajo (con los impuestos en 50 millones de dólares, podría seleccionar una duración de 5 años si quisiera, aunque podría durar más aún). Sin embargo, el punto S no está en el conjunto factible: no puede esperar seguir en el cargo 8 años si los impuestos ascienden a 40 millones de dólares.

La pendiente de la frontera factible de la figura 10.12 es −10,5 (usando los puntos P y Q, \(\text{pendiente} = (26 − 89)/6\)). Este dato es una medida de la compensación recíproca que restringe al dictador en su decisión sobre la tributación: el coste de oportunidad de un año adicional de duración esperada es una renta anual de 10,5 millones de dólares.

El dictador escoge un impuesto que maximice su renta total

Si acercamos las curvas de isorrenta que reflejan la preferencia del dictador por impuestos altos y duraciones largas y además la curva de la duración refleja las combinaciones factibles de impuestos y duración, podemos hallar el nivel de impuestos que elegirá: el que maximice la renta total. Ese nivel corresponde al punto M de la figura 10.13, donde la frontera factible alcanza la curva de isorrenta más alta posible; los demás puntos del conjunto factible le proporcionan una renta más baja. Por ejemplo, los puntos K y L son factibles ambos, pero se encuentran en una curva de isorrenta más baja que M.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Cuatro curvas convexas con pendiente negativa representan curvas de isorrenta, etiquetadas como renta = 100, renta = 200 y renta = 262,5. Una línea recta con pendiente negativa representa la frontera factible. Hay tres puntos marcados en esta frontera: el punto K se encuentra hacia la parte superior izquierda, el punto L hacia la inferior derecha y M entre medias de ellos. La frontera factible es tangente a la curva de isorrenta de la renta = 262,5 en el punto M, que aparece marcado con líneas discontinuas que van a los ejes y están etiquetadas como T* y D*.]



Figura 10.13 
El dictador elige un nivel de impuestos que maximice su renta política.






El nivel de los impuestos que maximiza la renta total es \(T^\text{*}\) = 57,5 millones de dólares, con una duración prevista de \(D^\text{*}\) = 5 años. El importe total de la renta viene dado por:

\[\begin{align*}
(T^\text{*} - C)D^\text{*} = (\text{57,5} - 5) \times 5 = \text{262,5} \text{  millones de dólares}
\end{align*}\]

	relación marginal de sustitución (RMS)
	Cantidad máxima de un bien a la que una persona está dispuesta a renunciar para tener una unidad adicional de otro. En cualquier momento, la RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia. Véase también: relación marginal de transformación.





​​En otras palabras, la relación marginal de sustitución del dictador entre nivel de impuestos y duración es igual a la relación marginal de transformación, medida por la pendiente de la curva de la duración. Igual que el consumidor que maximiza la utilidad, el dictador elige el punto donde RMS = RMT.


​​En el punto escogido, la pendiente de la curva de isorrenta es igual a la pendiente de la frontera factible (la curva de duración). Dicho de otro modo, la compensación recíproca entre nivel de impuestos y duración que el dictador estaría dispuesto a hacer (porque la renta total no cambia) es igual a la que está restringido a hacer (porque mantenerse en el poder requiere impuestos más bajos).


​
  
    Pregunta 10.4 Elige las respuestas que sean correctas

    Observa la figura 10.13. Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Un dictador interesado en sí mismo maximizará los ingresos anuales que recauda por impuestos.

      	Pasar de L a M en el gráfico mejora el resultado tanto para los ciudadanos como para el dictador.

      	En M, un aumento del tipo impositivo aumentará la renta total esperada.

      	Los dictadores usan parte de los ingresos de los impuestos para prestar servicios públicos esenciales.

    

    
      	Los dictadores maximizarán la renta total esperada, lo que requerirá que los impuestos estén por debajo del nivel máximo (como en el punto M de la figura 10.13).

      	Así mejora el resultado para el dictador. Sin embargo, será peor para los ciudadanos, que tendrán que pagar impuestos más altos sin que haya mejora de los servicios públicos ni aumento de la prestación de servicios públicos.

      	M es el nivel de tributación preferido por el dictador. Si aumentan más los tipos impositivos, bajará la renta total esperada, porque el incremento de la renta anual no compensará la disminución de la duración esperada.

      	Para evitar su derrocamiento, los dictadores no pueden apropiarse como renta de todos los ingresos procedentes de los impuestos, sino que deben gastar al menos \(C\) para prestar servicios públicos esenciales (Estado de derecho, defensa, etc.).

    

  




  Ampliación 10.7 Cómo un gobierno interesado en la captación de rentas elige el nivel de los impuestos

  
    Si un gobierno tiene como prioridad la captación de rentas, elegirá el nivel de impuestos que le permita maximizar la renta política total que llegará a obtener mientras permanezca en el poder, pero sujeto a la limitación de que un tipo impositivo alto reducirá la previsible duración de su mandato. En la parte principal de esta sección, hemos hallado el nivel de tributos que maximiza la renta con ayuda de gráficos. En esta ampliación, empezamos derivando la curva de duración mediante álgebra y a continuación usamos el cálculo infinitesimal para resolver matemáticamente el problema de elección restringida del gobierno.

  

  En preparación.



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 El Estado como agente económico: economía, política y administración pública

10.8 Posibilidad de captación de rentas políticas bajo diferentes sistemas políticos

¿Por qué las élites políticas de los sistemas autocráticos se oponen a la democracia? ¿Y por qué a veces harían concesiones hacia un sistema más democrático?

En esta sección, tomamos nuestro modelo de un gobierno de un dictador con poderes absolutos que maximiza las rentas políticas y lo ampliamos a otros regímenes que buscan sus propios intereses. Seguimos suponiendo que el gobierno solo está interesado en maximizar la renta total. Aun así, si su poder está limitado por el entorno político, las restricciones a las que se enfrenta serán diferentes.


​La figura 10.14 enumera algunos ejemplos de lo que duraron en el poder las élites gobernantes en distintos entornos políticos. Las elecciones influyen algo en los sistemas políticos de todos estos países, pero en algunos casos sirven de poco para restringir a la élite. La persona que ha permanecido a la cabeza de una élite gobernante durante más tiempo fue Fidel Castro (49 años) en Cuba; le sucedió su hermano Raúl. Aunque se celebran elecciones, Cuba sigue siendo un régimen con un solo partido. Hay ejemplos de gobiernos elegidos que han dejado el poder por medios no electorales y también de gobiernos revolucionarios (como los sandinistas en Nicaragua) a los que sucede una transición a elecciones libres y justas. En India y México, hubo partidos políticos elegidos en las urnas que se aferraron al poder durante décadas.




      
  
    
      	Élite gobernante
      	País
      	Periodo
      	Llegó al poder por
      	Dejó el poder por
    

  
  
    
      	Partido del Congreso
      	India
      	1947–1977
      	Elecciones (fin del dominio colonial)
      	Elecciones
    

    
      	Partido Comunista
      	Cuba
      	1959–
      	Revolución
      	En 2025 sigue en el poder
    

    
      	Partido Socialdemócrata
      	Suecia
      	1932–1976
      	Elecciones
      	Elecciones
    

    
      	Segunda República
      	España
      	1931–1939
      	Elecciones
      	Golpe militar y guerra civil
    

    
      	Francisco Franco
      	España
      	1939–1975
      	Golpe militar y guerra civil
      	Muerte natural; vuelta a la democracia
    

    
      	Partido Revolucionario Institucional
      	México
      	1929–2000
      	Elecciones
      	Elecciones
    

    
      	Partido Demócrata
      	Estados Unidos
      	1933–1953
      	Elecciones
      	Elecciones
    

    
      	Partido Sandinista
      	Nicaragua
      	1979–1990
      	Revolución
      	Elecciones
    

    
      	Congreso Nacional Africano
      	Sudáfrica
      	1994–
      	Revolución pacífica y elecciones
      	En 2025 sigue en el poder
    

    
      	Partido Laborista Australiano
      	Australia
      	1972–1975
      	Elecciones
      	Destitución por un cargo (no elegido)
    

  


    


Figura 10.14 
Ejemplos de élites gobernantes y cómo alcanzaron y perdieron el poder.






En esta sección, vamos a pensar en el gobierno no como una dictadura a la que solo se puede echar del poder mediante una revolución, sino como una élite gobernante compuesta por altos funcionarios y líderes legislativos, unificados por un interés común, como, por ejemplo, la pertenencia a un partido político en concreto. Ahora bien, el gobierno se enfrenta a una oposición dentro de un sistema electoral, y a la élite gobernante se la puede echar del poder mediante su derrota en unas elecciones.


​​Curva de duración de un gobierno que se enfrenta a elecciones


​Podemos derivar una curva de la duración de la misma manera que en la sección anterior. Como antes, el gobierno puede salir del poder por razones relativas a sus actuaciones (en el modelo, es por establecer un nivel de impuestos demasiado alto). O tal vez lo pierda por motivos que escapan a su control (las élites gobernantes muchas veces pierden elecciones aunque atiendan los intereses de su ciudadanía). Una vez más, vamos a suponer que la probabilidad de perder el poder por motivos no relacionados con los impuestos es de un 10 %. Así pues, existe una compensación recíproca entre el nivel de tributación y la duración esperable del gobierno como la de la figura 10.12: una curva de duración con pendiente negativa. La curva llega a cero en una duración esperada de 10 años (que es el tiempo que el gobierno espera mantenerse en el poder si todos los años hubiese una probabilidad del 10 % de perderlo).

Entonces, ¿qué diferencia tiene para nuestro modelo que haya elecciones justas? La respuesta es que el sistema político y electoral afecta a lo mucho que se reduce la duración prevista del gobierno si sube los impuestos por encima del coste de los servicios públicos. Por ejemplo, si los ciudadanos pueden cambiar de gobierno votando en elecciones libres y justas, cabe esperar que la duración dependa más de sus actuaciones que en una dictadura, a la que solo se la puede derrocar por medios difíciles o peligrosos, como una insurrección.

La figura 10.15 muestra que la sensibilidad de la duración a las subidas de impuestos se corresponde con la pendiente de la curva de duración. Supón que el gobierno eleva los impuestos una cantidad de \(\Delta T\) = 25 millones de dólares por encima del coste de los servicios públicos. En primer lugar, piensa en una curva de duración relativamente empinada: la subida de los impuestos disminuye la duración de 10 a 6,4 años, por lo que la variación es \(\Delta D\) = 3,57 años. Sigue los sucesivos pasos de la figura para entender por qué una curva más plana implica una mayor sensibilidad al nivel de los impuestos, lo que representa un sistema más democrático. Subir los impuestos con fines de captación de rentas lleva a una mayor probabilidad de perder las elecciones y a una disminución mayor (6,25 años) de la permanencia esperada en el gobierno.





                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Dos líneas rectas con pendiente negativa representan las curvas de duración. La curva más inclinada empieza más arriba en el eje vertical y baja con mayor inclinación, mientras que la curva más plana empieza más abajo y desciende de manera más gradual. La pendiente de la curva más empinada está etiquetada como ΔT/ ΔD = 7. Una línea vertical discontinua marcada como ΔT va de T = 5 a T = 30. Una línea horizontal discontinua marcada como ΔD va de D = 6,5 a D = 10.]



Figura 10.15 
Curvas de duración, democracia y sensibilidad a las subidas de impuestos.









                [image: Una curva de duración empinada: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Una sola línea recta con pendiente negativa representa una curva de duración empinada. La pendiente de esta curva está etiquetada como ΔT/ ΔD = 7. Una línea vertical discontinua indica ΔT y va de T = 5 a T = 30. Una línea horizontal discontinua señala ΔD y va de D = 6,43 a D = 10.]



Una curva de duración empinada



Si los impuestos superan \(C\) = 5 millones de dólares y suben \(\Delta T\) = 25 millones de dólares, la duración disminuye \(\Delta D\) = 3,57 años.
La pendiente de la curva de duración es \(25/\text{3,57} = 7\).









                [image: Una curva de duración más plana: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Dos líneas rectas con pendiente negativa representan las curvas de duración. La línea superior está más inclinada, mientras que la inferior está más plana. La pendiente de la línea más plana está etiquetada como ΔT/ΔD = 4. Una línea vertical discontinua indica ΔT y va de T = 30 a T = 5. Una línea horizontal discontinua señala ΔD y va de D = 3,75 a D = 10.]



Una curva de duración más plana



Con la curva más plana, la misma subida de impuestos de \(\Delta T\) = 25 millones de dólares hace que la duración se acorte \(\Delta D = \text{6,25}\) años.
Esta curva representa un sistema más democrático. Subir los impuestos con fines de captación de rentas lleva a una mayor probabilidad de perder las elecciones y a una disminución mayor de la permanencia en el gobierno que cabe esperar.









                [image: Curvas de duración y sistemas políticos: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Cuatro líneas rectas con pendiente negativa representan cuatro sistemas políticos diferentes. La línea más empinada, que empieza en el nivel de impuestos más alto, representa una autocracia cerrada. La siguiente, algo más plana, corresponde a una autocracia electoral. Más abajo, una línea más plana representa una democracia electoral con algunos límites al voto. La línea más plana, que empieza más abajo en el eje vertical, representa una democracia electoral con sufragio universal.]



Curvas de duración y sistemas políticos



En los sistemas políticos más democráticos, la duración es más sensible a los niveles de los impuestos, por lo que las curvas de duración son más planas y el conjunto factible de impuestos y duración es más reducido. El gobierno está más limitado en su capacidad para extraer rentas.








La pendiente de cada una de las cuatro curvas de duración del último paso de la figura 10.15 refleja el grado de competencia política que hay en los distintos sistemas políticos. La curva es más plana cuando el sistema político es más competitivo. Del mismo modo que la competencia penaliza a los propietarios de las empresas de una economía limitando los beneficios que pueden obtener si establecen precios demasiado altos, la competencia por la victoria en las elecciones es la manera en que una democracia alecciona a sus políticos para que ofrezcan los servicios que desea el público con un coste razonable (desde el punto de vista de los impuestos).


​​Cómo la competencia política influye en la tributación y la renta

La clave de nuestro modelo es que la competencia política hace que la probabilidad de perder unas elecciones dependa más del comportamiento del gobierno. Eso se traduce en que la curva de duración sea más plana. Dicho de otro modo, una subida de los impuestos por parte del gobierno tendrá un efecto mayor en la duración esperada en el poder de la élite que si no hubiera competencia política.

Así pues, cuando la élite gobernante elige un nivel de impuestos para maximizar su renta política total, la pendiente de la curva de duración afecta a la cantidad de renta que puede extraer. La figura 10.16 compara el resultado en dos situaciones: el gobierno se enfrenta a más o menos competencia política.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 11, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Cinco curvas convexas con pendiente negativa representan líneas de isorrenta, entre ellas con renta = 100, 200 y 300. También hay dibujadas dos curvas de duración rectas y con pendiente negativa: la más inclinada está etiquetada como «menos competencia política» y la más plana, como «más competencia política». El punto M se encuentra en la curva de duración más empinada, tangente a la curva de isorrenta situada entre renta = 200 y renta = 300. El punto N se encuentra en la curva de duración más plana, tangente a la curva de isorrenta situada entre renta = 100 y renta = 200. Esos puntos ilustran el nivel de impuestos que se elige con condiciones políticas de menos y más competencia.]



Figura 10.16 
Elección de impuestos en condiciones de menor y mayor competencia.






En un sistema con menos competencia, la élite gobernante elige el punto M, con elevados ingresos de impuestos, que ascienden a 57,5 millones de dólares al año, y con una duración esperada de 5 años. Con más competencia política, el conjunto factible es más reducido, lo cual lleva al gobierno a elegir el punto N, donde tanto los ingresos fiscales anuales como la renta total son más bajos.

Observa que, en la figura 10.16, la élite gobernante de un sistema político con mayor competencia aplica impuestos más bajos, pero espera durar lo mismo que la élite del sistema menos competitivo. Esta característica del modelo obedece a las premisas que decidimos al diseñar el modelo acerca de las curvas de duración (son líneas rectas que llegan a la línea horizontal de coste en el mismo nivel de duración) y del objetivo del gobierno (maximizar la renta). Con una forma más general para la curva de duración y las curvas de indiferencia del gobierno, unas condiciones de mayor competencia podrían dar lugar a que sea de esperar una duración mayor o menor.


  Pieza clave

  Son el efecto sustitución y el efecto renta característicos de numerosos problemas de elección restringida. Puedes encontrar su explicación en la sección 3.7⁠ del volumen de microeconomía. El ejemplo de la figura 10.16 es muy parecido al caso ilustrado allí: el efecto de una variación en el salario sobre la elección de las horas que decide trabajar una persona.



Esto sucede porque el aumento de la competencia política conlleva dos efectos opuestos:


  	Subir los impuestos eleva el riesgo de que la élite gobernante acabe destituida. La curva de duración es más plana, de modo que el coste de oportunidad de un año adicional en el poder (desde el punto de vista de los ingresos fiscales perdidos) es menor. Este efecto por sí solo llevaría a la élite a elegir una duración más larga.

  	La élite gobernante ha perdido parte de su poder. La curva de duración se ha desplazado hacia el origen, lo que reduce el conjunto factible: tiene menos poder para obtener renta porque se espera una menor duración para todos los niveles de impuestos. Este efecto por sí solo llevaría a la élite a elegir una duración menor.




​Con las premisas específicas de nuestro modelo, estos efectos se compensan exactamente entre sí. Una mayor competencia reduce el tipo impositivo sin que varíe la duración que cabe esperar.

Por qué un dictador se resistiría a la democracia

El modelo ayuda a entender por qué las élites gobernantes, así como los miembros de la sociedad ricos y poderosos que son aliados de esas élites, se han opuesto tan a menudo a la democracia y han intentado limitar los derechos políticos de los menos pudientes. Cuando solo pueden votar los ricos, la élite se encuentra con poca competencia política y obtiene unas rentas totales más elevadas (punto M en la figura 10.16). Ahora bien, supón que todas las personas tienen derecho al voto y se permite que partidos políticos opositores desafíen a la élite. El aumento de la competencia política aplana la curva de duración y contrae el conjunto factible. Lo mejor que puede hacer la élite es elegir el punto N. La democracia ha reducido sus posibilidades de captación de renta política.

Una democracia «ideal» en el modelo

En nuestro modelo, un mayor grado de democracia se corresponde con un incremento de la competencia política, lo que aplana la curva de duración y limita la capacidad de una élite egoísta de extraer renta política. Un sistema democrático que fuera muy eficaz para impedir la extracción de renta aparecería representado por una curva de duración casi plana. Podríamos pensar que una curva de duración completamente plana sería representativa de una democracia «ideal». Siendo así, estar en el gobierno no tendría aliciente alguno para políticos solo preocupados por sus intereses. El sistema electoral garantizaría la participación en la competencia por el gobierno de partidos políticos que se muevan por otros motivos —por ideología o por hacer el bien, por ejemplo—, así como que el triunfo sería para los partidos que reflejasen las preferencias de los votantes.


	efecto sustitución
	Cuando cambia el precio de un bien, el efecto sustitución es la variación del consumo del bien que se produce por el cambio del precio relativo del bien. La modificación del precio también tiene un efecto renta, ya que aumenta o disminuye el conjunto factible. Véase también: efecto renta.
	efecto renta
	Efecto que ejerce el aumento de los ingresos en la demanda de un bien por parte de un individuo (en la cantidad que esa persona decide comprar) porque amplía el conjunto factible de compras. Cuando cambia el precio de un bien, se produce un efecto renta porque se amplía o reduce el conjunto factible y también se da un efecto sustitución. Véase también: efecto sustitución.




  Ejercicio 10.8 Efecto renta y efecto sustitución

  Nota: Para hacer este ejercicio, deberías haberte familiarizado con el efecto renta y el efecto sustitución. Para repasar estos conceptos, lee la sección 3.7 de La economía 2.0: microeconomía.

  A partir de los conceptos de efecto renta y efecto sustitución y de la manera en que pueden analizarse en un gráfico con curvas de indiferencia y fronteras factibles, vuelve a dibujar la figura 10.16 para que muestre cómo la elección final tras el aumento de la competencia se descompone en el efecto renta (reducción de la duración, \(D\)) y en el efecto sustitución (aumento de \(D\)).



 


  Ampliación 10.8 Efecto renta y efecto sustitución de un aumento de la competencia política

  
    En la ampliación 10.7, resolvimos de modo matemático el problema de elección restringida de un gobierno que prioriza la captación de rentas para el caso de una curva de duración lineal, con el fin de hallar qué nivel de impuestos elegiría y su previsible permanencia en el poder. Ahora utilizamos esos resultados para demostrar que el aumento de la competencia política disminuye el nivel de los impuestos, pero no altera la duración del gobierno. Los mismos métodos que usamos en la ampliación 3.7 del volumen de microeconomía nos permiten ver que la explicación radica en un efecto renta que disminuye la duración y en un efecto sustitución compensador que la incrementa.

  

  En preparación.
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10.9 Cómo afecta la competencia política a las políticas gubernamentales


​​​Ya hemos analizado dos versiones del modelo de «gobierno interesado en la captación de rentas». Una describe a un dictador que podría ser depuesto, como les ocurrió a Luis XVI y a Nicolae Ceausescu, mientras que la otra representa a una élite gobernante que se somete a la competencia electoral, con la posibilidad de que otro partido político la derrote en unas elecciones y se convierta en la nueva élite gobernante.

En el transcurso de los últimos 200 años, hemos experimentado un aumento del grado de competencia política en todo el mundo. A pesar de los incentivos que una élite poderosa tenía para oponerse a la democracia, muchos países han llevado a cabo esta transición (como se ilustra en las figuras de la 10.13 a la 10.16).

Por qué un antiguo dictador se sometería a la competencia política


​​​Esto ha sucedido en muchos casos porque las élites gobernantes se han dado cuenta de que les interesa transigir con un sistema político en el que haya más competencia o incluso introducir uno por iniciativa propia:

Puedes leer más sobre las transiciones a la democracia de Sudáfrica y El Salvador en este libro: Elisabeth Jean Wood. 2000. Forging Democracy from Below: Insurgent Transitions in South Africa and El Salvador. Cambridge University Press.


  	Sudáfrica: la población de origen europeo (que constituía las élites empresariales y gobernantes) reaccionó a las olas de huelgas de trabajadores, protestas ciudadanas, manifestaciones y absentismo estudiantil ampliando el voto a todas las personas adultas de Sudáfrica, sin importar su raza.

  	El Salvador: tras 10 años de guerra civil y ante una insurrección armada que no pudieron derrotar, en 1992 las élites económicas, políticas y militares de El Salvador accedieron a las demandas de sus oponentes de que el país adoptase un sistema político democrático.

  	Estados Unidos: cuando se aprobó la Constitución de Estados Unidos a finales del siglo xviii, James Madison, autor del conocido artículo El federalista n.º 10 (The Tenth Federalist Paper), creía que la única forma de garantizar la estabilidad era reconocer algunos de los que ahora llamamos derechos democráticos (pero no a las personas esclavizadas ni a quienes no tuviesen propiedades). Convenció a otros terratenientes ricos (y propietarios de esclavos) de arriesgarse a dar pequeños pasos hacia la democracia por ese motivo, pues argumentaba, entre otras cosas, que las personas menos pudientes nunca podrían unirse frente a la élite. El resultado fue la ratificación de la Constitución estadounidense en 1788, la cual se considera, a pesar de reconocer la esclavitud como institución legal, que resultó trascendental en el largo camino hacia la democracia.



Ante el descontento ciudadano en un sistema político no democrático, una forma que tiene la élite gobernante de aumentar la estabilidad del sistema es usar los poderes coercitivos del Estado para encarcelar y amedrentar a los opositores que desenmascaren el alcance de las rentas políticas del gobierno. Sin embargo, existen límites en cuanto a la eficacia de esas estrategias de «estado policial», como puso de manifiesto la élite gobernante blanca en el apartheid en Sudáfrica, que intentó aplicar esa fórmula y en última instancia fracasó.

La élite del Partido Comunista de la República Democrática Alemana (Alemania Oriental) también descubrió los límites de su capacidad para imponer la estabilidad por la fuerza. Las manifestaciones y la contestación del pueblo contra el gobierno tuvieron éxito, en parte porque al final no se podía contar con que la policía y las fuerzas armadas defendieran al gobierno en ejercicio.

Una forma distinta de garantizar la estabilidad es introducir en el sistema político cambios que lo hagan más democrático y ofrezcan medios legales de procurar un cambio de gobierno a las personas descontentas.

Un mayor grado de democracia «aplanará» la curva de duración, de modo que se reduzca el tamaño del conjunto factible de la élite, tal como mostramos en la figura 10.16. Sin embargo, más democracia también podría aumentar la estabilidad del sistema político y reducir así la posibilidad de que el gobierno pierda el poder por motivos que no sean su actuación. Esto aumentaría la duración esperada en el punto en el que los impuestos solo bastaban para financiar los servicios públicos \((T = C)\). En tal caso, como se muestra en la figura 10.17, la élite podría obtener, por tanto, una renta aún mayor, ya que el punto Q está en una curva de isorrenta más alta. Aquí, la mayor duración esperada del gobierno, gracias al incremento de la estabilidad, compensa con creces la reducción de los impuestos que se necesita porque los ciudadanos tienen más poder para deponer al gobierno por quedarse con demasiada renta.




                [image: En este gráfico, el eje horizontal muestra la duración, D, en años, con un intervalo que va de 0 a 15, mientras que el eje vertical muestra los impuestos, T, en millones de dólares, con un intervalo que va de 0 a 120. Una línea horizontal que pasa por la abscisa 5 está etiquetada como coste, C, y corresponde a la renta = 0. Hay cuatro curvas convexas con pendiente negativa que representan líneas de isorrenta. También hay dibujadas dos curvas de duración rectas y con pendiente negativa: la más inclinada está etiquetada como «menos competencia política» y la más plana, como «más competencia política». M es el punto de tangencia entre la curva de duración más empinada y la segunda curva de isorrenta más alta. Q es el punto de tangencia entre la curva de duración más plana y la curva de isorrenta más alta.]



Figura 10.17 
Efecto de más estabilidad y competencia: un caso en el que la élite sale ganando.







  Ejercicio 10.9 Efecto de unas mejoras que ahorran costes en los servicios públicos

  Supón que la élite puede introducir una política que ofrece el mismo nivel de servicios públicos a un coste más bajo. Es lo que se llamaría un aumento de la eficacia del gobierno. Por ejemplo, podría tratarse de que el gobierno adopte métodos de enseñanza más eficaces o encuentre maneras de motivar al profesorado para que mejore la forma de enseñar. También podría ser que el gobierno exija que las empresas de construcción que trabajan en las infraestructuras públicas, como carreteras, compitan entre sí, en lugar de actuar en connivencia para acordar precios altos.

  
    	¿Qué curvas del gráfico variarán con esos cambios? Dibuja una figura que represente esta nueva situación. Pista: El valor absoluto de la pendiente de las curvas de isorrenta es \((T − C)/D\).

    	Explica por qué la élite gobernante querría introducir esas políticas.

    	¿Puedes decir si la élite impondrá el mismo nivel de impuestos, uno más alto o uno más bajo?

    	Aporta algunas razones por las que no se deban introducir esas políticas.

  




  
    Pregunta 10.5 Elige las respuestas que sean correctas

    Observa la figura 10.17. Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Pasar de M a Q en el gráfico es una mejora de Pareto, con resultados mejores tanto para los ciudadanos como para la élite gobernante.

      	Una mayor competencia siempre mejorará los resultados para la élite gobernante.

      	Una mayor competencia empeoraría la situación de la élite si no respondiese con una reducción de impuestos.

      	El efecto sustitución hará que la élite, que se enfrenta a más competencia, cobre tipos impositivos más altos.

    

    
      	Los ciudadanos se benefician tanto de unos tipos impositivos más bajos como de la mayor duración esperada (suponiendo que cambiar de régimen sea costoso para los ciudadanos). La élite aumenta su renta prevista total.

      	En este ejemplo, aumenta la renta total esperada por la élite. Sin embargo, en otras situaciones, como la mostrada en la figura 10.16, el gobierno termina en una curva de isorrenta más baja.

      	En la figura 10.17, si la élite mantuviera el mismo tipo impositivo después del desplazamiento en la curva de isorrenta, seguiría alcanzando una curva de isorrenta más alta que antes.

      	El efecto sustitución causado por el aplanamiento de la curva de duración hará que la élite establezca tipos impositivos más bajos.

    

  



Algunos ejemplos

Contamos con abundantes casos en diferentes países en que la perspectiva de perder el poder influye en lo que hacen los políticos. Por ejemplo, cuando empezaron a celebrarse elecciones locales en China, aumentó la prestación de servicios públicos, tales como los servicios de salud o la escolarización, además de lo que parecía una reducción de la corrupción.1


​Incluso en entornos no democráticos, la amenaza de perder el poder puede meter en cintura a los políticos. En las provincias de China, los gobernadores y los secretarios del Partido Comunista no están sujetos al escrutinio de los votantes, pero sí de cargos más altos del gobierno central. A menudo se conceden ascensos a los gobernadores y los secretarios del partido, pero casi con la misma frecuencia se les despide. Los registros de los ceses durante el periodo 1975–1998 muestran que los responsables de las provincias en que hubo un crecimiento económico rápido fueron ascendidos, mientras que los de las provincias que se habían rezagado en crecimiento fueron cesados.2


  
  ​La economía aprende de los hechos ¿La competencia electoral afecta a la política?

  Piensa en una responsable política que quiere seguir en su puesto y sabe que debe satisfacer a una mayoría de los votantes cuando se presente a la reelección. Pero también tiene sus propios objetivos: promover cierto proyecto que ella apoya o mantener buenas relaciones con personas adineradas que la apoyarán en sus campañas o le darán trabajo cuando termine su carrera política. ¿Acaso la amenaza de que los votantes la echen si no les da lo que quieren la lleva a dar prioridad al interés del público y no al suyo propio?

  La respuesta no pasa únicamente por comparar las políticas adoptadas en distritos electorales sin competencia (por ejemplo, no se presenta ninguna otra candidatura al puesto) con las tomadas donde sí hay competencia electoral. La razón es que los distritos con y sin competencia en las elecciones, y los políticos que los representan, se diferencian en tantas cosas que la comparación mezclaría los efectos de la competencia política con los efectos de esas otras diferencias.

  Los economistas Tim Besley y Anne Case dieron con una manera ingeniosa de responder a la pregunta.3 En algunos estados de Estados Unidos los gobernadores no pueden estar en el cargo más de dos mandatos de cuatro años. En consecuencia, al final de su primer mandato se enfrentan a competencia electoral cuando piden la reelección al electorado. Sin embargo, durante el segundo mandato, la perspectiva de la competencia política no les afecta, porque no tienen posibilidad de presentarse a la reelección.

  Planteando esta situación como si se tratara de un experimento, el «tratamiento» es la perspectiva de competencia electoral, el «grupo de tratamiento» lo forman los gobernadores durante su primer mandato y el «grupo de control» son los mismos gobernadores en el segundo mandato. Como en cualquier experimento bien diseñado, se mantienen constantes las demás influencias importantes. Estamos midiendo a las mismas personas, en los mismos distritos, con un tratamiento y con una situación de control.

  La conclusión a la que llegaron fue que, durante sus primeros mandatos (el periodo de tratamiento), los gobernadores republicanos y demócratas aplicaron niveles prácticamente idénticos de tributación total per cápita. Sin embargo, tras su reelección (el periodo de control), los gobernadores del Partido Demócrata, que tienden a preferir más gasto público y más recaudación de impuestos, aplicaron niveles mucho más altos de tributación que los republicanos. Por contra, los gobernadores del Partido Republicano, cuando no afrontaban la competencia electoral, ponían en práctica niveles mucho más bajos del salario mínimo en su estado.

  Ya fueran demócratas o republicanos, los gobernadores que se iban a someter a la competencia electoral en su primer mandato aplicaban políticas muy similares a las preferidas por los votantes «bisagra», más dados a cambiar su voto y que, por lo tanto, tienden a decidir muchas elecciones: impuestos más bajos y salario mínimo más alto. Con todo, cuando se prescindía de la competencia electoral, se diferenciaban por sus propias preferencias políticas o sus propios intereses económicos.




  
    	
      Monica Martinez-Bravo, Gerard Padró i Miquel, Nancy Qian y Yang Yao. 2014. «Political reform in China: the effect of local elections». Documento de trabajo de NBER 18101.  ↩

    

    	
      Hongbin Li y Li-An Zhou. 2005. «Political turnover and Economic performance: The incentive role of personnel control in China». Journal of Public Economics 89 (9-10): pp. 1743–1762. ↩

    

    	
      Timothy Besley y Anne Case. 1995. «Does Electoral Accountability Affect Economic Policy Choices? Evidence From Gubernatorial Term Limits». The Quarterly Journal of Economics 110 (3): pp. 769–798.  ↩
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10.10 Los paralelismos entre la competencia política y la competencia económica

Los dos modelos políticos que hemos desarrollado en esta unidad —el de la élite interesada en la captación de rentas y el del votante mediano— son análogos a los modelos que sirven para entender el comportamiento de las empresas que compiten por la venta de sus productos, y mucho de lo que hemos aprendido de modelizar la economía puede iluminar también el funcionamiento de los sistemas políticos.

La élite captadora de rentas y la empresa fijadora de precios

En las secciones 10.7 y 10.8, hemos modelizado un gobierno interesado en la captación de rentas que elige un nivel impositivo, \(T\), para maximizar su renta política total, con la limitación de una curva de duración con pendiente negativa. De igual modo, en la sección 7.2 del volumen de microeconomía, una empresa elige un precio, \(P\), para maximizar su beneficio, teniendo la restricción de una curva de demanda del producto con pendiente negativa. Los objetivos del gobierno y de la empresa tienen la misma forma: \(\text{renta} = (T-C)D\) y \(\text{beneficio} = (P-C)Q\), donde \(C\) es el coste anual de los servicios públicos para el gobierno en el primer caso y el coste unitario de la producción para la empresa en el segundo (y \(D\) y \(Q\) son la duración y la producción, respectivamente). Por lo tanto, sus curvas de indiferencia tienen la misma forma y, para ambos, la mejor opción es un punto de tangencia con la frontera factible (la restricción).


​​​En la unidad 7 del volumen de microeconomía, mostramos que el margen comercial de la empresa es inversamente proporcional a la elasticidad de la demanda al precio. Lo mismo es válido para el gobierno interesado en la captación de rentas: el margen de los impuestos por encima del coste de los servicios es inversamente proporcional a la elasticidad de la duración a los impuestos.

Un dato importante tanto para empresas como para gobiernos es que el grado de competencia limita su capacidad para aprovechar su posición. La competencia del mercado penaliza a las empresas limitando los beneficios que pueden obtener si establecen precios demasiado altos; asimismo, la competencia electoral en una democracia obliga a los políticos a ofrecer los servicios que desea el público con un coste razonable. En ambos modelos el grado de competencia se representa mediante la pendiente de la restricción: a mayor competencia, más plana es la restricción. La competencia disminuye el poder de mercado de la empresa, lo que da como resultado un precio más próximo al coste marginal; de igual modo, reduce el poder político de la élite gobernante, lo que deriva en una renta anual más baja. Llevando los paralelismos más allá, la competencia en el mercado de los productos es mayor cuando las empresas pueden perder clientes con facilidad a manos de otras empresas que ofrezcan productos parecidos a precios más bajos; igualmente, la competencia política es mayor con una democracia eficaz, cuando los gobiernos pueden perder el poder con facilidad si a los votantes no les satisfacen los niveles impositivos.

Más allá del modelo, la captación de rentas por parte del gobierno suele conllevar el uso de recursos de la economía para vigilar o reprimir a la población a fin de conservar el poder, en lugar de para producir bienes y servicios. Eso es análogo a algunas de las prácticas de captación de rentas de una empresa que desea maximizar el beneficio —publicidad o presiones al gobierno para conseguir una exención fiscal, por ejemplo—, pero se diferencia de otras prácticas que tienen el mismo fin, como la innovación, que a menudo genera sustanciales beneficios económicos.


  Ejercicio 10.10 Comparación de las curvas de duración y las curvas de demanda

  ¿En qué se parecen y en qué se diferencian la curva de duración de la figura 10.16  y la curva de demanda a la que se enfrenta una empresa fijadora de precios tratada en la unidad 7 del volumen de microeconomía?




  Grandes economistas Albert O. Hirschman
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  ​​Albert Hirschman (1915–2012) tuvo una vida fuera de lo común. Nació en Berlín en 1915 en una familia judía, huyó a París en 1933 después de que Adolf Hitler llegara al poder en Alemania y se unió a la resistencia francesa en 1939; arriesgó su vida para ayudar a muchos artistas e intelectuales a escapar del fascismo. También combatió brevemente en el bando de la República democrática durante la Guerra Civil española. En 1941 emigró a Estados Unidos.

  Con estos antecedentes, no resulta sorprendente que la carrera profesional de Hirschman como economista siguiese una trayectoria poco convencional. Cambió de disciplinas con facilidad, se enfrentó a preguntas que se encuentran mucho más allá de las abordadas por economistas más convencionales y desarrolló ideas imaginativas, profundas e imperecederas.

  Entre las muchas contribuciones influyentes de Hirschman, se le conoce sobre todo por la tesis planteada en su libro de 1970, Salida, voz y lealtad. Le interesaba la manera en que podía mejorarse el comportamiento de entidades como las empresas y los gobiernos.1

  Identificó dos fuerzas —la salida y la voz— que podían servir para alertar a una organización de que se enfrentaba al declive y para ofrecer incentivos para su recuperación. La «salida» denota la fuga de los clientes de una empresa hacia un competidor, mientras que la «voz» hace referencia a las quejas, a la tendencia de los clientes decepcionados a «poner el grito en el cielo». Cuando una compañía tiene un comportamiento deficiente o poco ético, los accionistas pueden vender sus acciones (salida) o promover el cambio de la dirección (voz).

  Hirschman observó que tradicionalmente los economistas habían ensalzado las virtudes de la salida (competencia), aunque desatendiendo la acción de la voz. Favorecían las políticas basadas en la salida, por ejemplo, las que hacían más fácil a los padres elegir el colegio al que llevar a sus hijos de modo que los colegios tuvieran que competir por conseguir alumnos.

  Consideró que eso era una omisión, porque la voz podría permitir que un desliz se revirtiese con un coste bajo (en ese ejemplo, los padres tratarían de que se modificaran las normas del colegio), mientras que la salida desperdiciaría capital físico y capacidades humanas. Además, la salida no es una opción en algunos casos, como la administración de los impuestos, por lo que el libre ejercicio de la voz es crucial para un buen funcionamiento.

  Después de hacer esa distinción, Hirschman exploró la interacción entre la salida y la voz. Si la salida era demasiado fácil de conseguir, la voz tendría poco tiempo para actuar. Un desliz reparable podría terminar siendo funesto para una organización. Este efecto sería mayor aún si las personas con mayor sensibilidad a la bajada del rendimiento fueran también quienes salen con mayor rapidez. En sus propias palabras, «la rápida salida de los clientes más preocupados por la calidad… paraliza la voz y la priva de sus principales agentes».

  El que una salida fácil menoscabe la voz tiene algunas implicaciones interesantes en las políticas. Una empresa monopolística podría recibir con agrado algo de competencia (y salida), ya que le permitiría librarse de sus clientes más «conflictivos» y aumentar los beneficios. La disponibilidad de varios colegios privados entre los que elegir podría traducirse en un peor rendimiento en los públicos si las familias más preocupadas por la calidad sacasen a sus hijos del sistema. Un sistema nacional de ferrocarriles podría funcionar mejor si las carreteras estuviesen en mal estado, por lo que los clientes enojados no podrían salirse con facilidad, sino que trabajarían en su mejora.

  La interrelación entre salida y voz se completa con un tercer factor, al que Hirschman llamó lealtad. La conexión con una organización es una barrera psicológica para la deserción. Al ralentizar la salida, la lealtad puede crear el espacio necesario para que la voz haga su trabajo. Con todo, la lealtad también pone trabas al funcionamiento si se convierte en fidelidad ciega, porque eso reprime tanto la salida como la voz. Las organizaciones fomentarán la lealtad precisamente por esa razón. Y si tuvieran demasiada eficacia al contener la salida y la voz, «se estarían privando de ambos mecanismos de recuperación».

  Hirschman se mostraba muy crítico con la afirmación de que, en un sistema bipartidista, los dos partidos adoptarían programas electorales parecidos que reflejaran las preferencias del votante mediano. Esa afirmación se basa en un razonamiento que tiene en cuenta la salida y deja de lado la voz. Los votantes situados en los márgenes de un partido político no tienen ninguna opción de salida viable, admitía Hirschman, pero rechazaba la implicación de que esos votantes careciesen de poder:

  
    En estas entradas del blog de Rajiv Sethi, puedes seguir leyendo sobre Albert Hirschman:

    
      	Rajiv Sethi. 2010. «The Astonishing Voice of Albert Hirschman». Actualizado el 7 de abril de 2010.

      	Rajiv Sethi. 2011. «The Self-Subversion of Albert Hirschman». Actualizado el 7 de abril de 2011.

      	Rajiv Sethi. 2013. «Albert Hirschman and the Happiness of Pursuit». Actualizado el 24 de marzo de 2013.

    

  

  
    Cierto, no puede salir… pero solo por eso… tendrá una motivación máxima para poner en juego cualquier posible influencia con el fin de impedir… que el partido haga cosas que le parecen muy detestables… «Quienes no tienen otro sitio al que ir» no carecen de fuerza, sino que tienen poder para influir.

  

  A Albert Hirschman le encantaba jugar con la lengua. El inglés fue el cuarto idioma que llegó a dominar (después del alemán, el francés y el italiano), pero aun así consiguió acuñar las expresiones más maravillosas. Tenía afición por inventar palíndromos (palabras o frases que se leen igual de derecha a izquierda que de izquierda a derecha, como ‘somos’) y le regaló una colección de ellos —bajo el título de Senile Lines y la firma de Dr. Awkward— a su hija Katya por su cumpleaños. Cuando en sus últimos años se le preguntó en qué estaba trabajando, contestó: «Acabo de empezar mis Artículos finales, volumen I».

  El derecho a «la vida, la libertad y la búsqueda de la felicidad» que figura en la Declaración de Independencia de Estados Unidos fue la inspiración de la memorable expresión «la felicidad de la búsqueda» con la que se refería a la alegría de participar en acciones colectivas. El propio ejercicio juguetón de la voz por parte de Hirschman fue en sí mismo una demostración de que con frecuencia la gente actúa no solo para obtener algo, sino también para ser alguien.




  
    Pregunta 10.6 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta las ideas de Albert Hirschman sobre la salida, la voz y la lealtad, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	Las dos fuerzas de la salida y la voz funcionan en sentidos opuestos entre sí.

      	La voz puede ser un método más eficaz que la salida para impulsar el cambio.

      	Para que la voz sea una fuerza poderosa, debe haber algunas limitaciones a la salida.

      	Cuanto mayor es el grado de lealtad, más eficaz es la fuerza de la voz.

    

    
      	La salida y la voz pueden funcionar conjuntamente, como en el caso de una empresa que pasa por dificultades: los accionistas tienen la posibilidad de vender sus acciones (salida) o de promover cambios en la dirección (voz).

      	La voz puede promover cambios en las políticas que impliquen un coste inferior y menos desperdicio de recursos, como sucede en el caso de las políticas de matrícula escolar del alumnado. En comparación con las políticas de matrícula que asignan estudiantes a colegios, la competencia por captar estudiantes implicaría costes para los colegios y se desaprovecharían capital físico y capacidades humanas.

      	Si la salida resulta demasiado sencilla o fácil de conseguir, no hay tiempo para que la voz actúe. Por ejemplo, si fuera fácil cambiarse a colegios privados en caso de insatisfacción de las familias con la gestión de los colegios públicos, estos no tendrían incentivos de peso (o conocimientos técnicos) para mejorar la calidad de su enseñanza.

      	La relación no es lineal: un grado moderado de lealtad frena la salida y permite que la voz surta efecto, pero uno muy alto puede reprimir la voz (la gente no está dispuesta a hablar en contra de una organización).

    

  



La figura 10.18 resume las similitudes y las diferencias entre competencia política y económica, así como las maneras en que cada una ofrece alguna combinación de lo que Albert Hirschman llamaba salida y voz y que permitía a las personas afectadas pedir cuentas al poder.


​En cada caso, comparamos los resultados que se obtienen en los dos extremos:


  	Sin competencia: la empresa es un monopolio; el gobierno es una dictadura. Solo se enfrentan a las limitaciones de que los clientes opten por no comprar y de que los ciudadanos decidan rebelarse.

  	Competencia perfecta: la empresa opera en un mercado perfectamente competitivo y la forma de gobierno es una «democracia ideal». La curva de demanda de la empresa y la curva de duración del gobierno son planas. Una empresa (o un gobierno) que sube sus precios (o impuestos) por encima del precio de mercado (o del coste de los servicios) no venderá nada (o perderá el poder de inmediato).







  
    	Variedades de competencia política y económica
    	Curva de demanda o de duración
    	Rendición de cuentas (salida o voz)
    	Precio o impuesto y coste
    	Beneficio económico o renta política
    	Comentario
  


  
    	Poca competencia política (dictadura)
    	Empinada
    	No
    	T > C
    	Renta > 0
    	Sección 10.7
  

  
    	Poca competencia económica (monopolio) 
    	Empinada
    	Salida limitada
    	P > CMg
    	Beneficio > 0
    	Unidad 7 del volumen de microeconomía
  

  
    	Democracia ideal (competencia entre los partidos) 
    	Plana
    	Voz y salida
    	T = C
    	Renta = 0
    	Sección 10.8
  

  
    	«Competencia perfecta» entre las empresas
    	Plana
    	Salida
    	P = CMg
    	Beneficio = 0
    	Unidad 8 del volumen de microeconomía
  






Figura 10.18 
Comparación entre modelos de empresas y gobiernos.






Nota: \(T\) = ingresos fiscales anuales; \(C\) = coste anual de proporcionar los servicios públicos; \(P\) = precio del bien; CMg = coste marginal del bien.







​El modelo del votante mediano y la competencia en los mercados de bienes diferenciados

El modelo del votante mediano presentado en la sección 10.4 fue utilizado por Harold Hotelling para analizar el modo en que los partidos eligen su programa político, pero originalmente lo aplicó al estudio de una cuestión económica. El modelo de Hotelling es de uso muy común en economía. A menudo se aplica al problema de dos empresas competidoras que eligen una ubicación física: imagina, por ejemplo, a dos vendedores de helados que deciden dónde situarse en una playa larga en la que hay bañistas distribuidos de forma uniforme entre un extremo de la playa y el otro. El modelo básico predice que ambos vendedores decidirán situarse en el centro.

Podemos entender la ubicación de una empresa como una característica de su producto. Además del precio, los consumidores tienen en cuenta dónde se encuentra. El modelo de Hotelling puede servir para estudiar cómo las empresas competidoras eligen tanto la ubicación como el precio. Y, en un sentido más amplio, se entiende que aborda la cuestión general de si las empresas optarán por hacer productos con características parecidas a las que tienen los de la competencia o preferirán diferenciarlos.

Ten en cuenta que (al igual que su análogo en economía) el modelo del votante mediano añade un factor importante al análisis, que no se incluye en el modelo del gobierno interesado en la captación de rentas: a los votantes no les preocupa únicamente el nivel de los impuestos. La heterogeneidad de las preferencias de los votantes importa, y en una democracia, los políticos competidores tienen que prestar atención a esas preferencias.


  
    Pregunta 10.7 Elige las respuestas que sean correctas

    Acaso se pueda comparar el papel de un dictador con el de un monopolista, porque ambos obtienen rentas que intentan proteger, ya sea gastando en policía y en servicios de seguridad (el dictador), ya creando barreras de entrada (el monopolista). ¿En qué otros aspectos importantes se diferencian estos buscadores de rentas? Lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    
      	El dictador trata de maximizar el beneficio para sí mismo y tal vez para sus familiares y varios grupos de interés.

      	El monopolista es una empresa privada sometida a las normas decididas por el gobierno, mientras que el dictador es el gobierno. El Estado siempre es más poderoso que una empresa individual.

      	A diferencia del monopolista, el dictador busca maximizar la renta a largo plazo manteniéndose en el poder durante tanto tiempo como sea posible.

      	Algunas de las barreras de entrada utilizadas para proteger las rentas del monopolista (por ejemplo, las economías de escala o la innovación) generan algunos beneficios económicos, pero la sociedad no obtiene ningún beneficio parecido de las barreras de entrada de una dictadura.

    

    
      	Se supone que el monopolista maximiza el beneficio para los accionistas, mientras que el dictador maximiza la renta para sí mismo (y otras personas, quizás), pero eso no representa una gran diferencia.

      	El monopolista se enfrenta a la restricción de que el gobierno tiene numerosos poderes, que puede usar legítimamente para acabar con el monopolio si su actuación se aleja demasiado del interés público. El dictador, por el contrario, es el gobierno y solo está limitado por el posible uso de la fuerza.

      	Este comportamiento es parecido al de un monopolista, que trata de proteger el beneficio por encima de lo normal el máximo tiempo posible.

      	En una dictadura, las rentas se protegen con frecuencia mediante niveles altos de gasto en policía, fuerzas armadas y servicios de seguridad. Es difícil identificar mucho beneficio social en todo eso.

    

  




  
    	
      Albert O. Hirschman. 1970. Exit, voice, and loyalty: Responses to decline in firms, organizations, and states. Cambridge, MA: Harvard University Press [Salida, voz y lealtad: Respuestas al deterioro de empresas, organizaciones y estados, trad. cast. de Eduardo L. Suárez, México: Fondo de Cultura Económica, 1977].  ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 El Estado como agente económico: economía, política y administración pública

10.11 La persistencia de la injusticia y los fallos del mercado en las democracias: por qué fracasan los gobiernos


​​En economía, cuando analizamos los resultados del mercado según los principios de equidad y eficiencia de Pareto, solemos identificar políticas que se adoptarían en una planificación social benévola. Cuando observamos fallos del mercado —resultados que no son paretoeficientes—, pensamos en políticas de tributación o regulación que garanticen que se materialicen las posibles ganancias mutuas; cuando la distribución de los recursos parece injusta, pensamos en políticas que redistribuyan la renta o la riqueza. Si la democracia da lugar a que se elijan gobiernos cuyos objetivos políticos reflejan las preferencias de los votantes, sería de esperar que esos gobiernos, de igual modo, abordasen problemas de falta de equidad y fallos del mercado.

Aun así, en otras unidades hemos documentado casos de resultados económicos paretoineficientes en países democráticos. Y sabemos que hay ciudadanos en muchos países democráticos que creen que la distribución de la riqueza o la renta no es equitativa.

Se trata de un rompecabezas. Si la acción del gobierno puede traer consigo ganancias potenciales y los ciudadanos de una democracia prefieren que así sea, ¿por qué persisten esas ineficiencias en una sociedad democrática con una economía capitalista? La respuesta breve es que los gobiernos, igual que los mercados, pueden fracasar.

Por qué fracasan los gobiernos

La solución de algún problema de ineficiencia de Pareto o de supuesta falta de equidad solo se dará si:



  	​es económicamente factible: la política para solucionar el problema, si se lleva a cabo, debe funcionar;

  	es políticamente factible: quienes controlan la política del gobierno deben querer que se lleve a cabo la política;

  	es administrativamente factible: el gobierno debe tener la capacidad de llevar a cabo la política.



No factibilidad económica


​Dadas las preferencias de la gente y la información de que disponen los agentes económicos privados, tal vez no haya un conjunto factible de políticas que permitan un resultado eficiente y equitativo. Para que una política sea factible económicamente, su resultado debe ser un equilibrio de Nash, lo que implica que ningún agente puede mejorar su posición cambiando su comportamiento.

Por ejemplo, un gobierno fracasaría si intentara imponer una competencia perfecta en todos los sectores. Como las empresas son libres de anunciarse y de diferenciar sus productos, es imposible que el legislador las obligue a ser tomadoras de precios. Y ninguna política macroeconómica puede erradicar del todo el desempleo, ya que la amenaza de acabar en él motiva a la gente a esforzarse y trabajar bien (sección 1.8).

No factibilidad política e intereses especiales


​​Aun cuando una política sea factible desde el punto de vista económico (un equilibrio de Nash) y también desde el administrativo, cabe la posibilidad de que el gobierno decida no adoptarla por la oposición de grupos (incluso miembros del propio gobierno) a los que perjudicaría el cambio, lo cual sucedería si esos grupos se benefician de la falta de equidad o de eficiencia.1

En las dos secciones siguientes, estudiaremos cómo la no factibilidad económica y política puede impedir que se aprueben políticas equitativas y eficientes.

Capacidad del gobierno

Aun existiendo una política factible desde el punto de vista económico y político que resolvería un problema si se adoptara y se llevara a cabo, en la práctica puede ser imposible hacerlo por falta de capacidad administrativa de los responsables políticos. Los gobiernos pueden carecer de la capacidad para recaudar los ingresos de los impuestos con eficiencia y honradez, para hacer cumplir sus políticas a través del poder judicial (como las normas antimonopolio) y para proporcionar servicios públicos como la escolarización y la salud.


  
    Pregunta 10.8 Elige las respuestas que sean correctas

    Lee los siguientes enunciados sobre la factibilidad económica y elige los que sean correctos.

    
      	Las políticas económicamente factibles que solucionan el problema deben poder ponerse en práctica.

      	Para que una política tenga factibilidad económica, debe generar un equilibrio de Nash y permitir un resultado equitativo y eficiente.

      	Las políticas económicamente factibles resuelven el problema y son políticamente aceptables.

      	Las políticas económicamente factibles deben poder hacer que alguien mejore sin que nadie salga perdiendo.

    

    
      	Esta descripción hace referencia a la factibilidad administrativa, de la que pueden carecer algunas políticas. La no factibilidad económica hace referencia a políticas que se pueden poner en práctica, pero no generan los resultados deseados.

      	Esta es la definición de la factibilidad económica. Ten en cuenta que una política factible desde el punto de vista económico puede ser imposible por la información de que dispone el responsable político o por las preferencias de la gente, o puede conllevar consecuencias imprevistas.

      	Es posible que algunas políticas solucionen el problema y se puedan poner en práctica, pero que no se puedan adoptar por presiones políticas. Por ejemplo, entre 1815 y 1846, el parlamento británico mantuvo las conocidas como «leyes de los cereales», que encarecían los precios de los alimentos. Como medio de abaratarlos, su abolición habría sido factible en lo económico y lo administrativo. Pero las leyes de los cereales beneficiaban a los terratenientes, que dominaban el parlamento en aquella época y durante muchos años se resistieron a renunciar a ese beneficio.

      	Esta es la definición de una mejora de Pareto, no de la factibilidad económica.

    

  




  
    	
      Daron Acemoglu y James A. Robinson. 2013. «Economics versus politics: Pitfalls of policy advice». The Journal of Economic Perspectives 27 (2): pp. 173–192.  ↩
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10.12 No factibilidad económica


​​El gobierno no tiene la capacidad de imponer muchas acciones económicas importantes sin más ni más. No obstante, sí puede valerse de su poder de recaudación de impuestos para proporcionar escolarización, así como dictar que todos los niños y niñas asistan al colegio hasta la edad de 16 años. Tampoco puede exigir que el alumnado estudie duro y aprenda mucho, ni que los docentes enseñen con eficacia.

Esforzarse o invertir son ejemplos de actividades económicas importantes pero «difíciles de imponer». Los gobiernos carecen de la información o la autoridad legal para obligar a que las personas adineradas usen sus recursos financieros para invertir en infraestructuras (salvo en circunstancias excepcionales, como en tiempo de guerra).


​Con todo, las políticas públicas ofrecen otras formas de modificar los comportamientos. Además de la regulación y la provisión pública de servicios, descritas en términos generales en la sección 10.2, el gobierno puede ofrecer incentivos (a través del sistema fiscal) e información con la intención de inducir a que las personas actúen de un modo que sea consecuente con sus objetivos.

Por ejemplo, puede establecer un impuesto sobre el combustible para modificar el coste de oportunidad de usar vehículos y así ofrecer a las personas un incentivo para reducir su uso. De igual modo, el banco central puede bajar el tipo de interés al que presta a los bancos comerciales con la intención de que estos presten a los hogares y las empresas con un tipo de interés más bajo y, de esa forma, incentivar que aumenten su gasto. Se ha demostrado que facilitar información sobre las consecuencias para la salud reduce el consumo de productos perjudiciales, como el tabaco y las bebidas alcohólicas.

Cómo actúan las políticas desplazando el equilibrio de Nash

Al abordar problemas sociales y económicos, es esencial comprender cómo responden los agentes privados a las políticas públicas. Los incentivos importan, no solo porque se pueden crear con un fin, sino también porque casi todas las políticas gubernamentales afectan a los incentivos que se encuentran los ciudadanos individuales, quienes pueden cambiar su comportamiento de formas que no se buscaron o previeron al diseñar las políticas.

Por ejemplo, supón que un gobierno municipal decide imponer un tope al alquiler para alojamientos privados con la intención de que la vivienda sea más asequible para los inquilinos. Si bien algunos de estos se beneficiarán, los propietarios de las viviendas estarán menos dispuestos a ofrecerlas en alquiler y, en ese caso, habrá otros inquilinos que ya no encontrarán donde vivir (en la sección 8.13 del volumen de microeconomía se ofrece un análisis de esta situación). Si los incentivos para los propietarios no se tienen en cuenta, una política así podría desencadenar una crisis de la vivienda.


	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.




	ceteris paribus
	En economía se recurre a menudo a la simplificación de un análisis dejando de lado aspectos que se consideran menos relevantes para el asunto tratado. El significado literal de esta expresión latina es ‘dejando el resto igual’. En modelos económicos, significa que el análisis efectuado mantiene constantes otras cosas.
	factibilidad económica
	Para que una política se considere económicamente factible, el resultado que se busca obtener con ella debe ser un equilibrio de Nash en el que los agentes económicos privados no tengan ningún incentivo para revertir los efectos deseados.
	elasticidad de la demanda al precio
	Variación porcentual de la cantidad demandada que se produciría en respuesta a un incremento del 1 % en el precio. Se expresa con un número positivo. Si es mayor que 1, la demanda es elástica; en caso de estar entre 0 y 1, es inelástica.




​Para que una política sea factible económicamente, su resultado debe ser un equilibrio de Nash y este debe cumplir los objetivos del gestor público. En el ejemplo del control de los alquileres, una situación en la que los alquileres son más bajos y el número de arrendamientos es el mismo que antes no representa un equilibrio; y si el resultado del equilibrio es una crisis de la vivienda, no consigue mejorar el bienestar de muchos inquilinos. Son numerosos los modelos usados por economistas que incluyen la condición ceteris paribus, que significa «manteniendo constantes otras cosas». Pero, como a algunos les gusta señalar, en muchas aplicaciones importantes de la teoría económica «ceteris no es paribus». Las otras cosas nunca siguen igual antes y después de que se aplique la política tratada. Comprobar si una política es económicamente factible implica relajar la condición ceteris paribus para tener en cuenta a todos los agentes afectados, así como la totalidad de las estrategias disponibles para los agentes ante las nuevas circunstancias.

Factibilidad económica: uso de impuestos a ciertos alimentos para promover la salud


​​Para ver una lista y un mapa de los países donde se han introducido impuestos a los alimentos, consulta Global Food Research Program. 2025. «Food and beverage taxes». Para un mapa específico, visita Global Food Research Program. 2025. «Fiscal Policies: Sweetened Beverage Taxes». Para acceder a datos sobre la obesidad en el mundo, visita World Obesity. 2024. «Prevalence of Obesity».

Alrededor de 100 países y territorios de todo el mundo han aprobado impuestos con el fin de disminuir el consumo de alimentos y bebidas poco saludables. Muchos estudios han documentado el aumento preocupante de la obesidad infantil y adulta, con una prevalencia de la obesidad a nivel mundial en 2022 que es más del triple de la de 1975.1 En 2022, 1 de cada 8 personas de todo el mundo vivía con obesidad.


  Pieza clave

  Para una introducción a las curvas de demanda y la elasticidad, lee la sección 7.5⁠ del volumen de microeconomía.




​​Si el gobierno grava un bien en concreto, el impuesto elevará el precio que pagan los consumidores. Ceteris paribus, el efecto dependería simplemente de la elasticidad de la demanda al precio, que se mide como la disminución porcentual de la cantidad demandada cuando el precio sube un 1 %.


  	Si la demanda es muy elástica: el impuesto hará que las ventas se reduzcan mucho. En tal caso, es probable que el impuesto sea un éxito por conseguir el objetivo de disminuir el consumo, pero no como medio de aumentar la recaudación del Estado.

  	Si la elasticidad de la demanda es baja: el impuesto solo tendrá un efecto limitado sobre las ventas. Este resultado es deseable si el gobierno quiere subir los ingresos, pero no servirá para bajar el consumo.



Antes de decidir si gravar (digamos) las bebidas azucaradas, es importante tener presente quiénes reaccionan al impuesto y qué comprarán en su lugar los consumidores si disminuyen el consumo de los bienes a los que se aplica el impuesto.

En cuanto a quiénes reaccionan al impuesto, la autoridad política no solo quiere reducir el consumo total, también desea que lo disminuyan quienes sufren más las consecuencias para la salud. En el caso de las bebidas azucaradas, esos son principalmente los grandes consumidores, y la gente joven. Por sentido común y según una investigación llevada a cabo por economistas,2 quienes consumen más azúcar son personas a las que les gusta mucho el azúcar y, por lo tanto, es menos probable que dejen las bebidas azucaradas en respuesta a un impuesto. La excepción son los jóvenes, que tienden a ser muy sensibles a los precios.

Con respecto a qué productos sustitutos hay, si los consumidores compran menos bebidas azucaradas pero más aperitivos azucarados que no están gravados, el impuesto no ayudará a reducir los efectos negativos del consumo excesivo de azúcar sobre la salud. Con el fin de estudiar los efectos de los impuestos sobre los alimentos, los economistas Matthew Harding y Michael Lovenheim3 utilizaron datos detallados de la compra de alimentos por los consumidores estadounidenses para estimar la elasticidad de la demanda en distintos tipos de alimentos. Dividieron los productos en 33 categorías y se basaron en un modelo de toma de decisiones de consumo para examinar cómo las variaciones de precios cambiaban la proporción de cada categoría en el gasto de los consumidores y, en consecuencia, la composición nutricional de su alimentación. Para ello, tuvieron en cuenta si la variación del precio de cualquier producto afectaba a la demanda de ese producto, pero también de otros.

La elasticidad de la demanda que estimaron en el caso de los aperitivos azucarados fue relativamente baja, lo que da a entender que puede resultar bastante difícil desalentar el consumo subiendo el precio. Sin embargo, Harding y Lovenheim examinaron los efectos de impuestos del 20 % sobre el azúcar, la grasa y la sal en el consumo total de productos alimentarios (un impuesto del 20 % subiría un 10 % el precio de un producto cuya composición incluyese un 50 % de azúcar). El impuesto al azúcar resultó tener el efecto más positivo sobre la nutrición. Reduciría el consumo de azúcar un 16 %, pero también el de grasa un 12 %, el de sal un 10 % y la ingesta de calorías un 19 %.

Los datos de países que han aplicado impuestos sobre las bebidas azucaradas indican que, en general, han provocado subidas de precios y una reducción de las compras de los bienes gravados. En Reino Unido, el diseño del impuesto sobre las bebidas azucaradas llevó a que los fabricantes redujesen el contenido de azúcar de sus productos, lo que dio como resultado mayores reducciones del contenido de azúcar que en lugares donde las empresas no han reaccionado de esa forma. Es posible que las empresas también respondan a los impuestos de otras maneras, por ejemplo, cambiando sus estrategias publicitarias. Podrían anunciarse más para contrarrestar el efecto del impuesto, pero, si se anunciaran menos, eso se traduciría en que el efecto sería mayor. Según investigaciones llevadas a cabo por economistas, los consumidores de bebidas de cola que son relativamente más sensibles a la publicidad también tienden a serlo a los precios. La implicación es que un impuesto que sube los precios tiene el efecto de que la publicidad pierde eficacia porque no funciona en personas que ya se han salido del mercado por la subida de precios. Como el rendimiento que las empresas obtienen de la publicidad es menor, puede que la reduzcan.


  Para datos sobre los impuestos a los productos azucarados que hemos resumido aquí, puedes leer:

  
    	John Cawley y David Frisvold. 2023. «Review: Taxes on Sugar-Sweetened Beverages: Political Economy, and Effects on Prices, Purchases, and Consumption». Food Policy 117 (102441).

    	Alex Dickson, Markus Gehrsitz y Jonathan Kemp. 2023. «Does a Spoonful of Sugar Levy Help the Calories Go Down? An Analysis of the UK Soft Drinks Industry Levy». Review of Economics and Statistics 1–10.

    	Rossi Abi-Rafeh, Pierre Dubois, Rachel Griffith y Martin O’Connell. 2023. «The Effects of Sin Taxes and Advertising Restrictions in a Dynamic Equilibrium». Columna en VoxEU.

    	Matthew Harding y Michael Lovenheim. 2014. «The Effect of Prices on Nutrition: Comparing the Impact of Product- and Nutrient-Specific Taxes». Documento de reflexión en SIEPR n.º 13-023.

  



Factibilidad económica: ejemplo de Chile

En Chile y su bolsa de valores, encontramos una ilustración muy distinta del concepto de factibilidad económica. En 1970, el socialista Salvador Allende fue elegido presidente de Chile en una victoria inesperada, con un programa electoral que prometía un incremento de los servicios públicos y la nacionalización de muchas de las empresas privadas del país.

La reacción de los ricos se refleja en los precios de las acciones en la bolsa, que mostramos en la figura 10.19. Una acción es una participación en la propiedad de una empresa. Por lo tanto, su cotización (precio) indica cuánto vale la parte que se posee de ella, qué participación se tiene en los beneficios que genera y también anticipa la ganancia que se obtendrá cuando en el futuro se venda a otra persona.

La cotización de las acciones sube si, teniéndolo todo en cuenta, los propietarios o los posibles compradores de las acciones creen que en el futuro la empresa será más rentable y tendrá más beneficios. Cuando en Chile se eligió a un presidente socialista, a las personas ricas les preocuparon las subidas de impuestos, las políticas en favor de los trabajadores que implicarían pagar salarios más altos y la posibilidad de que el gobierno o incluso los trabajadores expropiasen (se hicieran con la propiedad de) los activos de las empresas.

Esa preocupación marcó un límite a las políticas que resultarían económicamente factibles para el gobierno de Allende. Si los ricos creían que sus empresas tendrían menos beneficios en el futuro, carecerían de incentivos para invertir en aumentar los activos de las empresas. En lugar de invertir en ellas, es posible que simplemente consumieran más o invirtieran en otro país (lo que se conoce como fuga de capitales).

Como muestra la figura 10.19, la cotización de las acciones se desplomó inmediatamente después de la victoria electoral de Allende. Retomaremos el relato de lo ocurrido en Chile en la siguiente sección: los intereses políticos y la no factibilidad económica pueden limitar lo que un gobierno elegido democráticamente es capaz de hacer.




                [image: Este gráfico de líneas muestra la cotización nominal de las acciones en Santiago (promedio de 1969 = 100) en las sesiones bursátiles anteriores y posteriores a la elección de Salvador Allende en 1970. El eje horizontal abarca las sesiones bursátiles entre –15 y +25, estando la sesión -1 marcada con una línea vertical discontinua etiquetada como «Día antes de que Allende fuera elegido». El eje vertical va de 70 a 160. Antes de las elecciones, la cotización de las acciones se mantuvo relativamente estable, fluctuando en torno a 145–150. Inmediatamente después de las elecciones, las cotizaciones cayeron en picado desde unos 150 hasta menos de 100 en apenas unos días. El descenso continuó de una forma más gradual en las semanas siguientes, hasta estabilizarse entre 75 y 85 al cabo de unas 15 sesiones bursátiles.]



Figura 10.19 
Cotización bursátil de las acciones en Chile: la elección democrática de un presidente socialista en 1970.






Datos propios de la bolsa de Santiago. El momento cero es la primera sesión en la bolsa de Santiago después de las elecciones. Daniele Girardi y Samuel Bowles. 2018. «Institution Shocks and Economic Outcomes: Allende’s Election, Pinochet’s Coup, and the Santiago Stock Market». Journal of Development Economics 134: pp. 16–27.







  Ejercicio 10.11 Las economías prosperan cuando las políticas nacionales están en consonancia con las motivaciones individuales

  En 1759, Adam Smith escribió en La teoría de los sentimientos morales:

  
    El hombre… fascinado con su proyecto político ideal… se imagina que puede organizar a los diferentes miembros de una gran sociedad con la misma desenvoltura con que dispone las piezas en un tablero de ajedrez. … pero en el vasto tablero de la sociedad humana cada pieza posee un principio motriz propio, totalmente independiente del que la legislación arbitrariamente elija imponerle. Si ambos principios coinciden y actúan en el mismo sentido, el juego de la sociedad humana proseguirá sosegada y armoniosamente y muy probablemente será feliz y próspero. Si son opuestos o distintos, el juego será lastimoso y la sociedad padecerá siempre el máximo grado de desorden.

  

  
    	Explica con tus propias palabras la concepción de Smith de la factibilidad económica de las políticas gubernamentales.

    	Aporta un ejemplo, basado en las decisiones de política monetaria del banco central (descritas en la unidad 5), que ilustre la argumentación de Smith.

  




  
    Pregunta 10.9 Elige las respuestas que sean correctas

    Nota: Para responder a esta pregunta, es preciso entender cómo hallar un equilibrio de Nash. Para repasar estos conceptos, puedes leer las secciones 4.2 y 4.3⁠ de La economía 2.0: microeconomía.

    La figura muestra los pagos que resultan de la interacción entre un gobierno y una empresa. Cada parte tiene dos opciones: el gobierno puede establecer impuestos moderados o elevados sobre los beneficios de la empresa; esta puede pagarlos al tipo impositivo que marca la ley (como pretende el gobierno) o contratar a abogados fiscalistas para aprovechar los resquicios de la legislación tributaria a fin de minimizar lo que tiene que pagar. El gobierno intenta maximizar los ingresos, mientras que la empresa trata de conseguir los máximos beneficios después de impuestos. Teniendo en cuenta esta información, lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos.

    


                [image: Este diagrama muestra las acciones posibles para el gobierno y el propietario de la empresa. El gobierno puede aplicar un tipo impositivo moderado o uno más alto. El propietario de la empresa puede pagar el impuesto al tipo legal o contratar a abogados fiscalistas para aprovechar resquicios legales. Los resultados se representan como coordenadas en las que se muestran en primer lugar los ingresos fiscales del gobierno y en segundo los beneficios después de impuestos del propietario de la empresa. Si el gobierno establece un tipo impositivo moderado y el propietario de la empresa desembolsa el impuesto al tipo legal, los pagos son (100 millones, 500 millones). Si el gobierno establece un tipo impositivo alto y el propietario de la empresa desembolsa el impuesto al tipo legal, los pagos son (150 millones, 450 millones). Si el gobierno establece un tipo impositivo moderado y el propietario de la empresa contrata a abogados fiscalistas, los pagos son (85 millones, 495 millones). Si el gobierno establece un tipo impositivo alto y el propietario de la empresa contrata a abogados fiscalistas, los pagos son (90 millones, 490 millones).]






    
      	El resultado obtenido con esta política es un equilibrio de Nash y es paretoeficiente.

      	La política fiscal del gobierno es económicamente factible.

      	Si contratar a los abogados se encareciera, el resultado B podría ser el resultado óptimo.

      	Si el gobierno acabase con la mayoría de los resquicios legales, el resultado B podría ser el resultado óptimo.

    

    
      	Es cierto que el resultado D es un equilibrio de Nash. Sin embargo, el resultado A es mejor que el D tanto para la empresa como para el gobierno, por lo que el resultado D no es paretoeficiente.

      	Para que una política sea factible económicamente, su resultado debe ser un equilibrio de Nash y este debe cumplir los objetivos del gestor público (maximizar los ingresos por impuestos). En este caso ninguna de las dos condiciones se cumple.

      	Por ejemplo, si el coste de contratar a un abogado superase el ahorro (40 millones), las empresas decidirían no contratarlo, en cuyo caso B sería un equilibrio de Nash.

      	Si las empresas ahorrasen menos en impuestos de lo que gastarían contratando a un abogado para identificar los resquicios legales, entonces decidirían no contratarlo, en cuyo caso B sería un equilibrio de Nash.

    

  




  
    	
      Organización Mundial de la Salud. Obesidad y sobrepeso. 2025. ↩

    

    	
      Pierre Dubois, Rachel Griffith y Martin O’Connell. 2020. «How well targeted are soda taxes». American Economic Review, 110 (11).  ↩

    

    	
      Matthew Harding y Michael Lovenheim. 2014. «The Effect of Prices on Nutrition: Comparing the Impact of Product- and Nutrient-Specific Taxes». Documento de reflexión en SIEPR n.º 13-023.  ↩

    

  



	



    

        

    
    

	
Unidad 10 El Estado como agente económico: economía, política y administración pública

10.13 Ciudadanos y líderes elegidos como principales y agentes

En una democracia, se dice con frecuencia que lo ideal es que el gobierno esté al servicio de la gente. Desde el punto de vista de la economía, los dirigentes elegidos por el pueblo son los agentes y los ciudadanos son los principales.


	relación principal–agente, problema principal–agente
	Existe una relación (o problema) principal–agente cuando una parte, el principal, desea que otra, el agente, actúe de alguna forma (o tenga algún atributo) que sea de interés para el principal y que no se pueda hacer valer ni garantizar en un contrato vinculante. Véase también: contrato incompleto.




​No obstante, esto suscita dos preguntas acto seguido:


  	¿Por qué haría el agente (el dirigente elegido) lo que desean los principales (los ciudadanos)? Como en cualquier relación principal–agente, el agente tiene sus propios objetivos, que no son los del principal. Nuestro modelo de un gobierno interesado en la captación de rentas ilustraba que no es necesario que el gobierno atienda los intereses de la gente en una sociedad no democrática. También vimos que el problema no desaparece en una democracia.

  	¿Quién es «la gente» (los principales)? ¿Por qué algunos principales son más influyentes que otros? En los ejemplos económicos en los que el principal es un prestamista o un empleador, podemos llevar a cabo la simplificación de representarlo como un solo individuo. Sin embargo, hay muchos ciudadanos-principales, con prioridades diferentes sobre lo que el gobierno debería hacer, ya se trate de combatir la contaminación, mejorar los colegios, aplicar políticas para el fomento de la innovación o conceder prestaciones financiadas con impuestos a las personas pobres, entre otras posibilidades.



Rendición de cuentas de los cargos elegidos en democracia


  
  ​Pieza clave

  Para una introducción a los problemas principal–agente y a sus posibles soluciones, lee la sección 6.6⁠ del volumen de microeconomía.



Piensa en el primer problema —motivar al dirigente elegido para que haga lo que los ciudadanos prefieren— como si fuera un problema principal–agente, igual que el empleador que intenta motivar a un trabajador para que contribuya a los beneficios de la empresa. En el problema principal–agente de «ciudadanos–dirigentes», son muchos los principales y pocos los agentes, al contrario que en el problema principal–agente de «empleadores–empleados». Aun así, en lo fundamental el problema es similar: no hay forma de que el principal se asegure de que el agente actúe como desea.

¿Cuáles son las posibles soluciones cuando el empleador intenta motivar a los trabajadores? El empleador podría hacer lo siguiente:


  	Pagar al agente una renta económica (un salario mejor que la siguiente mejor alternativa del trabajador); temerá perderla si no hace un trabajo satisfactorio.

  	Vigilar la actividad del empleado para detectar signos de un trabajo inadecuado.

  	Sustituir al trabajador por otro si descubre que el trabajo no es satisfactorio.



En una democracia, los líderes elegidos deben rendir cuentas ante el electorado mediante parecidas estrategias:


  	Dar al dirigente elegido un salario suficiente, prestigio y otros beneficios por ocupar el cargo: entonces querrá continuar en el cargo.

  	Vigilar las actividades del gobierno: con esto se pretende determinar cómo ha ejercido el poder usando principios legales de transparencia y de control judicial, en unión de libertad de prensa y de expresión.

  	Celebrar elecciones con periodicidad: un gobierno que no ha tenido un buen comportamiento a ojos de los ciudadanos es sustituido por un conjunto diferente de líderes políticos.



Así es como las democracias resuelven el problema principal–agente de que los líderes elegidos rindan cuentas ante el público. No obstante, tiene un inconveniente: el que los líderes elegidos, igual que los empleados de una empresa, se sometan a un examen periódico les da un incentivo para asumir proyectos cuyos beneficios sean perceptibles para los votantes antes de las siguientes elecciones.


	desempleo estructural
	Nivel de desempleo en el que la oferta de la economía está en equilibrio. En el modelo WS–PS, es el nivel de desempleo en el que el salario real según la curva de fijación de precios es igual al salario real según la curva de fijación de salarios. Véase también: modelo WS–PS, equilibrio de Nash, lado de la oferta.




​Por ejemplo, a veces los gobiernos aprueban políticas fiscales expansionistas (recorte de impuestos o subida del gasto) cuando se aproximan las elecciones para que aumente la renta disponible y baje el desempleo. Los intentos de llevar los niveles de empleo por encima de lo sostenible a largo plazo (el nivel de equilibrio del desempleo estructural) acabarán provocando presiones inflacionarias insostenibles. Pero esas consecuencias indeseables solo ocurrirían pasadas las elecciones.

Como las elecciones futuras suponen un incentivo para que los líderes políticos piensen en el corto plazo, una solución parcial es privar a los dirigentes elegidos de algunas de las decisiones y transferirlas a personas nombradas por ellos pero no sujetas a perder el puesto en las elecciones. Ese es el razonamiento que justifica la independencia del sistema judicial (no sometido a elecciones) y la autonomía política del banco central.

Por ejemplo, los gobernadores del sistema de la Reserva Federal de Estados Unidos son nombrados por el presidente para periodos escalonados de 14 años, de manera que es improbable que un presidente nombre a muchos de ellos durante su mandato. La figura A5.1, en la sección 5.9, muestra que los países cuyo banco central tenía un mayor grado de independencia en los años ochenta experimentaron un promedio más bajo de inflación durante un periodo de 30 años.

En una democracia, la elaboración de políticas también está sesgada en ocasiones en favor de grupos pequeños. Vamos a explicar la razón. Piensa en una medida política —por ejemplo, la bajada de los aranceles a la importación de ropa— que abaratará las prendas para la población, pero que disminuirá el empleo y los ingresos de los trabajadores de la industria textil nacional. Supón que esa medida implicará un coste total de 1 millón de euros para los 500 trabajadores textiles y, al mismo tiempo, representará 2 millones de euros de beneficio para los 2 millones de consumidores de ropa.

Ahora piensa en las dificultades a las que se enfrentan quienes deben organizar campañas en contra o a favor de la medida:


  	Cada trabajador de la industria nacional perdería 2000 euros al año si se aprobase la legislación, por lo que la mayor parte de los trabajadores apoyarían la causa «antiimportación» y se opondrían a la bajada de los aranceles.

  	De aprobarse la nueva norma, cada consumidor se beneficiaría en 1 euro, por lo que pocas personas se molestarían siquiera en protestar ante sus representantes políticos.




  Ejercicio 10.12 Imposición de aranceles

  Piensa en una disposición que impone aranceles en un solo sector de la economía.

  
    	Elabora un ejemplo numérico como el presentado en esta sección que ilustre los costes y beneficios para las partes afectadas y la forma en que actuaría cada una de ellas.

    	Elige un ejemplo reciente o histórico de aranceles. Compara en qué se parecen y en qué se diferencian los resultados de tu ejemplo numérico y los del ejemplo del mundo real. Expón varias razones que expliquen las diferencias que observes.

    	Explica cómo cambiaría la respuesta a la pregunta 1 si se impusieran aranceles en muchos sectores de la economía en lugar de en uno solo.

  



«Todos los animales son iguales, pero algunos animales son más iguales que otros»

Esta cita está tomada de Rebelión en la granja de George Orwell. Este libro, publicado originalmente en 1945, era una crítica satírica de la dictadura de Joseph Stalin imperante en la Unión Soviética. Pero también puede aplicarse a la manera en que las democracias funcionan en la práctica. Todos los ciudadanos son iguales legalmente en cuanto a sus derechos, pero algunos tienen mucho más poder que otros para influir en la política del gobierno.1 2 3 4

Esta idea se relaciona con la segunda pregunta enunciada al principio de esta sección: al persuadir a los dirigentes elegidos para que favorezcan una política sobre otra, los ciudadanos distan de ser iguales. En una democracia es posible que los adinerados en concreto tengan voz y voto en un grado desproporcionado o, según la expresión de Orwell, «algunos principales son más iguales que otros». Esto se debe a que hacen lo siguiente:


  	Invierten: sus decisiones de inversión (el caso de Chile, por ejemplo) pueden decidir la suerte de un gobierno.

  	Donan a los políticos: sus contribuciones a las campañas electorales (en los países en que está permitido), o incluso los pagos personales directos, pueden influir en quiénes ocupan puestos de liderazgo político y cómo ejercen el poder.

  	Controlan las comunicaciones: algunos dirigen o poseen periódicos y emisoras de televisión, lo que les permite influir en la opinión pública y en las tendencias de voto.

  	Emplean grupos de presión: ellos, o las empresas de las que son propietarios, dan trabajo a profesionales —muchas veces antiguos políticos— para influir en los dirigentes elegidos.



Para obtener datos sobre cómo las contribuciones políticas (y los grupos de interés) influyeron en la política del mercado de la vivienda en Estados Unidos antes de la crisis, lee: Atif Mian, Amir Sufi y Francesco Trebbi. 2013. «The Political Economy of the Subprime Mortgage Credit Expansion». Quarterly Journal of Political Science 8: pp. 373–408.


​​El resultado es que la desigualdad económica alimenta la desigualdad política, la cual a su vez alimenta la desigualdad económica.

Por ejemplo, la relación entre desigualdad económica y desigualdad política afecta a las personas según su sexo. En muchos países, las mujeres participan mucho menos que los hombres en la vida política y en puestos de responsabilidad. En India, se ha comprobado que, al reservar puestos para mujeres en los panchayats o concejos municipales de los pueblos, ha aumentado el gasto público destinado a la prestación de los servicios a los que ellas dan prioridad, como los pozos para no tener que acarrear agua desde tanta distancia. También ha disminuido el cobro de sobornos entre quienes ocupan el poder y ha contribuido a transformar los estereotipos. En los pueblos en los que aleatoriamente se habían reservado puestos dirigentes para mujeres, de forma subconsciente los hombres tuvieron una percepción más positiva de ellas como líderes, en lugar de verlas solo en roles domésticos.

                                                            
                En nuestro vídeo «Economista en acción», Esther Duflo explica lo que sucedió cuando se decretó que en pueblos seleccionados al azar se eligiera a una mujer para encabezar el concejo local.    
                        


  
    Pregunta 10.10 Elige las respuestas que sean correctas

    Teniendo en cuenta lo que Esther Duflo explica en el vídeo de «Economista en acción», lee los siguientes enunciados y elige los que sean correctos:

    
      	La reforma del panchayat o concejo municipal fue un experimento natural que permitió a los economistas atribuir la variación de la inversión en bienes públicos a la representación femenina en el concejo.

      	Duflo supo de la actitud de los habitantes de los pueblos hacia las mujeres como políticas preguntándoles directamente.

      	Un efecto a medio plazo de la reforma de los concejos locales es que había cambiado la aspiración profesional de las niñas.

      	Un efecto a largo plazo de la reforma de los concejos locales es que había disminuido la probabilidad de que las niñas abandonasen los estudios de secundaria.

    

    
      	Los pueblos que tuvieron que aumentar la representación femenina en el concejo se eligieron básicamente por sorteo, por lo que resulta razonable llegar a la conclusión de que cualquier variación de las políticas adoptadas se debe a la mayor representación de las mujeres y no a otras características de cada pueblo o de cada concejo local.

      	En lugar de preguntar a cada persona directamente, Duflo les hizo escuchar el mismo discurso político, pronunciado por un actor o por una actriz, y les pidió que dieran una puntuación a cada discurso.

      	Se trata de un efecto a largo plazo de la reforma de los concejos locales.

      	Después de saber de las gestoras políticas, las niñas tuvieron aspiraciones más altas y bajó la probabilidad de que dejaran el instituto.

    

  




  
  ​La economía (y la politología) aprende de los hechos ¿El dinero todo lo puede?

  Normalmente se dice que el dinero todo lo puede. A mucha gente le preocupa que, cuando se trata de política, sí que lo pueda todo.

  Para algunas personas, resulta evidente que, si un candidato a un cargo político recibe para su campaña electoral una aportación cuantiosa de un grupo de presión, una empresa o un sindicato con un interés económico, es más probable que el candidato se ponga de su parte cuando tenga ocasión de ejercer su poder para influir en las políticas.

  Sabemos que las campañas para las elecciones al Congreso de Estados Unidos de 2012 gastaron un promedio de 8,5 millones de dólares por escaño, según relata un artículo sobre la facilidad de acceso a representantes en el Congreso. ¿Pero los ganadores hicieron favores a los donantes que no habrían hecho sin las donaciones?

  Podríamos preguntarnos si los congresistas que recibieron aportaciones de personas con inversiones en la industria del petróleo tendieron a favorecer los intereses de esas empresas posteriormente. O si los que recibieron fondos de miembros de un sindicato apoyaron medidas que favorecían los intereses del sindicato. En ambos casos, la respuesta es que sí.

  Aun así, eso no demuestra que las aportaciones de los donantes comprasen la influencia sobre el legislador. Recuerda que la causalidad puede funcionar en los dos sentidos: quienes poseen petróleo es posible que donen a candidatos que ya respaldan los intereses de ese sector. Los miembros de un sindicato, por su parte, donarán a quien ya apoye los intereses de los trabajadores. La sola correlación entre la fuente de la financiación y las políticas que respaldase el legislador no demuestra que las aportaciones causasen que el legislador cambiase su comportamiento.

  Los politólogos Joshua Kalla y David Brockman diseñaron un astuto experimento para determinar si la donación hacía que el congresista actuase en interés del donante. Razonaron que los ciudadanos podían influir en los legisladores reuniéndose con ellos y explicándoles sus posturas. Los miembros del Congreso son gente ocupada, por lo que acceder a ellos para concertar una reunión es algo por lo que compiten muchos grupos.5 6 7

  Se propusieron averiguar si quienes daban dinero a un congresista tenían mayor probabilidad de que se les concediera una reunión. Con la ayuda de un grupo de interés (de verdad), Credo Action, se pusieron en contacto con 191 miembros del Congreso para solicitarles una reunión. Todos los electores que hicieron la solicitud habían aportado algo de dinero a la campaña de ese congresista. En la solicitud del grupo de control, formado por la mitad de la muestra y seleccionado al azar, únicamente se afirmaba que eran residentes en la circunscripción del congresista. Los componentes del grupo de tratamiento se identificaban también como donantes. Todas las personas de ambos grupos que llamaron leyeron un guion, por lo que las peticiones de la reunión eran idénticas por lo demás.

  Un 2,4 % de quienes no se identificaron como donantes consiguieron una reunión con el congresista o con su jefe de gabinete. Entre quienes se identificaron como donantes, un 12,5 % obtuvieron la reunión.

  Los autores llegaron a esta conclusión: «La gran mayoría de los estadounidenses que no pueden permitirse hacer aportaciones significativas a las campañas están en desventaja cuando intentan expresar sus inquietudes a los responsables políticos» (p. 555).



Grupos de interés: continuación de lo sucedido en Chile


​Lo que ocurrió en Chile después de la elección de Allende en 1970 nos habla no solo de los límites económicos de las políticas factibles, sino también de los límites políticos.

En medio del debilitamiento de la economía, hasta cierto punto debido a que los potenciales inversores frenaron la inversión en Chile, creció la oposición a Allende, en parte con el apoyo en secreto del gobierno de Estados Unidos. En 1973, las fuerzas armadas chilenas atacaron el palacio presidencial y derrotaron a las tropas leales a Allende. Se hicieron con el gobierno, terminaron la democracia y sustituyeron a Allende por el general no electo Augusto Pinochet.




                [image: Este gráfico de líneas muestra la cotización de las acciones en la bolsa en Chile en los días anteriores y posteriores al golpe de Estado que derrocó al gobierno socialista en 1973. El eje horizontal muestra las sesiones en la bolsa de Santiago desde –15 hasta +25, estando la sesión -1 marcada con una línea vertical discontinua etiquetada como «Día antes del golpe de Estado». El eje vertical muestra la cotización nominal de las acciones en Santiago, indexada a 1972, siendo el promedio de 1972 = 100, y va de 450 a 1650. Antes del golpe militar, la cotización promedio subió gradualmente desde alrededor de 550 hasta poco menos de 850. En el momento -1, la cotización subió bruscamente, llegando casi a duplicarse, hasta en torno a 1450. Después de ese ascenso, la cotización fluctuó, pero se mantuvo alta, casi siempre entre 1200 y 1500 durante las siguientes 25 sesiones bursátiles.]



Figura 10.20a 
Cotización bursátil de las acciones en Chile: los militares derrocan el gobierno socialista en 1973.






Nota: El momento cero es la primera sesión en la bolsa de Santiago después del golpe de Estado.






Quienes poseían gran riqueza anticiparon que Pinochet aprobaría políticas que favorecerían los negocios, por lo que la cotización de las acciones volvió a subir (figura 10.20a). La dictadura de Pinochet se mantuvo en el poder hasta que un referéndum constitucional celebrado en 1988 exigió la vuelta a la democracia, lo cual respetaron las fuerzas armadas.

Una vez más (figura 10.20b), al día siguiente del referéndum, la cotización de las acciones en la bolsa reflejó una variación drástica del comportamiento de los ricos.




                [image: Este gráfico de líneas muestra la cotización de las acciones en la bolsa en Chile en los días anteriores y posteriores al referéndum de 1988 que terminó la dictadura de los militares. El eje horizontal muestra las sesiones en la bolsa de Santiago desde –15 hasta +25, estando la sesión -1 marcada con una línea vertical discontinua etiquetada como «Día antes de que el referéndum terminara el régimen militar». El eje vertical muestra la cotización nominal de las acciones en Santiago, indexada a 1987, siendo el promedio de 1987 = 100, y va de 120 a 150. Antes del referéndum, la cotización fluctuaba entre 133 y 140, con un pico justo antes del día 0. La cotización bajó bruscamente desde unos 140 el día -1 hasta menos de 125 el día 0. En las siguientes 25 sesiones bursátiles, la cotización mantuvo una gran volatilidad, pero no se recuperó a los niveles previos al referéndum, sino que se estabilizó entre 125 y 130.]



Figura 10.20b 
Cotización bursátil de las acciones en Chile: el referéndum de 1988 termina la dictadura de los militares.






Nota: El momento cero es la primera sesión en la bolsa de Santiago después del referéndum.






En resumen, el programa económico de Allende no era factible por dos razones:


  	No era factible económicamente: no podía obligar a las empresas privadas a invertir en Chile y, sin esa inversión, la economía se estancaba o incluso menguaba.

  	No era factible políticamente: aunque Allende había sido elegido de forma democrática, no controlaba a las fuerzas armadas chilenas, que, con el apoyo de las empresas y de la Agencia Central de Inteligencia (CIA) de Estados Unidos, se volvieron contra él.
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10.14 Las políticas importan y la ciencia económica funciona: el éxito de los gobiernos


​Unas políticas públicas bien diseñadas pueden mejorar el nivel de vida de la gran mayoría de los ciudadanos. Las políticas económicas aplicadas por el gobierno chino desde la década de 1980 han dado como resultado la más rápida erradicación de la pobreza a gran escala que nunca se haya conocido en la historia de la humanidad. Otro ejemplo son las políticas de saneamiento y de tratamiento del agua que han sido responsables de la disminución de la mortalidad infantil en todo el mundo.

En otros casos, hay diferencias importantes entre unos países y otros en cuanto a la eficacia con que se abordan los problemas de falta de equidad y de fallo del mercado. Los límites que imponen los grupos de interés, así como la factibilidad económica y la capacidad administrativa, son distintos en cada país; algunos gobiernos son incapaces de superarlos, pero otros sí lo consiguen.


​Políticas con respecto al cambio climático

Suecia y Suiza cuentan con una renta per cápita muy parecida a la de Australia, Canadá y Estados Unidos. Si todos estos países se enfrentasen a limitaciones similares de factibilidad económica y política al adoptar medidas para reducir el impacto de los gases de efecto invernadero sobre el clima, cabría esperar que la semejanza en las rentas se tradujese en niveles parecidos de emisiones de CO2.

La relación entre renta y emisiones de carbono se aborda en detalle en la sección 9.12. Consulta la figura 9.28a para comparar los datos de estos y otros países.

Pero eso no es lo que revela la figura 10.21. Las emisiones de CO2 per cápita de Canadá, Australia y Estados Unidos cuadruplican aproximadamente las de Suecia y Suiza.




                [image: Este gráfico de puntos muestra la relación entre el PIB per cápita (PPA en dólares estadounidenses de 2011) y las emisiones de CO₂ per cápita en 2022. El eje horizontal muestra el PIB per cápita, que va de 0 a 100 000, mientras que el eje vertical representa las emisiones de CO₂ per cápita, entre 0 y 25 toneladas. La mayoría de los países se agrupan en la zona que corresponde a un PIB per cápita bajo (menor de 20 000) y a emisiones de CO₂ inferiores a 10 toneladas. Estados Unidos, Australia y Canadá presentan tanto un PIB per cápita alto (40 000–60 000) como un nivel alto de emisiones (en torno a 15 toneladas). Suiza y Suecia también tienen un PIB per cápita alto (más de 50 000) pero emisiones más bajas (alrededor de 4 toneladas).]



Figura 10.21 
Relación entre PIB y emisiones de CO2 per cápita en 2022.







​Parece verosímil pensar que no existe mucha diferencia entre lo que resulta económicamente factible en estos cinco países, ya que todos comparten los mismos conocimientos sobre tecnologías y es probable que sus ciudadanos reaccionen de forma parecida a los incentivos para adoptar fuentes de energía más limpias. La información y las competencias y capacidades de los gobiernos también son similares en los cinco países.

Si bien las emisiones de dióxido de carbono se relacionan con la estructura industrial, los sectores de especialización y las fuentes de energía, como la hidroeléctrica, también se ven afectadas por las aspiraciones de las élites que disfrutan de influencia política. Así, cabe pensar que las políticas para afrontar el cambio climático tengan más apoyo político en los dos países europeos. Una razón que explica esta disparidad es la gran influencia que los grupos de presión de las industrias de combustibles fósiles (que incluyen a los productores de gas, petróleo y carbón) tienen en la política de Estados Unidos, Canadá y Australia.


​​Desigualdad de renta

Los gobiernos se sirven de políticas redistributivas por medio de impuestos y transferencias para reducir las desigualdades en renta disponible (como se describe en la sección 10.4). El alcance de la redistribución responde a una decisión política, ya que hay grupos que salen ganando y otros que pierden. También existe controversia desde el punto de vista económico, ya que cabe razonar que en la práctica los impuestos disminuyen los incentivos para trabajar e invertir, lo que obliga a buscar una solución de compromiso entre eficiencia (el tamaño del pastel, o renta agregada) y equidad (compartirla de un modo más equitativo).

Sin embargo, como ilustra la figura 10.22, si comparamos la desigualdad en renta disponible entre los países de rentas altas con democracias consolidadas, no se observan datos que confirmen dicha solución de compromiso: muchos de los países con menos desigualdad en renta disponible también tienen una productividad elevada.




                [image: Este gráfico de puntos muestra la relación entre desigualdad de renta y producción por hora trabajada en países de rentas altas. El eje horizontal muestra el coeficiente de Gini de renta disponible, con valores que van de 0,20 a 0,50, mientras que el eje vertical muestra la producción por hora trabajada como PPA en dólares estadounidenses de 2021, con un intervalo que va de 60 a 130. Países como Suecia y Suiza están situados en el lado izquierdo, con desigualdad baja (coeficiente de Gini alrededor de 0,25) y productividad relativamente alta (en torno a 85). Estados Unidos está en el extremo derecho, con la desigualdad más alta (coeficiente de Gini en torno a 0,46), pero una productividad moderada (en 77). Noruega está en la parte superior, con la productividad más alta (alrededor de 122) a pesar de tener una desigualdad moderada (coeficiente de Gini en torno a 0,29). Otros países con niveles de renta similares, como Alemania, Italia y Canadá, presentan una gran variabilidad en desigualdad.]



Figura 10.22 
Desigualdad de renta y producción per cápita en países de rentas altas en 2022.






Nota: Coeficiente de correlación: -0,33.
World Inequality Database, 2025; Grupo del Banco Mundial. 2025. Indicadores del desarrollo mundial; Organización Internacional del Trabajo, 2025.






Países con niveles parecidos de renta agregada per cápita tienen distribuciones muy diferentes de la renta disponible: el coeficiente de Gini va de 0,22 en Dinamarca a 0,32 en Alemania y 0,46 en Estados Unidos. Resulta evidente que algunos países pueden diseñar políticas redistributivas que son factibles tanto desde el punto de vista económico como del político.

¿Qué nos enseñan estas comparaciones?

Si deseamos resolver problemas como el cambio climático y las desigualdades injustas en nivel de vida, se puede extraer la lección de que en la mayor parte de los países es posible hacer mucho más de lo que se hace actualmente. Las fuerzas fundamentales que contribuyen a la desigualdad en los países de rentas altas —nuevas tecnologías y aumento de las importaciones (por ejemplo, de China) que eliminan trabajos poco cualificados y mal pagados— no difieren mucho entre los países de rentas altas de la figura 10.22. Las diferencias parecen ser cuestión de lo que se elige entre la serie de políticas parecidas que son económica y administrativamente factibles: unos países optan por las que sostienen niveles elevados de desigualdad, mientras que otros aspiran al objetivo de una mayor igualdad.


​También hay mucho que podemos aprender de los países que más destacan en estas y parecidas figuras estudiando las políticas y las instituciones que parecen ser responsables de su éxito al abordar los fallos del mercado y la falta de equidad.

Educación infantil

La investigación económica ha examinado la manera en que la educación preescolar y la escolarización afectan a la desigualdad. Algunas de esas investigaciones han llevado a recomendar políticas que algunos gobiernos están aplicando para intentar mejorar la igualdad de oportunidades para su ciudadanía.

James Heckman, que es una autoridad en este campo, habla sobre su investigación en nuestro vídeo de «Economista en acción», presentado más abajo. También te puede interesar leer su libro, Giving Kids a Fair Chance.1

El libro comienza señalando que «la lotería de la cuna es una importante fuente de desigualdad en Estados Unidos en la actualidad. La sociedad estadounidense se está dividiendo entre personas cualificadas y no cualificadas… el nacimiento se convierte en destino».

La «estrategia que funciona» de Heckman se basa en la lógica siguiente. «En la primera infancia se desarrollan tanto las habilidades cognitivas como las socioemocionales y su desarrollo depende del ambiente familiar». Crecer en la pobreza priva a los niños de oportunidades para desarrollar esas habilidades y «los ambientes familiares se han deteriorado en Estados Unidos».

Uno de los autores de CORE aporta un resumen elogioso al tiempo que crítico de la estrategia de Heckman.

Como respuesta, Heckman aboga por «intervenciones tempranas», como la mejora del entorno preescolar y la visita domiciliaria de profesionales para ayudar a padres y madres, lo que según sus investigaciones puede «generar efectos positivos y perdurables sobre los niños y niñas que viven en familias desfavorecidas».

En países como Colombia, Jamaica y Chile y en el estado indio de Orissa, se vienen llevando a cabo políticas del tipo que propugna Heckman. Equipos de economistas y expertos en desarrollo infantil las evalúan con rigor para determinar sus efectos en el más largo plazo y evaluar la factibilidad de extender estas pequeñas intervenciones piloto.

Sabemos que los niños y niñas de familias pobres con frecuencia acaban siendo pobres de adultos. Sabemos asimismo que eso tiene poco que ver con la genética y mucho con el comportamiento socioemocional que se asocia con crecer pobre. Ahora tenemos conocimiento de políticas que son remedios eficaces para romper este ciclo de la pobreza y que los gobiernos pueden aplicar.

                                                            
                                    James Heckman explora la manera en que la educación preescolar y la escolarización afectan a la desigualdad.    
    


  
    Pregunta 10.11 Elige las respuestas que sean correctas

    Según el vídeo de «Economista en acción» de James Heckman, ¿cuáles de los siguientes atributos individuales NO menciona Heckman como una de las razones para la persistencia de la pobreza en una familia de generación en generación?

    
      	Cociente intelectual heredado

      	Escolarización limitada

      	Raza

      	Comportamiento social

    

    
      	El cociente intelectual heredado podría contribuir a una pobreza persistente, pero no se menciona en el vídeo.

      	Heckman argumenta que esa es una de las razones de la pobreza persistente.

      	Heckman argumenta que esa es una de las razones de la pobreza persistente.

      	Heckman argumenta que esa es una de las razones de la pobreza persistente.

    

  




  
    	
      James Heckman. 2013. Giving Kids a Fair Chance: A Strategy That Works. Cambridge, MA: MIT Press. ↩
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10.15 Epílogo

Nuestra economía tiene que ver con las personas y con lo que hacemos como compradores y vendedores, prestatarios y prestamistas, empleados y empleadores. En esta unidad, hemos añadido dos grupos de agentes más: votantes y dirigentes elegidos. Sobre la economía aprendemos mucho analizando a los agentes —incluidos los votantes y los dirigentes elegidos— que tratan de hacerlo lo mejor posible en una serie de circunstancias dadas, a la vez que intentan cambiar sus circunstancias, en muchas ocasiones mediante movimientos políticos y la acción de gobierno.

El estudio de la economía puede contribuir a resolver los problemas de ineficiencia y falta de equidad existentes en nuestras economías a través del diseño de políticas que sean factibles desde el punto de vista económico y administrativo. Las ciencias económicas también pueden servir para lograr que las buenas políticas sean posibles políticamente: el razonamiento económico puede tener un efecto potente sobre el entendimiento público de lo que se puede conseguir en el ámbito de la economía.

La revolución capitalista (que se trata en la unidad 1 de La economía 2.0: microeconomía) y las revoluciones democráticas descritas en esta unidad (la extensión de los derechos individuales, el Estado de derecho y el derecho al voto de todas las personas adultas) han traído el singular sistema económico y político en el que viven ahora la mayor parte de quienes leen estas líneas.

La sección 2.10 del volumen de microeconomía muestra cómo los avances tecnológicos —la máquina hiladora, la máquina de vapor y el telar mecánico— que empezaron a surgir en Gran Bretaña a finales del siglo xviii elevaron radicalmente la productividad de la mano de obra (figura 2.18). Sin embargo, los salarios no subieron. Hubo de transcurrir al menos medio siglo antes de que los cambios en las instituciones —en especial, la reducción de la cantidad mínima de propiedad necesaria para tener derecho al voto y la regulación por el gobierno de las condiciones de trabajo— permitieran que empezara a subir la remuneración de los obreros junto con la productividad de la mano de obra (la figura 2.18 explica cómo sucedió).

Hoy día, las innovaciones en la producción de energía —sobre todo, solar y eólica— están sentando las bases tecnológicas de una economía, alimentada por electricidad con bajas emisiones de carbono, que haga posible que siga mejorando el bienestar en todo el mundo. Ahora bien, tal como sucedió con los salarios de los trabajadores en el siglo xix, el que las nuevas tecnologías den fruto y resuelvan la crisis climática dependerá de los cambios que se lleven a cabo en las instituciones para acelerar la adopción de las nuevas tecnologías verdes.

La sección 2.11 del volumen de microeconomía explica que esos cambios podrían ser difíciles de poner en práctica. Un medio ambiente degradado y amenazado no puede revertirse con el mismo mecanismo que permitió a los trabajadores reclamar su parte en el aumento de la productividad que trajeron las nuevas tecnologías.

Durante los siglos xix y xx, los trabajadores tuvieron que defenderse por sí mismos en las batallas políticas por elevar su nivel de vida. Gracias al éxito que tuvieron en esa lucha —ganando salarios más altos—, a los propietarios de las empresas les resultó rentable desarrollar y adoptar las nuevas tecnologías que requerían menos mano de obra en comparación con otros factores de producción, como la energía basada en el carbono.

Aun así, no existe ningún proceso semejante que suba el precio de los recursos naturales y que lleve al desarrollo y la adopción de las tecnologías verdes. La biosfera no tiene derecho a voto, como tampoco lo tienen las generaciones futuras de seres humanos que soportarán el coste más elevado del cambio climático. Para hacer frente a ese reto, los ciudadanos de la generación actual deben convertirse en defensores de la biosfera y de las generaciones futuras.

El capitalismo y la democracia no dejan de cambiar, igual que nuestro lugar en la biosfera. El estudio de la economía te ayudará a entender cómo el capitalismo y la democracia, juntos, están cambiando las circunstancias y cómo tú —con otras personas— deberías tomar parte en estos procesos de cambio.
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10.16 Resumen


  	El Estado es un agente económico: determina el marco jurídico, así como la fiscalidad y el gasto en bienes y servicios proporcionados por el gobierno y otras administraciones públicas. Es el único ente que puede usar legítimamente la fuerza para obligar a los ciudadanos a cumplir las leyes y la normativa.

  	El análisis económico evalúa la política del gobierno utilizando criterios de eficiencia y equidad. La economía política también estudia las instituciones políticas y sus procesos, así como los efectos que tienen sobre las políticas que los gobiernos deciden poner en práctica.

  	La democracia es una institución política que se caracteriza por el Estado de derecho, las libertades civiles y las elecciones justas. Obliga a los políticos a tomar en consideración las preferencias y los intereses de los ciudadanos, limitando así su capacidad para buscar su propio interés.

  	El modelo del votante mediano ayuda a explicar cómo los partidos políticos se posicionan en el espectro de las preferencias de los votantes. Según este modelo, cuando la renta del votante mediano es baja en comparación con la renta promedio (lo que es habitual si hay mucha desigualdad), los gobiernos optan por niveles más altos de impuestos y de gasto público.

  	Los gobiernos nacionales democráticos surgieron a finales del siglo xix y se extendieron durante la centuria siguiente conforme más y más países ampliaron el derecho al voto a todas las personas adultas. La democracia ha venido acompañada de un aumento del tamaño del Estado y una disminución de la desigualdad.

  	El avance de la democracia se ha estancado en el siglo xxi, ya que algunos países que eran democráticos han reducido o eliminado derechos de sus ciudadanos.

  	Las élites en el poder pueden moverse por su propio interés, incluso en una democracia. El modelo de captación de rentas de una élite política que establece el nivel de los impuestos muestra cómo las elecciones les limitan lo que pueden subir los impuestos por encima del gasto sin perder el poder. No obstante, la democracia también podría aumentar la capacidad de extraer rentas si la mayor estabilidad alarga la permanencia esperable en el poder.

  	El que se apliquen políticas económicas justas y eficientes depende de su factibilidad económica, política y administrativa. Los datos que comparan unos países con otros demuestran que es posible diseñar y poner en práctica políticas que tienen éxito y que marcan la diferencia.

  	Los gobiernos fallan si otros agentes económicos desbaratan los efectos (el resultado deseado de las políticas no es un equilibrio de Nash) o si la política genera un sesgo hacia quienes se benefician a corto plazo o hacia los intereses de grupos específicos.




  Conceptos y modelos presentados y aplicados en la unidad 10

  
    	El papel del Estado, el gobierno y las instituciones políticas.

    	La eficiencia de Pareto y la equidad como criterios de las políticas; el papel del gobierno en proporcionar bienes públicos y resolver otros fallos del mercado.

    	Herramientas de las políticas: incentivos, regulación, persuasión o información, provisión pública.

    	Democracia: el Estado de derecho, las libertades civiles y las elecciones justas.

    	Otros sistemas políticos: autocracia cerrada (dictadura); autocracia electoral.

    	Modelización de la competencia electoral: el modelo del votante mediano.

    	Igualitarismo: redistribución y predistribución.

    	Modelización de un gobierno interesado en la captación de rentas: problema de elección restringida, renta política, curvas de isorrenta y frontera factible.

    	Rendición de cuentas políticas y económicas: salida y voz.

    	Factibilidad económica, factibilidad política, grupos de interés, capacidad del gobierno y la relación principal–agente entre los ciudadanos y los dirigentes elegidos.
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Glosario


	acciones, participaciones
	Las acciones o participaciones son activos financieros que pueden comprarse y venderse, lo que otorga a sus propietarios (los accionistas) la propiedad compartida de los activos de una empresa y, por lo tanto, el derecho a recibir la parte correspondiente del beneficio de la empresa.
	acelerador financiero
	Cuando un activo (como la vivienda) se usa como garantía en préstamos, el aumento de su precio eleva el valor de la garantía. Esto permite más préstamos, aumenta la demanda y provoca nuevas subidas de precio. Este proceso de amplificación se denomina acelerador financiero.
	activo
	Un activo es algo que se posee y tiene valor.
	activo específico de una empresa
	Un activo es algo que se posee y tiene valor. Es específico de una empresa si solo tiene valor dentro de una empresa concreta. Los activos específicos de una empresa incluyen cualquier conocimiento o destreza que solo sea valioso mientras la persona permanezca empleada en una empresa concreta. Véase también: activo específico de una relación.
	activo específico de una relación
	Un activo es algo que se posee y tiene valor. Es específico de una relación si solo tiene valor dentro de una relación económica (por ejemplo, un contrato para que una empresa suministre a otra). Por ejemplo, puede ser cualquier conocimiento o técnica que solo resulte de valor mientras una persona tiene un empleo en una empresa en particular. Véase también: activo específico de una empresa.
	ahorro
	Cuando el gasto en consumo es inferior a los ingresos netos, se produce ahorro y aumenta la riqueza. Véase también: riqueza.
	ahorro preventivo
	Aumento del ahorro destinado a recuperar el objetivo de riqueza. Véase también: objetivo de riqueza.
	alquiler imputado
	Renta que podría recibir la persona propietaria de una vivienda si la alquilara en lugar de vivir en ella.
	altruismo
	El altruismo es una preferencia social: se considera altruista a aquella persona que está dispuesta a afrontar un coste para beneficiar a otra.
	apalancamiento, ratio de apalancamiento
	El apalancamiento hace referencia al procedimiento consistente en aumentar las inversiones o la compra de activos mediante préstamos. Existen varias medidas distintas pero relacionadas del apalancamiento de un hogar, una empresa o un banco. CORE emplea la proporción de la inversión financiada mediante préstamos; en otras palabras, la ratio de apalancamiento es la relación entre la deuda y los activos.
	asignación
	En una interacción económica, una asignación es una distribución particular de bienes u otros objetos de valor entre todos los participantes.
	austeridad
	Término que describe aquellas políticas destinadas a aumentar el ahorro con las que un gobierno intenta mejorar su situación presupuestaria en tiempos de recesión.
	autocracia
	Forma de gobierno en la que un solo dirigente (o conjunto de dirigentes) monopoliza los poderes del gobierno.
	autoseguro
	Para mantener su nivel de consumo, los hogares recurren a veces al ahorro y al endeudamiento para autoasegurarse frente a una caída transitoria de ingresos o la necesidad de incrementar el gasto.
	aversión a la desigualdad
	Preferencia por resultados más equitativos y aversión a resultados en los que algunos individuos (aunque entre ellos esté uno mismo) reciben más que otros.
	aversión al riesgo
	Una persona con aversión al riesgo prefiere la certeza (por ejemplo, recibir 100 dólares con seguridad) a un resultado arriesgado del mismo valor medio (como la posibilidad al 50 % de recibir 200 dólares o nada).
	balance
	Registro de todos los elementos actuales de activo y pasivo, así como del patrimonio neto, de un actor económico, como un hogar, un banco, una empresa o un gobierno. Véase también: patrimonio neto, pasivo.
	balanza comercial
	El valor de las exportaciones menos el valor de las importaciones. También llamada: exportaciones netas. Véase también: déficit comercial, superávit comercial.
	barreras de entrada
	Expresión que hace referencia a todo aquello que dificulta la entrada de empresas nuevas en un mercado, como los derechos de propiedad intelectual o las economías de escala en la producción.
	beneficiario residual
	Persona que recibe los ingresos restantes de una empresa u otro proyecto después del pago de todos los costes contractuales (por ejemplo, el coste de contratar trabajadores y pagar impuestos).
	beneficio, beneficio económico
	El beneficio de una empresa es la diferencia entre sus ingresos y sus costes totales. A menudo se utiliza la expresión «beneficio económico» para destacar que se tiene en cuenta el coste de oportunidad del capital (el cual no se incluye en el beneficio contable).
	beneficio externo marginal (BEM)
	Beneficio que proporciona una unidad adicional de un bien a alguien que no sea quien toma la decisión (o suma de esos beneficios si se ven afectadas otras personas). El beneficio social marginal es la suma del BEM y el beneficio privado marginal para quien toma la decisión: BSM = BEM + BPM.
	beneficio normal
	Es la rentabilidad que la empresa debe pagar a sus accionistas para inducirlos a que conserven las acciones. La tasa de beneficio normal es igual al coste de oportunidad del capital y se incluye en los costes de la empresa. Cualquier beneficio adicional (ingresos mayores que los costes) se denomina beneficio económico. Una empresa que tenga solo un beneficio normal tiene cero beneficio económico.
	beneficio privado marginal (BPM)
	Beneficio que conlleva la producción o el consumo de una unidad adicional de un bien a un productor o un consumidor, respectivamente. Se denomina beneficio privado marginal (BPM) para destacar que no incluye los beneficios externos que conlleven para otros. Véase también: beneficio externo marginal, beneficio social marginal.
	beneficio social marginal (BSM)
	Es el beneficio que aporta, tanto al productor o consumidor (beneficio privado marginal) como a otros, la producción o consumo de una unidad adicional de un bien. BSM = BPM + BEM.
	bien de consumo
	Todo aquel bien que puede ser adquirido por consumidores, incluidos tanto los bienes de corta duración como los de larga duración, denominados bienes de consumo duradero.
	bienes
	En economía se emplea a veces este término de un modo muy general para referirse a cualquier cosa por la que se interese un individuo y de la que querría tener más. Además de los bienes que se venden en un mercado, pueden considerarse bienes, por ejemplo, el tiempo libre o el aire limpio.
	bienes inmuebles
	Término general que abarca tres tipos de propiedades: terrenos, viviendas y otros edificios. También conocidos como bienes raíces.
	bienes públicos congestionables
	Si un bien público se convierte en parcialmente rival a medida que más personas lo utilizan, puede describirse como un bien público congestionable.
	bien meritorio, bien preferente, bien social
	Bien o servicio que debería estar disponible para todas las personas por razones éticas, puedan pagarlo o no.
	bien privado
	Bien que es rival (si una persona consume una unidad del bien, esa unidad no está disponible para otros) y excluible (se puede evitar que las personas lo consuman).
	bien público
	Bien que, si está disponible para alguien, lo está para todo el mundo sin coste adicional. Esta característica se denomina ausencia de rivalidad. Hay economistas que consideran los bienes públicos en un sentido más estricto como los que, además de no rivales, son no excluibles (que es imposible impedir que alguien los consuma).
	bien público excluible, bien de club
	Un bien que sea no rival (puede suministrarse a más usuarios sin coste adicional) pero que es excluible (es posible impedir que ciertas personas lo utilicen) puede denominarse bien público excluible o bien de club.
	bono
	Activo financiero con el que un gobierno (o una empresa) toma prestada una cantidad de dinero durante un periodo de tiempo determinado y se compromete a realizar pagos fijos regulares al prestamista (y a devolver el dinero cuando finalice dicho periodo).
	bono del Estado
	Activo financiero por el que el Estado toma prestada una cantidad de dinero durante un periodo de tiempo determinado y por el que se compromete a realizar pagos fijos regulares al prestamista (así como a devolver el dinero una vez finalizado dicho periodo).
	brecha de negociación
	La diferencia entre el salario que quisieran ofrecer las empresas para contratar o retener a sus trabajadores e incentivar su rendimiento laboral y el salario que permite a las empresas el margen que maximiza beneficios con un nivel dado de competencia.
	burbuja del precio de un activo
	Episodio en el que el precio de mercado de un activo experimenta un incremento sustancial y continuado en el tiempo alimentado por expectativas de aumentos de precio en el futuro (es decir, la gente quiere conservar el activo porque cree que tendrá un precio más alto en el futuro). Al final, la burbuja estalla y el precio se desploma de golpe.
	capacidad restringida
	Situación que se da cuando una empresa tiene más pedidos de aquello que produce de los que es capaz de atender. Véase también: utilización de la capacidad.
	capital, bienes de capital
	Los bienes de capital (a veces abreviados como capital) son los factores duraderos, que se emplean en la producción, que no son trabajo y cuyo uso tiene un coste (por ejemplo, maquinaria, equipos, edificios). No incluyen algunos factores esenciales (como aire o conocimientos) que se utilizan en la producción y que tienen un coste cero para el usuario.
	capital humano
	Acumulación de conocimientos, aptitudes, atributos conductuales y características personales que determinan la productividad laboral o las retribuciones laborales de un individuo. La inversión en capital humano, a través de la formación académica, la capacitación y la socialización, aumenta esa riqueza. El capital humano forma parte de la dotación de un individuo. Véase también: dotación.
	capitalismo
	Sistema económico cuya forma principal de organización económica es la empresa, donde propietarios privados de bienes de capital contratan mano de obra para producir bienes y servicios que se venderán en los mercados con la intención de obtener beneficios. Las principales instituciones económicas de un sistema capitalista son la propiedad privada, los mercados y las empresas.
	capitalización interna
	La capitalización interna es una manera de asignar pérdidas a los accionistas de un banco y eventualmente también a sus acreedores. El procedimiento de una capitalización interna sigue un orden legal de prioridades en términos de responsabilidad. El primer paso consiste en «devaluar» el capital social del banco para reflejar las pérdidas sufridas: es decir, reducir el valor del capital social para los accionistas. Si estos fondos son insuficientes, entonces se amortizan o convierten en capital social otros pasivos, como pueden ser los bonos.
	capital social
	Las participaciones (acciones) de una empresa reciben el nombre conjunto de capital social. El valor total de los fondos propios en manos de los accionistas se corresponde con el valor neto de la empresa, y el capital de la empresa perteneciente a cada accionista individual equivale al valor total de las acciones que posee. Véase también: patrimonio neto.
	cártel
	Grupo de empresas que se ponen de acuerdo (coluden) para fijar la producción y/o los precios con el fin de incrementar sus beneficios conjuntos.
	causalidad inversa
	Si buscamos pruebas para concluir que una variable (\(x\)) causa otra (\(y\)) y descubrimos que están correlacionadas, la explicación puede ser la inversa: que \(y\) cause \(x\). Por ejemplo, si descubrimos que las personas que tienen formación universitaria ganan más, ¿significa eso que la universidad incrementó su capacidad para ganar dinero? ¿Podría ser que las personas con más potencial para tener ingresos altos tuviesen una probabilidad mayor de realizar estudios universitarios? Véase también: correlación.
	causalidad, relación causal
	Se dice que una relación entre dos variables es causal si se puede determinar que un cambio en una variable produce un cambio en la otra. Si bien una correlación implica tan solo que dos cosas han variado a la vez, la causalidad conlleva un mecanismo que explica la asociación y es, por tanto, un concepto más restrictivo. Véase también: experimento natural, correlación.
	ceteris paribus
	En economía se recurre a menudo a la simplificación de un análisis dejando de lado aspectos que se consideran menos relevantes para el asunto tratado. El significado literal de esta expresión latina es ‘dejando el resto igual’. En modelos económicos, significa que el análisis efectuado mantiene constantes otras cosas.
	choque de demanda, shock de demanda
	Cambio inesperado o exógeno en la demanda. En macroeconomía, un choque de demanda significa un cambio en la demanda agregada, como un aumento o un descenso del consumo autónomo, la inversión o las exportaciones. En microeconomía se refiere a un desplazamiento exógeno de la curva de demanda para un bien particular. Véase también: choque de oferta, choque exógeno.
	choque de oferta, shock de oferta
	Cambio inesperado o exógeno en la oferta. En macroeconomía, un choque de oferta significa un cambio en el lado de la oferta de la economía, como un aumento o un descenso de los precios del petróleo o una mejora tecnológica. En microeconomía se refiere a un desplazamiento exógeno de la curva de oferta para un bien particular. Véase también: choque de demanda, choque exógeno.
	choque exógeno, shock exógeno
	Un choque exógeno (por ejemplo, un choque de demanda o un choque de oferta) es un cambio en una o más de las variables exógenas de un modelo, es decir, aquellas variables que en otras circunstancias se habrían mantenido constantes por parte de quien ha creado el modelo.
	ciclo económico, coyuntura
	Periodos alternos de crecimiento más rápido o más lento (o incluso negativo). La economía fluctúa entre la expansión y la recesión y de vuelta a la expansión.
	coaseguro, seguro de copartícipe
	Un sistema de coaseguro permite a los hogares acumular ahorro para que puedan mantener el consumo cuando alguno sufre de manera individual una caída temporal de ingresos o necesita gastar más.
	coeficiente de Gini
	Medida de la desigualdad de una cantidad, como la renta o la riqueza, que va desde un valor cero (si no hay desigualdad) al valor uno (si un solo individuo la recibe toda). Equivale a la diferencia media entre, por ejemplo, los ingresos de todos los pares de individuos de una población en relación con los ingresos medios, multiplicada por la mitad. Salvo en el caso de poblaciones pequeñas, puede calcularse una aproximación al coeficiente de Gini a partir de un diagrama de la curva de Lorenz. Véase también: curva de Lorenz.
	competencia perfecta
	Tipo de interacción entre los compradores y los vendedores que tiene lugar en el equilibrio de un mercado cuando (i) existen muchos compradores y vendedores de bienes idénticos, (ii) la oferta es igual a la demanda y (iii) todos los participantes actúan como precioaceptantes.
	cóncavo, función cóncava
	Se dice que una función, \(f(x)\), es cóncava si su derivada segunda es negativa para todos los valores de \(x\).
	condición de no escaqueo
	Condición que debe satisfacer el salario para garantizar que la compensación que recibe el trabajador por ejercer el nivel de esfuerzo requerido por el empleador es mayor o igual que la compensación por eludir ese esfuerzo. Véase también: salario de no escaqueo.
	conflicto de intereses
	Situación que se produce en una interacción si, para que una parte gane más, otra debe salir peor parada.
	conjunto factible
	Todas las combinaciones de bienes o resultados que se pueden elegir dependiendo de unas determinadas restricciones económicas, físicas o de otro tipo. Véase también: frontera factible.
	consumo
	Gasto en bienes de consumo. Los bienes de consumo incluyen tanto los bienes y servicios de corta duración como los bienes de larga duración, denominados bienes de consumo duraderos.
	consumo autónomo
	En un modelo de demanda de consumo, el consumo autónomo se corresponde con el gasto de consumo planeado que no depende de otras variables (como los ingresos o el tipo de interés).
	consumo conspicuo, consumo ostentoso
	Compra de bienes y servicios con el fin de exhibir públicamente el nivel social y económico de quien los posee.
	contabilidad nacional
	Sistema empleado para medir la producción y el gasto totales de un país.
	contrato
	Documento o acuerdo legal que especifica un conjunto de actuaciones que deben efectuar las partes que intervienen en el mismo.
	contrato completo
	Un contrato es completo si a) cubre todos los aspectos del intercambio en los que tiene interés cualquiera de las partes, y b) se puede obligar a su cumplimiento (por vía judicial) con un coste casi nulo para las partes.
	contrato ejecutable
	Un contrato es ejecutable si es jurídicamente vinculante. Para que un contrato sea ejecutable es necesario que un tribunal pueda determinar si ambas partes cumplieron sus cláusulas.
	contrato incompleto
	Contrato que no especifica de un modo ejecutable por un tribunal de justicia todos los aspectos del intercambio que afectan a los intereses de las partes que intervienen en él (o de terceros).
	contrato laboral, contrato de trabajo
	Sistema por el que se paga a las personas que producen por el tiempo que trabajan para sus empleadores.
	controles de capital, controles de divisas
	Los controles de capital (a veces denominados controles de divisas) son regulaciones que establecen los gobiernos para limitar la cantidad de activos extranjeros que se permite comprar a inversores con sede en el territorio nacional.
	convergencia
	Término que se emplea cuando un país con un PIB inicial bajo experimenta un crecimiento convergente hasta alcanzar una senda de crecimiento similar a la de los países de renta alta. Véase también: crecimiento convergente.
	convexo, función convexa
	Se dice que una función, \(f(x)\), es convexa si su derivada segunda es positiva para todos los valores de \(x\).
	cooperación
	Participación en un proyecto común destinado a generar beneficios mutuos.
	cooperativa, sociedad laboral
	Una cooperativa es una organización empresarial cuyos miembros poseen conjuntamente los activos de la organización, comparten los ingresos resultantes de su actividad y acuerdan todos juntos cómo gestionar la organización. Una sociedad laboral es una empresa que pertenece en su mayor parte o en su totalidad a las personas que trabajan en ella, quienes contratan y despiden al equipo directivo.
	copyright, derechos de autor
	Derechos de propiedad sobre el uso y la distribución de una obra original.
	correlación
	Se dice que dos variables dentro de una muestra de datos están correlacionadas si se observa que tienden a cambiar a la vez. Si los valores altos de una variable (por ejemplo, los ingresos de las personas) suelen darse junto con valores altos de otra variable (por ejemplo, los años de formación), las variables tienen una correlación positiva. Cuando los valores altos de una variable (por ejemplo, la venta de helados) van asociados a valores bajos de otra variable (por ejemplo, la cantidad de personas que viste con abrigo de invierno) hay una correlación negativa. El hecho de que las variables estén correlacionadas no significa que exista una relación causal entre ellas: es posible que el incremento de las ventas de helados no sea la causa de que haya menos gente vestida con abrigo. Véase también: causalidad.
	corto plazo
	Esta expresión no hace referencia a un periodo de tiempo específico, sino a lo que sucede mientras se mantienen constantes algunas cosas (como los precios, los salarios, las existencias de capital, la tecnología o las instituciones), porque supuestamente son fijas o exógenas en ese periodo de tiempo. Por ejemplo, las existencias de bienes de capital de una empresa pueden ser fijas en el corto plazo, pero a más largo plazo podrían variar (vendiendo algunas o comprando más).
	coste de oportunidad
	Lo que se pierde al elegir una acción y no la siguiente mejor alternativa, es decir, a lo que renunciamos por obtener algo. Ejemplo: «He decidido irme de vacaciones en lugar de trabajar durante el verano. El trabajo es aburrido y pagan poco, por lo que el coste de oportunidad de irme de vacaciones ha sido bajo».
	coste de oportunidad del capital
	Renta que un inversor podría haber recibido, por unidad de gasto en inversión, invirtiendo en otra cosa.
	coste económico
	Los costes directos de una acción (incluidos los monetarios y los derivados del esfuerzo, por ejemplo) más el coste de oportunidad.
	coste externo marginal (CEM)
	Coste de una unidad adicional de producción para alguien que no sea el productor (o suma de esos costes si se ven afectadas otras personas). El coste social marginal es la suma del CEM y el coste privado marginal para el productor: CSM = CEM + CPM.
	coste marginal
	Aumento del coste total cuando se produce una unidad adicional. Corresponde a la pendiente de la función del coste total en cada punto.
	coste medio
	El coste total de producción de la empresa dividido entre el número total de unidades producidas.
	coste privado marginal (CPM)
	Coste para el productor de producir una unidad adicional. Se denomina coste privado marginal o CPM (y no simplemente coste marginal) cuando se resalta que no se incluyen costes externos que la producción impone a otros. Véase también: coste externo marginal, coste social marginal.
	costes de menú
	Costes de los recursos necesarios para fijar y cambiar precios.
	costes de transacción
	Costes que dificultan el proceso de negociación o el acuerdo de un contrato, tales como los de conseguir información sobre el bien que se desea comprar o vender o los de hacer cumplir el contrato.
	costes fijos
	Costes de producción que no varían con la cantidad de unidades producidas.
	costes iniciales
	Costes de partida que se producen cuando un vendedor entra en un mercado o en un sector industrial. Suelen incluir los costes de adquisición y equipamiento de nuevos locales, investigación y desarrollo, las patentes necesarias y los costes de la búsqueda inicial de personal.
	coste social marginal (CSM)
	Coste de producir una unidad adicional, incluido tanto el coste para el productor (coste privado marginal) como los costes para otros (el CEM). CSM = CPM + CEM.
	costes totales
	Suma de todos los costes que conlleva para una empresa la producción de todos sus productos.
	costes variables
	Costes de producción que varían con el número de unidades producidas.
	crecimiento convergente
	Expresión que se emplea cuando una economía con un PIB relativamente bajo experimenta un periodo de crecimiento rápido que acerca su renta a la de los países de renta alta. Véase también: convergencia.
	crecimiento endógeno
	Crecimiento de la producción agregada (PIB) que ocurre como resultado de acciones intencionadas de los agentes económicos, por ejemplo, debido a inversiones para incrementar las existencias de capital o inversiones en I+D para mejorar el proceso de producción. Se contrapone al crecimiento exógeno, que se da debido a efectos no intencionados, como el aprendizaje con la práctica.
	crecimiento en forma de palo de hockey
	Durante la mayor parte de la historia, el nivel de vida apenas ha cambiado de un año a otro. Sin embargo, en los dos últimos siglos, muchos países han pasado a mostrar un patrón de renta (medida por el PIB) con una tasa media de crecimiento anual del 2 % o mayor. Esto se conoce como crecimiento en forma de palo de hockey debido a que la representación gráfica de la variación del PIB con el paso del tiempo se asemeja a un palo de hockey sobre hielo: casi plana durante un largo periodo, seguida de un quiebre repentino hacia arriba. El crecimiento en forma de palo de hockey se observa también en otras variables, como, por ejemplo, en la concentración de CO2 en la atmósfera. Véase también: producto interior bruto.
	crecimiento exógeno
	Crecimiento de la producción agregada (PIB) que ocurre como resultado de efectos independientes y no intencionados, por ejemplo, debido al aprendizaje con la práctica. Se contrapone al crecimiento endógeno, que se da como resultado de acciones intencionadas de los agentes económicos.
	crecimiento sostenible, crecimiento económico sostenible
	El crecimiento de la renta agregada (PIB) es sostenible si se da sin reducir las existencias de capital o los recursos ambientales necesarios para generar renta futura.
	crecimiento verde
	El crecimiento del PIB sería «verde» si la producción se efectuara empleando tecnologías basadas en recursos ambientales renovables, en particular energías renovables, en lugar de combustibles fósiles.
	crisis de deuda soberana
	Cuando un gobierno es incapaz de pagar su deuda según lo acordado y no puede negociar un cambio de condiciones con el prestamista, puede incumplir con el pago de una parte o la totalidad de esa deuda. La situación en la que un gobierno suspende pagos o se espera que lo haga, se denomina crisis de deuda soberana.
	criterio del valor actual
	Criterio aplicado para decidir si se realiza o no una inversión teniendo en cuenta todos los costes y beneficios presentes y futuros. Se concreta en invertir si el valor actual neto es positivo.
	criterio de Pareto
	El criterio de Pareto es una forma de comparar dos asignaciones, A y B. Dice que A es una mejora paretiana con respecto a B si al menos una persona saldría ganando con A frente a B (dicho de otro modo, preferiría A a B) y nadie saldría perdiendo. Decimos que A es una mejora de Pareto frente a B o tiene dominancia de Pareto sobre B.
	cuartil, grupos de cuartiles
	Los cuartiles dividen un conjunto de observaciones en cuatro grupos de igual tamaño. El conjunto completo de las observaciones se ordena de acuerdo con una variable concreta (por ejemplo, la riqueza). El primer grupo (o cuartil) está formado por las observaciones del 25 % inferior (por ejemplo, el 25 % de la población menos rica); el segundo grupo comprende el siguiente 25 % más bajo; y el cuarto grupo o cuartil superior consiste en el 25 % más alto. Los cuartiles son valores de corte que separan cada grupo; el primer cuartil es el corte entre los grupos que conforman el primer y el segundo cuartil, y así sucesivamente.
	cuasilineal, función cuasilineal
	Se dice que una función de utilidad es cuasilineal si depende linealmente de la cantidad de un bien y no linealmente de la de otro. La relación marginal de sustitución entre los dos bienes depende únicamente de la variable no lineal.
	cuota de mercado
	Proporción del mercado que representan las ventas de los productos de una empresa. Puede expresarse como porcentaje de los ingresos totales de ese mercado o de la cantidad total vendida en él.
	curva de demanda
	Una curva de demanda muestra el número de unidades de un bien que los compradores querrían adquirir a cada precio dado. También denominada: función de demanda.
	curva de dinámica del crecimiento
	Gráfico que muestra la relación entre la tasa de crecimiento en el periodo \(t\) (en el eje horizontal) y la tasa de crecimiento en el periodo \(t+1\) (en el eje vertical). El punto en el que la curva cruza la línea de 45 grados representa una tasa de crecimiento en equilibrio: una vez que la economía alcanza esta tasa de crecimiento, se mantendrá en ella a menos que se produzca un choque inesperado.
	curva de dinámica de precios
	La curva de la dinámica de precios es un gráfico que muestra la relación entre el precio de un bien en un periodo \(t\) (en el eje horizontal) y su precio en el periodo \(t + 1\) (en el eje vertical). El punto en el que el gráfico cruza la línea de 45 grados representa un equilibrio de mercado: a ese precio, la demanda es igual a la oferta, por lo que el precio se mantiene constante de un periodo al siguiente. A otros precios, el exceso de demanda o de oferta genera una variación del precio.
	curva de eficiencia de Pareto
	Conjunto de todas las asignaciones que presentan eficiencia de Pareto. La curva de eficiencia de Pareto también se denomina en ocasiones «curva de contrato», aunque no es necesario que haya un contrato de por medio. Véase también: eficiencia de Pareto.
	curva de fijación de precios, curva PS
	Relación que muestra, para cada nivel de empleo, el salario real cuando las empresas maximizan beneficios fijando los precios con un markup constante sobre los costes.
	curva de fijación de salarios, curva WS
	Relación que muestra el salario que deben fijar los empleadores para cada nivel de empleo en la economía en su conjunto con el fin de contratar y motivar a los trabajadores.
	curva de indiferencia
	Curva que une todas las combinaciones de bienes que proporcionan un nivel determinado de utilidad al individuo.
	curva de indiferencia de reserva
	Curva que indica las combinaciones de bienes que tienen un valor tan alto como una opción de reserva.
	curva de isobeneficio
	Curva que relaciona las combinaciones de precios y cantidades de un bien que a una empresa le generan los mismos beneficios.
	curva de Lorenz
	Representación gráfica de la desigualdad de alguna magnitud, como la renta o la riqueza. Tomando el ejemplo de la renta, las personas de una población se ordenan en sentido ascendente de renta. Primero se calcula la renta total de la población y luego se traza, para cada nivel de renta, el porcentaje de la renta total que está en manos de quienes tienen ese nivel de ingresos o uno menor, con respecto al porcentaje de quienes tienen ese nivel o menor. El área existente entre la curva de Lorenz y la línea de 45 grados, expresada como fracción del área total por debajo de la línea de 45 grados, es una medida de la desigualdad. Salvo para poblaciones pequeñas, es una buena aproximación al coeficiente de Gini. Véase también: coeficiente de Gini.
	curva de oferta
	Muestra el número de unidades de un bien que se ofrecerían en el mercado por parte de los vendedores a un precio dado. La curva de oferta de una empresa representa las unidades que esta ofrece, mientras que la de un mercado (o un sector) indica el número total de unidades ofrecidas por el conjunto de los vendedores del mercado (o empresas del sector). También se denomina: función de la oferta.
	curva de Phillips
	Relación inversa entre la tasa de inflación y la tasa de desempleo. Debe su nombre a Bill Phillips, quien observó esta relación de forma empírica, pero también se puede inferir a partir de un modelo teórico de fijación de salarios y precios.
	decil, grupos de deciles
	Subconjunto de observaciones que se forma al ordenar el conjunto completo de observaciones de acuerdo con los valores de una variable específica y dividiéndolo a continuación en diez grupos de idéntico tamaño. Así, por ejemplo, el primer decil se corresponde con el 10 % de los valores más bajos de cada conjunto de observaciones.
	decrecimiento
	Quienes defienden la vía del decrecimiento sostienen que la producción y el consumo de los países más ricos deberían reducirse y redistribuirse hacia los países más pobres para preservar el planeta y repartir los recursos de un modo más equitativo.
	déficit comercial
	Cuando las importaciones de un país superan sus exportaciones, la balanza comercial (X – M) es negativa, y entonces decimos que tiene un déficit comercial. La magnitud del déficit es M – X (el negativo de la balanza comercial).
	déficit presupuestario público
	Si el gasto público excede los ingresos fiscales dentro del mismo año, entonces el presupuesto del Estado es deficitario, y la magnitud de ese déficit es la diferencia entre el gasto y los ingresos fiscales.
	deflación
	Caída del nivel general de precios. Véase también: inflación.
	deflactor del PIB
	Medida de la variación del nivel de precios de la producción nacional basada en cambios de los precios del consumo, la inversión, el gasto público y las exportaciones.
	demanda agregada
	Total de los elementos que conforman el gasto previsto en la economía: DA = \(C + I + G + X – M\). Se corresponde con la cantidad total demandada de (o el gasto previsto en) bienes y servicios producidos dentro de una economía. Véase también: consumo, inversión, gasto público, exportaciones, importaciones.
	demanda autónoma
	En un modelo de demanda de bienes y servicios, la demanda autónoma es el gasto planeado que no depende de otras variables del modelo (como los ingresos o el tipo de interés).
	democracia
	Sistema político que, en condiciones ideales, otorga el mismo poder político a toda la ciudadanía y que viene definido por derechos individuales como la libertad de expresión, de reunión y de prensa, así como por elecciones justas en las que prácticamente todas las personas adultas pueden votar y donde el gobierno abandona el poder si las pierde.
	depreciación (de un activo)
	Pérdida de valor de una forma de riqueza que se produce bien por el uso (desgaste), o bien por el paso del tiempo (obsolescencia).
	depreciación (de una moneda), depreciación nominal
	Si aumenta el número de unidades de la moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera, entonces se dice que la moneda nacional se ha depreciado en relación con la divisa extranjera. Esto denomina a veces depreciación nominal y se corresponde con un aumento en la medida convencional del tipo de cambio nominal. Véase también: tipo de cambio, tasa de cambio, depreciación real.
	depreciación real
	Es la depreciación del tipo de cambio real y se produce cuando aumenta el precio de los bienes y servicios extranjeros (convertido a la moneda nacional al tipo de cambio —nominal— del mercado) en comparación con el precio de los bienes y servicios nacionales: es decir, los bienes y servicios extranjeros se vuelven más caros en relación con los nacionales. La depreciación real se contempla como una mejora de la competitividad de los precios nacionales. Véase también: tipo de cambio real
	depreciación real, revalorización real
	Un país experimenta una depreciación real si aumenta su tipo de cambio real (medido como el precio relativo de bienes y servicios extranjeros; esto también se conoce como competitividad). De igual manera, una caída de la competitividad es una revalorización real. Véase también: tipo de cambio real.
	derechos de propiedad
	Protección legal de la propiedad, incluido el derecho a excluir a otros y a beneficiarse de la cosa poseída o venderla. Los derechos de propiedad pueden abarcar bienes con una definición amplia, como agua limpia, seguridad o educación, si están protegidos por el sistema legal.
	desacoplamiento
	En la mayoría de los países, el crecimiento del PIB ha ido acompañado de un aumento de las emisiones de carbono. En los últimos tiempos, algunos países han experimentado un crecimiento del PIB a la vez que han reducido sus emisiones de carbono; esto se denomina desacoplamiento.
	desempleo cíclico
	Desempleo adicional que sobrepasa el nivel de equilibrio debido a una caída de la demanda agregada asociada a un ciclo económico. También denominado: desempleo coyuntural.
	desempleo de búsqueda o friccional
	Como los trabajadores, al igual que los empleos, difieren entre sí, las personas desempleadas y las empresas con vacantes dedican tiempo a buscar un emparejamiento adecuado para ambas partes. El desempleo causado por el proceso de búsqueda y emparejamiento se denomina desempleo de búsqueda o desempleo friccional.
	desempleo, desempleado
	Una persona desempleada es alguien que puede y quiere trabajar, pero no tiene empleo en la actualidad.
	desempleo estructural
	Nivel de desempleo en el que la oferta de la economía está en equilibrio. En el modelo WS–PS, es el nivel de desempleo en el que el salario real según la curva de fijación de precios es igual al salario real según la curva de fijación de salarios. Véase también: modelo WS–PS, equilibrio de Nash, lado de la oferta.
	desempleo involuntario
	Una persona estará en situación de desempleo involuntario si busca trabajo y está dispuesta a aceptar un empleo con el salario habitual para su nivel de cualificación y experiencia, pero no lo encuentra.
	desempleo voluntario
	Se puede decir que una persona está en una situación de desempleo voluntario si busca trabajo pero no está dispuesta a aceptar un empleo con el salario vigente para su nivel de cualificación y experiencia. Véase también: desempleo involuntario.
	desinflación
	Disminución de la tasa de inflación. Véase también: inflación, deflación.
	destajo
	En un contrato a destajo, el trabajador percibe una cantidad fija por cada unidad que produce.
	destrucción creativa
	Denominación de Joseph Schumpeter para aludir al proceso mediante el cual las viejas tecnologías y las empresas que no se adaptan son barridas por otras nuevas porque no pueden competir en el mercado. Desde su perspectiva, la quiebra de empresas no rentables es creativa porque libera mano de obra y bienes de capital para que puedan emplearse en nuevas combinaciones.
	dilema del prisionero
	Juego que tiene un equilibrio de estrategias dominantes, pero también un resultado alternativo que produce una compensación mayor para todos los jugadores. Así, el equilibrio de Nash no es paretoeficiente.
	dilema social
	Situación en la que las actuaciones individuales de varios participantes para alcanzar sus propios objetivos arrojan un resultado peor a algún otro que podrían haber logrado en caso de haber actuado juntos o de manera coordinada y consensuada, y no de forma individual.
	dinámica económica
	Esta expresión alude al proceso de cambio de una economía, en especial, a los cambios que se producen cuando esa economía no está en equilibrio.
	dinero
	El dinero es algo que actúa como reserva de valor y está ampliamente aceptado como medio de intercambio. Por lo común también se usa como unidad de cuenta para medir el valor de bienes y servicios, así como de elementos de activo y pasivo. Algunos bienes se pueden usar como dinero, pero en las economías modernas, el dinero en manos de la población general consiste en depósitos bancarios comerciales y en moneda (billetes y monedas) emitidos por un banco central. Véase también: medios de intercambio, reserva de valor.
	dinero bancario
	Dinero en forma de depósitos en bancos comerciales. Los bancos permiten que los depósitos bancarios creados, por ejemplo, al conceder préstamos se utilicen como medio de cambio, de tal manera que el depósito se convierte en deuda para el comprador y en abono para el vendedor.
	dinero de curso legal
	Monedas o billetes que deben aceptarse por ley para el pago de bienes y servicios.
	dinero mercancía
	En una economía sin un sistema bancario bien desarrollado, las personas recurren a veces al empleo de una mercancía particular, como el oro, como si fuera dinero. Esa mercancía suele ser un bien básico ampliamente apreciado, pero también puede funcionar como medio de intercambio, como depósito de vapor y como unidad de cuenta. Véase también: dinero.
	dinero primario, base monetaria, dinero de alto poder
	El dinero primario (también denominado base monetaria y, en ocasiones, dinero de alto poder) es el efectivo con que cuentan los hogares, las empresas y los bancos, junto con el saldo que poseen los bancos comerciales en sus cuentas de reserva en el banco central.
	discriminación de precios
	Estrategia de venta en que se establecen diferentes precios para diferentes compradores o grupos de compradores en función de lo que cada uno está dispuesto a pagar.
	disposición a aceptar
	Indicador del valor que una persona atribuye a un bien, expresado mediante la cantidad mínima de dinero que aceptaría a cambio de una unidad del bien (es decir, su precio de reserva). Véase también: disposición a pagar.
	disposición a pagar
	Indicador del valor que una persona atribuye a un bien, expresado mediante la cantidad máxima que pagaría para adquirir una unidad del bien. Véase también: disposición a aceptar.
	diversificación, diversificar
	La diversificación permite que un individuo, banco o empresa con activos de riesgo reduzca el riesgo global de su patrimonio: es decir, consiste en poseer un conjunto diverso de activos de riesgo. Aunque algunos de los activos generen beneficios bajos (o negativos) siempre habrá otros que generen beneficios elevados, lo que dará como resultado que en promedio obtengan unos beneficios razonables.
	división del trabajo
	Especialización de las personas que producen para realizar tareas distintas durante el proceso de producción.
	división sexual del trabajo
	Diferencias que se dan entre hombres y mujeres en cuanto a cómo transcurre su tiempo de trabajo (remunerado y no remunerado).
	dominancia de Pareto, paretodominante
	La asignación A es paretodominante sobre la asignación B si es mejor según el criterio de Pareto, es decir, si al menos una persona sale mejor parada con A que con B y nadie sale perdiendo. Véase también: criterio de Pareto.
	dotación
	Las dotaciones de una persona son aquellas cosas que posee y le permiten percibir ingresos. Incluyen la riqueza física (por ejemplo, tierra, vivienda, maquinaria); la riqueza financiera (como ahorros, acciones o participaciones y bonos); la propiedad intelectual (como patentes, derechos de autor); los conocimientos, capacidades, habilidades y experiencia que repercuten en la remuneración laboral; la ciudadanía y el derecho a trabajar. También abarcan características como la nacionalidad, el sexo, la raza y la clase social si estas repercuten en los ingresos.
	economía
	La economía es el estudio de cómo las personas interactúan entre sí y con el entorno natural para producir y adquirir sus medios de vida y cómo varía todo ello con el tiempo y de unas sociedades a otras.
	economía evolutiva
	Planteamiento que estudia el proceso de cambio económico, el cual incluye la innovación tecnológica, la difusión de nuevas normas sociales y el desarrollo de instituciones nuevas.
	economías de alcance
	Ahorro de costes que se produce cuando dos o más productos son producidos por una sola empresa, en lugar de producirse en empresas separadas.
	economías de escala de red
	Una empresa se enfrenta a economías de escala de red cuando un incremento en el número de usuarios de un producto de la empresa implica un aumento en el valor del producto para cada uno de ellos, porque están conectados entre sí.
	ecuación de Fisher
	Relación que indica el tipo de interés real como la diferencia entre el tipo de interés nominal y la inflación esperada: tipo de interés real = tipo de interés nominal – inflación esperada.
	efecto de la voz sindical
	Esta expresión alude al efecto positivo que puede tener un sindicato en el trato que reciben los trabajadores por parte de los empleadores, así como en su satisfacción laboral, al dar «voz» a trabajadores que de otro modo serían desoídos.
	efecto desplazamiento, efecto expulsión
	Existen dos usos muy distintos para estos términos. Uno se refiere al efecto negativo que se observa cuando los incentivos económicos desplazan las motivaciones éticas o sociales de las personas. En los estudios sobre comportamientos individuales, los incentivos pueden conllevar un efecto desplazamiento sobre las preferencias sociales. El segundo uso del término alude a cuando el aumento del gasto público induce una reducción del gasto privado, tal como cabría esperar, por ejemplo, en una economía que trabaja a pleno rendimiento o cuando una expansión fiscal va asociada a una subida de los tipos de interés.
	efecto renta
	Efecto que ejerce el aumento de los ingresos en la demanda de un bien por parte de un individuo (en la cantidad que esa persona decide comprar) porque amplía el conjunto factible de compras. Cuando cambia el precio de un bien, se produce un efecto renta porque se amplía o reduce el conjunto factible y también se da un efecto sustitución. Véase también: efecto sustitución.
	efecto sustitución
	Cuando cambia el precio de un bien, el efecto sustitución es la variación del consumo del bien que se produce por el cambio del precio relativo del bien. La modificación del precio también tiene un efecto renta, ya que aumenta o disminuye el conjunto factible. Véase también: efecto renta.
	efecto Veblen
	Efecto negativo producido sobre otros que es consecuencia de que una persona consuma bienes, como viviendas, ropa o vehículos de lujo, que exhiben o reflejan la posición social. Véase también: consumo conspicuo.
	eficiencia de Pareto, paretoeficiente
	Una asignación es paretoeficiente si no existe ninguna otra asignación posible en la que al menos una persona salga mejor parada y nadie empeore su situación.
	elasticidad de la demanda al precio
	Variación porcentual de la cantidad demandada que se produciría en respuesta a un incremento del 1 % en el precio. Se expresa con un número positivo. Si es mayor que 1, la demanda es elástica; en caso de estar entre 0 y 1, es inelástica.
	emprendedor
	Persona que crea o es pionera en la adopción de tecnologías, formas de organización y otras oportunidades novedosas.
	empresa
	Organización económica donde propietarios de bienes de capital contratan y dirigen a trabajadores para la producción de bienes y servicios destinados a venderse en mercados para obtener beneficios.
	endógeno
	En economía, este término significa ‘generado por el modelo’. En un modelo económico, una variable es endógena si su valor viene determinado por el funcionamiento del modelo (en lugar de estar fijado por quien crea el modelo). Véase también: exógeno.
	equidad
	Forma de evaluar una asignación dependiendo del concepto de justicia que se tenga.
	equilibrio
	Un equilibrio es una situación o resultado de un modelo que se automantiene: si se llega a ese resultado, no cambiará a menos que una fuerza externa lo perturbe. Por «fuerza externa» se entiende algo que viene determinado desde fuera del modelo.
	equilibrio competitivo
	Un mercado se encuentra en equilibrio competitivo si la cantidad ofertada es igual a la cantidad demandada a un precio dado y si todos los compradores y vendedores son precioaceptantes, de tal modo que nadie puede beneficiarse si intenta realizar un intercambio a un precio distinto.
	equilibrio del mercado de bienes
	Un mercado de bienes se encuentra en equilibrio cuando la oferta de bienes es igual a la demanda. En el modelo multiplicador, la demanda agregada de bienes y servicios, DA, depende de la renta, Y, y la renta es igual a la producción que ofrecen las empresas. El equilibrio del mercado de bienes se sitúa en aquel valor de Y en el que la demanda agregada es igual a la producción: DA = \(Y\).
	equilibrio de Nash
	Resultado económico en el que ninguno de los individuos implicados podría mejorar su situación cambiando unilateralmente su propia acción. En teoría de juegos se define en términos más formales como un conjunto de estrategias individuales que tiene la propiedad de que cada una de ellas es una mejor respuesta a las estrategias adoptadas por los demás jugadores. Véase además: teoría de juegos.
	equilibrio en el lado de la oferta
	La economía se encuentra en equilibrio en el lado de la oferta cuando los mercados implicados en la producción de bienes están en equilibrio. En el modelo WS–PS se corresponde con el equilibrio en el mercado laboral, es decir, cuando el salario real según la curva de fijación de precios es igual al salario real según la curva de fijación de salarios.
	equilibrio en estrategias dominantes
	Un equilibrio en estrategias dominantes es un equilibrio de Nash en el que las estrategias de todos los jugadores son dominantes.
	equilibrio estable
	Un equilibrio es estable si un movimiento pequeño que se aparte del equilibrio se corrige por sí solo (porque genera un movimiento que restablece el equilibrio). Véase también: equilibrio.
	equilibrio general
	El análisis de equilibrio general estudia lo que ocurre en dos o más mercados teniendo en cuenta que lo que sucede en uno de ellos afecta y se ve afectado por lo que sucede en el otro o los otros. Véase también: equilibrio parcial.
	equilibrio inestable
	Un equilibrio es inestable si, cuando es alterado por un choque, tiene una tendencia posterior a alejarse del equilibrio. Véase también: equilibrio.
	equilibrio parcial
	El análisis del equilibrio parcial estudia lo que ocurre en un solo mercado o, a veces, en una sola interacción económica. Véase también: equilibrio general.
	escala logarítmica
	Los gráficos suelen elaborarse usando escalas lineales: los puntos indicados en cada eje mantienen entre sí una distancia fija, de tal manera que, a medida que nos movemos de un punto al siguiente, la variable en cuestión crece en una cantidad constante. Sin embargo, si se emplea una escala logarítmica, el desplazamiento de un punto al siguiente representa un incremento proporcional constante. Por ejemplo, si una escala logarítmica de base dos comienza en el origen con un valor 50, entonces los puntos siguientes indicados a lo largo de ese eje tendrán los valores 100, 200, 400, 800… Las escalas logarítmicas son útiles con variables que tienden a cambiar de forma proporcional, como la producción agregada. Si la producción crece a un ritmo constante (por ejemplo, un 3 % al año) y se representa en un gráfico en función del tiempo con una escala logarítmica en el eje vertical, entonces el gráfico resultante será una línea recta.
	escasez
	Un bien es escaso si se considera de valor y hay un coste de oportunidad de comprar más cantidad del bien.
	escasez artificial
	Un bien es artificialmente escaso si es un bien no rival (si puede suministrarse a más usuarios sin coste adicional) pero algunos usuarios están excluidos de su uso, ya sea de manera directa o porque tenga un precio superior al que están dispuestos a pagar por él. Véase también: bien público excluible.
	espiral salarios-precios, espiral precios-salarios
	Situación que se da cuando un aumento inicial de los salarios dentro de una economía va seguido de un aumento del nivel de precios que es seguido a su vez de otra subida salarial, y así sucesivamente. Esta espiral también puede comenzar con un incremento inicial del nivel de precios.
	estabilizadores automáticos
	Son políticas fiscales y de transferencias que tienen el efecto de contrarrestar una expansión o contracción de la economía. Por ejemplo, el gasto en subsidios de desempleo aumenta en tiempos de recesión.
	Estado
	En un territorio dado, el Estado es el único órgano con legitimidad para usar la fuerza (o amenazar con su uso) a fin de controlar el comportamiento de su ciudadanía.
	Estado de derecho
	Principio en virtud del cual todos los miembros de una sociedad se rigen por las mismas leyes y nadie —por mucho poder que tenga— está por encima de la ley.
	Estado desarrollista
	Gobierno que asume un papel de liderazgo en la promoción del proceso de desarrollo económico de su país a través de inversiones públicas, subvenciones a determinadas industrias, el sistema educativo y otras políticas públicas.
	estrategia
	Acción (o plan de acción) que alguien puede elegir, a sabiendas de que el resultado para sí mismo y para otros depende de su propia estrategia y de las estrategias de otros.
	estrategia dominante
	Una estrategia es dominante si da el mayor beneficio para el jugador, con independencia de las estrategias que siga el resto de jugadores.
	excedente del consumidor
	Cada consumidor que compra un bien obtiene un excedente igual a la diferencia entre el precio que está dispuesto a pagar y el precio pagado. La expresión «excedente del consumidor» se refiere, por lo común, a la suma de los excedentes de todos los consumidores.
	excedente del productor
	El productor de un bien recibe, por cada unidad, una ganancia que es igual al precio menos el coste marginal de producirlo. La expresión «excedente del productor» hace referencia normalmente a la suma de esas ganancias obtenidas de todas las unidades vendidas.
	exceso de demanda
	Situación que se da cuando la cantidad demandada de un bien es superior a la cantidad que se oferta al precio actual. Véase también: exceso de oferta.
	exceso de oferta
	Situación que se da cuando la cantidad ofertada de un bien es superior a la cantidad demandada al precio actual. Véase también: exceso de demanda.
	excluible, excluibilidad
	Un bien es excluible si se puede impedir (a un coste cero o muy bajo) que acceda a él un usuario potencial. Véase también: no rival.
	exclusión financiera
	Expresión que se aplica a aquellas personas que no pueden obtener préstamos en ningunas condiciones. Véase también: restricción financiera.
	existencias o stock
	Cantidad medida en un momento dado, como las existencias de bienes de capital de una empresa o la cantidad de dióxido de carbono que hay en la atmósfera. La unidad en que se expresan no depende del tiempo. Véase también: flujo.
	exógeno
	En economía, este término significa ‘generado fuera del modelo’. En un modelo económico, una variable es exógena si su valor viene fijado por quien crea el modelo, en lugar de estar determinado por el funcionamiento del modelo en sí. Véase también: endógeno.
	expansión cuantitativa, flexibilización cuantitativa (QE)
	Compras de activos financieros por parte de un banco central con el fin de reducir los tipos de interés de esos activos cuando la política monetaria convencional es ineficaz porque el tipo de interés oficial se encuentra en el límite inferior cero. Véase también: límite inferior cero.
	experimento natural
	Estudio empírico que aprovecha una diferencia que existe entre las condiciones que afectan a dos poblaciones (o dos economías) y que se ha producido por causas externas, por ejemplo, diferencias en las legislaciones, las políticas o el clima. La comparación entre los resultados producidos en las dos poblaciones arroja información útil sobre el efecto de las condiciones, siempre que la diferencia de las condiciones estuviese causada por un hecho aleatorio. Sin embargo, no resultaría de utilidad si, por ejemplo, la diferencia existente entre las políticas adoptadas se debiese a algo distinto, que podría haber afectado al resultado.
	exportaciones
	Bienes y servicios que se producen en un país determinado y se venden a hogares, empresas y gobiernos de otros países.
	externalidad, efecto externo
	Un efecto externo se da cuando la actuación de una persona aporta un beneficio o supone un coste a otras, y ese coste o beneficio no fue tenido en cuenta por quien realizó la acción. Las externalidades también se denominan efectos externos.
	externalidad negativa, coste externo, deseconomía externa
	Efecto externo negativo, es decir, efecto negativo sobre otras personas que se deriva de una decisión económica y que no es tenido en cuenta por quien toma la decisión. Puede denominarse externalidad negativa, coste externo o deseconomía externa. Véase también: externalidad, efecto externo.
	externalidad positiva, beneficio externo, economía externa
	Efecto externo positivo, es decir, un efecto positivo sobre otras personas derivado de una decisión económica y que no es tenido en cuenta por quien toma la decisión. Puede denominarse externalidad positiva, beneficio externo o economía externa. Véase también: externalidad, efecto externo.
	factibilidad económica
	Para que una política se considere económicamente factible, el resultado que se busca obtener con ella debe ser un equilibrio de Nash en el que los agentes económicos privados no tengan ningún incentivo para revertir los efectos deseados.
	factor de producción
	Cualquier input que se introduce en un proceso de producción se denomina factor de producción. Los factores de producción pueden incluir maquinaria y equipos (normalmente denominados capital), mano de obra, tierra, energía y materias primas.
	falacia de composición
	Suposición errónea de que lo que es verdadero para las partes (por ejemplo, los hogares) también ha de serlo para el todo (como la economía en su conjunto). Véase como ejemplo: paradoja del ahorro.
	fallo de mercado
	Si la asignación resultante de las interacciones que tienen lugar en el mercado no cumple la condición de eficiencia de Pareto, la situación se describe como un fallo de mercado. Es posible que esta expresión se use sin excesivo rigor para cualquier interacción que dé como resultado una asignación paretoineficiente, sin importar si concierne a un mercado en concreto o no.
	flujo
	Cantidad medida por unidad de tiempo, como los ingresos semanales o las emisiones anuales de carbono. Véase también: existencias.
	free-rider
	Aquella persona que se beneficia de las contribuciones de otras a algún proyecto cooperativo sin que ella misma aporte nada.
	frontera factible
	Curva o línea de puntos que define la cantidad máxima factible de un bien para una cantidad dada de otro. Véase también: conjunto factible.
	función de consumo (agregado)
	Relación que revela que el gasto en consumo del conjunto de una economía depende de otras variables. Por ejemplo, en el modelo multiplicador, el consumo agregado depende de la renta disponible y del consumo autónomo actuales. Véase también: renta disponible, consumo autónomo.
	función de costes
	Relación entre los costes totales de una empresa y su cantidad de producción. La función de costes \(C(Q)\) indica el coste total de producir \(Q\) unidades de producción (incluido el coste de oportunidad del capital).
	función de inversión (agregada)
	Relación que muestra cómo el gasto en inversión en el conjunto de la economía depende de otras variables, como el tipo de interés y las expectativas de beneficio. Véase también: tipo de interés, beneficio.
	función de producción
	Una función de la producción es una descripción gráfica o matemática de la relación existente entre la cantidad de factores de un proceso de producción y la cantidad obtenida del producto final. Cuando se usa para representar la producción en el conjunto de la economía, se describe como una función de producción agregada.
	función de utilidad
	Representación matemática de las preferencias que alguien tiene por uno o más bienes. Permite asignar un valor numérico a la cantidad de utilidad que la persona obtiene de cada posible combinación de bienes.
	ganancia conjunta
	Suma de las rentas económicas de todos los intervinientes en una interacción económica.
	ganancia de capital
	Cuando el valor de mercado de un activo aumenta, su propietario obtiene una ganancia de capital igual a la diferencia entre el precio de mercado actual y el anterior.
	ganancias del comercio, ganancias del intercambio
	Aquellos beneficios que cada parte obtiene de una transacción en comparación con la situación en la que se encontrarían sin esa transacción.
	garantía
	Activo que un prestatario deja en prenda a un prestamista para asegurar la devolución de un préstamo. Si el prestatario no consigue abonar los pagos del préstamo según lo acordado, el prestamista pasa a tener la propiedad del activo.
	gasto público
	Gasto de un gobierno destinado a la adquisición de bienes y servicios. Cuando se utiliza como componente de la demanda agregada no incluye el gasto en transferencias, como pensiones y subsidios de desempleo. Véase también: transferencias públicas.
	hiperinflación
	En economía se suele definir la hiperinflación como una tasa de inflación mensual superior al 50 %. En esas situaciones, una unidad monetaria pierde más del 99 % de su poder adquisitivo real en menos de un año.
	hipoteca, préstamo hipotecario
	Préstamo que contratan hogares y empresas para adquirir una propiedad inmobiliaria sin pagar su valor total de golpe. A lo largo de un periodo de varios años, el prestatario devuelve el préstamo más los intereses. El pago de la deuda está asegurado por la propiedad en sí, que se denomina garantía o garantía hipotecaria. Véase también: garantía.
	Homo economicus
	Expresión latina que significa ‘ser humano económico’ y se emplea para describir un actor económico que toma decisiones destinadas en exclusiva a satisfacer su propio interés.
	impaciencia
	Preferencia por consumir algo antes mejor que después. La impaciencia puede ser situacional (porque la persona tenga poco en el presente y va a tener más después); o intrínseca, en cuyo caso la preferencia se centra en consumir más ahora, en lugar de la misma cantidad repartida entre ahora y después.
	importaciones
	Bienes y servicios que se producen en otros países y son adquiridos por hogares, empresas y organismos gubernamentales del país propio.
	impuesto
	Pago obligatorio al Estado que grava, por ejemplo, los ingresos de los trabajadores (impuesto sobre la renta) o los beneficios de las empresas (impuesto de sociedades) o que va incluido en el precio que se paga por bienes y servicios (impuesto sobre el valor añadido —IVA— o sobre las ventas).
	impuesto pigouviano
	Impuesto que grava las actividades que generan externalidades negativas a fin de corregir un resultado ineficiente en el mercado. Véase también: externalidad, subsidio pigouviano.
	inactividad económica
	Las personas de la población en edad de trabajar que ni están empleadas ni buscan empleo de manera activa se consideran económicamente inactivas. Las que trabajan en casa cuidando de los hijos, por ejemplo, no se consideran población activa, de modo que se clasifican dentro de la categoría de inactividad económica.
	incentivo
	Recompensa o castigo económico que influye en los beneficios y los costes de otras actuaciones alternativas.
	incertidumbre
	Este término (o, también, incertidumbre fundamental) describe aquellos casos en los que no sabemos cuál de dos o más situaciones se dará en el futuro y en los que se desconocen o no pueden calcularse de manera fiable las probabilidades de que se produzca cada una de ellas.
	incidencia fiscal, incidencia impositiva
	Efecto de un impuesto sobre las ganancias o excedentes de compradores, vendedores o ambos.
	incumplimiento
	Se dice que un prestatario incurre en incumplimiento si no devuelve un préstamo o si reembolsa una cantidad inferior a la estipulada en el contrato. En términos más generales, cualquier quebrantamiento de los términos de un contrato se puede denominar incumplimiento.
	independencia de bancos centrales
	Un banco central se considera independiente si tiene el control del funcionamiento de la política monetaria (ateniéndose a los objetivos de política monetaria que fija el gobierno).
	índice de precios al consumo (IPC)
	Medida del nivel general de precios que los consumidores tienen que pagar por bienes y servicios, incluyendo los impuestos al consumo.
	inflación
	Subida del nivel general de precios dentro de una economía, por lo común medida como el incremento porcentual de los precios a lo largo del último año. Véase también: deflación, desinflación.
	inflación esperada
	Suposición de quienes fijan salarios y precios sobre cuál será el nivel de inflación en el periodo siguiente. Véase también: inflación.
	inflación objetivo, objetivo de inflación
	El objetivo de inflación es un tipo de política monetaria en el que un banco central cambia los tipos de interés para influir en la demanda agregada y mantener la economía cerca de una inflación objetivo que, por lo común, viene dada por el gobierno.
	inflación salarial
	Incremento de la cuantía del salario nominal. Suele medirse como el aumento porcentual a lo largo de un año. Véase también: salario nominal.
	información asimétrica, asimetría de información
	Información que es relevante para las partes que intervienen en una interacción económica, pero que es conocida para unas y no para otras. Véase también: selección adversa, riesgo moral.
	información no verificable, información inverificable
	La información es verificable si los tribunales pueden comprobarla y, por lo tanto, utilizarla para hacer cumplir un contrato.
	información verificable
	La información es verificable si los tribunales pueden comprobarla y, por lo tanto, utilizarla para hacer cumplir un contrato.
	ingresos, ingresos totales
	Número de unidades que vende una empresa multiplicado por el precio de cada unidad.
	ingresos marginales
	Variación que se produce en los ingresos al aumentar en una unidad la cantidad vendida.
	institución
	Una institución es un conjunto de leyes y de normas informales que regulan interacciones sociales entre las personas y entre las personas y la biosfera; a veces también se conoce como reglas de juego.
	instituciones políticas
	Una institución es un conjunto de leyes y de normas informales que regulan interacciones sociales; a veces también se conoce como «reglas del juego». Las instituciones políticas son aquellas que establecen quién tiene poder y cómo se ejerce en una sociedad.
	intensidad en capital
	La intensidad en capital de un proceso de producción es la cantidad de capital utilizada por unidad de mano de obra empleada. Por tanto, si los bienes producidos se obtienen usando \(K\) unidades de capital y \(N\) trabajadores, la intensidad en capital se mide con \(K/N\).
	interacciones sociales
	Situaciones en las que las acciones llevadas a cabo por alguien afectan al resultado para otras personas y para sí mismo.
	interacción estratégica
	Interacción social en la que los participantes son conscientes de las maneras en que sus acciones afectan a otros (y en que las acciones de otros les afectan a ellos).
	intermediario financiero
	Agente económico, como un banco o un fondo de pensiones, que toma prestado de ahorradores y, al mismo tiempo, presta a prestatarios. La intermediación ofrece una alternativa al contrato de préstamo bilateral como método para canalizar el ahorro de las personas que quieren prestar a quienes quieren pedir prestado.
	inventarios
	Los inventarios son los bienes que posee una empresa antes de venderlos o utilizarlos, lo que incluye materias primas y productos semiacabados o acabados destinados a la venta.
	inversión
	La inversión es el gasto efectuado con la intención de que reporte un rendimiento futuro: por ejemplo, la compra de activos financieros que generarán ingresos en el futuro o una vivienda que proporcionará un alojamiento o bienes de capital que servirán a una empresa para producir. En contabilidad nacional, los gastos de inversión se refieren de un modo más específico a la inversión fija (formación bruta de capital fijo) junto con la inversión en existencias. Véase también: inversión fija, inversión en existencias.
	inversión autónoma
	En un modelo de demanda de inversión, la inversión autónoma es el gasto planeado en inversión que no depende de otras variables del modelo (como los ingresos o el tipo de interés).
	inversión en existencias
	El aumento de las existencias de una empresa es una forma de inversión, puesto que son activos que le reportarán beneficios con posterioridad. La reducción de las existencias se corresponde con una inversión negativa en existencias (es decir, con una reducción de los activos). Véase también: inversión, inventarios.
	inversión fija, formación bruta de capital fijo
	En contabilidad nacional, la inversión fija, también conocida como formación bruta de capital fijo, se refiere a la inversión de las empresas y el Estado en nuevos bienes de capital (equipos y edificios), más el gasto en nuevos edificios residenciales. Véase también: inversión.
	investigación y desarrollo (I+D)
	Gasto que realiza una entidad pública o privada para crear nuevos métodos de producción, productos innovadores u otro conocimiento novedoso económicamente relevante.
	juego
	Modelo de interacción estratégica que describe a los participantes, las estrategias posibles, el orden en el que se procede al juego, la información de que disponen los jugadores y sus pagos. Véase también: teoría de juegos.
	juego de bienes públicos
	Juego en el que jugadores individuales pueden actuar de una manera que les resultaría costosa, pero que produciría beneficios para todos los jugadores (incluidos ellos mismos).
	juego de coordinación
	Juego en el que existen dos equilibrios de Nash, uno de los cuales puede ser paretodominante sobre el otro. También denominado: juego de garantía.
	juego de la mano invisible
	Un juego en el que existe un único equilibrio de Nash que es paretoeficiente puede denominarse juego de la mano invisible. Véase también: equilibrio de Nash, eficiencia de Pareto.
	juego del halcón y la paloma
	Juego de coordinación en el que dos jugadores deben coordinarse con una acción contraria a la del oponente, y en el que cada uno de los equilibrios de Nash, (paloma, halcón) y (halcón, paloma), arroja el mejor pago para quien asume el papel de halcón, pero que arroja el peor resultado para todos si ambos jugadores eligen ser halcones.
	juego del ultimátum
	Juego en el que el primer jugador propone un reparto de un pastel al segundo jugador, que puede aceptar, en cuyo caso cada uno recibe el trozo propuesto por el primero, o rechazar, en cuyo caso ninguno recibe nada.
	juego secuencial
	Juego en el que no todos los jugadores deciden sus estrategias al mismo tiempo y los que eligen más tarde pueden ver la estrategia ya escogida por otros jugadores. Un ejemplo es el juego del ultimátum. Véase también: juego simultáneo.
	juego simultáneo
	Juego en el que los jugadores eligen sus estrategias al mismo tiempo, por ejemplo, el dilema del prisionero. Véase también: juego secuencial.
	lado de la demanda
	El lado de la demanda de una economía alude al gasto en los bienes y servicios que produce, el cual consiste en el consumo, la inversión, las compras públicas y las compras por parte de extranjeros. En un modelo microeconómico del mercado para un bien particular, se refiere a las decisiones que toman los compradores en relación con ese bien. Véase también: lado de la oferta.
	lado de la oferta
	El lado de la oferta de una economía consiste en las actividades que generan la producción de esa economía, incluyendo los mercados del trabajo y el capital. En un modelo microeconómico del mercado para un bien particular se refiere a las decisiones que toman los vendedores que suministran ese bien en el mercado. Véase también: lado de la demanda.
	largo plazo
	Esta expresión no hace referencia a un periodo de tiempo específico, sino a lo que se mantiene constante y lo que puede variar dentro de un modelo. El corto plazo se refiere a lo que sucede mientras algunas variables (como los precios, los salarios o las existencias de capital) se mantienen constantes (se toman como exógenas). El largo plazo se aplica a lo que sucede cuando se permite que esas variables oscilen y sean determinadas por el modelo (se conviertan en endógenas). Por ejemplo, una curva de costes a largo plazo refleja los costes cuando la empresa puede ajustar todos los factores, incluso sus bienes de equipo.
	ley del precio único
	Esta ley afirma que, en equilibrio, todos los compradores y vendedores intercambian bienes o servicios idénticos al mismo precio.
	libertades civiles
	Las libertades civiles aluden a la libertad de expresión, credo y asociación, libertad de prensa (y de otros medios de comunicación), protección frente a detenciones arbitrarias, así como otras garantías al amparo de las leyes y las normas sociales de un país que protegen a los miembros de una sociedad frente al abuso de poder del Estado.
	límite inferior cero
	Esta expresión hace referencia a que el tipo de interés nominal no puede ser negativo, lo que establece en cero el límite inferior que el banco central puede fijar. Véase también: expansión cuantitativa.
	línea de ajuste óptimo, curva de ajuste óptimo
	En un gráfico de dispersión de dos variables \(x\) (en el eje horizontal) e \(y\) (en el eje vertical), la relación entre \(y\) y \(x\) se puede resumir calculando la línea que mejor se ajuste al conjunto de los puntos. La línea de ajuste óptimo emplea los datos para predecir el valor medio de \(y\) para cada valor de \(x\). La línea es creciente si \(x\) e \(y\) tienen una correlación positiva, y es decreciente si tienen una correlación negativa. Una recta de ajuste óptimo se denomina recta de regresión lineal; también cabe la posibilidad de calcular una curva de ajuste óptimo.
	línea de isocoste
	Línea que representa todas las combinaciones de factores que tienen un coste total determinado.
	liquidación
	Venta de algo a un precio muy bajo debido a la necesidad urgente de dinero por parte de la persona que vende.
	liquidez, líquido, ilíquido
	Un activo se considera líquido si es fácil de vender (de cambiar por dinero). Los ahorros en un banco comercial tienen una liquidez elevada si podemos retirarlos de inmediato en efectivo, pero no tan alta si hay que avisar al banco con semanas o meses de antelación para retirarlos. La vivienda es un activo poco líquido (o bastante ilíquido) porque pueden necesitarse meses o incluso años para ejecutar la venta de una casa.
	macroeconomía
	La macroeconomía es el estudio de la economía en su conjunto y de la manera en que los resultados de una parte de la economía afectan y se ven afectados por lo que ocurre en otras. Para que los modelos de macroeconomía sean manejables, solemos simplificarlos centrándonos en totales y promedios(como el empleo total o los precios medios) e ignorando parte de las diferencias que existen entre personas, empresas y bienes.
	mano invisible
	Expresión que utilizó Adam Smith para describir la manera en que los mercados pueden funcionar como un sistema descentralizado para organizar la economía que (en las condiciones adecuadas) daría lugar a una asignación de los bienes y servicios beneficiosa para la mayoría de los participantes, aun cuando todos actuasen enteramente en su propio interés.
	margen comercial
	El precio menos el coste marginal dividido por el precio. Dicho de otro modo, el margen de beneficio expresado como proporción del precio. Si la empresa fija el precio con el fin de maximizar sus beneficios, el margen comercial es inversamente proporcional a la elasticidad de la demanda del bien a ese precio.
	margen de beneficio
	Diferencia entre el precio de un producto y su coste marginal de producción.
	mediana
	Cuando se ordena un conjunto observaciones, la mediana se encuentra en el punto medio: la mitad de las observaciones cae por encima de ella, y la otra mitad, por debajo. Dicho de un modo más preciso, si el número de observaciones es impar, la mediana es el valor de la observación situada en el centro; si el número de observaciones es par, la mediana es el punto medio entre las dos observaciones centrales.
	medios de intercambio
	Una de las características del dinero es que sirve como medio de intercambio: algo que compradores y vendedores están dispuestos a cambiar por bienes y servicios.
	mejora de Pareto
	Cambio que beneficia a al menos una persona sin perjudicar a nadie. Véase también: dominancia de Pareto, criterio de Pareto.
	mejor respuesta
	En teoría de juegos, la mejor respuesta de un jugador se corresponde con aquella estrategia que conducirá al resultado preferido por ese jugador, teniendo en cuenta las estrategias adoptadas por el resto de jugadores.
	mercado
	Un mercado permite que las personas intercambien bienes y servicios por medio de transferencias en reciprocidad directa (a diferencia de los regalos), por acuerdo voluntario y en busca de un beneficio mutuo (en oposición al robo o los impuestos), a menudo de forma impersonal (a diferencia de las transferencias entre amigos o familiares).
	mercado ausente
	Se dice que el mercado para un determinado bien no existe o está ausente cuando no hay un mercado dentro del cual pueda producirse un intercambio o negocio potencialmente beneficioso porque la información es asimétrica o no puede verificarse.
	mercado de emparejamiento
	Mercado de interacciones entre dos grupos diferenciados en el que los miembros de un grupo tienen características distintas entre sí y se beneficiarían de emparejarse con determinados miembros del otro grupo. Por ejemplo, las empresas y los trabajadores en el mercado de trabajo. También denominado mercado bilateral.
	mercado de trabajo
	Mercado en el que los empleadores ofrecen salarios a personas a cambio de su trabajo, las cuales pueden aceptar trabajar bajo su dirección o no. En economía se dice que los empleadores están en el lado de la demanda en este mercado, mientras que los empleados están en el de la oferta.
	mercado de valores
	Mercado financiero en el que se compran y venden participaciones (valores o acciones) de empresas. Véase también: acciones.
	mercado de valores de renta fija
	Mercado financiero en el que se compran y venden bonos emitidos por el Estado o por alguna empresa. Véase también: bono.
	mercado laboral primario
	Cuando el mercado de trabajo está segmentado en partes diferenciadas, el mercado laboral primario se corresponde con aquel segmento en el que los trabajadores cuentan con unas condiciones bastante buenas, que suelen incluir representación sindical, salarios altos y estabilidad en el empleo. Véase también: mercado laboral secundario, mercado laboral segmentado.
	mercado laboral secundario
	Cuando el mercado de trabajo está segmentado en partes diferenciadas, el mercado laboral secundario se corresponde con aquel segmento en el que los trabajadores cuentan con unas condiciones laborales deficientes, que suelen implicar salarios bajos y contratos temporales o una estabilidad laboral limitada. Esto puede deberse a cuestiones de edad o a discriminaciones raciales o de otras clases. Véase también: mercado laboral primario, mercado laboral segmentado.
	mercado laboral segmentado
	Mercado laboral dividido en dos o más segmentos que funcionan como mercados de trabajo separados y entre los que apenas hay movilidad para que los trabajadores pasen de un segmento a otro (incluyendo razones raciales, lingüísticas u otras formas de discriminación). Véase también: mercado laboral primario, mercado laboral secundario.
	mercados en origen, mercados de materias primas
	Mercados en los que se compran y venden recursos naturales (como petróleo o plata) y productos agrícolas (como trigo, café o algodón) por lo común en grandes cantidades por parte de productores e inversores institucionales.
	mercado vaciado
	Un mercado se vacía cuando la cantidad ofrecida de un bien es igual a la demandada.
	microeconomía
	La microeconomía es el estudio de las interacciones económicas entre las personas que toman decisiones (consumidores, propietarios de empresas, empleados, empleadores, prestatarios y prestamistas) y los mercados en los que esas personas compran y venden bienes y servicios. Se ocupa de entender y explicar lo observado en mercados específicos, en lugar de las conexiones entre diferentes partes de la economía.
	modelo de elección intertemporal
	Modelo que representa la toma de decisiones en relación con el endeudamiento, el préstamo y la inversión como formas de desplazar el poder adquisitivo hacia delante (al futuro) o hacia atrás (al presente) en el tiempo.
	modelo de la dinámica del crecimiento
	Modelo económico en el que una variable cambia (crece) con el tiempo de tal manera que la tasa de crecimiento en un periodo depende de forma sistemática de la tasa de crecimiento en periodos anteriores.
	modelo del ciclo de vida del consumo
	Modelo del gasto en consumo en el que el consumo actual de los individuos depende no solo de su renta en el momento presente, sino también de su renta futura esperada, así como de sus activos teniendo en cuenta ahorros y deudas.
	modelo multiplicador
	Modelo de demanda agregada que incluye el proceso multiplicador. Véase también: proceso multiplicador.
	modelo WS–PS
	Modelo de economía agregada que combina decisiones de fijación de salarios (WS) y de fijación de precios (PS). El punto en el que se cruzan las curvas WS y PS se corresponde con el equilibrio de Nash y determina el desempleo estructural y el salario real. Véase también: curva de fijación de salarios, curva de fijación de precios, desempleo estructural.
	monopolio
	Situación del mercado en que hay un solo vendedor de un producto, sin sustitutos próximos. En ocasiones, también se aplica este término a ese vendedor único. Véase también: monopolio natural.
	monopolio natural
	Proceso productivo en el que la curva de costes medios tiene una pendiente lo bastante descendente, incluso a largo plazo, como para que una sola empresa pueda abastecer todo el mercado con un coste medio menor que dos empresas, por lo que la competencia resulta insostenible.
	nivel de subsistencia
	Nivel de vida (medido en términos de consumo o renta) por debajo del cual la población decrece.
	no excluible
	Un bien es no excluible si es imposible impedir a alguien el acceso a él.
	no rival, no rivalidad
	Un bien es no rival si, cuando se pone a disposición de una persona, sigue estando disponible para todo el mundo sin coste adicional. La no rivalidad es la principal característica de un bien público.
	norma social
	Entendimiento que es común a la mayoría de los miembros de una sociedad acerca de lo que se espera que las personas hagan en una situación dada cuando sus acciones afectan a otros.
	objetivo de riqueza
	Nivel de riqueza que aspira a mantener un hogar de acuerdo con sus metas (o preferencias) y expectativas económicas. Se asume que los hogares procuran mantener en la medida de lo posible ese nivel de riqueza cuando se produce algún cambio en su situación económica.
	oferta mínima aceptable
	En el juego del ultimátum, la oferta más baja hecha por el ofertante que no rechazará quien la recibe. Más en general, en situaciones de negociación, es la oferta menos favorable que sería aceptada.
	opción de reserva
	Cuando alguien hace una elección entre las opciones disponibles en una transacción concreta, la opción de reserva es la siguiente mejor alternativa. También llamado: plan B. Véase también: precio de reserva.
	pago
	En un juego, el pago de un jugador individual es el beneficio que recibe como resultado de su decisión y de las acciones de los demás jugadores.
	pánico bancario, corrida bancaria
	Situación en la que los inversionistas retiran fondos de un banco por temor a que quiebre y no cumpla con sus obligaciones (es decir, no devuelva los fondos que adeuda a los inversionistas).
	paradoja del ahorro, paradoja de la austeridad
	Si un solo individuo consume menos, su ahorro aumentará; pero si toda la población reduce su consumo, el resultado puede ser un ahorro global menor, y no mayor. Esto sucede cuando el aumento de la tasa de ahorro no va acompañado de un aumento de la inversión (o de otra fuente de demanda agregada, como el gasto público en bienes y servicios). En tal caso, la demanda agregada y la renta caerán, de modo que no aumentará el nivel de ahorro.
	paridad de interés descubierta (PID)
	Decimos que se da una situación de paridad de interés descubierta (PID) cuando los tipos de interés y la depreciación esperada del tipo de cambio son tales que las tasas de rendimiento esperadas de los activos nacionales y extranjeros son iguales.
	paridad del poder adquisitivo (PPA)
	La PPA es un índice de precios que cuantifica y compara lo que cuesta comprar la misma cesta de bienes y servicios en un país y en otro de referencia en un año en particular, como Estados Unidos en 2011.
	pasivo
	Deuda; cantidad que se debe con una obligación contractual de reembolsarla en el futuro.
	patente
	Derecho de propiedad exclusiva sobre una idea o invención que tiene vigencia durante un periodo de tiempo especificado. Durante dicho tiempo, permite en la práctica que su propietario sea usuario exclusivo o monopolista.
	patrimonio neto, valor neto
	El patrimonio neto (o simplemente patrimonio) de un individuo, un hogar o una organización es la diferencia entre el valor total de su activo y el valor total de su pasivo.
	pérdida irrecuperable, pérdida neta
	Medida de la pérdida del excedente total (es decir, de las ganancias potenciales del comercio) en relación con el máximo disponible en el mercado.
	perfectamente competitivo
	Un mercado puede describirse como perfectamente competitivo si (i) existen muchos compradores y vendedores de bienes idénticos, todos ellos actúan de forma independiente, son conocedores de los precios y siempre eligen el mejor precio que pueden conseguir, y (ii) el mercado está en equilibrio competitivo, con una oferta igual a la demanda, y todos los compradores y vendedores actúan como precioaceptantes.
	planificación centralizada
	En una economía de planificación centralizada, las decisiones sobre qué producir y cómo hacerlo dependen del Estado, y no de empresas que responden a los precios del mercado.
	población activa, fuerza laboral
	En una población, número de personas en edad de trabajar que trabajan fuera del hogar o desean hacerlo. O están empleadas (o son autónomas) o desempleadas.
	población en edad de trabajar
	Convención estadística que en muchos países abarca a todas las personas de edades comprendidas entre 15 y 64 años.
	poder
	Capacidad para hacer (y conseguir) las cosas que se quieren, en oposición a las intenciones o intereses de otros.
	poder de mercado
	Una empresa tiene poder de mercado si puede vender su producto a una diversidad de precios posibles tal que puede beneficiarse de actuar como fijador de precios (y no como precioaceptante).
	poder de mercado de trabajo
	Una empresa tiene poder de mercado de trabajo (a veces llamado poder monopsónico) si puede reducir el salario que paga disminuyendo el número de trabajadores que emplea. Véase también: poder monopsónico.
	poder de negociación
	Nivel de ventaja de una persona o empresa para asegurarse una parte mayor de las posibles rentas económicas de una interacción.
	poder monopsónico
	Una empresa tiene poder de mercado de trabajo (a veces llamado poder monopsónico) si puede reducir el salario que paga disminuyendo el número de trabajadores que emplea. Se aplica a una empresa que es la única empleadora en un mercado de trabajo determinado.
	política de competencia, política antimonopolio
	El conjunto de leyes y políticas públicas destinado a limitar el poder de mercado y evitar cárteles, o a regular de alguna otra manera el proceso de competencia, recibe el nombre colectivo de política de competencia o política antimonopolio.
	política fiscal, política fiscal discrecional
	La política fiscal se refiere a las políticas destinadas a fijar niveles de impuestos, transferencias y gasto público. Como la política fiscal afecta a la demanda agregada, los gobiernos la usan para estabilizar la economía cambiando la demanda agregada; cuando esto ocurre se puede hablar de política fiscal discrecional. Véase también: demanda agregada.
	política monetaria
	Acciones de un banco central o gobierno destinadas a influir en la actividad económica mediante cambios en los tipos de interés o en los precios de los activos financieros. Véase también: expansión cuantitativa.
	política proteccionista
	Medidas que toma un gobierno para limitar el comercio; en especial, para reducir la cantidad de importaciones. Pretenden proteger las industrias nacionales de la competencia exterior y adoptan distintas formas, como aranceles o cuotas de importación.
	política prudencial
	Medidas políticas prudentes destinadas a reducir la probabilidad de que se produzca un resultado desastroso aun cuando esto implique renunciar a otros objetivos. Esta estrategia se suele recomendar cuando hay mucha incertidumbre sobre las condiciones que producirían un resultado desastroso.
	políticas de oferta
	Políticas económicas pensadas para mejorar el funcionamiento de la economía incrementando la productividad y la competitividad internacional y reduciendo costes para los productores. Incluyen rebajas de impuestos sobre beneficios, el endurecimiento de las condiciones para percibir subsidios de desempleo, modificaciones legislativas para facilitar el despido de trabajadores y reformas en política de competencia para reducir el poder monopolístico.
	precioaceptante
	Un comprador o un vendedor actúan como precioaceptantes si no se pueden beneficiar de intentar comprar o vender a ningún otro precio que el de mercado. El precioaceptante no tiene poder para influir en el precio de mercado, pero puede comprar o vender todos los artículos que desee a ese precio.
	precio de equilibrio
	Este término suele aludir al precio para el que se igualan la oferta y la demanda de un bien, de modo que el mercado está en equilibrio (también conocido como precio de equilibrio del mercado). Pero también puede referirse al nivel del precio en el equilibrio de otros modelos económicos. Véase también: precio de equilibrio del mercado.
	precio de equilibrio del mercado, precio que vacía el mercado
	Precio al que la cantidad demandada de un bien es igual a la ofrecida. Véase también: precio de equilibrio.
	precio de reserva
	El precio más bajo al que alguien está dispuesto a vender un bien.
	precio relativo
	Precio de un bien o servicio en comparación con otro. Normalmente se expresa como cociente de los dos precios.
	precios constantes
	Para comparar el valor de bienes y servicios comprados o vendidos en diferentes momentos hay que tener en cuenta las variaciones del valor de la moneda en que se mide (inflación o deflación). Para ello se elige un año base y después se calcula el valor de esos bienes y servicios en otros años usando los precios del año base, es decir, a precios constantes.
	precios de activos
	Este término general se emplea para referirse a los precios tanto de activos financieros (como acciones o bonos) como a activos reales (como viviendas, terrenos, oro u obras de arte). Véase también: activo.
	predistribución
	Término que hace referencia a políticas que dan lugar a una distribución más igualitaria de los activos, de manera que la distribución de la renta resultante de la asignación de mercado, o rentas de mercado, también sea más equitativa. Por contra, la redistribución alude a políticas sobre la distribución de las rentas de mercado para implementar una distribución más igualitaria de la renta disponible.
	preferencia
	Descripción del valor relativo que una persona da a cada resultado posible de una elección o decisión que tiene que tomar.
	preferencias convexas
	Se dice que una persona tiene preferencias convexas cuando sus curvas de indiferencia tienen forma convexa —es decir, si se vuelven más planas a medida que se avanza por la curva hacia la derecha del diagrama—. Este perfil típico aparece porque, cuando se tiene más cantidad de un bien (en relación con otro), se está dispuesto a renunciar a más cantidad de él a cambio de una unidad del otro bien: la relación marginal de sustitución decrece a lo largo de la curva.
	preferencias sociales
	Se dice que alguien tiene preferencias sociales si la utilidad individual de estas depende de lo que sucede a otros, así como de su propia compensación.
	prima de riesgo
	Los activos de riesgo tienen que ofrecer una tasa más alta de rentabilidad que los activos sin riesgo para compensar al comprador. La prima de riesgo es la diferencia entre el rendimiento del activo de riesgo y del activo sin riesgo.
	prima por incumplimiento
	Si existe el riesgo de que un prestatario no abone un préstamo, el prestamista puede estar dispuesto a prestar con un tipo de interés mayor que el que ofrecería en caso de no existir ese riesgo. La diferencia entre ambos tipos es la prima por incumplimiento.
	problema de elección restringida
	Problema que obliga a elegir los valores de una o más variables para alcanzar un objetivo (como maximizar el beneficio o la utilidad) teniendo en cuenta alguna restricción que condiciona el conjunto de opciones factibles (como la curva de demanda o la restricción presupuestaria).
	problema de la disciplina laboral, modelo de disciplina laboral
	Los empleadores se enfrentan a un problema de disciplina laboral cuando deben dar a los empleados un incentivo para que se esfuercen y trabajen bien. En el modelo de disciplina laboral, el estímulo consiste en fijar salarios que incluyan una renta económica (renta del empleo) que perderán si se termina la relación laboral. Véase también: renta del empleo.
	proceso de retroalimentación negativa, proceso de feedback negativo
	Decimos que tiene lugar una retroalimentación negativa cuando un cambio inicial pone en marcha un proceso de cambios adicionales que amortiguan el cambio de partida.
	proceso de retroalimentación positiva, proceso de feedback positivo
	Decimos que tiene lugar una retroalimentación positiva cuando un cambio inicial pone en marcha cambios adicionales que amplifican el cambio de partida.
	proceso multiplicador
	Mecanismo mediante el cual se amplifica el efecto directo de un aumento (o descenso) del gasto agregado a través de efectos indirectos que incrementan (o reducen) la producción agregada. Véase también: modelo multiplicador.
	productividad laboral o de la mano de obra
	Medida de la eficacia de la mano de obra como factor de un proceso productivo. Normalmente, se calcula dividiendo la producción total entre el número de unidades de mano de obra (por ejemplo, horas o trabajadores) que se han utilizado para obtenerla o, dicho de otro modo, el producto medio de la mano de obra.
	productividad total de los factores, PTF
	Si en un proceso de producción aumenta la cantidad de bienes que se pueden producir sin que se dé ningún otro cambio en los factores de producción (inputs), decimos que ha aumentado la productividad total de los factores (PTF). Por ejemplo, si los factores de producción consisten en bienes de capital \((K)\) y mano de obra \((N)\), podemos escribir la función de producción como \(Y = zF(K,N)\), donde \(z\) representa la PTF.
	producto diferenciado
	Producto fabricado por una sola empresa y que posee algunas características únicas comparado con productos similares de otras empresas.
	producto interior bruto (PIB)
	Medida del valor de mercado de la producción de bienes y servicios finales de una economía en un periodo determinado. El PIB combina en una sola cifra todos los resultados (o la producción) de empresas, instituciones sin ánimo de lucro y organismos públicos dentro del territorio de un gobierno. Para evitar que se contabilice dos veces, no incluye la producción de bienes intermedios que son factores utilizados para la producción final. La producción de los hogares forma parte del PIB si se vende. El PIB se mide por meses, trimestres o años.
	producto marginal
	El producto marginal de un factor (por ejemplo, el de la mano de obra) es la cantidad adicional de producto que se obtiene por el incremento de una unidad de factor.
	producto medio
	El producto medio de un factor de producción es la producción total dividida entre la cantidad total del factor. Por ejemplo, el producto medio de un trabajador (también conocido como productividad del trabajo) es la producción total dividida entre el número de trabajadores empleados para producirla.
	producto medio decreciente del trabajo
	Propiedad de un proceso de producción en el que, a medida que aumenta el factor de trabajo, disminuye la cantidad producida por unidad de trabajo (el producto medio).
	progreso tecnológico
	Variación en la tecnología que reduce la cantidad de recursos (mano de obra, máquinas, suelo, energía, tiempo) que se necesitan para producir una misma cantidad determinada de producto.
	propensión marginal a importar
	La variación de las importaciones totales cuando la renta agregada cambia en una unidad.
	propensión marginal al consumo (PMC)
	La variación del consumo cuando la renta disponible cambia en una unidad.
	propiedad privada
	Algo es propiedad privada cuando la persona que lo posee tiene derecho a excluir a otras personas de él, a beneficiarse de su uso y a intercambiarlo con otras personas.
	punto de inflexión
	Un punto de inflexión es un equilibrio inestable que está en el límite entre dos regiones. Cualquier movimiento pequeño hacia una de esas regiones genera una dinámica hacia esa región que se aleja del punto de equilibrio. Véase también: burbuja del precio de un activo.
	rebaja salarial, reducción salarial
	Cuando los empleadores tienen poder de mercado en el mercado de trabajo, «rebajan» el salario. En nuestro modelo, con una producción constante por trabajador, la rebaja es igual a la diferencia entre el coste marginal de producción y el coste salarial medio de una unidad de producción, expresada como proporción del coste salarial medio de una unidad de producción.
	recesión
	La Oficina Nacional de Investigación Económica (NBER) de Estados Unidos define la recesión como un periodo en el que desciende la producción. La recesión termina cuando la economía empieza a crecer otra vez. Una definición alternativa se refiere a un periodo en el que el nivel de producción se sitúa por debajo de su nivel normal aunque la economía siga creciendo. La recesión no finaliza hasta que la producción crece lo suficiente como para regresar a la normalidad. Esta última definición tiene el problema de que lo que se considera un nivel «normal» es subjetivo.
	reciprocidad
	Preferencia por ser amable o ayudar a otros que son amables y brindan apoyo y por no ayudar o no ser amable con quienes no ayudan o no son amables.
	recurso común, recursos de propiedad común, bien común
	Recurso que es rival o parcialmente rival (cuantas más personas lo utilicen, más se reducen los beneficios para los demás) pero no excluible dentro de una comunidad de usuarios. Todos los miembros de la comunidad tienen la capacidad de utilizarlo (y en algunos casos tienen, incluso, el derecho legal), pero quienes no pertenecen a ella pueden quedar excluidos.
	recurso de acceso abierto
	Recurso que es rival o parcialmente rival (el que lo use más gente reduce los beneficios o disponibilidad para otros) pero inexcluible (es imposible excluir a otros de su uso o aprovechamiento).
	régimen de tipo de cambio fijo, régimen de tipo de cambio objetivo
	En un régimen de tipo de cambio fijo (o, más exactamente, un régimen de tipo de cambio objetivo), el objetivo de la política monetaria es mantener constante el tipo de cambio en un valor determinado o dentro de un margen estrecho de valores en relación con otras monedas.
	relación de intercambio, índice de comercio exterior
	La relación de intercambio de un país se mide mediante la ratio entre el precio de las exportaciones y el precio de las importaciones. Cuando el precio que recibe por las exportaciones cae en relación con el precio que paga por las importaciones se dice que su relación de intercambio se ha deteriorado.
	relación marginal de sustitución (RMS)
	Cantidad máxima de un bien a la que una persona está dispuesta a renunciar para tener una unidad adicional de otro. En cualquier momento, la RMS es el valor absoluto de la pendiente de la curva de indiferencia. Véase también: relación marginal de transformación.
	relación marginal de transformación (RMT)
	Cantidad de un bien a la que se debe renunciar para adquirir una unidad adicional de otro bien. En cualquier momento, corresponde al valor absoluto de la pendiente de la frontera factible. Véase también: relación marginal de sustitución.
	relación principal–agente, problema principal–agente
	Existe una relación (o problema) principal–agente cuando una parte, el principal, desea que otra, el agente, actúe de alguna forma (o tenga algún atributo) que sea de interés para el principal y que no se pueda hacer valer ni garantizar en un contrato vinculante. Véase también: contrato incompleto.
	rendimientos constantes a escala
	Cuando la producción presenta rendimientos constantes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en la misma proporción. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos decrecientes a escala.
	rendimientos crecientes a escala, economías de escala, rendimientos crecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos crecientes a escala, el aumento en la misma proporción de todos los factores de un proceso de producción incrementa la producción en una proporción mayor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores. Véase también: rendimientos decrecientes a escala, rendimientos constantes a escala.
	rendimientos decrecientes a escala, deseconomías de escala, rendimientos decrecientes
	Cuando la producción presenta rendimientos decrecientes a escala, aumentar todos los factores de producción en la misma proporción incrementa la cantidad producida en una proporción menor. La forma de la curva de costes medios a largo plazo de una empresa depende tanto de los rendimientos a escala en la producción como del efecto de la escala sobre los precios que paga por sus factores de producción. Véase también: rendimientos crecientes a escala, rendimientos constantes a escala.
	renta
	En general, la renta se refiere a cualquier flujo de recursos (bienes o dinero) que recibe un individuo (o cualquier otro agente económico) a lo largo del tiempo. Es la cantidad percibida en un periodo dado. Puede incluir retribuciones laborales, beneficios, rentas de propiedades o intereses de activos. La renta de una persona es la cantidad máxima que podría consumir en un periodo dado sin que cambie su riqueza.
	renta de desequilibrio
	Renta económica que emerge cuando un mercado no está en equilibrio, por ejemplo, cuando hay exceso de demanda o de oferta de algún bien o servicio en un mercado. Por el contrario, las rentas que alcanzan un equilibrio se denominan rentas de equilibrio.
	renta de innovación
	Cantidad de beneficios por encima del coste de oportunidad del capital que obtiene la persona que innova al introducir tecnologías, formas organizativas o estrategias de marketing novedosas.
	renta del empleo
	Renta económica que percibe un trabajador cuando el valor neto de su trabajo supera el valor neto de su siguiente mejor alternativa (es decir, estar desempleado). También conocido como: coste de la pérdida del trabajo.
	renta disponible
	La renta disponible de un hogar o individuo es la cantidad máxima que puede gastar (de la que puede «disponer») sin pedir prestado ni recurrir a ahorros, después de pagar impuestos y de recibir transferencias (como subsidios de desempleo y pensiones) del Estado. También es la cantidad máxima que un hogar o individuo podría consumir durante un intervalo temporal determinado sin alterar su patrimonio. La renta disponible se mide a lo largo de un periodo de tiempo, por ejemplo, un año.
	renta económica
	La renta económica es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe de una acción elegida y el beneficio neto derivado de la mejor alternativa (u opción de reserva). Véase también: opción de reserva.
	renta política
	La renta política es la diferencia entre el beneficio neto (monetario o de otro tipo) que una persona recibe como resultado de su posición política y el beneficio neto derivado de su mejor alternativa (lo que percibiría sin estar en una posición política privilegiada). Véase también: renta económica.
	rentas de mercado
	Rentas antes de pagar impuestos o de recibir transferencias del gobierno; incluye retribuciones laborales (salarios y sueldos derivados del empleo), así como rentas procedentes del trabajo por cuenta propia y de la posesión de activos (intereses, alquileres o dividendos). Véase también: renta disponible.
	requisitos de adecuación de capital
	A un nivel tanto nacional como internacional, los reguladores financieros exigen que los bancos cuenten con una cantidad mínima de capital social o de capital en relación con sus activos. Esta regulación tiene por objeto reducir el nivel de riesgo de los bancos. Si no existiera esta normativa, los bancos podrían correr demasiados riesgos pensando que son demasiado grandes o que están demasiado interconectados para entrar en bancarrota, y eso implicaría un coste para la sociedad si fueran a la quiebra o hubiera que rescatarlos. Los reguladores evalúan el nivel de riesgo de los activos de un banco (sus préstamos) y especifican el capital que deben mantener como reserva en relación con sus activos ponderados por riesgo.
	reserva de valor
	Una de las características del dinero es que se puede usar como reserva o depósito de valor: la riqueza se puede atesorar de esta forma hasta que quiera emplearse para comprar bienes y servicios.
	reservas
	Las reservas (o cuentas de reserva) son depósitos que hacen los bancos en un banco central y que se clasifican como parte del dinero primario. Solo los bancos pueden tener estas cuentas y solo se pueden usar reservas para liquidar transacciones con otros bancos. El banco central inyecta reservas comprando activos a los bancos o directamente haciéndoles préstamos.
	resolución
	Proceso de cierre o reestructuración de un banco sin interrumpir sus funciones económicas esenciales. Las pérdidas las asumen los accionistas del banco y una parte o la totalidad de sus acreedores, en lugar de recaer sobre los contribuyentes. Una resolución posible es la capitalización interna o bail-in. Véase también: capitalización interna.
	restricciones crediticias
	Aquellas restricciones sobre el importe o las condiciones en que una persona puede obtener un préstamo.
	restricción financiera
	Expresión que se aplica a aquellas personas que tienen limitado el importe de los préstamos que pueden obtener o que solo pueden conseguirlos en unas condiciones desfavorables. Véase también: exclusión financiera.
	restricción presupuestaria
	Ecuación que representa todas las combinaciones de bienes y servicios que podrían adquirirse y que agotarían con exactitud los recursos presupuestarios disponibles.
	retroalimentación negativa, feedback negativo
	Reacción que contrarresta (empuja en dirección opuesta a) un movimiento que se aparta del equilibrio.
	retroalimentación positiva, feedback positivo
	Reacción que amplifica (refuerza) un movimiento de alejamiento del equilibrio.
	revalorización, revalorización nominal
	Si disminuye el número de unidades de la moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera, se dice que la moneda nacional se ha revalorizado en relación con la divisa extranjera. Esto se describe a veces como una revalorización nominal y se corresponde con una disminución en la medida convencional del tipo de cambio nominal. Véase también: tipo de cambio, depreciación real.
	Revolución Industrial
	Oleada de avances tecnológicos y de cambios organizativos que comenzó en Gran Bretaña en el siglo XVIII y que transformó una economía basada en la agricultura y la artesanía en una economía comercial e industrial.
	riesgo
	El término «riesgo» se suele usar en economía para describir casos en los que no sabemos cuál de dos o más situaciones se producirá en el futuro, pero la probabilidad de que suceda cada una de ellas se conoce y se puede calcular de manera fiable.
	riesgo moral, acciones ocultas
	Si existe un conflicto de intereses entre un principal y un agente por el hecho de que este lleve a cabo alguna acción que no se pueda observar o no se pueda verificar ante los tribunales, entonces el principal se enfrenta a un problema de acciones ocultas, también denominado riesgo moral.
	riqueza
	Acumulación de cosas que se poseen, o su valor. La riqueza puede generar ingresos o contribuir al bienestar de su propietario de alguna otra forma. Incluye el valor de mercado de viviendas, coches, terrenos, construcciones, maquinaria u otros bienes de capital que una persona posee, así como sus activos financieros (acciones u obligaciones). Para calcular la riqueza, se restan las deudas contraídas, por ejemplo, la hipoteca que se debe al banco, y se suma lo que le deben a uno.
	rival, parcialmente rival
	Un bien es rival si, cuando una persona consume una unidad del bien, nadie más puede consumir esa unidad. Es parcialmente rival si el hecho de que más personas usen el bien reduce los beneficios disponibles para otros usuarios. Véase también: no rival.
	salario de no escaqueo
	El salario más bajo necesario para motivar a un trabajador a esforzarse al nivel demandado por su empleador. Véase también: condición de no escaqueo.
	salario de reserva
	El salario más bajo que se está dispuesto a cobrar para aceptar un nuevo empleo. Es el salario disponible en la siguiente mejor opción para el trabajador (la opción de reserva). En el caso de personas cuya siguiente mejor opción sea el desempleo, el salario de reserva tiene en cuenta el sueldo que esperan recibir cuando encuentren un nuevo empleo, así como los ingresos percibidos mientras están desempleadas.
	salario mínimo
	Nivel mínimo de retribución para los trabajadores en general o para los de algún tipo específico, establecido por la ley o la regulación. Con un salario mínimo se pretende garantizar un estándar de vida mínimo a los peor pagados. Muchos países, incluidos Reino Unido y Estados Unidos, imponen un salario mínimo en su legislación.
	salario nominal
	Cantidad que se percibe como retribución del trabajo por unidad de tiempo expresada en una moneda concreta. También denominado: salario monetario. Véase también: salario real.
	salario real
	Salario expresado en términos de la cantidad de bienes y servicios que la persona trabajadora puede comprar con él. Se calcula dividiendo el salario nominal entre el nivel actual de precios en la misma moneda. Véase también: salario nominal.
	selección adversa, atributos ocultos
	El problema de atributos ocultos o de selección adversa se da cuando una parte desconoce alguna característica de un producto o servicio que se intercambia. Por ejemplo, quien contrata un seguro médico conoce su propio estado de salud, pero la compañía de seguros lo ignora. La falta de información afecta al precio al que la parte sin esa información está dispuesta a comprar o vender, lo que puede dar lugar a una selección adversa de bienes en el mercado como, por ejemplo, que solo las personas con peor salud quieran contratar un seguro médico.
	separación de propiedad y control
	Característica de algunas empresas que consiste en que el equipo directivo no se corresponde con los propietarios.
	sesgo del presente
	Un individuo u hogar con sesgo del presente otorga más peso al consumo en el presente que en el futuro. Esto puede implicar que prefieran consumir ahora todos sus ingresos actuales aunque sepan que tendrán ingresos más bajos en el futuro.
	sindicato, organización sindical
	Un sindicato u organización sindical es una agrupación de trabajadores cuya actividad principal consiste en negociar con la patronal los salarios y las condiciones laborales de sus miembros.
	sistema económico
	Forma de organizar la economía que se distingue por sus instituciones básicas. Los sistemas económicos pasados y presentes incluyen la planificación económica centralizada (por ejemplo, la Unión Soviética en el siglo XX), el feudalismo (por ejemplo, gran parte de Europa a comienzos de la Edad Media), la economía esclavista (como la que imperó en el sur de Estados Unidos y las economías de plantaciones del Caribe antes de la abolición de la esclavitud en el siglo XIX) y el capitalismo (la mayoría de las economías del mundo en la actualidad).
	sistema político
	El sistema político determina cómo se eligen los gobiernos y cómo estos toman y aplican decisiones que afectan a todos o la mayoría de los miembros de una población.
	suavizado de consumo
	Medidas que adopta una persona, una familia u otro colectivo para mantener su nivel habitual de consumo. Estas actuaciones incluyen el endeudamiento o la reducción del ahorro para compensar perturbaciones negativas (como situaciones de desempleo o de enfermedad) y el aumento del ahorro o la reducción del endeudamiento en respuesta a perturbaciones positivas (como un ascenso laboral o una herencia).
	subsidio de desempleo
	Prestación económica que las administraciones públicas transfieren a una persona desempleada mientras no encuentre trabajo (o durante una parte del periodo de desempleo). También conocido como: seguro de desempleo.
	subsidio pigouviano
	Subsidio del gobierno a actividades que generan externalidades positivas a fin de corregir un resultado ineficiente en el mercado. Véase también: externalidad, impuesto pigouviano.
	subsidio salarial
	Pago que efectúa un gobierno a empresas o empleados para incrementar el salario que perciben los trabajadores o para reducir los costes salariales que pagan las empresas con el fin de aumentar la contratación y la renta de los trabajadores.
	sueldo
	Pagas, salarios y otros ingresos derivados del trabajo.
	superávit comercial
	Cuando las exportaciones de un país superan sus importaciones, la balanza comercial (X – M) es positiva. En estos casos decimos que tiene un superávit comercial de X – M.
	sustitutos
	Dos bienes (o servicios) se describen como sustitutos cuando los consumidores sustituirían fácilmente uno por el otro si sus precios fueran similares. Si el precio de uno de ellos aumentase, sería más probable que los consumidores redujeran la demanda del primero y eligieran el otro (incrementando la demanda de este último).
	tasa de actividad laboral, tasa de participación
	Relación entre el número de personas que conforman la población activa o fuerza laboral y la población en edad de trabajar. Véase también: población activa, población en edad de trabajar.
	tasa de beneficio
	La tasa de beneficio de una inversión es el beneficio neto (por periodo) que generará en el futuro expresado como porcentaje del coste inicial de la inversión.
	tasa de desempleo
	Es el porcentaje de toda la población activa que busca trabajo, pero en la actualidad no está empleada. Véase también: población activa, tasa de empleo.
	tasa de desempleo estabilizadora de la inflación
	Tasa de desempleo (con equilibrio en el lado de la oferta) en la que la inflación se mantiene constante. En su origen se denominó «tasa natural» de desempleo. También conocida como: tasa de desempleo estructural, tasa de desempleo no aceleradora de la inflación (o NAIRU por sus siglas en inglés). Véase también: desempleo estructural.
	tasa de empleo
	Es el porcentaje de la población en edad de trabajar que está empleada. Véase también: población en edad de trabajar, tasa de desempleo.
	tasa de rendimiento, rentabilidad
	La tasa de rendimiento de un préstamo o de cualquier inversión es la cantidad neta que recupera el prestamista o inversor (es decir, la cantidad total menos la que prestó o desembolsó) expresada como una proporción de lo que puso.
	techo al alquiler
	Precio legal máximo que un arrendador puede cobrar por un alquiler.
	tecnología
	Descripción de un proceso que usa un conjunto de materiales y otros factores de producción, incluido el trabajo de personas y máquinas, para producir un producto.
	tecnología de proporciones fijas
	Aquella tecnología que requiere factores en proporciones fijas entre sí. Para aumentar la producción, todos los factores deben incrementarse en el mismo porcentaje, de manera que mantengan las mismas proporciones entre sí.
	teoría de juegos
	Rama de las matemáticas que estudia interacciones estratégicas, es decir, situaciones en las que cada actor sabe que los beneficios que obtenga dependerán de las actuaciones de todos los participantes. Véase también: juego.
	tipo de cambio fijo
	El tipo de cambio de un país es fijo si lo gestiona el banco central o el gobierno y se mantiene constante o dentro de un estrecho rango de valores a lo largo del tiempo. Un país dentro de una zona monetaria común mantiene siempre un tipo de cambio fijo en relación con todos los países de esa zona. Véase también: tipo de cambio, tipo de cambio flexible.
	tipo de cambio flexible
	El tipo de cambio de un país es flexible (o flotante) si puede variar en respuesta al comercio dentro de los mercados de divisas, en lugar de mantenerse constante por la intervención del gobierno o del banco central. Véase también: tipo de cambio, tipo de cambio fijo.
	tipo de cambio nominal
	El número de unidades de moneda nacional que hay que cambiar para obtener una unidad de una moneda extranjera —es decir, el tipo de cambio del mercado—. Se denomina tipo de cambio nominal para diferenciarlo del tipo de cambio real, que es el precio relativo de los bienes y servicios extranjeros y nacionales. Véase también: tipo de cambio real.
	tipo de cambio real, competitividad
	Es el precio relativo entre bienes y servicios extranjeros y nacionales; en concreto, equivale al precio que tienen los bienes y servicios extranjeros (convertidos a la moneda nacional al tipo de cambio —nominal— del mercado) dividido entre el precio de los bienes y servicios nacionales. El tipo de cambio real es una medida de la competitividad de una economía.
	tipo de cambio, tasa de cambio
	Número de unidades de moneda nacional que se pueden cambiar por una unidad de moneda extranjera. Por ejemplo, en Australia, el tipo de cambio entre el dólar australiano (AUD) y el dólar estadounidense (USD) se define como el número de AUD por cada USD. El aumento de este número implica una depreciación del AUD, mientras su descenso equivale a una revalorización del AUD.
	tipo de descuento
	Medida de la impaciencia de una persona: mide en cuánto valora esa persona una unidad adicional de consumo ahora en relación con una unidad adicional de consumo más tarde. Es igual a la pendiente de la curva de indiferencia entre el consumo ahora y el consumo más tarde, menos uno. También llamada: tipo de descuento subjetivo.
	tipo de interés
	El precio que cuesta adelantar en el tiempo el poder adquisitivo mediante un préstamo. El interés es la cantidad adicional que el prestatario se compromete a pagar como parte de la devolución del préstamo. El tipo de interés es la cantidad de intereses que hay que devolver por periodo expresada como una proporción de la cantidad tomada en préstamo. Véase además: tipo de interés nominal, tipo de interés real.
	tipo de interés nominal
	Se llama tipo de interés nominal al que no está corregido para tener en cuenta la inflación. Los tipos de interés que anuncian los bancos comerciales para préstamos y cuentas de ahorro son nominales. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés.
	tipo (de interés) oficial
	Tipo de interés nominal fijado por un banco central que se aplica a los bancos que se prestan dinero primario entre sí y que toman prestado del banco central. También se conoce como tipo básico o tipo oficial del dinero. Véase también: tipo de interés real, tipo de interés nominal.
	tipo de interés real
	Tipo de interés que se ha corregido con la inflación esperada, es decir, el tipo de interés nominal menos la tasa de inflación prevista. Representa cuántos bienes futuros se obtienen por los bienes no consumidos en el presente. Véase también: tipo de interés nominal, tipo de interés.
	transferencias públicas
	Gasto de un gobierno en forma de prestaciones para hogares o individuos. Los subsidios de desempleo y las pensiones son algunos ejemplos. Las transferencias no se incluyen en el gasto público (G) de las cuentas nacionales. Véase también: gasto público.
	unidad de cuenta
	Unidad estándar que se emplea para medir y comparar el valor de mercado de diferentes bienes y servicios. Una de las funciones que tiene el dinero dentro de la economía es la de actuar como unidad de cuenta.
	unión monetaria, zona monetaria común
	Una unión monetaria (a veces denominada zona monetaria común) se da cuando varios países emplean la misma moneda. Esto significa que existe una única política monetaria para ese grupo de países.
	utilidad
	Indicador numérico del valor que alguien da a un resultado. Los resultados de mayor utilidad se eligen antes que otros de menor utilidad, cuando ambos son posibles.
	utilidad marginal
	Utilidad adicional que resulta de un aumento de una unidad en la cantidad de un bien.
	utilidad marginal decreciente
	Si para un individuo el valor de una unidad adicional de algún bien disminuye cuanto más lo consume manteniendo constante la cantidad de otros bienes, se dice que el bien tiene una utilidad marginal decreciente.
	utilización de la capacidad
	Una empresa, un sector industrial o toda una economía utilizan al máximo su capacidad cuando producen todas las existencias que permiten sus bienes de capital y sus conocimientos en el momento actual. Si la producción es inferior a ese nivel, se dice que están «por debajo de la utilización de la capacidad» o que «tienen un nivel bajo de utilización de la capacidad».
	valoración procedimental de la equidad
	Evaluación de un resultado en base a la manera en que se llegó a la asignación, y no a las características del resultado (por ejemplo, su grado de desigualdad). Véase también: valoración sustantiva de la equidad.
	valoración sustantiva de la equidad
	Evaluación de un resultado teniendo en cuenta las características de la asignación final en sí, y no la manera o procedimiento en que se determinó. Véase también: valoración procedimental de la equidad.
	valor actual neto
	El valor actual neto de un proyecto que generará ingresos en algún momento del futuro se corresponde con el valor actual del flujo de ingresos menos el valor actual de los costes asociados (tanto presentes como futuros). Véase también: valor actual.
	valor actual, valor presente
	Valor efectivo que tiene en el momento presente un flujo de ingresos y otros beneficios que se percibirán en el futuro. El valor actual es inferior al valor futuro cuando los ingresos futuros se descuentan usando un tipo de interés o el tipo de descuento de la propia persona. Véase también: valor actual neto.
	valor añadido
	El valor de la producción menos el valor de todos los factores de producción (denominados bienes intermedios).
	variación marginal
	Cuando dos variables, \(x\) e \(y\), están relacionadas entre sí, el efecto de una variación marginal es el cambio que se produce en \(y\) en respuesta a un pequeño incremento de \(x\). Si \(y\) es una función continua de \(x\), la variación marginal de \(y\) es lo que \(y\) cambia con respecto a \(x\), es decir, la derivada de la función.
	vencimiento, madurez
	El vencimiento o la madurez de una deuda (como un bono o una hipoteca) es la fecha en la que se ha de reembolsar el préstamo en su totalidad.
	ventaja absoluta
	Una persona o un país cuenta con una ventaja absoluta en la producción de un bien específico si, dado un conjunto de factores disponibles, puede producir más que otra persona o país.
	ventaja comparativa
	Una persona o un país tiene una ventaja comparativa en la producción de un bien concreto si el coste de producirlo, comparado con el coste de otro bien, es inferior al coste para otra persona o país. Véase también: ventaja absoluta.
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MathJax.Extension["TeX/bbox"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml;b.Definitions.Add({macros:{bbox:"BBox"}},null,true);b.Parse.Augment({BBox:function(e){var p=this.GetBrackets(e,""),o=this.ParseArg(e);var k=p.split(/,/),g,d,c;for(var l=0,j=k.length;l<j;l++){var f=k[l].replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"");var n=f.match(/^(\.\d+|\d+(\.\d*)?)(pt|em|ex|mu|px|in|cm|mm)$/);if(n){if(g){b.Error(["MultipleBBoxProperty","%1 specified twice in %2","Padding",e])}var h=this.BBoxPadding(n[1]+n[3]);if(h){g={height:"+"+h,depth:"+"+h,lspace:h,width:"+"+(2*n[1])+n[3]}}}else{if(f.match(/^([a-z0-9]+|\#[0-9a-f]{6}|\#[0-9a-f]{3})$/i)){if(d){b.Error(["MultipleBBoxProperty","%1 specified twice in %2","Background",e])}d=f}else{if(f.match(/^[-a-z]+:/i)){if(c){b.Error(["MultipleBBoxProperty","%1 specified twice in %2","Style",e])}c=this.BBoxStyle(f)}else{if(f!==""){b.Error(["InvalidBBoxProperty","'%1' doesn't look like a color, a padding dimension, or a style",f])}}}}}if(g){o=a.mpadded(o).With(g)}if(d||c){o=a.mstyle(o).With({mathbackground:d,style:c})}this.Push(o)},BBoxStyle:function(c){return c},BBoxPadding:function(c){return c}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX bbox Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/bbox.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/begingroup.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/begingroup.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/begingroup"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var d=MathJax.InputJax.TeX,b=d.Definitions;var a=MathJax.Object.Subclass({macros:null,environments:null,Init:function(e,f){this.macros=(e||{});this.environments=(f||{})},Find:function(e,f){if(this[f].hasOwnProperty(e)){return this[f][e]}},Def:function(e,g,f){this[f][e]=g},Undef:function(e,f){delete this[f][e]},Merge:function(e){MathJax.Hub.Insert(this.macros,e.macros);MathJax.Hub.Insert(this.environments,e.environments)},MergeGlobals:function(e){var f=this.macros;for(var g in f){if(f.hasOwnProperty(g)&&f[g].global){e.Def(g,f[g],"macros",true);delete f[g].global;delete f[g]}}},Clear:function(g){this.environments={};if(g){this.macros={}}else{var e=this.macros;for(var f in e){if(e.hasOwnProperty(f)&&!e[f].global){delete e[f]}}}return this}});var c=d.nsStack=MathJax.Object.Subclass({stack:null,top:0,isEqn:false,Init:function(e){this.isEqn=e;this.stack=[];if(!e){this.Push(a(b.macros,b.environment))}else{this.Push(a())}},Def:function(e,h,f,g){var i=this.top-1;if(g){while(i>0){this.stack[i].Undef(e,f);i--}if(!MathJax.Object.isArray(h)){h=[h]}if(this.isEqn){h.global=true}}this.stack[i].Def(e,h,f)},Push:function(e){this.stack.push(e);this.top=this.stack.length},Pop:function(){var e;if(this.top>1){e=this.stack[--this.top];if(this.isEqn){this.stack.pop()}}else{if(this.isEqn){this.Clear()}}return e},Find:function(e,g){for(var f=this.top-1;f>=0;f--){var h=this.stack[f].Find(e,g);if(h){return h}}return null},Merge:function(e){e.stack[0].MergeGlobals(this);this.stack[this.top-1].Merge(e.stack[0]);var f=[this.top,this.stack.length-this.top].concat(e.stack.slice(1));this.stack.splice.apply(this.stack,f);this.top=this.stack.length},Reset:function(){this.top=this.stack.length},Clear:function(e){this.stack=[this.stack[0].Clear()];this.top=this.stack.length}},{nsFrame:a});b.Add({macros:{begingroup:"BeginGroup",endgroup:"EndGroup",global:"Global",gdef:["Macro","\\global\\def"]}},null,true);d.Parse.Augment({BeginGroup:function(e){d.eqnStack.Push(a())},EndGroup:function(e){if(d.eqnStack.top>1){d.eqnStack.Pop()}else{if(d.rootStack.top===1){d.Error(["ExtraEndMissingBegin","Extra %1 or missing \\begingroup",e])}else{d.eqnStack.Clear();d.rootStack.Pop()}}},csFindMacro:function(e){return(d.eqnStack.Find(e,"macros")||d.rootStack.Find(e,"macros"))},envFindName:function(e){return(d.eqnStack.Find(e,"environments")||d.rootStack.Find(e,"environments"))},setDef:function(e,f){f.isUser=true;d.eqnStack.Def(e,f,"macros",this.stack.env.isGlobal);delete this.stack.env.isGlobal},setEnv:function(e,f){f.isUser=true;d.eqnStack.Def(e,f,"environments")},Global:function(e){var f=this.i;var g=this.GetCSname(e);this.i=f;if(g!=="let"&&g!=="def"&&g!=="newcommand"&&g!=="DeclareMathOperator"&&g!=="Newextarrow"){d.Error(["GlobalNotFollowedBy","%1 not followed by \\let, \\def, or \\newcommand",e])}this.stack.env.isGlobal=true}});d.rootStack=c();d.eqnStack=c(true);d.prefilterHooks.Add(function(){d.rootStack.Reset();d.eqnStack.Clear(true)});d.postfilterHooks.Add(function(){d.rootStack.Merge(d.eqnStack)});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX begingroup Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/begingroup.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/autobold.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/autobold.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/autobold"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var a=MathJax.InputJax.TeX;a.prefilterHooks.Add(function(d){var c=d.script.parentNode.insertBefore(document.createElement("span"),d.script);c.visibility="hidden";c.style.fontFamily="Times, serif";c.appendChild(document.createTextNode("ABCXYZabcxyz"));var b=c.offsetWidth;c.style.fontWeight="bold";if(b&&c.offsetWidth===b){d.math="\\boldsymbol{"+d.math+"}"}c.parentNode.removeChild(c)});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX autobold Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/autobold.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/autoload-all.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/autoload-all.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/autoload-all"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var h={action:["mathtip","texttip","toggle"],AMSmath:["mathring","nobreakspace","negmedspace","negthickspace","intI","iiiint","idotsint","dddot","ddddot","sideset","boxed","substack","injlim","projlim","varliminf","varlimsup","varinjlim","varprojlim","DeclareMathOperator","operatorname","genfrac","tfrac","dfrac","binom","tbinom","dbinom","cfrac","shoveleft","shoveright","xrightarrow","xleftarrow"],begingroup:["begingroup","endgroup","gdef","global"],cancel:["cancel","bcancel","xcancel","cancelto"],color:["color","textcolor","colorbox","fcolorbox","definecolor"],enclose:["enclose"],extpfeil:["Newextarrow","xlongequal","xmapsto","xtofrom","xtwoheadleftarrow","xtwoheadrightarrow"],mhchem:["ce","cee","cf"]};var c={AMSmath:["subarray","smallmatrix","equation","equation*"],AMScd:["CD"]};var d,g,b,a={macros:{},environment:{}};for(d in h){if(h.hasOwnProperty(d)){if(!MathJax.Extension["TeX/"+d]){var f=h[d];for(g=0,b=f.length;g<b;g++){a.macros[f[g]]=["Extension",d]}}}}for(d in c){if(c.hasOwnProperty(d)){if(!MathJax.Extension["TeX/"+d]){var e=c[d];for(g=0,b=e.length;g<b;g++){a.environment[e[g]]=["ExtensionEnv",null,d]}}}}MathJax.InputJax.TeX.Definitions.Add(a);MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX autoload-all Ready")});MathJax.Callback.Queue(["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/TeX/AMSsymbols.js"],["loadComplete",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/TeX/autoload-all.js"]);




assets/js/mathjax/extensions/TeX/AMSmath.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/AMSmath.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/AMSmath"]={version:"2.7.5",number:0,startNumber:0,IDs:{},eqIDs:{},labels:{},eqlabels:{},refs:[]};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.ElementJax.mml,h=MathJax.InputJax.TeX,g=MathJax.Extension["TeX/AMSmath"];var d=h.Definitions,f=h.Stack.Item,a=h.config.equationNumbers;var c=function(k){var n=[];for(var l=0,j=k.length;l<j;l++){n[l]=h.Parse.prototype.Em(k[l])}return n.join(" ")};var e=(document.getElementsByTagName("base").length===0)?"":String(document.location).replace(/#.*$/,"");d.Add({mathchar0mo:{iiiint:["2A0C",{texClass:b.TEXCLASS.OP}]},macros:{mathring:["Accent","2DA"],nobreakspace:"Tilde",negmedspace:["Spacer",b.LENGTH.NEGATIVEMEDIUMMATHSPACE],negthickspace:["Spacer",b.LENGTH.NEGATIVETHICKMATHSPACE],idotsint:["MultiIntegral","\\int\\cdots\\int"],dddot:["Accent","20DB"],ddddot:["Accent","20DC"],sideset:["Macro","\\mathop{\\mathop{\\rlap{\\phantom{#3}}}\\nolimits#1\\!\\mathop{#3}\\nolimits#2}",3],boxed:["Macro","\\fbox{$\\displaystyle{#1}$}",1],tag:"HandleTag",notag:"HandleNoTag",label:"HandleLabel",ref:"HandleRef",eqref:["HandleRef",true],substack:["Macro","\\begin{subarray}{c}#1\\end{subarray}",1],injlim:["NamedOp","inj&thinsp;lim"],projlim:["NamedOp","proj&thinsp;lim"],varliminf:["Macro","\\mathop{\\underline{\\mmlToken{mi}{lim}}}"],varlimsup:["Macro","\\mathop{\\overline{\\mmlToken{mi}{lim}}}"],varinjlim:["Macro","\\mathop{\\underrightarrow{\\mmlToken{mi}{lim}}}"],varprojlim:["Macro","\\mathop{\\underleftarrow{\\mmlToken{mi}{lim}}}"],DeclareMathOperator:"HandleDeclareOp",operatorname:"HandleOperatorName",SkipLimits:"SkipLimits",genfrac:"Genfrac",frac:["Genfrac","","","",""],tfrac:["Genfrac","","","",1],dfrac:["Genfrac","","","",0],binom:["Genfrac","(",")","0",""],tbinom:["Genfrac","(",")","0",1],dbinom:["Genfrac","(",")","0",0],cfrac:"CFrac",shoveleft:["HandleShove",b.ALIGN.LEFT],shoveright:["HandleShove",b.ALIGN.RIGHT],xrightarrow:["xArrow",8594,5,6],xleftarrow:["xArrow",8592,7,3]},environment:{align:["AMSarray",null,true,true,"rlrlrlrlrlrl",c([0,2,0,2,0,2,0,2,0,2,0])],"align*":["AMSarray",null,false,true,"rlrlrlrlrlrl",c([0,2,0,2,0,2,0,2,0,2,0])],multline:["Multline",null,true],"multline*":["Multline",null,false],split:["AMSarray",null,false,false,"rl",c([0])],gather:["AMSarray",null,true,true,"c"],"gather*":["AMSarray",null,false,true,"c"],alignat:["AlignAt",null,true,true],"alignat*":["AlignAt",null,false,true],alignedat:["AlignAt",null,false,false],aligned:["AlignedAMSArray",null,null,null,"rlrlrlrlrlrl",c([0,2,0,2,0,2,0,2,0,2,0]),".5em","D"],gathered:["AlignedAMSArray",null,null,null,"c",null,".5em","D"],subarray:["Array",null,null,null,null,c([0]),"0.1em","S",1],smallmatrix:["Array",null,null,null,"c",c([1/3]),".2em","S",1],equation:["EquationBegin","Equation",true],"equation*":["EquationBegin","EquationStar",false],eqnarray:["AMSarray",null,true,true,"rcl","0 "+b.LENGTH.THICKMATHSPACE,".5em"],"eqnarray*":["AMSarray",null,false,true,"rcl","0 "+b.LENGTH.THICKMATHSPACE,".5em"]},delimiter:{"\\lvert":["007C",{texClass:b.TEXCLASS.OPEN}],"\\rvert":["007C",{texClass:b.TEXCLASS.CLOSE}],"\\lVert":["2016",{texClass:b.TEXCLASS.OPEN}],"\\rVert":["2016",{texClass:b.TEXCLASS.CLOSE}]}},null,true);h.Parse.Augment({HandleTag:function(k){var m=this.GetStar();var j=this.trimSpaces(this.GetArgument(k)),i=j;if(!m){j=a.formatTag(j)}var l=this.stack.global;l.tagID=i;if(l.notags){h.Error(["CommandNotAllowedInEnv","%1 not allowed in %2 environment",k,l.notags])}if(l.tag){h.Error(["MultipleCommand","Multiple %1",k])}l.tag=b.mtd.apply(b,this.InternalMath(j)).With({id:a.formatID(i)})},HandleNoTag:function(i){if(this.stack.global.tag){delete this.stack.global.tag}this.stack.global.notag=true},HandleLabel:function(j){var k=this.stack.global,i=this.GetArgument(j);if(i===""){return}if(!g.refUpdate){if(k.label){h.Error(["MultipleCommand","Multiple %1",j])}k.label=i;if(g.labels[i]||g.eqlabels[i]){h.Error(["MultipleLabel","Label '%1' multiply defined",i])}g.eqlabels[i]={tag:"???",id:""}}},HandleRef:function(k,m){var j=this.GetArgument(k);var l=g.labels[j]||g.eqlabels[j];if(!l){l={tag:"???",id:""};g.badref=!g.refUpdate}var i=l.tag;if(m){i=a.formatTag(i)}this.Push(b.mrow.apply(b,this.InternalMath(i)).With({href:a.formatURL(l.id,e),"class":"MathJax_ref"}))},HandleDeclareOp:function(j){var i=(this.GetStar()?"":"\\nolimits\\SkipLimits");var k=this.trimSpaces(this.GetArgument(j));if(k.charAt(0)=="\\"){k=k.substr(1)}var l=this.GetArgument(j);l=l.replace(/\*/g,"\\text{*}").replace(/-/g,"\\text{-}");this.setDef(k,["Macro","\\mathop{\\rm "+l+"}"+i])},HandleOperatorName:function(j){var i=(this.GetStar()?"":"\\nolimits\\SkipLimits");var k=this.trimSpaces(this.GetArgument(j));k=k.replace(/\*/g,"\\text{*}").replace(/-/g,"\\text{-}");this.string="\\mathop{\\rm "+k+"}"+i+" "+this.string.slice(this.i);this.i=0},SkipLimits:function(j){var l=this.GetNext(),k=this.i;if(l==="\\"&&++this.i&&this.GetCS()!=="limits"){this.i=k}},HandleShove:function(j,i){var k=this.stack.Top();if(k.type!=="multline"){h.Error(["CommandInMultline","%1 can only appear within the multline environment",j])}if(k.data.length){h.Error(["CommandAtTheBeginingOfLine","%1 must come at the beginning of the line",j])}k.data.shove=i},CFrac:function(l){var i=this.trimSpaces(this.GetBrackets(l,"")),k=this.GetArgument(l),m=this.GetArgument(l);var j=b.mfrac(h.Parse("\\strut\\textstyle{"+k+"}",this.stack.env).mml(),h.Parse("\\strut\\textstyle{"+m+"}",this.stack.env).mml());i=({l:b.ALIGN.LEFT,r:b.ALIGN.RIGHT,"":""})[i];if(i==null){h.Error(["IllegalAlign","Illegal alignment specified in %1",l])}if(i){j.numalign=j.denomalign=i}this.Push(j)},Genfrac:function(j,l,q,n,i){if(l==null){l=this.GetDelimiterArg(j)}if(q==null){q=this.GetDelimiterArg(j)}if(n==null){n=this.GetArgument(j)}if(i==null){i=this.trimSpaces(this.GetArgument(j))}var m=this.ParseArg(j);var p=this.ParseArg(j);var k=b.mfrac(m,p);if(n!==""){k.linethickness=n}if(l||q){k=h.fixedFence(l,k.With({texWithDelims:true}),q)}if(i!==""){var o=(["D","T","S","SS"])[i];if(o==null){h.Error(["BadMathStyleFor","Bad math style for %1",j])}k=b.mstyle(k);if(o==="D"){k.displaystyle=true;k.scriptlevel=0}else{k.displaystyle=false;k.scriptlevel=i-1}}this.Push(k)},Multline:function(j,i){this.Push(j);this.checkEqnEnv();return f.multline(i,this.stack).With({arraydef:{displaystyle:true,rowspacing:".5em",width:h.config.MultLineWidth,columnwidth:"100%",side:h.config.TagSide,minlabelspacing:h.config.TagIndent}})},AMSarray:function(k,j,i,m,l){this.Push(k);if(i){this.checkEqnEnv()}m=m.replace(/[^clr]/g,"").split("").join(" ");m=m.replace(/l/g,"left").replace(/r/g,"right").replace(/c/g,"center");return f.AMSarray(k.name,j,i,this.stack).With({arraydef:{displaystyle:true,rowspacing:".5em",columnalign:m,columnspacing:(l||"1em"),rowspacing:"3pt",side:h.config.TagSide,minlabelspacing:h.config.TagIndent}})},AlignedAMSArray:function(i){var j=this.GetBrackets("\\begin{"+i.name+"}");return this.setArrayAlign(this.AMSarray.apply(this,arguments),j)},AlignAt:function(l,j,i){var q,k,p="",o=[];if(!i){k=this.GetBrackets("\\begin{"+l.name+"}")}q=this.GetArgument("\\begin{"+l.name+"}");if(q.match(/[^0-9]/)){h.Error(["PositiveIntegerArg","Argument to %1 must me a positive integer","\\begin{"+l.name+"}"])}while(q>0){p+="rl";o.push("0em 0em");q--}o=o.join(" ");if(i){return this.AMSarray(l,j,i,p,o)}var m=this.AMSarray(l,j,i,p,o);return this.setArrayAlign(m,k)},EquationBegin:function(i,j){this.checkEqnEnv();this.stack.global.forcetag=(j&&a.autoNumber!=="none");return i},EquationStar:function(i,j){this.stack.global.tagged=true;return j},checkEqnEnv:function(){if(this.stack.global.eqnenv){h.Error(["ErroneousNestingEq","Erroneous nesting of equation structures"])}this.stack.global.eqnenv=true},MultiIntegral:function(j,m){var l=this.GetNext();if(l==="\\"){var k=this.i;l=this.GetArgument(j);this.i=k;if(l==="\\limits"){if(j==="\\idotsint"){m="\\!\\!\\mathop{\\,\\,"+m+"}"}else{m="\\!\\!\\!\\mathop{\\,\\,\\,"+m+"}"}}}this.string=m+" "+this.string.slice(this.i);this.i=0},xArrow:function(k,o,n,i){var m={width:"+"+(n+i)+"mu",lspace:n+"mu"};var p=this.GetBrackets(k),q=this.ParseArg(k);var s=b.mo(b.chars(String.fromCharCode(o))).With({stretchy:true,texClass:b.TEXCLASS.REL});var j=b.munderover(s);j.SetData(j.over,b.mpadded(q).With(m).With({voffset:".15em"}));if(p){p=h.Parse(p,this.stack.env).mml();j.SetData(j.under,b.mpadded(p).With(m).With({voffset:"-.24em"}))}this.Push(j.With({subsupOK:true}))},GetDelimiterArg:function(i){var j=this.trimSpaces(this.GetArgument(i));if(j==""){return null}if(j in d.delimiter){return j}h.Error(["MissingOrUnrecognizedDelim","Missing or unrecognized delimiter for %1",i])},GetStar:function(){var i=(this.GetNext()==="*");if(i){this.i++}return i}});f.Augment({autoTag:function(){var j=this.global;if(!j.notag){g.number++;j.tagID=a.formatNumber(g.number.toString());var i=h.Parse("\\text{"+a.formatTag(j.tagID)+"}",{}).mml();j.tag=b.mtd(i).With({id:a.formatID(j.tagID)})}},getTag:function(){var m=this.global,k=m.tag;m.tagged=true;if(m.label){if(a.useLabelIds){k.id=a.formatID(m.label)}g.eqlabels[m.label]={tag:m.tagID,id:k.id}}if(document.getElementById(k.id)||g.IDs[k.id]||g.eqIDs[k.id]){var l=0,j;do{l++;j=k.id+"_"+l}while(document.getElementById(j)||g.IDs[j]||g.eqIDs[j]);k.id=j;if(m.label){g.eqlabels[m.label].id=j}}g.eqIDs[k.id]=1;this.clearTag();return k},clearTag:function(){var i=this.global;delete i.tag;delete i.tagID;delete i.label},fixInitialMO:function(l){for(var k=0,j=l.length;k<j;k++){if(l[k]&&(l[k].type!=="mspace"&&(l[k].type!=="texatom"||(l[k].data[0]&&l[k].data[0].data.length)))){if(l[k].isEmbellished()){l.unshift(b.mi())}break}}}});f.multline=f.array.Subclass({type:"multline",Init:function(j,i){this.SUPER(arguments).Init.apply(this);this.numbered=(j&&a.autoNumber!=="none");this.save={notag:i.global.notag};i.global.tagged=!j&&!i.global.forcetag},EndEntry:function(){if(this.table.length){this.fixInitialMO(this.data)}var i=b.mtd.apply(b,this.data);if(this.data.shove){i.columnalign=this.data.shove}this.row.push(i);this.data=[]},EndRow:function(){if(this.row.length!=1){h.Error(["MultlineRowsOneCol","The rows within the %1 environment must have exactly one column","multline"])}this.table.push(this.row);this.row=[]},EndTable:function(){this.SUPER(arguments).EndTable.call(this);if(this.table.length){var k=this.table.length-1,n,l=-1;if(!this.table[0][0].columnalign){this.table[0][0].columnalign=b.ALIGN.LEFT}if(!this.table[k][0].columnalign){this.table[k][0].columnalign=b.ALIGN.RIGHT}if(!this.global.tag&&this.numbered){this.autoTag()}if(this.global.tag&&!this.global.notags){l=(this.arraydef.side==="left"?0:this.table.length-1);this.table[l]=[this.getTag()].concat(this.table[l])}for(n=0,k=this.table.length;n<k;n++){var j=(n===l?b.mlabeledtr:b.mtr);this.table[n]=j.apply(b,this.table[n])}}this.global.notag=this.save.notag}});f.AMSarray=f.array.Subclass({type:"AMSarray",Init:function(l,k,j,i){this.SUPER(arguments).Init.apply(this);this.numbered=(k&&a.autoNumber!=="none");this.save={notags:i.global.notags,notag:i.global.notag};i.global.notags=(j?null:l);i.global.tagged=!k&&!i.global.forcetag},EndEntry:function(){if(this.row.length%2===1){this.fixInitialMO(this.data)}this.row.push(b.mtd.apply(b,this.data));this.data=[]},EndRow:function(){var i=b.mtr;if(!this.global.tag&&this.numbered){this.autoTag()}if(this.global.tag&&!this.global.notags){this.row=[this.getTag()].concat(this.row);i=b.mlabeledtr}else{this.clearTag()}if(this.numbered){delete this.global.notag}this.table.push(i.apply(b,this.row));this.row=[]},EndTable:function(){this.SUPER(arguments).EndTable.call(this);this.global.notags=this.save.notags;this.global.notag=this.save.notag}});f.start.Augment({oldCheckItem:f.start.prototype.checkItem,checkItem:function(k){if(k.type==="stop"){var i=this.mmlData(),j=this.global;if(g.display&&!j.tag&&!j.tagged&&!j.isInner&&(a.autoNumber==="all"||j.forcetag)){this.autoTag()}if(j.tag){var m=[this.getTag(),b.mtd(i)];var l={side:h.config.TagSide,minlabelspacing:h.config.TagIndent,displaystyle:"inherit"};i=b.mtable(b.mlabeledtr.apply(b,m)).With(l)}return f.mml(i)}return this.oldCheckItem.call(this,k)}});h.prefilterHooks.Add(function(i){g.display=i.display;g.number=g.startNumber;g.eqlabels={};g.eqIDs={};g.badref=false;if(g.refUpdate){g.number=i.script.MathJax.startNumber}});h.postfilterHooks.Add(function(i){i.script.MathJax.startNumber=g.startNumber;g.startNumber=g.number;MathJax.Hub.Insert(g.IDs,g.eqIDs);MathJax.Hub.Insert(g.labels,g.eqlabels);if(g.badref&&!i.math.texError){g.refs.push(i.script)}},100);MathJax.Hub.Register.MessageHook("Begin Math Input",function(){g.refs=[];g.refUpdate=false});MathJax.Hub.Register.MessageHook("End Math Input",function(l){if(g.refs.length){g.refUpdate=true;for(var k=0,j=g.refs.length;k<j;k++){g.refs[k].MathJax.state=MathJax.ElementJax.STATE.UPDATE}return MathJax.Hub.processInput({scripts:g.refs,start:new Date().getTime(),i:0,j:0,jax:{},jaxIDs:[]})}return null});h.resetEquationNumbers=function(j,i){g.startNumber=(j||0);if(!i){g.labels={};g.IDs={}}};MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX AMSmath Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/AMSmath.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/AMSsymbols.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/AMSsymbols.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/AMSsymbols"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.InputJax.TeX.Definitions;b.Add({mathchar0mi:{digamma:"03DD",varkappa:"03F0",varGamma:["0393",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varDelta:["0394",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varTheta:["0398",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varLambda:["039B",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varXi:["039E",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varPi:["03A0",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varSigma:["03A3",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varUpsilon:["03A5",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varPhi:["03A6",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varPsi:["03A8",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],varOmega:["03A9",{mathvariant:a.VARIANT.ITALIC}],beth:"2136",gimel:"2137",daleth:"2138",backprime:["2035",{variantForm:true}],hslash:"210F",varnothing:["2205",{variantForm:true}],blacktriangle:"25B4",triangledown:["25BD",{variantForm:true}],blacktriangledown:"25BE",square:"25FB",Box:"25FB",blacksquare:"25FC",lozenge:"25CA",Diamond:"25CA",blacklozenge:"29EB",circledS:["24C8",{mathvariant:a.VARIANT.NORMAL}],bigstar:"2605",sphericalangle:"2222",measuredangle:"2221",nexists:"2204",complement:"2201",mho:"2127",eth:["00F0",{mathvariant:a.VARIANT.NORMAL}],Finv:"2132",diagup:"2571",Game:"2141",diagdown:"2572",Bbbk:["006B",{mathvariant:a.VARIANT.DOUBLESTRUCK}],yen:"00A5",circledR:"00AE",checkmark:"2713",maltese:"2720"},mathchar0mo:{dotplus:"2214",ltimes:"22C9",smallsetminus:"2216",rtimes:"22CA",Cap:"22D2",doublecap:"22D2",leftthreetimes:"22CB",Cup:"22D3",doublecup:"22D3",rightthreetimes:"22CC",barwedge:"22BC",curlywedge:"22CF",veebar:"22BB",curlyvee:"22CE",doublebarwedge:"2A5E",boxminus:"229F",circleddash:"229D",boxtimes:"22A0",circledast:"229B",boxdot:"22A1",circledcirc:"229A",boxplus:"229E",centerdot:["22C5",{variantForm:true}],divideontimes:"22C7",intercal:"22BA",leqq:"2266",geqq:"2267",leqslant:"2A7D",geqslant:"2A7E",eqslantless:"2A95",eqslantgtr:"2A96",lesssim:"2272",gtrsim:"2273",lessapprox:"2A85",gtrapprox:"2A86",approxeq:"224A",lessdot:"22D6",gtrdot:"22D7",lll:"22D8",llless:"22D8",ggg:"22D9",gggtr:"22D9",lessgtr:"2276",gtrless:"2277",lesseqgtr:"22DA",gtreqless:"22DB",lesseqqgtr:"2A8B",gtreqqless:"2A8C",doteqdot:"2251",Doteq:"2251",eqcirc:"2256",risingdotseq:"2253",circeq:"2257",fallingdotseq:"2252",triangleq:"225C",backsim:"223D",thicksim:["223C",{variantForm:true}],backsimeq:"22CD",thickapprox:["2248",{variantForm:true}],subseteqq:"2AC5",supseteqq:"2AC6",Subset:"22D0",Supset:"22D1",sqsubset:"228F",sqsupset:"2290",preccurlyeq:"227C",succcurlyeq:"227D",curlyeqprec:"22DE",curlyeqsucc:"22DF",precsim:"227E",succsim:"227F",precapprox:"2AB7",succapprox:"2AB8",vartriangleleft:"22B2",lhd:"22B2",vartriangleright:"22B3",rhd:"22B3",trianglelefteq:"22B4",unlhd:"22B4",trianglerighteq:"22B5",unrhd:"22B5",vDash:"22A8",Vdash:"22A9",Vvdash:"22AA",smallsmile:["2323",{variantForm:true}],shortmid:["2223",{variantForm:true}],smallfrown:["2322",{variantForm:true}],shortparallel:["2225",{variantForm:true}],bumpeq:"224F",between:"226C",Bumpeq:"224E",pitchfork:"22D4",varpropto:"221D",backepsilon:"220D",blacktriangleleft:"25C2",blacktriangleright:"25B8",therefore:"2234",because:"2235",eqsim:"2242",vartriangle:["25B3",{variantForm:true}],Join:"22C8",nless:"226E",ngtr:"226F",nleq:"2270",ngeq:"2271",nleqslant:["2A87",{variantForm:true}],ngeqslant:["2A88",{variantForm:true}],nleqq:["2270",{variantForm:true}],ngeqq:["2271",{variantForm:true}],lneq:"2A87",gneq:"2A88",lneqq:"2268",gneqq:"2269",lvertneqq:["2268",{variantForm:true}],gvertneqq:["2269",{variantForm:true}],lnsim:"22E6",gnsim:"22E7",lnapprox:"2A89",gnapprox:"2A8A",nprec:"2280",nsucc:"2281",npreceq:["22E0",{variantForm:true}],nsucceq:["22E1",{variantForm:true}],precneqq:"2AB5",succneqq:"2AB6",precnsim:"22E8",succnsim:"22E9",precnapprox:"2AB9",succnapprox:"2ABA",nsim:"2241",ncong:"2246",nshortmid:["2224",{variantForm:true}],nshortparallel:["2226",{variantForm:true}],nmid:"2224",nparallel:"2226",nvdash:"22AC",nvDash:"22AD",nVdash:"22AE",nVDash:"22AF",ntriangleleft:"22EA",ntriangleright:"22EB",ntrianglelefteq:"22EC",ntrianglerighteq:"22ED",nsubseteq:"2288",nsupseteq:"2289",nsubseteqq:["2288",{variantForm:true}],nsupseteqq:["2289",{variantForm:true}],subsetneq:"228A",supsetneq:"228B",varsubsetneq:["228A",{variantForm:true}],varsupsetneq:["228B",{variantForm:true}],subsetneqq:"2ACB",supsetneqq:"2ACC",varsubsetneqq:["2ACB",{variantForm:true}],varsupsetneqq:["2ACC",{variantForm:true}],leftleftarrows:"21C7",rightrightarrows:"21C9",leftrightarrows:"21C6",rightleftarrows:"21C4",Lleftarrow:"21DA",Rrightarrow:"21DB",twoheadleftarrow:"219E",twoheadrightarrow:"21A0",leftarrowtail:"21A2",rightarrowtail:"21A3",looparrowleft:"21AB",looparrowright:"21AC",leftrightharpoons:"21CB",rightleftharpoons:["21CC",{variantForm:true}],curvearrowleft:"21B6",curvearrowright:"21B7",circlearrowleft:"21BA",circlearrowright:"21BB",Lsh:"21B0",Rsh:"21B1",upuparrows:"21C8",downdownarrows:"21CA",upharpoonleft:"21BF",upharpoonright:"21BE",downharpoonleft:"21C3",restriction:"21BE",multimap:"22B8",downharpoonright:"21C2",leftrightsquigarrow:"21AD",rightsquigarrow:"21DD",leadsto:"21DD",dashrightarrow:"21E2",dashleftarrow:"21E0",nleftarrow:"219A",nrightarrow:"219B",nLeftarrow:"21CD",nRightarrow:"21CF",nleftrightarrow:"21AE",nLeftrightarrow:"21CE"},delimiter:{"\\ulcorner":"231C","\\urcorner":"231D","\\llcorner":"231E","\\lrcorner":"231F"},macros:{implies:["Macro","\\;\\Longrightarrow\\;"],impliedby:["Macro","\\;\\Longleftarrow\\;"]}},null,true);var c=a.mo.OPTYPES.REL;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u2322":c,"\u2323":c,"\u25B3":c,"\uE006":c,"\uE007":c,"\uE00C":c,"\uE00D":c,"\uE00E":c,"\uE00F":c,"\uE010":c,"\uE011":c,"\uE016":c,"\uE017":c,"\uE018":c,"\uE019":c,"\uE01A":c,"\uE01B":c,"\uE04B":c,"\uE04F":c}}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX AMSsymbols Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/AMSsymbols.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/AMScd.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/AMScd.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/AMScd"]={version:"2.7.5",config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.CD",{colspace:"5pt",rowspace:"5pt",harrowsize:"2.75em",varrowsize:"1.75em",hideHorizontalLabels:false})};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.ElementJax.mml,e=MathJax.InputJax.TeX,d=e.Stack.Item,c=e.Definitions,a=MathJax.Extension["TeX/AMScd"].config;c.environment.CD="CD_env";c.special["@"]="CD_arrow";c.macros.minCDarrowwidth="CD_minwidth";c.macros.minCDarrowheight="CD_minheight";e.Parse.Augment({CD_env:function(f){this.Push(f);return d.array().With({arraydef:{columnalign:"center",columnspacing:a.colspace,rowspacing:a.rowspace,displaystyle:true},minw:this.stack.env.CD_minw||a.harrowsize,minh:this.stack.env.CD_minh||a.varrowsize})},CD_arrow:function(g){var l=this.string.charAt(this.i);if(!l.match(/[><VA.|=]/)){return this.Other(g)}else{this.i++}var o=this.stack.Top();if(!o.isa(d.array)||o.data.length){this.CD_cell(g);o=this.stack.Top()}var q=((o.table.length%2)===1);var i=(o.row.length+(q?0:1))%2;while(i){this.CD_cell(g);i--}var h;var f={minsize:o.minw,stretchy:true},k={minsize:o.minh,stretchy:true,symmetric:true,lspace:0,rspace:0};if(l==="."){}else{if(l==="|"){h=this.mmlToken(b.mo("\u2225").With(k))}else{if(l==="="){h=this.mmlToken(b.mo("=").With(f))}else{var r={">":"\u2192","<":"\u2190",V:"\u2193",A:"\u2191"}[l];var p=this.GetUpTo(g+l,l),m=this.GetUpTo(g+l,l);if(l===">"||l==="<"){h=b.mo(r).With(f);if(!p){p="\\kern "+o.minw}if(p||m){var j={width:"+11mu",lspace:"6mu"};h=b.munderover(this.mmlToken(h));if(p){p=e.Parse(p,this.stack.env).mml();h.SetData(h.over,b.mpadded(p).With(j).With({voffset:".1em"}))}if(m){m=e.Parse(m,this.stack.env).mml();h.SetData(h.under,b.mpadded(m).With(j))}if(a.hideHorizontalLabels){h=b.mpadded(h).With({depth:0,height:".67em"})}}}else{h=r=this.mmlToken(b.mo(r).With(k));if(p||m){h=b.mrow();if(p){h.Append(e.Parse("\\scriptstyle\\llap{"+p+"}",this.stack.env).mml())}h.Append(r.With({texClass:b.TEXCLASS.ORD}));if(m){h.Append(e.Parse("\\scriptstyle\\rlap{"+m+"}",this.stack.env).mml())}}}}}}if(h){this.Push(h)}this.CD_cell(g)},CD_cell:function(f){var g=this.stack.Top();if((g.table||[]).length%2===0&&(g.row||[]).length===0){this.Push(b.mpadded().With({height:"8.5pt",depth:"2pt"}))}this.Push(d.cell().With({isEntry:true,name:f}))},CD_minwidth:function(f){this.stack.env.CD_minw=this.GetDimen(f)},CD_minheight:function(f){this.stack.env.CD_minh=this.GetDimen(f)}})});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/AMScd.js");
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assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/units/weight.js
[{"locale":"en"},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"pounds"}},"key":"lb","names":["lb","lb."]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"long tons"}},"key":"LT","names":["LT","L.T."]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"ounces"}},"key":"oz","names":["oz","oz."]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"grams"}},"key":"gr","names":["g","gr"]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"kilograms"}},"key":"kg","names":["kg"]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"micrograms"}},"key":"mcg","names":["mg","µg"]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"milligrams"}},"key":"mg","names":["mg"]},{"category":"","mappings":{"default":{"default":"tons"}},"key":"t","names":["t","T"]}]



assets/js/mathjax/extensions/TeX/action.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/action.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/action"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml;b.Definitions.Add({macros:{toggle:"Toggle",mathtip:"Mathtip",texttip:["Macro","\\mathtip{#1}{\\text{#2}}",2]}},null,true);b.Parse.Augment({Toggle:function(d){var e=[],c;while((c=this.GetArgument(d))!=="\\endtoggle"){e.push(b.Parse(c,this.stack.env).mml())}this.Push(a.maction.apply(a,e).With({actiontype:a.ACTIONTYPE.TOGGLE}))},Mathtip:function(d){var c=this.ParseArg(d),e=this.ParseArg(d);this.Push(a.maction(c,e).With({actiontype:a.ACTIONTYPE.TOOLTIP}))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX action Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/action.js");




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/units/units_spanish.js
[{"locale":"es"},{"key":"W","names":["W"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"watt"}}},{"key":"w","names":["w"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"watt"}}},{"key":"kw","names":["kw"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilowatt"}}},{"key":"kW","names":["kW"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilowatt"}}},{"key":"mw","names":["mw"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"miliwatt"}}},{"key":"mW","names":["mW"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"miliwatt"}}},{"key":"kwh","names":["kwh"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilowatt hora"}}},{"key":"kWh","names":["kWh"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilowatt hora"}}},{"key":"J","names":["J"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Joules"}}},{"key":"N","names":["N"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Newton"}}},{"key":"A","names":["A"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Ampere"}}},{"key":"V","names":["V"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Voltio"}}},{"key":"µΩ","names":["µΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"microohmio"}}},{"key":"mΩ","names":["mΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"miliohmio"}}},{"key":"Ω","names":["Ω"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"ohmio"}}},{"key":"Ohm","names":["Ohm"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"ohmio"}}},{"key":"kΩ","names":["kΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kiloohmio"}}},{"key":"KΩ","names":["KΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kiloohmio"}}},{"key":"MΩ","names":["MΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"megaohmio"}}},{"key":"GΩ","names":["GΩ"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"gigaohmio"}}},{"key":"mm","names":["mm"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"milímetro"}}},{"key":"cm","names":["cm"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"centímetro"}}},{"key":"m","names":["m"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"metro"}}},{"key":"km","names":["km"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilómetro"}}},{"key":"ft","names":["ft"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pies"}}},{"key":"ft.","names":["ft."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pies"}}},{"key":"in","names":["in"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pulgada"}}},{"key":"in.","names":["in."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pulgada"}}},{"key":"mi","names":["mi"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"milla"}}},{"key":"mi.","names":["mi."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"milla"}}},{"key":"yd","names":["yd"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"yarda"}}},{"key":"yd.","names":["yd."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"yarda"}}},{"key":"n.m.","names":["n.m."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"millas náuticas"}}},{"key":"b","names":["b"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"bit"}}},{"key":"B","names":["B"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"byte"}}},{"key":"KB","names":["KB"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilobyte"}}},{"key":"MB","names":["MB"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"megabyte"}}},{"key":"GB","names":["GB"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"gigabyte"}}},{"key":"TB","names":["TB"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"terabyte"}}},{"key":"doz","names":["doz"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"docena"}}},{"key":"doz.","names":["doz."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"docena"}}},{"key":"sq","names":["sq"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"al cuadrado"}}},{"key":"sq.","names":["sq."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"al cuadrado"}}},{"key":"ha","names":["ha"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"hectarea"}}},{"key":"ns","names":["ns"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"nanosegundos"}}},{"key":"µs","names":["µs"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"microsegundos"}}},{"key":"ms","names":["ms"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"milisegundos"}}},{"key":"s","names":["s"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"segundos"}}},{"key":"min","names":["min"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"minutos"}}},{"key":"h","names":["h"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"hora"}}},{"key":"hr","names":["hr"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"hora"}}},{"key":"kt","names":["kt"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"nudo"}}},{"key":"kt.","names":["kt."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"nudo"}}},{"key":"mph","names":["mph"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"millas por hora"}}},{"key":"rpm","names":["rpm"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"revoluciones por minuto"}}},{"key":"kmh","names":["kmh"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilómetros por hora"}}},{"key":"F","names":["F"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Fahrenheit"}}},{"key":"F.","names":["F."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Fahrenheit"}}},{"key":"°F","names":["°F"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Fahrenheit"}}},{"key":"C","names":["C"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"centígrados"}}},{"key":"°C","names":["°C"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"centígrados"}}},{"key":"K","names":["K"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Kelvin"}}},{"key":"°K","names":["°K"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"Kelvin"}}},{"key":"bbl.","names":["bbl."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"barrile"}}},{"key":"bbl","names":["bbl"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"barrile"}}},{"key":"cu","names":["cu"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cúbico"}}},{"key":"cu.","names":["cu."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cúbico"}}},{"key":"fl. oz.","names":["fl. oz."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"onzas líquidas"}}},{"key":"gal","names":["gal"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"galone"}}},{"key":"gal.","names":["gal."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"galone"}}},{"key":"pt","names":["pt"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pinta"}}},{"key":"pt.","names":["pt."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"pintas"}}},{"key":"qt","names":["qt"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"quart"}}},{"key":"qt.","names":["qt."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"quart"}}},{"key":"tbsp","names":["tbsp"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cuchara"}}},{"key":"tbsp.","names":["tbsp."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cuchara"}}},{"key":"tsp","names":["tsp"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cucharilla"}}},{"key":"tsp.","names":["tsp."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"cucharilla"}}},{"key":"cc","names":["cc"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"centímetros cúbicos"}}},{"key":"kl","names":["kl"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilolitro"}}},{"key":"l","names":["l"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"litro"}}},{"key":"ml","names":["ml"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"mililitro"}}},{"key":"lb","names":["lb"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"libra"}}},{"key":"lb.","names":["lb."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"libra"}}},{"key":"LT","names":["LT"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"libras imperiales"}}},{"key":"L.T.","names":["L.T."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"libras imperiales"}}},{"key":"oz","names":["oz"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"onza"}}},{"key":"oz.","names":["oz."],"mappings":{"mathspeak":{"default":"onza"}}},{"key":"g","names":["g"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"gramo"}}},{"key":"gr","names":["gr"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"gramo"}}},{"key":"kg","names":["kg"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"kilogramo"}}},{"key":"mg","names":["mg"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"miligramo"}}},{"key":"µg","names":["µg"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"microgramo"}}},{"key":"t","names":["t"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"tonelada"}}},{"key":"T","names":["T"],"mappings":{"mathspeak":{"default":"tonelada"}}}]



assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/units/volume.js
[{"locale":"en"},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"barrels"}},"key":"bbl","names":["bbl.","bbl"]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"cubics"}},"key":"cu","names":["cu","cu."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"fluid ounces"}},"key":"fl. oz.","names":["fl. oz."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"gallons"}},"key":"gal","names":["gal","gal."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"pints"}},"key":"pt","names":["pt","pt."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"quarts"}},"key":"qt","names":["qt","qt."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"tablespoons"}},"key":"tbsp","names":["tbsp","tbsp."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"teaspoons"}},"key":"tsp","names":["tsp","tsp."]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"cubic centimeters"}},"key":"cc","names":["cc"]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"kiloliters"}},"key":"kl","names":["kl"]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"liters"}},"key":"l","names":["l"]},{"category":"volume","mappings":{"default":{"default":"milliliters"}},"key":"ml","names":["ml"]}]



assets/js/mathjax/extensions/TeX/newcommand.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/newcommand.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/newcommand"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX;var a=b.Definitions;a.Add({macros:{newcommand:"NewCommand",renewcommand:"NewCommand",newenvironment:"NewEnvironment",renewenvironment:"NewEnvironment",def:"MacroDef",let:"Let"}},null,true);b.Parse.Augment({NewCommand:function(c){var e=this.trimSpaces(this.GetArgument(c)),g=this.GetBrackets(c),d=this.GetBrackets(c),f=this.GetArgument(c);if(e.charAt(0)==="\\"){e=e.substr(1)}if(!e.match(/^(.|[a-z]+)$/i)){b.Error(["IllegalControlSequenceName","Illegal control sequence name for %1",c])}if(g){g=this.trimSpaces(g);if(!g.match(/^[0-9]+$/)){b.Error(["IllegalParamNumber","Illegal number of parameters specified in %1",c])}}this.setDef(e,["Macro",f,g,d])},NewEnvironment:function(d){var f=this.trimSpaces(this.GetArgument(d)),h=this.GetBrackets(d),e=this.GetBrackets(d),g=this.GetArgument(d),c=this.GetArgument(d);if(h){h=this.trimSpaces(h);if(!h.match(/^[0-9]+$/)){b.Error(["IllegalParamNumber","Illegal number of parameters specified in %1",d])}}this.setEnv(f,["BeginEnv",[null,"EndEnv"],g,c,h,e])},MacroDef:function(c){var d=this.GetCSname(c),f=this.GetTemplate(c,"\\"+d),e=this.GetArgument(c);if(!(f instanceof Array)){this.setDef(d,["Macro",e,f])}else{this.setDef(d,["MacroWithTemplate",e].concat(f))}},Let:function(d){var e=this.GetCSname(d),f;var g=this.GetNext();if(g==="="){this.i++;g=this.GetNext()}if(g==="\\"){d=this.GetCSname(d);f=this.csFindMacro(d);if(!f){if(a.mathchar0mi.hasOwnProperty(d)){f=["csMathchar0mi",a.mathchar0mi[d]]}else{if(a.mathchar0mo.hasOwnProperty(d)){f=["csMathchar0mo",a.mathchar0mo[d]]}else{if(a.mathchar7.hasOwnProperty(d)){f=["csMathchar7",a.mathchar7[d]]}else{if(a.delimiter.hasOwnProperty("\\"+d)){f=["csDelimiter",a.delimiter["\\"+d]]}else{return}}}}}}else{f=["Macro",g];this.i++}this.setDef(e,f)},GetCSname:function(e){var f=this.GetNext();if(f!=="\\"){b.Error(["MissingCS","%1 must be followed by a control sequence",e])}var d=this.trimSpaces(this.GetArgument(e));return d.substr(1)},GetTemplate:function(f,e){var j,g=[],h=0;j=this.GetNext();var d=this.i;while(this.i<this.string.length){j=this.GetNext();if(j==="#"){if(d!==this.i){g[h]=this.string.substr(d,this.i-d)}j=this.string.charAt(++this.i);if(!j.match(/^[1-9]$/)){b.Error(["CantUseHash2","Illegal use of # in template for %1",e])}if(parseInt(j)!=++h){b.Error(["SequentialParam","Parameters for %1 must be numbered sequentially",e])}d=this.i+1}else{if(j==="{"){if(d!==this.i){g[h]=this.string.substr(d,this.i-d)}if(g.length>0){return[h,g]}else{return h}}}this.i++}b.Error(["MissingReplacementString","Missing replacement string for definition of %1",f])},MacroWithTemplate:function(d,g,h,f){if(h){var c=[];this.GetNext();if(f[0]&&!this.MatchParam(f[0])){b.Error(["MismatchUseDef","Use of %1 doesn't match its definition",d])}for(var e=0;e<h;e++){c.push(this.GetParameter(d,f[e+1]))}g=this.SubstituteArgs(c,g)}this.string=this.AddArgs(g,this.string.slice(this.i));this.i=0;if(++this.macroCount>b.config.MAXMACROS){b.Error(["MaxMacroSub1","MathJax maximum macro substitution count exceeded; is there a recursive macro call?"])}},BeginEnv:function(g,k,c,j,h){if(j){var e=[];if(h!=null){var d=this.GetBrackets("\\begin{"+name+"}");e.push(d==null?h:d)}for(var f=e.length;f<j;f++){e.push(this.GetArgument("\\begin{"+name+"}"))}k=this.SubstituteArgs(e,k);c=this.SubstituteArgs([],c)}this.string=this.AddArgs(k,this.string.slice(this.i));this.i=0;return g},EndEnv:function(e,g,d,f){var c="\\end{\\end\\"+e.name+"}";this.string=this.AddArgs(d,c+this.string.slice(this.i));this.i=0;return null},GetParameter:function(f,k){if(k==null){return this.GetArgument(f)}var h=this.i,e=0,g=0;while(this.i<this.string.length){var l=this.string.charAt(this.i);if(l==="{"){if(this.i===h){g=1}this.GetArgument(f);e=this.i-h}else{if(this.MatchParam(k)){if(g){h++;e-=2}return this.string.substr(h,e)}else{if(l==="\\"){this.i++;e++;g=0;var d=this.string.substr(this.i).match(/[a-z]+|./i);if(d){this.i+=d[0].length;e=this.i-h}}else{this.i++;e++;g=0}}}}b.Error(["RunawayArgument","Runaway argument for %1?",f])},MatchParam:function(c){if(this.string.substr(this.i,c.length)!==c){return 0}if(c.match(/\\[a-z]+$/i)&&this.string.charAt(this.i+c.length).match(/[a-z]/i)){return 0}this.i+=c.length;return 1}});b.Environment=function(c){a.environment[c]=["BeginEnv",[null,"EndEnv"]].concat([].slice.call(arguments,1));a.environment[c].isUser=true};MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX newcommand Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/newcommand.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/noErrors.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/noErrors.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(b,e){var d="2.7.5";var a=b.CombineConfig("TeX.noErrors",{disabled:false,multiLine:true,inlineDelimiters:["",""],style:{"font-size":"90%","text-align":"left",color:"black",padding:"1px 3px",border:"1px solid"}});var c="\u00A0";MathJax.Extension["TeX/noErrors"]={version:d,config:a};b.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var f=MathJax.InputJax.TeX.formatError;MathJax.InputJax.TeX.Augment({formatError:function(j,i,k,g){if(a.disabled){return f.apply(this,arguments)}var h=j.message.replace(/\n.*/,"");b.signal.Post(["TeX Jax - parse error",h,i,k,g]);var m=a.inlineDelimiters;var l=(k||a.multiLine);if(!k){i=m[0]+i+m[1]}if(l){i=i.replace(/ /g,c)}else{i=i.replace(/\n/g," ")}return MathJax.ElementJax.mml.merror(i).With({isError:true,multiLine:l})}})});b.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Config",function(){b.Config({"HTML-CSS":{styles:{".MathJax .noError":b.Insert({"vertical-align":(b.Browser.isMSIE&&a.multiLine?"-2px":"")},a.style)}}})});b.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){var g=MathJax.ElementJax.mml;var h=MathJax.OutputJax["HTML-CSS"];var f=g.math.prototype.toHTML,i=g.merror.prototype.toHTML;g.math.Augment({toHTML:function(j,k){var l=this.data[0];if(l&&l.data[0]&&l.data[0].isError){j.style.fontSize="";j=this.HTMLcreateSpan(j);j.bbox=l.data[0].toHTML(j).bbox}else{j=f.apply(this,arguments)}return j}});g.merror.Augment({toHTML:function(p){if(!this.isError){return i.apply(this,arguments)}p=this.HTMLcreateSpan(p);p.className="noError";if(this.multiLine){p.style.display="inline-block"}var r=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var o=0,l=r.length;o<l;o++){h.addText(p,r[o]);if(o!==l-1){h.addElement(p,"br",{isMathJax:true})}}var q=h.getHD(p.parentNode),k=h.getW(p.parentNode);if(l>1){var n=(q.h+q.d)/2,j=h.TeX.x_height/2;p.parentNode.style.verticalAlign=h.Em(q.d+(j-n));q.h=j+n;q.d=n-j}p.bbox={h:q.h,d:q.d,w:k,lw:0,rw:k};return p}})});b.Register.StartupHook("SVG Jax Config",function(){b.Config({SVG:{styles:{".MathJax_SVG .noError":b.Insert({"vertical-align":(b.Browser.isMSIE&&a.multiLine?"-2px":"")},a.style)}}})});b.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var g=MathJax.ElementJax.mml;var f=g.math.prototype.toSVG,h=g.merror.prototype.toSVG;g.math.Augment({toSVG:function(i,j){var k=this.data[0];if(k&&k.data[0]&&k.data[0].isError){i=k.data[0].toSVG(i)}else{i=f.apply(this,arguments)}return i}});g.merror.Augment({toSVG:function(n){if(!this.isError||this.Parent().type!=="math"){return h.apply(this,arguments)}n=e.addElement(n,"span",{className:"noError",isMathJax:true});if(this.multiLine){n.style.display="inline-block"}var o=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var l=0,j=o.length;l<j;l++){e.addText(n,o[l]);if(l!==j-1){e.addElement(n,"br",{isMathJax:true})}}if(j>1){var k=n.offsetHeight/2;n.style.verticalAlign=(-k+(k/j))+"px"}return n}})});b.Register.StartupHook("NativeMML Jax Ready",function(){var h=MathJax.ElementJax.mml;var g=MathJax.Extension["TeX/noErrors"].config;var f=h.math.prototype.toNativeMML,i=h.merror.prototype.toNativeMML;h.math.Augment({toNativeMML:function(j){var k=this.data[0];if(k&&k.data[0]&&k.data[0].isError){j=k.data[0].toNativeMML(j)}else{j=f.apply(this,arguments)}return j}});h.merror.Augment({toNativeMML:function(n){if(!this.isError){return i.apply(this,arguments)}n=n.appendChild(document.createElement("span"));var o=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var l=0,k=o.length;l<k;l++){n.appendChild(document.createTextNode(o[l]));if(l!==k-1){n.appendChild(document.createElement("br"))}}if(this.multiLine){n.style.display="inline-block";if(k>1){n.style.verticalAlign="middle"}}for(var p in g.style){if(g.style.hasOwnProperty(p)){var j=p.replace(/-./g,function(m){return m.charAt(1).toUpperCase()});n.style[j]=g.style[p]}}return n}})});b.Register.StartupHook("PreviewHTML Jax Config",function(){b.Config({PreviewHTML:{styles:{".MathJax_PHTML .noError":b.Insert({"vertical-align":(b.Browser.isMSIE&&a.multiLine?"-2px":"")},a.style)}}})});b.Register.StartupHook("PreviewHTML Jax Ready",function(){var f=MathJax.ElementJax.mml;var h=MathJax.HTML;var g=f.merror.prototype.toPreviewHTML;f.merror.Augment({toPreviewHTML:function(l){if(!this.isError){return g.apply(this,arguments)}l=this.PHTMLcreateSpan(l);l.className="noError";if(this.multiLine){l.style.display="inline-block"}var n=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var k=0,j=n.length;k<j;k++){h.addText(l,n[k]);if(k!==j-1){h.addElement(l,"br",{isMathJax:true})}}return l}})});b.Register.StartupHook("CommonHTML Jax Config",function(){b.Config({CommonHTML:{styles:{".mjx-chtml .mjx-noError":b.Insert({"line-height":1.2,"vertical-align":(b.Browser.isMSIE&&a.multiLine?"-2px":"")},a.style)}}})});b.Register.StartupHook("CommonHTML Jax Ready",function(){var f=MathJax.ElementJax.mml;var g=MathJax.OutputJax.CommonHTML;var i=MathJax.HTML;var h=f.merror.prototype.toCommonHTML;f.merror.Augment({toCommonHTML:function(n){if(!this.isError){return h.apply(this,arguments)}n=g.addElement(n,"mjx-noError");var p=this.data[0].data[0].data.join("").split(/\n/);for(var k=0,j=p.length;k<j;k++){i.addText(n,p[k]);if(k!==j-1){g.addElement(n,"br",{isMathJax:true})}}var o=this.CHTML=g.BBOX.zero();o.w=(n.offsetWidth)/g.em;if(j>1){var l=1.2*j/2;o.h=l+0.25;o.d=l-0.25;n.style.verticalAlign=g.Em(0.45-l)}else{o.h=1;o.d=0.2+2/g.em}return n}})});b.Startup.signal.Post("TeX noErrors Ready")})(MathJax.Hub,MathJax.HTML);MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/noErrors.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/mediawiki-texvc.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/mediawiki-texvc.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/mediawiki-texvc"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){MathJax.InputJax.TeX.Definitions.Add({macros:{AA:["Macro","\u00c5"],alef:["Macro","\\aleph"],alefsym:["Macro","\\aleph"],Alpha:["Macro","\\mathrm{A}"],and:["Macro","\\land"],ang:["Macro","\\angle"],Bbb:["Macro","\\mathbb"],Beta:["Macro","\\mathrm{B}"],bold:["Macro","\\mathbf"],bull:["Macro","\\bullet"],C:["Macro","\\mathbb{C}"],Chi:["Macro","\\mathrm{X}"],clubs:["Macro","\\clubsuit"],cnums:["Macro","\\mathbb{C}"],Complex:["Macro","\\mathbb{C}"],coppa:["Macro","\u03D9"],Coppa:["Macro","\u03D8"],Dagger:["Macro","\\ddagger"],Digamma:["Macro","\u03DC"],darr:["Macro","\\downarrow"],dArr:["Macro","\\Downarrow"],Darr:["Macro","\\Downarrow"],dashint:["Macro","\\unicodeInt{x2A0D}"],ddashint:["Macro","\\unicodeInt{x2A0E}"],diamonds:["Macro","\\diamondsuit"],empty:["Macro","\\emptyset"],Epsilon:["Macro","\\mathrm{E}"],Eta:["Macro","\\mathrm{H}"],euro:["Macro","\u20AC"],exist:["Macro","\\exists"],geneuro:["Macro","\u20AC"],geneuronarrow:["Macro","\u20AC"],geneurowide:["Macro","\u20AC"],H:["Macro","\\mathbb{H}"],hAar:["Macro","\\Leftrightarrow"],harr:["Macro","\\leftrightarrow"],Harr:["Macro","\\Leftrightarrow"],hearts:["Macro","\\heartsuit"],image:["Macro","\\Im"],infin:["Macro","\\infty"],Iota:["Macro","\\mathrm{I}"],isin:["Macro","\\in"],Kappa:["Macro","\\mathrm{K}"],koppa:["Macro","\u03DF"],Koppa:["Macro","\u03DE"],lang:["Macro","\\langle"],larr:["Macro","\\leftarrow"],Larr:["Macro","\\Leftarrow"],lArr:["Macro","\\Leftarrow"],lrarr:["Macro","\\leftrightarrow"],Lrarr:["Macro","\\Leftrightarrow"],lrArr:["Macro","\\Leftrightarrow"],Mu:["Macro","\\mathrm{M}"],N:["Macro","\\mathbb{N}"],natnums:["Macro","\\mathbb{N}"],Nu:["Macro","\\mathrm{N}"],O:["Macro","\\emptyset"],oint:["Macro","\\unicodeInt{x222E}"],oiint:["Macro","\\unicodeInt{x222F}"],oiiint:["Macro","\\unicodeInt{x2230}"],ointctrclockwise:["Macro","\\unicodeInt{x2233}"],officialeuro:["Macro","\u20AC"],Omicron:["Macro","\\mathrm{O}"],or:["Macro","\\lor"],P:["Macro","\u00B6"],pagecolor:["Macro","",1],part:["Macro","\\partial"],plusmn:["Macro","\\pm"],Q:["Macro","\\mathbb{Q}"],R:["Macro","\\mathbb{R}"],rang:["Macro","\\rangle"],rarr:["Macro","\\rightarrow"],Rarr:["Macro","\\Rightarrow"],rArr:["Macro","\\Rightarrow"],real:["Macro","\\Re"],reals:["Macro","\\mathbb{R}"],Reals:["Macro","\\mathbb{R}"],Rho:["Macro","\\mathrm{P}"],sdot:["Macro","\\cdot"],sampi:["Macro","\u03E1"],Sampi:["Macro","\u03E0"],sect:["Macro","\\S"],spades:["Macro","\\spadesuit"],stigma:["Macro","\u03DB"],Stigma:["Macro","\u03DA"],sub:["Macro","\\subset"],sube:["Macro","\\subseteq"],supe:["Macro","\\supseteq"],Tau:["Macro","\\mathrm{T}"],textvisiblespace:["Macro","\u2423"],thetasym:["Macro","\\vartheta"],uarr:["Macro","\\uparrow"],uArr:["Macro","\\Uparrow"],Uarr:["Macro","\\Uparrow"],unicodeInt:["Macro","\\mathop{\\vcenter{\\mathchoice{\\huge\\unicode{#1}\\,}{\\unicode{#1}}{\\unicode{#1}}{\\unicode{#1}}}\\,}\\nolimits",1],varcoppa:["Macro","\u03D9"],varstigma:["Macro","\u03DB"],varointclockwise:["Macro","\\unicodeInt{x2232}"],vline:["Macro","\\smash{\\large\\lvert}",0],weierp:["Macro","\\wp"],Z:["Macro","\\mathbb{Z}"],Zeta:["Macro","\\mathrm{Z}"]}})});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/mediawiki-texvc.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/mhchem.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/mhchem.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

if(MathJax.Extension["TeX/mhchem"]){MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/mhchem.js")}else{MathJax.Extension["TeX/mhchem"]={version:"2.7.5",config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.mhchem",{legacy:true})};if(!MathJax.Extension["TeX/mhchem"].config.legacy){if(!MathJax.Ajax.config.path.mhchem){MathJax.Ajax.config.path.mhchem=MathJax.Hub.config.root+"/extensions/TeX/mhchem3"}MathJax.Callback.Queue(["Require",MathJax.Ajax,"[mhchem]/mhchem.js"],["loadComplete",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/TeX/mhchem.js"])}else{MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX;var a=MathJax.Object.Subclass({string:"",i:0,tex:"",TEX:"",atom:false,sup:"",sub:"",presup:"",presub:"",Init:function(c){this.string=c},ParseTable:{"-":"Minus","+":"Plus","(":"Open",")":"Close","[":"Open","]":"Close","<":"Less","^":"Superscript",_:"Subscript","*":"Dot",".":"Dot","=":"Equal","#":"Pound","$":"Math","\\":"Macro"," ":"Space"},Arrows:{"->":"rightarrow","<-":"leftarrow","<->":"leftrightarrow","<=>":"rightleftharpoons","<=>>":"Rightleftharpoons","<<=>":"Leftrightharpoons","^":"uparrow",v:"downarrow"},Bonds:{"-":"-","=":"=","#":"\\equiv","~":"\\tripledash","~-":"\\begin{CEstack}{}\\tripledash\\\\-\\end{CEstack}","~=":"\\raise2mu{\\begin{CEstack}{}\\tripledash\\\\-\\\\-\\end{CEstack}}","~--":"\\raise2mu{\\begin{CEstack}{}\\tripledash\\\\-\\\\-\\end{CEstack}}","-~-":"\\raise2mu{\\begin{CEstack}{}-\\\\\\tripledash\\\\-\\end{CEstack}}","...":"{\\cdot}{\\cdot}{\\cdot}","....":"{\\cdot}{\\cdot}{\\cdot}{\\cdot}","->":"\\rightarrow","<-":"\\leftarrow","??":"\\text{??}"},Parse:function(){this.tex="";this.atom=false;while(this.i<this.string.length){var d=this.string.charAt(this.i);if(d.match(/[a-z]/i)){this.ParseLetter()}else{if(d.match(/[0-9]/)){this.ParseNumber()}else{this["Parse"+(this.ParseTable[d]||"Other")](d)}}}this.FinishAtom(true);return this.TEX},ParseLetter:function(){this.FinishAtom();if(this.Match(/^v( |$)/)){this.tex+="{\\"+this.Arrows.v+"}"}else{this.tex+="\\text{"+this.Match(/^[a-z]+/i)+"}";this.atom=true}},ParseNumber:function(){var e=this.Match(/^\d+/);if(this.atom&&!this.sub){this.sub=e}else{this.FinishAtom();var d=this.Match(/^\/\d+/);if(d){var c="\\frac{"+e+"}{"+d.substr(1)+"}";this.tex+="\\mathchoice{\\textstyle"+c+"}{"+c+"}{"+c+"}{"+c+"}"}else{this.tex+=e;if(this.i<this.string.length){this.tex+="\\,"}}}},ParseMinus:function(d){if(this.atom&&(this.i===this.string.length-1||this.string.charAt(this.i+1)===" ")){this.sup+=d}else{this.FinishAtom();if(this.string.substr(this.i,2)==="->"){this.i+=2;this.AddArrow("->");return}else{this.tex+="{-}"}}this.i++},ParsePlus:function(d){if(this.atom){this.sup+=d}else{this.FinishAtom();this.tex+=d}this.i++},ParseDot:function(d){this.FinishAtom();this.tex+="\\cdot ";this.i++},ParseEqual:function(d){this.FinishAtom();this.tex+="{=}";this.i++},ParsePound:function(d){this.FinishAtom();this.tex+="{\\equiv}";this.i++},ParseOpen:function(e){this.FinishAtom();var d=this.Match(/^\([v^]\)/);if(d){this.tex+="{\\"+this.Arrows[d.charAt(1)]+"}"}else{this.tex+="{"+e;this.i++}},ParseClose:function(d){this.FinishAtom();this.atom=true;this.tex+=d+"}";this.i++},ParseLess:function(e){this.FinishAtom();var d=this.Match(/^(<->?|<=>>?|<<=>)/);if(!d){this.tex+=e;this.i++}else{this.AddArrow(d)}},ParseSuperscript:function(f){f=this.string.charAt(++this.i);if(f==="{"){this.i++;var d=this.Find("}");if(d==="-."){this.sup+="{-}{\\cdot}"}else{if(d){this.sup+=a(d).Parse().replace(/^\{-\}/,"-")}}}else{if(f===" "||f===""){this.tex+="{\\"+this.Arrows["^"]+"}";this.i++}else{var e=this.Match(/^(\d+|-\.)/);if(e){this.sup+=e}}}},ParseSubscript:function(e){if(this.string.charAt(++this.i)=="{"){this.i++;this.sub+=a(this.Find("}")).Parse().replace(/^\{-\}/,"-")}else{var d=this.Match(/^\d+/);if(d){this.sub+=d}}},ParseMath:function(d){this.FinishAtom();this.i++;this.tex+=this.Find(d)},ParseMacro:function(f){this.FinishAtom();this.i++;var d=this.Match(/^([a-z]+|.)/i)||" ";if(d==="sbond"){this.tex+="{-}"}else{if(d==="dbond"){this.tex+="{=}"}else{if(d==="tbond"){this.tex+="{\\equiv}"}else{if(d==="bond"){var e=(this.Match(/^\{.*?\}/)||"");e=e.substr(1,e.length-2);this.tex+="{"+(this.Bonds[e]||"\\text{??}")+"}"}else{if(d==="{"){this.tex+="{\\{"}else{if(d==="}"){this.tex+="\\}}";this.atom=true}else{this.tex+=f+d}}}}}}},ParseSpace:function(d){this.FinishAtom();this.i++},ParseOther:function(d){this.FinishAtom();this.tex+=d;this.i++},AddArrow:function(e){var g=this.Match(/^[CT]\[/);if(g){this.i--;g=g.charAt(0)}var d=this.GetBracket(g),f=this.GetBracket(g);e=this.Arrows[e];if(d||f){if(f){e+="["+f+"]"}e+="{"+d+"}";e="\\mathrel{\\x"+e+"}"}else{e="\\long"+e+" "}this.tex+=e},FinishAtom:function(c){if(this.sup||this.sub||this.presup||this.presub){if(!c&&!this.atom){if(this.tex===""&&!this.sup&&!this.sub){return}if(!this.presup&&!this.presub&&(this.tex===""||this.tex==="{"||(this.tex==="}"&&this.TEX.substr(-1)==="{"))){this.presup=this.sup,this.presub=this.sub;this.sub=this.sup="";this.TEX+=this.tex;this.tex="";return}}if(this.sub&&!this.sup){this.sup="\\Space{0pt}{0pt}{.2em}"}if((this.presup||this.presub)&&this.tex!=="{"){if(!this.presup&&!this.sup){this.presup="\\Space{0pt}{0pt}{.2em}"}this.tex="\\CEprescripts{"+(this.presub||"\\CEnone")+"}{"+(this.presup||"\\CEnone")+"}{"+(this.tex!=="}"?this.tex:"")+"}{"+(this.sub||"\\CEnone")+"}{"+(this.sup||"\\CEnone")+"}"+(this.tex==="}"?"}":"");this.presub=this.presup=""}else{if(this.sup){this.tex+="^{"+this.sup+"}"}if(this.sub){this.tex+="_{"+this.sub+"}"}}this.sup=this.sub=""}this.TEX+=this.tex;this.tex="";this.atom=false},GetBracket:function(e){if(this.string.charAt(this.i)!=="["){return""}this.i++;var d=this.Find("]");if(e==="C"){d="\\ce{"+d+"}"}else{if(e==="T"){if(!d.match(/^\{.*\}$/)){d="{"+d+"}"}d="\\text"+d}}return d},Match:function(d){var c=d.exec(this.string.substr(this.i));if(c){c=c[0];this.i+=c.length}return c},Find:function(h){var d=this.string.length,e=this.i,g=0;while(this.i<d){var f=this.string.charAt(this.i++);if(f===h&&g===0){return this.string.substr(e,this.i-e-1)}if(f==="{"){g++}else{if(f==="}"){if(g){g--}else{b.Error(["ExtraCloseMissingOpen","Extra close brace or missing open brace"])}}}}if(g){b.Error(["MissingCloseBrace","Missing close brace"])}b.Error(["NoClosingChar","Can't find closing %1",h])}});MathJax.Extension["TeX/mhchem"].CE=a;b.Definitions.Add({macros:{ce:"CE",cf:"CE",cee:"CE",xleftrightarrow:["Extension","AMSmath"],xrightleftharpoons:["Extension","AMSmath"],xRightleftharpoons:["Extension","AMSmath"],xLeftrightharpoons:["Extension","AMSmath"],longrightleftharpoons:["Macro","\\stackrel{\\textstyle{{-}\\!\\!{\\rightharpoonup}}}{\\smash{{\\leftharpoondown}\\!\\!{-}}}"],longRightleftharpoons:["Macro","\\stackrel{\\textstyle{-}\\!\\!{\\rightharpoonup}}{\\small\\smash\\leftharpoondown}"],longLeftrightharpoons:["Macro","\\stackrel{\\rightharpoonup}{{{\\leftharpoondown}\\!\\!\\textstyle{-}}}"],hyphen:["Macro","\\text{-}"],CEprescripts:"CEprescripts",CEnone:"CEnone",tripledash:["Macro","\\raise3mu{\\tiny\\text{-}\\kern2mu\\text{-}\\kern2mu\\text{-}}"]},environment:{CEstack:["Array",null,null,null,"r",null,"0.001em","T",1]}},null,true);if(!MathJax.Extension["TeX/AMSmath"]){b.Definitions.Add({macros:{xrightarrow:["Extension","AMSmath"],xleftarrow:["Extension","AMSmath"]}},null,true)}MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX AMSmath Ready",function(){b.Definitions.Add({macros:{xleftrightarrow:["xArrow",8596,6,6],xrightleftharpoons:["xArrow",8652,5,7],xRightleftharpoons:["xArrow",8652,5,7],xLeftrightharpoons:["xArrow",8652,5,7]}},null,true)});b.Parse.Augment({CE:function(e){var c=this.GetArgument(e);var d=a(c).Parse();this.string=d+this.string.substr(this.i);this.i=0},CEprescripts:function(f){var d=this.ParseArg(f),i=this.ParseArg(f),h=this.ParseArg(f),g=this.ParseArg(f),e=this.ParseArg(f);var c=MathJax.ElementJax.mml;this.Push(c.mmultiscripts(h,g,e,c.mprescripts(),d,i))},CEnone:function(c){this.Push(MathJax.ElementJax.mml.none())}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX mhchem Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/mhchem.js")}};




assets/js/mathjax/extensions/TeX/HTML.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/HTML.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/HTML"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX;var a=b.Definitions;a.Add({macros:{href:"HREF_attribute","class":"CLASS_attribute",style:"STYLE_attribute",cssId:"ID_attribute"}},null,true);b.Parse.Augment({HREF_attribute:function(e){var d=this.GetArgument(e),c=this.GetArgumentMML(e);this.Push(c.With({href:d}))},CLASS_attribute:function(d){var e=this.GetArgument(d),c=this.GetArgumentMML(d);if(c["class"]!=null){e=c["class"]+" "+e}this.Push(c.With({"class":e}))},STYLE_attribute:function(d){var e=this.GetArgument(d),c=this.GetArgumentMML(d);if(c.style!=null){if(e.charAt(e.length-1)!==";"){e+=";"}e=c.style+" "+e}this.Push(c.With({style:e}))},ID_attribute:function(e){var d=this.GetArgument(e),c=this.GetArgumentMML(e);this.Push(c.With({id:d}))},GetArgumentMML:function(d){var c=this.ParseArg(d);if(c.inferred&&c.data.length==1){c=c.data[0]}else{delete c.inferred}return c}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX HTML Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/HTML.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/mathchoice.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/mathchoice.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml;var d=MathJax.InputJax.TeX;var b=d.Definitions;b.Add({macros:{mathchoice:"MathChoice"}},null,true);d.Parse.Augment({MathChoice:function(f){var i=this.ParseArg(f),e=this.ParseArg(f),g=this.ParseArg(f),h=this.ParseArg(f);this.Push(a.TeXmathchoice(i,e,g,h))}});a.TeXmathchoice=a.mbase.Subclass({type:"TeXmathchoice",notParent:true,choice:function(){if(this.selection!=null){return this.selection}if(this.choosing){return 2}this.choosing=true;var f=0,e=this.getValues("displaystyle","scriptlevel");if(e.scriptlevel>0){f=Math.min(3,e.scriptlevel+1)}else{f=(e.displaystyle?0:1)}var g=this.inherit;while(g&&g.type!=="math"){g=g.inherit}if(g){this.selection=f}this.choosing=false;return f},selected:function(){return this.data[this.choice()]},setTeXclass:function(e){return this.selected().setTeXclass(e)},isSpacelike:function(){return this.selected().isSpacelike()},isEmbellished:function(){return this.selected().isEmbellished()},Core:function(){return this.selected()},CoreMO:function(){return this.selected().CoreMO()},toHTML:function(e){e=this.HTMLcreateSpan(e);e.bbox=this.Core().toHTML(e).bbox;if(e.firstChild&&e.firstChild.style.marginLeft){e.style.marginLeft=e.firstChild.style.marginLeft;e.firstChild.style.marginLeft=""}return e},toSVG:function(){var e=this.Core().toSVG();this.SVGsaveData(e);return e},toCommonHTML:function(e){e=this.CHTMLcreateNode(e);this.CHTMLhandleStyle(e);this.CHTMLhandleColor(e);this.CHTMLaddChild(e,this.choice(),{});return e},toPreviewHTML:function(e){e=this.PHTMLcreateSpan(e);this.PHTMLhandleStyle(e);this.PHTMLhandleColor(e);this.PHTMLaddChild(e,this.choice(),{});return e}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX mathchoice Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/mathchoice.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/enclose.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/enclose.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/enclose"]={version:"2.7.5",ALLOWED:{arrow:1,color:1,mathcolor:1,background:1,mathbackground:1,padding:1,thickness:1}};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var c=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Extension["TeX/enclose"].ALLOWED;c.Definitions.Add({macros:{enclose:"Enclose"}},null,true);c.Parse.Augment({Enclose:function(g){var k=this.GetArgument(g),e=this.GetBrackets(g),j=this.ParseArg(g);var l={notation:k.replace(/,/g," ")};if(e){e=e.replace(/ /g,"").split(/,/);for(var h=0,d=e.length;h<d;h++){var f=e[h].split(/[:=]/);if(b[f[0]]){f[1]=f[1].replace(/^"(.*)"$/,"$1");if(f[1]==="true"){f[1]=true}if(f[1]==="false"){f[1]=false}if(f[0]==="arrow"&&f[1]){l.notation=l.notation+" updiagonalarrow"}else{l[f[0]]=f[1]}}}}this.Push(a.menclose(j).With(l))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX enclose Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/enclose.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/extpfeil.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/extpfeil.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/extpfeil"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.InputJax.TeX,a=b.Definitions;a.Add({macros:{xtwoheadrightarrow:["Extension","AMSmath"],xtwoheadleftarrow:["Extension","AMSmath"],xmapsto:["Extension","AMSmath"],xlongequal:["Extension","AMSmath"],xtofrom:["Extension","AMSmath"],Newextarrow:["Extension","AMSmath"]}},null,true);MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX AMSmath Ready",function(){MathJax.Hub.Insert(a,{macros:{xtwoheadrightarrow:["xArrow",8608,12,16],xtwoheadleftarrow:["xArrow",8606,17,13],xmapsto:["xArrow",8614,6,7],xlongequal:["xArrow",61,7,7],xtofrom:["xArrow",8644,12,12],Newextarrow:"NewExtArrow"}})});b.Parse.Augment({NewExtArrow:function(c){var e=this.GetArgument(c),f=this.GetArgument(c),d=this.GetArgument(c);if(!e.match(/^\\([a-z]+|.)$/i)){b.Error(["NewextarrowArg1","First argument to %1 must be a control sequence name",c])}if(!f.match(/^(\d+),(\d+)$/)){b.Error(["NewextarrowArg2","Second argument to %1 must be two integers separated by a comma",c])}if(!d.match(/^(\d+|0x[0-9A-F]+)$/i)){b.Error(["NewextarrowArg3","Third argument to %1 must be a unicode character number",c])}e=e.substr(1);f=f.split(",");d=parseInt(d);this.setDef(e,["xArrow",d,parseInt(f[0]),parseInt(f[1])])}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX extpfeil Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/extpfeil.js");
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assets/js/mathjax/extensions/TeX/color.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/color.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/color"]={version:"2.7.5",config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.color",{padding:"5px",border:"2px"}),colors:{Apricot:"#FBB982",Aquamarine:"#00B5BE",Bittersweet:"#C04F17",Black:"#221E1F",Blue:"#2D2F92",BlueGreen:"#00B3B8",BlueViolet:"#473992",BrickRed:"#B6321C",Brown:"#792500",BurntOrange:"#F7921D",CadetBlue:"#74729A",CarnationPink:"#F282B4",Cerulean:"#00A2E3",CornflowerBlue:"#41B0E4",Cyan:"#00AEEF",Dandelion:"#FDBC42",DarkOrchid:"#A4538A",Emerald:"#00A99D",ForestGreen:"#009B55",Fuchsia:"#8C368C",Goldenrod:"#FFDF42",Gray:"#949698",Green:"#00A64F",GreenYellow:"#DFE674",JungleGreen:"#00A99A",Lavender:"#F49EC4",LimeGreen:"#8DC73E",Magenta:"#EC008C",Mahogany:"#A9341F",Maroon:"#AF3235",Melon:"#F89E7B",MidnightBlue:"#006795",Mulberry:"#A93C93",NavyBlue:"#006EB8",OliveGreen:"#3C8031",Orange:"#F58137",OrangeRed:"#ED135A",Orchid:"#AF72B0",Peach:"#F7965A",Periwinkle:"#7977B8",PineGreen:"#008B72",Plum:"#92268F",ProcessBlue:"#00B0F0",Purple:"#99479B",RawSienna:"#974006",Red:"#ED1B23",RedOrange:"#F26035",RedViolet:"#A1246B",Rhodamine:"#EF559F",RoyalBlue:"#0071BC",RoyalPurple:"#613F99",RubineRed:"#ED017D",Salmon:"#F69289",SeaGreen:"#3FBC9D",Sepia:"#671800",SkyBlue:"#46C5DD",SpringGreen:"#C6DC67",Tan:"#DA9D76",TealBlue:"#00AEB3",Thistle:"#D883B7",Turquoise:"#00B4CE",Violet:"#58429B",VioletRed:"#EF58A0",White:"#FFFFFF",WildStrawberry:"#EE2967",Yellow:"#FFF200",YellowGreen:"#98CC70",YellowOrange:"#FAA21A"},getColor:function(a,c){if(!a){a="named"}var b=this["get_"+a];if(!b){this.TEX.Error(["UndefinedColorModel","Color model '%1' not defined",a])}return b.call(this,c)},get_rgb:function(b){b=b.replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"").split(/\s*,\s*/);var a="#";if(b.length!==3){this.TEX.Error(["ModelArg1","Color values for the %1 model require 3 numbers","rgb"])}for(var c=0;c<3;c++){if(!b[c].match(/^(\d+(\.\d*)?|\.\d+)$/)){this.TEX.Error(["InvalidDecimalNumber","Invalid decimal number"])}var d=parseFloat(b[c]);if(d<0||d>1){this.TEX.Error(["ModelArg2","Color values for the %1 model must be between %2 and %3","rgb",0,1])}d=Math.floor(d*255).toString(16);if(d.length<2){d="0"+d}a+=d}return a},get_RGB:function(b){b=b.replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"").split(/\s*,\s*/);var a="#";if(b.length!==3){this.TEX.Error(["ModelArg1","Color values for the %1 model require 3 numbers","RGB"])}for(var c=0;c<3;c++){if(!b[c].match(/^\d+$/)){this.TEX.Error(["InvalidNumber","Invalid number"])}var d=parseInt(b[c]);if(d>255){this.TEX.Error(["ModelArg2","Color values for the %1 model must be between %2 and %3","RGB",0,255])}d=d.toString(16);if(d.length<2){d="0"+d}a+=d}return a},get_gray:function(a){if(!a.match(/^\s*(\d+(\.\d*)?|\.\d+)\s*$/)){this.TEX.Error(["InvalidDecimalNumber","Invalid decimal number"])}var b=parseFloat(a);if(b<0||b>1){this.TEX.Error(["ModelArg2","Color values for the %1 model must be between %2 and %3","gray",0,1])}b=Math.floor(b*255).toString(16);if(b.length<2){b="0"+b}return"#"+b+b+b},get_named:function(a){if(this.colors.hasOwnProperty(a)){return this.colors[a]}return a},padding:function(){var c="+"+this.config.padding;var a=this.config.padding.replace(/^.*?([a-z]*)$/,"$1");var b="+"+(2*parseFloat(c))+a;return{width:b,height:c,depth:c,lspace:this.config.padding}}};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var d=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml;var c=d.Stack.Item;var b=MathJax.Extension["TeX/color"];b.TEX=d;d.Definitions.Add({macros:{color:"Color",textcolor:"TextColor",definecolor:"DefineColor",colorbox:"ColorBox",fcolorbox:"fColorBox"}},null,true);d.Parse.Augment({Color:function(h){var g=this.GetBrackets(h),e=this.GetArgument(h);e=b.getColor(g,e);var f=c.style().With({styles:{mathcolor:e}});this.stack.env.color=e;this.Push(f)},TextColor:function(h){var g=this.GetBrackets(h),f=this.GetArgument(h);f=b.getColor(g,f);var e=this.stack.env.color;this.stack.env.color=f;var i=this.ParseArg(h);if(e){this.stack.env.color}else{delete this.stack.env.color}this.Push(a.mstyle(i).With({mathcolor:f}))},DefineColor:function(g){var f=this.GetArgument(g),e=this.GetArgument(g),h=this.GetArgument(g);b.colors[f]=b.getColor(e,h)},ColorBox:function(g){var f=this.GetArgument(g),e=this.InternalMath(this.GetArgument(g));this.Push(a.mpadded.apply(a,e).With({mathbackground:b.getColor("named",f)}).With(b.padding()))},fColorBox:function(g){var h=this.GetArgument(g),f=this.GetArgument(g),e=this.InternalMath(this.GetArgument(g));this.Push(a.mpadded.apply(a,e).With({mathbackground:b.getColor("named",f),style:"border: "+b.config.border+" solid "+b.getColor("named",h)}).With(b.padding()))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX color Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/color.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/boldsymbol.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/boldsymbol.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/boldsymbol"]={version:"2.7.5"};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml;var d=MathJax.InputJax.TeX;var b=d.Definitions;var c={};c[a.VARIANT.NORMAL]=a.VARIANT.BOLD;c[a.VARIANT.ITALIC]=a.VARIANT.BOLDITALIC;c[a.VARIANT.FRAKTUR]=a.VARIANT.BOLDFRAKTUR;c[a.VARIANT.SCRIPT]=a.VARIANT.BOLDSCRIPT;c[a.VARIANT.SANSSERIF]=a.VARIANT.BOLDSANSSERIF;c["-tex-caligraphic"]="-tex-caligraphic-bold";c["-tex-oldstyle"]="-tex-oldstyle-bold";b.Add({macros:{boldsymbol:"Boldsymbol"}},null,true);d.Parse.Augment({mmlToken:function(f){if(this.stack.env.boldsymbol){var e=f.Get("mathvariant");if(e==null){f.mathvariant=a.VARIANT.BOLD}else{f.mathvariant=(c[e]||e)}}return f},Boldsymbol:function(h){var e=this.stack.env.boldsymbol,f=this.stack.env.font;this.stack.env.boldsymbol=true;this.stack.env.font=null;var g=this.ParseArg(h);this.stack.env.font=f;this.stack.env.boldsymbol=e;this.Push(g)}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX boldsymbol Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/boldsymbol.js");




assets/js/mathjax/extensions/TeX/cancel.js
/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/cancel.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/cancel"]={version:"2.7.5",ALLOWED:{color:1,mathcolor:1,background:1,mathbackground:1,padding:1,thickness:1}};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var c=MathJax.InputJax.TeX,a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Extension["TeX/cancel"];b.setAttributes=function(h,e){if(e!==""){e=e.replace(/ /g,"").split(/,/);for(var g=0,d=e.length;g<d;g++){var f=e[g].split(/[:=]/);if(b.ALLOWED[f[0]]){if(f[1]==="true"){f[1]=true}if(f[1]==="false"){f[1]=false}h[f[0]]=f[1]}}}return h};c.Definitions.Add({macros:{cancel:["Cancel",a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE],bcancel:["Cancel",a.NOTATION.DOWNDIAGONALSTRIKE],xcancel:["Cancel",a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE+" "+a.NOTATION.DOWNDIAGONALSTRIKE],cancelto:"CancelTo"}},null,true);c.Parse.Augment({Cancel:function(e,g){var d=this.GetBrackets(e,""),f=this.ParseArg(e);var h=b.setAttributes({notation:g},d);this.Push(a.menclose(f).With(h))},CancelTo:function(e,g){var i=this.ParseArg(e),d=this.GetBrackets(e,""),f=this.ParseArg(e);var h=b.setAttributes({notation:a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE+" "+a.NOTATION.UPDIAGONALARROW},d);i=a.mpadded(i).With({depth:"-.1em",height:"+.1em",voffset:".1em"});this.Push(a.msup(a.menclose(f).With(h),i))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX cancel Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/cancel.js");
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assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/Dingbats.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/Dingbats.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2772":c.OPEN},postfix:{"\u2773":c.CLOSE}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/Dingbats.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/GeneralPunctuation.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/GeneralPunctuation.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2016":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true}],"\u2018":[0,0,b.OPEN,{fence:true}],"\u201C":[0,0,b.OPEN,{fence:true}]},postfix:{"\u2016":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true}],"\u2019":[0,0,b.CLOSE,{fence:true}],"\u201D":[0,0,b.CLOSE,{fence:true}]}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/GeneralPunctuation.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/CombDiacritMarks.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/CombDiacritMarks.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{postfix:{"\u0311":c.ACCENT}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/CombDiacritMarks.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/CombDiactForSymbols.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/CombDiactForSymbols.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{postfix:{"\u20DB":c.ACCENT,"\u20DC":c.ACCENT}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/CombDiactForSymbols.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/Arrows.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/Arrows.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u219A":c.RELACCENT,"\u219B":c.RELACCENT,"\u219C":c.WIDEREL,"\u219D":c.WIDEREL,"\u219E":c.WIDEREL,"\u219F":c.WIDEREL,"\u21A0":c.WIDEREL,"\u21A1":c.RELSTRETCH,"\u21A2":c.WIDEREL,"\u21A3":c.WIDEREL,"\u21A4":c.WIDEREL,"\u21A5":c.RELSTRETCH,"\u21A7":c.RELSTRETCH,"\u21A8":c.RELSTRETCH,"\u21AB":c.WIDEREL,"\u21AC":c.WIDEREL,"\u21AD":c.WIDEREL,"\u21AE":c.RELACCENT,"\u21AF":c.RELSTRETCH,"\u21B0":c.RELSTRETCH,"\u21B1":c.RELSTRETCH,"\u21B2":c.RELSTRETCH,"\u21B3":c.RELSTRETCH,"\u21B4":c.RELSTRETCH,"\u21B5":c.RELSTRETCH,"\u21B6":c.RELACCENT,"\u21B7":c.RELACCENT,"\u21B8":c.REL,"\u21B9":c.WIDEREL,"\u21BA":c.REL,"\u21BB":c.REL,"\u21BE":c.RELSTRETCH,"\u21BF":c.RELSTRETCH,"\u21C2":c.RELSTRETCH,"\u21C3":c.RELSTRETCH,"\u21C4":c.WIDEREL,"\u21C5":c.RELSTRETCH,"\u21C6":c.WIDEREL,"\u21C7":c.WIDEREL,"\u21C8":c.RELSTRETCH,"\u21C9":c.WIDEREL,"\u21CA":c.RELSTRETCH,"\u21CB":c.WIDEREL,"\u21CD":c.RELACCENT,"\u21CE":c.RELACCENT,"\u21CF":c.RELACCENT,"\u21D6":c.RELSTRETCH,"\u21D7":c.RELSTRETCH,"\u21D8":c.RELSTRETCH,"\u21D9":c.RELSTRETCH,"\u21DA":c.WIDEREL,"\u21DB":c.WIDEREL,"\u21DC":c.WIDEREL,"\u21DD":c.WIDEREL,"\u21DE":c.REL,"\u21DF":c.REL,"\u21E0":c.WIDEREL,"\u21E1":c.RELSTRETCH,"\u21E2":c.WIDEREL,"\u21E3":c.RELSTRETCH,"\u21E4":c.WIDEREL,"\u21E5":c.WIDEREL,"\u21E6":c.WIDEREL,"\u21E7":c.RELSTRETCH,"\u21E8":c.WIDEREL,"\u21E9":c.RELSTRETCH,"\u21EA":c.RELSTRETCH,"\u21EB":c.RELSTRETCH,"\u21EC":c.RELSTRETCH,"\u21ED":c.RELSTRETCH,"\u21EE":c.RELSTRETCH,"\u21EF":c.RELSTRETCH,"\u21F0":c.WIDEREL,"\u21F1":c.REL,"\u21F2":c.REL,"\u21F3":c.RELSTRETCH,"\u21F4":c.RELACCENT,"\u21F5":c.RELSTRETCH,"\u21F6":c.WIDEREL,"\u21F7":c.RELACCENT,"\u21F8":c.RELACCENT,"\u21F9":c.RELACCENT,"\u21FA":c.RELACCENT,"\u21FB":c.RELACCENT,"\u21FC":c.RELACCENT,"\u21FD":c.WIDEREL,"\u21FE":c.WIDEREL,"\u21FF":c.WIDEREL}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/Arrows.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/BasicLatin.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/BasicLatin.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"||":[0,0,b.BIN,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],"|||":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}]},postfix:{"!!":[1,0,b.BIN],"'":c.ACCENT,"++":[0,0,b.BIN],"--":[0,0,b.BIN],"..":[0,0,b.BIN],"...":c.ORD,"||":[0,0,b.BIN,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],"|||":[0,0,b.ORD,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}]},infix:{"!=":c.BIN4,"&&":c.BIN4,"**":[1,1,b.BIN],"*=":c.BIN4,"+=":c.BIN4,"-=":c.BIN4,"->":c.BIN5,"//":[1,1,b.BIN],"/=":c.BIN4,":=":c.BIN4,"<=":c.BIN5,"<>":[1,1,b.BIN],"==":c.BIN4,">=":c.BIN5,"@":c.ORD11,"||":[2,2,b.BIN,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],"|||":[2,2,b.ORD,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}]}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/BasicLatin.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/extensions/TeX/mhchem3/mhchem.js
/*************************************************************
 *
 *  MathJax/extensions/TeX/mhchem.js
 *
 *  Implements the \ce command for handling chemical formulas
 *  from the mhchem LaTeX package.
 *
 *  ---------------------------------------------------------------------
 *
 *  Copyright (c) 2011-2015 The MathJax Consortium
 *  Copyright (c) 2015-2017 Martin Hensel
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
MathJax.Extension["TeX/mhchem"]={version:"3.2.0"},MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",
function(){var n=MathJax.InputJax.TeX,r=MathJax.Object.Subclass({string:"",Init:
function(n){this.string=n},Parse:
function(r){try{return o.go(t.go(this.string,r))}catch(r){n.Error(r)}}}),t={};t.go=
function(n,r){if(!n)return n;void 0===r&&(r="ce");var o="0",e={};e.pL=0,n=n.replace(/[\u2212\u2013\u2014\u2010]/g,"-"),n=n.replace(/[\u2026]/g,"...");for(var a,u,i=[];;){a!==n?(u=10,a=n):u--;var s=t.c[r],l=s.e.length;n:for(var h=0;h<l;h++){var p=s.e[h],c=p.g[o]||p.g["*"]||null;if(c){var f=t.h(p.h,n);if(f){for(var m=t.j([],c.k),k=m.length,d=0;d<k;d++){var g,q=m[d],v=void 0;if(q.l&&(v=q.m,q=q.l),"string"==typeof q)if(s.g[q])g=s.g[q](e,f.h,v);else{if(!t.g[q])throw["MhchemBugA","mhchem bug A. Please report. ("+q+")"];g=t.g[q](e,f.h,v)}else"function"==typeof q&&(g=q(e,f.h));i=t.j(i,g)}if(o=c.n||o,!(n.length>0))return i;if(c.s||(n=f.t),!c.u)break n}}}if(u<=0)throw["MhchemBugU","mhchem bug U. Please report."]}},
t.j=
function(n,r){return r?n?n.concat(r):[].concat(r):n},t.w={"~C":/^$/,"~A":/^./,"~B":/^./,"%m":/^\s/,"%l":/^\s(?=[A-Z\\$])/,"~@":/^[a-z]/,x:/^x/,x$:/^x$/,i$:/^i$/,"~M":/^(?:[a-zA-Z\u03B1-\u03C9\u0391-\u03A9?@]|(?:\\(?:alpha|beta|gamma|delta|epsilon|zeta|eta|theta|iota|kappa|lambda|mu|nu|xi|omicron|pi|rho|sigma|tau|upsilon|phi|chi|psi|omega|Gamma|Delta|Theta|Lambda|Xi|Pi|Sigma|Upsilon|Phi|Psi|Omega)(?:\s+|\{\}|(?![a-zA-Z]))))+/,"@z":/^\\(?:alpha|beta|gamma|delta|epsilon|zeta|eta|theta|iota|kappa|lambda|mu|nu|xi|omicron|pi|rho|sigma|tau|upsilon|phi|chi|psi|omega|Gamma|Delta|Theta|Lambda|Xi|Pi|Sigma|Upsilon|Phi|Psi|Omega)(?:\s+|\{\}|(?![a-zA-Z]))/,"~P":/^(?:([a-z])(?:$|[^a-zA-Z]))$/,"@%":/^\$(?:([a-z])(?:$|[^a-zA-Z]))\$$/,"~O":/^(?:\$?[\u03B1-\u03C9]\$?|\$?\\(?:alpha|beta|gamma|delta|epsilon|zeta|eta|theta|iota|kappa|lambda|mu|nu|xi|omicron|pi|rho|sigma|tau|upsilon|phi|chi|psi|omega)\s*\$?)(?:\s+|\{\}|(?![a-zA-Z]))$/,"~u":/^[0-9]+/,"@h":/^[+\-]?(?:[0-9]+(?:[,.][0-9]+)?|[0-9]*(?:\.[0-9]+))/,"@g":/^[+\-]?[0-9]+(?:[.,][0-9]+)?/,"%T":
function(n){var r=n.match(/^(\+\-|\+\/\-|\+|\-|\\pm\s?)?([0-9]+(?:[,.][0-9]+)?|[0-9]*(?:\.[0-9]+)?)(\((?:[0-9]+(?:[,.][0-9]+)?|[0-9]*(?:\.[0-9]+)?)\))?(?:([eE]|\s*(\*|x|\\times|\u00D7)\s*10\^)([+\-]?[0-9]+|\{[+\-]?[0-9]+\}))?/);return r&&r[0]?{h:r.splice(1),t:n.substr(r[0].length)}:null},aj:
function(n){var r=n.match(/^(\+\-|\+\/\-|\+|\-|\\pm\s?)?([0-9]+(?:[,.][0-9]+)?|[0-9]*(?:\.[0-9]+)?)\^([+\-]?[0-9]+|\{[+\-]?[0-9]+\})/);return r&&r[0]?{h:r.splice(1),t:n.substr(r[0].length)}:null},"%n":
function(n){var r=this["@W"](n,"",/^\([a-z]{1,3}(?=[\),])/,")","");if(r&&r.t.match(/^($|[\s,;\)\]\}])/))return r;var t=n.match(/^(?:\((?:\\ca\s?)?\$[amothc]\$\))/);return t?{h:t[0],t:n.substr(t[0].length)}:null},ae:/^_\{(\([a-z]{1,3}\))\}/,"@K":/^(?:\\\{|\[|\()/,"@c":/^(?:\)|\]|\\\})/,", ":/^[,;]\s*/,",":/^[,;]/,".":/^[.]/,". ":/^([.\u22C5\u00B7\u2022])\s*/,"@i":/^\.\.\.(?=$|[^.])/,"* ":/^([*])\s*/,"@P":
function(n){return this["@W"](n,"^{","","","}")},"@L":
function(n){return this["@W"](n,"^","$","$","")},"^a":/^\^([0-9]+|[^\\_])/,"@O":
function(n){return this["@W"](n,"^",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","","","{","}","",!0)},"@N":
function(n){return this["@W"](n,"^",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","")},"^\\x":/^\^(\\[a-zA-Z]+)\s*/,"%U":/^\^(-?\d+)/,"'":/^'/,"@Y":
function(n){return this["@W"](n,"_{","","","}")},"@Q":
function(n){return this["@W"](n,"_","$","$","")},_9:/^_([+\-]?[0-9]+|[^\\])/,"@T":
function(n){return this["@W"](n,"_",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","","","{","}","",!0)},"@S":
function(n){return this["@W"](n,"_",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","")},"@R":/^_(\\[a-zA-Z]+)\s*/,"^_":/^(?:\^(?=_)|\_(?=\^)|[\^_]$)/,"{}":/^\{\}/,"%B":
function(n){return this["@W"](n,"","{","}","")},"%A":
function(n){return this["@W"](n,"{","","","}")},"@~":
function(n){return this["@W"](n,"","$","$","")},"@a":
function(n){return this["@W"](n,"${","","","}$")},"@@":
function(n){return this["@W"](n,"$","","","$")},"%D":/^[=<>]/,"#":/^[#\u2261]/,"+":/^\+/,"-$":/^-(?=[\s_},;\]\/]|$|\([a-z]+\))/,"-9":/^-(?=[0-9])/,"@f":/^-(?=(?:[spd]|sp)(?:$|[\s,;\)\]\}]))/,"-":/^-/,ai:/^(?:\\pm|\$\\pm\$|\+-|\+\/-)/,"~Q":/^(?:\+|(?:[\-=<>]|<<|>>|\\approx|\$\\approx\$)(?=\s|$|-?[0-9]))/,"~c":/^(?:v|\(v\)|\^|\(\^\))(?=$|[\s,;\)\]\}])/,"@r":
function(n){return this["@W"](n,"\\bond{","","","}")},"->":/^(?:<->|<-->|->|<-|<=>>|<<=>|<=>|[\u2192\u27F6\u21CC])/,"@m":/^[CMT](?=\[)/,"@o":
function(n){return this["@W"](n,"[","","","]")},al:/^(&|@q|\\hline)\s*/,"@p":/^(?:\\[,\ ;:])/,"@G":
function(n){return this["@W"](n,"",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","","","{","}","",!0)},"@F":
function(n){return this["@W"](n,"",/^\\[a-zA-Z]+\{/,"}","")},"@t":/^\\ca(?:\s+|(?![a-zA-Z]))/,"@E":/^(?:\\[a-zA-Z]+\s*|\\[_&{}%])/,"~R":/^(?:[0-9]{1,2}[spdfgh]|[0-9]{0,2}sp)(?=$|[^a-zA-Z])/,"~S":/^[\/~|]/,"@y":
function(n){return this["@W"](n,"\\frac{","","","}","{","","","}")},"@A":
function(n){return this["@W"](n,"\\overset{","","","}","{","","","}")},"@C":
function(n){return this["@W"](n,"\\underset{","","","}","{","","","}")},"@B":
function(n){return this["@W"](n,"\\underbrace{","","","}_","{","","","}")},"@w":
function(n){return this["@W"](n,"\\color{","","","}")},"@x":
function(n){return this["@W"](n,"\\color{","","","}","{","","","}")},"@v":
function(n){return this["@W"](n,"\\color","\\","",/^(?=\{)/,"{","","","}")},"@u":
function(n){return this["@W"](n,"\\ce{","","","}")},"~Z":/^(?:[+-][IVX]+|\\pm\s*0|\$\\pm\$\s*0)$/,"a~":/^(?:[+-]?\s?[IVX]+|\\pm\s*0|\$\\pm\$\s*0)$/,"%d":/^[IVX]+/,"@j":/^[+\-]?(?:[0-9]+|\$[a-z]\$|[a-z])\/[0-9]+(?:\$[a-z]\$|[a-z])?$/,"~%":
function(n){var r;if(r=n.match(/^(?:(?:(?:\([+\-]?[0-9]+\/[0-9]+\)|[+\-]?(?:[0-9]+|\$[a-z]\$|[a-z])\/[0-9]+|[+\-]?[0-9]+[.,][0-9]+|[+\-]?\.[0-9]+|[+\-]?[0-9]+)(?:[a-z](?=\s*[A-Z]))?)|[+\-]?[a-z](?=\s*[A-Z])|\+(?!\s))/))return{h:r[0],t:n.substr(r[0].length)};var t=this["@W"](n,"","$","$","");return t&&(r=t.h.match(/^\$(?:\(?[+\-]?(?:[0-9]*[a-z]?[+\-])?[0-9]*[a-z](?:[+\-][0-9]*[a-z]?)?\)?|\+|-)\$$/))?{h:r[0],t:n.substr(r[0].length)}:null},"~a":
function(n){return this["~%"](n)},"@b":/^(?:[A-Z][a-z]{0,2}|i)(?=,)/,"~E":
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function(n){return"\\frac{"+o.go2(n.p1)+"}{"+o.go2(n.p2)+"}"},"~W":
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function(n){return"\\underset{"+o.go2(n.p1)+"}{"+o.go2(n.p2)+"}"},"%v":
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function(n){return"\\color{"+n.B+"}"},"~b":
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function(n,r){if(!n)return n;for(var t="",o=!1,e=0;e<n.length;e++){var a=n[e];if("string"==typeof a)t+=a;else if(this.H[a.l])t+=this.H[a.l](a);else{if(!this.L[a.l])throw["MhchemBugT","mhchem bug T. Please report."];var u=this.L[a.l];u=u.replace("{0}",a.p1||""),u=u.replace("{1}",a.p2||""),t+=u,"al"===a.l&&(o=!0)}}return r||o||(t="{"+t+"}"),t},go2:
function(n){return this.go(n,!0)}};MathJax.Extension["TeX/mhchem"].CE=r,n.Definitions.Add({macros:{ce:"CE",pu:"PU",xleftrightarrow:["Extension","AMSmath"],xrightleftharpoons:["Extension","AMSmath"],xRightleftharpoons:["Extension","AMSmath"],xLeftrightharpoons:["Extension","AMSmath"],longrightleftharpoons:["Macro","\\stackrel{\\textstyle{-}\\!\\!{\\rightharpoonup}}{\\smash{{\\leftharpoondown}\\!\\!{-}}}"],longRightleftharpoons:["Macro","\\stackrel{\\textstyle{-}\\!\\!{\\rightharpoonup}}{\\smash{\\leftharpoondown}}"],longLeftrightharpoons:["Macro","\\stackrel{\\textstyle\\vphantom{{-}}{\\rightharpoonup}}{\\smash{{\\leftharpoondown}\\!\\!{-}}}"],longleftrightarrows:["Macro","\\stackrel{\\longrightarrow}{\\smash{\\longleftarrow}\\Rule{0px}{.25em}{0px}}"],tripledash:["Macro","\\vphantom{-}\\raise2mu{\\kern2mu\\tiny\\text{-}\\kern1mu\\text{-}\\kern1mu\\text{-}\\kern2mu}"]}},
null,!0),MathJax.Extension["TeX/AMSmath"]||n.Definitions.Add({macros:{xrightarrow:["Extension","AMSmath"],xleftarrow:["Extension","AMSmath"]}},
null,!0),MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX AMSmath Ready",
function(){n.Definitions.Add({macros:{xleftrightarrow:["xArrow",8596,6,6],xrightleftharpoons:["xArrow",8652,5,7],xRightleftharpoons:["xArrow",8652,5,7],xLeftrightharpoons:["xArrow",8652,5,7]}},
null,!0)}),n.Parse.Augment({CE:
function(n){var t=this.GetArgument(n),o=r(t).Parse();this.string=o+this.string.substr(this.i),this.i=0},PU:
function(n){var t=this.GetArgument(n),o=r(t).Parse("pu");this.string=o+this.string.substr(this.i),this.i=0}}),MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX mhchem Ready")}),MathJax.Ajax.loadComplete("[mhchem]/mhchem.js");





assets/js/mathjax/jax/element/mml/jax.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.ElementJax.mml=MathJax.ElementJax({mimeType:"jax/mml"},{id:"mml",version:"2.7.5",directory:MathJax.ElementJax.directory+"/mml",extensionDir:MathJax.ElementJax.extensionDir+"/mml",optableDir:MathJax.ElementJax.directory+"/mml/optable"});MathJax.ElementJax.mml.Augment({Init:function(){if(arguments.length===1&&arguments[0].type==="math"){this.root=arguments[0]}else{this.root=MathJax.ElementJax.mml.math.apply(this,arguments)}if(this.root.attr&&this.root.attr.mode){if(!this.root.display&&this.root.attr.mode==="display"){this.root.display="block";this.root.attrNames.push("display")}delete this.root.attr.mode;for(var b=0,a=this.root.attrNames.length;b<a;b++){if(this.root.attrNames[b]==="mode"){this.root.attrNames.splice(b,1);break}}}}},{INHERIT:"_inherit_",AUTO:"_auto_",SIZE:{INFINITY:"infinity",SMALL:"small",NORMAL:"normal",BIG:"big"},COLOR:{TRANSPARENT:"transparent"},VARIANT:{NORMAL:"normal",BOLD:"bold",ITALIC:"italic",BOLDITALIC:"bold-italic",DOUBLESTRUCK:"double-struck",FRAKTUR:"fraktur",BOLDFRAKTUR:"bold-fraktur",SCRIPT:"script",BOLDSCRIPT:"bold-script",SANSSERIF:"sans-serif",BOLDSANSSERIF:"bold-sans-serif",SANSSERIFITALIC:"sans-serif-italic",SANSSERIFBOLDITALIC:"sans-serif-bold-italic",MONOSPACE:"monospace",INITIAL:"initial",TAILED:"tailed",LOOPED:"looped",STRETCHED:"stretched",CALIGRAPHIC:"-tex-caligraphic",OLDSTYLE:"-tex-oldstyle"},FORM:{PREFIX:"prefix",INFIX:"infix",POSTFIX:"postfix"},LINEBREAK:{AUTO:"auto",NEWLINE:"newline",NOBREAK:"nobreak",GOODBREAK:"goodbreak",BADBREAK:"badbreak"},LINEBREAKSTYLE:{BEFORE:"before",AFTER:"after",DUPLICATE:"duplicate",INFIXLINBREAKSTYLE:"infixlinebreakstyle"},INDENTALIGN:{LEFT:"left",CENTER:"center",RIGHT:"right",AUTO:"auto",ID:"id",INDENTALIGN:"indentalign"},INDENTSHIFT:{INDENTSHIFT:"indentshift"},LINETHICKNESS:{THIN:"thin",MEDIUM:"medium",THICK:"thick"},NOTATION:{LONGDIV:"longdiv",ACTUARIAL:"actuarial",RADICAL:"radical",BOX:"box",ROUNDEDBOX:"roundedbox",CIRCLE:"circle",LEFT:"left",RIGHT:"right",TOP:"top",BOTTOM:"bottom",UPDIAGONALSTRIKE:"updiagonalstrike",DOWNDIAGONALSTRIKE:"downdiagonalstrike",UPDIAGONALARROW:"updiagonalarrow",VERTICALSTRIKE:"verticalstrike",HORIZONTALSTRIKE:"horizontalstrike",PHASORANGLE:"phasorangle",MADRUWB:"madruwb"},ALIGN:{TOP:"top",BOTTOM:"bottom",CENTER:"center",BASELINE:"baseline",AXIS:"axis",LEFT:"left",RIGHT:"right"},LINES:{NONE:"none",SOLID:"solid",DASHED:"dashed"},SIDE:{LEFT:"left",RIGHT:"right",LEFTOVERLAP:"leftoverlap",RIGHTOVERLAP:"rightoverlap"},WIDTH:{AUTO:"auto",FIT:"fit"},ACTIONTYPE:{TOGGLE:"toggle",STATUSLINE:"statusline",TOOLTIP:"tooltip",INPUT:"input"},LENGTH:{VERYVERYTHINMATHSPACE:"veryverythinmathspace",VERYTHINMATHSPACE:"verythinmathspace",THINMATHSPACE:"thinmathspace",MEDIUMMATHSPACE:"mediummathspace",THICKMATHSPACE:"thickmathspace",VERYTHICKMATHSPACE:"verythickmathspace",VERYVERYTHICKMATHSPACE:"veryverythickmathspace",NEGATIVEVERYVERYTHINMATHSPACE:"negativeveryverythinmathspace",NEGATIVEVERYTHINMATHSPACE:"negativeverythinmathspace",NEGATIVETHINMATHSPACE:"negativethinmathspace",NEGATIVEMEDIUMMATHSPACE:"negativemediummathspace",NEGATIVETHICKMATHSPACE:"negativethickmathspace",NEGATIVEVERYTHICKMATHSPACE:"negativeverythickmathspace",NEGATIVEVERYVERYTHICKMATHSPACE:"negativeveryverythickmathspace"},OVERFLOW:{LINBREAK:"linebreak",SCROLL:"scroll",ELIDE:"elide",TRUNCATE:"truncate",SCALE:"scale"},UNIT:{EM:"em",EX:"ex",PX:"px",IN:"in",CM:"cm",MM:"mm",PT:"pt",PC:"pc"},TEXCLASS:{ORD:0,OP:1,BIN:2,REL:3,OPEN:4,CLOSE:5,PUNCT:6,INNER:7,VCENTER:8,NONE:-1},TEXCLASSNAMES:["ORD","OP","BIN","REL","OPEN","CLOSE","PUNCT","INNER","VCENTER"],skipAttributes:{texClass:true,useHeight:true,texprimestyle:true},copyAttributes:{displaystyle:1,scriptlevel:1,open:1,close:1,form:1,actiontype:1,fontfamily:true,fontsize:true,fontweight:true,fontstyle:true,color:true,background:true,id:true,"class":1,href:true,style:true},copyAttributeNames:["displaystyle","scriptlevel","open","close","form","actiontype","fontfamily","fontsize","fontweight","fontstyle","color","background","id","class","href","style"],nocopyAttributes:{fontfamily:true,fontsize:true,fontweight:true,fontstyle:true,color:true,background:true,id:true,"class":true,href:true,style:true,xmlns:true},Error:function(d,e){var c=this.merror(d),b=MathJax.Localization.fontDirection(),a=MathJax.Localization.fontFamily();if(e){c=c.With(e)}if(b||a){c=this.mstyle(c);if(b){c.dir=b}if(a){c.style.fontFamily="font-family: "+a}}return c}});(function(a){a.mbase=MathJax.Object.Subclass({type:"base",isToken:false,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT},noInherit:{},noInheritAttribute:{texClass:true},getRemoved:{},linebreakContainer:false,Init:function(){this.data=[];if(this.inferRow&&!(arguments.length===1&&arguments[0].inferred)){this.Append(a.mrow().With({inferred:true,notParent:true}))}this.Append.apply(this,arguments)},With:function(e){for(var f in e){if(e.hasOwnProperty(f)){this[f]=e[f]}}return this},Append:function(){if(this.inferRow&&this.data.length){this.data[0].Append.apply(this.data[0],arguments)}else{for(var f=0,e=arguments.length;f<e;f++){this.SetData(this.data.length,arguments[f])}}},SetData:function(e,f){if(f!=null){if(!(f instanceof a.mbase)){f=(this.isToken||this.isChars?a.chars(f):a.mtext(f))}f.parent=this;f.setInherit(this.inheritFromMe?this:this.inherit)}this.data[e]=f},Parent:function(){var e=this.parent;while(e&&e.notParent){e=e.parent}return e},Get:function(f,k,l){if(!l){if(this[f]!=null){return this[f]}if(this.attr&&this.attr[f]!=null){return this.attr[f]}}var g=this.Parent();if(g&&g["adjustChild_"+f]!=null){return(g["adjustChild_"+f])(this.childPosition(),k)}var j=this.inherit;var e=j;while(j){var i=j[f];if(i==null&&j.attr){i=j.attr[f]}if(j.removedStyles&&j.getRemoved[f]&&i==null){i=j.removedStyles[j.getRemoved[f]]}if(i!=null&&j.noInheritAttribute&&!j.noInheritAttribute[f]){var h=j.noInherit[this.type];if(!(h&&h[f])){return i}}e=j;j=j.inherit}if(!k){if(this.defaults[f]===a.AUTO){return this.autoDefault(f)}if(this.defaults[f]!==a.INHERIT&&this.defaults[f]!=null){return this.defaults[f]}if(e){return e.defaults[f]}}return null},hasValue:function(e){return(this.Get(e,true)!=null)},getValues:function(){var f={};for(var g=0,e=arguments.length;g<e;g++){f[arguments[g]]=this.Get(arguments[g])}return f},adjustChild_scriptlevel:function(f,e){return this.Get("scriptlevel",e)},adjustChild_displaystyle:function(f,e){return this.Get("displaystyle",e)},adjustChild_texprimestyle:function(f,e){return this.Get("texprimestyle",e)},hasMMLspacing:function(){return false},childPosition:function(){var h=this,g=h.parent;while(g.notParent){h=g;g=h.parent}for(var f=0,e=g.data.length;f<e;f++){if(g.data[f]===h){return f}}return null},setInherit:function(g){if(g!==this.inherit&&this.inherit==null){this.inherit=g;for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]&&this.data[f].setInherit){this.data[f].setInherit(g)}}}},setTeXclass:function(e){this.getPrevClass(e);return(typeof(this.texClass)!=="undefined"?this:e)},getPrevClass:function(e){if(e){this.prevClass=e.Get("texClass");this.prevLevel=e.Get("scriptlevel")}},updateTeXclass:function(e){if(e){this.prevClass=e.prevClass;delete e.prevClass;this.prevLevel=e.prevLevel;delete e.prevLevel;this.texClass=e.Get("texClass")}},texSpacing:function(){var f=(this.prevClass!=null?this.prevClass:a.TEXCLASS.NONE);var e=(this.Get("texClass")||a.TEXCLASS.ORD);if(f===a.TEXCLASS.NONE||e===a.TEXCLASS.NONE){return""}if(f===a.TEXCLASS.VCENTER){f=a.TEXCLASS.ORD}if(e===a.TEXCLASS.VCENTER){e=a.TEXCLASS.ORD}var g=this.TEXSPACE[f][e];if((this.prevLevel>0||this.Get("scriptlevel")>0)&&g>=0){return""}return this.TEXSPACELENGTH[Math.abs(g)]},TEXSPACELENGTH:["",a.LENGTH.THINMATHSPACE,a.LENGTH.MEDIUMMATHSPACE,a.LENGTH.THICKMATHSPACE],TEXSPACE:[[0,-1,2,3,0,0,0,1],[-1,-1,0,3,0,0,0,1],[2,2,0,0,2,0,0,2],[3,3,0,0,3,0,0,3],[0,0,0,0,0,0,0,0],[0,-1,2,3,0,0,0,1],[1,1,0,1,1,1,1,1],[1,-1,2,3,1,0,1,1]],autoDefault:function(e){return""},isSpacelike:function(){return false},isEmbellished:function(){return false},Core:function(){return this},CoreMO:function(){return this},childIndex:function(g){if(g==null){return}for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(g===this.data[f]){return f}}},CoreIndex:function(){return(this.inferRow?this.data[0]||this:this).childIndex(this.Core())},hasNewline:function(){if(this.isEmbellished()){return this.CoreMO().hasNewline()}if(this.isToken||this.linebreakContainer){return false}for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]&&this.data[f].hasNewline()){return true}}return false},array:function(){if(this.inferred){return this.data}else{return[this]}},toString:function(){return this.type+"("+this.data.join(",")+")"},getAnnotation:function(){return null}},{childrenSpacelike:function(){for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(!this.data[f].isSpacelike()){return false}}return true},childEmbellished:function(){return(this.data[0]&&this.data[0].isEmbellished())},childCore:function(){return(this.inferRow&&this.data[0]?this.data[0].Core():this.data[0])},childCoreMO:function(){return(this.data[0]?this.data[0].CoreMO():null)},setChildTeXclass:function(e){if(this.data[0]){e=this.data[0].setTeXclass(e);this.updateTeXclass(this.data[0])}return e},setBaseTeXclasses:function(g){this.getPrevClass(g);this.texClass=null;if(this.data[0]){if(this.isEmbellished()||this.data[0].isa(a.mi)){g=this.data[0].setTeXclass(g);this.updateTeXclass(this.Core())}else{this.data[0].setTeXclass();g=this}}else{g=this}for(var f=1,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]){this.data[f].setTeXclass()}}return g},setSeparateTeXclasses:function(g){this.getPrevClass(g);for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]){this.data[f].setTeXclass()}}if(this.isEmbellished()){this.updateTeXclass(this.Core())}return this}});a.mi=a.mbase.Subclass({type:"mi",isToken:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathvariant:a.AUTO,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT},autoDefault:function(f){if(f==="mathvariant"){var e=(this.data[0]||"").toString();return(e.length===1||(e.length===2&&e.charCodeAt(0)>=55296&&e.charCodeAt(0)<56320)?a.VARIANT.ITALIC:a.VARIANT.NORMAL)}return""},setTeXclass:function(f){this.getPrevClass(f);var e=this.data.join("");if(e.length>1&&e.match(/^[a-z][a-z0-9]*$/i)&&this.texClass===a.TEXCLASS.ORD){this.texClass=a.TEXCLASS.OP;this.autoOP=true}return this}});a.mn=a.mbase.Subclass({type:"mn",isToken:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathvariant:a.INHERIT,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT}});a.mo=a.mbase.Subclass({type:"mo",isToken:true,defaults:{mathvariant:a.INHERIT,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT,form:a.AUTO,fence:a.AUTO,separator:a.AUTO,lspace:a.AUTO,rspace:a.AUTO,stretchy:a.AUTO,symmetric:a.AUTO,maxsize:a.AUTO,minsize:a.AUTO,largeop:a.AUTO,movablelimits:a.AUTO,accent:a.AUTO,linebreak:a.LINEBREAK.AUTO,lineleading:a.INHERIT,linebreakstyle:a.AUTO,linebreakmultchar:a.INHERIT,indentalign:a.INHERIT,indentshift:a.INHERIT,indenttarget:a.INHERIT,indentalignfirst:a.INHERIT,indentshiftfirst:a.INHERIT,indentalignlast:a.INHERIT,indentshiftlast:a.INHERIT,texClass:a.AUTO},defaultDef:{form:a.FORM.INFIX,fence:false,separator:false,lspace:a.LENGTH.THICKMATHSPACE,rspace:a.LENGTH.THICKMATHSPACE,stretchy:false,symmetric:false,maxsize:a.SIZE.INFINITY,minsize:"0em",largeop:false,movablelimits:false,accent:false,linebreak:a.LINEBREAK.AUTO,lineleading:"1ex",linebreakstyle:"before",indentalign:a.INDENTALIGN.AUTO,indentshift:"0",indenttarget:"",indentalignfirst:a.INDENTALIGN.INDENTALIGN,indentshiftfirst:a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT,indentalignlast:a.INDENTALIGN.INDENTALIGN,indentshiftlast:a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT,texClass:a.TEXCLASS.REL},SPACE_ATTR:{lspace:1,rspace:2},useMMLspacing:3,hasMMLspacing:function(){if(this.useMMLspacing){return true}return this.form&&(this.OPTABLE[this.form]||{})[this.data.join("")]},autoDefault:function(g,n){var l=this.def;if(!l){if(g==="form"){return this.getForm()}var k=this.data.join("");var f=[this.Get("form"),a.FORM.INFIX,a.FORM.POSTFIX,a.FORM.PREFIX];for(var h=0,e=f.length;h<e;h++){var j=this.OPTABLE[f[h]][k];if(j){l=this.makeDef(j);break}}if(!l){l=this.CheckRange(k)}if(!l&&n){l={}}else{if(!l){l=MathJax.Hub.Insert({},this.defaultDef)}if(this.parent){this.def=l}else{l=MathJax.Hub.Insert({},l)}l.form=f[0]}}this.useMMLspacing&=~(this.SPACE_ATTR[g]||0);if(l[g]!=null){return l[g]}else{if(!n){return this.defaultDef[g]}}return""},CheckRange:function(j){var k=j.charCodeAt(0);if(k>=55296&&k<56320){k=(((k-55296)<<10)+(j.charCodeAt(1)-56320))+65536}for(var g=0,e=this.RANGES.length;g<e&&this.RANGES[g][0]<=k;g++){if(k<=this.RANGES[g][1]){if(this.RANGES[g][3]){var f=a.optableDir+"/"+this.RANGES[g][3]+".js";this.RANGES[g][3]=null;MathJax.Hub.RestartAfter(MathJax.Ajax.Require(f))}var h=a.TEXCLASSNAMES[this.RANGES[g][2]];h=this.OPTABLE.infix[j]=a.mo.OPTYPES[h==="BIN"?"BIN3":h];return this.makeDef(h)}}return null},makeDef:function(f){if(f[2]==null){f[2]=this.defaultDef.texClass}if(!f[3]){f[3]={}}var e=MathJax.Hub.Insert({},f[3]);e.lspace=this.SPACE[f[0]];e.rspace=this.SPACE[f[1]];e.texClass=f[2];if(e.texClass===a.TEXCLASS.REL&&(this.movablelimits||this.data.join("").match(/^[a-z]+$/i))){e.texClass=a.TEXCLASS.OP}return e},getForm:function(){var e=this,g=this.parent,f=this.Parent();while(f&&f.isEmbellished()){e=g;g=f.parent;f=f.Parent()}if(g&&g.type==="mrow"&&g.NonSpaceLength()!==1){if(g.FirstNonSpace()===e){return a.FORM.PREFIX}if(g.LastNonSpace()===e){return a.FORM.POSTFIX}}return a.FORM.INFIX},isEmbellished:function(){return true},hasNewline:function(){return(this.Get("linebreak")===a.LINEBREAK.NEWLINE)},CoreParent:function(){var e=this;while(e&&e.isEmbellished()&&e.CoreMO()===this&&!e.isa(a.math)){e=e.Parent()}return e},CoreText:function(e){if(!e){return""}if(e.isEmbellished()){return e.CoreMO().data.join("")}while((((e.isa(a.mrow)||e.isa(a.TeXAtom)||e.isa(a.mstyle)||e.isa(a.mphantom))&&e.data.length===1)||e.isa(a.munderover))&&e.data[0]){e=e.data[0]}if(!e.isToken){return""}else{return e.data.join("")}},remapChars:{"*":"\u2217",'"':"\u2033","\u00B0":"\u2218","\u00B2":"2","\u00B3":"3","\u00B4":"\u2032","\u00B9":"1"},remap:function(f,e){f=f.replace(/-/g,"\u2212");if(e){f=f.replace(/'/g,"\u2032").replace(/`/g,"\u2035");if(f.length===1){f=e[f]||f}}return f},setTeXclass:function(f){var e=this.getValues("form","lspace","rspace","fence");if(this.hasMMLspacing()){this.texClass=a.TEXCLASS.NONE;return this}if(e.fence&&!this.texClass){if(e.form===a.FORM.PREFIX){this.texClass=a.TEXCLASS.OPEN}if(e.form===a.FORM.POSTFIX){this.texClass=a.TEXCLASS.CLOSE}}this.texClass=this.Get("texClass");if(this.data.join("")==="\u2061"){if(f){f.texClass=a.TEXCLASS.OP;f.fnOP=true}this.texClass=this.prevClass=a.TEXCLASS.NONE;return f}return this.adjustTeXclass(f)},adjustTeXclass:function(f){if(this.texClass===a.TEXCLASS.NONE){return f}if(f){if(f.autoOP&&(this.texClass===a.TEXCLASS.BIN||this.texClass===a.TEXCLASS.REL)){f.texClass=a.TEXCLASS.ORD}this.prevClass=f.texClass||a.TEXCLASS.ORD;this.prevLevel=f.Get("scriptlevel")}else{this.prevClass=a.TEXCLASS.NONE}if(this.texClass===a.TEXCLASS.BIN&&(this.prevClass===a.TEXCLASS.NONE||this.prevClass===a.TEXCLASS.BIN||this.prevClass===a.TEXCLASS.OP||this.prevClass===a.TEXCLASS.REL||this.prevClass===a.TEXCLASS.OPEN||this.prevClass===a.TEXCLASS.PUNCT)){this.texClass=a.TEXCLASS.ORD}else{if(this.prevClass===a.TEXCLASS.BIN&&(this.texClass===a.TEXCLASS.REL||this.texClass===a.TEXCLASS.CLOSE||this.texClass===a.TEXCLASS.PUNCT)){f.texClass=this.prevClass=a.TEXCLASS.ORD}else{if(this.texClass===a.TEXCLASS.BIN){var g=this,e=this.parent;while(e&&e.parent&&e.isEmbellished()&&(e.data.length===1||(e.type!=="mrow"&&e.Core()===g))){g=e;e=e.parent}if(e.data[e.data.length-1]===g){this.texClass=a.TEXCLASS.ORD}}}}return this}});a.mtext=a.mbase.Subclass({type:"mtext",isToken:true,isSpacelike:function(){return true},texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathvariant:a.INHERIT,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT}});a.mspace=a.mbase.Subclass({type:"mspace",isToken:true,isSpacelike:function(){return true},defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,width:"0em",height:"0ex",depth:"0ex",linebreak:a.LINEBREAK.AUTO},hasDimAttr:function(){return(this.hasValue("width")||this.hasValue("height")||this.hasValue("depth"))},hasNewline:function(){return(!this.hasDimAttr()&&this.Get("linebreak")===a.LINEBREAK.NEWLINE)}});a.ms=a.mbase.Subclass({type:"ms",isToken:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathvariant:a.INHERIT,mathsize:a.INHERIT,mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT,lquote:'"',rquote:'"'}});a.mglyph=a.mbase.Subclass({type:"mglyph",isToken:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,alt:"",src:"",width:a.AUTO,height:a.AUTO,valign:"0em"}});a.mrow=a.mbase.Subclass({type:"mrow",isSpacelike:a.mbase.childrenSpacelike,inferred:false,notParent:false,isEmbellished:function(){var f=false;for(var g=0,e=this.data.length;g<e;g++){if(this.data[g]==null){continue}if(this.data[g].isEmbellished()){if(f){return false}f=true;this.core=g}else{if(!this.data[g].isSpacelike()){return false}}}return f},NonSpaceLength:function(){var g=0;for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]&&!this.data[f].isSpacelike()){g++}}return g},FirstNonSpace:function(){for(var f=0,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data[f]&&!this.data[f].isSpacelike()){return this.data[f]}}return null},LastNonSpace:function(){for(var e=this.data.length-1;e>=0;e--){if(this.data[0]&&!this.data[e].isSpacelike()){return this.data[e]}}return null},Core:function(){if(!(this.isEmbellished())||typeof(this.core)==="undefined"){return this}return this.data[this.core]},CoreMO:function(){if(!(this.isEmbellished())||typeof(this.core)==="undefined"){return this}return this.data[this.core].CoreMO()},toString:function(){if(this.inferred){return"["+this.data.join(",")+"]"}return this.SUPER(arguments).toString.call(this)},setTeXclass:function(g){var f,e=this.data.length;if((this.open||this.close)&&(!g||!g.fnOP)){this.getPrevClass(g);g=null;for(f=0;f<e;f++){if(this.data[f]){g=this.data[f].setTeXclass(g)}}if(!this.hasOwnProperty("texClass")){this.texClass=a.TEXCLASS.INNER}return this}else{for(f=0;f<e;f++){if(this.data[f]){g=this.data[f].setTeXclass(g)}}if(this.data[0]){this.updateTeXclass(this.data[0])}return g}},getAnnotation:function(e){if(this.data.length!=1){return null}return this.data[0].getAnnotation(e)}});a.mfrac=a.mbase.Subclass({type:"mfrac",num:0,den:1,linebreakContainer:true,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,linethickness:a.LINETHICKNESS.MEDIUM,numalign:a.ALIGN.CENTER,denomalign:a.ALIGN.CENTER,bevelled:false},adjustChild_displaystyle:function(e){return false},adjustChild_scriptlevel:function(f){var e=this.Get("scriptlevel");if(!this.Get("displaystyle")||e>0){e++}return e},adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e==this.den){return true}return this.Get("texprimestyle")},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.msqrt=a.mbase.Subclass({type:"msqrt",inferRow:true,linebreakContainer:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses,adjustChild_texprimestyle:function(e){return true}});a.mroot=a.mbase.Subclass({type:"mroot",linebreakContainer:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,adjustChild_displaystyle:function(e){if(e===1){return false}return this.Get("displaystyle")},adjustChild_scriptlevel:function(f){var e=this.Get("scriptlevel");if(f===1){e+=2}return e},adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e===0){return true}return this.Get("texprimestyle")},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.mstyle=a.mbase.Subclass({type:"mstyle",isSpacelike:a.mbase.childrenSpacelike,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,inferRow:true,defaults:{scriptlevel:a.INHERIT,displaystyle:a.INHERIT,scriptsizemultiplier:Math.sqrt(1/2),scriptminsize:"8pt",mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,dir:a.INHERIT,infixlinebreakstyle:a.LINEBREAKSTYLE.BEFORE,decimalseparator:"."},adjustChild_scriptlevel:function(g){var f=this.scriptlevel;if(f==null){f=this.Get("scriptlevel")}else{if(String(f).match(/^ *[-+]/)){var e=this.Get("scriptlevel",null,true);f=e+parseInt(f)}}return f},inheritFromMe:true,noInherit:{mpadded:{width:true,height:true,depth:true,lspace:true,voffset:true},mtable:{width:true,height:true,depth:true,align:true}},getRemoved:{fontfamily:"fontFamily",fontweight:"fontWeight",fontstyle:"fontStyle",fontsize:"fontSize"},setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass});a.merror=a.mbase.Subclass({type:"merror",inferRow:true,linebreakContainer:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD});a.mpadded=a.mbase.Subclass({type:"mpadded",inferRow:true,isSpacelike:a.mbase.childrenSpacelike,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,width:"",height:"",depth:"",lspace:0,voffset:0},setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass});a.mphantom=a.mbase.Subclass({type:"mphantom",texClass:a.TEXCLASS.ORD,inferRow:true,isSpacelike:a.mbase.childrenSpacelike,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass});a.mfenced=a.mbase.Subclass({type:"mfenced",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,open:"(",close:")",separators:","},addFakeNodes:function(){var f=this.getValues("open","close","separators");f.open=f.open.replace(/[ \t\n\r]/g,"");f.close=f.close.replace(/[ \t\n\r]/g,"");f.separators=f.separators.replace(/[ \t\n\r]/g,"");if(f.open!==""){this.SetData("open",a.mo(f.open).With({fence:true,form:a.FORM.PREFIX,texClass:a.TEXCLASS.OPEN}))}if(f.separators!==""){while(f.separators.length<this.data.length){f.separators+=f.separators.charAt(f.separators.length-1)}for(var g=1,e=this.data.length;g<e;g++){if(this.data[g]){this.SetData("sep"+g,a.mo(f.separators.charAt(g-1)).With({separator:true}))}}}if(f.close!==""){this.SetData("close",a.mo(f.close).With({fence:true,form:a.FORM.POSTFIX,texClass:a.TEXCLASS.CLOSE}))}},texClass:a.TEXCLASS.OPEN,setTeXclass:function(g){this.addFakeNodes();this.getPrevClass(g);if(this.data.open){g=this.data.open.setTeXclass(g)}if(this.data[0]){g=this.data[0].setTeXclass(g)}for(var f=1,e=this.data.length;f<e;f++){if(this.data["sep"+f]){g=this.data["sep"+f].setTeXclass(g)}if(this.data[f]){g=this.data[f].setTeXclass(g)}}if(this.data.close){g=this.data.close.setTeXclass(g)}this.updateTeXclass(this.data.open);this.texClass=a.TEXCLASS.INNER;return g}});a.menclose=a.mbase.Subclass({type:"menclose",inferRow:true,linebreakContainer:true,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,notation:a.NOTATION.LONGDIV,texClass:a.TEXCLASS.ORD},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.msubsup=a.mbase.Subclass({type:"msubsup",base:0,sub:1,sup:2,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,subscriptshift:"",superscriptshift:"",texClass:a.AUTO},autoDefault:function(e){if(e==="texClass"){return(this.isEmbellished()?this.CoreMO().Get(e):a.TEXCLASS.ORD)}return 0},adjustChild_displaystyle:function(e){if(e>0){return false}return this.Get("displaystyle")},adjustChild_scriptlevel:function(f){var e=this.Get("scriptlevel");if(f>0){e++}return e},adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e===this.sub){return true}return this.Get("texprimestyle")},setTeXclass:a.mbase.setBaseTeXclasses});a.msub=a.msubsup.Subclass({type:"msub"});a.msup=a.msubsup.Subclass({type:"msup",sub:2,sup:1});a.mmultiscripts=a.msubsup.Subclass({type:"mmultiscripts",adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e%2===1){return true}return this.Get("texprimestyle")}});a.mprescripts=a.mbase.Subclass({type:"mprescripts"});a.none=a.mbase.Subclass({type:"none"});a.munderover=a.mbase.Subclass({type:"munderover",base:0,under:1,over:2,sub:1,sup:2,ACCENTS:["","accentunder","accent"],linebreakContainer:true,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,accent:a.AUTO,accentunder:a.AUTO,align:a.ALIGN.CENTER,texClass:a.AUTO,subscriptshift:"",superscriptshift:""},autoDefault:function(e){if(e==="texClass"){return(this.isEmbellished()?this.CoreMO().Get(e):a.TEXCLASS.ORD)}if(e==="accent"&&this.data[this.over]){return this.data[this.over].CoreMO().Get("accent")}if(e==="accentunder"&&this.data[this.under]){return this.data[this.under].CoreMO().Get("accent")}return false},adjustChild_displaystyle:function(e){if(e>0){return false}return this.Get("displaystyle")},adjustChild_scriptlevel:function(g){var f=this.Get("scriptlevel");var e=(this.data[this.base]&&!this.Get("displaystyle")&&this.data[this.base].CoreMO().Get("movablelimits"));if(g==this.under&&(e||!this.Get("accentunder"))){f++}if(g==this.over&&(e||!this.Get("accent"))){f++}return f},adjustChild_texprimestyle:function(e){if(e===this.base&&this.data[this.over]){return true}return this.Get("texprimestyle")},setTeXclass:a.mbase.setBaseTeXclasses});a.munder=a.munderover.Subclass({type:"munder"});a.mover=a.munderover.Subclass({type:"mover",over:1,under:2,sup:1,sub:2,ACCENTS:["","accent","accentunder"]});a.mtable=a.mbase.Subclass({type:"mtable",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,align:a.ALIGN.AXIS,rowalign:a.ALIGN.BASELINE,columnalign:a.ALIGN.CENTER,groupalign:"{left}",alignmentscope:true,columnwidth:a.WIDTH.AUTO,width:a.WIDTH.AUTO,rowspacing:"1ex",columnspacing:".8em",rowlines:a.LINES.NONE,columnlines:a.LINES.NONE,frame:a.LINES.NONE,framespacing:"0.4em 0.5ex",equalrows:false,equalcolumns:false,displaystyle:false,side:a.SIDE.RIGHT,minlabelspacing:"0.8em",texClass:a.TEXCLASS.ORD,useHeight:1},adjustChild_displaystyle:function(){return(this.displaystyle!=null?this.displaystyle:this.defaults.displaystyle)},inheritFromMe:true,noInherit:{mover:{align:true},munder:{align:true},munderover:{align:true},mtable:{align:true,rowalign:true,columnalign:true,groupalign:true,alignmentscope:true,columnwidth:true,width:true,rowspacing:true,columnspacing:true,rowlines:true,columnlines:true,frame:true,framespacing:true,equalrows:true,equalcolumns:true,displaystyle:true,side:true,minlabelspacing:true,texClass:true,useHeight:1}},linebreakContainer:true,Append:function(){for(var f=0,e=arguments.length;f<e;f++){if(!((arguments[f] instanceof a.mtr)||(arguments[f] instanceof a.mlabeledtr))){arguments[f]=a.mtr(arguments[f])}}this.SUPER(arguments).Append.apply(this,arguments)},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.mtr=a.mbase.Subclass({type:"mtr",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,rowalign:a.INHERIT,columnalign:a.INHERIT,groupalign:a.INHERIT},inheritFromMe:true,noInherit:{mrow:{rowalign:true,columnalign:true,groupalign:true},mtable:{rowalign:true,columnalign:true,groupalign:true}},linebreakContainer:true,Append:function(){for(var f=0,e=arguments.length;f<e;f++){if(!(arguments[f] instanceof a.mtd)){arguments[f]=a.mtd(arguments[f])}}this.SUPER(arguments).Append.apply(this,arguments)},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.mtd=a.mbase.Subclass({type:"mtd",inferRow:true,linebreakContainer:true,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,rowspan:1,columnspan:1,rowalign:a.INHERIT,columnalign:a.INHERIT,groupalign:a.INHERIT},setTeXclass:a.mbase.setSeparateTeXclasses});a.maligngroup=a.mbase.Subclass({type:"maligngroup",isSpacelike:function(){return true},defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,groupalign:a.INHERIT},inheritFromMe:true,noInherit:{mrow:{groupalign:true},mtable:{groupalign:true}}});a.malignmark=a.mbase.Subclass({type:"malignmark",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,edge:a.SIDE.LEFT},isSpacelike:function(){return true}});a.mlabeledtr=a.mtr.Subclass({type:"mlabeledtr"});a.maction=a.mbase.Subclass({type:"maction",defaults:{mathbackground:a.INHERIT,mathcolor:a.INHERIT,actiontype:a.ACTIONTYPE.TOGGLE,selection:1},selected:function(){return this.data[this.Get("selection")-1]||a.NULL},isEmbellished:function(){return this.selected().isEmbellished()},isSpacelike:function(){return this.selected().isSpacelike()},Core:function(){return this.selected().Core()},CoreMO:function(){return this.selected().CoreMO()},setTeXclass:function(f){if(this.Get("actiontype")===a.ACTIONTYPE.TOOLTIP&&this.data[1]){this.data[1].setTeXclass()}var e=this.selected();f=e.setTeXclass(f);this.updateTeXclass(e);return f}});a.semantics=a.mbase.Subclass({type:"semantics",notParent:true,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,defaults:{definitionURL:null,encoding:null},setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass,getAnnotation:function(g){var l=MathJax.Hub.config.MathMenu.semanticsAnnotations[g];if(l){for(var h=0,e=this.data.length;h<e;h++){var k=this.data[h].Get("encoding");if(k){for(var f=0,o=l.length;f<o;f++){if(l[f]===k){return this.data[h]}}}}}return null}});a.annotation=a.mbase.Subclass({type:"annotation",isChars:true,linebreakContainer:true,defaults:{definitionURL:null,encoding:null,cd:"mathmlkeys",name:"",src:null}});a["annotation-xml"]=a.mbase.Subclass({type:"annotation-xml",linebreakContainer:true,defaults:{definitionURL:null,encoding:null,cd:"mathmlkeys",name:"",src:null}});a.math=a.mstyle.Subclass({type:"math",defaults:{mathvariant:a.VARIANT.NORMAL,mathsize:a.SIZE.NORMAL,mathcolor:"",mathbackground:a.COLOR.TRANSPARENT,dir:"ltr",scriptlevel:0,displaystyle:a.AUTO,display:"inline",maxwidth:"",overflow:a.OVERFLOW.LINEBREAK,altimg:"","altimg-width":"","altimg-height":"","altimg-valign":"",alttext:"",cdgroup:"",scriptsizemultiplier:Math.sqrt(1/2),scriptminsize:"8px",infixlinebreakstyle:a.LINEBREAKSTYLE.BEFORE,lineleading:"1ex",indentshift:"auto",indentalign:a.INDENTALIGN.AUTO,indentalignfirst:a.INDENTALIGN.INDENTALIGN,indentshiftfirst:a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT,indentalignlast:a.INDENTALIGN.INDENTALIGN,indentshiftlast:a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT,decimalseparator:".",texprimestyle:false},autoDefault:function(e){if(e==="displaystyle"){return this.Get("display")==="block"}return""},linebreakContainer:true,setTeXclass:a.mbase.setChildTeXclass,getAnnotation:function(e){if(this.data.length!=1){return null}return this.data[0].getAnnotation(e)}});a.chars=a.mbase.Subclass({type:"chars",Append:function(){this.data.push.apply(this.data,arguments)},value:function(){return this.data.join("")},toString:function(){return this.data.join("")}});a.entity=a.mbase.Subclass({type:"entity",Append:function(){this.data.push.apply(this.data,arguments)},value:function(){if(this.data[0].substr(0,2)==="#x"){return parseInt(this.data[0].substr(2),16)}else{if(this.data[0].substr(0,1)==="#"){return parseInt(this.data[0].substr(1))}else{return 0}}},toString:function(){var e=this.value();if(e<=65535){return String.fromCharCode(e)}e-=65536;return String.fromCharCode((e>>10)+55296)+String.fromCharCode((e&1023)+56320)}});a.xml=a.mbase.Subclass({type:"xml",Init:function(){this.div=document.createElement("div");return this.SUPER(arguments).Init.apply(this,arguments)},Append:function(){for(var f=0,e=arguments.length;f<e;f++){var g=this.Import(arguments[f]);this.data.push(g);this.div.appendChild(g)}},Import:function(j){if(document.importNode){return document.importNode(j,true)}var f,g,e;if(j.nodeType===1){f=document.createElement(j.nodeName);for(g=0,e=j.attributes.length;g<e;g++){var h=j.attributes[g];if(h.specified&&h.nodeValue!=null&&h.nodeValue!=""){f.setAttribute(h.nodeName,h.nodeValue)}if(h.nodeName==="style"){f.style.cssText=h.nodeValue}}if(j.className){f.className=j.className}}else{if(j.nodeType===3||j.nodeType===4){f=document.createTextNode(j.nodeValue)}else{if(j.nodeType===8){f=document.createComment(j.nodeValue)}else{return document.createTextNode("")}}}for(g=0,e=j.childNodes.length;g<e;g++){f.appendChild(this.Import(j.childNodes[g]))}return f},value:function(){return this.div},toString:function(){return this.div.innerHTML}});a.TeXAtom=a.mbase.Subclass({type:"texatom",linebreakContainer:true,inferRow:true,notParent:true,texClass:a.TEXCLASS.ORD,Core:a.mbase.childCore,CoreMO:a.mbase.childCoreMO,isEmbellished:a.mbase.childEmbellished,setTeXclass:function(e){this.data[0].setTeXclass();return this.adjustTeXclass(e)},adjustTeXclass:a.mo.prototype.adjustTeXclass});a.NULL=a.mbase().With({type:"null"});var b=a.TEXCLASS;var d={ORD:[0,0,b.ORD],ORD11:[1,1,b.ORD],ORD21:[2,1,b.ORD],ORD02:[0,2,b.ORD],ORD55:[5,5,b.ORD],OP:[1,2,b.OP,{largeop:true,movablelimits:true,symmetric:true}],OPFIXED:[1,2,b.OP,{largeop:true,movablelimits:true}],INTEGRAL:[0,1,b.OP,{largeop:true,symmetric:true}],INTEGRAL2:[1,2,b.OP,{largeop:true,symmetric:true}],BIN3:[3,3,b.BIN],BIN4:[4,4,b.BIN],BIN01:[0,1,b.BIN],BIN5:[5,5,b.BIN],TALLBIN:[4,4,b.BIN,{stretchy:true}],BINOP:[4,4,b.BIN,{largeop:true,movablelimits:true}],REL:[5,5,b.REL],REL1:[1,1,b.REL,{stretchy:true}],REL4:[4,4,b.REL],RELSTRETCH:[5,5,b.REL,{stretchy:true}],RELACCENT:[5,5,b.REL,{accent:true}],WIDEREL:[5,5,b.REL,{accent:true,stretchy:true}],OPEN:[0,0,b.OPEN,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],CLOSE:[0,0,b.CLOSE,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],INNER:[0,0,b.INNER],PUNCT:[0,3,b.PUNCT],ACCENT:[0,0,b.ORD,{accent:true}],WIDEACCENT:[0,0,b.ORD,{accent:true,stretchy:true}]};a.mo.Augment({SPACE:["0em","0.1111em","0.1667em","0.2222em","0.2667em","0.3333em"],RANGES:[[32,127,b.REL,"BasicLatin"],[160,255,b.ORD,"Latin1Supplement"],[256,383,b.ORD],[384,591,b.ORD],[688,767,b.ORD,"SpacingModLetters"],[768,879,b.ORD,"CombDiacritMarks"],[880,1023,b.ORD,"GreekAndCoptic"],[7680,7935,b.ORD],[8192,8303,b.PUNCT,"GeneralPunctuation"],[8304,8351,b.ORD],[8352,8399,b.ORD],[8400,8447,b.ORD,"CombDiactForSymbols"],[8448,8527,b.ORD,"LetterlikeSymbols"],[8528,8591,b.ORD],[8592,8703,b.REL,"Arrows"],[8704,8959,b.BIN,"MathOperators"],[8960,9215,b.ORD,"MiscTechnical"],[9312,9471,b.ORD],[9472,9631,b.ORD],[9632,9727,b.ORD,"GeometricShapes"],[9984,10175,b.ORD,"Dingbats"],[10176,10223,b.ORD,"MiscMathSymbolsA"],[10224,10239,b.REL,"SupplementalArrowsA"],[10496,10623,b.REL,"SupplementalArrowsB"],[10624,10751,b.ORD,"MiscMathSymbolsB"],[10752,11007,b.BIN,"SuppMathOperators"],[11008,11263,b.ORD,"MiscSymbolsAndArrows"],[119808,120831,b.ORD]],OPTABLE:{prefix:{"\u2200":d.ORD21,"\u2202":d.ORD21,"\u2203":d.ORD21,"\u2207":d.ORD21,"\u220F":d.OP,"\u2210":d.OP,"\u2211":d.OP,"\u2212":d.BIN01,"\u2213":d.BIN01,"\u221A":[1,1,b.ORD,{stretchy:true}],"\u2220":d.ORD,"\u222B":d.INTEGRAL,"\u222E":d.INTEGRAL,"\u22C0":d.OP,"\u22C1":d.OP,"\u22C2":d.OP,"\u22C3":d.OP,"\u2308":d.OPEN,"\u230A":d.OPEN,"\u27E8":d.OPEN,"\u27EE":d.OPEN,"\u2A00":d.OP,"\u2A01":d.OP,"\u2A02":d.OP,"\u2A04":d.OP,"\u2A06":d.OP,"\u00AC":d.ORD21,"\u00B1":d.BIN01,"(":d.OPEN,"+":d.BIN01,"-":d.BIN01,"[":d.OPEN,"{":d.OPEN,"|":d.OPEN},postfix:{"!":[1,0,b.CLOSE],"&":d.ORD,"\u2032":d.ORD02,"\u203E":d.WIDEACCENT,"\u2309":d.CLOSE,"\u230B":d.CLOSE,"\u23DE":d.WIDEACCENT,"\u23DF":d.WIDEACCENT,"\u266D":d.ORD02,"\u266E":d.ORD02,"\u266F":d.ORD02,"\u27E9":d.CLOSE,"\u27EF":d.CLOSE,"\u02C6":d.WIDEACCENT,"\u02C7":d.WIDEACCENT,"\u02C9":d.WIDEACCENT,"\u02CA":d.ACCENT,"\u02CB":d.ACCENT,"\u02D8":d.ACCENT,"\u02D9":d.ACCENT,"\u02DC":d.WIDEACCENT,"\u0302":d.WIDEACCENT,"\u00A8":d.ACCENT,"\u00AF":d.WIDEACCENT,")":d.CLOSE,"]":d.CLOSE,"^":d.WIDEACCENT,_:d.WIDEACCENT,"`":d.ACCENT,"|":d.CLOSE,"}":d.CLOSE,"~":d.WIDEACCENT},infix:{"":d.ORD,"%":[3,3,b.ORD],"\u2022":d.BIN4,"\u2026":d.INNER,"\u2044":d.TALLBIN,"\u2061":d.ORD,"\u2062":d.ORD,"\u2063":[0,0,b.ORD,{linebreakstyle:"after",separator:true}],"\u2064":d.ORD,"\u2190":d.WIDEREL,"\u2191":d.RELSTRETCH,"\u2192":d.WIDEREL,"\u2193":d.RELSTRETCH,"\u2194":d.WIDEREL,"\u2195":d.RELSTRETCH,"\u2196":d.RELSTRETCH,"\u2197":d.RELSTRETCH,"\u2198":d.RELSTRETCH,"\u2199":d.RELSTRETCH,"\u21A6":d.WIDEREL,"\u21A9":d.WIDEREL,"\u21AA":d.WIDEREL,"\u21BC":d.WIDEREL,"\u21BD":d.WIDEREL,"\u21C0":d.WIDEREL,"\u21C1":d.WIDEREL,"\u21CC":d.WIDEREL,"\u21D0":d.WIDEREL,"\u21D1":d.RELSTRETCH,"\u21D2":d.WIDEREL,"\u21D3":d.RELSTRETCH,"\u21D4":d.WIDEREL,"\u21D5":d.RELSTRETCH,"\u2208":d.REL,"\u2209":d.REL,"\u220B":d.REL,"\u2212":d.BIN4,"\u2213":d.BIN4,"\u2215":d.TALLBIN,"\u2216":d.BIN4,"\u2217":d.BIN4,"\u2218":d.BIN4,"\u2219":d.BIN4,"\u221D":d.REL,"\u2223":d.REL,"\u2225":d.REL,"\u2227":d.BIN4,"\u2228":d.BIN4,"\u2229":d.BIN4,"\u222A":d.BIN4,"\u223C":d.REL,"\u2240":d.BIN4,"\u2243":d.REL,"\u2245":d.REL,"\u2248":d.REL,"\u224D":d.REL,"\u2250":d.REL,"\u2260":d.REL,"\u2261":d.REL,"\u2264":d.REL,"\u2265":d.REL,"\u226A":d.REL,"\u226B":d.REL,"\u227A":d.REL,"\u227B":d.REL,"\u2282":d.REL,"\u2283":d.REL,"\u2286":d.REL,"\u2287":d.REL,"\u228E":d.BIN4,"\u2291":d.REL,"\u2292":d.REL,"\u2293":d.BIN4,"\u2294":d.BIN4,"\u2295":d.BIN4,"\u2296":d.BIN4,"\u2297":d.BIN4,"\u2298":d.BIN4,"\u2299":d.BIN4,"\u22A2":d.REL,"\u22A3":d.REL,"\u22A4":d.ORD55,"\u22A5":d.REL,"\u22A8":d.REL,"\u22C4":d.BIN4,"\u22C5":d.BIN4,"\u22C6":d.BIN4,"\u22C8":d.REL,"\u22EE":d.ORD55,"\u22EF":d.INNER,"\u22F1":[5,5,b.INNER],"\u25B3":d.BIN4,"\u25B5":d.BIN4,"\u25B9":d.BIN4,"\u25BD":d.BIN4,"\u25BF":d.BIN4,"\u25C3":d.BIN4,"\u2758":d.REL,"\u27F5":d.WIDEREL,"\u27F6":d.WIDEREL,"\u27F7":d.WIDEREL,"\u27F8":d.WIDEREL,"\u27F9":d.WIDEREL,"\u27FA":d.WIDEREL,"\u27FC":d.WIDEREL,"\u2A2F":d.BIN4,"\u2A3F":d.BIN4,"\u2AAF":d.REL,"\u2AB0":d.REL,"\u00B1":d.BIN4,"\u00B7":d.BIN4,"\u00D7":d.BIN4,"\u00F7":d.BIN4,"*":d.BIN3,"+":d.BIN4,",":[0,3,b.PUNCT,{linebreakstyle:"after",separator:true}],"-":d.BIN4,".":[3,3,b.ORD],"/":d.ORD11,":":[1,2,b.REL],";":[0,3,b.PUNCT,{linebreakstyle:"after",separator:true}],"<":d.REL,"=":d.REL,">":d.REL,"?":[1,1,b.CLOSE],"\\":d.ORD,"^":d.ORD11,_:d.ORD11,"|":[2,2,b.ORD,{fence:true,stretchy:true,symmetric:true}],"#":d.ORD,"$":d.ORD,"\u002E":[0,3,b.PUNCT,{separator:true}],"\u02B9":d.ORD,"\u0300":d.ACCENT,"\u0301":d.ACCENT,"\u0303":d.WIDEACCENT,"\u0304":d.ACCENT,"\u0306":d.ACCENT,"\u0307":d.ACCENT,"\u0308":d.ACCENT,"\u030C":d.ACCENT,"\u0332":d.WIDEACCENT,"\u0338":d.REL4,"\u2015":[0,0,b.ORD,{stretchy:true}],"\u2017":[0,0,b.ORD,{stretchy:true}],"\u2020":d.BIN3,"\u2021":d.BIN3,"\u20D7":d.ACCENT,"\u2111":d.ORD,"\u2113":d.ORD,"\u2118":d.ORD,"\u211C":d.ORD,"\u2205":d.ORD,"\u221E":d.ORD,"\u2305":d.BIN3,"\u2306":d.BIN3,"\u2322":d.REL4,"\u2323":d.REL4,"\u2329":d.OPEN,"\u232A":d.CLOSE,"\u23AA":d.ORD,"\u23AF":[0,0,b.ORD,{stretchy:true}],"\u23B0":d.OPEN,"\u23B1":d.CLOSE,"\u2500":d.ORD,"\u25EF":d.BIN3,"\u2660":d.ORD,"\u2661":d.ORD,"\u2662":d.ORD,"\u2663":d.ORD,"\u3008":d.OPEN,"\u3009":d.CLOSE,"\uFE37":d.WIDEACCENT,"\uFE38":d.WIDEACCENT}}},{OPTYPES:d});var c=a.mo.prototype.OPTABLE;c.infix["^"]=d.WIDEREL;c.infix._=d.WIDEREL;c.prefix["\u2223"]=d.OPEN;c.prefix["\u2225"]=d.OPEN;c.postfix["\u2223"]=d.CLOSE;c.postfix["\u2225"]=d.CLOSE})(MathJax.ElementJax.mml);MathJax.ElementJax.mml.loadComplete("jax.js");
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 *  /MathJax/extensions/TeX/verb.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
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/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/noUndefined.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/noUndefined"]={version:"2.7.5",config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.noUndefined",{disabled:false,attributes:{mathcolor:"red"}})};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var b=MathJax.Extension["TeX/noUndefined"].config;var a=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.InputJax.TeX.Parse.prototype.csUndefined;MathJax.InputJax.TeX.Parse.Augment({csUndefined:function(d){if(b.disabled){return c.apply(this,arguments)}MathJax.Hub.signal.Post(["TeX Jax - undefined control sequence",d]);this.Push(a.mtext(d).With(b.attributes))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX noUndefined Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/noUndefined.js");
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/*
 *  /MathJax/extensions/TeX/unicode.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension["TeX/unicode"]={version:"2.7.5",unicode:{},config:MathJax.Hub.CombineConfig("TeX.unicode",{fonts:"STIXGeneral,'Arial Unicode MS'"})};MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var c=MathJax.InputJax.TeX;var a=MathJax.ElementJax.mml;var b=MathJax.Extension["TeX/unicode"].unicode;c.Definitions.Add({macros:{unicode:"Unicode"}},null,true);c.Parse.Augment({Unicode:function(e){var i=this.GetBrackets(e),d;if(i){if(i.replace(/ /g,"").match(/^(\d+(\.\d*)?|\.\d+),(\d+(\.\d*)?|\.\d+)$/)){i=i.replace(/ /g,"").split(/,/);d=this.GetBrackets(e)}else{d=i;i=null}}var j=this.trimSpaces(this.GetArgument(e)).replace(/^0x/,"x");if(!j.match(/^(x[0-9A-Fa-f]+|[0-9]+)$/)){c.Error(["BadUnicode","Argument to \\unicode must be a number"])}var h=parseInt(j.match(/^x/)?"0"+j:j);if(!b[h]){b[h]=[800,200,d,h]}else{if(!d){d=b[h][2]}}if(i){b[h][0]=Math.floor(i[0]*1000);b[h][1]=Math.floor(i[1]*1000)}var f=this.stack.env.font,g={};if(d){b[h][2]=g.fontfamily=d.replace(/"/g,"'");if(f){if(f.match(/bold/)){g.fontweight="bold"}if(f.match(/italic|-mathit/)){g.fontstyle="italic"}}}else{if(f){g.mathvariant=f}}g.unicode=[].concat(b[h]);this.Push(a.mtext(a.entity("#"+j)).With(g))}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("TeX unicode Ready")});MathJax.Hub.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.Extension["TeX/unicode"].config.fonts;var b=a.mbase.prototype.HTMLgetVariant;a.mbase.Augment({HTMLgetVariant:function(){var d=b.apply(this,arguments);if(d.unicode){delete d.unicode;delete d.FONTS}if(!this.unicode){return d}d.unicode=true;if(!d.defaultFont){d=MathJax.Hub.Insert({},d);d.defaultFont={family:c}}var e=this.unicode[2];if(e){e+=","+c}else{e=c}d.defaultFont[this.unicode[3]]=[this.unicode[0],this.unicode[1],500,0,500,{isUnknown:true,isUnicode:true,font:e}];return d}})});MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.Extension["TeX/unicode"].config.fonts;var b=a.mbase.prototype.SVGgetVariant;a.mbase.Augment({SVGgetVariant:function(){var d=b.call(this);if(d.unicode){delete d.unicode;delete d.FONTS}if(!this.unicode){return d}d.unicode=true;if(!d.forceFamily){d=MathJax.Hub.Insert({},d)}d.defaultFamily=c;d.noRemap=true;d.h=this.unicode[0];d.d=this.unicode[1];return d}})});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/TeX/unicode.js");
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Inflation is still getting higher, and meanwhile unemployment is ge

worse too!

‘Thisis because you have chosen an interest rate lower tha the stabilizing level. Therefore, you have not stopped
the inflation spiral, although it proceeds more slowly after your policy choice, Note that the stabilizing real
interest rate has gone up because equilibrium output is lower afte the shock (check the WS/PS diagram and
identify the bargaining gap’ between the WS and PS curves).
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Comparing types of central banks
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A costly recession, engineered by the Central Bank with high interest rate, brings infltion under connol but
could be.

In this case, the central bank responds quickly and strongly to the oil shock, increasing the interest ate above its
equilibrivm value from the outset. The short run sacriice in terms of unemployment is severe, but it is necessary
ifthe central bank wants to wipe out the effects o the shock on inflation. Doing this, the central bank avoids a
‘permanent increase in inflation expectations, which allows a relaxation of monetary policy in the mediuum run to
the new equilibrium at higher unemployment and a higher stabilizing interest rate.
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QUESTION: Monetary policy reaction to an Inflation shock

There's been a permanent inflation shock in period 5. Pretend you're the Central Bank - use the slider to choose
a real interest rate for the next period to try and stabilise inflation, and note how your choice affects the rest of the
economy too.

ks & :

e W, sepomes s
T = : i .
, i 8 [N i P
o ,
» .
’ .
- .
,
. 3
.
b 2
s
2 " R






assets/images/epub/micro-unit-09-header.jpg





macroeconomics/es/images/epub/contributor-dulcinea-otero-pineiro.jpg





macroeconomics/es/images/epub/10-kenneth-arrow.jpg





assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/math_characters.js
[{"locale":"es"},{"key":"2113","mappings":{"default":{"default":"script l"}},"category":"Ll"},{"key":"2118","mappings":{"default":{"default":"p de weierstrass"}},"category":"Sm"},{"key":"2145","mappings":{"default":{"default":"mayúscula D"}},"category":"Lu"},{"key":"2146","mappings":{"default":{"default":"d"}},"category":"Ll"},{"key":"2147","mappings":{"default":{"default":"e"}},"category":"Ll"},{"key":"2148","mappings":{"default":{"default":"i"}},"category":"Ll"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"cursiva dotless i"}},"key":"1D6A4"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"cursiva dotless j"}},"key":"1D6A5"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/math_delimiters.js
[{"locale":"es"},{"key":"0028","mappings":{"default":{"default":"paréntesis izquierdo","defaultMP":"paréntesis"}},"category":"Ps"},{"key":"0029","mappings":{"default":{"default":"paréntesis derecho","defaultMP":"cierra paréntesis"}},"category":"Pe"},{"key":"005B","mappings":{"default":{"default":"corchete izquierdo","defaultMP":"abre corchetes"}},"category":"Ps"},{"key":"005D","mappings":{"default":{"default":"corchete derecho","defaultMP":"cierra corchetes"}},"category":"Pe"},{"key":"007B","mappings":{"default":{"default":"llave izquierda","defaultMP":"abre llaves"}},"category":"Ps"},{"key":"007D","mappings":{"default":{"default":"llaves derecha","defaultMP":"cierra llaves"}},"category":"Pe"},{"key":"2308","mappings":{"default":{"default":"esquina superior izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"2309","mappings":{"default":{"default":"esquina superior derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"230A","mappings":{"default":{"default":"esquina inferior izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"230B","mappings":{"default":{"default":"esquina inferior derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"230C","mappings":{"default":{"default":"corte inferior derecho"}},"category":"So"},{"key":"230D","mappings":{"default":{"default":"corte inferior izquierdo"}},"category":"So"},{"key":"230E","mappings":{"default":{"default":"corte superior derecho "}},"category":"So"},{"key":"230F","mappings":{"default":{"default":"corte superior izquierdo"}},"category":"So"},{"key":"231C","mappings":{"default":{"default":"ángulo superior izquierdo"}},"category":"So"},{"key":"231D","mappings":{"default":{"default":"ángulo superior derecho"}},"category":"So"},{"key":"231E","mappings":{"default":{"default":"ángulo inferior izquierdo"}},"category":"So"},{"key":"231F","mappings":{"default":{"default":"ángulo inferior derecho"}},"category":"So"},{"key":"2320","mappings":{"default":{"default":"mitad superior de integral"}},"category":"Sm"},{"key":"2321","mappings":{"default":{"default":"mitad inferior de integral"}},"category":"Sm"},{"key":"2329","mappings":{"default":{"default":"paréntesis angular izquierdo"}},"category":"Ps"},{"key":"232A","mappings":{"default":{"default":"paréntesis angular derecho"}},"category":"Pe"},{"key":"23B0","mappings":{"default":{"default":"izquierda arriba o derecho debajo sección llave"}},"category":"Sm"},{"key":"23B1","mappings":{"default":{"default":"derecha arriba o izquierdo debajo sección llave"}},"category":"Sm"},{"key":"23B4","mappings":{"default":{"default":"corchete superior"}},"category":"So"},{"key":"23B5","mappings":{"default":{"default":"corchete inferior"}},"category":"So"},{"key":"23DC","mappings":{"default":{"default":"paréntesis superior"}},"category":"Sm"},{"key":"23DD","mappings":{"default":{"default":"paréntesis inferior"}},"category":"Sm"},{"key":"23DE","mappings":{"default":{"default":"corchete rizado superior"}},"category":"Sm"},{"key":"23DF","mappings":{"default":{"default":"corchete rizado inferior"}},"category":"Sm"},{"key":"23E0","mappings":{"default":{"default":"corchete superior en tortuga"}},"category":"Sm"},{"key":"23E1","mappings":{"default":{"default":"corchete inferior en tortuga"}},"category":"Sm"},{"key":"27C5","mappings":{"default":{"default":"símbolo delimitador izquierdo de bolsa de s-formó"}},"category":"Ps"},{"key":"27C6","mappings":{"default":{"default":"símbolo delimitador derecho de bolsa de s-formó"}},"category":"Pe"},{"key":"27E6","mappings":{"default":{"default":"corchete vacío izquierdo"}},"category":"Ps"},{"key":"27E7","mappings":{"default":{"default":"corchete vacío derecho"}},"category":"Pe"},{"key":"27E8","mappings":{"default":{"default":"corchete agudo izquierdo"}},"category":"Ps"},{"key":"27E9","mappings":{"default":{"default":"corchete agudo derecho"}},"category":"Pe"},{"key":"27EA","mappings":{"default":{"default":"doble corchete agudo izquierdo"}},"category":"Ps"},{"key":"27EB","mappings":{"default":{"default":"doble corchete agudo derecho"}},"category":"Pe"},{"key":"27EC","mappings":{"default":{"default":"corchete de tortuga vacío izquierdo"}},"category":"Ps"},{"key":"27ED","mappings":{"default":{"default":"corchete de tortuga vacío derecho "}},"category":"Pe"},{"key":"27EE","mappings":{"default":{"default":"paréntesis plano izquierdo"}},"category":"Ps"},{"key":"27EF","mappings":{"default":{"default":"paréntesis plano derecho"}},"category":"Pe"},{"key":"2985","mappings":{"default":{"default":"left white paren"}},"category":"Ps"},{"key":"2986","mappings":{"default":{"default":"right white paren"}},"category":"Pe"},{"key":"2989","mappings":{"default":{"default":"z notation left binding bracket"}},"category":"Ps"},{"key":"298A","mappings":{"default":{"default":"z notation right binding bracket"}},"category":"Pe"},{"key":"298B","mappings":{"default":{"default":"left bracket with underbar"}},"category":"Ps"},{"key":"298C","mappings":{"default":{"default":"right bracket with underbar"}},"category":"Pe"},{"key":"298D","mappings":{"default":{"default":"left bracket with tick in top corner"}},"category":"Ps"},{"key":"298E","mappings":{"default":{"default":"right bracket with tick in bottom corner"}},"category":"Pe"},{"key":"298F","mappings":{"default":{"default":"left bracket with tick in bottom corner"}},"category":"Ps"},{"key":"2990","mappings":{"default":{"default":"right bracket with tick in top corner"}},"category":"Pe"},{"key":"2991","mappings":{"default":{"default":"left angle bracket with dot"}},"category":"Ps"},{"key":"2992","mappings":{"default":{"default":"right angle bracket with dot"}},"category":"Pe"},{"key":"2993","mappings":{"default":{"default":"left arc less than bracket"}},"category":"Ps"},{"key":"2994","mappings":{"default":{"default":"right arc greater than bracket"}},"category":"Pe"},{"key":"2995","mappings":{"default":{"default":"double left arc greater than bracket"}},"category":"Ps"},{"key":"2996","mappings":{"default":{"default":"double right arc less than bracket"}},"category":"Pe"},{"key":"29DA","mappings":{"default":{"default":"left double wiggly fence"}},"category":"Ps"},{"key":"29DB","mappings":{"default":{"default":"right double wiggly fence"}},"category":"Pe"},{"key":"300A","mappings":{"default":{"default":"paréntesis angular doble"}},"category":"Ps"},{"key":"300B","mappings":{"default":{"default":"paréntesis angular doble derecho","defaultMP":"cierra paréntesis angular doble"}},"category":"Pe"},{"key":"3014","mappings":{"default":{"default":"left tortoise shell bracket"}},"category":"Ps"},{"key":"3015","mappings":{"default":{"default":"right tortoise shell bracket"}},"category":"Pe"},{"key":"301A","mappings":{"default":{"default":"corchete vacío"}},"category":"Ps"},{"key":"301B","mappings":{"default":{"default":"corchete vacío derecho","defaultMP":"cierra corchete vacío"}},"category":"Pe"},{"key":"301E","mappings":{"default":{"default":"segunda"}},"category":"Pe"},{"key":"FE35","mappings":{"default":{"default":"paréntesis superior"}},"category":"Ps"},{"key":"FE36","mappings":{"default":{"default":"paréntesis inferior"}},"category":"Pe"},{"key":"FE37","mappings":{"default":{"default":"llave superior"}},"category":"Ps"},{"key":"FE38","mappings":{"default":{"default":"llave inferior"}},"category":"Pe"},{"key":"FE3F","mappings":{"default":{"default":"paréntesis angular superior"}},"category":"Ps"},{"key":"FE40","mappings":{"default":{"default":"paréntesis angular inferior"}},"category":"Pe"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/math_angles.js
[{"locale":"es"},{"key":"22BE","mappings":{"default":{"default":"ángulo recto con arco"}},"category":"Sm"},{"key":"237C","mappings":{"default":{"default":"ángulo recto con flecha zigzag hacia abajo"}},"category":"Sm"},{"key":"27C0","mappings":{"default":{"default":"ángulo sólido"}},"category":"Sm"},{"key":"299D","mappings":{"default":{"default":"ángulo recto medido con punto"}},"category":"Sm"},{"key":"29A4","mappings":{"default":{"default":"ángulo con barra inferior"}},"category":"Sm"},{"key":"29A5","mappings":{"default":{"default":"ángulo inverso con barra inferior"}},"category":"Sm"},{"key":"29A6","mappings":{"default":{"default":"ángulo oblicuo hacia arriba"}},"category":"Sm"},{"key":"29A7","mappings":{"default":{"default":"ángulo oblicuo hacia abajo"}},"category":"Sm"},{"key":"29A8","mappings":{"default":{"default":"measured angle with open arm ending in arrow pointing up and to the right"}},"category":"Sm"},{"key":"29A9","mappings":{"default":{"default":"measured angle with open arm ending in arrow pointing up and to the left"}},"category":"Sm"},{"key":"29AA","mappings":{"default":{"default":"measured angle with open arm ending in arrow pointing down and to the right"}},"category":"Sm"},{"key":"29AB","mappings":{"default":{"default":"measured angle with open arm ending in arrow pointing down and to the left"}},"category":"Sm"},{"key":"29AC","mappings":{"default":{"default":"measured angle with open arm ending in arrow pointing right and up"}},"category":"Sm"},{"key":"29AD","mappings":{"default":{"default":"measured angle with open arm ending in arrow pointing left and up"}},"category":"Sm"},{"key":"29AE","mappings":{"default":{"default":"measured angle with open arm ending in arrow pointing right and down"}},"category":"Sm"},{"key":"29AF","mappings":{"default":{"default":"measured angle with open arm ending in arrow pointing left and down"}},"category":"Sm"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/math_arrows.js
[{"locale":"es"},{"key":"2190","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"2191","mappings":{"default":{"default":"flecha arriba"}},"category":"Sm"},{"key":"2192","mappings":{"default":{"default":"flecha derecha","defaultMP":"flecha"}},"category":"Sm"},{"key":"2193","mappings":{"default":{"default":"flecha abajo"}},"category":"Sm"},{"key":"2194","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda y derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"2195","mappings":{"default":{"default":"flecha arriba y abajo"}},"category":"So"},{"key":"2196","mappings":{"default":{"default":"flecha a noroeste"}},"category":"So"},{"key":"2197","mappings":{"default":{"default":"flecha a nordeste"}},"category":"So"},{"key":"2198","mappings":{"default":{"default":"flecha a sureste"}},"category":"So"},{"key":"2199","mappings":{"default":{"default":"flecha a suroeste"}},"category":"So"},{"key":"219A","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda tachada"}},"category":"Sm"},{"key":"219B","mappings":{"default":{"default":"flecha tachada"}},"category":"Sm"},{"key":"219C","mappings":{"default":{"default":"flecha ondulada izquierda"}},"category":"So"},{"key":"219D","mappings":{"default":{"default":"flecha ondulada"}},"category":"So"},{"key":"219E","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda con doble punta"}},"category":"So"},{"key":"219F","mappings":{"default":{"default":"flecha con doble punta hacia arriba"}},"category":"So"},{"key":"21A0","mappings":{"default":{"default":"flecha derechaa con doble punta"}},"category":"Sm"},{"key":"21A1","mappings":{"default":{"default":"flecha con doble punta hacia abajo"}},"category":"So"},{"key":"21A2","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda con cola"}},"category":"So"},{"key":"21A3","mappings":{"default":{"default":"flecha derecha con cola"}},"category":"Sm"},{"key":"21A4","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda de barra"}},"category":"So"},{"key":"21A5","mappings":{"default":{"default":"barra con flecha"}},"category":"So"},{"key":"21A6","mappings":{"default":{"default":"flecha derecha de barra"}},"category":"Sm"},{"key":"21A7","mappings":{"default":{"default":"flecha con barra"}},"category":"So"},{"key":"21A8","mappings":{"default":{"default":"flecha arriba y abajo con base"}},"category":"So"},{"key":"21A9","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda con gancho"}},"category":"So"},{"key":"21AA","mappings":{"default":{"default":"flecha con gancho"}},"category":"So"},{"key":"21AB","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda con lazo"}},"category":"So"},{"key":"21AC","mappings":{"default":{"default":"flecha con lazo"}},"category":"So"},{"key":"21AD","mappings":{"default":{"default":"flecha ondulada izquierda y derecha"}},"category":"So"},{"key":"21AE","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda y derecha tachada"}},"category":"Sm"},{"key":"21AF","mappings":{"default":{"default":"flecha zigzag abajo"}},"category":"So"},{"key":"21B0","mappings":{"default":{"default":"flecha arriba con punta izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21B1","mappings":{"default":{"default":"flecha arriba con punta derecha"}},"category":"So"},{"key":"21B2","mappings":{"default":{"default":"flecha abajo con punta izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21B3","mappings":{"default":{"default":"flecha abajo con punta derecha"}},"category":"So"},{"key":"21B4","mappings":{"default":{"default":"flecha derecha desde esquina inferior"}},"category":"So"},{"key":"21B5","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia abajo desde esquina izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21B6","mappings":{"default":{"default":"flecha semicircular superior en sentido antihorario"}},"category":"So"},{"key":"21B7","mappings":{"default":{"default":"flecha semicircular superior en sentido horario"}},"category":"So"},{"key":"21B8","mappings":{"default":{"default":"flecha noroeste a barra larga"}},"category":"So"},{"key":"21B9","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda a barra arriba de flecha derecha a barra"}},"category":"So"},{"key":"21BA","mappings":{"default":{"default":"flecha circular abierta en sentido antihorario"}},"category":"So"},{"key":"21BB","mappings":{"default":{"default":"flecha circular abierta en sentido horario"}},"category":"So"},{"key":"21C4","mappings":{"default":{"default":"flecha derecha arriba de flecha izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21C5","mappings":{"default":{"default":"flecha arriba a la izquierda de flecha abajo"}},"category":"So"},{"key":"21C6","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda arriba de flecha derecha"}},"category":"So"},{"key":"21C7","mappings":{"default":{"default":"dos flechas hacia la izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21C8","mappings":{"default":{"default":"dos flechas hacia arriba"}},"category":"So"},{"key":"21C9","mappings":{"default":{"default":"dos flechas"}},"category":"So"},{"key":"21CA","mappings":{"default":{"default":"dos flechas hacia abajo"}},"category":"So"},{"key":"21CD","mappings":{"default":{"default":"flecha doble izquierda tachada"}},"category":"So"},{"key":"21CE","mappings":{"default":{"default":"flecha doble izquierda y derecha tachada"}},"category":"Sm"},{"key":"21CF","mappings":{"default":{"default":"flecha doble tachada"}},"category":"Sm"},{"key":"21D0","mappings":{"default":{"default":"flecha doble hacia la izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21D1","mappings":{"default":{"default":"flecha doble hacia arriba"}},"category":"So"},{"key":"21D2","mappings":{"default":{"default":"flecha doble"}},"category":"Sm"},{"key":"21D3","mappings":{"default":{"default":"flecha doble hacia abajo"}},"category":"So"},{"key":"21D4","mappings":{"default":{"default":"flecha doble izquierda-derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"21D5","mappings":{"default":{"default":"flecha doble vertical"}},"category":"So"},{"key":"21D6","mappings":{"default":{"default":"flecha doble hacia noroeste"}},"category":"So"},{"key":"21D7","mappings":{"default":{"default":"flecha doble hacia nordeste"}},"category":"So"},{"key":"21D8","mappings":{"default":{"default":"flecha doble hacia sudeste"}},"category":"So"},{"key":"21D9","mappings":{"default":{"default":"flecha doble hacia sudoeste"}},"category":"So"},{"key":"21DA","mappings":{"default":{"default":"flecha triple izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21DB","mappings":{"default":{"default":"flecha triple"}},"category":"So"},{"key":"21DC","mappings":{"default":{"default":"flecha ondulada izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21DD","mappings":{"default":{"default":"flecha ondulada"}},"category":"So"},{"key":"21DE","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia arriba con doble tachado"}},"category":"So"},{"key":"21DF","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia abajo con doble tachado"}},"category":"So"},{"key":"21E0","mappings":{"default":{"default":"flecha de puntos hacia la izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21E1","mappings":{"default":{"default":"flecha de puntos hacia arriba"}},"category":"So"},{"key":"21E2","mappings":{"default":{"default":"flecha de puntos"}},"category":"So"},{"key":"21E3","mappings":{"default":{"default":"flecha de puntos hacia abajo"}},"category":"So"},{"key":"21E4","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda a barra"}},"category":"So"},{"key":"21E5","mappings":{"default":{"default":"flecha derecha a barra"}},"category":"So"},{"key":"21E6","mappings":{"default":{"default":"flecha vacía hacia la izquierda"}},"category":"So"},{"key":"21E7","mappings":{"default":{"default":"flecha vacía hacia arriba"}},"category":"So"},{"key":"21E8","mappings":{"default":{"default":"flecha vacía"}},"category":"So"},{"key":"21E9","mappings":{"default":{"default":"flecha vacía hacia abajo"}},"category":"So"},{"key":"21EA","mappings":{"default":{"default":"flecha vacía hacia arriba desde barra"}},"category":"So"},{"key":"21F5","mappings":{"default":{"default":"upwards arrow to the right of downwards arrow"}},"category":"Sm"},{"key":"21FD","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda con punta vacía"}},"category":"Sm"},{"key":"21FE","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda con punta vacía"}},"category":"Sm"},{"key":"21FF","mappings":{"default":{"default":"flecha izquierda derecha con punta vacía"}},"category":"Sm"},{"key":"27F0","mappings":{"default":{"default":"flecha cuádruple hacia arriba"}},"category":"Sm"},{"key":"27F1","mappings":{"default":{"default":"flecha cuádruple hacia abajo"}},"category":"Sm"},{"key":"27F2","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia la izquierda desde círculo"}},"category":"Sm"},{"key":"27F3","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia la derecha desde círculo"}},"category":"Sm"},{"key":"27F4","mappings":{"default":{"default":"flecha con más en círculo"}},"category":"Sm"},{"key":"27F5","mappings":{"default":{"default":"flecha larga hacia la izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"27F6","mappings":{"default":{"default":"flecha larga"}},"category":"Sm"},{"key":"27F7","mappings":{"default":{"default":"flecha larga hacia izquierda y derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"27F8","mappings":{"default":{"default":"doble flecha larga hacia la izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"27F9","mappings":{"default":{"default":"doble flecha larga"}},"category":"Sm"},{"key":"27FA","mappings":{"default":{"default":"doble flecha larga hacia izquierda y derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"27FB","mappings":{"default":{"default":"flecha larga hacia la izquierda, desde barra"}},"category":"Sm"},{"key":"27FC","mappings":{"default":{"default":"flecha larga desde barra"}},"category":"Sm"},{"key":"27FD","mappings":{"default":{"default":"doble flecha larga hacia la izquierda desde barra"}},"category":"Sm"},{"key":"27FE","mappings":{"default":{"default":"doble flecha larga desde barra"}},"category":"Sm"},{"key":"27FF","mappings":{"default":{"default":"flecha larga en zigzag"}},"category":"Sm"},{"key":"2905","mappings":{"default":{"default":"rightwards two headed arrow from bar"}},"category":"Sm"},{"key":"290C","mappings":{"default":{"default":"leftwards double dash arrow"}},"category":"Sm"},{"key":"290D","mappings":{"default":{"default":"rightwards double dash arrow"}},"category":"Sm"},{"key":"290E","mappings":{"default":{"default":"leftwards triple dash arrow"}},"category":"Sm"},{"key":"290F","mappings":{"default":{"default":"rightwards triple dash arrow"}},"category":"Sm"},{"key":"2910","mappings":{"default":{"default":"rightwards two headed triple dash arrow"}},"category":"Sm"},{"key":"2911","mappings":{"default":{"default":"rightwards arrow with dotted stem"}},"category":"Sm"},{"key":"2912","mappings":{"default":{"default":"upwards arrow to bar"}},"category":"Sm"},{"key":"2913","mappings":{"default":{"default":"downwards arrow to bar"}},"category":"Sm"},{"key":"2916","mappings":{"default":{"default":"rightwards two headed arrow with tail"}},"category":"Sm"},{"key":"2919","mappings":{"default":{"default":"cola de flecha hacia la izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"291B","mappings":{"default":{"default":"cola de doble flecha hacia la izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"291C","mappings":{"default":{"default":"cola de doble flecha hacia la derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"291D","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia diamante relleno a la izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"291E","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia diamante a la derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"291F","mappings":{"default":{"default":"flecha desde barra hacia diamante a la izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"2920","mappings":{"default":{"default":"flecha desde barra hacia diamante a la derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"2923","mappings":{"default":{"default":"flecha a noroeste con garfio"}},"category":"Sm"},{"key":"2924","mappings":{"default":{"default":"flecha a nordeste con garfio"}},"category":"Sm"},{"key":"2925","mappings":{"default":{"default":"flecha a sureste con garfio"}},"category":"Sm"},{"key":"2926","mappings":{"default":{"default":"flecha a suroeste con garfio"}},"category":"Sm"},{"key":"2927","mappings":{"default":{"default":"flechas a noroeste y nordeste"}},"category":"Sm"},{"key":"2928","mappings":{"default":{"default":"flechas a nordeste y sudeste"}},"category":"Sm"},{"key":"2929","mappings":{"default":{"default":"flechas a suddeste y sudoeste"}},"category":"Sm"},{"key":"292A","mappings":{"default":{"default":"flechas a sudoeste y noroeste"}},"category":"Sm"},{"key":"2933","mappings":{"default":{"default":"flecha ondulada"}},"category":"Sm"},{"key":"2935","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia la derecha que gira hacia abajo"}},"category":"Sm"},{"key":"2936","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia abajo que gira hacia la izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"2937","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia abajo que gira hacia la derecha"}},"category":"Sm"},{"key":"2938","mappings":{"default":{"default":"flecha semicircular a la derecha en sentido horario"}},"category":"Sm"},{"key":"2939","mappings":{"default":{"default":"flecha semicircular a la izquierda en sentido antihorario"}},"category":"Sm"},{"key":"293C","mappings":{"default":{"default":"giro negativo"}},"category":"Sm"},{"key":"293D","mappings":{"default":{"default":"giro positivo"}},"category":"Sm"},{"key":"2945","mappings":{"default":{"default":"flecha con más suscrito"}},"category":"Sm"},{"key":"2948","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia la izquierda a través de círculo"}},"category":"Sm"},{"key":"2949","mappings":{"default":{"default":"dos cabezas de flecha hacia arriba desde círculo"}},"category":"Sm"},{"key":"2970","mappings":{"default":{"default":"round implies"}},"category":"Sm"},{"key":"2971","mappings":{"default":{"default":"flecha con igual"}},"category":"Sm"},{"key":"2972","mappings":{"default":{"default":"flecha con tilde"}},"category":"Sm"},{"key":"2973","mappings":{"default":{"default":"tilde con flecha hacia la izquierda"}},"category":"Sm"},{"key":"2974","mappings":{"default":{"default":"tilde con flecha"}},"category":"Sm"},{"key":"2975","mappings":{"default":{"default":"flecha con casi igual a"}},"category":"Sm"},{"key":"2976","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia la izquierda con menor que"}},"category":"Sm"},{"key":"2978","mappings":{"default":{"default":"flecha con mayor que"}},"category":"Sm"},{"key":"2979","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia la izquierda con incluido"}},"category":"Sm"},{"key":"297B","mappings":{"default":{"default":"flecha hacia la izquierda con contiene"}},"category":"Sm"},{"key":"29B3","mappings":{"default":{"default":"conjunto vacío con flecha"}},"category":"Sm"},{"key":"29B4","mappings":{"default":{"default":"conjunto vacío con flecha inversa"}},"category":"Sm"},{"key":"2A17","mappings":{"default":{"default":"integral con flecha hacia la izquierda con garfio"}},"category":"Sm"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/latin-upper-normal.js
[{"locale":"es"},{"key":"0041","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A"}},"category":"Lu"},{"key":"0042","mappings":{"default":{"default":"mayúscula B"}},"category":"Lu"},{"key":"0043","mappings":{"default":{"default":"mayúscula C"}},"category":"Lu"},{"key":"0044","mappings":{"default":{"default":"mayúscula D"}},"category":"Lu"},{"key":"0045","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E"}},"category":"Lu"},{"key":"0046","mappings":{"default":{"default":"mayúscula F"}},"category":"Lu"},{"key":"0047","mappings":{"default":{"default":"mayúscula G"}},"category":"Lu"},{"key":"0048","mappings":{"default":{"default":"mayúscula H"}},"category":"Lu"},{"key":"0049","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I"}},"category":"Lu"},{"key":"004A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula J"}},"category":"Lu"},{"key":"004B","mappings":{"default":{"default":"mayúscula K"}},"category":"Lu"},{"key":"004C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L"}},"category":"Lu"},{"key":"004D","mappings":{"default":{"default":"mayúscula M"}},"category":"Lu"},{"key":"004E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula N"}},"category":"Lu"},{"key":"004F","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O"}},"category":"Lu"},{"key":"0050","mappings":{"default":{"default":"mayúscula P"}},"category":"Lu"},{"key":"0051","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Q"}},"category":"Lu"},{"key":"0052","mappings":{"default":{"default":"mayúscula R"}},"category":"Lu"},{"key":"0053","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S"}},"category":"Lu"},{"key":"0054","mappings":{"default":{"default":"mayúscula T"}},"category":"Lu"},{"key":"0055","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U"}},"category":"Lu"},{"key":"0056","mappings":{"default":{"default":"mayúscula V"}},"category":"Lu"},{"key":"0057","mappings":{"default":{"default":"mayúscula W"}},"category":"Lu"},{"key":"0058","mappings":{"default":{"default":"mayúscula X"}},"category":"Lu"},{"key":"0059","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y","defaultMP":"Ye"}},"category":"Lu"},{"key":"005A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Z"}},"category":"Lu"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/latin-upper-single-accent.js
[{"locale":"es"},{"key":"00C0","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A grave"}},"category":"Lu"},{"key":"00C1","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A aguda"}},"category":"Lu"},{"key":"00C2","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"00C3","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"00C4","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"00C5","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con anillo"}},"category":"Lu"},{"key":"00C7","mappings":{"default":{"default":"mayúscula C cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"00C8","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E grave"}},"category":"Lu"},{"key":"00C9","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E aguda"}},"category":"Lu"},{"key":"00CA","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"00CB","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"00CC","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I grave"}},"category":"Lu"},{"key":"00CD","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I aguda"}},"category":"Lu"},{"key":"00CE","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I acento circumflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"00CF","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"00D1","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Ñ"}},"category":"Lu"},{"key":"00D2","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O grave"}},"category":"Lu"},{"key":"00D3","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O aguda"}},"category":"Lu"},{"key":"00D4","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"00D5","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"00D6","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"00D9","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U grave"}},"category":"Lu"},{"key":"00DA","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U aguda"}},"category":"Lu"},{"key":"00DB","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"00DC","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"00DD","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y aguda"}},"category":"Lu"},{"key":"0100","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A barra"}},"category":"Lu"},{"key":"0102","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con breve"}},"category":"Lu"},{"key":"0104","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con ogonek"}},"category":"Lu"},{"key":"0106","mappings":{"default":{"default":"mayúscula C con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"0108","mappings":{"default":{"default":"mayúscula C con acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"010A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula C con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"010C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula C con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"010E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula D con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"0112","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E barra"}},"category":"Lu"},{"key":"0116","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"0118","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con ogonek"}},"category":"Lu"},{"key":"011A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"011C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula G con acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"011E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula G con breve"}},"category":"Lu"},{"key":"0120","mappings":{"default":{"default":"mayúscula G con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"0122","mappings":{"default":{"default":"mayúscula G con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"0124","mappings":{"default":{"default":"mayúscula H con acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"0128","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I con tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"012A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I barra"}},"category":"Lu"},{"key":"012E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I con ogonek"}},"category":"Lu"},{"key":"0130","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"0134","mappings":{"default":{"default":"mayúscula J con acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"0136","mappings":{"default":{"default":"mayúscula K con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"0139","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"013B","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"013D","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"013F","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L con punto mediano"}},"category":"Lu"},{"key":"0143","mappings":{"default":{"default":"mayúscula N con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"0145","mappings":{"default":{"default":"mayúscula N con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"0147","mappings":{"default":{"default":"mayúscula n con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"014C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O barra"}},"category":"Lu"},{"key":"0150","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con doble acento agudo "}},"category":"Lu"},{"key":"0154","mappings":{"default":{"default":"mayúscula R con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"0156","mappings":{"default":{"default":"mayúscula R con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"0158","mappings":{"default":{"default":"mayúscula R con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"015A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"015C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"015E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"0160","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"0162","mappings":{"default":{"default":"mayúscula T con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"0164","mappings":{"default":{"default":"mayúscula T con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"0168","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"016A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U barra"}},"category":"Lu"},{"key":"016C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con breve"}},"category":"Lu"},{"key":"016E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con anillo arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"0170","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con doble acento agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"0172","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con ogonek"}},"category":"Lu"},{"key":"0174","mappings":{"default":{"default":"mayúscula W con acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"0176","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y con circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"0178","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"0179","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Z con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"017B","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Z con punto"}},"category":"Lu"},{"key":"017D","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Z con carón"}},"category":"Lu"},{"key":"1E00","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con anillo debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E02","mappings":{"default":{"default":"mayúscula B con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E04","mappings":{"default":{"default":"mayúscula B con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E06","mappings":{"default":{"default":"mayúscula B con línea debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E0A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula D con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E0C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula D con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E0E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula D con línea debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E10","mappings":{"default":{"default":"mayúscula D con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"1E12","mappings":{"default":{"default":"mayúscula D con acento circunflejo debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E18","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con acento circunflejo debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E1A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con tilde debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E1E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula F con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E20","mappings":{"default":{"default":"mayúscula G con macrón"}},"category":"Lu"},{"key":"1E22","mappings":{"default":{"default":"mayúscula H con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E24","mappings":{"default":{"default":"mayúscula H con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E26","mappings":{"default":{"default":"mayúscula H con diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"1E28","mappings":{"default":{"default":"mayúscula H con cedilla"}},"category":"Lu"},{"key":"1E2A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula H con breve debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E2C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I con tilde debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E30","mappings":{"default":{"default":"mayúscula K con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E32","mappings":{"default":{"default":"mayúscula K con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E34","mappings":{"default":{"default":"mayúscula K con línea debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E36","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E3A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L con línea debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E3C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L con acento circunflejo debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E3E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula M con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E40","mappings":{"default":{"default":"mayúscula M con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E42","mappings":{"default":{"default":"mayúscula M con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E44","mappings":{"default":{"default":"mayúscula N con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E46","mappings":{"default":{"default":"mayúscula N con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E48","mappings":{"default":{"default":"mayúscula N con línea debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E4A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula N con acento circunflejo debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E54","mappings":{"default":{"default":"mayúscula P con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E56","mappings":{"default":{"default":"mayúscula P con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E58","mappings":{"default":{"default":"mayúscula R con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E5A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula R con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E5E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula R con línea debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E60","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E62","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E6A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula T con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E6C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula T con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E6E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula T con línea debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E70","mappings":{"default":{"default":"mayúscula T con acento circunflejo debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E72","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con diéresis debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E74","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con tilde debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E76","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con acento circunflejo debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E7C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula V con tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"1E7E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula V con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E80","mappings":{"default":{"default":"mayúscula W con grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1E82","mappings":{"default":{"default":"mayúscula W con agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E84","mappings":{"default":{"default":"mayúscula W con diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"1E86","mappings":{"default":{"default":"mayúscula W con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E88","mappings":{"default":{"default":"mayúscula W con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E8A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula X con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E8C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula X con diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"1E8E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y con punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E90","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Z con acento circunflejo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E92","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Z con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E94","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Z with line below"}},"category":"Lu"},{"key":"1EA0","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EA2","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EB8","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EBA","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EBC","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"1EC8","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I con gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1ECA","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1ECC","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1ECE","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EE4","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EE6","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EF2","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y con grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1EF4","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y con punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EF6","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y con gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EF8","mappings":{"default":{"default":"mayúscula Y con tilde"}},"category":"Lu"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/latin-rest.js
[{"locale":"es"},{"key":"24C8","mappings":{"default":{"default":"S en círculo"}},"category":"So"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/latin-upper-double-accent.js
[{"locale":"es"},{"key":"1E08","mappings":{"default":{"default":"mayúscula C con cedilla y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E14","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con macrón y grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1E16","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con macrón y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E1C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E with cedilla and breve"}},"category":"Lu"},{"key":"1E2E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula I con diéresis y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E38","mappings":{"default":{"default":"mayúscula L con punto debajo y macrón"}},"category":"Lu"},{"key":"1E4C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con tilde y acute"}},"category":"Lu"},{"key":"1E4E","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con tilde y diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"1E50","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con macrón y grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1E52","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con macrón y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E5C","mappings":{"default":{"default":"mayúscula R con punto debajo y macrón"}},"category":"Lu"},{"key":"1E64","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con agudo y punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E66","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con carón y punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E68","mappings":{"default":{"default":"mayúscula S con punto debajo y punto arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1E78","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con tilde y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1E7A","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con macrón y diéresis"}},"category":"Lu"},{"key":"1EA4","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con acento circunflejo y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EA6","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con acento circunflejo y grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1EA8","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con acento circunflejo y gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EAA","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con acento circunflejo y tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"1EAC","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con acento circunflejo y punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EAE","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con breve y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EB0","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con breve y grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1EB2","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con breve y gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EB4","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con breve y tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"1EB6","mappings":{"default":{"default":"mayúscula A con breve y punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EBE","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con acento circunflejo y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EC0","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con acento circunflejo y grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1EC2","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con acento circunflejo y gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EC4","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con acento circunflejo y tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"1EC6","mappings":{"default":{"default":"mayúscula E con acento circunflejo y punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1ED0","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con acento circunflejo y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1ED2","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con acento circunflejo y grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1ED4","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con acento circunflejo y gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1ED6","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con acento circunflejo y tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"1ED8","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con acento circunflejo y punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EDA","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O with horn and acute"}},"category":"Lu"},{"key":"1EDC","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O with horn and grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1EDE","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O with horn and hook above"}},"category":"Lu"},{"key":"1EE0","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O with horn and tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"1EE2","mappings":{"default":{"default":"mayúscula O con cuerno y punto debajo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EE8","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con cuerno y agudo"}},"category":"Lu"},{"key":"1EEA","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con cuerno y grave"}},"category":"Lu"},{"key":"1EEC","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con cuerno y gancho arriba"}},"category":"Lu"},{"key":"1EEE","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con cuerno y tilde"}},"category":"Lu"},{"key":"1EF0","mappings":{"default":{"default":"mayúscula U con cuerno y punto debajo"}},"category":"Lu"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/latin-mathfonts-sans-serif.js
[{"locale":"es"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula A"}},"key":"1D5A0"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula B"}},"key":"1D5A1"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula C"}},"key":"1D5A2"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula D"}},"key":"1D5A3"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula E"}},"key":"1D5A4"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula F"}},"key":"1D5A5"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula G"}},"key":"1D5A6"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula H"}},"key":"1D5A7"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula I"}},"key":"1D5A8"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula J"}},"key":"1D5A9"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula K"}},"key":"1D5AA"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula L"}},"key":"1D5AB"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula M"}},"key":"1D5AC"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula N"}},"key":"1D5AD"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula O"}},"key":"1D5AE"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula P"}},"key":"1D5AF"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula Q"}},"key":"1D5B0"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula R"}},"key":"1D5B1"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula S"}},"key":"1D5B2"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula T"}},"key":"1D5B3"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula U"}},"key":"1D5B4"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula V"}},"key":"1D5B5"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula W"}},"key":"1D5B6"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula X"}},"key":"1D5B7"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula Y"}},"key":"1D5B8"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"sans-serif mayúscula Z"}},"key":"1D5B9"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif a"}},"key":"1D5BA"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif b"}},"key":"1D5BB"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif c"}},"key":"1D5BC"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif d"}},"key":"1D5BD"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif e"}},"key":"1D5BE"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif f"}},"key":"1D5BF"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif g"}},"key":"1D5C0"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif h"}},"key":"1D5C1"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif i"}},"key":"1D5C2"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif j"}},"key":"1D5C3"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif k"}},"key":"1D5C4"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif l"}},"key":"1D5C5"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif m"}},"key":"1D5C6"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif n"}},"key":"1D5C7"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif o"}},"key":"1D5C8"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif p"}},"key":"1D5C9"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif q"}},"key":"1D5CA"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif r"}},"key":"1D5CB"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif s"}},"key":"1D5CC"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif t"}},"key":"1D5CD"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif u"}},"key":"1D5CE"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif v"}},"key":"1D5CF"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif w"}},"key":"1D5D0"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif x"}},"key":"1D5D1"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif y"}},"key":"1D5D2"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"sans-serif z"}},"key":"1D5D3"}]




assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathmaps/es/symbols/latin-mathfonts-script.js
[{"locale":"es"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula A"}},"key":"1D49C"},{"key":"212C","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula B"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula C"}},"key":"1D49E"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula D"}},"key":"1D49F"},{"key":"2130","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula E"}},"category":"Lu"},{"key":"2131","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula F"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula G"}},"key":"1D4A2"},{"key":"210B","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula H"}},"category":"Lu"},{"key":"2110","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula I"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula J"}},"key":"1D4A5"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula K"}},"key":"1D4A6"},{"key":"2112","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula L"}},"category":"Lu"},{"key":"2133","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula M"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula N"}},"key":"1D4A9"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula O"}},"key":"1D4AA"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula P"}},"key":"1D4AB"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula Q"}},"key":"1D4AC"},{"key":"211B","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula R"}},"category":"Lu"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula S"}},"key":"1D4AE"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula T"}},"key":"1D4AF"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula U"}},"key":"1D4B0"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula V"}},"key":"1D4B1"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula W"}},"key":"1D4B2"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula X"}},"key":"1D4B3"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula Y"}},"key":"1D4B4"},{"category":"Lu","mappings":{"default":{"default":"script mayúscula Z"}},"key":"1D4B5"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script a"}},"key":"1D4B6"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script b"}},"key":"1D4B7"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script c"}},"key":"1D4B8"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script d"}},"key":"1D4B9"},{"key":"212F","mappings":{"default":{"default":"script e"}},"category":"Ll"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script f"}},"key":"1D4BB"},{"key":"210A","mappings":{"default":{"default":"script g"}},"category":"Ll"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script h"}},"key":"1D4BD"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script i"}},"key":"1D4BE"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script j"}},"key":"1D4BF"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script k"}},"key":"1D4C0"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script l"}},"key":"1D4C1"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script m"}},"key":"1D4C2"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script n"}},"key":"1D4C3"},{"key":"2134","mappings":{"default":{"default":"script o"}},"category":"Ll"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script p"}},"key":"1D4C5"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script q"}},"key":"1D4C6"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script r"}},"key":"1D4C7"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script s"}},"key":"1D4C8"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script t"}},"key":"1D4C9"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script u"}},"key":"1D4CA"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script v"}},"key":"1D4CB"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script w"}},"key":"1D4CC"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script x"}},"key":"1D4CD"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script y"}},"key":"1D4CE"},{"category":"Ll","mappings":{"default":{"default":"script z"}},"key":"1D4CF"}]
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(function(){'use strict';var k=this;
function aa(a){var b=typeof a;if("object"==b)if(a){if(a instanceof Array)return"array";if(a instanceof Object)return b;var c=Object.prototype.toString.call(a);if("[object Window]"==c)return"object";if("[object Array]"==c||"number"==typeof a.length&&"undefined"!=typeof a.splice&&"undefined"!=typeof a.propertyIsEnumerable&&!a.propertyIsEnumerable("splice"))return"array";if("[object Function]"==c||"undefined"!=typeof a.call&&"undefined"!=typeof a.propertyIsEnumerable&&!a.propertyIsEnumerable("call"))return"function"}else return"null";else if("function"==
b&&"undefined"==typeof a.call)return"object";return b}function l(a){return"string"==typeof a}function ba(a,b,c){return a.call.apply(a.bind,arguments)}function ca(a,b,c){if(!a)throw Error();if(2<arguments.length){var d=Array.prototype.slice.call(arguments,2);return function(){var c=Array.prototype.slice.call(arguments);Array.prototype.unshift.apply(c,d);return a.apply(b,c)}}return function(){return a.apply(b,arguments)}}
function da(a,b,c){da=Function.prototype.bind&&-1!=Function.prototype.bind.toString().indexOf("native code")?ba:ca;return da.apply(null,arguments)}function ea(a,b){var c=Array.prototype.slice.call(arguments,1);return function(){var b=c.slice();b.push.apply(b,arguments);return a.apply(this,b)}}
function m(a){var b=n;function c(){}c.prototype=b.prototype;a.G=b.prototype;a.prototype=new c;a.prototype.constructor=a;a.F=function(a,c,f){for(var g=Array(arguments.length-2),h=2;h<arguments.length;h++)g[h-2]=arguments[h];return b.prototype[c].apply(a,g)}};/*

 The MIT License

 Copyright (c) 2007 Cybozu Labs, Inc.
 Copyright (c) 2012 Google Inc.

 Permission is hereby granted, free of charge, to any person obtaining a copy
 of this software and associated documentation files (the "Software"), to
 deal in the Software without restriction, including without limitation the
 rights to use, copy, modify, merge, publish, distribute, sublicense, and/or
 sell copies of the Software, and to permit persons to whom the Software is
 furnished to do so, subject to the following conditions:

 The above copyright notice and this permission notice shall be included in
 all copies or substantial portions of the Software.

 THE SOFTWARE IS PROVIDED "AS IS", WITHOUT WARRANTY OF ANY KIND, EXPRESS OR
 IMPLIED, INCLUDING BUT NOT LIMITED TO THE WARRANTIES OF MERCHANTABILITY,
 FITNESS FOR A PARTICULAR PURPOSE AND NONINFRINGEMENT. IN NO EVENT SHALL THE
 AUTHORS OR COPYRIGHT HOLDERS BE LIABLE FOR ANY CLAIM, DAMAGES OR OTHER
 LIABILITY, WHETHER IN AN ACTION OF CONTRACT, TORT OR OTHERWISE, ARISING
 FROM, OUT OF OR IN CONNECTION WITH THE SOFTWARE OR THE USE OR OTHER DEALINGS
 IN THE SOFTWARE.
*/
var fa=String.prototype.trim?function(a){return a.trim()}:function(a){return a.replace(/^[\s\xa0]+|[\s\xa0]+$/g,"")};function q(a,b){return-1!=a.indexOf(b)}function ga(a,b){return a<b?-1:a>b?1:0};var ha=Array.prototype.indexOf?function(a,b,c){return Array.prototype.indexOf.call(a,b,c)}:function(a,b,c){c=null==c?0:0>c?Math.max(0,a.length+c):c;if(l(a))return l(b)&&1==b.length?a.indexOf(b,c):-1;for(;c<a.length;c++)if(c in a&&a[c]===b)return c;return-1},r=Array.prototype.forEach?function(a,b,c){Array.prototype.forEach.call(a,b,c)}:function(a,b,c){for(var d=a.length,e=l(a)?a.split(""):a,f=0;f<d;f++)f in e&&b.call(c,e[f],f,a)},ia=Array.prototype.filter?function(a,b,c){return Array.prototype.filter.call(a,
b,c)}:function(a,b,c){for(var d=a.length,e=[],f=0,g=l(a)?a.split(""):a,h=0;h<d;h++)if(h in g){var p=g[h];b.call(c,p,h,a)&&(e[f++]=p)}return e},t=Array.prototype.reduce?function(a,b,c,d){d&&(b=da(b,d));return Array.prototype.reduce.call(a,b,c)}:function(a,b,c,d){var e=c;r(a,function(c,g){e=b.call(d,e,c,g,a)});return e},ja=Array.prototype.some?function(a,b,c){return Array.prototype.some.call(a,b,c)}:function(a,b,c){for(var d=a.length,e=l(a)?a.split(""):a,f=0;f<d;f++)if(f in e&&b.call(c,e[f],f,a))return!0;
return!1};function ka(a,b){var c;a:{c=a.length;for(var d=l(a)?a.split(""):a,e=0;e<c;e++)if(e in d&&b.call(void 0,d[e],e,a)){c=e;break a}c=-1}return 0>c?null:l(a)?a.charAt(c):a[c]}function la(a){return Array.prototype.concat.apply(Array.prototype,arguments)}function ma(a,b,c){return 2>=arguments.length?Array.prototype.slice.call(a,b):Array.prototype.slice.call(a,b,c)};var u;a:{var na=k.navigator;if(na){var oa=na.userAgent;if(oa){u=oa;break a}}u=""};var pa=q(u,"Opera")||q(u,"OPR"),v=q(u,"Trident")||q(u,"MSIE"),qa=q(u,"Edge"),ra=q(u,"Gecko")&&!(q(u.toLowerCase(),"webkit")&&!q(u,"Edge"))&&!(q(u,"Trident")||q(u,"MSIE"))&&!q(u,"Edge"),sa=q(u.toLowerCase(),"webkit")&&!q(u,"Edge");function ta(){var a=k.document;return a?a.documentMode:void 0}var ua;
a:{var va="",wa=function(){var a=u;if(ra)return/rv\:([^\);]+)(\)|;)/.exec(a);if(qa)return/Edge\/([\d\.]+)/.exec(a);if(v)return/\b(?:MSIE|rv)[: ]([^\);]+)(\)|;)/.exec(a);if(sa)return/WebKit\/(\S+)/.exec(a);if(pa)return/(?:Version)[ \/]?(\S+)/.exec(a)}();wa&&(va=wa?wa[1]:"");if(v){var xa=ta();if(null!=xa&&xa>parseFloat(va)){ua=String(xa);break a}}ua=va}var ya={};
function za(a){if(!ya[a]){for(var b=0,c=fa(String(ua)).split("."),d=fa(String(a)).split("."),e=Math.max(c.length,d.length),f=0;0==b&&f<e;f++){var g=c[f]||"",h=d[f]||"",p=/(\d*)(\D*)/g,y=/(\d*)(\D*)/g;do{var D=p.exec(g)||["","",""],X=y.exec(h)||["","",""];if(0==D[0].length&&0==X[0].length)break;b=ga(0==D[1].length?0:parseInt(D[1],10),0==X[1].length?0:parseInt(X[1],10))||ga(0==D[2].length,0==X[2].length)||ga(D[2],X[2])}while(0==b)}ya[a]=0<=b}}
var Aa=k.document,Ba=Aa&&v?ta()||("CSS1Compat"==Aa.compatMode?parseInt(ua,10):5):void 0;var w=v&&!(9<=Number(Ba)),Ca=v&&!(8<=Number(Ba));function x(a,b,c,d){this.a=a;this.nodeName=c;this.nodeValue=d;this.nodeType=2;this.parentNode=this.ownerElement=b}function Da(a,b){var c=Ca&&"href"==b.nodeName?a.getAttribute(b.nodeName,2):b.nodeValue;return new x(b,a,b.nodeName,c)};function z(a){var b=null,c=a.nodeType;1==c&&(b=a.textContent,b=void 0==b||null==b?a.innerText:b,b=void 0==b||null==b?"":b);if("string"!=typeof b)if(w&&"title"==a.nodeName.toLowerCase()&&1==c)b=a.text;else if(9==c||1==c){a=9==c?a.documentElement:a.firstChild;for(var c=0,d=[],b="";a;){do 1!=a.nodeType&&(b+=a.nodeValue),w&&"title"==a.nodeName.toLowerCase()&&(b+=a.text),d[c++]=a;while(a=a.firstChild);for(;c&&!(a=d[--c].nextSibling););}}else b=a.nodeValue;return""+b}
function A(a,b,c){if(null===b)return!0;try{if(!a.getAttribute)return!1}catch(d){return!1}Ca&&"class"==b&&(b="className");return null==c?!!a.getAttribute(b):a.getAttribute(b,2)==c}function B(a,b,c,d,e){return(w?Ea:Fa).call(null,a,b,l(c)?c:null,l(d)?d:null,e||new C)}
function Ea(a,b,c,d,e){if(a instanceof E||8==a.b||c&&null===a.b){var f=b.all;if(!f)return e;a=Ga(a);if("*"!=a&&(f=b.getElementsByTagName(a),!f))return e;if(c){for(var g=[],h=0;b=f[h++];)A(b,c,d)&&g.push(b);f=g}for(h=0;b=f[h++];)"*"==a&&"!"==b.tagName||F(e,b);return e}Ha(a,b,c,d,e);return e}
function Fa(a,b,c,d,e){b.getElementsByName&&d&&"name"==c&&!v?(b=b.getElementsByName(d),r(b,function(b){a.a(b)&&F(e,b)})):b.getElementsByClassName&&d&&"class"==c?(b=b.getElementsByClassName(d),r(b,function(b){b.className==d&&a.a(b)&&F(e,b)})):a instanceof G?Ha(a,b,c,d,e):b.getElementsByTagName&&(b=b.getElementsByTagName(a.f()),r(b,function(a){A(a,c,d)&&F(e,a)}));return e}
function Ia(a,b,c,d,e){var f;if((a instanceof E||8==a.b||c&&null===a.b)&&(f=b.childNodes)){var g=Ga(a);if("*"!=g&&(f=ia(f,function(a){return a.tagName&&a.tagName.toLowerCase()==g}),!f))return e;c&&(f=ia(f,function(a){return A(a,c,d)}));r(f,function(a){"*"==g&&("!"==a.tagName||"*"==g&&1!=a.nodeType)||F(e,a)});return e}return Ja(a,b,c,d,e)}function Ja(a,b,c,d,e){for(b=b.firstChild;b;b=b.nextSibling)A(b,c,d)&&a.a(b)&&F(e,b);return e}
function Ha(a,b,c,d,e){for(b=b.firstChild;b;b=b.nextSibling)A(b,c,d)&&a.a(b)&&F(e,b),Ha(a,b,c,d,e)}function Ga(a){if(a instanceof G){if(8==a.b)return"!";if(null===a.b)return"*"}return a.f()};!ra&&!v||v&&9<=Number(Ba)||ra&&za("1.9.1");v&&za("9");function Ka(a,b){if(!a||!b)return!1;if(a.contains&&1==b.nodeType)return a==b||a.contains(b);if("undefined"!=typeof a.compareDocumentPosition)return a==b||!!(a.compareDocumentPosition(b)&16);for(;b&&a!=b;)b=b.parentNode;return b==a}
function La(a,b){if(a==b)return 0;if(a.compareDocumentPosition)return a.compareDocumentPosition(b)&2?1:-1;if(v&&!(9<=Number(Ba))){if(9==a.nodeType)return-1;if(9==b.nodeType)return 1}if("sourceIndex"in a||a.parentNode&&"sourceIndex"in a.parentNode){var c=1==a.nodeType,d=1==b.nodeType;if(c&&d)return a.sourceIndex-b.sourceIndex;var e=a.parentNode,f=b.parentNode;return e==f?Ma(a,b):!c&&Ka(e,b)?-1*Na(a,b):!d&&Ka(f,a)?Na(b,a):(c?a.sourceIndex:e.sourceIndex)-(d?b.sourceIndex:f.sourceIndex)}d=9==a.nodeType?
a:a.ownerDocument||a.document;c=d.createRange();c.selectNode(a);c.collapse(!0);d=d.createRange();d.selectNode(b);d.collapse(!0);return c.compareBoundaryPoints(k.Range.START_TO_END,d)}function Na(a,b){var c=a.parentNode;if(c==b)return-1;for(var d=b;d.parentNode!=c;)d=d.parentNode;return Ma(d,a)}function Ma(a,b){for(var c=b;c=c.previousSibling;)if(c==a)return-1;return 1};function C(){this.b=this.a=null;this.l=0}function Oa(a){this.node=a;this.a=this.b=null}function Pa(a,b){if(!a.a)return b;if(!b.a)return a;for(var c=a.a,d=b.a,e=null,f=null,g=0;c&&d;){var f=c.node,h=d.node;f==h||f instanceof x&&h instanceof x&&f.a==h.a?(f=c,c=c.a,d=d.a):0<La(c.node,d.node)?(f=d,d=d.a):(f=c,c=c.a);(f.b=e)?e.a=f:a.a=f;e=f;g++}for(f=c||d;f;)f.b=e,e=e.a=f,g++,f=f.a;a.b=e;a.l=g;return a}function Qa(a,b){var c=new Oa(b);c.a=a.a;a.b?a.a.b=c:a.a=a.b=c;a.a=c;a.l++}
function F(a,b){var c=new Oa(b);c.b=a.b;a.a?a.b.a=c:a.a=a.b=c;a.b=c;a.l++}function Ra(a){return(a=a.a)?a.node:null}function Sa(a){return(a=Ra(a))?z(a):""}function H(a,b){return new Ta(a,!!b)}function Ta(a,b){this.f=a;this.b=(this.c=b)?a.b:a.a;this.a=null}function I(a){var b=a.b;if(null==b)return null;var c=a.a=b;a.b=a.c?b.b:b.a;return c.node};function n(a){this.i=a;this.b=this.g=!1;this.f=null}function J(a){return"\n  "+a.toString().split("\n").join("\n  ")}function Ua(a,b){a.g=b}function Va(a,b){a.b=b}function K(a,b){var c=a.a(b);return c instanceof C?+Sa(c):+c}function L(a,b){var c=a.a(b);return c instanceof C?Sa(c):""+c}function M(a,b){var c=a.a(b);return c instanceof C?!!c.l:!!c};function N(a,b,c){n.call(this,a.i);this.c=a;this.h=b;this.o=c;this.g=b.g||c.g;this.b=b.b||c.b;this.c==Wa&&(c.b||c.g||4==c.i||0==c.i||!b.f?b.b||b.g||4==b.i||0==b.i||!c.f||(this.f={name:c.f.name,s:b}):this.f={name:b.f.name,s:c})}m(N);
function O(a,b,c,d,e){b=b.a(d);c=c.a(d);var f;if(b instanceof C&&c instanceof C){b=H(b);for(d=I(b);d;d=I(b))for(e=H(c),f=I(e);f;f=I(e))if(a(z(d),z(f)))return!0;return!1}if(b instanceof C||c instanceof C){b instanceof C?(e=b,d=c):(e=c,d=b);f=H(e);for(var g=typeof d,h=I(f);h;h=I(f)){switch(g){case "number":h=+z(h);break;case "boolean":h=!!z(h);break;case "string":h=z(h);break;default:throw Error("Illegal primitive type for comparison.");}if(e==b&&a(h,d)||e==c&&a(d,h))return!0}return!1}return e?"boolean"==
typeof b||"boolean"==typeof c?a(!!b,!!c):"number"==typeof b||"number"==typeof c?a(+b,+c):a(b,c):a(+b,+c)}N.prototype.a=function(a){return this.c.m(this.h,this.o,a)};N.prototype.toString=function(){var a="Binary Expression: "+this.c,a=a+J(this.h);return a+=J(this.o)};function Xa(a,b,c,d){this.a=a;this.w=b;this.i=c;this.m=d}Xa.prototype.toString=function(){return this.a};var Ya={};
function P(a,b,c,d){if(Ya.hasOwnProperty(a))throw Error("Binary operator already created: "+a);a=new Xa(a,b,c,d);return Ya[a.toString()]=a}P("div",6,1,function(a,b,c){return K(a,c)/K(b,c)});P("mod",6,1,function(a,b,c){return K(a,c)%K(b,c)});P("*",6,1,function(a,b,c){return K(a,c)*K(b,c)});P("+",5,1,function(a,b,c){return K(a,c)+K(b,c)});P("-",5,1,function(a,b,c){return K(a,c)-K(b,c)});P("<",4,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a<b},a,b,c)});
P(">",4,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a>b},a,b,c)});P("<=",4,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a<=b},a,b,c)});P(">=",4,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a>=b},a,b,c)});var Wa=P("=",3,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a==b},a,b,c,!0)});P("!=",3,2,function(a,b,c){return O(function(a,b){return a!=b},a,b,c,!0)});P("and",2,2,function(a,b,c){return M(a,c)&&M(b,c)});P("or",1,2,function(a,b,c){return M(a,c)||M(b,c)});function Q(a,b,c){this.a=a;this.b=b||1;this.f=c||1};function Za(a,b){if(b.a.length&&4!=a.i)throw Error("Primary expression must evaluate to nodeset if filter has predicate(s).");n.call(this,a.i);this.c=a;this.h=b;this.g=a.g;this.b=a.b}m(Za);Za.prototype.a=function(a){a=this.c.a(a);return $a(this.h,a)};Za.prototype.toString=function(){var a;a="Filter:"+J(this.c);return a+=J(this.h)};function ab(a,b){if(b.length<a.A)throw Error("Function "+a.j+" expects at least"+a.A+" arguments, "+b.length+" given");if(null!==a.v&&b.length>a.v)throw Error("Function "+a.j+" expects at most "+a.v+" arguments, "+b.length+" given");a.B&&r(b,function(b,d){if(4!=b.i)throw Error("Argument "+d+" to function "+a.j+" is not of type Nodeset: "+b);});n.call(this,a.i);this.h=a;this.c=b;Ua(this,a.g||ja(b,function(a){return a.g}));Va(this,a.D&&!b.length||a.C&&!!b.length||ja(b,function(a){return a.b}))}m(ab);
ab.prototype.a=function(a){return this.h.m.apply(null,la(a,this.c))};ab.prototype.toString=function(){var a="Function: "+this.h;if(this.c.length)var b=t(this.c,function(a,b){return a+J(b)},"Arguments:"),a=a+J(b);return a};function bb(a,b,c,d,e,f,g,h,p){this.j=a;this.i=b;this.g=c;this.D=d;this.C=e;this.m=f;this.A=g;this.v=void 0!==h?h:g;this.B=!!p}bb.prototype.toString=function(){return this.j};var cb={};
function R(a,b,c,d,e,f,g,h){if(cb.hasOwnProperty(a))throw Error("Function already created: "+a+".");cb[a]=new bb(a,b,c,d,!1,e,f,g,h)}R("boolean",2,!1,!1,function(a,b){return M(b,a)},1);R("ceiling",1,!1,!1,function(a,b){return Math.ceil(K(b,a))},1);R("concat",3,!1,!1,function(a,b){return t(ma(arguments,1),function(b,d){return b+L(d,a)},"")},2,null);R("contains",2,!1,!1,function(a,b,c){return q(L(b,a),L(c,a))},2);R("count",1,!1,!1,function(a,b){return b.a(a).l},1,1,!0);
R("false",2,!1,!1,function(){return!1},0);R("floor",1,!1,!1,function(a,b){return Math.floor(K(b,a))},1);R("id",4,!1,!1,function(a,b){function c(a){if(w){var b=e.all[a];if(b){if(b.nodeType&&a==b.id)return b;if(b.length)return ka(b,function(b){return a==b.id})}return null}return e.getElementById(a)}var d=a.a,e=9==d.nodeType?d:d.ownerDocument,d=L(b,a).split(/\s+/),f=[];r(d,function(a){a=c(a);!a||0<=ha(f,a)||f.push(a)});f.sort(La);var g=new C;r(f,function(a){F(g,a)});return g},1);
R("lang",2,!1,!1,function(){return!1},1);R("last",1,!0,!1,function(a){if(1!=arguments.length)throw Error("Function last expects ()");return a.f},0);R("local-name",3,!1,!0,function(a,b){var c=b?Ra(b.a(a)):a.a;return c?c.localName||c.nodeName.toLowerCase():""},0,1,!0);R("name",3,!1,!0,function(a,b){var c=b?Ra(b.a(a)):a.a;return c?c.nodeName.toLowerCase():""},0,1,!0);R("namespace-uri",3,!0,!1,function(){return""},0,1,!0);
R("normalize-space",3,!1,!0,function(a,b){return(b?L(b,a):z(a.a)).replace(/[\s\xa0]+/g," ").replace(/^\s+|\s+$/g,"")},0,1);R("not",2,!1,!1,function(a,b){return!M(b,a)},1);R("number",1,!1,!0,function(a,b){return b?K(b,a):+z(a.a)},0,1);R("position",1,!0,!1,function(a){return a.b},0);R("round",1,!1,!1,function(a,b){return Math.round(K(b,a))},1);R("starts-with",2,!1,!1,function(a,b,c){b=L(b,a);a=L(c,a);return 0==b.lastIndexOf(a,0)},2);R("string",3,!1,!0,function(a,b){return b?L(b,a):z(a.a)},0,1);
R("string-length",1,!1,!0,function(a,b){return(b?L(b,a):z(a.a)).length},0,1);R("substring",3,!1,!1,function(a,b,c,d){c=K(c,a);if(isNaN(c)||Infinity==c||-Infinity==c)return"";d=d?K(d,a):Infinity;if(isNaN(d)||-Infinity===d)return"";c=Math.round(c)-1;var e=Math.max(c,0);a=L(b,a);return Infinity==d?a.substring(e):a.substring(e,c+Math.round(d))},2,3);R("substring-after",3,!1,!1,function(a,b,c){b=L(b,a);a=L(c,a);c=b.indexOf(a);return-1==c?"":b.substring(c+a.length)},2);
R("substring-before",3,!1,!1,function(a,b,c){b=L(b,a);a=L(c,a);a=b.indexOf(a);return-1==a?"":b.substring(0,a)},2);R("sum",1,!1,!1,function(a,b){for(var c=H(b.a(a)),d=0,e=I(c);e;e=I(c))d+=+z(e);return d},1,1,!0);R("translate",3,!1,!1,function(a,b,c,d){b=L(b,a);c=L(c,a);var e=L(d,a);a={};for(d=0;d<c.length;d++){var f=c.charAt(d);f in a||(a[f]=e.charAt(d))}c="";for(d=0;d<b.length;d++)f=b.charAt(d),c+=f in a?a[f]:f;return c},3);R("true",2,!1,!1,function(){return!0},0);function G(a,b){this.h=a;this.c=void 0!==b?b:null;this.b=null;switch(a){case "comment":this.b=8;break;case "text":this.b=3;break;case "processing-instruction":this.b=7;break;case "node":break;default:throw Error("Unexpected argument");}}function db(a){return"comment"==a||"text"==a||"processing-instruction"==a||"node"==a}G.prototype.a=function(a){return null===this.b||this.b==a.nodeType};G.prototype.f=function(){return this.h};
G.prototype.toString=function(){var a="Kind Test: "+this.h;null===this.c||(a+=J(this.c));return a};function eb(a){this.b=a;this.a=0}function fb(a){a=a.match(gb);for(var b=0;b<a.length;b++)hb.test(a[b])&&a.splice(b,1);return new eb(a)}var gb=/\$?(?:(?![0-9-\.])(?:\*|[\w-\.]+):)?(?![0-9-\.])(?:\*|[\w-\.]+)|\/\/|\.\.|::|\d+(?:\.\d*)?|\.\d+|"[^"]*"|'[^']*'|[!<>]=|\s+|./g,hb=/^\s/;function S(a,b){return a.b[a.a+(b||0)]}function T(a){return a.b[a.a++]}function ib(a){return a.b.length<=a.a};function jb(a){n.call(this,3);this.c=a.substring(1,a.length-1)}m(jb);jb.prototype.a=function(){return this.c};jb.prototype.toString=function(){return"Literal: "+this.c};function E(a,b){this.j=a.toLowerCase();var c;c="*"==this.j?"*":"http://www.w3.org/1999/xhtml";this.c=b?b.toLowerCase():c}E.prototype.a=function(a){var b=a.nodeType;if(1!=b&&2!=b)return!1;b=void 0!==a.localName?a.localName:a.nodeName;return"*"!=this.j&&this.j!=b.toLowerCase()?!1:"*"==this.c?!0:this.c==(a.namespaceURI?a.namespaceURI.toLowerCase():"http://www.w3.org/1999/xhtml")};E.prototype.f=function(){return this.j};
E.prototype.toString=function(){return"Name Test: "+("http://www.w3.org/1999/xhtml"==this.c?"":this.c+":")+this.j};function kb(a,b){n.call(this,a.i);this.h=a;this.c=b;this.g=a.g;this.b=a.b;if(1==this.c.length){var c=this.c[0];c.u||c.c!=lb||(c=c.o,"*"!=c.f()&&(this.f={name:c.f(),s:null}))}}m(kb);function mb(){n.call(this,4)}m(mb);mb.prototype.a=function(a){var b=new C;a=a.a;9==a.nodeType?F(b,a):F(b,a.ownerDocument);return b};mb.prototype.toString=function(){return"Root Helper Expression"};function nb(){n.call(this,4)}m(nb);nb.prototype.a=function(a){var b=new C;F(b,a.a);return b};nb.prototype.toString=function(){return"Context Helper Expression"};
function ob(a){return"/"==a||"//"==a}kb.prototype.a=function(a){var b=this.h.a(a);if(!(b instanceof C))throw Error("Filter expression must evaluate to nodeset.");a=this.c;for(var c=0,d=a.length;c<d&&b.l;c++){var e=a[c],f=H(b,e.c.a),g;if(e.g||e.c!=pb)if(e.g||e.c!=qb)for(g=I(f),b=e.a(new Q(g));null!=(g=I(f));)g=e.a(new Q(g)),b=Pa(b,g);else g=I(f),b=e.a(new Q(g));else{for(g=I(f);(b=I(f))&&(!g.contains||g.contains(b))&&b.compareDocumentPosition(g)&8;g=b);b=e.a(new Q(g))}}return b};
kb.prototype.toString=function(){var a;a="Path Expression:"+J(this.h);if(this.c.length){var b=t(this.c,function(a,b){return a+J(b)},"Steps:");a+=J(b)}return a};function rb(a){n.call(this,4);this.c=a;Ua(this,ja(this.c,function(a){return a.g}));Va(this,ja(this.c,function(a){return a.b}))}m(rb);rb.prototype.a=function(a){var b=new C;r(this.c,function(c){c=c.a(a);if(!(c instanceof C))throw Error("Path expression must evaluate to NodeSet.");b=Pa(b,c)});return b};rb.prototype.toString=function(){return t(this.c,function(a,b){return a+J(b)},"Union Expression:")};function sb(a,b){this.a=a;this.b=!!b}
function $a(a,b,c){for(c=c||0;c<a.a.length;c++)for(var d=a.a[c],e=H(b),f=b.l,g,h=0;g=I(e);h++){var p=a.b?f-h:h+1;g=d.a(new Q(g,p,f));if("number"==typeof g)p=p==g;else if("string"==typeof g||"boolean"==typeof g)p=!!g;else if(g instanceof C)p=0<g.l;else throw Error("Predicate.evaluate returned an unexpected type.");if(!p){p=e;g=p.f;var y=p.a;if(!y)throw Error("Next must be called at least once before remove.");var D=y.b,y=y.a;D?D.a=y:g.a=y;y?y.b=D:g.b=D;g.l--;p.a=null}}return b}
sb.prototype.toString=function(){return t(this.a,function(a,b){return a+J(b)},"Predicates:")};function U(a,b,c,d){n.call(this,4);this.c=a;this.o=b;this.h=c||new sb([]);this.u=!!d;b=this.h;b=0<b.a.length?b.a[0].f:null;a.b&&b&&(a=b.name,a=w?a.toLowerCase():a,this.f={name:a,s:b.s});a:{a=this.h;for(b=0;b<a.a.length;b++)if(c=a.a[b],c.g||1==c.i||0==c.i){a=!0;break a}a=!1}this.g=a}m(U);
U.prototype.a=function(a){var b=a.a,c=null,c=this.f,d=null,e=null,f=0;c&&(d=c.name,e=c.s?L(c.s,a):null,f=1);if(this.u)if(this.g||this.c!=tb)if(a=H((new U(ub,new G("node"))).a(a)),b=I(a))for(c=this.m(b,d,e,f);null!=(b=I(a));)c=Pa(c,this.m(b,d,e,f));else c=new C;else c=B(this.o,b,d,e),c=$a(this.h,c,f);else c=this.m(a.a,d,e,f);return c};U.prototype.m=function(a,b,c,d){a=this.c.f(this.o,a,b,c);return a=$a(this.h,a,d)};
U.prototype.toString=function(){var a;a="Step:"+J("Operator: "+(this.u?"//":"/"));this.c.j&&(a+=J("Axis: "+this.c));a+=J(this.o);if(this.h.a.length){var b=t(this.h.a,function(a,b){return a+J(b)},"Predicates:");a+=J(b)}return a};function vb(a,b,c,d){this.j=a;this.f=b;this.a=c;this.b=d}vb.prototype.toString=function(){return this.j};var wb={};function V(a,b,c,d){if(wb.hasOwnProperty(a))throw Error("Axis already created: "+a);b=new vb(a,b,c,!!d);return wb[a]=b}
V("ancestor",function(a,b){for(var c=new C,d=b;d=d.parentNode;)a.a(d)&&Qa(c,d);return c},!0);V("ancestor-or-self",function(a,b){var c=new C,d=b;do a.a(d)&&Qa(c,d);while(d=d.parentNode);return c},!0);
var lb=V("attribute",function(a,b){var c=new C,d=a.f();if("style"==d&&w&&b.style)return F(c,new x(b.style,b,"style",b.style.cssText)),c;var e=b.attributes;if(e)if(a instanceof G&&null===a.b||"*"==d)for(var d=0,f;f=e[d];d++)w?f.nodeValue&&F(c,Da(b,f)):F(c,f);else(f=e.getNamedItem(d))&&(w?f.nodeValue&&F(c,Da(b,f)):F(c,f));return c},!1),tb=V("child",function(a,b,c,d,e){return(w?Ia:Ja).call(null,a,b,l(c)?c:null,l(d)?d:null,e||new C)},!1,!0);V("descendant",B,!1,!0);
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capita is adjusted for inflation and differences in living costs between countries.
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!function(a){var b=a.config.menuSettings,c={},d=MathJax.Ajax.config.path;d.a11y||(d.a11y=a.config.root+"/extensions/a11y");var e=MathJax.Extension["auto-collapse"]={version:"1.5.0",config:a.CombineConfig("auto-collapse",{disabled:!1}),dependents:[],Enable:function(d,e){b.autocollapse=!0,e&&(c.autocollapse=!0),this.config.disabled=!1,MathJax.Extension.collapsible.Enable(!1,e),d&&a.Queue(["Reprocess",a],["CollapseWideMath",this])},Disable:function(d,e){b.autocollapse=!1,e&&(c.autocollapse=!1),this.config.disabled=!0;for(var f=this.dependents.length-1;f>=0;f--){var g=this.dependents[f];g.Disable&&g.Disable(!1,e)}d&&a.Queue(["Rerender",a])},Dependent:function(a){this.dependents.push(a)},Startup:function(){var b=MathJax.Extension.collapsible;b&&b.Dependent(this),a.postInputHooks.Add(["Filter",e],150),a.Queue(function(){return e.CollapseWideMath()}),window.addEventListener?window.addEventListener("resize",e.resizeHandler,!1):window.attachEvent?window.attachEvent("onresize",e.resizeHandler):window.onresize=e.resizeHandler},Filter:function(a,b,c){a.enriched&&!this.config.disabled&&("block"===a.root.Get("display")||c.parentNode.childNodes.length<=3)&&(a.root.SRE={action:this.Actions(a.root)})},Actions:function(a){var b=[];return this.getActions(a,0,b),this.sortActions(b)},getActions:function(a,b,c){if(!a.isToken&&a.data){b++;for(var d=0,e=a.data.length;d<e;d++)if(a.data[d]){var f=a.data[d];f.collapsible?(c[b]||(c[b]=[]),c[b].push(f),this.getActions(f.data[1],b,c)):this.getActions(f,b,c)}}},sortActions:function(a){for(var b=[],c=0,d=a.length;c<d;c++)a[c]&&(b=b.concat(a[c].sort(this.sortActionsBy)));return b},sortActionsBy:function(a,b){return a=a.data[1].complexity,b=b.data[1].complexity,a<b?-1:a>b?1:0},CollapseWideMath:function(b){if(!this.config.disabled){this.GetContainerWidths(b);var c=a.getAllJax(b),d={collapse:[],jax:c,m:c.length,i:0,changed:!1};return this.collapseState(d)}},collapseState:function(b){for(var c=b.collapse;b.i<b.m;){var d=b.jax[b.i],e=d.root.SRE;if(b.changed=!1,e&&e.action.length&&(e.cwidth<e.m||e.cwidth>e.M)){var f=this.getActionWidths(d,b);if(f)return f;this.collapseActions(e,b),b.changed&&c.push(d.SourceElement())}b.i++}if(0!==c.length)return 1===c.length&&(c=c[0]),a.Rerender(c)},collapseActions:function(a,b){for(var c=a.width,d=c,e=1e6,f=a.action.length-1;f>=0;f--){var g=a.action[f],h=g.selection;c>a.cwidth?(g.selection=1,d=g.SREwidth,e=c):g.selection=2,c=g.SREwidth,a.DOMupdate?document.getElementById(g.id).setAttribute("selection",g.selection):g.selection!==h&&(b.changed=!0)}a.m=d,a.M=e},getActionWidths:function(a,b){if(!a.root.SRE.actionWidths){MathJax.OutputJax[a.outputJax].getMetrics(a);try{this.computeActionWidths(a)}catch(a){if(!a.restart)throw a;return MathJax.Callback.After(["collapseState",this,b],a.restart)}b.changed=!0}return null},computeActionWidths:function(a){var b,c=a.root.SRE,d=c.action,e={};for(c.width=a.sreGetRootWidth(e),b=d.length-1;b>=0;b--)d[b].selection=2;for(b=d.length-1;b>=0;b--){var f=d[b];null==f.SREwidth&&(f.selection=1,f.SREwidth=a.sreGetActionWidth(e,f))}c.actionWidths=!0},GetContainerWidths:function(b){var c,d,e,f,g,h=a.getAllJax(b),i=MathJax.HTML.Element("span",{style:{display:"block"}}),j=[];for(c=0,d=h.length;c<d;c++)f=h[c],g=f.root,SRE=g.SRE,SRE&&SRE.action.length&&(null==SRE.width&&(f.sreGetMetrics(),SRE.m=SRE.width,SRE.M=1e6),e=f.SourceElement(),e.previousSibling.style.display="none",e.parentNode.insertBefore(i.cloneNode(!1),e),j.push([f,e]));for(c=0,d=j.length;c<d;c++)f=j[c][0],e=j[c][1],e.previousSibling.offsetWidth&&(f.root.SRE.cwidth=e.previousSibling.offsetWidth*f.root.SRE.em);for(c=0,d=j.length;c<d;c++)f=j[c][0],e=j[c][1],e.parentNode.removeChild(e.previousSibling),e.previousSibling.style.display=""},timer:null,running:!1,retry:!1,saved_delay:0,resizeHandler:function(a){if(!e.config.disabled){if(e.running)return void(e.retry=!0);e.timer&&clearTimeout(e.timer),e.timer=setTimeout(e.resizeAction,100)}},resizeAction:function(){e.timer=null,e.running=!0,a.Queue(function(){e.saved_delay=a.processSectionDelay,a.processSectionDelay=0},["CollapseWideMath",e],["resizeCheck",e])},resizeCheck:function(){e.running=!1,a.processSectionDelay=e.saved_delay,e.retry&&(e.retry=!1,setTimeout(e.resizeHandler,0))}};a.Register.StartupHook("End Extensions",function(){null==b.autocollapse?b.autocollapse=!e.config.disabled:e.config.disabled=!b.autocollapse,a.Register.StartupHook("MathMenu Ready",function(){c=MathJax.Menu.cookie;var a,d=function(a){e[b.autocollapse?"Enable":"Disable"](!0,!0),MathJax.Menu.saveCookie()},f=MathJax.Menu.ITEM,g=MathJax.Menu.menu,h=f.CHECKBOX(["AutoCollapse","Auto Collapse"],"autocollapse",{action:d}),i=(g.FindId("Accessibility")||{}).submenu;i?(a=i.IndexOfId("AutoCollapse"),null!==a?i.items[a]=h:(a=i.IndexOfId("CollapsibleMath"),i.items.splice(a+1,0,h))):(a=g.IndexOfId("CollapsibleMath"),g.items.splice(a+1,0,h));var j=function(){e[b.autocollapse?"Enable":"Disable"]()};MathJax.Extension.collapse?j():MathJax.Hub.Register.StartupHook("Auto Collapse Ready",j)},25)},25)}(MathJax.Hub),MathJax.ElementJax.Augment({sreGetMetrics:function(){MathJax.OutputJax[this.outputJax].sreGetMetrics(this,this.root.SRE)},sreGetRootWidth:function(a){return MathJax.OutputJax[this.outputJax].sreGetRootWidth(this,a)},sreGetActionWidth:function(a,b){return MathJax.OutputJax[this.outputJax].sreGetActionWidth(this,a,b)}}),MathJax.OutputJax.Augment({getMetrics:function(){},sreGetMetrics:function(a,b){b.cwidth=1e6,b.width=0,b.em=12},sreGetRootWidth:function(a,b){return 0},sreGetActionWidth:function(a,b,c){return 0}}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){MathJax.OutputJax["HTML-CSS"].Augment({sreGetMetrics:function(a,b){b.width=a.root.data[0].HTMLspanElement().parentNode.bbox.w,b.em=1/a.HTMLCSS.em/a.HTMLCSS.scale},sreGetRootWidth:function(a,b){var c=a.root.data[0].HTMLspanElement();return b.box=c.parentNode,b.box.bbox.w},sreGetActionWidth:function(a,b,c){return a.root.data[0].toHTML(b.box).bbox.w}})}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){MathJax.OutputJax.SVG.Augment({getMetrics:function(a){this.em=MathJax.ElementJax.mml.mbase.prototype.em=a.SVG.em,this.ex=a.SVG.ex,this.linebreakWidth=a.SVG.lineWidth,this.cwidth=a.SVG.cwidth},sreGetMetrics:function(a,b){b.width=a.root.SVGdata.w/1e3,b.em=1/a.SVG.em},sreGetRootWidth:function(a,b){return b.span=document.getElementById(a.inputID+"-Frame"),a.root.SVGdata.w/1e3},sreGetActionWidth:function(a,b,c){this.mathDiv=b.span,b.span.appendChild(this.textSVG);try{a.root.data[0].toSVG()}catch(a){var d=a}if(b.span.removeChild(this.textSVG),d)throw d;return a.root.data[0].SVGdata.w/1e3}})}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("CommonHTML Jax Ready",function(){MathJax.OutputJax.CommonHTML.Augment({sreGetMetrics:function(a,b){b.width=a.root.CHTML.w,b.em=1/a.CHTML.em/a.CHTML.scale},sreGetRootWidth:function(a,b){return b.span=document.getElementById(a.inputID+"-Frame").firstChild,b.tmp=document.createElement("span"),b.tmp.className=b.span.className,a.root.CHTML.w/a.CHTML.scale},sreGetActionWidth:function(a,b,c){b.span.parentNode.replaceChild(b.tmp,b.span),MathJax.OutputJax.CommonHTML.CHTMLnode=b.tmp;try{a.root.data[0].toCommonHTML(b.tmp)}catch(a){var d=a}if(b.tmp.parentNode.replaceChild(b.span,b.tmp),d)throw d;return a.root.data[0].CHTML.w/a.CHTML.scale}})}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("NativeMML Jax Ready",function(){MathJax.OutputJax.NativeMML.Augment({sreGetMetrics:function(a,b){var c=document.getElementById(a.inputID+"-Frame");b.width=c.offsetWidth,b.em=1,b.DOMupdate=!0},sreGetRootWidth:function(a,b){return b.span=document.getElementById(a.inputID+"-Frame").firstChild,b.span.offsetWidth},sreGetActionWidth:function(a,b,c){return document.getElementById(c.id).setAttribute("selection",1),b.span.offsetWidth}})}),MathJax.Ajax.Require("[a11y]/collapsible.js"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("Collapsible Ready",function(){MathJax.Extension["auto-collapse"].Startup(),MathJax.Hub.Startup.signal.Post("Auto Collapse Ready"),MathJax.Ajax.loadComplete("[a11y]/auto-collapse.js")});



assets/js/mathjax/extensions/a11y/collapsible.js
!function(a){var b,c=a.config.menuSettings,d={},e="data-semantic-complexity",f=MathJax.Ajax.config.path;f.a11y||(f.a11y=a.config.root+"/extensions/a11y");var g=MathJax.Extension.collapsible={version:"1.5.0",config:a.CombineConfig("collapsible",{disabled:!1}),dependents:[],COMPLEXATTR:e,COMPLEXITY:{TEXT:.5,TOKEN:.5,CHILD:1,SCRIPT:.8,SQRT:2,SUBSUP:2,UNDEROVER:2,FRACTION:2,ACTION:2,PHANTOM:0,XML:2,GLYPH:2},COLLAPSE:{identifier:3,number:3,text:10,infixop:15,relseq:15,multirel:15,fenced:18,bigop:20,integral:20,fraction:12,sqrt:9,root:12,vector:15,matrix:15,cases:15,superscript:9,subscript:9,subsup:9,punctuated:{endpunct:1e7,startpunct:1e7,value:12}},MARKER:{identifier:"x",number:"#",text:"...",appl:{"limit function":"lim",value:"f()"},fraction:"/",sqrt:"\u221a",root:"\u221a",superscript:"\u25fd\u02d9",subscript:"\u25fd.",subsup:"\u25fd:",vector:{binomial:"(:)",determinant:"|:|",value:"\u27e8:\u27e9"},matrix:{squarematrix:"[::]",rowvector:"\u27e8\u22ef\u27e9",columnvector:"\u27e8\u22ee\u27e9",determinant:"|::|",value:"(::)"},cases:"{:",infixop:{addition:"+",subtraction:"\u2212",multiplication:"\u22c5",implicit:"\u22c5",value:"+"},punctuated:{text:"...",value:","}},Enable:function(b,e){c.collapsible=!0,e&&(d.collapsible=!0),this.config.disabled=!1,MathJax.Extension["semantic-enrich"].Enable(!1,e),b&&a.Queue(["Reprocess",a])},Disable:function(b,e){c.collapsible=!1,e&&(d.collapsible=!1),this.config.disabled=!0;for(var f=this.dependents.length-1;f>=0;f--){var g=this.dependents[f];g.Disable&&g.Disable(!1,e)}b&&a.Queue(["Reprocess",a])},Dependent:function(a){this.dependents.push(a)},Startup:function(){b=MathJax.ElementJax.mml;var c=MathJax.Extension["semantic-enrich"];c&&c.Dependent(this),a.postInputHooks.Add(["Filter",g],100)},Filter:function(a,b,c){a.enriched&&!this.config.disabled&&(a.root=a.root.Collapse(),a.root.inputID=c.id)},Marker:function(a){return b.mtext("\u25c2"+a+"\u25b8").With({mathcolor:"blue",attr:{},attrNames:[]})},MakeAction:function(a,c){var d=b.maction(a).With({id:this.getActionID(),actiontype:"toggle",complexity:a.getComplexity(),collapsible:!0,attrNames:["id","actiontype","selection",e],attr:{},selection:2});if(d.attr[e]=d.complexity,"math"===c.type){var f=b.mrow().With({complexity:c.complexity,attrNames:[],attr:{}});f.Append.apply(f,c.data);for(var g,h=c.attrNames.length-1;g=c.attrNames[h];h--)"data-semantic-"===g.substr(0,14)&&(f.attr[g]=c.attr[g],f.attrNames.push(g),delete c.attr[g],c.attrNames.splice(h,1));f.complexity=c.complexity,d.Append(f),c.data=[],c.Append(d),c.complexity=d.complexity,d=c}else d.Append(c);return d},actionID:1,getActionID:function(){return"MJX-Collapse-"+this.actionID++},Collapse:function(a){a.getComplexity();var b=(a.attr||{})["data-semantic-type"];if(b)if(this["Collapse_"+b])a=this["Collapse_"+b](a);else if(this.COLLAPSE[b]&&this.MARKER[b]){var c=a.attr["data-semantic-role"],d=this.COLLAPSE[b];if("number"!=typeof d&&(d=d[c]||d.value),a.complexity>d){var e=this.MARKER[b];"string"!=typeof e&&(e=e[c]||e.value),a=this.MakeAction(this.Marker(e),a)}}return a},UncollapseChild:function(a,b,c){if(null==c&&(c=1),this.SplitAttribute(a,"children").length===c){var d=1===a.data.length&&a.data[0].inferred?a.data[0]:a;if(d&&d.data[b]&&d.data[b].collapsible)return d.SetData(b,d.data[b].data[1]),a.complexity=d.complexity=null,a.getComplexity(),1}return 0},FindChildText:function(a,b){var c=this.FindChild(a,b);return c?(c.CoreMO()||c).data.join(""):"?"},FindChild:function(a,b){if(a){if(a.attr&&a.attr["data-semantic-id"]===b)return a;if(!a.isToken)for(var c=0,d=a.data.length;c<d;c++){var e=this.FindChild(a.data[c],b);if(e)return e}}return null},SplitAttribute:function(a,b){return(a.attr["data-semantic-"+b]||"").split(/,/)},Collapse_fenced:function(a){if(this.UncollapseChild(a,1),a.complexity>this.COLLAPSE.fenced&&"leftright"===a.attr["data-semantic-role"]){var b=a.data[0].data.join("")+a.data[a.data.length-1].data.join("");a=this.MakeAction(this.Marker(b),a)}return a},Collapse_appl:function(a){if(this.UncollapseChild(a,2,2)){var b=this.MARKER.appl;b=b[a.attr["data-semantic-role"]]||b.value,a=this.MakeAction(this.Marker(b),a)}return a},Collapse_sqrt:function(a){return this.UncollapseChild(a,0),a.complexity>this.COLLAPSE.sqrt&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.sqrt),a)),a},Collapse_root:function(a){return this.UncollapseChild(a,0),a.complexity>this.COLLAPSE.sqrt&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.sqrt),a)),a},Collapse_enclose:function(a){if(1===this.SplitAttribute(a,"children").length){var b=1===a.data.length&&a.data[0].inferred?a.data[0]:a;if(b.data[0]&&b.data[0].collapsible){var c=b.data[0];b.SetData(0,c.data[1]),c.SetData(1,a),a=c}}return a},Collapse_bigop:function(a){if(a.complexity>this.COLLAPSE.bigop||"mo"!==a.data[0].type){var b=this.SplitAttribute(a,"content").pop(),c=g.FindChildText(a,b);a=this.MakeAction(this.Marker(c),a)}return a},Collapse_integral:function(a){if(a.complexity>this.COLLAPSE.integral||"mo"!==a.data[0].type){var b=this.SplitAttribute(a,"content")[0],c=g.FindChildText(a,b);a=this.MakeAction(this.Marker(c),a)}return a},Collapse_relseq:function(a){if(a.complexity>this.COLLAPSE.relseq){var b=this.SplitAttribute(a,"content"),c=g.FindChildText(a,b[0]);b.length>1&&(c+="\u22ef"),a=this.MakeAction(this.Marker(c),a)}return a},Collapse_multirel:function(a){if(a.complexity>this.COLLAPSE.multirel){var b=this.SplitAttribute(a,"content"),c=g.FindChildText(a,b[0])+"\u22ef";a=this.MakeAction(this.Marker(c),a)}return a},Collapse_superscript:function(a){return this.UncollapseChild(a,0,2),a.complexity>this.COLLAPSE.superscript&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.superscript),a)),a},Collapse_subscript:function(a){return this.UncollapseChild(a,0,2),a.complexity>this.COLLAPSE.subscript&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.subscript),a)),a},Collapse_subsup:function(a){return this.UncollapseChild(a,0,3),a.complexity>this.COLLAPSE.subsup&&(a=this.MakeAction(this.Marker(this.MARKER.subsup),a)),a}};a.Register.StartupHook("End Extensions",function(){null==c.collapsible?c.collapsible=!g.config.disabled:g.config.disabled=!c.collapsible,a.Register.StartupHook("MathMenu Ready",function(){d=MathJax.Menu.cookie;var a,b=function(a){g[c.collapsible?"Enable":"Disable"](!0,!0),MathJax.Menu.saveCookie()},e=MathJax.Menu.ITEM,f=MathJax.Menu.menu,h=e.CHECKBOX(["CollapsibleMath","Collapsible Math"],"collapsible",{action:b}),i=(f.FindId("Accessibility")||{}).submenu;i?(a=i.IndexOfId("CollapsibleMath"),null!==a?i.items[a]=h:i.items.push(e.RULE(),h)):(a=f.IndexOfId("About"),f.items.splice(a,0,h,e.RULE()))},15)},15)}(MathJax.Hub),MathJax.Ajax.Require("[a11y]/semantic-enrich.js"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("Semantic Enrich Ready",function(){var a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Extension.collapsible,c=b.COMPLEXITY,d=b.COMPLEXATTR;b.Startup(),a.mbase.Augment({Collapse:function(){return b.Collapse(this)},getComplexity:function(){if(null==this.complexity){var a=0;if(this.isToken)a=c.TEXT*this.data.join("").length+c.TOKEN;else{for(var b=0,e=this.data.length;b<e;b++)this.data[b]&&(this.SetData(b,this.data[b].Collapse()),a+=this.data[b].complexity);e>1&&(a+=e*c.CHILD)}!this.attrNames||"complexity"in this||this.attrNames.push(d),this.attr&&(this.attr[d]=a),this.complexity=a}return this.complexity},reportComplexity:function(){!this.attr||!this.attrNames||d in this.attr||(this.attrNames.push(d),this.attr[d]=this.complexity)}}),a.mfrac.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity*=c.SCRIPT,this.complexity+=c.FRACTION,this.attr[d]=this.complexity),this.complexity}}),a.msqrt.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity+=c.SQRT,this.attr[d]=this.complexity),this.complexity}}),a.mroot.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity-=(1-c.SCRIPT)*this.data[1].getComplexity(),this.complexity+=c.SQRT,this.attr[d]=this.complexity),this.complexity}}),a.msubsup.Augment({getComplexity:function(){if(null==this.complexity){var a=0;this.data[this.sub]&&(a=this.data[this.sub].getComplexity()+c.CHILD),this.data[this.sup]&&(a=Math.max(this.data[this.sup].getComplexity(),a)),a*=c.SCRIPT,this.data[this.sub]&&(a+=c.CHILD),this.data[this.sup]&&(a+=c.CHILD),this.data[this.base]&&(a+=this.data[this.base].getComplexity()+c.CHILD),this.complexity=a+c.SUBSUP,this.reportComplexity()}return this.complexity}}),a.munderover.Augment({getComplexity:function(){if(null==this.complexity){var a=0;this.data[this.sub]&&(a=this.data[this.sub].getComplexity()+c.CHILD),this.data[this.sup]&&(a=Math.max(this.data[this.sup].getComplexity(),a)),a*=c.SCRIPT,this.data[this.base]&&(a=Math.max(this.data[this.base].getComplexity(),a)),this.data[this.sub]&&(a+=c.CHILD),this.data[this.sup]&&(a+=c.CHILD),this.data[this.base]&&(a+=c.CHILD),this.complexity=a+c.UNDEROVER,this.reportComplexity()}return this.complexity}}),a.mphantom.Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=c.PHANTOM,this.reportComplexity(),this.complexity}}),a.ms.Augment({getComplexity:function(){return this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity+=this.Get("lquote").length*c.TEXT,this.complexity+=this.Get("rquote").length*c.TEXT,this.attr[d]=this.complexity,this.complexity}}),a.menclose.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.SUPER(arguments).getComplexity.call(this),this.complexity+=c.ACTION,this.attr[d]=this.complexity),this.complexity}}),a.maction.Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=(this.collapsible?this.data[0]:this.selected()).getComplexity(),this.reportComplexity(),this.complexity}}),a.semantics.Augment({getComplexity:function(){return null==this.complexity&&(this.complexity=this.data[0]?this.data[0].getComplexity():0,this.reportComplexity()),this.complexity}}),a["annotation-xml"].Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=c.XML,this.reportComplexity(),this.complexity}}),a.annotation.Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=c.XML,this.reportComplexity(),this.complexity}}),a.mglyph.Augment({getComplexity:function(){return this.complexity=c.GLYPH,this.reportComplexity(),this.complexity}}),MathJax.Hub.Startup.signal.Post("Collapsible Ready"),MathJax.Ajax.loadComplete("[a11y]/collapsible.js")});



assets/js/mathjax/extensions/a11y/explorer.js
MathJax.Hub.Register.StartupHook("Sre Ready",function(){var a,b,c=MathJax.Hub.config.menuSettings,d={};MathJax.Hub.Register.StartupHook("MathEvents Ready",function(){a=MathJax.Extension.MathEvents.Event.False,b=MathJax.Extension.MathEvents.Event.KEY});var e=MathJax.Extension.explorer={version:"1.5.0",dependents:[],defaults:{walker:"table",highlight:"none",background:"blue",foreground:"black",speech:!0,generation:"lazy",subtitle:!1,ruleset:"mathspeak-default"},eagerComplexity:80,prefix:"Assistive-",hook:null,locHook:null,oldrules:null,addMenuOption:function(a,b){c[e.prefix+a]=b},addDefaults:function(){for(var a,b=MathJax.Hub.CombineConfig("explorer",e.defaults),d=Object.keys(b),f=0;a=d[f];f++)void 0===c[e.prefix+a]&&e.addMenuOption(a,b[a]);e.setSpeechOption(),h.Reset()},setOption:function(a,b){c[e.prefix+a]!==b&&(e.addMenuOption(a,b),h.Reset())},getOption:function(a){return c[e.prefix+a]},speechOption:function(a){e.oldrules!==a.value&&(e.setSpeechOption(),h.Regenerate())},setSpeechOption:function(){var a=c[e.prefix+"ruleset"],b=a.split("-");sre.System.getInstance().setupEngine({locale:MathJax.Localization.locale,domain:e.Domain(b[0]),style:b[1],rules:e.RuleSet(b[0])}),e.oldrules=a},Domain:function(a){switch(a){case"chromevox":return"default";case"mathspeak":default:return"mathspeak"}},RuleSet:function(a){switch(a){case"chromevox":return["AbstractionRules","SemanticTreeRules"];case"mathspeak":default:return["AbstractionRules","AbstractionSpanish","MathspeakRules","MathspeakSpanish"]}},hook:null,locHook:null,Enable:function(a,b){c.explorer=!0,b&&(d.explorer=!0),MathJax.Extension.collapsible.Enable(!1,b),MathJax.Extension.AssistiveMML&&(MathJax.Extension.AssistiveMML.config.disabled=!0,c.assistiveMML=!1,b&&(d.assistiveMML=!1)),this.DisableMenus(!1),this.hook||(this.hook=MathJax.Hub.Register.MessageHook("New Math",["Register",this.Explorer])),this.locHook||(this.locHook=MathJax.Hub.Register.MessageHook("Locale Reset",["RemoveSpeech",this.Explorer])),a&&MathJax.Hub.Queue(["Reprocess",MathJax.Hub])},Disable:function(a,b){c.explorer=!1,b&&(d.explorer=!1),this.DisableMenus(!0),this.hook&&(MathJax.Hub.UnRegister.MessageHook(this.hook),this.hook=null);for(var e=this.dependents.length-1;e>=0;e--){var f=this.dependents[e];f.Disable&&f.Disable(!1,b)}},DisableMenus:function(a){if(MathJax.Menu){var b=MathJax.Menu.menu.FindId("Accessibility","Explorer");if(b){b=b.submenu;for(var d,f=b.items,g=2;d=f[g];g++)d.disabled=a;a||!b.FindId("SpeechOutput")||c[e.prefix+"speech"]||(b.FindId("Subtitles").disabled=!0)}}},Dependent:function(a){this.dependents.push(a)}},f=MathJax.Object.Subclass({div:null,inner:null,Init:function(){this.div=f.Create("assertive"),this.inner=MathJax.HTML.addElement(this.div,"div")},Add:function(){f.added||(document.body.appendChild(this.div),f.added=!0)},Show:function(a,b){this.div.classList.add("MJX_LiveRegion_Show");var c=a.getBoundingClientRect(),d=c.bottom+10+window.pageYOffset,e=c.left+window.pageXOffset;this.div.style.top=d+"px",this.div.style.left=e+"px";var f=b.colorString();this.inner.style.backgroundColor=f.background,this.inner.style.color=f.foreground},Hide:function(a){this.div.classList.remove("MJX_LiveRegion_Show")},Clear:function(){this.Update(""),this.inner.style.top="",this.inner.style.backgroundColor=""},Update:function(a){e.getOption("speech")&&f.Update(this.inner,a)}},{ANNOUNCE:"Navigatable Math in page. Explore with shift space and arrow keys. Expand or collapse elements hitting enter.",announced:!1,added:!1,styles:{".MJX_LiveRegion":{position:"absolute",top:"0",height:"1px",width:"1px",padding:"1px",overflow:"hidden"},".MJX_LiveRegion_Show":{top:"0",position:"absolute",width:"auto",height:"auto",padding:"0px 0px",opacity:1,"z-index":"202",left:0,right:0,margin:"0 auto","background-color":"white","box-shadow":"0px 10px 20px #888",border:"2px solid #CCCCCC"}},Create:function(a){var b=MathJax.HTML.Element("div",{className:"MJX_LiveRegion"});return b.setAttribute("aria-live",a),b},Update:MathJax.Hub.Browser.isPC?function(a,b){a.textContent="",setTimeout(function(){a.textContent=b},100)}:function(a,b){a.textContent="",a.textContent=b},Announce:function(){if(e.getOption("speech")){f.announced=!0,MathJax.Ajax.Styles(f.styles);var a=f.Create("polite");document.body.appendChild(a),f.Update(a,f.ANNOUNCE),setTimeout(function(){document.body.removeChild(a)},1e3)}}});MathJax.Extension.explorer.LiveRegion=f;var g=MathJax.Ajax.fileURL(MathJax.Ajax.config.path.a11y),h=MathJax.Extension.explorer.Explorer={liveRegion:f(),walker:null,highlighter:null,hoverer:null,flamer:null,speechDiv:null,earconFile:g+"/invalid_keypress"+(-1!==["Firefox","Chrome","Opera"].indexOf(MathJax.Hub.Browser.name)?".ogg":".mp3"),expanded:!1,focusoutEvent:MathJax.Hub.Browser.isFirefox?"blur":"focusout",focusinEvent:"focus",ignoreFocusOut:!1,jaxCache:{},messageID:null,Reset:function(){h.FlameEnriched()},Register:function(a){if(e.hook){var b=document.getElementById(a[1]);if(b&&b.id){var c=MathJax.Hub.getJaxFor(b.id);c&&c.enriched&&(h.StateChange(b.id,c),h.liveRegion.Add(),h.AddEvent(b))}}},StateChange:function(a,b){h.GetHighlighter(.2);var c=h.jaxCache[a];c&&c===b.root||(c&&h.highlighter.resetState(a+"-Frame"),h.jaxCache[a]=b.root)},AddAria:function(a){a.setAttribute("role","application"),a.setAttribute("aria-label","Math")},AddHook:function(a){h.RemoveHook(),h.hook=MathJax.Hub.Register.MessageHook("End Math",function(b){var c=b[1].id+"-Frame",d=document.getElementById(c);a&&c===h.expanded&&(h.ActivateWalker(d,a),d.focus(),h.expanded=!1)})},RemoveHook:function(){h.hook&&(MathJax.Hub.UnRegister.MessageHook(h.hook),h.hook=null)},AddMessage:function(){return MathJax.Message.Set("Generating Speech Output")},RemoveMessage:function(a){a&&MathJax.Message.Clear(a)},AddEvent:function(a){var b=a.id+"-Frame",c=a.previousSibling;if(c){var d=c.id!==b?c.firstElementChild:c;h.AddAria(d),h.AddMouseEvents(d),"MathJax_MathML"===d.className&&(d=d.firstElementChild),d&&(d.onkeydown=h.Keydown,h.Flame(d),d.addEventListener(h.focusinEvent,function(a){e.hook&&(f.announced||f.Announce())}),d.addEventListener(h.focusoutEvent,function(a){if(e.hook)return h.ignoreFocusOut&&(h.ignoreFocusOut=!1,"enter"===h.walker.moved)?void a.target.focus():void(h.walker&&h.DeactivateWalker())}),e.getOption("speech")&&h.AddSpeech(d))}},AddSpeech:function(a){var b=a.id,c=MathJax.Hub.getJaxFor(b),d=c.root.toMathML();if(a.getAttribute("haslabel")||h.AddMathLabel(d,b),!a.getAttribute("hasspeech"))switch(MathJax.Hub.config.explorer.generation){case"eager":h.AddSpeechEager(d,b);break;case"mixed":a.querySelectorAll("[data-semantic-complexity]").length>=e.eagerComplexity&&h.AddSpeechEager(d,b)}},AddSpeechLazy:function(a){var b=new sre.TreeSpeechGenerator;b.setRebuilt(h.walker.rebuilt),b.getSpeech(h.walker.rootNode,h.walker.xml),a.setAttribute("hasspeech","true")},AddSpeechEager:function(a,b){h.MakeSpeechTask(a,b,sre.TreeSpeechGenerator,function(a,b){a.setAttribute("hasspeech","true")},5)},AddMathLabel:function(a,b){h.MakeSpeechTask(a,b,sre.SummarySpeechGenerator,function(a,b){a.setAttribute("haslabel","true"),a.setAttribute("aria-label",b)},5)},MakeSpeechTask:function(a,b,c,d,e){var f=h.AddMessage();setTimeout(function(){var e=new c,g=document.getElementById(b),i=new sre.DummyWalker(g,e,h.highlighter,a),j=i.speech();j&&d(g,j),h.RemoveMessage(f)},e)},Keydown:function(c){if(c.keyCode===b.ESCAPE){if(!h.walker)return;return h.RemoveHook(),h.DeactivateWalker(),void a(c)}if(h.walker&&h.walker.isActive()){void 0!==h.walker.modifier&&(h.walker.modifier=c.shiftKey);var d=h.walker.move(c.keyCode);if(null===d)return;if(d){if("expand"===h.walker.moved){if(h.expanded=h.walker.node.id,MathJax.Hub.Browser.isEdge)return h.ignoreFocusOut=!0,void h.DeactivateWalker();if(MathJax.Hub.Browser.isFirefox||MathJax.Hub.Browser.isMSIE)return void h.DeactivateWalker()}h.liveRegion.Update(h.walker.speech()),h.Highlight()}else h.PlayEarcon();return void a(c)}var f=c.target;if(c.keyCode===b.SPACE){if(c.shiftKey&&e.hook){var g=MathJax.Hub.getJaxFor(f);h.ActivateWalker(f,g),h.AddHook(g)}else MathJax.Extension.MathEvents.Event.ContextMenu(c,f);return void a(c)}},GetHighlighter:function(a){h.highlighter=sre.HighlighterFactory.highlighter({color:e.getOption("background"),alpha:a},{color:e.getOption("foreground"),alpha:1},{renderer:MathJax.Hub.outputJax["jax/mml"][0].id,browser:MathJax.Hub.Browser.name})},AddMouseEvents:function(a){sre.HighlighterFactory.addEvents(a,{mouseover:h.MouseOver,mouseout:h.MouseOut},{renderer:MathJax.Hub.outputJax["jax/mml"][0].id,browser:MathJax.Hub.Browser.name})},MouseOver:function(b){if("none"!==e.getOption("highlight")){if("hover"===e.getOption("highlight")){var c=b.currentTarget;h.GetHighlighter(.1),h.highlighter.highlight([c]),h.hoverer=!0}a(b)}},MouseOut:function(b){return h.hoverer&&(h.highlighter.unhighlight(),h.hoverer=!1),a(b)},Flame:function(a){if("flame"===e.getOption("highlight"))return h.GetHighlighter(.05),h.highlighter.highlightAll(a),void(h.flamer=!0)},UnFlame:function(){h.flamer&&(h.highlighter.unhighlightAll(),h.flamer=null)},FlameEnriched:function(){h.UnFlame();for(var a,b=0,c=MathJax.Hub.getAllJax();a=c[b];b++)h.Flame(a.SourceElement().previousSibling)},Walkers:{syntactic:sre.SyntaxWalker,table:sre.TableWalker,semantic:sre.SemanticWalker,none:sre.DummyWalker},ActivateWalker:function(a,b){var c=e.getOption("speech"),d=e.getOption("walker")?h.Walkers[MathJax.Hub.config.explorer.walker]:h.Walkers.none,f=c?new sre.DirectSpeechGenerator:new sre.DummySpeechGenerator;h.GetHighlighter(.2),h.walker=new d(a,f,h.highlighter,b.root.toMathML()),c&&!a.getAttribute("hasspeech")&&h.AddSpeechLazy(a),h.walker.activate(),c&&(e.getOption("subtitle")&&h.liveRegion.Show(a,h.highlighter),h.liveRegion.Update(h.walker.speech())),h.Highlight(),h.ignoreFocusOut&&setTimeout(function(){h.ignoreFocusOut=!1},500)},DeactivateWalker:function(){h.liveRegion.Clear(),h.liveRegion.Hide(),h.Unhighlight(),h.currentHighlight=null,h.walker.deactivate(),h.walker=null},Highlight:function(){h.Unhighlight(),h.highlighter.highlight(h.walker.getFocus().getNodes())},Unhighlight:function(){h.highlighter.unhighlight()},PlayEarcon:function(){new Audio(h.earconFile).play()},SpeechOutput:function(){h.Reset(),["Subtitles"].forEach(function(a){var b=MathJax.Menu.menu.FindId("Accessibility","Explorer",a);b&&(b.disabled=!b.disabled)}),h.Regenerate()},RemoveSpeech:function(){e.setSpeechOption();for(var a,b=0,c=MathJax.Hub.getAllJax();a=c[b];b++){var d=document.getElementById(a.inputID+"-Frame");d&&(d.removeAttribute("hasspeech"),d.removeAttribute("haslabel"))}},Regenerate:function(){for(var a,b=0,c=MathJax.Hub.getAllJax();a=c[b];b++){var d=document.getElementById(a.inputID+"-Frame");d&&(d.removeAttribute("hasspeech"),h.AddSpeech(d))}},Startup:function(){var a=MathJax.Extension.collapsible;a&&a.Dependent(e),e.addDefaults()}};MathJax.Hub.Register.StartupHook("End Extensions",function(){e[!1===c.explorer?"Disable":"Enable"](),MathJax.Hub.Startup.signal.Post("Explorer Ready"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("MathMenu Ready",function(){d=MathJax.Menu.cookie;var a,b=function(a){e[c.explorer?"Enable":"Disable"](!0,!0),MathJax.Menu.saveCookie()},f=MathJax.Menu.ITEM,g=MathJax.Menu.menu,i={action:h.Reset},j={action:e.speechOption},k=f.SUBMENU(["Explorer","Explorer"],f.CHECKBOX(["Active","Active"],"explorer",{action:b}),f.RULE(),f.CHECKBOX(["Walker","Walker"],"Assistive-walker"),f.SUBMENU(["Highlight","Highlight"],f.RADIO(["none","None"],"Assistive-highlight",i),f.RADIO(["hover","Hover"],"Assistive-highlight",i),f.RADIO(["flame","Flame"],"Assistive-highlight",i)),f.SUBMENU(["Background","Background"],f.RADIO(["blue","Blue"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["red","Red"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["green","Green"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["yellow","Yellow"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["cyan","Cyan"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["magenta","Magenta"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["white","White"],"Assistive-background",i),f.RADIO(["black","Black"],"Assistive-background",i)),f.SUBMENU(["Foreground","Foreground"],f.RADIO(["black","Black"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["white","White"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["magenta","Magenta"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["cyan","Cyan"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["yellow","Yellow"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["green","Green"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["red","Red"],"Assistive-foreground",i),f.RADIO(["blue","Blue"],"Assistive-foreground",i)),f.RULE(),f.CHECKBOX(["SpeechOutput","Speech Output"],"Assistive-speech",{action:h.SpeechOutput}),f.CHECKBOX(["Subtitles","Subtitles"],"Assistive-subtitle",{disabled:!c["Assistive-speech"]}),f.RULE(),f.SUBMENU(["Mathspeak","Mathspeak Rules"],f.RADIO(["mathspeak-default","Verbose"],"Assistive-ruleset",j),f.RADIO(["mathspeak-brief","Brief"],"Assistive-ruleset",j),f.RADIO(["mathspeak-sbrief","Superbrief"],"Assistive-ruleset",j)),f.SUBMENU(["Chromevox","ChromeVox Rules"],f.RADIO(["chromevox-default","Verbose"],"Assistive-ruleset",j),f.RADIO(["chromevox-short","Short"],"Assistive-ruleset",j),f.RADIO(["chromevox-alternative","Alternative"],"Assistive-ruleset",j))),l=(g.FindId("Accessibility")||{}).submenu;l?(a=l.IndexOfId("Explorer"),null!==a?l.items[a]=k:(a=l.IndexOfId("CollapsibleMath"),l.items.splice(a+1,0,k))):(a=g.IndexOfId("CollapsibleMath"),g.items.splice(a+1,0,k)),c.explorer||e.DisableMenus(!0)},20)},20)}),MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){MathJax.Hub.Config({SVG:{addMMLclasses:!0}});var a=MathJax.OutputJax.SVG;if(parseFloat(a.version)<2.7){var b=a.getJaxFromMath;a.Augment({getJaxFromMath:function(a){return a.parentNode.className.match(/MathJax_SVG_Display/)&&(a=a.parentNode),b.call(this,a)}})}}),MathJax.Ajax.config.path.a11y||(MathJax.Ajax.config.path.a11y=MathJax.Hub.config.root+"/extensions/a11y"),MathJax.Ajax.Require("[a11y]/collapsible.js"),MathJax.Hub.Register.StartupHook("Collapsible Ready",function(){MathJax.Extension.explorer.Explorer.Startup(),MathJax.Ajax.loadComplete("[a11y]/explorer.js")});
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assets/js/mathjax/extensions/Safe.js
/*
 *  /MathJax/extensions/Safe.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(d,c){var f="2.7.5";var a=MathJax.Hub.CombineConfig("Safe",{allow:{URLs:"safe",classes:"safe",cssIDs:"safe",styles:"safe",fontsize:"all",require:"safe"},sizeMin:0.7,sizeMax:1.44,lengthMax:3,safeProtocols:{http:true,https:true,file:true,javascript:false},safeStyles:{color:true,backgroundColor:true,border:true,cursor:true,margin:true,padding:true,textShadow:true,fontFamily:true,fontSize:true,fontStyle:true,fontWeight:true,opacity:true,outline:true},safeRequire:{action:true,amscd:true,amsmath:true,amssymbols:true,autobold:false,"autoload-all":false,bbox:true,begingroup:true,boldsymbol:true,cancel:true,color:true,enclose:true,extpfeil:true,HTML:true,mathchoice:true,mhchem:true,newcommand:true,noErrors:false,noUndefined:false,unicode:true,verb:true},styleParts:{border:true,padding:true,margin:true,outline:true},styleLengths:{borderTop:"borderTopWidth",borderRight:"borderRightWidth",borderBottom:"borderBottomWidth",borderLeft:"borderLeftWidth",paddingTop:true,paddingRight:true,paddingBottom:true,paddingLeft:true,marginTop:true,marginRight:true,marginBottom:true,marginLeft:true,outlineTop:true,outlineRight:true,outlineBottom:true,outlineLeft:true,fontSize:[0.7,1.44]}});var e=a.allow;if(e.fontsize!=="all"){a.safeStyles.fontSize=false}var b=MathJax.Extension.Safe={version:f,config:a,div1:document.createElement("div"),div2:document.createElement("div"),filter:{href:"filterURL",src:"filterURL",altimg:"filterURL","class":"filterClass",style:"filterStyles",id:"filterID",fontsize:"filterFontSize",mathsize:"filterFontSize",scriptminsize:"filterFontSize",scriptsizemultiplier:"filterSizeMultiplier",scriptlevel:"filterScriptLevel"},filterURL:function(g){var h=(g.match(/^\s*([a-z]+):/i)||[null,""])[1].toLowerCase();if(e.URLs==="none"||(e.URLs!=="all"&&!a.safeProtocols[h])){g=null}return g},filterClass:function(g){if(e.classes==="none"||(e.classes!=="all"&&!g.match(/^MJX-[-a-zA-Z0-9_.]+$/))){g=null}return g},filterID:function(g){if(e.cssIDs==="none"||(e.cssIDs!=="all"&&!g.match(/^MJX-[-a-zA-Z0-9_.]+$/))){g=null}return g},filterStyles:function(l){if(e.styles==="all"){return l}if(e.styles==="none"){return null}try{var k=this.div1.style,j=this.div2.style,m;k.cssText=l;j.cssText="";for(var g in a.safeStyles){if(a.safeStyles.hasOwnProperty(g)){if(a.styleParts[g]){for(var h=0;h<4;h++){var o=g+["Top","Right","Bottom","Left"][h];m=this.filterStyle(o,k);if(m){j[o]=m}}}else{m=this.filterStyle(g,k);if(m){j[g]=m}}}}l=j.cssText}catch(n){l=null}return l},filterStyle:function(g,h){var i=h[g];if(typeof i!=="string"||i===""){return null}if(i.match(/^\s*expression/)){return null}if(i.match(/javascript:/)){return null}var j=g.replace(/Top|Right|Left|Bottom/,"");if(!a.safeStyles[g]&&!a.safeStyles[j]){return null}if(!a.styleLengths[g]){return i}return(this.filterStyleLength(g,i,h)?i:null)},filterStyleLength:function(g,i,h){if(typeof a.styleLengths[g]==="string"){i=h[a.styleLengths[g]]}i=this.length2em(i);if(i==null){return false}var j=[-a.lengthMax,a.lengthMax];if(MathJax.Object.isArray(a.styleLengths[g])){j=a.styleLengths[g]}return(i>=j[0]&&i<=j[1])},unit2em:{em:1,ex:0.5,ch:0.5,rem:1,px:1/16,mm:96/25.4/16,cm:96/2.54/16,"in":96/16,pt:96/72/16,pc:96/6/16},length2em:function(h){var g=h.match(/(.+)(em|ex|ch|rem|px|mm|cm|in|pt|pc)/);if(!g){return null}return parseFloat(g[1])*this.unit2em[g[2]]},filterSize:function(g){if(e.fontsize==="none"){return null}if(e.fontsize!=="all"){g=Math.min(Math.max(g,a.sizeMin),a.sizeMax)}return g},filterFontSize:function(g){return(e.fontsize==="all"?g:null)},filterSizeMultiplier:function(g){if(e.fontsize==="none"){g=null}else{if(e.fontsize!=="all"){g=Math.min(1,Math.max(0.6,g)).toString()}}return g},filterScriptLevel:function(g){if(e.fontsize==="none"){g=null}else{if(e.fontsize!=="all"){g=Math.max(0,g).toString()}}return g},filterRequire:function(g){if(e.require==="none"||(e.require!=="all"&&!a.safeRequire[g.toLowerCase()])){g=null}return g}};d.Register.StartupHook("TeX HTML Ready",function(){var g=MathJax.InputJax.TeX;g.Parse.Augment({HREF_attribute:function(j){var i=b.filterURL(this.GetArgument(j)),h=this.GetArgumentMML(j);if(i){h.With({href:i})}this.Push(h)},CLASS_attribute:function(i){var j=b.filterClass(this.GetArgument(i)),h=this.GetArgumentMML(i);if(j){if(h["class"]!=null){j=h["class"]+" "+j}h.With({"class":j})}this.Push(h)},STYLE_attribute:function(i){var j=b.filterStyles(this.GetArgument(i)),h=this.GetArgumentMML(i);if(j){if(h.style!=null){if(j.charAt(j.length-1)!==";"){j+=";"}j=h.style+" "+j}h.With({style:j})}this.Push(h)},ID_attribute:function(j){var i=b.filterID(this.GetArgument(j)),h=this.GetArgumentMML(j);if(i){h.With({id:i})}this.Push(h)}})});d.Register.StartupHook("TeX Jax Ready",function(){var i=MathJax.InputJax.TeX,h=i.Parse,g=b.filter;h.Augment({Require:function(j){var k=this.GetArgument(j).replace(/.*\//,"").replace(/[^a-z0-9_.-]/ig,"");k=b.filterRequire(k);if(k){this.Extension(null,k)}},MmlFilterAttribute:function(j,k){if(g[j]){k=b[g[j]](k)}return k},SetSize:function(j,k){k=b.filterSize(k);if(k){this.stack.env.size=k;this.Push(i.Stack.Item.style().With({styles:{mathsize:k+"em"}}))}}})});d.Register.StartupHook("TeX bbox Ready",function(){var g=MathJax.InputJax.TeX;g.Parse.Augment({BBoxStyle:function(h){return b.filterStyles(h)},BBoxPadding:function(i){var h=b.filterStyles("padding: "+i);return(h?i:0)}})});d.Register.StartupHook("MathML Jax Ready",function(){var h=MathJax.InputJax.MathML.Parse,g=b.filter;h.Augment({filterAttribute:function(i,j){if(g[i]){j=b[g[i]](j)}return j}})});d.Startup.signal.Post("Safe Extension Ready");c.loadComplete("[MathJax]/extensions/Safe.js")})(MathJax.Hub,MathJax.Ajax);




assets/js/mathjax/extensions/tex2jax.js
/*
 *  /MathJax/extensions/tex2jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension.tex2jax={version:"2.7.5",config:{inlineMath:[["\\(","\\)"]],displayMath:[["$$","$$"],["\\[","\\]"]],skipTags:["script","noscript","style","textarea","pre","code","annotation","annotation-xml"],ignoreClass:"tex2jax_ignore",processClass:"tex2jax_process",processEscapes:false,processEnvironments:true,processRefs:true,preview:"TeX"},ignoreTags:{br:(MathJax.Hub.Browser.isMSIE&&document.documentMode<9?"\n":" "),wbr:"","#comment":""},PreProcess:function(a){if(!this.configured){this.config=MathJax.Hub.CombineConfig("tex2jax",this.config);if(this.config.Augment){MathJax.Hub.Insert(this,this.config.Augment)}if(typeof(this.config.previewTeX)!=="undefined"&&!this.config.previewTeX){this.config.preview="none"}this.configured=true}if(typeof(a)==="string"){a=document.getElementById(a)}if(!a){a=document.body}if(this.createPatterns()){this.scanElement(a,a.nextSibling)}},createPatterns:function(){var d=[],e=[],c,a,b=this.config;this.match={};for(c=0,a=b.inlineMath.length;c<a;c++){d.push(this.patternQuote(b.inlineMath[c][0]));this.match[b.inlineMath[c][0]]={mode:"",end:b.inlineMath[c][1],pattern:this.endPattern(b.inlineMath[c][1])}}for(c=0,a=b.displayMath.length;c<a;c++){d.push(this.patternQuote(b.displayMath[c][0]));this.match[b.displayMath[c][0]]={mode:"; mode=display",end:b.displayMath[c][1],pattern:this.endPattern(b.displayMath[c][1])}}if(d.length){e.push(d.sort(this.sortLength).join("|"))}if(b.processEnvironments){e.push("\\\\begin\\{([^}]*)\\}")}if(b.processEscapes){e.push("\\\\*\\\\\\$")}if(b.processRefs){e.push("\\\\(eq)?ref\\{[^}]*\\}")}this.start=new RegExp(e.join("|"),"g");this.skipTags=new RegExp("^("+b.skipTags.join("|")+")$","i");var f=[];if(MathJax.Hub.config.preRemoveClass){f.push(MathJax.Hub.config.preRemoveClass)}if(b.ignoreClass){f.push(b.ignoreClass)}this.ignoreClass=(f.length?new RegExp("(^| )("+f.join("|")+")( |$)"):/^$/);this.processClass=new RegExp("(^| )("+b.processClass+")( |$)");return(e.length>0)},patternQuote:function(a){return a.replace(/([\^$(){}+*?\-|\[\]\:\\])/g,"\\$1")},endPattern:function(a){return new RegExp(this.patternQuote(a)+"|\\\\.|[{}]","g")},sortLength:function(d,c){if(d.length!==c.length){return c.length-d.length}return(d==c?0:(d<c?-1:1))},scanElement:function(c,b,g){var a,e,d,f;while(c&&c!=b){if(c.nodeName.toLowerCase()==="#text"){if(!g){c=this.scanText(c)}}else{a=(typeof(c.className)==="undefined"?"":c.className);e=(typeof(c.tagName)==="undefined"?"":c.tagName);if(typeof(a)!=="string"){a=String(a)}f=this.processClass.exec(a);if(c.firstChild&&!a.match(/(^| )MathJax/)&&(f||!this.skipTags.exec(e))){d=(g||this.ignoreClass.exec(a))&&!f;this.scanElement(c.firstChild,b,d)}}if(c){c=c.nextSibling}}},scanText:function(c){if(c.nodeValue.replace(/\s+/,"")==""){return c}var b,d,e=0,a;this.search={start:true};this.pattern=this.start;while(c){a=null;this.pattern.lastIndex=e;e=0;while(c&&c.nodeName.toLowerCase()==="#text"&&(b=this.pattern.exec(c.nodeValue))){if(this.search.start){c=this.startMatch(b,c)}else{c=this.endMatch(b,c)}}if(this.search.matched){c=this.encloseMath(c)}else{if(!this.search.start){a=this.search}}if(c){do{d=c;c=c.nextSibling}while(c&&this.ignoreTags[c.nodeName.toLowerCase()]!=null);if(!c||c.nodeName!=="#text"){if(!a){return(this.search.close?this.prevEndMatch():d)}c=a.open;e=a.opos+a.olen+(a.blen||0);this.search={start:true};this.pattern=this.start}}}return c},startMatch:function(a,b){var f=this.match[a[0]];if(f!=null){this.search={end:f.end,mode:f.mode,pcount:0,open:b,olen:a[0].length,opos:this.pattern.lastIndex-a[0].length};this.switchPattern(f.pattern)}else{if(a[0].substr(0,6)==="\\begin"){this.search={end:"\\end{"+a[1]+"}",mode:"; mode=display",pcount:0,open:b,olen:0,opos:this.pattern.lastIndex-a[0].length,blen:a[1].length+3,isBeginEnd:true};this.switchPattern(this.endPattern(this.search.end))}else{if(a[0].substr(0,4)==="\\ref"||a[0].substr(0,6)==="\\eqref"){this.search={mode:"",end:"",open:b,pcount:0,olen:0,opos:this.pattern.lastIndex-a[0].length};return this.endMatch([""],b)}else{var d=a[0].substr(0,a[0].length-1),g,c;if(d.length%2===0){c=[d.replace(/\\\\/g,"\\")];g=1}else{c=[d.substr(1).replace(/\\\\/g,"\\"),"$"];g=0}c=MathJax.HTML.Element("span",null,c);var e=MathJax.HTML.TextNode(b.nodeValue.substr(0,a.index));b.nodeValue=b.nodeValue.substr(a.index+a[0].length-g);b.parentNode.insertBefore(c,b);b.parentNode.insertBefore(e,c);this.pattern.lastIndex=g}}}return b},endMatch:function(a,c){var b=this.search;if(a[0]==b.end){if(!b.close||b.pcount===0){b.close=c;b.cpos=this.pattern.lastIndex;b.clen=(b.isBeginEnd?0:a[0].length)}if(b.pcount===0){b.matched=true;c=this.encloseMath(c);this.switchPattern(this.start)}}else{if(a[0]==="{"){b.pcount++}else{if(a[0]==="}"&&b.pcount){b.pcount--}}}return c},prevEndMatch:function(){this.search.matched=true;var a=this.encloseMath(this.search.close);this.switchPattern(this.start);return a},switchPattern:function(a){a.lastIndex=this.pattern.lastIndex;this.pattern=a;this.search.start=(a===this.start)},encloseMath:function(b){var a=this.search,g=a.close,f,d,c;if(a.cpos===g.length){g=g.nextSibling}else{g=g.splitText(a.cpos)}if(!g){f=g=MathJax.HTML.addText(a.close.parentNode,"")}a.close=g;d=(a.opos?a.open.splitText(a.opos):a.open);while((c=d.nextSibling)&&c!==g){if(c.nodeValue!==null){if(c.nodeName==="#comment"){d.nodeValue+=c.nodeValue.replace(/^\[CDATA\[((.|\n|\r)*)\]\]$/,"$1")}else{d.nodeValue+=c.nodeValue}}else{var h=this.ignoreTags[c.nodeName.toLowerCase()];d.nodeValue+=(h==null?" ":h)}d.parentNode.removeChild(c)}var e=d.nodeValue.substr(a.olen,d.nodeValue.length-a.olen-a.clen);d.parentNode.removeChild(d);if(this.config.preview!=="none"){this.createPreview(a.mode,e)}d=this.createMathTag(a.mode,e);this.search={};this.pattern.lastIndex=0;if(f){f.parentNode.removeChild(f)}return d},insertNode:function(b){var a=this.search;a.close.parentNode.insertBefore(b,a.close)},createPreview:function(d,a){var b=MathJax.Hub.config.preRemoveClass;var c=this.config.preview;if(c==="none"){return}if((this.search.close.previousSibling||{}).className===b){return}if(c==="TeX"){c=[this.filterPreview(a)]}if(c){c=MathJax.HTML.Element("span",{className:b},c);this.insertNode(c)}},createMathTag:function(c,b){var a=document.createElement("script");a.type="math/tex"+c;MathJax.HTML.setScript(a,b);this.insertNode(a);return a},filterPreview:function(a){return a}};MathJax.Hub.Register.PreProcessor(["PreProcess",MathJax.Extension.tex2jax]);MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/tex2jax.js");
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assets/js/mathjax/extensions/toMathML.js
/*
 *  /MathJax/extensions/toMathML.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.LoadHook("[MathJax]/jax/element/mml/jax.js",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,b=MathJax.Hub.config.menuSettings;a.mbase.Augment({toMathML:function(l){var h=(this.inferred&&this.parent.inferRow);if(l==null){l=""}var f=this.type,e=this.toMathMLattributes();if(f==="mspace"){return l+"<"+f+e+" />"}var k=[],j=(this.isToken?"":l+(h?"":"  "));for(var g=0,d=this.data.length;g<d;g++){if(this.data[g]){k.push(this.data[g].toMathML(j))}else{if(!this.isToken&&!this.isChars){k.push(j+"<mrow />")}}}if(this.isToken||this.isChars){return l+"<"+f+e+">"+k.join("")+"</"+f+">"}if(h){return k.join("\n")}if(k.length===0||(k.length===1&&k[0]==="")){return l+"<"+f+e+" />"}return l+"<"+f+e+">\n"+k.join("\n")+"\n"+l+"</"+f+">"},toMathMLattributes:function(){var j=(this.type==="mstyle"?a.math.prototype.defaults:this.defaults);var h=(this.attrNames||a.copyAttributeNames),g=a.skipAttributes,l=a.copyAttributes;var e=[];if(this.type==="math"&&(!this.attr||!("xmlns" in this.attr))){e.push('xmlns="http://www.w3.org/1998/Math/MathML"')}if(!this.attrNames){for(var k in j){if(!g[k]&&!l[k]&&j.hasOwnProperty(k)){if(this[k]!=null&&this[k]!==j[k]){if(this.Get(k,null,1)!==this[k]){e.push(k+'="'+this.toMathMLattribute(this[k])+'"')}}}}}for(var f=0,d=h.length;f<d;f++){if(l[h[f]]===1&&!j.hasOwnProperty(h[f])){continue}value=(this.attr||{})[h[f]];if(value==null){value=this[h[f]]}if(value!=null){e.push(h[f]+'="'+this.toMathMLquote(value)+'"')}}this.toMathMLclass(e);if(e.length){return" "+e.join(" ")}else{return""}},toMathMLclass:function(d){var f=[];if(this["class"]){f.push(this["class"])}if(this.isa(a.TeXAtom)&&b.texHints){var e=["ORD","OP","BIN","REL","OPEN","CLOSE","PUNCT","INNER","VCENTER"][this.texClass];if(e){f.push("MJX-TeXAtom-"+e);if(e==="OP"&&!this.movablelimits){f.push("MJX-fixedlimits")}}}if(this.mathvariant&&this.toMathMLvariants[this.mathvariant]){f.push("MJX"+this.mathvariant)}if(this.variantForm){f.push("MJX-variant")}if(f.length){d.unshift('class="'+this.toMathMLquote(f.join(" "))+'"')}},toMathMLattribute:function(d){if(typeof(d)==="string"&&d.replace(/ /g,"").match(/^(([-+])?(\d+(\.\d*)?|\.\d+))mu$/)){return(RegExp.$2||"")+((1/18)*RegExp.$3).toFixed(3).replace(/\.?0+$/,"")+"em"}else{if(this.toMathMLvariants[d]){return this.toMathMLvariants[d]}}return this.toMathMLquote(d)},toMathMLvariants:{"-tex-caligraphic":a.VARIANT.SCRIPT,"-tex-caligraphic-bold":a.VARIANT.BOLDSCRIPT,"-tex-oldstyle":a.VARIANT.NORMAL,"-tex-oldstyle-bold":a.VARIANT.BOLD,"-tex-mathit":a.VARIANT.ITALIC},toMathMLquote:function(f){f=String(f).split("");for(var g=0,d=f.length;g<d;g++){var k=f[g].charCodeAt(0);if(k<=55295||57344<=k){if(k>126||(k<32&&k!==10&&k!==13&&k!==9)){f[g]="&#x"+k.toString(16).toUpperCase()+";"}else{var j={"&":"&amp;","<":"&lt;",">":"&gt;",'"':"&quot;"}[f[g]];if(j){f[g]=j}}}else{if(g+1<d){var h=f[g+1].charCodeAt(0);var e=(((k-55296)<<10)+(h-56320)+65536);f[g]="&#x"+e.toString(16).toUpperCase()+";";f[g+1]="";g++}else{f[g]=""}}}return f.join("")}});a.math.Augment({toMathML:function(d,e){var g;if(d==null){d=""}if(e&&e.originalText&&b.semantics){g=MathJax.InputJax[e.inputJax].annotationEncoding}var n=(this.data[0]&&this.data[0].data.length>1);var p=this.type,k=this.toMathMLattributes();var j=[],o=d+(g?"  "+(n?"  ":""):"")+"  ";for(var h=0,f=this.data.length;h<f;h++){if(this.data[h]){j.push(this.data[h].toMathML(o))}else{j.push(o+"<mrow />")}}if(j.length===0||(j.length===1&&j[0]==="")){if(!g){return"<"+p+k+" />"}j.push(o+"<mrow />")}if(g){if(n){j.unshift(d+"    <mrow>");j.push(d+"    </mrow>")}j.unshift(d+"  <semantics>");var l=e.originalText.replace(/[&<>]/g,function(i){return{">":"&gt;","<":"&lt;","&":"&amp;"}[i]});j.push(d+'    <annotation encoding="'+this.toMathMLquote(g)+'">'+l+"</annotation>");j.push(d+"  </semantics>")}return d+"<"+p+k+">\n"+j.join("\n")+"\n"+d+"</"+p+">"}});a.msubsup.Augment({toMathML:function(j){var f=this.type;if(this.data[this.sup]==null){f="msub"}if(this.data[this.sub]==null){f="msup"}var e=this.toMathMLattributes();delete this.data[0].inferred;var h=[];for(var g=0,d=this.data.length;g<d;g++){if(this.data[g]){h.push(this.data[g].toMathML(j+"  "))}}return j+"<"+f+e+">\n"+h.join("\n")+"\n"+j+"</"+f+">"}});a.munderover.Augment({toMathML:function(k){var f=this.type;var j=this.data[this.base];if(j&&j.isa(a.TeXAtom)&&j.movablelimits&&!j.Get("displaystyle")){type="msubsup";if(this.data[this.under]==null){f="msup"}if(this.data[this.over]==null){f="msub"}}else{if(this.data[this.under]==null){f="mover"}if(this.data[this.over]==null){f="munder"}}var e=this.toMathMLattributes();delete this.data[0].inferred;var h=[];for(var g=0,d=this.data.length;g<d;g++){if(this.data[g]){h.push(this.data[g].toMathML(k+"  "))}}return k+"<"+f+e+">\n"+h.join("\n")+"\n"+k+"</"+f+">"}});a.TeXAtom.Augment({toMathML:function(e){var d=this.toMathMLattributes();if(!d&&this.data[0].data.length===1){return e.substr(2)+this.data[0].toMathML(e)}return e+"<mrow"+d+">\n"+this.data[0].toMathML(e+"  ")+"\n"+e+"</mrow>"}});a.chars.Augment({toMathML:function(d){return(d||"")+this.toMathMLquote(this.toString())}});a.entity.Augment({toMathML:function(d){return(d||"")+"&"+this.toMathMLquote(this.data[0])+";<!-- "+this.toString()+" -->"}});a.xml.Augment({toMathML:function(d){return(d||"")+this.toString()}});MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX mathchoice Ready",function(){a.TeXmathchoice.Augment({toMathML:function(d){return this.Core().toMathML(d)}})});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("toMathML Ready")});MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/toMathML.js");
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assets/js/mathjax/extensions/a11y/accessibility-menu.js
!function(a,b){var c,d,e=a.config.menuSettings,f=Function.prototype.bind?function(a,b){return a.bind(b)}:function(a,b){return function(){a.apply(b,arguments)}},g=Object.keys||function(a){var b=[];for(var c in a)a.hasOwnProperty(c)&&b.push(c);return b},h=MathJax.Ajax.config.path;h.a11y||(h.a11y=a.config.root+"/extensions/a11y");var i=b["accessibility-menu"]={version:"1.5.0",prefix:"",defaults:{},modules:[],MakeOption:function(a){return i.prefix+a},GetOption:function(a){return e[i.MakeOption(a)]},AddDefaults:function(){for(var a,b=g(i.defaults),c=0;a=b[c];c++){var d=i.MakeOption(a);void 0===e[d]&&(e[d]=i.defaults[a])}},AddMenu:function(){for(var a,b=Array(this.modules.length),e=0;a=this.modules[e];e++)b[e]=a.placeHolder;var f=d.FindId("Accessibility");if(f)b.unshift(c.RULE()),f.submenu.items.push.apply(f.submenu.items,b);else{var g=(d.FindId("Settings","Renderer")||{}).submenu;g&&(b.unshift(c.RULE()),b.unshift(g.items.pop()),b.unshift(g.items.pop())),b.unshift("Accessibility");var f=c.SUBMENU.apply(c.SUBMENU,b),h=d.IndexOfId("Locale");h?d.items.splice(h,0,f):d.items.push(c.RULE(),f)}},Register:function(a){i.defaults[a.option]=!1,i.modules.push(a)},Startup:function(){c=MathJax.Menu.ITEM,d=MathJax.Menu.menu;for(var a,b=0;a=this.modules[b];b++)a.CreateMenu();this.AddMenu()},LoadExtensions:function(){for(var b,c=[],d=0;b=this.modules[d];d++)e[b.option]&&c.push(b.module);return c.length?a.Startup.loadArray(c):null}},j=MathJax.Extension.ModuleLoader=MathJax.Object.Subclass({option:"",name:["",""],module:"",placeHolder:null,submenu:!1,extension:null,Init:function(a,b,c,d,e){this.option=a,this.name=[b.replace(/ /g,""),b],this.module=c,this.extension=d,this.submenu=e||!1},CreateMenu:function(){var a=f(this.Load,this);this.submenu?this.placeHolder=c.SUBMENU(this.name,c.CHECKBOX(["Activate","Activate"],i.MakeOption(this.option),{action:a}),c.RULE(),c.COMMAND(["OptionsWhenActive","(Options when Active)"],null,{disabled:!0})):this.placeHolder=c.CHECKBOX(this.name,i.MakeOption(this.option),{action:a})},Load:function(){a.Queue(["Require",MathJax.Ajax,this.module,["Enable",this]])},Enable:function(a){var b=MathJax.Extension[this.extension];b&&(b.Enable(!0,!0),MathJax.Menu.saveCookie())}});i.Register(j("collapsible","Collapsible Math","[a11y]/collapsible.js","collapsible")),i.Register(j("autocollapse","Auto Collapse","[a11y]/auto-collapse.js","auto-collapse")),i.Register(j("explorer","Explorer","[a11y]/explorer.js","explorer",!0)),i.AddDefaults(),a.Register.StartupHook("End Extensions",function(){a.Register.StartupHook("MathMenu Ready",function(){i.Startup(),a.Startup.signal.Post("Accessibility Menu Ready")},5)},5),MathJax.Hub.Register.StartupHook("End Cookie",function(){MathJax.Callback.Queue(["LoadExtensions",i],["loadComplete",MathJax.Ajax,"[a11y]/accessibility-menu.js"])})}(MathJax.Hub,MathJax.Extension);
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assets/js/mathjax/extensions/a11y/mathjax-sre.js
// Copyright 2014-2018 Volker Sorge
//
// Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
// you may not use this file except in compliance with the License.
// You may obtain a copy of the License at
//
//      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
//
// Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
// distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
// WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
// See the License for the specific language governing permissions and
// limitations under the License.
var $jscomp=$jscomp||{};$jscomp.scope={};$jscomp.ASSUME_ES5=!1;$jscomp.ASSUME_NO_NATIVE_MAP=!1;$jscomp.ASSUME_NO_NATIVE_SET=!1;$jscomp.defineProperty=$jscomp.ASSUME_ES5||"function"==typeof Object.defineProperties?Object.defineProperty:function(a,b,c){a!=Array.prototype&&a!=Object.prototype&&(a[b]=c.value)};$jscomp.getGlobal=function(a){return"undefined"!=typeof window&&window===a?a:"undefined"!=typeof global&&null!=global?global:a};$jscomp.global=$jscomp.getGlobal(this);$jscomp.SYMBOL_PREFIX="jscomp_symbol_";
$jscomp.initSymbol=function(){$jscomp.initSymbol=function(){};$jscomp.global.Symbol||($jscomp.global.Symbol=$jscomp.Symbol)};$jscomp.Symbol=function(){var a=0;return function(b){return $jscomp.SYMBOL_PREFIX+(b||"")+a++}}();
$jscomp.initSymbolIterator=function(){$jscomp.initSymbol();var a=$jscomp.global.Symbol.iterator;a||(a=$jscomp.global.Symbol.iterator=$jscomp.global.Symbol("iterator"));"function"!=typeof Array.prototype[a]&&$jscomp.defineProperty(Array.prototype,a,{configurable:!0,writable:!0,value:function(){return $jscomp.arrayIterator(this)}});$jscomp.initSymbolIterator=function(){}};$jscomp.arrayIterator=function(a){var b=0;return $jscomp.iteratorPrototype(function(){return b<a.length?{done:!1,value:a[b++]}:{done:!0}})};
$jscomp.iteratorPrototype=function(a){$jscomp.initSymbolIterator();a={next:a};a[$jscomp.global.Symbol.iterator]=function(){return this};return a};$jscomp.iteratorFromArray=function(a,b){$jscomp.initSymbolIterator();a instanceof String&&(a+="");var c=0,d={next:function(){if(c<a.length){var e=c++;return{value:b(e,a[e]),done:!1}}d.next=function(){return{done:!0,value:void 0}};return d.next()}};d[Symbol.iterator]=function(){return d};return d};
$jscomp.polyfill=function(a,b,c,d){if(b){c=$jscomp.global;a=a.split(".");for(d=0;d<a.length-1;d++){var e=a[d];e in c||(c[e]={});c=c[e]}a=a[a.length-1];d=c[a];b=b(d);b!=d&&null!=b&&$jscomp.defineProperty(c,a,{configurable:!0,writable:!0,value:b})}};
$jscomp.checkStringArgs=function(a,b,c){if(null==a)throw new TypeError("The 'this' value for String.prototype."+c+" must not be null or undefined");if(b instanceof RegExp)throw new TypeError("First argument to String.prototype."+c+" must not be a regular expression");return a+""};$jscomp.findInternal=function(a,b,c){a instanceof String&&(a=String(a));for(var d=a.length,e=0;e<d;e++){var f=a[e];if(b.call(c,f,e,a))return{i:e,v:f}}return{i:-1,v:void 0}};var COMPILED=!0,goog=goog||{};goog.global=this;
goog.isDef=function(a){return void 0!==a};goog.isString=function(a){return"string"==typeof a};goog.isBoolean=function(a){return"boolean"==typeof a};goog.isNumber=function(a){return"number"==typeof a};goog.exportPath_=function(a,b,c){a=a.split(".");c=c||goog.global;a[0]in c||"undefined"==typeof c.execScript||c.execScript("var "+a[0]);for(var d;a.length&&(d=a.shift());)!a.length&&goog.isDef(b)?c[d]=b:c=c[d]&&c[d]!==Object.prototype[d]?c[d]:c[d]={}};
goog.define=function(a,b){if(!COMPILED){var c=goog.global.CLOSURE_UNCOMPILED_DEFINES,d=goog.global.CLOSURE_DEFINES;c&&void 0===c.nodeType&&Object.prototype.hasOwnProperty.call(c,a)?b=c[a]:d&&void 0===d.nodeType&&Object.prototype.hasOwnProperty.call(d,a)&&(b=d[a])}goog.exportPath_(a,b)};goog.DEBUG=!0;goog.LOCALE="en";goog.TRUSTED_SITE=!0;goog.STRICT_MODE_COMPATIBLE=!1;goog.DISALLOW_TEST_ONLY_CODE=COMPILED&&!goog.DEBUG;goog.ENABLE_CHROME_APP_SAFE_SCRIPT_LOADING=!1;
goog.provide=function(a){if(goog.isInModuleLoader_())throw Error("goog.provide cannot be used within a module.");if(!COMPILED&&goog.isProvided_(a))throw Error('Namespace "'+a+'" already declared.');goog.constructNamespace_(a)};goog.constructNamespace_=function(a,b){if(!COMPILED){delete goog.implicitNamespaces_[a];for(var c=a;(c=c.substring(0,c.lastIndexOf(".")))&&!goog.getObjectByName(c);)goog.implicitNamespaces_[c]=!0}goog.exportPath_(a,b)};
goog.getScriptNonce=function(){null===goog.cspNonce_&&(goog.cspNonce_=goog.getScriptNonce_(goog.global.document)||"");return goog.cspNonce_};goog.NONCE_PATTERN_=/^[\w+/_-]+[=]{0,2}$/;goog.cspNonce_=null;goog.getScriptNonce_=function(a){return(a=a.querySelector("script[nonce]"))&&(a=a.nonce||a.getAttribute("nonce"))&&goog.NONCE_PATTERN_.test(a)?a:null};goog.VALID_MODULE_RE_=/^[a-zA-Z_$][a-zA-Z0-9._$]*$/;
goog.module=function(a){if(!goog.isString(a)||!a||-1==a.search(goog.VALID_MODULE_RE_))throw Error("Invalid module identifier");if(!goog.isInGoogModuleLoader_())throw Error("Module "+a+" has been loaded incorrectly. Note, modules cannot be loaded as normal scripts. They require some kind of pre-processing step. You're likely trying to load a module via a script tag or as a part of a concatenated bundle without rewriting the module. For more info see: https://github.com/google/closure-library/wiki/goog.module:-an-ES6-module-like-alternative-to-goog.provide.");
if(goog.moduleLoaderState_.moduleName)throw Error("goog.module may only be called once per module.");goog.moduleLoaderState_.moduleName=a;if(!COMPILED){if(goog.isProvided_(a))throw Error('Namespace "'+a+'" already declared.');delete goog.implicitNamespaces_[a]}};
goog.module.get=function(a){if(!COMPILED&&a in goog.loadedModules_){if(goog.loadedModules_[a].type!=goog.ModuleType.GOOG)throw Error("Can only goog.module.get for goog.modules.");if(goog.loadedModules_[a].moduleId!=a)throw Error("Cannot goog.module.get by path.");}return goog.module.getInternal_(a)};goog.module.getInternal_=function(a){if(!COMPILED){if(a in goog.loadedModules_)return goog.loadedModules_[a].exports;if(!goog.implicitNamespaces_[a])return a=goog.getObjectByName(a),null!=a?a:null}return null};
goog.ModuleType={ES6:"es6",GOOG:"goog"};goog.moduleLoaderState_=null;goog.isInModuleLoader_=function(){return goog.isInGoogModuleLoader_()||goog.isInEs6ModuleLoader_()};goog.isInGoogModuleLoader_=function(){return!!goog.moduleLoaderState_&&goog.moduleLoaderState_.type==goog.ModuleType.GOOG};
goog.isInEs6ModuleLoader_=function(){if(goog.moduleLoaderState_&&goog.moduleLoaderState_.type==goog.ModuleType.ES6)return!0;var a=goog.global.$jscomp;return a?"function"!=typeof a.getCurrentModulePath?!1:!!a.getCurrentModulePath():!1};goog.getModulePath_=function(){return goog.moduleLoaderState_&&goog.moduleLoaderState_.path};
goog.module.declareLegacyNamespace=function(){if(!COMPILED&&!goog.isInGoogModuleLoader_())throw Error("goog.module.declareLegacyNamespace must be called from within a goog.module");if(!COMPILED&&!goog.moduleLoaderState_.moduleName)throw Error("goog.module must be called prior to goog.module.declareLegacyNamespace.");goog.moduleLoaderState_.declareLegacyNamespace=!0};
goog.setTestOnly=function(a){if(goog.DISALLOW_TEST_ONLY_CODE)throw a=a||"",Error("Importing test-only code into non-debug environment"+(a?": "+a:"."));};goog.forwardDeclare=function(a){};COMPILED||(goog.isProvided_=function(a){return a in goog.loadedModules_||!goog.implicitNamespaces_[a]&&goog.isDefAndNotNull(goog.getObjectByName(a))},goog.implicitNamespaces_={"goog.module":!0});
goog.getObjectByName=function(a,b){a=a.split(".");b=b||goog.global;for(var c=0;c<a.length;c++)if(b=b[a[c]],!goog.isDefAndNotNull(b))return null;return b};goog.globalize=function(a,b){b=b||goog.global;for(var c in a)b[c]=a[c]};goog.addDependency=function(a,b,c,d){!COMPILED&&goog.DEPENDENCIES_ENABLED&&goog.debugLoader_.addDependency(a,b,c,d)};goog.ENABLE_DEBUG_LOADER=!0;goog.logToConsole_=function(a){goog.global.console&&goog.global.console.error(a)};
goog.isPath_=function(a){return 0==a.indexOf("./")||0==a.indexOf("../")};
goog.require=function(a){if(goog.isPath_(a))if(goog.isInGoogModuleLoader_()){if(!goog.getModulePath_())throw Error("Current module has no path information. Was it loaded via goog.loadModule without a path argument?");a=goog.normalizePath_(goog.getModulePath_()+"/../"+a)}else throw Error("Cannot require by path outside of goog.modules.");if(!COMPILED){goog.ENABLE_DEBUG_LOADER&&goog.debugLoader_.requested(a);if(goog.isProvided_(a)){if(goog.isInModuleLoader_())return goog.module.getInternal_(a)}else if(goog.ENABLE_DEBUG_LOADER){var b=goog.moduleLoaderState_;
goog.moduleLoaderState_=null;try{goog.debugLoader_.load_(a)}finally{goog.moduleLoaderState_=b}}return null}};goog.basePath="";goog.nullFunction=function(){};goog.abstractMethod=function(){throw Error("unimplemented abstract method");};goog.addSingletonGetter=function(a){a.instance_=void 0;a.getInstance=function(){if(a.instance_)return a.instance_;goog.DEBUG&&(goog.instantiatedSingletons_[goog.instantiatedSingletons_.length]=a);return a.instance_=new a}};goog.instantiatedSingletons_=[];
goog.LOAD_MODULE_USING_EVAL=!0;goog.SEAL_MODULE_EXPORTS=goog.DEBUG;goog.loadedModules_={};goog.DEPENDENCIES_ENABLED=!COMPILED&&goog.ENABLE_DEBUG_LOADER;goog.TRANSPILE="detect";goog.TRANSPILER="transpile.js";goog.hasBadLetScoping=null;goog.useSafari10Workaround=function(){if(null==goog.hasBadLetScoping){try{var a=!eval('"use strict";let x = 1; function f() { return typeof x; };f() == "number";')}catch(b){a=!1}goog.hasBadLetScoping=a}return goog.hasBadLetScoping};
goog.workaroundSafari10EvalBug=function(a){return"(function(){"+a+"\n;})();\n"};
goog.loadModule=function(a,b){var c=goog.moduleLoaderState_;try{goog.moduleLoaderState_={moduleName:"",declareLegacyNamespace:!1,type:goog.ModuleType.GOOG,path:b};if(goog.isFunction(a))var d=a.call(void 0,{});else if(goog.isString(a))goog.useSafari10Workaround()&&(a=goog.workaroundSafari10EvalBug(a)),d=goog.loadModuleFromSource_.call(void 0,a);else throw Error("Invalid module definition");var e=goog.moduleLoaderState_.moduleName;if(goog.isString(e)&&e){goog.moduleLoaderState_.declareLegacyNamespace?
goog.constructNamespace_(e,d):goog.SEAL_MODULE_EXPORTS&&Object.seal&&"object"==typeof d&&null!=d&&Object.seal(d);var f={exports:d,type:goog.ModuleType.GOOG,moduleId:goog.moduleLoaderState_.moduleName};goog.loadedModules_[e]=f;b&&(goog.loadedModules_[b]=f)}else throw Error('Invalid module name "'+e+'"');}finally{goog.moduleLoaderState_=c}};goog.loadModuleFromSource_=function(a){eval(a);return{}};
goog.normalizePath_=function(a){a=a.split("/");for(var b=0;b<a.length;)"."==a[b]?a.splice(b,1):b&&".."==a[b]&&a[b-1]&&".."!=a[b-1]?a.splice(--b,2):b++;return a.join("/")};goog.loadFileSync_=function(a){if(goog.global.CLOSURE_LOAD_FILE_SYNC)return goog.global.CLOSURE_LOAD_FILE_SYNC(a);try{var b=new goog.global.XMLHttpRequest;b.open("get",a,!1);b.send();return 0==b.status||200==b.status?b.responseText:null}catch(c){return null}};
goog.transpile_=function(a,b){var c=goog.global.$jscomp;c||(goog.global.$jscomp=c={});var d=c.transpile;if(!d){var e=goog.basePath+goog.TRANSPILER,f=goog.loadFileSync_(e);if(f){(function(){eval(f+"\n//# sourceURL="+e)}).call(goog.global);if(goog.global.$gwtExport&&goog.global.$gwtExport.$jscomp&&!goog.global.$gwtExport.$jscomp.transpile)throw Error('The transpiler did not properly export the "transpile" method. $gwtExport: '+JSON.stringify(goog.global.$gwtExport));goog.global.$jscomp.transpile=goog.global.$gwtExport.$jscomp.transpile;
c=goog.global.$jscomp;d=c.transpile}}d||(d=c.transpile=function(a,b){goog.logToConsole_(b+" requires transpilation but no transpiler was found.");return a});return d(a,b)};
goog.typeOf=function(a){var b=typeof a;if("object"==b)if(a){if(a instanceof Array)return"array";if(a instanceof Object)return b;var c=Object.prototype.toString.call(a);if("[object Window]"==c)return"object";if("[object Array]"==c||"number"==typeof a.length&&"undefined"!=typeof a.splice&&"undefined"!=typeof a.propertyIsEnumerable&&!a.propertyIsEnumerable("splice"))return"array";if("[object Function]"==c||"undefined"!=typeof a.call&&"undefined"!=typeof a.propertyIsEnumerable&&!a.propertyIsEnumerable("call"))return"function"}else return"null";
else if("function"==b&&"undefined"==typeof a.call)return"object";return b};goog.isNull=function(a){return null===a};goog.isDefAndNotNull=function(a){return null!=a};goog.isArray=function(a){return"array"==goog.typeOf(a)};goog.isArrayLike=function(a){var b=goog.typeOf(a);return"array"==b||"object"==b&&"number"==typeof a.length};goog.isDateLike=function(a){return goog.isObject(a)&&"function"==typeof a.getFullYear};goog.isFunction=function(a){return"function"==goog.typeOf(a)};
goog.isObject=function(a){var b=typeof a;return"object"==b&&null!=a||"function"==b};goog.getUid=function(a){return a[goog.UID_PROPERTY_]||(a[goog.UID_PROPERTY_]=++goog.uidCounter_)};goog.hasUid=function(a){return!!a[goog.UID_PROPERTY_]};goog.removeUid=function(a){null!==a&&"removeAttribute"in a&&a.removeAttribute(goog.UID_PROPERTY_);try{delete a[goog.UID_PROPERTY_]}catch(b){}};goog.UID_PROPERTY_="closure_uid_"+(1E9*Math.random()>>>0);goog.uidCounter_=0;goog.getHashCode=goog.getUid;
goog.removeHashCode=goog.removeUid;goog.cloneObject=function(a){var b=goog.typeOf(a);if("object"==b||"array"==b){if("function"===typeof a.clone)return a.clone();b="array"==b?[]:{};for(var c in a)b[c]=goog.cloneObject(a[c]);return b}return a};goog.bindNative_=function(a,b,c){return a.call.apply(a.bind,arguments)};
goog.bindJs_=function(a,b,c){if(!a)throw Error();if(2<arguments.length){var d=Array.prototype.slice.call(arguments,2);return function(){var c=Array.prototype.slice.call(arguments);Array.prototype.unshift.apply(c,d);return a.apply(b,c)}}return function(){return a.apply(b,arguments)}};goog.bind=function(a,b,c){Function.prototype.bind&&-1!=Function.prototype.bind.toString().indexOf("native code")?goog.bind=goog.bindNative_:goog.bind=goog.bindJs_;return goog.bind.apply(null,arguments)};
goog.partial=function(a,b){var c=Array.prototype.slice.call(arguments,1);return function(){var b=c.slice();b.push.apply(b,arguments);return a.apply(this,b)}};goog.mixin=function(a,b){for(var c in b)a[c]=b[c]};goog.now=goog.TRUSTED_SITE&&Date.now||function(){return+new Date};
goog.globalEval=function(a){if(goog.global.execScript)goog.global.execScript(a,"JavaScript");else if(goog.global.eval){if(null==goog.evalWorksForGlobals_){try{goog.global.eval("var _evalTest_ = 1;")}catch(d){}if("undefined"!=typeof goog.global._evalTest_){try{delete goog.global._evalTest_}catch(d){}goog.evalWorksForGlobals_=!0}else goog.evalWorksForGlobals_=!1}if(goog.evalWorksForGlobals_)goog.global.eval(a);else{var b=goog.global.document,c=b.createElement("SCRIPT");c.type="text/javascript";c.defer=
!1;c.appendChild(b.createTextNode(a));b.head.appendChild(c);b.head.removeChild(c)}}else throw Error("goog.globalEval not available");};goog.evalWorksForGlobals_=null;
goog.getCssName=function(a,b){if("."==String(a).charAt(0))throw Error('className passed in goog.getCssName must not start with ".". You passed: '+a);var c=function(a){return goog.cssNameMapping_[a]||a},d=function(a){a=a.split("-");for(var b=[],d=0;d<a.length;d++)b.push(c(a[d]));return b.join("-")};d=goog.cssNameMapping_?"BY_WHOLE"==goog.cssNameMappingStyle_?c:d:function(a){return a};a=b?a+"-"+d(b):d(a);return goog.global.CLOSURE_CSS_NAME_MAP_FN?goog.global.CLOSURE_CSS_NAME_MAP_FN(a):a};
goog.setCssNameMapping=function(a,b){goog.cssNameMapping_=a;goog.cssNameMappingStyle_=b};!COMPILED&&goog.global.CLOSURE_CSS_NAME_MAPPING&&(goog.cssNameMapping_=goog.global.CLOSURE_CSS_NAME_MAPPING);goog.getMsg=function(a,b){b&&(a=a.replace(/\{\$([^}]+)}/g,function(a,d){return null!=b&&d in b?b[d]:a}));return a};goog.getMsgWithFallback=function(a,b){return a};goog.exportSymbol=function(a,b,c){goog.exportPath_(a,b,c)};goog.exportProperty=function(a,b,c){a[b]=c};
goog.inherits=function(a,b){function c(){}c.prototype=b.prototype;a.superClass_=b.prototype;a.prototype=new c;a.prototype.constructor=a;a.base=function(a,c,f){for(var d=Array(arguments.length-2),e=2;e<arguments.length;e++)d[e-2]=arguments[e];return b.prototype[c].apply(a,d)}};
goog.base=function(a,b,c){var d=arguments.callee.caller;if(goog.STRICT_MODE_COMPATIBLE||goog.DEBUG&&!d)throw Error("arguments.caller not defined.  goog.base() cannot be used with strict mode code. See http://www.ecma-international.org/ecma-262/5.1/#sec-C");if("undefined"!==typeof d.superClass_){for(var e=Array(arguments.length-1),f=1;f<arguments.length;f++)e[f-1]=arguments[f];return d.superClass_.constructor.apply(a,e)}if("string"!=typeof b&&"symbol"!=typeof b)throw Error("method names provided to goog.base must be a string or a symbol");
e=Array(arguments.length-2);for(f=2;f<arguments.length;f++)e[f-2]=arguments[f];f=!1;for(var g=a.constructor;g;g=g.superClass_&&g.superClass_.constructor)if(g.prototype[b]===d)f=!0;else if(f)return g.prototype[b].apply(a,e);if(a[b]===d)return a.constructor.prototype[b].apply(a,e);throw Error("goog.base called from a method of one name to a method of a different name");};goog.scope=function(a){if(goog.isInModuleLoader_())throw Error("goog.scope is not supported within a module.");a.call(goog.global)};
COMPILED||(goog.global.COMPILED=COMPILED);goog.defineClass=function(a,b){var c=b.constructor,d=b.statics;c&&c!=Object.prototype.constructor||(c=function(){throw Error("cannot instantiate an interface (no constructor defined).");});c=goog.defineClass.createSealingConstructor_(c,a);a&&goog.inherits(c,a);delete b.constructor;delete b.statics;goog.defineClass.applyProperties_(c.prototype,b);null!=d&&(d instanceof Function?d(c):goog.defineClass.applyProperties_(c,d));return c};
goog.defineClass.SEAL_CLASS_INSTANCES=goog.DEBUG;goog.defineClass.createSealingConstructor_=function(a,b){if(!goog.defineClass.SEAL_CLASS_INSTANCES)return a;var c=!goog.defineClass.isUnsealable_(b),d=function(){var b=a.apply(this,arguments)||this;b[goog.UID_PROPERTY_]=b[goog.UID_PROPERTY_];this.constructor===d&&c&&Object.seal instanceof Function&&Object.seal(b);return b};return d};goog.defineClass.isUnsealable_=function(a){return a&&a.prototype&&a.prototype[goog.UNSEALABLE_CONSTRUCTOR_PROPERTY_]};
goog.defineClass.OBJECT_PROTOTYPE_FIELDS_="constructor hasOwnProperty isPrototypeOf propertyIsEnumerable toLocaleString toString valueOf".split(" ");goog.defineClass.applyProperties_=function(a,b){for(var c in b)Object.prototype.hasOwnProperty.call(b,c)&&(a[c]=b[c]);for(var d=0;d<goog.defineClass.OBJECT_PROTOTYPE_FIELDS_.length;d++)c=goog.defineClass.OBJECT_PROTOTYPE_FIELDS_[d],Object.prototype.hasOwnProperty.call(b,c)&&(a[c]=b[c])};
goog.tagUnsealableClass=function(a){!COMPILED&&goog.defineClass.SEAL_CLASS_INSTANCES&&(a.prototype[goog.UNSEALABLE_CONSTRUCTOR_PROPERTY_]=!0)};goog.UNSEALABLE_CONSTRUCTOR_PROPERTY_="goog_defineClass_legacy_unsealable";
!COMPILED&&goog.DEPENDENCIES_ENABLED&&(goog.inHtmlDocument_=function(){var a=goog.global.document;return null!=a&&"write"in a},goog.isDocumentLoading_=function(){var a=goog.global.document;return a.attachEvent?"complete"!=a.readyState:"loading"==a.readyState},goog.findBasePath_=function(){if(goog.isDef(goog.global.CLOSURE_BASE_PATH)&&goog.isString(goog.global.CLOSURE_BASE_PATH))goog.basePath=goog.global.CLOSURE_BASE_PATH;else if(goog.inHtmlDocument_()){var a=goog.global.document,b=a.currentScript;
a=b?[b]:a.getElementsByTagName("SCRIPT");for(b=a.length-1;0<=b;--b){var c=a[b].src,d=c.lastIndexOf("?");d=-1==d?c.length:d;if("base.js"==c.substr(d-7,7)){goog.basePath=c.substr(0,d-7);break}}}},goog.findBasePath_(),goog.Transpiler=function(){this.requiresTranspilation_=null},goog.Transpiler.prototype.createRequiresTranspilation_=function(){function a(a,b){d?c[a]=!0:b()?c[a]=!1:d=c[a]=!0}function b(a){try{return!!eval(a)}catch(g){return!1}}var c={es3:!1},d=!1,e=goog.global.navigator&&goog.global.navigator.userAgent?
goog.global.navigator.userAgent:"";a("es5",function(){return b("[1,].length==1")});a("es6",function(){var a=e.match(/Edge\/(\d+)(\.\d)*/i);return a&&15>Number(a[1])?!1:b('(()=>{"use strict";class X{constructor(){if(new.target!=String)throw 1;this.x=42}}let q=Reflect.construct(X,[],String);if(q.x!=42||!(q instanceof String))throw 1;for(const a of[2,3]){if(a==2)continue;function f(z={a}){let a=0;return z.a}{function f(){return 0;}}return f()==3}})()')});a("es6-impl",function(){return!0});a("es7",function(){return b("2 ** 2 == 4")});
a("es8",function(){return b("async () => 1, true")});a("es9",function(){return b("({...rest} = {}), true")});a("es_next",function(){return!1});return c},goog.Transpiler.prototype.needsTranspile=function(a,b){if("always"==goog.TRANSPILE)return!0;if("never"==goog.TRANSPILE)return!1;this.requiresTranspilation_||(this.requiresTranspilation_=this.createRequiresTranspilation_());if(a in this.requiresTranspilation_)return this.requiresTranspilation_[a]?!0:!goog.inHtmlDocument_()||"es6"!=b||"noModule"in goog.global.document.createElement("script")?
!1:!0;throw Error("Unknown language mode: "+a);},goog.Transpiler.prototype.transpile=function(a,b){return goog.transpile_(a,b)},goog.transpiler_=new goog.Transpiler,goog.protectScriptTag_=function(a){return a.replace(/<\/(SCRIPT)/ig,"\\x3c/$1")},goog.DebugLoader_=function(){this.dependencies_={};this.idToPath_={};this.written_={};this.loadingDeps_=[];this.depsToLoad_=[];this.paused_=!1;this.factory_=new goog.DependencyFactory(goog.transpiler_);this.deferredCallbacks_={};this.deferredQueue_=[]},goog.DebugLoader_.prototype.bootstrap=
function(a,b){function c(){d&&(goog.global.setTimeout(d,0),d=null)}var d=b;if(a.length){b=[];for(var e=0;e<a.length;e++){var f=this.getPathFromDeps_(a[e]);if(!f)throw Error("Unregonized namespace: "+a[e]);b.push(this.dependencies_[f])}f=goog.require;var g=0;for(e=0;e<a.length;e++)f(a[e]),b[e].onLoad(function(){++g==a.length&&c()})}else c()},goog.DebugLoader_.prototype.loadClosureDeps=function(){this.depsToLoad_.push(this.factory_.createDependency(goog.normalizePath_(goog.basePath+"deps.js"),"deps.js",
[],[],{},!1));this.loadDeps_()},goog.DebugLoader_.prototype.requested=function(a,b){(a=this.getPathFromDeps_(a))&&(b||this.areDepsLoaded_(this.dependencies_[a].requires))&&(b=this.deferredCallbacks_[a])&&(delete this.deferredCallbacks_[a],b())},goog.DebugLoader_.prototype.setDependencyFactory=function(a){this.factory_=a},goog.DebugLoader_.prototype.load_=function(a){if(this.getPathFromDeps_(a)){var b=this,c=[],d=function(a){var e=b.getPathFromDeps_(a);if(!e)throw Error("Bad dependency path or symbol: "+
a);if(!b.written_[e]){b.written_[e]=!0;a=b.dependencies_[e];for(e=0;e<a.requires.length;e++)goog.isProvided_(a.requires[e])||d(a.requires[e]);c.push(a)}};d(a);a=!!this.depsToLoad_.length;this.depsToLoad_=this.depsToLoad_.concat(c);this.paused_||a||this.loadDeps_()}else throw a="goog.require could not find: "+a,goog.logToConsole_(a),Error(a);},goog.DebugLoader_.prototype.loadDeps_=function(){for(var a=this,b=this.paused_;this.depsToLoad_.length&&!b;)(function(){var c=!1,d=a.depsToLoad_.shift(),e=!1;
a.loading_(d);var f={pause:function(){if(c)throw Error("Cannot call pause after the call to load.");b=!0},resume:function(){c?a.resume_():b=!1},loaded:function(){if(e)throw Error("Double call to loaded.");e=!0;a.loaded_(d)},pending:function(){for(var b=[],c=0;c<a.loadingDeps_.length;c++)b.push(a.loadingDeps_[c]);return b},setModuleState:function(a,b){goog.moduleLoaderState_={path:a,type:b,moduleName:"",declareLegacyNamespace:!1}},registerEs6ModuleExports:function(a,b){goog.loadedModules_[a]={exports:b,
type:goog.ModuleType.ES6,moduleId:""}},registerGoogModuleExports:function(a,b){goog.loadedModules_[a]={exports:b,type:goog.ModuleType.GOOG,moduleId:a}},clearModuleState:function(){goog.moduleLoaderState_=null},defer:function(b){if(c)throw Error("Cannot register with defer after the call to load.");a.defer_(d,b)},areDepsLoaded:function(){return a.areDepsLoaded_(d.requires)}};try{d.load(f)}finally{c=!0}})();b&&this.pause_()},goog.DebugLoader_.prototype.pause_=function(){this.paused_=!0},goog.DebugLoader_.prototype.resume_=
function(){this.paused_&&(this.paused_=!1,this.loadDeps_())},goog.DebugLoader_.prototype.loading_=function(a){this.loadingDeps_.push(a)},goog.DebugLoader_.prototype.loaded_=function(a){for(var b=0;b<this.loadingDeps_.length;b++)if(this.loadingDeps_[b]==a){this.loadingDeps_.splice(b,1);break}for(b=0;b<this.deferredQueue_.length;b++)if(this.deferredQueue_[b]==a.path){this.deferredQueue_.splice(b,1);break}if(this.loadingDeps_.length==this.deferredQueue_.length&&!this.depsToLoad_.length)for(;this.deferredQueue_.length;)this.requested(this.deferredQueue_.shift(),
!0);a.loaded()},goog.DebugLoader_.prototype.areDepsLoaded_=function(a){for(var b=0;b<a.length;b++){var c=this.getPathFromDeps_(a[b]);if(!c||!(c in this.deferredCallbacks_||goog.isProvided_(a[b])))return!1}return!0},goog.DebugLoader_.prototype.getPathFromDeps_=function(a){return a in this.idToPath_?this.idToPath_[a]:a in this.dependencies_?a:null},goog.DebugLoader_.prototype.defer_=function(a,b){this.deferredCallbacks_[a.path]=b;this.deferredQueue_.push(a.path)},goog.LoadController=function(){},goog.LoadController.prototype.pause=
function(){},goog.LoadController.prototype.resume=function(){},goog.LoadController.prototype.loaded=function(){},goog.LoadController.prototype.pending=function(){},goog.LoadController.prototype.registerEs6ModuleExports=function(a,b){},goog.LoadController.prototype.setModuleState=function(a,b){},goog.LoadController.prototype.clearModuleState=function(){},goog.LoadController.prototype.defer=function(a){},goog.LoadController.prototype.areDepsLoaded=function(){},goog.Dependency=function(a,b,c,d,e){this.path=
a;this.relativePath=b;this.provides=c;this.requires=d;this.loadFlags=e;this.loaded_=!1;this.loadCallbacks_=[]},goog.Dependency.prototype.onLoad=function(a){this.loaded_?a():this.loadCallbacks_.push(a)},goog.Dependency.prototype.loaded=function(){this.loaded_=!0;var a=this.loadCallbacks_;this.loadCallbacks_=[];for(var b=0;b<a.length;b++)a[b]()},goog.Dependency.defer_=!1,goog.Dependency.callbackMap_={},goog.Dependency.registerCallback_=function(a){var b=Math.random().toString(32);goog.Dependency.callbackMap_[b]=
a;return b},goog.Dependency.unregisterCallback_=function(a){delete goog.Dependency.callbackMap_[a]},goog.Dependency.callback_=function(a,b){if(a in goog.Dependency.callbackMap_){for(var c=goog.Dependency.callbackMap_[a],d=[],e=1;e<arguments.length;e++)d.push(arguments[e]);c.apply(void 0,d)}else throw Error("Callback key "+a+" does not exist (was base.js loaded more than once?).");},goog.Dependency.prototype.load=function(a){if(goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT)goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT(this.path)?
a.loaded():a.pause();else if(goog.inHtmlDocument_()){var b=goog.global.document;if("complete"==b.readyState&&!goog.ENABLE_CHROME_APP_SAFE_SCRIPT_LOADING){if(/\bdeps.js$/.test(this.path)){a.loaded();return}throw Error('Cannot write "'+this.path+'" after document load');}if(!goog.ENABLE_CHROME_APP_SAFE_SCRIPT_LOADING&&goog.isDocumentLoading_()){var c=goog.Dependency.registerCallback_(function(b){goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_&&"complete"!=b.readyState||(goog.Dependency.unregisterCallback_(c),a.loaded())});
b.write('<script src="'+this.path+'" '+(goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_?"onreadystatechange":"onload")+"=\"goog.Dependency.callback_('"+c+'\', this)" type="text/javascript" '+(goog.Dependency.defer_?"defer":"")+">\x3c/script>")}else{var d=b.createElement("script");d.defer=goog.Dependency.defer_;d.async=!1;d.type="text/javascript";var e=goog.getScriptNonce();e&&(d.nonce=e);goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_?(a.pause(),d.onreadystatechange=function(){if("loaded"==d.readyState||"complete"==d.readyState)a.loaded(),
a.resume()}):d.onload=function(){d.onload=null;a.loaded()};d.src=this.path;b.head.appendChild(d)}}else goog.logToConsole_("Cannot use default debug loader outside of HTML documents."),"deps.js"==this.relativePath?(goog.logToConsole_("Consider setting CLOSURE_IMPORT_SCRIPT before loading base.js, or seting CLOSURE_NO_DEPS to true."),a.loaded()):a.pause()},goog.Es6ModuleDependency=function(a,b,c,d,e){goog.Dependency.call(this,a,b,c,d,e)},goog.inherits(goog.Es6ModuleDependency,goog.Dependency),goog.Es6ModuleDependency.prototype.load=
function(a){function b(a,b){b?d.write('<script type="module" crossorigin>'+b+"\x3c/script>"):d.write('<script type="module" crossorigin src="'+a+'">\x3c/script>')}function c(a,b){var c=d.createElement("script");c.defer=!0;c.async=!1;c.type="module";c.setAttribute("crossorigin",!0);var e=goog.getScriptNonce();e&&(c.nonce=e);b?c.textContent=b:c.src=a;d.head.appendChild(c)}if(goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT)goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT(this.path)?a.loaded():a.pause();else if(goog.inHtmlDocument_()){var d=
goog.global.document,e=this;if(goog.isDocumentLoading_()){var f=b;goog.Dependency.defer_=!0}else f=c;var g=goog.Dependency.registerCallback_(function(){goog.Dependency.unregisterCallback_(g);a.setModuleState(e.path,goog.ModuleType.ES6)});f(void 0,'goog.Dependency.callback_("'+g+'")');f(this.path,void 0);var h=goog.Dependency.registerCallback_(function(b){goog.Dependency.unregisterCallback_(h);a.registerEs6ModuleExports(e.path,b)});f(void 0,'import * as m from "'+this.path+'"; goog.Dependency.callback_("'+
h+'", m)');var k=goog.Dependency.registerCallback_(function(){goog.Dependency.unregisterCallback_(k);a.clearModuleState();a.loaded()});f(void 0,'goog.Dependency.callback_("'+k+'")')}else goog.logToConsole_("Cannot use default debug loader outside of HTML documents."),a.pause()},goog.TransformedDependency=function(a,b,c,d,e){goog.Dependency.call(this,a,b,c,d,e);this.contents_=null},goog.inherits(goog.TransformedDependency,goog.Dependency),goog.TransformedDependency.prototype.load=function(a){function b(){e.contents_=
goog.loadFileSync_(e.path);e.contents_&&(e.contents_=e.transform(e.contents_),e.contents_&&(e.contents_+="\n//# sourceURL="+e.path))}function c(){b();if(e.contents_){f&&a.setModuleState(e.path,goog.ModuleType.ES6);try{var c=e.contents_;e.contents_=null;goog.globalEval(c)}finally{f&&a.clearModuleState()}f&&goog.global.$jscomp.require.ensure([e.path],function(){a.registerEs6ModuleExports(e.path,goog.global.$jscomp.require(e.path))});a.loaded()}}function d(){var a=goog.global.document,b=goog.Dependency.registerCallback_(function(){goog.Dependency.unregisterCallback_(b);
c()});a.write('<script type="text/javascript">'+goog.protectScriptTag_('goog.Dependency.callback_("'+b+'");')+"\x3c/script>")}var e=this;if(goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT)b(),this.contents_&&goog.global.CLOSURE_IMPORT_SCRIPT("",this.contents_)?(this.contents_=null,a.loaded()):a.pause();else{var f=this.loadFlags.module==goog.ModuleType.ES6;if(1<a.pending().length&&goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_||goog.Dependency.defer_&&goog.isDocumentLoading_())a.defer(function(){c()});else if(f&&goog.inHtmlDocument_()&&
goog.isDocumentLoading_()){goog.Dependency.defer_=!0;var g=goog.global.document;a.pause();var h=g.onreadystatechange;g.onreadystatechange=function(){if(g.attachEvent?"complete"==g.readyState:"interactive"==g.readyState)g.onreadystatechange=h,c(),a.resume();goog.isFunction(h)&&h.apply(void 0,arguments)}}else!goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_&&goog.inHtmlDocument_()&&goog.isDocumentLoading_()?d():c()}},goog.TransformedDependency.prototype.transform=function(a){},goog.TranspiledDependency=function(a,b,c,
d,e,f){goog.TransformedDependency.call(this,a,b,c,d,e);this.transpiler=f},goog.inherits(goog.TranspiledDependency,goog.TransformedDependency),goog.TranspiledDependency.prototype.transform=function(a){return this.transpiler.transpile(a,this.path)},goog.GoogModuleDependency=function(a,b,c,d,e,f,g){goog.TransformedDependency.call(this,a,b,c,d,e);this.needsTranspile_=f;this.transpiler_=g},goog.inherits(goog.GoogModuleDependency,goog.TransformedDependency),goog.GoogModuleDependency.prototype.transform=
function(a){this.needsTranspile_&&(a=this.transpiler_.transpile(a,this.path));return goog.LOAD_MODULE_USING_EVAL&&goog.isDef(goog.global.JSON)?"goog.loadModule("+goog.global.JSON.stringify(a+"\n//# sourceURL="+this.path+"\n")+', "'+this.path+'");':'goog.loadModule(function(exports) {"use strict";'+a+'\n;return exports}, "'+this.path+'");\n//# sourceURL='+this.path+"\n"},goog.DebugLoader_.IS_OLD_IE_=!(goog.global.atob||!goog.global.document||!goog.global.document.all),goog.DebugLoader_.prototype.addDependency=
function(a,b,c,d){b=b||[];a=a.replace(/\\/g,"/");var e=goog.normalizePath_(goog.basePath+a);d&&"boolean"!==typeof d||(d=d?{module:goog.ModuleType.GOOG}:{});c=this.factory_.createDependency(e,a,b,c,d,goog.transpiler_.needsTranspile(d.lang||"es3",d.module));this.dependencies_[e]=c;for(c=0;c<b.length;c++)this.idToPath_[b[c]]=e;this.idToPath_[a]=e},goog.DependencyFactory=function(a){this.transpiler=a},goog.DependencyFactory.prototype.createDependency=function(a,b,c,d,e,f){return e.module==goog.ModuleType.GOOG?
new goog.GoogModuleDependency(a,b,c,d,e,f,this.transpiler):f?new goog.TranspiledDependency(a,b,c,d,e,this.transpiler):e.module==goog.ModuleType.ES6?new goog.Es6ModuleDependency(a,b,c,d,e):new goog.Dependency(a,b,c,d,e)},goog.debugLoader_=new goog.DebugLoader_,goog.loadClosureDeps=function(){goog.debugLoader_.loadClosureDeps()},goog.setDependencyFactory=function(a){goog.debugLoader_.setDependencyFactory(a)},goog.global.CLOSURE_NO_DEPS||goog.debugLoader_.loadClosureDeps(),goog.bootstrap=function(a,
b){goog.debugLoader_.bootstrap(a,b)});var sre={Variables:function(){}};sre.Variables.VERSION="2.2.2";sre.Variables.LOCALES=["en","es"];sre.Variables.mathjaxVersion="2.7.4";sre.Variables.url="https://cdn.jsdelivr.net/npm/speech-rule-engine@"+sre.Variables.VERSION+"/lib/mathmaps";sre.Variables.WGXpath="https://cdnjs.cloudflare.com/ajax/libs/mathjax/"+sre.Variables.mathjaxVersion+"/extensions/a11y/wgxpath.install.js";sre.SystemExternal=function(){};sre.SystemExternal.require=function(a){return"undefined"!==typeof process&&"undefined"!==typeof require?require(a):null};sre.SystemExternal.documentSupported=function(){return"undefined"!=typeof document};sre.SystemExternal.process=sre.SystemExternal.require("process");sre.SystemExternal.xmldom=sre.SystemExternal.documentSupported()?window:sre.SystemExternal.require("xmldom-sre");
sre.SystemExternal.document=sre.SystemExternal.documentSupported()?document:(new sre.SystemExternal.xmldom.DOMImplementation).createDocument("","",0);sre.SystemExternal.xpath=sre.SystemExternal.documentSupported()?document:function(){var a={document:{}};sre.SystemExternal.require("wicked-good-xpath").install(a);a.document.XPathResult=a.XPathResult;return a.document}();sre.SystemExternal.commander=sre.SystemExternal.documentSupported()?null:sre.SystemExternal.require("commander");
sre.SystemExternal.fs=sre.SystemExternal.documentSupported()?null:sre.SystemExternal.require("fs");sre.SystemExternal.xm=sre.SystemExternal.documentSupported()?null:sre.SystemExternal.require("xml-mapping");sre.SystemExternal.url=sre.Variables.url;sre.SystemExternal.jsonPath=function(){return(sre.SystemExternal.process&&"undefined"!==typeof global?sre.SystemExternal.process.env.SRE_JSON_PATH||global.SRE_JSON_PATH||sre.SystemExternal.process.cwd():sre.SystemExternal.url)+"/"}();
sre.SystemExternal.WGXpath=sre.Variables.WGXpath;sre.SystemExternal.wgxpath=null;sre.BrowserUtil={};sre.BrowserUtil.detectIE=function(){if(!("undefined"!==typeof window&&"ActiveXObject"in window&&"clipboardData"in window))return!1;sre.BrowserUtil.loadMapsForIE_();sre.BrowserUtil.loadWGXpath_();return!0};sre.BrowserUtil.detectEdge=function(){if(!("undefined"!==typeof window&&"MSGestureEvent"in window&&"chrome"in window&&null==window.chrome.loadTimes))return!1;document.evaluate=null;sre.BrowserUtil.loadWGXpath_(!0);return!0};sre.BrowserUtil.mapsForIE=null;
sre.BrowserUtil.loadWGXpath_=function(a){sre.BrowserUtil.loadScript(sre.SystemExternal.WGXpath);sre.BrowserUtil.installWGXpath_(a)};
sre.BrowserUtil.installWGXpath_=function(a,b){var c=b||1;"undefined"===typeof wgxpath&&10>c?setTimeout(function(){sre.BrowserUtil.installWGXpath_(a,c++)},200):10<=c||(sre.SystemExternal.wgxpath=wgxpath,a?sre.SystemExternal.wgxpath.install({document:document}):sre.SystemExternal.wgxpath.install(),sre.XpathUtil.xpathEvaluate=document.evaluate,sre.XpathUtil.xpathResult=XPathResult,sre.XpathUtil.createNSResolver=document.createNSResolver)};
sre.BrowserUtil.loadMapsForIE_=function(){sre.BrowserUtil.loadScript(sre.SystemExternal.jsonPath+"mathmaps_ie.js")};sre.BrowserUtil.loadScript=function(a){var b=sre.SystemExternal.document.createElement("script");b.type="text/javascript";b.src=a;sre.SystemExternal.document.head?sre.SystemExternal.document.head.appendChild(b):sre.SystemExternal.document.body.appendChild(b)};sre.DynamicProperties=function(a,b){this.properties_=a;this.order_=b||Object.keys(a)};sre.DynamicProperties.prototype.getProperties=function(){return this.properties_};sre.DynamicProperties.prototype.getOrder=function(){return this.order_};sre.DynamicProperties.prototype.getAxes=function(){return this.order_};sre.DynamicProperties.prototype.getProperty=function(a){return this.properties_[a]};sre.DynamicProperties.prototype.updateProperties=function(a){this.properties_=a};
sre.DynamicProperties.prototype.allProperties=function(){var a=[];this.order_.forEach(goog.bind(function(b){a.push(this.getProperty(b))},this));return a};sre.DynamicProperties.prototype.toString=function(){var a=[];this.order_.forEach(goog.bind(function(b){a.push(b+": "+this.getProperty(b).toString())},this));return a.join("\n")};
sre.DynamicCstr=function(a,b){this.components_=a;var c={},d;for(d in a){var e=a[d];c[d]=[e];sre.DynamicCstr.Values_.getInstance().add(d,e)}sre.DynamicProperties.call(this,c,b)};goog.inherits(sre.DynamicCstr,sre.DynamicProperties);sre.DynamicCstr.prototype.getComponents=function(){return this.components_};sre.DynamicCstr.prototype.getValue=function(a){return this.components_[a]};
sre.DynamicCstr.prototype.getValues=function(){var a=[];this.order_.forEach(goog.bind(function(b){a.push(this.getValue(b))},this));return a};sre.DynamicCstr.prototype.toString=function(){return this.getValues().join(".")};sre.DynamicCstr.prototype.equal=function(a){var b=a.getAxes();if(this.order_.length!==b.length)return!1;for(var c=0,d;d=b[c];c++){var e=this.getValue(d);if(!e||a.getValue(d)!==e)return!1}return!0};
sre.DynamicCstr.Axis={DOMAIN:"domain",STYLE:"style",LOCALE:"locale",TOPIC:"topic",MODALITY:"modality"};sre.DynamicCstr.Values_=function(){this.axisToValues=sre.DynamicCstr.Values_.makeAxisValueObject_()};goog.addSingletonGetter(sre.DynamicCstr.Values_);sre.DynamicCstr.Values_.prototype.add=function(a,b){this.axisToValues[a][b]=!0};sre.DynamicCstr.Values_.prototype.get=function(){var a={},b=sre.DynamicCstr.Values_.getInstance().axisToValues,c;for(c in b)a[c]=Object.keys(b[c]);return a};
sre.DynamicCstr.Values_.makeAxisValueObject_=function(){var a={},b;for(b in sre.DynamicCstr.Axis)a[sre.DynamicCstr.Axis[b]]={};return a};sre.DynamicCstr.getAxisValues=function(){return sre.DynamicCstr.Values_.getInstance().get()};sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER=[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE,sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN,sre.DynamicCstr.Axis.STYLE,sre.DynamicCstr.Axis.TOPIC,sre.DynamicCstr.Axis.MODALITY];sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE="default";sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES={};
sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE]="en";sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN]=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE;sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.STYLE]=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE;sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.TOPIC]=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE;sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.MODALITY]=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUE;sre.DynamicCstr.Parser=function(a){this.order_=a};
sre.DynamicCstr.Parser.prototype.parse=function(a){a=a.split(".");var b={};if(a.length>this.order_.length)throw Error("Invalid dynamic constraint: "+b);for(var c=0,d;d=this.order_[c],a.length;c++){var e=a.shift();b[d]=e}return new sre.DynamicCstr(b,this.order_.slice(0,c))};sre.DynamicCstr.Comparator=function(){};sre.DynamicCstr.Comparator.prototype.getReference=function(){};sre.DynamicCstr.Comparator.prototype.setReference=function(a,b){};sre.DynamicCstr.Comparator.prototype.match=function(a){};
sre.DynamicCstr.Comparator.prototype.compare=function(a,b){};sre.DynamicCstr.DefaultComparator=function(a,b){this.reference_=a;this.fallback_=b||new sre.DynamicProperties(a.getProperties(),a.getOrder());this.order_=this.reference_.getOrder()};sre.DynamicCstr.DefaultComparator.prototype.getReference=function(){return this.reference_};
sre.DynamicCstr.DefaultComparator.prototype.setReference=function(a,b){this.reference_=a;this.fallback_=b||new sre.DynamicProperties(a.getProperties(),a.getOrder());this.order_=this.reference_.getOrder()};sre.DynamicCstr.DefaultComparator.prototype.match=function(a){var b=a.getAxes();return b.length===this.reference_.getAxes().length&&b.every(goog.bind(function(b){var c=a.getValue(b);return c===this.reference_.getValue(b)||-1!==this.fallback_.getProperty(b).indexOf(c)},this))};
sre.DynamicCstr.DefaultComparator.prototype.compare=function(a,b){for(var c=!1,d=0,e;e=this.order_[d];d++){var f=a.getValue(e),g=b.getValue(e);if(!c){var h=this.reference_.getValue(e);if(h===f&&h!==g)return-1;if(h===g&&h!==f)return 1;if(h===f&&h===g)continue;h!==f&&h!==g&&(c=!0)}e=this.fallback_.getProperty(e);f=e.indexOf(f);g=e.indexOf(g);if(f<g)return-1;if(g<f)return 1}return 0};
sre.DynamicProperties.create=function(a){for(var b=sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER,c={},d=Array.prototype.slice.call(arguments,0),e=0,f=d.length,g=b.length;e<f&&e<g;e++)c[b[e]]=d[e];return new sre.DynamicProperties(c)};sre.DynamicCstr.create=function(a){for(var b=sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER,c={},d=Array.prototype.slice.call(arguments,0),e=0,f=d.length,g=b.length;e<f&&e<g;e++)c[b[e]]=d[e];return new sre.DynamicCstr(c)};
sre.DynamicCstr.defaultCstr=function(){return sre.DynamicCstr.create.apply(null,sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER.map(function(a){return sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[a]}))};sre.DynamicCstr.validOrder=function(a){var b=sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER.slice();return a.every(function(a){a=b.indexOf(a);return-1!==a&&b.splice(a,1)})};sre.Engine=function(){this.alternativeHost=this.activeHost=null;this.evaluator=sre.Engine.defaultEvaluator;this.dynamicCstr=sre.DynamicCstr.defaultCstr();this.comparator=null;this.domain=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN];this.style="short";this.locale=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE];this.walker="Syntax";this.semantics=!0;this.mode=sre.Engine.Mode.SYNC;this.speech=sre.Engine.Speech.SHALLOW;this.structure=!1;this.ruleSets=[];this.cache=!0;this.markup=
sre.Engine.Markup.NONE;this.isEdge=this.isIE=this.strict=!1;this.setupTests_=[]};goog.addSingletonGetter(sre.Engine);sre.Engine.personalityProps={PITCH:"pitch",RATE:"rate",VOLUME:"volume",PAUSE:"pause"};sre.Engine.Mode={SYNC:"sync",ASYNC:"async",HTTP:"http"};sre.Engine.Speech={NONE:"none",SHALLOW:"shallow",DEEP:"deep"};sre.Engine.Markup={NONE:"none",SSML:"ssml",ACSS:"acss",SABLE:"sable",VOICEXML:"voicexml"};sre.Engine.registerTest=function(a){sre.Engine.getInstance().setupTests_.push(a)};
sre.Engine.isReady=function(){return sre.Engine.getInstance().setupTests_.every(function(a){return a()})};sre.Engine.prototype.setupBrowsers=function(){this.isIE=sre.BrowserUtil.detectIE();this.isEdge=sre.BrowserUtil.detectEdge()};sre.Engine.prototype.getAxisValues=function(){return sre.DynamicCstr.getAxisValues()};sre.Engine.defaultEvaluator=function(a,b){return a};sre.AudioUtil={};sre.AudioUtil.mergePause=function(a,b,c){return a?{pause:(c||function(a,b){return a+b}).call(null,a.pause,b.pause)}:b};sre.AudioUtil.mergeMarkup=function(a,b){delete a.open;b.close.forEach(function(b){delete a[b]});b.open.forEach(function(c){a[c]=b[c]});var c=Object.keys(a);a.open=c};
sre.AudioUtil.sortClose=function(a,b){if(1>=a.length)return a;for(var c=[],d=0,e;e=b[d],a.length;d++)e.close&&e.close.length&&e.close.forEach(function(b){var d=a.indexOf(b);-1!==d&&(c.unshift(b),a.splice(d,1))});return c};sre.AudioUtil.PersonalityRanges_={};sre.AudioUtil.LastOpen_=[];
sre.AudioUtil.personalityMarkup=function(a){sre.AudioUtil.PersonalityRanges_={};sre.AudioUtil.LastOpen_=[];for(var b=[],c={},d=0,e;e=a[d];d++){var f=null,g=e.descriptionString();e=e.personality;void 0!==e[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]&&(f={},f[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]=e[sre.Engine.personalityProps.PAUSE],delete e[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]);e=sre.AudioUtil.personalityDiff_(e,c);sre.AudioUtil.appendMarkup_(b,g,e,f,!0)}return b};
sre.AudioUtil.isMarkupElement=function(a){return"object"===typeof a&&a.open};sre.AudioUtil.isPauseElement=function(a){return"object"===typeof a&&1===Object.keys(a).length&&Object.keys(a)[0]===sre.Engine.personalityProps.PAUSE};sre.AudioUtil.isStringElement=function(a){return"object"===typeof a&&1===Object.keys(a).length&&"string"===Object.keys(a)[0]};
sre.AudioUtil.appendMarkup_=function(a,b,c,d,e){if(e){if((e=a[a.length-1])&&!b&&d&&sre.AudioUtil.isPauseElement(e)){var f=sre.Engine.personalityProps.PAUSE;e[f]+=d[f];d=null}e&&b&&0===Object.keys(c).length&&sre.AudioUtil.isStringElement(e)&&(e.string+=" "+b,b="")}0!==Object.keys(c).length&&a.push(c);b&&a.push({string:b});d&&a.push(d)};
sre.AudioUtil.personalityDiff_=function(a,b){if(!b)return a;var c={};for(h in sre.Engine.personalityProps){var d=sre.Engine.personalityProps[h],e=a[d],f=b[d];if(!(!e&&!f||e&&f&&e===f)){var g=e||0;sre.AudioUtil.isMarkupElement(c)||(c.open=[],c.close=[]);e||c.close.push(d);f||c.open.push(d);f&&e&&(c.close.push(d),c.open.push(d));b[d]=g;c[d]=g;sre.AudioUtil.PersonalityRanges_[d]?sre.AudioUtil.PersonalityRanges_[d].push(g):sre.AudioUtil.PersonalityRanges_[d]=[g]}}if(sre.AudioUtil.isMarkupElement(c)){for(a=
c.close.slice();0<a.length;){var h=sre.AudioUtil.LastOpen_.pop();d=sre.BaseUtil.setdifference(h,a);a=sre.BaseUtil.setdifference(a,h);h=d;if(0===a.length)0!==h.length&&sre.AudioUtil.LastOpen_.push(h);else if(0!==h.length)for(c.close=c.close.concat(h),c.open=c.open.concat(h),d=0;e=h[d];d++)c[e]=b[e]}sre.AudioUtil.LastOpen_.push(c.open)}return c};sre.AudioRenderer=function(){};sre.AudioRenderer.prototype.setSeparator=function(a){};sre.AudioRenderer.prototype.getSeparator=function(){};sre.AudioRenderer.prototype.markup=function(a){};sre.AudioRenderer.prototype.error=function(a){};sre.AudioRenderer.prototype.merge=function(a){};sre.AbstractAudioRenderer=function(){this.separator_=" "};sre.AbstractAudioRenderer.prototype.setSeparator=function(a){this.separator_=a};sre.AbstractAudioRenderer.prototype.getSeparator=function(){return this.separator_};sre.AbstractAudioRenderer.prototype.markup=goog.abstractMethod;sre.AbstractAudioRenderer.prototype.error=function(a){return null};sre.AbstractAudioRenderer.prototype.merge=function(a){return a.join(" ")};sre.MarkupRenderer=function(){sre.AbstractAudioRenderer.call(this);this.scaleFunction_=null};goog.inherits(sre.MarkupRenderer,sre.AbstractAudioRenderer);sre.MarkupRenderer.prototype.setScaleFunction=function(a,b,c,d,e){var f=e||0;this.scaleFunction_=function(e){e=(e-a)/(b-a);return+(Math.round(c*(1-e)+d*e+"e+"+f)+"e-"+f)}};sre.MarkupRenderer.prototype.applyScaleFunction=function(a){return this.scaleFunction_?this.scaleFunction_(a):a};sre.MarkupRenderer.prototype.pause=goog.abstractMethod;
sre.MarkupRenderer.prototype.prosodyElement=goog.abstractMethod;sre.AcssRenderer=function(){sre.MarkupRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.AcssRenderer,sre.MarkupRenderer);
sre.AcssRenderer.prototype.markup=function(a){this.setScaleFunction(-2,2,0,10,0);a=sre.AudioUtil.personalityMarkup(a);for(var b=[],c={open:[]},d=null,e=!1,f=0,g;g=a[f];f++)if(sre.AudioUtil.isMarkupElement(g))sre.AudioUtil.mergeMarkup(c,g);else if(sre.AudioUtil.isPauseElement(g))e&&(d=sre.AudioUtil.mergePause(d,g,Math.max));else{g='"'+g.string+'"';e=!0;d&&(b.push(this.pause(d)),d=null);var h=this.prosody_(c);b.push(h?"(text ("+h+") "+g+")":g)}return"(exp "+b.join(this.getSeparator())+")"};
sre.AcssRenderer.prototype.merge=function(a){return"(exp "+a.map(function(a){return a.replace(/^\(exp /,"").replace(/\)$/,"")}).join(" ")+")"};sre.AcssRenderer.prototype.error=function(a){return'(error "'+a+'")'};sre.AcssRenderer.prototype.prosody_=function(a){for(var b=a.open,c=[],d=0,e;e=b[d];d++)c.push(this.prosodyElement(e,a[e]));return c.join(" ")};
sre.AcssRenderer.prototype.prosodyElement=function(a,b){b=this.applyScaleFunction(b);switch(a){case sre.Engine.personalityProps.RATE:return"(richness . "+b+")";case sre.Engine.personalityProps.PITCH:return"(average-pitch . "+b+")";case sre.Engine.personalityProps.VOLUME:return"(stress . "+b+")"}return"(value . "+b+")"};sre.AcssRenderer.prototype.pause=function(a){return"(pause . "+a[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]+")"};sre.XmlRenderer=function(){sre.MarkupRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.XmlRenderer,sre.MarkupRenderer);
sre.XmlRenderer.prototype.markup=function(a){this.setScaleFunction(-2,2,-100,100,2);a=sre.AudioUtil.personalityMarkup(a);for(var b=[],c=[],d=0,e;e=a[d];d++)if(e.string)b.push(e.string);else if(sre.AudioUtil.isPauseElement(e))b.push(this.pause(e));else{if(e.close.length)for(var f=0;f<e.close.length;f++){var g=c.pop();if(-1===e.close.indexOf(g))throw Error("Unknown closing markup element: "+g);b.push(this.closeTag(g))}e.open.length&&sre.AudioUtil.sortClose(e.open.slice(),a.slice(d+1)).forEach(goog.bind(function(a){b.push(this.prosodyElement(a,
e[a]));c.push(a)},this))}return b.join(this.getSeparator())};sre.XmlRenderer.prototype.closeTag=goog.abstractMethod;sre.SableRenderer=function(){sre.XmlRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.SableRenderer,sre.XmlRenderer);sre.SableRenderer.prototype.pause=function(a){return'<BREAK MSEC="'+a[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]+'"/>'};
sre.SableRenderer.prototype.prosodyElement=function(a,b){b=this.applyScaleFunction(b);switch(a){case sre.Engine.personalityProps.PITCH:return'<PITCH BASE="'+b+'%">';case sre.Engine.personalityProps.RATE:return'<RATE SPEED="'+b+'%">';case sre.Engine.personalityProps.VOLUME:return'<VOLUME LEVEL="'+b+'%">';default:return"<"+a.toUpperCase()+' VALUE="'+b+'">'}};sre.SableRenderer.prototype.closeTag=function(a){return"</"+a.toUpperCase()+">"};sre.SsmlRenderer=function(){sre.XmlRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.SsmlRenderer,sre.XmlRenderer);sre.SsmlRenderer.prototype.pause=function(a){return'<BREAK TIME="'+a[sre.Engine.personalityProps.PAUSE]+'ms"/>'};sre.SsmlRenderer.prototype.prosodyElement=function(a,b){b=this.applyScaleFunction(b);b=0>b?b.toString():"+"+b;return"<PROSODY "+a.toUpperCase()+'="'+b+(a===sre.Engine.personalityProps.VOLUME?">":'%">')};sre.SsmlRenderer.prototype.closeTag=function(a){return"</PROSODY>"};sre.BaseUtil={};sre.BaseUtil.removeEmpty=function(a){return a.filter(function(a){return a})};sre.BaseUtil.interleaveLists=function(a,b){for(var c=[];a.length||b.length;)a.length&&c.push(a.shift()),b.length&&c.push(b.shift());return c};sre.BaseUtil.setdifference=function(a,b){return a?b?a.filter(function(a){return 0>b.indexOf(a)}):a:[]};sre.BaseUtil.union=function(a,b){return a&&b?a.concat(sre.BaseUtil.setdifference(b,a)):a||b||[]};sre.BaseUtil.makePath=function(a){return a.match("/$")?a:a+"/"};sre.StringRenderer=function(){sre.AbstractAudioRenderer.call(this)};goog.inherits(sre.StringRenderer,sre.AbstractAudioRenderer);sre.StringRenderer.prototype.markup=function(a){return sre.BaseUtil.removeEmpty(a.map(function(a){return a.descriptionString()})).join(this.getSeparator())};sre.AuralRendering=function(){};goog.addSingletonGetter(sre.AuralRendering);sre.AuralRendering.prototype.setSeparator=function(a){var b=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];b&&b.setSeparator(a)};sre.AuralRendering.prototype.getSeparator=function(){var a=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];return a?a.getSeparator():""};
sre.AuralRendering.prototype.markup=function(a){var b=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];return b?b.markup(a):""};sre.AuralRendering.prototype.merge=function(a){var b=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];return b?b.merge(a):a.join()};sre.AuralRendering.prototype.error=function(a){var b=sre.AuralRendering.rendererMapping_[sre.Engine.getInstance().markup];return b?b.error(a):""};
sre.AuralRendering.registerRenderer=function(a,b){sre.AuralRendering.rendererMapping_[a]=b};sre.AuralRendering.rendererMapping_={};sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.NONE,new sre.StringRenderer);sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.ACSS,new sre.AcssRenderer);sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.SABLE,new sre.SableRenderer);sre.AuralRendering.xmlInstance=new sre.SsmlRenderer;sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.VOICEXML,sre.AuralRendering.xmlInstance);
sre.AuralRendering.registerRenderer(sre.Engine.Markup.SSML,sre.AuralRendering.xmlInstance);sre.Debugger=function(){this.isActive_=!1;this.outputFunction_=console.log;this.stream_=null};goog.addSingletonGetter(sre.Debugger);sre.Debugger.prototype.init=function(a){a&&this.startDebugFile_(a);this.isActive_=!0};
sre.Debugger.prototype.startDebugFile_=function(a){this.stream_=sre.SystemExternal.fs.createWriteStream(a);this.outputFunction_=goog.bind(function(a){var b=Array.prototype.slice.call(arguments,0);this.stream_.write(b.join(" "));this.stream_.write("\n")},this);this.stream_.on("error",goog.bind(function(a){console.log("Invalid log file. Debug information sent to console.");this.outputFunction_=console.log},this));this.stream_.on("finish",function(){console.log("Finalizing debug file.")})};
sre.Debugger.prototype.output_=function(a){this.outputFunction_.apply(console.log===this.outputFunction_?console:this.outputFunction_,["Speech Rule Engine Debugger:"].concat(a))};sre.Debugger.prototype.output=function(a){this.isActive_&&this.output_(Array.prototype.slice.call(arguments,0))};sre.Debugger.prototype.generateOutput=function(a){this.isActive_&&this.output_(a.apply(a,[]))};sre.Debugger.prototype.exit=function(a){this.isActive_&&this.stream_&&this.stream_.end("","",a||function(){})};sre.XpathUtil={};sre.XpathUtil.xpathSupported=function(){return"undefined"==typeof XPathResult?!1:!0};sre.XpathUtil.currentDocument=null;sre.XpathUtil.xpathEvaluate=sre.XpathUtil.xpathSupported()?document.evaluate:sre.SystemExternal.xpath.evaluate;sre.XpathUtil.xpathResult=sre.XpathUtil.xpathSupported()?XPathResult:sre.SystemExternal.xpath.XPathResult;sre.XpathUtil.createNSResolver=sre.XpathUtil.xpathSupported()?document.createNSResolver:sre.SystemExternal.xpath.createNSResolver;
sre.XpathUtil.nameSpaces_={xhtml:"http://www.w3.org/1999/xhtml",mathml:"http://www.w3.org/1998/Math/MathML",svg:"http://www.w3.org/2000/svg"};sre.XpathUtil.resolveNameSpace=function(a){return sre.XpathUtil.nameSpaces_[a]||null};sre.XpathUtil.resolver_=function(){this.lookupNamespaceURI=sre.XpathUtil.resolveNameSpace};
sre.XpathUtil.evaluateXpath_=function(a,b,c){var d=sre.Engine.getInstance();return d.mode!==sre.Engine.Mode.HTTP||d.isIE||d.isEdge?sre.XpathUtil.xpathEvaluate(a,b,new sre.XpathUtil.resolver_,c,null):sre.XpathUtil.currentDocument.evaluate(a,b,sre.XpathUtil.resolveNameSpace,c,null)};sre.XpathUtil.evalXPath=function(a,b){try{var c=sre.XpathUtil.evaluateXpath_(a,b,sre.XpathUtil.xpathResult.ORDERED_NODE_ITERATOR_TYPE)}catch(d){return[]}a=[];for(b=c.iterateNext();b;b=c.iterateNext())a.push(b);return a};
sre.XpathUtil.getLeafNodes=function(a){return sre.XpathUtil.evalXPath(".//*[count(*)=0]",a)};sre.XpathUtil.evaluateBoolean=function(a,b){try{var c=sre.XpathUtil.evaluateXpath_(a,b,sre.XpathUtil.xpathResult.BOOLEAN_TYPE)}catch(d){return!1}return c.booleanValue};sre.XpathUtil.evaluateString=function(a,b){try{var c=sre.XpathUtil.evaluateXpath_(a,b,sre.XpathUtil.xpathResult.STRING_TYPE)}catch(d){return""}return c.stringValue};sre.DomUtil={};sre.DomUtil.toArray=function(a){for(var b=[],c=0,d=a.length;c<d;c++)b.push(a[c]);return b};sre.DomUtil.trimInput_=function(a){a=a.replace(/&nbsp;/g," ");return a.replace(/>\s+</g,"><").trim()};sre.DomUtil.XML_ENTITIES={"&lt;":!0,"&gt;":!0,"&amp;":!0,"&quot;":!0,"&apos;":!0};
sre.DomUtil.parseInput=function(a,b){b=b||Error;var c=new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser;a=sre.DomUtil.trimInput_(a);var d=!!a.match(/&(?!lt|gt|amp|quot|apos)\w+;/g);if(!a)throw new b("Empty input!");try{var e=c.parseFromString(a,d?"text/html":"text/xml");return sre.Engine.getInstance().mode===sre.Engine.Mode.HTTP?(sre.XpathUtil.currentDocument=e,d?e.body.childNodes[0]:e.documentElement):e.documentElement}catch(f){throw new b("Illegal input: "+f.message);}};
sre.DomUtil.NodeType={ELEMENT_NODE:1,ATTRIBUTE_NODE:2,TEXT_NODE:3,CDATA_SECTION_NODE:4,ENTITY_REFERENCE_NODE:5,ENTITY_NODE:6,PROCESSING_INSTRUCTION_NODE:7,COMMENT_NODE:8,DOCUMENT_NODE:9,DOCUMENT_TYPE_NODE:10,DOCUMENT_FRAGMENT_NODE:11,NOTATION_NODE:12};sre.DomUtil.replaceNode=function(a,b){a.parentNode&&(a.parentNode.insertBefore(b,a),a.parentNode.removeChild(a))};sre.DomUtil.createElement=function(a){return sre.SystemExternal.document.createElement(a)};sre.DomUtil.createTextNode=function(a){return sre.SystemExternal.document.createTextNode(a)};
sre.DomUtil.formatXml=function(a){var b=/(>)(<)(\/*)/g;a=a.replace(b,"$1\r\n$2$3");b=/(>)(.+)(<c)/g;a=a.replace(b,"$1\r\n$2\r\n$3");var c="",d="";a.split("\r\n").forEach(function(a){a.match(/.+<\/\w[^>]*>$/)?c+=d+a+"\r\n":a.match(/^<\/\w/)?d&&(d=d.slice(2),c+=d+a+"\r\n"):a.match(/^<\w[^>]*[^\/]>.*$/)?(c+=d+a+"\r\n",d+="  "):c+=d+a+"\r\n"});return c};sre.DomUtil.dataAttribute=function(a){a.match(/^data-/)&&(a=a.substr(5));return a.replace(/-([a-z])/g,function(a,c){return c.toUpperCase()})};
sre.DomUtil.getDataAttribute=function(a,b){return a.dataset?a.dataset[sre.DomUtil.dataAttribute(b)]:a.getAttribute(b)};sre.DomUtil.querySelectorAllByAttr=function(a,b){return a.querySelectorAll?sre.DomUtil.toArray(a.querySelectorAll("["+b+"]")):sre.XpathUtil.evalXPath(".//*[@"+b+"]",a)};sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue=function(a,b,c){return a.querySelectorAll?sre.DomUtil.toArray(a.querySelectorAll("["+b+'="'+c+'"]')):sre.XpathUtil.evalXPath(".//*[@"+b+'="'+c+'"]',a)};
sre.DomUtil.querySelectorAll=function(a,b){return a.querySelectorAll?sre.DomUtil.toArray(a.querySelectorAll(b)):sre.XpathUtil.evalXPath(".//"+b,a)};sre.DomUtil.tagName=function(a){return a.tagName.toUpperCase()};sre.EnrichCase=function(){};sre.EnrichCase.prototype.getMathml=function(){};sre.AbstractEnrichCase=function(a){this.semantic=a};sre.AbstractEnrichCase.prototype.getMathml=goog.abstractMethod;sre.AbstractEnrichCase.test=goog.abstractMethod;sre.EnrichCaseFactory=function(){};sre.EnrichCaseFactory.getEmbellishedCase=function(a){return new sre.EnrichCaseFactory.embellishedCase(a)};sre.EnrichCaseFactory.cases=[];sre.EnrichCaseFactory.getCase=function(a){for(var b=0,c;c=sre.EnrichCaseFactory.cases[b];b++)if(c.test(a))return new c.constr(a);return null};sre.SemanticUtil=function(){};sre.SemanticUtil.objectsToKeys=function(a){a=Array.prototype.slice.call(arguments,0);var b=[];return b.concat.apply(b,a.map(Object.keys))};sre.SemanticUtil.objectsToValues=function(a){a=Array.prototype.slice.call(arguments,0);var b=[];a.forEach(function(a){for(var c in a)b.push(a[c])});return b};
sre.SemanticUtil.unicodeToNumber=function(a){if(!a||2<a.length)return null;if(2==a.length){var b=a.charCodeAt(0);a=a.charCodeAt(1);return 55296<=b&&56319>=b&&!isNaN(a)?1024*(b-55296)+(a-56320)+65536:null}return a.charCodeAt(0)};sre.SemanticUtil.numberToUnicode=function(a){return 65536>a?String.fromCharCode(a):String.fromCharCode((a-65536)/1024+55296,(a-65536)%1024+56320)};
sre.SemanticUtil.splitUnicode=function(a){a=a.split("");for(var b=[],c=0,d;d=a[c];c++)"\ud800"<=d&&"\udbff">=d&&a[c+1]?b.push(d+a[++c]):b.push(d);return b};sre.SemanticUtil.LEAFTAGS=["MO","MI","MN","MTEXT","MS"];sre.SemanticUtil.IGNORETAGS="MERROR MPHANTOM MSPACE MALIGNGROUP MALIGNMARK MPRESCRIPTS ANNOTATION ANNOTATION-XML".split(" ");sre.SemanticUtil.EMPTYTAGS="MATH MROW MPADDED MACTION NONE MSTYLE SEMANTICS".split(" ");sre.SemanticUtil.hasMathTag=function(a){return!!a&&"MATH"===sre.DomUtil.tagName(a)};
sre.SemanticUtil.hasIgnoreTag=function(a){return!!a&&-1!==sre.SemanticUtil.IGNORETAGS.indexOf(sre.DomUtil.tagName(a))};sre.SemanticUtil.hasEmptyTag=function(a){return!!a&&-1!==sre.SemanticUtil.EMPTYTAGS.indexOf(sre.DomUtil.tagName(a))};sre.SemanticUtil.purgeNodes=function(a){for(var b=[],c=0,d;d=a[c];c++){var e=sre.DomUtil.tagName(d);-1!=sre.SemanticUtil.IGNORETAGS.indexOf(e)||-1!=sre.SemanticUtil.EMPTYTAGS.indexOf(e)&&0==d.childNodes.length||b.push(d)}return b};
sre.SemanticUtil.isZeroLength=function(a){return a?-1!=="negativeveryverythinmathspace negativeverythinmathspace negativethinmathspace negativemediummathspace negativethickmathspace negativeverythickmathspace negativeveryverythickmathspace".split(" ").indexOf(a)?!0:(a=a.match(/[0-9\.]+/))?0===parseFloat(a)?!0:!1:!1:!1};sre.SemanticAttr=function(){this.generalPunctuations='!"#%&:;?@\\\u00a1\u00a7\u00b6\u00bf\u2017\u2020\u2021\u2022\u2023\u2024\u2025\u2027\u2030\u2031\u2038\u203b\u203c\u203d\u203e\u2041\u2042\u2043\u2047\u2048\u2049\u204b\u204c\u204d\u204e\u204f\u2050\u2051\u2053\u2055\u2056\u2058\u2059\u205a\u205b\u205c\u205d\u205e\ufe10\ufe13\ufe14\ufe15\ufe16\ufe30\ufe45\ufe46\ufe49\ufe4a\ufe4b\ufe4c\ufe50\ufe54\ufe55\ufe56\ufe57\ufe5f\ufe60\ufe61\ufe68\ufe6a\ufe6b\uff01\uff02\uff03\uff05\uff06\uff07\uff0a\uff0c\uff0f\uff1a\uff1b\uff1f\uff20\uff3c'.split("");
this.invisibleComma_=sre.SemanticUtil.numberToUnicode(8291);this.commas=[",",this.invisibleComma_];this.ellipses="\u2026\u22ee\u22ef\u22f0\u22f1\ufe19".split("");this.fullStops=[".","\ufe52","\uff0e"];this.dashes="\u2012\u2013\u2014\u2015\u301c\ufe31\ufe32\ufe58".split("");this.primes="'\u2032\u2033\u2034\u2035\u2036\u2037\u2057".split("");this.openClosePairs={"(":")","[":"]","{":"}","\u2045":"\u2046","\u2329":"\u232a","\u2768":"\u2769","\u276a":"\u276b","\u276c":"\u276d","\u276e":"\u276f","\u2770":"\u2771",
"\u2772":"\u2773","\u2774":"\u2775","\u27c5":"\u27c6","\u27e6":"\u27e7","\u27e8":"\u27e9","\u27ea":"\u27eb","\u27ec":"\u27ed","\u27ee":"\u27ef","\u2983":"\u2984","\u2985":"\u2986","\u2987":"\u2988","\u2989":"\u298a","\u298b":"\u298c","\u298d":"\u298e","\u298f":"\u2990","\u2991":"\u2992","\u2993":"\u2994","\u2995":"\u2996","\u2997":"\u2998","\u29d8":"\u29d9","\u29da":"\u29db","\u29fc":"\u29fd","\u2e22":"\u2e23","\u2e24":"\u2e25","\u2e26":"\u2e27","\u2e28":"\u2e29","\u3008":"\u3009","\u300a":"\u300b",
"\u300c":"\u300d","\u300e":"\u300f","\u3010":"\u3011","\u3014":"\u3015","\u3016":"\u3017","\u3018":"\u3019","\u301a":"\u301b","\u301d":"\u301e","\ufd3e":"\ufd3f","\ufe17":"\ufe18","\ufe59":"\ufe5a","\ufe5b":"\ufe5c","\ufe5d":"\ufe5e","\uff08":"\uff09","\uff3b":"\uff3d","\uff5b":"\uff5d","\uff5f":"\uff60","\uff62":"\uff63","\u2308":"\u2309","\u230a":"\u230b","\u230c":"\u230d","\u230e":"\u230f","\u231c":"\u231d","\u231e":"\u231f","\u239b":"\u239e","\u239c":"\u239f","\u239d":"\u23a0","\u23a1":"\u23a4",
"\u23a2":"\u23a5","\u23a3":"\u23a6","\u23a7":"\u23ab","\u23a8":"\u23ac","\u23a9":"\u23ad","\u23b0":"\u23b1","\u23b8":"\u23b9"};this.topBottomPairs={"\u23b4":"\u23b5","\u23dc":"\u23dd","\u23de":"\u23df","\u23e0":"\u23e1","\ufe35":"\ufe36","\ufe37":"\ufe38","\ufe39":"\ufe3a","\ufe3b":"\ufe3c","\ufe3d":"\ufe3e","\ufe3f":"\ufe40","\ufe41":"\ufe42","\ufe43":"\ufe44","\ufe47":"\ufe48"};this.leftFences=sre.SemanticUtil.objectsToKeys(this.openClosePairs);this.rightFences=sre.SemanticUtil.objectsToValues(this.openClosePairs);
this.rightFences.push("\u301f");this.topFences=sre.SemanticUtil.objectsToKeys(this.topBottomPairs);this.bottomFences=sre.SemanticUtil.objectsToValues(this.topBottomPairs);this.neutralFences="|\u00a6\u2016\u2758\u2980\u2af4\uffe4\uff5c".split("");this.allFences=this.neutralFences.concat(this.leftFences,this.rightFences,this.topFences,this.bottomFences);this.capitalLatin="ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ".split("");this.smallLatin="abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u0131\u0237".split("");this.capitalLatinFullWidth=
"\uff21\uff22\uff23\uff24\uff25\uff26\uff27\uff28\uff29\uff2a\uff2b\uff2c\uff2d\uff2e\uff2f\uff30\uff31\uff32\uff33\uff34\uff35\uff36\uff37\uff38\uff39\uff3a".split("");this.smallLatinFullWidth="\uff41\uff42\uff43\uff44\uff45\uff46\uff47\uff48\uff49\uff4a\uff4b\uff4c\uff4d\uff4e\uff4f\uff50\uff51\uff52\uff53\uff54\uff55\uff56\uff57\uff58\uff59\uff5a".split("");this.capitalLatinBold="\ud835\udc00 \ud835\udc01 \ud835\udc02 \ud835\udc03 \ud835\udc04 \ud835\udc05 \ud835\udc06 \ud835\udc07 \ud835\udc08 \ud835\udc09 \ud835\udc0a \ud835\udc0b \ud835\udc0c \ud835\udc0d \ud835\udc0e \ud835\udc0f \ud835\udc10 \ud835\udc11 \ud835\udc12 \ud835\udc13 \ud835\udc14 \ud835\udc15 \ud835\udc16 \ud835\udc17 \ud835\udc18 \ud835\udc19".split(" ");
this.smallLatinBold="\ud835\udc1a \ud835\udc1b \ud835\udc1c \ud835\udc1d \ud835\udc1e \ud835\udc1f \ud835\udc20 \ud835\udc21 \ud835\udc22 \ud835\udc23 \ud835\udc24 \ud835\udc25 \ud835\udc26 \ud835\udc27 \ud835\udc28 \ud835\udc29 \ud835\udc2a \ud835\udc2b \ud835\udc2c \ud835\udc2d \ud835\udc2e \ud835\udc2f \ud835\udc30 \ud835\udc31 \ud835\udc32 \ud835\udc33".split(" ");this.capitalLatinItalic="\ud835\udc34 \ud835\udc35 \ud835\udc36 \ud835\udc37 \ud835\udc38 \ud835\udc39 \ud835\udc3a \ud835\udc3b \ud835\udc3c \ud835\udc3d \ud835\udc3e \ud835\udc3f \ud835\udc40 \ud835\udc41 \ud835\udc42 \ud835\udc43 \ud835\udc44 \ud835\udc45 \ud835\udc46 \ud835\udc47 \ud835\udc48 \ud835\udc49 \ud835\udc4a \ud835\udc4b \ud835\udc4c \ud835\udc4d".split(" ");
this.smallLatinItalic="\ud835\udc4e \ud835\udc4f \ud835\udc50 \ud835\udc51 \ud835\udc52 \ud835\udc53 \ud835\udc54 \u210e \ud835\udc56 \ud835\udc57 \ud835\udc58 \ud835\udc59 \ud835\udc5a \ud835\udc5b \ud835\udc5c \ud835\udc5d \ud835\udc5e \ud835\udc5f \ud835\udc60 \ud835\udc61 \ud835\udc62 \ud835\udc63 \ud835\udc64 \ud835\udc65 \ud835\udc66 \ud835\udc67 \ud835\udea4 \ud835\udea5".split(" ");this.capitalLatinScript="\ud835\udc9c \u212c \ud835\udc9e \ud835\udc9f \u2130 \u2131 \ud835\udca2 \u210b \u2110 \ud835\udca5 \ud835\udca6 \u2112 \u2133 \ud835\udca9 \ud835\udcaa \ud835\udcab \ud835\udcac \u211b \ud835\udcae \ud835\udcaf \ud835\udcb0 \ud835\udcb1 \ud835\udcb2 \ud835\udcb3 \ud835\udcb4 \ud835\udcb5 \u2118".split(" ");
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this.sumOps="\u2140\u220f\u2210\u2211\u22c0\u22c1\u22c2\u22c3\u2a00\u2a01\u2a02\u2a03\u2a04\u2a05\u2a06\u2a07\u2a08\u2a09\u2a0a\u2a0b\u2afc\u2aff".split("");this.intOps="\u222b\u222c\u222d\u222e\u222f\u2230\u2231\u2232\u2233\u2a0c\u2a0d\u2a0e\u2a0f\u2a10\u2a11\u2a12\u2a13\u2a14\u2a15\u2a16\u2a17\u2a18\u2a19\u2a1a\u2a1b\u2a1c".split("");this.prefixOps="\u2200\u2203\u2206\u2207\u2202\u2201\u2204".split("");this.prefixOpsBold=["\ud835\udec1","\ud835\udedb","\ud835\udfca","\ud835\udfcb"];this.prefixOpsItalic=
["\ud835\udefb","\ud835\udf15"];this.prefixOpsSansSerifBold=["\ud835\udf6f","\ud835\udf89"];this.operatorBits="\u2320\u2321\u23b6\u23aa\u23ae\u23af\u23b2\u23b3\u23b7".split("");this.digitsNormal="0123456789".split("");this.digitsFullWidth="\uff10\uff11\uff12\uff13\uff14\uff15\uff16\uff17\uff18\uff19".split("");this.digitsBold="\ud835\udfce \ud835\udfcf \ud835\udfd0 \ud835\udfd1 \ud835\udfd2 \ud835\udfd3 \ud835\udfd4 \ud835\udfd5 \ud835\udfd6 \ud835\udfd7".split(" ");this.digitsDoubleStruck="\ud835\udfd8 \ud835\udfd9 \ud835\udfda \ud835\udfdb \ud835\udfdc \ud835\udfdd \ud835\udfde \ud835\udfdf \ud835\udfe0 \ud835\udfe1".split(" ");
this.digitsSansSerif="\ud835\udfe2 \ud835\udfe3 \ud835\udfe4 \ud835\udfe5 \ud835\udfe6 \ud835\udfe7 \ud835\udfe8 \ud835\udfe9 \ud835\udfea \ud835\udfeb".split(" ");this.digitsSansSerifBold="\ud835\udfec \ud835\udfed \ud835\udfee \ud835\udfef \ud835\udff0 \ud835\udff1 \ud835\udff2 \ud835\udff3 \ud835\udff4 \ud835\udff5".split(" ");this.digitsMonospace="\ud835\udff6 \ud835\udff7 \ud835\udff8 \ud835\udff9 \ud835\udffa \ud835\udffb \ud835\udffc \ud835\udffd \ud835\udffe \ud835\udfff".split(" ");this.digitsSuperscript=
"\u00b2\u00b3\u00b9\u2070\u2074\u2075\u2076\u2077\u2078\u2079".split("");this.digitsSubscript="\u2080\u2081\u2082\u2083\u2084\u2085\u2086\u2087\u2088\u2089".split("");this.fractions="\u00bc\u00bd\u00be\u2150\u2151\u2152\u2153\u2154\u2155\u2156\u2157\u2158\u2159\u215a\u215b\u215c\u215d\u215e\u215f\u2189".split("");this.enclosedNumbers="\u2460\u2461\u2462\u2463\u2464\u2465\u2466\u2467\u2468\u2469\u246a\u246b\u246c\u246d\u246e\u246f\u2470\u2471\u2472\u2473\u24ea\u24eb\u24ec\u24ed\u24ee\u24ef\u24f0\u24f1\u24f2\u24f3\u24f4\u24f5\u24f6\u24f7\u24f8\u24f9\u24fa\u24fb\u24fc\u24fd\u24fe\u24ff\u2776\u2777\u2778\u2779\u277a\u277b\u277c\u277d\u277e\u277f\u2780\u2781\u2782\u2783\u2784\u2785\u2786\u2787\u2788\u2789\u278a\u278b\u278c\u278d\u278e\u278f\u2790\u2791\u2792\u2793\u3248\u3249\u324a\u324b\u324c\u324d\u324e\u324f\u3251\u3252\u3253\u3254\u3255\u3256\u3257\u3258\u3259\u325a\u325b\u325c\u325d\u325e\u325f\u32b1\u32b2\u32b3\u32b4\u32b5\u32b6\u32b7\u32b8\u32b9\u32ba\u32bb\u32bc\u32bd\u32be\u32bf".split("");
this.fencedNumbers="\u2474\u2475\u2476\u2477\u2478\u2479\u247a\u247b\u247c\u247d\u247e\u247f\u2480\u2481\u2482\u2483\u2484\u2485\u2486\u2487".split("");this.punctuatedNumbers="\u2488 \u2489 \u248a \u248b \u248c \u248d \u248e \u248f \u2490 \u2491 \u2492 \u2493 \u2494 \u2495 \u2496 \u2497 \u2498 \u2499 \u249a \u249b \ud83c\udd00 \ud83c\udd01 \ud83c\udd02 \ud83c\udd03 \ud83c\udd04 \ud83c\udd05 \ud83c\udd06 \ud83c\udd07 \ud83c\udd08 \ud83c\udd09 \ud83c\udd0a".split(" ");this.digits=this.digitsNormal.concat(this.digitsFullWidth,
this.digitsBold,this.digitsDoubleStruck,this.digitsSansSerif,this.digitsSansSerifBold,this.digitsMonospace);this.numbers=this.fractions.concat(this.digitsSuperscript,this.digitsSubscript,this.enclosedNumbers,this.fencedNumbers,this.punctuatedNumbers);this.allNumbers=this.digits.concat(this.numbers);this.trigonometricFunctions="cos cot csc sec sin tan arccos arccot arccsc arcsec arcsin arctan".split(" ");this.hyperbolicFunctions="cosh coth csch sech sinh tanh arcosh arcoth arcsch arsech arsinh artanh arccosh arccoth arccsch arcsech arcsinh arctanh".split(" ");
this.algebraicFunctions="deg det dim hom ker Tr tr".split(" ");this.elementaryFunctions="log ln lg exp expt gcd gcd arg im re Pr".split(" ");this.prefixFunctions=this.trigonometricFunctions.concat(this.hyperbolicFunctions,this.algebraicFunctions,this.elementaryFunctions);this.limitFunctions="inf lim liminf limsup max min sup injlim projlim".split(" ");this.infixFunctions=["mod","rem"];this.symbolSetToSemantic_=[{set:this.generalPunctuations,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN},
{set:this.commas,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.COMMA},{set:this.ellipses,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.ELLIPSIS},{set:this.fullStops,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.FULLSTOP},{set:this.dashes,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.DASH},{set:this.primes,type:sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,role:sre.SemanticAttr.Role.PRIME},{set:this.leftFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,
role:sre.SemanticAttr.Role.OPEN},{set:this.rightFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,role:sre.SemanticAttr.Role.CLOSE},{set:this.topFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,role:sre.SemanticAttr.Role.TOP},{set:this.bottomFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,role:sre.SemanticAttr.Role.BOTTOM},{set:this.neutralFences,type:sre.SemanticAttr.Type.FENCE,role:sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL},{set:this.smallLatin,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},
{set:this.capitalLatin,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.smallLatinFullWidth,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.capitalLatinFullWidth,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.smallLatinBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,
font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.capitalLatinBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.smallLatinItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.capitalLatinItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.smallLatinScript,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,
role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SCRIPT},{set:this.capitalLatinScript,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SCRIPT},{set:this.smallLatinBoldScript,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLDSCRIPT},{set:this.capitalLatinBoldScript,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLDSCRIPT},
{set:this.smallLatinFraktur,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.FRAKTUR},{set:this.capitalLatinFraktur,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.FRAKTUR},{set:this.smallLatinDoubleStruck,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCK},{set:this.capitalLatinDoubleStruck,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,
role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCK},{set:this.smallLatinBoldFraktur,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLDFRAKTUR},{set:this.capitalLatinBoldFraktur,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLDFRAKTUR},{set:this.smallLatinSansSerif,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIF},
{set:this.capitalLatinSansSerif,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIF},{set:this.smallLatinSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.capitalLatinSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.smallLatinSansSerifItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,
role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFITALIC},{set:this.capitalLatinSansSerifItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFITALIC},{set:this.smallLatinMonospace,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.MONOSPACE},{set:this.capitalLatinMonospace,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.MONOSPACE},
{set:this.latinDoubleStruckItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCKITALIC},{set:this.smallGreek,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.capitalGreek,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.smallGreekBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,
font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.capitalGreekBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.smallGreekItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.capitalGreekItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.smallGreekSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,
role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.capitalGreekSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.greekDoubleStruck,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCK},{set:this.greekSpecial,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},
{set:this.greekSpecialBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.greekSpecialItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.greekSpecialSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.hebrewLetters,type:sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,role:sre.SemanticAttr.Role.OTHERLETTER,
font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.digitsNormal,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.digitsFullWidth,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.NORMAL},{set:this.digitsBold,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.digitsDoubleStruck,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,
font:sre.SemanticAttr.Font.DOUBLESTRUCK},{set:this.digitsSansSerif,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIF},{set:this.digitsSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.digitsMonospace,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGER,font:sre.SemanticAttr.Font.MONOSPACE},{set:this.numbers,type:sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,role:sre.SemanticAttr.Role.FLOAT},
{set:this.additions,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.ADDITION},{set:this.multiplications,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.MULTIPLICATION},{set:this.subtractions,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.SUBTRACTION},{set:this.divisions,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.DIVISION},{set:this.prefixOps,type:sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC},{set:this.prefixOpsBold,
type:sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC,font:sre.SemanticAttr.Font.BOLD},{set:this.prefixOpsItalic,type:sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC,font:sre.SemanticAttr.Font.ITALIC},{set:this.prefixOpsSansSerifBold,type:sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC,font:sre.SemanticAttr.Font.SANSSERIFBOLD},{set:this.equalities,type:sre.SemanticAttr.Type.RELATION,role:sre.SemanticAttr.Role.EQUALITY},{set:this.inequalities,
type:sre.SemanticAttr.Type.RELATION,role:sre.SemanticAttr.Role.INEQUALITY},{set:this.relations,type:sre.SemanticAttr.Type.RELATION,role:sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN},{set:this.arrows,type:sre.SemanticAttr.Type.RELATION,role:sre.SemanticAttr.Role.ARROW},{set:this.sumOps,type:sre.SemanticAttr.Type.LARGEOP,role:sre.SemanticAttr.Role.SUM},{set:this.intOps,type:sre.SemanticAttr.Type.LARGEOP,role:sre.SemanticAttr.Role.INTEGRAL},{set:this.limitFunctions,type:sre.SemanticAttr.Type.FUNCTION,role:sre.SemanticAttr.Role.LIMFUNC},
{set:this.prefixFunctions,type:sre.SemanticAttr.Type.FUNCTION,role:sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC},{set:this.infixFunctions,type:sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR,role:sre.SemanticAttr.Role.MULTIPLICATION}];this.meaning_=this.initMeaning_()};goog.addSingletonGetter(sre.SemanticAttr);
sre.SemanticAttr.Type={PUNCTUATION:"punctuation",FENCE:"fence",NUMBER:"number",IDENTIFIER:"identifier",TEXT:"text",OPERATOR:"operator",RELATION:"relation",LARGEOP:"largeop",FUNCTION:"function",ACCENT:"accent",FENCED:"fenced",FRACTION:"fraction",PUNCTUATED:"punctuated",RELSEQ:"relseq",MULTIREL:"multirel",INFIXOP:"infixop",PREFIXOP:"prefixop",POSTFIXOP:"postfixop",APPL:"appl",INTEGRAL:"integral",BIGOP:"bigop",SQRT:"sqrt",ROOT:"root",LIMUPPER:"limupper",LIMLOWER:"limlower",LIMBOTH:"limboth",SUBSCRIPT:"subscript",
SUPERSCRIPT:"superscript",UNDERSCORE:"underscore",OVERSCORE:"overscore",TENSOR:"tensor",TABLE:"table",MULTILINE:"multiline",MATRIX:"matrix",VECTOR:"vector",CASES:"cases",ROW:"row",LINE:"line",CELL:"cell",ENCLOSE:"enclose",UNKNOWN:"unknown",EMPTY:"empty"};
sre.SemanticAttr.Role={COMMA:"comma",ELLIPSIS:"ellipsis",FULLSTOP:"fullstop",DASH:"dash",PRIME:"prime",VBAR:"vbar",OPENFENCE:"openfence",CLOSEFENCE:"closefence",APPLICATION:"application",DUMMY:"dummy",UNIT:"unit",LABEL:"label",OPEN:"open",CLOSE:"close",TOP:"top",BOTTOM:"bottom",NEUTRAL:"neutral",LATINLETTER:"latinletter",GREEKLETTER:"greekletter",OTHERLETTER:"otherletter",INTEGER:"integer",FLOAT:"float",OTHERNUMBER:"othernumber",MIXED:"mixed",MULTIACCENT:"multiaccent",OVERACCENT:"overaccent",UNDERACCENT:"underaccent",
UNDEROVER:"underover",SUBSUP:"subsup",LEFTSUB:"leftsub",LEFTSUPER:"leftsuper",RIGHTSUB:"rightsub",RIGHTSUPER:"rightsuper",LEFTRIGHT:"leftright",ABOVEBELOW:"abovebelow",STRING:"string",SEQUENCE:"sequence",ENDPUNCT:"endpunct",STARTPUNCT:"startpunct",TEXT:"text",NEGATIVE:"negative",NEGATION:"negation",MULTIOP:"multiop",LIMFUNC:"limit function",INFIXFUNC:"infix function",PREFIXFUNC:"prefix function",POSTFIXFUNC:"postfix function",SIMPLEFUNC:"simple function",SUM:"sum",INTEGRAL:"integral",ADDITION:"addition",
MULTIPLICATION:"multiplication",SUBTRACTION:"subtraction",IMPLICIT:"implicit",DIVISION:"division",VULGAR:"vulgar",EQUALITY:"equality",INEQUALITY:"inequality",ELEMENT:"element",ARROW:"arrow",DETERMINANT:"determinant",ROWVECTOR:"rowvector",BINOMIAL:"binomial",SQUAREMATRIX:"squarematrix",MULTILINE:"multiline",MATRIX:"matrix",VECTOR:"vector",CASES:"cases",TABLE:"table",UNKNOWN:"unknown",PROTECTED:"protected"};
sre.SemanticAttr.Font={BOLD:"bold",BOLDFRAKTUR:"bold-fraktur",BOLDITALIC:"bold-italic",BOLDSCRIPT:"bold-script",CALIGRAPHIC:"caligraphic",CALIGRAPHICBOLD:"caligraphic-bold",DOUBLESTRUCK:"double-struck",DOUBLESTRUCKITALIC:"double-struck-italic",FRAKTUR:"fraktur",ITALIC:"italic",MONOSPACE:"monospace",NORMAL:"normal",OLDSTYLE:"oldstyle",OLDSTYLEBOLD:"oldstyle-bold",SCRIPT:"script",SANSSERIF:"sans-serif",SANSSERIFITALIC:"sans-serif-italic",SANSSERIFBOLD:"sans-serif-bold",SANSSERIFBOLDITALIC:"sans-serif-bold-italic",
UNKNOWN:"unknown"};sre.SemanticAttr.prototype.lookupType=function(a){return sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN};sre.SemanticAttr.prototype.lookupRole=function(a){return sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN};sre.SemanticAttr.lookupMeaning=function(a){return sre.SemanticAttr.getInstance().lookupMeaning_(a)};sre.SemanticAttr.invisibleTimes=function(){return sre.SemanticAttr.getInstance().invisibleTimes_};sre.SemanticAttr.invisibleComma=function(){return sre.SemanticAttr.getInstance().invisibleComma_};
sre.SemanticAttr.functionApplication=function(){return sre.SemanticAttr.getInstance().functionApplication_};sre.SemanticAttr.isMatchingFenceRole=function(a,b){return a==sre.SemanticAttr.Role.OPEN&&b==sre.SemanticAttr.Role.CLOSE||a==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&b==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL||a==sre.SemanticAttr.Role.TOP&&b==sre.SemanticAttr.Role.BOTTOM};sre.SemanticAttr.isMatchingFence=function(a,b){return sre.SemanticAttr.getInstance().isMatchingFence_(a,b)};
sre.SemanticAttr.isOpeningFence=function(a){return a==sre.SemanticAttr.Role.OPEN||a==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL};sre.SemanticAttr.isClosingFence=function(a){return a==sre.SemanticAttr.Role.CLOSE||a==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL};sre.SemanticAttr.isEmbellishedType=function(a){return a===sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR||a===sre.SemanticAttr.Type.RELATION||a===sre.SemanticAttr.Type.FENCE||a===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION};sre.SemanticAttr.isCharacterD=function(a){return-1!="d \u2146 \uff44 \ud835\udc1d \ud835\udc51 \ud835\udcb9 \ud835\udced \ud835\udd21 \ud835\udd55 \ud835\udd89 \ud835\uddbd \ud835\uddf1 \ud835\ude25 \ud835\ude8d".split(" ").indexOf(a)};
sre.SemanticAttr.prototype.isMatchingFence_=function(a,b){return-1!=this.neutralFences.indexOf(a)?a==b:this.openClosePairs[a]==b||this.topBottomPairs[a]==b};sre.SemanticAttr.prototype.initMeaning_=function(){for(var a={},b=0,c;c=this.symbolSetToSemantic_[b];b++)c.set.forEach(function(b){a[b]={role:c.role||sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN,type:c.type||sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN,font:c.font||sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN}});return a};
sre.SemanticAttr.prototype.lookupMeaning_=function(a){return this.meaning_[a]||{role:sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN,type:sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN,font:sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN}};sre.MathUtil={};sre.MathUtil.isMathmlNodeOfClass_=function(a,b){return-1!=b.indexOf(a.tagName.toUpperCase())};sre.MathUtil.isMathjaxNodeOfClass_=function(a,b){return"SPAN"==a.tagName?a.className.split(" ").some(function(a){return-1!=b.indexOf(a.toUpperCase())}):!1};sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_=function(a,b){return a.nodeType==sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE&&(sre.MathUtil.isMathmlNodeOfClass_(a,b)||sre.MathUtil.isMathjaxNodeOfClass_(a,b))};sre.MathUtil.TOKEN_LIST="MI MN MO MTEXT MSPACE MS".split(" ");
sre.MathUtil.isToken=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.TOKEN_LIST)};sre.MathUtil.LAYOUT_LIST="MROW MFRAC MSQRT MROOT MSTYLE MERROR MPADDED MPHANTOM MFENCED MENCLOSE".split(" ");sre.MathUtil.isLayout=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.LAYOUT_LIST)};sre.MathUtil.SCRIPT_LIST="MSUB MSUP MSUBSUP MUNDER MOVER MUNDEROVER MMULTISCRIPTS MPRESCRIPTS".split(" ");sre.MathUtil.isScript=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.SCRIPT_LIST)};
sre.MathUtil.TABLES_LIST="MTABLE MLABELEDTR MTR MTD MALIGNGROUP MALIGNMARK".split(" ");sre.MathUtil.isTables=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.TABLES_LIST)};sre.MathUtil.ELEMENTARY_LIST="MSTACK MLONGDIV MSGROUP MSROW MSCARRIES MSCARRY MSLINE".split(" ");sre.MathUtil.isElementary=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.ELEMENTARY_LIST)};
sre.MathUtil.MATHML_TAG_LIST=[sre.MathUtil.TOKEN_LIST,sre.MathUtil.LAYOUT_LIST,sre.MathUtil.SCRIPT_LIST,sre.MathUtil.TABLES_LIST,sre.MathUtil.ELEMENTARY_LIST].reduce(function(a,b){return a.concat(b)});sre.MathUtil.isMathmlTag=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.MATHML_TAG_LIST)};sre.MathUtil.WHITESPACE_LIST=["MSROW","MROW","MSPACE","MPHANTOM","MPADDED"];sre.MathUtil.isWhitespace=function(a){return sre.MathUtil.isMathNodeOfClass_(a,sre.MathUtil.WHITESPACE_LIST)};
sre.MathUtil.isNotWhitespace=function(a){return sre.MathUtil.isMathmlTag(a)&&!sre.MathUtil.isWhitespace(a)};sre.MathUtil.nextSeparatorFunction=function(a){if(a){if(a.match(/^\s+$/))return null;var b=a.replace(/\s/g,"").split("").filter(function(a){return a})}else b=[","];return function(){return 1<b.length?b.shift():b[0]}};sre.SemanticNode=function(a){this.id=a;this.mathml=[];this.parent=null;this.type=sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN;this.role=sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN;this.font=sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN;this.embellished=null;this.fencePointer="";this.childNodes=[];this.textContent="";this.mathmlTree=null;this.contentNodes=[]};sre.SemanticNode.prototype.querySelectorAll=function(a){for(var b=[],c=0,d;d=this.childNodes[c];c++)b=b.concat(d.querySelectorAll(a));a(this)&&b.unshift(this);return b};
sre.SemanticNode.prototype.xml=function(a,b){var c=function(c,d){d=d.map(function(c){return c.xml(a,b)});c=a.createElementNS("",c);for(var e=0,f;f=d[e];e++)c.appendChild(f);return c},d=a.createElementNS("",this.type);b||this.xmlAttributes_(d);d.textContent=this.textContent;0<this.contentNodes.length&&d.appendChild(c("content",this.contentNodes));0<this.childNodes.length&&d.appendChild(c("children",this.childNodes));return d};
sre.SemanticNode.prototype.toString=function(a){var b=new sre.SystemExternal.xmldom.XMLSerializer,c=(new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser).parseFromString("","text/xml");return b.serializeToString(this.xml(c,a))};
sre.SemanticNode.prototype.xmlAttributes_=function(a){a.setAttribute("role",this.role);this.font!=sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN&&a.setAttribute("font",this.font);this.embellished&&a.setAttribute("embellished",this.embellished);this.fencePointer&&a.setAttribute("fencepointer",this.fencePointer);a.setAttribute("id",this.id)};
sre.SemanticNode.prototype.updateContent=function(a){var b=a.trim();a=a&&!b?a:b;this.textContent!=a&&(b=sre.SemanticAttr.lookupMeaning(a),this.textContent=a,this.role=b.role,this.type=b.type,this.font=b.font)};sre.SemanticNode.prototype.addMathmlNodes=function(a){for(var b=0,c;c=a[b];b++)-1==this.mathml.indexOf(c)&&this.mathml.push(c)};sre.SemanticNode.prototype.removeMathmlNodes_=function(a){for(var b=this.mathml,c=0,d;d=a[c];c++)d=b.indexOf(d),-1!=d&&b.splice(d,1);this.mathml=b};
sre.SemanticNode.prototype.appendChild=function(a){this.childNodes.push(a);this.addMathmlNodes(a.mathml);a.parent=this};sre.SemanticNode.prototype.replaceChild=function(a,b){var c=this.childNodes.indexOf(a);if(-1!=c){a.parent=null;b.parent=this;this.childNodes[c]=b;c=a.mathml.filter(function(a){return-1==b.mathml.indexOf(a)});var d=b.mathml.filter(function(b){return-1==a.mathml.indexOf(b)});this.removeMathmlNodes_(c);this.addMathmlNodes(d)}};
sre.SemanticNode.prototype.appendContentNode=function(a){a&&(this.contentNodes.push(a),this.addMathmlNodes(a.mathml),a.parent=this)};sre.SemanticNode.prototype.removeContentNode=function(a){a&&(a=this.contentNodes.indexOf(a),-1!=a&&this.contentNodes.slice(a,1))};
sre.SemanticNode.prototype.equals=function(a){if(!a||this.type!==a.type||this.role!==a.role||this.textContent!==a.textContent||this.childNodes.length!==a.childNodes.length||this.contentNodes.length!==a.contentNodes.length)return!1;for(var b=0,c,d;c=this.childNodes[b],d=a.childNodes[b];b++)if(!c.equals(d))return!1;for(b=0;c=this.contentNodes[b],d=a.contentNodes[b];b++)if(!c.equals(d))return!1;return!0};
sre.SemanticNode.prototype.displayTree=function(a){a++;var b=Array(a).join("  ");console.log(b+this.toString());console.log(b+"MathmlTree:");console.log(b+this.mathmlTreeString_());console.log(b+"MathML:");for(var c=0,d;d=this.mathml[c];c++)console.log(b+d.toString());console.log(b+"Begin Content");this.contentNodes.forEach(function(b){b.displayTree(a)});console.log(b+"End Content");console.log(b+"Begin Children");this.childNodes.forEach(function(b){b.displayTree(a)});console.log(b+"End Children")};
sre.SemanticNode.prototype.mathmlTreeString_=function(){return this.mathmlTree?this.mathmlTree.toString():"EMPTY"};sre.SemanticNodeFactory=function(){this.idCounter_=0};sre.SemanticNodeFactory.prototype.createNode_=function(){return new sre.SemanticNode(this.idCounter_++)};sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeUnprocessed=function(a){var b=this.createNode_();b.mathml=[a];return b};sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeEmptyNode=function(){var a=this.createNode_();a.type=sre.SemanticAttr.Type.EMPTY;return a};
sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeContentNode=function(a){var b=this.createNode_();b.updateContent(a);return b};sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeMultipleContentNodes=function(a,b){for(var c=[],d=0;d<a;d++)c.push(this.makeContentNode(b));return c};sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeLeafNode=function(a,b){if(!a)return this.makeEmptyNode();a=this.makeContentNode(a);a.font=b||a.font;return a};
sre.SemanticNodeFactory.prototype.makeBranchNode=function(a,b,c,d){var e=this.createNode_();d&&e.updateContent(d);e.type=a;e.childNodes=b;e.contentNodes=c;b.concat(c).forEach(function(a){a.parent=e;e.addMathmlNodes(a.mathml)});return e};sre.SemanticParser=function(){};sre.SemanticParser.prototype.parse=function(a){};sre.SemanticParser.prototype.getFactory=function(){};sre.SemanticParser.prototype.setFactory=function(a){};sre.SemanticParser.prototype.getType=function(){};sre.SemanticAbstractParser=function(a){this.type_=a;this.factory_=new sre.SemanticNodeFactory};sre.SemanticAbstractParser.prototype.getFactory=function(){return this.factory_};sre.SemanticAbstractParser.prototype.setFactory=function(a){this.factory_=a};
sre.SemanticAbstractParser.prototype.getType=function(){return this.type_};sre.SemanticAbstractParser.prototype.parse=goog.abstractMethod;sre.SemanticPred={};sre.SemanticPred.isAttribute=function(a,b){return function(c){c=c[a];a:switch(a){case "role":var d=sre.SemanticAttr.Role[b];break a;case "font":d=sre.SemanticAttr.Font[b];break a;default:d=sre.SemanticAttr.Type[b]}return c===d}};
sre.SemanticPred.isAccent=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","FENCE")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","PUNCTUATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","OPERATOR")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","IDENTIFIER")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","UNKNOWN")(a)&&!a.textContent.match(new RegExp(sre.SemanticAttr.getInstance().allLetters.join("|")))};
sre.SemanticPred.isSimpleFunction=function(a){a=a.childNodes;if(0===a.length)return!0;if(1<a.length)return!1;a=a[0];return a.type!==sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP||a.role===sre.SemanticAttr.Role.IMPLICIT&&!a.childNodes.some(sre.SemanticPred.isAttribute("type","INFIXOP"))?!0:!1};sre.SemanticPred.isPrefixFunctionBoundary=function(a){return sre.SemanticPred.isOperator(a)||sre.SemanticPred.isGeneralFunctionBoundary(a)};
sre.SemanticPred.isIntegralDxBoundary=function(a,b){return!!b&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","IDENTIFIER")(b)&&sre.SemanticAttr.isCharacterD(a.textContent)};sre.SemanticPred.isIntegralDxBoundarySingle=function(a){if(sre.SemanticPred.isAttribute("type","IDENTIFIER")(a)){var b=a.textContent[0];return b&&a.textContent[1]&&sre.SemanticAttr.isCharacterD(b)}return!1};sre.SemanticPred.isGeneralFunctionBoundary=function(a){return sre.SemanticPred.isRelation(a)||sre.SemanticPred.isPunctuation(a)};
sre.SemanticPred.isEmbellished=function(a){return a.embellished?a.embellished:sre.SemanticAttr.isEmbellishedType(a.type)?a.type:null};sre.SemanticPred.isOperator=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","OPERATOR")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("embellished","OPERATOR")(a)};sre.SemanticPred.isRelation=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("embellished","RELATION")(a)};
sre.SemanticPred.isPunctuation=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","PUNCTUATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("embellished","PUNCTUATION")(a)};sre.SemanticPred.isFence=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","FENCE")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("embellished","FENCE")(a)};
sre.SemanticPred.isElligibleEmbellishedFence=function(a){if(!a||!sre.SemanticPred.isFence(a))return!1;if(!a.embellished)return!0;var b=function(a){return a.embellished?!(!sre.SemanticPred.isAttribute("type","TENSOR")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[1])&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[2])||sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[3])&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[4]))||sre.SemanticPred.isAttribute("role",
"CLOSE")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","TENSOR")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("role","OPEN")(a)&&(sre.SemanticPred.isAttribute("type","SUBSCRIPT")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","SUPERSCRIPT")(a))?!1:b(a.childNodes[0]):!0};return b(a)};sre.SemanticPred.isTableOrMultiline=function(a){return!!a&&(sre.SemanticPred.isAttribute("type","TABLE")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","MULTILINE")(a))};
sre.SemanticPred.tableIsMatrixOrVector=function(a){return!!a&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","FENCED")(a)&&(sre.SemanticPred.isAttribute("role","LEFTRIGHT")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("role","NEUTRAL")(a))&&1===a.childNodes.length&&sre.SemanticPred.isTableOrMultiline(a.childNodes[0])};sre.SemanticPred.tableIsCases=function(a,b){return 0<b.length&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","OPENFENCE")(b[b.length-1])};
sre.SemanticPred.tableIsMultiline=function(a){return a.childNodes.every(function(a){return 1>=a.childNodes.length})};sre.SemanticPred.isBinomial=function(a){return 2===a.childNodes.length};
sre.SemanticPred.isLimitBase=function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","LARGEOP")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","LIMBOTH")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","LIMLOWER")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","LIMUPPER")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","FUNCTION")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","LIMFUNC")(a)};
sre.SemanticPred.isSimpleFunctionHead=function(a){return a.type===sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.OTHERLETTER};sre.SemanticPred.singlePunctAtPosition=function(a,b,c){return 1===b.length&&a[c].type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION&&a[c]===b[0]};sre.SemanticProcessor=function(){this.factory_=new sre.SemanticNodeFactory};goog.addSingletonGetter(sre.SemanticProcessor);sre.SemanticProcessor.prototype.setNodeFactory=function(a){this.factory_=a};
sre.SemanticProcessor.prototype.identifierNode=function(a,b,c){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeLeafNode(a,b);if("MathML-Unit"===c)a.type=sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER,a.role=sre.SemanticAttr.Role.UNIT;else if(!b&&1===a.textContent.length&&(a.role===sre.SemanticAttr.Role.INTEGER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.LATINLETTER||a.role===sre.SemanticAttr.Role.GREEKLETTER)&&a.font===sre.SemanticAttr.Font.NORMAL)return a.font=sre.SemanticAttr.Font.ITALIC,a;a.type===sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN&&
(a.type=sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER);sre.SemanticProcessor.exprFont_(a);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.implicitNode_=function(a){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getMixedNumbers_(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().combineUnits_(a);if(1===a.length)return a[0];var b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeMultipleContentNodes(a.length-1,sre.SemanticAttr.invisibleTimes()),c=sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_(a,b[0]);c.role=sre.SemanticAttr.Role.IMPLICIT;b.forEach(function(a){a.parent=c});c.contentNodes=b;return c};
sre.SemanticProcessor.prototype.infixNode_=function(a,b){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP,a,[b],sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(b).textContent);a.role=b.role;return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.concatNode_=function(a,b,c){if(0===b.length)return a;var d=b.map(function(a){return sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(a).textContent}).join(" ");a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(c,[a],b,d);1<b.length&&(a.role=sre.SemanticAttr.Role.MULTIOP);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.prefixNode_=function(a,b){b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(b,sre.SemanticPred.isAttribute("role","SUBTRACTION"));for(a=sre.SemanticProcessor.getInstance().concatNode_(a,b.comp.pop(),sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP);0<b.rel.length;)a=sre.SemanticProcessor.getInstance().concatNode_(a,[b.rel.pop()],sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP),a.role=sre.SemanticAttr.Role.NEGATIVE,a=sre.SemanticProcessor.getInstance().concatNode_(a,b.comp.pop(),sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP);
return a};sre.SemanticProcessor.prototype.postfixNode_=function(a,b){return b.length?sre.SemanticProcessor.getInstance().concatNode_(a,b,sre.SemanticAttr.Type.POSTFIXOP):a};sre.SemanticProcessor.prototype.text=function(a,b,c){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeLeafNode(a,b);a.type=sre.SemanticAttr.Type.TEXT;"MS"===c&&(a.role=sre.SemanticAttr.Role.STRING);sre.SemanticProcessor.exprFont_(a);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.row=function(a){a=a.filter(function(a){return!sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a)});if(0===a.length)return sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getFencesInRow_(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().tablesInRow(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getPunctuationInRow_(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getTextInRow_(a);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getFunctionsInRow_(a);return sre.SemanticProcessor.getInstance().relationsInRow_(a)};
sre.SemanticProcessor.prototype.combineUnits_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,function(a){return!sre.SemanticPred.isAttribute("role","UNIT")(a)});if(a.length===b.rel.length)return b.rel;a=[];do{var c=b.comp.shift(),d=b.rel.shift();1===c.length&&(a=a.concat(c));if(1<c.length){var e=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(sre.SemanticAttr.invisibleTimes());c=sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_(c,e);c.role=sre.SemanticAttr.Role.UNIT;a.push(c)}d&&
a.push(d)}while(d);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.getMixedNumbers_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","FRACTION")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","VULGAR")(a)});if(!b.rel.length)return a;a=[];for(var c=0,d;d=b.rel[c];c++){var e=b.comp[c],f=e.length-1;e[f]&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","NUMBER")(e[f])&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","INTEGER")(e[f])?(d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.NUMBER,[e[f],
d],[]),d.role=sre.SemanticAttr.Role.MIXED,a=a.concat(e.slice(0,f)),a.push(d)):(a=a.concat(e),a.push(d))}return a.concat(b.comp[b.comp.length-1])};
sre.SemanticProcessor.prototype.getTextInRow_=function(a){if(1>=a.length)return a;var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,sre.SemanticPred.isAttribute("type","TEXT"));if(0===b.rel.length)return a;a=[];var c=b.comp[0];0<c.length&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c));for(var d=0;c=b.rel[d];d++)a.push(c),c=b.comp[d+1],0<c.length&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c));return[sre.SemanticProcessor.getInstance().dummyNode_(a)]};
sre.SemanticProcessor.prototype.relationsInRow_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,sre.SemanticPred.isRelation),c=b.rel[0];if(!c)return sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsInRow_(a);if(1===a.length)return a[0];a=b.comp.map(goog.bind(sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsInRow_,this));if(b.rel.some(function(a){return!a.equals(c)}))return a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.MULTIREL,a,b.rel),b.rel.every(function(a){return a.role===
c.role})&&(a.role=c.role),a;a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.RELSEQ,a,b.rel,sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(c).textContent);a.role=c.role;return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.operationsInRow_=function(a){if(0===a.length)return sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();if(1===a.length)return a[0];for(var b=[];0<a.length&&sre.SemanticPred.isOperator(a[0]);)b.push(a.shift());if(0===a.length)return sre.SemanticProcessor.getInstance().prefixNode_(b.pop(),b);if(1===a.length)return sre.SemanticProcessor.getInstance().prefixNode_(a[0],b);a=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(a,sre.SemanticPred.isOperator);b=sre.SemanticProcessor.getInstance().prefixNode_(sre.SemanticProcessor.getInstance().implicitNode_(a.head),
b);return a.div?sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsTree_(a.tail,b,a.div):b};
sre.SemanticProcessor.prototype.operationsTree_=function(a,b,c,d){d=d||[];if(0===a.length)return d.unshift(c),b.type===sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP?(d=sre.SemanticProcessor.getInstance().postfixNode_(b.childNodes.pop(),d),b.appendChild(d),b):sre.SemanticProcessor.getInstance().postfixNode_(b,d);a=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(a,sre.SemanticPred.isOperator);if(0===a.head.length)return d.push(a.div),sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsTree_(a.tail,b,c,d);d=sre.SemanticProcessor.getInstance().prefixNode_(sre.SemanticProcessor.getInstance().implicitNode_(a.head),
d);b=sre.SemanticProcessor.getInstance().appendOperand_(b,c,d);return a.div?sre.SemanticProcessor.getInstance().operationsTree_(a.tail,b,a.div,[]):b};
sre.SemanticProcessor.prototype.appendOperand_=function(a,b,c){return a.type!==sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP?sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_([a,c],b):sre.SemanticProcessor.getInstance().appendExistingOperator_(a,b,c)?a:b.role===sre.SemanticAttr.Role.MULTIPLICATION?sre.SemanticProcessor.getInstance().appendMultiplicativeOp_(a,b,c):sre.SemanticProcessor.getInstance().appendAdditiveOp_(a,b,c)};
sre.SemanticProcessor.prototype.appendMultiplicativeOp_=function(a,b,c){if(a.role===sre.SemanticAttr.Role.IMPLICIT)return sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_([a,c],b);for(var d=a,e=a.childNodes[a.childNodes.length-1];e&&e.type===sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP;)d=e,e=d.childNodes[a.childNodes.length-1];b=sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_([d.childNodes.pop(),c],b);d.appendChild(b);return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.appendAdditiveOp_=function(a,b,c){return sre.SemanticProcessor.getInstance().infixNode_([a,c],b)};sre.SemanticProcessor.prototype.appendExistingOperator_=function(a,b,c){return a&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP&&a.role!==sre.SemanticAttr.Role.IMPLICIT?a.contentNodes[0].equals(b)?(a.appendContentNode(b),a.appendChild(c),!0):sre.SemanticProcessor.getInstance().appendExistingOperator_(a.childNodes[a.childNodes.length-1],b,c):!1};
sre.SemanticProcessor.prototype.getFencesInRow_=function(a){a=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,sre.SemanticPred.isFence);a=sre.SemanticProcessor.purgeFences_(a);var b=a.comp.shift();return sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a.rel,a.comp,[],[b])};
sre.SemanticProcessor.prototype.fences_=function(a,b,c,d){if(0===a.length&&0===c.length)return d[0];var e=sre.SemanticPred.isAttribute("role","OPEN");if(0===a.length){for(a=d.shift();0<c.length;){if(e(c[0]))b=c.shift(),sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(b),a.push(b);else{c=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(c,e);var f=c.head.length-1,g=sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(c.head,d.slice(0,f));d=d.slice(f);a.push.apply(a,g);c.div&&c.tail.unshift(c.div);c=c.tail}a.push.apply(a,d.shift())}return a}f=
c[c.length-1];g=a[0].role;if(g===sre.SemanticAttr.Role.OPEN||g===sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&(!f||a[0].textContent!==f.textContent))return c.push(a.shift()),(e=b.shift())&&d.push(e),sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a,b,c,d);if(f&&(g===sre.SemanticAttr.Role.CLOSE&&f.role===sre.SemanticAttr.Role.OPEN||g===sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&a[0].textContent===f.textContent))return e=sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(c.pop(),a.shift(),d.pop()),d.push(d.pop().concat([e],
b.shift())),sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a,b,c,d);if(f&&g===sre.SemanticAttr.Role.CLOSE&&f.role===sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&c.some(e))return c=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(c,e,!0),e=d.pop(),f=d.length-c.tail.length+1,g=sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(c.tail,d.slice(f)),d=d.slice(0,f),e=sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(c.div,a.shift(),d.pop().concat(g,e)),d.push(d.pop().concat([e],b.shift())),sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a,
b,c.head,d);e=a.shift();sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(e);d.push(d.pop().concat([e],b.shift()));return sre.SemanticProcessor.getInstance().fences_(a,b,c,d)};
sre.SemanticProcessor.prototype.neutralFences_=function(a,b){if(0===a.length)return a;if(1===a.length)return sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(a[0]),a;var c=a.shift(),d=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(a,function(a){return sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(a).textContent==sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(c).textContent});if(!d.div)return sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(c),d=b.shift(),d.unshift(c),d.concat(sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(a,b));b=sre.SemanticProcessor.getInstance().combineFencedContent_(c,
d.div,d.head,b);return 0<d.tail.length?(a=b.shift(),d=sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(d.tail,b),a.concat(d)):b[0]};
sre.SemanticProcessor.prototype.combineFencedContent_=function(a,b,c,d){if(0===c.length)return a=sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(a,b,d.shift()),0<d.length?d[0].unshift(a):d=[[a]],d;var e=d.shift(),f=c.length-1,g=d.slice(0,f);d=d.slice(f);f=d.shift();c=sre.SemanticProcessor.getInstance().neutralFences_(c,g);e.push.apply(e,c);e.push.apply(e,f);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(a,b,e);0<d.length?d[0].unshift(a):d=[[a]];return d};
sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_={};sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_[sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL]=sre.SemanticAttr.Role.VBAR;sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_[sre.SemanticAttr.Role.OPEN]=sre.SemanticAttr.Role.OPENFENCE;sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_[sre.SemanticAttr.Role.CLOSE]=sre.SemanticAttr.Role.CLOSEFENCE;
sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.FENCE_TO_PUNCT_[a.role];if(b){for(;a.embellished;)a.embellished=sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION,a.role=b,a=a.childNodes[0];a.type=sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION;a.role=b}};
sre.SemanticProcessor.prototype.horizontalFencedNode_=function(a,b,c){c=sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c);b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.FENCED,[c],[a,b]);b.role=a.role===sre.SemanticAttr.Role.OPEN?sre.SemanticAttr.Role.LEFTRIGHT:a.role;return sre.SemanticProcessor.rewriteFencedNode_(b)};
sre.SemanticProcessor.prototype.getPunctuationInRow_=function(a){if(1>=a.length)return a;var b=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,function(a){return sre.SemanticPred.isPunctuation(a)&&!sre.SemanticPred.isAttribute("role","ELLIPSIS")(a)});if(0===b.rel.length)return a;a=[];var c=b.comp.shift();0<c.length&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c));for(var d=0;0<b.comp.length;)a.push(b.rel[d++]),c=b.comp.shift(),0<c.length&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().row(c));return[sre.SemanticProcessor.getInstance().punctuatedNode_(a,
b.rel)]};
sre.SemanticProcessor.prototype.punctuatedNode_=function(a,b){var c=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED,a,b);if(b.length===a.length){var d=b[0].role;if(d!==sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN&&b.every(function(a){return a.role===d}))return c.role=d,c}sre.SemanticPred.singlePunctAtPosition(a,b,0)?c.role=sre.SemanticAttr.Role.STARTPUNCT:sre.SemanticPred.singlePunctAtPosition(a,b,a.length-1)?c.role=sre.SemanticAttr.Role.ENDPUNCT:b.every(sre.SemanticPred.isAttribute("role","DUMMY"))?
c.role=sre.SemanticAttr.Role.TEXT:c.role=sre.SemanticAttr.Role.SEQUENCE;return c};sre.SemanticProcessor.prototype.dummyNode_=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeMultipleContentNodes(a.length-1,sre.SemanticAttr.invisibleComma());b.forEach(function(a){a.role=sre.SemanticAttr.Role.DUMMY});return sre.SemanticProcessor.getInstance().punctuatedNode_(a,b)};
sre.SemanticProcessor.MML_TO_LIMIT_={MSUB:sre.SemanticAttr.Type.LIMLOWER,MUNDER:sre.SemanticAttr.Type.LIMLOWER,MSUP:sre.SemanticAttr.Type.LIMUPPER,MOVER:sre.SemanticAttr.Type.LIMUPPER,MSUBSUP:sre.SemanticAttr.Type.LIMBOTH,MUNDEROVER:sre.SemanticAttr.Type.LIMBOTH};
sre.SemanticProcessor.prototype.limitNode=function(a,b){var c=b[0];if(sre.SemanticPred.isLimitBase(c))a=sre.SemanticProcessor.MML_TO_LIMIT_[a];else switch(a){case "MSUB":a=sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT;break;case "MSUP":a=sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT;break;case "MSUBSUP":var d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT,[c,b[1]],[]);d.role=sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP;b=[d,b[2]];a=sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT;break;case "MOVER":a=sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE;
sre.SemanticPred.isAccent(b[1])&&(b[1].role=sre.SemanticAttr.Role.OVERACCENT);break;case "MUNDER":a=sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE;sre.SemanticPred.isAccent(b[1])&&(b[1].role=sre.SemanticAttr.Role.UNDERACCENT);break;default:d=sre.SemanticPred.isAccent(b[1]),a=sre.SemanticPred.isAccent(b[2]),d&&(b[1].role=sre.SemanticAttr.Role.UNDERACCENT),a&&(b[2].role=sre.SemanticAttr.Role.OVERACCENT),a&&!d?(d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE,[c,b[2]],
[]),b=[d,b[1]],a=sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE):(d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE,[c,b[1]],[]),b=[d,b[2]],a=sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE),d.role=sre.SemanticAttr.Role.UNDEROVER}b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(a,b,[]);a=sre.SemanticPred.isEmbellished(c);d&&(d.embellished=a);b.embellished=a;b.role=c.role;return b};
sre.SemanticProcessor.prototype.getFunctionsInRow_=function(a,b){b=b||[];if(0===a.length)return b;var c=a.shift(),d=sre.SemanticProcessor.classifyFunction_(c,a);if(!d)return b.push(c),sre.SemanticProcessor.getInstance().getFunctionsInRow_(a,b);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getFunctionsInRow_(a,[]);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().getFunctionArgs_(c,a,d);return b.concat(a)};sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_={};
sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[sre.SemanticAttr.Role.INTEGRAL]="integral";sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[sre.SemanticAttr.Role.SUM]="bigop";sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC]="prefix";sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[sre.SemanticAttr.Role.LIMFUNC]="prefix";
sre.SemanticProcessor.classifyFunction_=function(a,b){if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.APPL||a.type===sre.SemanticAttr.Type.BIGOP||a.type===sre.SemanticAttr.Type.INTEGRAL)return"";if(b[0]&&b[0].textContent===sre.SemanticAttr.functionApplication()){b.shift();b=sre.SemanticAttr.Role.SIMPLEFUNC;if(a.role===sre.SemanticAttr.Role.PREFIXFUNC||a.role===sre.SemanticAttr.Role.LIMFUNC)b=a.role;sre.SemanticProcessor.propagateFunctionRole_(a,b);return"prefix"}return(b=sre.SemanticProcessor.CLASSIFY_FUNCTION_[a.role])?
b:sre.SemanticPred.isSimpleFunctionHead(a)?"simple":""};sre.SemanticProcessor.propagateFunctionRole_=function(a,b){a&&(sre.SemanticPred.isAttribute("role","SUBSUP")(a)||(a.role=b),sre.SemanticProcessor.propagateFunctionRole_(a.childNodes[0],b))};
sre.SemanticProcessor.prototype.getFunctionArgs_=function(a,b,c){switch(c){case "integral":b=sre.SemanticProcessor.getInstance().getIntegralArgs_(b);var d=sre.SemanticProcessor.getInstance().row(b.integrand);a=sre.SemanticProcessor.getInstance().integralNode_(a,d,b.intvar);b.rest.unshift(a);return b.rest;case "prefix":if(b[0]&&b[0].type===sre.SemanticAttr.Type.FENCED)return a=sre.SemanticProcessor.getInstance().functionNode_(a,b.shift()),b.unshift(a),b;case "bigop":d=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(b,
sre.SemanticPred.isPrefixFunctionBoundary);if(!d.head.length)return b.unshift(a),b;b=sre.SemanticProcessor.getInstance().row(d.head);a="prefix"===c?sre.SemanticProcessor.getInstance().functionNode_(a,b):sre.SemanticProcessor.getInstance().bigOpNode_(a,b);d.div&&d.tail.unshift(d.div);d.tail.unshift(a);return d.tail;default:if(0===b.length)return[a];d=b[0];if(d.type===sre.SemanticAttr.Type.FENCED&&d.role!==sre.SemanticAttr.Role.NEUTRAL&&sre.SemanticPred.isSimpleFunction(d))return sre.SemanticProcessor.propagateFunctionRole_(a,
sre.SemanticAttr.Role.SIMPLEFUNC),a=sre.SemanticProcessor.getInstance().functionNode_(a,b.shift()),b.unshift(a),b;b.unshift(a);return b}};
sre.SemanticProcessor.prototype.getIntegralArgs_=function(a,b){b=b||[];if(0===a.length)return{integrand:b,intvar:null,rest:a};var c=a[0];if(sre.SemanticPred.isGeneralFunctionBoundary(c))return{integrand:b,intvar:null,rest:a};if(sre.SemanticPred.isIntegralDxBoundarySingle(c))return{integrand:b,intvar:c,rest:a.slice(1)};if(a[1]&&sre.SemanticPred.isIntegralDxBoundary(c,a[1])){var d=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(sre.SemanticAttr.invisibleComma());c=sre.SemanticProcessor.getInstance().punctuatedNode_([c,
d,a[1]],[d]);c.role=sre.SemanticAttr.Role.INTEGRAL;return{integrand:b,intvar:c,rest:a.slice(2)}}b.push(a.shift());return sre.SemanticProcessor.getInstance().getIntegralArgs_(a,b)};
sre.SemanticProcessor.prototype.functionNode_=function(a,b){var c=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(sre.SemanticAttr.functionApplication());c.type=sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION;c.role=sre.SemanticAttr.Role.APPLICATION;var d=sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_(a,function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","FUNCTION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","IDENTIFIER")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role","SIMPLEFUNC")(a)});return sre.SemanticProcessor.getInstance().functionalNode_(sre.SemanticAttr.Type.APPL,
[a,b],d,[c])};sre.SemanticProcessor.prototype.bigOpNode_=function(a,b){var c=sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_(a,sre.SemanticPred.isAttribute("type","LARGEOP"));return sre.SemanticProcessor.getInstance().functionalNode_(sre.SemanticAttr.Type.BIGOP,[a,b],c,[])};
sre.SemanticProcessor.prototype.integralNode_=function(a,b,c){b=b||sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();c=c||sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();var d=sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_(a,sre.SemanticPred.isAttribute("type","LARGEOP"));return sre.SemanticProcessor.getInstance().functionalNode_(sre.SemanticAttr.Type.INTEGRAL,[a,b,c],d,[])};
sre.SemanticProcessor.prototype.functionalNode_=function(a,b,c,d){var e=b[0];if(c){var f=c.parent;d.push(c)}a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(a,b,d);a.role=e.role;f&&(c.parent=f);return a};sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_=function(a,b){if(b(a))return a;for(var c=0,d;d=a.childNodes[c];c++)if(d=sre.SemanticProcessor.getFunctionOp_(d,b))return d;return null};
sre.SemanticProcessor.prototype.tablesInRow=function(a){a=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(a,sre.SemanticPred.tableIsMatrixOrVector);for(var b=[],c=0,d;d=a.rel[c];c++)b=b.concat(a.comp.shift()),b.push(sre.SemanticProcessor.tableToMatrixOrVector_(d));b=b.concat(a.comp.shift());a=sre.SemanticProcessor.partitionNodes_(b,sre.SemanticPred.isTableOrMultiline);b=[];for(c=0;d=a.rel[c];c++){var e=a.comp.shift();sre.SemanticPred.tableIsCases(d,e)&&sre.SemanticProcessor.tableToCases_(d,e.pop());b=b.concat(e);
b.push(d)}return b.concat(a.comp.shift())};sre.SemanticProcessor.tableToMatrixOrVector_=function(a){var b=a.childNodes[0];sre.SemanticPred.isAttribute("type","MULTILINE")(b)?sre.SemanticProcessor.tableToVector_(a):sre.SemanticProcessor.tableToMatrix_(a);a.contentNodes.forEach(goog.bind(b.appendContentNode,b));a=0;for(var c;c=b.childNodes[a];a++)sre.SemanticProcessor.assignRoleToRow_(c,sre.SemanticProcessor.getComponentRoles_(b));b.parent=null;return b};
sre.SemanticProcessor.tableToVector_=function(a){var b=a.childNodes[0];b.type=sre.SemanticAttr.Type.VECTOR;1===b.childNodes.length?sre.SemanticProcessor.tableToSquare_(a):sre.SemanticProcessor.binomialForm_(b)};sre.SemanticProcessor.binomialForm_=function(a){sre.SemanticPred.isBinomial(a)&&(a.role=sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL,a.childNodes[0].role=sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL,a.childNodes[1].role=sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL)};
sre.SemanticProcessor.tableToMatrix_=function(a){var b=a.childNodes[0];b.type=sre.SemanticAttr.Type.MATRIX;b.childNodes&&0<b.childNodes.length&&b.childNodes[0].childNodes&&b.childNodes.length===b.childNodes[0].childNodes.length?sre.SemanticProcessor.tableToSquare_(a):b.childNodes&&1===b.childNodes.length&&(b.role=sre.SemanticAttr.Role.ROWVECTOR)};
sre.SemanticProcessor.tableToSquare_=function(a){var b=a.childNodes[0];sre.SemanticPred.isAttribute("role","NEUTRAL")(a)?b.role=sre.SemanticAttr.Role.DETERMINANT:b.role=sre.SemanticAttr.Role.SQUAREMATRIX};sre.SemanticProcessor.getComponentRoles_=function(a){var b=a.role;return b&&b!==sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN?b:sre.SemanticAttr.Role[a.type.toUpperCase()]||sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN};
sre.SemanticProcessor.tableToCases_=function(a,b){for(var c=0,d;d=a.childNodes[c];c++)sre.SemanticProcessor.assignRoleToRow_(d,sre.SemanticAttr.Role.CASES);a.type=sre.SemanticAttr.Type.CASES;a.appendContentNode(b);sre.SemanticPred.tableIsMultiline(a)&&sre.SemanticProcessor.binomialForm_(a);return a};
sre.SemanticProcessor.tableToMultiline=function(a){if(sre.SemanticPred.tableIsMultiline(a)){a.type=sre.SemanticAttr.Type.MULTILINE;for(var b=0,c;c=a.childNodes[b];b++)sre.SemanticProcessor.rowToLine_(c,sre.SemanticAttr.Role.MULTILINE);sre.SemanticProcessor.binomialForm_(a);sre.SemanticProcessor.classifyMultiline(a)}else sre.SemanticProcessor.classifyTable(a)};
sre.SemanticProcessor.rowToLine_=function(a,b){b=b||sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN;sre.SemanticPred.isAttribute("type","ROW")(a)&&(a.type=sre.SemanticAttr.Type.LINE,a.role=b,1===a.childNodes.length&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","CELL")(a.childNodes[0])&&(a.childNodes=a.childNodes[0].childNodes,a.childNodes.forEach(function(b){b.parent=a})))};
sre.SemanticProcessor.assignRoleToRow_=function(a,b){if(sre.SemanticPred.isAttribute("type","LINE")(a))a.role=b;else if(sre.SemanticPred.isAttribute("type","ROW")(a)){a.role=b;var c=sre.SemanticPred.isAttribute("type","CELL");a.childNodes.forEach(function(a){c(a)&&(a.role=b)})}};
sre.SemanticProcessor.sliceNodes_=function(a,b,c){c&&a.reverse();for(var d=[],e=0,f;f=a[e];e++){if(b(f))return c?{head:a.slice(e+1).reverse(),div:f,tail:d.reverse()}:{head:d,div:f,tail:a.slice(e+1)};d.push(f)}return c?{head:[],div:null,tail:d.reverse()}:{head:d,div:null,tail:[]}};sre.SemanticProcessor.partitionNodes_=function(a,b){var c=[],d=[];do{var e=sre.SemanticProcessor.sliceNodes_(a,b);d.push(e.head);c.push(e.div);a=e.tail}while(e.div);c.pop();return{rel:c,comp:d}};
sre.SemanticProcessor.prototype.mfenced=function(a,b,c,d){if(c&&0<d.length){var e=sre.MathUtil.nextSeparatorFunction(c),f=[d.shift()];d.forEach(goog.bind(function(a){f.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(e()));f.push(a)},this));d=f}if(a&&b)return sre.SemanticProcessor.getInstance().horizontalFencedNode_(sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(a),sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(b),d);a&&d.unshift(sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(a));
b&&d.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeContentNode(b));return sre.SemanticProcessor.getInstance().row(d)};sre.SemanticProcessor.number=function(a){if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN||a.type===sre.SemanticAttr.Type.IDENTIFIER)a.type=sre.SemanticAttr.Type.NUMBER;sre.SemanticProcessor.numberRole_(a);sre.SemanticProcessor.exprFont_(a)};
sre.SemanticProcessor.numberRole_=function(a){if(a.role===sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN){var b=sre.SemanticUtil.splitUnicode(a.textContent).map(sre.SemanticAttr.lookupMeaning);b.every(function(a){return a.type===sre.SemanticAttr.Type.NUMBER&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.INTEGER||a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.COMMA})?a.role=sre.SemanticAttr.Role.INTEGER:b.every(function(a){return a.type===sre.SemanticAttr.Type.NUMBER&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.INTEGER||
a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATION})?a.role=sre.SemanticAttr.Role.FLOAT:a.role=sre.SemanticAttr.Role.OTHERNUMBER}};sre.SemanticProcessor.exprFont_=function(a){if(a.font===sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN){var b=sre.SemanticUtil.splitUnicode(a.textContent).map(sre.SemanticAttr.lookupMeaning).reduce(function(a,b){return a&&b.font&&b.font!==sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN&&b.font!==a?a===sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN?b.font:null:a},sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN);b&&(a.font=b)}};
sre.SemanticProcessor.prototype.fractionLikeNode=function(a,b,c){return sre.SemanticUtil.isZeroLength(a)?(a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.LINE,[b],[]),c=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.LINE,[c],[]),c=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.MULTILINE,[a,c],[]),sre.SemanticProcessor.binomialForm_(c),sre.SemanticProcessor.classifyMultiline(c),c):sre.SemanticProcessor.getInstance().fractionNode_(b,
c)};sre.SemanticProcessor.prototype.fractionNode_=function(a,b){a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.FRACTION,[a,b],[]);a.role=a.childNodes.every(function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("role","INTEGER")(a)})?sre.SemanticAttr.Role.VULGAR:a.childNodes.every(function(a){return sre.SemanticPred.isAttribute("role","UNIT")(a)})?sre.SemanticAttr.Role.UNIT:sre.SemanticAttr.Role.DIVISION;return a};
sre.SemanticProcessor.prototype.tensor=function(a,b,c,d,e){b=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.TENSOR,[a,sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(b,sre.SemanticAttr.Role.LEFTSUB),sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(c,sre.SemanticAttr.Role.LEFTSUPER),sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(d,sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB),sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(e,sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER)],[]);b.role=a.role;
b.embellished=sre.SemanticPred.isEmbellished(a);return b};
sre.SemanticProcessor.prototype.pseudoTensor=function(a,b,c){var d=function(a){return!sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a)},e=b.filter(d).length;d=c.filter(d).length;if(!e&&!d)return a;var f=e?d?"MSUBSUP":"MSUB":"MSUP";a=[a];e&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(b,sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB,!0));d&&a.push(sre.SemanticProcessor.getInstance().scriptNode_(c,sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER,!0));return sre.SemanticProcessor.getInstance().limitNode(f,a)};
sre.SemanticProcessor.prototype.scriptNode_=function(a,b,c){switch(a.length){case 0:a=sre.SemanticProcessor.getInstance().factory_.makeEmptyNode();break;case 1:a=a[0];if(c)return a;break;default:a=sre.SemanticProcessor.getInstance().dummyNode_(a)}a.role=b;return a};sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_=function(a){return a&&a.embellished&&0<a.childNodes.length?sre.SemanticProcessor.getEmbellishedInner_(a.childNodes[0]):a};
sre.SemanticProcessor.purgeFences_=function(a){var b=a.rel;a=a.comp;for(var c=[],d=[];0<b.length;){var e=b.shift(),f=a.shift();sre.SemanticPred.isElligibleEmbellishedFence(e)?(c.push(e),d.push(f)):(sre.SemanticProcessor.fenceToPunct_(e),f.push(e),f=f.concat(a.shift()),a.unshift(f))}d.push(a.shift());return{rel:c,comp:d}};
sre.SemanticProcessor.rewriteFencedNode_=function(a){var b=a.contentNodes[1],c=sre.SemanticProcessor.rewriteFence_(a,a.contentNodes[0]);a.contentNodes[0]=c.fence;c=sre.SemanticProcessor.rewriteFence_(c.node,b);a.contentNodes[1]=c.fence;a.contentNodes[0].parent=a;a.contentNodes[1].parent=a;c.node.parent=null;return c.node};
sre.SemanticProcessor.rewriteFence_=function(a,b){if(!b.embellished)return{node:a,fence:b};var c=b.childNodes[0],d=sre.SemanticProcessor.rewriteFence_(a,c);if(sre.SemanticPred.isAttribute("type","SUPERSCRIPT")(b)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","SUBSCRIPT")(b)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","TENSOR")(b))return sre.SemanticPred.isAttribute("role","SUBSUP")(b)||(b.role=a.role),c!==d.node&&(b.replaceChild(c,d.node),c.parent=a),sre.SemanticProcessor.propagateFencePointer_(b,c),{node:b,fence:d.fence};
b.replaceChild(c,d.fence);b.mathmlTree&&-1===b.mathml.indexOf(b.mathmlTree)&&b.mathml.push(b.mathmlTree);return{node:d.node,fence:b}};sre.SemanticProcessor.propagateFencePointer_=function(a,b){a.fencePointer=b.fencePointer||b.id.toString();a.embellished=null};
sre.SemanticProcessor.classifyMultiline=function(a){for(var b=0,c=a.childNodes.length,d;b<c&&(!(d=a.childNodes[b])||!d.childNodes.length);)b++;if(!(b>=c)){var e=d.childNodes[0].role;e!==sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN&&a.childNodes.every(function(a){a=a.childNodes[0];return!a||a.role===e&&(sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELATION")(a)||sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELSEQ")(a))})&&(a.role=e)}};
sre.SemanticProcessor.classifyTable=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.computeColumns_(a);sre.SemanticProcessor.classifyByColumns_(a,b,"EQUALITY")||sre.SemanticProcessor.classifyByColumns_(a,b,"INEQUALITY",["EQUALITY"])||sre.SemanticProcessor.classifyByColumns_(a,b,"ARROW")};
sre.SemanticProcessor.classifyByColumns_=function(a,b,c,d){d=function(a){return sre.SemanticProcessor.isPureRelation_(a,c)};var e=function(a){return sre.SemanticProcessor.isEndRelation_(a,c)||sre.SemanticProcessor.isPureRelation_(a,c)},f=function(a){return sre.SemanticProcessor.isEndRelation_(a,c,!0)||sre.SemanticProcessor.isPureRelation_(a,c)};return 3===b.length&&sre.SemanticProcessor.testColumns_(b,1,d)||2===b.length&&(sre.SemanticProcessor.testColumns_(b,1,e)||sre.SemanticProcessor.testColumns_(b,
0,f))?(a.role=sre.SemanticAttr.Role[c],!0):!1};sre.SemanticProcessor.isEndRelation_=function(a,b,c){c=c?a.childNodes.length-1:0;return sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELSEQ")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role",b)(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a.childNodes[c])};sre.SemanticProcessor.isPureRelation_=function(a,b){return sre.SemanticPred.isAttribute("type","RELATION")(a)&&sre.SemanticPred.isAttribute("role",b)(a)};
sre.SemanticProcessor.computeColumns_=function(a){for(var b=[],c=0,d;d=a.childNodes[c];c++)for(var e=0,f;f=d.childNodes[e];e++)b[e]?b[e].push(f):b[e]=[f];return b};sre.SemanticProcessor.testColumns_=function(a,b,c){return(a=a[b])?a.some(function(a){return a.childNodes.length&&c(a.childNodes[0])})&&a.every(function(a){return!a.childNodes.length||c(a.childNodes[0])}):!1};
sre.SemanticProcessor.MATHJAX_FONTS={"-tex-caligraphic":sre.SemanticAttr.Font.CALIGRAPHIC,"-tex-caligraphic-bold":sre.SemanticAttr.Font.CALIGRAPHICBOLD,"-tex-oldstyle":sre.SemanticAttr.Font.OLDSTYLE,"-tex-oldstyle-bold":sre.SemanticAttr.Font.OLDSTYLEBOLD,"-tex-mathit":sre.SemanticAttr.Font.ITALIC};sre.SemanticProcessor.prototype.font=function(a){var b=sre.SemanticProcessor.MATHJAX_FONTS[a];return b?b:a};sre.SemanticMathml=function(){sre.SemanticAbstractParser.call(this,"MathML");this.parseMap_={SEMANTICS:goog.bind(this.semantics_,this),MATH:goog.bind(this.rows_,this),MROW:goog.bind(this.rows_,this),MPADDED:goog.bind(this.rows_,this),MSTYLE:goog.bind(this.rows_,this),MFRAC:goog.bind(this.fraction_,this),MSUB:goog.bind(this.limits_,this),MSUP:goog.bind(this.limits_,this),MSUBSUP:goog.bind(this.limits_,this),MOVER:goog.bind(this.limits_,this),MUNDER:goog.bind(this.limits_,this),MUNDEROVER:goog.bind(this.limits_,
this),MROOT:goog.bind(this.root_,this),MSQRT:goog.bind(this.sqrt_,this),MTABLE:goog.bind(this.table_,this),MLABELEDTR:goog.bind(this.tableLabeledRow_,this),MTR:goog.bind(this.tableRow_,this),MTD:goog.bind(this.tableCell_,this),MS:goog.bind(this.text_,this),MTEXT:goog.bind(this.text_,this),"ANNOTATION-XML":goog.bind(this.text_,this),MI:goog.bind(this.identifier_,this),MN:goog.bind(this.number_,this),MO:goog.bind(this.operator_,this),MFENCED:goog.bind(this.fenced_,this),MENCLOSE:goog.bind(this.enclosed_,
this),MMULTISCRIPTS:goog.bind(this.multiscripts_,this),ANNOTATION:goog.bind(this.empty_,this),NONE:goog.bind(this.empty_,this),MACTION:goog.bind(this.action_,this)}};goog.inherits(sre.SemanticMathml,sre.SemanticAbstractParser);
sre.SemanticMathml.prototype.parse=function(a){sre.SemanticProcessor.getInstance().setNodeFactory(this.getFactory());var b=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes),c=sre.DomUtil.tagName(a),d=this.parseMap_[c];b=(d?d:goog.bind(this.dummy_,this))(a,b);if(-1!==["MATH","MROW","MPADDED","MSTYLE","SEMANTICS"].indexOf(c))return b;b.mathml.unshift(a);b.mathmlTree=a;return b};sre.SemanticMathml.prototype.parseNodes_=function(a){for(var b=[],c=0,d;d=a[c];c++)b.push(this.parse(d));return b};
sre.SemanticMathml.prototype.semantics_=function(a,b){return b.length?this.parse(b[0]):this.getFactory().makeEmptyNode()};sre.SemanticMathml.prototype.rows_=function(a,b){b=sre.SemanticUtil.purgeNodes(b);b=1===b.length?this.parse(b[0]):sre.SemanticProcessor.getInstance().row(this.parseNodes_(b));b.mathml.unshift(a);return b};sre.SemanticMathml.prototype.fraction_=function(a,b){return sre.SemanticProcessor.getInstance().fractionLikeNode(a.getAttribute("linethickness"),this.parse(b[0]),this.parse(b[1]))};
sre.SemanticMathml.prototype.limits_=function(a,b){return sre.SemanticProcessor.getInstance().limitNode(sre.DomUtil.tagName(a),this.parseNodes_(b))};sre.SemanticMathml.prototype.root_=function(a,b){return this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.ROOT,[this.parse(b[1]),this.parse(b[0])],[])};
sre.SemanticMathml.prototype.sqrt_=function(a,b){a=this.parseNodes_(sre.SemanticUtil.purgeNodes(b));return this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.SQRT,[sre.SemanticProcessor.getInstance().row(a)],[])};sre.SemanticMathml.prototype.table_=function(a,b){a=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.TABLE,this.parseNodes_(b),[]);sre.SemanticProcessor.tableToMultiline(a);return a};
sre.SemanticMathml.prototype.tableRow_=function(a,b){a=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.ROW,this.parseNodes_(b),[]);a.role=sre.SemanticAttr.Role.TABLE;return a};sre.SemanticMathml.prototype.tableLabeledRow_=function(a,b){if(!b.length)return this.tableRow_(a,b);a=this.parse(b[0]);a.role=sre.SemanticAttr.Role.LABEL;b=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.ROW,this.parseNodes_(b.slice(1)),[a]);b.role=sre.SemanticAttr.Role.TABLE;return b};
sre.SemanticMathml.prototype.tableCell_=function(a,b){a=this.parseNodes_(sre.SemanticUtil.purgeNodes(b));a=a.length?1===a.length&&sre.SemanticPred.isAttribute("type","EMPTY")(a[0])?a:[sre.SemanticProcessor.getInstance().row(a)]:[];a=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.CELL,a,[]);a.role=sre.SemanticAttr.Role.TABLE;return a};
sre.SemanticMathml.prototype.text_=function(a,b){return sre.SemanticProcessor.getInstance().text(a.textContent,sre.SemanticProcessor.getInstance().font(a.getAttribute("mathvariant")),sre.DomUtil.tagName(a))};sre.SemanticMathml.prototype.identifier_=function(a,b){return sre.SemanticProcessor.getInstance().identifierNode(a.textContent,sre.SemanticProcessor.getInstance().font(a.getAttribute("mathvariant")),a.getAttribute("class"))};
sre.SemanticMathml.prototype.number_=function(a,b){a=this.leaf_(a);sre.SemanticProcessor.number(a);return a};sre.SemanticMathml.prototype.operator_=function(a,b){a=this.leaf_(a);a.type===sre.SemanticAttr.Type.UNKNOWN&&(a.type=sre.SemanticAttr.Type.OPERATOR);return a};
sre.SemanticMathml.prototype.fenced_=function(a,b){b=this.parseNodes_(sre.SemanticUtil.purgeNodes(b));var c=sre.SemanticMathml.getAttribute_(a,"separators",","),d=sre.SemanticMathml.getAttribute_(a,"open","(");a=sre.SemanticMathml.getAttribute_(a,"close",")");a=sre.SemanticProcessor.getInstance().mfenced(d,a,c,b);return sre.SemanticProcessor.getInstance().tablesInRow([a])[0]};
sre.SemanticMathml.prototype.enclosed_=function(a,b){b=this.parseNodes_(sre.SemanticUtil.purgeNodes(b));b=this.getFactory().makeBranchNode(sre.SemanticAttr.Type.ENCLOSE,[sre.SemanticProcessor.getInstance().row(b)],[]);b.role=a.getAttribute("notation")||sre.SemanticAttr.Role.UNKNOWN;return b};
sre.SemanticMathml.prototype.multiscripts_=function(a,b){if(!b.length)return this.getFactory().makeEmptyNode();a=this.parse(b.shift());if(!b.length)return a;for(var c=[],d=[],e=[],f=[],g=!1,h=0,k=0,l;l=b[k];k++)"MPRESCRIPTS"===sre.DomUtil.tagName(l)?(g=!0,h=0):(g?h&1?c.push(l):d.push(l):h&1?e.push(l):f.push(l),h++);return sre.SemanticUtil.purgeNodes(c).length||sre.SemanticUtil.purgeNodes(d).length?sre.SemanticProcessor.getInstance().tensor(a,this.parseNodes_(d),this.parseNodes_(c),this.parseNodes_(f),
this.parseNodes_(e)):sre.SemanticProcessor.getInstance().pseudoTensor(a,this.parseNodes_(f),this.parseNodes_(e))};sre.SemanticMathml.prototype.empty_=function(a,b){return this.getFactory().makeEmptyNode()};sre.SemanticMathml.prototype.action_=function(a,b){return 1<b.length?this.parse(b[1]):this.getFactory().makeUnprocessed(a)};sre.SemanticMathml.prototype.dummy_=function(a,b){return this.getFactory().makeUnprocessed(a)};
sre.SemanticMathml.prototype.leaf_=function(a){return this.getFactory().makeLeafNode(a.textContent,sre.SemanticProcessor.getInstance().font(a.getAttribute("mathvariant")))};sre.SemanticMathml.getAttribute_=function(a,b,c){if(!a.hasAttribute(b))return c;a=a.getAttribute(b);return a.match(/^\s*$/)?null:a};sre.SemanticTree=function(a){this.mathml=a;this.parser=new sre.SemanticMathml;this.root=this.parser.parse(a)};sre.SemanticTree.empty=function(){var a=sre.DomUtil.parseInput("<math/>"),b=new sre.SemanticTree(a);b.mathml=a;return b};sre.SemanticTree.fromNode=function(a,b){var c=sre.SemanticTree.empty();c.root=a;b&&(c.mathml=b);return c};sre.SemanticTree.fromRoot=function(a,b){for(;a.parent;)a=a.parent;a=sre.SemanticTree.fromNode(a);b&&(a.mathml=b);return a};
sre.SemanticTree.prototype.xml=function(a){var b=sre.DomUtil.parseInput("<stree></stree>");a=this.root.xml(b.ownerDocument,a);b.appendChild(a);return b};sre.SemanticTree.prototype.toString=function(a){return(new sre.SystemExternal.xmldom.XMLSerializer).serializeToString(this.xml(a))};sre.SemanticTree.prototype.formatXml=function(a){a=this.toString(a);return sre.DomUtil.formatXml(a)};sre.SemanticTree.prototype.displayTree=function(){this.root.displayTree(0)};
sre.SemanticTree.prototype.replaceNode=function(a,b){var c=a.parent;c?c.replaceChild(a,b):this.root=b};sre.Semantic={};sre.Semantic.Font=sre.SemanticAttr.Font;sre.Semantic.Role=sre.SemanticAttr.Role;sre.Semantic.Type=sre.SemanticAttr.Type;sre.Semantic.xmlTree=function(a){return sre.Semantic.getTree(a).xml()};sre.Semantic.getTree=function(a){return new sre.SemanticTree(a)};sre.Semantic.getTreeFromString=function(a){a=sre.DomUtil.parseInput(a);return sre.Semantic.getTree(a)};sre.SemanticSkeleton=function(a){this.array=a=0===a?a:a||[];this.levelsMap=this.parents=null};sre.SemanticSkeleton.prototype.populate=function(){this.parents&&this.levelsMap||(this.parents={},this.levelsMap={},this.populate_(this.array,this.array,[]))};
sre.SemanticSkeleton.prototype.populate_=function(a,b,c){if(sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a))this.levelsMap[a]=b,this.parents[a]=a===c[0]?c.slice(1):c;else{b=sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure(a)?a.slice(1):a;c=[b[0]].concat(c);for(var d=0,e=b.length;d<e;d++)this.populate_(b[d],a,c)}};sre.SemanticSkeleton.prototype.toString=function(){return sre.SemanticSkeleton.makeSexp_(this.array)};
sre.SemanticSkeleton.makeSexp_=function(a){return sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a)?a.toString():sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure(a)?"(c "+a.slice(1).map(sre.SemanticSkeleton.makeSexp_).join(" ")+")":"("+a.map(sre.SemanticSkeleton.makeSexp_).join(" ")+")"};sre.SemanticSkeleton.fromTree=function(a){return sre.SemanticSkeleton.fromNode(a.root)};sre.SemanticSkeleton.fromNode=function(a){return new sre.SemanticSkeleton(sre.SemanticSkeleton.fromNode_(a))};
sre.SemanticSkeleton.fromString=function(a){return new sre.SemanticSkeleton(sre.SemanticSkeleton.fromString_(a))};sre.SemanticSkeleton.fromString_=function(a){a=a.replace(/\(/g,"[");a=a.replace(/\)/g,"]");a=a.replace(/ /g,",");a=a.replace(/c/g,'"c"');return JSON.parse(a)};
sre.SemanticSkeleton.fromNode_=function(a){if(!a)return[];var b=a.contentNodes;if(b.length){var c=b.map(sre.SemanticSkeleton.fromNode_);c.unshift("c")}var d=a.childNodes;if(!d.length)return b.length?[a.id,c]:a.id;d=d.map(sre.SemanticSkeleton.fromNode_);b.length&&d.unshift(c);d.unshift(a.id);return d};sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure=function(a){return"number"===typeof a};
sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure=function(a){return!!a&&!sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a)&&"c"===a[0]};sre.SemanticSkeleton.interleaveIds=function(a,b){return sre.BaseUtil.interleaveLists(sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs(a),sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs(b))};
sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs=function(a){var b=function(a){return sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a)?[a]:sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure(a[1])?a.slice(2):a.slice(1)};return Array.prototype.slice.call(arguments,0).reduce(function(a,d){return a.concat(b(d))},[])};sre.SemanticSkeleton.fromStructure=function(a){return new sre.SemanticSkeleton(sre.SemanticSkeleton.tree_(a.root))};
sre.SemanticSkeleton.tree_=function(a){if(!a)return[];if(!a.childNodes.length)return a.id;var b=[a.id];a=sre.SemanticSkeleton.combineContentChildren(a,a.contentNodes.map(function(a){return a}),a.childNodes.map(function(a){return a}));for(var c=0,d;d=a[c];c++)b.push(sre.SemanticSkeleton.tree_(d));return b};
sre.SemanticSkeleton.combineContentChildren=function(a,b,c){switch(a.type){case sre.Semantic.Type.RELSEQ:case sre.Semantic.Type.INFIXOP:case sre.Semantic.Type.MULTIREL:return sre.BaseUtil.interleaveLists(c,b);case sre.Semantic.Type.PREFIXOP:return b.concat(c);case sre.Semantic.Type.POSTFIXOP:return c.concat(b);case sre.Semantic.Type.FENCED:return c.unshift(b[0]),c.push(b[1]),c;case sre.Semantic.Type.APPL:return[c[0],b[0],c[1]];case sre.Semantic.Type.ROOT:return[c[1],c[0]];case sre.Semantic.Type.ROW:case sre.Semantic.Type.LINE:return b.length&&
c.unshift(b[0]),c;default:return c}};sre.EnrichMathml={};sre.EnrichMathml.Error=function(a){Error.call(this);this.message=a||"";this.name="MathML Enrichment Error"};goog.inherits(sre.EnrichMathml.Error,Error);sre.EnrichMathml.SETTINGS={collapsed:!0,implicit:!0};sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_="data-semantic-";
sre.EnrichMathml.Attribute={ADDED:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"added",ALTERNATIVE:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"alternative",CHILDREN:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"children",COLLAPSED:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"collapsed",CONTENT:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"content",EMBELLISHED:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"embellished",FENCEPOINTER:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"fencepointer",FONT:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"font",ID:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+
"id",OPERATOR:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"operator",PARENT:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"parent",PREFIX:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"prefix",ROLE:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"role",SPEECH:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"speech",STRUCTURE:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"structure",TYPE:sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_+"type"};
sre.EnrichMathml.enrich=function(a,b){var c=a.cloneNode(!0);sre.EnrichMathml.walkTree(b.root);sre.Engine.getInstance().structure&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.STRUCTURE,sre.SemanticSkeleton.fromStructure(b).toString());sre.Debugger.getInstance().generateOutput(function(){sre.EnrichMathml.formattedOutput(c,a,b,!0);return[]});return a};
sre.EnrichMathml.walkTree=function(a){var b=sre.EnrichCaseFactory.getCase(a);if(b)return b=b.getMathml(),sre.EnrichMathml.ascendNewNode(b);if(1===a.mathml.length)return sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 0"),b=a.mathml[0],sre.EnrichMathml.setAttributes(b,a),sre.EnrichMathml.ascendNewNode(b);b=a.contentNodes.map(sre.EnrichMathml.cloneContentNode);sre.EnrichMathml.setOperatorAttribute_(a,b);var c=a.childNodes.map(sre.EnrichMathml.walkTree);c=sre.SemanticSkeleton.combineContentChildren(a,
b,c);b=a.mathmlTree;if(null===b)sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1"),b=sre.EnrichMathml.introduceNewLayer(c);else{var d=sre.EnrichMathml.attachedElement_(c);sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 2");d?(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 2.1"),b=d.parentNode):(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 2.2"),b=sre.EnrichMathml.getInnerNode(b))}b=sre.EnrichMathml.rewriteMfenced(b);sre.EnrichMathml.mergeChildren_(b,c);sre.EnrichMathml.setAttributes(b,a);
return sre.EnrichMathml.ascendNewNode(b)};
sre.EnrichMathml.introduceNewLayer=function(a){var b=sre.EnrichMathml.mathmlLca_(a),c=b.node,d=b.type;d===sre.EnrichMathml.lcaType.VALID&&sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(c)||(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1.1"),c=sre.DomUtil.createElement("mrow"),d===sre.EnrichMathml.lcaType.PRUNED?(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1.1.0"),c=sre.EnrichMathml.introduceLayerAboveLca(c,b.node,a)):a[0]&&(sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1.1.1"),b=sre.EnrichMathml.attachedElement_(a),
a=sre.EnrichMathml.childrenSubset_(b.parentNode,a),sre.DomUtil.replaceNode(b,c),a.forEach(function(a){c.appendChild(a)})));return c};
sre.EnrichMathml.introduceLayerAboveLca=function(a,b,c){var d=sre.EnrichMathml.descendNode_(b);if(sre.SemanticUtil.hasMathTag(d)){sre.Debugger.getInstance().output("Walktree Case 1.1.0.0");sre.EnrichMathml.moveSemanticAttributes_(d,a);sre.DomUtil.toArray(d.childNodes).forEach(function(b){a.appendChild(b)});var e=a;a=d;d=e}b=c.indexOf(b);c[b]=d;sre.DomUtil.replaceNode(d,a);a.appendChild(d);c.forEach(function(b){a.appendChild(b)});return a};
sre.EnrichMathml.moveSemanticAttributes_=function(a,b){for(var c in sre.EnrichMathml.Attribute){var d=sre.EnrichMathml.Attribute[c];a.hasAttribute(d)&&(b.setAttribute(d,a.getAttribute(d)),a.removeAttribute(d))}};sre.EnrichMathml.childrenSubset_=function(a,b){var c=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes),d=Infinity,e=-Infinity;b.forEach(function(a){a=c.indexOf(a);-1!==a&&(d=Math.min(d,a),e=Math.max(e,a))});return c.slice(d,e+1)};
sre.EnrichMathml.mergeChildren_=function(a,b){var c=a.childNodes;if(c.length)for(var d=0;b.length;)c[d]===b[0]||sre.EnrichMathml.functionApplication_(c[d],b[0])?(b.shift(),d++):c[d]&&-1===b.indexOf(c[d])?d++:(sre.EnrichMathml.isDescendant_(b[0],a)||a.insertBefore(b[0],c[d]||null),b.shift());else b.forEach(function(b){a.appendChild(b)})};sre.EnrichMathml.isDescendant_=function(a,b){if(!a)return!1;do if(a=a.parentNode,a===b)return!0;while(a);return!1};
sre.EnrichMathml.functionApplication_=function(a,b){var c=sre.SemanticAttr.functionApplication();return a&&b&&a.textContent&&b.textContent&&a.textContent===c&&b.textContent===c&&"true"===b.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ADDED)?(sre.DomUtil.replaceNode(a,b),!0):!1};sre.EnrichMathml.lcaType={VALID:"valid",INVALID:"invalid",PRUNED:"pruned"};
sre.EnrichMathml.mathmlLca_=function(a){var b=sre.EnrichMathml.attachedElement_(a);if(!b)return{type:sre.EnrichMathml.lcaType.INVALID,node:null};var c=sre.EnrichMathml.attachedElement_(a.slice().reverse());if(b===c)return{type:sre.EnrichMathml.lcaType.VALID,node:b};b=sre.EnrichMathml.pathToRoot_(b);var d=sre.EnrichMathml.prunePath_(b,a);a=sre.EnrichMathml.pathToRoot_(c,function(a){return-1!==d.indexOf(a)});c=a[0];var e=d.indexOf(c);return-1===e?{type:sre.EnrichMathml.lcaType.INVALID,node:null}:{type:d.length!==
b.length?sre.EnrichMathml.lcaType.PRUNED:sre.EnrichMathml.validLca_(d[e+1],a[1])?sre.EnrichMathml.lcaType.VALID:sre.EnrichMathml.lcaType.INVALID,node:c}};sre.EnrichMathml.prunePath_=function(a,b){for(var c=0;a[c]&&-1===b.indexOf(a[c]);)c++;return a.slice(0,c+1)};sre.EnrichMathml.attachedElement_=function(a){for(var b=0,c=null;!c&&b<a.length;)a[b].parentNode&&(c=a[b]),b++;return c};
sre.EnrichMathml.pathToRoot_=function(a,b){b=b||function(a){return!1};for(var c=[a];!b(a)&&!sre.SemanticUtil.hasMathTag(a)&&a.parentNode;)a=sre.EnrichMathml.parentNode_(a),c.unshift(a);return c};sre.EnrichMathml.validLca_=function(a,b){return!(!a||!b||a.previousSibling||b.nextSibling)};sre.EnrichMathml.ascendNewNode=function(a){for(;!sre.SemanticUtil.hasMathTag(a)&&sre.EnrichMathml.unitChild_(a);)a=sre.EnrichMathml.parentNode_(a);return a};
sre.EnrichMathml.descendNode_=function(a){var b=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes);if(!b)return a;b=b.filter(function(a){return a.nodeType===sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE&&!sre.SemanticUtil.hasIgnoreTag(a)});return 1===b.length&&sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(b[0])&&!b[0].hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE)?sre.EnrichMathml.descendNode_(b[0]):a};
sre.EnrichMathml.unitChild_=function(a){var b=sre.EnrichMathml.parentNode_(a);return b&&sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(b)?sre.DomUtil.toArray(b.childNodes).every(function(b){return b===a||sre.EnrichMathml.isIgnorable_(b)}):!1};sre.EnrichMathml.isIgnorable_=function(a){if(!a||sre.SemanticUtil.hasIgnoreTag(a))return!0;var b=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes);return!sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(a)&&b.length?!1:sre.DomUtil.toArray(a.childNodes).every(sre.EnrichMathml.isIgnorable_)};
sre.EnrichMathml.parentNode_=function(a){return a.parentNode};sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute=function(a,b){b=new sre.SemanticSkeleton(b);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.COLLAPSED,b.toString())};sre.EnrichMathml.cloneContentNode=function(a){if(a.mathml.length)return sre.EnrichMathml.walkTree(a);var b=sre.EnrichMathml.SETTINGS.implicit?sre.EnrichMathml.createInvisibleOperator_(a):sre.DomUtil.createElement("mrow");a.mathml=[b];return b};sre.EnrichMathml.makeIdList=function(a){return a.map(function(a){return a.id}).join(",")};
sre.EnrichMathml.setAttributes=function(a,b){a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE,b.type);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ROLE,b.role);b.font!=sre.Semantic.Font.UNKNOWN&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.FONT,b.font);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID,b.id);b.childNodes.length&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN,sre.EnrichMathml.makeIdList(b.childNodes));b.contentNodes.length&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CONTENT,sre.EnrichMathml.makeIdList(b.contentNodes));
b.parent&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,b.parent.id);b.embellished&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.EMBELLISHED,b.embellished);b.fencePointer&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.FENCEPOINTER,b.fencePointer)};
sre.EnrichMathml.combineContentChildren_=function(a,b,c){switch(a.type){case sre.Semantic.Type.RELSEQ:case sre.Semantic.Type.INFIXOP:case sre.Semantic.Type.MULTIREL:return sre.BaseUtil.interleaveLists(c,b);case sre.Semantic.Type.PREFIXOP:return b.concat(c);case sre.Semantic.Type.POSTFIXOP:return c.concat(b);case sre.Semantic.Type.FENCED:return c.unshift(b[0]),c.push(b[1]),c;case sre.Semantic.Type.APPL:return[c[0],b[0],c[1]];case sre.Semantic.Type.ROOT:return[c[1],c[0]];case sre.Semantic.Type.ROW:case sre.Semantic.Type.LINE:return b.length&&
c.unshift(b[0]),c;default:return c}};sre.EnrichMathml.rewriteMfenced=function(a){if("MFENCED"!==sre.DomUtil.tagName(a))return a;for(var b=sre.DomUtil.createElement("mrow"),c=0,d;d=a.attributes[c];c++)-1===["open","close","separators"].indexOf(d.name)&&b.setAttribute(d.name,d.value);sre.DomUtil.toArray(a.childNodes).forEach(function(a){b.appendChild(a)});sre.DomUtil.replaceNode(a,b);return b};
sre.EnrichMathml.createInvisibleOperator_=function(a){var b=sre.DomUtil.createElement("mo"),c=sre.DomUtil.createTextNode(a.textContent);b.appendChild(c);sre.EnrichMathml.setAttributes(b,a);b.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ADDED,"true");return b};sre.EnrichMathml.setOperatorAttribute_=function(a,b){var c=a.type+(a.textContent?","+a.textContent:"");b.forEach(function(a){sre.EnrichMathml.getInnerNode(a).setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.OPERATOR,c)})};
sre.EnrichMathml.getInnerNode=function(a){var b=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes);if(!b)return a;b=b.filter(function(a){return a.nodeType===sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE&&!sre.EnrichMathml.isIgnorable_(a)});for(var c=[],d=0,e;e=b[d];d++)if(sre.SemanticUtil.hasEmptyTag(e)){var f=sre.EnrichMathml.getInnerNode(e);f&&f!==e&&c.push(f)}else c.push(e);return 1===c.length?c[0]:a};
sre.EnrichMathml.formattedOutput=function(a,b,c,d){d=d||!1;sre.EnrichMathml.formattedOutput_(a,"Original MathML",d);sre.EnrichMathml.formattedOutput_(c,"Semantic Tree",d);sre.EnrichMathml.formattedOutput_(b,"Semantically enriched MathML",d)};sre.EnrichMathml.formattedOutput_=function(a,b,c){a=sre.DomUtil.formatXml(a.toString());c?console.log(b+":\n```html\n"+sre.EnrichMathml.removeAttributePrefix(a)+"\n```\n"):console.log(a)};
sre.EnrichMathml.removeAttributePrefix=function(a){return a.toString().replace(new RegExp(sre.EnrichMathml.ATTRIBUTE_PREFIX_,"g"),"")};sre.EnrichMathml.collapsePunctuated=function(a,b){var c=!!b;b=b||[];var d=a.parent,e=a.contentNodes.map(function(a){return a.id});e.unshift("c");e=[a.id,e];for(var f=0,g;g=a.childNodes[f];f++){var h=sre.EnrichMathml.walkTree(g);b.push(h);h=sre.EnrichMathml.getInnerNode(h);d&&!c&&h.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,d.id);e.push(g.id)}return e};
sre.EnrichMathml.printNodeList__=function(a,b){console.log(a);sre.DomUtil.toArray(b).forEach(function(a){console.log(a.toString())});console.log("<<<<<<<<<<<<<<<<<")};sre.CaseBinomial=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseBinomial,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseBinomial.test=function(a){return!a.mathmlTree&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.LINE&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL};
sre.CaseBinomial.prototype.getMathml=function(){if(!this.semantic.childNodes.length)return this.mml;this.mml=sre.EnrichMathml.walkTree(this.semantic.childNodes[0]);if(this.mml.hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE)){var a=sre.DomUtil.createElement("mrow");a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ADDED,"true");sre.DomUtil.replaceNode(this.mml,a);a.appendChild(this.mml);this.mml=a}sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);return this.mml};sre.CaseDoubleScript=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseDoubleScript,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseDoubleScript.test=function(a){if(!a.mathmlTree||!a.childNodes.length)return!1;var b=sre.DomUtil.tagName(a.mathmlTree);a=a.childNodes[0].role;return"MSUBSUP"===b&&a===sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP||"MUNDEROVER"===b&&a===sre.SemanticAttr.Role.UNDEROVER};
sre.CaseDoubleScript.prototype.getMathml=function(){var a=this.semantic.childNodes[0],b=a.childNodes[0],c=this.semantic.childNodes[1],d=a.childNodes[1],e=sre.EnrichMathml.walkTree(c),f=sre.EnrichMathml.walkTree(b),g=sre.EnrichMathml.walkTree(d);sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN,sre.EnrichMathml.makeIdList([b,d,c]));[f,g,e].forEach(goog.bind(function(a){sre.EnrichMathml.getInnerNode(a).setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,
this.mml.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID))},this));this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE,a.role);sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,[this.semantic.id,[a.id,b.id,d.id],c.id]);return this.mml};sre.CaseMultiindex=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseMultiindex,sre.AbstractEnrichCase);
sre.CaseMultiindex.prototype.completeMultiscript=function(a,b){var c=sre.DomUtil.toArray(this.mml.childNodes).slice(1),d=0,e=goog.bind(function(a){for(var b=0,e;e=a[b];b++){var f=c[d];if(f&&e==sre.EnrichMathml.getInnerNode(f).getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID))sre.EnrichMathml.getInnerNode(f).setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,this.semantic.id),d++;else{var l=this.semantic.querySelectorAll(function(a){return a.id===e});this.mml.insertBefore(sre.CaseMultiindex.createNone_(l[0]),
f||null)}}},this);e(a);c[d]&&"MPRESCRIPTS"!==sre.DomUtil.tagName(c[d])?this.mml.insertBefore(c[d],sre.DomUtil.createElement("mprescripts")):d++;e(b)};sre.CaseMultiindex.createNone_=function(a){var b=sre.DomUtil.createElement("none");a&&sre.EnrichMathml.setAttributes(b,a);b.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ADDED,"true");return b};
sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex=function(a){if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED&&a.contentNodes[0].role===sre.SemanticAttr.Role.DUMMY)return sre.EnrichMathml.collapsePunctuated(a);sre.EnrichMathml.walkTree(a);return a.id};sre.CaseMultiscripts=function(a){sre.CaseMultiindex.call(this,a)};goog.inherits(sre.CaseMultiscripts,sre.CaseMultiindex);sre.CaseMultiscripts.test=function(a){return a.mathmlTree?"MMULTISCRIPTS"===sre.DomUtil.tagName(a.mathmlTree)&&(a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT||a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT):!1};
sre.CaseMultiscripts.prototype.getMathml=function(){sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);if(this.semantic.childNodes[0]&&this.semantic.childNodes[0].role===sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP){var a=this.semantic.childNodes[0],b=a.childNodes[0],c=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[1]),d=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(a.childNodes[1]),e=[this.semantic.id,[a.id,b.id,d],c];sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,e);this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE,
a.role);this.completeMultiscript(sre.SemanticSkeleton.interleaveIds(d,c),[])}else b=this.semantic.childNodes[0],c=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[1]),e=[this.semantic.id,b.id,c],sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,e);a=sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs(d||[],c);c=sre.EnrichMathml.walkTree(b);sre.EnrichMathml.getInnerNode(c).setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,this.semantic.id);a.unshift(b.id);this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN,
a.join(","));return this.mml};sre.CaseEmbellished=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.ofenceMml=this.ofence=this.fencedMml=this.fenced=null;this.ofenceMap={};this.cfenceMml=this.cfence=null;this.cfenceMap={};this.parentCleanup=[]};goog.inherits(sre.CaseEmbellished,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseEmbellished.test=function(a){return a.mathmlTree&&a.fencePointer};sre.CaseEmbellished.prototype.getMathml=function(){this.getFenced_();this.fencedMml=sre.EnrichMathml.walkTree(this.fenced);this.getFencesMml_();return this.rewrite_()};
sre.CaseEmbellished.prototype.getFenced_=function(){for(var a=this.semantic;a.type!==sre.SemanticAttr.Type.FENCED;)a=a.childNodes[0];this.fenced=a.childNodes[0];this.ofence=a.contentNodes[0];this.cfence=a.contentNodes[1];sre.CaseEmbellished.fencedMap_(this.ofence,this.ofenceMap);sre.CaseEmbellished.fencedMap_(this.cfence,this.cfenceMap)};sre.CaseEmbellished.fencedMap_=function(a,b){b[a.id]=a.mathmlTree;a.embellished&&sre.CaseEmbellished.fencedMap_(a.childNodes[0],b)};
sre.CaseEmbellished.prototype.getFencesMml_=function(){for(var a=this.semantic,b=Object.keys(this.ofenceMap),c=Object.keys(this.cfenceMap);!(this.ofenceMml&&this.cfenceMml||a===this.fenced);)-1===b.indexOf(a.fencePointer)||this.ofenceMml||(this.ofenceMml=a.mathmlTree),-1===c.indexOf(a.fencePointer)||this.cfenceMml||(this.cfenceMml=a.mathmlTree),a=a.childNodes[0];this.ofenceMml||(this.ofenceMml=this.ofence.mathmlTree);this.cfenceMml||(this.cfenceMml=this.cfence.mathmlTree);this.ofenceMml&&(this.ofenceMml=
sre.EnrichMathml.ascendNewNode(this.ofenceMml));this.cfenceMml&&(this.cfenceMml=sre.EnrichMathml.ascendNewNode(this.cfenceMml))};
sre.CaseEmbellished.prototype.rewrite_=function(){var a=this.semantic,b=null,c=this.introduceNewLayer_();for(sre.EnrichMathml.setAttributes(c,this.fenced.parent);a.type!==sre.SemanticAttr.Type.FENCED;){var d=a.mathmlTree,e=this.specialCase_(a,d);if(e)a=e;else{sre.EnrichMathml.setAttributes(d,a);e=[];for(var f=1,g;g=a.childNodes[f];f++)e.push(sre.EnrichMathml.walkTree(g));a=a.childNodes[0]}e=sre.DomUtil.createElement("dummy");f=c.parentNode;g=d.childNodes[0];sre.DomUtil.replaceNode(d,e);sre.DomUtil.replaceNode(c,
d);sre.DomUtil.replaceNode(d.childNodes[0],c);sre.DomUtil.replaceNode(e,g);d.parentNode=f;c=d.childNodes[0];b||(b=d)}sre.EnrichMathml.walkTree(this.ofence);sre.EnrichMathml.walkTree(this.cfence);this.cleanupParents_();return b||c};
sre.CaseEmbellished.prototype.specialCase_=function(a,b){var c=sre.DomUtil.tagName(b),d=null;if("MSUBSUP"===c){d=a.childNodes[0];var e=sre.CaseDoubleScript}else"MMULTISCRIPTS"===c&&(a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT||a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT?e=sre.CaseMultiscripts:a.type===sre.SemanticAttr.Type.TENSOR&&(e=sre.CaseTensor),d=e&&a.childNodes[0]&&a.childNodes[0].role===sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP?a.childNodes[0]:a);if(!d)return null;c=d.childNodes[0];b=sre.CaseEmbellished.makeEmptyNode_(c.id);
d.childNodes[0]=b;b=(new e(a)).getMathml();d.childNodes[0]=c;this.parentCleanup.push(b);return d.childNodes[0]};sre.CaseEmbellished.makeEmptyNode_=function(a){var b=sre.DomUtil.createElement("mrow");a=new sre.SemanticNode(a);a.type=sre.SemanticAttr.Type.EMPTY;a.mathmlTree=b;return a};
sre.CaseEmbellished.prototype.introduceNewLayer_=function(){var a=this.fullFence(this.ofenceMml),b=this.fullFence(this.cfenceMml),c=sre.DomUtil.createElement("mrow");sre.DomUtil.replaceNode(this.fencedMml,c);c.appendChild(this.fencedMml);c.insertBefore(a,this.fencedMml);c.appendChild(b);if(!c.parentNode){for(a=sre.DomUtil.createElement("mrow");0<c.childNodes.length;)a.appendChild(c.childNodes[0]);c.appendChild(a);c=a}return c};
sre.CaseEmbellished.prototype.fullFence=function(a){for(var b=this.fencedMml.parentNode;a.parentNode&&a.parentNode!==b;)a=a.parentNode;return a};sre.CaseEmbellished.prototype.cleanupParents_=function(){this.parentCleanup.forEach(function(a){var b=a.childNodes[1].getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT);a.childNodes[0].setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,b)})};sre.CaseLine=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseLine,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseLine.test=function(a){return a.mathmlTree&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.LINE};
sre.CaseLine.prototype.getMathml=function(){this.semantic.contentNodes.length&&sre.EnrichMathml.walkTree(this.semantic.contentNodes[0]);this.semantic.childNodes.length&&sre.EnrichMathml.walkTree(this.semantic.childNodes[0]);sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);return this.mml};sre.CaseTable=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree;this.inner=[]};goog.inherits(sre.CaseTable,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseTable.test=function(a){return a.mathmlTree&&(a.type===sre.SemanticAttr.Type.MATRIX||a.type===sre.SemanticAttr.Type.VECTOR||a.type===sre.SemanticAttr.Type.CASES)};
sre.CaseTable.prototype.getMathml=function(){var a=sre.EnrichMathml.cloneContentNode(this.semantic.contentNodes[0]),b=this.semantic.contentNodes[1]?sre.EnrichMathml.cloneContentNode(this.semantic.contentNodes[1]):null;this.inner=this.semantic.childNodes.map(sre.EnrichMathml.walkTree);"MFENCED"===sre.DomUtil.tagName(this.mml)?(this.mml.insertBefore(a,this.mml.childNodes[0]||null),b&&this.mml.appendChild(b),this.mml=sre.EnrichMathml.rewriteMfenced(this.mml)):(a=[a,this.mml],b&&a.push(b),this.mml=sre.EnrichMathml.introduceNewLayer(a));
sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);return this.mml};sre.CaseTensor=function(a){sre.CaseMultiindex.call(this,a)};goog.inherits(sre.CaseTensor,sre.CaseMultiindex);sre.CaseTensor.test=function(a){return a.mathmlTree&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.TENSOR};
sre.CaseTensor.prototype.getMathml=function(){sre.EnrichMathml.walkTree(this.semantic.childNodes[0]);var a=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[1]),b=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[2]),c=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[3]),d=sre.CaseMultiindex.multiscriptIndex(this.semantic.childNodes[4]);sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,[this.semantic.id,this.semantic.childNodes[0].id,
a,b,c,d]);var e=sre.SemanticSkeleton.collapsedLeafs(a,b,c,d);e.unshift(this.semantic.childNodes[0].id);this.mml.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN,e.join(","));this.completeMultiscript(sre.SemanticSkeleton.interleaveIds(c,d),sre.SemanticSkeleton.interleaveIds(a,b));return this.mml};sre.CaseText=function(a){sre.AbstractEnrichCase.call(this,a);this.mml=a.mathmlTree};goog.inherits(sre.CaseText,sre.AbstractEnrichCase);sre.CaseText.test=function(a){return a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED&&a.role===sre.SemanticAttr.Role.TEXT};
sre.CaseText.prototype.getMathml=function(){var a=[],b=sre.EnrichMathml.collapsePunctuated(this.semantic,a);this.mml=sre.EnrichMathml.introduceNewLayer(a);sre.EnrichMathml.setAttributes(this.mml,this.semantic);this.mml.removeAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.CONTENT);sre.EnrichMathml.addCollapsedAttribute(this.mml,b);return this.mml};sre.EnrichCases=function(){};sre.EnrichCaseFactory.cases.push({test:sre.CaseEmbellished.test,constr:sre.CaseEmbellished},{test:sre.CaseDoubleScript.test,constr:sre.CaseDoubleScript},{test:sre.CaseTensor.test,constr:sre.CaseTensor},{test:sre.CaseMultiscripts.test,constr:sre.CaseMultiscripts},{test:sre.CaseLine.test,constr:sre.CaseLine},{test:sre.CaseBinomial.test,constr:sre.CaseBinomial},{test:sre.CaseTable.test,constr:sre.CaseTable},{test:sre.CaseText.test,constr:sre.CaseText});sre.Enrich={};sre.Enrich.semanticMathmlNode=function(a){a=a.cloneNode(!0);var b=sre.Semantic.getTree(a);return sre.EnrichMathml.enrich(a,b)};sre.Enrich.semanticMathmlSync=function(a){a=sre.DomUtil.parseInput(a);return sre.Enrich.semanticMathmlNode(a)};sre.Enrich.semanticMathml=function(a,b){if(sre.Engine.isReady()){var c=sre.DomUtil.parseInput(a);b(sre.Enrich.semanticMathmlNode(c))}else setTimeout(function(){sre.Enrich.semanticMathml(a,b)},500)};
sre.Enrich.testTranslation__=function(a){new sre.EnrichCases;sre.Debugger.getInstance().init();a=sre.Enrich.semanticMathmlSync(sre.Enrich.prepareMmlString(a)).toString();sre.EnrichMathml.removeAttributePrefix(a);sre.Debugger.getInstance().exit();return a};sre.Enrich.prepareMmlString=function(a){a.match(/^<math/)||(a="<math>"+a);a.match(/\/math>$/)||(a+="</math>");return a};sre.ColorPicker=function(a,b){this.foreground=sre.ColorPicker.getChannelColor_(b,sre.ColorPicker.DEFAULT_FOREGROUND_);this.background=sre.ColorPicker.getChannelColor_(a,sre.ColorPicker.DEFAULT_BACKGROUND_)};sre.ColorPicker.DEFAULT_BACKGROUND_="blue";sre.ColorPicker.DEFAULT_FOREGROUND_="black";
sre.ColorPicker.namedColors_={red:{red:255,green:0,blue:0},green:{red:0,green:255,blue:0},blue:{red:0,green:0,blue:255},yellow:{red:255,green:255,blue:0},cyan:{red:0,green:255,blue:255},magenta:{red:255,green:0,blue:255},white:{red:255,green:255,blue:255},black:{red:0,green:0,blue:0}};sre.ColorPicker.getChannelColor_=function(a,b){a=a||{color:b};var c=a.color?sre.ColorPicker.namedColors_[a.color]:a;c||(c=sre.ColorPicker.namedColors_[b]);c.alpha=a.hasOwnProperty("alpha")?a.alpha:1;return sre.ColorPicker.normalizeColor_(c)};
sre.ColorPicker.normalizeColor_=function(a){var b=function(a){a=Math.max(a,0);a=Math.min(255,a);return Math.round(a)};a.red=b(a.red);a.green=b(a.green);a.blue=b(a.blue);a.alpha=Math.max(a.alpha,0);a.alpha=Math.min(1,a.alpha);return a};sre.ColorPicker.prototype.rgba=function(){var a=function(a){return"rgba("+a.red+","+a.green+","+a.blue+","+a.alpha+")"};return{background:a(this.background),foreground:a(this.foreground)}};
sre.ColorPicker.prototype.rgb=function(){var a=function(a){return"rgb("+a.red+","+a.green+","+a.blue+")"};return{background:a(this.background),alphaback:this.background.alpha.toString(),foreground:a(this.foreground),alphafore:this.foreground.alpha.toString()}};
sre.ColorPicker.prototype.hex=function(){var a=function(a){return"#"+sre.ColorPicker.toHex_(a.red)+sre.ColorPicker.toHex_(a.green)+sre.ColorPicker.toHex_(a.blue)};return{background:a(this.background),alphaback:this.background.alpha.toString(),foreground:a(this.foreground),alphafore:this.foreground.alpha.toString()}};sre.ColorPicker.toHex_=function(a){a=a.toString(16);return 1===a.length?"0"+a:a};sre.Highlighter=function(){};sre.Highlighter.prototype.highlight=function(a){};sre.Highlighter.prototype.unhighlight=function(){};sre.Highlighter.prototype.highlightAll=function(a){};sre.Highlighter.prototype.unhighlightAll=function(){};sre.Highlighter.prototype.setColor=function(a){};sre.Highlighter.prototype.addEvents=function(a,b){};sre.AbstractHighlighter=function(){this.currentHighlights_=[];this.color=null;this.mactionName="";this.state_={}};sre.AbstractHighlighter.prototype.highlight=function(a){this.currentHighlights_.push(a.map(goog.bind(function(a){return this.highlightNode(a)},this)))};sre.AbstractHighlighter.prototype.highlightNode=goog.abstractMethod;sre.AbstractHighlighter.prototype.highlightAll=function(a){a=this.getMactionNodes(a);for(var b=0,c;c=a[b];b++)this.highlight([c])};
sre.AbstractHighlighter.prototype.unhighlight=function(){var a=this.currentHighlights_.pop();a&&a.forEach(goog.bind(function(a){return this.unhighlightNode(a)},this))};sre.AbstractHighlighter.prototype.unhighlightNode=goog.abstractMethod;sre.AbstractHighlighter.prototype.unhighlightAll=function(){for(;0<this.currentHighlights_.length;)this.unhighlight()};sre.AbstractHighlighter.prototype.setColor=function(a){this.color=a};sre.AbstractHighlighter.prototype.colorString=function(){return this.color.rgba()};
sre.AbstractHighlighter.prototype.addEvents=function(a,b){a=this.getMactionNodes(a);for(var c=0,d;d=a[c];c++)for(var e in b)d.addEventListener(e,b[e])};sre.AbstractHighlighter.prototype.getMactionNodes=function(a){return a.getElementsByClassName(this.mactionName)};sre.AbstractHighlighter.prototype.isMactionNode=function(a){return(a=a.className||a.getAttribute("class"))?a.match(new RegExp(this.mactionName)):!1};sre.AbstractHighlighter.prototype.resetState=function(a){delete this.state_[a]};
sre.AbstractHighlighter.prototype.setState=function(a,b){this.state_[a]=b};sre.AbstractHighlighter.prototype.getState=function(a){return this.state_[a]};sre.CssHighlighter=function(){sre.AbstractHighlighter.call(this);this.mactionName="mjx-maction"};goog.inherits(sre.CssHighlighter,sre.AbstractHighlighter);sre.CssHighlighter.prototype.highlightNode=function(a){var b={node:a,background:a.style.backgroundColor,foreground:a.style.color},c=this.colorString();a.style.backgroundColor=c.background;a.style.color=c.foreground;return b};sre.CssHighlighter.prototype.unhighlightNode=function(a){a.node.style.backgroundColor=a.background;a.node.style.color=a.foreground};sre.HtmlHighlighter=function(){sre.AbstractHighlighter.call(this);this.mactionName="maction"};goog.inherits(sre.HtmlHighlighter,sre.AbstractHighlighter);sre.HtmlHighlighter.prototype.setMode=function(a){this.mode=a};
sre.HtmlHighlighter.prototype.highlightNode=function(a){var b={node:a,foreground:a.style.color,position:a.style.position},c=this.color.rgb();a.style.color=c.foreground;a.style.position="relative";var d=a.bbox;if(d&&d.w){var e=document.createElement("span"),f=parseFloat(a.style.paddingLeft||"0");e.style.backgroundColor=c.background;e.style.opacity=c.alphaback.toString();e.style.display="inline-block";e.style.height=d.h+d.d+.1+"em";e.style.verticalAlign=-d.d+"em";e.style.marginTop=e.style.marginBottom=
"-0.05em";e.style.width=d.w+0+"em";e.style.marginLeft=f-0+"em";e.style.marginRight=-d.w-f+"em";a.parentNode.insertBefore(e,a);b.box=e}return b};sre.HtmlHighlighter.prototype.unhighlightNode=function(a){var b=a.node;b.style.color=a.foreground;b.style.position=a.position;a.box&&a.box.parentNode.removeChild(a.box)};sre.MmlCssHighlighter=function(){sre.CssHighlighter.call(this);this.mactionName="maction"};goog.inherits(sre.MmlCssHighlighter,sre.CssHighlighter);sre.MmlCssHighlighter.prototype.getMactionNodes=function(a){return a.getElementsByTagName(this.mactionName)};sre.MmlCssHighlighter.prototype.isMactionNode=function(a){return a.tagName===this.mactionName};sre.MmlHighlighter=function(){sre.AbstractHighlighter.call(this);this.mactionName="maction"};goog.inherits(sre.MmlHighlighter,sre.AbstractHighlighter);sre.MmlHighlighter.prototype.highlightNode=function(a){var b=a.getAttribute("style");b+=";background-color: "+this.colorString().background;b+=";color: "+this.colorString().foreground;a.setAttribute("style",b);return{node:a}};
sre.MmlHighlighter.prototype.unhighlightNode=function(a){var b=a.node.getAttribute("style");b=b.replace(";background-color: "+this.colorString().background,"");b=b.replace(";color: "+this.colorString().foreground,"");a.node.setAttribute("style",b)};sre.MmlHighlighter.prototype.colorString=function(){return this.color.rgba()};sre.MmlHighlighter.prototype.getMactionNodes=function(a){return a.getElementsByTagName(this.mactionName)};
sre.MmlHighlighter.prototype.isMactionNode=function(a){return a.tagName===this.mactionName};sre.SvgHighlighter=function(){sre.AbstractHighlighter.call(this);this.mactionName="mjx-svg-maction"};goog.inherits(sre.SvgHighlighter,sre.AbstractHighlighter);
sre.SvgHighlighter.prototype.highlightNode=function(a){if("svg"===a.tagName){var b={node:a,background:a.style.backgroundColor,foreground:a.style.color};a.style.backgroundColor=this.colorString().background;a.style.color=this.colorString().foreground;return b}b=document.createElementNS("http://www.w3.org/2000/svg","rect");if("use"===a.nodeName){var c=document.createElementNS("http://www.w3.org/2000/svg","g");a.parentNode.insertBefore(c,a);c.appendChild(a);var d=c.getBBox();c.parentNode.replaceChild(a,
c)}else d=a.getBBox();b.setAttribute("x",d.x-40);b.setAttribute("y",d.y-40);b.setAttribute("width",d.width+80);b.setAttribute("height",d.height+80);(d=a.getAttribute("transform"))&&b.setAttribute("transform",d);b.setAttribute("fill",this.colorString().background);a.parentNode.insertBefore(b,a);b={node:b,foreground:a.getAttribute("fill")};a.setAttribute("fill",this.colorString().foreground);return b};
sre.SvgHighlighter.prototype.unhighlightNode=function(a){"background"in a?(a.node.style.backgroundColor=a.background,a.node.style.color=a.foreground):(a.foreground?a.node.nextSibling.setAttribute("fill",a.foreground):a.node.nextSibling.removeAttribute("fill"),a.node.parentNode.removeChild(a.node))};sre.SvgHighlighter.prototype.isMactionNode=function(a){a=a.className||a.getAttribute("class");return(a=a.baseVal?a.baseVal:a)?a.match(new RegExp(this.mactionName)):!1};sre.HighlighterFactory={};sre.HighlighterFactory.highlighter=function(a,b,c){a=new sre.ColorPicker(a,b);c=sre.HighlighterFactory.highlighterMapping_["NativeMML"===c.renderer&&"Safari"===c.browser?"MML-CSS":c.renderer];if(!c)return null;c.setColor(a);return c};sre.HighlighterFactory.addEvents=function(a,b,c){(c=sre.HighlighterFactory.highlighterMapping_[c.renderer])&&c.addEvents(a,b)};
sre.HighlighterFactory.highlighterMapping_={SVG:new sre.SvgHighlighter,NativeMML:new sre.MmlHighlighter,"HTML-CSS":new sre.HtmlHighlighter,"MML-CSS":new sre.MmlCssHighlighter,CommonHTML:new sre.CssHighlighter};sre.Grammar=function(){this.parameters_={};this.corrections_={};this.preprocessors_={};this.stateStack_=[]};goog.addSingletonGetter(sre.Grammar);sre.Grammar.ATTRIBUTE="grammar";sre.Grammar.prototype.clear=function(){this.parameters_={};this.stateStack_=[]};sre.Grammar.prototype.setParameter=function(a,b){var c=this.parameters_[a];b?this.parameters_[a]=b:delete this.parameters_[a];return c};sre.Grammar.prototype.getParameter=function(a){return this.parameters_[a]};
sre.Grammar.prototype.setCorrection=function(a,b){this.corrections_[a]=b};sre.Grammar.prototype.setPreprocessor=function(a,b){this.preprocessors_[a]=b};sre.Grammar.prototype.getCorrection=function(a){return this.corrections_[a]};sre.Grammar.prototype.getState=function(){var a=[],b;for(b in this.parameters_){var c=this.parameters_[b];a.push("string"===typeof c?b+":"+c:b)}return a.join(" ")};sre.Grammar.prototype.pushState=function(a){for(var b in a)a[b]=this.setParameter(b,a[b]);this.stateStack_.push(a)};
sre.Grammar.prototype.popState=function(){var a=this.stateStack_.pop(),b;for(b in a)this.setParameter(b,a[b])};sre.Grammar.prototype.setAttribute=function(a){if(a&&a.nodeType===sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE){var b=this.getState();b&&a.setAttribute(sre.Grammar.ATTRIBUTE,b)}};sre.Grammar.prototype.preprocess=function(a){return this.runProcessors_(a,this.preprocessors_)};sre.Grammar.prototype.correct=function(a){return this.runProcessors_(a,this.corrections_)};
sre.Grammar.prototype.runProcessors_=function(a,b){for(var c in this.parameters_){var d=b[c];if(d){var e=this.parameters_[c];a=!0===e?d(a):d(a,e)}}return a};sre.Grammar.translateString_=function(a){var b=sre.Engine.getInstance();return b.evaluator(a,b.dynamicCstr)||a};
sre.Grammar.prototype.apply=function(a,b){b=b||{};a=b.adjust||b.preprocess?sre.Grammar.getInstance().preprocess(a):a;if(this.parameters_.translate||b.translate)a=sre.Grammar.translateString_(a);return a=b.adjust||b.correct?sre.Grammar.getInstance().correct(a):a};sre.Grammar.parseState=function(a){var b={};a=a.split(" ");for(var c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=a[c].split(":"),f=e[1];b[e[0]]=f?f:!0}return b};
sre.Grammar.parseInput=function(a){var b={};a=a.split(":");for(var c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=a[c].split("="),f=e[0].trim();e[1]?b[f]=e[1].trim():f.match(/^!/)?b[f.slice(1)]=!1:b[f]=!0}return b};sre.Grammar.correctFont_=function(a,b){if(!b||!a)return a;b=sre.L10n.getLocale().FONT[b]||b;b=b.split(/ |-/);b=new RegExp("^"+b.join("( |-)")+"( |-)");return a.replace(b,"")};sre.Grammar.addAnnotation_=function(a,b){return a+":"+b};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("ignoreFont",sre.Grammar.correctFont_);
sre.Grammar.getInstance().setPreprocessor("annotation",sre.Grammar.addAnnotation_);sre.Messages={};sre.Messages.MS={START:"",FRAC_V:"",FRAC_B:"",FRAC_S:"",END:"",FRAC_OVER:"",TWICE:"",NEST_FRAC:"",ENDFRAC:"",SUPER:"",SUB:"",SUP:"",SUPERSCRIPT:"",SUBSCRIPT:"",BASELINE:"",BASE:"",NESTED:"",NEST_ROOT:"",STARTROOT:"",ENDROOT:"",ROOTINDEX:"",ROOT:"",INDEX:"",UNDER:"",UNDERSCRIPT:"",OVER:"",OVERSCRIPT:""};sre.Messages.MS_FUNC={FRAC_NEST_DEPTH:function(a){return!1},RADICAL_NEST_DEPTH:function(a){return""},COMBINE_ROOT_INDEX:function(a,b){return a}};sre.Messages.MS_ROOT_INDEX={};
sre.Messages.FONT={bold:"","bold-fraktur":"","bold-italic":"","bold-script":"",caligraphic:"","caligraphic-bold":"","double-struck":"","double-struck-italic":"",fraktur:"",italic:"",monospace:"",normal:"",oldstyle:"","oldstyle-bold":"",script:"","sans-serif":"","sans-serif-italic":"","sans-serif-bold":"","sans-serif-bold-italic":"",unknown:""};
sre.Messages.ROLE={addition:"",multiplication:"",subtraction:"",division:"",equality:"",inequality:"",element:"",arrow:"",determinant:"",rowvector:"",binomial:"",squarematrix:"",multiline:"",matrix:"",vector:"",cases:"",table:"",unknown:""};sre.Messages.ENCLOSE={longdiv:"",actuarial:"",radical:"",box:"",roundedbox:"",circle:"",left:"",right:"",top:"",bottom:"",updiagonalstrike:"",downdiagonalstrike:"",verticalstrike:"",horizontalstrike:"",madruwb:"",updiagonalarrow:"",phasorangle:"",unknown:""};
sre.Messages.NAVIGATE={COLLAPSIBLE:"",EXPANDABLE:"",LEVEL:""};sre.MathspeakUtil={};sre.MathspeakUtil.spaceoutText=function(a){return a.textContent.split("").join(" ")};sre.MathspeakUtil.spaceoutNumber=function(a){a=a.textContent.split("");for(var b=[],c=new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser,d=0,e;e=a[d];d++){var f=sre.Semantic.Type.NUMBER,g=e.match(/\W/)?sre.Semantic.Role.UNKNOWN:sre.Semantic.Role.PROTECTED;e=c.parseFromString("<"+f+' role="'+g+'">'+e+"</"+f+">","text/xml");b.push(e.documentElement)}return b};
sre.MathspeakUtil.spaceoutIdentifier=function(a){var b=a.textContent;if(!b.match(/[a-zA-Z]+/))return a.setAttribute("role",sre.SemanticAttr.Role.PROTECTED),[a];a=b.split("");b=[];for(var c=new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser,d=0,e;e=a[d];d++){var f=sre.Semantic.Type.IDENTIFIER;e=c.parseFromString("<"+f+' role="'+sre.Semantic.Role.UNKNOWN+'">'+e+"</"+f+">","text/xml");b.push(e.documentElement)}return b};
sre.MathspeakUtil.nestingBarriers=[sre.Semantic.Type.CASES,sre.Semantic.Type.CELL,sre.Semantic.Type.INTEGRAL,sre.Semantic.Type.LINE,sre.Semantic.Type.MATRIX,sre.Semantic.Type.MULTILINE,sre.Semantic.Type.OVERSCORE,sre.Semantic.Type.ROOT,sre.Semantic.Type.ROW,sre.Semantic.Type.SQRT,sre.Semantic.Type.SUBSCRIPT,sre.Semantic.Type.SUPERSCRIPT,sre.Semantic.Type.TABLE,sre.Semantic.Type.UNDERSCORE,sre.Semantic.Type.VECTOR];sre.MathspeakUtil.nestingDepth={};
sre.MathspeakUtil.resetNestingDepth=function(a){sre.MathspeakUtil.nestingDepth={};return[a]};
sre.MathspeakUtil.getNestingDepth=function(a,b,c,d,e,f){d=d||sre.MathspeakUtil.nestingBarriers;e=e||{};f=f||function(a){return!1};var g=(new sre.SystemExternal.xmldom.XMLSerializer).serializeToString(b);sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a]||(sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a]={});if(sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a][g])return sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a][g];if(f(b)||0>c.indexOf(b.tagName))return 0;b=sre.MathspeakUtil.computeNestingDepth_(b,c,sre.BaseUtil.setdifference(d,c),e,f,0);return sre.MathspeakUtil.nestingDepth[a][g]=
b};sre.MathspeakUtil.containsAttr=function(a,b){if(!a.attributes)return!1;a=sre.DomUtil.toArray(a.attributes);for(var c=0,d;d=a[c];c++)if(b[d.nodeName]===d.nodeValue)return!0;return!1};
sre.MathspeakUtil.computeNestingDepth_=function(a,b,c,d,e,f){if(e(a)||-1<c.indexOf(a.tagName)||sre.MathspeakUtil.containsAttr(a,d))return f;-1<b.indexOf(a.tagName)&&f++;if(!a.childNodes||0===a.childNodes.length)return f;a=sre.DomUtil.toArray(a.childNodes);return Math.max.apply(null,a.map(function(a){return sre.MathspeakUtil.computeNestingDepth_(a,b,c,d,e,f)}))};
sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.getNestingDepth("fraction",a,["fraction"],sre.MathspeakUtil.nestingBarriers,{},sre.Messages.MS_FUNC.FRAC_NEST_DEPTH)};sre.MathspeakUtil.openingFractionVerbose=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.START)+sre.Messages.MS.FRAC_V};
sre.MathspeakUtil.closingFractionVerbose=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.END)+sre.Messages.MS.FRAC_V};sre.MathspeakUtil.overFractionVerbose=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.FRAC_OVER).trim()};sre.MathspeakUtil.openingFractionBrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.START)+sre.Messages.MS.FRAC_B};
sre.MathspeakUtil.closingFractionBrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return Array(a+1).join(sre.Messages.MS.END)+sre.Messages.MS.FRAC_B};sre.MathspeakUtil.openingFractionSbrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return 1===a?sre.Messages.MS.FRAC_S:sre.Messages.MS.NEST_FRAC+sre.Messages.MS_FUNC.RADICAL_NEST_DEPTH(a-1)+sre.Messages.MS.FRAC_S};
sre.MathspeakUtil.closingFractionSbrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return 1===a?sre.Messages.MS.ENDFRAC:sre.Messages.MS.NEST_FRAC+sre.Messages.MS_FUNC.RADICAL_NEST_DEPTH(a-1)+sre.Messages.MS.ENDFRAC};sre.MathspeakUtil.overFractionSbrief=function(a){a=sre.MathspeakUtil.fractionNestingDepth(a);return 1===a?sre.Messages.MS.FRAC_OVER:sre.Messages.MS.NEST_FRAC+sre.Messages.MS_FUNC.RADICAL_NEST_DEPTH(a-1)+sre.Messages.MS.OVER};sre.MathspeakUtil.onesNumbers=" one two three four five six seven eight nine ten eleven twelve thirteen fourteen fifteen sixteen seventeen eighteen nineteen".split(" ");
sre.MathspeakUtil.tensNumbers="  twenty thirty forty fifty sixty seventy eighty ninety".split(" ");sre.MathspeakUtil.largeNumbers=" thousand million billion trillion quadrillion quintillion sextillion septillion octillion nonillion decillion".split(" ");
sre.MathspeakUtil.hundredsToWords=function(a){a%=1E3;var b=sre.MathspeakUtil.onesNumbers[Math.floor(a/100)]?sre.MathspeakUtil.onesNumbers[Math.floor(a/100)]+"-hundred":"";(a%=100)&&(b=b+(b?"-":"")+(sre.MathspeakUtil.onesNumbers[a]||sre.MathspeakUtil.tensNumbers[Math.floor(a/10)]+"-"+sre.MathspeakUtil.onesNumbers[a%10]));return b};
sre.MathspeakUtil.numberToWords=function(a){if(a>=Math.pow(10,36))return a.toString();for(var b=0,c="";0<a;)a%1E3&&(c=sre.MathspeakUtil.hundredsToWords(a%1E3)+(b?"-"+sre.MathspeakUtil.largeNumbers[b]+"-":"")+c),a=Math.floor(a/1E3),b++;return c};
sre.MathspeakUtil.numberToOrdinal=function(a,b){if(2===a)return b?"halves":"half";a=sre.MathspeakUtil.numberToWords(a);a=a.match(/one$/)?a.slice(0,-3)+"first":a.match(/two$/)?a.slice(0,-3)+"second":a.match(/three$/)?a.slice(0,-5)+"third":a.match(/five$/)?a.slice(0,-4)+"fifth":a.match(/eight$/)?a.slice(0,-5)+"eighth":a.match(/nine$/)?a.slice(0,-4)+"ninth":a.match(/twelve$/)?a.slice(0,-6)+"twelfth":a.match(/ty$/)?a.slice(0,-2)+"tieth":a+"th";return b?a+"s":a};
sre.MathspeakUtil.simpleOrdinal=function(a){var b=a%100,c=a.toString();if(10<b&&20>b)return c+"th";switch(a%10){case 1:return c+"st";case 2:return c+"nd";case 3:return c+"rd";default:return c+"th"}};sre.MathspeakUtil.ordinalCounter=function(a,b){var c=0;return function(){return sre.MathspeakUtil.simpleOrdinal(++c)+" "+b}};
sre.MathspeakUtil.convertVulgarFraction_=function(a){if(!a.childNodes||!a.childNodes[0]||!a.childNodes[0].childNodes||2>a.childNodes[0].childNodes.length||a.childNodes[0].childNodes[0].tagName!==sre.SemanticAttr.Type.NUMBER||a.childNodes[0].childNodes[0].getAttribute("role")!==sre.SemanticAttr.Role.INTEGER||a.childNodes[0].childNodes[1].tagName!==sre.SemanticAttr.Type.NUMBER||a.childNodes[0].childNodes[1].getAttribute("role")!==sre.SemanticAttr.Role.INTEGER)return{convertible:!1,content:a.textContent};
var b=a.childNodes[0].childNodes[1].textContent;a=a.childNodes[0].childNodes[0].textContent;var c=Number(b),d=Number(a);return isNaN(c)||isNaN(d)?{convertible:!1,content:a+" "+sre.Messages.MS.FRAC_OVER+" "+b}:{convertible:!0,enumerator:d,denominator:c}};
sre.MathspeakUtil.vulgarFraction=function(a){a=sre.MathspeakUtil.convertVulgarFraction_(a);return a.convertible&&a.enumerator&&a.denominator?sre.MathspeakUtil.numberToWords(a.enumerator)+"-"+sre.MathspeakUtil.numberToOrdinal(a.denominator,1!==a.enumerator):a.content||""};sre.MathspeakUtil.vulgarFractionSmall=function(a){var b=sre.MathspeakUtil.convertVulgarFraction_(a);return b.convertible?(a=b.enumerator,b=b.denominator,0<a&&10>a&&0<b&&100>b):!1};
sre.MathspeakUtil.isSmallVulgarFraction=function(a){return sre.MathspeakUtil.vulgarFractionSmall(a)?[a]:[]};
sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper=function(a,b,c){for(;a.parentNode;){var d=a.parentNode,e=d.parentNode,f=a.getAttribute&&a.getAttribute("role");if(e.tagName===sre.Semantic.Type.SUBSCRIPT&&a===d.childNodes[1]||e.tagName===sre.Semantic.Type.TENSOR&&f&&(f===sre.Semantic.Role.LEFTSUB||f===sre.Semantic.Role.RIGHTSUB))b=c.sub+" "+b;if(e.tagName===sre.Semantic.Type.SUPERSCRIPT&&a===d.childNodes[1]||e.tagName===sre.Semantic.Type.TENSOR&&f&&(f===sre.Semantic.Role.LEFTSUPER||f===sre.Semantic.Role.RIGHTSUPER))b=
c.sup+" "+b;a=e}return b.trim()};sre.MathspeakUtil.subscriptVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,sre.Messages.MS.SUBSCRIPT,{sup:sre.Messages.MS.SUPER,sub:sre.Messages.MS.SUB})};sre.MathspeakUtil.subscriptBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,sre.Messages.MS.SUB,{sup:sre.Messages.MS.SUP,sub:sre.Messages.MS.SUB})};
sre.MathspeakUtil.superscriptVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,sre.Messages.MS.SUPERSCRIPT,{sup:sre.Messages.MS.SUPER,sub:sre.Messages.MS.SUB})};sre.MathspeakUtil.superscriptBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,sre.Messages.MS.SUP,{sup:sre.Messages.MS.SUP,sub:sre.Messages.MS.SUB})};
sre.MathspeakUtil.baselineVerbose=function(a){return(a=sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,"",{sup:sre.Messages.MS.SUPER,sub:sre.Messages.MS.SUB}))?a.replace(new RegExp(sre.Messages.MS.SUB+"$"),sre.Messages.MS.SUBSCRIPT).replace(new RegExp(sre.Messages.MS.SUPER+"$"),sre.Messages.MS.SUPERSCRIPT):sre.Messages.MS.BASELINE};sre.MathspeakUtil.baselineBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedSubSuper(a,"",{sup:sre.Messages.MS.SUP,sub:sre.Messages.MS.SUB})||sre.Messages.MS.BASE};
sre.MathspeakUtil.radicalNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.getNestingDepth("radical",a,["sqrt","root"],sre.MathspeakUtil.nestingBarriers,{})};sre.MathspeakUtil.nestedRadical=function(a,b,c){var d=sre.MathspeakUtil.radicalNestingDepth(a);c=(a=sre.MathspeakUtil.getRootIndex(a))?sre.Messages.MS_FUNC.COMBINE_ROOT_INDEX(c,a):c;return 1===d?c:b+sre.Messages.MS_FUNC.RADICAL_NEST_DEPTH(d-1)+c};
sre.MathspeakUtil.getRootIndex=function(a){a="sqrt"===a.tagName?"2":sre.XpathUtil.evalXPath("children/*[1]",a)[0].textContent.trim();return sre.Messages.MS_ROOT_INDEX[a]||""};sre.MathspeakUtil.openingRadicalVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NESTED,sre.Messages.MS.STARTROOT)};sre.MathspeakUtil.closingRadicalVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NESTED,sre.Messages.MS.ENDROOT)};
sre.MathspeakUtil.indexRadicalVerbose=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NESTED,sre.Messages.MS.ROOTINDEX)};sre.MathspeakUtil.openingRadicalBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.STARTROOT)};sre.MathspeakUtil.closingRadicalBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.ENDROOT)};
sre.MathspeakUtil.indexRadicalBrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.ROOTINDEX)};sre.MathspeakUtil.openingRadicalSbrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.ROOT)};sre.MathspeakUtil.indexRadicalSbrief=function(a){return sre.MathspeakUtil.nestedRadical(a,sre.Messages.MS.NEST_ROOT,sre.Messages.MS.INDEX)};
sre.MathspeakUtil.underscoreNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.getNestingDepth("underscore",a,["underscore"],sre.MathspeakUtil.nestingBarriers,{},function(a){return a.tagName&&a.tagName===sre.Semantic.Type.UNDERSCORE&&a.childNodes[0].childNodes[1].getAttribute("role")===sre.Semantic.Role.UNDERACCENT})};sre.MathspeakUtil.nestedUnderscore=function(a){a=sre.MathspeakUtil.underscoreNestingDepth(a);return Array(a).join(sre.Messages.MS.UNDER)+sre.Messages.MS.UNDERSCRIPT};
sre.MathspeakUtil.overscoreNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.getNestingDepth("overscore",a,["overscore"],sre.MathspeakUtil.nestingBarriers,{},function(a){return a.tagName&&a.tagName===sre.Semantic.Type.OVERSCORE&&a.childNodes[0].childNodes[1].getAttribute("role")===sre.Semantic.Role.OVERACCENT})};sre.MathspeakUtil.nestedOverscore=function(a){a=sre.MathspeakUtil.overscoreNestingDepth(a);return Array(a).join(sre.Messages.MS.OVER)+sre.Messages.MS.OVERSCRIPT};
sre.MathspeakUtil.determinantIsSimple=function(a){if(a.tagName!==sre.Semantic.Type.MATRIX||a.getAttribute("role")!==sre.Semantic.Role.DETERMINANT)return[];for(var b=sre.XpathUtil.evalXPath("children/row/children/cell/children/*",a),c=0,d;d=b[c];c++)if(d.tagName!==sre.Semantic.Type.NUMBER){if(d.tagName===sre.Semantic.Type.IDENTIFIER&&(d=d.getAttribute("role"),d===sre.Semantic.Role.LATINLETTER||d===sre.Semantic.Role.GREEKLETTER||d===sre.Semantic.Role.OTHERLETTER))continue;return[]}return[a]};
sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint=function(){var a=function(a){return a.map(function(a){return"ancestor::"+a})},b="not("+a(["subscript","superscript","tensor"]).join(" or ")+")",c=a(["relseq","multrel"]);a=a(["fraction","punctuation","fenced","sqrt","root"]);for(var d=[],e=0,f;f=a[e];e++)d=d.concat(c.map(function(a){return f+"/"+a}));c="not("+d.join(" | ")+")";return["ancestor::*/following-sibling::*",b,c].join(" and ")};
sre.MathspeakUtil.removeParens=function(a){if(!a.childNodes.length||!a.childNodes[0].childNodes.length||!a.childNodes[0].childNodes[0].childNodes.length)return"";a=a.childNodes[0].childNodes[0].childNodes[0].textContent;return a.match(/^\(.+\)$/)?a.slice(1,-1):a};sre.Locale={};sre.Locale.nestingToString=function(a){switch(a){case 1:return"";case 2:return sre.Messages.MS.TWICE;default:return a.toString()}};sre.Locale.vulgarNestingDepth=function(a){return sre.MathspeakUtil.vulgarFractionSmall(a)};sre.Locale.combinePostfixIndex=function(a,b){return a===sre.Messages.MS.ROOTINDEX||a===sre.Messages.MS.INDEX?a:a+" "+b};sre.Locale.localFont=function(a){return sre.Messages.FONT[a]||a};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("localFont",sre.Locale.localFont);
sre.Locale.localRole=function(a){return sre.Messages.ROLE[a]||a};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("localRole",sre.Locale.localRole);sre.Locale.localEnclose=function(a){return sre.Messages.ENCLOSE[a]||a};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("localEnclose",sre.Locale.localEnclose);sre.Locale.en={MS:{START:"Start",FRAC_V:"Fraction",FRAC_B:"Frac",FRAC_S:"Frac",END:"End",FRAC_OVER:"Over",TWICE:"Twice",NEST_FRAC:"Nest",ENDFRAC:"EndFrac",SUPER:"Super",SUB:"Sub",SUP:"Sup",SUPERSCRIPT:"Superscript",SUBSCRIPT:"Subscript",BASELINE:"Baseline",BASE:"Base",NESTED:"Nested",NEST_ROOT:"Nest",STARTROOT:"StartRoot",ENDROOT:"EndRoot",ROOTINDEX:"RootIndex",ROOT:"Root",INDEX:"Index",UNDER:"Under",UNDERSCRIPT:"Underscript",OVER:"Over",OVERSCRIPT:"Overscript"},MS_FUNC:{FRAC_NEST_DEPTH:sre.Locale.vulgarNestingDepth,
RADICAL_NEST_DEPTH:sre.Locale.nestingToString,COMBINE_ROOT_INDEX:function(a,b){return a}},MS_ROOT_INDEX:{},FONT:{},ROLE:{addition:"addition",multiplication:"multiplication",subtraction:"subtraction",division:"division",equality:"equality",inequality:"inequality",element:"element",arrow:"arrow",determinant:"determinant",rowvector:"row vector",binomial:"binomial",squarematrix:"square matrix",multiline:"multiple lines",matrix:"matrix",vector:"vector",cases:"case statement",table:"table",unknown:"unknown"},
ENCLOSE:{longdiv:"long division",actuarial:"actuarial symbol",radical:"square root",box:"box",roundedbox:"rounded box",circle:"circle",left:"left vertical-line",right:"right vertical-line",top:"overbar",bottom:"underbar",updiagonalstrike:"crossout",downdiagonalstrike:"crossout",verticalstrike:"vertical strikeout",horizontalstrike:"crossout",madruwb:"Arabic factorial symbol",updiagonalarrow:"diagonal arrow",phasorangle:"phasor angle",unknown:"long division"},NAVIGATE:{COLLAPSIBLE:"collapsible",EXPANDABLE:"expandable",
LEVEL:"Level"}};sre.Locale.es={MS:{START:"empezar ",FRAC_V:"fracci\u00f3n",FRAC_B:"frac",FRAC_S:"frac",END:"finalizar ",FRAC_OVER:"entre ",TWICE:"",NEST_FRAC:"",ENDFRAC:"",SUPER:"super",SUB:"sub",SUP:"sup",SUPERSCRIPT:"super\u00edndice",SUBSCRIPT:"sub\u00edndice",BASELINE:"l\u00ednea base",BASE:"",NESTED:"",NEST_ROOT:"",STARTROOT:"empezar ra\u00edz",ENDROOT:"finalizar ra\u00edz",ROOTINDEX:"\u00edndice de ra\u00edz",ROOT:"ra\u00edz",INDEX:"",UNDER:"bajo",UNDERSCRIPT:"bajo\u00edndice",OVER:"sobre",OVERSCRIPT:"sobre\u00edndice"},
MS_FUNC:{FRAC_NEST_DEPTH:function(a){return!1},RADICAL_NEST_DEPTH:function(a){return""},COMBINE_ROOT_INDEX:sre.Locale.combinePostfixIndex},MS_ROOT_INDEX:{2:"cuadrada",3:"c\u00fabica",4:"a la cuarta",5:"a la quinta",6:"a la sexta",7:"a la s\u00e9ptima",8:"a la octava",9:"a la novena",10:"a la d\u00e9cima"},FONT:{bold:"negrita","bold-fraktur":"negrita Fraktur","bold-italic":"negrita cursiva","bold-script":"negrita script",caligraphic:"caligr\u00e1fica","caligraphic-bold":"caligr\u00e1fica negrita",
"double-struck":"negrita de pizarra","double-struck-italic":"negrita de pizarra cursiva",fraktur:"Fraktur",italic:"cursiva",monospace:"monoespacio",normal:"normal",oldstyle:"estilo antiguo","oldstyle-bold":"estilo antiguo negrita",script:"script","sans-serif":"sans-serif","sans-serif-italic":"sans-serif cursiva","sans-serif-bold":"sans-serif negrita","sans-serif-bold-italic":"sans-serif negrita cursiva",unknown:"desconocida"},ROLE:{addition:"adici\u00f3n",multiplication:"multiplicaci\u00f3n",subtraction:"resta",
division:"divisi\u00f3n",equality:"igualdad",inequality:"desigualdad",element:"elemento",arrow:"flecha",determinant:"determinante",rowvector:"fila vector",binomial:"binomial",squarematrix:"matriz cuadrada",multiline:"l\u00edneas m\u00faltiples",matrix:"matriz",vector:"vector",cases:"declaraci\u00f3n de caso",table:"mesa",unknown:"desconocida"},ENCLOSE:{longdiv:"divisi\u00f3n larga",actuarial:"s\u00edmbolo actuarial",radical:"ra\u00edz cuadrada",box:"caja",roundedbox:"caja redondeada",circle:"c\u00edrculo",
left:"barra vertical izquierda",right:"barra vertical derecha",top:"barra",bottom:"subbarra",updiagonalstrike:"tachadura",downdiagonalstrike:"tachadura",verticalstrike:"ponchado vertical",horizontalstrike:"cruce",madruwb:"s\u00edmbolo factorial \u00e1rabe",updiagonalarrow:"flecha diagonal",phasorangle:"\u00e1ngulo de fasores",unknown:"divisi\u00f3n larga"},NAVIGATE:{COLLAPSIBLE:"plegable",EXPANDABLE:"ampliable",LEVEL:"nivel"}};sre.L10n={};sre.L10n.setLocale=function(){var a=sre.L10n.getLocale();if(a)for(var b in a)sre.Messages[b]=a[b]};sre.L10n.getLocale=function(){return sre.Locale[sre.Engine.getInstance().locale]||sre.Locale.en};sre.AuditoryDescription=function(a){this.context=a.context||"";this.text=a.text||"";this.userValue=a.userValue||"";this.annotation=a.annotation||"";this.personality=a.personality||{}};sre.AuditoryDescription.create=function(a,b){a.text=sre.Grammar.getInstance().apply(a.text,b||{});return new sre.AuditoryDescription(a)};sre.AuditoryDescription.prototype.isEmpty=function(){return 0==this.context.length&&0==this.text.length&&0==this.userValue.length&&0==this.annotation.length};
sre.AuditoryDescription.prototype.clone=function(){if(this.personality){var a={};for(var b in this.personality)a=this.personality[b]}return new sre.AuditoryDescription({context:this.context,text:this.text,userValue:this.userValue,annotation:this.annotation,personality:a})};sre.AuditoryDescription.prototype.toString=function(){return'AuditoryDescription(context="'+this.context+'"  text="'+this.text+'"  userValue="'+this.userValue+'"  annotation="'+this.annotation+'")'};
sre.AuditoryDescription.prototype.descriptionString=function(){return this.context&&this.text?this.context+" "+this.text:this.context||this.text};sre.AuditoryDescription.prototype.equals=function(a){return this.context==a.context&&this.text==a.text&&this.userValue==a.userValue&&this.annotation==a.annotation};sre.SpeechRule=function(a,b,c,d){this.name=a;this.dynamicCstr=b;this.precondition=c;this.action=d};sre.SpeechRule.prototype.toString=function(){return this.name+" | "+this.dynamicCstr.toString()+" | "+this.precondition.toString()+" ==> "+this.action.toString()};sre.SpeechRule.Type={NODE:"NODE",MULTI:"MULTI",TEXT:"TEXT",PERSONALITY:"PERSONALITY"};
sre.SpeechRule.Type.fromString=function(a){switch(a){case "[n]":return sre.SpeechRule.Type.NODE;case "[m]":return sre.SpeechRule.Type.MULTI;case "[t]":return sre.SpeechRule.Type.TEXT;case "[p]":return sre.SpeechRule.Type.PERSONALITY;default:throw"Parse error: "+a;}};
sre.SpeechRule.Type.toString=function(a){switch(a){case sre.SpeechRule.Type.NODE:return"[n]";case sre.SpeechRule.Type.MULTI:return"[m]";case sre.SpeechRule.Type.TEXT:return"[t]";case sre.SpeechRule.Type.PERSONALITY:return"[p]";default:throw"Unknown type error: "+a;}};sre.SpeechRule.Component=function(a){this.type=a.type;this.content=a.content;this.attributes=a.attributes;this.grammar=a.grammar};
sre.SpeechRule.Component.fromString=function(a){var b={};b.type=sre.SpeechRule.Type.fromString(a.substring(0,3));a=a.slice(3).trim();if(!a)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Missing content.");switch(b.type){case sre.SpeechRule.Type.TEXT:if('"'==a[0]){var c=sre.SpeechRule.splitString_(a,"\\(")[0].trim();if('"'!=c.slice(-1))throw new sre.SpeechRule.OutputError("Invalid string syntax.");b.content=c;a=a.slice(c.length).trim();-1==a.indexOf("(")&&(a="");break}case sre.SpeechRule.Type.NODE:case sre.SpeechRule.Type.MULTI:c=
a.indexOf(" ("),-1==c?(b.content=a.trim(),a=""):(b.content=a.substring(0,c).trim(),a=a.slice(c).trim())}a&&(a=sre.SpeechRule.Component.attributesFromString(a),a.grammar&&(b.grammar=a.grammar,delete a.grammar),Object.keys(a).length&&(b.attributes=a));return b=new sre.SpeechRule.Component(b)};sre.SpeechRule.Component.prototype.toString=function(){var a=""+sre.SpeechRule.Type.toString(this.type);a+=this.content?" "+this.content:"";var b=this.attributesToString();return a+(b?" "+b:"")};
sre.SpeechRule.Component.grammarFromString=function(a){return sre.Grammar.parseInput(a)};sre.SpeechRule.Component.prototype.grammarToString=function(){return this.getGrammar().join(":")};sre.SpeechRule.Component.prototype.getGrammar=function(){var a=[],b;for(b in this.grammar)!0===this.grammar[b]?a.push(b):!1===this.grammar[b]?a.push("!"+b):a.push(b+"="+this.grammar[b]);return a};
sre.SpeechRule.Component.attributesFromString=function(a){if("("!=a[0]||")"!=a.slice(-1))throw new sre.SpeechRule.OutputError("Invalid attribute expression: "+a);var b={};a=sre.SpeechRule.splitString_(a.slice(1,-1),",");for(var c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=a[c],f=e.indexOf(":");if(-1==f)b[e.trim()]="true";else{var g=e.substring(0,f).trim();e=e.slice(f+1).trim();b[g]="grammar"===g?sre.SpeechRule.Component.grammarFromString(e):b[g]=e}}return b};
sre.SpeechRule.Component.prototype.attributesToString=function(){var a=this.getAttributes(),b=this.grammarToString();b&&a.push("grammar:"+b);return 0<a.length?"("+a.join(", ")+")":""};sre.SpeechRule.Component.prototype.getAttributes=function(){var a=[],b;for(b in this.attributes){var c=this.attributes[b];"true"===c?a.push(b):a.push(b+":"+c)}return a};sre.SpeechRule.Action=function(a){this.components=a};
sre.SpeechRule.Action.fromString=function(a){a=sre.SpeechRule.splitString_(a,";").filter(function(a){return a.match(/\S/)}).map(function(a){return a.trim()});for(var b=[],c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=sre.SpeechRule.Component.fromString(a[c]);e&&b.push(e)}return new sre.SpeechRule.Action(b)};sre.SpeechRule.Action.prototype.toString=function(){return this.components.map(function(a){return a.toString()}).join("; ")};sre.SpeechRule.Precondition=function(a,b){this.query=a;this.constraints=b||[]};
sre.SpeechRule.Precondition.prototype.toString=function(){var a=this.constraints.join(", ");return this.query+", "+a};
sre.SpeechRule.splitString_=function(a,b){for(var c=[],d="";""!=a;){var e=a.search(b);if(-1==e){if(0!=(a.match(/"/g)||[]).length%2)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Invalid string in expression: "+a);c.push(d+a);a=d=""}else if(0==(a.substring(0,e).match(/"/g)||[]).length%2)c.push(d+a.substring(0,e)),d="",a=a.substring(e+1);else{var f=a.substring(e).search('"');if(-1==f)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Invalid string in expression: "+a);d+=a.substring(0,e+f+1);a=a.substring(e+f+1)}}d&&c.push(d);
return c};sre.SpeechRule.OutputError=function(a){Error.call(this);this.message=a||"";this.name="RuleError"};goog.inherits(sre.SpeechRule.OutputError,Error);sre.SpeechRuleEvaluator=function(){};sre.SpeechRuleEvaluator.prototype.evaluateDefault=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleFunctions=function(){};sre.SpeechRuleFunctions.Store_=function(a,b){this.prefix_=a;this.store_=b};sre.SpeechRuleFunctions.Store_.prototype.add=function(a,b){this.checkCustomFunctionSyntax_(a)&&(this.store_[a]=b)};sre.SpeechRuleFunctions.Store_.prototype.addStore=function(a){for(var b=Object.keys(a.store_),c=0,d;d=b[c];c++)this.add(d,a.store_[d])};sre.SpeechRuleFunctions.Store_.prototype.lookup=function(a){return this.store_[a]};
sre.SpeechRuleFunctions.CustomQueries=function(){sre.SpeechRuleFunctions.Store_.call(this,"CQF",{})};goog.inherits(sre.SpeechRuleFunctions.CustomQueries,sre.SpeechRuleFunctions.Store_);sre.SpeechRuleFunctions.CustomStrings=function(){sre.SpeechRuleFunctions.Store_.call(this,"CSF",{})};goog.inherits(sre.SpeechRuleFunctions.CustomStrings,sre.SpeechRuleFunctions.Store_);sre.SpeechRuleFunctions.ContextFunctions=function(){sre.SpeechRuleFunctions.Store_.call(this,"CTXF",{})};
goog.inherits(sre.SpeechRuleFunctions.ContextFunctions,sre.SpeechRuleFunctions.Store_);sre.SpeechRuleFunctions.Store_.prototype.checkCustomFunctionSyntax_=function(a){return a.match(new RegExp("^"+this.prefix_))?!0:(console.log("FunctionError: Invalid function name. Expected prefix "+this.prefix_),!1)};sre.SpeechRuleStore=function(){};sre.SpeechRuleStore.prototype.addRule=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.deleteRule=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.findRule=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.findAllRules=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.lookupRule=goog.abstractMethod;sre.SpeechRuleStore.prototype.defineRule=goog.abstractMethod;sre.TrieNode=function(){};sre.TrieNode.prototype.getConstraint=function(){};sre.TrieNode.prototype.getKind=function(){};sre.TrieNode.prototype.applyTest=function(a){};sre.TrieNode.prototype.addChild=function(a){};sre.TrieNode.prototype.getChild=function(a){};sre.TrieNode.prototype.getChildren=function(){};sre.TrieNode.prototype.findChildren=function(a){};sre.TrieNode.Kind={ROOT:"root",DYNAMIC:"dynamic",QUERY:"query",BOOLEAN:"boolean",STATIC:"static"};sre.AbstractTrieNode=function(a,b){this.constraint=a;this.test=b;this.children_={};this.kind=sre.TrieNode.Kind.ROOT};sre.AbstractTrieNode.prototype.getConstraint=function(){return this.constraint};sre.AbstractTrieNode.prototype.getKind=function(){return this.kind};sre.AbstractTrieNode.prototype.applyTest=function(a){return this.test(a)};sre.AbstractTrieNode.prototype.addChild=function(a){var b=a.getConstraint(),c=this.children_[b];this.children_[b]=a;return c};
sre.AbstractTrieNode.prototype.getChild=function(a){return this.children_[a]};sre.AbstractTrieNode.prototype.getChildren=function(){var a=[],b;for(b in this.children_)a.push(this.children_[b]);return a};sre.AbstractTrieNode.prototype.findChildren=function(a){var b=[],c;for(c in this.children_){var d=this.children_[c];d.applyTest(a)&&b.push(d)}return b};sre.AbstractTrieNode.prototype.toString=function(){return this.constraint};
sre.StaticTrieNode=function(a,b){sre.AbstractTrieNode.call(this,a,b);this.kind=sre.TrieNode.Kind.STATIC;this.rule_=null};goog.inherits(sre.StaticTrieNode,sre.AbstractTrieNode);sre.StaticTrieNode.prototype.getRule=function(){return this.rule_};sre.StaticTrieNode.prototype.setRule=function(a){this.rule_&&sre.Debugger.getInstance().output("Replacing rule "+this.rule_+" with "+a);this.rule_=a};
sre.StaticTrieNode.prototype.toString=function(){return this.getRule()?this.constraint+"\n==> "+this.getRule().action:this.constraint};sre.TrieNodeFactory={};sre.TrieNodeFactory.getNode=function(a,b,c){switch(a){case sre.TrieNode.Kind.ROOT:return new sre.RootTrieNode;case sre.TrieNode.Kind.DYNAMIC:return new sre.DynamicTrieNode(b);case sre.TrieNode.Kind.QUERY:return new sre.QueryTrieNode(b,c);case sre.TrieNode.Kind.BOOLEAN:return new sre.BooleanTrieNode(b,c);default:return null}};sre.RootTrieNode=function(){sre.AbstractTrieNode.call(this,"",function(){return!0});this.kind=sre.TrieNode.Kind.ROOT};goog.inherits(sre.RootTrieNode,sre.AbstractTrieNode);
sre.DynamicTrieNode=function(a){sre.AbstractTrieNode.call(this,a,function(b){return b===a});this.kind=sre.TrieNode.Kind.DYNAMIC};goog.inherits(sre.DynamicTrieNode,sre.AbstractTrieNode);
sre.TrieNodeFactory.constraintTest_=function(a){if(a.match(/^self::\*$/))return function(a){return!0};if(a.match(/^self::\w+$/)){var b=a.slice(6).toUpperCase();return function(a){return a.tagName&&sre.DomUtil.tagName(a)===b}}if(a.match(/^self::\w+:\w+$/)){a=a.split(":");var c=sre.XpathUtil.resolveNameSpace(a[2]);if(!c)return null;b=a[3].toUpperCase();return function(a){return a.localName&&a.localName.toUpperCase()===b&&a.namespaceURI===c}}if(a.match(/^@\w+$/)){var d=a.slice(1);return function(a){return a.hasAttribute&&
a.hasAttribute(d)}}if(a.match(/^@\w+="[\w\d ]+"$/)){a=a.split("=");d=a[0].slice(1);var e=a[1].slice(1,-1);return function(a){return a.hasAttribute&&a.hasAttribute(d)&&a.getAttribute(d)===e}}return a.match(/^@\w+!="[\w\d ]+"$/)?(a=a.split("!="),d=a[0].slice(1),e=a[1].slice(1,-1),function(a){return!a.hasAttribute||!a.hasAttribute(d)||a.getAttribute(d)!==e}):a.match(/^contains\(\s*@grammar\s*,\s*"[\w\d ]+"\s*\)$/)?(a=a.split('"'),e=a[1],function(a){return sre.Grammar.getInstance().getParameter(e)}):
a.match(/^not\(\s*contains\(\s*@grammar\s*,\s*"[\w\d ]+"\s*\)\s*\)$/)?(a=a.split('"'),e=a[1],function(a){return!sre.Grammar.getInstance().getParameter(e)}):null};sre.QueryTrieNode=function(a,b){this.store_=b;sre.StaticTrieNode.call(this,a,sre.TrieNodeFactory.constraintTest_(a));this.kind=sre.TrieNode.Kind.QUERY};goog.inherits(sre.QueryTrieNode,sre.StaticTrieNode);sre.QueryTrieNode.prototype.applyTest=function(a){return this.test?this.test(a):this.store_.applyQuery(a,this.constraint)===a};
sre.BooleanTrieNode=function(a,b){this.store_=b;sre.StaticTrieNode.call(this,a,sre.TrieNodeFactory.constraintTest_(a));this.kind=sre.TrieNode.Kind.BOOLEAN};goog.inherits(sre.BooleanTrieNode,sre.StaticTrieNode);sre.BooleanTrieNode.prototype.applyTest=function(a){return this.test?this.test(a):this.store_.applyConstraint(a,this.constraint)};sre.Trie=function(a){this.store=a;this.root=sre.TrieNodeFactory.getNode(sre.TrieNode.Kind.ROOT,"",this.store)};sre.Trie.prototype.addRule=function(a){for(var b=this.root,c=a.dynamicCstr.getValues(),d=0,e=c.length;d<e;d++)b=this.addNode_(b,c[d],sre.TrieNode.Kind.DYNAMIC);b=this.addNode_(b,a.precondition.query,sre.TrieNode.Kind.QUERY);c=a.precondition.constraints;d=0;for(e=c.length;d<e;d++)b=this.addNode_(b,c[d],sre.TrieNode.Kind.BOOLEAN);b.setRule(a)};
sre.Trie.prototype.addNode_=function(a,b,c){var d=a.getChild(b);d||(d=sre.TrieNodeFactory.getNode(c,b,this.store),a.addChild(d));return d};
sre.Trie.prototype.lookupRules=function(a,b){for(var c=[this.root],d=[];b.length;){for(var e=b.shift(),f=[];c.length;){var g=c.shift();g=g.getChildren();g.forEach(function(a){a.getKind()===sre.TrieNode.Kind.DYNAMIC&&-1===e.indexOf(a.getConstraint())||f.push(a)})}c=f.slice()}for(;c.length;)g=c.shift(),g.getRule&&(b=g.getRule())&&d.push(b),g=g.findChildren(a),c=c.concat(g);return d};
sre.Trie.prototype.hasSubtrie=function(a){for(var b=this.root,c=0,d=a.length;c<d;c++)if(b=b.getChild(a[c]),!b)return!1;return!0};sre.Trie.prototype.toString=function(){return sre.Trie.printWithDepth_(this.root,0,"")};sre.Trie.prototype.collectRules=function(){return sre.Trie.collectRules_(this.root)};sre.Trie.prototype.order=function(){return sre.Trie.order_(this.root)};
sre.Trie.printWithDepth_=function(a,b,c){var d=Array(b+2).join(b)+": ";c+=d+a.toString()+"\n";a=a.getChildren();d=0;for(var e;e=a[d];d++)c=sre.Trie.printWithDepth_(e,b+1,c);return c};sre.Trie.order_=function(a){a=a.getChildren();if(!a.length)return 0;var b=Math.max.apply(null,a.map(sre.Trie.order_));return Math.max(a.length,b)};
sre.Trie.collectRules_=function(a){var b=[];for(a=[a];a.length;){var c=a.shift();if(c.getKind()===sre.TrieNode.Kind.QUERY||c.getKind()===sre.TrieNode.Kind.BOOLEAN){var d=c.getRule();d&&b.unshift(d)}a=a.concat(c.getChildren())}return b};sre.BaseRuleStore=function(){this.customQueries=new sre.SpeechRuleFunctions.CustomQueries;this.customStrings=new sre.SpeechRuleFunctions.CustomStrings;this.contextFunctions=new sre.SpeechRuleFunctions.ContextFunctions;this.speechRules_=[];this.trie=new sre.Trie(this);this.parseOrder=sre.DynamicCstr.DEFAULT_ORDER;this.parser=new sre.DynamicCstr.Parser(this.parseOrder);this.locale=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE];this.initialized=!1};
sre.BaseRuleStore.prototype.lookupRule=function(a,b){if(!a||a.nodeType!=sre.DomUtil.NodeType.ELEMENT_NODE&&a.nodeType!=sre.DomUtil.NodeType.TEXT_NODE)return null;a=this.trie.lookupRules(a,b.allProperties());return 0<a.length?this.pickMostConstraint_(b,a):null};
sre.BaseRuleStore.prototype.defineRule=function(a,b,c,d,e){try{var f=sre.SpeechRule.Action.fromString(c),g=Array.prototype.slice.call(arguments,4),h=new sre.SpeechRule.Precondition(d,g),k=this.parseCstr(b);var l=new sre.SpeechRule(a,k,h,f)}catch(m){if("RuleError"==m.name)return console.log("Rule Error ",d,"("+b+"):",m.message),null;throw m;}this.addRule(l);return l};sre.BaseRuleStore.prototype.addRule=function(a){this.trie.addRule(a);this.speechRules_.unshift(a)};
sre.BaseRuleStore.prototype.deleteRule=function(a){a=this.speechRules_.indexOf(a);-1!=a&&this.speechRules_.splice(a,1)};sre.BaseRuleStore.prototype.findRule=function(a){for(var b=0,c;c=this.speechRules_[b];b++)if(a(c))return c;return null};sre.BaseRuleStore.prototype.findAllRules=function(a){return this.speechRules_.filter(a)};sre.BaseRuleStore.prototype.evaluateDefault=function(a){return[sre.AuditoryDescription.create({text:a.textContent})]};
sre.BaseRuleStore.prototype.debugSpeechRule=function(a,b){a=a.precondition;var c=this.applyQuery(b,a.query);sre.Debugger.getInstance().output(a.query,c?c.toString():c);a.constraints.forEach(goog.bind(function(a){sre.Debugger.getInstance().output(a,this.applyConstraint(b,a))},this))};sre.BaseRuleStore.prototype.initialize=goog.abstractMethod;
sre.BaseRuleStore.prototype.removeDuplicates=function(a){for(var b=this.speechRules_.length-1,c;c=this.speechRules_[b];b--)c!=a&&a.dynamicCstr.equal(c.dynamicCstr)&&sre.BaseRuleStore.comparePreconditions_(c,a)&&this.speechRules_.splice(b,1)};sre.BaseRuleStore.prototype.applyCustomQuery=function(a,b){return(b=this.customQueries.lookup(b))?b(a):null};sre.BaseRuleStore.prototype.applySelector=function(a,b){return this.applyCustomQuery(a,b)||sre.XpathUtil.evalXPath(b,a)};
sre.BaseRuleStore.prototype.applyQuery=function(a,b){a=this.applySelector(a,b);return 0<a.length?a[0]:null};sre.BaseRuleStore.prototype.applyConstraint=function(a,b){return!!this.applyQuery(a,b)||sre.XpathUtil.evaluateBoolean(b,a)};
sre.BaseRuleStore.prototype.pickMostConstraint_=function(a,b){var c=sre.Engine.getInstance().comparator;b.sort(function(a,b){return c.compare(a.dynamicCstr,b.dynamicCstr)||b.precondition.constraints.length-a.precondition.constraints.length});sre.Debugger.getInstance().generateOutput(goog.bind(function(){return b.map(function(a){return a.name+"("+a.dynamicCstr.toString()+")"})},this));return b[0]};
sre.BaseRuleStore.compareStaticConstraints_=function(a,b){if(a.length!=b.length)return!1;for(var c=0,d;d=a[c];c++)if(-1==b.indexOf(d))return!1;return!0};sre.BaseRuleStore.comparePreconditions_=function(a,b){a=a.precondition;b=b.precondition;return a.query!=b.query?!1:sre.BaseRuleStore.compareStaticConstraints_(a.constraints,b.constraints)};sre.BaseRuleStore.prototype.getSpeechRules=function(){return this.speechRules_};sre.BaseRuleStore.prototype.setSpeechRules=function(a){this.speechRules_=a};
sre.BaseRuleStore.prototype.parseCstr=function(a){return this.parser.parse(this.locale+"."+a)};sre.MathStore=function(){sre.BaseRuleStore.call(this);this.initializer=[]};goog.inherits(sre.MathStore,sre.BaseRuleStore);sre.MathStore.prototype.initialize=function(){if(!this.initialized){for(var a=0,b;b=this.initializer[a];a++)b();this.setSpeechRules(this.trie.collectRules());this.initialized=!0}};
sre.MathStore.prototype.defineUniqueRuleAlias=function(a,b,c,d){var e=this.parseCstr(b),f=this.findRule(goog.bind(function(b){return b.name==a&&e.equal(b.dynamicCstr)},this));if(!f)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Rule named "+a+" with style "+b+" does not exist.");this.addAlias_(f,c,Array.prototype.slice.call(arguments,3))};
sre.MathStore.prototype.defineRuleAlias=function(a,b,c){var d=this.findRule(function(b){return b.name==a});if(!d)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Rule with named "+a+" does not exist.");this.addAlias_(d,b,Array.prototype.slice.call(arguments,2))};
sre.MathStore.prototype.defineRulesAlias=function(a,b,c){var d=this.findAllRules(function(b){return b.name==a});if(0==d.length)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Rule with name "+a+" does not exist.");var e=Array.prototype.slice.call(arguments,2);d.forEach(goog.bind(function(a){this.addAlias_(a,b,e)},this))};sre.MathStore.prototype.addAlias_=function(a,b,c){b=new sre.SpeechRule.Precondition(b,c);b=new sre.SpeechRule(a.name,a.dynamicCstr,b,a.action);b.name=a.name;this.addRule(b)};
sre.MathStore.prototype.defineSpecialisedRule=function(a,b,c,d){var e=this.parseCstr(b),f=this.findRule(goog.bind(function(b){return b.name==a&&e.equal(b.dynamicCstr)},this));if(!f)throw new sre.SpeechRule.OutputError("Rule named "+a+" with style "+b+" does not exist.");b=this.parseCstr(c);d=d?sre.SpeechRule.Action.fromString(d):f.action;f=new sre.SpeechRule(f.name,b,f.precondition,d);this.addRule(f)};sre.MathStore.prototype.evaluateDefault=function(a){return this.evaluateString_(a.textContent)};
sre.MathStore.prototype.evaluateString_=function(a){var b=[];if(a.match(/^\s+$/))return b;a=sre.BaseUtil.removeEmpty(a.replace(/\s/g," ").split(" "));for(var c=0,d;d=a[c];c++)if(1==d.length)b.push(this.evaluate_(d));else if(d.match(/^[a-zA-Z]+$/))b.push(this.evaluate_(d));else for(;d;){var e=d.match(/^((\d{1,3})(?=,)(,\d{3})*(\.\d+)?)|^\d*\.\d+|^\d+/),f=d.match(/^[a-zA-Z]+/);e?(b.push(this.evaluate_(e[0])),d=d.substring(e[0].length)):f?(b.push(this.evaluate_(f[0])),d=d.substring(f[0].length)):(e=
d[0].charCodeAt(0),55296<=e&&56319>=e&&1<d.length&&!isNaN(d.charCodeAt(1))?(b.push(this.evaluate_(d.slice(0,2))),d=d.substring(2)):(b.push(this.evaluate_(d[0])),d=d.substring(1)))}return b};sre.MathStore.prototype.evaluate_=function(a){return sre.AuditoryDescription.create({text:a},{adjust:!0,translate:!0})};sre.WalkerUtil={};sre.WalkerUtil.splitAttribute=function(a){return a?a.split(/,/):[]};sre.WalkerUtil.getAttribute=function(a,b){return sre.DomUtil.getDataAttribute(a,b)};sre.WalkerUtil.getSemanticRoot=function(a){if(a.hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE)&&!a.hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT))return a;for(var b=sre.DomUtil.querySelectorAllByAttr(a,sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE),c=0,d;d=b[c];c++)if(!d.hasAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT))return d;return a};
sre.WalkerUtil.getBySemanticId=function(a,b){return a.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID)===b?a:sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(a,sre.EnrichMathml.Attribute.ID,b)[0]};sre.RebuildStree=function(a){this.nodeDict={};this.mathml=a;this.mmlRoot=sre.WalkerUtil.getSemanticRoot(a);this.streeRoot=this.assembleTree(this.mmlRoot);this.stree=sre.SemanticTree.fromNode(this.streeRoot,this.mathml);this.xml=this.stree.xml()};sre.RebuildStree.prototype.getTree=function(){return this.stree};
sre.RebuildStree.prototype.assembleTree=function(a){var b=this.makeNode(a),c=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN)),d=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.CONTENT));if(0===d.length&&0===c.length)return b.textContent=a.textContent,b;if(0<d.length){var e=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(a,d[0]);e&&(e=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(e,sre.EnrichMathml.Attribute.OPERATOR)),
1<e.length&&(b.textContent=e[1]))}e=function(c){c=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(a,c);c=this.assembleTree(c);c.parent=b;return c};b.contentNodes=d.map(goog.bind(e,this));b.childNodes=c.map(goog.bind(e,this));return(c=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.COLLAPSED))?this.postProcess(b,c):b};
sre.RebuildStree.prototype.makeNode=function(a){var b=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE),c=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.ROLE),d=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.FONT),e=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.ID),f=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.EMBELLISHED);a=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.FENCEPOINTER);e=this.createNode(parseInt(e,10));e.type=b;e.role=
c;e.font=d?d:sre.SemanticAttr.Font.UNKNOWN;a&&(e.fencePointer=a);f&&(e.embellished=f);return e};sre.RebuildStree.isPunctuated=function(a){return!sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(a)&&a[1]&&sre.SemanticSkeleton.contentCollapseStructure(a[1])};sre.RebuildStree.prototype.makePunctuation=function(a){a=this.createNode(a);a.updateContent(sre.SemanticAttr.invisibleComma());a.role=sre.SemanticAttr.Role.DUMMY;return a};
sre.RebuildStree.prototype.makePunctuated=function(a,b,c){var d=this.createNode(b[0]);d.type=sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED;d.embellished=a.embellished;d.fencePointer=a.fencePointer;d.role=c;a=b.splice(1,1)[0].slice(1);d.contentNodes=a.map(goog.bind(this.makePunctuation,this));this.collapsedChildren_(b)};sre.RebuildStree.prototype.makeEmpty=function(a,b,c){b=this.createNode(b);b.type=sre.SemanticAttr.Type.EMPTY;b.embellished=a.embellished;b.fencePointer=a.fencePointer;b.role=c};
sre.RebuildStree.prototype.makeIndex=function(a,b,c){sre.RebuildStree.isPunctuated(b)?this.makePunctuated(a,b,c):sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(b)&&!this.nodeDict[b.toString()]&&this.makeEmpty(a,b,c)};
sre.RebuildStree.prototype.postProcess=function(a,b){b=sre.SemanticSkeleton.fromString(b).array;if(a.type===sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP){var c=this.createNode(b[1][0]);c.type=sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT;c.role=sre.SemanticAttr.Role.SUBSUP;a.type=sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT;c.embellished=a.embellished;c.fencePointer=a.fencePointer;this.makeIndex(a,b[1][2],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB);this.makeIndex(a,b[2],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER);this.collapsedChildren_(b);return a}if(a.type===
sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT)return this.makeIndex(a,b[2],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB),this.collapsedChildren_(b),a;if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT)return this.makeIndex(a,b[2],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER),this.collapsedChildren_(b),a;if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.TENSOR)return this.makeIndex(a,b[2],sre.SemanticAttr.Role.LEFTSUB),this.makeIndex(a,b[3],sre.SemanticAttr.Role.LEFTSUPER),this.makeIndex(a,b[4],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUB),this.makeIndex(a,b[5],sre.SemanticAttr.Role.RIGHTSUPER),
this.collapsedChildren_(b),a;if(a.type===sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED)return sre.RebuildStree.isPunctuated(b)&&(b=b.splice(1,1)[0].slice(1),a.contentNodes=b.map(goog.bind(this.makePunctuation,this))),a;a.type===sre.SemanticAttr.Role.UNDEROVER&&(c=this.createNode(b[1][0]),a.childNodes[1].role===sre.SemanticAttr.Role.OVERACCENT?(c.type=sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE,a.type=sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE):(c.type=sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE,a.type=sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE),c.role=
sre.SemanticAttr.Role.UNDEROVER,c.embellished=a.embellished,c.fencePointer=a.fencePointer,this.collapsedChildren_(b));return a};sre.RebuildStree.prototype.createNode=function(a){var b=new sre.SemanticNode(a);return this.nodeDict[a.toString()]=b};
sre.RebuildStree.prototype.collapsedChildren_=function(a){var b=goog.bind(function(a){var c=this.nodeDict[a[0]];c.childNodes=[];for(var e=1,f=a.length;e<f;e++){var g=a[e];c.childNodes.push(sre.SemanticSkeleton.simpleCollapseStructure(g)?this.nodeDict[g]:b(g))}return c},this);b(a)};sre.SpeechGenerator=function(){};sre.SpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){};sre.SpeechGenerator.prototype.getRebuilt=function(){};sre.SpeechGenerator.prototype.setRebuilt=function(a){};sre.SpeechGenerator.prototype.start=function(){};sre.SpeechGenerator.prototype.end=function(){};sre.MathSimpleStore=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.MathSimpleStore,sre.MathStore);sre.MathSimpleStore.prototype.defineRulesFromMappings=function(a,b,c){for(var d in c)for(var e in c[d])this.defineRule(a,d+"."+e,'[t] "'+c[d][e]+'"',"self::text()",'"'===b?"self::text() = '"+b+"'":'self::text() = "'+b+'"')};
sre.MathSimpleStore.prototype.lookupRule=function(a,b){a=this.getSpeechRules().filter(function(a){return sre.MathSimpleStore.testDynamicConstraints_(b,a)});return a.length?a.sort(function(a,b){return sre.Engine.getInstance().comparator.compare(a.dynamicCstr,b.dynamicCstr)})[0]:null};sre.MathSimpleStore.testDynamicConstraints_=function(a,b){return sre.Engine.getInstance().strict?b.dynamicCstr.equal(a):sre.Engine.getInstance().comparator.match(b.dynamicCstr)};
sre.MathCompoundStore=function(){this.subStores_={};this.locale=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE]};goog.addSingletonGetter(sre.MathCompoundStore);sre.MathCompoundStore.prototype.defineRules=function(a,b,c){var d=this.subStores_[b];d?sre.Debugger.getInstance().output("Store exists! "+b):(d=new sre.MathSimpleStore,this.subStores_[b]=d);d.locale=this.locale;d.defineRulesFromMappings(a,b,c)};
sre.MathCompoundStore.prototype.changeLocale_=function(a){if(!a.locale)return!1;this.locale=a.locale;return!0};sre.MathCompoundStore.prototype.addSymbolRules=function(a){if(!this.changeLocale_(a)){var b=sre.MathSimpleStore.parseUnicode_(a.key);this.defineRules(a.key,b,a.mappings)}};sre.MathCompoundStore.prototype.addFunctionRules=function(a){if(!this.changeLocale_(a)){var b=a.names;a=a.mappings;for(var c=0,d;d=b[c];c++)this.defineRules(d,d,a)}};
sre.MathCompoundStore.prototype.addUnitRules=function(a){if(!this.changeLocale_(a)){var b=a.names;b&&(a.names=b.map(function(a){return a+":unit"}));this.addFunctionRules(a)}};sre.MathCompoundStore.prototype.lookupRule=function(a,b){return(a=this.subStores_[a])?a.lookupRule(null,b):null};sre.MathCompoundStore.prototype.lookupString=function(a,b){return(a=this.lookupRule(a,b))?a.action.components.map(function(a){return a.content.slice(1,-1)}).join(" "):""};
sre.MathSimpleStore.parseUnicode_=function(a){a=parseInt(a,16);if(65536>a)return String.fromCharCode(a);a-=65536;return String.fromCharCode((a>>10)+55296,(a&1023)+56320)};sre.MathMap=function(){this.store=sre.MathCompoundStore.getInstance();this.retrieveMaps()};goog.addSingletonGetter(sre.MathMap);sre.MathMap.toFetch_=0;sre.Engine.registerTest(function(){return sre.MathMap.getInstance()&&!sre.MathMap.toFetch_});sre.MathMap.prototype.stringify=function(){return JSON.stringify(this)};sre.MathMap.SYMBOLS_PATH_="symbols";sre.MathMap.FUNCTIONS_PATH_="functions";sre.MathMap.UNITS_PATH_="units";sre.MathMap.SYMBOLS_FILES_="greek-capital.js greek-small.js greek-scripts.js greek-symbols.js greek-mathfonts-bold.js greek-mathfonts-italic.js greek-mathfonts-sans-serif-bold.js hebrew_letters.js latin-lower-double-accent.js latin-lower-normal.js latin-lower-phonetic.js latin-lower-single-accent.js latin-rest.js latin-upper-double-accent.js latin-upper-normal.js latin-upper-single-accent.js latin-mathfonts-bold-fraktur.js latin-mathfonts-bold.js latin-mathfonts-bold-script.js latin-mathfonts-double-struck.js latin-mathfonts-fraktur.js latin-mathfonts-italic.js latin-mathfonts-monospace.js latin-mathfonts-sans-serif-bold.js latin-mathfonts-sans-serif-italic.js latin-mathfonts-sans-serif.js latin-mathfonts-script.js math_angles.js math_arrows.js math_characters.js math_delimiters.js math_digits.js math_geometry.js math_harpoons.js math_non_characters.js math_symbols.js math_whitespace.js other_stars.js".split(" ");
sre.MathMap.FUNCTIONS_FILES_=["algebra.js","elementary.js","hyperbolic.js","trigonometry.js"];sre.MathMap.UNITS_FILES_="energy.js length.js memory.js other.js speed.js temperature.js time.js volume.js weight.js".split(" ");
sre.MathMap.retrieveFiles=function(a,b,c){b=sre.BaseUtil.makePath(sre.SystemExternal.jsonPath+b);switch(sre.Engine.getInstance().mode){case sre.Engine.Mode.ASYNC:sre.MathMap.toFetch_+=a.length;for(var d=0,e;e=a[d];d++)sre.MathMap.fromFile_(b+e,function(a,b){sre.MathMap.toFetch_--;a||JSON.parse(b).forEach(function(a){c(a)})});break;case sre.Engine.Mode.HTTP:var f=sre.Engine.getInstance().isIE;sre.MathMap.toFetch_+=a.length;for(d=0;e=a[d];d++)f?sre.MathMap.getJsonIE_(e,c):sre.MathMap.getJsonAjax_(b+
e,c);break;default:sre.MathMap.parseFiles(a.map(function(a){return b+a})).forEach(function(a){c(a)})}};
sre.MathMap.prototype.retrieveMaps=function(){for(var a=0;a<sre.Variables.LOCALES.length;a++){var b=sre.Variables.LOCALES[a];sre.MathMap.retrieveFiles(sre.MathMap.FUNCTIONS_FILES_,b+"/"+sre.MathMap.FUNCTIONS_PATH_,goog.bind(this.store.addFunctionRules,this.store));sre.MathMap.retrieveFiles(sre.MathMap.SYMBOLS_FILES_,b+"/"+sre.MathMap.SYMBOLS_PATH_,goog.bind(this.store.addSymbolRules,this.store));sre.MathMap.retrieveFiles(sre.MathMap.UNITS_FILES_,b+"/"+sre.MathMap.UNITS_PATH_,goog.bind(this.store.addUnitRules,
this.store))}};sre.MathMap.getJsonIE_=function(a,b,c){var d=c||1;if(sre.BrowserUtil.mapsForIE){for(c=0;c<sre.Variables.LOCALES.length;c++){var e=sre.BrowserUtil.mapsForIE[sre.Variables.LOCALES[c]+"/"+a];e&&e.forEach(function(a){b(a)})}sre.MathMap.toFetch_--}else 5>=d?setTimeout(function(){sre.MathMap.getJsonIE_(a,b,d++)},300):sre.MathMap.toFetch_--};sre.MathMap.fromFile_=function(a,b){return sre.SystemExternal.fs.readFile(a,"utf8",b)};
sre.MathMap.loadFile=function(a){try{return sre.MathMap.readJSON_(a)}catch(b){console.log("Unable to load file: "+a+", error: "+b)}};sre.MathMap.loadFiles=function(a){return a.map(sre.MathMap.loadFile)};sre.MathMap.parseFiles=function(a){a=sre.MathMap.loadFiles(a);return[].concat.apply([],a.map(function(a){return JSON.parse(a)}))};sre.MathMap.readJSON_=function(a){return sre.SystemExternal.fs.readFileSync(a)};
sre.MathMap.getJsonAjax_=function(a,b){var c=new XMLHttpRequest;c.onreadystatechange=function(){4===c.readyState&&(sre.MathMap.toFetch_--,200===c.status&&JSON.parse(c.responseText).forEach(function(a){b(a)}))};c.open("GET",a,!0);c.send()};sre.AbstractionRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.AbstractionRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.AbstractionRules);sre.AbstractionRules.mathStore=sre.AbstractionRules.getInstance();sre.AbstractionRules.defineRule_=goog.bind(sre.AbstractionRules.mathStore.defineRule,sre.AbstractionRules.mathStore);sre.AbstractionRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.AbstractionRules.mathStore.defineRulesAlias,sre.AbstractionRules.mathStore);
sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_=goog.bind(sre.AbstractionRules.mathStore.defineSpecialisedRule,sre.AbstractionRules.mathStore);sre.AbstractionRules.defineUniqueRuleAlias_=goog.bind(sre.AbstractionRules.mathStore.defineUniqueRuleAlias,sre.AbstractionRules.mathStore);
sre.AbstractionRules.initAbstractionRules_=function(){(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-collapsed","mathspeak.default",'[t] "collapsed"; [n] . (grammar:collapsed)',"self::*","@alternative",'not(@alternative="summary")','not(contains(@grammar, "collapsed"))');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.default",'[t] "long identifier"',"self::identifier","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.default",
'[t] "identifier"',"self::identifier",'@alternative="summary"',"@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.brief",'[t] "identifier"',"self::identifier","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-identifier","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.default",'[t] "long number"',"self::number","@alternative");
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.default",'[t] "number"',"self::number","@alternative",'@alternative="summary"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.brief",'[t] "number"',"self::number","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-number","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.default",'[t] "long mixed number"',"self::number","@alternative",'@role="mixed"');
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.brief",'[t] "mixed number"',"self::number","@alternative",'@role="mixed"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-text","mathspeak.default",'[t] "text"',"self::text","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-function","mathspeak.default",'[t] "functional expression"',"self::function","@alternative","self::*");
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-function","mathspeak.brief",'[t] "function"',"self::function","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-function","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-lim","mathspeak.default",'[t] "limit function"',"self::function","@alternative",'@role="limit function"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-lim","mathspeak.brief",'[t] "lim"',"self::function","@alternative",'@role="limit function"');
(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-lim","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-fraction","mathspeak.default",'[t] "fraction"',"self::fraction","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-fraction","mathspeak.brief",'[t] "frac"',"self::fraction","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-fraction","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-continued-fraction",
"mathspeak.default",'[t] "continued fraction"',"self::fraction","@alternative",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis"]',"self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-continued-fraction","mathspeak.brief",'[t] "continued frac"',"self::fraction","@alternative",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis"]',"self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-continued-fraction","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-sqrt",
"mathspeak.default",'[t] "square root"',"self::sqrt","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.default",'[t] "nested square root"',"self::sqrt","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt-nested",
"mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root","mathspeak.default",'[t] "root of index"; [n] children/*[1]; [t] "endindex"',"self::root","@alternative","following-sibling::* or ancestor::*/following-sibling::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root","mathspeak.brief",'[t] "root"',"self::root","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-root",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.default",'[t] "nested root of index"; [n] children/*[1]',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.default",'[t] "nested root of index"; [n] children/*[1]; [t] "endindex"',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root",
"following-sibling::* or ancestor::*/following-sibling::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.brief",'[t] "nested root"',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-superscript","mathspeak.default",'[t] "power"',"self::superscript","@alternative","self::*",
"self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-superscript","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-superscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-subscript","mathspeak.default",'[t] "subscript"',"self::subscript","@alternative","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-subscript","mathspeak.default","mathspeak.brief");
(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-subsup","mathspeak.default",'[t] "power with subscript"',"self::superscript","@alternative",'name(children/*[1])="subscript"',"self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-subsup","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-subsup","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "with"; [t] count(./children/*); [t] "elements"',"self::infixop","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "with variable number of elements"',"self::infixop","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.brief",
"[t] @role (grammar:localRole)","self::infixop","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-infixop","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-addition","mathspeak.default",'[t] "sum with"; [t] count(./children/*); [t] "summands"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-addition","mathspeak.brief",'[t] "sum"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-addition",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-addition","mathspeak.default",'[t] "sum with variable number of summands"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.default",'[t] "product with"; [t] count(./children/*); [t] "factors"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-multiplication",
"mathspeak.brief",'[t] "product"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRuleAlias_)("abstr-multiplication","self::infixop","@alternative",'@role="implicit"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-multiplication","mathspeak.default",'[t] "product with variable number of factors"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"',
"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRuleAlias_)("abstr-var-multiplication","self::infixop","@alternative",'@role="implicit"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-vector","mathspeak.default",'[t] count(./children/*) ; [t] "dimensional vector"',"self::vector","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-vector","mathspeak.brief",'[t] "vector"',"self::vector",
"@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-vector","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-vector","mathspeak.default",'[t] "n dimensional vector"',"self::vector","@alternative",'./children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default",'[t] "binomial"',"self::vector","@alternative",'@role="binomial"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-binomial",
"mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-determinant","mathspeak.default",'[t] count(./children/*); [t] "dimensional determinant"',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"',"self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-determinant","mathspeak.brief",'[t] "determinant"',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"',"self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-determinant",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-determinant","mathspeak.default",'[t] "n dimensional determinant"',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"','./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-squarematrix","mathspeak.default",'[t] count(./children/*); [t] "dimensional square matrix"',"self::matrix","@alternative",'@role="squarematrix"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-squarematrix",
"mathspeak.brief",'[t] "square matrix"',"self::matrix","@alternative",'@role="squarematrix"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-squarematrix","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.default",'[t] count(./children/row/children/*); [t] "dimensional row vector"',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.brief",'[t] "row vector"',"self::matrix",
"@alternative",'@role="rowvector"');(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-matrix","mathspeak.default",'[t] "n dimensional row vector"',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"','./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-matrix","mathspeak.default",'[t] count(children/*);  [t] "by";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "matrix"',
"self::matrix","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-matrix","mathspeak.brief",'[t] "matrix"',"self::matrix","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-matrix","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-matrix","mathspeak.default",'[t] "n by m dimensional matrix"',"self::matrix","@alternative",'./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-cases",
"mathspeak.default",'[t] "case statement";[t] "with"; [t] count(children/*); [t] "cases"',"self::cases","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-cases","mathspeak.brief",'[t] "case statement"',"self::cases","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-cases","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-cases","mathspeak.default",'[t] "case statement with variable number of cases"',"self::cases","@alternative",'./children/row/children/cell/children/punctuation[@role="ellipsis"]or ./children/line/children/punctuation[@role="ellipsis"]');
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.default",'[n] content/*[1]; [t] "separated list";[t] "of length"; [t] count(children/*) - count(content/*)',"self::punctuated","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.brief",'[n] content/*[1]; [t] "separated list"',"self::punctuated","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-punctuated",
"mathspeak.default",'[n] content/*[1]; [t] "separated list";[t] "of variable length"',"self::punctuated","@alternative",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-bigop","mathspeak.default","[n] content/*[1]","self::bigop","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-integral","mathspeak.default",'[t] "integral"',"self::*","@alternative",'@role="integral"');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.default",
"[t] @role (grammar:localRole);","self::relseq","@alternative","count(./children/*)=2");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "sequence"; [t] "with"; [t] count(./children/*); [t] "elements"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2");
(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "sequence"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-relation","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "sequence"; [t] "with variable number of elements"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');
(0,sre.AbstractionRules.defineUniqueRuleAlias_)("abstr-relation","mathspeak.default","self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineUniqueRuleAlias_)("abstr-relation","mathspeak.brief","self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRuleAlias_)("abstr-var-relation","self::multirel",
"@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-multirel","mathspeak.default",'[t] "relation sequence"; [t] "with"; [t] count(./children/*); [t] "elements"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-multirel","mathspeak.brief",'[t] "relation sequence"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-multirel",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-var-multirel","mathspeak.default",'[t] "relation sequence with variable number of elements"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-table","mathspeak.default",'[t] "table with"; [t] count(children/*); [t] "rows and";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "columns"',"self::table","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-table",
"mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-table","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-line","mathspeak.default",'[t] "in"; [t] @role (grammar:localRole);',"self::line","@alternative");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-row","mathspeak.default",'[t] "in"; [t] @role (grammar:localRole);[t] count(preceding-sibling::..); [t] "with";[t] count(children/*); [t] "columns"',"self::row","@alternative",
"*");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-row","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionRules.defineSpecialisedRule_)("abstr-row","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionRules.defineRule_)("abstr-cell","mathspeak.default",'[t] "in"; [t] @role (grammar:localRole);',"self::cell","@alternative")};sre.AbstractionRules.getInstance().initializer=[sre.AbstractionRules.initAbstractionRules_];sre.AbstractionSpanish=function(){sre.MathStore.call(this);this.locale="es"};goog.inherits(sre.AbstractionSpanish,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.AbstractionSpanish);sre.AbstractionSpanish.mathStore=sre.AbstractionSpanish.getInstance();sre.AbstractionSpanish.defineRule_=goog.bind(sre.AbstractionSpanish.mathStore.defineRule,sre.AbstractionSpanish.mathStore);sre.AbstractionSpanish.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.AbstractionSpanish.mathStore.defineRulesAlias,sre.AbstractionSpanish.mathStore);
sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_=goog.bind(sre.AbstractionSpanish.mathStore.defineSpecialisedRule,sre.AbstractionSpanish.mathStore);sre.AbstractionSpanish.defineUniqueRuleAlias_=goog.bind(sre.AbstractionSpanish.mathStore.defineUniqueRuleAlias,sre.AbstractionSpanish.mathStore);
sre.AbstractionSpanish.initAbstractionSpanish_=function(){(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-collapsed","mathspeak.default",'[n] . (grammar:collapsed); [t] "plegado"',"self::*","@alternative",'not(@alternative="summary")','not(contains(@grammar, "collapsed"))');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.default",'[t] "identificador largo"',"self::identifier","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-identifier",
"mathspeak.default",'[t] "identificador"',"self::identifier",'@alternative="summary"',"@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-identifier","mathspeak.brief",'[t] "identificador"',"self::identifier","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-identifier","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.default",'[t] "n\u00famero largo"',
"self::number","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.default",'[t] "n\u00famero"',"self::number","@alternative",'@alternative="summary"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-number","mathspeak.brief",'[t] "n\u00famero"',"self::number","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-number","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.default",'[t] "n\u00famero largo mixto"',
"self::number","@alternative",'@role="mixed"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.brief",'[t] "numero mixto"',"self::number","@alternative",'@role="mixed"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-mixed-number","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-text","mathspeak.default",'[t] "texto"',"self::text","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-function","mathspeak.default",'[t] "expresi\u00f3n funcional"',
"self::function","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-function","mathspeak.brief",'[t] "funci\u00f3n"',"self::function","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-function","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-lim","mathspeak.default",'[t] "funci\u00f3n de l\u00edmite"',"self::function","@alternative",'@role="limit function"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-lim",
"mathspeak.brief",'[t] "l\u00edmite"',"self::function","@alternative",'@role="limit function"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-lim","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-fraction","mathspeak.default",'[t] "fracci\u00f3n"',"self::fraction","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-fraction","mathspeak.brief",'[t] "frac"',"self::fraction","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-fraction",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-continued-fraction","mathspeak.default",'[t] "fracci\u00f3n continua"',"self::fraction","@alternative",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis"]',"self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-continued-fraction","mathspeak.brief",'[t] "frac continua"',"self::fraction","@alternative",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis"]',"self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-continued-fraction",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz cuadrada"',"self::sqrt","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz cuadrada anidada"',"self::sqrt","@alternative",
"children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-sqrt-nested","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root","mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz del \u00edndice"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar de \u00edndice"',"self::root","@alternative","following-sibling::* or ancestor::*/following-sibling::*");
(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root","mathspeak.brief",'[t] "ra\u00edz"',"self::root","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-root","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz anidada del \u00edndice"; [n] children/*[1]',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root-nested",
"mathspeak.default",'[t] "ra\u00edz anidada del \u00edndice"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar de \u00edndice"',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root","following-sibling::* or ancestor::*/following-sibling::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-root-nested","mathspeak.brief",'[t] "ra\u00edz anidada"',"self::root","@alternative","children/*/descendant-or-self::sqrt or children/*/descendant-or-self::root");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-root-nested",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-superscript","mathspeak.default",'[t] "potencia"',"self::superscript","@alternative","self::*","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-superscript","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-superscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-subscript","mathspeak.default",
'[t] "sub\u00edndice"',"self::subscript","@alternative","self::*","self::*","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-subscript","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-subsup","mathspeak.default",'[t] "potencia con sub\u00edndice"',"self::superscript","@alternative",'name(children/*[1])="subscript"',"self::*","self::*","self::*");
(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-subsup","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-subsup","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "con"; [t] count(./children/*); [t] "elementos"',"self::infixop","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.default",'[t] @role (grammar:localRole); [t] "con una cantidad variable de elementos"',
"self::infixop","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-infixop","mathspeak.brief","[t] @role (grammar:localRole)","self::infixop","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-infixop","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-addition","mathspeak.default",'[t] "suma con"; [t] count(./children/*); [t] "sumandos"',"self::infixop","@alternative",
'@role="addition"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-addition","mathspeak.brief",'[t] "suma"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-addition","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-addition","mathspeak.default",'[t] "suma con n\u00famero variable de sumandos"',"self::infixop","@alternative",'@role="addition"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');
(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.default",'[t] "producto con"; [t] count(./children/*); [t] "factores"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.brief",'[t] "producto"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-multiplication","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRuleAlias_)("abstr-multiplication",
"self::infixop","@alternative",'@role="implicit"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-multiplication","mathspeak.default",'[t] "producto con una cantidad variable de factores"',"self::infixop","@alternative",'@role="multiplication"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRuleAlias_)("abstr-var-multiplication","self::infixop","@alternative",'@role="implicit"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');
(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-vector","mathspeak.default",'[t] "vector de dimensi\u00f3n"; [t] count(./children/*)',"self::vector","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-vector","mathspeak.brief",'[t] "vector"',"self::vector","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-vector","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-vector","mathspeak.default",'[t] "vector de dimensi\u00f3n n"',"self::vector",
"@alternative",'./children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default",'[t] "binomio"',"self::vector","@alternative",'@role="binomial"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-binomial","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-determinant","mathspeak.default",
'[t] "determinante de dimensi\u00f3n"; [t] count(./children/*)',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"',"self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-determinant","mathspeak.brief",'[t] "determinante"',"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"',"self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-determinant","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-determinant","mathspeak.default",'[t] "determinante de dimensi\u00f3n n"',
"self::matrix","@alternative",'@role="determinant"','./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-squarematrix","mathspeak.default",'[t] "matriz cuadrada de dimensi\u00f3n"; [t] count(./children/*)',"self::matrix","@alternative",'@role="squarematrix"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-squarematrix","mathspeak.brief",'[t] "matriz cuadrada"',"self::matrix","@alternative",'@role="squarematrix"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-squarematrix",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.default",'[t] "vector fila de dimensi\u00f3n"; [t] count(./children/row/children/*) ',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.brief",'[t] "vector fila"',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-rowvector","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-matrix",
"mathspeak.default",'[t] "vector fila de dimensi\u00f3n n"',"self::matrix","@alternative",'@role="rowvector"','./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-matrix","mathspeak.default",'[t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "matriz"',"self::matrix","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-matrix","mathspeak.brief",'[t] "matriz"',"self::matrix","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-matrix",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-matrix","mathspeak.default",'[t] "matriz de dimensi\u00f3n n por m"',"self::matrix","@alternative",'./children/*/children/*/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-cases","mathspeak.default",'[t] "declaraci\u00f3n de caso";[t] "con"; [t] count(children/*); [t] "casos"',"self::cases","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-cases","mathspeak.brief",
'[t] "declaraci\u00f3n de caso"',"self::cases","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-cases","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-cases","mathspeak.default",'[t] "declaraci\u00f3n de caso con n\u00famero variable de casos"',"self::cases","@alternative",'./children/row/children/cell/children/punctuation[@role="ellipsis"]or ./children/line/children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-punctuated",
"mathspeak.default",'[t] "lista separada por"; [n] content/*[1]; [t] "de longitud"; [t] count(children/*) - count(content/*)',"self::punctuated","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.brief",'[t] "lista separada por"; [n] content/*[1]',"self::punctuated","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-punctuated","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-punctuated","mathspeak.default",
'[t] "lista separada por"; [n] content/*[1]','[t] "de longitud variable"',"self::punctuated","@alternative",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-bigop","mathspeak.default","[n] content/*[1]","self::bigop","@alternative","self::*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-integral","mathspeak.default",'[t] "integral"',"self::*","@alternative",'@role="integral"');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.default","[t] @role (grammar:localRole);",
"self::relseq","@alternative","count(./children/*)=2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.default",'[t] "secuencia de"; [t] @role (grammar:localRole); [t] "con"; [t] count(./children/*); [t] "elementos"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2");
(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief",'[t] "secuencia de"; [t] @role (grammar:localRole)',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-relation","mathspeak.default",'[t] "secuencia de"; [t] @role (grammar:localRole); [t] "con una cantidad variable de elementos"',"self::relseq","@alternative","count(./children/*)>2",
'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineUniqueRuleAlias_)("abstr-relation","mathspeak.default","self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineUniqueRuleAlias_)("abstr-relation","mathspeak.brief","self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-relation","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRuleAlias_)("abstr-var-relation",
"self::multirel","@alternative",'@role!="unknown"',"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-multirel","mathspeak.default",'[t] "secuencia de relaci\u00f3n"; [t] "con"; [t] count(./children/*); [t] "elementos"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-multirel","mathspeak.brief",'[t] "secuencia de relaci\u00f3n"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2");
(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-multirel","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-var-multirel","mathspeak.default",'[t] "secuencia de relaci\u00f3n con n\u00famero variable de elementos"',"self::multirel","@alternative","count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-table","mathspeak.default",'[t] "mesa con"; [t] count(children/*); [t] "filas y";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "columnas"',
"self::table","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-table","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-table","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-line","mathspeak.default",'[t] "en"; [t] @role (grammar:localRole);',"self::line","@alternative");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-row","mathspeak.default",'[t] "en"; [t] @role (grammar:localRole);[t] count(preceding-sibling::..); [t] "con";[t] count(children/*); [t] "columnas"',
"self::row","@alternative","*");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-row","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineSpecialisedRule_)("abstr-row","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.AbstractionSpanish.defineRule_)("abstr-cell","mathspeak.default",'[t] "en"; [t] @role (grammar:localRole);',"self::cell","@alternative")};sre.AbstractionSpanish.getInstance().initializer=[sre.AbstractionSpanish.initAbstractionSpanish_];sre.ClearspeakRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.ClearspeakRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.ClearspeakRules);sre.ClearspeakRules.mathStore=sre.ClearspeakRules.getInstance();sre.ClearspeakRules.defineRule_=goog.bind(sre.ClearspeakRules.mathStore.defineRule,sre.ClearspeakRules.mathStore);
sre.ClearspeakRules.initClearspeakRules_=function(){(0,sre.ClearspeakRules.defineRule_)("fraction","mathspeak.clearspeak",'[t] "the fraction with numerator"; [n] children/*[1]; [p] (pause:300); [t] "and denominator"; [n] children/*[2]; [p] (pause:500)',"self::fraction");(0,sre.ClearspeakRules.defineRule_)("sqrt","mathspeak.clearspeak",'[t] "the square root of"; [n] children/*[1]; [p] (pause:500)',"self::sqrt")};sre.ClearspeakRules.getInstance().initializer=[sre.ClearspeakRules.initClearspeakRules_];sre.MathmlStoreUtil={};sre.MathmlStoreUtil.matchMathjaxToMathml=function(a){return sre.Engine.getInstance().alternativeHost.querySelector("#"+a.id)};sre.MathmlStoreUtil.retrieveMathjaxExtender=function(a){return(a=sre.MathmlStoreUtil.matchMathjaxToMathml(a))?[a]:[]};sre.MathmlStoreUtil.retrieveMathjaxLeaf=function(a){return(a=sre.MathmlStoreUtil.matchMathjaxToMathml(a))?[a]:[]};
sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag=function(a,b){return(a=sre.MathmlStoreUtil.matchMathjaxToMathml(a))&&a.tagName.toUpperCase()==b?[a]:[]};sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMunder=function(a){return sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag(a,"MUNDER")};sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMover=function(a){return sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag(a,"MOVER")};sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMsub=function(a){return sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag(a,"MSUB")};
sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMsup=function(a){return sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxTag(a,"MSUP")};sre.MathmlStoreUtil.mfencedSeparators=function(a,b){var c=sre.MathUtil.nextSeparatorFunction(b);return function(){return c?[sre.AuditoryDescription.create({text:c()},{translate:!0})]:[]}};
sre.MathmlStoreUtil.contentIterator=function(a,b){var c=0<a.length?sre.XpathUtil.evalXPath("../../content/*",a[0]):[];return function(){var a=c.shift(),e=b?[sre.AuditoryDescription.create({text:b},{translate:!0})]:[];if(!a)return e;a=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().evaluateNode(a);return e.concat(a)}};sre.StoreUtil={};sre.StoreUtil.nodeCounter=function(a,b){var c=a.length,d=0,e=b;b||(e="");return function(){d<c&&(d+=1);return e+" "+d}};sre.EmacspeakRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.EmacspeakRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.EmacspeakRules);sre.EmacspeakRules.mathStore=sre.EmacspeakRules.getInstance();sre.EmacspeakRules.defineRule_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.defineRule,sre.EmacspeakRules.mathStore);sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.defineRuleAlias,sre.EmacspeakRules.mathStore);
sre.EmacspeakRules.addContextFunction_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.contextFunctions.add,sre.EmacspeakRules.mathStore.contextFunctions);sre.EmacspeakRules.addCustomQuery_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.customQueries.add,sre.EmacspeakRules.mathStore.customQueries);sre.EmacspeakRules.addCustomString_=goog.bind(sre.EmacspeakRules.mathStore.customStrings.add,sre.EmacspeakRules.mathStore.customStrings);
sre.EmacspeakRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.EmacspeakRules.addContextFunction_)("CTXFnodeCounter",sre.StoreUtil.nodeCounter);(0,sre.EmacspeakRules.addContextFunction_)("CTXFcontentIterator",sre.MathmlStoreUtil.contentIterator);(0,sre.EmacspeakRules.addCustomQuery_)("CQFvulgarFractionSmall",sre.MathspeakUtil.isSmallVulgarFraction);(0,sre.EmacspeakRules.addCustomString_)("CSFvulgarFraction",sre.MathspeakUtil.vulgarFraction)};
sre.EmacspeakRules.initSemanticRules_=function(){(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("stree","emacspeak.default","[n] ./*[1]","self::stree");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("multrel","emacspeak.default",'[t] "multirelation"; [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)',"self::multirel");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("variable-equality","emacspeak.default",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (context:"part",ctxtFunc:CTXFnodeCounter,sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',
"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("multi-equality","emacspeak.default",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (context:"part",ctxtFunc:CTXFnodeCounter,sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)>2");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("multi-equality","emacspeak.short",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)>2");
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("equality","emacspeak.default",'[t] "equation"; [t] "left hand side"; [n] children/*[1];[p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[t] "right hand side"; [n] children/*[2]','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("simple-equality","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2","./children/identifier or ./children/number");
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("simple-equality2","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2","./children/function or ./children/appl");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("relseq","emacspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("implicit","emacspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="implicit"',
'children/*[1][@role="latinletter"] or children/*[1][@role="greekletter"] or children/*[1][@role="otherletter"] or name(children/*[1])="number"','children/*[2][@role="latinletter"] or children/*[2][@role="greekletter"] or children/*[2][@role="otherletter"] or name(children/*[2])="number"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("binary-operation","emacspeak.default","[p] (pause:100); [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator); [p] (pause:100);","self::infixop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("variable-addition",
"emacspeak.default",'[t] "sum with variable number of summands";[p] (pause:400); [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::infixop[@role="addition"]',"count(children/*)>2",'children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("prefix","emacspeak.default",'[t] "prefix"; [n] text(); [t] "of" (pause 150);[n] children/*[1]',"self::prefixop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("negative","emacspeak.default",'[t] "negative"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'self::prefixop[@role="negative"]');
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("postfix","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "postfix"; [n] text() (pause 300)',"self::postfixop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("identifier","emacspeak.default","[n] text()","self::identifier");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("number","emacspeak.default","[n] text()","self::number");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("font","mathspeak.default","[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))',
'@font!="normal"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("font-identifier-short","emacspeak.default","[t] @font; [n] CQFhideFont; [t] CSFshowFont","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','""=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9", "")',
'@role!="unit"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("font-identifier","mathspeak.default","[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@role!="unit"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("omit-font","mathspeak.default","[n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="italic"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("simple-fraction",
"emacspeak.default",'[p] (pause:100); [n] children/*[1] (rate:0.35); [t] "over";  [n] children/*[2] (rate:-0.35); [p] (pause:100)',"self::fraction",'name(children/*[1])="number" or name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="number" or name(children/*[2])="identifier"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("vulgar-fraction","emacspeak.default","[t] CSFvulgarFraction","self::fraction",'@role="vulgar"',"CQFvulgarFractionSmall");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fraction","emacspeak.default",
'[p] (pause:250); [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:250); [t] "divided by"; [p] (pause:250);  [n] children/*[2] (rate:-0.35); [p] (pause:250)',"self::fraction");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("superscript","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "super"; [n] children/*[2] (pitch:0.35);[p] (pause:300)',"self::superscript");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("subscript","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "sub"; [n] children/*[2] (pitch:-0.35);[p] (pause:300)',"self::subscript");
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("ellipsis","emacspeak.default",'[p] (pause:200); [t] "ellipsis"; [p] (pause:300)',"self::punctuation",'self::punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fence-single","emacspeak.default","[n] text()","self::punctuation",'self::punctuation[@role="openfence"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",'self::punctuation[@role="closefence"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",
'self::punctuation[@role="vbar"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",'self::punctuation[@role="application"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("omit-empty","emacspeak.default","[p] (pause:100)","self::empty");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fences-open-close","emacspeak.default","[p] (pause:200); [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:200)","self::fenced",'@role="leftright"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fences-open-close-in-appl","emacspeak.default",
"[p] (pause:200); [n] children/*[1]; [p] (pause:200);",'self::fenced[@role="leftright"]',"./parent::children/parent::appl");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("fences-neutral","emacspeak.default",'[p] (pause:100); [t] "absolute value of"; [n] children/*[1];[p] (pause:350);',"self::fenced",'self::fenced[@role="neutral"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("omit-fences","emacspeak.default","[p] (pause:500); [n] children/*[1]; [p] (pause:200);","self::fenced");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("matrix",
"emacspeak.default",'[t] "matrix"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:100)',"self::matrix");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("matrix-row","emacspeak.default",'[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)','self::row[@role="matrix"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("matrix-cell","emacspeak.default","[n] children/*[1]",'self::cell[@role="matrix"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("vector","emacspeak.default",'[t] "vector"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"element",pause:100)',
"self::vector");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cases","emacspeak.default",'[t] "case statement"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"case",pause:100)',"self::cases");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cases-row","emacspeak.default","[m] children/*",'self::row[@role="cases"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cases-cell","emacspeak.default","[n] children/*[1]",'self::cell[@role="cases"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("row","emacspeak.default",'[m] ./* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)',
"self::row");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cases-end","emacspeak.default",'[t] "case statement"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"case",pause:100);[t] "end cases"',"self::cases","following-sibling::*");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("multiline","emacspeak.default",'[t] "multiline equation";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"line",pause:100)',"self::multiline");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("line","emacspeak.default","[m] children/*","self::line");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("table",
"emacspeak.default",'[t] "multiline equation";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:200)',"self::table");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("table-row","emacspeak.default","[m] children/* (pause:100)",'self::row[@role="table"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRuleAlias_)("cases-cell",'self::cell[@role="table"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("end-punct","emacspeak.default","[m] children/*; [p] (pause:300)","self::punctuated",'@role="endpunct"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("start-punct",
"emacspeak.default","[n] content/*[1]; [p] (pause:200); [m] children/*[position()>1]","self::punctuated",'@role="startpunct"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("integral-punct","emacspeak.default","[n] children/*[1] (rate:0.2); [n] children/*[3] (rate:0.2)","self::punctuated",'@role="integral"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("punctuated","emacspeak.default","[m] children/* (pause:100)","self::punctuated");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("function","emacspeak.default","[n] text()","self::function");
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("appl","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [n] content/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("sum-only","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "from"; [n] children/*[2]; [t] "to";[n] children/*[3]',"self::limboth",'@role="sum" or @role="integral"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("limboth","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [t] "over"; [n] children/*[2];[t] "under"; [n] children/*[3]; [p] (pause 250);',
"self::limboth");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("limlower","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "over"; [n] children/*[2];',"self::limlower");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("limupper","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "under"; [n] children/*[2];',"self::limupper");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("largeop","emacspeak.default","[n] text()","self::largeop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("bigop","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [t] "over"; [n] children/*[2];[p] (pause 250);',
"self::bigop");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("integral","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [n] children/*[2];[p] (pause 200); [n] children/*[3] (rate:0.35);","self::integral");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("sqrt","emacspeak.default",'[t] "Square root of"; [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:400)',"self::sqrt");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("square","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "squared" (pitch:0.35); [p] (pause:200)',"self::superscript","children/*[2][text()=2]",
'name(./children/*[1])!="text"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("cube","emacspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "cubed" (pitch:0.35); [p] (pause:200)',"self::superscript","children/*[2][text()=3]",'name(./children/*[1])!="text"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("root","emacspeak.default",'[t] "root of order"; [n] children/*[1];[t] "over"; [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:400)',"self::root");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("text-no-mult","emacspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] children/*[2]",
"self::infixop","children/text");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("text","emacspeak.default","[n] text(); [p] (pause:200)","self::text");(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit","emacspeak.default","[t] text() (annotation:unit, preprocess)","self::identifier",'@role="unit"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit-square","emacspeak.default",'[t] "square"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit-cubic",
"emacspeak.default",'[t] "cubic"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("reciprocal","emacspeak.default",'[t] "reciprocal"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'count(preceding-sibling::*)=0 or preceding-sibling::*[@role!="unit"]');
(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("reciprocal","emacspeak.default",'[t] "per"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'preceding-sibling::*[@role="unit"]');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit-combine","emacspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="unit"');(0,sre.EmacspeakRules.defineRule_)("unit-divide","emacspeak.default",
'[n] children/*[1] (pitch:0.3); [t] "per"; [n] children/*[2] (pitch:-0.3)',"self::fraction",'@role="unit"')};sre.EmacspeakRules.getInstance().initializer=[sre.EmacspeakRules.initCustomFunctions_,sre.EmacspeakRules.initSemanticRules_];sre.MathmlStore=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.MathmlStore,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.MathmlStore);sre.MathmlStore.prototype.defineMathmlRule=function(a,b,c){this.defineRule(a,b,c,"self::mathml:"+a)};sre.MathmlStore.prototype.defineDefaultMathmlRule=function(a,b){this.defineRule(a,"default.default",b,"self::mathml:"+a)};sre.MathmlStoreRules=function(){sre.MathmlStore.call(this)};goog.inherits(sre.MathmlStoreRules,sre.MathmlStore);goog.addSingletonGetter(sre.MathmlStoreRules);sre.MathmlStoreRules.mathStore=sre.MathmlStoreRules.getInstance();sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.defineDefaultMathmlRule,sre.MathmlStoreRules.mathStore);sre.MathmlStoreRules.defineRule_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.defineRule,sre.MathmlStoreRules.mathStore);
sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.defineRuleAlias,sre.MathmlStoreRules.mathStore);sre.MathmlStoreRules.addContextFunction_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.contextFunctions.add,sre.MathmlStoreRules.mathStore.contextFunctions);sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_=goog.bind(sre.MathmlStoreRules.mathStore.customQueries.add,sre.MathmlStoreRules.mathStore.customQueries);
sre.MathmlStoreRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.addContextFunction_)("CTXFnodeCounter",sre.StoreUtil.nodeCounter);(0,sre.MathmlStoreRules.addContextFunction_)("CTXFmfSeparators",sre.MathmlStoreUtil.mfencedSeparators);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFextender",sre.MathmlStoreUtil.retrieveMathjaxExtender);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFmathmlmunder",sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMunder);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFmathmlmover",
sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMover);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFmathmlmsub",sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMsub);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFmathmlmsup",sre.MathmlStoreUtil.checkMathjaxMsup);(0,sre.MathmlStoreRules.addCustomQuery_)("CQFlookupleaf",sre.MathmlStoreUtil.retrieveMathjaxLeaf)};
sre.MathmlStoreRules.initDefaultRules_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("math","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("semantics","[n] ./*[1]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mspace","[p] (pause:250)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mstyle","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mpadded","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("merror","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mphantom",
"[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mtext","[t] text(); [p] (pause:200)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mi","[n] text()");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mo","[n] text() (rate:-0.1)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mn","[n] text()");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtext-variant","default.default",'[t] "begin"; [t] @mathvariant (pause:150);[t] text() (pause:150); [t] "end"; [t] @mathvariant (pause:200)',"self::mathml:mtext",
"@mathvariant",'@mathvariant!="normal"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mi-variant","default.default","[t] @mathvariant; [n] text()","self::mathml:mi","@mathvariant",'@mathvariant!="normal"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mi-variant","self::mathml:mn","@mathvariant",'@mathvariant!="normal"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mo-variant","default.default","[t] @mathvariant; [n] text() (rate:-0.1)","self::mathml:mo","@mathvariant",'@mathvariant!="normal"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("ms",
'[t] "string" (pitch:0.5, rate:0.5); [t] text()');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("unit","default.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate)',"self::mathml:mi",'@class="MathML-Unit"');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("msup",'[n] ./*[1]; [t] "super";[n] ./*[2] (pitch:0.35); [p] (pause:300)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("msubsup",'[n] ./*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300)');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("msub",'[n] ./*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:300)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mover",'[n] ./*[2] (pitch:0.35); [p] (pause:200); [t] "over"; [n] ./*[1]; [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("munder",'[n] ./*[2] (pitch:-0.35); [t] "under"; [n] ./*[1]; [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("munderover",'[n] ./*[2] (pitch:-0.35); [t] "under and"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [t] "over"; [n] ./*[1]; [p] (pause:400)');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mrow","[m] ./*");(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("msqrt",'[t] "Square root of"; [m] ./* (rate:0.2); [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mroot",'[t] "root of order"; [n] ./*[2]; [t] "of";[n] ./*[1] (rate:0.2); [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineDefaultMathmlRule_)("mfrac",' [p] (pause:400); [n] ./*[1] (pitch:0.3); [t] "divided by"; [n] ./*[2] (pitch:-0.3); [p] (pause:400)');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfrac",
"default.short",'[p] (pause:200); [t] "start frac";[n] ./*[1] (pitch:0.3); [t] "over"; [n] ./*[2] (pitch:-0.3); [p] (pause:400); [t] "end frac"',"self::mathml:mfrac");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-single","default.default","[n] @open; [m] ./* (separator:@separators); [n] @close","self::mathml:mfenced","@open","@close","string-length(string(@separators))=1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-single","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (separator:@separators); [n] @close',
"self::mathml:mfenced","not(@open)","@close","string-length(string(@separators))=1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-single","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (separator:@separators); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","not(@open)","not(@close)","string-length(string(@separators))=1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-single","default.default",'[n] @open; [m] ./* (separator:@separators); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced",
"@open","not(@close)","string-length(string(@separators))=1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-omit","default.default","[n] @open; [m] ./*; [n] @close","self::mathml:mfenced","@separators","@open","@close",'string(@separators)="" or string(@separators)=" "');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-omit","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./*; [n] @close',"self::mathml:mfenced","@separators","not(@open)","@close",'string(@separators)="" or string(@separators)=" "');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-omit","default.default",'[n] @open; [m] ./*; [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","@separators","@open","not(@close)",'string(@separators)="" or string(@separators)=" "');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-omit","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./*; [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","@separators","not(@open)","not(@close)",'string(@separators)="" or string(@separators)=" "');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-comma",
"default.default",'[n] @open; [m] ./* (separator:"comma"); [n] @close',"self::mathml:mfenced","@open","@close","not(@separators)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-comma","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (separator:"comma"); [n] @close',"self::mathml:mfenced","not(@open)","@close","not(@separators)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-comma","default.default",'[n] @open; [m] ./* (separator:"comma"); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced",
"@open","not(@close)","not(@separators)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-comma","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (separator:"comma"); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","not(@open)","not(@close)","not(@separators)");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-multi","default.default","[n] @open; [m] ./* (sepFunc:CTXFmfSeparators, separator:@separators); [n] @close","self::mathml:mfenced","@open","@close","string-length(string(@separators))>1");
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-multi","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (sepFunc:CTXFmfSeparators, separator:@separators); [n] @close',"self::mathml:mfenced","not(@open)","@close","string-length(string(@separators))>1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-multi","default.default",'[n] @open; [m] ./* (sepFunc:CTXFmfSeparators, separator:@separators); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","@open","not(@close)","string-length(string(@separators))>1");
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mfenced-multi","default.default",'[t] "(" (grammar:translate); [m] ./* (sepFunc:CTXFmfSeparators, separator:@separators); [t] ")" (grammar:translate)',"self::mathml:mfenced","not(@open)","not(@close)","string-length(string(@separators))>1");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtable","default.default",'[t] "matrix"; [m] ./* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:100)',"self::mathml:mtable");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtr","default.default",
'[m] ./* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)',"self::mathml:mtr");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtd","default.default","[m] ./*","self::mathml:mtd");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtable","default.superbrief",'[t] count(child::mathml:mtr);  [t] "by";[t] count(child::mathml:mtr[1]/mathml:mtd); [t] "matrix";',"self::mathml:mtable");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtable","default.short",'[t] "matrix"; [m] ./*',"self::mathml:mtable");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtr",
"default.short","[m] ./*","self::mathml:mtr");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mtd","default.short",'[t] "Element"; [t] count(./preceding-sibling::mathml:mtd)+1;[t] count(./parent::mathml:mtr/preceding-sibling::mathml:mtr)+1;[p] (pause:500); [m] ./*',"self::mathml:mtd");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-4","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:200);[t] "right sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "right super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',
"self::mathml:mmultiscripts");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-3-1","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:200);[t] "right super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[2]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-3-2","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:200);[t] "right sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);',
"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[3]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-3-3","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:200);[t] "right sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "right super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[5]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-3-4",
"default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "right sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "right super"; [n] ./*[3] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[6]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-2-1","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',
"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[2]","./mathml:none=./*[3]","./mathml:mprescripts=./*[4]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-1-1","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left super"; [n] ./*[6] (pitch:0.35); [p] (pause:300);',"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[2]","./mathml:none=./*[3]","./mathml:mprescripts=./*[4]","./mathml:none=./*[5]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mmultiscripts-1-2","default.default",'[n] ./*[1]; [p] (pause:200);[t] "left sub"; [n] ./*[5] (pitch:-0.35); [p] (pause:200);',
"self::mathml:mmultiscripts","./mathml:none=./*[2]","./mathml:none=./*[3]","./mathml:mprescripts=./*[4]","./mathml:none=./*[6]")};
sre.MathmlStoreRules.initMathjaxRules_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-math","default.default","[n] ./*[1]/*[1]/*[1]",'self::span[@class="math"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-leaf","default.default","[n] CQFlookupleaf",'self::span[@class="mi"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mo"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mn"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mtext"]');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mo-ext","default.default","[n] CQFextender",'self::span[@class="mo"]',"./*[1]/*[1]/text()","./*[1]/*[2]/text()");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-texatom","default.default","[n] ./*[1]",'self::span[@class="texatom"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-msubsup","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[1]/*[3]/*[1] (pitch:-0.35);[p] (pause:200); [t] "super"; [n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35);[p] (pause:300)','self::span[@class="msubsup"]');
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-msub","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "sub";[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:-0.35); [p] (pause:300)','self::span[@class="msub"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-msup","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "super";[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35); [p] (pause:300)','self::span[@class="msup"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-munderover","default.default",'[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35); [t] "under and";[n] ./*[1]/*[3]/*[1] (pitch:-0.35); [t] "over";[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [p] (pause:400)',
'self::span[@class="munderover"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-munder","default.default",'[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35); [t] "under";[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [p] (pause:400)','self::span[@class="munder"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mover","default.default",'[n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:0.35); [t] "over";[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [p] (pause:400)','self::span[@class="mover"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mfrac","default.default",'[p] (pause:250); [n] ./*[1]/*[1]/*[1] (pitch:0.3); [p] (pause:250); [t] "divided by"; [n] ./*[1]/*[2]/*[1] (pitch:-0.3);[p] (pause:400)',
'self::span[@class="mfrac"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-msqrt","default.default",'[t] "Square root of";[n] ./*[1]/*[1]/*[1] (rate:0.2); [p] (pause:400)','self::span[@class="msqrt"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mroot","default.default",'[t] "root of order"; [n] ./*[1]/*[4]/*[1]; [t] "of";[n] ./*[1]/*[1]/*[1] (rate:0.2); [p] (pause:400)','self::span[@class="mroot"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-mfenced","default.default",'[t] "opening"; [n] ./*[1]; [m] ./*[position()>1 and position()<last()]; [t] "closing"; [n] ./*[last()]',
'self::span[@class="mfenced"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mtable"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-leaf",'self::span[@class="mmultiscripts"]')};
sre.MathmlStoreRules.initAliases_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mspace",'self::span[@class="mspace"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mstyle",'self::span[@class="mstyle"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mpadded",'self::span[@class="mpadded"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("merror",'self::span[@class="merror"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mphantom",'self::span[@class="mphantom"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("ms",
'self::span[@class="ms"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mrow",'self::span[@class="mrow"]');(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-msub",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsub");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-msup",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-munder",'self::span[@class="munderover"]',"CQFmathmlmunder");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-mover",'self::span[@class="munderover"]',"CQFmathmlmover")};
sre.MathmlStoreRules.initSpecializationRules_=function(){(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("square","default.default",'[n] ./*[1]; [t] "square" (pitch:0.35); [p] (pause:300)',"self::mathml:msup","./*[2][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("square","self::mathml:msup","./mathml:mrow=./*[2]","count(./*[2]/*)=1","./*[2]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("cube","default.default",'[n] ./*[1]; [t] "cube" (pitch:0.35); [p] (pause:300)',"self::mathml:msup","./*[2][text()=3]");
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("cube","self::mathml:msup","./mathml:mrow=./*[2]","count(./*[2]/*)=1","./*[2]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("square-sub","default.default",'[n] ./*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35);[p] (pause:300); [t] "square" (pitch:0.35); [p] (pause:400)',"self::mathml:msubsup","./*[3][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("square-sub","self::mathml:msubsup","./mathml:mrow=./*[3]","count(./*[3]/*)=1","./*[3]/*[1][text()=2]");
(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("cube-sub","default.default",'[n] ./*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[2] (pitch:-0.35);[p] (pause:300); [t] "cube" (pitch:0.35); [p] (pause:400)',"self::mathml:msubsup","./*[3][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("cube-sub","self::mathml:msubsup","./mathml:mrow=./*[3]","count(./*[3]/*)=1","./*[3]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-square","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "square" (pitch:0.35); [p] (pause:300)','self::span[@class="msup"]',
"./*[1]/*[2]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-square",'self::span[@class="msup"]','./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-square",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup","./*[1]/*[2]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-square",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup",'./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',
"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-cube","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "cube" (pitch:0.35); [p] (pause:300)','self::span[@class="msup"]',"./*[1]/*[2]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-cube",'self::span[@class="msup"]','./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-cube",
'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup","./*[1]/*[2]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-cube",'self::span[@class="msubsup"]',"CQFmathmlmsup",'./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-square-sub","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[1]/*[3]/*[1] (pitch:-0.35); [p] (pause:300); [t] "square" (pitch:0.35); [p] (pause:400)','self::span[@class="msubsup"]',
"./*[1]/*[2]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-square-sub",'self::span[@class="msubsup"]','./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=2]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRule_)("mj-cube-sub","default.default",'[n] ./*[1]/*[1]/*[1]; [t] "sub"; [n] ./*[1]/*[3]/*[1] (pitch:-0.35); [p] (pause:300); [t] "cube" (pitch:0.35); [p] (pause:400)','self::span[@class="msubsup"]',"./*[1]/*[2]/*[1][text()=3]");(0,sre.MathmlStoreRules.defineRuleAlias_)("mj-cube-sub",
'self::span[@class="msubsup"]','./*[1]/*[2]/*[1]=./*[1]/*[2]/span[@class="mrow"]',"count(./*[1]/*[2]/*[1]/*)=1","./*[1]/*[2]/*[1]/*[1][text()=3]")};sre.MathmlStoreRules.getInstance().initializer=[sre.MathmlStoreRules.initCustomFunctions_,sre.MathmlStoreRules.initDefaultRules_,sre.MathmlStoreRules.initMathjaxRules_,sre.MathmlStoreRules.initAliases_,sre.MathmlStoreRules.initSpecializationRules_];sre.MathspeakRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.MathspeakRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.MathspeakRules);sre.MathspeakRules.mathStore=sre.MathspeakRules.getInstance();sre.MathspeakRules.defineRule_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.defineRule,sre.MathspeakRules.mathStore);sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.defineRulesAlias,sre.MathspeakRules.mathStore);
sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.defineSpecialisedRule,sre.MathspeakRules.mathStore);sre.MathspeakRules.addContextFunction_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.contextFunctions.add,sre.MathspeakRules.mathStore.contextFunctions);sre.MathspeakRules.addCustomQuery_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.customQueries.add,sre.MathspeakRules.mathStore.customQueries);
sre.MathspeakRules.addCustomString_=goog.bind(sre.MathspeakRules.mathStore.customStrings.add,sre.MathspeakRules.mathStore.customStrings);
sre.MathspeakRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFspaceoutNumber",sre.MathspeakUtil.spaceoutNumber);(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFspaceoutIdentifier",sre.MathspeakUtil.spaceoutIdentifier);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFspaceoutText",sre.MathspeakUtil.spaceoutText);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenFracVerbose",sre.MathspeakUtil.openingFractionVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseFracVerbose",sre.MathspeakUtil.closingFractionVerbose);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFoverFracVerbose",sre.MathspeakUtil.overFractionVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenFracBrief",sre.MathspeakUtil.openingFractionBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseFracBrief",sre.MathspeakUtil.closingFractionBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenFracSbrief",sre.MathspeakUtil.openingFractionSbrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseFracSbrief",sre.MathspeakUtil.closingFractionSbrief);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFoverFracSbrief",sre.MathspeakUtil.overFractionSbrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFvulgarFraction",sre.MathspeakUtil.vulgarFraction);(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFvulgarFractionSmall",sre.MathspeakUtil.isSmallVulgarFraction);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.openingRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.closingRadicalVerbose);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFindexRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.indexRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.openingRadicalBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFcloseRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.closingRadicalBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFindexRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.indexRadicalBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFopenRadicalSbrief",sre.MathspeakUtil.openingRadicalSbrief);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFindexRadicalSbrief",sre.MathspeakUtil.indexRadicalSbrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFsuperscriptVerbose",sre.MathspeakUtil.superscriptVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFsuperscriptBrief",sre.MathspeakUtil.superscriptBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFsubscriptVerbose",sre.MathspeakUtil.subscriptVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFsubscriptBrief",sre.MathspeakUtil.subscriptBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFbaselineVerbose",
sre.MathspeakUtil.baselineVerbose);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFbaselineBrief",sre.MathspeakUtil.baselineBrief);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFunderscript",sre.MathspeakUtil.nestedUnderscore);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFoverscript",sre.MathspeakUtil.nestedOverscore);(0,sre.MathspeakRules.addContextFunction_)("CTXFordinalCounter",sre.MathspeakUtil.ordinalCounter);(0,sre.MathspeakRules.addContextFunction_)("CTXFcontentIterator",sre.MathmlStoreUtil.contentIterator);
(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFdetIsSimple",sre.MathspeakUtil.determinantIsSimple);(0,sre.MathspeakRules.addCustomString_)("CSFRemoveParens",sre.MathspeakUtil.removeParens);(0,sre.MathspeakRules.addCustomQuery_)("CQFresetNesting",sre.MathspeakUtil.resetNestingDepth)};
sre.MathspeakRules.initMathspeakRules_=function(){(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("stree","mathspeak.default","[n] ./*[1]","self::stree","CQFresetNesting");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unknown","mathspeak.default","[n] text()","self::unknown");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("protected","mathspeak.default","[t] text()","self::*",'@role="protected"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("omit-empty","mathspeak.default","[p] (pause:100)","self::empty");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("blank-empty",
"mathspeak.default",'[t] "Blank"',"self::empty","count(../*)=1",'name(../..)="cell" or name(../..)="line"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("font","mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("font-identifier-short","mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1",
"@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="normal"','""=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9", "")','@role!="unit"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("font-identifier",
"mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@role!="unit"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("omit-font","mathspeak.default","[n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="italic"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("german-font","mathspeak.default",'[t] "German"; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)',
"self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="fraktur"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("german-font","mathspeak.default",'[t] "bold German"; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)',"self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="bold-fraktur"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number","mathspeak.default","[n] text()","self::number");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("mixed-number","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "and"; [n] children/*[2]; ',"self::number",
'@role="mixed"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number-with-chars","mathspeak.default",'[t] "Number"; [m] CQFspaceoutNumber',"self::number",'"" != translate(text(), "0123456789.,", "")','text() != translate(text(), "0123456789.,", "")');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-with-chars","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "Num"; [m] CQFspaceoutNumber');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-with-chars","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number-as-upper-word",
"mathspeak.default",'[t] "UpperWord"; [t] CSFspaceoutText',"self::number","string-length(text())>1",'text()=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9", "ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9")','""=translate(text(), "ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9","")');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number-baseline","mathspeak.default",'[t] "Baseline"; [n] text()',"self::number",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))',"preceding-sibling::identifier",'preceding-sibling::*[1][@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"]','parent::*/parent::infixop[@role="implicit"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "Base"; [n] text()');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-baseline",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("number-baseline-font","mathspeak.default",'[t] "Baseline"; [t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)',"self::number","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"',"preceding-sibling::identifier",'preceding-sibling::*[@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"]','parent::*/parent::infixop[@role="implicit"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-baseline-font","mathspeak.default",
"mathspeak.brief",'[t] "Base"; [n] text()');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("number-baseline-font","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("identifier","mathspeak.default","[m] CQFspaceoutIdentifier","self::identifier","string-length(text())>1",'@role!="unit"','@role!="protected"','not(@font) or @font="normal" or contains(@grammar, "ignoreFont")');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("identifier","mathspeak.default","[n] text()","self::identifier",'@role="protected"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("negative","mathspeak.default",'[t] "negative"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'@role="negative"',"children/identifier");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("negative","self::prefixop",'@role="negative"',"children/number");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("negative","self::prefixop",'@role="negative"','children/fraction[@role="vulgar"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("negative","mathspeak.default",'[t] "minus"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",
'@role="negative"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prefix","mathspeak.default","[n] text(); [n] children/*[1]","self::prefixop");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("postfix","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] text()","self::postfixop");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("binary-operation","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator);","self::infixop");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("implicit","mathspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="implicit"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("implicit","self::infixop",'@role="leftsuper" or @role="leftsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subtraction","mathspeak.default",'[m] children/* (separator:"minus");',"self::infixop",'@role="subtraction"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("function-unknown","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("function-prefix","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]",
"self::appl",'children/*[1][@role="prefix function"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fences-open-close","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]","self::fenced",'@role="leftright"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fences-neutral","mathspeak.default",'[t] "StartAbsoluteValue"; [n] children/*[1]; [t] "EndAbsoluteValue"',"self::fenced",'@role="neutral"','content/*[1][text()]="|" or content/*[1][text()]="\u2758" or content/*[1][text()]="\uff5c"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("fences-neutral",
"mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "AbsoluteValue"; [n] children/*[1]; [t] "EndAbsoluteValue"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fences-neutral","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]","self::fenced",'@role="neutral"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fences-set","mathspeak.default",'[t] "StartSet"; [n] children/*[1]; [t] "EndSet"',"self::fenced",'@role="leftright"','content/*[1][text()]="{"','content/*[2][text()]="}"',"count(children/*)=1",'not(name(../..)="appl")');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("fences-set","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "Set"; [n] children/*[1]; [t] "EndSet"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("text","mathspeak.default","[n] text()","self::text");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("factorial","mathspeak.default",'[t] "factorial"',"self::punctuation",'text()="!"','name(preceding-sibling::*[1])!="text"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("minus","mathspeak.default",'[t] "minus"',"self::operator",'text()="-"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("single-prime",
"mathspeak.default",'[t] "prime"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=1");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("double-prime","mathspeak.default",'[t] "double-prime"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=2");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("triple-prime","mathspeak.default",'[t] "triple-prime"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=3");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("quadruple-prime","mathspeak.default",'[t] "quadruple-prime"',"self::punctuated",
'@role="prime"',"count(children/*)=4");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("counted-prime","mathspeak.default",'[t] count(children/*); [t] "prime"',"self::punctuated",'@role="prime"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fraction","mathspeak.default","[t] CSFopenFracVerbose; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracVerbose","self::fraction");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fraction","mathspeak.brief","[t] CSFopenFracBrief; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracBrief",
"self::fraction");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("fraction","mathspeak.sbrief","[t] CSFopenFracSbrief; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracSbrief","self::fraction");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("vulgar-fraction","mathspeak.default","[t] CSFvulgarFraction","self::fraction",'@role="vulgar"',"CQFvulgarFractionSmall");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("vulgar-fraction","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("vulgar-fraction",
"mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.default",'[t] "ContinuedFraction"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]',"self::fraction","not(ancestor::fraction)",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis" and not(following-sibling::*)]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "ContinuedFrac"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.default",'[t] "StartFraction"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]',"self::fraction","ancestor::fraction",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis" and not(following-sibling::*)]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "StartFrac"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief",'[t] "Frac"; [n] children/*[1];[t] "Over"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("sqrt","mathspeak.default","[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::sqrt");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("sqrt","mathspeak.brief","[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::sqrt");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("sqrt",
"mathspeak.sbrief","[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::sqrt");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("root","mathspeak.default","[t] CSFindexRadicalVerbose; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::root");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("root","mathspeak.brief","[t] CSFindexRadicalBrief; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("root",
"mathspeak.sbrief","[t] CSFindexRadicalSbrief; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limboth","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];[t] CSFoverscript; [n] children/*[3]","self::limboth",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limlower","mathspeak.default",
"[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];","self::limlower",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limupper","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFoverscript; [n] children/*[2];","self::limupper",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limlower",
"self::underscore",'@role="limit function"','name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limlower","self::underscore",'children/*[2][@role!="underaccent"]','name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limupper","self::overscore",'children/*[2][@role!="overaccent"]',
'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limboth-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];[t] CSFoverscript; [n] children/*[3]; [t] "Endscripts"',"self::limboth");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limlower-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2]; [t] "Endscripts"',"self::limlower");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("limupper-end",
"mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFoverscript; [n] children/*[2]; [t] "Endscripts"',"self::limupper");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limlower-end","self::underscore",'@role="limit function"');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limlower-end","self::underscore");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("limupper-end","self::overscore");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("integral","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]; [n] children/*[3];","self::integral");
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("integral","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "Subscript"; [n] children/*[2];[t] "Superscript"; [n] children/*[3]; [t] "Baseline";',"self::limboth",'@role="integral"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("integral","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "Sub"; [n] children/*[2];[t] "Sup"; [n] children/*[3]; [t] "Base";');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("integral","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("bigop",
"mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2];","self::bigop");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("relseq","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("equality","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] content/*[1]; [n] children/*[2]","self::relseq",'@role="equality"',"count(./children/*)=2");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("multi-equality","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)",
"self::relseq",'@role="equality"',"count(./children/*)>2");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("multrel","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::multirel");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[2]","self::subscript");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[2]","self::subscript");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript-simple","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::subscript",'name(./children/*[1])="identifier"','name(./children/*[2])="number"','./children/*[2][@role!="mixed"]','./children/*[2][@role!="othernumber"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-simple","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-simple","mathspeak.default",
"mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFbaselineVerbose","self::subscript","following-sibling::*",'not(name(following-sibling::subscript/children/*[1])="empty" or (name(following-sibling::infixop[@role="implicit"]/children/*[1])="subscript" and name(following-sibling::*/children/*[1]/children/*[1])="empty")) and @role!="subsup"','not(following-sibling::*[@role="rightsuper" or @role="rightsub" or @role="leftsub" or @role="leftsub"])');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFbaselineBrief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)","ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt|ancestor::punctuated|ancestor::fraction",'not(ancestor::punctuated[@role="leftsuper" or @role="rightsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"])');
(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)","ancestor::relseq|ancestor::multirel",sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint());(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)","@embellished");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::subscript",'name(children/*[2])="infixop"','name(children/*[2][@role="implicit"]/children/*[1])="superscript"',
'name(children/*[2]/children/*[1]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("subscript-empty-sup","self::subscript",'name(children/*[2])="superscript"','name(children/*[2]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("superscript","mathspeak.default",
"[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptVerbose; [n] children/*[2]","self::superscript");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptBrief; [n] children/*[2]");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("superscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptVerbose; [n] children/*[2];[t] CSFbaselineVerbose",
"self::superscript","following-sibling::*",'not(name(following-sibling::superscript/children/*[1])="empty" or (name(following-sibling::infixop[@role="implicit"]/children/*[1])="superscript" and name(following-sibling::*/children/*[1]/children/*[1])="empty")) and not(following-sibling::*[@role="rightsuper" or @role="rightsub" or @role="leftsub" or @role="leftsub"])');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptBrief; [n] children/*[2];[t] CSFbaselineBrief");
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::punctuated",'ancestor::*/following-sibling::* and not(ancestor::punctuated[@role="leftsuper" or @role="rightsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"])');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::fraction|ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt");
(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::relseq|ancestor::multirel","not(@embellished)",sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint());(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","@embellished",'not(children/*[2][@role="prime"])');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::superscript",
'name(children/*[2])="infixop"','name(children/*[2][@role="implicit"]/children/*[1])="subscript"','name(children/*[2]/children/*[1]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("superscript-empty-sub","self::superscript",'name(children/*[2])="subscript"','name(children/*[2]/children/*[1])="empty"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("square","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "squared"',"self::superscript","children/*[2]","children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])!="text" or not(name(children/*[1])="text" and (name(../../../punctuated[@role="text"]/..)="stree" or name(..)="stree"))','name(children/*[1])!="subscript" or (name(children/*[1])="subscript" and name(children/*[1]/children/*[1])="identifier" and name(children/*[1]/children/*[2])="number" and children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"] and children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"])',
"not(@embellished)");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("square","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("square","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cube","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "cubed"',"self::superscript","children/*[2]","children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])!="text" or not(name(children/*[1])="text" and (name(../../../punctuated[@role="text"]/..)="stree" or name(..)="stree"))',
'name(children/*[1])!="subscript" or (name(children/*[1])="subscript" and name(children/*[1]/children/*[1])="identifier" and name(children/*[1]/children/*[2])="number" and children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"] and children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"])',"not(@embellished)");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cube","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cube","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prime",
"mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::superscript","children/*[2]",'children/*[2][@role="prime"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prime-subscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[1]/children/*[2]","self::superscript",
'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"not(following-sibling::*)");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[1]/children/*[2]");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[1]/children/*[2]; [t] CSFbaselineVerbose",
"self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"following-sibling::*");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[1]/children/*[2]; [t] CSFbaselineBrief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("prime-subscript-baseline",
"self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"not(following-sibling::*)","@embellished");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("prime-subscript-simple","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2];[n] children/*[1]/children/*[2]","self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"','name(children/*[1]/children/*[1])="identifier"','name(children/*[1]/children/*[2])="number"','children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"]',
'children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-simple","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-simple","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("overscore","mathspeak.default",'[t] "ModifyingAbove"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overscore",
"mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "ModAbove"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("double-overscore","mathspeak.default",'[t] "ModifyingAbove Above"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]','name(children/*[1])="overscore"','children/*[1]/children/*[2][@role="overaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("double-overscore",
"mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "ModAbove Above"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("double-overscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("underscore","mathspeak.default",'[t] "ModifyingBelow"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]',"self::underscore",'children/*[2][@role="underaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("underscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",
'[t] "ModBelow"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("underscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("double-underscore","mathspeak.default",'[t] "ModifyingBelow Below"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]',"self::underscore",'children/*[2][@role="underaccent"]','name(children/*[1])="underscore"','children/*[1]/children/*[2][@role="underaccent"]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("double-underscore",
"mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "ModBelow Below"; [n] children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("double-underscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("overbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "overbar"',"self::overscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="overaccent"]','children/*[2][text()="\u00af" or text()="\uffe3" or text()="\uff3f" or text()="_" or text()="\u203e"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overbar","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "overBar"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overbar","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("underbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "underbar"',"self::underscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="underaccent"]','children/*[2][text()="\u00af" or text()="\uffe3" or text()="\uff3f" or text()="_" or text()="\u203e"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("underbar","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "underBar"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("underbar","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("overtilde","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "overTilde"',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]','@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][text()="~" or text()="\u02dc" or text()="\u223c" or text()="\uff5e"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overtilde","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "overtilde"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("overtilde","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("undertilde","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "underTilde"',"self::underscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="underaccent"]','children/*[2][text()="~" or text()="\u02dc" or text()="\u223c" or text()="\uff5e"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("undertilde","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "undertilde"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("undertilde","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix-fence","mathspeak.default","[n] children/*[1];","self::fenced","count(children/*)=1",'name(children/*[1])="matrix"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix","mathspeak.default",'[t] "Start"; [t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Matrix"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndMatrix"',
"self::matrix");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix","mathspeak.sbrief",'[t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Matrix"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndMatrix"',"self::matrix");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("matrix","self::vector");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix-row","mathspeak.default",'[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Column");[p] (pause: 200)',"self::row");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("row-with-label",
"mathspeak.default",'[t] "with Label"; [n] content/*[1]; [t] "EndLabel"(pause: 200); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Column")',"self::row","content");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("row-with-label","mathspeak.brief",'[t] "Label"; [n] content/*[1]; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Column")',"self::row","content");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("row-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("row-with-text-label",
"mathspeak.sbrief",'[t] "Label"; [t] CSFRemoveParens;[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Column")',"self::row","content",'name(content/cell/children/*[1])="text"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("empty-row","mathspeak.default",'[t] "Blank"',"self::row","count(children/*)=0");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("matrix-cell","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause: 300)","self::cell");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("empty-cell","mathspeak.default",'[t] "Blank"; [p] (pause: 300)',
"self::cell","count(children/*)=0");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("determinant","mathspeak.default",'[t] "Start"; [t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Determinant"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndDeterminant"',"self::matrix",'@role="determinant"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("determinant","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Determinant"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndDeterminant"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("determinant-simple","mathspeak.default",'[t] "Start"; [t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Determinant"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row",grammar:simpleDet); [t] "EndDeterminant"',"self::matrix",'@role="determinant"',"CQFdetIsSimple");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("determinant-simple","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] count(children/*);  [t] "By";[t] count(children/*[1]/children/*); [t] "Determinant"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row",grammar:simpleDet); [t] "EndDeterminant"');
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("row-simple","mathspeak.default","[m] children/*;","self::row",'@role="determinant"','contains(@grammar, "simpleDet")');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("layout","mathspeak.default",'[t] "StartLayout"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndLayout"',"self::table");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("layout","mathspeak.sbrief",'[t] "Layout"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndLayout"',"self::table");
(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("binomial","mathspeak.default",'[t] "StartBinomialOrMatrix"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "Choose"; [n] children/*[2]/children/*[1];  [t] "EndBinomialOrMatrix"',"self::vector",'@role="binomial"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("binomial","mathspeak.sbrief",'[t] "BinomialOrMatrix"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "Choose"; [n] children/*[2]/children/*[1];  [t] "EndBinomialOrMatrix"',"self::vector",'@role="binomial"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cases",
"mathspeak.default",'[t] "StartLayout"; [t] "Enlarged"; [n] content/*[1];[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndLayout"',"self::cases");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cases","mathspeak.sbrief",'[t] "Layout"; [t] "Enlarged"; [n] content/*[1];[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounter,context:"Row "); [t] "EndLayout"',"self::cases");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("layout","self::multiline");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("line","mathspeak.default","[m] children/*",
"self::line");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("line-with-label","mathspeak.default",'[t] "with Label"; [n] content/*[1]; [t] "EndLabel" (pause: 200); [m] children/*',"self::line","content");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("line-with-label","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "Label"; [n] content/*[1] (pause: 200); [m] children/*');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("line-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("line-with-text-label",
"mathspeak.sbrief",'[t] "Label"; [t] CSFRemoveParens; [m] children/*',"self::line","content",'name(content/cell/children/*[1])="text"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("empty-line","mathspeak.default",'[t] "Blank"',"self::line","count(children/*)=0","not(content)");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("empty-line","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("empty-line","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("empty-line-with-label",
"mathspeak.default",'[t] "with Label"; [n] content/*[1]; [t] "EndLabel"(pause: 200); [t] "Blank"',"self::line","count(children/*)=0","content");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "Label"; [n] content/*[1] (pause: 200); [t] "Blank"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("enclose","mathspeak.default",'[t] "StartEnclose"; [t] @role (grammar:localEnclose); [n] children/*[1]; [t] "EndEnclose"',
"self::enclose");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("overbar","self::enclose",'@role="top"');(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("underbar","self::enclose",'@role="bottom"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("leftbar","mathspeak.default",'[t] "vertical-bar"; [n] children/*[1]',"self::enclose",'@role="left"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("rightbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "vertical-bar"',"self::enclose",'@role="right"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("crossout",
"mathspeak.default",'[t] "CrossOut"; [n] children/*[1]; [t] "EndCrossOut"',"self::enclose",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cancel","mathspeak.default",'[t] "CrossOut"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[2]; [t] "EndCrossOut"',"self::overscore",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cancel","mathspeak.default",
"mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cancel","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("cancel","self::underscore",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default",'[t] "CrossOut"; [n] children/*[2]/children/*[1]; [t] "With"; [n] children/*[1]; [t] "EndCrossOut"',"self::overscore",'name(children/*[2])="enclose"','children/*[2][@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"]');
(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_)("cancel-reverse","self::underscore",'name(children/*[2])="enclose"','children/*[2][@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("end-punct","mathspeak.default","[m] children/*","self::punctuated",
'@role="endpunct"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("start-punct","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [m] children/*[position()>1]","self::punctuated",'@role="startpunct"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("integral-punct","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[3]","self::punctuated",'@role="integral"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("punctuated","mathspeak.default","[m] children/*","self::punctuated");(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit","mathspeak.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate)',
"self::identifier",'@role="unit"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit-square","mathspeak.default",'[t] "square"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit-cubic","mathspeak.default",'[t] "cubic"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("reciprocal","mathspeak.default",
'[t] "reciprocal"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'count(preceding-sibling::*)=0 or preceding-sibling::*[@role!="unit"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("reciprocal","mathspeak.default",'[t] "per"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',
"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'preceding-sibling::*[@role="unit"]');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit-combine","mathspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="unit"');(0,sre.MathspeakRules.defineRule_)("unit-divide","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "per"; [n] children/*[2]',"self::fraction",'@role="unit"')};sre.MathspeakRules.componentString_={2:"CSFbaseline",1:"CSFsubscript",0:"CSFsuperscript"};sre.MathspeakRules.childNumber_={4:2,3:3,2:1,1:4,0:5};
sre.MathspeakRules.generateTensorRuleStrings_=function(a){var b=[],c="",d="";a=parseInt(a,2);for(var e=0;5>e;e++){var f="children/*["+sre.MathspeakRules.childNumber_[e]+"]";if(a&1){var g=sre.MathspeakRules.componentString_[e%3];c="[t] "+g+"Verbose; [n] "+f+";"+c;d="[t] "+g+"Brief; [n] "+f+";"+d}else b.unshift("name("+f+')="empty"');a>>=1}b.push(c);b.push(d);return b};
sre.MathspeakRules.generateMathspeakTensorRules_=function(){for(var a="11111 11110 11101 11100 10111 10110 10101 10100 01111 01110 01101 01100".split(" "),b=0,c;c=a[b];b++){var d="tensor"+c;c=sre.MathspeakRules.generateTensorRuleStrings_(c);var e=c.pop(),f=c.pop(),g=[d,"mathspeak.default",f,"self::tensor"].concat(c),h=[d,"mathspeak.brief",e,"self::tensor"].concat(c);sre.MathspeakRules.defineRule_.apply(null,g);sre.MathspeakRules.defineRule_.apply(null,h);(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)(d,
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");g=sre.MathspeakRules.componentString_[2];f+="; [t]"+g+"Verbose";e+="; [t]"+g+"Brief";d+="-baseline";g=[d,"mathspeak.default",f,"self::tensor","following-sibling::*"].concat(c);h=[d,"mathspeak.brief",e,"self::tensor","following-sibling::*"].concat(c);sre.MathspeakRules.defineRule_.apply(null,g);sre.MathspeakRules.defineRule_.apply(null,h);(0,sre.MathspeakRules.defineSpecialisedRule_)(d,"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");d=[d,"self::tensor","not(following-sibling::*)",
"ancestor::fraction|ancestor::punctuated|ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt|ancestor::relseq|ancestor::multirel|@embellished"].concat(c);sre.MathspeakRules.defineRuleAlias_.apply(null,d)}};sre.MathspeakRules.getInstance().initializer=[sre.MathspeakRules.initCustomFunctions_,sre.MathspeakRules.initMathspeakRules_,sre.MathspeakRules.generateMathspeakTensorRules_];sre.MathspeakSpanishUtil={};sre.MathspeakSpanishUtil.europeanNumber=function(a){return a=a.replace(/,/g,"").replace(/\./g,",")};sre.Grammar.getInstance().setCorrection("euroNum",sre.MathspeakSpanishUtil.europeanNumber);sre.MathspeakSpanishUtil.onesOrdinals="primera segunda tercera cuarta quinta sexta s\u00e9ptima octava novena d\u00e9cima und\u00e9cima duod\u00e9cima".split(" ");sre.MathspeakSpanishUtil.tensOrdinals="d\u00e9cima vig\u00e9sima trig\u00e9sima cuadrag\u00e9sima quincuag\u00e9sima sexag\u00e9sima septuag\u00e9sima octog\u00e9sima nonag\u00e9sima".split(" ");
sre.MathspeakSpanishUtil.hundredsOrdinals="cent\u00e9sima ducent\u00e9sima tricent\u00e9sima cuadringent\u00e9sima quingent\u00e9sima sexcent\u00e9sima septingent\u00e9sima octingent\u00e9sima noningent\u00e9sima".split(" ");
sre.MathspeakSpanishUtil.numberToOrdinal=function(a){if(1999<a)return a.toString()+"a";if(12>=a)return sre.MathspeakSpanishUtil.onesOrdinals[a-1];var b=[];1E3<a&&(a-=1E3,b.push("mil\u00e9sima"));var c=Math.floor(a/100);0<c&&(b.push(sre.MathspeakSpanishUtil.hundredsOrdinals[c-1]),a%=100);12>=a?b.push(sre.MathspeakSpanishUtil.onesOrdinals[a-1]):(c=Math.floor(a/10),0<c&&(b.push(sre.MathspeakSpanishUtil.tensOrdinals[c-1]),a%=10),0<a&&b.push(sre.MathspeakSpanishUtil.onesOrdinals[a-1]));return b.join(" ")};
sre.MathspeakSpanishUtil.ordinalCounter=function(a,b){var c=0;return function(){return sre.MathspeakSpanishUtil.numberToOrdinal(++c)+" "+b}};sre.MathspeakSpanishUtil.smallRoot=function(a){if(!a.childNodes||0===a.childNodes.length||!a.childNodes[0].childNodes)return[];var b=a.childNodes[0].childNodes[0].textContent;if(!/^\d+$/.test(b))return[];b=parseInt(b,10);return 1<b&&10>=b?[a]:[]};
sre.MathspeakSpanishUtil.unitMultipliers=function(a,b){var c=0;return function(){var b=sre.AuditoryDescription.create({text:sre.MathspeakSpanishUtil.rightMostUnit(a[c])&&sre.MathspeakSpanishUtil.leftMostUnit(a[c+1])?"por":""},{});c++;return[b]}};sre.MathspeakSpanishUtil.SCRIPT_ELEMENTS=[sre.SemanticAttr.Type.SUPERSCRIPT,sre.SemanticAttr.Type.SUBSCRIPT,sre.SemanticAttr.Type.OVERSCORE,sre.SemanticAttr.Type.UNDERSCORE];
sre.MathspeakSpanishUtil.rightMostUnit=function(a){for(;a;){if("unit"===a.getAttribute("role"))return!0;var b=a.tagName;a=sre.XpathUtil.evalXPath("children/*",a);a=-1!==sre.MathspeakSpanishUtil.SCRIPT_ELEMENTS.indexOf(b)?a[0]:a[a.length-1]}return!1};sre.MathspeakSpanishUtil.leftMostUnit=function(a){for(;a;){if("unit"===a.getAttribute("role"))return!0;a=sre.XpathUtil.evalXPath("children/*",a)[0]}return!1};sre.MathspeakSpanishUtil.makePlural=function(a){return/.*s$/.test(a)?a:a+"s"};
sre.Grammar.getInstance().setCorrection("plural",sre.MathspeakSpanishUtil.makePlural);sre.MathspeakSpanishUtil.oneLeft=function(a){for(;a;){if("number"===a.tagName&&"1"===a.textContent)return[a];if("infixop"!==a.tagName||"multiplication"!==a.getAttribute("role")&&"implicit"!==a.getAttribute("role"))break;a=sre.XpathUtil.evalXPath("children/*",a)[0]}return[]};sre.MathspeakSpanish=function(){sre.MathStore.call(this);this.locale="es"};goog.inherits(sre.MathspeakSpanish,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.MathspeakSpanish);sre.MathspeakSpanish.prototype.evaluateDefault=function(a){return[sre.AuditoryDescription.create({text:a.textContent})]};sre.MathspeakSpanish.SPANISH_REGEXP="a-zA-Z\u00e1\u00e9\u00ed\u00f3\u00fa\u00f1\u00c1\u00c9\u00cd\u00d3\u00da\u00d1";
sre.MathspeakSpanish.evaluateDefault=function(a){a=a.textContent;for(var b=[],c=new sre.SystemExternal.xmldom.DOMParser,d=new RegExp("^["+sre.MathspeakSpanish.SPANISH_REGEXP+"]+"),e=new RegExp("^[^"+sre.MathspeakSpanish.SPANISH_REGEXP+"]+");a;){var f=d.exec(a);if(f)var g=sre.Semantic.Type.TEXT,h=sre.Semantic.Role.PROTECTED;else f=e.exec(a),g=sre.Semantic.Type.UNKNOWN,h=sre.Semantic.Role.TEXT;g=c.parseFromString("<"+g+' role="'+h+'">'+f[0]+"</"+g+">","text/xml");b.push(g.documentElement);a=a.slice(f[0].length).trimLeft()}return b};
sre.MathspeakSpanish.mathStore=sre.MathspeakSpanish.getInstance();sre.MathspeakSpanish.defineRule_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.defineRule,sre.MathspeakSpanish.mathStore);sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.defineRulesAlias,sre.MathspeakSpanish.mathStore);sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.defineSpecialisedRule,sre.MathspeakSpanish.mathStore);
sre.MathspeakSpanish.addContextFunction_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.contextFunctions.add,sre.MathspeakSpanish.mathStore.contextFunctions);sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.customQueries.add,sre.MathspeakSpanish.mathStore.customQueries);sre.MathspeakSpanish.addCustomString_=goog.bind(sre.MathspeakSpanish.mathStore.customStrings.add,sre.MathspeakSpanish.mathStore.customStrings);
sre.MathspeakSpanish.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFspaceoutNumber",sre.MathspeakUtil.spaceoutNumber);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFspaceoutIdentifier",sre.MathspeakUtil.spaceoutIdentifier);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFspaceoutText",sre.MathspeakUtil.spaceoutText);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenFracVerbose",sre.MathspeakUtil.openingFractionVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseFracVerbose",
sre.MathspeakUtil.closingFractionVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFoverFracVerbose",sre.MathspeakUtil.overFractionVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenFracBrief",sre.MathspeakUtil.openingFractionBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseFracBrief",sre.MathspeakUtil.closingFractionBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenFracSbrief",sre.MathspeakUtil.openingFractionSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseFracSbrief",
sre.MathspeakUtil.closingFractionSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFoverFracSbrief",sre.MathspeakUtil.overFractionSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.openingRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.closingRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFindexRadicalVerbose",sre.MathspeakUtil.indexRadicalVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenRadicalBrief",
sre.MathspeakUtil.openingRadicalBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFcloseRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.closingRadicalBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFindexRadicalBrief",sre.MathspeakUtil.indexRadicalBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFopenRadicalSbrief",sre.MathspeakUtil.openingRadicalSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFindexRadicalSbrief",sre.MathspeakUtil.indexRadicalSbrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFisSmallRoot",
sre.MathspeakSpanishUtil.smallRoot);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFsuperscriptVerbose",sre.MathspeakUtil.superscriptVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFsuperscriptBrief",sre.MathspeakUtil.superscriptBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFsubscriptVerbose",sre.MathspeakUtil.subscriptVerbose);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFsubscriptBrief",sre.MathspeakUtil.subscriptBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFbaselineVerbose",sre.MathspeakUtil.baselineVerbose);
(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFbaselineBrief",sre.MathspeakUtil.baselineBrief);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFunderscript",sre.MathspeakUtil.nestedUnderscore);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFoverscript",sre.MathspeakUtil.nestedOverscore);(0,sre.MathspeakSpanish.addContextFunction_)("CTXFordinalCounterEs",sre.MathspeakSpanishUtil.ordinalCounter);(0,sre.MathspeakSpanish.addContextFunction_)("CTXFcontentIterator",sre.MathmlStoreUtil.contentIterator);(0,sre.MathspeakSpanish.addContextFunction_)("CTXFunitMultipliers",
sre.MathspeakSpanishUtil.unitMultipliers);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFdetIsSimple",sre.MathspeakUtil.determinantIsSimple);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomString_)("CSFRemoveParens",sre.MathspeakUtil.removeParens);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFoneLeft",sre.MathspeakSpanishUtil.oneLeft);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFresetNesting",sre.MathspeakUtil.resetNestingDepth);(0,sre.MathspeakSpanish.addCustomQuery_)("CQFtextEvaluator",sre.MathspeakSpanish.evaluateDefault)};
sre.MathspeakSpanish.initMathspeakSpanish_=function(){(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("stree","mathspeak.default","[n] ./*[1]","self::stree","CQFresetNesting");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unknown","mathspeak.default","[n] text()","self::unknown");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("protected","mathspeak.default","[t] text()","self::*",'@role="protected"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("omit-empty","mathspeak.default","[p] (pause:100)","self::empty");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("blank-empty",
"mathspeak.default",'[t] "espacio"',"self::empty","count(../*)=1",'name(../..)="cell" or name(../..)="line"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("font","mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("font-identifier-short","mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1",
"@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="normal"','""=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9", "")','@role!="unit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("font-identifier",
"mathspeak.default","[t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@role!="unit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("omit-font","mathspeak.default","[n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="italic"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number","mathspeak.default","[n] text() (grammar:euroNum)",
"self::number");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("mixed-number","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "m\u00e1s"; [n] children/*[2]; ',"self::number",'@role="mixed"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number-with-chars","mathspeak.default",'[t] "n\u00famero"; [m] CQFspaceoutNumber',"self::number",'"" != translate(text(), "0123456789.,", "")','text() != translate(text(), "0123456789.,", "")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-with-chars","mathspeak.default","mathspeak.brief",
'[t] "n\u00fam"; [m] CQFspaceoutNumber');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-with-chars","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number-as-upper-word","mathspeak.default",'[t] "may\u00fascula"; [t] CSFspaceoutText',"self::number","string-length(text())>1",'text()=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9", "ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9")',
'""=translate(text(), "ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9","")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number-baseline","mathspeak.default",'[t] "l\u00ednea base"; [n] text()',"self::number",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))',"preceding-sibling::identifier",'preceding-sibling::*[1][@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"]','parent::*/parent::infixop[@role="implicit"]');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "base"; [n] text()');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("number-baseline-font","mathspeak.default",'[t] "l\u00ednea base"; [t] @font (grammar:localFont); [n] . (grammar:ignoreFont=@font)',"self::number","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"',"preceding-sibling::identifier",
'preceding-sibling::*[@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"]','parent::*/parent::infixop[@role="implicit"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-baseline-font","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "base"; [n] text()');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("number-baseline-font","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("identifier","mathspeak.default","[m] CQFspaceoutIdentifier","self::identifier","string-length(text())>1",
'@role!="unit"','@role!="protected"','not(@font) or @font="normal" or contains(@grammar, "ignoreFont")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("identifier","mathspeak.default","[n] text()","self::identifier",'@role="protected"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("negative","mathspeak.default",'[t] "menos"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'@role="negative"',"children/identifier");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("negative","self::prefixop",'@role="negative"',"children/number");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("negative",
"self::prefixop",'@role="negative"','children/fraction[@role="vulgar"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("negative","mathspeak.default",'[t] "menos"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'@role="negative"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("prefix","mathspeak.default","[n] text(); [n] children/*[1]","self::prefixop");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("postfix","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] text()","self::postfixop");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("binary-operation",
"mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator);","self::infixop");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("implicit","mathspeak.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="implicit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("implicit","self::infixop",'@role="leftsuper" or @role="leftsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subtraction","mathspeak.default",'[m] children/* (separator:"menos");',"self::infixop",'@role="subtraction"');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("function-unknown","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("function-prefix","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl",'children/*[1][@role="prefix function"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fences-open-close","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]","self::fenced",'@role="leftright"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fences-neutral",
"mathspeak.default",'[t] "empezar valor absoluto"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar valor absoluto"',"self::fenced",'@role="neutral"','content/*[1][text()]="|" or content/*[1][text()]="\u2758" or content/*[1][text()]="\uff5c"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("fences-neutral","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "valor absoluto"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar valor absoluto"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fences-neutral","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]",
"self::fenced",'@role="neutral"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fences-set","mathspeak.default",'[t] "empezar llave"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar llave"',"self::fenced",'@role="leftright"','content/*[1][text()]="{"','content/*[2][text()]="}"',"count(children/*)=1",'not(name(../..)="appl")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("fences-set","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "llave"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar llave"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("text",
"mathspeak.default","[m] CQFtextEvaluator","self::text");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("factorial","mathspeak.default",'[t] "factorial"',"self::punctuation",'text()="!"','name(preceding-sibling::*[1])!="text"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("minus","mathspeak.default",'[t] "menos"',"self::operator",'text()="-"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("single-prime","mathspeak.default",'[t] "prima"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=1");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("double-prime",
"mathspeak.default",'[t] "doble prima"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=2");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("triple-prime","mathspeak.default",'[t] "triple prima"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=3");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("quadruple-prime","mathspeak.default",'[t] "cuadruplicar prima"',"self::punctuated",'@role="prime"',"count(children/*)=4");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("counted-prime","mathspeak.default",'[t] count(children/*); [t] "prime"',
"self::punctuated",'@role="prime"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fraction","mathspeak.default","[t] CSFopenFracVerbose; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracVerbose","self::fraction");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fraction","mathspeak.brief","[t] CSFopenFracBrief; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracBrief","self::fraction");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("fraction","mathspeak.sbrief","[t] CSFopenFracSbrief; [n] children/*[1]; [t] CSFoverFracSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseFracSbrief",
"self::fraction");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.default",'[t] "fracci\u00f3n continua"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]',"self::fraction","not(ancestor::fraction)",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis" and not(following-sibling::*)]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-outer","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "frac continua"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-outer",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.default",'[t] "empezar fracci\u00f3n"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]',"self::fraction","ancestor::fraction",'children/*[2]/descendant-or-self::*[@role="ellipsis" and not(following-sibling::*)]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "empezar frac"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("continued-fraction-inner","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief",'[t] "frac"; [n] children/*[1];[t] "entre"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("sqrt","mathspeak.default","[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::sqrt");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("sqrt","mathspeak.brief","[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::sqrt");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("sqrt",
"mathspeak.sbrief","[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[1]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::sqrt");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root-small","mathspeak.default","[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::root","CQFisSmallRoot");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root-small","mathspeak.brief","[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root","CQFisSmallRoot");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root-small",
"mathspeak.sbrief","[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root","CQFisSmallRoot");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root","mathspeak.default","[t] CSFindexRadicalVerbose; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalVerbose","self::root");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root","mathspeak.brief","[t] CSFindexRadicalBrief; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("root","mathspeak.sbrief","[t] CSFindexRadicalSbrief; [n] children/*[1];[t] CSFopenRadicalSbrief; [n] children/*[2]; [t] CSFcloseRadicalBrief","self::root");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limboth","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];[t] CSFoverscript; [n] children/*[3]","self::limboth",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limlower",
"mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];","self::limlower",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limupper","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFoverscript; [n] children/*[2];","self::limupper",'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limlower",
"self::underscore",'@role="limit function"','name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limlower","self::underscore",'children/*[2][@role!="underaccent"]','name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limupper","self::overscore",'children/*[2][@role!="overaccent"]',
'name(../..)="underscore" or name(../..)="overscore"','following-sibling::*[@role!="underaccent" and @role!="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limboth-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2];[t] CSFoverscript; [n] children/*[3]; [t] "finalizar \u00edndices"',"self::limboth");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limlower-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFunderscript; [n] children/*[2]; [t] "finalizar \u00edndices"',"self::limlower");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("limupper-end","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] CSFoverscript; [n] children/*[2]; [t] "finalizar \u00edndices"',"self::limupper");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limlower-end","self::underscore",'@role="limit function"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limlower-end","self::underscore");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("limupper-end","self::overscore");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("integral","mathspeak.default",
"[n] children/*[1]; [n] children/*[2]; [n] children/*[3];","self::integral");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("integral","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "definida"; [t] "sub\u00edndice"; [n] children/*[2];[t] "super\u00edndice"; [n] children/*[3]; [t] "l\u00ednea base";',"self::limboth",'@role="integral"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("integral","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "Sub"; [n] children/*[2];[t] "Sup"; [n] children/*[3]; [t] "Base";');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("integral","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("bigop","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2];","self::bigop");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("relseq","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("equality","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] content/*[1]; [n] children/*[2]","self::relseq",'@role="equality"',
"count(./children/*)=2");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("multi-equality","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq",'@role="equality"',"count(./children/*)>2");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("multrel","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::multirel");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[2]","self::subscript");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subscript",
"mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[2]","self::subscript");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[2]; [t] CSFbaselineVerbose","self::subscript","following-sibling::*",'not(name(following-sibling::subscript/children/*[1])="empty" or (name(following-sibling::infixop[@role="implicit"]/children/*[1])="subscript" and name(following-sibling::*/children/*[1]/children/*[1])="empty")) and @role!="subsup"',
'not(following-sibling::*[@role="rightsuper" or @role="rightsub" or @role="leftsub" or @role="leftsub"])');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[2]; [t] CSFbaselineBriefS");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)",
"ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt|ancestor::punctuated|ancestor::fraction",'not(ancestor::punctuated[@role="leftsuper" or @role="rightsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"])');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)","ancestor::relseq|ancestor::multirel",sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint());(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("subscript-baseline","self::subscript","not(following-sibling::*)",
"@embellished");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::subscript",'name(children/*[2])="infixop"','name(children/*[2][@role="implicit"]/children/*[1])="superscript"','name(children/*[2]/children/*[1]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("subscript-empty-sup","mathspeak.brief",
"mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("subscript-empty-sup","self::subscript",'name(children/*[2])="superscript"','name(children/*[2]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("superscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptVerbose; [n] children/*[2]","self::superscript");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptBrief; [n] children/*[2]");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("superscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptVerbose; [n] children/*[2];[t] CSFbaselineVerbose","self::superscript","following-sibling::*",'not(name(following-sibling::superscript/children/*[1])="empty" or (name(following-sibling::infixop[@role="implicit"]/children/*[1])="superscript" and name(following-sibling::*/children/*[1]/children/*[1])="empty")) and not(following-sibling::*[@role="rightsuper" or @role="rightsub" or @role="leftsub" or @role="leftsub"])');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript-baseline","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]; [t] CSFsuperscriptBrief; [n] children/*[2];[t] CSFbaselineBriefS");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::punctuated",'ancestor::*/following-sibling::* and not(ancestor::punctuated[@role="leftsuper" or @role="rightsub" or @role="rightsuper" or @role="rightsub"])');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::fraction|ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)","ancestor::relseq|ancestor::multirel","not(@embellished)",sre.MathspeakUtil.generateBaselineConstraint());(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-baseline","self::superscript","not(following-sibling::*)",
"@embellished",'not(children/*[2][@role="prime"])');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::superscript",'name(children/*[2])="infixop"','name(children/*[2][@role="implicit"]/children/*[1])="subscript"','name(children/*[2]/children/*[1]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript-empty-sub","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("superscript-empty-sub",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("superscript-empty-sub","self::superscript",'name(children/*[2])="subscript"','name(children/*[2]/children/*[1])="empty"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("square","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "al cuadrado"',"self::superscript","children/*[2]","children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])!="text" or not(name(children/*[1])="text" and (name(../../../punctuated[@role="text"]/..)="stree" or name(..)="stree"))',
'name(children/*[1])!="subscript" or (name(children/*[1])="subscript" and name(children/*[1]/children/*[1])="identifier" and name(children/*[1]/children/*[2])="number" and children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"] and children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"])',"not(@embellished)");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("square","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("square","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cube",
"mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "al cubo"',"self::superscript","children/*[2]","children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])!="text" or not(name(children/*[1])="text" and (name(../../../punctuated[@role="text"]/..)="stree" or name(..)="stree"))','name(children/*[1])!="subscript" or (name(children/*[1])="subscript" and name(children/*[1]/children/*[1])="identifier" and name(children/*[1]/children/*[2])="number" and children/*[1]/children/*[2][@role!="mixed"] and children/*[1]/children/*[2][@role!="othernumber"])',
"not(@embellished)");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cube","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cube","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("prime","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [n] children/*[2]","self::superscript","children/*[2]",'children/*[2][@role="prime"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime",
"mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("prime-subscript","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[1]/children/*[2]","self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"not(following-sibling::*)");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript","mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[1]/children/*[2]");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.default","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptVerbose; [n] children/*[1]/children/*[2]; [t] CSFbaselineVerbose","self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"following-sibling::*");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-baseline",
"mathspeak.default","mathspeak.brief","[n] children/*[1]/children/*[1]; [n] children/*[2]; [t] CSFsubscriptBrief; [n] children/*[1]/children/*[2]; [t] CSFbaselineBriefS");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("prime-subscript-baseline","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("prime-subscript-baseline","self::superscript",'children/*[2][@role="prime"]','name(children/*[1])="subscript"',"not(following-sibling::*)","@embellished");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("overscore",
"mathspeak.default",'[t] "modificando superior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "mod superior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("double-overscore","mathspeak.default",'[t] "modificando superior superior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]',
"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]','name(children/*[1])="overscore"','children/*[1]/children/*[2][@role="overaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("double-overscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "mod superior superior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("double-overscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("underscore","mathspeak.default",'[t] "modificando inferior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]',
"self::underscore",'children/*[2][@role="underaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("underscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "mod inferior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("underscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("double-underscore","mathspeak.default",'[t] "modificando inferior inferior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]',"self::underscore",
'children/*[2][@role="underaccent"]','name(children/*[1])="underscore"','children/*[1]/children/*[2][@role="underaccent"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("double-underscore","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "mod inferior inferior"; [n] children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("double-underscore","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("overbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "barra"',
"self::overscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="overaccent"]','children/*[2][text()="\u00af" or text()="\uffe3" or text()="\uff3f" or text()="_" or text()="\u203e"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overbar","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "barra"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overbar","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("underbar",
"mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "subbarra"',"self::underscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="underaccent"]','children/*[2][text()="\u00af" or text()="\uffe3" or text()="\uff3f" or text()="_" or text()="\u203e"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("underbar","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "subbarra"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("underbar","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("overtilde","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "tilde"',"self::overscore",'children/*[2][@role="overaccent"]','@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][text()="~" or text()="\u02dc" or text()="\u223c" or text()="\uff5e"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overtilde","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "tilde"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("overtilde",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("undertilde","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "subtilde"',"self::underscore",'@role="latinletter" or @role="greekletter" or @role="otherletter"','children/*[2][@role="underaccent"]','children/*[2][text()="~" or text()="\u02dc" or text()="\u223c" or text()="\uff5e"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("undertilde","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[n] children/*[1]; [t] "subtilde"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("undertilde",
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix-fence","mathspeak.default","[n] children/*[1];","self::fenced","count(children/*)=1",'name(children/*[1])="matrix"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix","mathspeak.default",'[t] "empezar matriz"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar matriz"',"self::matrix");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix",
"mathspeak.sbrief",'[t] "matriz"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:" "); [t] "finalizar matriz"',"self::matrix");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("matrix","self::vector");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix-row","mathspeak.default",'[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"columna");[p] (pause: 200)',"self::row");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("row-with-label","mathspeak.default",
'[t] "con etiqueta"; [n] content/*[1]; [t] "finalizar etiqueta" (pause: 200); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"columna")',"self::row","content");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("row-with-label","mathspeak.brief",'[t] "etiqueta"; [n] content/*[1]; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"columna")',"self::row","content");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("row-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("row-with-text-label",
"mathspeak.sbrief",'[t] "etiqueta"; [t] CSFRemoveParens;[m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"columna")',"self::row","content",'name(content/cell/children/*[1])="text"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("empty-row","mathspeak.default",'[t] "espacio"',"self::row","count(children/*)=0");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("matrix-cell","mathspeak.default","[n] children/*[1]; [p] (pause: 300)","self::cell");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("empty-cell","mathspeak.default",'[t] "espacio"; [p] (pause: 300)',
"self::cell","count(children/*)=0");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("determinant","mathspeak.default",'[t] "empezar determinante"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar determinante"',"self::matrix",'@role="determinant"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("determinant","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "determinante"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar determinante"');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("determinant-simple","mathspeak.default",'[t] "empezar determinante"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila",grammar:simpleDet); [t] "finalizar determinante"',"self::matrix",'@role="determinant"',"CQFdetIsSimple");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("determinant-simple","mathspeak.default","mathspeak.sbrief",'[t] "determinante"; [t] count(children/*);  [t] "por";[t] count(children/*[1]/children/*); [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila",grammar:simpleDet); [t] "finalizar determinante"');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("row-simple","mathspeak.default","[m] children/*;","self::row",'@role="determinant"','contains(@grammar, "simpleDet")');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("layout","mathspeak.default",'[t] "empezar esquema"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar esquema"',"self::table");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("layout","mathspeak.sbrief",'[t] "esquema"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar esquema"',
"self::table");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("binomial","mathspeak.default",'[t] "empezar binomial"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "en"; [n] children/*[2]/children/*[1];  [t] "finalizar binomial"',"self::vector",'@role="binomial"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("binomial","mathspeak.sbrief",'[t] "binomial"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "en"; [n] children/*[2]/children/*[1];  [t] "finalizar binomial"',"self::vector",'@role="binomial"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cases",
"mathspeak.default",'[t] "empezar esquema"; [n] content/*[1]; [t] "alargada"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar esquema"',"self::cases");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cases","mathspeak.sbrief",'[t] "esquema"; [n] content/*[1]; [t] "alargada"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFordinalCounterEs,context:"fila "); [t] "finalizar esquema"',"self::cases");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("layout","self::multiline");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("line",
"mathspeak.default","[m] children/*","self::line");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("line-with-label","mathspeak.default",'[t] "con etiqueta"; [n] content/*[1]; [t] "finalizar etiqueta" (pause: 200); [m] children/*',"self::line","content");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("line-with-label","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "etiqueta"; [n] content/*[1] (pause: 200); [m] children/*');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("line-with-label","mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("line-with-text-label","mathspeak.sbrief",'[t] "etiqueta"; [t] CSFRemoveParens; [m] children/*',"self::line","content",'name(content/cell/children/*[1])="text"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("empty-line","mathspeak.default",'[t] "espacio"',"self::line","count(children/*)=0","not(content)");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("empty-line","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("empty-line","mathspeak.brief",
"mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.default",'[t] "con etiqueta"; [n] content/*[1]; [t] "finalizar etiqueta" (pause: 200); [t] "espacio"',"self::line","count(children/*)=0","content");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.default","mathspeak.brief",'[t] "etiqueta"; [n] content/*[1] (pause: 200); [t] "espacio"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("empty-line-with-label","mathspeak.brief",
"mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("enclose","mathspeak.default",'[t] "empezar rodear"; [t] @role (grammar:localEnclose); [n] children/*[1]; [t] "finalizar rodear"',"self::enclose");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("overbar","self::enclose",'@role="top"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("underbar","self::enclose",'@role="bottom"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("leftbar","mathspeak.default",'[t] "barra vertical"; [n] children/*[1]',"self::enclose",'@role="left"');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("rightbar","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "barra vertical"',"self::enclose",'@role="right"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("crossout","mathspeak.default",'[t] "tachado"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar tachado"',"self::enclose",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cancel","mathspeak.default",'[t] "tachado"; [n] children/*[1]/children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[2]; [t] "finalizar tachado"',
"self::overscore",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cancel","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cancel","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("cancel","self::underscore",'@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("cancel-reverse",
"mathspeak.default",'[t] "tachado"; [n] children/*[2]/children/*[1]; [t] "con"; [n] children/*[1]; [t] "finalizar tachado"',"self::overscore",'name(children/*[2])="enclose"','children/*[2][@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default","mathspeak.brief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)("cancel-reverse","mathspeak.default","mathspeak.sbrief");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_)("cancel-reverse",
"self::underscore",'name(children/*[2])="enclose"','children/*[2][@role="updiagonalstrike" or @role="downdiagonalstrike" or @role="horizontalstrike"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("end-punct","mathspeak.default","[m] children/*","self::punctuated",'@role="endpunct"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("start-punct","mathspeak.default","[n] content/*[1]; [m] children/*[position()>1]","self::punctuated",'@role="startpunct"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("integral-punct","mathspeak.default",
"[n] children/*[1]; [n] children/*[3]","self::punctuated",'@role="integral"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("punctuated","mathspeak.default","[m] children/*","self::punctuated");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit","mathspeak.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate)',"self::identifier",'@role="unit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit","mathspeak.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate:plural)',"self::identifier",'@role="unit"','not(contains(@grammar, "singularUnit"))');
(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-square","mathspeak.default",'[t] "square"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-cubic","mathspeak.default",'[t] "cubic"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("reciprocal","mathspeak.default",'[t] "reciprocal"; [n] children/*[1]',
"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'count(preceding-sibling::*)=0 or preceding-sibling::*[@role!="unit"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("reciprocal","mathspeak.default",'[t] "per"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",
'preceding-sibling::*[@role="unit"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-combine","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFunitMultipliers)","self::infixop",'@role="unit"');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-combine","mathspeak.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFunitMultipliers);","self::infixop",'@role="multiplication" or @role="implicit"','children/*[@role="unit"]');(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-combine","mathspeak.default","[n] . (grammar:singularUnit);",
"self::infixop",'@role="multiplication" or @role="implicit"','children/*[@role="unit"]','not(contains(@grammar, "singularUnit"))',"CQFoneLeft");(0,sre.MathspeakSpanish.defineRule_)("unit-divide","mathspeak.default",'[n] children/*[1]; [t] "per"; [n] children/*[2]',"self::fraction",'@role="unit"')};sre.MathspeakSpanish.componentString_={2:"CSFbaseline",1:"CSFsubscript",0:"CSFsuperscript"};sre.MathspeakSpanish.childNumber_={4:2,3:3,2:1,1:4,0:5};
sre.MathspeakSpanish.generateTensorRuleStrings_=function(a){var b=[],c="",d="";a=parseInt(a,2);for(var e=0;5>e;e++){var f="children/*["+sre.MathspeakSpanish.childNumber_[e]+"]";if(a&1){var g=sre.MathspeakSpanish.componentString_[e%3];c="[t] "+g+"Verbose; [n] "+f+";"+c;d="[t] "+g+"Brief; [n] "+f+";"+d}else b.unshift("name("+f+')="empty"');a>>=1}b.push(c);b.push(d);return b};
sre.MathspeakSpanish.generateMathspeakTensorRules_=function(){for(var a="11111 11110 11101 11100 10111 10110 10101 10100 01111 01110 01101 01100".split(" "),b=0,c;c=a[b];b++){var d="tensor"+c;c=sre.MathspeakSpanish.generateTensorRuleStrings_(c);var e=c.pop(),f=c.pop(),g=[d,"mathspeak.default",f,"self::tensor"].concat(c),h=[d,"mathspeak.brief",e,"self::tensor"].concat(c);sre.MathspeakSpanish.defineRule_.apply(null,g);sre.MathspeakSpanish.defineRule_.apply(null,h);(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)(d,
"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");g=sre.MathspeakSpanish.componentString_[2];f+="; [t]"+g+"Verbose";e+="; [t]"+g+"Brief";d+="-baseline";g=[d,"mathspeak.default",f,"self::tensor","following-sibling::*"].concat(c);h=[d,"mathspeak.brief",e,"self::tensor","following-sibling::*"].concat(c);sre.MathspeakSpanish.defineRule_.apply(null,g);sre.MathspeakSpanish.defineRule_.apply(null,h);(0,sre.MathspeakSpanish.defineSpecialisedRule_)(d,"mathspeak.brief","mathspeak.sbrief");d=[d,"self::tensor","not(following-sibling::*)",
"ancestor::fraction|ancestor::punctuated|ancestor::fenced|ancestor::root|ancestor::sqrt|ancestor::relseq|ancestor::multirel|@embellished"].concat(c);sre.MathspeakSpanish.defineRuleAlias_.apply(null,d)}};sre.MathspeakSpanish.getInstance().initializer=[sre.MathspeakSpanish.initCustomFunctions_,sre.MathspeakSpanish.initMathspeakSpanish_,sre.MathspeakSpanish.generateMathspeakTensorRules_];sre.PrefixRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.PrefixRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.PrefixRules);sre.PrefixRules.mathStore=sre.PrefixRules.getInstance();sre.PrefixRules.defineRule_=goog.bind(sre.PrefixRules.mathStore.defineRule,sre.PrefixRules.mathStore);sre.PrefixRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.PrefixRules.mathStore.defineRulesAlias,sre.PrefixRules.mathStore);sre.PrefixRules.addCustomString_=goog.bind(sre.PrefixRules.mathStore.customStrings.add,sre.PrefixRules.mathStore.customStrings);
sre.PrefixRules.ordinalPosition=function(a){var b=sre.DomUtil.toArray(a.parentNode.childNodes);return sre.MathspeakUtil.simpleOrdinal(b.indexOf(a)+1).toString()};sre.PrefixRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.PrefixRules.addCustomString_)("CSFordinalPosition",sre.PrefixRules.ordinalPosition)};
sre.PrefixRules.initPrefixRules_=function(){(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("numerator","prefix.default",'[t] "Numerator"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="fraction"',"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("denominator","prefix.default",'[t] "Denominator"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="fraction"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("base","prefix.default",'[t] "Base"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="superscript" or name(../..)="subscript" or name(../..)="overscore" or name(../..)="underscore" or name(../..)="tensor"',
"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("exponent","prefix.default",'[t] "Exponent"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="superscript"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("subscript","prefix.default",'[t] "Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="subscript"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("overscript","prefix.default",'[t] "Overscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="overscore"',"count(preceding-sibling::*)=1");
(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("underscript","prefix.default",'[t] "Underscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="underscore"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("radicand","prefix.default",'[t] "Radicand"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="sqrt"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("radicand","prefix.default",'[t] "Radicand"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="root"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("index","prefix.default",
'[t] "Index"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="root"',"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("leftsub","prefix.default",'[t] "Left Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="leftsub"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("leftsub","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Left Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="leftsub"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("leftsuper",
"prefix.default",'[t] "Left Superscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="leftsuper"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("leftsuper","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Left Superscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="leftsuper"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("rightsub","prefix.default",'[t] "Right Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="rightsub"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("rightsub",
"prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Right Subscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="rightsub"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("rightsuper","prefix.default",'[t] "Right Superscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="rightsuper"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("rightsuper","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Right Superscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"',
'../../@role="rightsuper"');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("choice","prefix.default",'[t] "Choice Quantity"; [p] (pause:200)',"self::line",'@role="binomial"',"parent::*/parent::vector","count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("select","prefix.default",'[t] "Selection Quantity"; [p] (pause:200)',"self::line",'@role="binomial"',"parent::*/parent::vector","count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("row","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Row"; [p] (pause:200)',
"self::row");(0,sre.PrefixRules.defineRuleAlias_)("row","self::line");(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("cell","prefix.default",'[n] ../..; [t] CSFordinalPosition; [t] "Column"; [p] (pause:200)',"self::cell",'contains(@grammar,"depth")');(0,sre.PrefixRules.defineRule_)("cell","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "Column"; [p] (pause:200)',"self::cell")};sre.PrefixRules.getInstance().initializer=[sre.PrefixRules.initCustomFunctions_,sre.PrefixRules.initPrefixRules_];sre.PrefixSpanish=function(){sre.MathStore.call(this);this.locale="es"};goog.inherits(sre.PrefixSpanish,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.PrefixSpanish);sre.PrefixSpanish.mathStore=sre.PrefixSpanish.getInstance();sre.PrefixSpanish.defineRule_=goog.bind(sre.PrefixSpanish.mathStore.defineRule,sre.PrefixSpanish.mathStore);sre.PrefixSpanish.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.PrefixSpanish.mathStore.defineRulesAlias,sre.PrefixSpanish.mathStore);
sre.PrefixSpanish.addCustomString_=goog.bind(sre.PrefixSpanish.mathStore.customStrings.add,sre.PrefixSpanish.mathStore.customStrings);sre.PrefixSpanish.ordinalPosition=function(a){var b=sre.DomUtil.toArray(a.parentNode.childNodes);return sre.MathspeakUtil.simpleOrdinal(b.indexOf(a)+1).toString()};sre.PrefixSpanish.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.PrefixSpanish.addCustomString_)("CSFordinalPosition",sre.PrefixSpanish.ordinalPosition)};
sre.PrefixSpanish.initPrefixSpanish_=function(){(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("numerator","prefix.default",'[t] "numerador"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="fraction"',"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("denominator","prefix.default",'[t] "denominador"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="fraction"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("base","prefix.default",'[t] "base"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="superscript" or name(../..)="subscript" or name(../..)="overscore" or name(../..)="underscore" or name(../..)="tensor"',
"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("exponent","prefix.default",'[t] "exponente"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="superscript"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("subscript","prefix.default",'[t] "sub\u00edndice"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="subscript"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("overscript","prefix.default",'[t] "overscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="overscore"',
"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("underscript","prefix.default",'[t] "underscript"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="underscore"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("radicand","prefix.default",'[t] "radicand"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="sqrt"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("radicand","prefix.default",'[t] "radicand"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="root"',"count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("index",
"prefix.default",'[t] "\u00edndice"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="root"',"count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("leftsub","prefix.default",'[t] "sub\u00edndice izquierdo"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="leftsub"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("leftsub","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "sub\u00edndice izquierdo"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="leftsub"');
(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("leftsuper","prefix.default",'[t] "super\u00edndice izquierdo"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="leftsuper"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("leftsuper","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "super\u00edndice izquierdo"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="leftsuper"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("rightsub","prefix.default",'[t] "derecha sub\u00edndice"; [p] (pause:200)',
"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="rightsub"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("rightsub","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "derecha sub\u00edndice"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="rightsub"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("rightsuper","prefix.default",'[t] "super\u00edndice derecho"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="tensor"','@role="rightsuper"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("rightsuper","prefix.default",
'[t] CSFordinalPosition; [t] "super\u00edndice derecho"; [p] (pause:200)',"self::*",'name(../..)="punctuated"','name(../../../..)="tensor"','../../@role="rightsuper"');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("choice","prefix.default",'[t] "cantidad de elecci\u00f3n"; [p] (pause:200)',"self::line",'@role="binomial"',"parent::*/parent::vector","count(preceding-sibling::*)=0");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("select","prefix.default",'[t] "cantidad de selecci\u00f3n"; [p] (pause:200)',"self::line",'@role="binomial"',
"parent::*/parent::vector","count(preceding-sibling::*)=1");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("row","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "fila"; [p] (pause:200)',"self::row");(0,sre.PrefixSpanish.defineRuleAlias_)("row","self::line");(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("cell","prefix.default",'[n] ../..; [t] CSFordinalPosition; [t] "columna"; [p] (pause:200)',"self::cell",'contains(@grammar,"depth")');(0,sre.PrefixSpanish.defineRule_)("cell","prefix.default",'[t] CSFordinalPosition; [t] "columna"; [p] (pause:200)',
"self::cell")};sre.PrefixSpanish.getInstance().initializer=[sre.PrefixSpanish.initCustomFunctions_,sre.PrefixSpanish.initPrefixSpanish_];sre.SemanticTreeRules=function(){sre.MathStore.call(this)};goog.inherits(sre.SemanticTreeRules,sre.MathStore);goog.addSingletonGetter(sre.SemanticTreeRules);sre.SemanticTreeRules.mathStore=sre.SemanticTreeRules.getInstance();sre.SemanticTreeRules.defineRule_=goog.bind(sre.SemanticTreeRules.mathStore.defineRule,sre.SemanticTreeRules.mathStore);sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_=goog.bind(sre.SemanticTreeRules.mathStore.defineRuleAlias,sre.SemanticTreeRules.mathStore);
sre.SemanticTreeRules.addContextFunction_=goog.bind(sre.SemanticTreeRules.mathStore.contextFunctions.add,sre.SemanticTreeRules.mathStore.contextFunctions);sre.SemanticTreeRules.initCustomFunctions_=function(){(0,sre.SemanticTreeRules.addContextFunction_)("CTXFnodeCounter",sre.StoreUtil.nodeCounter);(0,sre.SemanticTreeRules.addContextFunction_)("CTXFcontentIterator",sre.MathmlStoreUtil.contentIterator)};
sre.SemanticTreeRules.initSemanticRules_=function(){(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("stree","default.default","[n] ./*[1]","self::stree");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multrel","default.default",'[t] "multirelation"; [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)',"self::multirel");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("variable-equality","default.default",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (context:"part",ctxtFunc:CTXFnodeCounter,sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',
"count(./children/*)>2",'./children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multi-equality","default.default",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (context:"part",ctxtFunc:CTXFnodeCounter,sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)>2");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multi-equality","default.short",'[t] "equation sequence"; [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)>2");
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("equality","default.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("simple-equality","default.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2","./children/identifier or ./children/number");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("simple-equality2",
"default.default","[n] children/*[1]; [p] (pause:200); [n] content/*[1] (pause:200);[n] children/*[2]",'self::relseq[@role="equality"]',"count(./children/*)=2","./children/function or ./children/appl");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("relseq","default.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)","self::relseq");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("binary-operation","default.default","[m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator);","self::infixop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("variable-addition",
"default.default",'[t] "sum with variable number of summands";[p] (pause:400); [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::infixop[@role="addition"]',"count(children/*)>2",'children/punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multi-addition","default.default",'[t] "sum with"; [t] count(./children/*); [t] "summands";[p] (pause:400); [m] children/* (sepFunc:CTXFcontentIterator)','self::infixop[@role="addition"]',"count(./children/*)>2");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("prefix",
"default.default",'[t] "prefix"; [n] text(); [t] "of" (pause 150);[n] children/*[1]',"self::prefixop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("negative","default.default",'[t] "negative"; [n] children/*[1]',"self::prefixop",'self::prefixop[@role="negative"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("postfix","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "postfix"; [n] text() (pause 300)',"self::postfixop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("identifier","default.default","[n] text()","self::identifier");
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("number","default.default","[n] text()","self::number");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("mixed-number","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "and"; [n] children/*[2]; ',"self::number",'@role="mixed"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("font","default.default","[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::*","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font!="normal"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("font-identifier-short","default.default",
"[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="normal"','""=translate(text(), "abcdefghijklmnopqrstuvwxyz\u03b1\u03b2\u03b3\u03b4\u03b5\u03b6\u03b7\u03b8\u03b9\u03ba\u03bb\u03bc\u03bd\u03be\u03bf\u03c0\u03c1\u03c2\u03c3\u03c4\u03c5\u03c6\u03c7\u03c8\u03c9ABCDEFGHIJKLMNOPQRSTUVWXYZ\u0391\u0392\u0393\u0394\u0395\u0396\u0397\u0398\u0399\u039a\u039b\u039c\u039d\u039e\u039f\u03a0\u03a1\u03a3\u03a3\u03a4\u03a5\u03a6\u03a7\u03a8\u03a9", "")',
'@role!="unit"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("font-identifier","default.default","[t] @font; [n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'@font="normal"','not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@role!="unit"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("omit-font","default.default","[n] . (grammar:ignoreFont=@font)","self::identifier","string-length(text())=1","@font",'not(contains(@grammar, "ignoreFont"))','@font="italic"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fraction",
"default.default",'[p] (pause:250); [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:250); [t] "divided by"; [n] children/*[2] (rate:-0.35); [p] (pause:400)',"self::fraction");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("superscript","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "super"; [n] children/*[2] (pitch:0.35);[p] (pause:300)',"self::superscript");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("subscript","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "sub"; [n] children/*[2] (pitch:-0.35);[p] (pause:300)',"self::subscript");
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("ellipsis","default.default",'[p] (pause:200); [t] "ellipsis"; [p] (pause:300)',"self::punctuation",'self::punctuation[@role="ellipsis"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fence-single","default.default","[n] text()","self::punctuation",'self::punctuation[@role="openfence"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",'self::punctuation[@role="closefence"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",
'self::punctuation[@role="vbar"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_)("fence-single","self::punctuation",'self::punctuation[@role="application"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("omit-empty","default.default","[p] (pause:100)","self::empty");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fences-open-close","default.default","[p] (pause:100); [n] content/*[1]; [n] children/*[1]; [n] content/*[2]; [p] (pause:100)","self::fenced",'@role="leftright"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fences-open-close-in-appl",
"default.default","[p] (pause:200); [n] children/*[1]; [p] (pause:200);",'self::fenced[@role="leftright"]',"./parent::children/parent::appl");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("fences-neutral","default.default",'[p] (pause:100); [t] "absolute value of"; [n] children/*[1];[p] (pause:350);',"self::fenced",'self::fenced[@role="neutral"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("omit-fences","default.default","[p] (pause:500); [n] children/*[1]; [p] (pause:200);","self::fenced");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("matrix",
"default.default",'[t] "matrix"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:100)',"self::matrix");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("matrix-row","default.default",'[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)','self::row[@role="matrix"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("matrix-cell","default.default","[n] children/*[1]",'self::cell[@role="matrix"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("vector","default.default",'[t] "vector"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"element",pause:100)',
"self::vector");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cases","default.default",'[t] "case statement"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"case",pause:100)',"self::cases");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cases-row","default.default","[m] children/*",'self::row[@role="cases"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cases-cell","default.default","[n] children/*[1]",'self::cell[@role="cases"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("row","default.default",'[m] ./* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"column",pause:100)',
"self::row");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cases-end","default.default",'[t] "case statement"; [m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"case",pause:100);[t] "end cases"',"self::cases","following-sibling::*");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multiline","default.default",'[t] "multiline equation";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"line",pause:100)',"self::multiline");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("multiline-ineq","default.default",'[t] "multiline inequality";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:100)',
"self::multiline",'@role="inequality"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("line","default.default","[m] children/*","self::line");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("table","default.default",'[t] "multiline equation";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:200)',"self::table");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("table-ineq","default.default",'[t] "multiline inequality";[m] children/* (ctxtFunc:CTXFnodeCounter,context:"row",pause:200)',"self::table",'@role="inequality"');
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("table-row","default.default","[m] children/* (pause:100)",'self::row[@role="table"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRuleAlias_)("cases-cell",'self::cell[@role="table"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("empty-cell","mathspeak.default",'[t] "Blank"',"self::cell","count(children/*)=0");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("end-punct","default.default","[m] children/*; [p] (pause:300)","self::punctuated",'@role="endpunct"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("start-punct",
"default.default","[n] content/*[1]; [p] (pause:200); [m] children/*[position()>1]","self::punctuated",'@role="startpunct"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("integral-punct","default.default","[n] children/*[1] (rate:0.2); [n] children/*[3] (rate:0.2)","self::punctuated",'@role="integral"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("punctuated","default.default","[m] children/* (pause:100)","self::punctuated");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("function","default.default","[n] text()","self::function");
(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("appl","default.default","[n] children/*[1]; [n] content/*[1]; [n] children/*[2]","self::appl");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("sum-only","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "from"; [n] children/*[2]; [t] "to";[n] children/*[3]',"self::limboth",'self::limboth[@role="sum"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("limboth","default.default",'[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [t] "over"; [n] children/*[2];[t] "under"; [n] children/*[3]; [p] (pause 250);',
"self::limboth");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("limlower","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "over"; [n] children/*[2];',"self::limlower");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("limupper","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "under"; [n] children/*[2];',"self::limupper");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("largeop","default.default","[n] text()","self::largeop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("bigop","default.default",'[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [t] "over"; [n] children/*[2];[p] (pause 250);',
"self::bigop");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("integral","default.default","[n] children/*[1]; [p] (pause 100); [n] children/*[2];[p] (pause 200); [n] children/*[3] (rate:0.35);","self::integral");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("sqrt","default.default",'[t] "Square root of"; [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:400)',"self::sqrt");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("square","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "squared" (pitch:0.35); [p] (pause:300)',"self::superscript",
"children/*[2][text()=2]",'name(./children/*[1])!="text"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("cube","default.default",'[n] children/*[1]; [t] "cubed" (pitch:0.35); [p] (pause:300)',"self::superscript","children/*[2][text()=3]",'name(./children/*[1])!="text"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("root","default.default",'[t] "root of order"; [n] children/*[1];[t] "over"; [n] children/*[1] (rate:0.35); [p] (pause:400)',"self::root");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("text","default.default",
"[n] text(); [p] (pause:200)","self::text");(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit","default.default",'[t] text() (grammar:annotation="unit":translate)',"self::identifier",'@role="unit"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit-square","default.default",'[t] "square"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"',"children/*[2][text()=2]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit-cubic","default.default",'[t] "cubic"; [n] children/*[1]',"self::superscript",
'@role="unit"',"children/*[2][text()=3]",'name(children/*[1])="identifier"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("reciprocal","default.default",'[t] "reciprocal"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'count(preceding-sibling::*)=0 or preceding-sibling::*[@role!="unit"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("reciprocal","default.default",
'[t] "per"; [n] children/*[1]',"self::superscript",'@role="unit"','name(children/*[1])="identifier"','name(children/*[2])="prefixop"','children/*[2][@role="negative"]',"children/*[2]/children/*[1][text()=1]",'preceding-sibling::*[@role="unit"]');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit-combine","default.default","[m] children/*","self::infixop",'@role="unit"');(0,sre.SemanticTreeRules.defineRule_)("unit-divide","default.default",'[n] children/*[1] (pitch:0.3); [t] "per"; [n] children/*[2] (pitch:-0.3)',
"self::fraction",'@role="unit"')};sre.SemanticTreeRules.getInstance().initializer=[sre.SemanticTreeRules.initCustomFunctions_,sre.SemanticTreeRules.initSemanticRules_];sre.SpeechRuleStores={};sre.SpeechRuleStores.RULE_SETS_={MathmlStoreRules:sre.MathmlStoreRules,SemanticTreeRules:sre.SemanticTreeRules,MathspeakRules:sre.MathspeakRules,MathspeakSpanish:sre.MathspeakSpanish,ClearspeakRules:sre.ClearspeakRules,EmacspeakRules:sre.EmacspeakRules,AbstractionRules:sre.AbstractionRules,AbstractionSpanish:sre.AbstractionSpanish,PrefixRules:sre.PrefixRules,PrefixSpanish:sre.PrefixSpanish};sre.SpeechRuleStores.availableSets=function(){return Object.keys(sre.SpeechRuleStores.RULE_SETS_)};
sre.SpeechRuleStores.getConstructor=function(a){return(a=sre.SpeechRuleStores.RULE_SETS_[a])?a:null};sre.SpeechRuleEngine=function(){this.activeStore_=null;this.cache_={};this.ready_=!0;this.combinedStores_={};sre.Engine.registerTest(goog.bind(function(a){return this.ready_},this))};goog.addSingletonGetter(sre.SpeechRuleEngine);sre.SpeechRuleEngine.prototype.parameterize=function(a){for(var b={},c=0,d=a.length;c<d;c++){var e=a[c],f=sre.SpeechRuleStores.getConstructor(e);f&&f.getInstance&&(b[e]=f.getInstance())}this.parameterize_(b)};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.parameterize_=function(a){try{this.activeStore_=this.combineStores_(a)}catch(b){if("StoreError"==b.name)console.log("Store Error:",b.message);else throw b;}this.updateEngine()};sre.SpeechRuleEngine.prototype.constructString=function(a,b){if(!b)return"";if('"'==b.charAt(0))return b.slice(1,-1);var c=this.activeStore_.customStrings.lookup(b);return c?c(a):sre.XpathUtil.evaluateString(b,a)};sre.SpeechRuleEngine.prototype.clearCache=function(){this.cache_={}};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.forCache=function(a){for(var b in this.cache_)a(b,this.cache_[b])};sre.SpeechRuleEngine.prototype.getCacheForNode_=function(a){if(!a||!a.getAttribute)return null;a=a.getAttribute("id");return"undefined"===a||""===a?null:this.getCache(a)};sre.SpeechRuleEngine.prototype.getCache=function(a){return(a=this.cache_[a])?this.cloneCache(a):a};sre.SpeechRuleEngine.prototype.cloneCache=function(a){return a.map(function(a){return a.clone()})};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.pushCache_=function(a,b){sre.Engine.getInstance().cache&&a.getAttribute&&(a=a.getAttribute("id"))&&(this.cache_[a]=this.cloneCache(b))};sre.SpeechRuleEngine.prototype.evaluateNode=function(a){var b=(new Date).getTime();a=this.evaluateNode_(a);var c=(new Date).getTime();sre.Debugger.getInstance().output("Time:",c-b);return a};sre.SpeechRuleEngine.prototype.evaluateNode_=function(a){if(!a)return[];this.updateConstraint_();return this.evaluateTree_(a)};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.evaluateTree_=function(a){var b=sre.Engine.getInstance();if(b.cache){var c=this.getCacheForNode_(a);if(c)return c}sre.Grammar.getInstance().setAttribute(a);var d=this.activeStore_.lookupRule(a,b.dynamicCstr);if(!d){if(b.strict)return[];c=this.activeStore_.evaluateDefault(a);this.pushCache_(a,c);return c}sre.Debugger.getInstance().generateOutput(goog.bind(function(){return[d.name,d.dynamicCstr.toString(),a.toString()]},this));b=d.action.components;c=[];for(var e=0,f;f=
b[e];e++){var g=[],h=f.content||"",k=f.attributes||{};f.grammar&&this.processGrammar(a,f.grammar);switch(f.type){case sre.SpeechRule.Type.NODE:(h=this.activeStore_.applyQuery(a,h))&&(g=this.evaluateTree_(h));break;case sre.SpeechRule.Type.MULTI:h=this.activeStore_.applySelector(a,h);0<h.length&&(g=this.evaluateNodeList_(h,k.sepFunc,this.constructString(a,k.separator),k.ctxtFunc,this.constructString(a,k.context)));break;case sre.SpeechRule.Type.TEXT:(h=this.constructString(a,h))&&(g=[sre.AuditoryDescription.create({text:h},
{adjust:!0})]);break;default:g=[sre.AuditoryDescription.create({text:h})]}g[0]&&f.type!=sre.SpeechRule.Type.MULTI&&(k.context&&(g[0].context=this.constructString(a,k.context)+(g[0].context||"")),k.annotation&&(g[0].annotation=k.annotation));f.grammar&&sre.Grammar.getInstance().popState();c=c.concat(this.addPersonality_(g,k))}this.pushCache_(a,c);return c};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.evaluateNodeList_=function(a,b,c,d,e){if(a==[])return[];var f=c||"",g=e||"";c=(c=this.activeStore_.contextFunctions.lookup(d))?c(a,g):function(){return g};b=(b=this.activeStore_.contextFunctions.lookup(b))?b(a,f):function(){return sre.AuditoryDescription.create({text:f},{translate:!0})};d=[];e=0;for(var h;h=a[e];e++)h=this.evaluateTree_(h),0<h.length&&(h[0].context=c()+(h[0].context||""),d=d.concat(h),e<a.length-1&&(h=b(),d=d.concat(h)));return d};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.addPersonality_=function(a,b){var c={},d;for(d in sre.Engine.personalityProps){var e=parseFloat(b[sre.Engine.personalityProps[d]]);isNaN(e)||(c[sre.Engine.personalityProps[d]]=e)}for(b=0;d=a[b];b++)this.addRelativePersonality_(d,c);return a};sre.SpeechRuleEngine.prototype.addRelativePersonality_=function(a,b){if(!a.personality)return a.personality=b,a;var c=a.personality,d;for(d in b)c[d]=c[d]&&"number"==typeof c[d]?c[d]+b[d]:b[d];return a};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.toString=function(){return this.activeStore_.findAllRules(function(a){return!0}).map(function(a){return a.toString()}).join("\n")};sre.SpeechRuleEngine.debugSpeechRule=function(a,b){var c=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().activeStore_;c&&c.debugSpeechRule(a,b)};
sre.SpeechRuleEngine.debugNamedSpeechRule=function(a,b){var c=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().activeStore_;if(c)for(var d=c.findAllRules(function(b){return b.name==a}),e=0,f;f=d[e];e++)sre.Debugger.getInstance().output("Rule",a,"DynamicCstr:",f.dynamicCstr.toString(),"number",e),c.debugSpeechRule(f,b)};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.runInSetting=function(a,b){var c=sre.Engine.getInstance(),d={},e=null,f;for(f in a)"rules"===f?(e=this.activeStore_,c.ruleSets=a[f],this.parameterize(c.ruleSets)):(d[f]=c[f],c[f]=a[f]);c.dynamicCstr=sre.DynamicCstr.create(c.locale,c.domain,c.style);a=b();for(f in d)c[f]=d[f];e&&(this.activeStore_=e);c.dynamicCstr=sre.DynamicCstr.create(c.locale,c.domain,c.style);return a};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.combineStores_=function(a){var b=this.cachedStore_(a);if(b)return b;b=new sre.MathStore;for(var c in a){var d=a[c];d.initialize();d.getSpeechRules().forEach(function(a){b.trie.addRule(a)});b.contextFunctions.addStore(d.contextFunctions);b.customQueries.addStore(d.customQueries);b.customStrings.addStore(d.customStrings)}b.setSpeechRules(b.trie.collectRules());return this.combinedStores_[this.combinedStoreName_(Object.keys(a))]=b};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.combinedStoreName_=function(a){return a.sort().join("-")};sre.SpeechRuleEngine.prototype.cachedStore_=function(a){var b=Object.keys(a);return b.some(function(b){return!a[b].initialized})?null:this.combinedStores_[this.combinedStoreName_(b)]};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.updateEngine=function(){this.ready_=!0;var a=sre.MathMap.getInstance();sre.Engine.isReady()?sre.Engine.getInstance().evaluator=goog.bind(a.store.lookupString,a.store):(this.ready_=!1,setTimeout(goog.bind(this.updateEngine,this),250))};sre.SpeechRuleEngine.prototype.processGrammar=function(a,b){var c={},d;for(d in b){var e=b[d];c[d]="string"===typeof e?this.constructString(a,e):e}sre.Grammar.getInstance().pushState(c)};
sre.SpeechRuleEngine.prototype.updateConstraint_=function(){var a=sre.Engine.getInstance().dynamicCstr,b=sre.Engine.getInstance().strict,c={},d=[a.getValue(sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE),a.getValue(sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN)],e=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE],f=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN],g=this.activeStore_.trie.hasSubtrie(d);c[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE]=[g?d[0]:e];g=g?g:this.activeStore_.trie.hasSubtrie([e,d[1]]);c[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN]=
[g?d[1]:f];a.getOrder().forEach(function(d){if(!c[d]){var e=a.getValue(d),f=sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[d];c[d]=b||e===f?[e]:[e,f]}});a.updateProperties(c)};sre.SpeechGeneratorUtil={};sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeech=function(a){var b=sre.SpeechRuleEngine.getInstance();b.clearCache();return b.evaluateNode(a)};sre.SpeechGeneratorUtil.recomputeSpeech=function(a){a=sre.SemanticTree.fromNode(a);return sre.SpeechRuleEngine.getInstance().evaluateNode(a.xml())};
sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeechWithoutCache=function(a){var b=sre.Engine.getInstance().cache;sre.Engine.getInstance().cache=!1;a=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().evaluateNode(a);sre.Engine.getInstance().cache=b;return a};sre.SpeechGeneratorUtil.retrieveSpeech=function(a){var b=null;sre.Engine.getInstance().cache&&(b=sre.SpeechRuleEngine.getInstance().getCache(a.id.toString()));b||(b=sre.SpeechGeneratorUtil.recomputeSpeech(a));return sre.AuralRendering.getInstance().markup(b)};
sre.SpeechGeneratorUtil.addSpeech=function(a,b){b=sre.SpeechGeneratorUtil.retrieveSpeech(b);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH,b)};sre.SpeechGeneratorUtil.addPrefix=function(a,b){(b=sre.SpeechGeneratorUtil.retrievePrefix(b))&&a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PREFIX,b)};sre.SpeechGeneratorUtil.retrievePrefix=function(a){a=sre.SpeechGeneratorUtil.computePrefix_(a);return sre.AuralRendering.getInstance().markup(a)};
sre.SpeechGeneratorUtil.computePrefix_=function(a){var b=sre.SemanticTree.fromRoot(a),c=sre.XpathUtil.evalXPath('.//*[@id="'+a.id+'"]',b.xml())[0];return c?sre.SpeechRuleEngine.getInstance().runInSetting({domain:"prefix",style:"default",strict:!0,cache:!1,speech:!0,rules:["PrefixRules","PrefixSpanish"]},function(){return sre.SpeechRuleEngine.getInstance().evaluateNode(c)}):[]};
sre.SpeechGeneratorUtil.connectMactions=function(a,b,c){b=sre.DomUtil.querySelectorAll(b,"maction");for(var d=0,e;e=b[d];d++){var f=e.getAttribute("id");if(f=sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(a,"id",f)[0]){var g=e.childNodes[1];e=g.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID);var h=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(a,e);h&&"dummy"!==h.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE)||(h=f.childNodes[0],(f=g.getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT))&&h.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT,
f),h.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE,"dummy"),h.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID,e),sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(c,"id",e)[0].setAttribute("alternative",e))}}};sre.SpeechGeneratorUtil.connectAllMactions=function(a,b){a=sre.DomUtil.querySelectorAll(a,"maction");for(var c=0,d;d=a[c];c++)d=d.childNodes[1].getAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.ID),sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(b,"id",d)[0].setAttribute("alternative",d)};sre.AbstractSpeechGenerator=function(){this.rebuilt_=null};sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.getRebuilt=function(){return this.rebuilt_};sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.setRebuilt=function(a){this.rebuilt_=a};sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.getSpeech=goog.abstractMethod;sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.start=function(){};sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.end=function(){};
sre.AbstractSpeechGenerator.prototype.generateSpeech=function(a,b){this.rebuilt_||(this.rebuilt_=new sre.RebuildStree(b));a=sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeech(this.getRebuilt().xml);return sre.AuralRendering.getInstance().markup(a)};sre.AdhocSpeechGenerator=function(){sre.AbstractSpeechGenerator.call(this)};goog.inherits(sre.AdhocSpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.AdhocSpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){b=this.generateSpeech(a,b);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH,b);return b};sre.DirectSpeechGenerator=function(){sre.AbstractSpeechGenerator.call(this)};goog.inherits(sre.DirectSpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.DirectSpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){return sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH)};sre.DummySpeechGenerator=function(){sre.AbstractSpeechGenerator.call(this)};goog.inherits(sre.DummySpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.DummySpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){return""};sre.TreeSpeechGenerator=function(){};goog.inherits(sre.TreeSpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.TreeSpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){var c=this.generateSpeech(a,b);a.setAttribute(sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH,c);var d=this.getRebuilt().nodeDict,e;for(e in d){var f=d[e],g=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(b,e),h=sre.WalkerUtil.getBySemanticId(a,e);g&&h&&(sre.SpeechGeneratorUtil.addSpeech(h,f),sre.SpeechGeneratorUtil.addPrefix(h,f))}return c};sre.NodeSpeechGenerator=function(){sre.TreeSpeechGenerator.call(this)};goog.inherits(sre.NodeSpeechGenerator,sre.TreeSpeechGenerator);sre.NodeSpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){var c=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.SPEECH);return c?c:sre.NodeSpeechGenerator.superClass_.getSpeech.call(this,a,b)};sre.SummarySpeechGenerator=function(){};goog.inherits(sre.SummarySpeechGenerator,sre.AbstractSpeechGenerator);sre.SummarySpeechGenerator.prototype.getSpeech=function(a,b){sre.SpeechGeneratorUtil.connectAllMactions(b,this.getRebuilt().xml);return this.generateSpeech(a,b)};sre.SpeechGeneratorFactory={};sre.SpeechGeneratorFactory.generator=function(a){return new (sre.SpeechGeneratorFactory.generatorMapping_[a]||sre.SpeechGeneratorFactory.generatorMapping_.Direct)};sre.SpeechGeneratorFactory.generatorMapping_={Adhoc:sre.AdhocSpeechGenerator,Direct:sre.DirectSpeechGenerator,Dummy:sre.DummySpeechGenerator,Node:sre.NodeSpeechGenerator,Summary:sre.SummarySpeechGenerator,Tree:sre.TreeSpeechGenerator};sre.EventUtil={};sre.EventUtil.KeyCode={ENTER:13,ESC:27,SPACE:32,PAGE_UP:33,PAGE_DOWN:34,END:35,HOME:36,LEFT:37,UP:38,RIGHT:39,DOWN:40,TAB:9,0:48,1:49,2:50,3:51,4:52,5:53,6:54,7:55,8:56,9:57,A:65,B:66,C:67,D:68,E:69,F:70,G:71,H:72,I:73,J:74,K:75,L:76,M:77,N:78,O:79,P:80,Q:81,R:82,S:83,T:84,U:85,V:86,W:87,X:88,Y:89,Z:90};
sre.EventUtil.EventType={CLICK:"click",DBLCLICK:"dblclick",MOUSEDOWN:"mousedown",MOUSEUP:"mouseup",MOUSEOVER:"mouseover",MOUSEOUT:"mouseout",MOUSEMOVE:"mousemove",SELECTSTART:"selectstart",KEYPRESS:"keypress",KEYDOWN:"keydown",KEYUP:"keyup",TOUCHSTART:"touchstart",TOUCHMOVE:"touchmove",TOUCHEND:"touchend",TOUCHCANCEL:"touchcancel"};sre.EventUtil.Event=function(a,b,c){this.src=a;this.type=b;this.callback=c};sre.EventUtil.Event.prototype.add=function(){this.src.addEventListener(this.type,this.callback)};
sre.EventUtil.Event.prototype.remove=function(){this.src.removeEventListener(this.type,this.callback)};sre.Focus=function(a,b){this.semanticNodes_=a;this.semanticPrimary_=b;this.domNodes_=[];this.domPrimary_=null;this.allNodes_=[]};sre.Focus.prototype.getSemanticPrimary=function(){return this.semanticPrimary_};sre.Focus.prototype.getSemanticNodes=function(){return this.semanticNodes_};sre.Focus.prototype.getNodes=function(){return this.allNodes_};sre.Focus.prototype.getDomNodes=function(){return this.domNodes_};sre.Focus.prototype.getDomPrimary=function(){return this.domPrimary_};
sre.Focus.prototype.toString=function(){return"Primary:"+this.domPrimary_+" Nodes:"+this.domNodes_};sre.Focus.prototype.clone=function(){var a=new sre.Focus(this.semanticNodes_,this.semanticPrimary_);a.domNodes_=this.domNodes_;a.domPrimary_=this.domPrimary_;a.allNodes_=this.allNodes_;return a};
sre.Focus.factory=function(a,b,c,d){var e=function(a){return sre.WalkerUtil.getBySemanticId(d,a)},f=c.nodeDict;c=e(a);e=b.map(e);var g=b.map(function(a){return f[a]});a=new sre.Focus(g,f[a]);a.domNodes_=e;a.domPrimary_=c;a.allNodes_=sre.Focus.generateAllVisibleNodes_(b,e,f,d);return a};
sre.Focus.generateAllVisibleNodes_=function(a,b,c,d){for(var e=function(a){return sre.WalkerUtil.getBySemanticId(d,a)},f=[],g=0,h=a.length;g<h;g++)if(b[g])f.push(b[g]);else{var k=c[a[g]];if(k){k=k.childNodes.map(function(a){return a.id.toString()});var l=k.map(e);f=f.concat(sre.Focus.generateAllVisibleNodes_(k,l,c,d))}}return f};sre.Levels=function(){this.level_=[]};sre.Levels.prototype.push=function(a){this.level_.push(a)};sre.Levels.prototype.pop=function(){return this.level_.pop()};sre.Levels.prototype.peek=function(){return this.level_[this.level_.length-1]||null};sre.Levels.prototype.indexOf=function(a){var b=this.peek();return b?b.indexOf(a):null};sre.Levels.prototype.find=function(a){var b=this.peek();if(!b)return null;for(var c=0,d=b.length;c<d;c++)if(a(b[c]))return b[c];return null};
sre.Levels.prototype.get=function(a){var b=this.peek();return!b||0>a||a>=b.length?null:b[a]};sre.Levels.prototype.depth=function(){return this.level_.length};sre.Levels.prototype.clone=function(){var a=new sre.Levels;a.level_=this.level_.slice(0);return a};sre.Levels.prototype.toString=function(){for(var a="",b=0,c;c=this.level_[b];b++)a+="\n"+c.map(function(a){return a.toString()});return a};sre.Walker=function(){};sre.Walker.prototype.isActive=function(){};sre.Walker.prototype.activate=function(){};sre.Walker.prototype.deactivate=function(){};sre.Walker.prototype.speech=function(){};sre.Walker.prototype.getFocus=function(){};sre.Walker.prototype.setFocus=function(a){};sre.Walker.prototype.getDepth=function(){};sre.Walker.prototype.move=function(a){};
sre.Walker.move={UP:"up",DOWN:"down",LEFT:"left",RIGHT:"right",REPEAT:"repeat",DEPTH:"depth",ENTER:"enter",EXPAND:"expand",HOME:"home",SUMMARY:"summary",DETAIL:"detail",ROW:"row",CELL:"cell"};sre.AbstractWalker=function(a,b,c,d){this.node=a;this.xml=sre.DomUtil.parseInput(d);this.generator=b;this.rebuilt=this.rebuildStree_();this.generator.setRebuilt(this.rebuilt);this.highlighter=c;this.active_=!1;this.keyMapping={};this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.UP]=goog.bind(this.up,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.DOWN]=goog.bind(this.down,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.RIGHT]=goog.bind(this.right,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.LEFT]=goog.bind(this.left,
this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.TAB]=goog.bind(this.repeat,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.ENTER]=goog.bind(this.expand,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.SPACE]=goog.bind(this.depth,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.HOME]=goog.bind(this.home,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.X]=goog.bind(this.summary,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.Z]=goog.bind(this.detail,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.V]=goog.bind(this.virtualize,this);
this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.P]=goog.bind(this.previous,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode.U]=goog.bind(this.undo,this);this.dummy_=function(){};this.rootNode=sre.WalkerUtil.getSemanticRoot(a);this.rootId=this.rebuilt.stree.root.id.toString();this.focus_=sre.Focus.factory(this.rootId,[this.rootId],this.rebuilt,this.node);this.moved=sre.Walker.move.ENTER;this.cursors=[]};sre.AbstractWalker.prototype.isActive=function(){return this.active_};
sre.AbstractWalker.prototype.toggleActive_=function(){this.active_=!this.active_};sre.AbstractWalker.prototype.activate=function(){this.isActive()||(this.generator.start(),this.toggleActive_())};sre.AbstractWalker.prototype.deactivate=function(){this.isActive()&&(this.highlighter.setState(this.node.id,this.primaryId()),this.generator.end(),this.toggleActive_())};sre.AbstractWalker.prototype.getFocus=function(){return this.focus_};sre.AbstractWalker.prototype.setFocus=function(a){this.focus_=a};
sre.AbstractWalker.prototype.getDepth=function(){return this.levels.depth()-1};
sre.AbstractWalker.prototype.speech=function(){var a=this.focus_.getDomNodes();if(!a.length)return"";var b=this.specialMove();if(null!==b)return b;switch(this.moved){case sre.Walker.move.DEPTH:return this.depth_();case sre.Walker.move.SUMMARY:return this.summary_();case sre.Walker.move.DETAIL:return this.detail_();default:b=[];for(var c=this.focus_.getSemanticNodes(),d=0,e=a.length;d<e;d++){var f=a[d],g=c[d];b.push(f?this.generator.getSpeech(f,this.xml):sre.SpeechGeneratorUtil.retrieveSpeech(g))}return this.mergePrefix_(b)}};
sre.AbstractWalker.prototype.mergePrefix_=function(a,b){b=b||[];var c=this.prefix_();c&&a.unshift(c);return sre.AuralRendering.getInstance().merge(b.concat(a))};sre.AbstractWalker.prototype.prefix_=function(){var a=this.focus_.getDomNodes(),b=this.focus_.getSemanticNodes();return a[0]?sre.WalkerUtil.getAttribute(a[0],sre.EnrichMathml.Attribute.PREFIX):sre.SpeechGeneratorUtil.retrievePrefix(b[0])};
sre.AbstractWalker.prototype.move=function(a){a=this.keyMapping[a];if(!a)return null;a=a();if(!a||a===this.focus_)return!1;this.focus_=a;this.moved===sre.Walker.move.HOME&&(this.levels=this.initLevels());return!0};sre.AbstractWalker.prototype.up=function(){this.moved=sre.Walker.move.UP;return this.focus_};sre.AbstractWalker.prototype.down=function(){this.moved=sre.Walker.move.DOWN;return this.focus_};sre.AbstractWalker.prototype.left=function(){this.moved=sre.Walker.move.LEFT;return this.focus_};
sre.AbstractWalker.prototype.right=function(){this.moved=sre.Walker.move.RIGHT;return this.focus_};sre.AbstractWalker.prototype.repeat=function(){this.moved=sre.Walker.move.REPEAT;return this.focus_.clone()};sre.AbstractWalker.prototype.depth=function(){this.moved=sre.Walker.move.DEPTH;return this.focus_.clone()};
sre.AbstractWalker.prototype.depth_=function(){var a=sre.Grammar.getInstance().getParameter("depth");sre.Grammar.getInstance().setParameter("depth",!0);var b=this.focus_.getDomPrimary();b=this.expandable(b)&&[sre.Messages.NAVIGATE.EXPANDABLE]||this.collapsible(b)&&[sre.Messages.NAVIGATE.COLLAPSIBLE]||[];var c=[sre.AuralRendering.getInstance().markup([new sre.AuditoryDescription({text:sre.Messages.NAVIGATE.LEVEL+" "+this.getDepth(),personality:{}})])],d=this.focus_.getSemanticNodes();(d=sre.SpeechGeneratorUtil.retrievePrefix(d[0]))&&
c.push(d);sre.Grammar.getInstance().setParameter("depth",a);return sre.AuralRendering.getInstance().merge(c.concat(b))};sre.AbstractWalker.prototype.home=function(){this.moved=sre.Walker.move.HOME;return sre.Focus.factory(this.rootId,[this.rootId],this.rebuilt,this.node)};sre.AbstractWalker.prototype.getBySemanticId=function(a){return sre.WalkerUtil.getBySemanticId(this.node,a)};sre.AbstractWalker.prototype.primaryId=function(){return this.focus_.getSemanticPrimary().id.toString()};
sre.AbstractWalker.prototype.expand=function(){var a=this.focus_.getDomPrimary();a=this.actionable_(a);if(!a)return this.focus_;this.moved=sre.Walker.move.EXPAND;a.onclick();return this.focus_.clone()};sre.AbstractWalker.prototype.actionable_=function(a){return a&&a.parentNode&&this.highlighter.isMactionNode(a.parentNode)?a.parentNode:null};sre.AbstractWalker.prototype.expandable=function(a){return!!this.actionable_(a)&&0===a.childNodes.length};
sre.AbstractWalker.prototype.collapsible=function(a){return!!this.actionable_(a)&&0<a.childNodes.length};sre.AbstractWalker.prototype.restoreState=function(){if(this.highlighter){var a=this.highlighter.getState(this.node.id);if(a){var b=this.rebuilt.nodeDict[a];for(a=[];b;)a.push(b.id),b=b.parent;for(a.pop();0<a.length;){this.down();b=a.pop();b=this.findFocusOnLevel(b);if(!b)break;this.focus_=b}this.moved=sre.Walker.move.ENTER}}};sre.AbstractWalker.prototype.findFocusOnLevel=goog.abstractMethod;
sre.AbstractWalker.prototype.initLevels=goog.abstractMethod;sre.AbstractWalker.prototype.rebuildStree_=function(){var a=new sre.RebuildStree(this.xml);sre.SpeechGeneratorUtil.connectMactions(this.node,this.xml,a.xml);return a};sre.AbstractWalker.prototype.previousLevel=function(){var a=this.focus_.getDomPrimary();return a?sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.PARENT):this.focus_.getSemanticPrimary().parent.id.toString()};
sre.AbstractWalker.prototype.nextLevel=function(){var a=this.focus_.getDomPrimary();if(a){var b=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.CHILDREN)),c=sre.WalkerUtil.splitAttribute(sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.CONTENT)),d=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.TYPE);a=sre.WalkerUtil.getAttribute(a,sre.EnrichMathml.Attribute.ROLE);return this.combineContentChildren(d,a,c,b)}c=function(a){return a.id.toString()};
d=this.rebuilt.nodeDict[this.primaryId()];b=d.childNodes.map(c);c=d.contentNodes.map(c);return 0===b.length?[]:this.combineContentChildren(d.type,d.role,c,b)};sre.AbstractWalker.prototype.combineContentChildren=goog.abstractMethod;sre.AbstractWalker.prototype.singletonFocus=function(a){return this.focusFromId(a,[a])};sre.AbstractWalker.prototype.focusFromId=function(a,b){return sre.Focus.factory(a,b,this.rebuilt,this.node)};
sre.AbstractWalker.prototype.summary=function(){this.moved=sre.Walker.move.SUMMARY;return this.focus_.clone()};
sre.AbstractWalker.prototype.summary_=function(){var a=this.focus_.getSemanticPrimary().id.toString();a=this.rebuilt.xml.getAttribute("id")===a?this.rebuilt.xml:sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(this.rebuilt.xml,"id",a)[0];var b=a.getAttribute("alternative");a.setAttribute("alternative","summary");var c=sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeechWithoutCache(a);c=sre.AuralRendering.getInstance().markup(c);c=this.mergePrefix_([c]);b?a.setAttribute("alternative",b):a.removeAttribute("alternative");
return c};sre.AbstractWalker.prototype.detail=function(){this.moved=sre.Walker.move.DETAIL;return this.focus_.clone()};
sre.AbstractWalker.prototype.detail_=function(){var a=this.focus_.getSemanticPrimary().id.toString();a=this.rebuilt.xml.getAttribute("id")===a?this.rebuilt.xml:sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(this.rebuilt.xml,"id",a)[0];var b=a.getAttribute("alternative");a.removeAttribute("alternative");var c=sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeechWithoutCache(a);c=sre.AuralRendering.getInstance().markup(c);c=this.mergePrefix_([c]);a.setAttribute("alternative",b);return c};
sre.AbstractWalker.prototype.specialMove=function(){return null};sre.AbstractWalker.prototype.virtualize=function(a){this.cursors.push({focus:this.focus_,levels:this.levels,undo:a||!this.cursors.length});this.levels=this.levels.clone();return this.focus_.clone()};sre.AbstractWalker.prototype.previous=function(){var a=this.cursors.pop();if(!a)return this.focus_;this.levels=a.levels;return a.focus};
sre.AbstractWalker.prototype.undo=function(){do var a=this.cursors.pop();while(a&&!a.undo);if(!a)return this.focus_;this.levels=a.levels;return a.focus};sre.DummyWalker=function(a,b,c,d){sre.AbstractWalker.call(this,a,b,c,d)};goog.inherits(sre.DummyWalker,sre.AbstractWalker);sre.DummyWalker.prototype.up=function(){};sre.DummyWalker.prototype.down=function(){};sre.DummyWalker.prototype.left=function(){};sre.DummyWalker.prototype.right=function(){};sre.DummyWalker.prototype.repeat=function(){};sre.DummyWalker.prototype.depth=function(){};sre.DummyWalker.prototype.home=function(){};sre.DummyWalker.prototype.getDepth=function(){return 0};sre.SemanticWalker=function(a,b,c,d){sre.AbstractWalker.call(this,a,b,c,d);this.levels=this.initLevels();this.restoreState()};goog.inherits(sre.SemanticWalker,sre.AbstractWalker);sre.SemanticWalker.prototype.initLevels=function(){var a=new sre.Levels;a.push([this.getFocus()]);return a};
sre.SemanticWalker.prototype.up=function(){sre.SemanticWalker.superClass_.up.call(this);var a=this.previousLevel();if(!a)return null;this.levels.pop();return this.levels.find(function(b){return b.getSemanticNodes().some(function(b){return b.id.toString()===a})})};sre.SemanticWalker.prototype.down=function(){sre.SemanticWalker.superClass_.down.call(this);var a=this.nextLevel();if(0===a.length)return null;this.levels.push(a);return a[0]};
sre.SemanticWalker.prototype.combineContentChildren=function(a,b,c,d){switch(a){case sre.SemanticAttr.Type.RELSEQ:case sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP:case sre.SemanticAttr.Type.MULTIREL:return this.makePairList(d,c);case sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP:return[this.focusFromId(d[0],c.concat(d))];case sre.SemanticAttr.Type.POSTFIXOP:return[this.focusFromId(d[0],d.concat(c))];case sre.SemanticAttr.Type.MATRIX:case sre.SemanticAttr.Type.VECTOR:case sre.SemanticAttr.Type.FENCED:return[this.focusFromId(d[0],
[c[0],d[0],c[1]])];case sre.SemanticAttr.Type.CASES:return[this.focusFromId(d[0],[c[0],d[0]])];case sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED:return b===sre.SemanticAttr.Role.TEXT?d.map(goog.bind(this.singletonFocus,this)):d.length===c.length?c.map(goog.bind(this.singletonFocus,this)):this.combinePunctuations(d,c,[],[]);case sre.SemanticAttr.Type.APPL:return[this.focusFromId(d[0],[d[0],c[0]]),this.singletonFocus(d[1])];case sre.SemanticAttr.Type.ROOT:return[this.singletonFocus(d[1]),this.singletonFocus(d[0])];
default:return d.map(goog.bind(this.singletonFocus,this))}};sre.SemanticWalker.prototype.combinePunctuations=function(a,b,c,d){if(0===a.length)return d;var e=a.shift(),f=b.shift();if(e===f)return c.push(f),this.combinePunctuations(a,b,c,d);b.unshift(f);c.push(e);if(a.length===b.length)return d.push(this.focusFromId(e,c.concat(b))),d;d.push(this.focusFromId(e,c));return this.combinePunctuations(a,b,[],d)};
sre.SemanticWalker.prototype.makePairList=function(a,b){if(0===a.length)return[];if(1===a.length)return[this.singletonFocus(a[0])];for(var c=[this.singletonFocus(a.shift())],d=0,e=a.length;d<e;d++)c.push(this.focusFromId(a[d],[b[d],a[d]]));return c};sre.SemanticWalker.prototype.left=function(){sre.SemanticWalker.superClass_.left.call(this);var a=this.levels.indexOf(this.getFocus())-1;return(a=this.levels.get(a))?a:null};
sre.SemanticWalker.prototype.right=function(){sre.SemanticWalker.superClass_.right.call(this);var a=this.levels.indexOf(this.getFocus())+1;return(a=this.levels.get(a))?a:null};sre.SemanticWalker.prototype.findFocusOnLevel=function(a){return this.levels.find(function(b){return b.getSemanticPrimary().id===a})};sre.SyntaxWalker=function(a,b,c,d){sre.AbstractWalker.call(this,a,b,c,d);this.levels=this.initLevels();this.restoreState()};goog.inherits(sre.SyntaxWalker,sre.AbstractWalker);sre.SyntaxWalker.prototype.initLevels=function(){var a=new sre.Levels;a.push([this.primaryId()]);return a};sre.SyntaxWalker.prototype.up=function(){sre.SyntaxWalker.superClass_.up.call(this);var a=this.previousLevel();if(!a)return null;this.levels.pop();return this.singletonFocus(a)};
sre.SyntaxWalker.prototype.down=function(){sre.SyntaxWalker.superClass_.down.call(this);var a=this.nextLevel();if(0===a.length)return null;var b=this.singletonFocus(a[0]);b&&this.levels.push(a);return b};
sre.SyntaxWalker.prototype.combineContentChildren=function(a,b,c,d){switch(a){case sre.SemanticAttr.Type.RELSEQ:case sre.SemanticAttr.Type.INFIXOP:case sre.SemanticAttr.Type.MULTIREL:return sre.BaseUtil.interleaveLists(d,c);case sre.SemanticAttr.Type.PREFIXOP:return c.concat(d);case sre.SemanticAttr.Type.POSTFIXOP:return d.concat(c);case sre.SemanticAttr.Type.MATRIX:case sre.SemanticAttr.Type.VECTOR:case sre.SemanticAttr.Type.FENCED:return d.unshift(c[0]),d.push(c[1]),d;case sre.SemanticAttr.Type.CASES:return d.unshift(c[0]),
d;case sre.SemanticAttr.Type.PUNCTUATED:return b===sre.SemanticAttr.Role.TEXT?sre.BaseUtil.interleaveLists(d,c):d;case sre.SemanticAttr.Type.APPL:return[d[0],c[0],d[1]];case sre.SemanticAttr.Type.ROOT:return[d[1],d[0]];default:return d}};sre.SyntaxWalker.prototype.left=function(){sre.SyntaxWalker.superClass_.left.call(this);var a=this.levels.indexOf(this.primaryId())-1;return(a=this.levels.get(a))?this.singletonFocus(a):null};
sre.SyntaxWalker.prototype.right=function(){sre.SyntaxWalker.superClass_.right.call(this);var a=this.levels.indexOf(this.primaryId())+1;return(a=this.levels.get(a))?this.singletonFocus(a):null};sre.SyntaxWalker.prototype.findFocusOnLevel=function(a){return this.singletonFocus(a.toString())};sre.TableWalker=function(a,b,c,d){sre.SyntaxWalker.call(this,a,b,c,d);this.modifier=!1;this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["0"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["1"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["2"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["3"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["4"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["5"]]=
goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["6"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["7"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["8"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.keyMapping[sre.EventUtil.KeyCode["9"]]=goog.bind(this.jumpCell,this);this.key_=null;this.row_=0;this.firstJump=this.currentTable_=null};goog.inherits(sre.TableWalker,sre.SyntaxWalker);
sre.TableWalker.prototype.move=function(a){this.key_=a;a=sre.TableWalker.superClass_.move.call(this,a);this.modifier=!1;return a};sre.TableWalker.prototype.up=function(){this.moved=sre.Walker.move.UP;return this.eligibleCell_()?this.verticalMove_(!1):sre.TableWalker.superClass_.up.call(this)};sre.TableWalker.prototype.down=function(){this.moved=sre.Walker.move.DOWN;return this.eligibleCell_()?this.verticalMove_(!0):sre.TableWalker.superClass_.down.call(this)};
sre.TableWalker.ELIGIBLE_CELL_ROLES=[sre.SemanticAttr.Role.DETERMINANT,sre.SemanticAttr.Role.ROWVECTOR,sre.SemanticAttr.Role.BINOMIAL,sre.SemanticAttr.Role.SQUAREMATRIX,sre.SemanticAttr.Role.MULTILINE,sre.SemanticAttr.Role.MATRIX,sre.SemanticAttr.Role.VECTOR,sre.SemanticAttr.Role.CASES,sre.SemanticAttr.Role.TABLE];sre.TableWalker.ELIGIBLE_TABLE_TYPES=[sre.SemanticAttr.Type.MULTILINE,sre.SemanticAttr.Type.MATRIX,sre.SemanticAttr.Type.VECTOR,sre.SemanticAttr.Type.CASES,sre.SemanticAttr.Type.TABLE];
sre.TableWalker.prototype.eligibleCell_=function(){var a=this.getFocus().getSemanticPrimary();return this.modifier&&a.type===sre.SemanticAttr.Type.CELL&&-1!==sre.TableWalker.ELIGIBLE_CELL_ROLES.indexOf(a.role)};
sre.TableWalker.prototype.verticalMove_=function(a){var b=this.previousLevel();if(!b)return null;var c=this.getFocus(),d=this.levels.indexOf(this.primaryId()),e=this.levels.pop();b=this.levels.indexOf(b);a=this.levels.get(a?b+1:b-1);if(!a)return this.levels.push(e),null;this.setFocus(this.singletonFocus(a));a=this.nextLevel();if(!a[d])return this.setFocus(c),this.levels.push(e),null;this.levels.push(a);return this.singletonFocus(a[d])};
sre.TableWalker.prototype.jumpCell=function(){if(!this.isInTable_())return this.getFocus();if(this.moved===sre.Walker.move.ROW){this.moved=sre.Walker.move.CELL;var a=this.key_-sre.EventUtil.KeyCode["0"];return this.isLegalJump_(this.row_,a)?this.jumpCell_(this.row_,a):this.getFocus()}a=this.key_-sre.EventUtil.KeyCode["0"];if(a>this.currentTable_.childNodes.length)return this.getFocus();this.row_=a;this.moved=sre.Walker.move.ROW;return this.getFocus().clone()};
sre.TableWalker.prototype.jumpCell_=function(a,b){this.firstJump?this.virtualize(!1):(this.firstJump=this.getFocus(),this.virtualize(!0));var c=this.currentTable_.id.toString();do var d=this.levels.pop();while(-1===d.indexOf(c));this.levels.push(d);this.setFocus(this.singletonFocus(c));this.levels.push(this.nextLevel());a=this.currentTable_.childNodes[a-1];this.setFocus(this.singletonFocus(a.id.toString()));this.levels.push(this.nextLevel());return this.singletonFocus(a.childNodes[b-1].id.toString())};
sre.TableWalker.prototype.isLegalJump_=function(a,b){var c=sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(this.rebuilt.xml,"id",this.currentTable_.id.toString())[0];if(!c||c.hasAttribute("alternative"))return!1;a=this.currentTable_.childNodes[a-1];if(!a)return!1;c=sre.DomUtil.querySelectorAllByAttrValue(c,"id",a.id.toString())[0];return!c||c.hasAttribute("alternative")?!1:!(!a||!a.childNodes[b-1])};
sre.TableWalker.prototype.isInTable_=function(){for(var a=this.getFocus().getSemanticPrimary();a;){if(-1!==sre.TableWalker.ELIGIBLE_TABLE_TYPES.indexOf(a.type))return this.currentTable_=a,!0;a=a.parent}return!1};sre.TableWalker.prototype.undo=function(){var a=sre.TableWalker.superClass_.undo.call(this);a===this.firstJump&&(this.firstJump=null);return a};sre.WalkerFactory={};sre.WalkerFactory.walker=function(a,b,c,d,e){return new (sre.WalkerFactory.walkerMapping_[a]||sre.WalkerFactory.walkerMapping_.Dummy)(b,c,d,e)};sre.WalkerFactory.walkerMapping_={Dummy:sre.DummyWalker,Semantic:sre.SemanticWalker,Syntax:sre.SyntaxWalker,Table:sre.TableWalker};sre.System=function(){this.version=sre.Variables.VERSION};goog.addSingletonGetter(sre.System);sre.System.Error=function(a){Error.call(this);this.message=a||"";this.name="System Error"};goog.inherits(sre.System.Error,Error);sre.System.LocalStorage_=function(){this.speechGenerator=this.walker=null};goog.addSingletonGetter(sre.System.LocalStorage_);
sre.System.prototype.setupEngine=function(a){var b=sre.Engine.getInstance(),c=function(c){b[c]=a[c]||b[c]};c("mode");sre.System.prototype.configBlocks_(a);["strict","cache","semantics","structure"].forEach(function(c){void 0!==a[c]&&(b[c]=!!a[c])});"markup style domain speech walker locale".split(" ").forEach(c);a.json&&(sre.SystemExternal.jsonPath=sre.BaseUtil.makePath(a.json));a.xpath&&(sre.SystemExternal.WGXpath=a.xpath);b.setupBrowsers();b.ruleSets=a.rules?a.rules:sre.SpeechRuleStores.availableSets();
sre.SpeechRuleEngine.getInstance().parameterize(b.ruleSets);b.dynamicCstr=sre.DynamicCstr.create(b.locale,b.domain,b.style);b.comparator=new sre.DynamicCstr.DefaultComparator(b.dynamicCstr,sre.DynamicProperties.create([sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.LOCALE]],[sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.DOMAIN]],["short",sre.DynamicCstr.DEFAULT_VALUES[sre.DynamicCstr.Axis.STYLE]]));sre.L10n.setLocale()};
sre.System.prototype.configBlocks_=function(a){if(sre.Engine.getInstance().mode===sre.Engine.Mode.HTTP)for(var b=document.documentElement.querySelectorAll('script[type="text/x-sre-config"]'),c=0,d=b.length;c<d;c++)try{var e=b[c].innerHTML,f=JSON.parse(e),g;for(g in f)a[g]=f[g]}catch(h){sre.Debugger.getInstance().output("Illegal configuration ",e)}};
sre.System.prototype.toSpeech=function(a){return(a=sre.System.getInstance().parseExpression_(a,sre.Engine.getInstance().semantics))?sre.System.getInstance().processXml(a):""};sre.System.prototype.processExpression=sre.System.prototype.toSpeech;sre.System.prototype.toSemantic=function(a){return sre.System.getInstance().parseExpression_(a,!0)};
sre.System.prototype.toJson=function(a){if(sre.Engine.getInstance().mode===sre.Engine.Mode.HTTP)throw new sre.System.Error("JSON translation not possible in browser.");return(a=sre.System.getInstance().parseExpression_(a,!0))?sre.SystemExternal.xm.tojson(a.toString()):{}};sre.System.prototype.toDescription=function(a){return(a=sre.System.getInstance().parseExpression_(a,sre.Engine.getInstance().semantics))?sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeech(a):[]};
sre.System.prototype.toEnriched=function(a){a=sre.Enrich.semanticMathmlSync(a);var b=sre.WalkerUtil.getSemanticRoot(a);switch(sre.Engine.getInstance().speech){case sre.Engine.Speech.SHALLOW:var c=sre.SpeechGeneratorFactory.generator("Adhoc");c.getSpeech(b,a);break;case sre.Engine.Speech.DEEP:c=sre.SpeechGeneratorFactory.generator("Tree"),c.getSpeech(b,a)}return a};sre.System.prototype.fileToSpeech=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(sre.System.getInstance().toSpeech,a,b)};
sre.System.prototype.processFile=sre.System.prototype.fileToSpeech;sre.System.prototype.fileToSemantic=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(function(a){return sre.System.getInstance().toSemantic(a).toString()},a,b)};sre.System.prototype.fileToJson=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(function(a){return JSON.stringify(sre.System.getInstance().toJson(a))},a,b)};
sre.System.prototype.fileToDescription=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(function(a){return JSON.stringify(sre.System.getInstance().toDescription(a))},a,b)};sre.System.prototype.fileToEnriched=function(a,b){sre.System.getInstance().processFile_(function(a){return sre.System.getInstance().toEnriched(a).toString()},a,b)};sre.System.prototype.processXml=function(a){a=sre.SpeechGeneratorUtil.computeSpeech(a);return sre.AuralRendering.getInstance().markup(a)};
sre.System.prototype.parseExpression_=function(a,b){var c=null;try{c=sre.DomUtil.parseInput(a,sre.System.Error),b&&(c=sre.System.getInstance().getSemanticTree(c)),sre.Debugger.getInstance().generateOutput(goog.bind(function(){return c.toString()},this))}catch(d){console.log("Parse Error: "+d.message)}return c};sre.System.prototype.getSemanticTree=function(a){return sre.Semantic.xmlTree(a)};
sre.System.prototype.processFile_=function(a,b,c){sre.Engine.isReady()?sre.Engine.getInstance().mode===sre.Engine.Mode.SYNC?this.processFileSync_(a,b,c):this.processFileAsync_(a,b,c):setTimeout(goog.bind(function(){this.processFile_(a,b,c)},this),100)};sre.System.prototype.inputFileSync_=function(a){try{var b=sre.SystemExternal.fs.readFileSync(a,{encoding:"utf8"})}catch(c){throw new sre.System.Error("Can not open file: "+a);}return b};
sre.System.prototype.processFileSync_=function(a,b,c){b=sre.System.getInstance().inputFileSync_(b);a=a(b);if(c)try{sre.SystemExternal.fs.writeFileSync(c,a,function(){})}catch(d){throw new sre.System.Error("Can not write to file: "+c);}else console.log(a)};sre.System.prototype.inputFileAsync_=function(a,b){sre.SystemExternal.fs.readFile(a,{encoding:"utf8"},goog.bind(function(c,d){if(c)throw new sre.System.Error("Can not open file: "+a);b(d)},this))};
sre.System.prototype.processFileAsync_=function(a,b,c){sre.System.getInstance().inputFileAsync_(b,goog.bind(function(b){b=a(b);c?sre.SystemExternal.fs.writeFile(c,b,function(a){if(a)throw new sre.System.Error("Can not write to file: "+c);}):console.log(b)},this))};
sre.System.prototype.walk=function(a){var b=sre.SpeechGeneratorFactory.generator("Node");sre.System.LocalStorage_.getInstance().speechGenerator=b;var c=sre.HighlighterFactory.highlighter({color:"black"},{color:"white"},{renderer:"NativeMML"});a=sre.System.getInstance().toEnriched(a);var d=(new sre.SystemExternal.xmldom.XMLSerializer).serializeToString(a);sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker=sre.WalkerFactory.walker(sre.Engine.getInstance().walker,a,b,c,d);return sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker.speech()};
sre.System.prototype.move=function(a){if(!sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker)return null;var b="string"===typeof a?sre.EventUtil.KeyCode[a.toUpperCase()]:a;return!1===sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker.move(b)?sre.AuralRendering.getInstance().error(a):sre.System.LocalStorage_.getInstance().walker.speech()};sre.Mathjax={};
(function(){var a=sre.System.getInstance(),b=MathJax.Callback.Signal("Sre");MathJax.Extension.Sre={version:a.version,signal:b,ConfigSre:function(){sre.Engine.isReady()?MathJax.Callback.Queue(MathJax.Hub.Register.StartupHook("mml Jax Ready",{}),["Post",MathJax.Hub.Startup.signal,"Sre Ready"]):setTimeout(MathJax.Extension.Sre.ConfigSre,500)}};sre.System.getInstance().setupEngine({mode:sre.Engine.Mode.HTTP,json:MathJax.Ajax.config.path.SRE+"/mathmaps",xpath:MathJax.Ajax.config.path.SRE+"/wgxpath.install.js",
semantics:!0});MathJax.Extension.Sre.ConfigSre()})();
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[{"locale":"en"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb upwards","short":"left harpoon with barb up"}},"key":"21BC"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb downwards","short":"left harpoon with barb down"}},"key":"21BD"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb rightwards","short":"up harpoon with barb right"}},"key":"21BE"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb leftwards","short":"up harpoon with barb left"}},"key":"21BF"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb upwards","short":"right harpoon with barb up"}},"key":"21C0"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb downwards","short":"right harpoon with barb down"}},"key":"21C1"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb rightwards","short":"down harpoon with barb right"}},"key":"21C2"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb leftwards","short":"down harpoon with barb left"}},"key":"21C3"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon over rightwards harpoon","short":"left harpoon over right harpoon"}},"key":"21CB"},{"category":"So","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon over leftwards harpoon","short":"right harpoon over left harpoon"}},"key":"21CC"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left barb up right barb down harpoon"}},"key":"294A"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left barb down right barb up harpoon"}},"key":"294B"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up barb right down barb left harpoon"}},"key":"294C"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up barb left down barb right harpoon"}},"key":"294D"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left barb up right barb up harpoon"}},"key":"294E"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up barb right down barb right harpoon"}},"key":"294F"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left barb down right barb down harpoon"}},"key":"2950"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up barb left down barb left harpoon"}},"key":"2951"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up to bar","short":"left harpoon with barb up to bar"}},"key":"2952"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up to bar","short":"right harpoon with barb up to bar"}},"key":"2953"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb right to bar","short":"up harpoon with barb right to bar"}},"key":"2954"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb right to bar","short":"down harpoon with barb right to bar"}},"key":"2955"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb down to bar","short":"left harpoon with barb down to bar"}},"key":"2956"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb down to bar","short":"right harpoon with barb down to bar"}},"key":"2957"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb left to bar","short":"up harpoon with barb left to bar"}},"key":"2958"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb left to bar","short":"down harpoon with barb left to bar"}},"key":"2959"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up from bar","short":"left harpoon with barb up from bar"}},"key":"295A"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up from bar","short":"right harpoon with barb up from bar"}},"key":"295B"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb right from bar","short":"up harpoon with barb right from bar"}},"key":"295C"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb right from bar","short":"down harpoon with barb right from bar"}},"key":"295D"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb down from bar","short":"left harpoon with barb down from bar"}},"key":"295E"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb down from bar","short":"right harpoon with barb down from bar"}},"key":"295F"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb left from bar","short":"up harpoon with barb left from bar"}},"key":"2960"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb left from bar","short":"down harpoon with barb left from bar"}},"key":"2961"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up above leftwards harpoon with barb down","short":"left harpoon with barb up above left harpoon with barb down"}},"key":"2962"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb left beside upwards harpoon with barb right","short":"up harpoon with barb left beside up harpoon with barb right"}},"key":"2963"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up above rightwards harpoon with barb down","short":"right harpoon with barb up above right harpoon with barb down"}},"key":"2964"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb left beside downwards harpoon with barb right","short":"down harpoon with barb left beside down harpoon with barb right"}},"key":"2965"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up above rightwards harpoon with barb up","short":"left harpoon with barb up above right harpoon with barb up"}},"key":"2966"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb down above rightwards harpoon with barb down","short":"left harpoon with barb down above right harpoon with barb down"}},"key":"2967"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up above leftwards harpoon with barb up","short":"right harpoon with barb up above left harpoon with barb up"}},"key":"2968"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb down above leftwards harpoon with barb down","short":"right harpoon with barb down above left harpoon with barb down"}},"key":"2969"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb up above long dash","short":"left harpoon with barb up above long dash"}},"key":"296A"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"leftwards harpoon with barb down below long dash","short":"left harpoon with barb down below long dash"}},"key":"296B"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb up above long dash","short":"right harpoon with barb up above long dash"}},"key":"296C"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"rightwards harpoon with barb down below long dash","short":"right harpoon with barb down below long dash"}},"key":"296D"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"upwards harpoon with barb left beside downwards harpoon with barb right","short":"up harpoon with barb left beside down harpoon with barb right"}},"key":"296E"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"downwards harpoon with barb left beside upwards harpoon with barb right","short":"down harpoon with barb left beside up harpoon with barb right"}},"key":"296F"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"left fish tail"}},"key":"297C"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"right fish tail"}},"key":"297D"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"up fish tail"}},"key":"297E"},{"category":"Sm","mappings":{"default":{"default":"down fish tail"}},"key":"297F"}]
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size1={directory:"Size1/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size1",id:"GYREPAGELLASIZE1",32:[0,0,250,0,0,""],40:[744,244,456,124,374,"374 716c-127 -127 -186 -276 -186 -419v-94c0 -143 59 -292 186 -419c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-138 138 -222 292 -222 447v94c0 155 84 309 222 447c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[744,244,456,82,332,"332 203c0 -155 -83 -309 -222 -447c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c127 127 186 276 186 419v94c0 143 -59 292 -186 419c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c139 -138 222 -292 222 -447v-94"],47:[774,274,574,80,494,"494 774l-361 -1048c-9 2 -18 3 -27 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l361 1048c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 27 3"],91:[750,250,428,124,346,"346 -210c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-222v1000h222c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-158v-920h158"],92:[774,274,574,80,494,"494 -274c-9 2 -18 3 -27 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l-361 1048c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 27 3"],93:[750,250,428,82,304,"304 -250h-222c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h158v920h-158c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h222v-1000"],123:[749,249,441,82,359,"359 -211c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-103 27 -163 84 -163 172v174c0 82 -31 133 -104 133c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c73 0 104 51 104 133v174c0 88 60 145 163 172c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-74 -20 -109 -70 -109 -134v-174 c0 -77 -28 -127 -76 -153c48 -26 76 -76 76 -153v-174c0 -64 35 -114 109 -134"],124:[730,230,210,80,130,"130 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960"],125:[749,249,441,82,359,"359 230c-73 0 -104 -51 -104 -133v-174c0 -88 -60 -145 -163 -172c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c75 20 109 70 109 134v174c0 77 28 127 76 153c-48 26 -76 76 -76 153v174c0 64 -34 114 -109 134c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c103 -27 163 -84 163 -172v-174 c0 -82 31 -133 104 -133c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[712,-544,613,0,613,"613 574l-13 -30l-294 114l-293 -114l-13 30c101 49 203 95 306 138c104 -43 206 -89 307 -138"],771:[700,-544,608,0,608,"608 672c-37 -72 -76 -113 -138 -125c-10 -2 -19 -3 -29 -3c-53 0 -103 28 -150 57c-38 24 -79 50 -122 50c-7 0 -14 0 -21 -2c-50 -10 -88 -34 -118 -93c-4 5 -8 8 -13 11c-6 2 -11 4 -17 5c37 72 76 113 139 125c9 2 19 3 28 3c53 0 104 -28 150 -57 c38 -24 79 -50 122 -50c7 0 14 0 21 2c50 10 89 34 118 93c4 -5 9 -8 14 -11c5 -2 11 -4 16 -5"],773:[646,-598,500,0,500,"500 598h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],774:[708,-553,631,0,631,"631 698c-39 -119 -183 -145 -315 -145c-133 0 -276 26 -316 145l31 10c35 -104 168 -106 285 -106c116 0 249 2 284 106"],780:[710,-542,613,0,613,"613 680c-101 -49 -203 -95 -307 -138c-103 43 -205 89 -306 138l13 30l293 -114l294 114"],785:[720,-564,631,0,631,"631 574l-31 -10c-35 104 -168 107 -284 107c-117 0 -250 -3 -285 -107l-31 10c40 119 183 146 316 146c132 0 276 -27 315 -146"],812:[-60,228,613,0,613,"613 -90c-101 -49 -203 -95 -307 -138c-103 43 -205 89 -306 138l13 30l293 -115l294 115"],813:[-70,238,613,0,613,"613 -207l-13 -31l-294 115l-293 -115l-13 31c101 48 203 94 306 137c104 -43 206 -89 307 -137"],814:[-60,216,631,0,631,"631 -70c-39 -119 -183 -146 -315 -146c-133 0 -276 27 -316 146l31 10c35 -105 168 -107 285 -107c116 0 249 2 284 107"],815:[-78,234,631,0,631,"631 -223l-31 -11c-35 105 -168 107 -284 107c-117 0 -250 -2 -285 -107l-31 11c40 119 183 145 316 145c132 0 276 -26 315 -145"],816:[-78,234,608,0,608,"608 -106c-37 -72 -76 -113 -138 -125c-10 -2 -19 -3 -29 -3c-53 0 -103 28 -150 57c-38 24 -79 50 -122 50c-7 0 -14 0 -21 -2c-50 -10 -88 -34 -118 -93c-4 4 -8 8 -13 11c-6 2 -11 4 -17 5c37 72 76 113 139 125c9 2 19 3 28 3c53 0 104 -28 150 -57 c38 -24 79 -50 122 -50c7 0 14 0 21 2c50 10 89 34 118 92c4 -4 9 -7 14 -10c5 -2 11 -4 16 -5"],818:[-60,108,500,0,500,"500 -108h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],819:[-60,216,500,0,500,"500 -108h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM500 -216h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],831:[754,-598,500,0,500,"500 598h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM500 706h-500c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h500c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8214:[730,230,380,80,300,"130 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960zM300 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960"],8260:[774,274,574,80,494,"494 774l-361 -1048c-9 2 -18 3 -27 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l361 1048c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 27 3"],8400:[784,-640,670,80,590,"590 640h-486l-24 24c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h414c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8401:[784,-640,670,80,590,"590 664l-24 -24h-486c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h413c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 76 -84 120 -120"],8406:[784,-544,670,80,590,"590 640h-414c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h414c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8407:[784,-544,670,80,590,"590 664c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-414c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h414c-33 29 -64 62 -92 96c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],8417:[784,-544,742,80,662,"662 664c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -22 3 -33 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-390c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h390 c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 75 -84 119 -120"],8425:[772,-647,740,0,740,"740 647c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v75h-660v-75c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v125h740v-125"],8428:[-170,314,670,80,590,"590 -194c-44 -36 -85 -76 -120 -120c-12 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-413c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h486"],8429:[-170,314,670,80,590,"590 -218h-414c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120l24 24h486c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8430:[-74,314,670,80,590,"590 -218h-414c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h414c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8431:[-74,314,670,80,590,"590 -194c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-414c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h414c-33 29 -64 62 -92 96c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],8512:[971,471,1326,80,1246,"1246 -131l-50 -340h-1098l-18 34l438 671l-434 703l19 34h1024l23 -248l-44 -4l-2 23c-4 43 -98 185 -359 185h-455l357 -577l-429 -654h584c273 0 383 63 394 136l6 43zM1096 842l-7 87h-115c52 -26 93 -54 122 -87zM594 349l-357 578h-94l403 -651zM1182 -262 c-63 -48 -182 -86 -380 -86h-612l-52 -79h1020"],8592:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8593:[860,350,460,80,380,"380 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8594:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8595:[850,360,460,80,380,"380 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8596:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1023c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1023 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8597:[898,397,460,80,380,"380 -226c-56 -52 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 119 -150 171c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v1022c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32 c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-1022c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8598:[681,195,1037,80,957,"957 -153c-9 -6 -16 -12 -24 -19c-7 -7 -13 -15 -19 -23l-759 759c-1 -52 -6 -104 -15 -155c-6 9 -13 17 -20 25c-8 7 -16 14 -25 20c3 76 -2 152 -15 227c75 -13 151 -18 227 -15c6 -8 13 -17 21 -24c7 -8 15 -15 24 -21c-51 -9 -103 -14 -154 -15"],8599:[681,195,1037,80,957,"957 681c-13 -75 -18 -151 -15 -227c-9 -6 -17 -13 -25 -20c-7 -8 -14 -16 -20 -25c-10 51 -15 103 -15 155l-760 -759c-5 8 -12 16 -19 23s-15 13 -23 19l759 759c-52 1 -103 6 -154 15c9 6 17 13 24 21c8 7 15 16 21 24c76 -3 152 2 227 15"],8600:[695,181,1037,80,957,"957 -181c-75 13 -151 18 -227 15c-6 8 -13 17 -21 24c-7 8 -15 15 -24 21c51 9 102 14 154 15l-759 759c8 6 16 12 23 19s14 15 19 23l760 -759c0 52 5 104 15 155c6 -9 13 -17 20 -25c8 -7 16 -14 25 -20c-3 -76 2 -152 15 -227"],8601:[695,181,1037,80,957,"957 653l-759 -759c51 -1 103 -6 154 -15c-9 -6 -17 -13 -24 -21c-8 -7 -15 -16 -21 -24c-76 3 -152 -2 -227 -15c13 75 18 151 15 227c9 6 17 13 25 20c7 8 14 16 20 25c9 -51 14 -103 15 -155l759 759c6 -8 12 -16 19 -23c8 -7 15 -13 24 -19"],8602:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-590l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-433c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h454l41 120 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h569c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8603:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-454l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-569c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h590l41 120c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h433 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8606:[400,-100,1445,80,1365,"1365 220h-979c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c-40 44 -84 84 -131 120h-74c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h74c47 36 91 76 131 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h979c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8607:[898,387,460,80,380,"380 493c-43 29 -83 62 -120 98v-978c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v978c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 32c44 40 84 84 120 130v74c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172 c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-74c36 -46 76 -90 120 -130c-2 -11 -3 -22 -3 -32c0 -11 1 -22 3 -32"],8608:[400,-100,1445,80,1365,"1365 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-74c-47 -36 -91 -76 -131 -120c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-979c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h979c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 22 -3 32 -3 c11 0 22 1 32 3c40 -44 84 -84 131 -120h74c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8609:[887,398,460,80,380,"380 -226c-56 -52 -106 -109 -150 -172c-44 63 -94 120 -150 172c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v74c-36 46 -76 90 -120 130c2 11 3 22 3 32c0 11 -1 22 -3 32c43 -29 83 -62 120 -98v978c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3v-978c37 36 77 69 120 98 c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -32c-44 -40 -84 -84 -120 -130v-74c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8610:[400,-100,1455,80,1375,"1375 100c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3l-120 120h-975c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h975l120 120c11 -2 22 -3 32 -3 c11 0 22 1 32 3l-150 -150"],8611:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-975l-120 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3l150 150l-150 150c10 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3l120 -120h975c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],8612:[400,-100,1370,80,1290,"1290 100c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v120h-1029c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1029v120c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3 v-300"],8613:[860,350,460,80,380,"380 -350h-300c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 22h120v1029c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32c-43 30 -83 63 -120 99v-1029h120c-2 -7 -3 -15 -3 -22 c0 -8 1 -16 3 -23"],8614:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1029v-120c-7 2 -15 3 -23 3c-7 0 -15 -1 -22 -3v300c7 -2 15 -3 22 -3c8 0 16 1 23 3v-120h1029c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],8615:[850,360,460,80,380,"380 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1029h-120c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23h300c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -22h-120v-1029c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32 s1 -21 3 -32"],8617:[490,-100,1400,80,1320,"1320 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-969c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h969c49 0 75 26 75 75s-26 75 -75 75h-60c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h60c88 0 135 -47 135 -135"],8618:[490,-100,1400,80,1320,"1320 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-969c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135h60c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-60c-49 0 -75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h969c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3 s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8619:[490,-40,1400,80,1320,"1320 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-75v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-834c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h834v75 c0 88 47 135 135 135s135 -47 135 -135zM1260 355c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75v-75h75c49 0 75 26 75 75"],8620:[490,-40,1400,80,1320,"1320 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-834v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-75c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135s135 -47 135 -135v-75h834c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150zM290 280v75c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h75"],8621:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-136c-29 0 -51 14 -69 35c-12 14 -22 32 -34 46c-6 7 -12 14 -22 14c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71 c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-11 0 -17 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -40 -35 -68 -35h-137 c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h137c10 0 16 7 22 14c12 14 22 32 34 46c18 21 40 35 69 35c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92 c4 -14 9 -27 26 -27c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92c4 -14 9 -27 26 -27c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c28 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c6 -7 12 -14 23 -14h136 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8622:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-496l-42 -120c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l41 120h-476c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150 c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h496l42 120c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-41 -120h476c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8624:[708,207,710,80,630,"630 -207c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v735h-354c36 -38 69 -78 99 -121c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 107 -171 150c62 44 120 95 171 151c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -121l384 1c4 -7 8 -13 13 -18s11 -9 17 -12v-765"],8625:[708,207,710,80,630,"630 557c-62 -43 -120 -94 -171 -149c-11 1 -21 3 -32 3s-21 -2 -32 -3c30 42 63 82 99 120h-354v-735c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v765c6 3 12 7 17 12s9 11 13 17h384c-36 38 -69 78 -99 121c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -107 171 -151"],8626:[707,208,710,80,630,"630 707v-765c-6 -3 -12 -7 -17 -12s-9 -11 -13 -18l-384 1c36 -38 69 -78 99 -121c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 107 -171 151c62 43 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -121h354v735c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3"],8627:[707,208,710,80,630,"630 -57c-62 -44 -120 -95 -171 -151c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 121h-384c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 12v765c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3v-735h354c-36 38 -69 78 -99 120c11 -1 21 -3 32 -3s21 2 32 3c51 -55 109 -106 171 -149"],8630:[640,-240,1183,80,1103,"1103 250c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 237 -165 330 -420 330c-197 0 -326 -68 -389 -222c48 24 99 44 151 59c-5 -9 -9 -19 -13 -29c-3 -10 -5 -20 -7 -31c-69 -32 -134 -71 -195 -117c-23 73 -53 143 -90 210c5 9 9 19 13 29c3 10 5 21 7 31 c30 -39 56 -81 80 -124c71 175 218 254 443 254c295 0 480 -116 480 -390"],8631:[640,-240,1183,80,1103,"1103 450c-37 -67 -67 -137 -90 -210c-61 46 -126 85 -195 117c-2 11 -4 21 -7 31c-4 10 -8 20 -13 29c52 -15 102 -35 151 -59c-63 154 -192 222 -389 222c-255 0 -420 -93 -420 -330c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 274 185 390 480 390c225 0 371 -79 443 -254 c23 43 50 85 80 124c2 -10 4 -21 7 -31s8 -20 13 -29"],8636:[400,-220,1370,80,1290,"1290 220h-1180l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8637:[280,-100,1370,80,1290,"1290 220h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h1180c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8638:[860,350,340,80,260,"260 625c-43 29 -83 62 -120 98v-1073c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1180l30 30c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8639:[860,350,340,80,260,"260 -350c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1073c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c56 52 106 109 150 172l30 -30v-1180"],8640:[400,-220,1370,80,1290,"1290 250l-30 -30h-1180c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1073c-36 37 -69 77 -98 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 31 3c52 -56 109 -106 172 -150"],8641:[280,-100,1370,80,1290,"1290 250c-63 -44 -120 -94 -172 -150c-10 2 -21 3 -31 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c29 43 62 83 98 120h-1073c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1180"],8642:[850,360,340,80,260,"260 -188c-56 -52 -106 -109 -150 -172l-30 30v1180c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1073c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31"],8643:[850,360,340,80,260,"260 850v-1180l-30 -30c-44 63 -94 120 -150 172c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c43 -29 83 -62 120 -98v1073c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8644:[570,70,1380,80,1300,"1290 50h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1300 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8645:[860,360,800,80,720,"380 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171 c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8646:[570,70,1380,80,1300,"1300 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM1290 390h-1074c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8647:[570,70,1370,80,1290,"1290 50h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1290 390h-1074c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8648:[860,350,800,80,720,"380 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074 c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8649:[570,70,1370,80,1290,"1290 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM1290 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8650:[850,360,800,80,720,"380 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171 c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8651:[510,10,1379,80,1299,"1299 140c-62 -44 -119 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1073c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1180zM1290 330h-1180l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8652:[510,10,1379,80,1299,"1290 110h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h1180c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1299 360l-29 -30h-1180c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1073c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c52 -56 109 -106 171 -150"],8653:[550,50,1370,80,1290,"1290 130h-621l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-323c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h406l62 180 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h538c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-559l-41 -120h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 310h-446c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h405"],8654:[550,50,1455,80,1375,"1375 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-449l-62 -180c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l62 180h-366c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200 c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h449l62 180c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-62 -180h366c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM1290 250c-24 19 -47 39 -69 60h-447l-42 -120 h489c22 21 45 41 69 60zM723 310h-489c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h447"],8655:[550,50,1370,80,1290,"1290 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-406l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-538c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h559l41 120h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h621l62 180 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h323c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM1205 250c-24 19 -47 39 -69 60h-405l-41 -120h446c22 21 45 41 69 60"],8656:[450,-50,1370,80,1290,"1290 130h-995c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h995c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-1056c-22 -21 -45 -41 -69 -60 c24 -19 47 -39 69 -60h1056c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8657:[860,350,560,80,480,"480 575c-28 22 -54 46 -80 70v-995c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1056c-21 22 -41 45 -60 69c-19 -24 -39 -47 -60 -69v-1056c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v995c-26 -24 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 43c0 14 -1 28 -3 42c73 59 141 127 200 200 c59 -73 127 -141 200 -200c-2 -14 -3 -28 -3 -42c0 -15 1 -29 3 -43"],8658:[450,-50,1370,80,1290,"1290 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-995c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1056c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-1056c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h995c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3 c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200"],8659:[850,360,560,80,480,"480 -160c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 141 -200 200c2 14 3 28 3 42c0 15 -1 29 -3 43c28 -22 54 -46 80 -70v995c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1056c21 -22 41 -45 60 -69c19 24 39 47 60 69v1056c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-995c26 24 52 48 80 70 c-2 -14 -3 -28 -3 -43c0 -14 1 -28 3 -42"],8660:[450,-50,1455,80,1375,"1375 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-865c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3 c-22 -28 -46 -54 -70 -80h865c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM1290 250c-24 19 -47 39 -69 60h-987c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h987c22 21 45 41 69 60"],8661:[898,397,560,80,480,"480 -198c-73 -59 -141 -126 -200 -199c-59 73 -127 140 -200 199c2 15 3 29 3 43s-1 28 -3 42c28 -22 54 -45 80 -70v866c-26 -25 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 42s-1 28 -3 43c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200c-2 -15 -3 -29 -3 -43s1 -28 3 -42 c-28 22 -54 45 -80 70v-866c26 25 52 48 80 70c-2 -14 -3 -28 -3 -42s1 -28 3 -43zM340 743c-21 23 -41 46 -60 70c-19 -24 -39 -47 -60 -70v-986c21 -23 41 -46 60 -70c19 24 39 47 60 70v986"],8662:[681,259,1100,80,1020,"1020 -89c-8 -6 -16 -12 -23 -20c-7 -7 -13 -14 -19 -23l-747 747c-30 1 -61 3 -91 6c3 -30 5 -61 6 -91l747 -747c-8 -5 -16 -12 -23 -19s-14 -15 -19 -23l-704 704c-1 -36 -3 -71 -7 -107c-9 12 -18 23 -28 33s-21 19 -32 27c10 95 10 189 0 283c94 -10 189 -10 283 0 c8 -11 18 -22 28 -32s20 -19 32 -28c-35 -3 -71 -6 -106 -7"],8663:[681,259,1100,80,1020,"1020 398c-11 -8 -22 -17 -32 -27s-19 -21 -28 -33c-3 36 -6 71 -6 107l-704 -704c-6 8 -12 16 -19 23c-8 7 -15 14 -24 19l747 747c1 30 3 61 6 91c-30 -3 -60 -5 -91 -6l-747 -747c-5 9 -12 16 -19 23c-7 8 -15 14 -23 20l704 703c-36 1 -71 4 -106 7c11 9 22 18 32 28 s19 21 28 32c94 -10 188 -10 282 0c-9 -94 -9 -188 0 -283"],8664:[759,181,1100,80,1020,"1020 102c-9 -95 -9 -189 0 -283c-94 10 -188 10 -282 0c-9 11 -18 22 -28 32s-21 19 -32 28c35 3 70 6 106 7l-704 703c8 6 16 12 23 20c7 7 14 14 19 23l747 -747c31 -1 61 -3 91 -6c-3 30 -5 61 -6 91l-747 747c9 5 16 12 24 19c7 7 13 15 19 23l704 -704 c0 36 3 71 6 107c9 -12 18 -23 28 -33s21 -19 32 -27"],8665:[759,181,1100,80,1020,"1020 589l-703 -703c35 -1 71 -4 106 -7c-12 -9 -22 -18 -32 -28s-20 -21 -28 -32c-94 10 -189 10 -283 0c10 94 10 188 0 283c11 8 22 17 32 27s19 21 28 33c4 -36 6 -71 7 -107l704 704c5 -8 12 -16 19 -23s15 -14 23 -19l-747 -747c-1 -30 -3 -61 -6 -91 c30 3 61 5 91 6l747 747c6 -9 12 -16 19 -23c7 -8 15 -14 23 -20"],8666:[525,25,1370,80,1290,"1290 40h-905l55 -65c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-82 101 -174 193 -275 275c101 82 193 174 275 275c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3l-55 -65h905c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-961c-41 -42 -83 -82 -128 -120h1089c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30h-1089c45 -38 87 -78 128 -120h961c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8667:[525,25,1370,80,1290,"1290 250c-101 -82 -193 -174 -275 -275c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3l55 65h-905c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h961c41 42 83 82 128 120h-1089c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1089c-45 38 -87 78 -128 120h-961c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h905l-55 65 c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c82 -101 174 -193 275 -275"],8668:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-100c-29 0 -50 14 -68 35c-12 14 -22 32 -34 46c-7 7 -13 14 -23 14c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -9 27 -25 27c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92 c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -9 27 -25 27c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71c-29 0 -50 14 -68 35c-12 14 -22 32 -34 46c-7 7 -13 14 -23 14h-99c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3 s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h99c29 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c7 -7 13 -14 23 -14c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71 c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71c29 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c7 -7 13 -14 23 -14 h100c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8669:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-99c-10 0 -16 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -39 -35 -68 -35c-49 0 -72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27c-16 0 -21 -13 -25 -27 c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27s-21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -8 27 -25 27c-10 0 -16 -7 -23 -14 c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -39 -35 -68 -35h-100c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h100c10 0 16 7 23 14c12 14 22 32 34 46c18 21 39 35 68 35c49 0 72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27s21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71 c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27s21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 9 -27 25 -27c10 0 16 7 23 14c12 14 22 32 34 46c18 21 39 35 68 35h99c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],8678:[450,-50,1497,80,1417,"1417 140h-1085v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h1085v-220zM1377 180v140h-1085v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h1085"],8679:[930,407,560,80,480,"480 677l-90 1v-1085h-220v1084l-90 1c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23zM425 718c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-1085l140 1v1085h75"],8680:[450,-50,1497,80,1417,"1417 250c-76 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-1085v220h1085v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 130 -141 206 -200zM1354 250c-54 45 -103 93 -149 145v-75h-1085v-140h1085v-75c46 52 95 100 149 145"],8681:[907,430,560,80,480,"480 -223c-75 -61 -141 -131 -200 -207c-59 76 -125 146 -200 207c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 22l90 1v1084h220v-1085l90 1c-2 -8 -3 -16 -3 -23c0 -8 1 -16 3 -23zM425 -218h-75v1085l-140 1v-1085h-75c52 -46 100 -96 145 -149c45 53 93 103 145 148"],8691:[930,430,560,80,480,"480 -223c-75 -61 -141 -131 -200 -207c-59 76 -125 146 -200 207c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 23h90v855h-90c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23l-90 1v-855h90c-2 -8 -3 -16 -3 -23 c0 -8 1 -16 3 -23zM425 718c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-934h-75c52 -46 100 -96 145 -149c45 53 93 103 145 148h-75v935"],8693:[860,360,800,80,720,"380 -189c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v1074c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-1074c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 625c-43 30 -83 63 -120 99v-1074 c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v1074c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8694:[740,240,1370,80,1290,"1290 -90c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM1290 590c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120 h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8719:[971,471,1314,80,1234,"1234 -471l-172 4l-171 -4v36l56 3c54 4 60 13 60 105v1154c0 74 -6 84 -60 87l-56 4h-468l-56 -4c-54 -3 -60 -13 -60 -87v-1154c0 -92 6 -101 60 -105l56 -3v-36l-172 4l-171 -4v36l56 3c54 4 60 13 60 105v1154c0 92 -6 101 -60 105l-56 3v36l583 -4l571 4v-36l-56 -3 c-54 -4 -60 -13 -60 -105v-1154c0 -92 6 -101 60 -105l56 -3v-36"],8720:[971,471,1314,80,1234,"1234 -471l-571 4l-583 -4v36l56 3c54 4 60 13 60 105v1154c0 92 -6 101 -60 105l-56 3v36l171 -4l172 4v-36l-56 -3c-54 -4 -60 -13 -60 -105v-1154c0 -74 6 -84 60 -87l56 -4h468l56 4c54 3 60 13 60 87v1154c0 92 -6 101 -60 105l-56 3v36l171 -4l172 4v-36l-56 -3 c-54 -4 -60 -13 -60 -105v-1154c0 -92 6 -101 60 -105l56 -3v-36"],8721:[971,471,1246,80,1166,"1166 -218c-6 -63 -7 -152 -7 -253l-476 4l-603 -4v33l446 672l-446 703l5 34l264 -4l740 4c-3 -44 -4 -65 -4 -95c0 -31 1 -52 4 -95h-40l-7 83c-4 46 -35 55 -315 55h-503l402 -634l-434 -654h612c290 0 307 7 315 84l7 67h40"],8730:[840,310,703,120,733,"733 780h-63l-253 -1090c-14 2 -27 3 -41 3s-27 -1 -41 -3l-146 426h-69v60h151l117 -344l234 1008h111v-60"],8739:[730,230,210,80,130,"130 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960"],8741:[730,230,380,80,300,"130 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960zM300 -230c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3v960c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3v-960"],8747:[1263,763,715,80,635,"635 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73 c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22"],8748:[1263,763,1087,80,1007,"635 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73 c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1007 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123 c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795 c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22"],8749:[1263,763,1459,80,1379,"635 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73 c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1007 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123 c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795 c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1379 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111 c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22"],8750:[1263,763,772,80,692,"692 250c0 -183 -90 -288 -259 -304c-3 -209 -10 -417 -31 -491c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 283 14 506 c-167 17 -257 122 -257 304c0 183 90 288 259 304c3 209 10 417 31 491c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -57 -13 -283 -14 -506 c167 -17 257 -122 257 -304zM634 250c0 144 -70 229 -200 245v-245l-1 -245c131 16 201 100 201 245zM339 495c-131 -16 -201 -100 -201 -245c0 -144 70 -229 200 -245v245"],8751:[1263,763,1144,80,1064,"1064 250c0 -140 -88 -237 -259 -281c-2 -217 -9 -437 -31 -514c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 58 13 286 14 512 c-42 -5 -88 -8 -137 -8c-50 0 -97 3 -139 8c-3 -211 -10 -422 -31 -497c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 59 14 298 15 530 c-170 43 -258 141 -258 280c0 140 88 237 259 281c2 217 9 437 31 514c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -58 -13 -286 -14 -512c42 5 88 8 137 8 c50 0 97 -3 139 -8c3 211 10 422 31 497c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -59 -14 -298 -15 -530c170 -43 258 -141 258 -280zM1006 250 c0 112 -70 185 -200 221v-221l-1 -222c131 37 201 110 201 222zM339 472c-131 -37 -201 -110 -201 -222s70 -185 200 -221v221zM711 490c-42 5 -89 8 -139 8s-96 -3 -138 -8v-240l-1 -240c42 -5 89 -8 139 -8s96 3 138 8v240"],8752:[1263,763,1516,80,1436,"1436 250c0 -101 -61 -180 -184 -233c-23 -9 -48 -18 -75 -26c-2 -224 -8 -456 -31 -536c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123 c10 59 14 298 15 529c-80 -14 -172 -23 -277 -25c-3 -208 -10 -415 -31 -489c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 281 14 504 c-105 2 -197 11 -276 25c-2 -217 -9 -437 -31 -514c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c11 61 14 314 15 551c-27 8 -52 17 -74 26 c-123 53 -184 132 -184 233s61 180 184 233c23 9 48 18 75 26c2 224 8 456 31 536c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -59 -14 -298 -15 -529 c80 14 172 23 277 25c3 208 10 415 31 489c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -57 -13 -281 -14 -504c105 -2 197 -11 276 -25c2 217 9 437 31 514 c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-11 -61 -14 -314 -15 -551c27 -8 52 -17 74 -26c123 -53 184 -132 184 -233zM1378 250c0 79 -52 138 -149 179 c-16 7 -33 13 -51 19v-198v-198c18 5 35 12 51 19c97 41 149 100 149 179zM338 448c-18 -5 -35 -12 -51 -19c-97 -41 -149 -100 -149 -179s52 -138 149 -179c16 -7 33 -13 51 -19v198v198zM711 498c-106 -2 -199 -11 -277 -26v-222l-1 -222c79 -15 171 -24 277 -26v248z M1083 472c-79 15 -171 24 -277 26v-248l-1 -248c106 2 199 11 277 26v222"],8753:[1263,763,811,80,771,"771 351c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -89 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34c-2 12 -5 23 -9 33c38 -21 74 -44 107 -71c-15 111 -83 176 -196 190v-245c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44 c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810l1 245c-131 -16 -201 -100 -201 -245c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3c0 183 90 288 259 304c3 209 10 417 31 491c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111 c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -57 -13 -283 -14 -506c144 -15 231 -95 252 -234c22 35 46 67 72 98c0 -12 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],8754:[1263,763,820,80,780,"780 379c-41 7 -81 17 -120 31c21 -44 32 -97 32 -160c0 -183 -90 -288 -259 -304c-3 -209 -10 -417 -31 -491c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79 c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 283 14 506c-167 17 -257 122 -257 304c0 183 90 288 259 304c3 209 10 417 31 491c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123 c-10 -57 -13 -283 -14 -506c40 -5 75 -14 106 -28c-6 -8 -11 -16 -15 -25s-7 -18 -9 -28c-24 11 -52 19 -83 22v-245l-1 -245c131 16 201 100 201 245c0 52 -8 96 -25 132c-10 -41 -23 -81 -38 -120c-4 11 -9 21 -14 31c-6 10 -12 20 -19 29c21 52 37 107 46 163 c53 -21 108 -37 163 -47c4 -11 9 -21 14 -31c6 -10 12 -19 19 -28zM339 495c-131 -16 -201 -100 -201 -245c0 -144 70 -229 200 -245v245"],8755:[1263,763,773,80,733,"733 466c-25 -51 -46 -104 -60 -159c-51 26 -104 46 -159 61c-2 11 -6 22 -11 32c-4 10 -10 20 -16 30c40 -11 80 -25 119 -42c-32 61 -90 97 -172 107v-245l-1 -245c131 16 201 100 201 245c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3c0 -183 -90 -288 -259 -304 c-3 -209 -10 -417 -31 -491c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 283 14 506c-167 17 -257 122 -257 304c0 183 90 288 259 304 c3 209 10 417 31 491c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-10 -57 -13 -283 -14 -506c108 -11 183 -60 223 -141c13 39 29 78 48 115c2 -11 6 -22 11 -33 c4 -10 10 -20 16 -29zM339 495c-131 -16 -201 -100 -201 -245c0 -144 70 -229 200 -245v245"],8866:[650,150,1360,80,1280,"1280 220h-1140v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h1140c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8867:[650,150,1360,80,1280,"1280 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v370h-1140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1140v370c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800"],8868:[650,150,860,80,780,"780 590h-320v-740c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v740h-320c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h700c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8869:[650,150,860,80,780,"780 -150h-700c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h320v740c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-740h320c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8896:[969,442,1000,80,920,"920 -442c-12 2 -25 3 -37 3c-13 0 -25 -1 -38 -3l-345 1249l-345 -1249c-13 2 -25 3 -38 3c-12 0 -25 -1 -37 -3l390 1411c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8897:[942,469,1000,80,920,"920 942l-390 -1411c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-390 1411c12 -2 25 -3 37 -3c13 0 25 1 38 3l345 -1249l345 1249c13 -2 25 -3 38 -3c12 0 25 1 37 3"],8898:[960,442,1000,80,920,"920 -442c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v982c0 226 -122 348 -348 348s-348 -122 -348 -348v-982c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v982c0 273 147 420 420 420s420 -147 420 -420v-982"],8899:[942,460,1000,80,920,"920 -40c0 -273 -147 -420 -420 -420s-420 147 -420 420v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982c0 -226 122 -348 348 -348s348 122 348 348v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982"],8968:[750,230,428,124,346,"346 750c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-158v-940c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v980h222"],8969:[750,230,428,82,304,"304 -230c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v940h-158c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h222v-980"],8970:[730,250,428,124,346,"346 -210c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-222v980c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-940h158"],8971:[730,250,428,82,304,"304 -250h-222c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h158v940c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-980"],9001:[781,281,419,82,337,"337 -267c-6 0 -13 -2 -19 -4c-7 -3 -13 -6 -18 -10l-218 531l218 531c5 -4 11 -7 18 -10c6 -2 13 -4 19 -4l-185 -517"],9002:[781,281,419,82,337,"337 250l-218 -531c-5 4 -11 7 -17 10c-7 2 -13 4 -20 4l186 517l-186 517c7 0 13 2 20 4c6 3 12 6 17 10"],9140:[772,-647,740,0,740,"740 647c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v75h-660v-75c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v125h740v-125"],9141:[-177,302,740,0,740,"740 -302h-740v125c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-75h660v75c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-125"],9180:[762,-603,1028,0,1028,"1028 631c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-75 75 -227 109 -430 109h-112c-203 0 -355 -34 -430 -109c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c81 81 240 131 458 131h112c218 0 377 -50 458 -131"],9181:[-133,292,1028,0,1028,"1028 -161c-81 -81 -240 -131 -458 -131h-112c-218 0 -377 50 -458 131c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c75 -75 227 -109 430 -109h112c203 0 355 34 430 109c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[797,-590,1038,0,1038,"1038 604c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-20 56 -72 82 -141 82h-180c-81 0 -134 22 -160 59c-27 -37 -80 -59 -160 -59h-180c-70 0 -121 -26 -141 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c27 74 88 118 179 118h180c87 0 140 20 140 75c6 -2 13 -3 20 -3 s13 1 20 3c0 -55 52 -75 140 -75h180c91 0 152 -44 179 -118"],9183:[-120,327,1038,0,1038,"1038 -134c-27 -74 -88 -118 -179 -118h-180c-88 0 -140 -20 -140 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 55 -53 75 -140 75h-180c-91 0 -152 44 -179 118c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c20 -56 71 -82 141 -82h180c80 0 133 -22 160 -59c26 37 79 59 160 59h180 c69 0 121 26 141 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[729,-529,1064,0,1064,"1064 529c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3l-136 136h-664l-136 -136c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3l200 200h664"],9185:[-59,259,1064,0,1064,"1064 -59l-200 -200h-664l-200 200c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3l136 -136h664l136 136c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3"],10145:[450,-50,1445,80,1365,"1365 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-1085v180h1085v110c59 -73 127 -141 200 -200"],10214:[750,250,444,124,362,"362 -210c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-238v1000h238c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-79v-920h79zM243 710h-79v-920h79v920"],10215:[750,250,444,82,320,"320 750v-1000h-238c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h79v920h-79c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h238zM280 710h-79v-920h79v920"],10216:[781,281,419,82,337,"337 -267c-6 0 -13 -2 -19 -4c-7 -3 -13 -6 -18 -10l-218 531l218 531c5 -4 11 -7 18 -10c6 -2 13 -4 19 -4l-185 -517"],10217:[781,281,419,82,337,"337 250l-218 -531c-5 4 -11 7 -17 10c-7 2 -13 4 -20 4l186 517l-186 517c7 0 13 2 20 4c6 3 12 6 17 10"],10218:[781,281,654,82,572,"337 -267c-6 0 -13 -2 -19 -4c-7 -3 -13 -6 -18 -10l-218 531l218 531c5 -4 11 -7 18 -10c6 -2 13 -4 19 -4l-185 -517zM572 -267c-7 0 -14 -2 -20 -4c-6 -3 -12 -6 -18 -10l-218 531l218 531c6 -4 12 -7 18 -10c6 -2 13 -4 20 -4l-186 -517"],10219:[781,281,654,82,572,"572 250l-218 -531c-6 4 -12 7 -18 10c-6 2 -13 4 -20 4l186 517l-186 517c7 0 14 2 20 4c6 3 12 6 18 10zM337 250l-218 -531c-5 4 -11 7 -17 10c-7 2 -13 4 -20 4l186 517l-186 517c7 0 13 2 20 4c6 3 12 6 17 10"],10222:[744,244,350,124,268,"268 716c-61 -61 -80 -205 -80 -406v-120c0 -201 19 -345 80 -406c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-67 66 -116 216 -116 434v120c0 218 49 368 116 434c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[744,244,350,82,226,"226 190c0 -218 -49 -368 -116 -434c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c61 61 80 205 80 406v120c0 201 -19 345 -80 406c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c67 -66 116 -216 116 -434v-120"],10502:[450,-50,1445,80,1365,"1365 50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v80h-1010c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h1010v80c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3 v-400zM1305 310h-1071c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h1071v120"],10503:[450,-50,1445,80,1365,"1365 250c-73 -59 -140 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-1010v-80c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v400c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-80h1010c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3 c59 -73 127 -141 200 -200zM1280 250c-24 19 -47 39 -69 60h-1071v-120h1071c22 21 45 41 69 60"],10752:[844,344,1348,80,1268,"1268 250c0 -356 -238 -594 -594 -594s-594 238 -594 594s238 594 594 594s594 -238 594 -594zM734 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM1196 250c0 313 -209 522 -522 522s-522 -209 -522 -522s209 -522 522 -522s522 209 522 522"],10753:[844,344,1348,80,1268,"1195 286c-15 281 -204 470 -485 485v-485h485zM638 771c-281 -15 -470 -204 -485 -485h485v485zM638 -271v485h-485c15 -281 204 -470 485 -485zM1195 214h-485v-485c281 15 470 204 485 485zM1268 250c0 -356 -238 -594 -594 -594s-594 238 -594 594s238 594 594 594 s594 -238 594 -594"],10754:[844,344,1348,80,1268,"1196 250c0 142 -43 263 -119 352l-352 -352l352 -352c76 89 119 210 119 352zM1026 653c-89 76 -210 119 -352 119s-263 -43 -352 -119l352 -352zM623 250l-352 352c-76 -89 -119 -210 -119 -352s43 -263 119 -352zM1026 -153l-352 352l-352 -352 c89 -76 210 -119 352 -119s263 43 352 119zM1268 250c0 -356 -238 -594 -594 -594s-594 238 -594 594s238 594 594 594s594 -238 594 -594"],10755:[942,460,1000,80,920,"920 -40c0 -273 -147 -420 -420 -420s-420 147 -420 420v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982c0 -226 122 -348 348 -348s348 122 348 348v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982zM560 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],10756:[942,460,1000,80,920,"920 -40c0 -273 -147 -420 -420 -420s-420 147 -420 420v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982c0 -226 122 -348 348 -348s348 122 348 348v982c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-982zM740 214h-204v-204c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v204h-204c2 12 3 24 3 36 s-1 24 -3 36h204v204c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-204h204c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36"],10757:[960,424,1000,80,920,"920 -424c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v1312h-696v-1312c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v1348c8 5 14 10 20 16s11 12 16 20h768c5 -8 10 -14 16 -20s12 -11 20 -16v-1348"],10758:[924,460,1000,80,920,"920 924v-1348c-8 -5 -14 -10 -20 -16s-11 -12 -16 -20h-768c-5 8 -10 14 -16 20s-12 11 -20 16v1348c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-1312h696v1312c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3"],10761:[737,237,1134,80,1054,"1054 -186c-9 -7 -19 -15 -27 -24c-9 -8 -17 -17 -24 -27l-436 436l-436 -436c-7 10 -15 19 -23 27c-9 9 -18 17 -28 24l436 436l-436 436c10 7 19 15 28 24c8 8 16 17 23 27l436 -436l436 436c7 -10 15 -19 24 -27c8 -9 18 -17 27 -24l-436 -436"],10764:[1263,763,1831,80,1751,"635 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73 c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1007 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123 c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795 c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1379 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111 c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22zM1751 1241c-8 -30 -15 -79 -11 -137 h-73c-3 46 -4 77 -28 79c-56 2 -87 -36 -102 -123c-16 -85 -16 -539 -16 -810c0 -267 0 -683 -32 -795c-7 -26 -12 -48 -24 -63c-35 -46 -61 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -55 10 -77 22c7 30 15 79 11 137h73c2 -46 4 -77 28 -79c56 -2 86 36 102 123 c15 85 15 539 15 810c0 267 0 683 33 795c7 26 12 48 24 63c35 46 61 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 55 -10 77 -22"],10769:[1263,763,811,80,771,"771 149c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -22 -3 -34c-26 31 -50 63 -72 98c-22 -139 -109 -220 -254 -234c-3 -209 -10 -417 -31 -491c-7 -26 -12 -48 -25 -63c-35 -46 -60 -72 -96 -111c-17 -20 -68 -44 -96 -44c-27 0 -54 10 -76 22c7 30 14 79 11 137h73c2 -46 3 -77 28 -79 c56 -2 86 36 102 123c10 57 13 283 14 506c-167 17 -257 122 -257 304c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3c0 -144 70 -229 200 -245v245c0 267 0 683 32 795c7 26 12 48 25 63c35 46 60 72 96 111c17 20 68 44 96 44c27 0 54 -10 76 -22c-7 -30 -14 -79 -11 -137h-73 c-2 46 -3 77 -28 79c-56 2 -86 -36 -102 -123c-15 -85 -15 -539 -15 -810l-1 -245c114 13 181 79 197 190c-33 -27 -69 -50 -107 -71c4 10 7 21 9 33c2 11 3 22 3 34c50 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],11012:[450,-50,1519,80,1439,"1439 250c-75 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-855v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h855v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 131 -141 206 -200z M1376 250c-53 45 -103 93 -149 145v-75h-935v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h935v-75c46 52 96 100 149 145"],11013:[450,-50,1445,80,1365,"1365 160h-1085v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h1085v-180"],11014:[898,387,560,80,480,"480 698h-110v-1085h-180v1084l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200"],11015:[887,398,560,80,480,"480 -198c-73 -59 -141 -126 -200 -200c-59 74 -127 141 -200 200l110 1v1084h180v-1085h110"],11020:[450,-50,1455,80,1375,"1375 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-895v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h895v110c59 -73 127 -141 200 -200"],11021:[898,397,560,80,480,"480 -197c-73 -60 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 140 -200 200h110v894l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200h-110v-896"],11057:[740,240,1370,80,1290,"1290 -120h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1290 220h-1074c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM1290 560h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size1/Regular/Main.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Size2/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Size2/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size2={directory:"Size2/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size2",id:"GYREPAGELLASIZE2",32:[0,0,250,0,0,""],40:[840,340,491,127,406,"406 812c-145 -145 -213 -323 -213 -498v-128c0 -175 68 -353 213 -498c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-157 156 -251 337 -251 526v128c0 189 94 370 251 526c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[840,340,491,85,364,"364 186c0 -189 -94 -370 -251 -526c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c145 145 213 323 213 498v128c0 175 -68 353 -213 498c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c157 -156 251 -337 251 -526v-128"],47:[936,436,689,80,609,"609 936l-473 -1372c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3l473 1372c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3"],91:[846,346,443,127,358,"358 806h-165v-1112h165c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-231v1192h231c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[936,436,689,80,609,"609 -436c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3l-473 1372c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3"],93:[846,346,443,85,316,"316 -346h-231c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h165v1112h-165c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h231v-1192"],123:[845,345,465,85,380,"380 -307c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-108 29 -173 93 -173 195v224c0 96 -33 156 -112 156c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c79 0 112 60 112 156v224c0 102 65 166 173 195c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-81 -22 -117 -81 -117 -157v-224 c0 -90 -31 -148 -86 -176c55 -28 86 -86 86 -176v-224c0 -76 36 -135 117 -157"],124:[826,326,213,80,133,"133 -326c-9 2 -18 3 -26 3c-9 0 -18 -1 -27 -3v1152c9 -2 18 -3 27 -3c8 0 17 1 26 3v-1152"],125:[845,345,465,85,380,"380 230c-79 0 -112 -60 -112 -156v-224c0 -102 -65 -166 -173 -195c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c81 22 117 81 117 157v224c0 90 32 148 86 176c-54 28 -86 86 -86 176v224c0 76 -36 135 -117 157c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c108 -29 173 -93 173 -195v-224 c0 -96 33 -156 112 -156c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[712,-543,731,0,731,"731 575l-11 -32l-354 115l-355 -115l-11 32l366 137"],771:[700,-544,727,0,727,"727 675c-46 -72 -94 -114 -170 -128c-11 -2 -22 -3 -33 -3c-60 0 -118 27 -172 55c-47 24 -96 50 -147 50c-9 0 -17 -1 -26 -2c-64 -12 -112 -36 -150 -96c-4 4 -8 8 -13 12c-5 3 -10 5 -16 6c46 72 94 114 170 128c11 2 22 3 33 3c60 0 117 -27 172 -55 c47 -24 96 -50 147 -50c9 0 17 1 26 2c64 12 112 36 150 96c4 -4 8 -8 13 -12c5 -3 10 -5 16 -6"],774:[708,-552,752,0,752,"752 698c-46 -139 -221 -146 -376 -146s-330 7 -376 146l32 10c36 -105 205 -105 344 -105s309 0 344 105"],780:[711,-542,731,0,731,"731 679l-365 -137l-366 137l11 32l355 -115l354 115"],785:[721,-564,752,0,752,"752 574l-32 -10c-35 105 -205 106 -344 106s-308 -1 -344 -106l-32 10c46 139 221 147 376 147s330 -8 376 -147"],812:[-60,229,731,0,731,"731 -92l-365 -137l-366 137l11 32l355 -115l354 115"],813:[-70,239,731,0,731,"731 -207l-11 -32l-354 115l-355 -115l-11 32l366 137"],814:[-60,217,752,0,752,"752 -71c-46 -138 -221 -146 -376 -146s-330 8 -376 146l32 11c36 -106 205 -106 344 -106s309 0 344 106"],815:[-78,235,752,0,752,"752 -224l-32 -11c-35 106 -205 106 -344 106s-308 0 -344 -106l-32 11c46 139 221 146 376 146s330 -7 376 -146"],816:[-78,234,727,0,727,"727 -103c-46 -72 -94 -114 -170 -128c-11 -2 -22 -3 -33 -3c-60 0 -118 28 -172 56c-47 24 -96 49 -147 49c-9 0 -17 -1 -26 -2c-64 -11 -112 -36 -150 -96c-4 5 -8 9 -13 12s-10 5 -16 6c46 72 94 115 170 128c11 2 22 3 33 3c60 0 117 -27 172 -55 c47 -24 96 -50 147 -50c9 0 17 1 26 3c64 11 112 35 150 95c4 -4 8 -8 13 -11s10 -6 16 -7"],8214:[826,326,386,80,306,"133 -326c-9 2 -18 3 -26 3c-9 0 -18 -1 -27 -3v1152c9 -2 18 -3 27 -3c8 0 17 1 26 3v-1152zM306 -326c-9 2 -18 3 -26 3c-9 0 -18 -1 -27 -3v1152c9 -2 18 -3 27 -3c8 0 17 1 26 3v-1152"],8260:[936,436,689,80,609,"609 936l-473 -1372c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3l473 1372c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3"],8425:[773,-647,1113,0,1113,"1113 647c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v74h-1033v-74c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v126h1113v-126"],8730:[1020,490,717,120,747,"747 960h-88l-226 -1450c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-165 624h-67v60h153l130 -491l205 1317h139v-60"],8739:[826,326,213,80,133,"133 -326c-9 2 -18 3 -26 3c-9 0 -18 -1 -27 -3v1152c9 -2 18 -3 27 -3c8 0 17 1 26 3v-1152"],8741:[826,326,386,80,306,"133 -326c-9 2 -18 3 -26 3c-9 0 -18 -1 -27 -3v1152c9 -2 18 -3 27 -3c8 0 17 1 26 3v-1152zM306 -326c-9 2 -18 3 -26 3c-9 0 -18 -1 -27 -3v1152c9 -2 18 -3 27 -3c8 0 17 1 26 3v-1152"],8968:[846,326,443,127,358,"358 806h-165v-1132c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3v1172h231c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8969:[846,326,443,85,316,"316 -326c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3v1132h-165c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h231v-1172"],8970:[826,346,443,127,358,"358 -346h-231v1172c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-1132h165c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[826,346,443,85,316,"316 -346h-231c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h165v1132c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-1172"],9001:[943,443,452,85,367,"367 -430c-7 0 -14 -1 -20 -4c-7 -2 -13 -5 -18 -9l-244 693l244 693c5 -4 11 -7 18 -9c6 -3 13 -4 20 -4l-208 -680"],9002:[943,443,452,85,367,"367 250l-244 -693c-6 4 -12 7 -18 9c-6 3 -13 4 -20 4l208 680l-208 680c7 0 14 1 20 4c6 2 12 5 18 9"],9140:[773,-647,1113,0,1113,"1113 647c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v74h-1033v-74c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v126h1113v-126"],9141:[-177,303,1113,0,1113,"1113 -303h-1113v126c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-74h1033v74c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-126"],9180:[779,-570,1528,0,1528,"1528 598c-6 -3 -11 -7 -16 -12c-5 -4 -9 -10 -12 -16c-107 107 -330 157 -632 157h-208c-302 0 -525 -50 -632 -157c-3 6 -7 12 -12 16c-5 5 -10 9 -16 12c113 113 342 181 660 181h208c318 0 548 -68 660 -181"],9181:[-100,309,1528,0,1528,"1528 -128c-112 -113 -342 -181 -660 -181h-208c-318 0 -547 68 -660 181c6 3 11 7 16 12c5 4 9 10 12 16c107 -107 330 -157 632 -157h208c302 0 525 50 632 157c3 -6 7 -12 12 -16c5 -5 10 -9 16 -12"],9182:[798,-589,1538,0,1538,"1538 603c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-22 59 -98 82 -210 82h-292c-119 0 -196 28 -229 70c-34 -42 -110 -70 -229 -70h-292c-113 0 -189 -23 -210 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c26 72 110 120 248 120h292c132 0 209 17 209 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -58 77 -75 209 -75h292c137 0 221 -48 248 -120"],9183:[-119,328,1538,0,1538,"1538 -133c-27 -72 -111 -120 -248 -120h-292c-132 0 -209 -17 -209 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 58 -77 75 -209 75h-292c-138 0 -222 48 -248 120c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c21 -59 97 -82 210 -82h292c119 0 195 -28 229 -70c33 42 110 70 229 70h292 c112 0 188 23 210 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[730,-528,1566,0,1566,"1566 528c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3l-136 136h-1162l-136 -136c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3l202 202h1162"],9185:[-58,260,1566,0,1566,"1566 -58l-202 -202h-1162l-202 202c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3l136 -136h1162l136 136c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3"],10214:[846,346,458,127,373,"373 806h-83v-1112h83c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-246v1192h246c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20zM250 806h-83v-1112h83v1112"],10215:[846,346,458,85,331,"331 -346h-246c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h83v1112h-83c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h246v-1192zM291 -306v1112h-83v-1112h83"],10216:[943,443,452,85,367,"367 -430c-7 0 -14 -1 -20 -4c-7 -2 -13 -5 -18 -9l-244 693l244 693c5 -4 11 -7 18 -9c6 -3 13 -4 20 -4l-208 -680"],10217:[943,443,452,85,367,"367 250l-244 -693c-6 4 -12 7 -18 9c-6 3 -13 4 -20 4l208 680l-208 680c7 0 14 1 20 4c6 2 12 5 18 9"],10218:[943,443,701,85,616,"367 -430c-7 0 -14 -1 -20 -4c-7 -2 -13 -5 -18 -9l-244 693l244 693c5 -4 11 -7 18 -9c6 -3 13 -4 20 -4l-208 -680zM616 -430c-7 0 -14 -1 -20 -4c-7 -2 -13 -5 -18 -9l-244 693l244 693c5 -4 11 -7 18 -9c6 -3 13 -4 20 -4l-208 -680"],10219:[943,443,701,85,616,"616 250l-244 -693c-6 4 -12 7 -18 9c-7 3 -13 4 -20 4l208 680l-208 680c7 0 13 1 20 4c6 2 12 5 18 9zM367 250l-244 -693c-6 4 -12 7 -18 9c-6 3 -13 4 -20 4l208 680l-208 680c7 0 14 1 20 4c6 2 12 5 18 9"],10222:[840,340,365,127,280,"280 812c-66 -67 -87 -232 -87 -466v-192c0 -234 21 -399 87 -466c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-72 71 -125 242 -125 494v192c0 252 53 423 125 494c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[840,340,365,85,238,"238 154c0 -252 -53 -423 -125 -494c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c66 67 87 232 87 466v192c0 234 -21 399 -87 466c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c72 -71 125 -242 125 -494v-192"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size2/Regular/Main.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Shapes/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Shapes/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Shapes={directory:"Shapes/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Shapes",id:"GYREPAGELLASHAPES",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],9250:[726,12,553,-15,508,"508 270c0 -73 -35 -156 -79 -188l-100 -72c-21 -15 -47 -22 -86 -22c-53 0 -89 10 -129 36l-40 -36l-16 6c7 70 8 97 8 159v306l-66 -29v38l66 29v123c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-185l127 56v-37l-127 -56v-127l55 56c26 26 75 44 122 44 c106 0 181 -83 181 -199zM421 229c0 107 -53 175 -137 175c-41 0 -80 -17 -108 -46c-16 -18 -26 -36 -26 -50v-215c0 -22 74 -54 126 -54c85 0 145 78 145 190"],9251:[133,97,500,40,460,"460 -67c-6 -3 -12 -8 -17 -13s-9 -10 -13 -17h-360c-4 7 -8 12 -13 17s-11 10 -17 13v200c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-170h300v170c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-200"],9472:[280,-220,600,0,600,"600 220h-600v60h600v-60"],9474:[650,150,600,270,330,"330 -150h-60v800h60v-800"],9500:[650,150,600,270,600,"600 220h-270v-370h-60v800h60v-370h270v-60"],9508:[650,150,600,0,330,"330 -150h-60v370h-270v60h270v370h60v-800"],9516:[280,150,600,0,600,"600 220h-270v-370h-60v370h-270v60h600v-60"],9524:[650,-220,600,0,600,"600 220h-600v60h270v370h60v-370h270v-60"],9532:[650,150,600,0,600,"600 220h-270v-370h-60v370h-270v60h270v370h60v-370h270v-60"],9601:[88,0,700,0,700,"700 0h-700v88h700v-88"],9608:[700,0,700,0,700,"700 0h-700v700h700v-700"],9617:[700,0,700,0,700,"23 0h-23v23h23v-23zM163 0h-46v23h46v-23zM303 0h-46v23h46v-23zM443 0h-46v23h46v-23zM583 0h-46v23h46v-23zM700 0h-23v23h23v-23zM93 47h-46v46h46v-46zM233 47h-46v46h46v-46zM373 47h-46v46h46v-46zM513 47h-46v46h46v-46zM653 47h-46v46h46v-46zM23 117h-23v46h23 v-46zM163 117h-46v46h46v-46zM303 117h-46v46h46v-46zM443 117h-46v46h46v-46zM583 117h-46v46h46v-46zM700 117h-23v46h23v-46zM93 187h-46v46h46v-46zM233 187h-46v46h46v-46zM373 187h-46v46h46v-46zM513 187h-46v46h46v-46zM653 187h-46v46h46v-46zM23 257h-23v46h23 v-46zM163 257h-46v46h46v-46zM303 257h-46v46h46v-46zM443 257h-46v46h46v-46zM583 257h-46v46h46v-46zM700 257h-23v46h23v-46zM93 327h-46v46h46v-46zM233 327h-46v46h46v-46zM373 327h-46v46h46v-46zM513 327h-46v46h46v-46zM653 327h-46v46h46v-46zM23 397h-23v46h23 v-46zM163 397h-46v46h46v-46zM303 397h-46v46h46v-46zM443 397h-46v46h46v-46zM583 397h-46v46h46v-46zM700 397h-23v46h23v-46zM93 467h-46v46h46v-46zM233 467h-46v46h46v-46zM373 467h-46v46h46v-46zM513 467h-46v46h46v-46zM653 467h-46v46h46v-46zM23 537h-23v46h23 v-46zM163 537h-46v46h46v-46zM303 537h-46v46h46v-46zM443 537h-46v46h46v-46zM583 537h-46v46h46v-46zM700 537h-23v46h23v-46zM93 607h-46v46h46v-46zM233 607h-46v46h46v-46zM373 607h-46v46h46v-46zM513 607h-46v46h46v-46zM653 607h-46v46h46v-46zM23 677h-23v23h23 v-23zM163 677h-46v23h46v-23zM303 677h-46v23h46v-23zM443 677h-46v23h46v-23zM583 677h-46v23h46v-23zM700 677h-23v23h23v-23"],9618:[700,0,700,0,700,"33 0h-33v33h33v-33zM173 0h-66v33h66v-33zM313 0h-66v33h66v-33zM453 0h-66v33h66v-33zM593 0h-66v33h66v-33zM700 0h-33v33h33v-33zM103 37h-66v66h66v-66zM243 37h-66v66h66v-66zM383 37h-66v66h66v-66zM523 37h-66v66h66v-66zM663 37h-66v66h66v-66zM33 107h-33v66 h33v-66zM173 107h-66v66h66v-66zM313 107h-66v66h66v-66zM453 107h-66v66h66v-66zM593 107h-66v66h66v-66zM700 107h-33v66h33v-66zM103 177h-66v66h66v-66zM243 177h-66v66h66v-66zM383 177h-66v66h66v-66zM523 177h-66v66h66v-66zM663 177h-66v66h66v-66zM33 247h-33v66 h33v-66zM173 247h-66v66h66v-66zM313 247h-66v66h66v-66zM453 247h-66v66h66v-66zM593 247h-66v66h66v-66zM700 247h-33v66h33v-66zM103 317h-66v66h66v-66zM243 317h-66v66h66v-66zM383 317h-66v66h66v-66zM523 317h-66v66h66v-66zM663 317h-66v66h66v-66zM33 387h-33v66 h33v-66zM173 387h-66v66h66v-66zM313 387h-66v66h66v-66zM453 387h-66v66h66v-66zM593 387h-66v66h66v-66zM700 387h-33v66h33v-66zM103 457h-66v66h66v-66zM243 457h-66v66h66v-66zM383 457h-66v66h66v-66zM523 457h-66v66h66v-66zM663 457h-66v66h66v-66zM33 527h-33v66 h33v-66zM173 527h-66v66h66v-66zM313 527h-66v66h66v-66zM453 527h-66v66h66v-66zM593 527h-66v66h66v-66zM700 527h-33v66h33v-66zM103 597h-66v66h66v-66zM243 597h-66v66h66v-66zM383 597h-66v66h66v-66zM523 597h-66v66h66v-66zM663 597h-66v66h66v-66zM33 667h-33v33 h33v-33zM173 667h-66v33h66v-33zM313 667h-66v33h66v-33zM453 667h-66v33h66v-33zM593 667h-66v33h66v-33zM700 667h-33v33h33v-33"],9619:[700,0,700,0,700,"166 44v52h-52v-52h52zM306 44v52h-52v-52h52zM446 44v52h-52v-52h52zM586 44v52h-52v-52h52zM96 114v52h-52v-52h52zM236 114v52h-52v-52h52zM376 114v52h-52v-52h52zM516 114v52h-52v-52h52zM656 114v52h-52v-52h52zM166 184v52h-52v-52h52zM306 184v52h-52v-52h52z M446 184v52h-52v-52h52zM586 184v52h-52v-52h52zM96 254v52h-52v-52h52zM236 254v52h-52v-52h52zM376 254v52h-52v-52h52zM516 254v52h-52v-52h52zM656 254v52h-52v-52h52zM166 324v52h-52v-52h52zM306 324v52h-52v-52h52zM446 324v52h-52v-52h52zM586 324v52h-52v-52h52z M96 394v52h-52v-52h52zM236 394v52h-52v-52h52zM376 394v52h-52v-52h52zM516 394v52h-52v-52h52zM656 394v52h-52v-52h52zM166 464v52h-52v-52h52zM306 464v52h-52v-52h52zM446 464v52h-52v-52h52zM586 464v52h-52v-52h52zM96 534v52h-52v-52h52zM236 534v52h-52v-52h52z M376 534v52h-52v-52h52zM516 534v52h-52v-52h52zM656 534v52h-52v-52h52zM166 604v52h-52v-52h52zM306 604v52h-52v-52h52zM446 604v52h-52v-52h52zM586 604v52h-52v-52h52zM700 0h-44v26h-52v-26h-88v26h-52v-26h-88v26h-52v-26h-88v26h-52v-26h-88v26h-52v-26h-44v44h26 v52h-26v88h26v52h-26v88h26v52h-26v88h26v52h-26v88h26v52h-26v44h44v-26h52v26h88v-26h52v26h88v-26h52v26h88v-26h52v26h88v-26h52v26h44v-44h-26v-52h26v-88h-26v-52h26v-88h-26v-52h26v-88h-26v-52h26v-88h-26v-52h26v-44"],9642:[410,-90,480,80,400,"400 120c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-260c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v260c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h260c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-260"],9643:[410,-90,480,80,400,"400 120c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-260c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v260c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h260c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-260zM340 350h-200v-200h200v200"],9644:[400,-100,760,80,680,"680 130c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v240c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-240"],9645:[400,-100,760,80,680,"680 130c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v240c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-240zM620 340h-480v-180h480v180"],9655:[643,143,841,80,761,"761 224l-636 -367c-6 6 -13 11 -21 15c-8 5 -16 8 -24 11v734c8 3 16 6 24 11c8 4 15 9 21 15l636 -367c-2 -9 -3 -17 -3 -26s1 -17 3 -26zM686 250l-546 315v-630"],9665:[643,143,841,80,761,"761 -117c-8 -3 -16 -6 -24 -11c-7 -4 -14 -9 -21 -15l-636 367c2 9 3 17 3 26s-1 17 -3 26l636 367c7 -6 14 -11 21 -15c8 -5 16 -8 24 -11v-734zM701 -65v630l-546 -315"],9675:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258"],9679:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318"],9702:[450,-50,560,80,480,"480 250c0 -120 -80 -200 -200 -200s-200 80 -200 200s80 200 200 200s200 -80 200 -200zM432 250c0 91 -61 152 -152 152s-152 -61 -152 -152s61 -152 152 -152s152 61 152 152"],9828:[668,0,800,80,720,"720 250c0 -79 -51 -150 -125 -150c-46 0 -89 23 -116 60h-28c4 -47 23 -91 54 -127c-4 -5 -8 -10 -11 -15c-3 -6 -4 -12 -5 -18l-89 3c-30 0 -59 -1 -89 -3c-1 6 -2 12 -5 18c-3 5 -7 10 -11 15c31 36 50 80 54 127h-28c-27 -37 -70 -60 -116 -60 c-74 0 -125 71 -125 150c0 98 59 166 129 230c64 58 137 112 173 188c6 -2 12 -3 18 -3s12 1 18 3c36 -76 109 -130 173 -188c70 -64 129 -132 129 -230zM680 250c0 86 -54 144 -116 200c-58 53 -123 104 -164 169c-41 -65 -106 -116 -164 -169c-62 -56 -116 -114 -116 -200 c0 -56 33 -110 85 -110c40 0 76 23 93 60h72c2 -5 4 -9 8 -12c3 -4 7 -6 12 -8c0 -49 -14 -97 -39 -138l49 1l49 -1c-25 41 -39 89 -39 138c5 2 9 4 12 8c4 3 6 7 8 12h72c17 -37 53 -60 93 -60c52 0 85 54 85 110"],9829:[666,0,760,80,680,"680 486c0 -102 -52 -183 -115 -260c-59 -73 -128 -142 -167 -226c-6 2 -12 3 -18 3s-12 -1 -18 -3c-39 84 -108 153 -167 226c-63 77 -115 158 -115 260c0 95 61 180 150 180c64 0 121 -35 150 -89c29 54 86 89 150 89c89 0 150 -85 150 -180"],9830:[670,0,746,80,666,"666 341c-2 -5 -3 -11 -3 -16c-1 -5 0 -10 2 -15c-54 -43 -105 -91 -151 -143s-88 -108 -124 -167c-6 2 -11 3 -17 3s-12 -1 -17 -3c-37 59 -78 115 -124 167s-97 100 -152 143c2 5 3 10 3 15s-1 11 -3 15c55 47 106 98 152 154c46 55 88 114 124 176c5 -2 11 -3 17 -3 s11 1 17 3c36 -62 77 -121 124 -176c46 -56 97 -107 152 -153"],9831:[668,0,842,80,762,"762 258c0 -98 -47 -150 -131 -150c-78 0 -124 45 -130 130h-30c3 -72 23 -144 58 -208c-5 -4 -9 -8 -12 -13c-4 -5 -6 -11 -8 -17c-29 2 -58 3 -88 3s-59 -1 -89 -3c-1 6 -3 12 -7 17c-3 5 -7 9 -12 13c35 64 55 136 58 208h-30c-6 -85 -52 -130 -130 -130 c-84 0 -131 52 -131 150c0 99 47 150 131 150c31 0 57 -7 78 -22l18 23c-25 25 -39 62 -39 109c0 98 53 150 153 150s153 -52 153 -150c0 -47 -14 -84 -39 -109l18 -23c21 15 47 22 78 22c84 0 131 -51 131 -150zM722 258c0 71 -31 110 -91 110c-28 0 -50 -7 -66 -24 c-4 2 -9 3 -15 4c-5 0 -10 -1 -15 -3l-43 54c2 4 4 9 5 14s0 10 -1 15c26 18 38 49 38 90c0 72 -40 110 -113 110s-113 -38 -113 -110c0 -41 12 -72 38 -90c-1 -5 -2 -10 -1 -15s2 -10 5 -15l-43 -53c-5 2 -10 3 -15 3c-6 -1 -11 -2 -15 -4c-16 17 -38 24 -66 24 c-60 0 -91 -39 -91 -110c0 -70 31 -110 91 -110s91 40 91 110c5 2 9 5 12 8c4 4 6 8 8 12h69c2 -4 4 -8 8 -12c3 -3 7 -6 12 -8c0 -74 -16 -148 -47 -216l57 1l57 -1c-31 68 -47 142 -47 216c5 2 9 5 12 8c4 4 6 8 8 12h69c2 -4 4 -8 8 -12c3 -3 7 -6 12 -8 c0 -70 31 -110 91 -110s91 40 91 110"],9834:[692,20,600,56,561,"561 250h-34c0 79 -51 147 -99 211c-26 34 -52 69 -72 107v-472c0 -72 -73 -116 -150 -116s-150 44 -150 116c0 71 73 115 150 115c45 0 88 -15 116 -41v522h34c0 -79 51 -147 99 -211c53 -69 106 -144 106 -231"],9901:[475,-26,500,-116,616,"616 250c0 -124 -101 -224 -225 -224c-53 0 -102 18 -141 49c-39 -31 -88 -49 -141 -49c-124 0 -225 100 -225 224s101 225 225 225c53 0 102 -19 141 -50c39 31 88 50 141 50c124 0 225 -101 225 -225zM299 250c0 47 -18 90 -49 121c-31 -31 -49 -74 -49 -121 s18 -90 49 -121c31 31 49 74 49 121zM221 104c-34 39 -54 90 -54 146s20 107 54 146c-32 22 -71 35 -112 35c-100 0 -181 -81 -181 -181s81 -180 181 -180c41 0 80 12 112 34zM572 250c0 100 -81 181 -181 181c-41 0 -80 -13 -112 -35c34 -39 54 -90 54 -146 s-20 -107 -54 -146c32 -22 71 -34 112 -34c100 0 181 80 181 180"],9902:[699,199,500,-170,670,"167 250c0 -115 -64 -224 -169 -224s-168 109 -168 224s63 225 168 225s169 -110 169 -225zM670 250c0 -115 -63 -224 -168 -224s-169 109 -169 224s64 225 169 225s168 -110 168 -225zM278 -199h-56c0 150 11 299 11 449s-11 299 -11 449h56c0 -150 -11 -299 -11 -449 s11 -299 11 -449zM133 250c0 92 -51 181 -135 181c-81 0 -124 -90 -124 -181s43 -180 124 -180c84 0 135 88 135 180zM626 250c0 91 -43 181 -124 181c-84 0 -135 -89 -135 -181s51 -180 135 -180c81 0 124 89 124 180"],11012:[450,-50,1069,80,989,"989 250c-75 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-405v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h405v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 131 -141 206 -200z M926 250c-53 45 -103 93 -149 145v-75h-485v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h485v-75c46 52 96 100 149 145"],11013:[450,-50,995,80,915,"915 160h-635v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h635v-180"],11014:[673,162,560,80,480,"480 473h-110v-635h-180v634l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200"],11015:[662,173,560,80,480,"480 27c-73 -59 -141 -126 -200 -200c-59 74 -127 141 -200 200l110 1v634h180v-635h110"],11020:[450,-50,1005,80,925,"925 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-445v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h445v110c59 -73 127 -141 200 -200"],11021:[673,172,560,80,480,"480 28c-73 -60 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 140 -200 200h110v444l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200h-110v-445h110"],11034:[660,160,940,60,880,"255 -160h-95v60h95v-60zM430 -160h-95v60h95v-60zM605 -160h-95v60h95v-60zM780 -160h-95v60h95v-60zM255 600h-95v60h95v-60zM430 600h-95v60h95v-60zM605 600h-95v60h95v-60zM780 600h-95v60h95v-60zM120 -60h-60v95h60v-95zM120 115h-60v95h60v-95zM120 290h-60v95 h60v-95zM120 465h-60v95h60v-95zM880 -60h-60v95h60v-95zM880 115h-60v95h60v-95zM880 290h-60v95h60v-95zM880 465h-60v95h60v-95"],11057:[740,240,920,80,840,"840 -120h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM840 220h-624c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM840 560h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],11059:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-100c-29 0 -50 14 -68 35c-12 14 -22 32 -34 46c-7 7 -13 14 -23 14c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -9 27 -25 27c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92 c-11 -42 -34 -71 -83 -71s-72 29 -83 71c-8 29 -9 64 -17 92c-4 14 -9 27 -25 27c-17 0 -21 -13 -25 -27c-8 -28 -9 -63 -17 -92c-11 -42 -34 -71 -83 -71c-29 0 -50 14 -68 35c-12 14 -22 32 -34 46c-7 7 -13 14 -23 14h-99c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3 s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h99c29 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c7 -7 13 -14 23 -14c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71 c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71s72 -29 83 -71c8 -29 9 -64 17 -92c4 -14 8 -27 25 -27c16 0 21 13 25 27c8 28 9 63 17 92c11 42 34 71 83 71c29 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c7 -7 13 -14 23 -14 h100c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Shapes/Regular/Main.js");




macroeconomics/es/images/epub/youtube-UaY-v49RhGQ.jpg
The Big Inflation [\
Rethink ‘
S






assets/images/epub/micro-unit-07-header.jpg





assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/SansSerif/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/SansSerif/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_SansSerif={directory:"SansSerif/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_SansSerif",id:"GYREPAGELLASANSSERIF",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],120224:[671,0,617,8,609,"429 247l-120 334l-121 -334h241zM609 0h-93l-59 172h-296l-59 -172h-94l250 671h101"],120225:[671,0,634,98,563,"470 198c0 41 -11 72 -35 92c-23 20 -58 30 -106 30h-142v-245h142c48 0 83 10 106 30c24 20 35 50 35 93zM447 495c0 34 -11 60 -32 76c-21 17 -53 25 -97 25h-131v-202h131c44 0 76 8 97 25s32 42 32 76zM563 188c0 -60 -20 -106 -59 -139c-41 -32 -97 -49 -170 -49 h-236v671h227c67 0 119 -15 156 -44c36 -28 55 -69 55 -122c0 -41 -9 -74 -28 -98s-46 -40 -82 -45c43 -10 77 -30 101 -60c25 -31 36 -69 36 -114"],120226:[683,13,639,56,585,"585 52c-31 -22 -64 -38 -99 -49c-34 -10 -71 -16 -110 -16c-99 0 -177 31 -235 93c-56 63 -85 147 -85 255s29 192 85 255c58 61 136 93 235 93c40 0 77 -6 111 -16c35 -11 68 -27 98 -48v-96c-30 29 -62 50 -95 64c-34 14 -70 21 -108 21c-76 0 -133 -23 -172 -70 c-41 -47 -60 -115 -60 -203s19 -157 60 -203c39 -47 96 -70 172 -70c38 0 74 7 108 21c33 14 65 35 95 63v-94"],120227:[671,0,709,98,650,"556 336c0 90 -22 155 -63 198c-42 41 -108 62 -199 62h-107v-521h107c91 0 157 21 199 62c41 42 63 109 63 199zM650 336c0 -115 -30 -201 -90 -255s-153 -81 -279 -81h-183v671h183c127 0 220 -27 280 -81c59 -55 89 -139 89 -254"],120228:[671,0,584,98,521,"521 0h-423v671h415v-77h-326v-198h312v-77h-312v-243h334v-76"],120229:[671,0,533,98,475,"475 594h-288v-197h260v-77h-260v-320h-89v671h377v-77"],120230:[683,13,710,56,629,"629 63c-34 -25 -72 -44 -113 -57c-42 -12 -86 -19 -132 -19c-103 0 -183 30 -242 92c-57 61 -86 146 -86 256c0 109 29 195 86 257c59 60 139 91 242 91c42 0 83 -6 122 -16c38 -11 74 -27 106 -48v-96c-33 28 -67 49 -104 64c-37 14 -76 21 -117 21 c-80 0 -141 -23 -180 -69c-41 -45 -61 -114 -61 -204s20 -159 61 -204c39 -46 100 -69 180 -69c31 0 59 2 83 8c26 5 47 14 67 26v180h-145v75h233v-288"],120231:[671,0,695,98,598,"598 0h-89v319h-322v-319h-89v671h89v-275h322v275h89v-671"],120232:[671,0,284,98,187,"187 0h-89v671h89v-671"],120233:[671,184,269,-52,172,"172 47c0 -81 -15 -140 -46 -177c-30 -36 -77 -54 -144 -54h-34v76h28c39 0 66 11 83 33c16 23 24 64 24 122v624h89v-624"],120234:[671,0,597,98,619,"619 0h-117l-315 323v-323h-89v671h89v-284l294 284h115l-326 -313"],120235:[671,0,512,98,507,"507 0h-409v671h89v-595h320v-76"],120236:[671,0,795,98,698,"698 0h-86v589l-169 -460h-89l-170 460v-589h-86v671h132l168 -457l168 457h132v-671"],120237:[671,0,693,98,595,"595 0h-120l-291 561v-561h-86v671h120l290 -562v562h87v-671"],120238:[683,13,719,56,663,"570 335c0 85 -19 152 -57 200c-38 49 -88 74 -153 74s-115 -25 -153 -74c-39 -48 -57 -115 -57 -200s18 -152 57 -201c38 -48 88 -73 153 -73s115 25 153 73c38 49 57 116 57 201zM663 335c0 -106 -27 -191 -82 -253c-55 -64 -129 -95 -221 -95s-166 31 -221 94 s-83 148 -83 254s28 190 83 254c55 62 129 94 221 94s166 -32 221 -94c55 -64 82 -148 82 -254"],120239:[671,0,556,98,522,"428 470c0 41 -11 71 -34 93c-22 22 -54 33 -95 33h-112v-252h112c41 0 73 11 95 33c23 22 34 53 34 93zM522 470c0 -66 -19 -116 -57 -150c-38 -33 -93 -50 -166 -50h-112v-270h-89v671h201c73 0 128 -18 166 -51c38 -34 57 -84 57 -150"],120240:[683,119,719,56,663,"570 335c0 85 -19 152 -57 200c-38 49 -88 74 -153 74s-115 -25 -153 -74c-39 -48 -57 -115 -57 -200s18 -152 57 -201c38 -48 88 -73 153 -73s115 25 153 73c38 49 57 116 57 201zM663 335c0 -78 -15 -145 -45 -201c-31 -55 -75 -95 -134 -122l117 -131h-107l-97 108 c-10 -1 -17 -1 -22 -2h-15c-92 0 -166 31 -221 95c-55 62 -83 147 -83 253s28 190 83 254c55 62 129 94 221 94s166 -32 221 -94c55 -64 82 -148 82 -254"],120241:[671,0,637,98,609,"609 0h-95l-84 172c-22 45 -43 75 -64 89c-20 15 -48 22 -83 22h-96v-283h-89v671h201c74 0 130 -17 167 -48c37 -32 56 -81 56 -146c0 -42 -10 -77 -29 -104c-19 -28 -48 -47 -84 -58c19 -8 37 -22 56 -43c18 -22 36 -51 54 -89zM428 477c0 40 -11 69 -32 89 c-23 20 -55 30 -97 30h-112v-238h112c42 0 74 10 97 30c21 20 32 51 32 89"],120242:[683,13,583,66,528,"528 185c0 -65 -21 -114 -64 -147c-43 -34 -106 -51 -187 -51c-32 0 -64 4 -100 11c-35 7 -71 18 -108 31v94c36 -21 71 -37 106 -47c34 -10 68 -15 102 -15c50 0 89 10 117 30c27 20 41 50 41 87c0 33 -10 59 -30 78c-20 18 -52 32 -97 41l-54 11 c-67 14 -114 35 -144 64c-29 28 -44 69 -44 119c0 60 21 106 61 141c42 34 97 51 169 51c31 0 62 -3 94 -9c32 -5 65 -14 98 -25v-89c-33 17 -66 29 -95 37c-30 8 -59 12 -87 12c-48 0 -85 -9 -111 -28c-26 -20 -40 -46 -40 -82c0 -30 9 -53 26 -68c17 -14 51 -27 99 -36 l54 -11c66 -13 115 -36 146 -68c32 -33 48 -77 48 -131"],120243:[671,0,548,-3,552,"552 594h-233v-594h-89v594h-233v77h555v-77"],120244:[671,13,675,87,589,"589 252c0 -87 -21 -154 -64 -198c-42 -45 -104 -67 -187 -67s-145 22 -188 67c-42 44 -63 111 -63 198v419h89v-408c0 -72 13 -123 39 -155c25 -32 66 -47 123 -47s98 15 123 47c26 32 39 83 39 155v408h89v-419"],120245:[671,0,617,8,609,"609 671l-250 -671h-101l-250 671h93l208 -565l207 565h93"],120246:[671,0,896,33,864,"864 671l-165 -671h-112l-138 582l-140 -582h-111l-165 671h90l138 -567l137 567h100l138 -567l138 567h90"],120247:[671,0,623,30,592,"592 0h-96l-184 285l-187 -285h-95l234 358l-204 313h95l163 -250l164 250h95l-210 -322"],120248:[671,0,548,-2,551,"551 671l-232 -352v-319h-89v319l-232 352h95l182 -276l181 276h95"],120249:[671,0,625,45,580,"580 0h-535v69l415 525h-405v77h516v-69l-415 -526h424v-76"],120250:[515,13,566,60,476,"395 235v18h-80c-66 0 -111 -7 -136 -23s-38 -41 -38 -78c0 -30 9 -53 29 -70c18 -18 44 -26 76 -26c45 0 81 17 108 49s41 75 41 130zM476 0h-81v76c-18 -30 -42 -53 -70 -67c-27 -15 -60 -22 -100 -22c-51 0 -90 14 -121 43c-29 29 -44 68 -44 116c0 57 19 100 56 128 c37 30 92 43 165 43h114v9c0 38 -13 67 -36 88c-25 21 -60 31 -104 31c-28 0 -56 -3 -82 -10c-27 -7 -53 -17 -77 -31v76c30 12 58 20 86 27c28 5 55 8 81 8c71 0 125 -18 160 -56s53 -95 53 -172v-287"],120251:[699,13,585,91,531,"447 251c0 61 -12 109 -37 144c-24 34 -58 51 -100 51c-43 0 -77 -17 -101 -51c-24 -35 -37 -83 -37 -144s13 -108 37 -143c24 -34 58 -52 101 -52c42 0 76 18 100 52c25 35 37 82 37 143zM531 251c0 -79 -18 -142 -56 -191c-37 -49 -86 -73 -146 -73c-36 0 -67 7 -92 22 c-26 14 -48 36 -65 66v-75h-81v699h81v-272c17 30 39 52 65 66c25 15 56 22 92 22c60 0 109 -24 146 -72c38 -49 56 -113 56 -192"],120252:[515,13,506,55,445,"445 19c-23 -11 -46 -19 -71 -24c-24 -5 -50 -8 -77 -8c-74 0 -133 24 -176 71c-44 48 -66 112 -66 193c0 82 22 146 67 193c44 48 104 71 180 71c26 0 50 -3 73 -7c24 -6 47 -14 70 -24v-77c-24 13 -46 22 -70 29c-22 6 -46 9 -69 9c-52 0 -94 -17 -122 -50 c-29 -34 -44 -82 -44 -144c0 -61 15 -109 44 -143c28 -33 70 -51 122 -51c23 0 47 3 69 9c24 8 46 17 70 30v-77"],120253:[699,13,585,55,495,"495 0h-81v75c-17 -30 -39 -52 -64 -66c-26 -15 -57 -22 -93 -22c-60 0 -108 24 -146 73c-37 49 -56 112 -56 191s19 143 56 192c38 48 86 72 146 72c36 0 67 -7 93 -22c26 -14 47 -36 64 -66v272h81v-699zM414 251c0 61 -13 109 -37 144c-24 34 -58 51 -101 51 s-76 -17 -101 -51c-24 -35 -36 -83 -36 -144s12 -108 36 -143c25 -34 58 -52 101 -52s77 18 101 52c24 35 37 82 37 143"],120254:[515,13,564,55,511,"511 232h-371c3 -57 19 -100 50 -131c30 -29 72 -44 125 -44c32 0 61 4 90 12c30 7 59 19 87 35v-78c-28 -13 -58 -22 -89 -29c-30 -7 -61 -10 -92 -10c-80 0 -141 23 -187 70s-69 110 -69 190c0 81 22 148 66 196c43 48 101 72 175 72c67 0 119 -22 158 -65 c38 -44 57 -103 57 -178v-40zM430 296c0 46 -12 82 -37 109c-24 26 -55 40 -96 40c-45 0 -81 -13 -108 -39s-43 -63 -47 -110h288"],120255:[699,0,317,23,336,"336 630h-77c-29 0 -50 -5 -61 -17c-10 -13 -17 -34 -17 -66v-44h134v-64h-134v-439h-81v439h-77v64h77v35c0 56 13 97 38 123c26 25 67 38 122 38h76v-69"],120256:[515,191,585,55,495,"414 258c0 59 -13 106 -36 139c-24 33 -58 49 -102 49s-77 -16 -101 -49c-25 -33 -36 -80 -36 -139c0 -60 11 -106 36 -139c24 -33 57 -50 101 -50s78 17 102 50c23 33 36 79 36 139zM495 63c0 -86 -19 -150 -56 -192c-38 -42 -94 -62 -171 -62c-29 0 -56 1 -80 6 c-25 5 -50 11 -74 20v80c24 -13 47 -23 71 -29c23 -6 46 -9 71 -9c53 0 92 14 118 42c27 29 40 72 40 129v40c-16 -29 -38 -51 -64 -66s-57 -22 -93 -22c-61 0 -109 23 -146 71c-37 47 -56 108 -56 187c0 77 19 139 56 186c37 48 85 71 146 71c36 0 67 -7 93 -22 s48 -37 64 -66v76h81v-440"],120257:[699,0,587,91,503,"503 0h-81v301c0 48 -9 83 -27 107c-18 23 -46 35 -82 35c-43 0 -78 -14 -103 -42s-38 -68 -38 -117v-284h-81v699h81v-274c20 30 42 53 68 68s57 22 91 22c57 0 99 -17 128 -53c30 -36 44 -88 44 -158v-304"],120258:[699,0,268,94,175,"175 0h-81v503h81v-503zM175 594h-81v105h81v-105"],120259:[699,191,257,-18,164,"164 -9c0 -65 -12 -111 -35 -139c-25 -29 -63 -43 -116 -43h-31v70h22c30 0 51 7 63 22c10 14 16 44 16 90v512h81v-512zM164 594h-81v105h81v-105"],120260:[699,0,530,91,527,"527 0h-105l-250 246v-246h-81v699h81v-413l241 217h104l-261 -235"],120261:[699,0,268,94,175,"175 0h-81v699h81v-699"],120262:[515,0,894,91,809,"809 0h-81v301c0 48 -8 84 -25 107s-42 35 -77 35c-41 0 -74 -14 -99 -42c-24 -28 -36 -68 -36 -117v-284h-81v301c0 49 -9 84 -26 107s-42 35 -77 35c-41 0 -74 -14 -98 -42c-24 -29 -37 -68 -37 -117v-284h-81v503h81v-78c19 31 40 53 67 68c26 15 55 22 91 22 c35 0 67 -9 91 -27c25 -19 44 -46 56 -81c20 36 44 64 73 82c28 17 60 26 99 26c51 0 91 -18 119 -55s41 -88 41 -156v-304"],120263:[515,0,587,91,503,"503 0h-81v301c0 48 -9 83 -27 107c-18 23 -46 35 -82 35c-43 0 -78 -14 -103 -42s-38 -68 -38 -117v-284h-81v503h81v-78c20 30 42 53 68 68s57 22 91 22c57 0 99 -17 128 -53c30 -36 44 -88 44 -158v-304"],120264:[515,13,561,55,507,"421 251c0 60 -12 107 -38 142c-25 35 -59 52 -102 52s-78 -17 -103 -51c-25 -35 -38 -83 -38 -143s13 -107 37 -142c26 -34 61 -52 104 -52s77 18 102 52c26 35 38 82 38 142zM507 251c0 -82 -20 -147 -61 -194c-39 -47 -95 -70 -165 -70s-126 23 -166 70 s-60 112 -60 194c0 83 20 147 60 194s96 70 166 70s126 -23 165 -70c41 -47 61 -111 61 -194"],120265:[515,191,585,91,531,"531 251c0 -79 -18 -142 -56 -191c-37 -49 -86 -73 -146 -73c-36 0 -67 7 -92 22c-26 14 -48 36 -65 66v-266h-81v694h81v-76c17 30 39 52 65 66c25 15 56 22 92 22c60 0 109 -24 146 -72c38 -49 56 -113 56 -192zM447 251c0 61 -12 109 -37 144c-24 34 -58 51 -100 51 c-43 0 -77 -17 -101 -51c-24 -35 -37 -83 -37 -144s13 -108 37 -143c24 -34 58 -52 101 -52c42 0 76 18 100 52c25 35 37 82 37 143"],120266:[515,191,585,55,495,"414 251c0 61 -13 109 -37 144c-24 34 -58 51 -101 51s-76 -17 -101 -51c-24 -35 -36 -83 -36 -144s12 -108 36 -143c25 -34 58 -52 101 -52s77 18 101 52c24 35 37 82 37 143zM495 -191h-81v266c-17 -30 -39 -52 -64 -66c-26 -15 -57 -22 -93 -22c-60 0 -108 24 -146 73 c-37 49 -56 112 -56 191s19 143 56 192c38 48 86 72 146 72c36 0 67 -7 93 -22c26 -14 47 -36 64 -66v76h81v-694"],120267:[515,0,379,91,379,"379 426c-9 5 -19 9 -30 12s-22 4 -35 4c-46 0 -81 -16 -105 -45c-24 -32 -37 -75 -37 -132v-265h-81v503h81v-78c17 30 40 53 67 68s60 22 99 22c6 0 11 0 18 -1s14 -2 23 -3v-85"],120268:[515,13,478,54,430,"430 139c0 -47 -18 -84 -54 -111c-36 -28 -86 -41 -149 -41c-26 0 -53 3 -83 7c-28 6 -59 14 -90 24v86c30 -16 59 -28 88 -36c30 -8 58 -12 87 -12c38 0 67 7 88 20c20 13 30 33 30 56s-7 40 -22 52s-47 24 -97 35l-28 6c-51 11 -87 28 -109 50c-23 22 -33 53 -33 92 c0 47 16 84 49 110c32 25 79 38 140 38c29 0 58 -2 84 -6c26 -5 51 -11 73 -20v-79c-23 12 -47 21 -71 27c-25 6 -50 9 -77 9c-40 0 -70 -6 -90 -19c-20 -12 -30 -31 -30 -56c0 -20 7 -34 21 -45c15 -11 44 -21 87 -32l28 -6c57 -13 98 -30 122 -53s36 -56 36 -96"],120269:[646,0,358,27,334,"334 0h-83c-62 0 -105 12 -130 36c-23 23 -35 67 -35 130v273h-59v64h59v143h81v-143h167v-64h-167v-273c0 -41 6 -68 17 -80c11 -11 33 -17 67 -17h83v-69"],120270:[503,13,587,85,497,"497 0h-81v77c-20 -30 -42 -53 -68 -68c-25 -15 -56 -22 -90 -22c-57 0 -99 18 -129 53c-30 36 -44 90 -44 159v304h81v-302c0 -47 9 -82 27 -106s45 -36 82 -36c43 0 78 15 103 42c26 29 38 68 38 117v285h81v-503"],120271:[503,0,538,30,509,"509 503l-185 -503h-110l-184 503h85l154 -422l154 422h86"],120272:[503,0,744,42,703,"703 503l-129 -503h-96l-106 412l-106 -412h-95l-129 503h81l101 -393l101 393h95l101 -393l101 393h81"],120273:[503,0,538,29,506,"506 0h-95l-144 198l-143 -198h-95l191 263l-175 240h96l130 -179l131 179h95l-178 -244"],120274:[503,191,538,30,509,"509 503l-216 -550c-24 -60 -46 -98 -67 -117c-21 -18 -51 -27 -87 -27h-65v69h48c22 0 39 5 51 16c13 10 26 36 41 77l15 37l-199 495h85l154 -394l154 394h86"],120275:[503,0,480,43,438,"438 0h-395v75l304 362h-293v66h384v-75l-304 -362h304v-66"],120276:[671,0,697,5,693,"693 0h-171l-41 122h-265l-41 -122h-170l243 671h202zM439 247l-90 266l-90 -266h180"],120277:[671,0,702,92,632,"436 482c0 23 -7 41 -21 53c-13 12 -33 18 -60 18h-94v-142h94c27 0 47 6 60 18c14 12 21 30 21 53zM463 206c0 30 -8 51 -25 65c-18 15 -44 22 -78 22h-99v-175h99c34 0 60 7 78 22c16 15 25 37 25 66zM632 192c0 -64 -22 -113 -64 -144c-43 -32 -108 -48 -195 -48h-281 v671h254c91 0 157 -14 198 -43c41 -28 61 -72 61 -135c0 -33 -7 -61 -23 -84c-14 -22 -36 -39 -64 -50c36 -11 64 -31 84 -60s30 -64 30 -107"],120278:[683,13,671,50,608,"608 37c-32 -17 -63 -29 -97 -37c-34 -9 -70 -13 -106 -13c-109 0 -196 31 -260 94c-64 62 -95 147 -95 254s31 192 95 255c64 61 151 93 260 93c36 0 72 -4 106 -12c34 -10 65 -21 97 -38v-139c-32 22 -62 38 -93 48c-30 11 -62 16 -96 16c-60 0 -108 -21 -142 -59 c-35 -40 -52 -95 -52 -164s17 -124 52 -163c34 -40 82 -60 142 -60c34 0 66 5 96 16c31 10 61 26 93 48v-139"],120279:[671,0,761,92,709,"535 336c0 66 -18 118 -55 152c-36 35 -89 52 -159 52h-60v-409h60c70 0 122 17 159 52c36 35 55 86 55 153zM709 336c0 -51 -7 -96 -22 -135c-15 -40 -38 -75 -69 -105c-35 -35 -77 -59 -126 -75c-50 -14 -124 -21 -222 -21h-178v671h178c100 0 174 -8 222 -22 c50 -15 91 -39 126 -74c31 -30 54 -65 69 -105c15 -39 22 -85 22 -134"],120280:[671,0,631,92,558,"558 0h-466v671h456v-131h-287v-125h270v-131h-270v-153h297v-131"],120281:[671,0,632,92,548,"548 540h-287v-125h270v-131h-270v-284h-169v671h456v-131"],120282:[683,13,750,50,677,"677 50c-42 -21 -86 -37 -131 -47s-92 -16 -141 -16c-109 0 -196 31 -260 94c-64 62 -95 147 -95 254c0 108 32 193 97 255c65 61 155 93 267 93c44 0 86 -4 126 -12c40 -10 78 -21 113 -38v-139c-36 21 -73 38 -109 48s-72 16 -109 16c-67 0 -120 -20 -156 -58 c-36 -39 -54 -94 -54 -165s18 -126 53 -165c35 -38 84 -58 149 -58c18 0 34 1 49 4c16 2 29 5 41 10v131h-103v116h263v-323"],120283:[671,0,771,92,680,"680 0h-170v284h-249v-284h-169v671h169v-256h249v256h170v-671"],120284:[671,0,353,92,261,"261 0h-169v671h169v-671"],120285:[671,184,338,-56,246,"246 65c0 -83 -22 -146 -66 -187c-45 -42 -112 -62 -202 -62h-34v131h26c35 0 62 10 80 30s27 49 27 88v606h169v-606"],120286:[671,0,703,92,734,"734 0h-212l-261 264v-264h-169v671h169v-245l244 245h196l-316 -318"],120287:[671,0,585,92,558,"558 0h-466v671h169v-540h297v-131"],120288:[671,0,914,92,822,"822 0h-160v490l-152 -361h-107l-151 361v-490h-160v671h215l149 -359l151 359h215v-671"],120289:[671,0,771,92,680,"680 0h-189l-239 460v-460h-160v671h189l238 -460v460h161v-671"],120290:[683,13,775,50,725,"550 335c0 70 -14 125 -42 164c-29 39 -69 59 -121 59c-51 0 -91 -20 -119 -59c-29 -39 -43 -94 -43 -164c0 -71 14 -125 43 -164c28 -39 68 -59 119 -59c52 0 92 20 121 59c28 39 42 93 42 164zM725 335c0 -109 -30 -194 -90 -256c-59 -61 -142 -92 -248 -92 c-105 0 -188 31 -248 92c-59 62 -89 147 -89 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c106 0 189 -32 248 -92c60 -62 90 -148 90 -256"],120291:[671,0,672,92,632,"632 452c0 -70 -23 -124 -68 -163c-44 -38 -108 -56 -191 -56h-112v-233h-169v671h281c83 0 147 -20 191 -57c45 -38 68 -92 68 -162zM457 452c0 30 -9 53 -27 69s-43 25 -75 25h-94v-188h94c32 0 57 8 75 25c18 16 27 38 27 69"],120292:[683,134,775,50,725,"725 335c0 -76 -16 -141 -48 -195c-31 -54 -76 -96 -136 -123l133 -151h-161l-108 122h-13c-108 0 -192 30 -252 91c-60 62 -90 146 -90 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c107 0 189 -31 249 -91c59 -62 89 -148 89 -257zM550 335c0 70 -14 125 -42 164 c-29 39 -69 59 -121 59c-51 0 -91 -20 -119 -59c-29 -39 -43 -94 -43 -164c0 -72 14 -127 42 -165c27 -38 67 -58 120 -58c52 0 92 20 121 59c28 39 42 93 42 164"],120293:[671,0,704,92,684,"431 460c0 30 -7 52 -23 65c-15 13 -41 21 -76 21h-71v-172h71c35 0 61 6 76 20c16 13 23 35 23 66zM684 0h-180l-80 167c-16 34 -32 57 -49 69c-17 11 -38 18 -66 18h-48v-254h-169v671h258c87 0 150 -15 190 -44c41 -31 60 -77 60 -141c0 -45 -9 -81 -31 -110 c-21 -28 -52 -49 -95 -62c24 -6 45 -18 63 -37s36 -48 55 -87"],120294:[683,13,662,72,589,"589 206c0 -74 -21 -129 -64 -165s-108 -54 -197 -54c-41 0 -83 4 -125 12s-83 20 -126 36v146c43 -23 83 -40 122 -51c39 -12 76 -18 113 -18s65 7 85 20c20 12 30 30 30 53c0 21 -8 38 -21 49s-40 21 -79 30l-66 15c-66 14 -113 37 -144 69c-30 31 -45 73 -45 127 c0 67 21 118 63 154s103 54 182 54c36 0 73 -3 111 -9c38 -5 78 -13 118 -24v-142c-36 16 -71 28 -105 37s-67 13 -97 13c-41 0 -70 -6 -90 -18c-19 -11 -29 -28 -29 -52c0 -19 7 -33 20 -43c12 -10 37 -18 71 -25l72 -15c73 -15 125 -38 156 -68c30 -31 45 -75 45 -131"],120295:[671,0,615,5,610,"610 540h-218v-540h-169v540h-218v131h605v-131"],120296:[671,13,749,92,657,"657 269c0 -95 -23 -166 -69 -212c-47 -47 -118 -70 -213 -70c-96 0 -167 23 -214 70c-46 46 -69 117 -69 212v402h169v-402c0 -56 9 -96 27 -119c17 -24 46 -36 87 -36c40 0 69 12 87 36c17 24 26 63 26 119v402h169v-402"],120297:[671,0,697,5,693,"693 671l-243 -671h-202l-243 671h170l174 -495l173 495h171"],120298:[671,0,999,30,968,"968 671l-155 -671h-195l-119 510l-118 -510h-195l-156 671h162l113 -488l113 488h163l112 -488l114 488h161"],120299:[671,0,697,19,678,"678 0h-177l-153 229l-152 -229h-177l228 342l-219 329h176l144 -217l143 217h178l-219 -329"],120300:[671,0,650,-10,660,"660 671l-251 -389v-282h-169v282l-250 389h185l150 -240l149 240h186"],120301:[671,0,661,45,616,"616 0h-571v105l352 435h-342v131h552v-105l-352 -435h361v-131"],120302:[515,13,619,43,541,"382 208v18h-82c-33 0 -57 -5 -73 -16c-17 -12 -26 -29 -26 -51c0 -20 8 -37 20 -48c14 -12 33 -17 56 -17c30 0 55 11 75 33c20 21 30 48 30 81zM541 0h-159v75c-21 -31 -45 -54 -71 -67c-26 -14 -58 -21 -96 -21c-51 0 -93 15 -124 45c-32 31 -48 70 -48 119 c0 59 20 102 59 130c40 27 103 41 188 41h92v13c0 26 -10 44 -29 56c-20 11 -50 17 -92 17c-34 0 -65 -3 -94 -10c-30 -7 -56 -17 -81 -31v122c33 10 68 15 102 20c33 4 67 6 102 6c89 0 153 -17 191 -53c40 -36 60 -95 60 -175v-287"],120303:[699,13,656,84,612,"449 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -43 37 -77 37s-60 -13 -78 -37c-18 -26 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38s59 12 77 38c17 25 26 61 26 109zM612 251c0 -78 -20 -141 -58 -190c-40 -49 -89 -74 -150 -74c-34 0 -64 7 -91 21 c-26 13 -50 35 -72 65v-73h-157v699h157v-269c22 29 46 50 72 64c27 15 57 21 91 21c61 0 110 -25 150 -74c38 -49 58 -113 58 -190"],120304:[515,13,544,43,478,"478 15c-25 -9 -50 -16 -76 -21c-24 -5 -50 -7 -76 -7c-89 0 -158 23 -208 70c-50 46 -75 111 -75 194s25 148 75 194c50 47 119 70 208 70c27 0 52 -2 76 -6c26 -6 50 -12 76 -21v-132c-22 15 -44 27 -65 33c-21 8 -43 11 -67 11c-44 0 -78 -13 -102 -38 c-25 -27 -37 -64 -37 -111s12 -84 37 -110c24 -26 58 -39 102 -39c25 0 48 4 70 11c22 8 43 19 62 33v-131"],120305:[699,13,656,45,573,"573 0h-158v73c-22 -30 -46 -52 -72 -66c-25 -13 -56 -20 -90 -20c-61 0 -111 25 -150 74s-58 112 -58 190c0 77 19 141 58 190s89 74 150 74c33 0 64 -6 90 -21c26 -14 50 -35 72 -64v269h158v-699zM415 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -44 37 -78 37 c-33 0 -59 -13 -76 -37c-18 -25 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c17 -26 43 -38 76 -38c34 0 60 12 78 38c17 25 26 61 26 109"],120306:[515,13,619,43,571,"571 207h-368c5 -38 17 -66 41 -85c22 -19 55 -28 95 -28c33 0 67 4 102 15c35 10 70 25 107 46v-125c-38 -13 -75 -24 -112 -32c-38 -7 -74 -11 -111 -11c-89 0 -159 23 -208 70c-50 45 -74 110 -74 194c0 82 24 146 73 193c48 48 115 71 200 71c77 0 139 -24 186 -72 c46 -46 69 -111 69 -190v-46zM409 306c0 31 -9 56 -26 74c-17 19 -40 28 -68 28c-30 0 -55 -8 -74 -26s-31 -43 -36 -76h204"],120307:[699,0,392,19,401,"401 593h-87c-22 0 -38 -3 -47 -12c-8 -8 -12 -23 -12 -43v-35h134v-115h-134v-388h-158v388h-78v115h78v35c0 55 16 95 45 122c30 26 76 39 139 39h120v-106"],120308:[514,199,656,45,573,"573 51c0 -81 -25 -143 -74 -185c-51 -43 -123 -65 -218 -65c-31 0 -61 3 -89 8c-29 4 -58 12 -87 22v125c28 -16 54 -29 81 -36c26 -8 52 -12 79 -12c52 0 90 12 114 35c24 22 36 59 36 108v35c-22 -30 -46 -51 -72 -66c-25 -14 -56 -20 -90 -20c-60 0 -110 24 -150 73 c-38 48 -58 109 -58 185c0 74 20 137 58 184c40 48 90 72 150 72c34 0 65 -6 90 -20c26 -15 50 -36 72 -65v74h158v-452zM415 258c0 45 -9 79 -27 104c-18 24 -44 36 -77 36c-32 0 -58 -12 -76 -36c-18 -25 -27 -59 -27 -104c0 -47 9 -82 26 -105c18 -24 43 -36 77 -36 c33 0 59 12 77 37c18 24 27 59 27 104"],120309:[699,0,656,84,579,"579 0h-158v50v184c0 44 -1 73 -3 91c-2 16 -6 28 -10 36c-6 10 -14 18 -25 24s-23 9 -36 9c-34 0 -59 -13 -78 -39s-28 -62 -28 -108v-247h-157v699h157v-269c24 29 49 50 76 64c27 15 56 21 88 21c57 0 100 -17 130 -53c29 -36 44 -88 44 -156v-306"],120310:[699,0,324,84,241,"241 0h-157v503h157v-503zM241 568h-157v131h157v-131"],120311:[699,199,313,-33,230,"230 9c0 -67 -16 -118 -48 -154c-31 -35 -77 -54 -138 -54h-77v106h27c30 0 50 7 61 20c12 15 17 42 17 82v494h158v-494zM230 568h-158v131h158v-131"],120312:[699,0,605,84,624,"624 0h-191l-192 210v-210h-157v699h157v-381l181 185h183l-240 -231"],120313:[699,0,324,84,241,"241 0h-157v699h157v-699"],120314:[515,0,953,83,875,"875 0h-158v262v12v19c0 35 -5 61 -15 77c-10 15 -27 24 -49 24c-30 0 -53 -12 -70 -38c-16 -25 -25 -62 -25 -109v-247h-158v262c0 56 -5 92 -15 108c-9 15 -25 24 -49 24c-31 0 -54 -12 -70 -38c-17 -26 -25 -62 -25 -109v-247h-158v503h158v-73c19 28 42 49 67 64 c25 14 52 21 83 21c33 0 64 -8 90 -25c26 -16 46 -40 59 -70c20 31 43 55 71 70c27 17 57 25 90 25c57 0 100 -17 130 -53c29 -36 44 -88 44 -156v-306"],120315:[515,0,656,84,579,"579 0h-158v50v185c0 43 -1 72 -3 90c-2 16 -6 28 -10 36c-6 10 -14 18 -25 24s-23 9 -36 9c-34 0 -59 -13 -78 -39s-28 -62 -28 -108v-247h-157v503h157v-73c24 29 49 50 76 64c27 15 56 21 88 21c57 0 100 -17 130 -53c29 -36 44 -88 44 -156v-306"],120316:[515,13,627,43,584,"420 251c0 48 -9 85 -27 111c-18 25 -45 38 -79 38s-61 -13 -79 -38c-19 -26 -28 -63 -28 -111s9 -84 28 -111c18 -25 45 -38 79 -38s61 13 79 38c18 27 27 63 27 111zM584 251c0 -83 -24 -147 -72 -194c-47 -47 -114 -70 -198 -70c-85 0 -151 23 -199 70 c-49 47 -72 111 -72 194s23 147 72 194c48 47 114 70 199 70c84 0 151 -23 198 -70c48 -47 72 -111 72 -194"],120317:[515,191,656,84,612,"612 251c0 -78 -20 -141 -58 -190c-40 -49 -89 -74 -150 -74c-34 0 -64 7 -91 21c-26 13 -50 35 -72 65v-264h-157v694h157v-73c22 29 46 50 72 64c27 15 57 21 91 21c61 0 110 -25 150 -74c38 -49 58 -113 58 -190zM449 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -43 37 -77 37 s-60 -13 -78 -37c-18 -26 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38s59 12 77 38c17 25 26 61 26 109"],120318:[514,191,656,45,573,"415 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -44 37 -78 37c-33 0 -59 -13 -76 -37c-18 -25 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c17 -26 43 -38 76 -38c34 0 60 12 78 38c17 25 26 61 26 109zM573 -191h-158v264c-22 -30 -46 -52 -72 -66c-25 -13 -56 -20 -90 -20 c-61 0 -111 25 -150 74s-58 112 -58 190c0 77 19 141 58 190c39 48 89 73 150 73c34 0 65 -6 90 -20c26 -15 50 -36 72 -65v74h158v-694"],120319:[515,0,452,84,449,"449 366c-13 7 -28 12 -41 15c-14 3 -27 4 -41 4c-40 0 -72 -13 -93 -39c-22 -27 -33 -64 -33 -114v-232h-157v503h157v-83c20 34 44 57 70 72c26 16 57 23 94 23h17c7 -1 16 -2 27 -3v-146"],120320:[515,13,545,52,498,"498 148c0 -53 -19 -94 -58 -120c-39 -28 -96 -41 -173 -41c-32 0 -66 3 -101 7c-35 6 -70 14 -107 24v123c32 -16 64 -28 96 -35c34 -8 67 -12 101 -12c31 0 54 4 70 13c15 8 23 22 23 38c0 15 -5 26 -16 33s-32 12 -64 16l-28 4c-69 9 -119 26 -147 49 c-29 24 -42 61 -42 111c0 53 18 93 53 119c36 25 91 38 165 38c29 0 59 -2 92 -6c31 -5 66 -12 103 -21v-123c-33 15 -67 25 -97 32c-32 8 -61 11 -89 11c-30 0 -52 -4 -67 -11c-14 -8 -21 -20 -21 -35c0 -13 5 -23 17 -30c10 -6 29 -12 58 -16l28 -3 c80 -10 135 -28 162 -52c28 -24 42 -61 42 -113"],120321:[646,0,434,13,411,"411 388h-162v-213c0 -23 4 -40 13 -47c9 -9 27 -13 54 -13h81v-115h-135c-62 0 -106 14 -131 40c-27 26 -40 71 -40 135v213h-78v115h78v143h158v-143h162v-115"],120322:[503,13,656,78,573,"573 0h-158v73c-23 -30 -48 -52 -75 -65c-26 -14 -55 -21 -87 -21c-57 0 -100 18 -130 53c-30 36 -45 88 -45 156v307h158v-50l-1 -102v-83c0 -41 1 -70 3 -88c3 -17 6 -30 11 -38c6 -10 15 -19 25 -25c11 -6 23 -8 36 -8c33 0 59 12 78 38c18 26 27 62 27 108v248h158 v-503"],120323:[503,0,589,15,575,"575 503l-194 -503h-173l-193 503h157l123 -348l122 348h158"],120324:[503,0,838,35,804,"804 503l-130 -503h-172l-83 346l-83 -346h-171l-130 503h153l83 -347l83 347h131l83 -343l83 343h153"],120325:[503,0,583,15,568,"568 0h-166l-111 159l-110 -159h-166l186 258l-177 245h166l101 -149l102 149h166l-177 -244"],120326:[503,199,589,12,572,"572 503l-207 -551c-21 -56 -45 -95 -73 -118c-28 -22 -65 -33 -110 -33h-91v106h50c27 0 46 5 58 13s22 24 28 47l5 14l-220 522h157l133 -341l112 341h158"],120327:[503,0,533,45,485,"485 0h-440v112l259 276h-248v115h429v-112l-259 -276h259v-115"],120328:[671,0,617,-53,548,"548 0h-93l-27 172h-295l-92 -172h-94l379 671h101zM415 247l-57 334l-184 -334h241"],120329:[671,0,626,27,565,"565 530c0 -43 -13 -80 -39 -111c-27 -32 -61 -51 -103 -57c36 -9 64 -24 82 -48s27 -55 27 -95c0 -67 -24 -121 -73 -160c-50 -40 -116 -59 -201 -59h-231l128 671h227c61 0 108 -12 137 -35c31 -23 46 -59 46 -106zM440 219c0 35 -10 61 -29 77s-50 24 -92 24h-143 l-46 -245h143c53 0 94 12 123 37c30 25 44 61 44 107zM472 512c0 30 -9 51 -27 64c-18 14 -46 20 -85 20h-131l-39 -202h132c47 0 84 10 111 31c26 21 39 51 39 87"],120330:[683,13,633,42,630,"630 619l-18 -96c-28 30 -59 51 -90 65s-66 21 -102 21c-50 0 -95 -12 -132 -37c-38 -25 -71 -61 -98 -112c-18 -32 -31 -66 -41 -102c-9 -37 -13 -73 -13 -110c0 -60 15 -107 45 -139c32 -33 77 -48 135 -48c42 0 81 6 118 20c37 13 74 33 109 60l-20 -108 c-35 -15 -71 -27 -106 -34c-36 -8 -72 -12 -107 -12c-84 0 -150 23 -197 70c-48 47 -71 112 -71 195c0 53 9 106 27 157c18 52 44 99 77 141c36 45 77 79 123 100c46 22 99 33 160 33c38 0 73 -6 107 -16c33 -11 65 -27 94 -48"],120331:[671,0,700,27,652,"652 409c0 -57 -9 -112 -29 -164c-20 -54 -46 -98 -81 -135c-34 -36 -79 -64 -133 -82c-54 -19 -117 -28 -190 -28h-192l128 671h191c101 0 178 -22 229 -67c51 -43 77 -108 77 -195zM559 409c0 65 -17 112 -52 142s-91 45 -166 45h-112l-99 -521h117c99 0 176 29 230 87 c55 59 82 141 82 247"],120332:[671,0,571,27,570,"570 671l-15 -77h-326l-38 -198h313l-14 -77h-314l-46 -243h334l-14 -76h-423l128 671h415"],120333:[671,0,519,27,531,"531 671l-14 -77h-288l-38 -197h260l-15 -77h-260l-61 -320h-88l128 671h376"],120334:[683,13,706,45,657,"657 619l-18 -96c-26 28 -57 49 -93 64s-73 22 -113 22c-47 0 -87 -9 -123 -27s-67 -46 -95 -84c-23 -32 -42 -71 -56 -114c-14 -45 -20 -90 -20 -135c0 -62 16 -109 46 -141c32 -32 79 -47 141 -47c31 0 61 2 90 10c29 6 56 16 80 29l34 176h-146l14 75h233l-57 -296 c-39 -22 -82 -38 -128 -50s-91 -18 -138 -18c-82 0 -147 23 -194 70c-46 47 -69 112 -69 195c0 69 14 135 42 197c29 63 68 115 117 156c32 27 66 46 103 59c38 12 79 19 124 19c41 0 80 -6 118 -16c38 -11 74 -27 108 -48"],120335:[671,0,681,27,655,"655 671l-128 -671h-89l61 319h-322l-61 -319h-89l128 671h89l-52 -275h322l52 275h89"],120336:[671,0,270,27,244,"244 671l-128 -671h-89l128 671h89"],120337:[671,184,251,-164,223,"223 671l-119 -624c-15 -82 -42 -141 -78 -177c-37 -37 -88 -54 -155 -54h-35l14 76h28c40 0 70 12 90 34c21 23 36 64 47 121l119 624h89"],120338:[671,0,585,27,652,"652 671l-389 -320l285 -351h-108l-262 327l-62 -327h-89l128 671h89l-54 -283l345 283h117"],120339:[671,0,510,27,450,"450 75l-14 -75h-409l127 671h89l-113 -596h320"],120340:[671,0,781,27,755,"755 671l-128 -671h-86l111 588l-257 -459h-86l-84 461l-112 -590h-86l128 671h133l76 -452l254 452h137"],120341:[671,0,679,27,652,"652 671l-128 -671h-120l-181 579l-110 -579h-86l128 671h119l181 -575l110 575h87"],120342:[683,13,716,40,676,"582 414c0 63 -15 110 -44 144s-71 51 -124 51c-48 0 -91 -12 -128 -36c-38 -24 -70 -61 -98 -110c-17 -32 -30 -65 -40 -101c-9 -35 -14 -70 -14 -106c0 -63 15 -111 44 -145s71 -50 124 -50c48 0 91 12 129 36c37 24 69 61 96 109c18 32 31 66 40 102 c10 36 15 71 15 106zM676 412c0 -51 -9 -102 -26 -152c-18 -49 -43 -94 -75 -135c-38 -47 -80 -81 -125 -104c-46 -23 -95 -34 -151 -34c-80 0 -144 24 -190 73c-47 49 -69 116 -69 200c0 49 9 99 27 149c18 51 43 96 75 136c37 46 78 81 124 104c46 22 96 34 151 34 c80 0 144 -24 190 -73c46 -48 69 -114 69 -198"],120343:[671,0,546,27,544,"544 503c0 -73 -24 -131 -70 -172s-111 -61 -195 -61h-112l-51 -270h-89l128 671h205c59 0 105 -15 137 -43c30 -28 47 -70 47 -125zM450 497c0 31 -9 56 -27 73c-19 18 -45 26 -77 26h-117l-47 -252h111c51 0 89 13 116 40c27 26 41 64 41 113"],120344:[683,119,716,41,676,"676 412c0 -90 -24 -172 -72 -247s-112 -127 -190 -159l90 -125h-99l-76 107c-4 -1 -6 -1 -10 -1h-16c-82 0 -147 24 -193 72s-69 114 -69 200c0 49 9 100 26 149c18 51 43 96 75 137c36 46 77 81 123 104c46 22 96 34 152 34c80 0 144 -24 190 -73 c46 -48 69 -114 69 -198zM582 414c0 63 -15 110 -44 144s-70 51 -124 51c-48 0 -91 -12 -128 -36c-38 -24 -70 -61 -97 -110c-18 -32 -31 -65 -41 -101c-9 -35 -13 -70 -13 -106c0 -63 14 -111 43 -145s71 -50 124 -50c48 0 91 12 129 36c37 24 69 61 96 109 c18 32 31 66 40 102c10 36 15 71 15 106"],120345:[671,0,637,27,543,"449 495c0 33 -9 58 -28 75c-19 18 -45 26 -80 26h-112l-45 -238h115c45 0 81 13 109 39c27 24 41 57 41 98zM543 508c0 -47 -14 -88 -42 -122s-64 -56 -109 -64c19 -5 35 -16 47 -33c13 -18 27 -53 43 -106l56 -183h-93l-52 172c-13 44 -29 75 -46 89 c-17 15 -44 22 -79 22h-98l-54 -283h-89l128 671h200c60 0 107 -14 139 -42s49 -69 49 -121"],120346:[683,13,574,6,543,"543 649l-17 -89c-30 16 -58 29 -88 36c-29 9 -58 13 -85 13c-53 0 -95 -12 -127 -35c-30 -24 -46 -56 -46 -95c0 -21 6 -38 18 -49c10 -11 41 -24 89 -37l53 -14c60 -16 102 -36 125 -60c23 -25 35 -59 35 -103c0 -68 -26 -122 -77 -165c-53 -43 -122 -64 -206 -64 c-35 0 -70 4 -105 10c-36 8 -71 19 -106 32l18 94c32 -21 65 -37 98 -47c32 -10 65 -15 97 -15c56 0 100 13 133 37c34 25 51 58 51 99c0 27 -7 48 -20 61c-13 14 -42 27 -86 38l-53 14c-61 16 -102 35 -125 55c-22 22 -33 52 -33 89c0 68 25 122 76 165 c50 42 116 64 196 64c31 0 62 -3 93 -9c31 -5 62 -14 92 -25"],120347:[671,0,547,43,613,"613 671l-15 -77h-234l-112 -594h-89l112 594h-232l14 77h556"],120348:[671,13,665,58,647,"647 671l-79 -419c-17 -90 -50 -157 -98 -200c-48 -44 -115 -65 -199 -65c-65 0 -118 17 -155 51c-39 33 -58 79 -58 137c0 10 1 22 3 36c1 12 2 26 6 41l78 419h89l-77 -408l-7 -45c-1 -12 -2 -22 -2 -31c0 -42 12 -73 34 -94c23 -21 56 -32 99 -32c57 0 101 15 132 48 c32 31 54 82 68 154l77 408h89"],120349:[671,0,618,78,676,"676 671l-379 -671h-104l-115 671h87l96 -577l318 577h97"],120350:[671,0,896,96,928,"928 671l-292 -671h-112l-30 559l-246 -559h-112l-40 671h86l32 -571l247 571h99l33 -571l245 571h90"],120351:[671,0,610,-43,628,"628 671l-270 -320l163 -351h-89l-132 282l-240 -282h-103l307 361l-145 310h90l112 -242l204 242h103"],120352:[671,0,549,63,615,"615 671l-298 -352l-61 -319h-89l61 319l-165 352h95l123 -276l234 276h100"],120353:[671,0,612,-22,630,"630 671l-12 -69l-509 -526h419l-15 -76h-535l13 69l508 525h-398l15 77h514"],120354:[515,13,561,41,496,"496 364c0 -10 -1 -21 -2 -35c-1 -13 -3 -27 -7 -42l-55 -287h-81l16 76c-25 -30 -51 -52 -82 -67c-30 -15 -63 -22 -101 -22c-41 0 -76 13 -103 39s-40 60 -40 101c0 59 22 105 68 140c46 34 110 50 190 50h113l4 22c0 3 1 6 1 9c1 3 1 7 1 13c0 26 -11 47 -31 62 c-22 15 -52 22 -90 22c-27 0 -54 -3 -81 -10c-28 -7 -56 -17 -86 -31l14 76c30 12 61 20 90 27c29 5 57 8 84 8c59 0 103 -13 132 -38c31 -26 46 -64 46 -113zM400 253h-81c-67 0 -115 -9 -147 -28c-32 -17 -47 -46 -47 -83c0 -27 8 -47 24 -63c16 -15 39 -22 67 -22 c45 0 82 17 116 48c32 32 54 75 64 130"],120355:[699,13,579,36,532,"449 307c0 44 -10 78 -29 102c-20 25 -47 37 -81 37c-25 0 -48 -6 -70 -18c-22 -13 -40 -31 -57 -54c-17 -25 -30 -55 -40 -87c-10 -33 -15 -65 -15 -98c0 -42 10 -74 29 -97c19 -24 45 -36 79 -36c26 0 50 6 72 19c21 11 40 29 56 53c17 25 31 53 41 85 c10 34 15 65 15 94zM532 322c0 -49 -9 -96 -26 -141c-17 -46 -43 -85 -75 -121c-21 -23 -45 -42 -73 -54s-56 -19 -86 -19c-33 0 -61 7 -83 22c-23 15 -43 38 -58 67l-14 -76h-81l133 699h81l-52 -272c20 27 45 50 75 64c30 17 61 24 94 24c51 0 90 -17 120 -52 c30 -34 45 -81 45 -141"],120356:[515,13,500,46,487,"487 484l-16 -82c-19 15 -40 25 -62 32c-22 8 -44 11 -68 11c-26 0 -50 -4 -74 -14c-22 -10 -42 -23 -58 -39c-25 -27 -45 -57 -59 -92c-13 -35 -20 -71 -20 -109c0 -45 10 -79 33 -101c22 -22 56 -33 101 -33c22 0 46 4 71 10c25 8 51 18 78 31l-15 -81 c-24 -11 -48 -18 -73 -23c-24 -5 -50 -7 -76 -7c-65 0 -115 17 -151 50c-35 34 -52 81 -52 143c0 52 9 101 27 145c19 43 46 83 82 118c24 23 54 42 86 54c34 12 70 18 109 18c23 0 46 -3 68 -7c22 -6 46 -14 69 -24"],120357:[699,13,575,46,580,"580 699l-134 -699h-81l16 75c-22 -29 -48 -51 -77 -66s-63 -22 -99 -22c-49 0 -88 17 -116 52c-29 34 -43 81 -43 140c0 50 9 97 26 143c17 44 42 85 75 121c21 23 46 41 74 54c27 12 55 18 85 18c32 0 59 -7 84 -23c24 -15 43 -38 56 -67l53 274h81zM421 315 c0 41 -10 73 -29 97c-18 23 -45 35 -79 35c-26 0 -49 -6 -71 -18s-41 -31 -57 -54c-17 -24 -30 -53 -40 -86s-15 -65 -15 -95c0 -43 10 -77 28 -101c19 -25 46 -37 81 -37c25 0 47 7 70 19c20 12 40 31 56 55c18 25 31 54 41 87c11 32 15 65 15 98"],120358:[515,13,562,46,518,"440 327c0 36 -11 65 -31 86c-21 21 -50 32 -86 32c-39 0 -75 -13 -106 -39c-31 -25 -54 -62 -70 -110h290c1 6 1 10 2 15c0 5 1 11 1 16zM518 327c0 -14 0 -29 -2 -45c-2 -15 -5 -33 -8 -50h-377c-1 -11 -2 -20 -3 -27c0 -7 -1 -13 -1 -17c0 -42 13 -74 38 -97 s60 -34 106 -34c35 0 68 4 100 12c30 8 60 20 87 36l-15 -82c-29 -12 -60 -21 -90 -27c-31 -6 -62 -9 -95 -9c-67 0 -120 17 -157 50c-37 34 -55 81 -55 142c0 53 9 102 27 147c19 45 45 84 81 120c22 22 50 39 82 52c31 12 65 17 100 17c56 0 100 -16 133 -51 c33 -34 49 -80 49 -137"],120359:[699,0,311,68,437,"437 699l-13 -69h-77c-30 0 -50 -5 -64 -17c-13 -12 -23 -34 -30 -66l-9 -44h134l-12 -64h-133l-84 -439h-81l84 439h-78l12 64h77l7 35c10 59 30 101 58 125s72 36 132 36h77"],120360:[515,191,578,32,540,"540 503l-84 -440c-16 -86 -47 -149 -93 -192c-45 -41 -107 -62 -183 -62c-29 0 -55 1 -80 6c-24 5 -46 11 -68 20l15 80c20 -13 41 -23 63 -29c23 -6 46 -9 71 -9c52 0 94 14 127 43c33 28 54 70 65 123l7 38c-22 -27 -48 -46 -78 -61c-31 -14 -62 -20 -97 -20 c-50 0 -89 17 -117 51c-29 34 -43 80 -43 139c0 46 9 92 26 136c17 45 41 83 73 118c20 23 45 41 72 53c28 12 56 18 87 18c33 0 62 -7 86 -24c25 -14 43 -37 55 -66l15 78h81zM418 318c0 42 -9 73 -28 95s-46 33 -80 33c-22 0 -42 -4 -61 -13c-20 -9 -36 -21 -50 -36 c-22 -26 -39 -57 -52 -92c-12 -35 -19 -70 -19 -107c0 -42 9 -74 29 -96c18 -22 46 -33 81 -33c51 0 95 24 129 71c34 48 51 107 51 178"],120361:[699,0,580,35,513,"513 378c0 -11 -1 -22 -3 -34c-1 -13 -3 -26 -5 -40l-58 -304h-81l58 301l6 37c1 11 2 19 2 25c0 25 -8 45 -24 59c-15 14 -36 21 -64 21c-44 0 -81 -14 -113 -45c-32 -30 -53 -70 -62 -119l-53 -279h-81l133 699h81l-52 -275c21 29 47 51 78 66c33 17 66 25 101 25 c43 0 77 -12 101 -36s36 -58 36 -101"],120362:[699,0,253,35,249,"249 699l-20 -105h-81l20 105h81zM212 503l-96 -503h-81l96 503h81"],120363:[699,191,238,-113,238,"200 503l-97 -512l-1 -2c-11 -57 -22 -97 -37 -118c-13 -20 -32 -36 -57 -46c-26 -11 -56 -16 -90 -16h-31l13 70h21c32 0 54 6 68 20c13 14 24 44 33 92l97 512h81zM238 699l-20 -105h-81l20 105h81"],120364:[699,0,521,35,554,"554 503l-309 -241l226 -262h-99l-209 246l-47 -246h-81l133 699h81l-77 -407l277 211h105"],120365:[699,0,253,35,249,"249 699l-133 -699h-81l133 699h81"],120366:[515,0,887,35,819,"819 373c0 -11 -1 -22 -2 -34l-5 -35l-58 -304h-81l57 301c2 13 4 24 5 33c1 10 2 17 2 24c0 27 -7 48 -22 63s-36 22 -62 22c-38 0 -74 -14 -105 -45c-31 -30 -50 -70 -59 -117l-54 -281h-81l57 301c3 11 5 22 6 30c0 10 1 19 1 26c0 28 -7 49 -21 63 c-16 16 -35 23 -61 23c-40 0 -75 -14 -107 -45c-30 -30 -50 -70 -59 -117l-54 -281h-81l96 503h81l-15 -78c22 29 48 52 77 67c29 16 61 23 95 23c35 0 65 -9 88 -28c23 -20 36 -46 41 -80c25 35 54 62 86 81c32 18 67 27 103 27c42 0 74 -13 97 -37s35 -60 35 -105"],120367:[515,0,580,35,513,"513 378c0 -11 -1 -22 -3 -34c-1 -13 -3 -26 -5 -40l-58 -304h-81l58 301l6 37c1 11 2 19 2 25c0 25 -8 45 -24 59c-15 14 -36 21 -64 21c-44 0 -81 -14 -113 -44c-30 -29 -51 -70 -61 -120l-54 -279h-81l95 503h81l-16 -79c23 30 50 52 81 67c32 16 65 24 100 24 c43 0 77 -12 101 -36s36 -58 36 -101"],120368:[515,13,559,46,514,"514 322c0 -40 -5 -79 -17 -119c-12 -39 -26 -72 -45 -98c-29 -41 -61 -70 -96 -89c-36 -20 -77 -29 -123 -29c-57 0 -103 19 -137 54c-34 37 -50 87 -50 149c0 37 5 74 17 112s27 70 45 95c29 41 62 70 97 90c36 19 77 28 122 28c56 0 101 -17 136 -53 c34 -36 51 -82 51 -140zM430 314c0 43 -10 76 -29 98c-18 22 -46 33 -83 33c-31 0 -58 -7 -81 -22c-25 -15 -45 -37 -64 -66c-14 -22 -24 -48 -33 -75c-6 -29 -10 -58 -10 -89c0 -45 9 -79 28 -102c18 -23 46 -34 84 -34c54 0 99 24 135 73c35 48 53 109 53 184"],120369:[515,191,575,-3,530,"446 310c0 44 -9 77 -28 101c-19 23 -46 35 -81 35c-24 0 -47 -6 -68 -19c-23 -12 -42 -30 -59 -54s-29 -53 -40 -86c-10 -34 -15 -67 -15 -100c0 -42 9 -74 28 -97s45 -34 80 -34c26 0 50 7 71 19c22 11 41 30 56 53c17 25 31 53 41 86c10 34 15 66 15 96zM530 323 c0 -50 -9 -97 -26 -143c-17 -45 -43 -84 -75 -120c-22 -24 -46 -42 -73 -54c-28 -12 -57 -19 -86 -19c-35 0 -64 7 -89 22c-23 15 -41 37 -53 66l-50 -266h-81l132 694h81l-14 -76c21 29 48 51 76 66c30 15 62 22 98 22c51 0 90 -16 117 -50c28 -34 43 -81 43 -142"],120370:[515,190,579,46,542,"542 502l-132 -692h-81l51 265c-22 -29 -48 -51 -77 -66s-62 -22 -98 -22c-49 0 -88 17 -117 52c-28 34 -42 81 -42 141c0 49 9 95 26 141c17 45 42 86 75 122c21 23 45 41 73 54c28 12 55 18 86 18c36 0 67 -7 90 -22s40 -37 50 -66l15 75h81zM420 313 c0 43 -9 76 -28 98c-18 24 -45 35 -80 35c-26 0 -49 -5 -71 -18c-21 -12 -40 -30 -56 -54c-18 -24 -30 -53 -41 -86c-9 -32 -14 -64 -14 -96c0 -44 9 -78 27 -101s45 -35 79 -35c50 0 94 25 130 76c36 49 54 109 54 181"],120371:[515,0,368,35,420,"420 509l-15 -82c-8 4 -18 8 -28 10c-11 3 -23 4 -34 4c-43 0 -81 -17 -114 -50c-31 -34 -53 -78 -64 -134l-49 -257h-81l96 503h81l-15 -78c22 29 47 52 76 67c30 16 62 23 96 23c9 0 17 0 26 -1"],120372:[515,13,471,11,451,"451 489l-15 -79c-22 12 -44 21 -68 27s-48 9 -74 9c-42 0 -75 -7 -99 -22c-26 -16 -37 -35 -37 -61c0 -29 28 -52 85 -68c4 -2 7 -2 9 -2l26 -9c54 -15 90 -31 108 -48c18 -16 27 -39 27 -69c0 -53 -20 -96 -62 -129c-41 -34 -95 -51 -163 -51c-26 0 -54 3 -82 7 c-28 6 -60 13 -95 24l16 86c30 -16 59 -28 87 -36c29 -8 56 -12 83 -12c40 0 71 8 97 26c25 17 36 39 36 66c0 29 -32 53 -97 70l-8 2l-28 7c-41 11 -71 26 -90 44s-29 41 -29 69c0 54 20 97 59 128c40 32 94 47 161 47c27 0 53 -2 78 -6c26 -5 51 -11 75 -20"],120373:[646,0,356,64,387,"387 503l-13 -64h-161l-52 -273c-2 -11 -3 -19 -4 -26c0 -7 -1 -12 -1 -16c0 -19 5 -33 17 -42c11 -8 29 -13 54 -13h82l-14 -69h-77c-48 0 -84 9 -108 29c-24 19 -35 47 -35 87c0 6 1 15 2 22c0 9 1 17 3 28l52 273h-68l13 64h67l27 143h81l-27 -143h162"],120374:[503,13,580,57,536,"536 503l-96 -503h-81l17 79c-23 -29 -51 -52 -82 -68s-64 -24 -100 -24c-43 0 -77 12 -101 36s-36 58 -36 101c0 9 1 20 3 33c1 14 2 28 6 43l58 303h81l-58 -301c-3 -14 -5 -27 -6 -37c-2 -10 -2 -20 -2 -26c0 -26 7 -45 22 -59c16 -15 37 -21 65 -21 c43 0 81 15 113 45c31 30 52 70 62 120l54 279h81"],120375:[503,0,538,72,551,"551 503l-280 -503h-109l-90 503h85l72 -428l236 428h86"],120376:[503,0,744,85,746,"746 503l-225 -503h-95l-24 417l-188 -417h-96l-33 503h80l21 -405l183 405h94l27 -405l175 405h81"],120377:[503,0,528,-26,537,"537 503l-226 -246l139 -257h-93l-104 200l-181 -200h-98l242 265l-129 238h93l95 -182l164 182h98"],120378:[503,191,528,-25,540,"540 503l-319 -550c-37 -64 -69 -105 -92 -120c-24 -16 -54 -24 -90 -24h-64l13 69h47c23 0 42 6 58 19c16 12 33 37 53 74l25 47l-109 485h86l82 -385l226 385h84"],120379:[503,0,469,-3,488,"488 503l-14 -75l-371 -362h306l-12 -66h-400l14 75l371 362h-291l13 66h384"],120380:[671,0,697,-65,615,"615 0h-161l-19 122h-262l-64 -122h-174l371 671h193zM414 244l-40 258l-137 -258h177"],120381:[671,0,694,21,631,"458 499c0 17 -6 31 -18 40c-11 9 -28 14 -51 14h-94l-27 -142h94c31 0 53 8 71 23c17 16 25 37 25 65zM432 227c0 22 -7 40 -21 50c-15 11 -36 16 -66 16h-100l-33 -175h100c38 0 68 9 89 28c20 19 31 45 31 81zM631 527c0 -40 -11 -77 -32 -107 c-23 -32 -52 -52 -87 -61c29 -8 52 -24 67 -46s23 -50 23 -83c0 -73 -26 -129 -79 -169c-52 -41 -126 -61 -221 -61h-281l128 671h254c77 0 135 -12 172 -35c38 -23 56 -60 56 -109"],120382:[683,13,664,36,655,"655 633l-27 -139c-28 22 -57 38 -84 48c-29 11 -60 16 -92 16c-68 0 -124 -27 -170 -81c-46 -53 -69 -119 -69 -199c0 -52 15 -92 43 -122c27 -29 66 -44 116 -44c29 0 61 6 94 17s70 27 112 51l-29 -149c-41 -14 -79 -25 -116 -33c-38 -7 -73 -11 -106 -11 c-89 0 -159 25 -212 74s-79 115 -79 197c0 53 8 104 25 150c17 48 42 92 74 131c38 46 85 82 139 107s112 37 174 37c34 0 69 -4 103 -12c34 -9 69 -21 104 -38"],120383:[671,0,753,21,709,"532 382c0 52 -15 92 -45 118s-75 40 -134 40h-59l-79 -409h61c79 0 141 23 187 68s69 106 69 183zM709 397c0 -60 -12 -117 -36 -172c-25 -53 -59 -98 -103 -135c-39 -33 -84 -55 -135 -70c-51 -14 -130 -20 -236 -20h-178l128 671h178c85 0 148 -5 191 -16 c43 -10 78 -28 106 -51c29 -25 49 -54 64 -89c14 -35 21 -74 21 -118"],120384:[671,0,618,21,605,"605 671l-25 -131h-287l-24 -125h270l-25 -131h-270l-29 -153h296l-24 -131h-466l128 671h456"],120385:[671,0,618,21,605,"605 671l-25 -131h-287l-24 -125h270l-25 -131h-270l-54 -284h-169l128 671h456"],120386:[683,13,746,36,704,"704 633l-26 -139c-36 21 -71 38 -105 48s-68 16 -103 16c-76 0 -137 -26 -185 -78c-47 -51 -71 -118 -71 -198c0 -54 14 -95 42 -126c27 -29 66 -44 117 -44c16 0 33 1 49 4c16 2 32 5 50 10l25 131h-104l22 116h263l-62 -323c-42 -21 -87 -37 -133 -47 c-46 -11 -95 -16 -147 -16c-93 0 -167 24 -220 72c-53 49 -80 115 -80 199c0 54 8 104 25 151c17 48 42 91 75 131c40 48 88 84 143 108c55 23 118 35 188 35c40 0 79 -4 119 -12c39 -10 79 -21 118 -38"],120387:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-170l54 284h-249l-54 -284h-169l128 671h169l-49 -256h250l48 256h169"],120388:[671,0,339,21,318,"318 671l-128 -671h-169l128 671h169"],120389:[671,184,320,-166,299,"299 671l-115 -606c-17 -87 -50 -151 -100 -190c-49 -40 -121 -59 -216 -59h-34l25 131h26c35 0 63 10 86 30c22 20 37 50 44 88l115 606h169"],120390:[671,0,692,21,755,"755 671l-376 -326l284 -345h-199l-221 280l-53 -280h-169l128 671h169l-46 -241l279 241h204"],120391:[671,0,582,21,511,"511 131l-24 -131h-466l128 671h169l-103 -540h296"],120392:[671,0,900,21,879,"879 671l-128 -671h-160l93 495l-227 -366h-91l-91 366l-94 -495h-160l128 671h208l84 -356l222 356h216"],120393:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-189l-151 465l-88 -465h-160l128 671h189l150 -465l88 465h160"],120394:[683,13,772,36,736,"557 396c0 52 -11 93 -35 120c-23 28 -57 42 -101 42c-58 0 -108 -27 -147 -81c-40 -54 -60 -121 -60 -202c0 -51 12 -92 34 -120c24 -28 56 -43 98 -43c33 0 63 8 89 22c27 15 49 36 67 65c18 27 32 58 42 92c9 34 13 69 13 105zM736 414c0 -54 -8 -106 -24 -155 c-16 -48 -40 -92 -71 -130c-38 -48 -83 -83 -135 -107c-52 -23 -112 -35 -180 -35c-88 0 -157 25 -210 74c-54 49 -80 114 -80 195c0 54 8 106 24 154c16 49 40 92 71 132c38 47 82 83 134 106c53 23 113 35 180 35c88 0 158 -25 212 -75c52 -50 79 -114 79 -194"],120395:[671,0,662,21,649,"649 489c0 -35 -6 -69 -19 -101c-12 -31 -31 -59 -56 -83c-26 -25 -56 -44 -92 -56c-36 -11 -82 -16 -136 -16h-112l-44 -233h-169l128 671h281c69 0 122 -17 161 -48c39 -32 58 -77 58 -134zM475 470c0 25 -7 43 -22 56s-37 20 -66 20h-92l-36 -188h93c41 0 70 9 92 28 c21 20 31 48 31 84"],120396:[683,134,772,36,736,"736 414c0 -94 -22 -177 -67 -247c-44 -71 -107 -123 -187 -155l101 -146h-161l-85 122c-2 -1 -6 -1 -9 -1h-16c-33 0 -65 5 -93 14c-30 9 -56 23 -80 41c-33 24 -58 56 -76 92c-18 38 -27 79 -27 122c0 54 8 106 24 154c17 50 40 93 71 132c38 48 83 83 134 106 c53 23 113 35 180 35c88 0 158 -25 212 -75c52 -50 79 -114 79 -194zM557 396c0 52 -11 93 -35 120c-23 28 -57 42 -101 42c-58 0 -108 -27 -147 -81c-40 -54 -60 -121 -60 -202c0 -51 12 -92 34 -120c24 -28 56 -43 98 -43c33 0 63 8 89 22c27 15 49 36 67 65 c18 27 32 58 42 92c9 34 13 69 13 105"],120397:[671,0,704,21,619,"449 481c0 22 -7 39 -19 49c-15 10 -36 16 -65 16h-70l-34 -172h71c39 0 68 9 88 27c19 19 29 44 29 80zM619 508c0 -54 -15 -100 -45 -134c-28 -35 -68 -56 -118 -60c22 -6 41 -17 56 -36c16 -19 29 -48 41 -88l56 -190h-169l-49 167c-10 33 -22 56 -36 69 c-15 11 -35 18 -62 18h-54l-49 -254h-169l128 671h250c72 0 127 -14 164 -42c38 -27 56 -68 56 -121"],120398:[683,13,655,15,600,"600 650l-27 -142c-33 16 -66 28 -98 38c-33 8 -64 12 -95 12c-42 0 -75 -7 -98 -21c-24 -14 -36 -32 -36 -56c0 -15 6 -27 16 -36c10 -8 32 -16 64 -25l70 -17c57 -15 100 -37 127 -65s41 -65 41 -110c0 -73 -27 -131 -81 -175s-127 -66 -218 -66c-42 0 -84 4 -127 12 c-42 8 -83 20 -123 36l27 146c39 -23 76 -40 113 -51c37 -12 73 -18 109 -18c39 0 70 9 94 24c25 17 37 37 37 63c0 16 -6 29 -16 38c-11 10 -36 19 -72 28l-69 17c-50 13 -88 34 -113 62s-38 64 -38 108c0 70 26 126 79 168c51 41 123 63 211 63c36 0 72 -3 109 -9 c37 -5 75 -13 114 -24"],120399:[671,0,612,48,678,"678 671l-25 -131h-218l-103 -540h-169l103 540h-218l25 131h605"],120400:[671,13,740,68,719,"719 671l-77 -402c-19 -99 -55 -171 -108 -215c-54 -45 -129 -67 -228 -67c-78 0 -137 17 -178 51c-40 34 -60 83 -60 148c0 11 1 23 2 36l7 47l76 402h170l-77 -402c-3 -14 -4 -27 -6 -38c-1 -11 -2 -20 -2 -30c0 -29 8 -50 23 -66c16 -14 38 -21 69 -21 c40 0 72 12 94 35c22 24 38 64 49 120l76 402h170"],120401:[671,0,697,76,764,"764 671l-371 -671h-202l-115 671h161l80 -502l272 502h175"],120402:[671,0,999,107,1039,"1039 671l-282 -671h-192l-22 510l-212 -510h-196l-28 671h157l19 -488l206 488h162l21 -488l199 488h168"],120403:[671,0,684,-51,726,"726 671l-285 -332l161 -339h-172l-107 224l-191 -224h-183l295 344l-156 327h173l101 -211l180 211h184"],120404:[671,0,649,63,734,"734 671l-324 -391l-53 -280h-169l53 280l-178 391h169l112 -249l195 249h195"],120405:[671,0,648,-26,663,"663 671l-20 -107l-426 -433h354l-26 -131h-571l20 107l426 433h-334l26 131h551"],120406:[515,13,615,17,552,"373 226h-75c-39 0 -70 -6 -89 -18c-20 -13 -30 -31 -30 -55c0 -19 5 -33 18 -44c12 -10 28 -15 49 -15c32 0 59 10 81 30c21 20 36 48 43 84zM552 360c0 -10 -1 -21 -3 -34c-1 -12 -3 -25 -6 -39l-54 -287h-158l14 75c-27 -31 -54 -53 -82 -67c-29 -14 -60 -21 -94 -21 c-47 0 -84 12 -112 37c-27 25 -40 58 -40 100c0 65 24 113 73 147c48 34 118 51 210 51h92l2 13c1 4 1 7 1 9c1 1 1 3 1 5c0 19 -9 35 -28 45c-18 9 -45 14 -81 14c-32 0 -64 -3 -95 -10c-30 -7 -59 -17 -88 -31l24 122c33 10 66 15 100 20c36 4 71 6 108 6 c72 0 126 -13 162 -38c36 -26 54 -65 54 -117"],120407:[699,13,650,31,612,"449 305c0 30 -7 54 -20 69c-14 16 -34 24 -61 24c-40 0 -73 -19 -99 -57s-38 -88 -38 -149c0 -27 7 -49 21 -64c15 -17 35 -24 61 -24c39 0 72 18 98 56s38 86 38 145zM612 315c0 -39 -6 -77 -17 -114c-11 -35 -28 -69 -48 -99c-27 -38 -57 -66 -90 -85 c-35 -20 -71 -30 -108 -30c-35 0 -63 7 -87 21c-23 13 -43 35 -59 65l-15 -73h-157l132 699h159l-52 -269c25 29 50 50 76 64c26 15 55 21 86 21c56 0 99 -17 132 -54c32 -36 48 -85 48 -146"],120408:[515,13,538,37,527,"527 488l-26 -132c-20 15 -41 26 -62 33c-20 8 -40 11 -60 11c-51 0 -94 -17 -126 -52c-32 -36 -49 -80 -49 -135c0 -35 10 -63 31 -81c20 -21 49 -30 85 -30c25 0 49 4 73 11c24 8 46 19 68 33l-24 -131c-27 -9 -53 -16 -79 -21c-27 -5 -53 -7 -80 -7 c-77 0 -137 18 -179 53c-40 36 -62 86 -62 151c0 41 8 81 22 120c17 39 38 73 67 104c32 34 68 59 110 75c41 17 89 25 143 25c25 0 49 -2 75 -6c24 -6 48 -12 73 -21"],120409:[699,13,646,36,655,"417 310c0 28 -8 50 -21 65c-15 16 -35 23 -60 23c-40 0 -72 -18 -98 -56c-27 -37 -39 -85 -39 -144c0 -31 7 -54 21 -70c13 -16 34 -24 60 -24c40 0 74 18 99 57c25 38 38 87 38 149zM655 699l-133 -699h-158l14 73c-24 -30 -50 -52 -76 -65c-26 -14 -55 -21 -86 -21 c-56 0 -100 18 -131 53c-33 36 -49 86 -49 148c0 38 5 76 17 113c11 36 27 69 49 99c27 38 56 66 90 86c34 19 70 29 108 29c34 0 62 -6 86 -21c23 -14 43 -35 59 -64l52 269h158"],120410:[515,13,618,36,580,"580 315c0 -12 -1 -25 -2 -38c-2 -14 -5 -29 -8 -44l-6 -26h-368c0 -2 0 -5 -1 -7v-9c0 -33 10 -57 29 -73s48 -24 86 -24c33 0 69 4 105 15c37 11 75 25 116 46l-24 -126c-38 -13 -77 -24 -115 -32c-37 -6 -76 -10 -116 -10c-76 0 -136 18 -178 54 c-40 36 -62 88 -62 154c0 38 6 75 21 111c12 37 32 69 57 100c31 36 67 63 108 82c43 18 89 27 141 27c66 0 118 -17 158 -54c39 -37 59 -85 59 -146zM424 330c0 24 -7 44 -22 57c-13 14 -32 21 -56 21c-31 0 -58 -8 -79 -25c-21 -18 -38 -43 -49 -77h203c1 4 2 9 2 12 c1 5 1 8 1 12"],120411:[699,0,386,50,491,"491 699l-21 -106h-86c-23 0 -38 -3 -49 -12c-10 -8 -16 -23 -20 -43l-8 -35h134l-22 -115h-133l-74 -388h-158l73 388h-77l22 115h77l7 35c11 56 33 97 68 123c34 25 82 38 146 38h121"],120412:[514,199,649,20,616,"616 503l-83 -437c-17 -90 -53 -157 -109 -200s-133 -65 -232 -65c-31 0 -60 3 -88 8c-28 4 -56 12 -84 22l23 125c26 -16 50 -29 75 -36c25 -8 50 -12 77 -12c52 0 91 11 120 34c27 23 46 59 56 109l7 35c-25 -30 -51 -51 -76 -66c-26 -14 -55 -20 -86 -20 c-56 0 -100 18 -132 55c-33 37 -49 87 -49 150c0 34 6 68 17 102s27 66 49 96c26 37 55 63 88 83c34 19 70 28 108 28c35 0 64 -6 87 -20c24 -15 44 -36 60 -65l13 74h159zM415 303c0 31 -7 55 -21 71c-13 16 -34 24 -60 24c-39 0 -70 -17 -96 -53s-39 -80 -39 -134 c0 -31 7 -55 21 -70c13 -16 34 -24 60 -24c39 0 70 17 96 53s39 79 39 133"],120413:[699,0,649,31,592,"592 376c0 -9 -1 -20 -3 -31c-1 -12 -3 -25 -5 -39l-59 -306h-157l49 262c4 18 6 31 8 43s3 22 3 29c0 19 -6 34 -15 44c-11 10 -26 16 -45 16c-32 0 -60 -13 -84 -39c-23 -26 -39 -62 -48 -108l-48 -247h-157l132 699h159l-52 -269c29 29 58 50 88 64c29 14 59 21 91 21 c45 0 81 -12 106 -36c24 -25 37 -59 37 -103"],120414:[699,0,310,31,322,"285 503l-97 -503h-157l95 503h159zM322 699l-26 -131h-158l25 131h159"],120415:[699,199,294,-128,306,"269 503l-95 -494c-13 -71 -38 -123 -75 -156c-37 -34 -87 -52 -149 -52h-78l20 106h28c29 0 51 7 64 20c14 14 25 41 32 82l94 494h159zM306 699l-25 -131h-159l25 131h159"],120416:[699,0,596,31,647,"647 503l-286 -233l208 -270h-180l-159 217l-42 -217h-157l132 699h159l-72 -379l212 183h185"],120417:[699,0,310,31,322,"322 699l-134 -699h-157l132 699h159"],120418:[515,0,946,31,889,"889 376c0 -9 -1 -19 -3 -30c-1 -12 -3 -25 -5 -40l-59 -306h-158l49 262l2 7c7 37 11 61 11 71c0 17 -5 30 -14 40c-10 9 -21 14 -38 14c-30 0 -55 -12 -76 -38s-36 -62 -45 -109l-48 -247h-158l50 262l9 52c2 11 3 20 3 26c0 17 -5 30 -14 40c-9 9 -21 14 -37 14 c-29 0 -55 -13 -76 -39c-22 -27 -38 -62 -46 -108l-48 -247h-157l95 503h159l-15 -73c25 28 52 49 79 64c28 14 56 21 87 21c34 0 63 -9 87 -26c25 -18 40 -41 44 -69c25 31 53 54 83 70c31 17 63 25 96 25c45 0 80 -12 104 -37c26 -24 39 -58 39 -102"],120419:[515,0,649,31,592,"592 376c0 -9 -1 -20 -3 -31c-1 -12 -3 -25 -5 -39l-59 -306h-157l49 262c4 18 6 31 8 43s3 22 3 29c0 19 -6 34 -15 44c-11 10 -26 16 -45 16c-32 0 -60 -13 -84 -39c-23 -26 -39 -62 -48 -108l-48 -247h-157l95 503h159l-15 -73c29 29 58 50 88 64c29 14 59 21 91 21 c45 0 81 -12 106 -36c24 -25 37 -59 37 -103"],120420:[515,13,625,36,589,"425 304c0 31 -7 55 -22 71c-14 17 -35 25 -62 25c-40 0 -75 -18 -101 -56s-39 -86 -39 -144c0 -33 7 -56 21 -73c15 -17 35 -25 62 -25c41 0 75 19 101 57s40 86 40 145zM589 303c0 -38 -6 -75 -19 -111c-14 -36 -33 -69 -58 -98c-30 -36 -65 -62 -106 -80 s-86 -27 -136 -27c-73 0 -130 19 -172 57c-40 38 -62 90 -62 156c0 37 6 74 21 110c13 36 32 69 57 99c30 34 64 61 105 80c41 17 85 26 135 26c73 0 131 -18 172 -57c42 -38 63 -90 63 -155"],120421:[515,191,646,-10,608,"608 315c0 -39 -6 -77 -17 -114c-11 -35 -28 -69 -48 -99c-27 -38 -57 -66 -90 -85c-35 -20 -71 -30 -108 -30c-35 0 -63 7 -87 21c-23 13 -43 35 -59 65l-51 -264h-158l132 694h159l-15 -73c25 29 50 50 76 64c26 15 55 21 86 21c56 0 99 -17 132 -54 c32 -36 48 -85 48 -146zM445 305c0 30 -7 54 -20 69c-14 16 -35 24 -61 24c-40 0 -73 -19 -99 -57s-38 -88 -38 -149c0 -27 7 -49 21 -64c15 -17 34 -24 61 -24c39 0 72 18 98 56s38 86 38 145"],120422:[515,191,650,36,617,"617 503l-132 -694h-158l50 264c-23 -30 -49 -52 -75 -65c-26 -14 -55 -21 -86 -21c-56 0 -100 18 -131 53c-33 36 -49 86 -49 148c0 38 5 76 17 113c11 36 27 69 49 99c27 38 56 66 90 86c34 19 70 29 108 29c34 0 62 -6 86 -21c23 -14 43 -35 59 -64l14 73h158z M417 310c0 28 -8 50 -21 65c-15 16 -35 23 -60 23c-40 0 -72 -18 -98 -56c-27 -37 -39 -85 -39 -144c0 -31 7 -54 21 -70c13 -16 34 -24 60 -24c40 0 74 18 99 57c25 38 38 87 38 149"],120423:[515,0,442,31,494,"494 512l-28 -146c-11 7 -23 11 -36 15c-14 3 -27 4 -43 4c-40 0 -73 -12 -100 -39s-45 -64 -54 -114l-45 -232h-157l95 503h159l-17 -86c20 32 46 56 78 72c31 18 66 26 103 26c6 0 12 0 19 -1c8 0 16 -1 26 -2"],120424:[515,13,540,10,505,"505 488l-23 -126c-31 15 -62 27 -92 35c-31 7 -60 11 -87 11c-31 0 -55 -4 -72 -11c-17 -10 -25 -21 -25 -36c0 -10 5 -16 15 -22c9 -5 27 -11 54 -17l29 -6c64 -13 108 -31 133 -53c27 -21 39 -51 39 -90c0 -58 -22 -104 -67 -137c-45 -32 -108 -49 -188 -49 c-34 0 -69 3 -104 8s-71 13 -107 24l23 126c29 -16 60 -30 92 -38c32 -9 65 -13 99 -13c33 0 58 4 75 12s25 20 25 36c0 11 -4 19 -14 25c-9 5 -28 11 -58 18l-29 5c-56 12 -96 30 -120 54c-25 23 -36 55 -36 96c0 57 20 100 63 130c40 30 100 45 177 45c33 0 67 -2 99 -6 c33 -6 66 -12 99 -21"],120425:[646,0,431,43,462,"462 503l-22 -115h-161l-41 -213c-1 -5 -2 -8 -2 -12v-9c0 -14 4 -24 12 -30c10 -6 24 -9 46 -9h81l-22 -115h-133c-47 0 -83 10 -108 30c-25 21 -38 50 -38 89c0 8 1 17 2 26c1 10 2 20 4 30l40 213h-77l22 115h78l27 143h158l-27 -143h161"],120426:[503,13,649,60,619,"619 503l-96 -503h-158l14 74c-27 -30 -54 -51 -84 -66c-30 -14 -61 -21 -94 -21c-45 0 -80 12 -104 36c-24 25 -37 59 -37 103c0 10 1 22 2 33c1 12 2 24 5 37l58 307h157l-49 -262c-4 -17 -7 -31 -8 -43c-2 -12 -3 -22 -3 -29c0 -18 5 -34 15 -44c11 -10 25 -16 44 -16 c33 0 62 13 84 39c23 26 40 62 49 108l47 247h158"],120427:[503,0,589,63,616,"616 503l-288 -503h-167l-98 503h145l64 -351l185 351h159"],120428:[503,0,839,87,843,"843 503l-225 -503h-167l-17 346l-150 -346h-163l-34 503h145l17 -346l148 346h126l18 -345l147 345h155"],120429:[503,0,574,-41,600,"600 503l-224 -244l136 -259h-163l-78 159l-141 -159h-171l236 258l-131 245h164l73 -149l128 149h171"],120430:[503,199,582,0,618,"618 503l-311 -551c-35 -61 -68 -102 -97 -122c-29 -19 -68 -29 -115 -29h-95l16 106h50c26 0 46 5 60 13c14 9 27 25 38 47l14 27l-119 509h149l67 -348l175 348h168"],120431:[503,0,522,-9,526,"526 503l-21 -112l-307 -276h255l-22 -115h-440l21 112l307 276h-243l21 115h429"],120662:[671,0,697,5,693,"693 0h-171l-41 122h-265l-41 -122h-170l243 671h202zM439 247l-90 266l-90 -266h180"],120663:[671,0,702,92,632,"436 482c0 23 -7 41 -21 53c-13 12 -33 18 -60 18h-94v-142h94c27 0 47 6 60 18c14 12 21 30 21 53zM463 206c0 30 -8 51 -25 65c-18 15 -44 22 -78 22h-99v-175h99c34 0 60 7 78 22c16 15 25 37 25 66zM632 192c0 -64 -22 -113 -64 -144c-43 -32 -108 -48 -195 -48h-281 v671h254c91 0 157 -14 198 -43c41 -28 61 -72 61 -135c0 -33 -7 -61 -23 -84c-14 -22 -36 -39 -64 -50c36 -11 64 -31 84 -60s30 -64 30 -107"],120664:[671,0,585,92,558,"558 540h-297v-540h-169v671h466v-131"],120665:[671,0,697,5,693,"693 0h-688l243 671h202zM477 131l-128 382l-129 -382h257"],120666:[671,0,631,92,558,"558 0h-466v671h456v-131h-287v-125h270v-131h-270v-153h297v-131"],120667:[671,0,661,45,616,"616 0h-571v105l352 435h-342v131h552v-105l-352 -435h361v-131"],120668:[671,0,771,92,680,"680 0h-170v284h-249v-284h-169v671h169v-256h249v256h170v-671"],120669:[683,13,775,50,725,"550 335c0 70 -14 125 -42 164c-29 39 -69 59 -121 59c-51 0 -91 -20 -119 -59c-29 -39 -43 -94 -43 -164c0 -71 14 -125 43 -164c28 -39 68 -59 119 -59c52 0 92 20 121 59c28 39 42 93 42 164zM725 335c0 -109 -30 -194 -90 -256c-59 -61 -142 -92 -248 -92 c-105 0 -188 31 -248 92c-59 62 -89 147 -89 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c106 0 189 -32 248 -92c60 -62 90 -148 90 -256zM500 284h-225v131h225v-131"],120670:[671,0,353,92,261,"261 0h-169v671h169v-671"],120671:[671,0,703,92,734,"734 0h-212l-261 264v-264h-169v671h169v-245l244 245h196l-316 -318"],120672:[671,0,697,5,693,"693 0h-171l-173 513l-174 -513h-170l243 671h202"],120673:[671,0,914,92,822,"822 0h-160v490l-152 -361h-107l-151 361v-490h-160v671h215l149 -359l151 359h215v-671"],120674:[671,0,771,92,680,"680 0h-189l-239 460v-460h-160v671h189l238 -460v460h161v-671"],120675:[671,0,586,98,503,"457 284h-313v131h313v-131zM503 540h-405v131h405v-131zM503 0h-405v131h405v-131"],120676:[683,13,775,50,725,"550 335c0 70 -14 125 -42 164c-29 39 -69 59 -121 59c-51 0 -91 -20 -119 -59c-29 -39 -43 -94 -43 -164c0 -71 14 -125 43 -164c28 -39 68 -59 119 -59c52 0 92 20 121 59c28 39 42 93 42 164zM725 335c0 -109 -30 -194 -90 -256c-59 -61 -142 -92 -248 -92 c-105 0 -188 31 -248 92c-59 62 -89 147 -89 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c106 0 189 -32 248 -92c60 -62 90 -148 90 -256"],120677:[671,0,771,92,680,"680 0h-170v540h-249v-540h-169v671h588v-671"],120678:[671,0,672,92,632,"632 452c0 -70 -23 -124 -68 -163c-44 -38 -108 -56 -191 -56h-112v-233h-169v671h281c83 0 147 -20 191 -57c45 -38 68 -92 68 -162zM457 452c0 30 -9 53 -27 69s-43 25 -75 25h-94v-188h94c32 0 57 8 75 25c18 16 27 38 27 69"],120679:[683,13,775,50,725,"725 335c0 -109 -30 -194 -90 -256c-59 -61 -142 -92 -248 -92c-105 0 -188 31 -248 92c-59 62 -89 147 -89 256c0 108 30 194 89 256c60 60 143 92 248 92c106 0 189 -32 248 -92c60 -62 90 -148 90 -256zM543 415c-7 33 -19 61 -35 84c-29 39 -69 59 -121 59 c-51 0 -91 -20 -119 -59c-17 -23 -29 -51 -36 -84h311zM547 284h-319c5 -47 18 -84 40 -113c28 -39 68 -59 119 -59c52 0 92 20 121 59c21 29 34 66 39 113"],120680:[671,0,631,92,558,"558 0h-466v144l209 213l-209 176v138h456v-131h-295l217 -181l-224 -228h312v-131"],120681:[671,0,615,5,610,"610 540h-218v-540h-169v540h-218v131h605v-131"],120682:[671,0,650,-10,660,"660 671l-251 -389v-282h-169v282l-250 389h185l150 -240l149 240h186"],120683:[671,0,775,50,725,"303 208v254c-14 -6 -25 -13 -35 -22c-29 -25 -43 -60 -43 -105c0 -47 14 -81 43 -105c10 -9 21 -17 35 -22zM550 335c0 44 -14 79 -42 105c-10 9 -22 16 -36 22v-254c14 5 25 13 36 22c28 28 42 62 42 105zM725 335c0 -84 -30 -149 -90 -197c-42 -33 -97 -55 -163 -65 v-73h-169v73c-66 9 -121 31 -164 65c-59 48 -89 113 -89 197s30 149 89 197c43 34 98 56 164 65v74h169v-74c66 -9 121 -31 163 -65c60 -48 90 -113 90 -197"],120684:[671,0,697,19,678,"678 0h-177l-153 229l-152 -229h-177l228 342l-219 329h176l144 -217l143 217h178l-219 -329"],120685:[671,0,775,56,721,"721 487c0 -106 -28 -191 -83 -253c-55 -63 -110 -95 -165 -95v-139h-169v139c-55 0 -109 32 -164 94c-56 62 -84 147 -84 254v184h169v-158c0 -72 6 -121 19 -145c24 -45 44 -68 60 -68v371h169v-371c16 0 36 23 60 68c13 24 19 73 19 145v158h169v-184"],120686:[683,0,770,27,743,"743 0h-301v140c11 6 21 14 30 23c50 52 75 116 75 191c0 58 -13 106 -42 145s-69 59 -120 59s-92 -20 -120 -59s-43 -87 -43 -145c0 -75 25 -139 77 -191c8 -9 18 -17 29 -23v-140h-301v131h135c-77 47 -114 123 -114 228c0 93 29 170 89 232c60 60 143 92 248 92 s187 -32 248 -92c60 -62 90 -139 90 -232c0 -105 -39 -181 -115 -228h135v-131"],120687:[671,0,697,5,693,"693 671l-243 -671h-202l-243 671h688zM478 540h-257l128 -382"],120688:[514,11,627,48,585,"585 0h-45c-47 0 -82 13 -105 38c-5 5 -9 10 -10 13c-14 -19 -28 -34 -42 -45c-14 -12 -58 -18 -131 -17c-72 0 -124 23 -155 68c-33 46 -49 112 -49 201c0 88 17 150 50 185c42 47 103 70 183 71c68 1 117 -18 147 -60l15 49h137l-86 -259l13 -69c8 -49 22 -74 42 -74 h36v-101zM367 265l-13 73c-9 46 -32 68 -70 69c-20 0 -38 -13 -54 -40c-17 -25 -25 -64 -25 -117c0 -52 8 -91 22 -115c14 -23 33 -36 55 -36c22 -1 41 22 55 68"],120689:[711,191,656,84,612,"445 183c0 43 -17 77 -51 103c-19 13 -54 19 -106 20v103c48 8 75 17 82 28c19 26 28 48 28 66c0 26 -5 47 -17 65c-12 17 -31 25 -58 25c-32 0 -53 -12 -64 -37c-12 -26 -18 -62 -18 -110v-195c0 -48 9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38c38 0 63 10 77 30 c16 21 22 37 22 49zM612 185c0 -53 -19 -99 -55 -139c-37 -40 -88 -59 -154 -59c-65 0 -119 29 -162 86v-264h-157v629c0 84 20 147 60 190c34 35 67 58 99 68c33 11 61 15 83 15c23 0 36 -1 39 -1c60 -9 107 -34 141 -72c23 -26 35 -67 35 -121c0 -27 -8 -53 -24 -78 c-20 -31 -44 -47 -74 -50c44 -12 79 -30 106 -55c42 -39 63 -88 63 -149"],120690:[503,191,616,15,602,"602 503l-202 -503v-191h-157v191l-130 338c-10 26 -19 42 -28 47c-16 8 -29 12 -40 12h-30v106h72c20 0 52 -11 96 -33c20 -10 43 -49 67 -118l71 -194l122 345h159"],120691:[707,13,627,43,585,"585 249c0 -81 -25 -145 -73 -192s-114 -70 -197 -70c-85 0 -151 23 -199 70c-49 47 -73 112 -73 194c0 63 24 118 73 166c14 14 31 27 50 37c-44 23 -65 59 -65 106c0 98 77 147 232 147c78 0 137 -11 179 -33v-106c-35 21 -100 31 -194 31c-49 0 -74 -15 -74 -43 c0 -29 34 -48 102 -58c69 -10 123 -32 164 -67c50 -40 75 -101 75 -182zM421 249c0 44 -10 78 -31 101c-20 23 -46 35 -74 38c-14 2 -27 4 -39 8c-15 -8 -30 -19 -42 -35c-19 -27 -29 -63 -29 -111c0 -47 10 -83 29 -109c19 -27 46 -40 79 -40c32 0 59 14 78 40 c20 27 29 63 29 108"],120692:[515,13,512,54,449,"449 12c-26 -8 -53 -15 -80 -18c-27 -5 -54 -7 -81 -7c-77 0 -134 13 -175 39c-39 26 -59 65 -59 117c0 34 9 61 27 82c19 22 46 37 81 46c-32 8 -55 21 -71 40s-25 43 -25 73c0 45 17 78 51 99s85 32 153 32c25 0 51 -2 77 -5c26 -4 53 -10 80 -16v-108 c-18 9 -39 15 -64 20c-25 4 -46 7 -63 7c-28 0 -50 -5 -66 -16s-24 -23 -24 -35c0 -13 8 -24 24 -35c15 -9 40 -13 74 -13h54v-101h-52c-37 0 -65 -5 -83 -17c-20 -11 -30 -26 -30 -44s10 -32 29 -44s46 -18 79 -18c23 0 47 4 72 9c27 7 51 16 72 26v-113"],120693:[699,191,540,43,492,"492 -42c0 -47 -13 -84 -39 -110s-63 -39 -111 -39v101c20 0 34 4 40 13c7 9 11 19 11 30s-4 22 -13 32s-21 15 -38 15c-199 0 -299 75 -299 226c0 144 94 263 280 358h-271v115h432v-115c-188 -88 -283 -208 -284 -359c0 -71 54 -108 159 -110c36 -1 67 -16 93 -44 c27 -29 40 -66 40 -113"],120694:[515,191,656,84,579,"579 -191h-158v241v185c0 43 -1 72 -3 90c-2 16 -6 28 -10 36c-6 10 -14 18 -25 24s-23 9 -36 9c-34 0 -59 -13 -78 -39s-28 -62 -28 -108v-247h-157v503h157v-73c24 29 49 50 76 64c27 15 56 21 88 21c57 0 100 -17 130 -53c29 -36 44 -88 44 -156v-497"],120695:[707,10,627,43,585,"419 299h-211c2 -61 10 -104 27 -129c27 -44 52 -65 78 -66c26 0 53 22 80 66c15 26 24 69 26 129zM419 414c-3 49 -12 87 -27 116c-22 44 -48 65 -78 65c-31 0 -57 -21 -79 -65c-15 -30 -24 -68 -26 -116h210zM585 345c0 -109 -22 -196 -64 -259 c-42 -65 -112 -96 -207 -96c-96 0 -165 31 -208 96c-42 63 -63 150 -63 259c0 110 21 198 61 263c42 65 112 99 210 99s167 -34 209 -99c41 -65 62 -153 62 -263"],120696:[503,17,362,78,321,"321 -6c-18 -8 -59 -11 -121 -11c-19 0 -39 2 -58 8c-30 9 -50 27 -58 55c-3 13 -6 32 -6 59v398h157v-340c0 -39 4 -63 11 -72c7 -10 19 -15 36 -15c16 0 29 0 39 2v-84"],120697:[503,0,653,84,598,"598 0h-187l-143 217l-27 -24v-193h-157v503h157v-144l156 144h175l-189 -177"],120698:[699,0,575,30,546,"546 0h-158l-98 264l-103 -264h-157l190 458l-27 76c-8 23 -18 38 -29 47s-30 12 -58 12h-49v106h91c53 0 94 -12 123 -35s53 -61 73 -116"],120699:[503,192,673,85,642,"642 7c-15 -7 -30 -12 -44 -15c-13 -3 -27 -5 -40 -5c-26 0 -47 6 -64 17c-17 12 -30 29 -40 54c-14 -24 -31 -41 -50 -53c-20 -12 -43 -18 -69 -18c-21 0 -40 4 -56 10c-15 8 -27 19 -36 32v-221h-158v695h158v-292c0 -35 8 -61 23 -78c14 -17 37 -25 66 -25 c31 0 53 8 68 25c14 17 22 43 22 78v292h158v-336c0 -22 3 -36 7 -45c5 -8 13 -13 24 -13c6 0 11 1 16 3c4 1 10 4 15 8v-113"],120700:[503,0,619,15,573,"573 321c0 -59 -20 -114 -60 -166c-52 -69 -96 -120 -132 -155h-173l-193 503h157l130 -371c77 71 115 140 117 207c1 17 -3 38 -9 66c-13 45 -32 78 -59 98h120c39 -16 67 -49 83 -95c13 -34 19 -63 19 -87"],120701:[699,191,540,43,492,"492 -42c0 -47 -13 -84 -39 -110s-63 -39 -111 -39v101c20 0 34 4 40 13c7 9 11 19 11 30s-4 22 -13 32s-21 15 -38 15c-199 0 -299 64 -299 193c0 107 58 172 175 196c-80 2 -120 37 -119 105c0 47 36 77 105 90h-152v115h432v-115c-160 0 -239 -30 -239 -90 c-1 -57 57 -86 174 -85v-103c-146 1 -218 -37 -219 -113c1 -52 54 -78 159 -78c35 0 66 -15 94 -44c26 -29 39 -66 39 -113"],120702:[515,13,627,43,584,"420 251c0 48 -9 85 -27 111c-18 25 -45 38 -79 38s-61 -13 -79 -38c-19 -26 -28 -63 -28 -111s9 -84 28 -111c18 -25 45 -38 79 -38s61 13 79 38c18 27 27 63 27 111zM584 251c0 -83 -24 -147 -72 -194c-47 -47 -114 -70 -198 -70c-85 0 -151 23 -199 70 c-49 47 -72 111 -72 194s23 147 72 194c48 47 114 70 199 70c84 0 151 -23 198 -70c48 -47 72 -111 72 -194"],120703:[503,17,722,42,663,"663 388h-86v-225c0 -39 3 -64 10 -72c8 -10 19 -15 35 -15c18 0 31 0 40 2v-84c-18 -8 -58 -11 -121 -11c-19 0 -38 2 -57 8c-31 9 -51 27 -59 55c-4 13 -6 32 -6 59v283h-134v-388h-157v388h-86v115h621v-115"],120704:[517,191,656,84,612,"612 251c0 -78 -20 -141 -58 -190c-40 -49 -89 -74 -150 -74c-34 0 -64 7 -91 21c-26 13 -50 35 -72 65v-264h-157v434c0 84 22 147 66 190c39 38 77 62 113 70c37 9 73 14 108 14c12 0 23 -1 33 -2c57 -4 107 -29 150 -74c38 -42 58 -105 58 -190zM449 251 c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -43 37 -77 37s-60 -13 -78 -37c-18 -26 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38s59 12 77 38c17 25 26 61 26 109"],120705:[515,191,544,43,478,"478 356c-43 29 -86 44 -131 44c-44 0 -79 -13 -103 -38c-25 -27 -37 -64 -37 -111c0 -45 11 -79 35 -100c23 -20 55 -33 95 -36c42 -2 75 -17 100 -45c26 -28 39 -65 39 -112s-13 -84 -39 -110c-25 -26 -63 -39 -111 -39v101c20 0 34 4 41 13s11 19 11 30s-5 22 -14 32 c-8 10 -21 15 -38 15c-98 0 -167 19 -208 57c-50 46 -75 111 -75 194s25 148 75 194c50 47 119 70 208 70c52 0 102 -9 152 -27v-132"],120706:[503,13,710,43,659,"420 251c0 48 -9 85 -27 111c-18 25 -45 38 -79 38c-35 0 -61 -13 -79 -38c-19 -26 -28 -63 -28 -111s9 -84 28 -111c18 -25 44 -38 79 -38c34 0 61 13 79 38c18 27 27 63 27 111zM659 388h-104c19 -39 29 -84 29 -137c0 -83 -24 -147 -72 -194 c-47 -47 -114 -70 -198 -70c-85 0 -151 23 -199 70c-49 47 -72 111 -72 194s24 147 72 194c40 39 106 58 199 58h345v-115"],120707:[503,17,579,21,553,"553 388h-187v-225c0 -39 3 -63 10 -72c8 -10 19 -15 36 -15s29 0 39 2v-84c-18 -8 -58 -11 -120 -11c-20 0 -40 2 -59 8c-30 9 -49 27 -58 55c-4 13 -6 33 -6 59v283h-187v115h532v-115"],120708:[503,9,620,78,574,"574 287c0 -96 -19 -168 -57 -219s-108 -77 -210 -77c-86 0 -144 12 -174 36c-37 29 -55 73 -55 134v342h157v-348c0 -22 5 -38 17 -48c10 -10 29 -15 57 -15c34 0 65 20 92 61c14 19 20 63 20 134c0 41 -3 75 -10 99c-15 57 -34 96 -59 117h121c34 -28 62 -66 83 -114 c12 -28 18 -62 18 -102"],120709:[508,191,716,64,659,"659 251c0 -148 -73 -232 -220 -251v-191h-155v191c-146 19 -220 103 -220 251c0 83 24 147 73 194c39 39 84 58 132 58v-103c-6 0 -16 -14 -28 -38c-12 -26 -19 -57 -19 -94c0 -72 20 -123 62 -153v176c0 144 58 217 174 217c45 0 87 -19 129 -58 c48 -44 72 -111 72 -199zM500 268c1 39 -1 70 -9 91s-17 30 -27 29c-17 -2 -25 -34 -25 -97v-176c40 29 61 80 61 153"],120710:[503,191,585,25,560,"560 -191h-72c-54 0 -95 11 -123 33c-27 23 -52 61 -75 118l-7 20l-92 -171h-166l187 351l-69 178c-10 24 -20 41 -31 48c-11 8 -23 11 -38 11h-49v106h91c39 0 73 -11 101 -31c28 -22 55 -62 77 -120l8 -21l92 172h166l-187 -352l70 -177c9 -24 18 -39 28 -48 c11 -8 25 -12 40 -12h49v-105"],120711:[503,191,727,65,658,"658 264c0 -156 -73 -245 -219 -264v-191h-155v191c-146 19 -219 108 -219 264v239h157v-235c0 -72 20 -123 62 -153v388h155v-388c42 30 62 81 62 153v235h157v-239"],120712:[503,12,791,43,748,"748 255c0 -179 -65 -268 -195 -267c-95 0 -147 43 -157 129c-11 -86 -63 -129 -159 -129c-129 -1 -194 88 -194 267c0 77 29 160 86 248h135c-38 -71 -57 -152 -57 -246s20 -141 61 -142c34 0 50 68 49 205h157c-1 -137 14 -205 49 -205c40 1 61 48 61 142 s-19 175 -57 246h134c58 -88 87 -171 87 -248"],120713:[620,13,536,60,475,"474 259c-7 -98 -35 -170 -83 -218c-39 -35 -82 -54 -129 -54c-50 0 -92 13 -126 41c-41 33 -65 77 -73 132c-8 61 1 115 26 164c25 47 69 70 131 70c33 0 65 -10 98 -31c13 -8 29 -24 49 -48c0 19 -1 39 -5 61c-4 33 -13 59 -24 77c-35 50 -77 76 -126 76 c-24 0 -54 -8 -89 -24l-14 99c42 11 78 16 108 16c90 0 159 -39 209 -117c23 -35 38 -80 45 -134c6 -34 6 -71 3 -110zM355 209c-31 51 -66 77 -107 77c-39 0 -62 -21 -70 -62c-6 -27 -8 -52 -6 -75c3 -22 12 -40 26 -53c13 -14 31 -21 52 -21c17 0 32 5 46 16 c16 13 29 32 41 56c8 20 15 40 18 62"],120714:[515,13,596,67,502,"502 6l-42 -8c-38 -7 -75 -11 -111 -11c-89 0 -158 23 -208 70c-49 46 -74 110 -74 194s25 148 74 194c50 47 119 70 208 70c38 0 75 -3 111 -11c28 -5 42 -9 42 -9v-114c-6 3 -17 7 -36 13c-37 9 -71 14 -103 14c-41 0 -73 -9 -95 -28c-23 -19 -36 -46 -39 -79h273v-99 l-273 -1c3 -34 16 -60 39 -79c22 -19 55 -28 95 -28c35 0 68 4 103 15c22 6 35 12 36 15v-118"],120715:[707,10,604,50,556,"415 414c1 38 -3 69 -15 94c-27 58 -52 87 -75 87c-46 0 -71 -26 -71 -80c-1 -47 12 -75 35 -85c50 -22 91 -27 126 -16zM556 348c-3 -116 -24 -204 -60 -262c-41 -65 -105 -96 -192 -96c-82 0 -147 31 -193 96c-41 57 -62 136 -60 238h148c1 -87 14 -145 37 -175 c24 -30 46 -45 68 -45c32 1 57 20 75 59c19 48 30 94 31 137c-61 -4 -118 5 -171 24c-87 32 -131 98 -131 199c0 120 73 181 217 184c80 0 138 -32 179 -96c37 -61 55 -148 52 -263"],120716:[504,6,680,55,624,"624 419c0 -13 -8 -35 -26 -68c-13 -24 -46 -59 -100 -104c-9 -21 -15 -42 -15 -62s4 -40 10 -59c7 -19 25 -29 56 -29c16 0 38 16 65 48v-130c-18 -15 -42 -21 -71 -21c-129 0 -194 57 -194 170c0 14 2 25 7 30l-66 -36c-29 -109 -81 -164 -158 -164 c-52 0 -77 28 -77 85c0 13 8 35 26 68c13 24 46 59 100 104c10 20 14 42 14 62s-3 39 -10 59c-7 19 -25 29 -54 29c-18 0 -39 -16 -66 -49v131c18 15 42 21 71 21c119 0 183 -41 191 -123c2 -17 2 -32 2 -47s-1 -25 -5 -30l65 35c29 110 83 164 160 164c50 0 75 -27 75 -84"],120717:[699,191,729,60,662,"505 251c0 47 -13 87 -38 119c-11 14 -19 19 -28 19v-269l28 20c25 19 38 57 38 111zM662 251c0 -80 -24 -145 -75 -194c-36 -36 -85 -58 -148 -68v-180h-156v180c-63 10 -112 32 -148 68c-51 49 -75 114 -75 194c0 77 21 142 60 194c30 37 84 60 163 67v187h156v-187 c79 -7 133 -30 163 -67c40 -52 60 -117 60 -194zM283 120v269c-9 0 -17 -5 -28 -19c-24 -32 -38 -72 -38 -119c0 -54 14 -92 38 -111"],120718:[517,199,656,84,612,"612 251c0 -78 -20 -141 -58 -190c-40 -49 -89 -74 -150 -74c-34 0 -64 7 -91 21c-26 13 -50 35 -72 65v-73c0 -62 18 -93 53 -93h278v-106h-278c-140 0 -210 66 -210 197v245c0 80 22 143 66 190c52 56 126 84 221 84c76 0 137 -26 183 -76c38 -42 58 -105 58 -190z M449 251c0 48 -9 85 -26 110c-18 24 -43 37 -77 37s-60 -13 -78 -37c-18 -26 -27 -62 -27 -110s9 -84 27 -109c18 -26 44 -38 78 -38s59 12 77 38c17 25 26 61 26 109"],120719:[503,12,787,22,761,"761 388h-42c18 -46 27 -90 27 -133c0 -179 -65 -267 -195 -267c-95 0 -147 43 -157 129c-11 -86 -63 -129 -159 -129c-129 0 -194 88 -194 267c0 43 9 87 26 133h-45v115h739v-115zM582 257c0 47 -5 90 -15 131h-348c-10 -41 -14 -84 -14 -131c0 -94 20 -142 61 -142 c32 0 48 69 48 205h158c0 -136 16 -205 49 -205c40 0 61 48 61 142"],120720:[671,0,697,-65,615,"615 0h-161l-19 122h-262l-64 -122h-174l371 671h193zM414 244l-40 258l-137 -258h177"],120721:[671,0,694,21,631,"458 499c0 17 -6 31 -18 40c-11 9 -28 14 -51 14h-94l-27 -142h94c31 0 53 8 71 23c17 16 25 37 25 65zM432 227c0 22 -7 40 -21 50c-15 11 -36 16 -66 16h-100l-33 -175h100c38 0 68 9 89 28c20 19 31 45 31 81zM631 527c0 -40 -11 -77 -32 -107 c-23 -32 -52 -52 -87 -61c29 -8 52 -24 67 -46s23 -50 23 -83c0 -73 -26 -129 -79 -169c-52 -41 -126 -61 -221 -61h-281l128 671h254c77 0 135 -12 172 -35c38 -23 56 -60 56 -109"],120722:[671,0,571,21,615,"615 671l-25 -131h-297l-103 -540h-169l128 671h466"],120723:[671,0,697,-66,622,"622 0h-688l371 671h201zM430 131l-54 382l-203 -382h257"],120724:[671,0,618,21,605,"605 671l-25 -131h-287l-24 -125h270l-25 -131h-270l-29 -153h296l-24 -131h-466l128 671h456"],120725:[671,0,648,-26,663,"663 671l-20 -107l-426 -433h354l-26 -131h-571l20 107l426 433h-334l26 131h551"],120726:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-170l54 284h-249l-54 -284h-169l128 671h169l-49 -256h250l48 256h169"],120727:[683,13,773,40,733,"557 420c0 29 -7 56 -19 79c-21 39 -58 59 -109 59c-52 0 -96 -20 -132 -59c-35 -39 -60 -94 -73 -164c-6 -28 -9 -56 -9 -86c0 -28 8 -55 20 -78c21 -39 58 -59 109 -59c52 0 96 20 132 59c35 39 60 93 73 164c6 27 8 55 8 85zM733 426c0 -28 -3 -59 -9 -91 c-21 -109 -67 -194 -139 -256c-71 -61 -160 -92 -264 -92c-106 0 -183 31 -231 92c-34 43 -50 99 -50 165c0 27 3 59 9 91c21 108 67 194 139 256c71 60 160 92 265 92s182 -32 230 -92c34 -44 50 -99 50 -165zM514 415l-25 -131h-224l24 131h225"],120728:[671,0,339,21,318,"318 671l-128 -671h-169l128 671h169"],120729:[671,0,692,21,755,"755 671l-376 -326l284 -345h-199l-221 280l-53 -280h-169l128 671h169l-46 -241l279 241h204"],120730:[671,0,697,-66,622,"622 0h-171l-75 513l-272 -513h-170l371 671h201"],120731:[671,0,900,21,879,"879 671l-128 -671h-160l93 495l-227 -366h-91l-91 366l-94 -495h-160l128 671h208l84 -356l222 356h216"],120732:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-189l-151 465l-88 -465h-160l128 671h189l150 -465l88 465h160"],120733:[671,0,572,27,560,"465 415l-25 -131h-312l25 131h312zM560 671l-25 -131h-405l25 131h405zM456 131l-24 -131h-405l25 131h404"],120734:[683,13,772,36,736,"557 396c0 52 -11 93 -35 120c-23 28 -57 42 -101 42c-58 0 -108 -27 -147 -81c-40 -54 -60 -121 -60 -202c0 -51 12 -92 34 -120c24 -28 56 -43 98 -43c33 0 63 8 89 22c27 15 49 36 67 65c18 27 32 58 42 92c9 34 13 69 13 105zM736 414c0 -54 -8 -106 -24 -155 c-16 -48 -40 -92 -71 -130c-38 -48 -83 -83 -135 -107c-52 -23 -112 -35 -180 -35c-88 0 -157 25 -210 74c-54 49 -80 114 -80 195c0 54 8 106 24 154c16 49 40 92 71 132c38 47 82 83 134 106c53 23 113 35 180 35c88 0 158 -25 212 -75c52 -50 79 -114 79 -194"],120735:[671,0,756,21,736,"736 671l-127 -671h-170l104 540h-250l-103 -540h-169l128 671h587"],120736:[671,0,662,21,649,"649 489c0 -35 -6 -69 -19 -101c-12 -31 -31 -59 -56 -83c-26 -25 -56 -44 -92 -56c-36 -11 -82 -16 -136 -16h-112l-44 -233h-169l128 671h281c69 0 122 -17 161 -48c39 -32 58 -77 58 -134zM475 470c0 25 -7 43 -22 56s-37 20 -66 20h-92l-36 -188h93c41 0 70 9 92 28 c21 20 31 48 31 84"],120737:[683,13,773,40,733,"733 426c0 -28 -3 -59 -9 -91c-21 -109 -67 -194 -139 -256c-71 -61 -160 -92 -264 -92c-106 0 -183 31 -231 92c-34 43 -50 99 -50 165c0 27 3 59 9 91c21 108 67 194 139 256c71 60 160 92 265 92s182 -32 230 -92c34 -44 50 -99 50 -165zM557 420c0 29 -7 56 -19 79 c-21 39 -58 59 -109 59c-52 0 -96 -20 -132 -59c-20 -23 -37 -51 -50 -84h310v5zM537 284h-321c-1 -11 -1 -23 -1 -35c0 -28 8 -55 20 -78c21 -39 58 -59 109 -59c52 0 96 20 132 59c26 29 47 66 61 113"],120738:[671,0,618,21,605,"605 671l-24 -131h-295l181 -181l-267 -228h311l-24 -131h-466l27 144l250 213l-176 176l27 138h456"],120739:[671,0,612,48,678,"678 671l-25 -131h-218l-103 -540h-169l103 540h-218l25 131h605"],120740:[671,0,649,63,734,"734 671l-324 -391l-53 -280h-169l53 280l-178 391h169l112 -249l195 249h195"],120741:[671,0,774,43,730,"552 367c0 30 -8 53 -25 73c-8 9 -19 16 -31 22l-49 -254c15 5 28 13 40 22c34 28 55 62 63 105c1 11 2 22 2 32zM326 462c-14 -6 -27 -13 -40 -22c-32 -25 -54 -60 -62 -105c-2 -13 -4 -25 -4 -35c0 -30 9 -53 26 -70c8 -9 19 -17 32 -22zM730 391c0 -17 -2 -36 -6 -56 c-16 -84 -58 -149 -127 -197c-49 -33 -108 -55 -176 -65l-14 -73h-169l14 73c-63 9 -115 31 -151 65c-38 36 -58 83 -58 140c0 17 2 37 6 57c16 84 58 149 127 197c50 34 108 56 176 65l14 74h169l-14 -74c65 -9 114 -31 151 -65c39 -36 58 -83 58 -141"],120742:[671,0,684,-51,726,"726 671l-285 -332l161 -339h-172l-107 224l-191 -224h-183l295 344l-156 327h173l101 -211l180 211h184"],120743:[671,0,770,78,787,"787 671l-35 -184c-20 -106 -64 -191 -131 -253c-68 -63 -128 -95 -183 -95l-27 -139h-168l26 139c-54 0 -103 32 -147 94c-30 43 -44 95 -44 159c0 29 3 62 9 95l35 184h168l-29 -158c-9 -46 -13 -79 -13 -100s2 -36 5 -45c15 -45 31 -68 46 -68l71 371h169l-70 -371 c16 0 40 23 72 68c18 24 34 73 47 145l30 158h169"],120744:[683,0,764,-45,726,"726 430c0 -23 -2 -46 -8 -71c-20 -105 -72 -181 -157 -228h135l-26 -131h-300l27 140c12 6 23 14 33 23c61 52 98 116 113 191c3 20 5 43 5 68c0 26 -7 52 -21 77c-20 39 -56 59 -109 59c-51 0 -95 -20 -130 -59c-36 -39 -59 -87 -70 -145c-4 -19 -6 -38 -6 -56 c0 -51 15 -97 45 -135c7 -9 16 -17 26 -23l-27 -140h-301l24 131h135c-51 36 -77 90 -77 161c0 21 2 43 6 67c18 93 63 170 134 232c72 60 160 92 266 92c105 0 182 -32 229 -92c36 -46 54 -100 54 -161"],120745:[661,10,697,-2,686,"686 661l-371 -671h-201l-116 671h688zM447 530h-257l54 -382"],120746:[514,11,622,38,627,"627 503l-135 -259v-69c-1 -49 8 -74 27 -74h36l-18 -101h-45c-47 0 -80 13 -99 38c-4 5 -7 10 -8 13c-17 -19 -34 -34 -49 -45c-16 -12 -57 -17 -123 -17c-80 0 -132 23 -154 68c-15 27 -21 58 -21 93s4 71 11 108c16 88 45 150 84 185c53 48 119 71 201 71 c66 0 110 -19 131 -60l26 49h136zM369 338c0 46 -19 68 -57 69c-20 0 -40 -13 -62 -39c-20 -26 -37 -65 -46 -118c-5 -26 -8 -49 -8 -68s3 -35 8 -47c10 -24 27 -36 49 -36c23 0 44 22 67 68l48 98"],120747:[711,191,648,-11,593,"437 531c0 41 -20 62 -60 62c-32 0 -56 -12 -72 -37c-16 -26 -29 -62 -38 -110l-37 -195c-3 -19 -5 -38 -5 -58c0 -19 3 -37 11 -51c13 -26 36 -38 71 -38c37 0 65 10 83 30c18 21 29 37 31 49c2 9 3 18 3 27c0 30 -12 56 -35 76c-17 13 -51 19 -102 20l20 103 c49 8 78 17 87 28c23 26 37 48 40 66c2 10 3 19 3 28zM593 228c0 -71 -29 -131 -87 -182c-44 -40 -99 -59 -164 -59c-66 0 -115 29 -146 86l-50 -264h-157l120 629c15 84 47 147 96 190c40 35 77 58 112 68c34 11 62 15 84 15l41 -1c57 -9 100 -34 127 -72 c11 -17 17 -36 17 -58s-2 -44 -6 -63c-5 -27 -19 -55 -42 -82c-23 -28 -50 -43 -79 -46c40 -12 74 -31 98 -59c23 -26 36 -60 36 -102"],120748:[503,191,614,66,673,"673 503l-297 -503l-36 -191h-158l36 191l-65 338c-5 26 -12 42 -20 47c-14 8 -27 12 -36 12h-31l20 106h72c20 0 50 -11 91 -33c17 -10 31 -49 44 -118l34 -194l187 345h159"],120749:[707,13,625,16,572,"572 674l-21 -106c-31 21 -94 31 -188 31c-49 0 -77 -15 -82 -43v-7c0 -25 30 -42 91 -51c132 -21 197 -84 197 -188c0 -18 -2 -39 -6 -61c-15 -81 -52 -145 -109 -192c-56 -47 -127 -70 -210 -70c-85 0 -147 23 -186 70c-29 34 -42 76 -42 128c0 93 37 170 110 232 c18 14 37 27 57 37c-31 19 -46 46 -46 81c0 8 0 17 2 25c18 98 106 147 259 147c79 0 136 -11 174 -33zM405 300c0 18 -7 35 -17 50c-17 23 -39 35 -68 38c-12 2 -25 4 -37 8c-17 -8 -33 -19 -48 -35c-25 -27 -41 -63 -50 -111c-3 -18 -5 -37 -5 -56s4 -38 12 -53 c16 -27 39 -40 72 -40c34 0 62 14 87 40c24 27 41 63 49 108c3 15 5 32 5 51"],120750:[515,13,507,27,471,"471 494l-21 -108c-16 9 -36 15 -60 20c-25 4 -48 7 -70 7s-43 -5 -61 -16c-21 -12 -31 -24 -31 -37c0 -14 6 -24 19 -33c12 -9 36 -13 70 -13h55l-20 -101h-51c-38 0 -68 -6 -89 -17c-25 -14 -37 -31 -37 -52c0 -14 8 -26 23 -37s37 -17 66 -17c56 0 109 12 159 35 l-22 -113c-55 -17 -111 -25 -166 -25c-139 0 -208 42 -208 123c0 47 15 86 47 115c22 22 52 37 90 46c-52 13 -79 42 -79 87c0 8 1 16 3 26c8 45 32 78 70 99s91 32 160 32c51 0 101 -7 153 -21"],120751:[699,191,530,32,567,"567 699l-21 -115c-205 -88 -322 -208 -352 -359c-2 -8 -3 -15 -3 -23c0 -56 47 -85 140 -87c37 -1 65 -16 85 -44c16 -19 22 -44 22 -73c0 -13 -1 -26 -4 -40c-9 -47 -29 -84 -59 -110c-31 -26 -71 -39 -120 -39l20 101c21 0 35 4 44 13c11 12 17 23 17 35 c0 11 -3 21 -9 29s-18 13 -35 13c-174 0 -260 57 -260 173c0 17 2 34 5 53c27 144 143 263 347 358h-270l21 115h432"],120752:[515,191,649,50,610,"603 306l-95 -497h-158l46 241l35 185c8 43 13 72 14 90c2 16 0 28 -3 36c-4 10 -10 19 -20 24c-9 6 -21 9 -35 9c-33 0 -61 -13 -84 -39c-24 -26 -40 -62 -49 -108l-47 -247h-157l95 503h158l-15 -73c30 29 59 50 89 64c29 14 60 21 92 21c57 0 97 -17 119 -53 c23 -36 28 -88 15 -156"],120753:[707,10,624,28,596,"409 299h-212c-4 -29 -7 -53 -7 -75c0 -23 4 -41 9 -54c19 -44 41 -66 67 -66s56 22 91 66c21 26 38 69 52 129zM434 474c0 20 -3 39 -8 56c-15 44 -36 65 -67 65c-30 0 -60 -21 -91 -65c-20 -30 -37 -68 -48 -116h210c3 19 4 40 4 60zM596 483c0 -45 -5 -91 -14 -138 c-20 -109 -58 -196 -112 -259c-55 -65 -130 -96 -226 -96c-95 0 -158 31 -189 96c-18 36 -27 79 -27 124s4 91 13 135c20 110 58 198 112 263c53 65 130 99 227 99c98 0 162 -34 191 -99c16 -38 25 -79 25 -125"],120754:[503,17,362,42,286,"286 78l-16 -84c-20 -8 -61 -11 -123 -11c-20 0 -38 2 -56 8c-32 10 -49 32 -49 65c0 12 2 29 6 49l76 398h157l-64 -340c-5 -22 -7 -39 -7 -50s1 -18 4 -22c5 -10 16 -15 32 -15c17 0 30 0 40 2"],120755:[503,0,645,31,614,"614 503l-222 -177l153 -326h-187l-102 217l-31 -24l-37 -193h-157l95 503h158l-28 -144l184 144h174"],120756:[699,0,575,-44,472,"472 0h-158l-48 264l-153 -264h-157l277 458l-12 76c-4 23 -11 38 -20 47c-9 8 -28 12 -55 12h-50l20 106h91c53 0 92 -11 115 -33c25 -24 43 -63 52 -118"],120757:[503,192,665,-27,600,"600 503l-64 -336l-2 -18c0 -5 -1 -10 -1 -14c0 -8 2 -15 6 -19s10 -7 18 -7c5 0 11 1 16 3c6 2 12 4 17 8l-21 -113c-17 -7 -33 -12 -47 -15s-28 -5 -41 -5c-27 0 -46 6 -61 17c-14 12 -25 29 -30 54c-18 -24 -38 -41 -61 -53c-22 -12 -46 -18 -72 -18 c-21 0 -39 4 -53 10c-13 8 -23 19 -29 32l-43 -221h-159l132 695h159l-56 -292c-2 -7 -3 -13 -3 -19c-1 -5 -1 -12 -1 -16c0 -22 7 -39 19 -51c13 -11 31 -17 55 -17c30 0 54 8 71 25c18 17 30 43 37 78l56 292h158"],120758:[503,0,622,68,594,"594 354c0 -12 0 -23 -3 -33c-11 -59 -42 -114 -91 -166c-65 -69 -119 -120 -161 -155h-173l-98 503h157l60 -371c107 85 160 167 160 247c0 59 -13 100 -41 124h121c46 -22 69 -72 69 -149"],120759:[699,191,530,26,567,"567 699l-22 -115c-173 0 -259 -35 -259 -104c0 -48 54 -72 161 -71l-20 -103c-145 1 -225 -37 -239 -113c-1 -4 -2 -8 -2 -13c0 -43 49 -65 145 -65c35 0 64 -15 86 -44c14 -19 20 -44 20 -73c0 -13 -1 -26 -3 -40c-9 -47 -29 -84 -60 -110c-30 -26 -71 -39 -119 -39 l19 101c21 0 35 4 46 15c10 11 16 21 16 33c0 11 -4 21 -9 29c-7 8 -18 13 -36 13c-176 0 -265 52 -265 154c0 12 2 25 4 39c20 107 91 172 213 196c-69 2 -103 28 -103 78c0 9 1 18 3 27c9 47 49 77 122 90h-152l22 115h432"],120760:[515,13,625,36,589,"425 304c0 31 -7 55 -22 71c-14 17 -35 25 -62 25c-40 0 -75 -18 -101 -56s-39 -86 -39 -144c0 -33 7 -56 21 -73c15 -17 35 -25 62 -25c41 0 75 19 101 57s40 86 40 145zM589 303c0 -38 -6 -75 -19 -111c-14 -36 -33 -69 -58 -98c-30 -36 -65 -62 -106 -80 s-86 -27 -136 -27c-73 0 -130 19 -172 57c-40 38 -62 90 -62 156c0 37 6 74 21 110c13 36 32 69 57 99c30 34 64 61 105 80c41 17 85 26 135 26c73 0 131 -18 172 -57c42 -38 63 -90 63 -155"],120761:[503,17,720,73,716,"716 503l-22 -115h-86l-44 -225c-3 -22 -6 -39 -6 -50s2 -18 4 -22c5 -10 16 -15 32 -15c17 0 31 0 40 2l-17 -84c-18 -8 -60 -11 -122 -11c-20 0 -38 2 -57 8c-31 10 -47 32 -47 65c0 12 1 29 5 49l54 283h-134l-74 -388h-157l73 388h-85l22 115h621"],120762:[517,191,646,9,630,"630 330c0 -24 -3 -49 -9 -79c-14 -78 -46 -141 -95 -190c-47 -49 -103 -74 -167 -74s-112 29 -142 86l-51 -264h-157l83 434c16 84 48 146 98 187c49 40 93 65 130 73c39 9 70 14 93 14s40 -1 51 -2c56 -4 101 -29 135 -74c20 -27 31 -64 31 -111zM464 305 c0 62 -27 93 -81 93c-34 0 -62 -13 -84 -37c-24 -26 -39 -62 -49 -110c-3 -19 -5 -38 -5 -58c0 -19 4 -37 11 -51c14 -26 37 -38 72 -38c33 0 61 12 83 38c23 25 39 61 48 109c4 19 5 38 5 54"],120763:[515,191,538,55,541,"541 488l-25 -132c-37 29 -78 44 -122 44c-45 0 -82 -13 -111 -38c-30 -27 -49 -64 -58 -111c-3 -15 -4 -27 -4 -39c0 -59 36 -92 108 -97c41 -2 72 -17 92 -45c15 -19 21 -43 21 -72c0 -13 -1 -26 -4 -40c-9 -47 -28 -84 -59 -110s-71 -39 -120 -39l20 101 c20 0 34 4 43 13c12 12 18 23 18 35c0 11 -3 21 -10 29c-5 8 -17 13 -34 13c-98 0 -162 18 -194 53c-32 36 -47 81 -47 134c0 20 2 41 6 64c16 83 53 148 113 194c58 47 132 70 221 70c51 0 99 -9 146 -27"],120764:[503,13,704,37,707,"426 305c0 63 -28 95 -84 95c-34 0 -63 -13 -86 -38c-24 -25 -39 -63 -48 -111c-5 -19 -6 -38 -6 -53c0 -64 28 -96 83 -96c35 0 64 13 88 38c22 26 38 63 47 111c4 19 6 38 6 54zM707 503l-22 -115h-104c7 -21 10 -43 10 -67c0 -23 -2 -46 -6 -70 c-16 -83 -52 -147 -109 -194s-127 -70 -211 -70c-86 0 -148 23 -187 70c-28 33 -41 75 -41 127c0 21 2 43 6 67c16 83 52 147 109 194c47 39 117 58 211 58h344"],120765:[503,17,576,52,605,"605 503l-21 -115h-187l-44 -225c-4 -22 -6 -39 -6 -50s1 -18 4 -22c5 -10 16 -15 32 -15s30 0 40 2l-16 -84c-20 -8 -61 -11 -123 -11c-20 0 -39 2 -57 8c-32 10 -48 32 -48 65c0 12 2 29 6 49l54 283h-187l22 115h531"],120766:[503,9,616,54,586,"586 344c0 -17 -3 -37 -6 -57c-18 -96 -51 -168 -99 -219c-47 -51 -123 -77 -225 -77c-86 0 -141 11 -165 34s-37 52 -37 91c0 14 2 29 5 45l65 342h158l-67 -348c-2 -7 -2 -15 -2 -24c0 -10 4 -18 11 -26c7 -9 27 -13 59 -13c30 0 63 20 98 61c17 19 31 63 45 134 c7 34 10 58 10 72c0 70 -13 118 -37 144h120c29 -28 49 -66 61 -114c4 -14 6 -28 6 -45"],120767:[508,191,714,76,684,"684 324c0 -22 -1 -46 -7 -73c-28 -148 -117 -232 -266 -251l-36 -191h-157l36 191c-119 16 -178 76 -178 183c0 21 3 43 7 68c16 83 52 147 109 194c47 39 95 58 144 58l-19 -103c-7 0 -20 -14 -37 -38c-17 -26 -28 -53 -33 -81c-6 -30 -9 -52 -9 -69 c0 -43 13 -76 38 -97l34 176c27 144 99 217 216 217c44 0 84 -19 118 -58c27 -31 40 -74 40 -126zM532 339c0 33 -7 49 -21 49c-17 0 -33 -32 -44 -97l-35 -176c45 29 75 80 90 153c7 28 10 52 10 71"],120768:[503,191,571,-48,619,"619 503l-254 -352l35 -177c6 -24 12 -39 21 -48c9 -8 21 -12 37 -12h49l-20 -105h-73c-53 0 -92 11 -116 33c-23 23 -40 61 -52 118l-4 20l-124 -171h-166l254 351l-36 178c-5 24 -12 41 -22 48c-9 8 -21 11 -35 11h-49l20 106h91c38 0 69 -10 95 -31 c25 -21 43 -62 55 -120l4 -21l123 172h167"],120769:[503,191,721,79,725,"725 503l-45 -239c-30 -156 -120 -245 -268 -264l-37 -191h-157l37 191c-117 16 -176 78 -176 189c0 23 3 47 8 75l45 239h158l-45 -235c-4 -21 -6 -39 -6 -56c0 -43 13 -76 38 -97l74 388h156l-73 -388c45 30 76 81 90 153l45 235h156"],120770:[503,12,789,33,754,"754 317c0 -21 -1 -42 -6 -62c-33 -179 -115 -267 -243 -267c-90 0 -135 38 -135 113v16c-27 -86 -87 -129 -183 -129c-103 0 -154 55 -154 167c0 30 4 63 11 100c14 77 58 160 133 248h135c-51 -71 -86 -152 -104 -246c-6 -28 -9 -53 -9 -72c0 -47 15 -70 45 -70 c32 0 61 69 86 205h157c-12 -61 -18 -111 -18 -148c0 -38 9 -57 27 -57c42 0 71 48 89 142c8 39 11 80 11 122c0 41 -7 83 -21 124h135c29 -65 44 -127 44 -186"],120771:[620,13,494,29,466,"466 369c0 -34 -4 -71 -12 -110c-21 -98 -59 -170 -114 -218c-43 -35 -89 -54 -136 -54c-50 0 -90 13 -121 41c-36 33 -54 77 -54 132c0 61 16 115 49 164c31 47 78 70 140 70c32 0 64 -10 94 -31c11 -8 26 -24 42 -48c3 19 4 39 4 61c0 33 -5 59 -14 77 c-28 50 -67 76 -115 76c-25 0 -55 -8 -93 -24v99c43 11 80 16 111 16c89 0 153 -39 192 -117c18 -35 27 -80 27 -134zM328 209c-25 51 -56 77 -97 77c-38 0 -64 -21 -79 -62c-10 -27 -15 -52 -15 -75c0 -22 6 -40 18 -53c12 -14 29 -21 49 -21c18 0 33 5 48 16 c18 13 34 32 50 56c10 20 19 40 26 62"],120772:[515,13,590,59,548,"548 495l-22 -114c-5 3 -16 7 -34 13c-35 9 -68 14 -99 14c-42 0 -76 -9 -102 -28s-44 -46 -54 -79h274l-19 -99l-274 -1c-3 -34 5 -60 25 -79c19 -19 49 -28 90 -28c34 0 69 4 104 15c24 6 38 12 40 15l-22 -118l-43 -8c-40 -7 -78 -11 -114 -11c-89 0 -153 23 -195 70 c-40 46 -52 110 -37 194c16 84 53 148 111 194c58 47 132 70 221 70c39 0 75 -3 110 -11c26 -5 40 -9 40 -9"],120773:[707,10,600,31,571,"429 508c-16 58 -35 87 -58 87c-47 0 -76 -26 -87 -80c-9 -47 -3 -75 19 -85c45 -22 85 -27 122 -16c9 38 10 69 4 94zM554 348c-25 -116 -62 -204 -111 -262c-52 -65 -121 -96 -209 -96c-82 0 -140 31 -175 96c-31 57 -36 136 -14 238h147c-14 -87 -13 -145 5 -175 c17 -30 37 -45 58 -45c33 1 62 20 86 59c30 48 49 94 57 137c-61 -4 -116 5 -165 24c-81 32 -113 98 -94 199c23 120 107 181 253 184c79 0 132 -32 159 -96c26 -61 27 -148 3 -263"],120774:[504,6,672,16,654,"652 419c-1 -12 -14 -35 -38 -68c-17 -24 -58 -59 -121 -104c-24 -38 -33 -80 -26 -123c3 -18 19 -27 49 -27c17 0 41 16 74 48l-25 -130c-25 -18 -58 -24 -94 -21c-105 11 -154 52 -148 123c4 41 10 68 18 77l-72 -36c-53 -117 -121 -171 -203 -164c-41 4 -56 33 -47 85 c2 12 15 35 38 68c18 24 58 59 121 104c24 38 33 79 27 123c-3 18 -19 27 -49 27c-18 0 -42 -16 -75 -49l25 131c26 17 58 24 95 20c104 -10 153 -51 147 -122c-4 -42 -10 -68 -18 -77l72 35c53 117 121 172 204 164c40 -3 55 -32 46 -84"],120775:[699,191,728,52,668,"503 251c8 44 4 85 -15 119c-8 14 -15 20 -24 19l-51 -269l31 20c29 19 49 57 59 111zM661 251c-16 -80 -53 -145 -111 -194c-43 -36 -97 -58 -161 -68l-35 -180h-157l35 180c-60 10 -106 32 -136 68c-40 49 -53 114 -37 194c15 77 47 142 97 194c36 37 95 60 175 67 l36 187h157l-36 -187c78 -7 127 -30 149 -67c31 -52 39 -117 24 -194zM308 389c-8 1 -18 -5 -31 -19c-31 -34 -52 -75 -60 -119c-10 -54 -6 -92 16 -111l23 -20"],120776:[516,199,649,43,633,"625 251c-14 -78 -46 -141 -94 -190s-103 -74 -163 -74c-34 0 -64 7 -87 21c-24 14 -44 35 -60 65l-14 -73c-11 -57 1 -88 35 -93h278l-21 -106h-277c-140 0 -198 66 -173 197l47 245c16 84 50 147 102 190c46 38 88 61 126 70c51 12 99 16 144 12c57 -4 102 -29 136 -74 c30 -42 38 -105 21 -190zM463 251c9 48 8 85 -6 110c-13 24 -36 37 -69 37c-34 0 -62 -13 -85 -37c-23 -26 -39 -62 -48 -110s-7 -84 6 -109c13 -26 37 -38 70 -38c34 0 62 12 85 38c22 25 38 61 47 109"],120777:[503,12,783,33,811,"811 503l-21 -115h-42c4 -24 6 -48 6 -70s-1 -43 -6 -63c-33 -179 -115 -267 -243 -267c-90 0 -135 38 -135 113v16c-27 -86 -87 -129 -183 -129c-103 0 -154 55 -154 167c0 83 21 161 63 233h-45l22 115h738zM596 347c0 21 0 35 -1 41h-348c-17 -41 -30 -81 -37 -118 s-11 -66 -11 -85c0 -47 15 -70 45 -70c32 0 61 69 86 205h157c-12 -61 -18 -111 -18 -148c0 -38 9 -57 27 -57c42 0 71 48 89 142c8 39 11 69 11 90"],120802:[683,13,586,66,520,"430 335c0 92 -11 161 -34 207s-57 69 -103 69s-80 -23 -104 -69c-22 -46 -34 -115 -34 -207s12 -161 34 -207c24 -46 58 -69 104 -69s80 23 103 69s34 115 34 207zM520 335c0 -113 -20 -200 -59 -259s-95 -89 -168 -89c-74 0 -130 30 -169 89s-58 146 -58 259 s19 200 58 259s95 89 169 89c73 0 129 -30 168 -89s59 -146 59 -259"],120803:[671,0,593,110,501,"501 0h-378v76h144v512l-157 -32v82l157 33h89v-595h145v-76"],120804:[683,0,590,73,490,"490 0h-417v76l139 144c57 60 94 98 108 116c29 33 49 61 60 83c12 23 17 45 17 67c0 35 -13 64 -36 87c-25 22 -57 33 -96 33c-28 0 -57 -4 -89 -14c-30 -11 -63 -25 -99 -46v92c36 15 70 26 100 34c32 7 60 11 86 11c68 0 122 -18 163 -52c40 -35 60 -82 60 -140 c0 -27 -5 -53 -14 -78c-11 -25 -29 -53 -56 -87l-70 -76l-166 -174h310v-76"],120805:[683,13,588,76,508,"508 195c0 -66 -23 -118 -67 -154s-108 -54 -190 -54c-27 0 -55 3 -84 8c-30 6 -60 14 -91 25v88c25 -15 51 -26 81 -33c30 -8 59 -12 92 -12c56 0 98 12 127 34c29 23 44 56 44 98c0 40 -14 71 -41 92c-27 23 -65 34 -113 34h-77v75h80c44 0 77 9 100 26 c24 19 35 44 35 78c0 35 -11 60 -36 79c-23 18 -58 27 -102 27c-24 0 -51 -2 -78 -8c-28 -5 -59 -14 -92 -25v81c34 9 65 17 94 21c30 6 58 8 84 8c67 0 121 -16 160 -47c39 -32 59 -74 59 -127c0 -37 -11 -68 -32 -94s-50 -43 -88 -53c42 -10 76 -29 100 -58 c23 -30 35 -66 35 -109"],120806:[671,0,583,49,527,"345 234v358l-224 -358h224zM527 158h-94v-158h-88v158h-296v88l273 425h111v-437h94v-76"],120807:[671,13,589,77,502,"502 215c0 -72 -23 -129 -66 -168c-44 -40 -106 -60 -186 -60c-28 0 -56 2 -84 7c-29 5 -58 12 -89 22v91c26 -15 54 -26 82 -32c28 -8 57 -12 89 -12c50 0 91 13 121 41c29 28 44 64 44 111s-15 84 -44 111c-30 27 -71 41 -121 41c-23 0 -48 -3 -71 -8 c-24 -6 -48 -14 -72 -25v337h348v-77h-267v-164c12 4 26 8 39 11c12 1 26 2 38 2c74 0 132 -21 175 -61c42 -41 64 -97 64 -167"],120808:[683,13,586,70,523,"434 215c0 49 -12 87 -35 114c-24 29 -55 43 -95 43s-71 -14 -95 -43c-23 -27 -35 -65 -35 -114c0 -48 12 -86 35 -115c24 -27 55 -41 95 -41s72 14 95 41c23 29 35 67 35 115zM523 215c0 -69 -20 -124 -60 -165c-40 -43 -92 -63 -159 -63c-76 0 -134 30 -174 89 s-60 146 -60 259c0 106 24 190 74 254c49 62 115 94 198 94c22 0 45 -2 67 -7c23 -4 47 -11 71 -20v-83c-22 11 -45 19 -67 25c-23 6 -45 8 -68 8c-58 0 -103 -20 -134 -60c-31 -41 -48 -102 -53 -184c17 26 39 46 65 60c26 15 55 21 86 21c66 0 118 -20 157 -61 c38 -41 57 -96 57 -167"],120809:[671,0,589,82,504,"504 632l-238 -632h-93l224 594h-315v77h422v-39"],120810:[683,13,586,68,518,"429 189c0 40 -12 72 -36 95c-24 22 -58 34 -100 34s-76 -12 -100 -34c-23 -23 -36 -55 -36 -95c0 -41 13 -73 36 -95c24 -23 58 -35 100 -35s76 12 100 35s36 55 36 95zM518 189c0 -66 -20 -115 -59 -150c-38 -34 -94 -52 -166 -52c-73 0 -128 18 -167 52 c-39 35 -58 84 -58 150c0 42 12 79 36 108c24 30 58 50 100 60c-38 9 -68 28 -89 54c-21 27 -32 60 -32 98c0 53 18 96 56 127c37 31 89 47 154 47c66 0 116 -16 154 -47c37 -31 56 -74 56 -127c0 -38 -11 -71 -32 -98c-21 -26 -51 -45 -89 -54c42 -10 76 -30 100 -60 c24 -29 36 -66 36 -108zM414 500c0 35 -10 62 -32 81c-21 20 -51 30 -89 30c-39 0 -68 -10 -89 -30c-22 -19 -33 -46 -33 -81c0 -34 11 -61 33 -80c21 -20 50 -30 89 -30c38 0 68 10 89 30c22 19 32 46 32 80"],120811:[683,13,586,63,516,"516 335c0 -106 -25 -191 -74 -253c-49 -64 -115 -95 -198 -95c-23 0 -45 2 -68 7c-22 4 -46 11 -71 20v83c23 -11 45 -20 68 -25c22 -6 45 -9 67 -9c59 0 104 21 134 61c31 40 49 101 53 183c-17 -25 -38 -45 -64 -59s-55 -21 -87 -21c-65 0 -118 20 -155 61 c-39 40 -58 96 -58 166c0 69 20 125 59 166c41 42 93 63 160 63c76 0 134 -30 173 -89c41 -59 61 -146 61 -259zM411 454c0 48 -11 87 -35 115c-22 28 -54 42 -94 42s-71 -14 -95 -42c-23 -28 -35 -67 -35 -115s12 -86 35 -114c24 -28 55 -42 95 -42s72 14 94 42 c24 28 35 66 35 114"],120812:[683,13,635,48,588,"419 336c0 84 -8 143 -23 177c-16 34 -41 52 -78 52c-36 0 -62 -18 -77 -52c-16 -34 -24 -93 -24 -177c0 -85 8 -145 24 -180c15 -34 41 -51 77 -51s62 17 77 51c16 35 24 95 24 180zM588 335c0 -111 -23 -197 -70 -258c-47 -60 -114 -90 -200 -90s-153 30 -200 90 c-47 61 -70 147 -70 258s23 197 70 257s114 91 200 91s153 -31 200 -91s70 -146 70 -257"],120813:[671,0,644,113,576,"576 0h-459v120h149v433l-153 -32v117l152 33h161v-551h150v-120"],120814:[683,0,642,79,556,"556 0h-477v127l239 216c22 20 38 40 48 58c10 19 15 39 15 59c0 31 -10 57 -30 76c-22 20 -49 29 -83 29c-26 0 -55 -7 -86 -18c-32 -11 -65 -28 -101 -51v147c38 13 75 23 113 30c37 6 74 10 109 10c79 0 140 -18 183 -53c44 -36 65 -84 65 -148c0 -37 -9 -71 -27 -102 c-18 -32 -57 -74 -117 -127l-140 -126h289v-127"],120815:[683,13,640,67,561,"561 190c0 -66 -25 -116 -75 -151c-49 -34 -122 -52 -217 -52c-35 0 -68 3 -101 8c-34 6 -68 14 -101 25v134c31 -17 63 -29 94 -37s62 -12 92 -12c45 0 79 8 104 24c23 15 35 38 35 68s-12 53 -36 69c-25 16 -61 24 -109 24h-68v111h72c42 0 74 7 94 20 c21 14 32 35 32 63c0 26 -10 46 -31 60c-20 14 -49 21 -86 21c-27 0 -54 -4 -82 -9c-27 -7 -55 -17 -83 -29v127c33 9 66 17 99 21c33 6 66 8 97 8c86 0 149 -14 191 -44c43 -27 64 -70 64 -128c0 -39 -10 -71 -31 -97c-20 -25 -49 -42 -89 -52c44 -12 77 -33 101 -61 c23 -30 34 -66 34 -111"],120816:[671,0,634,45,589,"336 247v281l-186 -281h186zM589 122h-93v-122h-160v122h-291v148l263 401h188v-424h93v-125"],120817:[671,13,640,77,571,"571 219c0 -73 -24 -130 -73 -170c-48 -42 -115 -62 -201 -62c-38 0 -75 4 -111 11c-37 8 -73 19 -109 33v136c36 -21 69 -36 102 -46c32 -11 62 -16 91 -16c40 0 73 10 96 30c24 20 36 49 36 84s-12 63 -36 84c-23 20 -56 30 -96 30c-25 0 -51 -4 -78 -9 c-28 -8 -57 -18 -89 -31v378h420v-127h-285v-104c13 3 26 6 39 8c12 2 27 3 40 3c80 0 142 -20 187 -61s67 -98 67 -171"],120818:[682,13,637,62,584,"421 213c0 39 -7 69 -22 89c-15 19 -37 29 -67 29s-52 -10 -67 -29c-15 -20 -22 -50 -22 -89s7 -69 22 -88s37 -29 67 -29s52 10 67 29s22 49 22 88zM584 224c0 -71 -23 -128 -69 -172s-107 -65 -185 -65c-85 0 -151 30 -198 88c-47 59 -70 142 -70 251 c0 111 27 197 82 261c55 63 129 95 225 95c30 0 59 -2 87 -8c29 -4 57 -12 85 -21v-124c-28 14 -54 24 -79 29c-25 8 -48 11 -72 11c-50 0 -90 -14 -117 -44c-28 -27 -45 -71 -50 -127c20 15 41 26 63 33c23 8 47 12 74 12c67 0 121 -21 162 -60c41 -41 62 -93 62 -159"],120819:[671,0,640,67,561,"561 573l-256 -573h-164l242 544h-316v127h494v-98"],120820:[683,13,638,61,577,"416 198c0 33 -8 58 -25 76c-16 17 -40 26 -72 26c-31 0 -56 -9 -73 -27c-17 -17 -25 -43 -25 -75c0 -33 8 -59 25 -76c17 -18 42 -26 73 -26c32 0 56 8 72 26c17 18 25 43 25 76zM577 189c0 -67 -22 -117 -65 -151s-108 -51 -193 -51s-149 17 -192 51 c-44 34 -66 84 -66 151c0 43 12 79 34 106c23 30 57 50 101 62c-40 12 -70 31 -90 57c-21 26 -31 57 -31 95c0 57 21 100 62 129c42 30 102 45 182 45s140 -15 181 -45c42 -29 62 -72 62 -129c0 -38 -10 -69 -30 -95s-51 -45 -90 -57c44 -12 78 -32 100 -62 c23 -27 35 -63 35 -106zM402 491c0 27 -7 47 -22 62c-14 14 -35 21 -61 21c-27 0 -47 -7 -62 -21c-14 -15 -21 -35 -21 -62c0 -26 7 -47 21 -61c15 -14 35 -22 62 -22c26 0 47 8 61 22c15 14 22 35 22 61"],120821:[682,13,637,52,574,"574 343c0 -111 -27 -198 -82 -261c-56 -63 -130 -95 -226 -95c-30 0 -60 2 -88 7s-56 12 -83 21v124c27 -13 53 -23 78 -30c24 -6 48 -9 72 -9c51 0 90 15 118 43c28 29 45 71 50 127c-20 -14 -42 -25 -64 -34c-23 -7 -47 -11 -73 -11c-67 0 -121 21 -163 61 c-40 40 -61 92 -61 157c0 73 22 130 68 173c46 45 108 66 185 66c85 0 151 -30 199 -89c47 -58 70 -142 70 -250zM393 455c0 40 -7 68 -22 89c-15 19 -37 29 -67 29s-52 -10 -67 -29c-15 -21 -22 -49 -22 -89c0 -38 7 -69 22 -88s37 -29 67 -29s52 10 67 29s22 50 22 88"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/SansSerif/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Script={directory:"Script/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Script",id:"GYREPAGELLASCRIPT",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8458:[398,398,508,-62,562,"299 -36c-173 -97 -338 -114 -338 -221c0 -26 43 -117 176 -117c31 0 98 3 115 93zM562 215c-51 -85 -111 -147 -173 -194l-54 -273c-26 -135 -162 -146 -198 -146c-144 0 -199 99 -199 141c0 124 182 137 365 243l17 86c-35 -47 -85 -80 -137 -80 c-104 0 -160 73 -160 164c0 126 111 242 237 242c48 0 85 -22 114 -53l4 -3c13 0 35 48 61 48h21l-66 -344c56 44 109 101 153 176zM371 325c-28 31 -63 49 -111 49c-81 0 -161 -110 -161 -232c0 -76 35 -126 84 -126c60 0 124 52 151 127"],8459:[798,18,790,55,844,"233 267c-98 -47 -163 -124 -163 -220c0 -26 12 -40 30 -40c25 0 60 27 89 84c11 22 22 68 44 176zM844 215l-37 -72c-48 -94 -104 -151 -176 -151c-68 0 -89 61 -89 122c0 30 4 46 47 267l-270 -83c-32 -163 -42 -206 -63 -233c-34 -55 -90 -83 -134 -83 c-37 0 -67 21 -67 65c0 104 74 192 183 244l58 297c6 28 10 53 10 76c0 51 -17 89 -59 121l10 13c93 -69 115 -161 115 -212c0 -10 -1 -19 -3 -26l-45 -236l270 82c42 209 63 303 85 332c24 34 57 42 72 42c16 0 68 -8 68 -99c0 -102 -56 -218 -147 -270 c-30 -156 -58 -297 -58 -349c0 -31 7 -45 30 -45c29 0 94 25 149 131l36 74zM803 686c0 62 -28 78 -44 78c-22 0 -45 -124 -82 -326c82 51 126 154 126 248"],8464:[787,8,577,75,647,"647 722c0 -69 -52 -91 -93 -91c-12 0 -25 2 -39 6c-17 -47 -25 -168 -90 -507c-5 -26 -15 -49 -28 -68c5 -1 9 -1 14 -1c93 0 165 83 205 161l15 -7c-34 -68 -119 -169 -220 -169c-9 0 -17 1 -26 2c-35 -38 -87 -56 -138 -56c-87 0 -172 52 -172 138 c0 73 75 151 110 169l6 -13c-34 -17 -100 -92 -100 -156c0 -61 62 -112 127 -112c36 0 71 15 97 50c-15 0 -16 9 -16 14c0 8 7 14 14 14c0 0 4 0 16 -6c9 18 17 39 22 65c57 290 68 453 98 509c-71 34 -150 82 -207 82c-65 0 -91 -18 -137 -108l-14 7c47 93 78 125 151 125 c65 0 148 -52 220 -86c49 70 100 103 136 103c30 0 49 -23 49 -65zM632 722c0 27 -7 45 -20 45c-17 0 -46 -31 -88 -109c10 -3 21 -4 30 -4c32 0 78 8 78 68"],8466:[755,8,789,52,842,"842 215l-36 -72c-48 -94 -103 -151 -175 -151c-114 0 -192 76 -262 128c-58 -82 -166 -128 -239 -128c-45 0 -78 18 -78 55c0 113 161 147 233 147c15 0 28 -4 37 -5c15 50 33 153 88 430c18 95 100 136 178 136c87 0 171 -50 171 -136c0 -73 -74 -152 -109 -170l-6 14 c33 17 100 92 100 156c0 61 -63 112 -128 112c-56 0 -113 -39 -132 -138c-47 -241 -68 -363 -91 -427c101 -48 162 -148 262 -148c34 0 93 47 135 130l38 74zM311 156c-18 8 -42 12 -65 12c-82 0 -178 -48 -178 -121c0 -22 20 -35 50 -35c121 0 193 144 193 144"],8475:[764,8,905,55,958,"958 215l-31 -62c-53 -104 -77 -161 -150 -161c-127 0 -218 242 -293 343c-6 6 -7 11 -7 16c0 9 12 35 56 42c9 -11 26 -42 68 -42c152 0 163 155 163 207c0 87 -66 167 -182 167c-41 0 -89 -9 -144 -33c35 -54 44 -110 44 -143c0 -9 0 -17 -1 -22 c-6 -55 -6 -38 -75 -394c-19 -95 -102 -141 -180 -141c-87 0 -171 52 -171 138c0 73 74 151 109 169l8 -13c-34 -17 -102 -92 -102 -156c0 -61 64 -112 129 -112c56 0 112 38 131 137l78 399c5 28 9 53 9 77c0 16 -2 32 -6 46c-100 -58 -151 -161 -151 -251 c0 -50 16 -97 49 -130l-11 -10c-35 35 -54 86 -54 140c0 97 55 206 162 270c-9 20 -25 39 -47 55l10 13c24 -18 43 -37 59 -57c60 30 115 42 166 42c147 0 248 -103 248 -202c0 -101 -98 -219 -241 -219h-20c77 -128 124 -312 195 -312c65 0 87 48 137 144l31 62"],8492:[764,8,887,47,940,"636 406c-24 9 -52 15 -85 15c-65 0 -93 -10 -93 -21c0 -23 48 -26 85 -26c34 0 67 12 93 32zM764 183c0 33 -10 143 -91 202c-36 -21 -80 -34 -130 -34c-52 0 -101 16 -101 49c0 21 38 45 109 45c38 0 73 -8 106 -20c36 38 58 91 58 143c0 78 -48 165 -172 165 c-57 0 -107 -14 -152 -36c39 -56 48 -115 48 -150c0 -7 0 -15 -1 -20l-58 -301c-6 -26 -13 -50 -22 -71c79 -51 144 -139 232 -139c48 0 93 14 124 43c0 0 -20 3 -20 15c0 8 7 14 15 14c5 0 14 -6 23 -10c21 27 32 62 32 105zM940 215c-33 -67 -70 -158 -166 -162 c-47 -39 -112 -61 -184 -61c-102 0 -175 86 -245 138c-60 -90 -160 -138 -228 -138c-40 0 -70 18 -70 55c0 52 53 144 203 144c14 0 28 -1 41 -5c4 13 7 27 11 43l65 325c5 27 9 52 9 74c0 21 -4 39 -9 56c-95 -60 -150 -164 -150 -258c0 -50 14 -96 48 -130l-10 -10 c-37 36 -53 87 -53 140c0 101 57 211 157 276c-9 18 -24 35 -43 49l9 13c21 -15 39 -33 53 -50c47 26 103 43 165 43c172 0 242 -99 242 -190c0 -60 -31 -121 -83 -163c85 -48 140 -131 140 -209c0 -48 -18 -90 -49 -123c73 13 96 80 133 150zM282 164c-9 2 -18 4 -28 4 c-141 0 -192 -74 -192 -121c0 -22 20 -31 46 -31c47 0 120 37 169 135c3 4 4 9 5 13"],8495:[398,8,406,21,459,"459 215l-30 -59c-58 -116 -155 -164 -239 -164c-91 0 -169 57 -169 154c0 74 61 252 236 252c71 0 112 -33 112 -87c0 -51 -47 -150 -187 -150c-31 0 -57 7 -79 17c-5 -23 -7 -43 -7 -54c0 -77 43 -108 100 -108c74 0 169 54 217 148l32 58zM307 311c0 47 -18 63 -50 63 c-88 0 -132 -102 -150 -179c20 -10 45 -18 75 -18c83 0 125 90 125 134"],8496:[757,8,569,55,623,"623 215l-30 -59c-61 -118 -169 -164 -273 -164c-137 0 -265 82 -265 203c0 85 63 174 158 220c-23 28 -36 63 -36 104c0 117 113 238 244 238c111 0 165 -58 165 -130c0 -38 -14 -81 -44 -123l-12 11c29 39 42 79 42 113c0 64 -48 105 -149 105 c-154 0 -172 -201 -172 -252c0 -19 3 -35 8 -49c27 7 56 13 87 13c43 0 75 -19 75 -45c0 -31 -49 -49 -70 -49c-45 0 -84 16 -116 42c-91 -56 -102 -176 -102 -210c0 -110 93 -167 197 -167c94 0 194 45 247 148l31 58zM400 400c0 11 -26 21 -54 21c-30 0 -55 -4 -77 -11 c16 -23 42 -36 83 -36c17 0 48 13 48 26"],8497:[802,8,754,55,835,"835 768c0 -20 -21 -53 -32 -69c-26 6 -50 7 -74 7c-92 0 -174 -30 -258 -48c10 -21 17 -46 17 -73c0 -13 -2 -27 -4 -43l-46 -238c44 -2 79 -5 107 -5c114 0 91 20 118 121c4 17 18 23 33 23c22 0 46 -15 46 -36c0 -5 -1 -9 -4 -14c-20 -42 -40 -69 -59 -89 c-7 -15 -9 -31 -9 -44c0 -39 24 -66 58 -66c49 0 59 24 64 35l15 -8c-6 -13 -19 -44 -79 -44c-42 0 -79 36 -79 90c0 3 2 13 2 16c-20 -11 -44 -15 -71 -15c-38 0 -83 6 -146 12l-28 -150c-19 -95 -102 -138 -180 -138c-87 0 -171 52 -171 138h15c0 -61 64 -112 129 -112 c56 0 113 38 133 137l26 128c-15 0 -30 2 -46 2l17 23h34l45 222c5 29 9 55 9 77c0 14 -1 27 -4 40c-15 -1 -31 -2 -46 -2c-172 0 -245 70 -245 112c0 32 33 45 77 45c109 0 207 -65 247 -109c103 32 209 92 369 92c14 0 20 -6 20 -17zM402 681c-48 96 -155 104 -193 104 c-40 0 -71 -10 -71 -28c0 -25 53 -84 196 -84c24 0 46 3 68 8"],8499:[783,73,940,47,1011,"1011 763c0 -13 -14 -56 -23 -64c-19 7 -48 37 -81 37c-6 0 -11 -1 -18 -4l-82 -576c-5 -34 -7 -61 -7 -83c0 -34 9 -52 33 -52h2c27 1 76 69 106 127l38 74l14 -7l-36 -72c-63 -123 -96 -151 -169 -151c-51 0 -64 39 -64 90c0 25 3 52 7 78l62 447l-291 -490 c0 -6 1 -12 1 -18c0 -68 -38 -129 -69 -172c-11 12 -17 30 -17 50c0 26 9 54 20 74c-3 21 -9 44 -14 74l-80 464c-5 32 -13 58 -22 81c-119 -656 -166 -678 -212 -678c-23 0 -47 22 -62 51c8 4 15 9 28 9c0 0 6 -1 10 -1c5 -24 14 -43 24 -43h3c21 0 65 10 192 695 c-19 29 -47 48 -83 64l5 16c80 -33 177 -85 195 -190l76 -441l322 546c36 59 86 78 133 78c20 0 41 -4 59 -10v-3"],8500:[398,8,471,23,524,"360 289c0 49 -21 85 -92 85c-150 0 -172 -197 -172 -260c0 -61 25 -98 96 -98c43 0 75 18 98 45c-8 3 -10 8 -10 13c0 7 6 14 13 14c0 0 2 0 14 -5c49 77 53 191 53 206zM524 215c-34 -68 -72 -162 -173 -162h-6c-42 -37 -94 -61 -153 -61c-96 0 -169 69 -169 165 c0 129 123 241 245 241c104 0 161 -74 161 -163c0 -59 -26 -121 -68 -166c86 5 110 78 149 153"],119964:[783,8,783,33,836,"836 215l-36 -72c-60 -117 -115 -151 -158 -151c-61 0 -96 74 -104 139l-11 111h-231c-33 -72 -66 -137 -92 -181c-25 -43 -57 -69 -96 -69c-42 0 -75 39 -75 72c0 4 1 8 2 11l14 -3l-1 -8c0 -22 25 -56 60 -56c21 0 47 17 75 66c25 43 55 102 86 168h-34l7 31h41 c77 164 159 358 180 428c-14 30 -38 50 -73 66l5 16c130 -51 168 -162 172 -201l34 -309h67l-6 -31h-59l11 -90c10 -96 22 -136 53 -136c23 0 70 39 118 132l37 74zM523 273l-34 316c-3 29 -7 53 -13 75c-30 -85 -99 -248 -165 -391h212"],119966:[757,8,568,55,621,"621 215l-29 -59c-62 -118 -164 -164 -262 -164c-208 0 -275 160 -275 304c0 132 74 461 382 461c113 0 160 -64 160 -136c0 -65 -39 -136 -106 -170l-6 14c57 29 96 95 96 154c0 61 -41 114 -144 114c-280 0 -306 -387 -306 -452c0 -146 69 -265 217 -265 c86 0 179 49 229 148l30 58"],119967:[764,8,867,39,920,"920 215c-33 -68 -94 -130 -196 -130h-9c-53 -56 -120 -93 -195 -93c-84 0 -135 59 -192 106c-64 -77 -158 -106 -206 -106c-41 0 -83 18 -83 55c0 52 57 129 164 129c31 0 58 -8 83 -21c10 22 18 47 23 74l65 325c6 27 10 52 10 74c0 23 -4 45 -12 65 c-116 -57 -185 -165 -185 -264c0 -49 18 -96 55 -133l-11 -10c-40 40 -59 91 -59 144c0 104 70 220 189 281c-9 14 -22 29 -37 40l9 13c18 -14 34 -28 47 -44c49 22 108 37 171 37c210 0 298 -150 298 -318c0 -120 -46 -250 -121 -339c91 1 138 46 178 122zM276 134 c-22 12 -46 18 -73 18c-99 0 -148 -64 -148 -105c0 -22 35 -31 61 -31c49 0 117 39 160 118zM771 454c0 149 -60 279 -220 279c-58 0 -112 -10 -157 -30c43 -58 53 -119 53 -156c0 -7 0 -15 -1 -20l-59 -301c-7 -43 -24 -79 -45 -109c56 -45 104 -101 178 -101 c51 0 98 31 137 80c-4 3 -4 5 -4 9c0 7 6 15 13 15c4 0 6 -3 6 -3c60 87 99 218 99 337"],119970:[757,406,637,51,690,"690 215c-45 -77 -98 -134 -153 -180l-56 -287c-26 -135 -162 -154 -199 -154c-143 0 -199 107 -199 149c0 128 185 139 368 252l18 88c-53 -57 -130 -91 -202 -91c-112 0 -216 80 -216 272c0 153 71 493 386 493c113 0 160 -64 160 -136c0 -65 -39 -136 -106 -170l-6 14 c57 29 96 95 96 154c0 61 -41 114 -144 114c-280 0 -313 -408 -313 -518c0 -147 66 -199 144 -199c73 0 156 44 208 105l39 201h78l-51 -261c48 42 94 94 134 161zM447 -27c-174 -104 -340 -119 -340 -230c0 -26 43 -125 175 -125c31 0 99 11 116 101"],119973:[787,406,679,55,749,"733 722c0 27 -6 45 -19 45c-17 0 -47 -31 -89 -109c11 -3 21 -4 30 -4c33 0 78 8 78 68zM749 722c0 -69 -52 -91 -94 -91c-11 0 -24 2 -39 6c-17 -44 -21 -143 -86 -481l-28 -147c80 48 157 116 216 213l14 -7c-64 -107 -147 -177 -234 -228l-46 -239 c-26 -135 -162 -154 -198 -154c-143 0 -199 107 -199 149c0 115 176 135 361 221l36 191c58 290 68 453 98 509c-70 34 -150 82 -207 82c-65 0 -91 -18 -136 -108l-15 7c47 93 78 125 151 125c65 0 148 -52 220 -86c49 70 100 103 136 103c30 0 50 -23 50 -65zM412 -57 c-174 -80 -334 -100 -334 -200c0 -26 43 -125 176 -125c31 0 98 11 115 101"],119974:[788,8,881,62,935,"589 722c0 23 -4 33 -9 33c-13 0 -35 -48 -56 -108c32 8 65 29 65 75zM935 215l-31 -62c-54 -104 -77 -161 -150 -161c-127 0 -165 288 -240 390c-30 -37 -54 -75 -72 -109l-29 -143c-19 -95 -100 -138 -178 -138c-87 0 -173 52 -173 138c0 73 75 151 110 169l7 -13 c-33 -17 -101 -92 -101 -156c0 -61 65 -112 130 -112c56 0 113 38 133 137l72 374c8 38 19 73 30 103c-80 22 -113 109 -165 109c-22 0 -89 -31 -91 -147h-15c1 122 74 163 106 163c63 0 94 -90 172 -111c36 85 88 135 121 135c19 0 34 -19 34 -59c0 -59 -43 -84 -86 -91 c-11 -34 -21 -71 -28 -102l-37 -191c95 151 309 361 412 434c19 15 30 16 38 16c9 0 14 -5 14 -11c-7 -59 -7 -87 -64 -91c-6 0 -13 2 -19 8c-33 -11 -164 -127 -272 -252c109 -117 107 -426 191 -426c65 0 85 48 134 144l31 62"],119977:[783,8,832,42,896,"896 719c0 -14 -2 -27 -5 -33c-16 0 -42 12 -68 12c-29 0 -56 -14 -68 -71l-111 -572c14 -26 32 -47 58 -47c42 0 82 41 133 140l36 74l14 -7l-36 -72c-48 -94 -90 -151 -144 -151c-65 0 -134 44 -172 139l-182 458l-38 86c-50 -281 -84 -446 -110 -544 c-29 -110 -69 -139 -100 -139c-39 0 -61 35 -61 76h15c0 -38 20 -60 46 -60c32 0 56 48 76 127c25 98 60 269 116 572c-18 28 -39 44 -74 60l5 16c80 -33 159 -89 203 -190l181 -456l18 -49l105 541c21 96 95 128 158 128c2 -4 5 -21 5 -38"],119978:[757,8,788,53,841,"841 215c-34 -68 -71 -153 -173 -153c-30 0 -57 6 -79 11c-68 -50 -152 -81 -248 -81c-184 0 -288 115 -288 291c0 244 171 474 438 474c182 0 288 -113 288 -292c0 -146 -63 -288 -171 -378c19 -5 38 -9 60 -9c91 0 124 74 159 144zM705 502c0 142 -61 231 -214 231 c-291 0 -364 -322 -364 -487c0 -141 60 -230 214 -230c84 0 150 28 202 71c-10 5 -24 7 -24 20c0 7 5 14 13 14c6 0 10 -3 32 -16c108 108 141 289 141 397"],119979:[764,8,833,55,887,"887 215c-39 -76 -136 -176 -284 -176c-73 0 -144 26 -204 69c-27 -78 -103 -116 -173 -116c-87 0 -171 52 -171 138h15c0 -61 64 -112 129 -112c56 0 112 38 131 137l3 14c-51 61 -83 139 -83 226c0 104 45 229 156 299c-9 22 -25 41 -47 57l10 13c25 -18 43 -37 59 -57 c49 26 112 42 186 42c174 0 261 -130 261 -254c0 -135 -107 -308 -321 -308c-56 0 -108 15 -133 28c-14 -73 -14 -82 -17 -91c59 -45 128 -69 199 -69c141 0 234 97 271 167zM798 510c0 106 -54 215 -199 215c-63 0 -117 -13 -161 -33c37 -58 44 -115 44 -147 c0 -8 -1 -15 -1 -18c-5 -49 -6 -41 -55 -286c20 -11 58 -30 128 -30c216 0 244 238 244 299zM417 628c0 16 -1 32 -6 49c-104 -63 -146 -180 -146 -282c0 -78 28 -148 72 -205l71 364c4 23 9 47 9 74"],119980:[757,244,788,56,841,"707 454c0 156 -83 279 -218 279c-297 0 -358 -335 -358 -452c0 -143 72 -260 223 -291c265 111 353 304 353 464zM841 215c-112 -218 -303 -250 -408 -250c-25 0 -51 2 -73 5c-65 -27 -118 -57 -171 -105l271 -34c12 -1 22 -3 33 -3c61 0 100 26 115 58l12 19l27 -6 c-40 -95 -109 -141 -187 -141c-10 0 -21 1 -31 3c-237 32 -250 35 -263 35c-31 0 -46 -13 -66 -40l-27 2c9 14 15 26 23 37c72 100 152 148 228 182c-165 32 -268 143 -268 330c0 203 156 450 433 450c174 0 294 -141 294 -312c0 -162 -108 -350 -394 -462 c13 -1 31 -3 44 -3c247 0 351 158 394 242"],119982:[764,8,608,62,662,"662 215c-28 -54 -73 -103 -137 -127c-49 -61 -147 -96 -243 -96c-140 0 -220 73 -220 143c0 13 0 29 8 42c8 15 22 21 35 21c17 0 32 -11 32 -22s-13 -20 -13 -41c0 -50 24 -119 158 -119c61 0 126 23 165 70c-8 1 -15 6 -15 15c0 8 5 15 13 15c4 0 5 -2 18 -8 c12 21 18 44 18 71c0 167 -161 260 -172 411l-101 -200l-13 8l116 230c6 70 48 136 126 136l27 -44c-54 0 -93 -18 -114 -52c-3 -5 -17 -24 -17 -62c0 -131 226 -220 226 -427c0 -24 -6 -48 -18 -68c45 20 79 58 106 111"],119983:[897,8,555,43,971,"971 759l-12 -10c-72 60 -139 62 -183 62c-132 0 -203 -73 -301 -101c23 -35 42 -81 42 -134c0 -16 -1 -33 -5 -49l-76 -397c-4 -22 -13 -43 -24 -60c5 -1 11 -1 16 -1c93 0 126 75 166 153l14 -7c-33 -68 -79 -162 -180 -162c-9 0 -18 2 -26 3c-35 -43 -91 -64 -145 -64 c-87 0 -171 52 -171 138h15c0 -61 63 -112 128 -112c38 0 75 17 103 57c-11 3 -15 10 -15 15c0 6 7 14 13 14c0 0 3 0 13 -5c8 15 15 34 18 56l82 414c6 26 8 49 8 71s-2 43 -10 63c-15 -2 -28 -4 -43 -4c-172 0 -355 89 -355 167c0 22 23 31 58 31c77 0 210 -44 285 -99 c25 -17 47 -36 65 -57c100 29 182 96 298 96c73 0 142 -11 222 -78zM425 735c-12 16 -28 32 -48 48c-75 58 -216 98 -282 98c-22 0 -36 -5 -36 -15c0 -66 162 -138 305 -138c21 0 42 3 61 7"],119984:[798,8,657,51,710,"710 215l-37 -72c-62 -123 -94 -151 -167 -151c-44 0 -56 29 -56 69c0 35 9 82 17 120c-89 -111 -187 -189 -241 -189c-96 0 -175 70 -175 219c0 187 106 318 106 455c0 49 -15 87 -57 119l9 13c93 -69 115 -161 115 -212c0 -76 -107 -245 -107 -416 c0 -85 30 -154 122 -154c39 0 143 82 234 200l104 533h78l-115 -593c-10 -44 -17 -79 -17 -103c0 -22 7 -32 27 -32h1c28 1 77 69 107 127l38 74"],119985:[816,8,606,52,659,"659 215c-34 -68 -71 -130 -134 -130c-26 0 -47 16 -65 44c-60 -86 -138 -137 -223 -137c-98 0 -185 73 -185 226c0 47 8 102 26 163c30 100 79 190 79 285c0 49 -15 87 -57 119l9 13c93 -69 115 -161 115 -212c0 -53 -46 -144 -68 -212c-21 -59 -36 -131 -36 -195 c0 -89 32 -163 127 -163c64 0 135 58 187 167c-31 84 -44 202 -44 290c0 133 21 219 43 265c22 47 52 78 91 78c69 0 73 -89 73 -148c0 -134 -16 -356 -128 -525c16 -27 35 -43 56 -43c48 0 82 50 120 122zM523 655c0 86 -16 117 -34 117c-11 0 -24 0 -42 -39 c-26 -58 -41 -151 -41 -260c0 -97 14 -199 37 -270c48 109 80 262 80 452"],119986:[816,8,948,48,1001,"1001 215c-34 -68 -73 -130 -135 -130c-26 0 -47 16 -65 44c-59 -86 -130 -137 -203 -137c-83 0 -144 52 -162 163c-58 -108 -115 -163 -225 -163c-94 0 -163 67 -163 206c0 193 109 331 109 468c0 49 -15 87 -57 119l9 13c93 -69 115 -161 115 -212 c0 -75 -113 -266 -113 -434c0 -77 27 -136 113 -136c127 0 188 208 234 417l27 138h78l-39 -198c-17 -88 -26 -158 -26 -212c0 -101 32 -145 112 -145c56 0 117 56 166 161c-32 83 -45 205 -45 296c0 133 22 219 44 265c22 47 52 78 91 78c69 0 73 -88 73 -146 c0 -225 -50 -401 -129 -527c16 -27 35 -43 56 -43c48 0 83 50 121 122zM865 655c0 90 -16 117 -39 117c-7 0 -21 -2 -38 -39c-26 -58 -42 -151 -42 -260c0 -100 15 -204 39 -277c47 110 80 266 80 459"],119987:[757,8,672,60,725,"725 215l-44 -88c-44 -85 -82 -135 -119 -135c-78 0 -124 52 -156 219l-9 46c-65 -144 -143 -265 -234 -265c-71 0 -103 47 -103 107c0 70 44 155 114 191l11 -21c-61 -31 -102 -109 -102 -170c0 -39 16 -83 80 -83c84 0 161 132 226 283l-44 224 c-23 115 -38 210 -81 210c-31 0 -61 -26 -126 -152l-14 8c70 139 93 168 137 168c91 0 132 -73 163 -236l18 -92c33 85 61 166 87 224c34 74 103 102 160 102c12 0 23 -1 34 -4c0 0 1 -2 1 -6c0 -17 -8 -56 -15 -62c-17 3 -49 22 -81 22c-27 0 -56 -13 -77 -60 c-28 -64 -62 -161 -101 -260l34 -176c23 -118 33 -193 78 -193c26 0 61 33 113 135l36 71"],119988:[798,406,649,51,702,"702 215c-51 -85 -110 -146 -173 -193l-53 -274c-26 -135 -159 -154 -198 -154c-143 0 -200 107 -200 149c0 124 183 137 367 243l37 192c-92 -127 -195 -186 -256 -186c-96 0 -175 70 -175 219c0 184 106 318 106 455c0 49 -15 87 -57 119l9 13 c93 -69 115 -161 115 -212c0 -83 -107 -239 -107 -416c0 -85 30 -154 122 -154c44 0 155 58 250 200l104 533h78l-137 -703c58 44 110 101 155 176zM441 -36c-174 -97 -340 -114 -340 -221c0 -26 45 -125 177 -125c31 0 99 22 115 101"],119989:[764,14,673,47,732,"732 745l-87 -98l-482 -546c75 -11 321 -48 414 -48c11 0 50 2 63 28l72 141l15 -7c-70 -136 -108 -229 -150 -229c-112 0 -353 50 -460 50c-14 0 -21 -7 -55 -44l-15 16l49 54l519 588c-86 20 -211 49 -298 49c-48 0 -86 -9 -97 -33l-9 -21l-16 6c40 82 47 104 52 108 c7 4 23 5 47 5c79 0 231 -18 307 -42c19 -7 33 -10 44 -10c19 0 31 10 51 29l19 21"],119990:[398,8,567,23,620,"620 215l-28 -54c-84 -161 -127 -169 -171 -169c-62 0 -86 44 -88 98c-35 -57 -91 -98 -150 -98c-104 0 -160 73 -160 164c0 129 114 242 237 242c77 0 111 -56 118 -56c13 0 38 48 64 48h21l-46 -234c-5 -29 -13 -66 -13 -96c0 -29 8 -51 32 -51c57 0 110 95 143 160 l27 53zM371 325c-28 31 -63 49 -111 49c-82 0 -161 -114 -161 -232c0 -76 35 -126 84 -126c63 0 128 56 154 136"],119991:[788,8,465,18,519,"352 257c0 71 -28 117 -76 117c-54 0 -110 -18 -154 -54c-6 -52 -14 -108 -26 -167c-1 -10 -2 -19 -2 -28c0 -72 56 -109 111 -109c33 0 60 17 82 44c-11 2 -14 9 -14 14c0 8 7 14 14 14c0 0 3 0 16 -6c32 53 49 126 49 175zM282 694c0 61 -103 78 -118 78l-3 -2 c-21 -26 -8 -172 -32 -401c71 112 153 249 153 325zM519 215c-34 -67 -72 -159 -169 -162c-38 -37 -87 -61 -145 -61c-110 0 -187 76 -187 147c0 5 0 12 2 17c75 387 67 584 97 623c4 5 39 9 47 9c18 0 134 -9 134 -96c0 -85 -90 -230 -163 -344c42 32 93 50 141 50 c101 0 152 -69 152 -156c0 -63 -24 -125 -63 -172c76 11 106 85 139 151"],119992:[398,8,406,21,459,"459 215l-30 -59c-58 -116 -155 -164 -239 -164c-91 0 -169 57 -169 154c0 75 62 252 236 252c75 0 123 -29 123 -78c0 -29 -17 -50 -43 -50c-17 0 -30 13 -30 30c0 16 10 30 25 38c-10 33 -52 36 -75 36c-119 0 -161 -188 -161 -250c0 -77 43 -108 100 -108 c74 0 169 54 217 148l32 58"],119993:[788,8,567,23,620,"554 753c0 4 -4 19 -4 19c-25 -18 -75 -284 -109 -476c26 2 48 38 63 104c36 149 50 279 50 353zM620 215l-28 -54c-84 -161 -124 -166 -171 -169c-61 0 -83 47 -87 100c-35 -58 -91 -100 -151 -100c-104 0 -160 73 -160 164c0 121 108 242 237 242c46 0 81 -21 109 -50 c31 179 80 420 112 439l70 1c11 0 18 -14 18 -35c0 -76 -14 -207 -49 -356c-19 -84 -48 -117 -79 -117h-4l-21 -124c-5 -27 -12 -64 -12 -94c0 -29 8 -53 32 -53c57 0 107 92 143 160l27 53zM365 329c-26 29 -59 45 -105 45c-77 0 -161 -114 -161 -232 c0 -76 35 -126 84 -126c63 0 128 56 154 136l1 8c0 4 10 75 27 169"],119995:[788,390,247,-83,300,"300 215c-45 -88 -101 -149 -147 -149h-70l-13 -66l-75 -390h-78l75 390c76 390 76 478 107 718c9 62 22 70 84 70c55 0 113 -39 113 -104c0 -168 -96 -267 -175 -368l-33 -218h72c42 0 95 65 126 124zM281 684c0 57 -46 88 -103 88c-25 0 -30 -6 -32 -58 c-6 -102 -4 -206 -22 -368c75 93 157 186 157 338"],119997:[788,8,524,-10,577,"577 215l-36 -72c-63 -120 -76 -151 -152 -151c-48 0 -61 33 -61 72c0 71 46 161 46 256c0 31 -6 54 -28 54c-55 0 -146 -58 -248 -224l-29 -150h-79l31 160c75 386 66 580 96 619c4 5 39 9 47 9c18 0 134 -9 134 -96s-96 -242 -171 -358l-19 -125 c90 129 174 189 238 189c54 0 104 -43 104 -115c0 -63 -46 -172 -46 -230c0 -20 6 -35 22 -35c25 0 43 17 101 130l37 74zM282 694c0 61 -103 78 -118 78l-3 -2c-21 -26 -5 -167 -30 -397c71 112 151 245 151 321"],119998:[632,8,244,30,298,"213 594c0 -31 -35 -56 -57 -56s-39 17 -39 38c0 31 35 56 57 56s39 -17 39 -38zM298 215l-38 -75c-47 -89 -101 -148 -174 -148c-44 0 -56 34 -56 76c0 30 5 59 23 147l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-30 -100 -69 -303 -69 -332 c0 -18 5 -26 19 -26c21 0 74 28 124 125l37 74"],119999:[632,398,215,-309,268,"213 594c0 -31 -35 -56 -57 -56s-39 17 -39 38c0 31 35 56 57 56s39 -17 39 -38zM268 215c-53 -89 -113 -153 -174 -201l-52 -266c-26 -135 -162 -146 -198 -146c-120 0 -153 99 -153 141c0 120 152 136 317 234l45 238l-14 7c29 58 48 117 53 152h-19l2 16h81 c9 0 16 -4 16 -9c-17 -56 -12 -22 -38 -153l-36 -189c55 46 110 104 157 183zM4 -46c-154 -88 -290 -106 -290 -211c0 -26 21 -117 130 -117c31 0 97 3 114 93"],120000:[788,8,456,-10,510,"282 694c0 61 -103 78 -118 78l-3 -2c-21 -26 -5 -167 -31 -399c70 111 152 247 152 323zM510 215l-32 -62c-53 -104 -78 -161 -150 -161c-103 0 -107 93 -180 193c-27 -37 -52 -81 -70 -130l-10 -55h-78l31 160c75 386 66 580 96 619c4 5 39 9 47 9c15 0 134 -8 134 -94 c0 -87 -98 -245 -173 -362l-27 -176l-4 -22c52 92 152 199 254 272c20 14 29 15 37 15c9 0 15 -5 15 -10c-6 -60 -7 -87 -65 -91c-6 0 -11 1 -18 8c-26 -9 -73 -38 -119 -86c105 -115 75 -226 130 -226c65 0 85 48 135 144l32 62"],120001:[788,8,265,17,319,"319 215l-38 -72c-47 -94 -104 -151 -177 -151c-68 0 -87 57 -87 119c0 16 1 33 4 49c75 386 66 580 96 619c4 5 39 9 47 9c15 0 134 -8 134 -94c0 -87 -98 -244 -172 -361c-6 -55 -15 -113 -28 -177c-4 -27 -11 -60 -11 -87c0 -30 7 -52 31 -52c30 0 93 23 149 131 l37 74zM282 694c0 61 -95 78 -113 78c0 0 -5 0 -8 -2c-21 -26 -5 -167 -31 -398c70 112 152 246 152 322"],120002:[398,8,753,12,806,"806 215l-36 -72c-65 -125 -82 -151 -154 -151c-48 0 -61 33 -61 72c0 71 48 167 48 256c0 31 -5 54 -28 54c-37 0 -93 -27 -169 -126c-4 -27 -11 -57 -17 -92l-30 -157l-78 2l31 159c8 45 23 109 23 160c0 31 -2 54 -26 54c-37 0 -93 -27 -171 -128l-48 -246h-78l41 215 l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9l-22 -83c59 67 113 100 159 100c55 0 99 -38 99 -108c63 73 119 108 167 108c54 0 102 -43 102 -115c0 -62 -44 -171 -44 -228c0 -21 5 -37 22 -37c20 0 37 9 99 130l38 74"],120003:[398,8,520,12,573,"573 215l-36 -72c-59 -113 -78 -151 -152 -151c-48 0 -61 33 -61 72c0 71 48 167 48 256c0 31 -7 54 -29 54c-48 0 -125 -45 -213 -169l-40 -205h-78l41 215l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-12 -38 -20 -68 -32 -122c77 95 149 139 203 139 c55 0 102 -43 102 -115c0 -67 -45 -176 -45 -230c0 -20 6 -35 23 -35c24 0 41 17 98 130l38 74"],120005:[398,398,485,-118,538,"365 248c0 73 -37 126 -100 126c-47 0 -88 -10 -122 -39c-6 -52 -26 -157 -45 -261c9 -4 16 -12 24 -22c28 -34 48 -44 99 -44c33 0 61 19 85 52c-15 0 -16 9 -16 14c0 8 6 14 14 14c0 0 3 0 16 -6c17 29 45 100 45 166zM538 215c-34 -67 -74 -159 -173 -162 c-37 -37 -87 -61 -144 -61c-55 0 -81 12 -112 50c-5 6 -10 11 -15 15c-30 -153 -89 -433 -125 -454l-70 -1c-12 0 -17 14 -17 35c0 221 79 358 134 411l31 170l-8 4l13 25c14 85 17 126 17 143h40c17 0 33 0 34 -3c3 -6 3 -10 3 -24c32 23 71 35 119 35 c119 0 177 -73 177 -165c0 -65 -30 -125 -61 -163c78 11 104 80 142 152zM10 23c-33 -44 -113 -179 -113 -386c0 -8 2 -17 3 -19c25 18 75 235 110 405"],120006:[398,397,486,23,540,"540 215c-30 -62 -58 -107 -136 -116l-84 -437c28 45 96 88 136 91l2 -16c-33 -5 -111 -44 -147 -128c-2 -3 -7 -6 -7 -6s-65 8 -70 10l90 475c-34 -54 -86 -96 -141 -96c-104 0 -160 73 -160 164c0 126 111 242 237 242c77 0 111 -56 118 -56c13 0 38 48 64 48h18 l-53 -276c61 8 83 41 118 108zM371 325c-28 31 -63 49 -111 49c-81 0 -161 -111 -161 -232c0 -76 35 -126 84 -126c50 0 99 33 130 87c-4 1 -19 4 -19 17c0 7 5 14 13 14c4 0 5 -3 18 -8c4 8 8 17 10 26"],120007:[421,0,442,39,495,"495 221c-6 -13 -18 -44 -78 -44c-40 0 -74 35 -74 84c0 21 5 43 18 67c-50 -19 -122 -107 -179 -260l-13 -68h-78l46 238c9 48 22 97 22 121c0 8 -2 13 -6 13c-23 0 -32 -26 -100 -157l-14 7c65 128 83 176 118 176c48 0 61 -46 61 -98c0 -56 -15 -119 -18 -134l-2 -10 c39 85 96 176 189 242c20 14 52 23 60 23c9 0 16 -4 16 -9c-7 -60 -30 -88 -87 -92c-12 -21 -17 -42 -17 -60c0 -39 25 -66 58 -66c50 0 60 24 65 35"],120008:[421,8,413,-26,467,"467 215c-29 -55 -57 -127 -121 -153c-31 -39 -92 -70 -185 -70s-187 54 -187 109c0 29 3 59 46 59c33 0 62 -20 62 -35c0 0 -3 -7 -7 -7c-6 0 -18 7 -27 7c-8 0 -14 -5 -14 -24c0 -44 45 -85 127 -85c65 0 99 18 115 46c-8 2 -16 7 -16 16c0 8 5 14 13 14c4 0 5 0 12 -4 c1 6 1 11 1 17c0 84 -170 137 -172 229l-61 -119l-14 7l87 171c12 19 31 28 56 28l27 -44c-28 0 -74 0 -74 -42c0 -66 234 -132 234 -210c0 -13 -2 -26 -9 -39c43 26 64 80 92 136"],120009:[655,8,286,23,339,"339 215l-36 -72c-48 -94 -104 -151 -177 -151c-66 0 -90 54 -90 115c0 39 10 74 17 108l-14 7c18 35 47 129 70 223h-86l4 23h87c17 73 30 144 30 187h59c9 0 15 -4 15 -9c-7 -25 -22 -95 -39 -178h143l-2 -23h-144l-56 -285c-4 -20 -12 -57 -12 -88c0 -30 6 -55 32 -55 c30 0 91 23 147 131l38 74"],120010:[390,8,540,39,593,"593 215l-37 -72c-62 -123 -79 -151 -152 -151c-44 0 -56 29 -56 69c0 30 7 66 13 100c-88 -119 -171 -169 -217 -169c-74 0 -104 48 -104 122c0 41 9 81 13 101l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-17 -56 -20 -62 -46 -194 c-8 -44 -14 -84 -14 -114c0 -34 9 -57 32 -57c37 0 128 46 228 200l34 174h78l-46 -234c-9 -47 -18 -83 -18 -108c0 -21 6 -32 25 -32c27 0 66 74 96 132l38 74"],120011:[420,8,491,39,545,"545 215c-16 -32 -46 -43 -77 -43c-12 0 -25 1 -36 5c-61 -138 -184 -185 -245 -185c-57 0 -141 52 -141 156c0 21 3 39 7 67l-14 7c34 67 59 137 59 168h62c4 0 5 -3 5 -3l-1 -6c-4 -26 -44 -208 -44 -260c0 -77 35 -105 74 -105c53 0 145 65 183 188 c-30 24 -52 57 -52 99c0 70 49 117 88 117c46 0 49 -55 49 -98c0 -37 -4 -87 -24 -131c11 -2 21 -4 30 -4c14 0 47 4 62 35zM394 324c0 35 -9 49 -20 49c-15 0 -33 -31 -33 -70c0 -34 17 -62 40 -82c8 31 13 65 13 103"],120012:[420,8,649,39,702,"702 215c-16 -32 -47 -43 -78 -43c-12 0 -23 1 -35 5c-60 -138 -146 -185 -207 -185c-37 0 -75 22 -97 67c-35 -43 -80 -67 -135 -67c-54 0 -107 47 -107 142c0 32 4 49 10 81l-14 7c34 67 59 137 59 168h62c4 0 5 -3 5 -3l-1 -6l-38 -194c-5 -30 -10 -63 -10 -93 c0 -45 10 -78 45 -78c82 0 106 149 130 270h78l-19 -99c-9 -47 -12 -75 -12 -95c0 -54 18 -76 52 -76c53 0 121 62 148 184c-32 24 -56 60 -56 103c0 70 50 117 89 117c44 0 48 -46 48 -94c0 -39 -5 -89 -25 -135c11 -2 21 -4 30 -4c14 0 47 4 62 35zM551 324 c0 35 -9 49 -19 49c-16 0 -34 -31 -34 -70c0 -35 19 -65 44 -86c7 31 9 68 9 107"],120013:[398,8,488,25,541,"541 215l-44 -88c-45 -85 -84 -135 -121 -135c-59 0 -96 24 -126 150c-20 -46 -41 -87 -65 -117c-21 -24 -51 -33 -80 -33c-33 0 -80 22 -80 74h23c0 -41 42 -50 57 -50c25 0 45 2 63 23c28 33 52 86 74 142l-1 6c-23 116 -30 187 -67 187c-31 0 -56 -33 -121 -159l-14 7 c70 139 92 176 138 176c53 0 87 -26 114 -102l9 19c29 59 69 83 113 83c45 0 86 -35 86 -86c0 -22 -18 -36 -36 -36c-20 0 -35 17 -35 36c0 40 -4 62 -22 62c-34 0 -65 -28 -85 -70l-19 -40c6 -22 11 -48 18 -78c23 -118 22 -170 56 -170c26 0 62 33 114 135l37 71"],120014:[390,398,530,-39,584,"584 215c-51 -85 -111 -147 -173 -194l-52 -273c-26 -135 -164 -146 -200 -146c-143 0 -198 99 -198 141c0 124 181 137 364 243l33 170c-88 -117 -169 -164 -214 -164c-74 0 -104 48 -104 122c0 41 7 71 13 101l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9 c-17 -56 -20 -62 -46 -194c-8 -44 -14 -84 -14 -114c0 -34 9 -57 32 -57c37 0 126 45 225 195l35 179h78l-45 -234l-21 -109c56 44 108 100 152 175zM321 -38c-173 -96 -337 -112 -337 -219c0 -26 42 -117 175 -117c31 0 98 3 115 93"],120015:[404,8,437,-13,490,"490 215l-71 -138c-43 -85 -87 -85 -104 -85c-110 0 -132 51 -236 51c-14 0 -32 -9 -71 -48l-21 13c26 39 55 75 99 93l217 192c-86 19 -131 48 -161 48c-17 0 -30 -9 -42 -34l-47 -92l-14 7c92 182 96 182 116 182c40 0 113 -44 180 -44c28 0 54 8 76 27l18 17l16 -18 l-323 -285c76 -2 117 -49 211 -49c10 0 57 1 79 46l64 124"],120016:[785,10,796,30,853,"853 216l-3 -5l-35 -69c-60 -117 -100 -152 -147 -152c-80 0 -125 75 -132 141l-12 108h-226c-34 -71 -65 -135 -91 -179s-60 -70 -99 -70c-47 0 -78 30 -78 74c0 4 1 9 3 13l19 -7c-1 -2 -1 -6 -1 -6c0 -33 23 -54 57 -54c14 0 40 10 73 65c23 42 53 99 84 164h-32l6 37 h43c79 170 164 371 181 433c-12 24 -30 42 -61 55l8 21c131 -50 179 -141 185 -203l34 -306h55l-7 -37h-44l9 -87c11 -99 21 -134 50 -134c20 0 54 34 104 132l35 71l2 5zM520 276l-34 313c-2 27 -5 49 -9 70c-31 -86 -97 -243 -162 -383h205"],120017:[767,10,913,44,970,"641 406c-21 7 -47 13 -77 13c-48 0 -91 -8 -91 -19c0 -19 41 -23 83 -23c33 0 62 10 85 29zM762 183c0 32 -4 138 -76 197c-37 -20 -81 -32 -130 -32c-50 0 -104 16 -104 52c0 24 43 47 112 47c35 0 69 -5 102 -15c30 36 46 87 46 136c0 77 -46 163 -169 163 c-54 0 -104 -13 -146 -34c44 -57 58 -116 58 -152c0 -7 0 -13 -1 -18l-59 -301c-5 -27 -13 -52 -24 -74c80 -52 148 -134 232 -134c47 0 86 13 113 41c-9 3 -11 10 -11 15c0 9 7 17 17 17c6 0 9 -3 15 -5c16 26 25 57 25 97zM970 216l-3 -5c-32 -65 -69 -155 -166 -160 c-51 -41 -124 -61 -198 -61c-101 0 -178 83 -249 134c-65 -97 -181 -134 -237 -134c-42 0 -73 18 -73 57c0 53 55 147 206 147c9 0 18 -2 27 -3c4 12 6 25 9 38l65 325c7 35 12 66 12 93c0 11 -2 20 -3 29c-90 -60 -140 -160 -140 -250c0 -46 11 -93 47 -128l-13 -13 c-37 36 -55 88 -55 141c0 99 57 211 155 276c-8 17 -20 33 -39 47l11 18c21 -16 38 -32 54 -49c46 26 102 41 163 41c173 0 271 -87 271 -192c0 -60 -34 -120 -89 -161c86 -47 146 -129 146 -211c0 -48 -17 -88 -44 -120c65 16 86 78 121 146l2 5zM267 164c-4 0 -10 1 -13 1 c-140 0 -189 -73 -189 -118c0 -12 5 -29 43 -29c49 0 120 44 159 146"],120018:[759,10,568,39,625,"625 216l-2 -5l-29 -56c-61 -120 -165 -165 -264 -165c-222 0 -291 161 -291 306c0 132 70 463 398 463c114 0 162 -65 162 -138c0 -66 -39 -139 -106 -172l-9 19c56 29 95 94 95 151c0 60 -41 112 -142 112c-271 0 -290 -384 -290 -450c0 -144 66 -263 201 -263 c85 0 176 50 227 147l28 56l3 5"],120019:[767,10,880,36,937,"937 216l-2 -5c-24 -47 -78 -129 -198 -129h-5c-55 -56 -126 -92 -212 -92c-81 0 -131 54 -185 98c-65 -71 -156 -98 -213 -98c-41 0 -86 18 -86 57c0 53 59 131 167 131c27 0 51 -5 71 -14c8 19 15 40 20 65l65 325c5 27 9 52 9 74s-3 43 -10 61 c-114 -57 -181 -164 -181 -260c0 -49 17 -96 53 -131l-13 -13c-40 40 -61 91 -61 145c0 106 70 220 189 282c-10 13 -23 25 -37 37l13 18c18 -14 35 -27 50 -42c49 21 105 34 167 34c211 0 327 -151 327 -320c0 -119 -41 -248 -115 -336c83 4 128 45 165 118l3 5zM263 137 c-19 7 -38 13 -60 13c-98 0 -146 -63 -146 -103c0 -20 31 -29 59 -29c48 0 108 39 147 119zM755 454c0 148 -59 277 -217 277c-54 0 -104 -9 -147 -26c50 -54 73 -108 73 -154c0 -9 -1 -17 -2 -24l-59 -301c-9 -45 -26 -84 -49 -115c52 -45 97 -93 166 -93 c48 0 92 30 129 77c-8 4 -12 8 -12 14c0 8 7 17 16 17c0 0 4 0 6 -1c3 -1 4 -3 8 -4c55 87 88 216 88 333"],120020:[759,10,569,39,627,"627 216l-3 -5l-29 -56c-61 -120 -170 -165 -275 -165c-150 0 -281 82 -281 205c0 95 70 176 164 218c-27 29 -46 67 -46 111c0 10 0 21 3 31c23 125 142 204 270 204c110 0 162 -56 162 -127c0 -40 -16 -85 -47 -129l-17 13c28 39 41 79 41 112c0 82 -67 103 -139 103 c-92 0 -148 -74 -167 -178c-4 -23 -7 -42 -7 -60c0 -22 3 -42 9 -57c30 7 63 11 94 11c41 0 78 -18 78 -47c0 -6 -1 -13 -5 -19c-11 -17 -46 -33 -65 -33c-48 0 -93 13 -128 36c-79 -58 -91 -169 -91 -201c0 -109 80 -165 182 -165c93 0 191 46 245 147l30 56l2 5zM411 400 c0 8 -22 19 -52 19c-29 0 -53 -4 -76 -12c12 -13 36 -30 84 -30c18 0 44 14 44 23"],120021:[807,10,761,52,850,"850 772c0 -23 -19 -61 -31 -78l-1 -1h-2c-26 5 -53 6 -78 6c-89 0 -171 -26 -254 -42c11 -23 19 -49 19 -77c0 -12 -1 -25 -4 -38l-44 -235c39 -3 69 -5 92 -5c71 0 86 19 113 119c6 18 21 26 37 26c25 0 54 -15 54 -40c0 -5 -1 -10 -3 -16c-20 -39 -39 -65 -59 -84 c-6 -17 -10 -33 -10 -47c0 -38 23 -68 56 -68c48 0 57 21 61 29l2 5l20 -10l-3 -5c-6 -15 -19 -41 -80 -41c-43 0 -81 46 -81 100c0 4 1 7 1 11c-23 -12 -49 -16 -79 -16c-35 0 -75 7 -127 11l-28 -146c-18 -96 -100 -140 -195 -140c-88 0 -174 52 -174 140h21 c0 -60 62 -109 126 -109c49 0 97 36 117 134l26 127h-43h-5l21 29h1h31l46 219c7 37 11 68 11 95v19c-11 -2 -24 -2 -37 -2c-172 0 -247 70 -247 115c0 36 39 50 85 50c51 0 112 -15 154 -40c34 -21 67 -43 93 -69c106 34 219 96 376 96c16 0 22 -9 22 -22zM395 683 c-9 23 -23 42 -48 63c-31 26 -84 39 -130 39c-44 0 -77 -11 -77 -28c0 -22 50 -81 194 -81c21 0 40 3 61 7"],120022:[759,408,664,35,722,"722 216l-3 -5c-39 -78 -98 -130 -153 -176l-56 -287c-26 -137 -154 -156 -228 -156c-144 0 -201 108 -201 151c0 124 182 140 365 240l16 77c-64 -60 -124 -70 -153 -70c-188 0 -274 106 -274 274c0 36 4 74 12 116c41 219 152 379 390 379c114 0 175 -65 175 -138 c0 -66 -40 -137 -106 -172l-9 19c57 29 95 94 95 151c0 60 -54 112 -155 112c-182 0 -242 -152 -281 -358c-12 -60 -18 -116 -18 -162c0 -119 43 -193 171 -193c50 0 114 34 160 85l12 57l31 165h109v-3c-3 -18 4 21 -32 -166l-17 -87c47 40 94 86 127 152l3 5zM441 -46 c-173 -91 -332 -107 -332 -211c0 -25 42 -123 173 -123c30 0 96 11 113 99"],120023:[801,22,803,39,861,"215 255c-91 -47 -155 -118 -155 -208c0 -17 5 -38 27 -38s56 25 86 83c10 21 21 63 42 163zM861 216l-3 -5l-35 -69c-48 -94 -105 -152 -179 -152c-78 0 -115 74 -115 144c0 9 0 17 1 26l42 213l-235 -71c-31 -165 -43 -210 -65 -238c-34 -56 -100 -86 -152 -86 c-46 0 -81 22 -81 69v4c0 100 78 184 182 236l60 301c5 28 9 54 9 76c0 51 -16 86 -57 119l13 18c99 -73 141 -147 141 -213c0 -9 -1 -19 -2 -28l-42 -228l234 71c41 204 63 306 86 337c26 35 72 43 101 43c17 0 69 -8 71 -97v-3c0 -99 -59 -208 -146 -264l-49 -263 c-4 -27 -11 -62 -11 -90c0 -26 5 -46 28 -46c3 0 9 0 13 1c49 13 91 45 133 129l36 71l2 5zM814 686c0 60 -27 76 -42 76s-35 -83 -76 -310c74 54 118 147 118 234"],120024:[789,10,590,73,663,"663 722c0 -71 -53 -94 -96 -94c-12 0 -24 3 -38 6c-17 -48 -23 -169 -88 -504c-5 -27 -16 -49 -28 -66h11c92 0 161 79 201 157l3 5l19 -10l-2 -5c-34 -68 -118 -168 -221 -168c-8 0 -18 0 -27 1c-38 -37 -93 -54 -150 -54c-88 0 -174 52 -174 140c0 74 75 153 110 172 l9 -19c-33 -16 -98 -91 -98 -153c0 -60 61 -109 124 -109c34 0 63 13 85 45c-13 4 -14 16 -14 16c0 9 7 17 17 17c0 0 3 0 6 -1l5 -3c8 17 13 36 18 60c60 303 69 464 102 516c-69 31 -144 69 -195 69c-53 0 -89 -15 -134 -103l-20 9c47 95 80 133 154 133 c67 0 145 -50 213 -83c49 62 104 93 146 93c36 0 62 -23 62 -67zM642 722c0 18 -2 42 -17 42c-14 0 -43 -24 -84 -104c9 -2 18 -3 26 -3c40 0 75 13 75 65"],120025:[789,408,692,39,764,"744 722c0 18 -3 42 -17 42c-15 0 -43 -24 -85 -104c9 -2 18 -3 26 -3c41 0 76 13 76 65zM764 722c0 -71 -53 -94 -96 -94c-11 0 -23 3 -37 6c-16 -45 -21 -143 -85 -478l-26 -138c79 48 159 106 207 203l2 5l20 -10l-3 -5c-54 -110 -144 -171 -231 -221l-47 -242 c-26 -138 -166 -156 -227 -156c-145 0 -202 108 -202 151c0 113 176 136 360 214l38 198c58 300 67 465 101 516c-69 32 -144 73 -195 73c-63 0 -89 -19 -134 -107l-19 9c47 95 79 133 153 133c60 0 141 -51 212 -85c50 64 105 95 147 95c36 0 62 -23 62 -67zM394 -69 c-170 -70 -326 -95 -326 -188c0 -25 41 -123 173 -123c19 0 94 6 113 99"],120026:[790,10,894,47,952,"952 216l-3 -5l-30 -59c-53 -104 -78 -162 -152 -162c-127 0 -190 269 -264 374c-23 -31 -44 -64 -60 -92l-27 -142c-18 -96 -92 -140 -194 -140c-88 0 -175 52 -175 140c0 74 75 153 110 172l11 -19c-34 -16 -100 -92 -100 -153c0 -60 63 -109 127 -109 c55 0 98 36 117 134l73 374c8 40 21 77 35 109c-65 30 -96 100 -142 100c-21 0 -87 -29 -88 -144h-21c1 124 75 165 109 165c57 0 89 -74 151 -102c42 78 99 127 139 127c17 0 43 -10 43 -62c0 -73 -71 -90 -91 -94c-10 -33 -19 -68 -26 -99l-35 -177 c97 151 299 351 399 423c21 14 38 15 46 15c10 0 19 -6 19 -13c-6 -61 -8 -96 -68 -100c-7 0 -16 9 -22 15c-33 -15 -160 -125 -267 -250v-1c107 -116 120 -423 201 -423c64 0 83 47 131 143l30 60l3 5zM590 722c0 22 -2 29 -5 31h-1c-9 0 -31 -34 -56 -102 c34 9 62 29 62 71"],120027:[758,10,789,36,846,"846 216l-2 -5l-35 -69c-48 -94 -104 -152 -178 -152c-106 0 -186 66 -257 117c-59 -76 -153 -117 -249 -117c-51 0 -89 18 -89 57c0 53 55 155 232 155c14 0 28 -2 41 -4c15 53 34 158 85 421c18 96 104 139 194 139c88 0 174 -51 174 -139c0 -74 -76 -155 -111 -173 l-9 19c34 17 99 91 99 154c0 60 -61 109 -125 109c-49 0 -97 -36 -117 -135c-48 -243 -69 -367 -92 -430c92 -51 157 -136 248 -136c33 0 90 39 133 123l36 71l3 5zM294 155c-16 6 -30 10 -46 10c-141 0 -191 -73 -191 -118c0 -21 18 -33 48 -33c67 0 138 42 188 138"],120028:[785,77,966,43,1040,"1040 763c0 -14 -16 -58 -25 -66c-23 0 -48 36 -82 36c-5 0 -10 0 -15 -2l-82 -575c-3 -21 -7 -47 -7 -71c0 -36 7 -62 32 -62c24 2 71 64 104 127l36 71l3 5l19 -10l-2 -5l-36 -69c-63 -125 -97 -152 -171 -152c-56 0 -89 50 -89 127c0 13 0 29 3 43l57 406l-268 -450 c0 -5 2 -11 2 -17c0 -66 -46 -137 -85 -176c-10 9 -32 29 -32 54c0 26 9 54 19 74c-2 21 -9 44 -14 74l-79 464l-9 47c-115 -618 -162 -646 -210 -646c-26 0 -50 24 -65 52l-1 2c8 5 17 11 32 11c0 0 11 0 15 -2c0 -27 11 -43 19 -43h3c17 0 62 6 188 679 c-19 42 -46 61 -80 75l8 21c79 -32 191 -86 209 -192l74 -433l318 539c37 60 101 80 149 80c17 0 49 -3 62 -12v-4"],120029:[785,10,852,39,917,"917 724c0 -13 0 -51 -10 -51c-18 0 -46 17 -74 17c-33 0 -48 -27 -56 -63l-111 -572c14 -26 32 -45 56 -45c39 0 78 39 130 140l35 71l2 5l20 -10l-3 -5l-35 -69c-47 -91 -90 -152 -147 -152c-90 0 -162 44 -200 140l-182 458l-29 71c-49 -272 -83 -434 -108 -529 c-28 -110 -70 -140 -102 -140c-38 0 -64 31 -64 78h21c0 -34 17 -58 43 -58c30 0 53 43 74 125c25 98 60 269 116 572c-16 29 -34 43 -67 57l8 21c79 -32 172 -76 217 -191l181 -456c5 -12 9 -26 14 -40l104 531c18 95 92 132 160 132c7 0 7 -28 7 -37"],120030:[759,10,801,51,858,"858 216l-3 -5c-33 -68 -71 -151 -174 -151c-27 0 -57 4 -83 9c-70 -51 -157 -79 -251 -79c-186 0 -296 115 -296 296c0 277 203 473 447 473c185 0 296 -117 296 -297c0 -166 -71 -293 -170 -374c20 -5 38 -7 57 -7c90 0 120 70 155 140l3 5zM689 501 c0 140 -58 230 -191 230c-239 0 -345 -240 -345 -505c0 -127 50 -208 194 -208c73 0 133 26 182 69l-6 3c-9 4 -13 10 -13 17c0 9 6 17 15 17c0 0 5 0 8 -2c4 -2 12 -6 22 -10c78 83 134 229 134 389"],120031:[767,10,846,47,904,"904 216l-3 -5c-39 -76 -135 -175 -285 -175c-71 0 -143 24 -204 65c-31 -75 -113 -111 -192 -111c-89 0 -173 53 -173 140h21c0 -60 61 -109 124 -109c55 0 103 36 123 134l6 31c-45 58 -74 130 -74 209c0 103 44 226 152 298c-6 21 -19 39 -41 56l13 18 c23 -17 42 -36 58 -56c49 26 112 40 185 40c180 0 290 -137 290 -265c0 -13 -2 -26 -4 -39c-28 -145 -139 -262 -333 -262c-55 0 -104 13 -130 26l-16 -78c-1 -4 -1 -7 -2 -11c58 -41 128 -65 197 -65c139 0 230 94 267 164l2 5zM796 510c0 105 -54 213 -197 213 c-61 0 -111 -12 -154 -31c41 -59 53 -119 53 -152c0 -6 -1 -10 -1 -13c-6 -49 -7 -41 -55 -285c20 -11 57 -29 125 -29c119 0 197 102 223 237c4 19 6 40 6 60zM406 649c0 6 0 14 -2 21c-97 -65 -136 -177 -136 -275c0 -67 22 -128 58 -180l67 339c6 36 13 67 13 95"],120032:[759,250,801,53,858,"858 216l-3 -5c-113 -220 -305 -249 -409 -249c-25 0 -51 3 -73 5c-62 -26 -113 -54 -165 -100c99 -5 198 -30 298 -30c61 0 101 20 115 50l15 26l31 -13c-48 -95 -108 -150 -194 -150c-44 0 -235 41 -294 41c-31 0 -44 -11 -63 -37l-33 5c9 15 16 26 24 37 c70 97 148 145 222 179c-163 35 -276 146 -276 332c0 204 151 452 449 452c188 0 309 -141 309 -314c0 -160 -125 -364 -396 -461c10 -1 22 -1 31 -1c246 0 347 155 390 238l3 5zM705 454c0 154 -80 277 -203 277c-286 0 -342 -333 -342 -450c0 -142 57 -258 207 -289 c258 115 338 303 338 462"],120033:[767,10,943,39,975,"975 216l-3 -5l-29 -59c-54 -104 -78 -162 -153 -162c-146 0 -222 217 -296 318c-12 16 -14 29 -14 39c0 27 28 35 47 46h1l19 2v-1c8 -9 17 -18 25 -29c12 -4 25 -11 42 -11c128 0 148 152 148 204c0 83 -70 165 -163 165c-83 0 -131 -12 -167 -33 c40 -58 53 -117 53 -150c0 -6 -1 -10 -1 -13c-7 -55 -7 -38 -76 -394c-18 -97 -115 -143 -195 -143c-88 0 -174 52 -174 140c0 75 77 155 113 173l11 -18c-36 -17 -103 -91 -103 -155c0 -60 62 -109 126 -109c55 0 96 36 116 134l78 399c5 28 9 54 9 77c0 10 -2 18 -3 27 l-45 -39c-59 -59 -86 -135 -86 -200c0 -43 12 -82 32 -110l-14 -13c-25 32 -39 75 -39 123c0 70 30 149 95 214c19 17 35 34 52 48c-8 26 -23 48 -49 68l26 18c24 -18 45 -39 61 -58c41 26 96 42 195 42c156 0 257 -96 257 -204c0 -102 -82 -222 -257 -222h-16 c74 -125 124 -307 191 -307c64 0 86 47 134 143l30 60l3 5"],120034:[767,10,615,60,672,"672 216l-2 -5c-25 -50 -65 -95 -123 -120c-44 -65 -140 -101 -265 -101c-142 0 -222 72 -222 145c0 13 0 29 8 43c9 17 27 24 44 24c18 0 40 -10 40 -24c0 0 0 -4 -1 -6c-7 -12 -12 -28 -12 -37c0 -49 22 -117 143 -117c55 0 116 22 152 68c-5 2 -11 8 -11 15 c0 10 6 17 15 17c0 0 4 0 7 -1l6 -4c9 20 14 42 14 66c0 163 -143 249 -157 402l-99 -195l-18 11l117 232c8 72 50 138 129 138h4l34 -49h-4c-81 0 -129 -42 -129 -112c0 -130 233 -219 233 -427c0 -20 -4 -39 -11 -57c37 22 63 54 86 99l3 5"],120035:[900,10,555,40,972,"972 762l-14 -16c-60 48 -114 54 -156 54h-26c-126 0 -195 -67 -288 -98c27 -39 44 -83 44 -133c0 -14 -2 -28 -4 -42l-77 -397c-4 -22 -12 -42 -21 -58c90 1 120 71 160 149l3 5l19 -10l-2 -5c-34 -68 -80 -160 -182 -160h-12c-36 -44 -94 -61 -159 -61 c-88 0 -174 52 -174 140h21c0 -60 61 -109 125 -109c51 0 77 34 88 53c-14 4 -15 12 -15 16c0 8 6 17 15 17c0 0 4 0 7 -2c0 0 4 -2 6 -4c7 16 12 33 16 54l82 414c6 34 10 64 10 89c0 12 -1 22 -2 32c-12 -1 -25 -2 -38 -2c-180 0 -358 96 -358 178c0 25 26 34 61 34 c77 0 210 -43 286 -99c24 -17 46 -37 65 -56c101 31 181 99 297 99c73 0 143 -16 223 -82zM419 736c-11 15 -25 30 -43 44c-76 57 -215 99 -281 99c-23 0 -34 -5 -34 -13c0 -63 157 -135 303 -135c18 0 38 1 55 5"],120036:[801,10,696,48,753,"753 216l-3 -5l-35 -69c-64 -125 -96 -152 -170 -152c-57 0 -78 57 -78 108c0 20 2 41 6 62l3 12c-85 -104 -182 -182 -237 -182c-106 0 -191 71 -191 223c0 48 8 106 27 169c26 86 84 194 84 303c0 40 -12 70 -48 99l13 17c97 -72 128 -161 128 -217 c0 -52 -43 -135 -67 -211c-24 -67 -45 -149 -45 -218c0 -99 45 -137 112 -137c37 0 139 78 232 199l104 534h109l-116 -595c-9 -44 -17 -79 -17 -101c0 -26 11 -32 26 -32c25 2 72 64 104 127l37 71l2 5"],120037:[819,10,632,49,689,"689 216l-3 -5c-33 -68 -70 -129 -135 -129c-24 0 -48 14 -67 39c-61 -82 -142 -131 -234 -131c-107 0 -201 75 -201 232c0 46 8 100 26 160c26 86 84 187 84 303c0 40 -12 70 -47 98l12 18c98 -74 127 -174 127 -224c0 -49 -47 -144 -66 -204c-22 -64 -41 -140 -41 -207 c0 -75 24 -148 119 -148c65 0 131 60 180 174c-35 82 -57 195 -57 281c0 133 21 220 43 267s55 79 95 79c38 0 95 -31 99 -94l2 -83c0 -203 -46 -383 -128 -503c24 -31 44 -36 54 -36c47 0 78 47 116 118l3 5zM520 655c0 94 -14 115 -35 115c-5 0 -20 -3 -35 -38 c-26 -57 -42 -150 -42 -259c0 -91 18 -183 46 -253c40 106 66 255 66 435"],120038:[819,10,987,49,1044,"1044 216l-3 -5c-33 -68 -71 -129 -136 -129c-25 0 -47 14 -65 39c-63 -82 -138 -131 -216 -131c-81 0 -143 48 -166 150c-56 -100 -115 -150 -221 -150c-99 0 -188 74 -188 228c0 47 8 102 26 164c26 86 84 187 84 303c0 40 -12 70 -47 98l12 18 c98 -74 127 -174 127 -224c0 -47 -47 -144 -66 -204c-24 -69 -46 -152 -46 -221s22 -134 111 -134c117 0 175 181 218 381l34 174h96l-39 -200c-18 -93 -29 -166 -29 -221c0 -93 30 -134 106 -134c56 0 119 57 169 168c-34 83 -51 200 -51 287c0 133 30 221 52 268 s59 78 99 78c83 0 88 -84 88 -166c0 -206 -56 -390 -139 -513c16 -24 33 -37 51 -37c45 0 78 44 117 118l2 5zM888 655c0 115 -12 115 -23 115c-6 0 -20 -3 -36 -38c-26 -57 -41 -150 -41 -259c0 -89 12 -180 31 -251c40 107 69 254 69 433"],120039:[759,10,685,57,742,"742 216l-2 -5l-43 -85c-43 -83 -82 -136 -122 -136c-112 0 -152 53 -185 221l-4 19c-60 -125 -134 -240 -223 -240c-72 0 -106 48 -106 109c0 71 46 157 116 194l13 -26c-60 -32 -100 -107 -100 -168c0 -38 14 -81 77 -81c78 0 149 116 214 260l-48 245 c-25 124 -39 208 -78 208c-29 0 -59 -25 -124 -151l-19 10c70 139 95 169 140 169c106 0 160 -74 191 -238l12 -59c29 72 52 141 76 192c33 75 104 104 162 104c14 0 44 -1 44 -13c0 -17 -8 -65 -17 -73c-11 0 -56 22 -88 22c-26 0 -53 -5 -74 -50 c-26 -59 -57 -146 -92 -237l37 -198c25 -124 35 -191 76 -191c22 0 56 28 110 134l35 69l3 5"],120040:[801,408,688,48,745,"745 216l-3 -5c-43 -87 -109 -142 -171 -189l-54 -274c-27 -138 -174 -156 -213 -156c-144 0 -203 108 -203 151c0 120 173 139 351 231l38 194c-91 -121 -190 -178 -251 -178c-106 0 -191 72 -191 225c0 48 8 104 27 167c26 86 84 187 84 303c0 40 -12 70 -47 98l12 18 c97 -72 128 -161 128 -217c0 -52 -47 -148 -67 -211c-22 -67 -45 -149 -45 -217c0 -70 23 -138 112 -138c43 0 152 57 247 199l104 534h109l-135 -698c55 43 108 91 147 168l3 5zM447 -53c-166 -84 -317 -104 -317 -204c0 -25 43 -123 174 -123c30 0 83 21 99 99"],120041:[767,17,673,43,736,"736 745l-90 -99l-460 -522c81 -13 313 -47 404 -47h8c14 0 38 2 52 30l59 114l2 5l20 -10l-3 -5c-74 -143 -108 -228 -151 -228c-112 0 -353 51 -460 51c-13 0 -19 -7 -53 -43l-21 17l52 56l498 564c-86 19 -208 48 -293 48c-71 0 -87 -19 -93 -32l-12 -24l-21 9 c15 28 54 115 67 128l5 5c8 5 28 5 48 5c79 0 233 -18 308 -43c19 -6 32 -9 43 -9c18 0 30 8 49 27l21 24"],120042:[400,10,606,21,663,"381 324c-29 32 -64 48 -108 48c-79 0 -146 -91 -146 -230c0 -59 15 -124 69 -124c60 0 125 54 151 134zM663 216l-3 -5l-27 -51c-87 -161 -127 -170 -173 -170c-61 0 -109 41 -115 92c-36 -53 -90 -92 -149 -92c-117 0 -175 69 -175 161c0 147 116 249 252 249 c77 0 111 -53 118 -55c12 0 50 48 77 48h36l-45 -237c-5 -29 -13 -66 -13 -96c0 -25 5 -48 29 -48c55 0 109 97 140 158l26 51l3 5"],120043:[790,10,491,16,549,"351 273c0 61 -19 99 -62 99c-48 0 -97 -14 -138 -44c-7 -55 -14 -112 -26 -175c-3 -11 -4 -23 -4 -33c0 -67 44 -102 97 -102c29 0 52 16 72 42c-16 4 -17 13 -17 17c0 9 8 17 17 17c0 0 4 0 6 -2c3 -1 7 -4 11 -5c15 30 28 68 36 109c5 28 8 55 8 77zM293 694 c0 57 -95 74 -115 76l-1 -2c-18 -23 -3 -163 -20 -369c68 108 136 226 136 295zM549 216l-3 -5c-32 -65 -69 -155 -166 -160c-43 -42 -99 -61 -162 -61c-123 0 -202 76 -202 150c0 6 0 11 1 16c75 387 68 584 97 624c6 8 59 10 63 10c14 0 135 -7 136 -96v-2 c0 -84 -87 -225 -156 -334c41 26 87 42 132 42c105 0 167 -62 167 -158c0 -16 -2 -31 -5 -48c-9 -48 -27 -89 -51 -120c68 16 94 83 127 147l2 5"],120044:[400,10,432,20,489,"489 216l-3 -5l-28 -56c-59 -115 -143 -165 -255 -165c-120 0 -183 72 -183 167c0 13 1 26 5 41c31 121 128 202 245 202c102 0 125 -48 125 -80c0 -5 0 -9 -1 -14c-5 -26 -31 -45 -52 -45c-22 0 -39 19 -39 39c0 24 19 42 34 48c-7 11 -24 24 -67 24 c-74 0 -104 -60 -133 -174c-7 -28 -11 -52 -11 -76c0 -61 25 -104 77 -104c103 0 183 52 234 147l30 56l2 5"],120045:[790,10,606,21,663,"376 329c-26 27 -59 43 -103 43c-79 0 -147 -126 -147 -241c0 -69 26 -113 70 -113c60 0 125 55 151 135l1 7c0 4 11 75 28 169zM663 216l-3 -5l-27 -51c-83 -163 -125 -168 -173 -170c-62 0 -99 48 -110 102c-35 -59 -93 -102 -154 -102c-109 0 -175 65 -175 165 c0 154 134 245 252 245c44 0 79 -19 108 -46c65 365 96 426 112 435l97 1c12 0 21 -14 21 -37c0 -76 -14 -207 -49 -356c-17 -73 -48 -111 -84 -119l-20 -122c-6 -27 -12 -64 -12 -94c0 -37 12 -50 29 -50c3 0 7 0 11 1c41 10 77 55 129 157l26 51l3 5zM590 753 c0 8 -2 15 -2 15c-21 -23 -64 -234 -106 -469c19 5 45 38 59 101c35 149 49 279 49 353"],120046:[400,10,419,18,476,"303 316c0 43 -14 56 -33 56c-49 0 -94 -35 -135 -182c17 -7 38 -11 60 -11c70 0 108 97 108 137zM476 216l-3 -5l-28 -56c-60 -116 -156 -165 -242 -165c-116 0 -185 63 -185 160c0 16 2 33 7 52c32 126 122 198 245 198c77 0 128 -31 128 -94c0 -59 -48 -149 -198 -149 c-26 0 -49 4 -70 12c-4 -19 -6 -36 -6 -53c0 -48 16 -98 85 -98c73 0 165 55 215 147l30 56l2 5"],120047:[790,393,274,-86,332,"332 216l-3 -5c-44 -86 -101 -147 -150 -147h-68l-12 -64l-76 -393h-109l76 393c88 387 74 478 106 718c9 63 29 72 103 72c56 0 113 -40 113 -106c0 -160 -88 -259 -165 -355l-30 -229h69c39 0 91 59 123 121l3 5zM291 684c0 56 -45 86 -101 86c-24 0 -26 -6 -29 -56 c-5 -98 2 -197 -10 -347c70 87 140 176 140 317"],120048:[400,400,534,-52,592,"308 -47c-171 -90 -331 -108 -331 -210c0 -25 41 -115 173 -115c29 0 96 3 113 91zM592 216l-3 -5c-39 -80 -99 -132 -156 -177l-56 -286c-27 -138 -172 -148 -227 -148c-145 0 -202 100 -202 143c0 124 182 140 365 239l16 79c-35 -43 -82 -71 -133 -71 c-108 0 -174 76 -174 171c0 148 134 239 251 239c47 0 85 -23 117 -55c10 0 36 48 62 48h50l-63 -327c49 42 97 87 130 155l3 5zM381 324c-29 32 -64 48 -108 48c-78 0 -147 -117 -147 -242c0 -69 26 -112 70 -112c60 0 121 51 149 126"],120049:[790,10,563,-13,620,"620 216l-38 -74c-33 -65 -53 -103 -76 -125c-25 -24 -67 -27 -91 -27c-38 0 -74 18 -74 84c0 34 9 69 14 87c25 83 35 139 35 173c0 27 -6 38 -18 38c-53 0 -143 -57 -246 -224l-28 -151h-111l31 163c76 386 65 580 96 620c6 8 59 10 63 10c14 0 135 -7 136 -96 c0 -86 -87 -227 -157 -338c-4 -43 -9 -88 -17 -136c87 122 169 180 233 180c67 0 112 -35 112 -126c0 -32 -6 -71 -17 -118c-5 -19 -21 -69 -21 -103c0 -24 8 -32 19 -32c6 0 15 2 25 10c14 11 42 57 73 119l39 76zM293 694c0 57 -95 74 -115 76l-1 -2c-8 -10 -9 -44 -9 -76 v-91c0 -54 0 -120 -7 -197c67 107 132 223 132 290"],120050:[649,10,270,34,328,"328 216l-39 -77c-47 -90 -103 -149 -177 -149c-60 0 -78 59 -78 117c0 18 2 36 5 53l12 53l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-37l3 21h122c9 0 18 -4 18 -12c-17 -57 -26 -94 -52 -225c-10 -52 -17 -86 -17 -107c0 -19 7 -23 17 -23c20 0 72 25 121 124l39 76zM255 597 c0 -39 -37 -73 -73 -73c-30 0 -55 23 -55 53c0 38 37 72 73 72c30 0 55 -22 55 -52"],120051:[647,400,228,-312,285,"285 216l-2 -3c-48 -80 -104 -139 -159 -186l-54 -279c-26 -138 -166 -148 -226 -148c-121 0 -156 100 -156 143c0 120 152 139 316 230l47 240l-16 8l1 3c29 54 49 113 54 148h-20l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1c-17 -56 -11 -21 -37 -152l-33 -168c48 41 95 95 135 164 l2 2zM241 582c-7 -29 -38 -59 -72 -59c-30 0 -55 23 -55 53c0 4 0 8 2 12c6 30 37 59 71 59c30 0 54 -23 54 -53c0 -4 1 -8 0 -12zM-1 -56c-151 -82 -282 -101 -282 -201c0 -25 19 -115 127 -115c30 0 95 3 112 91"],120052:[790,10,489,-3,546,"546 216l-32 -64c-54 -104 -84 -162 -158 -162c-100 0 -119 76 -187 170c-21 -31 -39 -66 -53 -105l-9 -55h-110l30 160c73 386 65 580 97 620c5 8 58 10 62 10c14 0 135 -7 136 -96v-2c0 -80 -84 -203 -154 -302c-7 -70 -16 -147 -33 -234l-1 -8c55 90 148 187 255 260 c19 13 30 16 37 16c13 0 21 -7 21 -16c0 -58 -9 -89 -70 -93c-8 0 -13 4 -19 10c-25 -9 -73 -36 -117 -79c104 -115 65 -228 115 -228c64 0 86 47 137 143l34 65zM302 694c0 57 -95 74 -115 76l-1 -2c-9 -11 -9 -50 -9 -84v-70c0 -50 0 -110 -5 -180c67 96 130 195 130 260"],120053:[790,10,291,16,348,"348 216l-39 -74c-49 -98 -107 -152 -179 -152c-88 0 -114 65 -114 131c0 13 0 26 2 39c74 386 65 580 96 620c6 8 59 10 63 10c14 0 135 -7 136 -96v-2c0 -80 -85 -215 -156 -321c-6 -65 -17 -136 -31 -215c-5 -26 -10 -60 -10 -87s5 -49 28 -49c4 0 9 0 13 1 c50 13 90 45 133 129l39 76zM293 694c0 57 -95 74 -115 76l-1 -2c-8 -10 -9 -45 -9 -78v-84c0 -52 -2 -115 -7 -187c68 104 132 210 132 275"],120054:[400,10,805,10,862,"862 216l-38 -74c-34 -65 -54 -103 -78 -125c-22 -21 -44 -27 -78 -27c-63 0 -80 58 -80 109c0 25 4 48 7 62c7 21 42 116 42 172c0 28 -9 39 -23 39c-34 0 -91 -25 -172 -130c-1 -30 -6 -60 -12 -86l-28 -157l-109 2l29 159c6 25 33 117 33 172c0 20 -4 40 -20 40 c-35 0 -92 -27 -169 -128l-46 -244h-110l41 213l-16 8c27 56 52 114 59 151h-24l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1c-6 -25 -13 -46 -19 -73c71 79 123 93 154 93c82 0 103 -59 107 -113c81 95 137 113 172 113c43 0 109 -16 109 -133c0 -39 -8 -78 -16 -111 c-5 -18 -19 -68 -19 -101c0 -25 8 -34 19 -34c5 0 13 2 24 10c14 11 41 57 72 119l39 76"],120055:[400,10,559,10,616,"616 216l-37 -74c-34 -65 -55 -103 -78 -125c-21 -20 -43 -27 -77 -27c-63 0 -85 31 -85 83c0 25 6 54 12 87c7 32 46 122 46 174c0 22 -7 38 -28 38c-41 0 -118 -37 -210 -167l-39 -205h-110l41 213l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-24l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1 c-10 -35 -18 -63 -28 -111c74 90 143 131 197 131c87 0 116 -50 116 -118c0 -39 -9 -84 -22 -127c-5 -18 -21 -67 -21 -100c0 -25 8 -34 20 -34c5 0 14 2 24 10c15 9 41 57 72 119l39 76"],120056:[400,10,497,21,554,"355 282c0 68 -30 90 -74 90c-109 0 -159 -139 -159 -268c0 -55 20 -86 83 -86c42 0 69 16 90 43c-9 4 -13 9 -13 16c0 8 7 17 16 17c0 0 4 0 6 -2l8 -4c22 46 43 128 43 194zM554 216l-1 -3c-34 -67 -72 -162 -176 -162h-10c-46 -38 -104 -61 -162 -61 c-98 0 -184 71 -184 171c0 135 140 239 260 239c106 0 177 -79 177 -170c0 -67 -30 -118 -69 -158c78 7 105 78 144 152l1 2"],120057:[400,400,511,-134,568,"364 259c0 71 -29 121 -86 121c-47 0 -86 -17 -119 -46c-4 -35 -13 -90 -30 -178l-17 -88c4 -4 9 -9 13 -15c26 -33 58 -43 109 -43c30 0 55 17 75 50c-6 4 -9 9 -9 14c0 9 8 17 17 17c0 0 4 0 7 -1l1 -2c14 30 25 68 33 108c3 22 6 43 6 63zM568 216l-1 -3 c-34 -67 -77 -162 -180 -162h-1c-41 -38 -95 -61 -152 -61c-58 0 -97 14 -127 50c-33 -166 -87 -418 -124 -439l-97 -1c-16 0 -20 14 -20 37c0 96 12 216 79 338c12 22 33 48 55 69l21 116c23 125 31 183 31 208v25h57c24 0 43 -2 47 -3c3 -1 5 -13 5 -17v-6 c33 22 70 33 117 33c122 0 191 -78 191 -172c0 -12 0 -23 -2 -34c-8 -46 -29 -87 -59 -121c76 10 100 78 138 151l1 2zM-8 8c-10 -15 -19 -29 -26 -42c-62 -123 -79 -233 -79 -329c0 -5 1 -13 1 -13c22 30 68 204 104 384"],120058:[400,399,525,21,582,"582 216l-1 -3c-30 -60 -58 -108 -136 -117l-81 -422c31 41 92 79 131 82l2 -21c-33 -5 -110 -44 -145 -128c-1 -4 -5 -6 -9 -6c-6 0 -83 5 -96 8l-3 4l88 462c-34 -49 -84 -85 -136 -85c-108 0 -175 66 -175 166c0 13 1 26 4 40c23 125 135 204 248 204 c44 0 82 -20 113 -52v3l4 -5l1 -1c11 0 35 48 61 48h50l-46 -237l-7 -39c57 8 79 42 113 107l1 2zM381 324c-29 32 -64 48 -108 48c-66 0 -117 -61 -140 -178c-6 -26 -8 -51 -8 -72c0 -69 27 -104 71 -104c47 0 95 33 126 83c-7 2 -18 8 -18 19c0 9 7 17 16 17c0 0 4 0 6 -2 c3 -1 7 -2 12 -4c3 7 5 13 8 21"],120059:[424,3,481,38,540,"540 222l-2 -2c-6 -15 -21 -46 -82 -46c-41 0 -76 37 -76 87c0 20 4 41 15 63c-57 -20 -128 -107 -184 -256l-13 -71h-110l46 241c9 48 22 99 22 121c0 6 -3 10 -3 10c-20 0 -26 -23 -96 -158l-19 10c63 125 82 179 119 179c65 0 81 -66 81 -132c0 -35 -4 -68 -8 -92 c39 79 94 162 182 224c21 15 52 24 61 24c13 0 29 -4 31 -9v-3c-6 -61 -31 -91 -88 -95c-10 -19 -14 -37 -14 -54c0 -39 24 -67 54 -67c48 0 60 25 64 34l1 3"],120060:[424,10,426,-29,484,"484 216l-3 -5c-29 -56 -56 -121 -117 -149c-32 -41 -99 -72 -196 -72c-94 0 -197 53 -197 111c0 56 36 64 55 64c36 0 83 -25 83 -40v-5s-2 -4 -6 -4h-2c-7 0 -19 6 -27 6c-6 0 -12 -4 -12 -21c0 -42 26 -83 106 -83c61 0 86 17 96 42h-1c-17 4 -19 14 -19 18 c0 9 7 17 16 17c0 0 4 0 7 -1l3 -3v14c0 78 -119 132 -131 220c-34 -4 -61 -74 -82 -114l-19 10c69 140 97 203 170 203l40 -50h-17c-41 0 -57 -15 -57 -39c0 -63 211 -119 211 -217c0 -7 -1 -15 -4 -23c36 27 55 74 81 126l2 5"],120061:[658,10,299,21,356,"356 216l-37 -74c-49 -94 -106 -152 -180 -152c-86 0 -104 62 -104 128c0 15 0 28 4 42l12 51l-16 7l1 3c19 35 46 129 69 221h-84l4 29h88c17 72 29 143 29 184v3h87c9 0 18 -4 18 -12v-1c-8 -24 -21 -92 -38 -174h129l-3 -29h-132l-55 -282c-6 -31 -15 -73 -15 -101 c0 -23 5 -39 23 -39c0 0 7 0 10 1c50 13 89 45 132 129l39 76"],120062:[393,10,579,35,636,"636 216l-3 -5l-35 -69c-64 -125 -81 -152 -155 -152c-46 0 -79 28 -79 101c0 13 1 26 3 39c-80 -99 -154 -140 -197 -140c-88 0 -132 49 -132 134c0 20 2 42 8 66l5 23l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-24l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1c-17 -56 -19 -61 -45 -193 c-4 -23 -17 -73 -17 -113c0 -41 13 -56 32 -56c33 0 113 39 207 172l39 200v3h109l-45 -237c-9 -47 -18 -84 -18 -108c0 -23 9 -30 22 -30c23 0 58 63 93 132l37 71l2 5"],120063:[423,10,511,35,568,"568 216l-2 -5c-20 -41 -60 -43 -78 -43c-10 0 -19 1 -29 4c-62 -136 -191 -182 -252 -182c-74 0 -164 53 -164 160c0 13 1 26 4 40l4 23l-16 8c34 65 60 139 60 169v3h91c6 0 8 -6 8 -6c0 -9 -3 -14 -4 -22l-35 -178c-5 -27 -8 -52 -8 -71c0 -72 30 -98 66 -98 c52 0 135 64 169 189c-31 23 -53 56 -53 96c0 73 60 120 108 120c39 0 60 -24 60 -81c0 -39 -7 -99 -29 -151c7 -1 13 -2 20 -2c14 0 44 2 58 32l3 5zM398 324c0 18 -4 47 -17 47s-31 -29 -31 -68c0 -30 17 -55 39 -74c6 28 9 60 9 95"],120064:[423,10,688,35,745,"745 216l-3 -5c-15 -33 -48 -43 -79 -43c-10 0 -22 2 -34 5c-60 -137 -153 -183 -221 -183c-36 0 -76 20 -100 63c-35 -41 -77 -63 -132 -63c-72 0 -136 49 -136 149c0 16 2 33 6 51l5 23l-16 8l1 3c34 66 59 136 59 166v3h91c5 0 8 -6 8 -6c0 -5 -2 -15 -3 -22l-36 -178 c-5 -30 -11 -65 -11 -93c0 -55 17 -76 43 -76c77 0 96 129 122 256l3 15h88l-19 -102c-8 -41 -12 -74 -12 -99c0 -54 18 -70 47 -70c52 0 118 63 146 186c-33 24 -56 57 -56 99c0 73 60 120 108 120c30 0 56 -19 58 -60v-12c0 -39 -10 -101 -35 -159c9 -2 18 -3 26 -3 c14 0 44 2 59 32l2 5zM575 324c0 18 -4 47 -17 47s-31 -29 -31 -68c0 -31 16 -57 40 -77c5 30 8 63 8 98"],120065:[400,10,514,35,571,"571 216l-3 -5l-43 -85c-43 -83 -83 -136 -123 -136c-60 0 -113 20 -147 127c-17 -36 -34 -69 -55 -94c-21 -24 -53 -33 -82 -33c-35 0 -83 23 -83 76h29c0 -39 39 -48 54 -48c25 0 42 3 60 22c25 28 46 72 65 120c-2 9 -4 18 -5 27c-23 124 -31 185 -64 185 c-27 0 -56 -33 -119 -161l-20 10l1 3c71 139 97 176 145 176c56 0 97 -22 128 -87l2 3c28 61 65 84 125 84c45 0 85 -36 85 -88c0 -25 -19 -42 -45 -42c-21 0 -40 17 -40 42c0 43 -2 60 -17 60c-33 0 -63 -29 -82 -69l-13 -25c9 -26 18 -56 24 -92c23 -112 25 -168 54 -168 c22 0 58 29 112 134l35 69l2 5"],120066:[393,400,558,-16,615,"615 216l-3 -5c-46 -78 -100 -134 -157 -180l-55 -283c-26 -138 -179 -148 -215 -148c-145 0 -201 100 -201 143c0 123 173 139 350 236l29 145c-78 -94 -151 -134 -193 -134c-105 0 -132 65 -132 131c0 21 2 44 8 69l5 23l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-24l3 21h109 c9 0 18 -4 18 -12v-1c-17 -56 -19 -61 -45 -193c-4 -22 -15 -71 -15 -110c0 -34 8 -59 30 -59c32 0 112 38 204 167l41 205h109v-3l-46 -231l-16 -91c48 42 91 91 130 156l2 5zM329 -49c-165 -88 -316 -107 -316 -208c0 -25 40 -115 172 -115c30 0 83 3 100 91"],120067:[408,10,437,-16,494,"494 216l-3 -5l-70 -136c-35 -66 -73 -85 -115 -85c-68 0 -146 50 -219 50c-23 0 -39 -7 -78 -47l-25 16c26 39 63 92 115 108l184 161c-81 20 -113 44 -141 44c-16 0 -35 -11 -47 -35l-40 -76l-20 10l1 3c93 182 97 183 119 183c41 0 113 -44 180 -44c28 0 52 6 75 26 l19 19l20 -22l-306 -269c52 -5 133 -52 196 -52c21 0 56 7 77 47l56 109l3 5"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Script/Regular/Main.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Normal/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Normal/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Normal={directory:"Normal/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Normal",id:"GYREPAGELLANORMAL",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8462:[733,9,500,10,471,"471 85c-98 -73 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 19 4 41 13 77l51 196c9 33 15 71 15 89c0 13 -9 22 -22 22c-42 0 -146 -97 -190 -178c-29 -53 -46 -114 -62 -229l-69 -16l-7 11c21 63 61 235 88 386l42 234c1 7 2 16 2 24c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21 c72 7 108 16 160 42l12 -11l-98 -457l20 25c47 58 63 77 98 106c63 53 124 86 158 86c18 0 29 -14 29 -36c0 -17 -5 -48 -11 -74l-64 -256c-6 -22 -7 -30 -7 -40c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 32 11 61 30l26 17"],119808:[686,3,778,24,757,"757 -3l-158 3l-152 -3v37l53 3c27 2 20 39 14 55l-45 114h-251l-42 -112c-8 -22 -7 -55 24 -57l50 -3v-37l-113 3l-113 -3v37l30 3c22 2 40 21 56 60l181 438l57 151h71l259 -605c13 -29 27 -40 55 -44l24 -3v-37zM446 262l-104 254l-100 -254h204"],119809:[681,3,667,39,611,"611 216c0 -129 -141 -219 -271 -219l-142 3l-126 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l168 -3l192 3c126 0 189 -44 189 -135c0 -38 -14 -74 -38 -96c-31 -29 -60 -43 -144 -73c80 -5 114 -14 150 -39c35 -25 55 -69 55 -122zM461 202 c0 102 -50 146 -166 146h-30v-292c17 -3 28 -4 43 -4c106 0 153 46 153 150zM440 524c0 74 -36 107 -117 107c-19 0 -34 -1 -58 -4v-227h30c101 0 145 37 145 124"],119810:[695,17,722,44,695,"695 637c-9 -38 -12 -57 -23 -153h-39l-5 86c-54 50 -102 69 -178 69c-159 0 -256 -106 -256 -278c0 -189 115 -313 291 -313c66 0 130 17 195 51l12 -12l-22 -49c-74 -41 -133 -55 -225 -55c-247 0 -401 140 -401 364c0 214 158 348 411 348c87 0 143 -11 234 -47"],119811:[681,3,833,35,786,"786 376c0 -107 -35 -196 -104 -263c-75 -74 -184 -116 -303 -116c-52 0 -104 3 -156 3l-155 -3v23l32 18c15 8 20 24 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l162 -3l239 3c135 0 215 -25 273 -83c50 -49 77 -127 77 -222zM636 348c0 99 -21 167 -66 211 c-49 48 -129 72 -246 72c-23 0 -39 -1 -63 -4v-570c25 -4 43 -5 68 -5c113 0 184 22 234 71c48 48 73 124 73 225"],119812:[681,3,611,39,577,"577 166l-11 -158l-5 -8c-57 -3 -85 -3 -140 -3l-226 3l-123 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l190 -3l236 3c37 0 58 -1 95 -3l6 -7l-14 -142h-36l-8 75c-1 11 -43 19 -98 19l-145 -3v-240c20 -2 34 -2 67 -2h66c42 0 55 5 57 21l6 57h40 c-2 -36 -3 -71 -3 -107s1 -72 3 -108h-40l-6 50c-3 26 -19 37 -57 37h-66c-22 0 -39 -1 -67 -3v-267l149 -3c46 0 99 9 101 17l23 94h39"],119813:[681,3,556,28,539,"539 671l-14 -142h-36l-8 75c-1 12 -44 19 -111 19l-116 -3v-243c20 -2 34 -2 67 -2h51c42 0 55 5 57 21l6 53h40c-2 -34 -3 -69 -3 -103c0 -36 1 -72 3 -108h-40l-6 50c-3 26 -19 37 -57 37h-51c-22 0 -39 -1 -67 -3v-187c0 -88 2 -92 48 -95l47 -3v-40l-166 3l-155 -3 v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l178 -3l232 3c37 0 57 0 95 -3"],119814:[695,17,833,47,776,"776 242c-37 -8 -41 -12 -41 -36v-163c-120 -45 -196 -60 -297 -60c-237 0 -391 143 -391 363c0 216 158 349 414 349c98 0 170 -13 261 -47l6 -11c-9 -38 -12 -57 -23 -153h-39l-5 86c-54 52 -131 69 -205 69c-163 0 -259 -105 -259 -281c0 -190 108 -319 269 -319 c43 0 76 6 127 25v132c0 26 -15 35 -57 37l-53 2v41l143 -3l150 3v-34"],119815:[681,3,833,36,796,"796 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v190l-81 2h-146l-81 -2v-190c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-158c23 -2 43 -2 81 -2h146 c38 0 57 0 81 2v158c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],119816:[681,3,389,39,350,"350 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],119817:[681,213,389,-11,350,"350 641l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-406c0 -105 -6 -144 -28 -192c-42 -89 -137 -158 -218 -158c-8 0 -17 1 -30 5v89l11 6c4 -3 5 -3 11 -8c26 -20 41 -27 58 -27c40 0 55 35 55 130v561c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40"],119818:[681,3,778,39,763,"763 -3c-34 2 -67 3 -101 3s-68 -1 -102 -3l-208 249c-56 68 -61 71 -87 86v-197c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-200l197 193 c14 14 94 94 94 120v25c30 -2 61 -3 91 -3s61 1 91 3v-39c-63 -5 -86 -12 -110 -34l-222 -207l266 -313c31 -36 54 -49 91 -50v-41"],119819:[681,3,611,39,577,"577 174l-11 -166l-5 -8c-57 -3 -85 -3 -140 -3l-226 3l-123 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-485l153 -3c43 0 95 9 97 17l23 102h39"],119820:[681,10,1000,32,968,"968 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v416l-206 -429c-37 -76 -41 -86 -60 -132h-34c-18 44 -29 68 -36 83l-230 479v-417c0 -89 3 -94 48 -98l37 -3v-37l-114 3l-115 -3v37l37 3c45 4 48 10 48 98v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l120 -3l120 3l75 -161 l158 -330l183 378l49 113l115 -3l116 3v-37l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],119821:[681,16,833,35,798,"798 644l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-454l3 -101l-7 -4l-82 13l-122 139l-326 392v-393c0 -89 3 -94 48 -98l37 -3v-37l-114 3l-115 -3v37l37 3c45 4 48 10 48 98v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l120 -3c28 0 56 1 84 3c64 -85 82 -109 103 -133l312 -364v359 c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l115 -3l114 3v-37"],119822:[695,17,833,47,787,"787 346c0 -228 -141 -363 -380 -363c-229 0 -360 127 -360 349c0 229 141 363 383 363c226 0 357 -129 357 -349zM637 325c0 113 -31 209 -86 263c-35 34 -77 51 -130 51c-63 0 -115 -19 -154 -57c-45 -45 -70 -125 -70 -227c0 -115 31 -211 85 -264 c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 286"],119823:[681,3,611,39,594,"594 531c0 -121 -96 -212 -225 -212c-20 0 -39 4 -58 7v39h18h18c63 0 103 52 103 132c0 89 -42 134 -125 134c-27 0 -45 -3 -60 -9v-487c0 -88 2 -92 48 -95l47 -3v-40l-165 3l-156 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l173 -3l193 3 c85 0 189 -50 189 -150"],119824:[695,184,833,47,787,"787 346c0 -129 -45 -228 -132 -292c-60 -45 -150 -69 -260 -69c-8 -1 -10 -1 -21 -1c47 -10 72 -16 100 -26l120 -42c37 -13 81 -22 107 -22c18 0 35 7 69 19l11 4v-37l-103 -64c-26 0 -46 3 -72 10l-199 54c-59 16 -74 19 -99 19c-24 0 -49 -12 -97 -45l-11 31 c73 58 108 80 161 100c-88 11 -130 24 -179 56c-88 58 -135 158 -135 290c0 229 141 364 380 364c229 0 360 -127 360 -349zM637 325c0 113 -31 209 -86 263c-35 34 -77 51 -130 51c-63 0 -115 -19 -154 -57c-45 -45 -70 -125 -70 -227c0 -115 31 -211 85 -264 c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 286"],119825:[681,3,722,39,708,"708 -3c-32 2 -65 3 -97 3c-30 0 -60 -1 -90 -3l-210 342v23c37 0 62 4 87 19c41 24 66 69 66 122c0 81 -51 128 -140 128c-26 0 -45 -3 -59 -9v-487c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l178 -3l199 3 c126 0 190 -50 190 -147c0 -42 -15 -78 -43 -110c-27 -29 -50 -45 -106 -68l181 -274c22 -33 34 -38 70 -45v-40"],119826:[695,17,611,57,559,"559 220c0 -145 -115 -237 -294 -237c-76 0 -134 13 -208 46c11 57 15 98 15 173h40l7 -88c32 -47 96 -77 164 -77c86 0 150 55 150 129c0 48 -27 79 -83 96l-140 42c-95 28 -146 91 -146 176c0 135 98 215 265 215c66 0 118 -9 185 -34l5 -12c-9 -29 -14 -77 -14 -142 h-41l-6 82c-38 37 -83 55 -136 55c-80 0 -134 -47 -134 -117c0 -51 32 -81 106 -101l114 -30c99 -26 151 -86 151 -176"],119827:[681,3,667,17,650,"650 676c-8 -48 -11 -83 -13 -159h-40l-5 69c-15 40 -22 33 -71 33h-117v-484c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v484h-117c-31 0 -68 7 -71 -33l-5 -69h-40c-3 76 -5 111 -13 159l6 5l311 -3l310 3"],119828:[681,17,778,26,760,"760 644l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-292c0 -181 -92 -268 -284 -268c-172 0 -280 75 -280 194v366c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l155 -3l156 3v-37l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-248c0 -104 9 -151 36 -183s72 -47 140 -47c67 0 113 14 141 43c34 35 47 88 47 194 v241c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l115 -3l114 3v-37"],119829:[681,3,778,20,763,"763 644l-32 -3c-21 -2 -34 -15 -47 -47l-208 -498c-14 -32 -25 -66 -38 -99h-76l-239 572c-21 51 -37 70 -62 72l-41 3v37l158 -3l162 3v-37l-50 -3c-14 -1 -26 -10 -26 -19c0 -18 0 -21 21 -72l157 -387l142 353c21 53 31 84 31 99s-14 24 -37 26l-46 3v37l115 -3 l116 3v-37"],119830:[686,3,1000,17,988,"988 644l-33 -3c-17 -2 -30 -23 -43 -69l-122 -432l-33 -143h-73c-13 35 -24 70 -38 105l-149 375l-155 -355l-47 -125h-70l-139 602c-6 28 -18 40 -37 42l-32 3v37l156 -3l134 3v-37l-42 -3c-16 -1 -30 -13 -30 -25c0 -8 1 -17 3 -26l82 -383l150 355 c35 84 25 61 51 124h45c21 -60 33 -94 49 -133l137 -343l97 378c3 11 4 20 4 30c0 14 -12 22 -35 23l-46 3v37c35 -2 71 -3 106 -3c37 0 73 1 110 3v-37"],119831:[695,3,667,17,650,"650 -3c-32 2 -63 3 -95 3s-64 -1 -96 -3l-149 266l-140 -201c-4 -6 -22 -36 -36 -62h-117v34l31 3c12 1 26 9 33 18l199 261l-94 166c-26 46 -64 99 -86 123c-13 13 -25 18 -41 18c-9 0 -16 -1 -32 -6l-5 41l183 37c29 -22 45 -42 73 -91l95 -169l165 243h111v-34 l-28 -3c-20 -2 -27 -8 -48 -36l-170 -224c189 -327 159 -274 160 -278c28 -49 40 -63 62 -66l25 -3v-37"],119832:[695,3,667,15,660,"660 659l-176 -261c-18 -27 -34 -57 -53 -100v-163c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v139c-16 36 -27 58 -44 85l-101 163c-54 88 -79 100 -130 100v37l159 36c46 -27 74 -60 114 -136l107 -203l188 322h77v-19"],119833:[681,3,667,24,627,"627 174c-9 -50 -15 -116 -16 -177l-284 3l-303 -3v38c49 62 76 99 104 139l306 446h-222c-71 0 -81 -5 -87 -46l-8 -55h-37v162l272 -3l271 3v-35c-32 -39 -56 -70 -83 -110l-325 -479h276c51 0 76 12 81 39l15 78h40"],119834:[471,17,500,40,478,"478 -3c-29 2 -59 3 -88 3c-30 0 -61 -1 -91 -3l-5 8l5 62l-93 -72c-10 -8 -26 -12 -49 -12c-76 0 -117 43 -117 124c0 85 45 124 171 150l88 18c-3 82 -35 118 -102 118c-27 0 -55 -7 -58 -14l-22 -50l-30 7v69l53 32c38 23 77 34 120 34c101 0 160 -53 160 -141v-232 c0 -47 5 -59 28 -61l30 -3v-37zM299 115v118l-45 -12c-71 -19 -92 -39 -92 -88c0 -39 19 -63 51 -63c30 0 66 19 86 45"],119835:[720,17,611,10,556,"556 281c0 -77 -33 -154 -83 -195c-28 -23 -74 -54 -114 -78c-29 -17 -56 -25 -87 -25c-43 0 -85 12 -131 37l-39 -32l-22 8c6 53 9 113 9 166v406c0 59 -4 69 -26 70l-53 3v36c58 6 92 12 121 21l72 22l8 -6v-331l61 49c35 28 64 39 103 39c106 0 181 -79 181 -190z M430 221c0 100 -46 160 -123 160c-41 0 -74 -17 -96 -50v-225c27 -38 59 -55 101 -55c73 0 118 66 118 170"],119836:[471,17,444,37,414,"414 63l-21 -46c-47 -25 -84 -34 -134 -34c-144 0 -222 87 -222 246c0 87 32 137 121 190l52 31c24 14 52 21 90 21c36 0 57 -4 103 -20l7 -13c-9 -44 -14 -77 -20 -141h-36l-7 60c-3 23 -42 43 -88 43c-64 0 -98 -48 -98 -139c0 -128 60 -207 159 -207c29 0 51 5 85 19"],119837:[720,17,611,42,577,"577 -3c-34 2 -67 3 -101 3c-30 0 -60 -1 -90 -3l-5 8l5 75l-104 -85c-10 -8 -26 -12 -49 -12c-117 0 -191 91 -191 234c0 86 27 144 84 181l72 47c27 17 56 26 88 26c25 0 52 -6 80 -17l20 -8v122c0 59 -4 69 -26 70l-53 3v36c58 6 92 12 121 21l72 22l8 -6v-614 c0 -54 5 -62 36 -64l33 -2v-37zM386 160v184c-33 43 -69 63 -112 63c-71 0 -106 -51 -106 -152c0 -108 45 -177 116 -177c55 0 102 37 102 82"],119838:[471,17,500,42,461,"461 243c-57 -14 -101 -20 -158 -20h-131c2 -48 8 -72 25 -100c25 -42 74 -69 124 -69c41 0 71 9 118 35l12 -15l-22 -48c-65 -33 -100 -43 -158 -43c-150 0 -229 84 -229 243c0 96 29 155 95 194l47 28c27 16 53 23 87 23c116 0 190 -69 190 -176v-52zM334 276 c0 99 -26 139 -83 139c-58 0 -85 -40 -85 -139l32 -1c57 -2 32 -2 52 -2c33 0 84 3 84 3"],119839:[720,3,389,34,381,"381 617l-16 -7c-31 19 -46 24 -67 24c-46 0 -59 -21 -59 -92v-108c44 0 87 1 131 4l4 -8l-11 -58h-124v-272c0 -24 1 -37 3 -46c3 -10 21 -17 47 -18l45 -2v-37l-160 3l-140 -3v37l41 2c37 2 42 9 42 64v272l-79 -5v24c33 16 53 27 79 45v43c0 80 7 97 55 137l74 62 c38 32 61 42 93 42c15 0 25 -2 42 -6v-97"],119840:[471,266,556,26,535,"535 -42c0 -133 -118 -224 -293 -224c-132 0 -216 55 -216 142c0 27 11 53 26 62l81 48c-50 13 -68 31 -68 67c0 20 7 41 17 48l71 54c-35 12 -50 21 -69 41c-24 26 -37 59 -37 96c0 105 89 179 217 179c64 0 111 -13 152 -43c16 -1 28 -1 36 -1c22 0 41 1 82 5l-5 -64 l-77 4c4 -19 5 -31 5 -47c0 -50 -13 -85 -44 -116c-41 -41 -105 -64 -174 -64c-12 0 -22 1 -40 2c-20 -12 -29 -24 -29 -39c0 -20 16 -31 47 -30l146 4h24c101 0 148 -40 148 -124zM334 299c0 79 -29 122 -82 122c-54 0 -82 -38 -82 -110c0 -75 32 -120 84 -120 c53 0 80 37 80 108zM424 -95c0 64 -30 80 -152 80c-49 0 -85 -3 -101 -11c-30 -14 -51 -49 -51 -86c0 -62 59 -104 148 -104s156 52 156 121"],119841:[720,3,611,24,587,"587 -3c-34 2 -67 3 -101 3c-30 0 -60 -1 -90 -3v272c0 81 -28 116 -94 116c-44 0 -85 -33 -85 -68v-217c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v468c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c54 7 87 13 113 21l72 22l8 -6v-324l80 62 c16 13 40 19 70 19c49 0 90 -15 116 -42c26 -28 35 -66 35 -143v-186c0 -54 5 -62 36 -64l33 -2v-37"],119842:[666,3,333,34,298,"298 -3l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l15 2c42 6 60 9 98 19c28 7 70 22 70 22l10 -6v-365c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37zM233 599c0 -37 -30 -67 -67 -67s-67 30 -67 68c0 36 30 66 68 66c36 0 66 -31 66 -67"],119843:[666,266,333,3,233,"227 98c0 -154 -13 -222 -53 -281c-36 -53 -83 -83 -130 -83c-4 0 -24 1 -31 2l-10 35l4 6h23c54 0 75 53 75 185v357c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l18 2c38 4 69 11 95 19l70 22l10 -6v-367zM233 599c0 -37 -30 -67 -67 -67s-67 30 -67 68c0 36 30 66 68 66 c36 0 66 -31 66 -67"],119844:[720,3,611,21,597,"597 0h-172c-103 126 -67 83 -193 226h-10v-126c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v468c0 59 -4 69 -26 70l-53 3v36c58 6 92 12 121 21l72 22l8 -6v-465c56 48 83 73 106 97l107 113h130v-38h-31c-15 0 -32 -6 -48 -18 c-63 -46 -140 -117 -140 -117l196 -220c18 -20 34 -30 55 -32v-34"],119845:[720,3,333,24,296,"296 -3l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v468c0 59 -4 69 -26 70l-53 3v36c58 6 92 12 121 21l72 22l8 -6v-614c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37"],119846:[471,3,889,24,864,"864 -3c-33 2 -65 3 -98 3c-31 0 -62 -1 -93 -3v272c0 78 -28 116 -86 116c-40 0 -81 -35 -81 -68v-217c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37l-131 3l-129 -3v37l31 2c32 2 36 10 36 64v169c0 78 -28 116 -86 116c-40 0 -81 -35 -81 -68v-217c0 -54 4 -62 36 -64l27 -2v-37 l-127 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c55 3 83 9 187 43l6 -6v-75l80 62c17 13 39 19 71 19c69 0 109 -24 132 -81l80 62c17 13 39 19 72 19c107 0 143 -47 143 -185v-186c0 -54 5 -62 36 -64l33 -2v-37"],119847:[471,3,611,24,587,"587 -3c-34 2 -67 3 -101 3c-30 0 -60 -1 -90 -3v273c0 80 -28 115 -94 115c-44 0 -85 -33 -85 -68v-217c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c55 3 83 9 187 43l6 -6v-75l80 62c16 13 40 19 70 19 c49 0 90 -15 116 -42c26 -28 35 -66 35 -143v-186c0 -54 5 -62 36 -64l33 -2v-37"],119848:[471,17,556,40,517,"517 236c0 -162 -90 -253 -250 -253c-145 0 -227 87 -227 241c0 159 88 247 247 247c148 0 230 -83 230 -235zM381 205c0 147 -34 218 -106 218c-69 0 -99 -54 -99 -175c0 -144 37 -217 109 -217c68 0 96 52 96 174"],119849:[471,258,611,29,567,"567 286c0 -90 -36 -168 -102 -218c-5 -4 -11 -9 -17 -13c-68 -54 -103 -72 -137 -72c-24 0 -40 3 -89 17v-155c0 -54 5 -63 36 -64l45 -2v-37l-145 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v474c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l11 1c51 5 68 9 102 20l70 22l10 -6v-82l61 49 c35 28 64 39 103 39c104 0 181 -79 181 -185zM441 221c0 100 -46 160 -123 160c-41 0 -74 -17 -96 -50v-225c27 -38 59 -55 101 -55c73 0 118 66 118 170"],119850:[471,258,611,52,589,"589 -258l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v230l-96 -77c-12 -10 -33 -15 -60 -15c-116 0 -188 88 -188 229c0 99 30 150 117 199c80 45 119 60 154 60c30 0 73 -13 116 -34l22 -11l52 42l21 -14c-12 -59 -16 -92 -16 -130v-479c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37z M396 160v184c-33 43 -69 63 -112 63c-71 0 -106 -51 -106 -152c0 -108 45 -177 116 -177c55 0 102 37 102 82"],119851:[471,3,389,30,389,"389 465l-5 -129l-24 -10c-14 24 -32 36 -57 36c-39 0 -80 -33 -80 -64v-198c0 -56 5 -62 48 -64l39 -2v-37l-151 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c63 8 81 11 113 21l70 22l10 -6v-95l44 48c38 41 57 53 85 53c14 0 27 -2 37 -6"],119852:[471,17,444,39,405,"405 155c0 -103 -85 -172 -211 -172c-53 0 -97 8 -155 28l7 141h39l5 -69c31 -37 65 -52 112 -52c57 0 92 30 92 77c0 35 -17 52 -63 63l-86 21c-70 17 -106 59 -106 125c0 100 73 154 208 154c53 0 84 -6 123 -23l-8 -122h-36l-10 58c-3 20 -46 39 -87 39 c-55 0 -88 -25 -88 -65c0 -32 16 -47 55 -56l82 -18c90 -20 127 -57 127 -129"],119853:[632,17,333,22,324,"324 60l-49 -59c-9 -11 -34 -18 -65 -18c-87 0 -124 38 -124 127v259l-64 -4v22l66 43v60c0 21 -1 39 -4 92c51 19 82 31 122 50l14 -10c-9 -50 -12 -83 -12 -136v-58c38 0 76 2 114 6l-8 -65h-106v-238c0 -49 15 -65 62 -65c16 0 25 3 46 13"],119854:[471,17,611,25,583,"583 -3c-34 2 -67 3 -101 3c-32 0 -63 -1 -95 -3l5 83l-76 -74c-15 -15 -40 -23 -69 -23c-97 0 -151 56 -151 157v179c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36c63 8 80 11 113 21l70 22l10 -6v-261c0 -96 21 -131 78 -131c53 0 96 40 96 90v156c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36 c62 8 80 11 113 21l70 22l10 -6v-365c0 -54 4 -62 36 -64l33 -2v-37"],119855:[459,3,556,11,545,"545 421l-30 -5c-17 -3 -26 -12 -36 -34l-128 -288c-12 -27 -22 -52 -38 -97h-86l-143 360c-17 43 -31 61 -48 62l-25 2v38l130 -3l129 3v-38l-41 -2c-15 -1 -23 -7 -23 -17c0 -11 4 -26 14 -51l88 -221l35 80l61 151c6 15 9 29 9 41c0 9 -9 16 -23 17l-38 2v38 c32 -2 65 -3 97 -3s64 1 96 3v-38"],119856:[471,3,833,13,820,"820 421l-34 -2c-14 -1 -24 -14 -36 -47l-92 -260c-28 -80 -35 -115 -35 -115h-81l-132 307c-76 -150 -87 -174 -137 -307h-79l-107 384c-8 27 -18 37 -41 38l-33 2v38l136 -3l135 3v-38l-47 -2c-11 0 -19 -9 -19 -22c0 -5 1 -15 2 -19l59 -227l57 125l87 195h50 l138 -317c17 46 27 73 39 112l36 113c1 4 3 15 3 19c0 12 -12 20 -29 21l-42 2v38c34 -2 67 -3 101 -3s67 1 101 3v-38"],119857:[471,3,500,20,483,"483 -3c-26 2 -51 3 -77 3s-52 -1 -78 -3l-100 169l-64 -88l-52 -78h-91v34c31 2 50 11 69 36l110 140l-80 136c-26 44 -44 58 -77 58c-3 0 -10 0 -15 -1l-8 36c37 7 111 23 146 32c20 -16 39 -39 62 -77l52 -85l108 150h95v-37c-37 -1 -47 -7 -78 -43l-97 -114l89 -152 c34 -58 55 -76 86 -79v-37"],119858:[459,266,556,10,546,"546 421l-26 -5c-14 -3 -29 -20 -41 -47l-199 -463c-51 -118 -106 -172 -176 -172c-23 0 -46 5 -73 17l18 95l11 4c23 -26 44 -37 70 -37c34 0 69 34 92 91l23 56l-158 404c-15 38 -27 54 -42 55l-35 2v38l133 -3l132 3v-38l-35 -2c-15 -1 -26 -10 -26 -23 c0 -17 11 -37 17 -53l84 -218l101 252c2 5 4 16 4 22c0 11 -11 19 -27 20l-33 2v38c31 -2 62 -3 93 -3s62 1 93 3v-38"],119859:[457,3,500,16,464,"464 155c-7 -48 -12 -109 -12 -153l-5 -5l-273 3l-158 -3v33l104 136l170 238h-118c-56 0 -70 -11 -76 -59l-3 -25h-38l3 134l7 3l236 -3l153 3v-33l-268 -369h163c48 0 61 12 70 69l5 31h40"],119860:[705,3,722,-19,677,"677 -3l-122 3l-122 -3v28l44 3c28 2 43 11 43 27c0 5 -1 13 -2 22l-27 200h-246l-102 -175c-20 -34 -26 -47 -26 -55c0 -9 14 -18 31 -19l52 -3v-28c-35 2 -71 3 -107 3l-112 -3v30l20 5c34 8 53 24 88 80l373 593h46l87 -625c6 -45 9 -47 56 -52l26 -3v-28zM486 313 l-37 288l-179 -288h216"],119861:[692,3,611,26,559,"559 562c0 -51 -24 -97 -69 -137c-32 -27 -56 -40 -113 -60c69 -10 99 -19 125 -40c27 -22 41 -55 41 -98c0 -76 -44 -144 -123 -191c-47 -28 -94 -39 -142 -39c-54 0 -107 3 -161 3c-30 0 -61 -1 -91 -3l5 26c42 7 55 14 58 32l87 504c5 30 9 62 9 76 c0 18 -11 26 -35 27l-53 2l3 28l151 -3c50 0 100 3 150 3c77 0 158 -48 158 -130zM455 211c0 87 -50 129 -153 129h-85l-51 -299c16 -1 28 -2 34 -3c33 -3 62 -4 82 -4c100 0 173 74 173 177zM473 544c0 75 -40 111 -121 111c-27 0 -53 -5 -80 -5l-49 -274h52 c124 0 198 63 198 168"],119862:[706,18,667,45,651,"651 665c-14 -46 -22 -89 -27 -146h-27v84c-56 36 -107 50 -179 50c-79 0 -143 -24 -190 -72c-61 -62 -95 -160 -95 -272c0 -178 85 -274 243 -274c78 0 130 17 224 75l10 -7l-10 -36c-91 -62 -161 -85 -257 -85c-192 0 -298 108 -298 302c0 153 60 271 177 350 c70 47 152 72 234 72c62 0 118 -12 195 -41"],119863:[692,3,778,28,741,"741 431c0 -166 -96 -317 -252 -397c-52 -26 -101 -37 -173 -37l-195 3c-31 0 -62 -1 -93 -3l5 26c19 5 49 9 53 32l87 504c5 30 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-53 2l3 28l123 -3l204 3c84 0 180 -17 226 -50c61 -43 91 -113 91 -211zM649 415c0 164 -83 240 -265 240 c-39 0 -77 -5 -116 -5l-96 -557c-3 -18 -4 -25 -4 -37c68 -10 117 -15 161 -15c87 0 160 28 214 83c68 69 106 174 106 291"],119864:[692,3,611,30,570,"570 689c-11 -38 -18 -88 -21 -152h-24l-8 89c-1 15 -42 24 -107 24c-99 -2 -74 -2 -130 -4c-4 -8 -6 -16 -9 -32l-42 -238h37l219 6l4 -7l-19 -45c-31 1 -6 4 -132 4h-117l-43 -253c-2 -12 -2 -23 -2 -35c63 -6 90 -7 131 -7c60 0 131 5 150 10c21 5 30 17 39 52l16 60 h27c-8 -41 -16 -83 -21 -125l-4 -36c-39 -1 -19 -3 -105 -3l-225 3l-154 -3l5 26c44 7 57 14 60 32l87 504c6 32 9 62 9 77c0 17 -11 25 -35 26l-54 2l3 28l160 -3l236 3c23 0 47 -1 69 -3"],119865:[692,3,556,0,548,"548 689c-11 -38 -18 -89 -21 -152h-24l-8 89c-1 15 -41 24 -103 24c-126 -5 -103 -4 -123 -4c-5 -11 -6 -16 -9 -32l-46 -271h37l219 6l4 -7l-19 -45c-31 1 -6 4 -132 4h-117l-36 -223c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 9 -28 36 -29l64 -3l-3 -28l-138 3l-127 -3l4 28l36 3 c41 3 42 5 58 97l75 434c5 30 9 62 9 76c0 17 -11 26 -35 27l-56 2l3 28l152 -3l235 3c17 0 45 -1 67 -3"],119866:[706,18,722,50,694,"694 272l-2 -26l-32 -6c-13 -2 -25 -12 -27 -21l-23 -135c-2 -13 0 -27 2 -40l-4 -7c-13 -2 -30 -6 -56 -15c-66 -22 -127 -40 -197 -40c-196 0 -305 105 -305 292c0 150 62 274 179 358c72 51 145 74 237 74c69 0 126 -11 209 -41c-14 -46 -22 -89 -27 -146h-27v84 c-56 36 -110 50 -187 50c-83 0 -148 -24 -197 -74c-64 -64 -99 -165 -99 -282c0 -177 86 -270 252 -270c54 0 93 9 138 33l18 93c5 24 7 44 7 59c0 24 -9 28 -84 32l-34 2l5 26l129 -3"],119867:[692,3,778,-3,800,"800 692l-3 -28l-36 -3c-38 -3 -44 -9 -51 -48l-92 -520c-3 -17 -4 -26 -4 -35c0 -21 10 -29 36 -30l58 -3l-3 -28l-132 3l-141 -3l4 28l50 3c22 1 33 6 37 14c5 6 12 34 21 83l40 215l-184 3l-184 -3l-42 -247c-3 -19 -4 -26 -4 -35c0 -21 9 -28 36 -30l49 -3l-3 -28 l-123 3l-132 -3l4 28l41 3c40 3 42 5 58 97l74 434c5 31 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-47 2l3 28l141 -3l114 3l-3 -28l-42 -3c-37 -3 -44 -9 -51 -48l-42 -228h370l30 174c5 30 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-48 2l3 28l143 -3c36 0 71 1 107 3"],119868:[692,3,333,7,354,"354 692l-3 -28l-35 -3c-39 -3 -44 -9 -51 -48l-89 -535c-1 -5 -2 -14 -2 -21c0 -20 9 -27 36 -29l52 -3l-3 -28l-126 3l-126 -3l3 28l36 3c40 3 43 8 58 97l72 434c4 22 9 68 9 77c0 17 -11 25 -35 26l-47 2l3 28l136 -3"],119869:[692,206,333,-35,358,"358 692l-3 -28l-42 -3c-38 -3 -45 -10 -51 -48l-85 -559c-9 -62 -18 -94 -34 -132c-34 -81 -86 -128 -140 -128c-12 0 -24 3 -35 10l-3 26c8 -3 17 -4 29 -4c47 0 77 50 92 153l95 643c1 5 1 8 1 13c0 18 -11 26 -35 27l-47 2l3 28l141 -3"],119870:[692,3,667,13,683,"683 665h-21c-17 0 -38 -10 -54 -25l-292 -273l246 -302c21 -26 41 -38 64 -38h20v-30c-22 2 -45 3 -68 3s-46 -1 -69 -3c-105 143 -128 172 -278 343l-43 -262c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 9 -27 36 -29l49 -3l-3 -28l-123 3l-132 -3l4 28l41 3c40 3 42 5 58 97l73 434 c6 33 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-47 2l3 28l141 -3l114 3l-3 -28l-42 -3c-37 -3 -44 -10 -51 -48l-45 -260c64 50 105 86 149 131l128 130c28 28 38 41 38 49v29c22 -2 44 -3 67 -3s45 1 68 3v-27"],119871:[692,3,556,16,523,"523 165c-13 -62 -24 -140 -23 -165c-35 -3 -64 -3 -105 -3l-225 3l-154 -3l5 26c44 7 57 14 60 32l86 504c6 33 9 62 9 77c0 17 -11 25 -35 26l-47 2l3 28l135 -3l120 3l-3 -28l-42 -3c-37 -3 -44 -10 -51 -48l-92 -532c-2 -12 -2 -23 -2 -35c62 -6 87 -7 142 -7 c56 0 132 5 144 11c10 4 18 21 27 53l17 62h31"],119872:[692,18,944,-19,940,"940 692l-3 -28l-38 -2c-29 -2 -45 -12 -46 -31l-41 -531l-1 -37c-1 -21 18 -32 54 -35l37 -3l-3 -28l-133 3l-134 -3l3 28l31 3c51 5 65 11 67 39l37 520l-52 -87l-239 -414l-57 -104h-23l-149 578l-124 -464c-5 -18 -7 -31 -7 -41c0 -15 17 -24 49 -27l38 -3l-3 -28 c-36 2 -73 3 -110 3l-112 -3l3 26c55 5 71 18 86 70l145 509c2 7 3 14 3 20c0 26 -18 36 -70 40l-26 2l3 28c27 -2 55 -3 83 -3s56 1 84 3l150 -578l246 422c85 146 66 119 85 156c27 -2 55 -3 83 -3s56 1 84 3"],119873:[692,11,778,2,804,"804 692l-5 -28l-37 -2c-37 -2 -41 -7 -60 -120l-94 -553h-50l-338 577l-80 -464c-2 -11 -3 -22 -3 -30c0 -33 9 -41 49 -44l42 -3l-5 -28c-36 2 -73 3 -110 3l-111 -3l5 28l31 3c36 3 42 12 54 74l88 474c2 6 5 23 5 30c0 8 -15 27 -30 39c-11 9 -33 16 -50 17l-35 2 l5 28c27 -2 54 -3 81 -3s54 1 81 3l345 -589l80 489c2 13 5 39 5 46c0 16 -10 23 -36 24l-47 2l5 28c35 -2 70 -3 105 -3c37 0 73 1 110 3"],119874:[706,18,778,53,748,"748 425c0 -158 -78 -305 -204 -383c-65 -41 -136 -60 -221 -60c-176 0 -270 101 -270 290c0 251 174 434 411 434c180 0 284 -103 284 -281zM660 409c0 110 -32 185 -97 223c-33 20 -82 32 -130 32c-76 0 -136 -23 -183 -71c-69 -69 -109 -186 -109 -316 c0 -167 75 -253 219 -253c78 0 143 26 192 76c68 70 108 183 108 309"],119875:[692,3,611,9,594,"594 541c0 -136 -110 -253 -239 -253c-29 0 -49 5 -86 23l-2 31c37 -14 57 -19 79 -19c88 0 160 88 160 196c0 93 -49 137 -151 137c-19 0 -35 -2 -71 -8c-3 -13 -6 -23 -7 -28c-5 -19 -9 -40 -9 -40l-82 -487c-3 -19 -4 -26 -4 -35c0 -21 10 -29 36 -30l65 -3l-3 -28 l-139 3l-132 -3l4 28l41 3c40 3 42 6 58 97l74 434c5 31 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-55 2l3 28l166 -3c46 0 92 3 138 3c87 0 182 -50 182 -151"],119876:[706,201,778,53,748,"708 -61c-10 -97 -46 -140 -121 -140c-40 0 -58 6 -118 37l-145 76c-39 21 -67 29 -96 29c-53 0 -77 -36 -77 -113l-24 13c-1 8 -1 17 -1 17c-4 76 51 127 125 127c23 0 41 -4 66 -14l236 -96c26 -10 45 -15 62 -15c40 0 62 25 68 79h25zM748 425 c0 -158 -78 -305 -204 -383c-65 -41 -136 -60 -221 -60c-176 0 -270 101 -270 290c0 251 174 434 411 434c180 0 284 -103 284 -281zM660 409c0 110 -32 185 -97 223c-33 20 -82 32 -130 32c-76 0 -136 -23 -183 -71c-69 -69 -109 -186 -109 -316c0 -167 75 -253 219 -253 c78 0 143 26 192 76c68 70 108 183 108 309"],119877:[692,3,667,9,639,"639 -3c-19 2 -38 3 -58 3c-25 0 -49 -1 -74 -3c-75 127 -106 175 -240 370l3 11h44c104 0 182 70 182 165c0 74 -46 113 -133 113c-27 0 -47 -2 -76 -8l-7 -28l-9 -40l-85 -487c-3 -17 -4 -26 -4 -35c0 -20 9 -28 36 -30l49 -3l-3 -28l-123 3l-132 -3l4 28l41 3 c40 3 42 6 58 97l75 434c5 30 9 62 9 76c0 18 -11 26 -35 27l-56 2l3 28l151 -3c50 0 100 3 150 3c83 0 175 -46 175 -132c0 -61 -31 -116 -89 -158c-36 -26 -65 -38 -120 -48l184 -275c28 -42 40 -50 80 -55v-27"],119878:[706,18,556,42,506,"506 672c-14 -43 -21 -81 -25 -135h-30v76c-30 32 -63 45 -112 45c-92 0 -159 -63 -159 -150c0 -66 30 -103 96 -117l65 -14c101 -22 144 -64 144 -143c0 -136 -133 -252 -288 -252c-53 0 -105 13 -155 38c11 52 18 97 24 152h30v-99c44 -31 82 -43 136 -43 c103 0 174 65 174 161c0 58 -26 92 -81 105l-95 23c-84 20 -122 67 -122 152c0 59 21 109 63 151c54 53 129 84 203 84c48 0 86 -10 132 -34"],119879:[692,3,611,53,635,"635 692l-27 -164h-28l4 64c1 10 -1 29 -4 37c-3 12 -39 17 -117 17h-73l-94 -553c-4 -21 -4 -25 -4 -35c0 -21 10 -29 36 -30l59 -3l-3 -28l-133 3l-142 -3l4 28l51 3c40 2 43 6 58 97l86 521h-112c-37 0 -75 -6 -81 -13s-13 -23 -18 -45l-15 -60h-29l18 164l282 -3"],119880:[692,19,778,88,798,"798 692l-3 -28l-36 -3c-38 -3 -45 -10 -51 -48l-85 -507c-6 -38 -6 -40 -6 -56c0 -13 9 -19 32 -21l60 -4l-5 -28c-28 2 -56 3 -85 3c-30 0 -59 -1 -89 -3l-5 5c13 55 19 81 27 127c-52 -60 -83 -84 -143 -114c-48 -24 -88 -34 -133 -34c-112 0 -179 61 -179 164 c0 16 2 39 6 61l64 375c4 23 7 48 7 58c0 17 -8 22 -34 23l-52 2l3 28c30 -2 60 -3 90 -3s59 1 89 3l-88 -477c-6 -31 -7 -42 -7 -60c0 -72 53 -116 139 -116c87 0 166 45 242 138l71 445c4 27 -4 39 -34 40l-48 2l3 28l137 -3"],119881:[692,8,722,75,754,"754 664l-18 -2c-29 -3 -37 -11 -62 -51l-378 -619h-49l-88 622c-5 37 -15 44 -59 48l-25 2v28l124 -3l124 3v-28l-42 -2c-28 -1 -46 -7 -42 -38l71 -528l291 492c12 20 16 31 16 42c0 19 -19 29 -57 32l-26 2v28l124 -3c32 0 64 1 96 3v-28"],119882:[700,8,944,71,980,"980 664l-20 -2c-22 -2 -37 -14 -43 -31l-171 -507c-13 -39 -20 -66 -31 -106l-7 -26h-51c-13 61 -24 110 -39 162l-112 392l-224 -444c-18 -36 -36 -75 -50 -110h-50c-1 52 -3 100 -8 166l-32 430c-4 57 -12 69 -53 74l-18 2v28l111 -3l121 3v-28l-37 -2 c-32 -2 -47 -16 -45 -46l31 -484l224 456l52 112h18l158 -572l147 462c6 18 9 36 9 49c0 14 -12 22 -41 23l-39 2l5 28c32 -2 65 -3 98 -3c32 0 65 1 97 3v-28"],119883:[692,3,722,20,734,"734 664l-28 -2c-26 -2 -36 -8 -65 -42l-221 -252l171 -307c14 -24 27 -31 68 -34l25 -2v-28l-133 3l-135 -3v28c45 4 35 3 54 4c25 2 32 3 32 11c0 9 -5 22 -14 40l-119 226l-182 -231c-6 -8 -10 -17 -10 -25c0 -12 17 -18 55 -22l32 -3v-28l-119 3l-125 -3v28l28 3 c24 3 47 15 62 33l238 282l-146 270c-20 37 -32 45 -81 49l-26 2v28l133 -3l133 3v-28l-37 -2c-30 -2 -43 -8 -43 -20c0 -8 5 -20 14 -38l104 -199l161 196c18 22 23 31 23 42c0 12 -13 17 -45 19l-33 2v28l115 -3l114 3v-28"],119884:[705,3,667,52,675,"675 697l-6 -71c-59 -10 -101 -40 -159 -114c-74 -93 -139 -211 -148 -266l-26 -168c-1 -5 -2 -15 -2 -21c0 -20 9 -27 36 -29l49 -3l-3 -28l-123 3l-139 -3l4 28l48 3c40 3 43 6 58 97l22 132c0 16 -38 153 -62 220c-41 112 -77 158 -124 158c-11 0 -22 -3 -45 -12 l-3 24l79 58c92 -1 140 -89 215 -395c28 74 66 143 128 226c74 101 128 142 201 161"],119885:[692,3,667,20,637,"637 672l-504 -633h281c44 0 82 4 127 13c10 26 6 8 32 90l7 22h26c-13 -69 -21 -126 -23 -167l-322 3l-241 -3v22l502 633h-180c-86 0 -124 -3 -180 -13l-6 -20c-12 -39 -18 -64 -21 -86h-26c8 73 11 112 11 158l118 1l237 -3l162 3v-20"],119886:[482,11,444,4,406,"406 85c-82 -68 -123 -96 -146 -96c-15 0 -24 14 -24 37c0 16 2 33 6 51l29 127c-55 -78 -95 -125 -138 -162c-37 -32 -74 -53 -95 -53c-19 0 -34 34 -34 77c0 80 31 199 75 288c25 49 57 79 120 110c27 13 47 18 75 18c27 0 46 -4 85 -19l33 18l10 -9l-92 -379 c-1 -3 -1 -6 -1 -10c0 -16 5 -24 15 -24c15 0 30 9 62 36c5 4 6 5 13 11zM319 414c-43 15 -62 19 -85 19c-49 0 -73 -18 -97 -76c-35 -83 -61 -194 -61 -258c0 -27 6 -40 18 -40c33 0 96 61 151 145c33 51 52 103 74 210"],119887:[733,11,463,37,433,"433 376c0 -132 -66 -269 -162 -337c-43 -31 -94 -50 -131 -50c-55 0 -103 33 -103 72c0 3 0 7 1 10l101 551c1 6 2 17 2 24c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21c72 7 108 16 160 42l12 -11l-86 -398c62 79 95 109 146 136c28 14 58 22 82 22c15 0 28 -5 35 -14 c12 -15 21 -54 21 -92zM361 352c0 49 -13 72 -39 72c-29 0 -81 -29 -114 -63c-40 -42 -64 -90 -83 -170c-9 -37 -13 -65 -13 -90c0 -42 25 -65 71 -65c54 0 94 32 127 101c30 65 51 151 51 215"],119888:[482,11,407,25,389,"389 458c-9 -26 -16 -63 -24 -128h-23v60c0 24 -36 43 -81 43c-32 0 -57 -8 -78 -26c-48 -39 -82 -142 -82 -248c0 -79 29 -119 85 -119c35 0 73 17 145 65l15 10l8 -20l-50 -41c-55 -45 -103 -65 -157 -65c-80 0 -122 51 -122 147c0 107 38 211 95 261s128 85 173 85 c38 0 71 -8 96 -24"],119889:[733,11,500,17,483,"483 722l-126 -594c-6 -29 -8 -38 -8 -46c0 -14 6 -23 14 -23c9 0 25 7 39 17l44 31l10 -19l-81 -60c-34 -25 -58 -39 -75 -39s-26 14 -26 35c0 26 5 58 16 102l23 91c-67 -101 -100 -140 -154 -184c-34 -27 -71 -44 -98 -44c-29 0 -44 32 -44 97c0 84 20 179 51 237 c46 87 140 159 209 159c25 0 52 -5 82 -14l28 154c1 7 2 16 2 24c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21c72 7 108 16 160 42zM349 410c-33 17 -62 23 -106 23c-27 0 -46 -5 -59 -15c-49 -38 -95 -194 -95 -320c0 -25 9 -39 25 -39c19 0 59 24 94 57c62 59 111 147 129 235"],119890:[482,11,389,15,374,"374 404c0 -62 -39 -107 -124 -145c-26 -11 -52 -21 -69 -25l-82 -20c-6 -29 -8 -54 -8 -80c0 -61 28 -98 76 -98c36 0 84 20 137 58l24 17l8 -19c-93 -75 -148 -103 -205 -103c-72 0 -116 46 -116 123c0 70 31 190 61 239c40 64 149 131 214 131c51 0 84 -31 84 -78z M300 388c0 32 -19 52 -48 52c-25 0 -57 -13 -76 -31c-27 -25 -47 -68 -63 -135l-9 -37c45 10 81 22 109 35c52 25 87 72 87 116"],119891:[733,276,278,-162,413,"413 720l-5 -15l-23 -67l-10 -4c-15 24 -42 39 -72 39c-46 0 -74 -38 -90 -124l-21 -112h16c49 0 60 0 84 7l7 2l4 -7c-6 -14 -13 -37 -17 -56h-104c-6 -33 -14 -63 -19 -88c-74 -352 -95 -421 -156 -493c-39 -47 -93 -78 -134 -78c-11 0 -26 3 -35 8c5 9 19 57 23 80 l14 4c17 -22 29 -29 52 -29c36 0 65 31 84 90c22 69 58 255 89 450l9 56h-81l5 22c25 9 45 17 86 37l15 79c11 57 23 87 45 109c23 24 105 85 129 96c8 4 24 7 35 7c24 0 53 -5 70 -13"],119892:[482,276,500,-37,498,"498 427l-9 -45c-23 -3 -33 -4 -50 -4h-34l1 -3c3 -15 3 -24 3 -33c0 -89 -71 -172 -169 -196c-2 -3 -3 -4 -6 -8c-15 -19 -21 -29 -21 -38c0 -19 13 -38 47 -65l60 -49c43 -35 64 -71 64 -107c0 -83 -113 -155 -242 -155c-109 0 -179 46 -179 117c0 40 19 79 53 107 c37 31 68 46 144 71c-14 12 -21 23 -21 33c0 14 11 32 27 47l41 38c-11 -1 -22 -1 -30 -1c-77 0 -122 46 -122 123c0 71 29 129 85 171c44 33 94 52 135 52c21 0 46 -5 67 -13c25 -10 35 -19 51 -45c54 0 74 2 102 9zM318 -154c0 33 -19 60 -65 96l-77 59 c-51 -15 -73 -25 -99 -46c-32 -27 -50 -62 -50 -100c0 -61 57 -103 139 -103c83 0 152 42 152 94zM337 341c0 71 -29 107 -87 107c-73 0 -124 -65 -124 -160c0 -79 32 -120 93 -120c70 0 118 70 118 173"],119894:[670,9,278,34,266,"241 85c-97 -72 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 20 4 45 13 77l66 240c4 15 8 36 8 44c0 12 -7 21 -17 21c-9 0 -19 -4 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c76 54 112 74 134 74c17 0 25 -9 25 -26c0 -9 -2 -19 -6 -36l-77 -304c-6 -22 -7 -30 -7 -40 c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 31 10 61 30l26 17zM266 629c0 -38 -23 -67 -54 -67c-25 0 -40 16 -40 41c0 34 28 67 58 67c21 0 36 -17 36 -41"],119895:[670,276,278,-70,273,"228 457c0 -5 -2 -20 -6 -37l-76 -350c-29 -132 -43 -181 -64 -228c-36 -78 -75 -118 -114 -118c-15 0 -28 2 -38 7l8 57c22 -13 39 -19 53 -19c18 0 36 35 47 87l100 495c3 13 7 27 7 40s-8 23 -18 23c-15 0 -33 -19 -47 -25l-32 -21l-7 20l28 20c76 54 112 74 134 74 c16 0 25 -9 25 -25zM273 629c0 -38 -23 -67 -54 -67c-25 0 -40 16 -40 41c0 34 28 67 58 67c21 0 36 -17 36 -41"],119896:[733,9,444,8,449,"449 473l-17 -63c-17 4 -28 6 -36 6c-50 0 -96 -25 -157 -86l-14 -14c39 -123 61 -177 96 -241c9 -17 16 -23 26 -23c8 0 15 2 29 10l43 24l8 -19l-46 -32c-44 -31 -68 -44 -81 -44c-25 0 -57 68 -126 268c-34 -34 -58 -79 -67 -127l-23 -124l-67 -17l-9 10 c52 209 69 278 82 353l48 268c1 7 2 16 2 24c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21c72 7 108 16 160 42l12 -11l-107 -492c125 175 208 252 274 252c12 0 30 -3 48 -9"],119897:[733,9,278,36,251,"251 722l-129 -609c-3 -12 -6 -24 -6 -37c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 31 10 61 30l26 17l10 -18c-97 -72 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 22 5 50 19 102l96 468c2 12 6 35 6 48c0 15 -10 22 -34 22h-48l4 21c72 7 108 16 160 42"],119898:[482,9,778,24,740,"740 85c-98 -73 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 40c0 22 5 48 13 76l43 157c24 87 25 101 25 125c0 16 -5 25 -13 25c-32 0 -82 -35 -137 -96c-44 -49 -78 -124 -94 -205l-21 -107l-69 -15l-5 11l16 67c42 175 63 289 63 324c0 13 -4 21 -11 21 c-28 0 -73 -30 -115 -76c-55 -60 -82 -119 -106 -230l-22 -102l-68 -15l-3 11c41 143 82 336 82 387c0 15 -7 25 -18 25c-7 0 -11 -1 -47 -25l-32 -21l-7 20l28 20c74 53 112 74 133 74c14 0 23 -12 23 -31c0 -12 -2 -27 -6 -43l-33 -133c65 88 85 109 129 143 c55 42 101 64 131 64c16 0 26 -12 26 -31c0 -7 -3 -22 -7 -42l-30 -137c49 69 84 104 147 149c61 43 99 61 128 61c16 0 26 -11 26 -28c0 -8 -3 -24 -7 -41l-75 -297c-5 -21 -7 -30 -7 -40c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 32 11 61 30l26 17"],119899:[482,9,556,24,514,"514 85c-98 -73 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 40c0 16 4 39 13 76l52 212c8 32 11 53 11 71c0 15 -6 24 -17 24c-45 0 -119 -62 -174 -146c-45 -69 -67 -134 -86 -260c-22 -4 -45 -10 -70 -17l-7 11c41 143 82 336 82 387c0 15 -7 25 -18 25c-7 0 -11 -1 -47 -25 l-32 -21l-7 20l28 20c73 52 112 74 133 74c15 0 23 -12 23 -33c0 -11 -2 -23 -6 -41l-38 -161c52 73 80 107 118 142c59 55 128 93 170 93c20 0 31 -13 31 -36c0 -17 -4 -45 -11 -74l-66 -276c-1 -4 -2 -15 -2 -20c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 32 11 61 30l26 17"],119900:[482,11,444,17,411,"411 331c0 -101 -44 -215 -106 -274c-45 -42 -105 -68 -160 -68c-83 0 -128 57 -128 163c0 122 45 223 126 281c45 32 92 49 135 49c83 0 133 -57 133 -151zM335 315c0 84 -33 129 -94 129c-24 0 -47 -6 -60 -17c-49 -40 -88 -163 -88 -276c0 -79 34 -124 92 -124 c31 0 57 12 75 33c44 53 75 159 75 255"],119901:[482,276,500,-7,465,"465 371c0 -75 -34 -185 -75 -246c-43 -63 -158 -136 -214 -136c-11 0 -26 2 -52 11l-9 3l-42 -262c-32 -5 -52 -10 -73 -17l-7 6l8 37l49 241l58 343c2 10 4 30 4 38c0 14 -7 23 -17 23c-9 0 -20 -5 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c74 53 112 74 133 74 c14 0 22 -11 22 -30c0 -12 -2 -27 -5 -44l-24 -119c36 59 57 84 97 120c53 46 105 73 147 73c36 0 59 -44 59 -111zM393 356c0 46 -12 68 -38 68c-83 0 -190 -131 -212 -259l-18 -106c26 -16 51 -23 82 -23c41 0 73 15 93 44c53 76 93 195 93 276"],119902:[482,276,463,24,432,"432 474c-10 -31 -16 -57 -27 -118l-86 -456c-9 -50 -15 -105 -19 -159c-24 -3 -55 -9 -86 -17l-9 14c12 13 23 33 27 57l76 414c-37 -66 -103 -136 -167 -184l-8 -6c-31 -23 -51 -30 -73 -30c-24 0 -36 30 -36 89c0 103 39 249 79 296c22 25 66 61 102 83 c28 17 52 25 79 25c29 0 58 -7 101 -24l33 22zM351 406c-48 21 -69 27 -97 27c-32 0 -61 -9 -73 -24c-42 -50 -85 -200 -85 -296c0 -33 8 -54 22 -54c29 0 90 47 142 111c37 46 59 90 70 141"],119903:[482,9,389,26,384,"384 476c-8 -41 -13 -73 -16 -111h-14c-11 14 -21 19 -36 19c-22 0 -49 -21 -83 -65c-44 -57 -67 -110 -85 -193l-26 -120c-23 -4 -45 -8 -67 -15l-10 7c40 128 83 334 83 392c0 13 -7 22 -17 22c-9 0 -20 -5 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c74 53 112 74 133 74 c15 0 23 -12 23 -32c0 -23 -7 -46 -12 -68l-26 -126c25 54 60 102 94 151c36 51 67 75 98 75c5 0 9 -1 20 -6"],119904:[482,11,389,9,345,"345 455c-11 -51 -15 -78 -19 -113h-23v55c-16 27 -54 45 -95 45c-58 0 -102 -41 -102 -94c0 -41 19 -58 79 -69l43 -8c75 -14 106 -43 106 -97c0 -50 -21 -87 -72 -127s-97 -58 -146 -58c-35 0 -69 8 -107 27c11 46 17 81 22 132h25v-84c28 -24 58 -35 94 -35 c71 0 117 43 117 109c0 40 -16 57 -60 65l-63 12c-66 13 -97 45 -97 101c0 36 11 61 37 88c48 49 109 78 161 78c33 0 61 -8 100 -27"],119905:[646,9,333,41,310,"310 440l-11 -50h-107l-13 -62c-31 -148 -43 -226 -43 -252c0 -12 5 -20 13 -20c12 0 31 9 61 30l45 31l10 -18c-19 -15 -13 -11 -31 -25c-79 -63 -113 -83 -148 -83c-19 0 -30 15 -30 40c0 26 8 51 13 76l56 283h-84l2 13c18 5 44 16 88 37l25 170c31 12 58 24 78 36 l11 -15c-18 -54 -29 -103 -45 -197c38 0 72 2 110 6"],119906:[482,11,556,32,512,"512 85c-97 -72 -134 -96 -160 -96c-19 0 -30 17 -30 42c0 16 4 41 11 66l37 142c-84 -138 -205 -250 -268 -250c-20 0 -35 18 -35 40c0 16 2 38 4 48l63 297c1 5 2 13 2 18c0 11 -7 20 -17 20c-9 0 -19 -4 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c75 54 112 74 133 74 c14 0 22 -12 22 -31c0 -13 -2 -27 -5 -43l-57 -271c-5 -26 -7 -37 -7 -52c0 -17 4 -26 13 -26c41 0 121 74 180 166c29 46 53 113 68 189l10 51l68 17l7 -9l-84 -357c-3 -12 -6 -27 -6 -40c0 -10 5 -17 13 -17c12 0 36 11 61 27l26 17"],119907:[482,11,500,21,477,"477 384c0 -40 -17 -107 -39 -157c-31 -69 -79 -136 -126 -179c-46 -41 -84 -59 -126 -59c-64 0 -110 55 -110 132c0 100 42 183 153 303c-26 -3 -42 -4 -63 -4c-18 0 -37 2 -55 2c-24 0 -44 -11 -51 -28l-17 -42h-22c13 55 24 91 38 118c11 5 20 8 32 7 c41 -3 82 -7 123 -7c28 0 41 3 61 12l10 -18c-98 -122 -137 -213 -137 -318c0 -65 31 -107 80 -107c88 0 185 163 185 311c0 40 -16 63 -43 63c-9 0 -18 -3 -27 -9l-11 19l50 47c8 8 20 12 33 12c36 0 62 -41 62 -98"],119908:[482,11,722,21,699,"699 384c0 -40 -17 -107 -39 -157c-62 -137 -167 -238 -248 -238c-45 0 -74 43 -74 106c0 23 3 48 12 92c-74 -143 -126 -198 -190 -198c-53 0 -88 55 -88 137c0 85 34 157 124 262c10 12 21 23 30 36c-25 -3 -38 -4 -59 -4c-19 0 -37 2 -56 2c-24 0 -44 -11 -51 -28 l-17 -42h-22c13 55 24 91 38 118c11 5 20 8 32 7c41 -3 82 -7 123 -7c28 0 41 3 61 12l10 -18c-99 -112 -140 -209 -140 -328c0 -58 23 -97 58 -97c30 0 68 41 108 116c29 54 43 94 55 156l29 149l74 22l7 -8l-52 -184c-12 -43 -21 -109 -21 -156c0 -55 21 -95 50 -95 c85 0 182 166 182 311c0 40 -16 63 -43 63c-9 0 -18 -3 -27 -9l-11 19l50 47c8 8 20 12 33 12c36 0 62 -41 62 -98"],119909:[482,11,500,9,484,"484 472l-15 -85l-14 -4c-5 15 -17 23 -33 23c-31 0 -58 -23 -105 -88l-35 -49l18 -101c5 -29 16 -66 25 -85c10 -20 23 -30 38 -30c16 0 41 15 77 45l9 -19l-49 -44c-32 -29 -64 -46 -86 -46c-36 0 -58 39 -72 124l-11 69l-76 -117c-31 -47 -70 -76 -103 -76 c-12 0 -28 4 -43 12c1 7 2 10 4 22c6 32 8 45 8 65l20 3l11 -28c2 -5 13 -9 28 -9c28 0 62 32 105 99l40 62l-11 62c-17 98 -39 139 -72 139c-19 0 -39 -14 -69 -48l-17 10l58 83c9 13 31 21 57 21c59 0 86 -36 98 -135l6 -48l37 55c62 92 102 128 142 128c9 0 18 -3 30 -10 "],119910:[482,276,500,-8,490,"490 473l-141 -440c-59 -185 -169 -309 -275 -309c-45 0 -82 35 -82 78c0 5 0 11 1 18l48 34l10 -4c-1 -9 -2 -17 -2 -22c0 -35 27 -62 62 -62c70 0 120 73 171 250l49 171c-75 -113 -159 -198 -196 -198c-25 0 -44 29 -43 71l1 40l17 243c1 16 5 67 -21 67 c-7 0 -20 -8 -25 -12l-50 -30l-11 18l82 56c48 33 62 40 75 40c17 0 24 -18 24 -63c0 -28 -2 -66 -4 -97l-15 -194c-1 -13 -3 -61 19 -61s71 44 106 95c33 49 68 122 80 169l35 132c22 2 45 8 74 19"],119911:[482,11,444,-1,416,"416 473l-6 -32l-339 -382c36 15 63 21 95 21c19 0 53 -5 86 -12c22 -5 45 -11 67 -11c21 0 32 7 39 25l22 60h22c-11 -47 -19 -81 -30 -143c-29 -8 -38 -10 -50 -10c-27 0 -58 6 -118 20c-52 13 -80 17 -105 17c-35 0 -62 -9 -91 -32l-9 27l353 400 c-33 -17 -57 -23 -93 -23c-21 0 -47 3 -81 10c-20 4 -31 5 -45 5c-13 0 -22 -1 -39 -5l-30 -58h-21l32 122c24 7 44 10 61 10c27 0 54 -9 80 -16c48 -13 100 -21 134 -21c14 0 24 4 34 14l23 23"],119912:[683,3,722,-35,685,"685 -3l-146 3l-155 -3v35l42 3c28 2 44 13 42 31l-25 198c-37 1 -67 3 -110 3l-111 -3l-86 -152c-14 -25 -19 -40 -19 -57c0 -12 13 -18 43 -20l44 -3l-5 -35l-124 3l-110 -3l5 35l34 3c18 2 34 13 47 35l363 613h96c3 -23 5 -48 8 -71l76 -522c5 -36 22 -52 54 -55 l37 -3v-35zM438 307l-38 266l-155 -266h193"],119913:[682,3,667,8,629,"629 542c0 -40 -18 -82 -47 -108c-37 -33 -69 -49 -155 -75c65 -6 93 -15 124 -37c32 -24 50 -62 50 -108c0 -83 -57 -159 -147 -196c-36 -15 -74 -22 -122 -21l-186 3l-138 -3l5 32l28 3c31 3 40 15 48 60l87 502c1 7 2 15 2 21c0 21 -11 29 -46 31l-46 3l5 32l158 -3 c74 0 116 4 190 4c41 0 77 -5 105 -16c54 -22 85 -68 85 -124zM497 535c0 39 -10 63 -33 80c-19 14 -61 26 -97 24c0 0 -10 0 -17 -1l-39 -3l-47 -260h43c125 0 190 55 190 160zM469 208c0 41 -9 68 -30 88c-25 25 -67 39 -117 39c-22 0 -44 -2 -66 -3l-45 -281 c37 -6 75 -11 112 -11c91 0 146 64 146 168"],119914:[695,17,685,69,695,"695 652c-26 -92 -33 -121 -38 -168h-35l5 88c2 33 -82 64 -174 64c-151 0 -246 -141 -246 -364c0 -153 61 -224 192 -224c63 0 122 19 198 64l22 13l10 -9l-13 -39c-110 -69 -182 -94 -276 -94c-78 0 -146 21 -191 58c-53 45 -80 114 -80 209c0 247 194 445 435 445 c69 0 126 -13 191 -43"],119915:[682,3,778,0,747,"747 422c0 -122 -52 -243 -139 -322c-73 -67 -178 -106 -278 -103l-189 3l-141 -3l5 32l28 3c30 3 40 15 48 60l87 502c1 7 2 15 2 20c0 22 -11 30 -46 32l-46 3l5 32l160 -3c81 0 103 4 208 4c116 0 183 -24 234 -81c40 -45 62 -107 62 -179zM609 434 c0 87 -25 144 -76 174c-34 19 -71 32 -157 32c-5 0 -19 -1 -34 -2l-39 -3l-100 -584c63 -9 83 -11 111 -11c116 0 183 33 227 111c42 74 68 185 68 283"],119916:[681,3,611,11,606,"606 672l-25 -152h-32v53c0 34 -3 43 -12 47c-16 5 -111 14 -156 14c-9 0 -18 0 -27 -1l-39 -3l-45 -252h86l140 3l5 -9l-14 -47l-170 5h-55l-48 -274c35 -7 60 -7 98 -6c75 1 166 -15 186 48l22 70h36c-11 -45 -18 -79 -34 -168l-167 -3c-79 0 -124 4 -203 3l-141 -3 l5 32l28 3c30 3 40 15 48 60l87 502c1 7 2 15 2 21c0 21 -11 29 -46 31l-46 3l5 32l157 -3c71 0 112 3 183 3l162 -3"],119917:[681,3,556,-6,593,"593 672l-25 -152h-32v53c0 28 -2 38 -7 44c-11 9 -93 15 -119 15c-32 0 -60 1 -93 -2l-50 -286h86l140 3l5 -9l-14 -47l-170 5h-55l-36 -196c-3 -15 -4 -26 -4 -35c0 -21 9 -29 36 -30l63 -3l-5 -35l-165 3l-154 -3l5 35l43 3c32 2 44 19 58 97l82 462c1 7 2 15 2 20 c0 23 -10 30 -46 32l-50 3l5 32l159 -3c61 0 96 3 157 3l174 -3"],119918:[695,17,778,72,750,"750 286l-5 -33l-25 -2c-27 -2 -38 -13 -45 -45l-20 -96c-5 -24 -8 -38 -3 -62c-144 -52 -200 -65 -284 -65c-99 0 -177 26 -228 77c-46 45 -68 110 -68 196c0 184 105 336 280 405c59 23 114 34 171 34c73 0 130 -12 199 -43c-26 -92 -33 -121 -38 -168h-35l5 90 c1 31 -80 59 -172 59c-64 0 -128 -20 -166 -53c-63 -54 -106 -185 -106 -321c0 -148 66 -229 186 -229c47 0 87 10 121 29l32 141c2 8 3 17 3 23c0 19 -12 27 -44 28l-60 2l5 33l149 -3"],119919:[681,3,778,-12,826,"826 681l-5 -35l-42 -3c-35 -2 -45 -11 -53 -55l-87 -486c-3 -14 -4 -28 -4 -38c0 -19 12 -28 38 -29l55 -3l-5 -35l-168 3l-148 -3l5 35l49 3c34 2 38 10 54 97l37 206h-291l-41 -236c-3 -15 -4 -29 -4 -39c0 -18 11 -26 38 -28l49 -3l-5 -35l-150 3l-160 -3l5 35l49 3 c34 2 39 10 54 97l72 409c5 31 8 55 8 73c0 20 -9 27 -38 29l-51 3l5 35l157 -3l158 3l-5 -35l-42 -3c-34 -2 -45 -12 -53 -55l-39 -202h294l25 155c5 31 8 59 8 76s-11 24 -38 26l-51 3l5 35l152 -3"],119920:[681,3,389,-1,412,"412 681l-4 -35l-45 -3c-33 -2 -40 -7 -46 -44l-87 -499c-2 -11 -3 -23 -3 -34c0 -22 10 -30 37 -31l59 -3l-4 -35l-163 3l-157 -3l4 35l49 3c33 2 39 12 54 97l72 409c6 36 9 57 9 72c0 19 -12 28 -38 30l-52 3l4 35l152 -3"],119921:[681,207,389,-29,417,"417 681l-5 -35l-46 -3c-33 -2 -40 -8 -46 -44l-98 -556c-23 -131 -118 -250 -199 -250c-13 0 -30 3 -52 10v35c14 -6 23 -8 36 -8c25 0 44 13 56 39c8 17 10 30 21 96l96 576c5 29 10 67 10 73c0 18 -12 27 -38 29l-51 3l5 35l153 -3"],119922:[681,3,722,-10,746,"746 648h-35c-17 0 -42 -16 -82 -52l-245 -223l196 -272c40 -55 47 -62 68 -65l39 -6l-3 -33s-56 3 -92 3c-37 0 -94 -3 -94 -3c-8 14 -10 17 -49 73l-129 183c-15 22 -34 45 -59 75l-40 -228c-2 -12 -3 -21 -3 -30c0 -25 8 -33 37 -35l49 -3l-4 -35l-150 3l-160 -3l4 35 l49 3c33 2 39 12 54 97l72 409c6 34 9 58 9 72c0 19 -12 28 -38 30l-52 3l4 35l152 -3l159 3l-4 -35l-45 -3c-33 -2 -40 -8 -46 -44l-47 -265c20 11 39 27 109 92l140 131c16 11 51 59 67 75c14 17 10 26 10 49c0 0 48 -3 79 -3s80 3 80 3v-33"],119923:[681,3,611,26,578,"578 174c-19 -93 -26 -124 -34 -174l-172 -3c-78 0 -123 3 -201 3l-145 -3l4 32l28 3c29 3 38 14 46 60l82 449c6 32 9 58 9 74c0 17 -12 27 -38 28l-52 3l4 35l152 -3l159 3l-4 -35l-45 -3c-33 -2 -39 -8 -46 -44l-99 -543c24 -5 35 -6 62 -6c49 0 135 3 174 6 c34 3 48 14 57 42l23 76h36"],119924:[681,17,944,-23,985,"985 681l-5 -32l-39 -3c-37 -3 -47 -15 -56 -69l-80 -467l-2 -8c-3 -19 -5 -30 -5 -37c0 -21 10 -29 36 -30l55 -3l-5 -35l-152 3l-155 -3l5 35l49 3c31 5 34 9 42 46l2 9c1 4 2 11 2 11l82 485l-291 -478l-71 -125h-25l-143 565l-107 -440c-8 -32 -8 -33 -8 -44 c0 -20 9 -28 34 -29l51 -3l-5 -35s-66 3 -108 3c-43 0 -109 -3 -109 -3l2 35l42 3c17 1 30 20 40 56l125 461c6 22 9 43 9 61c0 21 -16 31 -53 33l-45 3l5 32l110 -3l111 3l127 -507c170 267 229 364 308 507l113 -3"],119925:[681,3,778,-2,829,"829 681l-6 -32l-37 -3c-19 -2 -26 -4 -34 -10c-8 -7 -13 -24 -30 -108l-86 -428c-7 -33 -11 -63 -16 -103h-85l-310 537l-73 -396c-5 -27 -8 -50 -8 -62c0 -26 12 -40 36 -41l51 -3l-5 -35l-112 3l-116 -3l2 35l48 3c22 1 32 15 40 56l98 491c2 10 -15 35 -33 47 c-14 9 -34 16 -50 17l-39 3l3 32s65 -3 107 -3s108 3 108 3l314 -539l74 400c3 19 6 48 6 70c0 21 -15 32 -46 34l-42 3l5 32l118 -3"],119926:[695,17,833,76,794,"794 414c0 -244 -186 -431 -429 -431c-183 0 -289 104 -289 285c0 250 173 427 417 427c95 0 174 -29 228 -83c49 -49 73 -113 73 -198zM656 435c0 144 -60 217 -176 217c-86 0 -148 -36 -195 -115c-42 -70 -71 -191 -71 -298c0 -140 60 -213 174 -213 c85 0 153 43 201 127c42 73 67 179 67 282"],119927:[681,3,667,11,673,"673 518c0 -131 -112 -237 -251 -237c-33 0 -61 5 -97 18l-2 35c24 -8 43 -12 66 -12c87 0 152 81 152 189c0 88 -44 127 -142 127c-18 0 -35 -1 -62 -3l-95 -535c-2 -11 -3 -23 -3 -34c0 -21 10 -30 37 -31l59 -3l-4 -35l-163 3l-157 -3l4 35l49 3c33 2 39 12 54 97 l82 462c1 7 2 15 2 20c0 23 -10 30 -46 32l-56 3l5 32l168 -3c76 0 118 3 194 3c97 0 206 -55 206 -163"],119928:[695,222,833,76,794,"794 414c0 -244 -186 -431 -429 -431c-183 0 -289 104 -289 285c0 250 173 427 417 427c95 0 174 -29 228 -83c49 -49 73 -113 73 -198zM656 435c0 144 -60 217 -176 217c-86 0 -148 -36 -195 -115c-42 -70 -71 -191 -71 -298c0 -140 60 -213 174 -213 c85 0 153 43 201 127c42 73 67 179 67 282zM769 -53c-22 -108 -79 -169 -159 -169c-26 0 -44 6 -82 26l-199 107c-23 12 -48 19 -72 19c-47 0 -77 -39 -78 -98l-5 -2l-24 16c1 90 49 142 132 142c32 0 83 -14 138 -38l94 -41c60 -26 114 -42 143 -42c43 0 69 29 81 90"],119929:[681,3,722,4,697,"697 -3c0 0 -60 3 -98 3c-33 0 -84 -3 -84 -3l-145 261c-19 34 -40 63 -61 95l5 17h55c92 0 158 67 158 159c0 77 -40 109 -137 109c-19 0 -36 -1 -62 -3l-93 -535c-2 -11 -3 -23 -3 -34c0 -21 10 -30 37 -31l59 -3l-4 -35l-163 3l-157 -3l4 35l49 3c33 2 39 12 54 97 l81 462c1 7 2 15 2 20c0 23 -10 30 -46 32l-46 3l5 32l170 -3c71 0 112 3 183 3c90 0 199 -48 199 -143c0 -58 -27 -108 -77 -140c-34 -22 -64 -33 -128 -45l156 -267c14 -25 39 -51 50 -52l37 -7v-30"],119930:[695,17,556,50,517,"517 651c-14 -51 -22 -99 -22 -147h-30v85c-41 35 -82 50 -134 50c-79 0 -135 -47 -135 -113c0 -59 31 -89 128 -125c83 -31 104 -42 133 -68c23 -21 38 -59 38 -94c0 -78 -44 -157 -114 -207c-49 -34 -102 -49 -171 -49c-70 0 -114 11 -160 40l21 166h27v-76 c26 -49 77 -74 152 -74c90 0 139 44 139 123c0 30 -9 56 -25 70c-19 18 -30 23 -98 48c-125 45 -162 84 -162 170c0 133 121 245 266 245c54 0 104 -15 147 -44"],119931:[681,3,611,56,674,"674 676l-30 -168h-38l4 84c1 26 -16 38 -57 38h-117l-95 -530c-3 -17 -4 -25 -4 -35c0 -21 9 -29 36 -30l59 -3l-5 -35l-168 3l-156 -3l5 35l53 3c32 2 44 18 58 97l85 498h-124c-20 0 -44 -10 -57 -24c-5 -7 -10 -19 -15 -40l-14 -58h-38l25 168l6 5l290 -3l290 3"],119932:[681,17,778,83,825,"825 681l-5 -35l-46 -3c-35 -2 -42 -8 -49 -44l-90 -499c-3 -17 -4 -25 -4 -35c0 -21 9 -29 36 -30l59 -3l-5 -35l-118 3c-41 0 -106 -3 -106 -3l-5 8l27 128c-58 -62 -81 -82 -116 -107c-38 -27 -85 -43 -132 -43c-63 0 -118 26 -149 70c-19 26 -28 60 -28 103 c0 24 3 49 8 78l58 307c8 44 11 51 11 76c0 16 -12 25 -37 26l-51 3l5 35s81 -4 132 -3c34 0 87 3 87 3l6 -7l-86 -460c-2 -11 -3 -22 -3 -35c0 -29 5 -54 14 -69c16 -28 52 -47 89 -47c29 0 58 9 94 30c48 27 97 71 100 89l65 359c9 49 11 65 11 76c0 16 -12 25 -37 26 l-51 3l5 35l152 -3"],119933:[681,3,667,67,745,"745 681l-3 -35l-26 -3c-21 -2 -30 -9 -50 -45l-334 -601h-83l-95 588c-7 42 -18 56 -44 58l-43 3v35l148 -3l148 3v-35l-50 -3c-25 -2 -30 -7 -30 -36c0 -5 0 -7 1 -13l68 -462l233 435c17 32 21 42 21 54c0 14 -10 21 -33 22l-50 3l5 35s66 -3 109 -3c42 0 108 3 108 3 "],119934:[689,3,1000,67,1073,"1073 681l-5 -35l-34 -3c-18 -2 -27 -14 -62 -101l-219 -545h-84l-131 494l-246 -494h-84l-52 542c-7 91 -10 101 -48 104l-41 3l5 35l145 -3l146 3v-35l-45 -3c-29 -2 -40 -15 -37 -50l35 -448l265 544h31l148 -556l169 446c10 26 11 30 11 40c0 16 -11 22 -45 24l-45 3 l5 35s66 -3 109 -3s109 3 109 3"],119935:[681,3,722,-9,772,"772 681l-2 -35l-44 -3c-14 1 -51 -24 -78 -53l-205 -213l151 -295c20 -38 28 -46 48 -47l47 -3l-5 -35l-151 3l-153 -3v35l62 2c11 0 19 7 19 16s-3 23 -7 31l-101 199l-168 -192c-10 -11 -15 -24 -15 -36c0 -10 12 -16 34 -17l55 -3l-5 -35l-129 3l-134 -3l5 35l40 3 c17 1 40 13 52 26l242 262l-152 291c-8 15 -31 27 -56 29l-40 3v35l160 -3l160 3v-35l-40 -3c-31 -2 -39 -6 -39 -17c0 -10 3 -21 9 -33l89 -175l152 172l1 1c15 15 20 25 20 33c0 11 -14 17 -39 19l-48 3l5 35l130 -3"],119936:[695,3,611,54,675,"675 681l-6 -88c-34 -4 -80 -36 -116 -76c-66 -75 -150 -234 -161 -300c-2 -9 -2 -11 -22 -117c-2 -11 -3 -22 -3 -33c0 -23 9 -31 37 -32l59 -3l-4 -35l-163 3l-157 -3l4 35l49 3c34 2 34 4 54 97c7 31 20 77 20 113c0 44 -47 184 -55 211c-26 85 -69 141 -109 141 c-17 0 -35 -4 -45 -10l-3 33c25 17 37 26 90 70c15 4 20 5 28 5c25 0 53 -11 73 -29c36 -32 70 -109 89 -200l36 -169c90 221 223 389 305 384"],119937:[681,3,667,1,676,"676 681l-5 -35l-483 -597h180c74 0 129 4 185 15c21 44 32 72 45 116h36l-39 -183l-306 3l-288 -3v27l495 605h-164c-69 0 -146 -7 -161 -14c-7 -3 -13 -12 -18 -29l-24 -76h-35c12 53 18 91 26 160l7 11l270 -3"],119938:[470,17,556,44,519,"519 82c-76 -67 -132 -99 -174 -99c-20 0 -32 17 -32 44c0 18 2 37 7 56l37 151c-93 -163 -183 -251 -259 -251c-32 0 -54 31 -54 75c0 79 35 213 70 268c16 25 78 79 134 116c31 21 53 27 94 27c33 0 55 -6 102 -26l45 27l16 -12c-18 -50 -25 -73 -32 -105l-45 -214 l-10 -49c2 -18 5 -25 14 -25c11 0 33 14 55 31l20 16zM377 395c-34 16 -55 22 -82 22c-42 0 -70 -29 -92 -99c-25 -78 -47 -179 -47 -216c0 -20 8 -37 17 -37c22 0 60 34 101 88c56 75 89 152 103 242"],119939:[726,17,537,44,494,"494 353c0 -147 -58 -257 -170 -322c-52 -30 -112 -48 -159 -48c-75 0 -121 41 -121 110c0 16 1 27 9 72l73 431c2 12 3 22 3 31c0 17 -11 25 -34 25h-45l7 28c100 15 149 26 198 46l10 -9l-14 -65l-71 -348c40 59 62 85 99 112c48 35 95 53 141 53c48 0 74 -41 74 -116z M380 319c0 50 -13 84 -39 84c-40 0 -118 -63 -148 -126c-24 -51 -39 -114 -39 -159c0 -55 26 -89 68 -89c41 0 79 32 109 92c25 51 49 147 49 198"],119940:[469,17,444,32,436,"436 445c-14 -37 -19 -57 -35 -141h-33l6 56l-4 14c-32 23 -61 33 -92 33c-41 0 -73 -24 -93 -70c-21 -48 -39 -139 -39 -197c0 -55 31 -90 79 -90s87 17 166 70l10 -30c-118 -82 -174 -107 -243 -107c-77 0 -126 53 -126 136c0 72 23 166 52 212c18 27 52 56 101 86 c67 41 96 52 137 52c36 0 60 -5 114 -24"],119941:[726,17,556,38,550,"550 717c-5 -22 -10 -43 -14 -65l-107 -531c-3 -16 -5 -30 -5 -40c0 -8 6 -16 14 -16c5 0 15 6 49 28l26 17l9 -28l-36 -26c-59 -42 -114 -73 -136 -73c-19 0 -35 18 -35 41c0 14 2 31 7 50l40 164c-65 -108 -98 -152 -145 -193c-49 -42 -85 -62 -116 -62 c-36 0 -63 37 -63 87c0 98 34 227 74 278c25 33 87 78 144 104c26 12 48 17 75 17c20 0 36 -2 65 -9l18 112c3 21 4 27 4 38c0 29 -11 42 -38 42h-45l7 28c100 15 149 26 198 46zM384 401c-37 14 -57 18 -85 18c-50 0 -68 -13 -91 -66c-29 -66 -56 -194 -56 -261 c0 -16 10 -27 24 -27c19 0 49 22 78 59c53 66 95 138 106 182"],119942:[469,17,444,28,418,"418 382c0 -59 -35 -105 -107 -139c-42 -20 -78 -31 -164 -50c-4 -29 -5 -44 -5 -64c0 -52 26 -82 73 -82c41 0 87 19 162 67l10 -28c-12 -8 -17 -10 -29 -18c-100 -64 -148 -85 -209 -85c-75 0 -121 44 -121 115s27 174 60 233c39 69 158 138 237 138 c57 0 93 -34 93 -87zM324 368c0 33 -18 53 -48 53c-49 0 -89 -51 -111 -144l-14 -58l41 12c82 24 132 76 132 137"],119943:[726,271,333,-130,449,"449 718c-13 -47 -20 -78 -28 -125l-15 -3c-31 44 -47 56 -73 56c-39 0 -50 -31 -77 -163l-6 -29c43 0 74 3 123 8l5 -8c-6 -14 -9 -25 -16 -51h-123l-55 -235c-48 -205 -78 -281 -140 -353c-41 -47 -102 -86 -136 -86c-13 0 -29 4 -38 9c11 24 27 79 32 107l17 3 c14 -31 29 -44 51 -44c36 0 47 28 76 182l79 417h-91l5 25l50 16c25 8 39 14 50 19c1 6 2 9 4 20c12 59 22 79 67 119l56 49c16 14 53 40 84 59c21 13 32 16 52 16c14 0 26 -2 47 -8"],119944:[469,271,500,-50,529,"529 440l-10 -50l-88 4c8 -24 11 -39 11 -59c0 -63 -29 -116 -82 -150c-18 -12 -39 -22 -75 -36c-41 -15 -58 -28 -58 -46c0 -11 9 -24 23 -34l85 -60c55 -39 78 -72 78 -114c0 -96 -107 -166 -254 -166c-126 0 -209 49 -209 125c0 37 20 71 59 99c30 22 64 37 133 59 c-15 11 -25 30 -26 49l4 20l92 56c-64 1 -95 9 -122 32c-25 22 -36 51 -36 97c0 60 22 105 66 138c49 36 125 65 170 65c27 0 62 -8 90 -20c18 -2 48 -4 73 -3l71 3zM334 340c0 54 -24 85 -68 85c-34 0 -61 -16 -79 -46c-17 -27 -30 -83 -30 -123c0 -52 28 -84 73 -84 c62 0 104 68 104 168zM309 -144c0 30 -17 52 -64 84l-82 55l-28 -13c-66 -31 -96 -66 -96 -113c0 -62 56 -104 139 -104c74 0 131 39 131 91"],119945:[726,17,556,22,522,"522 79c-104 -71 -151 -96 -185 -96c-18 0 -31 18 -31 41c0 31 14 93 48 213c17 58 25 96 25 115c0 18 -7 29 -20 29c-44 0 -119 -79 -165 -173c-27 -55 -47 -128 -56 -204c-36 -2 -84 -10 -106 -17l-10 11c18 37 47 160 80 336c29 154 48 270 48 293c0 17 -11 25 -34 25 h-45l7 28c100 15 149 26 198 46l10 -9c-5 -21 -12 -43 -17 -65l-89 -408c84 134 198 225 283 225c23 0 38 -18 38 -44c0 -47 -19 -92 -31 -137l-38 -144c-5 -20 -8 -41 -8 -63c0 -10 4 -16 12 -16c9 0 26 8 61 30l16 10"],119946:[675,17,333,26,301,"293 84c-11 -8 -15 -10 -28 -20c-81 -58 -128 -81 -166 -81c-19 0 -32 17 -32 43c0 16 3 38 6 52l59 241c6 25 8 34 8 41c0 6 -4 10 -10 10c-9 0 -49 -20 -69 -34l-22 -16l-13 26l63 47c62 46 121 76 150 76c15 0 25 -15 25 -37c0 -19 -4 -48 -9 -67l-54 -196 c-13 -46 -20 -80 -20 -93c0 -6 5 -11 11 -11c11 0 27 8 62 30l27 17zM301 615c0 -41 -29 -71 -69 -71c-33 0 -54 22 -54 57c0 41 30 74 67 74c33 0 56 -25 56 -60"],119947:[675,271,333,-64,311,"274 429c0 -19 -3 -39 -9 -64l-67 -274c-34 -137 -65 -217 -110 -279c-40 -57 -78 -83 -118 -83c-10 0 -18 1 -34 5c5 28 8 47 10 79l14 3c14 -23 28 -33 44 -33c20 0 35 24 46 78l86 408c10 47 14 73 14 88c0 9 -3 13 -10 13c-9 0 -49 -20 -69 -34l-22 -16l-13 26l63 47 c62 46 121 76 149 76c16 0 26 -15 26 -40zM311 615c0 -41 -29 -71 -69 -71c-33 0 -54 22 -54 57c0 41 30 74 67 74c33 0 56 -25 56 -60"],119948:[726,17,556,34,528,"528 460l-20 -70c-22 6 -34 8 -49 8c-52 0 -100 -26 -146 -80l65 -173c18 -47 42 -80 59 -80c10 0 23 6 46 20l27 17l10 -29l-44 -31c-55 -39 -97 -59 -122 -59c-23 0 -39 24 -66 97l-57 155l-31 -34c-22 -24 -23 -31 -35 -91c-12 -57 -14 -73 -16 -106 c-29 -2 -45 -5 -105 -18l-10 9c17 43 47 174 78 339c29 154 48 270 48 293c0 17 -11 25 -34 25h-45l7 28c100 15 149 26 198 46l10 -9c-6 -21 -12 -43 -17 -65l-95 -431c40 55 89 109 147 164c63 60 107 84 154 84c12 0 28 -3 43 -9"],119949:[726,17,333,64,318,"318 717c-5 -21 -10 -44 -17 -65l-107 -482c-8 -35 -12 -67 -12 -91c0 -9 5 -14 12 -14c11 0 34 11 53 26l30 23l14 -27c-117 -85 -152 -104 -195 -104c-21 0 -32 17 -32 52s1 43 16 111l99 450c3 12 4 22 4 31c0 16 -12 25 -35 25h-45l7 28c100 15 149 26 198 46"],119950:[469,17,833,19,803,"803 89c-53 -44 -74 -58 -108 -77c-37 -20 -60 -29 -81 -29c-22 0 -37 16 -37 40c0 38 13 98 54 240c12 43 21 79 21 91c0 9 -7 16 -16 16c-37 0 -110 -71 -154 -150c-36 -64 -57 -135 -63 -216c-36 -2 -83 -10 -104 -17l-10 11c42 127 84 300 84 345c0 17 -7 27 -19 27 c-37 0 -78 -37 -128 -115c-46 -71 -71 -146 -87 -251c-36 -2 -83 -10 -104 -17l-10 11c44 132 83 300 83 356c0 10 -5 16 -13 16c-9 0 -24 -7 -41 -20l-37 -28l-14 26l84 68c39 31 84 53 110 53c15 0 24 -12 24 -30c0 -17 -4 -41 -19 -103l-29 -124c54 101 102 158 178 214 c44 32 69 43 96 43c24 0 39 -17 39 -46c0 -21 -5 -47 -19 -96l-34 -120c36 77 75 131 133 181c55 49 117 81 156 81c22 0 37 -18 37 -47c0 -21 -3 -45 -10 -69l-50 -184c-13 -47 -20 -80 -20 -92c0 -6 6 -12 11 -12c10 0 32 11 61 32l24 17"],119951:[469,17,556,17,521,"521 80c-10 -7 -15 -11 -29 -21c-75 -56 -115 -76 -151 -76c-21 0 -36 18 -36 42c0 29 16 100 48 212c15 51 25 96 25 112c0 14 -7 21 -20 21c-48 0 -138 -110 -177 -216c-12 -34 -30 -104 -36 -150c-36 -2 -84 -10 -106 -17l-10 11c46 138 85 300 85 355 c0 11 -4 17 -11 17c-11 0 -25 -6 -41 -17l-32 -22l-13 27l84 62c45 33 78 49 102 49c17 0 27 -11 27 -30c0 -28 -6 -57 -34 -157l-17 -60c35 60 53 84 87 122c68 74 148 125 195 125c23 0 39 -17 39 -42c0 -13 -6 -45 -16 -83l-48 -184c-8 -32 -13 -60 -13 -78 c0 -11 4 -17 11 -17c10 0 21 6 45 22l29 20"],119952:[469,17,556,48,502,"502 319c0 -63 -19 -145 -46 -193c-22 -40 -79 -90 -135 -116c-40 -19 -79 -27 -125 -27c-98 0 -148 51 -148 152c0 41 8 88 24 137c21 65 55 108 117 147c52 33 108 50 161 50c96 0 152 -55 152 -150zM388 323c0 62 -32 102 -80 102c-33 0 -61 -17 -85 -51 c-35 -50 -61 -154 -61 -244c0 -63 31 -103 81 -103c32 0 60 17 84 51c35 50 61 155 61 245"],119953:[469,271,556,-21,516,"516 370c0 -119 -42 -232 -107 -288c-38 -32 -91 -69 -118 -82c-25 -11 -53 -17 -86 -17c-21 0 -35 2 -56 7c-36 -142 -44 -180 -48 -240c-18 -2 -37 -4 -80 -14c-15 -3 -19 -5 -32 -7l-10 7c12 40 19 67 32 122l79 340c29 125 24 126 24 156c0 10 -4 16 -11 16 c-11 0 -25 -6 -41 -17l-32 -22l-13 27l84 62c45 33 78 49 102 49c18 0 27 -11 27 -31c0 -21 -7 -57 -20 -117l-15 -68c47 79 73 113 117 150c54 45 101 66 148 66c37 0 56 -33 56 -99zM402 333c0 38 -10 58 -28 58c-37 0 -90 -45 -137 -117c-34 -52 -46 -83 -62 -153 l-14 -62c33 -19 62 -27 94 -27s61 20 80 54c37 66 67 178 67 247"],119954:[469,271,537,32,513,"513 458c-14 -30 -24 -62 -41 -143l-92 -428c-9 -41 -21 -86 -21 -128c0 0 0 -5 1 -11c-45 -3 -77 -7 -132 -19l-9 18l15 12c12 10 24 59 28 76l83 359c-108 -143 -191 -211 -262 -211c-29 0 -51 32 -51 73c0 81 36 220 71 272c17 25 68 67 133 108c45 28 58 33 96 33 c45 0 77 -7 116 -26l47 26zM382 396c-35 16 -57 21 -84 21c-36 0 -58 -11 -75 -38c-32 -53 -77 -215 -77 -281c0 -20 9 -33 22 -33c25 0 61 29 111 89c52 64 77 117 95 203"],119955:[469,17,389,20,411,"411 463c-15 -66 -19 -95 -20 -137l-12 -6c-21 14 -35 19 -52 19c-46 0 -85 -48 -123 -151c-16 -45 -27 -95 -41 -186c-58 -6 -81 -10 -108 -19l-11 12c14 43 21 67 27 92l24 107c30 133 26 134 26 160c0 10 -5 16 -12 16c-9 0 -24 -8 -42 -20l-34 -24l-13 26l81 64 c45 35 81 53 108 53c16 0 25 -11 25 -32c0 -14 -5 -36 -15 -78c-19 -82 -13 -56 -32 -140c77 156 93 185 120 213c24 25 49 37 77 37c10 0 17 -2 27 -6"],119956:[469,17,444,25,406,"406 438l-6 -33c-9 -48 -11 -59 -11 -83h-30l-6 48c-39 32 -70 44 -110 44c-49 0 -82 -29 -82 -73c0 -35 19 -50 76 -63l59 -13c61 -13 98 -53 98 -105c0 -38 -13 -64 -49 -97c-59 -54 -118 -80 -183 -80c-38 0 -70 6 -137 27c13 63 17 90 21 131h30v-47 c34 -36 80 -56 130 -56c54 0 88 28 88 72c0 36 -22 58 -68 67l-44 9c-76 16 -114 53 -114 112c0 45 17 74 63 107c67 48 105 64 153 64c47 0 81 -9 122 -31"],119957:[636,17,389,42,409,"409 452l-14 -56c-32 4 -52 5 -92 5h-47l-51 -237c-6 -29 -9 -51 -9 -72s6 -28 24 -28c19 0 32 5 54 21l56 40l13 -26l-77 -57c-56 -41 -96 -59 -133 -59c-35 0 -54 21 -54 60c0 17 0 20 10 65l62 293h-109l7 27l115 32c14 78 16 96 16 122v16c22 3 38 7 57 14l66 24 l10 -12l-31 -116l-13 -56l134 5"],119958:[469,17,556,22,521,"521 88c-27 -20 -21 -15 -35 -26c-60 -45 -119 -79 -140 -79c-20 0 -34 17 -34 43c0 16 5 41 16 81l32 117c-99 -156 -192 -241 -263 -241c-26 0 -44 23 -44 57c0 17 4 40 13 74c7 26 3 11 21 79c24 91 34 140 34 161c0 10 -6 16 -17 16c-10 0 -22 -3 -33 -10l-36 -21 l-13 26l79 54c46 31 89 50 116 50c17 0 27 -13 27 -35c0 -29 -4 -48 -29 -147l-35 -137c-6 -25 -10 -49 -10 -66c0 -8 7 -13 16 -13c29 0 82 53 131 131c48 78 78 169 80 245c33 -1 67 5 110 18l9 -11l-42 -141l-40 -155c-10 -33 -14 -60 -14 -72c0 -7 6 -12 14 -12 c14 0 35 9 55 25l22 17"],119959:[469,17,556,19,513,"513 370c0 -91 -61 -221 -145 -307c-49 -51 -108 -80 -163 -80c-74 0 -118 52 -118 140c0 84 32 145 126 239l41 41c-34 -8 -70 -11 -137 -11c-28 0 -40 -2 -42 -8l-28 -60h-28l41 132c22 4 35 6 51 5c24 -1 92 -6 135 -6c24 0 52 6 64 14l14 -19 c-59 -70 -85 -112 -107 -181c-14 -42 -20 -82 -20 -122c0 -65 23 -101 66 -101s81 30 115 89c34 60 58 143 58 199c0 32 -16 55 -39 55c-14 0 -27 -4 -36 -12l-10 21c19 14 34 30 66 67c12 3 18 4 26 4c37 0 70 -46 70 -99"],119960:[469,17,833,27,802,"802 371c0 -90 -61 -219 -145 -306c-51 -52 -111 -82 -164 -82c-57 0 -94 42 -94 107c0 25 2 43 9 87c-43 -83 -75 -124 -126 -160c-33 -24 -60 -34 -90 -34c-62 0 -101 53 -101 137s33 145 130 242l41 41c-34 -8 -70 -11 -137 -11c-28 0 -40 -2 -42 -8l-28 -60h-28 l41 132c22 4 35 6 51 5c24 -1 92 -6 135 -6c24 0 52 6 64 14l14 -19c-60 -70 -85 -112 -107 -181c-14 -42 -20 -83 -20 -123c0 -61 19 -100 48 -100c56 0 133 108 158 223l24 109c5 25 7 35 10 64c39 5 66 11 107 27l12 -9c-45 -161 -68 -272 -68 -333c0 -48 23 -81 57 -81 c40 0 78 31 112 91c35 61 60 145 60 198c0 33 -16 54 -42 54c-13 0 -25 -3 -36 -8l-12 23c34 23 50 37 71 61c12 3 18 4 26 4c37 0 70 -46 70 -98"],119961:[469,17,500,-8,500,"500 459c-12 -23 -16 -42 -23 -106l-21 -5l-9 28c-10 4 -15 5 -21 5c-24 0 -62 -28 -92 -69l-38 -51l11 -64c8 -45 20 -90 32 -113c6 -12 19 -20 32 -20c10 0 19 4 47 24l30 21l16 -23l-18 -16c-75 -67 -113 -87 -143 -87c-18 0 -37 10 -49 27c-14 18 -22 43 -30 92 l-10 58l-85 -114c-29 -39 -65 -63 -94 -63c-13 0 -24 4 -43 14c9 39 13 64 16 101l24 2l6 -31c11 -4 19 -6 28 -6c30 0 59 20 88 61l52 73l-16 88c-11 61 -34 99 -59 99c-24 0 -57 -23 -72 -49l-23 13c14 18 28 41 49 81c5 10 5 11 10 20c41 16 56 20 76 20 c32 0 60 -13 77 -36c16 -21 26 -52 36 -111l4 -23l63 87c40 55 77 83 110 83c12 0 27 -4 39 -10"],119962:[469,271,556,13,541,"541 453c-19 -41 -42 -113 -84 -268c-52 -189 -65 -228 -116 -307c-58 -92 -143 -149 -222 -149c-35 0 -67 17 -83 44c-8 14 -12 27 -15 53l62 40l18 -6c-1 -7 -1 -16 -1 -19c0 -42 23 -66 62 -66c65 0 113 71 152 229l41 166c-39 -69 -61 -97 -100 -131 c-40 -35 -80 -56 -108 -56c-27 0 -47 37 -47 87c0 20 2 44 6 85l19 182c1 6 1 11 1 14c0 12 -7 19 -18 19c-20 0 -47 -14 -81 -41l-14 28l80 62c39 30 80 50 103 50c24 0 39 -24 39 -63c0 -24 -2 -52 -5 -80l-19 -163c-3 -25 -4 -40 -4 -55c0 -26 6 -41 17 -41 c30 0 81 56 123 135c41 77 70 176 72 245c33 -1 67 5 110 18"],119963:[469,17,500,31,470,"470 461l-14 -50l-328 -337c48 17 72 23 98 23c30 0 63 -3 102 -10c23 -4 39 -7 54 -6c0 0 6 0 13 1l28 58l28 -2c-11 -30 -27 -87 -29 -105c-6 -41 -15 -50 -57 -50c-44 0 -92 8 -168 29c-24 7 -48 10 -73 10c-30 0 -52 -7 -77 -27l-16 30l346 354 c-36 -17 -59 -23 -89 -23c-32 0 -80 6 -140 11c-6 0 -10 1 -22 2l-23 -52l-29 3l45 139c21 6 41 10 57 10c17 0 42 -5 95 -19c50 -13 83 -18 112 -18c25 0 48 9 58 24l9 13"],120484:[482,9,278,34,241,"241 85c-97 -72 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 20 4 45 13 77l66 240c4 15 8 36 8 44c0 12 -7 21 -17 21c-9 0 -19 -4 -48 -23l-32 -21l-7 20l28 20c76 54 112 74 134 74c17 0 25 -9 25 -26c0 -9 -2 -19 -6 -36l-77 -304c-6 -22 -7 -30 -7 -40 c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 31 10 61 30l26 17"],120485:[482,276,278,-70,228,"228 457c0 -5 -2 -20 -6 -37l-76 -350c-29 -132 -43 -181 -64 -228c-36 -78 -75 -118 -114 -118c-15 0 -28 2 -38 7l8 57c22 -13 39 -19 53 -19c18 0 36 35 47 87l100 495c3 13 7 27 7 40s-8 23 -18 23c-15 0 -33 -19 -47 -25l-32 -21l-7 20l28 20c76 54 112 74 134 74 c16 0 25 -9 25 -25"],120488:[686,3,748,6,739,"739 -3l-158 3l-152 -3v37l53 3c27 2 20 39 14 55l-45 114h-251l-42 -112c-8 -22 -7 -55 24 -57l50 -3v-37l-113 3l-113 -3v37l30 3c22 2 40 21 56 60l181 438l57 151h71l259 -605c13 -29 27 -40 55 -44l24 -3v-37zM428 262l-104 254l-100 -254h204"],120489:[681,3,659,31,603,"603 216c0 -129 -141 -219 -271 -219l-142 3l-126 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l168 -3l192 3c126 0 189 -44 189 -135c0 -38 -14 -74 -38 -96c-31 -29 -60 -43 -144 -73c80 -5 114 -14 150 -39c35 -25 55 -69 55 -122zM453 202 c0 102 -50 146 -166 146h-30v-292c17 -3 28 -4 43 -4c106 0 153 46 153 150zM432 524c0 74 -36 107 -117 107c-19 0 -34 -1 -58 -4v-227h30c101 0 145 37 145 124"],120490:[681,3,562,31,542,"542 671l-14 -142h-36l-8 75c-1 12 -43 19 -111 19c-37 0 -61 0 -116 -3v-485c0 -88 2 -92 48 -95l47 -3v-40l-166 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l179 -3c27 0 27 3 180 3h51c38 0 58 -1 95 -3"],120491:[686,3,662,25,637,"637 39l-94 -42l-315 2c-127 0 -171 0 -200 -2l-3 35c7 13 12 26 28 65l181 438l53 131l75 20l274 -633zM458 86c0 8 -2 18 -5 29l-168 401l-102 -252c-22 -56 -38 -91 -59 -148c-3 -8 -5 -18 -5 -25c0 -16 9 -29 24 -32h298c10 3 17 13 17 27"],120492:[681,3,606,31,569,"569 166l-11 -158l-5 -8c-57 -3 -85 -3 -140 -3l-226 3l-123 -3v23l32 18c15 8 20 23 20 57v448c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l190 -3l236 3c37 0 58 -1 95 -3l6 -7l-14 -142h-36l-8 75c-1 11 -43 19 -98 19l-145 -3v-240c20 -2 34 -2 67 -2h66c42 0 55 5 57 21l6 57h40 c-2 -36 -3 -71 -3 -107s1 -72 3 -108h-40l-6 50c-3 26 -19 37 -57 37h-66c-22 0 -39 -1 -67 -3v-267l149 -3c46 0 99 9 101 17l23 94h39"],120493:[681,3,670,25,628,"628 174c-9 -50 -15 -116 -16 -177l-284 3l-303 -3v38c49 62 76 99 104 139l306 446h-222c-71 0 -81 -5 -87 -46l-8 -55h-37v162l272 -3l271 3v-35c-32 -39 -56 -70 -83 -110l-325 -479h276c51 0 76 12 81 39l15 78h40"],120494:[681,3,822,31,791,"791 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v190l-81 2h-146l-81 -2v-190c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-158c23 -2 43 -2 81 -2h146 c38 0 57 0 81 2v158c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],120495:[695,17,831,47,787,"787 346c0 -228 -141 -363 -380 -363c-229 0 -360 127 -360 349c0 230 141 363 384 363c225 0 356 -129 356 -349zM637 324c0 115 -31 209 -86 264c-36 35 -76 51 -134 51c-59 0 -113 -20 -150 -57c-46 -45 -70 -124 -70 -227c0 -116 30 -210 85 -264 c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 285zM572 241h-40l-6 50c-3 26 -19 37 -57 37h-104c-38 0 -54 -11 -57 -37l-6 -50h-40l3 108l-3 107h40l6 -57c2 -16 15 -21 57 -21h104c42 0 55 5 57 21l6 57h40l-3 -107"],120496:[681,3,389,40,351,"351 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],120497:[681,3,761,31,755,"755 -3c-34 2 -67 3 -101 3s-68 -1 -102 -3l-208 249c-56 68 -61 71 -87 86v-197c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-200l197 193 c14 14 94 94 94 120v25c30 -2 61 -3 91 -3s61 1 91 3v-39c-63 -5 -86 -12 -110 -34l-222 -207l266 -313c31 -36 54 -49 91 -50v-41"],120498:[686,3,748,6,739,"739 -3l-158 3l-152 -3v37l53 3c11 1 20 12 20 27c0 8 -2 18 -5 29l-173 423l-102 -252l-64 -170c-3 -8 -5 -18 -5 -25c0 -17 12 -31 29 -32l50 -3v-37c-27 1 -48 1 -57 2l-56 1l-56 -1c-8 -1 -31 -1 -57 -2v37l30 3c22 2 40 21 56 60l181 438l53 131l75 20l259 -605 c13 -29 27 -40 55 -44l24 -3v-37"],120499:[681,10,1009,38,974,"974 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v416l-206 -429c-37 -76 -41 -86 -60 -132h-34c-18 44 -29 68 -36 83l-230 479v-417c0 -89 3 -94 48 -98l37 -3v-37l-114 3l-115 -3v37l37 3c45 4 48 10 48 98v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l120 -3l120 3l75 -161 l158 -330l183 378l49 113l115 -3l116 3v-37l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],120500:[681,16,822,31,794,"794 644l-37 -3c-45 -4 -48 -10 -48 -98v-454l3 -101l-7 -4l-82 13l-122 139l-326 392v-393c0 -89 3 -94 48 -98l37 -3v-37l-114 3l-115 -3v37l37 3c45 4 48 10 48 98v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l120 -3c28 0 56 1 84 3c64 -85 82 -109 103 -133l312 -364v359 c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l115 -3l114 3v-37"],120501:[681,3,719,42,676,"676 238c-9 -50 -21 -180 -22 -241l-295 3l-295 -3c-1 61 -13 191 -22 241h40l15 -78c5 -27 36 -39 87 -39h350c51 0 82 12 87 39l15 78h40zM625 459h-37l-8 55c-6 41 -16 46 -87 46h-268c-71 0 -81 -5 -87 -46l-8 -55h-37v222l266 -3l266 3v-222zM514 241h-40l-6 50 c-3 26 -19 37 -57 37h-104c-38 0 -54 -11 -57 -37l-6 -50h-40l3 108l-3 107h40l6 -57c2 -16 15 -21 57 -21h104c42 0 55 5 57 21l6 57h40l-3 -107"],120502:[695,17,832,46,786,"786 346c0 -228 -141 -363 -380 -363c-229 0 -360 127 -360 349c0 229 141 363 383 363c226 0 357 -129 357 -349zM636 325c0 113 -31 209 -86 263c-35 34 -77 51 -130 51c-63 0 -115 -19 -154 -57c-45 -45 -70 -125 -70 -227c0 -115 31 -211 85 -264 c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 286"],120503:[681,3,822,31,791,"791 -3l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3h-138l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 89 -1 91 -48 95l-37 3v40l380 -3l380 3v-40l-37 -3 c-47 -4 -48 -6 -48 -95v-408c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40"],120504:[681,3,611,31,586,"586 531c0 -121 -96 -212 -225 -212c-20 0 -39 4 -58 7v39h18h18c63 0 103 52 103 132c0 89 -42 134 -125 134c-27 0 -45 -3 -60 -9v-487c0 -88 2 -92 48 -95l47 -3v-40l-165 3l-156 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v408c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l173 -3l193 3 c85 0 189 -50 189 -150"],120505:[695,17,831,47,787,"787 346c0 -228 -141 -363 -380 -363c-229 0 -360 127 -360 349c0 230 141 363 384 363c225 0 356 -129 356 -349zM637 324v4h-439c4 -104 33 -187 84 -237c36 -36 77 -52 132 -52c146 0 223 98 223 285zM635 378c-9 90 -38 164 -84 210c-36 35 -76 51 -134 51 c-59 0 -113 -20 -150 -57c-43 -42 -66 -112 -70 -204h438"],120506:[681,3,669,25,628,"628 238c-9 -50 -15 -180 -16 -241l-284 3l-303 -3v38c49 62 76 98 104 139l114 167l-132 195c-29 42 -51 71 -83 110v35l271 -3l272 3v-162h-37l-8 55c-6 41 -16 46 -87 46h-222l139 -203v-15l-190 -281h326c51 0 76 12 81 39l15 78h40"],120507:[681,3,673,20,653,"653 676c-8 -48 -11 -83 -13 -159h-40l-5 69c-15 40 -22 33 -71 33h-117v-484c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v484h-117c-31 0 -68 7 -71 -33l-5 -69h-40c-3 76 -5 111 -13 159l6 5l311 -3l310 3"],120508:[695,3,675,15,660,"660 659l-176 -261c-18 -26 -34 -57 -53 -100v-163c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v139c-16 36 -27 58 -44 85l-102 162c-55 87 -78 101 -129 101v37l159 36c46 -27 73 -60 114 -136l107 -203l188 322h77v-19"],120509:[681,3,833,47,787,"787 344c0 -131 -110 -215 -299 -233c0 -65 6 -68 48 -71l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c42 3 47 6 48 70c-192 13 -300 93 -300 225c0 131 109 214 300 232c-1 64 -7 67 -48 71l-37 3v40l155 -3l156 3v-40l-37 -3c-42 -4 -48 -8 -48 -69c190 -14 299 -95 299 -225z M347 166v346c-31 -4 -58 -11 -80 -25c-45 -29 -70 -76 -70 -137c0 -70 31 -127 85 -162c19 -13 41 -19 65 -22zM637 330c0 72 -31 126 -86 161c-19 11 -40 18 -63 21v-343c98 17 149 69 149 161"],120510:[695,3,620,-8,625,"625 -3c-32 2 -63 3 -95 3s-64 -1 -96 -3l-149 266l-140 -201c-4 -6 -22 -36 -36 -62h-117v34l31 3c12 1 26 9 33 18l199 261l-94 166c-26 46 -64 99 -86 123c-13 13 -25 18 -41 18c-9 0 -16 -1 -32 -6l-5 41l183 37c29 -22 45 -42 73 -91l95 -169l165 243h111v-34 l-28 -3c-20 -2 -27 -8 -48 -36l-170 -224c189 -327 159 -274 160 -278c28 -49 40 -63 62 -66l25 -3v-37"],120511:[681,3,742,4,738,"738 644l-37 -3c-40 -4 -48 -9 -48 -69c0 -126 -59 -269 -172 -292v-145c0 -89 1 -91 48 -95l37 -3v-40l-156 3l-155 -3v40l37 3c47 4 48 6 48 95v133c-155 8 -251 121 -251 275c0 88 -3 94 -48 98l-37 3v37l145 -3c20 0 41 2 71 3c10 -20 10 -61 10 -91 c0 -123 19 -212 110 -234v187c0 89 -3 91 -45 95l-25 2v41l140 -3l141 3v-41l-25 -2c-42 -4 -45 -6 -45 -95v-186c76 19 113 123 113 238c0 28 0 66 10 86c16 -1 39 -3 45 -3c38 0 51 2 89 3v-37"],120512:[695,3,827,27,804,"804 176l-10 -179l-126 3l-132 -3l-20 43c22 13 46 31 64 52c48 72 60 148 60 255c0 203 -69 292 -225 292c-155 0 -224 -89 -224 -292c0 -107 12 -183 60 -255c18 -21 42 -39 64 -52l-20 -43l-132 3l-126 -3l-10 179h34l11 -56c4 -18 23 -34 50 -34h71 c-60 60 -152 171 -152 285c0 207 149 324 374 324s375 -117 375 -324c0 -114 -92 -225 -152 -285h71c27 0 46 16 50 34l11 56h34"],120513:[676,13,662,25,637,"637 641c-7 -13 -12 -26 -28 -65l-181 -438l-53 -131l-75 -20l-274 633l-1 14l94 42l315 -2c127 0 171 0 200 2zM543 582c0 16 -9 29 -24 32h-298c-10 -3 -17 -13 -17 -27c0 -8 2 -18 5 -29l168 -401l102 252c22 56 38 91 59 148c3 8 5 18 5 25"],120514:[469,17,563,43,563,"563 86l-16 -16c-69 -65 -103 -87 -134 -87c-47 0 -75 38 -108 123c-23 -26 -53 -59 -76 -81c-28 -22 -58 -42 -105 -42c-34 0 -65 31 -73 75c-17 97 -3 205 24 296c14 32 29 58 48 79c29 30 43 36 62 36c34 0 65 -13 87 -36c21 -21 38 -52 58 -110l25 -70 c8 14 14 27 17 32c18 40 45 85 64 165l17 -9c7 -13 9 -25 19 -39c-1 -14 -30 -75 -41 -96c-17 -33 -36 -67 -58 -102c17 -45 42 -96 59 -120c9 -12 23 -19 37 -19c12 0 18 3 45 23l28 21zM289 153l-63 189c-10 30 -18 39 -32 39c-13 0 -28 -17 -34 -42 c-7 -37 -11 -79 -12 -119c2 -50 11 -96 15 -118c4 -20 15 -37 25 -37c16 0 38 18 59 38c9 10 24 27 42 50"],120515:[718,272,617,71,576,"571 221c31 -134 -73 -238 -238 -238c-55 0 -99 9 -160 32c0 -9 -2 -18 -2 -26l19 -240c-19 -2 -24 -5 -68 -14c-15 -4 -19 -5 -33 -7l-10 7l-4 249l-3 471c-1 87 5 109 62 161c91 81 130 102 187 102c75 0 132 -41 145 -105c12 -50 -13 -105 -63 -179 c-3 -4 -7 -10 -9 -14c-11 -19 -16 -29 -17 -42v-7c112 -13 175 -62 194 -150zM440 211c-18 82 -68 128 -140 128c-20 0 -37 -3 -76 -14l-9 6l7 51c9 -3 14 -4 29 -4c47 0 64 18 78 39c25 36 36 59 42 71c9 28 13 63 6 96c-11 46 -49 76 -101 76c-55 0 -81 -36 -82 -119 l-8 -331v-27c0 -19 3 -40 6 -55c15 -64 71 -108 138 -108c51 0 85 24 105 73c12 34 14 75 5 118"],120516:[469,232,571,-14,572,"572 381c-20 -35 -23 -61 -23 -70c-31 -13 -65 -91 -89 -168c-16 -51 -15 -94 -14 -163l3 -163c-24 -13 -37 -31 -56 -49l-58 13l8 177c2 49 3 96 3 156c-1 29 -2 54 -6 78c-10 52 -31 99 -67 160c-13 21 -48 59 -94 59c-22 0 -46 -22 -55 -33c-27 -30 -44 -79 -49 -123 l-44 -7c-20 22 -28 35 -45 56c12 36 54 95 70 112c45 47 89 53 116 53c37 0 90 -18 133 -70c27 -33 44 -63 67 -120c10 -17 35 -96 42 -125c33 106 86 240 122 250c12 0 24 -12 36 -23"],120517:[718,17,482,41,440,"432 309c23 -78 -1 -161 -66 -246c-37 -50 -90 -80 -149 -80c-76 0 -138 47 -167 142c-35 120 50 218 139 286c12 8 29 19 44 26c-36 41 -99 115 -115 171c-21 72 30 110 87 110c27 0 91 -12 116 -17c53 -11 60 -16 65 -17c9 -7 7 -5 13 -12c0 -47 0 -45 5 -92l-14 -3 c-47 32 -62 42 -108 65c-22 11 -53 29 -88 29c-39 0 -41 -27 -41 -32c12 -35 105 -115 161 -160c52 -42 90 -80 118 -170zM368 252c-29 95 -67 116 -105 155c-18 -6 -31 -13 -42 -22c-54 -34 -62 -87 -69 -149c-2 -30 10 -83 18 -111c15 -48 52 -78 90 -78c46 0 71 29 95 88 c5 10 26 70 13 117"],120518:[471,17,491,41,467,"467 75c-93 -65 -145 -92 -209 -92c-83 0 -131 18 -168 51c-26 24 -40 42 -47 81c-11 58 32 106 142 133c-51 13 -61 28 -77 38c-24 15 -33 37 -36 54c-6 34 17 64 47 87c39 29 96 44 144 44c49 0 98 -9 146 -27c-12 -68 -11 -84 -9 -121h-37l-7 66c-2 4 -4 7 -7 11 c-16 22 -43 27 -81 27c-59 0 -102 -36 -93 -87s65 -79 132 -79c16 0 32 2 51 6c2 -3 4 -6 6 -11l-1 -38c-26 5 -46 6 -64 6c-41 0 -76 -9 -104 -26c-29 -17 -40 -43 -34 -74c3 -15 12 -32 20 -40c14 -14 47 -37 135 -37c42 0 79 15 137 53c6 -10 9 -16 14 -25"],120519:[718,232,491,45,468,"465 9c6 -35 5 -66 -18 -117c-27 -60 -87 -124 -158 -124c-36 0 -74 17 -95 44c-12 14 -17 27 -25 53l57 40l20 -6c1 -7 2 -16 3 -19c7 -42 24 -66 65 -66c38 0 90 56 76 134c-6 29 -22 45 -43 45c-30 0 -103 -10 -136 -10c-79 0 -138 54 -153 136c-16 86 -4 193 36 271 c39 72 89 152 149 215c-33 1 -77 5 -129 11c-6 0 -11 1 -24 2l-14 -52l-31 3l22 139c21 6 41 10 58 10s45 -5 103 -19c55 -13 90 -18 121 -18c26 0 49 9 56 24l7 13l23 -8l-6 -50c-41 -18 -105 -52 -140 -85c-93 -98 -142 -286 -115 -435c10 -55 49 -90 99 -90 c24 0 65 10 94 10c25 0 61 -7 80 -25c9 -9 16 -18 18 -26"],120520:[469,271,569,5,499,"499 344l-17 -468c-2 -55 4 -94 9 -117c0 0 1 -5 4 -11c-46 -3 -79 -7 -135 -19l-13 18l13 12c5 5 9 22 11 49l1 26l15 403c0 53 4 95 -1 112c-3 14 -12 21 -26 21c-50 0 -117 -110 -134 -216c-5 -34 -7 -104 -2 -150c-38 -2 -86 -10 -107 -17l-14 11 c16 139 19 300 5 355c-3 12 -7 17 -16 17c-11 0 -25 -6 -38 -17l-29 -22l-20 27l74 62c40 34 69 49 95 49c18 0 31 -11 35 -30c7 -29 7 -55 2 -157l-3 -60c22 60 34 85 62 122c53 74 126 125 175 125c24 0 44 -17 51 -42c4 -14 4 -44 3 -83"],120521:[695,17,550,49,502,"494 188c-11 -56 -55 -116 -104 -157c-37 -32 -80 -48 -130 -48c-107 0 -170 66 -198 217c-11 58 -15 123 -12 194c4 98 23 157 74 217c47 56 104 84 168 84c97 0 171 -83 197 -221c17 -95 18 -212 5 -286zM385 309c-8 13 -25 19 -53 19h-110c-29 0 -46 -6 -54 -19 c3 -40 8 -80 15 -116c17 -94 57 -166 109 -166c35 0 60 27 76 79c13 44 21 117 17 203zM380 383c-3 33 -6 64 -12 94c-17 95 -58 174 -111 174c-34 0 -60 -27 -75 -79c-12 -39 -17 -106 -17 -179c6 -8 22 -15 58 -15h110c23 0 39 1 47 5"],120522:[469,17,359,79,349,"349 99l-69 -57c-50 -41 -88 -59 -127 -59c-36 0 -62 21 -69 60c-4 17 -5 20 -4 65l4 139c1 48 9 139 -3 202c35 0 71 7 113 20l19 -12c-4 -38 -5 -60 -7 -91l-12 -197c-1 -13 -3 -57 1 -77c6 -21 13 -28 32 -28c20 0 32 5 52 21l50 40"],120523:[469,17,623,22,601,"601 73l-41 -31c-50 -39 -91 -59 -117 -59c-24 0 -45 23 -87 97l-88 155l-27 -34c-16 -26 -18 -31 -20 -97c-1 -54 -1 -69 3 -101c-28 -2 -43 -3 -93 -14l-15 -3l-4 9c7 43 10 67 12 92l5 107c6 109 2 142 -2 160c-2 10 -8 16 -15 16c-10 0 -24 -7 -41 -20l-31 -24 l-18 26l73 64c41 36 75 53 104 53c16 0 28 -11 32 -32c2 -15 2 -36 -1 -78v-2c-2 -18 -3 -33 -5 -67l-4 -68c33 57 82 119 131 171c53 54 92 76 140 76c12 0 28 -3 46 -9l-8 -70c-24 6 -37 8 -53 8c-55 0 -100 -26 -138 -80l100 -173c27 -48 58 -80 76 -80c12 0 23 5 45 20 l25 17"],120524:[718,19,613,10,603,"603 84c-10 -8 -14 -10 -26 -20c-74 -58 -119 -81 -159 -81c-20 0 -31 18 -41 42l-130 353c-59 -119 -100 -244 -145 -369c-28 -9 -39 -17 -63 -28l-29 27c67 157 127 252 218 419l-45 126c-16 45 -49 72 -71 76c-5 1 -9 1 -13 1c-12 0 -44 -14 -51 -17l-2 32 c21 14 60 39 99 71c10 1 21 2 25 2c31 0 64 -32 89 -77c21 -35 44 -105 65 -161l126 -342c15 -30 25 -52 36 -66c2 -4 10 -9 15 -9c11 0 26 10 59 32l25 17"],120525:[469,271,608,16,601,"601 88l-32 -26c-52 -46 -107 -79 -129 -79c-21 0 -40 17 -46 43c-2 16 -3 41 0 81l7 117c-63 -153 -130 -224 -224 -242l18 -205c2 -19 -24 -35 -79 -48l-12 9l15 398c1 15 1 29 1 42c6 99 7 156 2 175c-2 12 -13 23 -21 23c-4 0 -20 -8 -33 -16l-33 -21l-19 26l71 54 c41 31 82 50 110 50c18 0 31 -13 36 -35c6 -30 7 -47 2 -147l-6 -137c-2 -26 0 -49 3 -66c3 -8 12 -13 21 -13c31 0 74 53 108 131s44 169 31 245c34 0 68 5 111 18l12 -11l-15 -181c-4 -167 -6 -183 -5 -187c2 -7 8 -12 17 -12c15 0 35 9 53 25l19 17"],120526:[469,17,533,-9,494,"494 457c-7 -43 -28 -111 -61 -214c-18 -53 -70 -156 -115 -201c-49 -50 -91 -57 -148 -59l-20 12c-10 45 -20 98 -25 160l-15 197c-1 11 -11 18 -23 18c-21 0 -46 -13 -76 -41l-20 28l72 62c36 30 75 50 99 50c25 0 45 -24 52 -63c4 -24 8 -52 10 -80l10 -163 c3 -34 5 -64 12 -100c48 4 93 47 128 142c28 77 37 175 26 242c35 2 36 7 79 20"],120527:[718,232,476,54,477,"474 9c6 -35 6 -66 -17 -117c-27 -60 -88 -124 -158 -124c-37 0 -75 17 -95 44c-13 14 -18 27 -26 53l58 40l20 -6c0 -7 2 -16 2 -19c8 -42 25 -66 66 -66c38 0 89 56 75 134c-5 29 -22 45 -43 45c-29 0 -103 -10 -136 -10c-78 0 -138 54 -153 136c-13 72 -5 167 17 213 c14 28 44 57 94 88c29 19 51 31 71 38c-13 15 -23 31 -26 48c-4 26 4 67 27 99c-32 1 -75 5 -127 11c-6 0 -10 1 -23 2l-15 -52l-31 3l22 139c21 6 41 10 58 10c18 0 45 -5 103 -19c55 -13 91 -18 121 -18c26 0 49 9 57 24l7 13l22 -8l-5 -50l-55 -27 c-35 -21 -81 -60 -73 -102c7 -36 36 -63 69 -71c7 -1 16 -3 30 -3h16l5 -18c-6 -10 -7 -38 -6 -44c-15 -4 -43 -4 -57 -4c-10 0 -44 5 -53 8c-16 5 -33 7 -48 8c-39 -3 -66 -26 -78 -68c-14 -47 -16 -141 -6 -199c10 -55 49 -90 100 -90c24 0 64 10 93 10c26 0 62 -7 81 -25 c9 -9 16 -18 17 -26"],120528:[469,17,539,41,496,"490 319c12 -63 7 -145 -12 -193c-16 -40 -67 -90 -121 -116c-38 -19 -78 -27 -126 -27c-103 0 -165 51 -184 152c-7 41 -7 88 0 137c10 65 38 108 96 147c48 33 104 50 160 50c101 0 170 -55 187 -150zM370 323c-12 62 -53 102 -103 102c-35 0 -61 -17 -80 -51 c-28 -50 -36 -154 -19 -244c12 -63 52 -103 104 -103c34 0 60 17 79 51c27 50 35 155 19 245"],120529:[493,17,777,55,754,"754 469c-15 -24 -18 -29 -25 -55c-18 -10 -44 -22 -64 -27c-20 -6 -37 -8 -90 -8h-12c-4 -74 -16 -167 2 -250c13 -52 32 -82 81 -82c18 0 44 29 53 39l17 -30c-19 -20 -63 -73 -111 -73c-79 0 -138 44 -152 117c-14 62 2 210 22 279l-179 3c-19 -116 -38 -258 -68 -366 l-13 -6l-94 -27l-13 9c68 122 104 239 132 390l-59 1c-47 0 -56 0 -79 -48l-19 -4l-28 24c10 109 54 114 110 114l338 -4c36 0 92 5 130 8c33 2 74 11 102 20"],120530:[469,271,570,69,529,"523 320c12 -64 6 -143 -12 -193c-14 -38 -60 -84 -111 -112c-40 -21 -84 -32 -133 -32c-40 0 -74 7 -101 20c4 -41 12 -91 20 -137c7 -38 19 -91 26 -118c-18 -2 -38 -3 -82 -12c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-11 7l-8 127c-7 81 -9 166 -10 234c0 58 6 99 21 159 c14 59 38 109 85 152c50 38 100 61 164 61c98 0 167 -56 184 -149zM403 322c-12 64 -51 103 -105 103c-34 0 -61 -18 -80 -53c-26 -51 -33 -154 -17 -242c11 -63 51 -103 104 -103c34 0 62 18 80 53c27 50 34 154 18 242"],120531:[469,232,486,48,464,"461 9c7 -35 6 -66 -17 -117c-27 -60 -88 -124 -158 -124c-37 0 -74 17 -95 44c-12 14 -18 27 -25 53l58 40l20 -6c0 -7 1 -16 2 -19c7 -42 24 -66 65 -66c38 0 90 56 75 134c-5 29 -22 45 -43 45c-29 0 -103 -10 -135 -10c-79 0 -138 54 -153 136c-13 72 -6 167 16 213 c14 28 45 57 95 88c60 39 88 49 130 49c32 0 34 -6 59 -8c17 -1 25 -4 58 -4l5 -18c-5 -10 -6 -38 -5 -44c-15 -4 -43 -4 -57 -4c-11 0 -44 5 -54 8c-16 5 -33 7 -48 8c-39 -3 -65 -26 -78 -68c-13 -47 -16 -141 -5 -199c10 -55 48 -90 99 -90c24 0 65 10 94 10 c26 0 61 -7 80 -25c9 -9 16 -18 17 -26"],120532:[482,17,660,54,637,"637 458c-14 -24 -17 -29 -25 -55c-19 -6 -42 -15 -62 -15c-10 0 -25 -2 -43 -2s-39 2 -52 3c2 -7 5 -14 5 -19c20 -91 -15 -221 -84 -307c-40 -51 -96 -80 -154 -80c-77 0 -140 57 -162 152c-7 39 -7 83 -2 131c7 66 28 106 82 146c45 36 99 57 170 57c9 0 21 -1 35 -2 c0 0 16 -2 57 -2h108c33 0 80 8 108 17zM387 334c-13 64 -64 91 -117 91c-34 0 -60 -18 -78 -53c-24 -51 -28 -159 -9 -247c10 -48 48 -78 87 -78c45 0 78 29 100 88c23 59 30 142 17 199"],120533:[493,17,618,32,594,"594 469c-15 -24 -18 -29 -27 -55c-17 -10 -46 -22 -65 -27c-21 -6 -37 -8 -90 -8h-49c-8 -74 -23 -167 -8 -250c10 -52 29 -82 77 -82c18 0 45 29 56 39l16 -30c-20 -20 -66 -73 -114 -73c-79 0 -136 44 -149 117c-12 63 11 213 34 281l-116 2c-46 0 -56 0 -82 -48 l-15 -6l-30 26c14 109 58 114 114 114l197 -4c36 0 93 5 131 8c32 2 74 11 102 20"],120534:[469,17,538,-5,495,"492 370c17 -91 -24 -221 -96 -307c-42 -51 -99 -80 -158 -80c-76 0 -132 51 -148 140c-4 21 0 56 2 70c8 91 13 140 9 161c-2 10 -9 16 -21 16c-10 0 -22 -3 -33 -10l-34 -21l-18 26l73 54c43 31 84 50 113 50c18 0 30 -13 35 -35c5 -29 4 -48 -5 -147 c-12 -117 -13 -124 -10 -141c12 -66 42 -99 88 -99c45 0 79 29 104 88c25 60 35 143 24 200c-5 31 -26 54 -50 54c-16 0 -28 -4 -36 -12l-14 21c17 14 30 30 57 67c12 3 18 4 26 4c40 0 82 -46 92 -99"],120535:[469,271,727,41,684,"680 317c12 -64 -4 -141 -31 -190c-23 -38 -91 -84 -163 -112c-26 -9 -53 -16 -80 -22v-3c-8 -143 -10 -179 -3 -240c-19 -2 -38 -5 -82 -14c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-12 7c5 41 8 66 12 122l7 125c-150 0 -232 50 -250 152c-8 39 -5 83 8 131c19 66 54 106 134 146 c40 21 85 36 131 46c3 -3 7 -6 9 -10c-2 -12 -7 -26 -10 -32c-30 -9 -57 -23 -79 -44c-51 -51 -89 -154 -73 -242c10 -53 57 -89 133 -100l13 251c-1 9 2 36 2 40c18 41 50 65 108 107c52 36 65 41 107 41c57 0 132 -55 151 -152zM558 325c-9 46 -26 92 -55 92 c-39 0 -60 -11 -71 -39c-9 -21 -14 -188 -18 -257l-6 -86c32 8 60 23 83 45c53 50 83 157 67 245"],120536:[469,232,654,22,656,"656 -113l-16 -21c-77 -94 -122 -98 -159 -98c-50 0 -81 47 -125 168l-72 191c-72 -104 -125 -220 -150 -359c-15 0 -29 7 -44 11l-50 32c41 129 127 252 224 371c-61 174 -103 202 -139 202c-35 0 -70 -31 -81 -69l-22 13l45 96c4 8 11 14 15 20c20 23 52 25 76 25 c39 0 74 -18 105 -51c17 -21 35 -61 70 -152l169 203c15 -12 34 -23 50 -35l8 -17c-75 -65 -146 -131 -207 -202l43 -109c36 -93 74 -192 96 -224c14 -18 39 -34 59 -34c17 0 33 9 59 38l24 27"],120537:[636,271,728,-5,687,"684 370c17 -91 -27 -219 -108 -290c-35 -38 -85 -69 -142 -84c-2 -104 -8 -222 -5 -246c-18 -2 -38 -5 -81 -14c-15 -4 -19 -5 -33 -7l-11 7c5 41 8 65 11 121c3 43 7 85 9 129c-74 3 -209 22 -230 137c-4 21 0 56 1 70c7 89 10 140 6 161c-2 10 -9 16 -21 16 c-10 0 -22 -3 -33 -10l-34 -21l-18 26l73 54c43 31 84 50 113 50c18 0 30 -13 35 -35c5 -29 4 -48 -5 -147c-9 -94 -9 -124 -6 -141c11 -57 68 -87 123 -100l18 414c2 75 -1 96 -5 122l-3 16c22 3 38 7 57 14l65 24l13 -12c-7 -58 -11 -86 -13 -116l-17 -340l-7 -125 c53 10 96 40 135 93c39 52 49 142 39 199c-6 31 -27 54 -51 54c-16 0 -28 -4 -36 -12l-14 21c17 14 30 30 57 67c12 3 18 4 26 4c40 0 82 -46 92 -99"],120538:[469,17,802,41,759,"756 370c17 -91 -23 -221 -96 -307c-42 -51 -98 -80 -157 -80c-64 0 -113 35 -137 97c-27 -26 -37 -47 -68 -68c-26 -18 -53 -29 -85 -29c-39 0 -76 13 -102 39c-29 29 -55 85 -62 124c-26 140 20 196 60 249c24 30 63 57 90 74l39 -24c-14 -11 -29 -28 -41 -44 c-51 -68 -54 -140 -36 -235c8 -43 52 -109 104 -109c26 0 45 20 62 40c12 16 27 59 29 96c3 47 4 88 7 118c42 10 69 15 99 28l18 -12c-11 -59 -22 -139 -14 -181c12 -66 42 -100 87 -100s80 30 105 89c24 60 34 143 24 200c-6 31 -27 54 -51 54c-16 0 -27 -4 -35 -12 l-15 21c18 14 30 30 57 67c12 3 18 4 27 4c40 0 82 -46 91 -99"],120539:[740,17,571,47,512,"506 403c18 -122 -3 -260 -44 -331c-31 -58 -86 -89 -159 -89c-110 0 -212 89 -227 201c-9 61 8 126 46 175c30 41 71 60 127 60c47 0 83 -13 136 -47c2 22 2 32 -1 55c-2 18 -4 34 -7 50l-21 71c-28 86 -54 112 -93 124c-6 3 -23 9 -33 9c-33 0 -75 -18 -92 -55l-36 14 l-55 63c23 31 149 37 174 37c12 0 31 -2 40 -7c11 -5 25 -13 39 -21c35 -22 84 -61 103 -77c23 -19 35 -30 70 -110c18 -41 27 -78 33 -122zM387 312c-2 2 -7 8 -9 11c-37 26 -60 38 -82 38c-69 0 -113 -89 -98 -203c14 -81 46 -132 88 -132c34 0 66 32 83 83 c15 48 18 91 18 203"],120540:[471,17,576,69,536,"536 86l-27 -18c-90 -65 -135 -85 -199 -85c-83 1 -134 16 -169 51c-32 30 -54 69 -63 108c-6 22 -9 44 -9 64c0 73 14 144 74 196c51 45 122 69 194 69c68 0 133 -25 180 -68l-52 -62l-17 1c-12 22 -29 44 -49 61c-21 18 -49 26 -79 26c-33 0 -67 -11 -90 -32 c-39 -34 -54 -87 -54 -134l123 -3l136 2l-11 -37l-6 -6l-161 -1l-77 -3c16 -67 28 -86 42 -104c11 -16 54 -64 142 -64c48 0 86 19 154 67"],120541:[695,17,602,22,580,"580 495c-13 -44 -19 -75 -22 -126c-16 -10 -29 -17 -42 -23c3 -59 0 -116 -8 -158c-10 -56 -52 -124 -102 -165c-37 -32 -83 -40 -131 -40c-77 0 -132 51 -148 140c-4 21 0 56 1 70c9 91 4 140 0 161c-2 10 -9 16 -20 16s-23 -3 -33 -10l-34 -21l-19 26l73 54 c43 31 71 50 99 50c18 0 31 -13 35 -35c5 -29 10 -56 9 -147c-7 -97 -3 -124 0 -141c12 -66 42 -100 87 -100c34 0 53 27 69 79c13 45 10 117 5 202c-97 37 -155 108 -171 194c-9 47 2 94 9 111c15 34 28 63 90 63c98 0 151 -83 176 -221c3 -16 5 -33 7 -50 c14 10 23 26 31 58l4 17zM391 414c-5 42 -9 94 -17 133c-11 61 -27 104 -67 104c-18 0 -20 -20 -22 -33c-3 -23 0 -77 6 -110c7 -35 53 -80 100 -94"],120542:[469,17,693,39,654,"654 124l-49 -96c-11 -20 -51 -45 -86 -45c-63 0 -84 49 -84 205c0 27 3 55 8 82l-98 -121c-46 -58 -65 -94 -101 -154c-27 -2 -52 -5 -88 -10c-19 15 -29 27 -42 39c30 33 37 43 66 75c12 50 21 101 21 153c0 71 -19 132 -59 132c-35 0 -64 -37 -81 -69l-22 13l49 96 c11 20 51 45 86 45c63 0 84 -49 84 -205c0 -28 -3 -57 -9 -84c32 39 56 72 96 119c28 31 72 98 111 152c26 2 44 9 70 12c0 0 43 -32 52 -52c-23 -25 -42 -41 -66 -63c-12 -49 -20 -98 -20 -148c0 -71 19 -132 59 -132c35 0 64 37 81 69"],120543:[633,268,722,41,680,"674 304c14 -64 3 -143 -23 -192c-22 -36 -87 -79 -160 -104c-25 -7 -52 -13 -79 -18l2 -3c-3 -143 -4 -178 5 -240c-19 -1 -38 -3 -82 -10c-14 -3 -18 -4 -31 -5l-13 7c4 41 6 66 7 122l3 125c-150 7 -234 62 -256 165c-8 39 -7 83 4 130c16 66 50 104 129 140 c38 19 84 32 129 40c-2 78 -3 98 -10 124l-3 16c22 2 38 5 57 11l64 21l12 -12l-7 -116v-39c137 -7 232 -68 252 -162zM309 419c-30 -8 -56 -21 -77 -41c-49 -48 -83 -149 -64 -238c13 -54 62 -93 137 -107zM553 312c-11 54 -62 92 -133 107l-3 -253c-1 -14 -1 -30 -1 -48 l-2 -86c32 7 59 20 81 41c51 48 77 150 58 239"],120544:[469,271,561,70,519,"514 320c11 -64 6 -143 -12 -193c-14 -38 -60 -84 -111 -112c-40 -21 -75 -32 -134 -32c-12 0 -49 0 -63 5c64 -84 119 -90 136 -92c14 -2 28 -3 40 -3c53 0 105 -41 115 -93c1 -5 2 -9 3 -29l-55 -42l-33 12l-3 18c0 7 0 14 -1 17c-3 14 -14 26 -27 32l-6 5 c-16 11 -37 19 -54 24c-31 9 -66 20 -103 45c-31 22 -103 78 -129 221c-11 59 -9 101 6 161c21 66 37 101 83 144c50 37 100 61 164 61c98 0 167 -56 184 -149zM394 322c-12 64 -52 103 -105 103c-34 0 -61 -18 -80 -53c-26 -51 -34 -154 -18 -242c12 -63 52 -103 104 -103 c35 0 62 18 81 53c26 50 34 154 18 242"],120545:[559,17,803,41,760,"757 370c17 -91 -24 -221 -97 -307c-42 -51 -98 -80 -157 -80c-67 0 -113 36 -137 97c-27 -26 -37 -47 -68 -68c-26 -18 -53 -29 -85 -29c-39 0 -76 13 -102 39c-29 29 -55 85 -62 124c-26 140 20 196 60 249c24 30 63 57 90 74l39 -24c-14 -11 -29 -28 -41 -44 c-51 -68 -54 -140 -36 -235c8 -43 52 -109 104 -109c26 0 45 20 62 40c12 16 27 59 29 96c3 47 4 88 7 118c42 10 69 15 99 28l18 -12c-11 -59 -22 -139 -14 -181c12 -66 43 -105 88 -105s79 35 104 94c24 60 36 143 25 200c-17 91 -109 161 -229 161 c-105 0 -165 -22 -141 -153c-6 -8 -14 -4 -25 -8c-21 -8 -34 -23 -53 -34c-15 82 30 166 89 206c35 23 82 52 169 52c135 0 243 -69 264 -189"],120546:[700,3,744,-35,697,"697 27l-5 -30l-124 3l-137 -3l5 30l47 3c25 2 41 9 43 20c2 9 0 22 -9 64l-25 115h-282l-39 -67c-30 -50 -51 -93 -53 -106c-3 -16 9 -23 42 -26l36 -3l-5 -30l-118 3c-36 0 -72 -1 -108 -3l6 30l36 3c22 2 44 20 62 49l305 502c52 85 69 119 69 119h31l137 -568 c20 -81 28 -100 53 -102zM482 269l-71 298l-177 -298h248"],120547:[692,3,624,33,601,"599 556c-9 -52 -41 -95 -94 -128c-31 -19 -55 -28 -105 -38c75 -6 106 -15 139 -43c32 -27 44 -68 35 -119c-12 -70 -58 -138 -123 -180c-50 -33 -117 -51 -190 -51c-40 0 -81 3 -121 3c-35 0 -71 -1 -107 -3l4 23l27 10c15 5 27 28 33 65l84 474c14 79 11 86 -34 90 l-35 3l5 30l155 -3c58 0 117 3 176 3c118 0 167 -48 151 -136zM470 208c19 107 -34 156 -167 156c-18 0 -27 0 -66 -2l-55 -315c23 -6 46 -8 74 -8c117 0 195 63 214 169zM498 533c15 83 -25 119 -130 119c-31 0 -54 -2 -81 -8l-43 -243c30 -2 43 -2 60 -2 c111 0 179 47 194 134"],120548:[692,3,539,-17,609,"609 689c-19 -44 -32 -92 -43 -152h-34l11 65c5 24 1 28 -22 34c-28 8 -83 14 -121 14c-66 0 -81 -1 -113 -8l-92 -522c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l23 -1l149 -2l107 2l105 1 "],120549:[700,3,616,-33,572,"572 41l-2 -9l-67 -35l-287 3l-249 -3l3 25l399 658l41 20zM464 60c2 12 -5 34 -10 55l-108 452l-240 -405c-18 -30 -49 -82 -51 -95c-3 -16 8 -23 40 -26h325c25 2 42 8 44 19"],120550:[692,3,615,7,640,"640 689c-18 -44 -32 -92 -42 -152h-35l12 65c4 23 2 27 -21 34c-29 9 -83 14 -139 14c-68 0 -85 -1 -116 -8l-47 -267c42 -3 107 -4 156 -4c42 0 61 4 75 38c8 19 14 52 14 52h29l-23 -116l-17 -111h-29s6 37 5 59c-1 33 -18 37 -62 37l-157 -3l-49 -280 c27 -6 44 -8 95 -8c88 0 161 5 183 12c14 5 33 36 46 79l11 34h34c-19 -52 -34 -106 -44 -164l-165 -3l-226 3l-121 -3l5 30l36 3c46 4 52 11 65 90l80 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l5 30l174 -3l228 3"],120551:[692,3,661,-23,705,"705 692l-1 -29l-585 -619h267c150 0 165 6 183 72l16 57h34c-15 -55 -22 -90 -37 -176l-299 3l-306 -3l5 28l116 117l364 388c45 47 73 76 105 118h-223c-120 0 -148 -8 -157 -47l-19 -71h-33c8 37 11 49 17 81s7 44 11 81h162c88 0 139 -3 227 -3"],120552:[692,3,819,-17,878,"878 692l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l47 -3l-6 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c46 3 52 11 66 90l39 223c-26 2 -42 2 -81 2h-229c-39 0 -55 0 -82 -2l-39 -223c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3 c45 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l142 -3l145 3l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-31 -178c19 -1 40 -2 81 -2h229c40 0 61 1 82 2l31 178c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l142 -3"],120553:[709,20,833,67,813,"807 371c-39 -222 -233 -391 -449 -391c-204 0 -321 148 -283 361c39 222 214 368 440 368c213 0 328 -134 292 -338zM697 337c37 211 -40 330 -213 330c-156 0 -265 -106 -298 -290c-37 -213 47 -355 213 -355c153 0 263 117 298 315zM612 461l-24 -116l-16 -111h-30 l6 59l-4 25c-16 9 -41 12 -107 12c-67 0 -93 -3 -112 -12l-12 -25l-16 -59h-29l22 111l18 116h29l-4 -52c-1 -9 1 -18 3 -26c16 -8 43 -11 108 -11s93 3 112 11c5 8 10 17 12 26l14 52h30"],120554:[692,3,334,-17,393,"393 692l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l142 -3"],120555:[692,3,698,-18,761,"761 692l-5 -30l-42 -2c-25 -1 -52 -14 -83 -38l-303 -240l269 -312c25 -29 39 -40 53 -41l20 -2l-5 -30c-21 2 -42 3 -63 3c-27 0 -52 -1 -79 -3l-282 335l-11 -7l-36 -205c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449 c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l142 -3l145 3l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-38 -214l320 271c19 16 35 33 36 39l5 27c29 -2 57 -3 86 -3c27 0 52 1 79 3"],120556:[700,3,720,-46,685,"685 27l-5 -30l-124 3l-137 -3l5 30l47 3c25 2 42 9 44 20c1 9 2 23 -8 65l-108 452l-240 -405c-29 -50 -51 -93 -53 -106c-3 -16 9 -23 43 -26l35 -3l-5 -30l-118 3l-107 -3l5 30l37 3c22 2 44 20 61 49l365 601l41 20l137 -568c20 -81 27 -98 52 -102"],120557:[692,13,934,-22,987,"987 692l-6 -30l-41 -3c-46 -3 -53 -12 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-148 3l-126 -3l6 30l34 3c46 4 52 11 65 90l81 458l-58 -86l-241 -378c-29 -45 -41 -73 -75 -127h-20l-169 591l-81 -458c-14 -78 -10 -87 34 -90l43 -3l-6 -30l-117 3 l-114 -3l5 30l44 3c46 3 52 12 66 90l79 449c14 78 10 87 -34 90l-43 3l6 30c31 -2 61 -3 92 -3c32 0 62 1 94 3l161 -556l354 556c31 -2 62 -3 93 -3c30 0 61 1 92 3"],120558:[692,20,836,-18,885,"885 692l-6 -30l-43 -3c-46 -3 -52 -12 -66 -90l-97 -552c-2 -10 -2 -27 -4 -37l-85 16l-360 587l-82 -463c-14 -78 -11 -87 34 -90l43 -3l-6 -30l-117 3l-114 -3l5 30l44 3c46 3 52 12 66 90l79 449c14 78 10 87 -34 90l-43 3l6 30l117 -3c20 0 53 3 53 3l367 -594 l83 471c14 78 10 87 -34 90l-43 3l5 30l114 -3"],120559:[692,3,693,16,683,"648 213c-14 -54 -38 -130 -53 -216l-289 3l-290 -3c15 86 18 162 23 216h33l-4 -57c-5 -66 18 -72 167 -72h171c150 0 175 6 193 72l16 57h33zM683 692l-23 -111c-4 -26 -7 -44 -11 -81h-33l6 71c3 33 -34 37 -117 37h-186c-81 0 -119 -4 -128 -37l-18 -71h-34 c9 37 13 55 18 81l16 111l254 -3zM539 461l-23 -116l-17 -111h-29l5 59l-3 25c-16 9 -41 12 -108 12s-93 -3 -112 -12l-12 -25l-15 -59h-30l23 111l17 116h30l-5 -52c0 -9 1 -18 4 -26c16 -8 43 -11 108 -11c64 0 92 3 111 11c6 8 10 17 13 26l14 52h29"],120560:[709,20,833,66,811,"805 367c-39 -220 -235 -387 -455 -387c-198 0 -314 151 -277 361c39 220 214 368 437 368c218 0 332 -132 295 -342zM695 337c36 208 -41 330 -209 330c-160 0 -269 -104 -302 -289c-37 -214 48 -356 213 -356c152 0 263 117 298 315"],120561:[692,3,819,-17,878,"878 692l-6 -30l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l47 -3l-6 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c46 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3h-198l-47 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-79 -449c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3 l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449c14 79 10 87 -34 90l-47 3l6 30l385 -3"],120562:[692,3,592,-17,627,"625 537c-21 -120 -140 -213 -275 -213c-19 0 -33 1 -55 6l-4 36c24 -8 39 -10 59 -10c85 0 156 63 172 153c17 95 -31 145 -137 145c-33 0 -62 -4 -98 -12l-92 -522c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c45 3 52 11 66 90l79 449 c13 74 7 87 -36 90l-44 3l6 30l177 -3c56 0 112 3 167 3c125 0 191 -59 174 -155"],120563:[709,20,833,67,813,"807 371c-39 -222 -233 -391 -449 -391c-204 0 -321 148 -283 361c39 222 214 368 440 368c213 0 328 -134 292 -338zM702 372c23 189 -55 295 -218 295c-156 0 -265 -106 -298 -290l-1 -5h517zM695 330h-515c-18 -187 66 -308 219 -308c151 0 260 114 296 308"],120564:[692,3,696,4,672,"672 692c-9 -37 -13 -55 -17 -81c-5 -26 -7 -44 -12 -81h-33l7 71c4 39 -21 47 -141 47h-223c8 -20 15 -35 24 -52l39 -66l84 -148l-1 -10l-271 -288h292c150 0 164 6 183 72l16 57h33c-14 -54 -29 -130 -44 -216l-271 3l-333 -3l5 28l115 117l185 196l-188 325l9 29 l221 -3"],120565:[692,3,602,79,666,"666 692c-15 -57 -24 -96 -35 -161h-31l10 79c4 24 -5 33 -33 33h-152c-9 -33 -13 -55 -21 -100l-75 -423c-14 -79 -10 -87 34 -90l47 -3l-6 -30l-143 3l-144 -3l6 30l47 3c46 3 52 11 66 90l75 423c7 43 10 66 13 100h-152c-27 0 -39 -9 -45 -33l-18 -79h-30 c12 65 16 104 22 161l198 -3h155"],120566:[705,3,634,78,717,"717 694l-2 -15c-97 -97 -137 -142 -229 -253c-72 -88 -92 -122 -102 -177l-23 -129c-14 -79 -10 -87 35 -90l46 -3l-5 -30l-144 3l-143 -3l5 30l47 3c46 3 52 11 66 90l25 142c3 16 3 30 -1 40l-84 216c-28 73 -70 125 -102 130l-28 3l5 29l117 24c3 1 6 1 6 1 c18 0 50 -46 70 -103l94 -261l130 163c50 63 89 116 139 190h78"],120567:[692,3,833,71,806,"804 359c-21 -122 -182 -226 -360 -247c-12 -71 -8 -79 36 -82l46 -3l-5 -30l-144 3l-143 -3l5 30l48 3c42 3 50 10 63 78c-171 9 -298 110 -276 235c22 124 175 220 360 236c11 69 6 77 -36 80l-47 3l5 30l143 -3l145 3l-6 -30l-47 -3c-44 -3 -52 -11 -64 -78 c180 -11 299 -100 277 -222zM697 344c20 114 -54 179 -178 193l-68 -386c126 10 226 79 246 193zM426 538c-129 -9 -224 -68 -243 -172c-20 -116 57 -192 176 -211"],120568:[700,3,643,-31,704,"704 689l-6 -30l-40 -3c-15 -1 -30 -14 -79 -68l-187 -208l123 -280c23 -52 34 -68 52 -70l29 -3l-5 -30c-24 2 -46 3 -69 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-126 306l-252 -306c-16 2 -33 3 -49 3c-17 0 -35 -1 -52 -3l6 30l26 3c22 3 35 14 66 48l237 263l-88 213 c-22 55 -51 88 -74 90l-43 3l2 26l143 27c17 -10 29 -27 45 -65l87 -216l229 270h99"],120569:[692,3,767,94,832,"832 692l-6 -30l-43 -3c-38 -3 -53 -9 -61 -53c-31 -176 -120 -297 -256 -319l-29 -167c-14 -79 -11 -87 34 -90l46 -3l-5 -30l-143 3l-144 -3l5 30l48 3c46 3 52 11 66 90l28 162c-172 3 -225 126 -198 282c16 89 11 92 -33 95l-47 3l6 30l137 -3c14 1 29 3 43 3 c6 -17 2 -44 -3 -72l-8 -45c-20 -115 9 -219 114 -230l40 224c14 79 10 87 -34 90l-35 3l5 30l131 -3l135 3l-5 -30l-38 -3c-46 -3 -52 -11 -66 -90l-39 -222c104 15 176 123 197 238l7 44c5 25 11 48 22 63c9 0 23 -3 30 -3"],120570:[709,3,822,4,799,"793 371c-24 -132 -145 -249 -216 -302h113c18 0 32 8 41 37l16 52h26c-14 -43 -27 -112 -35 -161c-21 0 -79 3 -117 3c-22 0 -96 0 -117 -3h-21l7 39c10 9 24 13 41 23c7 4 17 14 30 29c33 40 104 155 121 247c37 212 -19 332 -193 332c-173 0 -273 -119 -310 -332 c-16 -92 14 -207 34 -247c7 -15 14 -25 19 -29c12 -10 26 -14 33 -23l-7 -39h-21c-20 3 -94 3 -116 3c-38 0 -97 -3 -117 -3c8 49 19 118 21 161h26l-3 -52c-1 -29 10 -37 29 -37h113c-53 53 -133 170 -110 302c37 207 196 338 417 338c220 0 332 -132 296 -338"],120571:[690,13,616,80,684,"684 690l-2 -25l-399 -658l-41 -20l-162 659l1 9l67 35l288 -3zM597 620c2 16 -8 23 -40 26h-325c-25 -2 -42 -8 -44 -19c-2 -12 5 -34 10 -55l108 -452l240 405c18 30 48 82 51 95"],120572:[482,11,537,22,496,"496 79l-51 -44c-35 -29 -66 -46 -88 -46c-38 0 -66 55 -72 159c-33 -35 -80 -80 -124 -116c-32 -23 -64 -43 -103 -43c-23 0 -37 44 -35 77c4 80 41 199 89 288c19 31 40 57 65 79c34 31 68 48 90 49c21 0 49 -4 56 -49l19 -183l34 48c40 59 54 87 81 170 c4 -2 12 -5 15 -7c5 -15 9 -24 14 -35c-7 -20 -46 -80 -61 -101c-16 -22 -47 -66 -79 -106l5 -47c3 -30 14 -72 22 -91c9 -19 21 -22 36 -22c16 0 40 8 78 39zM282 179l-15 175c-4 44 -14 62 -43 62c-22 0 -49 -29 -63 -62c-37 -83 -58 -191 -61 -255c-1 -26 4 -40 17 -40 c18 0 46 9 78 35c26 21 57 51 87 85"],120573:[711,277,582,7,534,"534 235c-4 -136 -131 -246 -284 -246c-51 0 -88 9 -127 31c-19 -78 -29 -191 -39 -280c-29 -4 -37 -9 -63 -17l-14 8l132 642l31 125c14 59 29 94 88 137c58 44 132 76 173 76c51 0 91 -46 90 -101c-2 -55 -23 -86 -90 -164c-3 -4 -8 -10 -11 -14 c-18 -21 -25 -33 -28 -46v-5c47 -12 70 -21 93 -39c34 -26 50 -55 49 -107zM457 575c1 51 -32 86 -82 86c-49 0 -92 -30 -112 -82c-8 -22 -27 -99 -51 -200l-55 -213c-2 -16 -2 -26 -3 -36c-2 -66 43 -107 119 -107c42 0 78 14 106 43c42 41 66 101 68 162 c4 85 -45 124 -132 124c-24 0 -41 -3 -78 -16l-5 12l19 43c10 0 15 0 22 -1c4 -1 14 -1 22 -1c41 0 59 13 88 38c56 78 73 104 74 148"],120574:[482,226,571,14,589,"589 396c-31 -40 -36 -60 -38 -69c-1 -3 -3 -5 -11 -7c-22 -6 -75 -68 -105 -130c-27 -55 -57 -131 -67 -200l-35 -172c-20 -10 -37 -29 -54 -44l-32 9l45 183c15 59 34 118 49 177c5 90 1 141 -33 230c-8 23 -37 64 -90 64c-26 0 -56 -23 -70 -35 c-36 -33 -65 -84 -79 -126l-27 -5c-9 19 -14 30 -28 49c17 35 71 93 91 109c53 46 94 53 119 53c29 0 74 -6 108 -58c21 -30 38 -67 50 -125c5 -31 9 -59 8 -122c58 127 143 229 183 239c6 0 5 -15 16 -20"],120575:[711,11,458,48,450,"450 674c-9 -19 -11 -45 -17 -61l-9 -5c-13 25 -44 44 -53 48c-23 11 -45 23 -75 23c-35 0 -52 -25 -52 -47c3 -44 63 -117 102 -163c36 -43 73 -94 76 -185c5 -79 -55 -157 -103 -207c-7 -9 -14 -17 -24 -24c-48 -43 -85 -64 -129 -64c-65 0 -113 26 -117 151 c-4 55 32 114 59 153c39 55 87 104 137 149c7 5 15 12 25 18c-33 61 -50 93 -53 147c-2 60 31 104 110 104c25 0 104 -15 121 -28zM359 250c-3 72 -38 130 -69 180c-9 -5 -15 -9 -19 -13c-67 -55 -119 -123 -137 -205c-5 -18 -11 -45 -10 -61c3 -66 32 -112 81 -112 c55 0 117 83 146 159c3 10 10 36 8 52"],120576:[484,11,444,39,401,"401 456c-15 -36 -25 -62 -32 -107h-28l6 66c-1 2 -4 17 -19 23c-16 7 -31 11 -52 11c-57 0 -115 -45 -117 -101c-3 -53 37 -80 98 -80c20 0 40 3 62 10l1 -10c-3 -7 -9 -31 -10 -37c-16 5 -37 7 -62 7c-97 0 -122 -51 -124 -113c-3 -64 64 -86 113 -86 c36 0 85 17 139 55l11 -17c-81 -62 -138 -88 -188 -88c-54 0 -108 12 -136 50c-13 18 -25 38 -23 73c1 28 12 67 46 93c34 27 61 44 85 51c-56 11 -87 38 -85 79c2 37 44 81 75 102c42 29 80 47 125 47c34 0 82 -10 115 -28"],120577:[711,226,454,47,539,"539 702l-8 -32l-30 -11c-47 -18 -93 -45 -134 -78c-121 -102 -235 -271 -242 -422c-3 -79 23 -119 79 -119c33 0 102 10 131 10c21 0 50 -2 63 -18c6 -6 9 -14 8 -23c-1 -35 -10 -85 -48 -130c-48 -57 -119 -105 -175 -105c-45 0 -81 35 -79 78c1 5 1 11 2 18l50 34 l9 -4c-1 -9 -2 -17 -3 -22c-1 -35 25 -62 60 -62c44 0 95 39 123 110c1 8 2 14 3 21c1 34 -15 52 -49 52c-30 0 -112 -10 -135 -10c-80 0 -120 51 -116 147c4 90 44 173 102 250c58 76 123 153 198 214l34 27h-4c-21 0 -47 3 -80 10c-20 4 -31 5 -45 5c-13 0 -22 -1 -39 -5 l-33 -58h-21l38 122c24 7 44 10 61 10c14 0 34 -4 62 -11l17 -5c48 -13 99 -21 133 -21c14 0 25 4 35 14l24 23"],120578:[482,276,526,46,506,"506 447c0 -19 -4 -45 -13 -74l-142 -560c-6 -24 -8 -43 -10 -72c-24 -3 -55 -9 -87 -17l-8 14c8 10 17 23 23 39l143 542c8 33 11 52 11 71c0 16 -6 24 -17 24c-45 0 -119 -62 -176 -145c-46 -70 -68 -135 -87 -261c-23 -4 -46 -10 -71 -17l-7 11c43 144 86 335 86 387 c0 15 -7 25 -18 25c-6 0 -14 -4 -34 -17l-46 -29l-7 20l30 20c74 53 111 74 132 74c15 0 23 -12 23 -33c1 -11 -1 -22 -5 -41l-40 -161c53 74 83 110 122 145c59 54 126 90 168 90c19 0 31 -13 30 -35"],120579:[711,11,492,71,493,"493 489c-7 -151 -76 -316 -148 -403c-50 -60 -113 -97 -166 -97c-84 0 -113 77 -106 236c8 184 81 335 174 420c48 45 93 66 136 66c82 0 116 -83 110 -222zM392 319c-16 8 -44 11 -112 11c-71 0 -98 -3 -120 -12c-6 -32 -10 -64 -11 -95c-5 -119 2 -196 62 -196 c30 0 58 18 79 49c35 52 76 142 102 243zM416 467c6 124 3 206 -60 206c-24 0 -47 -8 -62 -23c-38 -42 -88 -150 -120 -268c18 -7 47 -10 115 -10c66 0 97 3 117 10c6 28 9 57 10 85"],120580:[482,9,285,54,264,"264 99l-31 -25c-79 -64 -114 -83 -149 -83c-19 0 -30 15 -29 40c-1 13 1 26 8 55c4 11 4 14 5 21l69 239c4 19 13 49 20 116l69 20l12 -14c-6 -17 -12 -33 -16 -48l-79 -304c-7 -22 -8 -30 -9 -40c1 -12 6 -20 14 -20c12 0 31 9 61 30l45 31"],120581:[482,9,518,61,526,"526 473l-19 -63c-17 4 -27 6 -36 6c-50 0 -97 -25 -161 -86l-15 -14c34 -123 53 -177 85 -241c9 -17 15 -23 25 -23c9 0 15 2 30 10l44 24l7 -19l-47 -32c-47 -31 -70 -44 -83 -44c-25 0 -54 68 -114 268c-34 -32 -61 -72 -71 -116l-31 -135l-67 -17l-9 7 c46 129 98 334 101 393c0 12 -6 21 -16 21c-9 0 -20 -5 -49 -23l-33 -21l-6 20l28 20c77 53 116 73 137 73c15 0 22 -10 21 -31c0 -12 -3 -24 -8 -42l-7 -26c-7 -22 -16 -62 -22 -85l-17 -66c133 175 220 251 286 251c13 0 31 -3 47 -9"],120582:[711,12,569,-32,543,"543 85c-98 -72 -135 -94 -160 -94c-16 0 -27 11 -29 28l-55 397c-123 -163 -172 -255 -254 -406c-25 -8 -39 -13 -58 -22l-19 22c56 80 236 331 326 439l-12 93c-8 58 -32 103 -58 103c-9 0 -39 -12 -59 -19l4 24c23 14 63 39 91 61c47 -6 79 -77 98 -217l50 -349 c8 -34 12 -58 19 -70c11 -19 15 -19 19 -19c8 0 32 10 62 30l27 17"],120583:[482,276,596,32,549,"549 85c-99 -72 -137 -94 -163 -94c-19 0 -30 15 -28 40c-1 16 3 38 14 76l39 132c-32 -51 -55 -79 -97 -125c-68 -74 -134 -125 -164 -125c-3 0 -10 1 -22 4l-18 -225c-2 -13 -10 -23 -34 -32l-31 -12l-13 8l148 660c2 11 -5 20 -15 20c-9 0 -19 -5 -49 -23l-33 -21 l-7 20l30 20c76 54 113 74 134 74c14 0 22 -11 22 -32c-1 -12 -3 -26 -6 -42l-65 -271c-7 -26 -9 -37 -8 -52c-1 -17 3 -26 12 -26c41 0 123 74 184 166c31 46 56 113 74 189l11 51l68 17l8 -9l-94 -357c-6 -16 -7 -32 -8 -40c0 -10 5 -17 13 -17c12 0 36 11 62 27l26 17"],120584:[482,12,499,41,517,"517 473c-2 -35 -81 -188 -133 -277c-110 -192 -218 -207 -257 -208l-17 15c0 19 1 35 4 57l35 301c3 29 -7 49 -21 49c-5 0 -9 -2 -21 -9l-56 -33l-10 18l85 56c51 33 62 40 76 40c17 0 24 -20 22 -62c-3 -64 -30 -275 -32 -304c-2 -27 -4 -39 -5 -63 c42 6 97 23 154 124c31 53 102 198 106 286c22 2 29 8 58 19"],120585:[711,226,456,48,540,"540 702l-8 -32l-30 -11c-43 -16 -134 -52 -136 -107c-2 -50 44 -83 97 -81c1 -5 2 -8 2 -13c-8 -10 -16 -34 -16 -39c-4 -1 -29 -1 -42 -1c-9 0 -38 5 -47 8c-17 6 -36 12 -59 12c-31 0 -58 -13 -80 -29c-50 -38 -90 -142 -95 -250c-3 -79 23 -119 79 -119 c33 0 102 10 131 10c21 0 50 -2 63 -18c6 -6 9 -14 8 -23c-1 -35 -10 -85 -48 -130c-48 -57 -119 -105 -175 -105c-45 0 -81 35 -79 78c1 5 1 11 2 18l50 34l9 -4c-1 -9 -2 -17 -3 -22c-1 -35 25 -62 60 -62c44 0 95 39 123 110c1 8 2 14 3 21c1 34 -15 52 -49 52 c-30 0 -112 -10 -135 -10c-80 0 -120 51 -116 147c5 105 48 210 105 259c52 45 119 81 164 85c-11 13 -15 28 -14 47c2 37 31 67 78 100c-23 0 -48 3 -83 10c-20 4 -31 5 -45 5c-13 0 -22 -1 -39 -5l-33 -58h-21l38 122c24 7 44 10 61 10c14 0 34 -4 62 -11l17 -5 c48 -13 99 -21 133 -21c14 0 25 4 35 14l24 23"],120586:[482,11,484,53,454,"454 331c-4 -101 -52 -215 -116 -274c-46 -42 -107 -68 -162 -68c-83 0 -126 57 -122 163c4 122 53 223 136 281c46 32 93 49 136 49c83 0 131 -57 128 -151zM377 315c3 84 -28 129 -89 129c-24 0 -47 -6 -61 -17c-50 -40 -93 -163 -98 -276c-2 -79 30 -124 88 -124 c31 0 57 12 76 33c46 53 81 159 84 255"],120587:[493,11,677,68,705,"705 481c-19 -24 -23 -26 -36 -47c-15 -6 -37 -16 -55 -16c-23 -3 -46 -4 -69 -4l-46 -206c-6 -29 -8 -56 -8 -81c-1 -62 13 -91 60 -91c17 0 46 23 43 21l25 17l8 -19c-65 -53 -93 -66 -144 -66c-31 0 -70 13 -68 118c0 64 60 245 78 307l-186 7 c-57 -176 -120 -328 -157 -406l-73 -26l-9 9c82 127 121 196 207 424c-21 0 -39 1 -51 1c-57 0 -97 -3 -118 -63l-10 -7l-13 8c29 87 57 120 132 120l315 -9c25 0 51 1 63 2c33 0 78 10 105 19"],120588:[482,276,524,-6,495,"495 331c-5 -103 -55 -217 -122 -276c-45 -41 -105 -66 -158 -66c-50 0 -86 19 -105 57l-8 -1c-9 -51 -16 -127 -19 -197c-2 -40 -2 -78 -2 -107c-28 -4 -47 -9 -72 -17l-15 8c17 104 36 259 58 364c14 61 31 122 59 181c11 24 24 49 40 71c22 36 52 66 87 89 c45 30 89 45 132 45c82 0 129 -57 125 -151zM418 316c4 84 -26 128 -89 128c-24 0 -46 -6 -60 -17c-51 -40 -95 -163 -100 -276c-4 -79 27 -124 87 -124c30 0 57 12 76 33c46 53 82 159 86 256"],120589:[482,226,472,38,454,"454 458c-7 -10 -15 -34 -15 -39c-4 -1 -29 -1 -42 -1c-9 0 -38 5 -46 8c-18 6 -37 12 -60 12c-31 0 -58 -13 -79 -29c-51 -38 -91 -142 -96 -250c-3 -79 23 -119 79 -119c33 0 103 10 132 10c21 0 49 -2 63 -18c6 -6 8 -14 7 -23c-2 -35 -10 -85 -49 -130 c-47 -57 -118 -105 -174 -105c-45 0 -81 35 -78 78c0 5 0 11 1 18l50 34l10 -4c-2 -9 -3 -17 -4 -22c-1 -35 25 -62 60 -62c44 0 95 39 122 110c2 8 3 14 4 21c1 34 -15 52 -49 52c-30 0 -112 -10 -135 -10c-80 0 -120 51 -116 147c5 105 48 210 105 259s126 87 179 87 s103 -11 130 -11c1 -5 2 -8 1 -13"],120590:[494,11,582,52,639,"639 482c-20 -24 -25 -29 -36 -50c-17 -6 -39 -14 -57 -14c-22 0 -50 0 -83 2c2 -11 4 -23 3 -36c-2 -42 -23 -110 -50 -163c-32 -63 -79 -126 -124 -167c-50 -45 -91 -65 -135 -65c-65 0 -110 38 -104 163s57 227 145 285c45 30 88 45 132 45c24 0 59 -2 90 -3l106 -1 c33 0 79 7 106 16zM400 356c4 78 -50 88 -111 88c-24 0 -46 -6 -60 -17c-49 -39 -95 -157 -100 -276c-3 -66 23 -112 72 -112c88 0 192 168 199 317"],120591:[493,11,559,68,594,"594 481c-20 -24 -24 -26 -36 -47c-17 -6 -39 -16 -57 -16c-23 -3 -47 -4 -70 -4l-65 2l-55 -208c-7 -29 -10 -56 -11 -81c-3 -62 10 -91 57 -91c17 0 44 21 44 21l24 17l7 -19c-65 -53 -94 -66 -145 -66c-31 0 -69 13 -64 118c3 66 71 255 90 312c-38 2 -77 4 -101 4 c-57 0 -97 -3 -121 -63l-9 -7l-14 8c33 87 62 120 137 120c44 0 158 -9 214 -9c25 0 50 1 62 2c33 0 79 10 106 19"],120592:[482,11,528,56,510,"510 384c-2 -42 -22 -110 -49 -163c-32 -63 -79 -126 -124 -167c-50 -45 -91 -65 -135 -65c-65 0 -108 54 -105 132c1 8 1 17 3 25l57 228c1 5 2 13 3 18c0 11 -6 20 -16 20c-9 0 -20 -5 -49 -23l-33 -21l-6 20l28 20c78 54 116 74 137 74c14 0 21 -12 20 -31 c0 -13 -3 -27 -7 -43l-54 -209c-7 -26 -9 -38 -9 -53c-3 -66 26 -107 75 -107c88 0 192 162 199 311c2 40 -12 63 -40 63c-10 0 -18 -3 -28 -9l-10 19l52 47c10 8 20 12 34 12c37 0 60 -40 57 -98"],120593:[482,276,638,50,610,"610 331c-5 -103 -73 -217 -165 -276c-40 -26 -88 -45 -136 -56l-53 -258c-32 -5 -52 -10 -73 -17l-7 6l9 37l57 223c-6 -1 -12 -1 -18 -1c-117 0 -178 56 -173 163c6 125 76 227 198 285c31 15 71 34 93 34c3 0 7 -1 10 -12c-7 -9 -6 -9 -16 -18c-20 -3 -37 -8 -50 -14 c-79 -42 -154 -164 -159 -276c-3 -72 43 -115 122 -123l65 302c4 16 12 35 22 46c26 28 74 65 113 87c22 12 48 19 71 19c27 0 67 -57 79 -87c7 -19 12 -40 11 -64zM533 315c3 53 -18 118 -45 118c-33 0 -62 -9 -75 -24c-24 -20 -56 -182 -71 -261l-27 -119 c32 5 59 16 81 31c72 53 132 158 137 255"],120594:[482,226,557,-44,588,"588 443c-111 -75 -200 -148 -273 -220l25 -193c7 -44 19 -121 29 -149c13 -28 31 -42 52 -42c22 0 49 18 91 59l8 -19l-59 -61c-40 -41 -74 -44 -98 -44c-41 0 -67 56 -81 177l-28 208c-121 -135 -188 -264 -243 -385l-23 4c-8 7 -20 17 -32 30c65 123 173 261 294 390 c-16 148 -40 219 -83 219c-26 0 -54 -19 -90 -66l-14 9l66 93c13 18 38 29 66 29c76 0 105 -78 116 -221c82 82 167 159 246 221c8 -7 19 -18 29 -27"],120595:[646,276,646,48,640,"640 384c-2 -42 -22 -110 -49 -163c-32 -63 -64 -110 -110 -150c-52 -46 -102 -66 -141 -74l-54 -256c-32 -5 -52 -10 -73 -17l-7 6l9 37l56 222h-9c-100 0 -172 63 -169 132c1 8 1 17 3 25l53 228c1 5 2 13 3 18c0 11 -6 20 -16 20c-9 0 -20 -5 -49 -23l-33 -21l-6 20 l28 20c78 54 116 74 137 74c14 0 21 -12 20 -31c0 -13 -3 -27 -7 -43l-50 -209c-5 -19 -8 -38 -8 -53c-4 -80 63 -100 115 -105l116 569c31 12 59 24 79 36l11 -15c-21 -54 -34 -103 -54 -197l-44 -194l-42 -198c96 13 216 95 226 308c2 40 -12 63 -40 63 c-10 0 -18 -3 -28 -9l-10 19l52 47c10 8 20 12 34 12c37 0 60 -40 57 -98"],120596:[482,11,765,42,759,"759 384c-2 -42 -22 -110 -49 -163c-32 -63 -79 -126 -124 -167c-50 -45 -91 -65 -135 -65c-57 0 -97 41 -104 103c-36 -29 -57 -49 -97 -71c-29 -16 -67 -32 -96 -32c-37 0 -60 14 -81 40c-31 39 -32 89 -29 147c3 76 47 163 123 230c27 24 74 57 101 76l15 -18 c-11 -11 -30 -28 -42 -38c-89 -81 -117 -162 -121 -254c-2 -30 3 -66 23 -89c15 -20 39 -33 68 -33c34 0 64 16 93 40c30 25 42 67 56 101l32 122l66 26l11 -14c-7 -17 -14 -31 -18 -48l-23 -77c-7 -26 -8 -39 -8 -54c-3 -66 26 -107 75 -107c88 0 191 162 198 311 c2 40 -11 63 -39 63c-10 0 -18 -3 -28 -9l-10 19l52 47c10 8 20 12 34 12c37 0 60 -40 57 -98"],120597:[733,9,545,64,526,"525 404c-9 -123 -61 -259 -115 -326c-48 -57 -105 -87 -171 -87c-104 0 -182 86 -174 194c7 62 37 125 84 171c40 39 82 57 131 57c51 0 86 -16 146 -66c9 48 13 51 16 80c2 18 2 34 2 50l-4 72c-9 86 -33 113 -77 127c-7 3 -26 10 -41 10c-39 0 -92 -16 -115 -48l-14 4 l-35 60c25 26 144 31 167 31c11 0 26 -3 34 -7c7 -3 18 -11 32 -21c28 -19 75 -58 90 -75c19 -22 33 -101 36 -108c8 -38 12 -73 8 -118zM418 313c0 0 -8 9 -15 15c-32 28 -58 40 -87 40c-81 0 -155 -93 -164 -208c-6 -86 22 -138 77 -138c44 0 90 33 120 86 c30 51 43 94 69 205"],120598:[482,11,489,54,491,"491 422l-41 -52l-20 -2c-7 15 -18 32 -25 39c-20 24 -53 31 -86 31c-35 0 -71 -13 -98 -37c-43 -37 -62 -90 -70 -139l108 -1l125 2l-14 -35l-6 -6l-140 1c-7 0 -55 0 -80 -3c-2 -12 -4 -25 -3 -37c1 -11 0 -22 3 -32c13 -64 77 -112 122 -112c36 0 85 17 137 55l24 17 l9 -19c-94 -74 -146 -103 -205 -103c-53 0 -107 12 -139 50c-26 32 -38 73 -38 116c0 17 0 35 4 53c18 86 54 150 117 203c55 46 118 71 183 71c53 0 102 -23 133 -60"],120599:[711,11,553,57,581,"581 459c-3 -7 -7 -16 -11 -26l-34 -72c-12 -8 -23 -13 -33 -18c-29 -104 -79 -201 -124 -262c-44 -57 -124 -92 -176 -92c-65 0 -108 54 -105 132c1 8 1 17 3 25l57 228c1 5 2 13 3 18c0 11 -6 20 -16 20c-9 0 -20 -5 -49 -23l-33 -21l-6 20l28 20c78 54 116 74 137 74 c14 0 21 -12 20 -31c0 -13 -3 -27 -7 -43l-54 -209c-7 -26 -9 -38 -9 -53c-3 -66 26 -107 75 -107c29 0 65 22 86 53c35 52 69 131 95 232c-84 20 -161 92 -158 160c3 70 12 107 47 161c37 55 57 66 100 66c82 0 116 -83 110 -222c-1 -26 -4 -52 -8 -78c6 7 12 14 19 24 l21 30zM450 467c6 124 3 206 -60 206c-18 0 -38 -28 -52 -69c-4 -14 -14 -52 -16 -91c-3 -69 69 -120 118 -130c5 27 9 56 10 84"],120600:[483,17,660,72,609,"609 114l-66 -93c-12 -18 -36 -30 -64 -30c-76 0 -87 51 -54 207c9 43 25 85 42 121l-176 -179c-57 -58 -84 -90 -133 -144c-25 -2 -39 -10 -65 -13c0 0 -11 19 -14 39c22 21 36 32 57 48c30 58 59 118 75 194c21 96 -7 152 -43 153c-26 0 -47 -19 -83 -66l-13 9l65 93 c13 18 37 30 65 30c76 0 87 -51 54 -207c-11 -50 -32 -102 -54 -147l180 166c32 31 118 121 167 175c24 3 13 3 38 7c0 0 9 -24 13 -44c-21 -20 -46 -40 -73 -61c-23 -48 -43 -95 -57 -162c-21 -96 6 -152 43 -153c26 0 47 19 83 66"],120601:[644,274,637,54,605,"605 317c-3 -103 -68 -215 -158 -270c-40 -24 -88 -41 -134 -49l-49 -259c-32 -3 -52 -7 -73 -13l-7 7l10 36l52 223c-6 -1 -12 0 -18 0c-115 6 -177 66 -173 174c4 126 72 225 191 278c31 13 61 23 92 29l24 139c31 11 59 21 78 32l11 -15c-17 -44 -27 -85 -41 -150 c5 1 11 1 17 0c113 -6 181 -67 178 -162zM529 306c2 77 -44 124 -127 135l-11 -53l-45 -225l-21 -106c-1 -5 -4 -16 -7 -29c31 3 58 13 80 27c70 49 128 153 131 251zM332 443c-19 -2 -36 -6 -48 -12c-77 -38 -151 -157 -154 -270c-2 -73 34 -116 122 -131"],120602:[482,276,535,55,492,"492 331c-5 -103 -55 -217 -122 -276c-45 -41 -105 -66 -158 -66c-50 0 -86 19 -105 57l-8 -1l6 -30c49 -135 142 -158 166 -158c7 0 26 -3 41 -3c45 0 81 -35 79 -78c0 -5 -1 -11 -2 -18l-49 -34l-10 4c1 9 2 17 3 23c1 23 -17 38 -31 53c-35 38 -83 25 -148 75 c-29 22 -104 78 -98 215c3 62 24 124 52 183c11 24 24 49 40 71c22 36 52 66 87 89c45 30 89 45 132 45c82 0 129 -57 125 -151zM415 316c4 84 -26 128 -89 128c-24 0 -46 -6 -60 -17c-51 -40 -95 -163 -100 -276c-4 -79 27 -124 87 -124c30 0 57 12 76 33 c46 53 82 159 86 256"],120603:[548,11,765,42,759,"759 384c-2 -42 -22 -110 -49 -163c-32 -63 -79 -126 -124 -167c-50 -45 -91 -65 -135 -65c-57 0 -97 41 -104 103c-36 -29 -57 -49 -97 -71c-29 -16 -67 -32 -96 -32c-37 0 -60 14 -81 40c-31 39 -32 89 -29 147c3 76 47 163 123 230c27 24 74 57 101 76l15 -18 c-11 -11 -30 -28 -42 -38c-89 -81 -117 -162 -121 -254c-2 -30 3 -66 23 -89c15 -20 39 -33 68 -33c34 0 64 16 93 40c30 25 42 67 56 101l32 122l66 26l11 -14c-7 -17 -14 -31 -18 -48l-23 -77c-7 -26 -8 -39 -8 -54c-3 -66 26 -107 75 -107c88 0 191 162 198 311 c4 94 -74 148 -195 148c-68 0 -165 -13 -171 -145c-4 -3 -12 -3 -17 -5c-11 -4 -23 -13 -34 -19c3 73 49 140 123 182c39 22 92 37 138 37c148 0 227 -56 222 -164"],120604:[686,3,733,-35,690,"690 34l-6 -37l-155 3l-149 -3l6 37l53 3c27 2 26 39 23 55l-24 114h-246l-61 -112c-11 -22 -16 -55 14 -57l48 -3l-6 -37c-37 2 -73 3 -110 3l-112 -3l7 37l30 3c22 2 43 21 65 60l255 438l82 151h70l147 -605c8 -29 19 -40 46 -44zM426 262l-57 254l-143 -254h200"],120605:[681,3,646,22,627,"625 546c-7 -38 -27 -74 -54 -96c-36 -29 -67 -43 -154 -73c77 -5 109 -14 140 -39c30 -25 41 -69 32 -122c-23 -129 -177 -219 -304 -219l-139 3l-124 -3l4 23l35 18c16 8 23 23 29 57l79 448c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l165 -3c62 0 126 3 188 3 c124 0 178 -44 162 -135zM440 202c18 102 -24 146 -137 146h-30l-51 -292c16 -3 26 -4 41 -4c104 0 158 46 177 150zM476 524c13 74 -17 107 -96 107c-19 0 -34 -1 -58 -4l-40 -227h30c99 0 148 37 164 124"],120606:[681,3,551,-10,609,"609 671l-38 -142h-36l6 75c1 12 -39 19 -106 19c-36 0 -59 0 -114 -3l-85 -485c-16 -88 -15 -92 30 -95l45 -3l-7 -40l-162 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l175 -3c27 0 27 3 177 3h50c37 0 57 -1 93 -3"],120607:[686,3,649,-13,593,"593 53l-2 -14l-99 -42l-309 2c-124 0 -167 0 -196 -2l3 35c9 13 16 26 39 65l255 438l75 131l77 20zM424 115l-94 401l-144 -252c-32 -56 -53 -91 -84 -148c-4 -8 -8 -18 -9 -25c-3 -16 3 -29 18 -32h292c10 3 19 13 21 27c1 8 1 18 0 29"],120608:[681,3,594,22,625,"625 671l-39 -142h-35l6 75c0 11 -39 19 -93 19l-143 -3l-42 -240c19 -2 33 -2 65 -2h65c41 0 55 5 59 21l16 57h40l-22 -107l-16 -108h-40l3 50c2 26 -12 37 -49 37h-65c-21 0 -38 -1 -66 -3l-47 -267l146 -3c45 0 98 9 102 17l39 94h38l-39 -158l-6 -8 c-56 -3 -84 -3 -138 -3l-221 3l-121 -3l4 23l35 18c16 8 23 23 29 57l79 448c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l186 -3l232 3c36 0 57 -1 93 -3"],120609:[681,3,657,-16,692,"692 681l-7 -35c-38 -39 -67 -70 -100 -110l-403 -479h270c50 0 77 12 86 39l29 78h39c-18 -50 -35 -116 -47 -177l-278 3l-297 -3l7 38l126 139l379 446h-218c-70 0 -80 -5 -93 -46l-18 -55h-36l28 162l266 -3"],120610:[681,3,806,-10,855,"855 681l-7 -40l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-72 -408c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 64 95l33 190l-79 2h-143l-80 -2l-33 -190c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408 c16 89 15 91 -30 95l-36 3l7 40l152 -3l153 3l-7 -40l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-28 -158c22 -2 42 -2 79 -2h143c37 0 56 0 80 2l27 158c16 89 16 91 -30 95l-36 3l7 40l152 -3"],120611:[695,17,814,56,799,"792 346c-40 -228 -202 -363 -436 -363c-225 0 -331 127 -291 349c40 230 202 363 440 363c220 0 326 -129 287 -349zM641 324c21 115 7 209 -37 264c-29 35 -66 51 -123 51s-114 -20 -157 -57c-53 -45 -90 -124 -108 -227c-21 -116 -8 -210 36 -264 c29 -36 67 -52 121 -52c143 0 235 98 268 285zM601 456l-22 -107l-16 -108h-39l3 50c1 26 -12 37 -50 37h-101c-38 0 -55 -11 -63 -37l-15 -50h-39l22 108l16 107h39l-4 -57c-1 -16 11 -21 52 -21h102c41 0 55 5 60 21l16 57h39"],120612:[681,3,381,-1,424,"424 681l-7 -40l-37 -3c-47 -4 -48 -6 -64 -95l-72 -408c-15 -89 -15 -91 31 -95l36 -3l-8 -40l-152 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408c16 89 15 91 -30 95l-36 3l7 40l152 -3"],120613:[681,3,746,-10,795,"795 681l-6 -39c-63 -5 -87 -12 -114 -34l-254 -207l205 -313c24 -36 45 -49 81 -50l-8 -41c-33 2 -65 3 -98 3s-67 -1 -101 -3l-160 249c-42 68 -47 71 -70 86l-34 -197c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408 c16 89 15 91 -30 95l-36 3l7 40l152 -3l153 3l-7 -40l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-36 -200l227 193c17 14 109 94 114 120l4 25c29 -2 59 -3 89 -3c29 0 60 1 89 3"],120614:[686,3,733,-35,690,"690 34l-6 -37l-155 3l-149 -3l6 37l53 3c11 1 22 12 24 27c2 8 1 18 0 29l-94 423l-145 -252l-93 -170c-4 -8 -8 -18 -9 -25c-3 -17 6 -31 23 -32l48 -3l-6 -37c-26 1 -47 1 -56 2l-54 1l-55 -1c-8 -1 -31 -1 -57 -2l7 37l30 3c22 2 43 21 65 60l255 438l75 131l77 20 l147 -605c8 -29 19 -40 46 -44"],120615:[681,10,989,-3,1035,"1035 681l-7 -37l-37 -3c-45 -4 -49 -10 -64 -98l-72 -408c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-152 3l-153 -3l7 40l37 3c47 4 48 6 64 95l73 416l-277 -429c-50 -76 -56 -86 -82 -132h-34c-10 44 -16 68 -20 83l-141 479l-74 -417c-16 -89 -13 -94 30 -98l36 -3 l-7 -37c-37 2 -74 3 -111 3l-113 -3l6 37l37 3c45 4 49 10 64 98l72 408c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l117 -3l119 3l45 -161l96 -330l246 378l68 113l112 -3"],120616:[681,16,806,-10,858,"858 681l-6 -37l-37 -3c-45 -4 -49 -10 -64 -98l-80 -454l-15 -101l-8 -4l-78 13l-95 139l-250 392l-70 -393c-15 -89 -13 -94 30 -98l36 -3l-7 -37c-37 2 -74 3 -111 3l-113 -3l6 37l37 3c45 4 49 10 64 98l72 408c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37l118 -3c27 0 55 1 82 3 c48 -85 62 -109 78 -133l241 -364l64 359c15 88 13 94 -30 98l-36 3l7 37l112 -3"],120617:[681,3,705,22,693,"664 238c-17 -50 -52 -180 -64 -241l-288 3l-290 -3c10 61 21 191 21 241h39l1 -78c0 -27 29 -39 79 -39h343c50 0 82 12 92 39l28 78h39zM693 681l-40 -222h-36l2 55c1 41 -8 46 -77 46h-263c-69 0 -80 -5 -93 -46l-18 -55h-36l39 222l260 -3zM544 456l-22 -107 l-16 -108h-39l3 50c2 26 -12 37 -49 37h-102c-38 0 -55 -11 -63 -37l-14 -50h-40l22 108l16 107h40l-5 -57c-1 -16 11 -21 53 -21h101c42 0 55 5 60 21l16 57h39"],120618:[695,17,815,55,798,"791 346c-40 -228 -202 -363 -436 -363c-225 0 -331 127 -291 349c40 229 202 363 439 363c221 0 327 -129 288 -349zM641 325c20 113 6 209 -38 263c-29 34 -67 51 -119 51c-61 0 -116 -19 -161 -57c-52 -45 -90 -125 -108 -227c-21 -115 -7 -211 36 -264 c29 -36 67 -52 121 -52c143 0 235 98 269 286"],120619:[681,3,806,-10,855,"855 681l-7 -40l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-72 -408c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 64 95l71 408c16 89 16 91 -30 95l-36 3h-135l-37 -3c-46 -4 -48 -6 -63 -95l-72 -408c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3 l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408c16 89 15 91 -30 95l-36 3l7 40l372 -3"],120620:[681,3,599,-10,630,"628 531c-21 -121 -132 -212 -258 -212c-20 0 -37 4 -56 7l7 39h18h18c61 0 110 52 124 132c15 89 -18 134 -99 134c-27 0 -45 -3 -60 -9l-86 -487c-16 -88 -15 -92 30 -95l45 -3l-7 -40l-161 3l-153 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l72 408c16 88 14 94 -29 98l-36 3l6 37 l169 -3l190 3c83 0 177 -50 159 -150"],120621:[695,17,814,56,799,"792 346c-40 -228 -202 -363 -436 -363c-225 0 -331 127 -291 349c40 230 202 363 440 363c220 0 326 -129 287 -349zM642 328h-431c-14 -104 1 -187 41 -237c29 -36 67 -52 121 -52c143 0 235 98 268 285zM649 378c7 90 -8 164 -45 210c-29 35 -66 51 -123 51 s-114 -20 -157 -57c-49 -42 -84 -112 -104 -204h429"],120622:[681,3,656,-16,640,"640 681l-29 -162h-36l2 55c1 41 -8 46 -77 46h-218l100 -203l-2 -15l-236 -281h319c50 0 77 12 87 39l28 78h39c-17 -50 -46 -180 -58 -241l-278 3l-297 -3l7 38c59 62 91 98 126 139l141 167l-95 195c-21 42 -37 71 -62 110l7 35l265 -3"],120623:[681,3,660,84,719,"719 676c-16 -48 -25 -83 -41 -159h-39l7 69c-7 40 -15 33 -63 33h-115l-85 -484c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-153 3l-152 -3l7 40l37 3c46 4 48 6 63 95l86 484h-115c-30 0 -65 7 -75 -33l-17 -69h-39c10 76 14 111 15 159l7 5l304 -3l304 3"],120624:[695,3,661,84,726,"726 678l-3 -19l-219 -261c-22 -26 -43 -57 -69 -100l-29 -163c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-152 3l-153 -3l7 40l37 3c47 4 48 6 64 95l25 139c-10 36 -17 58 -29 85l-71 162c-39 87 -59 101 -109 101l7 37l162 36c40 -27 61 -60 88 -136l69 -203l241 322h75"],120625:[681,3,816,61,795,"792 344c-23 -131 -146 -215 -334 -233c-12 -65 -6 -68 34 -71l36 -3l-7 -40l-152 3l-153 -3l7 40l37 3c42 3 47 6 59 70c-185 13 -277 93 -254 225c23 131 145 214 335 232c10 64 5 67 -34 71l-36 3l7 40l151 -3l154 3l-7 -40l-37 -3c-42 -4 -49 -8 -59 -69 c183 -14 276 -95 253 -225zM390 512c-31 -4 -58 -11 -82 -25c-50 -29 -82 -76 -93 -137c-13 -70 8 -127 55 -162c16 -13 36 -19 59 -22zM642 330c13 72 -8 126 -55 161c-17 11 -36 18 -58 21l-61 -343c99 17 158 69 174 161"],120626:[695,3,608,-48,691,"691 678l-6 -34l-28 -3c-20 -2 -28 -8 -53 -36l-206 -224c127 -327 107 -274 107 -278c19 -49 28 -63 50 -66l23 -3l-6 -37c-31 2 -61 3 -93 3c-31 0 -62 -1 -94 -3l-99 266l-173 -201c-5 -6 -28 -36 -46 -62h-115l6 34l31 3c12 1 27 9 36 18l241 261l-63 166 c-18 46 -45 99 -63 123c-10 13 -21 18 -37 18c-9 0 -16 -1 -32 -6l2 41l186 37c24 -22 37 -42 55 -91l64 -169l204 243h109"],120627:[681,3,727,77,803,"803 681l-6 -37l-37 -3c-40 -4 -49 -9 -59 -69c-22 -126 -105 -269 -220 -292l-26 -145c-16 -89 -15 -91 30 -95l36 -3l-7 -40l-152 3l-153 -3l7 40l37 3c47 4 48 6 64 95l23 133c-150 8 -224 121 -197 275c15 88 14 94 -30 98l-36 3l7 37l142 -3c19 0 40 2 70 3 c6 -20 -1 -61 -7 -91c-21 -123 -18 -212 67 -234l33 187c16 89 13 91 -27 95l-25 2l8 41l136 -3l139 3l-7 -41l-25 -2c-42 -4 -45 -6 -61 -95l-33 -186c78 19 133 123 153 238c5 28 12 66 25 86c16 -1 38 -3 44 -3c37 0 50 2 87 3"],120628:[695,3,810,-4,806,"800 371c-20 -114 -130 -225 -200 -285h70c26 0 48 16 55 34l21 56h33l-41 -179l-123 3l-130 -3l-12 43c24 13 50 31 72 52c59 72 85 148 103 255c36 203 -16 292 -169 292c-152 0 -235 -89 -271 -292c-19 -107 -20 -183 14 -255c14 -21 34 -39 54 -52l-27 -43l-129 3 l-124 -3l21 179h34l1 -56c0 -18 16 -34 43 -34h69c-48 60 -119 171 -98 285c36 207 203 324 423 324c221 0 347 -117 311 -324"],120629:[676,13,649,95,701,"701 676l-4 -35c-9 -13 -16 -26 -39 -65l-254 -438l-75 -131l-77 -20l-157 633l1 14l100 42l308 -2c125 0 168 0 197 2zM595 582c3 16 -4 29 -18 32h-292c-10 -3 -19 -13 -22 -27c-1 -8 -1 -18 0 -29l94 -401l145 252c31 56 53 91 83 148c5 8 9 18 10 25"],120630:[469,17,536,20,514,"514 86l-18 -16c-80 -65 -117 -87 -147 -87c-44 0 -62 38 -76 123c-27 -26 -63 -59 -90 -81c-31 -22 -64 -42 -109 -42c-32 0 -54 31 -53 75c4 97 41 205 85 296c21 32 41 58 63 79c35 30 49 36 67 36c32 0 59 -13 75 -36c16 -21 25 -52 32 -110l9 -70c10 14 19 27 23 32 c25 40 61 85 96 165l14 -9c4 -13 4 -25 10 -39c-4 -14 -45 -75 -59 -96c-24 -33 -49 -67 -77 -102c6 -45 19 -96 30 -120c7 -12 18 -19 31 -19c11 0 19 3 48 23l31 21zM268 153l-20 189c-3 30 -9 39 -23 39c-12 0 -29 -17 -40 -42c-16 -37 -28 -79 -38 -119 c-8 -50 -9 -96 -10 -118c-1 -20 6 -37 15 -37c16 0 41 18 65 38c11 10 29 27 51 50"],120631:[718,272,588,-21,551,"551 221c0 -134 -121 -238 -278 -238c-52 0 -92 9 -145 32c-2 -9 -6 -18 -7 -26l-33 -240c-19 -2 -24 -5 -68 -14c-15 -4 -19 -5 -33 -7l-8 7l49 249l98 471c17 87 27 109 93 161c103 81 145 102 200 102c71 0 116 -41 115 -105c1 -50 -35 -105 -98 -179 c-4 -4 -9 -10 -12 -14c-14 -19 -21 -29 -25 -42l-1 -7c104 -13 154 -62 153 -150zM443 584c0 46 -31 76 -80 76c-53 0 -84 -36 -103 -119l-78 -331l-6 -27c-4 -19 -6 -40 -6 -55c1 -64 44 -108 108 -108c49 0 86 24 116 73c19 34 30 75 30 118c0 82 -38 128 -106 128 c-19 0 -37 -3 -76 -14l-7 6l17 51c9 -3 13 -4 27 -4c45 0 65 18 83 39c31 36 47 59 55 71c15 28 26 63 26 96"],120632:[469,232,544,12,585,"585 381c-26 -35 -34 -61 -36 -70c-33 -13 -82 -91 -121 -168c-26 -51 -34 -94 -48 -163l-31 -163c-25 -13 -42 -31 -64 -49l-52 13l44 177c13 49 24 96 36 156c6 29 10 54 11 78c2 52 -8 99 -30 160c-7 21 -32 59 -76 59c-21 0 -48 -22 -60 -33 c-32 -30 -59 -79 -72 -123l-44 -7c-14 22 -19 35 -30 56c18 36 71 95 90 112c53 47 96 53 122 53c35 0 81 -18 111 -70c19 -33 29 -63 39 -120c6 -17 13 -96 13 -125c54 106 133 240 169 250c11 0 21 -12 29 -23"],120633:[718,17,459,34,483,"483 672c-10 -47 -10 -45 -15 -92l-14 -3c-38 32 -50 42 -89 65c-18 11 -44 29 -77 29c-37 0 -45 -27 -46 -32c3 -35 75 -115 119 -160c41 -42 69 -80 76 -170c5 -78 -36 -161 -115 -246c-46 -50 -103 -80 -159 -80c-73 0 -122 47 -128 142c-9 120 93 218 192 286 c13 8 32 19 48 26c-25 41 -70 115 -74 171c-4 72 53 110 107 110c26 0 84 -12 107 -17c48 -11 54 -16 58 -17c7 -7 5 -5 10 -12zM364 252c-7 95 -39 116 -67 155c-19 -6 -32 -13 -45 -22c-58 -34 -78 -87 -97 -149c-8 -30 -8 -83 -6 -111c3 -48 32 -78 69 -78 c43 0 73 29 109 88c7 10 40 70 37 117"],120634:[471,17,468,24,444,"444 444c-26 -68 -28 -84 -35 -121h-35l8 66c-1 4 -3 7 -5 11c-10 22 -35 27 -71 27c-56 0 -105 -36 -107 -87s45 -79 109 -79c15 0 31 2 50 6c1 -3 2 -6 3 -11l-9 -38c-24 5 -42 6 -59 6c-39 0 -75 -9 -105 -26c-31 -17 -47 -43 -48 -74c-1 -15 4 -32 10 -40 c11 -14 37 -37 121 -37c40 0 78 15 142 53c3 -10 5 -16 8 -25c-103 -65 -158 -92 -219 -92c-79 0 -121 18 -149 51c-20 24 -29 42 -28 81c3 58 53 106 163 133c-45 13 -52 28 -64 38c-20 15 -24 37 -23 54c1 34 29 64 63 87c43 29 101 44 147 44s91 -9 133 -27"],120635:[718,232,468,40,525,"525 710l-16 -50c-43 -18 -111 -52 -151 -85c-110 -98 -197 -286 -203 -435c-2 -55 28 -90 76 -90c23 0 63 10 91 10c24 0 57 -7 71 -25c7 -9 12 -18 11 -26c-1 -35 -8 -66 -41 -117c-38 -60 -110 -124 -177 -124c-35 0 -67 17 -81 44c-9 14 -11 27 -13 53l63 40l18 -6 c-1 -7 -1 -16 -2 -19c-1 -42 10 -66 49 -66c36 0 97 56 100 134c1 29 -11 45 -31 45c-28 0 -101 -10 -132 -10c-75 0 -120 54 -116 136c3 86 37 193 92 271c52 72 117 152 187 215c-31 1 -72 5 -121 11c-6 0 -10 1 -22 2l-24 -52l-29 3l50 139c21 6 41 10 57 10 c17 0 42 -5 95 -19c49 -13 82 -18 111 -18c25 0 48 9 59 24l9 13"],120636:[469,271,542,41,523,"523 427c1 -14 -6 -44 -15 -83l-115 -468c-14 -55 -16 -94 -16 -117v-11c-43 -3 -76 -7 -132 -19l-9 18l16 12c6 5 12 22 20 49l7 26l100 403c12 53 24 95 23 112c0 14 -7 21 -20 21c-48 0 -136 -110 -174 -216c-12 -34 -28 -104 -34 -150c-37 -2 -84 -10 -106 -17 l-10 11c44 139 81 300 80 355c0 12 -3 17 -11 17c-11 0 -26 -6 -41 -17l-32 -22l-13 27l83 62c45 34 77 49 102 49c17 0 26 -11 26 -30c1 -29 -4 -55 -31 -157l-16 -60c34 60 50 85 85 122c67 74 147 125 194 125c23 0 38 -17 39 -42"],120637:[695,17,524,61,526,"526 474c-4 -95 -27 -212 -56 -286c-22 -56 -76 -116 -132 -157c-42 -32 -87 -48 -134 -48c-102 0 -148 66 -142 217c2 58 11 123 29 194c25 98 56 157 117 217c56 56 116 84 177 84c93 0 146 -83 141 -221zM393 309c-6 13 -21 19 -48 19h-104c-28 0 -45 -6 -55 -19 c-6 -40 -9 -80 -11 -116c-3 -94 19 -166 69 -166c33 0 63 27 89 79c22 44 44 117 60 203zM412 477c4 95 -18 174 -69 174c-32 0 -62 -27 -88 -79c-20 -39 -39 -106 -54 -179c4 -8 17 -15 51 -15h105c22 0 37 1 47 5c4 33 7 64 8 94"],120638:[469,17,342,48,313,"313 99l-77 -57c-57 -41 -97 -59 -134 -59c-35 0 -54 21 -53 60c0 17 -1 20 10 65l34 139c11 48 38 139 39 202c33 0 70 7 113 20l15 -12c-12 -38 -18 -60 -26 -91l-53 -197c-4 -13 -15 -57 -15 -77c0 -21 6 -28 24 -28c19 0 32 5 54 21l56 40"],120639:[469,17,593,55,570,"570 460l-22 -70c-22 6 -34 8 -49 8c-53 0 -101 -26 -149 -80l59 -173c16 -48 38 -80 55 -80c11 0 24 5 47 20l28 17l9 -29l-45 -31c-57 -39 -100 -59 -125 -59c-23 0 -38 23 -62 97l-51 155l-32 -34c-21 -26 -25 -31 -40 -97c-13 -54 -16 -69 -19 -101 c-27 -2 -42 -3 -91 -14l-16 -3l-1 9c15 43 23 67 30 92l28 107c29 109 32 142 32 160c1 10 -4 16 -11 16c-9 0 -24 -7 -43 -20l-35 -24l-12 26l84 64c46 36 83 53 110 53c16 0 24 -11 24 -32c-1 -15 -6 -36 -17 -78l-1 -2c-6 -18 -10 -33 -19 -67l-19 -68 c45 57 104 119 162 171c62 54 104 76 149 76c12 0 27 -3 42 -9"],120640:[718,19,584,-29,552,"552 84c-11 -8 -15 -10 -29 -20c-83 -58 -131 -81 -169 -81c-19 0 -25 18 -30 42l-49 353c-81 -119 -147 -244 -216 -369c-29 -9 -40 -17 -66 -28l-22 27c97 157 175 252 297 419l-16 126c-6 45 -31 72 -52 76c-4 1 -8 1 -12 1c-11 0 -45 -14 -52 -17l5 32 c23 14 65 39 109 71c10 1 20 2 24 2c30 0 55 -32 69 -77c12 -35 19 -105 27 -161l48 -342c8 -30 12 -52 20 -66c2 -4 7 -9 12 -9c11 0 28 10 64 32l27 17"],120641:[469,271,579,3,551,"551 88l-36 -26c-60 -46 -119 -79 -140 -79c-20 0 -34 17 -34 43c1 16 5 41 17 81l32 117c-93 -153 -172 -224 -265 -242l-26 -205c-2 -19 -31 -35 -87 -48l-9 9l99 398c4 15 7 29 10 42c27 99 40 156 39 175c1 12 -7 23 -15 23c-4 0 -21 -8 -34 -16l-37 -21l-12 26 l79 54c46 31 89 50 116 50c17 0 26 -13 26 -35c0 -30 -3 -47 -29 -147l-35 -137c-8 -26 -11 -49 -11 -66c1 -8 8 -13 17 -13c29 0 81 53 131 131c49 78 78 169 81 245c33 0 66 5 110 18l8 -11l-52 -181c-39 -167 -45 -183 -45 -187c1 -7 6 -12 15 -12c14 0 35 9 55 25l22 17 "],120642:[469,17,508,27,527,"527 457c-15 -43 -49 -111 -103 -214c-29 -53 -100 -156 -152 -201c-58 -50 -99 -57 -154 -59l-16 12c0 45 2 98 10 160l28 197c1 11 -7 18 -18 18c-20 0 -47 -13 -82 -41l-13 28l82 62c40 30 82 50 105 50c24 0 38 -24 36 -63c-1 -24 -4 -52 -8 -80l-24 -163 c-5 -34 -9 -64 -11 -100c47 4 99 47 153 142c43 77 72 175 76 242c33 2 35 7 79 20"],120643:[718,232,453,49,534,"534 710l-16 -50l-58 -27c-38 -21 -89 -60 -91 -102c-1 -36 21 -63 50 -71c7 -1 15 -3 28 -3h15l2 -18c-8 -10 -15 -38 -15 -44c-15 -4 -42 -4 -55 -4c-10 0 -41 5 -49 8c-15 5 -31 7 -45 8c-37 -3 -68 -26 -88 -68c-23 -47 -45 -141 -48 -199c-2 -55 28 -90 76 -90 c23 0 63 10 91 10c24 0 57 -7 71 -25c7 -9 12 -18 11 -26c-1 -35 -8 -66 -41 -117c-38 -60 -110 -124 -177 -124c-35 0 -67 17 -81 44c-9 14 -11 27 -13 53l63 40l18 -6c-1 -7 -1 -16 -2 -19c-1 -42 10 -66 49 -66c36 0 97 56 100 134c1 29 -11 45 -31 45 c-28 0 -101 -10 -132 -10c-75 0 -120 54 -116 136c2 72 30 167 61 213c19 28 54 57 108 88c32 19 55 31 75 38c-9 15 -14 31 -14 48c1 26 18 67 47 99c-31 1 -71 5 -119 11c-6 0 -10 1 -22 2l-24 -52l-29 3l50 139c21 6 41 10 57 10c17 0 42 -5 95 -19 c49 -13 82 -18 111 -18c25 0 48 9 59 24l9 13"],120644:[469,17,513,33,495,"495 319c-3 -63 -25 -145 -53 -193c-24 -40 -83 -90 -140 -116c-40 -19 -80 -27 -126 -27c-98 0 -146 51 -142 152c1 41 11 88 29 137c23 65 59 108 122 147c53 33 110 50 163 50c96 0 150 -55 147 -150zM381 323c2 62 -29 102 -77 102c-33 0 -61 -17 -86 -51 c-37 -50 -67 -154 -70 -244c-3 -63 27 -103 77 -103c32 0 61 17 86 51c37 50 66 155 70 245"],120645:[493,17,740,61,778,"778 469c-19 -24 -23 -29 -36 -55c-19 -10 -47 -22 -67 -27c-20 -6 -36 -8 -86 -8h-12c-20 -74 -51 -167 -52 -250c1 -52 14 -82 60 -82c17 0 48 29 59 39l10 -30c-22 -20 -76 -73 -122 -73c-75 0 -121 44 -120 117c0 62 47 210 81 279c-48 0 -114 3 -170 3 c-42 -116 -91 -258 -143 -366l-13 -6l-96 -27l-10 9c91 122 150 239 209 390l-57 1c-44 0 -53 0 -85 -48l-19 -4l-22 24c34 109 77 114 130 114l321 -4c34 0 89 5 126 8c31 2 72 11 101 20"],120646:[469,271,543,-13,526,"526 320c-2 -64 -24 -143 -52 -193c-22 -38 -75 -84 -129 -112c-43 -21 -88 -32 -135 -32c-38 0 -68 7 -91 20c-5 -41 -8 -91 -10 -137c-2 -38 -2 -91 -1 -118c-18 -2 -37 -3 -80 -12c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-9 7l19 127c11 81 27 166 41 234c12 58 26 99 53 159 c26 59 60 109 114 152c55 38 108 61 169 61c93 0 147 -56 143 -149zM412 322c3 64 -27 103 -78 103c-32 0 -62 -18 -87 -53c-36 -51 -65 -154 -68 -242c-2 -63 27 -103 77 -103c33 0 63 18 88 53c36 50 65 154 68 242"],120647:[469,232,463,36,451,"451 439c-7 -10 -14 -38 -14 -44c-15 -4 -42 -4 -55 -4c-10 0 -41 5 -49 8c-15 5 -31 7 -44 8c-38 -3 -68 -26 -89 -68c-23 -47 -46 -141 -47 -199c-3 -55 27 -90 75 -90c23 0 64 10 92 10c24 0 56 -7 70 -25c7 -9 12 -18 11 -26c-1 -35 -8 -66 -41 -117 c-39 -60 -110 -124 -177 -124c-35 0 -67 17 -81 44c-9 14 -11 27 -13 53l64 40l18 -6c-2 -7 -3 -16 -3 -19c-1 -42 9 -66 48 -66c36 0 98 56 101 134c1 29 -11 45 -31 45c-28 0 -101 -10 -132 -10c-75 0 -119 54 -117 136c4 72 31 167 62 213c19 28 54 57 108 88 c66 39 95 49 135 49c30 0 30 -6 54 -8c16 -1 23 -4 54 -4"],120648:[482,17,629,46,664,"664 458c-19 -24 -23 -29 -35 -55c-20 -6 -44 -15 -63 -15c-10 0 -24 -2 -41 -2s-37 2 -49 3c0 -7 2 -14 1 -19c-1 -91 -61 -221 -146 -307c-48 -51 -108 -80 -164 -80c-73 0 -120 57 -121 152c1 39 10 83 26 131c21 66 49 106 109 146c50 36 107 57 174 57 c9 0 19 -1 33 -2c0 0 15 -2 54 -2h103c31 0 78 8 106 17zM400 334c1 64 -42 91 -93 91c-32 0 -60 -18 -85 -53c-34 -51 -61 -159 -61 -247c-1 -48 29 -78 66 -78c43 0 80 29 114 88s59 142 59 199"],120649:[493,17,589,65,626,"626 469c-20 -24 -24 -29 -38 -55c-19 -10 -48 -22 -67 -27c-22 -6 -38 -8 -88 -8h-47c-23 -74 -57 -167 -60 -250c-2 -52 10 -82 56 -82c17 0 49 29 61 39l9 -30c-24 -20 -79 -73 -125 -73c-75 0 -119 44 -116 117c2 63 56 213 91 281l-109 2c-44 0 -53 0 -88 -48 l-16 -6l-24 26c38 109 81 114 134 114l187 -4c34 0 89 5 126 8c31 2 72 11 102 20"],120650:[469,17,512,33,507,"507 370c-3 -91 -69 -221 -157 -307c-51 -51 -111 -80 -167 -80c-73 0 -115 51 -111 140c0 21 12 56 16 70c28 91 43 140 43 161c1 10 -5 16 -16 16c-10 0 -22 -3 -33 -10l-37 -21l-12 26l81 54c47 31 91 50 118 50c17 0 26 -13 25 -35c-1 -29 -5 -48 -35 -147 c-37 -117 -39 -124 -39 -141c-3 -66 19 -99 62 -99s82 29 118 88c36 60 64 143 66 200c1 31 -14 54 -37 54c-15 0 -27 -4 -37 -12l-9 21c20 14 35 30 69 67c12 3 18 4 26 4c38 0 68 -46 66 -99"],120651:[469,271,692,31,675,"675 317c-2 -64 -33 -141 -70 -190c-30 -38 -104 -84 -179 -112c-27 -9 -54 -16 -81 -22v-3c-39 -143 -48 -179 -55 -240c-18 -2 -37 -5 -80 -14c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-10 7c14 41 21 66 37 122l33 125c-143 0 -210 50 -206 152c2 39 13 83 36 131c32 66 74 106 159 146 c42 21 88 36 134 46c2 -3 5 -6 7 -10c-4 -12 -13 -26 -17 -32c-31 -9 -59 -23 -84 -44c-60 -51 -118 -154 -121 -242c-2 -53 36 -89 105 -100l66 251c1 9 9 36 10 40c26 41 62 65 126 107c57 36 71 41 111 41c54 0 114 -55 111 -152zM560 325c2 46 -5 92 -32 92 c-37 0 -60 -11 -77 -39c-12 -21 -53 -188 -71 -257l-24 -86c33 8 62 23 89 45c61 50 112 157 115 245"],120652:[469,232,623,-42,582,"582 417c-86 -65 -167 -131 -240 -202l18 -109c14 -93 30 -192 44 -224c9 -18 29 -34 48 -34c16 0 34 9 65 38l29 27l15 -26l-20 -21c-94 -94 -137 -98 -172 -98c-48 0 -67 47 -83 168l-28 191c-91 -104 -167 -220 -220 -359c-14 0 -26 7 -39 11l-41 32 c67 129 174 252 292 371c-21 174 -55 202 -89 202c-33 0 -74 -31 -92 -69l-19 13l64 96c5 8 14 14 19 20c24 23 54 25 77 25c37 0 67 -18 89 -51c12 -21 21 -61 35 -152l204 203c11 -12 27 -23 39 -35"],120653:[636,271,693,33,690,"690 370c-3 -91 -72 -219 -164 -290c-41 -38 -96 -69 -153 -84c-24 -104 -56 -222 -58 -246c-18 -2 -37 -5 -80 -14c-15 -4 -19 -5 -32 -7l-10 7c14 41 21 65 37 121c11 43 25 85 35 129c-69 3 -194 22 -189 137c0 21 12 56 15 70c26 89 40 140 40 161c1 10 -5 16 -16 16 c-10 0 -22 -3 -33 -10l-37 -21l-12 26l81 54c47 31 91 50 118 50c17 0 26 -13 25 -35c-1 -29 -5 -48 -35 -147c-29 -94 -35 -124 -35 -141c-3 -57 45 -87 95 -100l105 414c18 75 20 96 21 122l1 16c22 3 38 7 57 14l67 24l10 -12c-18 -58 -29 -86 -37 -116l-89 -340 l-32 -125c52 10 99 40 148 93c48 52 77 142 79 199c1 31 -14 54 -37 54c-15 0 -27 -4 -37 -12l-9 21c20 14 35 30 69 67c12 3 18 4 26 4c38 0 68 -46 66 -99"],120654:[469,17,764,37,759,"759 370c-3 -91 -69 -221 -157 -307c-51 -51 -111 -80 -167 -80c-61 0 -99 35 -109 97c-32 -26 -46 -47 -80 -68c-28 -18 -57 -29 -87 -29c-37 0 -69 13 -88 39c-22 29 -35 85 -33 124c5 140 60 196 110 249c29 30 72 57 101 74l32 -24c-16 -11 -33 -28 -48 -44 c-63 -68 -81 -140 -85 -235c-1 -43 27 -109 76 -109c25 0 48 20 68 40c15 16 38 59 48 96c13 47 23 88 32 118c42 10 68 15 100 28l14 -12c-23 -59 -50 -139 -51 -181c-3 -66 19 -100 62 -100s82 30 118 89c36 60 64 143 66 200c1 31 -14 54 -37 54c-15 0 -27 -4 -37 -12 l-9 21c20 14 35 30 69 67c12 3 18 4 26 4c38 0 68 -46 66 -99"],120655:[740,17,544,70,529,"528 403c-9 -122 -59 -260 -113 -331c-42 -58 -101 -89 -170 -89c-105 0 -183 89 -174 201c5 61 35 126 81 175c38 41 81 60 134 60c45 0 76 -13 120 -47c7 22 9 32 11 55c2 18 3 34 3 50l-5 71c-8 86 -27 112 -62 124c-5 3 -19 9 -29 9c-31 0 -75 -18 -100 -55l-31 14 l-39 63c29 31 150 37 173 37c12 0 30 -2 38 -7c9 -5 20 -13 32 -21c29 -22 67 -61 82 -77c18 -19 27 -30 43 -110c9 -41 9 -78 6 -122zM395 312c-1 2 -5 8 -6 11c-30 26 -49 38 -70 38c-66 0 -127 -89 -136 -203c-5 -81 15 -132 55 -132c33 0 69 32 96 83 c25 48 38 91 61 203"],120656:[471,17,549,64,538,"538 403l-63 -62l-15 1c-8 22 -19 44 -34 61c-17 18 -42 26 -70 26c-32 0 -66 -11 -93 -32c-44 -34 -69 -87 -79 -134l116 -3l130 2l-18 -37l-7 -6l-154 -1s-45 -1 -74 -3c1 -67 8 -86 18 -104c7 -16 38 -64 122 -64c45 0 86 19 160 67l11 -28l-29 -18 c-99 -65 -147 -85 -208 -85c-78 1 -123 16 -150 51c-23 30 -36 69 -37 108c0 22 2 44 6 64c15 73 43 144 111 196c59 45 131 69 200 69c65 0 122 -25 157 -68"],120657:[695,17,573,59,618,"618 495c-22 -44 -34 -75 -48 -126c-17 -10 -32 -17 -45 -23c-10 -59 -24 -116 -41 -158c-22 -56 -77 -124 -132 -165c-42 -32 -88 -40 -134 -40c-73 0 -115 51 -111 140c0 21 12 56 16 70c28 91 34 140 34 161c1 10 -5 16 -16 16c-10 0 -22 -3 -33 -10l-37 -21l-12 26 l81 54c47 31 78 50 105 50c17 0 26 -13 25 -35c-1 -29 -2 -56 -22 -147c-28 -97 -30 -124 -30 -141c-3 -66 19 -100 62 -100c32 0 56 27 82 79c21 45 34 117 47 202c-84 37 -124 108 -121 194c2 47 21 94 32 111c21 34 40 63 99 63c93 0 126 -83 121 -221 c-1 -16 -2 -33 -4 -50c15 10 27 26 41 58l8 17zM433 547c2 61 -4 104 -42 104c-17 0 -24 -20 -29 -33c-7 -23 -15 -77 -17 -110c-1 -35 33 -80 76 -94c3 42 10 94 12 133"],120658:[469,17,660,67,609,"609 124l-67 -96c-14 -20 -58 -45 -92 -45c-60 0 -69 49 -36 205c6 27 15 55 25 82l-118 -121c-57 -58 -82 -94 -130 -154c-25 -2 -50 -5 -85 -10c-16 15 -22 27 -32 39c35 33 44 43 78 75c23 50 42 101 53 153c15 71 10 132 -28 132c-33 0 -69 -37 -92 -69l-18 13l67 96 c14 20 58 45 92 45c60 0 69 -49 36 -205c-6 -28 -15 -57 -27 -84c40 39 69 72 118 119c32 31 88 98 137 152c25 2 44 9 69 12c0 0 35 -32 38 -52c-26 -25 -48 -41 -75 -63c-22 -49 -40 -98 -50 -148c-16 -71 -11 -132 27 -132c33 0 69 37 92 69"],120659:[633,268,688,36,667,"667 304c-1 -64 -28 -143 -63 -192c-29 -36 -100 -79 -174 -104c-26 -7 -53 -13 -80 -18l1 -3c-33 -143 -42 -178 -46 -240c-18 -1 -36 -3 -80 -10c-14 -3 -18 -4 -31 -5l-10 7c12 41 20 66 32 122l30 125c-141 7 -210 62 -209 165c0 39 11 83 32 130 c29 66 69 104 151 140c42 19 87 32 132 40c15 78 18 98 17 124l1 16c21 2 37 5 56 11l66 21l9 -12l-32 -116l-8 -39c129 -7 207 -68 206 -162zM343 419c-30 -8 -57 -21 -82 -41c-57 -48 -110 -149 -111 -238c0 -54 39 -93 107 -107zM553 312c1 54 -39 92 -104 107l-57 -253 c-4 -14 -7 -30 -11 -48l-20 -86c32 7 60 20 86 41c59 48 105 150 106 239"],120660:[469,271,534,54,517,"517 320c-2 -64 -24 -143 -52 -193c-22 -38 -75 -84 -129 -112c-43 -21 -79 -32 -135 -32c-12 0 -47 0 -58 5c42 -84 93 -90 109 -92c13 -2 26 -3 38 -3c50 0 91 -41 89 -93c0 -5 0 -9 -3 -29l-61 -42l-29 12l1 18c1 7 2 14 2 17c1 14 -8 26 -18 32l-5 5 c-13 11 -31 19 -46 24c-28 9 -59 20 -88 45c-26 22 -83 78 -77 221c2 59 13 101 40 161c35 66 57 101 110 144c55 37 108 61 169 61c93 0 147 -56 143 -149zM403 322c3 64 -27 103 -78 103c-32 0 -62 -18 -87 -53c-36 -51 -65 -154 -68 -242c-2 -63 27 -103 77 -103 c33 0 63 18 88 53c36 50 65 154 68 242"],120661:[559,17,765,37,760,"760 370c-3 -91 -70 -221 -158 -307c-51 -51 -111 -80 -167 -80c-64 0 -99 36 -109 97c-32 -26 -46 -47 -80 -68c-28 -18 -57 -29 -87 -29c-37 0 -69 13 -88 39c-22 29 -35 85 -33 124c5 140 60 196 110 249c29 30 72 57 101 74l32 -24c-16 -11 -33 -28 -48 -44 c-63 -68 -81 -140 -85 -235c-1 -43 27 -109 76 -109c25 0 48 20 68 40c15 16 38 59 48 96c13 47 23 88 32 118c42 10 68 15 100 28l14 -12c-23 -59 -50 -139 -51 -181c-3 -66 19 -105 62 -105s82 35 118 94c36 60 65 143 67 200c3 91 -70 161 -184 161 c-100 0 -162 -22 -167 -153c-7 -8 -14 -4 -25 -8c-23 -8 -38 -23 -59 -34c4 82 65 166 129 206c38 23 89 52 172 52c129 0 217 -69 212 -189"],120782:[660,17,500,33,468,"468 348c0 -252 -70 -365 -226 -365c-146 0 -209 96 -209 319c0 122 14 200 48 259c38 67 97 99 185 99c73 0 129 -30 161 -87c29 -51 41 -118 41 -225zM348 252c0 134 -14 263 -34 306c-16 34 -40 52 -69 52c-28 0 -50 -13 -65 -40c-20 -37 -27 -88 -27 -198 c0 -134 12 -244 32 -287c16 -34 40 -52 70 -52c60 0 93 77 93 219"],120783:[670,3,500,35,455,"455 -3l-177 3l-203 -3v37l72 3c38 2 57 18 57 47v443c0 22 3 45 -15 37l-140 -65c-10 26 -14 45 -14 70c62 14 177 53 299 101l12 -10c-8 -112 -10 -175 -10 -254v-322c0 -30 19 -45 57 -47l62 -3v-37"],120784:[660,3,500,25,472,"472 112c-2 -27 -3 -40 -3 -62c0 -16 0 -29 2 -53l-230 3l-216 -3v51l167 166c78 78 117 154 117 229c0 68 -42 112 -108 112c-44 0 -89 -25 -97 -55l-18 -68l-37 3l18 165c57 43 102 60 161 60c124 0 213 -72 213 -173c0 -64 -37 -137 -103 -202l-174 -171l2 -8l302 11"],120785:[660,17,500,22,458,"458 225c0 -134 -128 -242 -287 -242c-49 0 -82 6 -124 24c-13 80 -16 104 -25 149l34 9c22 -49 36 -70 59 -91c26 -22 60 -35 95 -35c73 0 124 55 124 133c0 75 -50 124 -126 124c-22 0 -41 -2 -61 -8l-7 5l19 74h35c68 0 113 41 113 105c0 55 -39 90 -102 90 c-61 0 -98 -32 -117 -101h-35l31 154c58 33 98 45 153 45c105 0 181 -59 181 -141c0 -61 -35 -106 -112 -146c45 -5 66 -11 91 -27c40 -27 61 -68 61 -121"],120786:[672,3,500,12,473,"473 -3l-154 3l-177 -3v37l64 3c37 2 57 28 57 74v54h-244l-7 39c57 142 128 270 245 441l122 27l7 -12l-6 -288v-125h88l1 -3v-79h-89v-54c0 -46 19 -71 57 -74l36 -3v-37zM263 247v332c-39 -63 -29 -38 -75 -123l-62 -116c-16 -30 -30 -62 -44 -93h181"],120787:[656,17,500,42,472,"472 237c0 -141 -127 -254 -286 -254c-45 0 -76 6 -113 22c-6 32 -12 57 -31 134l30 18c35 -77 86 -116 155 -116c77 0 127 53 127 136c0 84 -52 138 -133 138c-44 0 -79 -12 -112 -40l-19 11c5 79 6 103 6 124v102c0 34 -1 64 -6 136l7 8s104 -6 170 -6 c69 0 177 6 177 6l4 -8c-5 -22 -7 -36 -7 -56c0 -12 0 -26 1 -42l-6 -11l-143 3l-144 -3l-4 -155c57 26 87 34 130 34c121 0 197 -70 197 -181"],120788:[660,17,500,37,469,"469 221c0 -142 -88 -238 -217 -238c-71 0 -127 26 -163 77c-32 46 -52 122 -52 204c0 140 49 249 149 326c65 50 117 68 210 70l39 -27l-15 -16c-9 1 -17 1 -21 1c-72 0 -138 -34 -178 -94c-31 -46 -45 -98 -53 -198c48 61 87 83 146 83c95 0 155 -73 155 -188zM351 171 c0 91 -39 152 -97 152c-59 0 -89 -41 -89 -125c0 -101 38 -165 98 -165c56 0 88 51 88 138"],120789:[656,3,500,46,493,"493 608c-34 -54 -53 -91 -93 -172l-110 -224c-27 -55 -71 -166 -86 -215c-18 2 -37 3 -55 3s-37 -1 -55 -3l-6 11l300 518l-4 6h-225c-47 0 -58 -8 -63 -52l-8 -64h-39l1 90c0 55 -4 142 -4 142l10 8l99 -2c199 -4 120 -4 197 -4l141 3v-45"],120790:[660,17,500,34,467,"467 203c0 -126 -100 -220 -233 -220c-118 0 -200 71 -200 172c0 71 38 125 117 165c-72 42 -100 85 -100 156c0 111 83 184 209 184c108 0 177 -56 177 -143c0 -56 -25 -94 -94 -141c41 -17 59 -29 81 -54c29 -33 43 -72 43 -119zM357 150c0 57 -30 92 -104 125l-61 27 c-52 -46 -69 -78 -69 -131c0 -78 53 -136 125 -136c62 0 109 49 109 115zM353 501c0 64 -42 107 -104 107c-57 0 -95 -35 -95 -89c0 -48 26 -77 96 -107l44 -19c43 37 59 66 59 108"],120791:[660,17,500,31,463,"463 390c0 -176 -83 -319 -220 -379c-44 -20 -72 -25 -138 -28l-38 29l9 18c14 -2 25 -3 31 -3c27 0 73 12 102 28c46 25 82 74 101 138c11 35 15 62 21 122l-63 -55c-20 -17 -40 -24 -73 -24c-105 0 -164 69 -164 191c0 144 83 233 217 233c140 0 215 -95 215 -270z M336 444c0 105 -34 164 -95 164c-58 0 -92 -49 -92 -132c0 -95 38 -153 101 -153c59 0 86 38 86 121"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Normal/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Operators/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Operators={directory:"Operators/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Operators",id:"GYREPAGELLAOPERATORS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8710:[700,3,629,6,617,"617 32l-62 -35l-294 3l-253 -3l-2 25l289 658l38 20l284 -659v-9zM503 60c0 12 -11 34 -20 55l-191 452l-172 -405c-13 -30 -35 -82 -35 -95c0 -16 12 -23 45 -26h332c25 2 41 8 41 19"],8714:[450,-50,578,80,498,"498 50h-218c-130 0 -200 70 -200 200s70 200 200 200h218c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-218c-80 0 -128 -38 -138 -110h356c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-356c10 -72 58 -110 138 -110h218c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8716:[650,150,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-87l-34 -100c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l34 100h-180c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h201l72 210h-273c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h294l71 207c-15 2 -30 3 -47 3h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c24 0 46 -2 67 -5 l36 105c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-40 -115c122 -35 186 -132 186 -285zM637 280c-8 104 -57 171 -144 197l-68 -197h212zM637 220h-233l-72 -210h66c146 0 229 73 239 210"],8718:[585,0,745,80,665,"665 0h-585v585h585v-585"],8719:[750,250,1113,80,1033,"1033 -250l-159 3l-158 -3v32l52 3c50 4 55 12 55 98v734c0 70 -5 78 -55 81l-52 4h-319l-52 -4c-50 -3 -55 -11 -55 -81v-734c0 -86 5 -94 55 -98l52 -3v-32l-159 3l-158 -3v32l52 3c50 4 55 12 55 98v734c0 86 -5 94 -55 98l-52 3v32l480 -3l473 3v-32l-52 -3 c-49 -4 -55 -12 -55 -98v-734c0 -86 6 -94 55 -98l52 -3v-32"],8720:[750,250,1113,80,1033,"1033 -250l-473 3l-480 -3v32l52 3c50 4 55 12 55 98v734c0 86 -5 94 -55 98l-52 3v32l158 -3l159 3v-32l-52 -3c-50 -4 -55 -12 -55 -98v-734c0 -70 5 -78 55 -81l52 -4h319l52 4c50 3 55 11 55 81v734c0 86 -5 94 -55 98l-52 3v32l158 -3l159 3v-32l-52 -3 c-49 -4 -55 -12 -55 -98v-734c0 -86 6 -94 55 -98l52 -3v-32"],8721:[750,250,983,80,903,"903 -17c-6 -58 -7 -140 -7 -233l-363 3l-453 -3v30l334 460l-334 479l4 31l245 -3l502 3c-2 -40 -3 -59 -3 -87s1 -48 3 -88h-36l-7 77c-3 42 -32 51 -222 51h-349l292 -420l-320 -439h436c212 0 227 6 235 78l6 61h37"],8735:[630,0,790,80,710,"710 0h-600c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v600c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-570h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8748:[796,296,952,80,872,"554 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM872 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372 c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95 c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19"],8749:[796,296,1270,80,1190,"554 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM872 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372 c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95 c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM1190 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19 c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19"],8750:[796,296,684,80,604,"604 250c0 -159 -80 -250 -230 -261c-4 -35 -10 -69 -18 -99c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c4 24 7 65 9 112c-141 16 -217 105 -217 260 c0 159 80 250 230 261c4 35 10 69 18 99c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -65 -9 -112c141 -16 217 -105 217 -260zM554 250 c0 122 -59 195 -168 209l-2 -209c0 -68 0 -141 -5 -210c114 12 175 85 175 210zM305 460c-114 -12 -175 -85 -175 -210c0 -122 59 -195 168 -209l2 209c0 68 0 141 5 210"],8751:[796,296,1002,80,922,"922 250c0 -121 -78 -205 -228 -242c-4 -42 -10 -83 -20 -118c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c5 25 7 67 9 116c-35 -4 -73 -6 -114 -6 c-46 0 -88 3 -126 8c-4 -38 -10 -74 -19 -106c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c5 28 8 77 10 133c-144 37 -218 120 -218 239 c0 121 78 205 228 242c4 42 10 83 20 118c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-5 -25 -7 -67 -9 -116c35 4 73 6 114 6c46 0 88 -3 126 -8c4 38 10 74 19 106 c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-5 -28 -8 -77 -10 -133c144 -37 218 -120 218 -239zM872 250c0 95 -59 158 -169 189l-1 -189c0 -61 0 -127 -4 -190 c113 31 174 94 174 190zM304 440c-113 -31 -174 -94 -174 -190c0 -95 59 -158 169 -189l1 189c0 61 0 127 4 190zM623 455c-37 5 -78 7 -122 7c-42 0 -80 -2 -116 -6l-1 -206c0 -66 0 -137 -5 -205c37 -5 78 -7 122 -7c42 0 80 2 116 6l1 206c0 66 0 137 5 205"],8752:[796,296,1320,80,1240,"1240 250c0 -86 -52 -154 -157 -199c-21 -9 -44 -17 -69 -24c-4 -50 -11 -96 -22 -137c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c5 28 8 75 10 131 c-69 -13 -150 -19 -242 -21c-4 -35 -10 -68 -18 -98c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c4 24 7 64 9 110c-91 2 -171 10 -238 23 c-5 -44 -11 -85 -21 -121c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c6 31 9 87 10 151c-22 7 -42 14 -61 22c-105 45 -157 113 -157 199s52 154 157 199 c21 9 44 17 69 24c4 50 11 96 22 137c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-5 -28 -8 -75 -10 -131c69 13 150 19 242 21c4 35 10 68 18 98c7 22 11 40 21 54 c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -64 -9 -110c91 -2 171 -10 238 -23c5 44 11 85 21 121c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37 c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-6 -31 -9 -87 -10 -151c22 -7 42 -14 61 -22c105 -45 157 -113 157 -199zM1190 250c0 68 -45 118 -127 153c-13 6 -27 11 -42 16l-1 -169l-3 -170c17 5 32 11 46 17 c82 35 127 85 127 153zM303 420c-17 -5 -32 -11 -46 -17c-82 -35 -127 -85 -127 -153s45 -118 127 -153c13 -6 27 -11 42 -16l1 169zM623 462c-91 -2 -171 -9 -238 -22l-1 -190c0 -61 0 -127 -4 -189c67 -13 146 -21 236 -23l2 212c0 68 0 142 5 212zM940 439 c-67 13 -146 21 -236 23l-2 -212c0 -68 0 -142 -5 -212c91 2 171 9 238 22l1 190c0 61 0 127 4 189"],8753:[796,296,726,80,686,"686 355c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -90 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34s-5 22 -9 33c39 -22 76 -47 112 -75c-16 90 -72 142 -164 154l-2 -209c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19 c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 68 0 141 5 210c-114 -12 -175 -85 -175 -210c-8 2 -17 3 -25 3s-17 -1 -25 -3c0 159 80 250 230 261c4 35 10 69 18 99c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37 c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -65 -9 -112c119 -13 191 -79 211 -191c23 36 48 71 76 103c0 -12 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],8754:[796,296,747,80,707,"707 347c-43 7 -86 18 -127 33c16 -36 24 -80 24 -130c0 -159 -80 -250 -230 -261c-4 -35 -10 -69 -18 -99c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105 c4 24 7 65 9 112c-141 16 -217 105 -217 260c0 159 80 250 230 261c4 35 10 69 18 99c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -65 -9 -112 c33 -4 62 -12 88 -24c-5 -6 -10 -14 -13 -21c-4 -8 -6 -16 -8 -24c-20 9 -43 15 -68 18l-2 -209c0 -68 0 -141 -5 -210c114 12 175 85 175 210c0 40 -6 75 -18 104c-10 -42 -23 -84 -39 -124c-3 11 -8 21 -14 31c-5 10 -12 19 -19 28c21 53 37 108 47 163 c52 -21 107 -36 163 -46c4 -11 8 -21 14 -31c5 -10 12 -20 19 -28zM305 460c-114 -12 -175 -85 -175 -210c0 -122 59 -195 168 -209l2 209c0 68 0 141 5 210"],8755:[796,296,689,80,649,"649 456c-26 -51 -46 -104 -61 -159c-50 26 -104 46 -158 61c-3 11 -7 22 -12 32c-4 10 -10 20 -16 30c42 -11 83 -26 123 -44c-27 47 -75 75 -139 83l-2 -209c0 -68 0 -141 -5 -210c114 12 175 85 175 210c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3c0 -159 -80 -250 -230 -261 c-4 -35 -10 -69 -18 -99c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c47 -2 73 30 87 105c4 24 7 65 9 112c-141 16 -217 105 -217 260c0 159 80 250 230 261c4 35 10 69 18 99 c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67c-47 2 -73 -30 -87 -105c-4 -24 -7 -65 -9 -112c88 -10 149 -49 184 -113c14 41 30 82 50 121c3 -11 6 -22 11 -32c5 -11 10 -21 17 -30zM305 460 c-114 -12 -175 -85 -175 -210c0 -122 59 -195 168 -209l2 209c0 68 0 141 5 210"],8758:[468,-32,280,80,200,"200 408c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 92c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8759:[468,-32,596,80,516,"516 408c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM516 92c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 408c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 92c0 -36 -24 -60 -60 -60 s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8760:[520,-220,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 460c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8761:[441,-59,880,80,800,"560 220h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM800 381c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM800 119c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8762:[520,20,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 460c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 40c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM680 460c0 -36 -24 -60 -60 -60 s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM680 40c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8763:[497,-3,758,80,678,"678 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM439 437c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM439 63c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8766:[390,-110,751,80,671,"671 250c0 -40 -20 -80 -62 -112c-22 -16 -45 -24 -70 -24c-65 0 -135 52 -187 117c-50 64 -118 125 -175 83c-29 -22 -42 -51 -42 -78c0 -40 28 -77 80 -86c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20c-85 15 -135 76 -135 140c0 40 19 80 61 112c22 16 46 24 71 24 c65 0 135 -52 187 -117c50 -64 118 -125 174 -83c29 22 43 51 43 78c0 40 -28 77 -81 86c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c86 -15 136 -76 136 -140"],8767:[467,-33,760,80,680,"680 250c-39 -151 -86 -217 -160 -217c-99 0 -150 106 -170 212c-13 76 -39 162 -110 162c-55 0 -92 -46 -120 -157c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c39 151 86 217 160 217c99 0 150 -106 170 -212c13 -76 39 -162 110 -162c55 0 92 46 120 157c6 -2 13 -3 20 -3 s14 1 20 3"],8772:[550,50,760,80,680,"680 110h-323l-55 -160c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l55 160h-226c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h247l53 154l-17 11c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156 c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62l3 -3l58 168c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-67 -195c23 -13 47 -23 72 -23c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-33 0 -64 10 -95 26l-44 -129 h302c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8775:[550,50,760,80,680,"680 40h-347l-31 -90c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l31 90h-202c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h223l41 120h-264c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h285l35 101c-13 8 -25 16 -37 24c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110 c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62l23 -16l38 111c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-47 -135c17 -8 34 -13 52 -13c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3 c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-25 0 -50 6 -74 16l-27 -79h264c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-285l-41 -120h326c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8777:[550,50,758,80,678,"678 214c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62l-3 3l-58 -168c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l67 195c-23 13 -47 23 -72 23c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156 c13 4 26 5 38 5c33 0 64 -10 95 -26l42 123l-17 11c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62l3 -3l58 168c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-67 -195 c23 -13 47 -23 72 -23c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-33 0 -64 10 -95 26l-42 -123l17 -11c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9 c7 -2 13 -3 20 -3"],8779:[517,17,758,80,678,"678 504c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM678 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9 s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM678 144c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62 c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8780:[518,-40,760,80,680,"679 357c-7 0 -13 -1 -20 -3c-6 -2 -12 -5 -18 -9c-22 67 -56 97 -103 110c-8 2 -16 3 -24 3c-42 0 -81 -27 -117 -53c-47 -32 -99 -63 -153 -63c-13 0 -26 2 -39 5c-62 18 -95 67 -124 156c7 0 13 1 20 3c6 2 12 5 18 9c22 -67 56 -97 103 -110c8 -2 16 -3 24 -3 c42 0 81 27 117 53c47 32 99 63 153 63c13 0 26 -2 39 -5c62 -18 95 -67 124 -156zM680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 40h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8788:[441,-59,880,80,800,"800 330h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM800 110h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 381c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 119 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8789:[441,-59,880,80,800,"560 330h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM560 110h-480c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h480c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM800 381c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM800 119 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8792:[540,0,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 0h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 395c-92 53 -194 85 -300 85s-208 -32 -300 -85c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c91 52 195 75 300 75 s209 -23 300 -75c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35"],8793:[554,54,760,80,680,"680 166h-600c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM680 -54h-600c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM546 346c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l-94 145l-94 -145c-12 2 -24 3 -36 3 s-24 -1 -36 -3l136 208c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8794:[554,54,760,80,680,"680 166h-600c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM680 -54h-600c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM546 554l-136 -208c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-136 208 c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3l94 -145l94 145c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3"],8795:[853,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM566 711l-140 -65l75 -134l-16 -12l-105 113l-105 -113l-16 12l75 134l-140 65l6 19l152 -30l18 153 h20l18 -153l152 30"],8797:[867,-110,925,80,845,"762 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM762 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM374 510c-20 1 -37 2 -53 2c-13 0 -26 -1 -44 -3l2 40l-50 -38c-4 -2 -17 -5 -28 -5 c-35 0 -60 7 -79 21c-27 20 -42 52 -42 92c0 43 21 79 52 94l46 22c14 8 26 10 42 10c17 0 32 -3 58 -13v79c0 11 -2 15 -9 15h-34v22c45 7 63 11 87 19l9 -7v-295c0 -25 -1 -28 14 -29l29 -1v-25zM278 622v61c0 3 -7 7 -17 13c-17 11 -37 16 -56 16c-43 0 -70 -28 -70 -77 c0 -54 31 -92 74 -92c23 0 48 14 61 35c7 10 8 15 8 44zM633 651c0 -6 0 -11 -1 -21c-41 -6 -63 -8 -99 -8h-72c2 -23 6 -35 14 -48c13 -23 41 -36 73 -36c21 0 34 4 69 23l12 -8l-13 -21c-2 -3 -14 -10 -29 -16c-23 -9 -42 -13 -61 -13c-42 0 -78 16 -100 42 c-15 19 -23 46 -23 77c0 51 18 82 64 105c21 12 44 19 64 19c62 0 102 -38 102 -95zM577 650c-1 26 -6 40 -15 53c-9 12 -21 17 -36 17c-24 0 -45 -11 -56 -30c-5 -12 -7 -21 -7 -39c25 -2 38 -3 61 -3zM845 817l-12 -5c-14 11 -22 14 -36 14c-26 0 -31 -13 -31 -62v-36 c21 0 42 0 70 2l-6 -35h-64v-130c0 -25 -1 -28 14 -29l29 -1v-25l-71 2l-69 -2v25l28 1c16 1 15 4 15 29v130l-36 -2v19l36 15v16c0 33 7 56 23 72l30 30c12 14 33 22 50 22c7 0 15 -1 30 -6v-44"],8798:[745,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM608 510c-21 1 -36 2 -52 2c-13 0 -27 -1 -45 -2v141c0 33 -18 55 -43 55c-29 0 -62 -20 -62 -40 v-101c0 -25 0 -28 15 -29l29 -1v-25l-70 2l-71 -2v25l30 1c14 1 14 4 14 29v86c0 33 -17 55 -43 55c-28 0 -61 -20 -61 -40v-101c0 -25 -1 -28 15 -29l26 -1v-25l-66 2l-72 -2v25l29 1c15 1 14 4 14 29v107c0 27 -1 30 -18 30h-24v23c32 3 61 9 87 20l9 -3v-34l29 23 c10 8 26 14 45 14c37 0 58 -13 76 -43l36 29c10 8 26 14 45 14c52 0 84 -32 84 -82v-98c0 -25 -1 -28 14 -29l30 -1v-25"],8799:[870,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM483 779c0 -32 -14 -55 -63 -100c-43 -37 -49 -46 -49 -62c0 -8 3 -15 15 -28l-20 -12 c-22 12 -31 26 -31 45c0 20 9 36 44 74c31 35 41 51 41 72c0 32 -25 54 -61 54c-22 0 -38 -6 -43 -20l-12 -30l-27 7l23 70c30 15 52 21 77 21c60 0 106 -39 106 -91zM407 501c0 -21 -18 -39 -39 -39c-19 0 -36 19 -36 39s17 37 36 37c21 0 39 -17 39 -37"],8802:[650,150,760,80,680,"680 0h-361l-51 -150c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l52 150h-189c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h209l55 160h-264c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h285l55 160h-340c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h361l51 150c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-52 -150h189 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-209l-55 -160h264c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-285l-55 -160h340c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8803:[610,110,760,80,680,"680 550h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 -110h-600 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8813:[650,150,760,80,680,"680 65c-92 53 -194 85 -300 85h-9l-103 -300c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l102 296c-84 -9 -165 -38 -239 -81c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c80 45 169 69 260 74l28 81c-101 2 -200 25 -288 75c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c92 -53 194 -85 300 -85h9l103 300 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-102 -296c84 9 165 38 239 81c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35c-80 -45 -169 -69 -260 -74l-28 -81c101 -2 200 -25 288 -75c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35"],8820:[706,206,766,80,686,"686 86l-292 122l-67 -194c25 -12 50 -27 73 -43c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-19 12 -38 26 -58 36l-57 -164 c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l61 179c-4 1 -8 1 -13 1c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6s24 -2 36 -4l68 196l-270 113c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l384 160l51 147 c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-42 -123l163 68c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33l-189 -79l-84 -242l273 -114c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33zM438 483l-274 -114l205 -86"],8821:[706,206,766,80,686,"686 339l-288 -120l-71 -205c25 -12 50 -27 73 -43c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-19 12 -38 26 -58 36l-57 -164 c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l61 179c-4 1 -8 1 -13 1c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6s24 -2 36 -4l56 164l-258 -108c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l284 119l60 173l-344 143 c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l364 -151l71 206c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-77 -225l198 -82c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM602 369l-134 55l-44 -130"],8824:[761,261,771,80,691,"691 6l-421 -165l-35 -102c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -17 -1 -26 -3l28 79l-126 -49c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l151 59l87 253l-238 94c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l258 -101l39 114l-303 118c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l421 165l35 102c9 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3 l-27 -79l126 49c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-152 -59l-87 -253l239 -94c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-258 101l-40 -114l303 -118c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM475 585l-307 -121l234 -92zM603 36l-234 92l-73 -213"],8825:[761,261,771,80,691,"691 434l-250 -98l-52 -149l297 116c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-322 -126l-47 -136l369 -144c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-388 152l-63 -182c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -17 -1 -26 -3l69 199l-173 68c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l251 98l51 149l-296 -116 c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l322 126l46 136l-368 144c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l388 -152l62 182c9 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-69 -199l173 -68c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM603 464l-104 41l-33 -95zM305 90l-137 -54l104 -41"],8836:[650,150,778,80,698,"698 -50h-318c-13 0 -26 0 -38 1l-35 -101c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l37 108c-139 28 -213 128 -213 292c0 195 105 300 300 300h117l34 100c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-34 -100h150c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-171l-165 -480h18h318 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM476 490h-96c-156 0 -240 -84 -240 -240c0 -132 60 -212 173 -234"],8837:[650,150,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-117l-34 -100c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l34 100h-150c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h171l165 480h-18h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c13 0 26 0 38 -1l35 101c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-37 -108 c139 -28 213 -128 213 -292zM638 250c0 132 -60 212 -173 234l-163 -474h96c156 0 240 84 240 240"],8844:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318zM560 226h-274c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3 c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h274c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8845:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318zM440 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8860:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM558 130h-320c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h320c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30zM558 310h-320c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h320c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8870:[650,150,590,80,510,"510 220h-370v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8871:[650,150,590,80,510,"510 110h-370v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-370v-160h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8875:[650,150,770,80,690,"140 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800zM690 110h-370v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-370v-160h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8886:[410,-90,1080,80,1000,"1000 250c0 -96 -64 -160 -160 -160c-86 0 -146 51 -158 130h-284c-12 -79 -72 -130 -158 -130c-96 0 -160 64 -160 160s64 160 160 160c86 0 146 -51 158 -130h284c12 79 72 130 158 130c96 0 160 -64 160 -160zM352 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112 s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8887:[410,-90,1080,80,1000,"1000 250c0 -96 -64 -160 -160 -160c-86 0 -146 51 -158 130h-284c-12 -79 -72 -130 -158 -130c-96 0 -160 64 -160 160s64 160 160 160c86 0 146 -51 158 -130h284c12 79 72 130 158 130c96 0 160 -64 160 -160zM952 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112 s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8889:[550,50,760,80,680,"680 220h-220c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h220c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM410 330c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v220c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-220zM300 220h-220c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h220c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM410 -50 c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v220c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-220"],8893:[584,84,760,80,680,"680 404l-270 -488c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-270 488c11 -2 23 -3 34 -3c12 0 23 1 35 3l231 -418l231 418c12 -2 23 -3 35 -3c11 0 23 1 34 3zM680 524h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8894:[630,103,893,80,813,"813 0h-171c-2 -34 -9 -68 -20 -103c-9 5 -18 9 -28 12c-9 3 -19 6 -29 7c9 28 15 56 17 84h-369c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v369c-28 -2 -56 -8 -84 -17c-2 10 -4 20 -7 29c-3 10 -7 19 -12 28c35 11 69 18 103 20v171c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-170 c212 -14 386 -188 400 -400h170c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM582 60c-14 179 -160 325 -339 339v-339h339"],8895:[651,0,812,80,732,"732 630l-1 -600c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-600c-1 9 -4 18 -8 27c-3 8 -8 17 -13 24l600 600c8 -5 16 -10 25 -13c8 -4 17 -6 27 -8zM671 558l-497 -498h497v498"],8896:[744,230,860,80,780,"780 -230c-11 2 -23 3 -35 3c-11 0 -23 -1 -34 -3l-281 854l-281 -854c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -24 -1 -35 -3l320 974c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8897:[730,244,860,80,780,"780 730l-320 -974c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-320 974c11 -2 23 -3 35 -3c11 0 23 1 34 3l281 -854l281 854c11 -2 23 -3 34 -3c12 0 24 1 35 3"],8898:[748,230,860,80,780,"780 -230c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3v628c0 185 -99 284 -284 284s-284 -99 -284 -284v-628c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3v628c0 227 123 350 350 350s350 -123 350 -350v-628"],8899:[730,248,860,80,780,"780 102c0 -227 -123 -350 -350 -350s-350 123 -350 350v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628c0 -185 99 -284 284 -284s284 99 284 284v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628"],8903:[556,56,772,80,692,"692 -14c-8 -5 -16 -12 -23 -19s-13 -15 -19 -23l-264 264l-264 -264c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l234 234h-228c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h228l-234 234c8 5 16 12 23 19s14 15 19 23l264 -264l264 264c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 23 -19l-233 -234h227 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-227zM446 38c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM446 462c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8917:[650,150,760,80,680,"680 110h-192v-260c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v260h-120v-260c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v260h-192c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h192v160h-192c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h192v260c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-260h120v260c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-260 h192c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-192v-160h192c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 170v160h-120v-160h120"],8924:[623,113,766,80,686,"686 -113l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 253c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -217c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM686 563h-606c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30"],8925:[623,113,766,80,686,"686 140l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l522 217l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l606 -253c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 563h-606c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30"],8930:[690,190,760,80,680,"680 -140h-409l-17 -50c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l17 50h-140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h161l41 120h-172c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h379l17 50c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-17 -50h140c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30h-161l-165 -480h326c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-347l-41 -120h388c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM468 580h-328v-480h163"],8931:[690,190,760,80,680,"680 -140h-409l-17 -50c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l17 50h-140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h161l41 120h-202c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h223l165 480h-388c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h409l17 50c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-17 -50h110 c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-317l-41 -120h388c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM620 580h-101l-165 -480h266v480"],8932:[640,220,760,80,680,"680 40h-570c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-540v-480h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 -140h-291l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l52 80h-252c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h291l52 80c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8933:[640,220,760,80,680,"680 610v-540c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-570c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h540v480h-540c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h570c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13zM680 -140h-291l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l52 80h-252c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h291l52 80c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8944:[536,36,733,80,653,"426 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM653 476c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 24c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],10752:[708,208,1076,80,996,"996 250c0 -275 -183 -458 -458 -458s-458 183 -458 458s183 458 458 458s458 -183 458 -458zM598 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM930 250c0 235 -157 392 -392 392s-392 -157 -392 -392s157 -392 392 -392s392 157 392 392"],10753:[708,208,1076,80,996,"929 283c-13 206 -152 345 -358 358v-358h358zM505 641c-206 -13 -345 -152 -358 -358h358v358zM505 -141v358h-358c13 -206 152 -345 358 -358zM929 217h-358v-358c206 13 345 152 358 358zM996 250c0 -275 -183 -458 -458 -458s-458 183 -458 458s183 458 458 458 s458 -183 458 -458"],10754:[708,208,1076,80,996,"930 250c0 104 -31 193 -86 260l-259 -260l259 -260c55 67 86 156 86 260zM798 556c-67 55 -156 86 -260 86s-193 -31 -260 -86l260 -259zM491 250l-259 260c-55 -67 -86 -156 -86 -260s31 -193 86 -260zM798 -56l-260 259l-260 -259c67 -55 156 -86 260 -86 s193 31 260 86zM996 250c0 -275 -183 -458 -458 -458s-458 183 -458 458s183 458 458 458s458 -183 458 -458"],10755:[730,248,860,80,780,"780 102c0 -227 -123 -350 -350 -350s-350 123 -350 350v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628c0 -185 99 -284 284 -284s284 99 284 284v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628zM490 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],10756:[730,248,860,80,780,"780 102c0 -227 -123 -350 -350 -350s-350 123 -350 350v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628c0 -185 99 -284 284 -284s284 99 284 284v628c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-628zM670 217h-207v-207c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3v207h-207c2 11 3 22 3 33 s-1 22 -3 33h207v207c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3v-207h207c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33"],10757:[747,213,860,80,780,"780 -213c-11 1 -22 3 -33 3s-22 -2 -33 -3v893l-568 1v-894c-11 1 -22 3 -33 3s-22 -2 -33 -3v927c7 4 13 8 19 14c5 5 10 12 14 18l634 1c4 -7 9 -14 14 -19c6 -6 12 -10 19 -14v-927"],10758:[713,247,860,80,780,"780 713v-927c-7 -4 -13 -8 -19 -14c-5 -5 -10 -12 -14 -19l-634 1c-4 6 -9 13 -14 18c-6 6 -12 10 -19 14v927c11 -1 22 -3 33 -3s22 2 33 3v-894h568v894c11 -1 22 -3 33 -3s22 2 33 3"],10761:[635,135,929,80,849,"849 -88c-9 -6 -17 -13 -25 -21s-15 -17 -21 -26l-338 338l-338 -338c-7 9 -14 18 -22 26c-7 8 -16 15 -25 21l338 338l-338 338c9 6 18 13 25 21c8 8 15 17 22 26l338 -338l338 338c6 -9 13 -18 21 -26s16 -15 25 -21l-338 -338"],10764:[796,296,1588,80,1508,"554 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM872 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372 c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95 c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM1190 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19 c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19zM1508 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105 c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54 c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19"],10769:[796,296,726,80,686,"686 145c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -22 -3 -34c-28 32 -53 67 -76 103c-21 -116 -97 -182 -224 -192c-4 -35 -10 -69 -18 -99c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -83 -37c-22 0 -46 8 -65 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c47 -2 73 30 87 105c4 24 7 65 9 112c-141 16 -217 105 -217 260c8 -2 17 -3 25 -3s17 1 25 3c0 -122 59 -195 168 -209l2 209c0 121 0 260 28 360c7 22 11 40 21 54c30 38 52 61 82 95c15 16 59 37 83 37c22 0 46 -8 65 -19c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -24 67 c-47 2 -73 -30 -87 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -68 0 -141 -5 -210c96 10 155 63 171 155c-36 -28 -73 -53 -112 -75c4 11 7 22 9 33s3 22 3 34c49 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],10799:[490,-10,641,80,561,"561 80c-13 -10 -26 -21 -38 -33c-11 -12 -23 -24 -33 -37l-170 169l-169 -169c-11 13 -22 25 -34 37c-11 12 -24 23 -37 33l170 170l-170 170c13 10 26 21 37 33c12 12 23 24 34 37l169 -169l170 169c10 -13 22 -25 33 -37c12 -12 25 -23 38 -33l-170 -170"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Operators/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Monospace={directory:"Monospace/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Monospace",id:"GYREPAGELLAMONOSPACE",32:[0,0,350,0,0,""],160:[0,0,350,0,0,""],120432:[625,0,350,14,336,"336 20c0 -20 -20 -20 -29 -20h-67c-8 0 -28 0 -28 20s19 20 41 20l-21 135h-114l-21 -135c22 0 41 0 41 -20s-20 -20 -28 -20h-68c-8 0 -28 0 -28 20s18 20 39 20l87 549c5 33 14 36 36 36c16 0 29 -3 34 -36l87 -549c20 0 39 0 39 -20zM226 216l-51 349l-51 -349h102"],120433:[611,0,350,13,326,"326 163c0 -79 -44 -163 -119 -163h-166c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h18v531h-18c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h152c74 0 118 -78 118 -150c0 -70 -29 -102 -84 -140c77 -29 99 -89 99 -158zM267 460c0 39 -14 111 -76 111h-88v-232h77c62 0 87 69 87 121zM281 165 c0 37 -18 133 -93 133h-85v-258h89c66 0 89 71 89 125"],120434:[623,12,350,23,327,"327 165c0 -88 -60 -177 -139 -177c-86 0 -165 134 -165 318c0 180 77 317 165 317c30 0 62 -15 91 -52l10 34c2 7 7 18 18 18c16 0 20 -16 20 -29v-150c0 -17 -4 -29 -23 -29c-14 0 -20 6 -22 28c-10 95 -52 140 -90 140c-66 0 -124 -116 -124 -277s58 -278 125 -278 c12 0 83 8 89 138c1 17 13 21 22 21c7 0 23 0 23 -22"],120435:[611,0,350,10,328,"328 300c0 -159 -62 -300 -150 -300h-140c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h14v531h-14c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h139c91 0 151 -150 151 -311zM283 301c0 121 -35 270 -119 270h-67v-531h68c79 0 118 132 118 261"],120436:[611,0,350,15,340,"340 33c0 -28 -8 -33 -28 -33h-269c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h19v531h-19c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h254c20 0 28 -6 28 -33v-68c0 -16 -4 -32 -23 -32s-22 17 -22 32v61h-173v-234h94c0 41 3 56 22 56s22 -17 22 -32v-87c0 -15 -3 -32 -22 -32s-22 15 -22 55 h-94v-257h188v76c0 16 4 33 23 33c18 0 22 -18 22 -33v-83"],120437:[611,0,350,17,331,"331 510c0 -16 -4 -32 -23 -32c-18 0 -22 17 -22 32v61h-175v-245h97c0 41 3 56 22 56s22 -17 22 -33v-86c0 -16 -3 -33 -22 -33s-22 15 -22 56h-97v-246h34c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-100c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h22v531h-22c-8 0 -28 0 -28 20 s20 20 28 20h258c20 0 28 -6 28 -33v-68"],120438:[623,12,350,21,335,"335 239c0 -20 -20 -20 -32 -20v-190c0 -16 -4 -31 -22 -31c-19 0 -23 14 -23 47c-24 -39 -54 -57 -84 -57c-80 0 -153 132 -153 318c0 183 72 317 153 317c31 0 59 -18 82 -49l9 33c3 5 7 16 19 16c15 0 19 -16 19 -29v-150c0 -17 -4 -29 -23 -29c-7 0 -20 0 -22 24 c-9 104 -46 144 -80 144c-58 0 -113 -114 -113 -278c0 -160 53 -277 112 -277c58 0 77 110 81 191h-30c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h79c8 0 28 0 28 -20"],120439:[611,0,350,12,338,"338 20c0 -20 -19 -20 -28 -20h-76c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h16v258h-150v-258h16c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-77c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h16v531h-16c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h77c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-16v-232h150v232h-16 c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h76c9 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-16v-531h16c8 0 28 0 28 -20"],120440:[611,0,350,53,297,"297 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-189c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h72v531h-72c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h189c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-73v-531h73c8 0 27 0 27 -20"],120441:[611,12,350,48,322,"322 591c0 -20 -20 -20 -28 -20h-19v-443c0 -91 -58 -140 -115 -140c-62 0 -112 41 -112 104c0 25 15 35 29 35s27 -13 27 -32c0 -5 -3 -11 -11 -24c24 -41 59 -43 68 -43c13 0 69 9 69 107v436h-54c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h118c8 0 28 0 28 -20"],120442:[611,0,350,13,334,"334 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-51c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 34 20l-105 280l-64 -121v-159h14c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-67c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h12v531h-12c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h67c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-14v-297l158 297 c-19 0 -38 0 -38 20s19 20 27 20h59c9 0 28 0 28 -20s-18 -20 -36 -20l-112 -210l120 -321c16 0 34 0 34 -20"],120443:[611,0,350,19,330,"330 33c0 -28 -8 -33 -27 -33h-256c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h24v531h-24c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h105c9 0 28 0 28 -20s-19 -20 -28 -20h-37v-531h171v77c0 15 3 32 22 32s22 -18 22 -32v-84"],120444:[611,0,350,7,343,"343 20c0 -20 -20 -20 -29 -20h-53c-8 0 -28 0 -28 20s19 20 36 20v519l-66 -322c-6 -18 -20 -26 -28 -26c-20 0 -29 28 -30 36l-63 314v-521c15 0 35 0 35 -20s-20 -20 -29 -20h-53c-8 0 -28 0 -28 20s19 20 36 20v531c-17 0 -36 0 -36 20s20 20 28 20h37 c12 0 32 0 40 -24l62 -307l60 292c6 27 16 39 43 39h37c9 0 29 0 29 -20s-20 -20 -36 -20v-531c16 0 36 0 36 -20"],120445:[611,0,350,15,334,"334 591c0 -20 -19 -20 -27 -20h-16v-538c0 -33 -11 -33 -29 -33c-16 0 -34 0 -42 35l-122 517v-512h15c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-70c-9 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h16v531h-16c-8 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h45c15 0 33 0 42 -35l123 -517v512h-16 c-9 0 -29 0 -29 20s20 20 29 20h70c9 0 27 0 27 -20"],120446:[623,12,350,34,316,"316 305c0 -144 -4 -223 -23 -266c-19 -44 -55 -51 -118 -51c-64 0 -99 7 -119 51c-19 43 -22 122 -22 267c0 144 3 223 22 266c20 44 55 51 119 51c63 0 99 -7 118 -51c19 -43 23 -122 23 -267zM271 314c0 66 0 151 -8 202c-10 55 -33 67 -88 67c-58 0 -79 -14 -89 -71 c-8 -51 -8 -128 -8 -198c0 -61 0 -159 10 -213c7 -48 23 -73 87 -73c65 0 81 25 88 78c8 58 8 141 8 208"],120447:[611,0,350,15,325,"325 433c0 -89 -52 -177 -131 -177h-87v-216h19c9 0 29 0 29 -20s-20 -20 -29 -20h-83c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h19v531h-19c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h151c78 0 131 -86 131 -178zM280 434c0 57 -27 137 -98 137h-75v-275h75c69 0 98 76 98 138"],120448:[623,143,350,34,316,"316 305c0 -37 0 -120 -4 -168c-6 -73 -15 -113 -54 -137l29 -82l20 -52c0 -9 -13 -9 -23 -9c-16 0 -21 0 -28 16l-40 116c-9 -1 -31 -1 -41 -1c-124 0 -141 25 -141 318c0 292 17 317 141 317s141 -25 141 -318zM271 306c0 57 0 140 -7 193c-8 60 -22 84 -89 84 s-82 -23 -90 -83c-7 -53 -7 -130 -7 -195c0 -57 0 -140 7 -193c7 -48 16 -84 84 -84h34l-42 115c-5 14 7 14 19 14h5c14 0 16 0 21 -14l35 -97c17 18 30 32 30 260"],120449:[611,12,350,12,353,"353 86c0 -34 -16 -98 -60 -98c-21 0 -40 15 -51 42c-12 32 -13 60 -13 127c0 49 0 78 -16 100c-23 29 -45 29 -57 29h-56v-246h16c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-77c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h16v531h-16c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h120 c79 0 133 -80 133 -163c0 -52 -23 -103 -69 -143c18 -20 35 -41 44 -71c7 -23 7 -29 7 -92c0 -64 0 -114 19 -114c15 0 16 50 16 58s5 24 22 24c13 0 22 -7 22 -24zM248 448c0 54 -28 123 -96 123h-52v-245h52c68 0 96 69 96 122"],120450:[623,12,350,31,319,"319 159c0 -88 -52 -171 -129 -171c-29 0 -77 7 -116 51c-8 -43 -10 -51 -24 -51c-16 0 -19 16 -19 29v142c0 17 3 31 22 31c20 0 22 -15 22 -29c4 -93 54 -133 115 -133c59 0 86 68 86 127c0 33 -6 62 -20 87c-17 29 -29 34 -82 51c-74 26 -86 30 -115 73 c-4 6 -28 42 -28 98c0 87 55 159 127 159c25 0 65 -7 99 -51c8 43 10 51 25 51s19 -16 19 -29v-143c0 -17 -4 -30 -23 -30s-21 13 -23 32c-9 88 -45 130 -98 130c-51 0 -84 -57 -84 -115c0 -50 22 -91 53 -108l49 -17c71 -25 84 -30 112 -72c2 -3 32 -62 32 -112"],120451:[611,0,350,13,336,"336 510c0 -16 -3 -32 -22 -32s-22 17 -22 32v61h-95v-531h35c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-113c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h34v531h-95v-61c0 -16 -4 -32 -23 -32c-18 0 -22 17 -22 32v68c0 29 9 33 28 33h268c20 0 27 -6 27 -33v-68"],120452:[611,12,350,0,350,"350 591c0 -20 -20 -20 -28 -20h-20v-371c0 -121 -60 -212 -127 -212s-127 91 -127 212v371h-20c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h84c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-20v-365c0 -117 44 -178 83 -178c38 0 82 60 82 178v365h-19c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h84 c8 0 28 0 28 -20"],120453:[611,9,350,8,342,"342 591c0 -20 -18 -20 -37 -20l-95 -546c-6 -34 -20 -34 -35 -34c-16 0 -30 0 -37 36l-93 544c-19 0 -37 0 -37 20s19 20 27 20h66c8 0 28 0 28 -20s-19 -20 -40 -20l86 -521l86 521c-22 0 -41 0 -41 20s20 20 29 20h65c9 0 28 0 28 -20"],120454:[611,9,350,3,347,"347 591c0 -20 -21 -20 -25 -20l-51 -542c-2 -18 -4 -38 -27 -38c-7 0 -20 0 -27 20l-42 295l-42 -292c-6 -23 -21 -23 -28 -23c-23 0 -25 19 -27 39l-50 541c-5 0 -25 0 -25 20s20 20 28 20h52c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-17l43 -517l39 284c6 21 21 21 27 21 s24 0 28 -26l37 -279l45 517h-18c-8 0 -29 0 -29 20s21 20 29 20h52c8 0 28 0 28 -20"],120455:[611,0,350,14,335,"335 20c0 -20 -19 -20 -28 -20h-66c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 37 20l-79 226l-73 -226c19 0 38 0 38 -20s-20 -20 -28 -20h-67c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h14l97 286l-89 245h-14c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h67c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -36 -20l64 -179l59 179 c-17 0 -37 0 -37 20s20 20 28 20h66c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-13l-84 -246l103 -285h14c9 0 28 0 28 -20"],120456:[611,0,350,8,342,"342 591c0 -20 -21 -20 -28 -20h-13l-104 -321v-210h16c9 0 28 0 28 -20s-19 -20 -28 -20h-76c-9 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h16v210l-105 321h-12c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h66c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -37 -20l82 -272l82 272c-18 0 -37 0 -37 20s20 20 28 20 h66c7 0 28 0 28 -20"],120457:[611,0,350,28,325,"325 33c0 -28 -8 -33 -27 -33h-242c-11 0 -28 0 -28 24c0 7 1 10 6 19l238 528h-192v-61c0 -16 -3 -32 -22 -32s-22 17 -22 32v68c0 29 8 33 28 33h229c12 0 29 0 29 -24c0 -7 -2 -10 -6 -19l-239 -528h204v79c0 16 3 33 22 33s22 -18 22 -33v-86"],120458:[435,6,350,24,345,"345 20c0 -20 -19 -20 -33 -20c-27 0 -62 2 -76 36c-37 -37 -80 -42 -103 -42c-62 0 -109 55 -109 125c0 66 47 99 80 115c43 21 84 25 126 27c0 43 0 78 -26 107c-23 26 -47 26 -63 26c-8 0 -18 0 -26 -1c-16 -2 -16 -11 -16 -15c-1 -38 -24 -38 -28 -38 c-13 0 -28 10 -28 33c0 62 69 62 97 62c91 0 134 -76 134 -152v-234c11 -7 25 -9 43 -9c8 0 28 0 28 -20zM230 126v99c-88 0 -161 -43 -161 -106c0 -45 27 -85 72 -85c0 0 35 0 60 18c29 20 29 48 29 74"],120459:[611,6,350,5,329,"329 213c0 -127 -67 -219 -139 -219c-40 0 -66 30 -83 58c0 -35 -3 -52 -22 -52s-23 17 -23 33v538h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46c20 0 28 -6 28 -33v-203c7 11 39 56 90 56c71 0 132 -95 132 -218zM284 213c0 97 -39 178 -92 178c-48 0 -85 -64 -85 -126v-82 c0 -54 23 -149 79 -149c52 0 98 76 98 179"],120460:[435,6,350,47,314,"314 103c0 -16 -28 -109 -118 -109c-82 0 -149 97 -149 219c0 84 42 222 158 222c29 0 101 0 101 -62c0 -23 -15 -33 -28 -33c-4 0 -25 0 -28 38c0 7 -1 11 -6 13c-6 1 -21 3 -40 3c-96 0 -113 -126 -113 -181c0 -100 49 -179 111 -179c17 0 51 6 69 71c3 10 8 15 20 15 c5 0 23 0 23 -17"],120461:[611,6,350,21,344,"344 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-47c-24 0 -27 10 -27 58c-14 -24 -44 -64 -90 -64c-70 0 -132 95 -132 218c0 126 66 219 138 219c43 0 72 -35 84 -52v192h-30c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h47c20 0 27 -6 27 -33v-538h30c8 0 27 0 27 -20zM243 186v81 c0 57 -31 124 -79 124c-53 0 -99 -75 -99 -179c0 -97 39 -178 92 -178c56 0 86 91 86 152"],120462:[435,6,350,34,314,"314 103c0 -26 -36 -109 -123 -109c-84 0 -157 95 -157 221c0 122 68 220 146 220c85 0 134 -92 134 -208c0 -29 -15 -29 -28 -29h-207c9 -98 55 -164 114 -164c13 0 59 5 77 65c4 16 8 23 21 23c18 0 23 -14 23 -19zM269 235c-3 70 -17 159 -89 159 c-44 0 -90 -52 -101 -159h190"],120463:[617,0,350,24,295,"295 568c0 -24 -17 -31 -27 -31c-23 0 -29 40 -29 40c-24 0 -72 -4 -72 -90v-62h86c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-86v-345h67c9 0 28 0 28 -20s-19 -20 -28 -20h-179c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h68v345h-71c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 29 20h70v66 c0 87 58 126 109 126c9 0 63 0 63 -49"],120464:[438,236,350,15,345,"345 394c0 -26 -19 -30 -26 -30c0 0 -21 1 -25 33c-10 -1 -27 -4 -52 -23c20 -45 25 -74 25 -97c0 -85 -51 -154 -113 -154c-25 0 -48 13 -62 28c-4 -11 -5 -17 -5 -42c0 -63 31 -66 41 -66h59c23 0 147 0 147 -138c0 -84 -73 -141 -159 -141c-87 0 -160 58 -160 141 c0 37 16 88 60 123c-12 21 -25 46 -25 78c0 11 4 37 20 73c-22 42 -27 78 -27 98c0 85 51 154 112 154c20 0 44 -8 67 -32c29 34 61 39 74 39c35 0 49 -27 49 -44zM222 277c0 63 -28 116 -68 116c-36 0 -67 -51 -67 -116s30 -116 67 -116c40 0 68 53 68 116zM295 -95 c0 94 -75 100 -139 100c-49 0 -56 0 -72 -15c-29 -27 -30 -68 -30 -85c0 -50 49 -103 121 -103s120 53 120 103"],120465:[611,0,350,5,344,"344 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-104c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h30v248c0 64 -6 103 -50 103c-40 0 -86 -49 -86 -154v-197h29c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-103c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h29v531h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46c20 0 28 -6 28 -33 v-206c12 20 43 59 91 59c55 0 89 -42 89 -138v-253h30c8 0 27 0 27 -20"],120466:[601,0,350,52,303,"303 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-195c-8 0 -29 0 -29 20s21 20 29 20h80v345h-75c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h92c20 0 28 -5 28 -32v-353h70c8 0 27 0 27 -20zM206 564c0 -22 -16 -37 -31 -37s-31 15 -31 37s16 37 31 37s31 -15 31 -37"],120467:[601,235,350,28,247,"247 -55c0 -74 -27 -118 -34 -128c-35 -52 -63 -52 -89 -52s-96 0 -96 64c0 25 18 34 28 34c23 0 27 -31 27 -53c12 -4 29 -5 43 -5c17 0 37 0 56 36c20 39 20 91 20 109v435h-86c-10 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h103c20 0 28 -5 28 -32v-448zM247 564 c0 -22 -16 -37 -31 -37s-31 15 -31 37s16 37 31 37s31 -15 31 -37"],120468:[611,0,350,10,343,"343 20c0 -20 -20 -20 -28 -20h-78c-9 0 -29 0 -29 20s19 20 49 20l-93 183l-56 -77v-106h32c9 0 29 0 29 -20s-20 -20 -29 -20h-102c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h30v531h-30c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h43c20 0 27 -6 27 -33v-372l127 179h-37c-8 0 -28 0 -28 20 s20 20 28 20h102c9 0 28 0 28 -20s-19 -20 -28 -20h-21l-93 -130l110 -215h19c8 0 28 0 28 -20"],120469:[611,0,350,39,311,"311 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-217c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h86v531h-86c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h103c20 0 27 -6 27 -33v-538h87c8 0 27 0 27 -20"],120470:[431,0,350,1,350,"350 20c0 -20 -20 -20 -28 -20h-51c-8 0 -26 0 -26 20s18 20 29 20v257c0 53 -4 94 -26 94c-33 0 -53 -59 -53 -151v-200c20 0 36 0 36 -20s-17 -20 -26 -20h-51c-8 0 -26 0 -26 20s18 20 29 20v257c0 53 -4 94 -26 94c-33 0 -54 -59 -54 -151v-200c20 0 36 0 36 -20 s-17 -20 -25 -20h-59c-8 0 -28 0 -28 20s18 20 38 20v345c-20 0 -38 0 -38 20s20 20 28 20h21c11 0 27 0 28 -33c6 10 24 39 56 39c33 0 49 -39 53 -54c19 38 39 54 64 54c58 0 61 -107 61 -128v-263c20 0 38 0 38 -20"],120471:[431,0,350,5,344,"344 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-104c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h30v248c0 64 -6 103 -50 103c-40 0 -86 -49 -86 -154v-197h29c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-103c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h29v345h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46 c24 0 28 -10 28 -53c12 20 43 59 91 59c55 0 89 -42 89 -138v-253h30c8 0 27 0 27 -20"],120472:[435,6,350,36,314,"314 213c0 -126 -66 -219 -139 -219s-139 93 -139 219c0 125 65 222 139 222c73 0 139 -97 139 -222zM269 220c0 101 -43 174 -94 174c-52 0 -95 -73 -95 -174c0 -102 42 -186 95 -186s94 83 94 186"],120473:[431,229,350,5,329,"329 213c0 -127 -67 -219 -139 -219c-40 0 -66 30 -83 58v-241h29c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-103c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h29v574h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46c24 0 28 -11 28 -50c7 11 39 56 90 56c71 0 132 -95 132 -218zM284 213 c0 97 -39 178 -92 178c-48 0 -85 -64 -85 -126v-82c0 -54 23 -149 79 -149c52 0 98 76 98 179"],120474:[431,229,350,24,362,"362 -209c0 -20 -20 -20 -29 -20h-108c-9 0 -29 0 -29 20s20 20 29 20h32v251c-16 -24 -44 -68 -96 -68c-74 0 -137 96 -137 218c0 128 70 219 144 219c48 0 75 -41 89 -62v30c0 16 3 32 22 32s22 -17 22 -32v-588h32c9 0 29 0 29 -20zM257 187v47c0 67 -28 157 -84 157 c-57 0 -105 -78 -105 -179c0 -97 42 -178 98 -178c59 0 91 93 91 153"],120475:[431,0,350,19,329,"329 380c0 -19 -13 -31 -26 -31c-5 0 -25 3 -27 42h-11c-62 0 -119 -78 -119 -206v-145h74c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-173c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h54v345h-54c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h71c20 0 28 -5 28 -32v-51c32 58 72 89 119 89 c33 0 64 -10 64 -51"],120476:[435,6,350,45,309,"309 118c0 -10 -4 -124 -129 -124c-22 0 -59 3 -91 42c-10 -42 -17 -42 -25 -42c-16 0 -19 16 -19 29v107c0 16 3 30 22 30c17 0 20 -11 23 -26c15 -74 45 -100 90 -100c69 0 89 44 89 84c0 61 -55 80 -84 87c-57 14 -78 19 -100 38c-22 17 -40 42 -40 81 c0 33 19 111 129 111c14 0 46 0 75 -25c0 0 4 25 21 25c15 0 19 -17 19 -30v-78c0 -17 -4 -30 -23 -30c-8 0 -21 2 -22 21c-1 28 -4 76 -71 76c-70 0 -89 -41 -89 -70c0 -46 40 -63 105 -79c32 -7 120 -26 120 -127"],120477:[552,6,350,12,303,"303 117c0 -100 -71 -123 -107 -123c-48 0 -95 30 -95 121v270h-61c-8 0 -28 0 -28 20s21 20 29 20h60v95c0 15 4 32 23 32c18 0 22 -17 22 -32v-95h114c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-114v-265c0 -27 0 -86 55 -86c17 0 56 14 57 82c0 18 4 35 22 35 c19 0 23 -17 23 -34"],120478:[425,6,350,5,344,"344 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-47c-10 0 -28 0 -28 38c-15 -18 -41 -44 -84 -44c-51 0 -96 24 -96 114v277h-29c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h46c20 0 28 -5 28 -32v-280c0 -35 0 -79 56 -79c33 0 80 27 80 117v234h-30c-8 0 -27 0 -27 20s19 20 27 20h47 c20 0 27 -5 27 -32v-353h30c8 0 27 0 27 -20"],120479:[425,5,350,11,339,"339 405c0 -20 -21 -20 -29 -20h-18l-81 -355c-7 -35 -23 -35 -36 -35s-29 0 -37 35l-80 355h-19c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h78c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-23l81 -352l80 352h-22c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h77c8 0 29 0 29 -20"],120480:[425,5,350,5,344,"344 405c0 -20 -19 -20 -34 -20l-42 -353c-5 -37 -19 -37 -31 -37c-26 0 -28 9 -42 78l-19 123l-20 -122c-14 -71 -16 -79 -43 -79c-16 0 -27 3 -31 38l-43 352c-14 0 -34 0 -34 20s20 20 29 20h78c9 0 29 0 29 -20s-20 -20 -29 -20h-35l39 -335l22 120 c12 65 15 78 38 78c22 0 25 -13 37 -79l22 -119l38 335h-36c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h79c8 0 28 0 28 -20"],120481:[425,0,350,14,335,"335 20c0 -20 -19 -20 -28 -20h-77c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 43 20l-72 150l-70 -150c26 0 44 0 44 -20s-19 -20 -28 -20h-77c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h24l93 179l-89 166h-24c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h78c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -42 -20l64 -126l62 126 c-24 0 -43 0 -43 20s20 20 28 20h78c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-25l-86 -166l96 -179h24c9 0 28 0 28 -20"],120482:[425,235,350,12,339,"339 405c0 -20 -21 -20 -29 -20h-18l-110 -479c-7 -31 -36 -141 -101 -141c-32 0 -57 34 -57 70c0 20 13 32 28 32c13 0 27 -11 27 -31c0 0 -3 -10 -10 -16c0 0 1 -17 13 -17c29 0 51 53 57 82l24 105l-103 395h-19c-8 0 -29 0 -29 20s21 20 29 20h77c8 0 28 0 28 -20 s-20 -20 -28 -20h-21l84 -336l74 336h-22c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h77c8 0 29 0 29 -20"],120483:[425,0,350,17,321,"321 33c0 -28 -8 -33 -28 -33h-247c-12 0 -29 0 -29 24c0 7 2 11 5 16l243 345h-192v-34c0 -16 -3 -32 -22 -32s-22 17 -22 32v42c0 28 8 32 28 32h234c11 0 28 0 28 -24c0 -6 -2 -11 -5 -16l-243 -345h205v45c0 16 4 33 23 33c18 0 22 -18 22 -33v-52"],120822:[623,12,350,30,320,"320 305c0 -184 -71 -317 -145 -317s-145 131 -145 318c0 184 70 317 145 317c74 0 145 -131 145 -318zM275 316c0 159 -47 267 -100 267s-100 -108 -100 -267c0 -158 43 -288 100 -288s100 131 100 288"],120823:[623,0,350,69,298,"298 20c0 -20 -20 -20 -28 -20h-170c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h63v463c-3 -2 -47 -46 -72 -46c-13 0 -22 6 -22 20c0 18 16 20 24 20c38 5 61 59 74 104c4 13 9 22 20 22c17 0 20 -20 20 -32v-551h63c8 0 28 0 28 -20"],120824:[623,0,350,31,319,"319 33c0 -13 -3 -28 -15 -33h-245c-8 0 -28 0 -28 20c0 0 1 4 2 7l160 205c40 51 81 117 81 201c0 94 -50 150 -113 150c-40 0 -73 -36 -85 -107c5 -6 11 -13 11 -23c0 -24 -17 -33 -28 -33c-4 0 -28 0 -28 37c0 83 56 166 135 166c85 0 153 -76 153 -190 c0 -105 -70 -194 -79 -206l-144 -187h178c0 31 4 47 23 47c18 0 22 -18 22 -33v-21"],120825:[623,12,350,25,325,"325 169c0 -95 -63 -181 -148 -181c-83 0 -152 59 -152 146c0 27 16 35 28 35c14 0 28 -13 28 -31c0 -10 -6 -22 -6 -22c0 -23 28 -88 102 -88c65 0 103 70 103 142c0 58 -29 141 -106 141h-32c-10 0 -26 0 -26 20c0 11 7 20 17 20h12c106 0 115 105 115 137 c0 51 -32 95 -83 95c-12 0 -69 2 -88 -53c6 -8 12 -14 12 -25c0 -23 -17 -32 -28 -32c-9 0 -28 6 -28 34c0 74 57 116 132 116c73 0 128 -60 128 -134c0 -51 -16 -108 -74 -152c73 -39 94 -118 94 -168"],120826:[625,0,350,15,334,"334 194c0 -21 -19 -21 -27 -21h-53v-133h42c8 0 28 0 28 -20s-20 -20 -28 -20h-123c-8 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h42v133h-172c-16 0 -28 1 -28 31c0 6 1 10 2 14l163 387c9 19 12 20 29 20h16c20 0 29 -3 29 -32v-379h53c8 0 27 0 27 -20zM215 214v371h-2l-157 -371 h159"],120827:[611,12,350,31,319,"319 186c0 -112 -71 -198 -153 -198c-75 0 -135 67 -135 151c0 34 23 35 28 35c10 0 28 -9 28 -32c0 -10 -6 -17 -11 -26c16 -62 53 -88 90 -88c61 0 108 71 108 158c0 77 -31 157 -89 157c-36 0 -67 -17 -88 -53c-6 -10 -9 -15 -20 -15c-17 0 -20 18 -20 30v276 c0 26 8 30 27 30h183c8 0 27 0 27 -20s-19 -20 -27 -20h-166v-218c30 24 61 30 84 30c79 0 134 -96 134 -197"],120828:[623,12,350,32,317,"317 189c0 -119 -68 -201 -141 -201c-65 0 -144 69 -144 311c0 203 94 324 184 324c59 0 90 -41 90 -93c0 -20 -13 -34 -28 -34s-28 15 -28 32c0 6 4 13 11 26c-16 26 -32 29 -46 29c-70 0 -130 -105 -138 -261c31 50 71 69 107 69c70 0 133 -85 133 -202zM273 189 c0 86 -37 161 -94 161c-61 0 -96 -67 -96 -130c0 -58 20 -192 93 -192c53 0 97 67 97 161"],120829:[626,12,350,25,325,"325 591c0 0 -1 -3 -2 -5c-107 -160 -166 -355 -166 -562c0 -12 -3 -36 -22 -36s-22 25 -22 36c0 66 9 308 156 547h-199c0 -31 -4 -47 -23 -47c-18 0 -22 18 -22 33v37c0 16 4 32 23 32c16 0 20 -15 20 -15h229c8 0 28 0 28 -20"],120830:[623,12,350,25,325,"325 169c0 -99 -67 -181 -150 -181s-150 83 -150 181c0 55 19 120 109 162c-73 32 -99 80 -99 137c0 82 61 155 140 155s140 -73 140 -155c0 -55 -24 -104 -99 -137c90 -42 109 -108 109 -162zM270 467c0 60 -38 116 -95 116s-95 -56 -95 -116c0 -59 36 -113 95 -113 c58 0 95 54 95 113zM280 170c0 72 -43 138 -105 138c-61 0 -105 -62 -105 -139c0 -72 42 -141 105 -141c62 0 105 66 105 142"],120831:[623,12,350,32,317,"317 311c0 -195 -83 -323 -174 -323c-71 0 -100 44 -100 93c0 20 13 34 29 34c15 0 27 -15 27 -32c0 -6 -3 -11 -11 -26c19 -26 38 -29 55 -29c67 0 122 104 130 261c-29 -48 -69 -69 -107 -69c-71 0 -134 84 -134 202c0 119 71 201 145 201c59 0 140 -60 140 -312z M267 392c0 121 -49 191 -90 191c-54 0 -100 -66 -100 -161c0 -86 36 -161 94 -161s96 64 96 131"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Monospace/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_NonUnicode={directory:"NonUnicode/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_NonUnicode",id:"GYREPAGELLANONUNICODE",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],57344:[728,12,876,23,869,"869 17l-96 -29l-265 252v-138c0 -63 3 -70 37 -72l44 -3v-30l-121 3l-127 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-43v-21l-23 -6c-24 21 -46 28 -73 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85c44 0 87 1 131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3 l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 42 -3 62 -11v-26c70 11 102 19 143 35l9 -8v-457l73 59c37 30 86 75 150 139h100v-30c-35 0 -61 -11 -108 -47l-129 -101c17 -20 29 -33 64 -68l126 -125 c32 -31 61 -48 85 -48v-23"],57345:[-77,271,333,69,211,"211 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],57346:[703,-522,333,79,254,"254 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],57347:[668,19,747,31,718,"718 324c0 -190 -154 -343 -344 -343s-343 153 -343 343s153 344 343 344s344 -154 344 -344zM678 324c0 168 -136 304 -304 304s-303 -136 -303 -304s135 -303 303 -303s304 135 304 303zM571 322c0 -118 -96 -198 -238 -198c-50 0 -95 10 -137 30l-19 31l10 10 c37 -22 78 -33 123 -33c111 0 185 68 185 171c0 95 -64 159 -162 159c-55 0 -113 -18 -113 -38v-43h-27c0 30 -2 50 -12 89c52 16 97 23 141 23c53 0 104 -11 144 -33c69 -37 105 -94 105 -168"],57348:[692,0,580,40,540,"540 401c-73 12 -148 18 -222 20c1 -141 8 -281 20 -421h-96c12 140 19 280 20 421c-74 -2 -149 -8 -222 -20v96c73 -12 147 -18 222 -20c-2 72 -8 144 -20 215h96c-12 -71 -18 -143 -20 -215c75 2 149 8 222 20v-96"],57349:[277,-219,750,0,750,"750 219h-750v58h750v-58"],57350:[277,-219,667,0,667,"667 219h-667v58h667v-58"],57351:[749,57,1000,21,978,"978 709c8 -409 -284 -766 -678 -766c-94 0 -188 14 -278 40c-8 409 284 766 678 766c94 0 188 -14 278 -40zM278 205v322c-122 -121 -200 -294 -211 -482zM578 433v259c-96 -20 -182 -64 -256 -125v-328zM906 682c-67 15 -137 23 -206 23c-27 0 -53 -2 -78 -5v-234z M742 186h-416l-232 -176c67 -15 137 -23 206 -23c176 0 330 77 442 199zM874 393h-276l-214 -163h396c38 49 69 104 94 163zM933 647l-277 -210h235c23 66 37 137 42 210"],57352:[683,-502,380,-57,307,"307 502h-40l-135 98c-29 21 -39 34 -39 50c0 18 14 33 31 33c16 0 38 -13 55 -33zM157 502h-40l-135 98c-29 21 -39 34 -39 50c0 18 14 33 31 33c16 0 38 -13 55 -33"],57353:[-93,193,250,75,175,"175 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],57354:[-116,169,333,11,323,"323 -169h-312v53h312v-53"],57355:[80,79,606,51,555,"555 53c-43 -78 -87 -113 -138 -113c-26 0 -54 9 -130 41c-63 27 -72 30 -96 30c-40 0 -66 -22 -106 -90l-34 27c49 87 88 120 139 120c30 0 57 -8 128 -39c61 -27 79 -33 98 -33c37 0 74 29 105 84"],57356:[709,20,1102,40,1062,"519 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106zM1062 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38 c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57 c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106"],57357:[321,0,361,7,323,"323 167c0 -96 -69 -167 -162 -167c-89 0 -154 65 -154 154c0 97 69 167 164 167c87 0 152 -66 152 -154zM251 165c0 82 -32 133 -83 133c-55 0 -89 -54 -89 -140s30 -135 83 -135c54 0 89 56 89 142"],57358:[480,-34,500,16,484,"484 300l-179 -80l98 -170l-22 -16l-131 146l-131 -146l-22 16l98 170l-179 80l8 26l192 -41l20 195h28l20 -195l192 41"],57359:[854,165,786,22,764,"764 367c0 -205 -148 -364 -349 -385v-147h-44v145c-203 0 -349 151 -349 361s138 354 349 367v146h44v-145c214 -5 349 -136 349 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315"],57360:[614,165,546,32,514,"514 237c0 -136 -91 -237 -223 -254v-148h-36v145c-134 0 -223 96 -223 237s90 240 223 251v146h36v-145c131 -6 223 -101 223 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187"],57361:[700,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275"],57362:[700,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296"],57363:[469,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79"],57364:[469,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79"],57365:[888,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM587 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57366:[888,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM639 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57367:[677,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM425 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138c24 22 43 33 59 33c19 0 34 -15 34 -34"],57368:[677,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM466 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-169 -90h-46l161 138c26 22 47 33 64 33c20 0 37 -15 37 -34"],57369:[884,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM603 884c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57370:[884,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM656 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129c-102 0 -172 45 -177 129h37c5 -47 62 -80 140 -80c80 0 137 33 141 80h38"],57371:[671,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM432 671c-2 -44 -9 -66 -26 -93c-26 -42 -72 -65 -128 -65c-59 0 -106 25 -132 71c-14 26 -19 46 -22 87h33c3 -57 54 -98 121 -98 c68 0 118 41 121 98h33"],57372:[671,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM473 671c-3 -44 -10 -66 -28 -93c-28 -42 -78 -65 -137 -65c-63 0 -114 25 -142 71c-15 26 -21 46 -23 87h35 c3 -57 57 -98 130 -98c72 0 126 41 130 98h35"],57373:[1043,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM609 1016c0 -15 -8 -22 -46 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 35 -12 35 -27zM604 884c-6 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57374:[1043,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM663 1016c0 -15 -9 -22 -50 -39l-182 -73h-51l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27zM658 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57375:[800,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM450 773c0 -15 -8 -22 -47 -39l-170 -73h-46l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27zM445 641c-7 -84 -71 -129 -167 -129 s-160 45 -166 129h35c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57376:[800,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM493 773c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM487 641 c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57377:[884,193,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM603 884c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36zM489 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57378:[884,193,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM656 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129c-102 0 -172 45 -177 129h37c5 -47 62 -80 140 -80c80 0 137 33 141 80h38zM534 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57379:[671,193,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM432 671c-2 -44 -9 -66 -26 -93c-26 -42 -72 -65 -128 -65c-59 0 -106 25 -132 71c-14 26 -19 46 -22 87h33c3 -57 54 -98 121 -98 c68 0 118 41 121 98h33zM333 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57380:[671,193,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM473 671c-3 -44 -10 -66 -28 -93c-28 -42 -78 -65 -137 -65c-63 0 -114 25 -142 71c-15 26 -21 46 -23 87h35 c3 -57 57 -98 130 -98c72 0 126 41 130 98h35zM366 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57381:[1043,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM530 904h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c19 -1 40 -9 66 -26zM604 884c-6 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57382:[1043,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM578 904h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 39 27c19 -1 43 -9 70 -26zM658 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57383:[800,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM371 661h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c19 -1 40 -9 65 -26zM445 641c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -166 129h35 c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57384:[800,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM407 661h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26zM487 641c-7 -84 -76 -129 -179 -129 s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57385:[1045,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM533 986c0 -21 -22 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l27 49c30 9 49 14 68 14 c56 0 96 -26 96 -59zM604 884c-6 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57386:[1045,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM582 986c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 40 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14 c59 0 103 -26 103 -59zM658 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57387:[802,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM374 743c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47 c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 50 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59zM445 641c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -166 129h35c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57388:[802,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM411 743c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 5 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47 c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59zM487 641c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57389:[1015,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM618 1015c-4 -58 -56 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31zM604 884c-6 -84 -71 -129 -167 -129 s-160 45 -165 129h34c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57390:[1015,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM673 1015c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34zM658 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129 s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57391:[772,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM459 772c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100 c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32zM445 641c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -166 129h35c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57392:[772,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM502 772c-5 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100 c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34zM487 641c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57393:[887,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM620 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57394:[887,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM675 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57395:[676,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM448 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68"],57396:[676,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM490 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l147 167h72"],57397:[1046,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM566 1019c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l163 113c25 17 46 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27zM621 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57398:[1046,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM617 1019c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM676 752h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57399:[803,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM407 776c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27zM462 509h-41l-143 84l-143 -84h-40 l146 135h74"],57400:[803,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM446 776c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM506 509h-45l-153 84l-153 -84h-44 l157 135h80"],57401:[887,193,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM620 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74zM489 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57402:[887,193,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM675 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79zM534 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57403:[676,193,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM448 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68zM333 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57404:[676,193,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM490 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l147 167h72zM366 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50 c34 0 57 -21 57 -50"],57405:[1046,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM574 907h-47l-170 73c-39 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26zM621 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57406:[1046,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM625 907h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 71 -26zM676 752h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57407:[803,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM414 664h-46l-171 73c-38 17 -46 24 -46 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26zM462 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57408:[803,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM454 664h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 39 27c19 -1 43 -9 70 -26zM506 509h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57409:[1088,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM621 1029c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-13 -21l-34 7l26 49c30 9 49 14 69 14 c55 0 95 -26 95 -59zM621 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57410:[1088,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM676 1029c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c32 9 52 14 73 14 c60 0 103 -26 103 -59zM676 752h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57411:[845,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM462 786c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47 c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -33 -9l-13 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59zM462 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57412:[845,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM506 786c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 9 24 41 47 c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-19 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59zM506 509h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57413:[1022,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM618 1022c-4 -58 -56 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31zM621 752h-41l-143 84l-143 -84h-40 l146 135h74"],57414:[1022,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM673 1022c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34zM676 752h-44l-153 84l-154 -84h-43 l157 135h79"],57415:[779,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM459 779c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100 c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32zM462 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57416:[779,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM502 779c-5 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100 c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34zM506 509h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57417:[677,-506,383,95,339,"339 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57418:[677,-506,430,111,373,"373 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47l162 138c25 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57419:[869,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM384 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM601 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57420:[869,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM421 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM654 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57421:[642,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM224 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM441 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50 s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57422:[642,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM249 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM482 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50 s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57423:[700,193,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM489 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57424:[700,193,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM534 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57425:[469,193,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM333 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57426:[469,193,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM366 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57427:[692,3,1049,-1,1000,"1000 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-183 -3l-269 3c-25 0 -50 -1 -75 -3v23l30 16c21 11 29 32 29 84v122l-134 3l-132 -3l-70 -114c-26 -43 -31 -54 -31 -69c0 -16 20 -26 58 -29l39 -3v-30c-36 2 -71 3 -106 3l-139 -3v30l37 5c15 2 36 21 57 55l315 512 c13 21 21 39 21 47c0 7 -15 10 -59 13l-48 3v30l280 -3l246 3l134 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 22 -4 27 -30 34c-35 8 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -127 -8v-267c48 -3 113 -4 172 -4c48 0 75 4 78 38l6 52h33c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-33 l-6 59c-3 33 -30 37 -79 37l-171 -3v-280c31 -6 51 -8 108 -8c98 0 177 5 200 12c21 6 33 51 42 113h38zM514 283v372h-14l-226 -372h240"],57428:[692,3,1144,8,1082,"1082 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-197 -3l-289 3c-27 0 -54 -1 -81 -3v23l33 16c22 11 31 32 31 84v122l-144 3l-142 -3l-75 -114c-28 -43 -33 -54 -33 -69c0 -16 21 -26 62 -29l43 -3v-30l-115 3l-149 -3v30l40 5c16 2 39 21 61 55l338 512c14 21 22 39 22 47 c0 7 -15 10 -63 13l-51 3v30l300 -3l265 3l144 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 22 -4 27 -32 34c-37 8 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267c51 -3 122 -4 185 -4c51 0 80 4 84 38l6 52h35c-2 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 2 -74 4 -111h-35l-6 59 c-4 33 -33 37 -85 37l-184 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c22 6 35 51 44 113h41zM561 283v372h-15l-243 -372h258"],57429:[469,20,846,43,808,"808 278c0 -12 -1 -20 -2 -34c-76 -11 -122 -14 -198 -14h-159c2 -58 9 -86 30 -119c30 -50 90 -78 162 -78c48 0 77 10 143 47l15 -10l-22 -34c-4 -6 -26 -18 -54 -29c-45 -18 -88 -27 -129 -27c-61 0 -120 20 -161 53c-18 15 -30 27 -48 56l-134 -96 c-11 -8 -34 -13 -60 -13c-91 0 -148 50 -148 127c0 44 15 77 44 98c33 22 124 45 215 54l61 6c-3 58 -9 82 -29 109c-20 26 -56 42 -94 42c-37 0 -86 -13 -99 -27c-8 -8 -20 -32 -27 -58l-29 6v62l107 53c24 12 47 17 77 17c71 0 117 -21 160 -71c70 54 113 71 175 71 c76 0 143 -33 178 -87c16 -26 26 -64 26 -104zM363 117v116c-88 -9 -99 -11 -146 -23c-36 -10 -51 -17 -61 -29c-12 -16 -20 -37 -20 -59c0 -48 34 -77 92 -77c51 0 87 19 135 72zM717 267c0 52 -6 78 -25 110c-24 41 -53 59 -94 59c-45 0 -89 -20 -114 -51 c-22 -28 -30 -58 -33 -115c59 -5 88 -7 139 -6"],57430:[469,20,927,55,876,"876 278c0 -12 -1 -20 -2 -34c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-170c2 -58 9 -86 31 -119c33 -50 97 -78 174 -78c52 0 83 10 154 47l16 -10l-23 -34c-5 -6 -28 -18 -59 -29c-48 -18 -95 -27 -138 -27c-65 0 -129 20 -173 53c-19 15 -32 27 -52 56l-143 -96 c-12 -8 -37 -13 -65 -13c-97 0 -159 50 -159 127c0 44 16 77 48 98c35 22 132 45 231 54l65 6c-3 58 -9 82 -32 109c-21 26 -59 42 -100 42c-40 0 -93 -13 -107 -27c-8 -8 -21 -32 -29 -58l-30 6v62l114 53c26 12 51 17 83 17c77 0 126 -21 171 -71c76 54 122 71 189 71 c82 0 153 -33 190 -87c18 -26 28 -64 28 -104zM399 117v116c-95 -9 -106 -11 -157 -23c-38 -10 -55 -17 -65 -29c-13 -16 -21 -37 -21 -59c0 -48 36 -77 98 -77c55 0 94 19 145 72zM779 267c0 52 -7 78 -27 110c-25 41 -57 59 -101 59c-48 0 -95 -20 -122 -51 c-23 -28 -33 -58 -35 -115c63 -5 93 -7 148 -6"],57431:[888,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM552 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],57432:[888,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM601 749h-50l-182 73c-41 17 -51 24 -51 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57433:[677,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM375 506h-43l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],57434:[677,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM412 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 16 34 36 34c18 0 39 -11 64 -33"],57435:[946,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM532 887c0 -21 -22 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l27 49c30 9 49 14 68 14 c56 0 96 -26 96 -59"],57436:[946,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM580 887c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 9 24 41 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 52 14 73 14 c60 0 103 -26 103 -59"],57437:[703,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM373 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47 c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57438:[703,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM410 644c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 40 47 c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59"],57439:[846,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM608 793h-340v53h340v-53"],57440:[846,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM662 793h-365v53h365v-53"],57441:[619,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM448 566h-340v53h340v-53"],57442:[619,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM490 566h-365v53h365v-53"],57443:[689,20,868,57,831,"831 49l-95 -63c-7 -4 -18 -6 -37 -6c-52 0 -134 32 -197 77c-78 -55 -141 -77 -221 -77c-129 0 -224 80 -224 192c0 50 19 96 58 137c28 29 52 47 111 78c-23 53 -33 92 -33 133s10 73 26 86l74 60c20 16 43 23 72 23c68 0 107 -33 107 -90c0 -46 -22 -89 -70 -136 c-21 -20 -41 -35 -87 -66c61 -91 126 -165 223 -256c39 48 52 77 52 113c0 41 -13 76 -30 80c-13 3 -30 5 -94 10l36 45l105 -2c83 0 212 7 212 7c-10 -29 -13 -47 -13 -72c-43 6 -76 9 -153 12c4 -15 6 -24 6 -39c0 -63 -24 -111 -89 -177c93 -49 134 -63 188 -63 c18 0 34 5 66 19zM468 82c-123 126 -177 189 -226 270c-66 -48 -90 -85 -90 -143c0 -93 84 -173 181 -173c43 0 84 14 135 46zM399 569c0 38 -27 67 -63 67c-44 0 -67 -28 -67 -79c0 -35 8 -70 29 -126c59 38 101 92 101 138"],57444:[689,20,950,70,901,"901 49l-102 -63c-7 -4 -19 -6 -40 -6c-56 0 -143 32 -211 77c-83 -55 -151 -77 -237 -77c-139 0 -241 80 -241 192c0 50 21 96 62 137c31 29 56 47 120 78c-25 53 -35 92 -35 133s10 73 28 86l79 60c21 16 46 23 77 23c73 0 115 -33 115 -90c0 -46 -23 -89 -75 -136 c-23 -20 -44 -35 -93 -66c65 -91 134 -165 238 -256c42 48 56 77 56 113c0 41 -14 76 -31 80c-14 3 -33 5 -102 10l39 45l113 -2c89 0 227 7 227 7c-10 -29 -14 -47 -14 -72c-46 6 -81 9 -164 12c5 -15 6 -24 6 -39c0 -63 -26 -111 -95 -177c100 -49 144 -63 202 -63 c20 0 36 5 71 19zM511 82c-132 126 -189 189 -242 270c-71 -48 -97 -85 -97 -143c0 -93 90 -173 194 -173c47 0 90 14 145 46zM438 569c0 38 -30 67 -68 67c-47 0 -72 -28 -72 -79c0 -35 9 -70 31 -126c63 38 109 92 109 138"],57445:[700,250,868,26,834,"834 -193l-40 -32c-28 -21 -64 -25 -99 -25c-65 0 -96 49 -96 92c0 61 50 119 112 158h-15l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49 l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3v-30l-41 2c-42 1 -72 -32 -95 -65c-14 -21 -24 -44 -24 -66c0 -50 25 -72 52 -72c32 0 63 15 71 42l9 31l28 -7v-55zM547 269l-137 298l-138 -298h275"],57446:[700,250,950,38,905,"905 -193l-44 -32c-29 -21 -68 -25 -106 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 61 54 119 120 158h-16l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3 c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3v-30l-45 2c-44 1 -77 -32 -102 -65c-15 -21 -25 -44 -25 -66c0 -50 26 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l9 31l31 -7v-55zM597 269l-148 298l-148 -298h296"],57447:[469,250,565,45,523,"523 -193l-40 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 60 49 118 111 157l-41 -2l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32 c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30l-32 2c-37 2 -69 -22 -92 -50c-21 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 52 -72c32 0 64 15 71 42l9 31l28 -7v-55zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91 c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79"],57448:[469,250,625,57,571,"571 -193l-43 -32c-29 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 60 53 118 120 157l-45 -2l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32 c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30l-35 2c-40 2 -74 -22 -98 -50c-23 -25 -39 -53 -39 -81c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l10 31l30 -7v-55zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91 c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79"],57449:[939,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM547 839c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 112 99c57 0 106 -45 106 -100zM506 839c0 38 -27 64 -67 64c-41 0 -68 -25 -68 -63c0 -40 26 -65 67 -65s68 26 68 64"],57450:[939,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM597 839c0 -56 -53 -100 -117 -100c-66 0 -117 44 -117 101c0 55 52 99 119 99c62 0 115 -45 115 -100zM552 839c0 38 -29 64 -71 64c-44 0 -74 -25 -74 -63c0 -40 28 -65 73 -65c43 0 72 26 72 64"],57451:[692,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM387 592c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 111 99c58 0 107 -45 107 -100zM346 592c0 38 -28 64 -67 64 c-41 0 -68 -25 -68 -63c0 -40 26 -65 67 -65c40 0 68 26 68 64"],57452:[692,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM425 592c0 -56 -53 -100 -117 -100c-66 0 -117 44 -117 101c0 55 52 99 119 99c62 0 115 -45 115 -100zM380 592 c0 38 -29 64 -71 64c-44 0 -74 -25 -74 -63c0 -40 28 -65 73 -65c43 0 72 26 72 64"],57453:[694,20,834,36,799,"799 409c0 -137 -127 -275 -254 -275c-48 0 -77 30 -83 84c-54 -63 -82 -79 -134 -79c-80 0 -145 62 -145 141c0 119 114 229 237 229c52 0 83 -25 96 -80l19 70h96l-84 -279c-8 -30 -2 -57 23 -57c82 0 171 127 171 242c0 137 -127 239 -298 239 c-199 0 -347 -131 -347 -307s149 -307 351 -307c49 0 92 8 133 25c61 25 95 51 147 116h67c-34 -51 -52 -71 -86 -99c-76 -61 -167 -92 -269 -92c-226 0 -403 154 -403 351c0 204 176 363 402 363c203 0 361 -125 361 -285zM495 410c0 41 -23 72 -57 72 c-31 0 -66 -19 -96 -58c-34 -47 -62 -121 -62 -170c0 -53 26 -88 66 -88c36 0 68 23 96 68c30 49 53 125 53 176"],57454:[694,20,914,48,867,"867 409c0 -137 -137 -275 -273 -275c-51 0 -83 30 -88 84c-59 -63 -89 -79 -144 -79c-87 0 -156 62 -156 141c0 119 122 229 254 229c56 0 89 -25 103 -80l21 70h103l-90 -279c-10 -30 -3 -57 24 -57c88 0 184 127 184 242c0 137 -137 239 -321 239 c-212 0 -372 -131 -372 -307s161 -307 377 -307c53 0 98 8 143 25c65 25 102 51 158 116h71c-36 -51 -55 -71 -92 -99c-81 -61 -179 -92 -288 -92c-243 0 -433 154 -433 351c0 204 188 363 432 363c217 0 387 -125 387 -285zM541 410c0 41 -25 72 -61 72 c-34 0 -72 -19 -103 -58c-38 -47 -67 -121 -67 -170c0 -53 28 -88 70 -88c39 0 74 23 103 68c33 49 58 125 58 176"],57455:[872,3,868,26,834,"834 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -39 -93 -39 -106c0 -16 15 -23 53 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 44 20 59 49l240 502c42 85 54 119 54 119h35l263 -568c39 -81 51 -100 79 -102l37 -3 v-30zM547 269l-137 298l-138 -298h275zM618 872c-4 -58 -56 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57456:[872,3,950,38,905,"905 -3l-149 3l-163 -3v30l55 3c30 2 48 9 48 20c0 9 -4 22 -24 64l-54 115h-337l-33 -67c-24 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l44 -3v-30l-142 3l-127 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c44 85 57 119 57 119h37l283 -568c41 -81 54 -100 85 -102l40 -3 v-30zM597 269l-148 298l-148 -298h296zM673 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57457:[645,12,565,45,523,"523 -3c-27 2 -53 3 -80 3c-29 0 -57 -1 -85 -3l5 85l-135 -86c-8 -5 -26 -8 -46 -8c-86 0 -137 45 -137 123c0 87 62 134 210 159l108 18c-3 91 -46 128 -148 128c-50 0 -62 -7 -84 -54l-14 -31l-29 7v65l58 32c42 23 85 34 132 34c127 0 172 -53 172 -199v-183 c0 -49 5 -57 31 -58l42 -2v-30zM363 124v132c-83 -11 -143 -25 -170 -40c-33 -19 -54 -54 -54 -91c0 -43 38 -80 81 -80s112 38 143 79zM458 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100 c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],57458:[645,12,625,57,571,"571 -3c-29 2 -57 3 -87 3s-60 -1 -91 -3l6 85l-145 -86c-8 -5 -28 -8 -49 -8c-93 0 -148 45 -148 123c0 87 67 134 226 159l116 18c-3 91 -49 128 -159 128c-54 0 -67 -7 -90 -54l-15 -31l-31 7v65l62 32c45 23 92 34 142 34c136 0 185 -53 185 -199v-183 c0 -49 4 -57 32 -58l46 -2v-30zM399 124v132c-89 -11 -153 -25 -182 -40c-36 -19 -59 -54 -59 -91c0 -43 41 -80 88 -80c45 0 119 38 153 79zM501 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100 c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57459:[692,3,686,38,638,"638 228c0 -70 -38 -138 -103 -180c-49 -33 -120 -51 -200 -51c-45 0 -91 3 -135 3l-119 -3v23l28 10c15 5 24 28 24 65v474c0 79 -4 86 -55 90l-40 3v30l173 -3l195 3c132 0 195 -48 195 -136c0 -52 -27 -95 -80 -128c-30 -19 -55 -28 -109 -38c84 -6 121 -15 163 -43 c41 -27 63 -68 63 -119zM526 208c0 107 -69 156 -216 156c-21 0 -31 0 -73 -2v-315c27 -6 52 -8 84 -8c129 0 205 63 205 169zM493 533c0 83 -51 119 -168 119c-35 0 -60 -2 -88 -8v-243c34 -2 48 -2 66 -2c124 0 190 47 190 134"],57460:[692,3,755,50,694,"694 228c0 -70 -41 -138 -110 -180c-53 -33 -129 -51 -215 -51c-48 0 -97 3 -145 3l-128 -3v23l30 10c17 5 26 28 26 65v474c0 79 -4 86 -59 90l-43 3v30l185 -3l210 3c141 0 209 -48 209 -136c0 -52 -29 -95 -85 -128c-33 -19 -60 -28 -117 -38c90 -6 130 -15 174 -43 c45 -27 68 -68 68 -119zM573 208c0 107 -73 156 -231 156l-79 -2v-315c30 -6 57 -8 90 -8c140 0 220 63 220 169zM538 533c0 83 -55 119 -180 119c-37 0 -64 -2 -95 -8v-243c37 -2 52 -2 72 -2c133 0 203 47 203 134"],57461:[726,12,623,-6,564,"564 270c0 -73 -38 -156 -86 -188l-109 -72c-23 -15 -52 -22 -94 -22c-58 0 -97 10 -141 36l-43 -36l-18 6c8 70 9 97 9 159v467c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l9 -8v-349l60 56c29 26 82 44 133 44c116 0 198 -83 198 -199zM469 229 c0 107 -58 175 -149 175c-45 0 -88 -17 -118 -46c-18 -18 -29 -36 -29 -50v-215c0 -22 81 -54 138 -54c92 0 158 78 158 190"],57462:[726,12,687,2,614,"614 270c0 -73 -41 -156 -92 -188l-117 -72c-25 -15 -55 -22 -101 -22c-62 0 -104 10 -151 36l-46 -36l-19 6c8 70 9 97 9 159v467c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8v-349l65 56c30 26 88 44 143 44c124 0 211 -83 211 -199zM513 229 c0 107 -62 175 -161 175c-48 0 -93 -17 -126 -46c-19 -18 -31 -36 -31 -50v-215c0 -22 87 -54 148 -54c99 0 170 78 170 190"],57463:[671,-513,383,38,346,"346 671c-2 -44 -9 -66 -26 -93c-27 -42 -72 -65 -128 -65c-59 0 -106 25 -132 71c-14 26 -19 46 -22 87h33c3 -57 53 -98 121 -98s118 41 121 98h33"],57464:[671,-513,430,50,380,"380 671c-2 -44 -9 -66 -28 -93c-28 -42 -77 -65 -137 -65c-63 0 -113 25 -141 71c-15 26 -21 46 -24 87h36c3 -57 57 -98 129 -98c73 0 127 41 130 98h35"],57465:[726,184,681,310,371,"371 362h-61v364h61v-364zM371 -184h-61v364h61v-364"],57466:[726,184,749,342,407,"407 362h-65v364h65v-364zM407 -184h-65v364h65v-364"],57467:[709,20,793,34,740,"740 84l-30 -50c-75 -36 -157 -54 -248 -54c-256 0 -428 146 -428 362c0 135 65 240 190 307c73 39 163 60 258 60c80 0 159 -13 252 -41c-16 -66 -20 -102 -21 -152h-34v72c0 39 -110 79 -217 79c-187 0 -311 -122 -311 -306c0 -197 141 -327 354 -327 c83 0 158 20 225 60"],57468:[709,20,870,46,804,"804 84l-33 -50c-81 -36 -168 -54 -265 -54c-275 0 -460 146 -460 362c0 135 70 240 203 307c79 39 176 60 278 60c85 0 170 -13 270 -41c-17 -66 -21 -102 -22 -152h-37v72c0 39 -118 79 -232 79c-202 0 -335 -122 -335 -306c0 -197 152 -327 380 -327 c89 0 170 20 242 60"],57469:[469,20,504,38,460,"460 46l-23 -32c-11 -15 -92 -34 -149 -34c-146 0 -250 95 -250 230c0 88 41 158 117 202c65 38 126 57 179 57c44 0 83 -11 126 -35c-10 -36 -15 -77 -15 -123h-31l-7 61c-20 25 -72 45 -120 45c-98 0 -153 -60 -153 -167c0 -132 80 -218 201 -218c39 0 74 9 114 29"],57470:[469,20,559,50,503,"503 46l-24 -32c-12 -15 -100 -34 -161 -34c-156 0 -268 95 -268 230c0 88 44 158 126 202c70 38 135 57 191 57c48 0 89 -11 136 -35c-10 -36 -16 -77 -16 -123h-33l-8 61c-21 25 -77 45 -129 45c-105 0 -164 -60 -164 -167c0 -132 86 -218 216 -218c42 0 79 9 123 29"],57471:[888,20,793,34,740,"740 84l-30 -50c-75 -36 -157 -54 -248 -54c-256 0 -428 146 -428 362c0 135 65 240 190 307c73 39 163 60 258 60c80 0 159 -13 252 -41c-16 -66 -20 -102 -21 -152h-34v72c0 39 -110 79 -217 79c-187 0 -311 -122 -311 -306c0 -197 141 -327 354 -327 c83 0 158 20 225 60zM588 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57472:[888,20,870,46,804,"804 84l-33 -50c-81 -36 -168 -54 -265 -54c-275 0 -460 146 -460 362c0 135 70 240 203 307c79 39 176 60 278 60c85 0 170 -13 270 -41c-17 -66 -21 -102 -22 -152h-37v72c0 39 -118 79 -232 79c-202 0 -335 -122 -335 -306c0 -197 152 -327 380 -327 c89 0 170 20 242 60zM640 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 70 26c22 0 39 -12 39 -27"],57473:[677,20,504,38,460,"460 46l-23 -32c-11 -15 -92 -34 -149 -34c-146 0 -250 95 -250 230c0 88 41 158 117 202c65 38 126 57 179 57c44 0 83 -11 126 -35c-10 -36 -15 -77 -15 -123h-31l-7 61c-20 25 -72 45 -120 45c-98 0 -153 -60 -153 -167c0 -132 80 -218 201 -218c39 0 74 9 114 29z M434 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57474:[677,20,559,50,503,"503 46l-24 -32c-12 -15 -100 -34 -161 -34c-156 0 -268 95 -268 230c0 88 44 158 126 202c70 38 135 57 191 57c48 0 89 -11 136 -35c-10 -36 -16 -77 -16 -123h-33l-8 61c-21 25 -77 45 -129 45c-105 0 -164 -60 -164 -167c0 -132 86 -218 216 -218c42 0 79 9 123 29z M475 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l162 138c25 22 46 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57475:[676,-509,383,22,362,"362 676l-136 -167h-68l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57476:[676,-509,430,33,398,"398 676l-146 -167h-73l-146 167h41l141 -103l143 103h40"],57477:[887,20,793,34,740,"740 84l-30 -50c-75 -36 -157 -54 -248 -54c-256 0 -428 146 -428 362c0 135 65 240 190 307c73 39 163 60 258 60c80 0 159 -13 252 -41c-16 -66 -20 -102 -21 -152h-34v72c0 39 -110 79 -217 79c-187 0 -311 -122 -311 -306c0 -197 141 -327 354 -327 c83 0 158 20 225 60zM621 887l-146 -135h-74l-147 135h42l142 -84l143 84h40"],57478:[887,20,870,46,804,"804 84l-33 -50c-81 -36 -168 -54 -265 -54c-275 0 -460 146 -460 362c0 135 70 240 203 307c79 39 176 60 278 60c85 0 170 -13 270 -41c-17 -66 -21 -102 -22 -152h-37v72c0 39 -118 79 -232 79c-202 0 -335 -122 -335 -306c0 -197 152 -327 380 -327 c89 0 170 20 242 60zM676 887l-156 -135h-80l-158 135h45l153 -84l153 84h43"],57479:[676,20,504,38,460,"460 46l-23 -32c-11 -15 -92 -34 -149 -34c-146 0 -250 95 -250 230c0 88 41 158 117 202c65 38 126 57 179 57c44 0 83 -11 126 -35c-10 -36 -15 -77 -15 -123h-31l-7 61c-20 25 -72 45 -120 45c-98 0 -153 -60 -153 -167c0 -132 80 -218 201 -218c39 0 74 9 114 29z M457 676l-136 -167h-68l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57480:[676,20,559,50,503,"503 46l-24 -32c-12 -15 -100 -34 -161 -34c-156 0 -268 95 -268 230c0 88 44 158 126 202c70 38 135 57 191 57c48 0 89 -11 136 -35c-10 -36 -16 -77 -16 -123h-33l-8 61c-21 25 -77 45 -129 45c-105 0 -164 -60 -164 -167c0 -132 86 -218 216 -218c42 0 79 9 123 29z M500 676l-147 -167h-72l-146 167h41l141 -103l143 103h40"],57481:[709,225,793,34,740,"740 84l-30 -50c-75 -36 -157 -54 -248 -54h-15l-23 -55c11 3 18 4 29 4c57 0 93 -27 93 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-30 0 -43 2 -91 16l15 31c35 -9 51 -11 72 -11c37 0 58 15 58 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l42 90c-238 24 -377 158 -377 360 c0 135 65 241 190 307c74 39 162 60 258 60c80 0 158 -13 252 -41c-16 -66 -20 -102 -21 -152h-34v72c0 39 -110 79 -217 79c-188 0 -311 -121 -311 -306c0 -197 140 -327 354 -327c84 0 158 20 225 60"],57482:[709,225,870,46,804,"804 84l-33 -50c-81 -36 -168 -54 -265 -54h-17l-24 -55c11 3 18 4 30 4c62 0 101 -27 101 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-33 0 -47 2 -99 16l17 31c37 -9 55 -11 77 -11c40 0 62 15 62 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -26 -2 -48 -7l-8 6l46 90c-256 24 -405 158 -405 360 c0 135 70 241 203 307c80 39 175 60 278 60c85 0 169 -13 270 -41c-17 -66 -21 -102 -22 -152h-37v72c0 39 -118 79 -232 79c-203 0 -335 -121 -335 -306c0 -197 151 -327 380 -327c90 0 170 20 242 60"],57483:[469,225,504,38,460,"460 46l-23 -32c-11 -15 -87 -33 -134 -34l-23 -55c11 3 18 4 29 4c57 0 93 -27 93 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-30 0 -43 2 -91 16l15 31c35 -9 51 -11 72 -11c37 0 58 15 58 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l41 89c-136 10 -228 101 -228 229 c0 90 41 159 119 204c66 37 124 55 177 55c44 0 83 -11 126 -35c-10 -36 -15 -77 -15 -123h-31l-7 61c-20 26 -71 45 -120 45c-98 0 -153 -60 -153 -167c0 -132 80 -218 201 -218c39 0 73 9 114 29"],57484:[469,225,559,50,503,"503 46l-24 -32c-12 -15 -94 -33 -144 -34l-25 -55c12 3 19 4 31 4c62 0 100 -27 100 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-33 0 -47 2 -98 16l16 31c38 -9 55 -11 77 -11c40 0 62 15 62 43c0 23 -18 39 -46 39c-16 0 -26 -2 -48 -7l-9 6l45 89c-146 10 -245 101 -245 229 c0 90 44 159 128 204c70 37 133 55 189 55c48 0 89 -11 136 -35c-10 -36 -16 -77 -16 -123h-33l-8 61c-21 26 -76 45 -129 45c-105 0 -164 -60 -164 -167c0 -132 86 -218 216 -218c42 0 78 9 123 29"],57485:[10,225,383,115,341,"341 -141c0 -52 -52 -84 -135 -84c-29 0 -44 3 -91 16l15 31c36 -9 51 -11 71 -11c38 0 59 15 59 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l45 118h38l-28 -85c11 3 19 4 30 4c56 0 92 -27 92 -70"],57486:[10,225,430,132,376,"376 -141c0 -52 -56 -84 -145 -84c-32 0 -48 3 -99 16l17 31c38 -9 55 -11 76 -11c41 0 63 15 63 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -26 -2 -48 -7l-8 6l49 118h40l-29 -85c11 3 20 4 31 4c61 0 100 -27 100 -70"],57487:[562,101,565,76,498,"498 53l-21 -33c-56 -24 -101 -34 -159 -34c-24 0 -40 1 -67 5l-31 -92h-44l35 104c-46 22 -68 39 -92 71c-27 37 -43 89 -43 148c0 95 38 160 112 194l87 40c19 9 48 14 89 14l30 92h43l-29 -92c28 -1 58 -10 87 -26c-9 -49 -12 -84 -12 -130h-30l-10 66 c-14 14 -28 21 -55 31l-115 -353c32 -16 57 -22 92 -22c37 0 70 8 124 28zM347 419c-27 4 -35 5 -43 5c-83 0 -131 -64 -131 -173c0 -34 6 -66 16 -95c11 -32 20 -46 48 -72"],57488:[562,101,625,91,544,"544 53l-23 -33c-60 -24 -108 -34 -170 -34c-26 0 -43 1 -72 5l-33 -92h-48l37 104c-49 22 -72 39 -98 71c-29 37 -46 89 -46 148c0 95 40 160 120 194l93 40c21 9 52 14 96 14l32 92h47l-32 -92c30 -1 62 -10 94 -26c-10 -49 -13 -84 -13 -130h-33l-11 66 c-15 14 -29 21 -58 31l-124 -353c35 -16 62 -22 99 -22c40 0 75 8 133 28zM382 419c-30 4 -38 5 -46 5c-89 0 -141 -64 -141 -173c0 -34 6 -66 17 -95c12 -32 22 -46 51 -72"],57489:[676,-509,383,22,362,"362 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68"],57490:[676,-509,430,33,398,"398 509h-41l-142 103l-141 -103h-41l146 167h73"],57491:[456,5,292,82,208,"208 53c0 -31 -30 -58 -65 -58c-32 0 -61 28 -61 58s29 58 62 58c34 0 64 -28 64 -58zM208 397c0 -30 -30 -57 -65 -57c-32 0 -61 28 -61 58s29 58 62 58c34 0 64 -28 64 -59"],57492:[456,5,332,97,233,"233 53c0 -31 -33 -58 -70 -58c-34 0 -66 28 -66 58s32 58 67 58c36 0 69 -28 69 -58zM233 397c0 -30 -33 -57 -70 -57c-34 0 -66 28 -66 58s32 58 67 58c36 0 69 -28 69 -59"],57493:[123,155,292,27,248,"248 109c-31 -77 -72 -140 -161 -245l-44 -19l-16 11c64 96 91 161 99 237l106 30"],57494:[123,155,332,39,275,"275 109c-33 -77 -77 -140 -172 -245l-48 -19l-16 11c68 96 97 161 105 237l115 30"],57495:[692,3,864,34,829,"829 385c0 -107 -48 -215 -127 -286c-76 -69 -181 -102 -320 -102c-53 0 -106 3 -158 3l-152 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 78 -5 87 -55 90l-44 3v30l225 -3c63 0 126 3 189 3c230 0 381 -121 381 -307zM712 359c0 100 -25 172 -77 220c-58 53 -156 73 -277 73 c-55 0 -93 -3 -121 -8v-595c28 -6 62 -8 112 -8c123 0 189 17 254 66c72 54 109 140 109 252"],57496:[692,3,946,46,899,"899 385c0 -107 -52 -215 -136 -286c-82 -69 -194 -102 -344 -102c-56 0 -114 3 -170 3l-162 -3v23l36 16c19 8 29 30 29 59v474c0 78 -6 87 -59 90l-47 3v30l241 -3l203 3c247 0 409 -121 409 -307zM773 359c0 100 -26 172 -83 220c-62 53 -167 73 -297 73 c-58 0 -99 -3 -130 -8v-595c31 -6 67 -8 121 -8c132 0 202 17 272 66c78 54 117 140 117 252"],57497:[726,12,686,48,641,"641 -3c-33 2 -66 3 -99 3c-28 0 -56 -1 -84 -3l5 92l-121 -93c-5 -4 -30 -8 -52 -8c-71 0 -122 13 -159 42c-53 40 -83 106 -83 186c0 85 40 158 103 188l96 46c27 13 53 19 82 19c39 0 69 -8 130 -32v183c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616 c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM459 221v129c0 8 -13 21 -36 35c-38 24 -82 37 -123 37c-98 0 -157 -64 -157 -173c0 -119 69 -204 165 -204c51 0 104 31 135 78c14 23 16 33 16 98"],57498:[726,12,755,61,697,"697 -3c-35 2 -71 3 -106 3c-30 0 -60 -1 -90 -3l6 92l-130 -93c-6 -4 -33 -8 -56 -8c-76 0 -131 13 -171 42c-57 40 -89 106 -89 186c0 85 43 158 110 188l103 46c29 13 57 19 89 19c41 0 74 -8 139 -32v183c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8v-616 c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30zM502 221v129c0 8 -14 21 -39 35c-41 24 -87 37 -132 37c-105 0 -168 -64 -168 -173c0 -119 73 -204 176 -204c55 0 113 31 145 78c16 23 18 33 18 98"],57499:[887,3,864,34,829,"829 385c0 -107 -48 -215 -127 -286c-76 -69 -181 -102 -320 -102c-53 0 -106 3 -158 3l-152 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 78 -5 87 -55 90l-44 3v30l225 -3c63 0 126 3 189 3c230 0 381 -121 381 -307zM712 359c0 100 -25 172 -77 220c-58 53 -156 73 -277 73 c-55 0 -93 -3 -121 -8v-595c28 -6 62 -8 112 -8c123 0 189 17 254 66c72 54 109 140 109 252zM565 887l-146 -135h-74l-148 135h42l143 -84l142 84h41"],57500:[887,3,946,46,899,"899 385c0 -107 -52 -215 -136 -286c-82 -69 -194 -102 -344 -102c-56 0 -114 3 -170 3l-162 -3v23l36 16c19 8 29 30 29 59v474c0 78 -6 87 -59 90l-47 3v30l241 -3l203 3c247 0 409 -121 409 -307zM773 359c0 100 -26 172 -83 220c-62 53 -167 73 -297 73 c-58 0 -99 -3 -130 -8v-595c31 -6 67 -8 121 -8c132 0 202 17 272 66c78 54 117 140 117 252zM616 887l-157 -135h-80l-158 135h45l153 -84l153 84h44"],57501:[726,12,686,48,749,"641 -3c-33 2 -66 3 -99 3c-28 0 -56 -1 -84 -3l5 92l-121 -93c-5 -4 -30 -8 -52 -8c-71 0 -122 13 -159 42c-53 40 -83 106 -83 186c0 85 40 158 103 188l96 46c27 13 53 19 82 19c39 0 69 -8 130 -32v183c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616 c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM459 221v129c0 8 -13 21 -36 35c-38 24 -82 37 -123 37c-98 0 -157 -64 -157 -173c0 -119 69 -204 165 -204c51 0 104 31 135 78c14 23 16 33 16 98zM749 715c-29 -70 -52 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c42 62 51 96 58 160 c46 12 53 15 86 25"],57502:[726,12,755,61,813,"697 -3c-35 2 -71 3 -106 3c-30 0 -60 -1 -90 -3l6 92l-130 -93c-6 -4 -33 -8 -56 -8c-76 0 -131 13 -171 42c-57 40 -89 106 -89 186c0 85 43 158 110 188l103 46c29 13 57 19 89 19c41 0 74 -8 139 -32v183c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8v-616 c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30zM502 221v129c0 8 -14 21 -39 35c-41 24 -87 37 -132 37c-105 0 -168 -64 -168 -173c0 -119 73 -204 176 -204c55 0 113 31 145 78c16 23 18 33 18 98zM813 715c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160 c49 12 57 15 93 25"],57503:[692,3,864,25,829,"829 385c0 -107 -48 -215 -127 -286c-76 -69 -181 -102 -320 -102c-53 0 -106 3 -158 3l-152 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v251h-108v36h108v187c0 78 -5 87 -55 90l-44 3v30l225 -3c63 0 126 3 189 3c230 0 381 -121 381 -307zM712 359c0 100 -25 172 -77 220 c-58 53 -156 73 -277 73c-55 0 -93 -3 -121 -8v-262h200v-36h-200v-297c28 -6 62 -8 112 -8c123 0 189 17 254 66c72 54 109 140 109 252"],57504:[692,3,946,36,899,"899 385c0 -107 -52 -215 -136 -286c-82 -69 -194 -102 -344 -102c-56 0 -114 3 -170 3l-162 -3v23l36 16c19 8 29 30 29 59v251h-116v36h116v187c0 78 -6 87 -59 90l-47 3v30l241 -3l203 3c247 0 409 -121 409 -307zM773 359c0 100 -26 172 -83 220 c-62 53 -167 73 -297 73c-58 0 -99 -3 -130 -8v-262h216v-36h-216v-297c31 -6 67 -8 121 -8c132 0 202 17 272 66c78 54 117 140 117 252"],57505:[726,12,686,48,641,"641 -3c-23 1 -45 1 -52 2l-47 1l-84 -3l5 92l-121 -93c-5 -4 -30 -8 -52 -8c-71 0 -122 13 -159 42c-53 40 -83 106 -83 186c0 85 40 158 103 188l96 46c27 13 53 19 82 19c39 0 69 -8 130 -32v118h-158v36h158v29c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8 v-127h90v-36h-90v-453c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM459 221v129c0 8 -13 21 -36 35c-38 24 -82 37 -123 37c-98 0 -157 -64 -157 -173c0 -119 69 -204 165 -204c51 0 104 31 135 78c14 23 16 33 16 98"],57506:[726,12,755,61,697,"697 -3c-24 1 -48 1 -56 2l-50 1l-90 -3l6 92l-130 -93c-6 -4 -33 -8 -56 -8c-76 0 -131 13 -171 42c-57 40 -89 106 -89 186c0 85 43 158 110 188l103 46c29 13 57 19 89 19c41 0 74 -8 139 -32v118h-170v36h170v29c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8 v-127h97v-36h-97v-453c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30zM502 221v129c0 8 -14 21 -39 35c-41 24 -87 37 -132 37c-105 0 -168 -64 -168 -173c0 -119 73 -204 176 -204c55 0 113 31 145 78c16 23 18 33 18 98"],57507:[642,-542,383,29,354,"138 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM354 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50"],57508:[642,-542,430,40,390,"157 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50zM390 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57509:[731,116,565,43,523,"523 207c0 -75 -37 -139 -105 -180c-36 -22 -65 -32 -125 -43l5 -100h-49c2 21 2 34 4 98c-68 1 -139 16 -210 42c6 39 10 69 13 148h35v-64c0 -24 2 -29 15 -41c30 -27 76 -42 147 -49v279c-86 9 -124 19 -156 41c-37 25 -54 64 -54 120c0 74 33 134 96 171 c32 20 58 28 114 37l-4 65h49c-2 -19 -4 -31 -5 -62c88 -6 130 -16 181 -43c-9 -33 -14 -72 -14 -126h-35v42c0 37 -4 49 -25 62c-27 16 -56 25 -107 29v-260c95 -9 137 -20 172 -43c39 -26 58 -66 58 -123zM437 173c0 73 -37 104 -144 119v-274c88 14 144 74 144 155z M253 379v251c-39 -4 -57 -10 -78 -26c-33 -24 -51 -63 -51 -110c0 -73 35 -104 129 -115"],57510:[731,116,625,55,571,"571 207c0 -75 -40 -139 -113 -180c-39 -22 -69 -32 -134 -43l5 -100h-53c3 21 3 34 5 98c-73 1 -150 16 -226 42c7 39 11 69 14 148h38v-64c0 -24 2 -29 16 -41c33 -27 82 -42 158 -49v279c-93 9 -133 19 -167 41c-40 25 -59 64 -59 120c0 74 36 134 103 171 c35 20 63 28 123 37l-5 65h53c-2 -19 -4 -31 -5 -62c94 -6 139 -16 194 -43c-10 -33 -15 -72 -15 -126h-37v42c0 37 -5 49 -27 62c-29 16 -61 25 -115 29v-260c102 -9 146 -20 184 -43c42 -26 63 -66 63 -123zM479 173c0 73 -40 104 -155 119v-274c94 14 155 74 155 155z M281 379v251c-42 -4 -61 -10 -84 -26c-35 -24 -54 -63 -54 -110c0 -73 37 -104 138 -115"],57511:[642,-542,292,92,201,"201 592c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57512:[642,-542,332,108,225,"225 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57513:[-93,193,292,92,201,"201 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57514:[-93,193,332,108,225,"225 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57515:[692,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38"],57516:[692,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41"],57517:[469,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6"],57518:[469,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6"],57519:[888,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM493 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113 c26 17 47 25 66 26c20 0 36 -12 36 -27"],57520:[888,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM538 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50 l174 113c27 17 51 25 71 26c21 0 38 -12 38 -27"],57521:[677,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM443 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c18 0 34 -15 34 -34"],57522:[677,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM484 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47l162 138c26 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57523:[887,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM526 887l-146 -135h-75l-147 135h42l142 -84l143 84h41"],57524:[887,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM573 887l-156 -135h-80l-158 135h45l153 -84 l153 84h43"],57525:[676,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM466 676l-137 -167h-67l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57526:[676,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM509 676l-146 -167h-73l-146 167h41l142 -103l142 103h40"],57527:[887,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57528:[887,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57529:[676,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM466 509h-39l-131 103l-132 -103h-38l136 167h67"],57530:[676,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM509 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l146 167h73"],57531:[1046,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM471 1019c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l163 113 c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57532:[1046,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM515 1019c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50 l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57533:[803,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM424 776c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l163 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27z M480 509h-42l-142 84l-143 -84h-41l147 135h74"],57534:[803,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM465 776c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-51l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27z M524 509h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57535:[887,193,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75zM398 -143 c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57536:[887,193,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80z M437 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57537:[676,193,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM466 509h-39l-131 103l-132 -103h-38l136 167h67zM350 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50 c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57538:[676,193,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM509 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l146 167h73zM385 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50 c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57539:[1046,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM479 907h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27 c18 -1 40 -9 65 -26zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57540:[1046,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM523 907h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39 s18 27 39 27c19 -1 43 -9 70 -26zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57541:[803,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM432 664h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c19 -1 40 -9 65 -26zM480 509h-42l-142 84 l-143 -84h-41l147 135h74"],57542:[803,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM473 664h-51l-182 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 70 -26zM524 509h-44l-153 84 l-154 -84h-43l157 135h79"],57543:[1088,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM527 1029c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31 c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 39 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -50 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c55 0 96 -26 96 -59zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57544:[1088,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM575 1029c0 -21 -24 -42 -60 -62 c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 9 24 41 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57545:[845,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM480 786c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12 c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c55 0 96 -26 96 -59zM480 509h-42l-142 84l-143 -84h-41l147 135h74"],57546:[845,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM524 786c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12 c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59zM524 509h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57547:[1022,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM523 1022c-4 -58 -56 -105 -118 -105c-24 0 -42 4 -75 19 c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31zM527 752h-42l-143 84l-142 -84h-41l146 135h75"],57548:[1022,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM571 1022c-5 -58 -61 -105 -127 -105 c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34zM575 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57549:[779,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM477 779c-5 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -42 4 -74 19c-41 18 -63 26 -78 26 c-26 0 -43 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c27 0 40 -4 97 -30c27 -11 39 -15 52 -15c30 0 48 13 64 50h32zM480 509h-42l-142 84l-143 -84h-41l147 135h74"],57550:[779,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM521 779c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26 c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34zM524 509h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57551:[869,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM289 819c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50 c31 0 53 -21 53 -50zM506 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57552:[869,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM320 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50 s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM552 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57553:[642,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM241 592c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50zM458 592 c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57554:[642,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM268 592c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM501 592 c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57555:[869,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM398 819c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50 c31 0 53 -21 53 -50"],57556:[869,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM437 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50 s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57557:[642,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM350 592c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57558:[642,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM385 592c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57559:[692,193,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM398 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50 c31 0 53 -21 53 -50"],57560:[692,193,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM437 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50 s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57561:[469,193,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM350 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57562:[469,193,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM385 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57563:[888,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM457 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27 c19 -1 40 -9 65 -26"],57564:[888,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM500 749h-51l-182 73c-41 17 -50 24 -50 39 s17 27 38 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57565:[677,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM393 506h-44l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 16 34 34 34c17 0 36 -11 60 -33"],57566:[677,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM431 506h-47l-169 90c-38 21 -46 29 -46 47c0 19 16 34 36 34c17 0 38 -11 64 -33"],57567:[946,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM438 887c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31 c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -33 -9l-13 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59"],57568:[946,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM480 887c0 -21 -24 -42 -60 -62 c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],57569:[703,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM390 644c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12 c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-14 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59"],57570:[703,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM428 644c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12 c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59"],57571:[689,20,565,43,516,"516 206c0 -124 -118 -226 -260 -226c-123 0 -213 76 -213 179c0 52 21 97 63 135c24 21 42 32 87 51c-96 57 -125 95 -125 163c0 105 95 181 224 181c116 0 193 -58 193 -144c0 -60 -35 -102 -134 -164c124 -52 165 -95 165 -175zM430 164c0 54 -42 103 -110 131l-88 36 c-80 -45 -112 -91 -112 -164c0 -93 60 -153 153 -153c88 0 157 66 157 150zM411 534c0 73 -52 121 -132 121c-77 0 -129 -45 -129 -111c0 -50 34 -90 103 -121l60 -27c71 42 98 81 98 138"],57572:[689,20,625,55,563,"563 206c0 -124 -126 -226 -279 -226c-132 0 -229 76 -229 179c0 52 23 97 68 135c26 21 46 32 94 51c-103 57 -135 95 -135 163c0 105 102 181 241 181c124 0 207 -58 207 -144c0 -60 -37 -102 -144 -164c134 -52 177 -95 177 -175zM470 164c0 54 -44 103 -118 131 l-93 36c-87 -45 -121 -91 -121 -164c0 -93 65 -153 164 -153c95 0 168 66 168 150zM451 534c0 73 -57 121 -142 121c-83 0 -139 -45 -139 -111c0 -50 37 -90 111 -121l64 -27c76 42 106 81 106 138"],57573:[846,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM514 793h-341v53h341v-53"],57574:[846,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM561 793h-366v53h366v-53"],57575:[619,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM466 566h-340v53h340v-53"],57576:[619,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM509 566h-365v53h365v-53"],57577:[692,187,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -106 -71 -204 -179 -204c-71 0 -141 22 -196 62l48 44c37 -40 91 -62 148 -62c64 0 84 71 84 139l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30 l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3l131 3v-30"],57578:[692,187,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -106 -76 -204 -192 -204c-76 0 -151 22 -210 62l51 44c40 -40 98 -62 159 -62c69 0 90 71 90 139l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30 l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30l136 -3l140 3v-30"],57579:[469,167,654,17,548,"548 102c0 -138 -83 -269 -221 -269v34c120 0 130 144 130 272v142c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66 c23 18 46 25 86 25c123 0 182 -57 182 -174v-193"],57580:[469,167,721,27,598,"598 102c0 -138 -90 -269 -238 -269v34c129 0 140 144 140 272v142c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66 c25 18 49 25 93 25c131 0 195 -57 195 -174v-193"],57581:[692,250,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164h-1c-49 -1 -98 -15 -128 -51c-20 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 26 -72 53 -72c31 0 63 15 71 42l8 31l29 -7v-55l-41 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 60 48 117 109 156l-51 -1l-253 3l-134 -3v30l39 3 c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116 c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38"],57582:[692,250,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164h-2c-52 -1 -105 -15 -137 -51c-22 -25 -38 -53 -38 -81c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l9 31l31 -7v-55l-43 -32c-30 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 60 52 117 117 156l-55 -1l-271 3l-144 -3v30l42 3 c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116 c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41"],57583:[469,250,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-3 -3 -9 -8 -19 -13c-36 -19 -69 -43 -94 -74c-20 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 53 -72c31 0 63 15 70 42l9 31l29 -7 v-55l-41 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 53 37 104 88 142c-16 -3 -31 -4 -47 -4c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40 c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6"],57584:[469,250,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-2 -3 -9 -8 -20 -13c-39 -19 -74 -43 -101 -74c-22 -25 -38 -53 -38 -81c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l9 31l31 -7 v-55l-44 -32c-29 -21 -67 -25 -106 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 53 40 104 95 142c-18 -3 -34 -4 -51 -4c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129 c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6"],57585:[692,3,864,25,829,"829 385c0 -107 -48 -215 -127 -286c-76 -69 -181 -102 -320 -102c-53 0 -106 3 -158 3l-152 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v251h-108v36h108v187c0 78 -5 87 -55 90l-44 3v30l225 -3c63 0 126 3 189 3c230 0 381 -121 381 -307zM712 359c0 100 -25 172 -77 220 c-58 53 -156 73 -277 73c-55 0 -93 -3 -121 -8v-262h200v-36h-200v-297c28 -6 62 -8 112 -8c123 0 189 17 254 66c72 54 109 140 109 252"],57586:[692,3,946,36,899,"899 385c0 -107 -52 -215 -136 -286c-82 -69 -194 -102 -344 -102c-56 0 -114 3 -170 3l-162 -3v23l36 16c19 8 29 30 29 59v251h-116v36h116v187c0 78 -6 87 -59 90l-47 3v30l241 -3l203 3c247 0 409 -121 409 -307zM773 359c0 100 -26 172 -83 220 c-62 53 -167 73 -297 73c-58 0 -99 -3 -130 -8v-262h216v-36h-216v-297c31 -6 67 -8 121 -8c132 0 202 17 272 66c78 54 117 140 117 252"],57587:[728,20,615,45,559,"559 262c0 -168 -111 -282 -272 -282c-145 0 -242 96 -242 237c0 148 108 252 260 252c42 0 81 -8 117 -25l2 2c-30 62 -64 106 -107 142l-152 -68l-20 30l148 66c-33 29 -73 52 -133 80l37 32c80 -44 109 -62 145 -90l156 70l20 -30l-143 -64c59 -54 83 -82 112 -125 c48 -73 72 -147 72 -227zM463 240c0 62 -14 109 -42 141c-32 35 -77 55 -127 55c-94 0 -148 -66 -148 -184c0 -140 67 -239 160 -239c35 0 65 11 88 32c43 41 69 113 69 195"],57588:[728,20,679,57,610,"610 262c0 -168 -120 -282 -293 -282c-155 0 -260 96 -260 237c0 148 116 252 280 252c45 0 87 -8 125 -25l3 2c-33 62 -69 106 -115 142l-164 -68l-21 30l159 66c-36 29 -78 52 -143 80l40 32c86 -44 117 -62 156 -90l167 70l21 -30l-153 -64c63 -54 89 -82 120 -125 c52 -73 78 -147 78 -227zM507 240c0 62 -15 109 -46 141c-34 35 -83 55 -136 55c-101 0 -159 -66 -159 -184c0 -140 72 -239 172 -239c38 0 69 11 94 32c47 41 75 113 75 195"],57589:[872,3,686,34,633,"633 164c-10 -52 -17 -106 -17 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l39 3c52 4 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-39v65c0 23 -3 27 -29 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -128 -8v-267c48 -3 120 -4 175 -4 c47 0 67 4 76 38c6 19 6 52 6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-280c32 -6 52 -8 108 -8c98 0 178 5 201 12c15 5 29 36 36 79l5 34h38zM523 872c-4 -58 -56 -105 -118 -105c-24 0 -42 4 -75 19 c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57590:[872,3,755,46,689,"689 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-196 -3l-271 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l271 3l146 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -4 27 -32 34c-37 9 -103 14 -169 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c51 -3 128 -4 187 -4c50 0 72 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 190 5 215 12c16 5 31 36 38 79l6 34h41zM571 872c-5 -58 -61 -105 -127 -105 c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],57591:[645,20,542,38,498,"498 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-159c2 -58 10 -86 30 -119c31 -49 90 -78 160 -78c47 0 72 9 142 47l14 -10l-21 -34c-5 -6 -28 -19 -57 -30c-45 -18 -85 -26 -126 -26c-81 0 -155 31 -198 84c-30 38 -46 92 -46 155c0 104 36 166 126 213 c44 24 91 37 132 37c122 0 202 -75 202 -190zM401 267c0 67 -11 96 -35 129c-19 27 -48 40 -84 40c-52 0 -99 -27 -122 -71c-14 -26 -18 -48 -18 -95c59 -5 87 -6 137 -6zM475 645c-4 -58 -56 -105 -118 -105c-24 0 -42 4 -75 19c-40 18 -62 26 -77 26 c-26 0 -43 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 40 -4 97 -30c26 -11 38 -15 52 -15c30 0 47 13 64 50h31"],57592:[645,20,600,50,544,"544 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c3 -58 11 -86 33 -119c33 -49 96 -78 172 -78c50 0 77 9 152 47l15 -10l-23 -34c-5 -6 -29 -19 -61 -30c-48 -18 -91 -26 -135 -26c-87 0 -167 31 -212 84c-33 38 -50 92 -50 155c0 104 39 166 135 213 c48 24 98 37 142 37c131 0 217 -75 217 -190zM440 267c0 67 -12 96 -37 129c-21 27 -52 40 -91 40c-56 0 -106 -27 -131 -71c-15 -26 -19 -48 -19 -95c63 -5 93 -6 147 -6zM520 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26 c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 125 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34"],57593:[689,20,565,8,556,"556 29c-17 -14 -65 -49 -179 -49c-194 0 -271 153 -285 296c-42 0 -69 -1 -84 -2l19 51c17 -3 28 -5 63 -5v56c-32 0 -67 0 -81 -1l20 51c15 -4 39 -6 67 -6c21 133 104 269 281 269c114 0 162 -35 179 -49c-3 -24 -17 -85 -17 -126h-34l-2 90c-21 34 -73 50 -131 50 c-86 0 -165 -90 -185 -234h186c36 0 70 2 97 6l-20 -52l-269 2c-1 -14 -1 -29 -1 -56c82 0 171 0 251 5l-20 -51l-229 2c17 -161 97 -261 190 -261c48 0 105 14 128 46l4 94h35c0 -41 14 -102 17 -126"],57594:[689,20,625,18,606,"606 29c-19 -14 -70 -49 -192 -49c-208 0 -291 153 -306 296c-45 0 -74 -1 -90 -2l21 51c17 -3 29 -5 66 -5v56c-34 0 -71 0 -86 -1l21 51c16 -4 42 -6 72 -6c23 133 112 269 302 269c122 0 173 -35 192 -49c-3 -24 -19 -85 -19 -126h-36l-2 90c-22 34 -79 50 -141 50 c-92 0 -176 -90 -198 -234h200c38 0 74 2 104 6l-21 -52l-289 2c-1 -14 -1 -29 -1 -56c87 0 183 0 269 5l-21 -51l-246 2c17 -161 104 -261 203 -261c52 0 113 14 138 46l4 94h37c0 -41 16 -102 19 -126"],57595:[694,5,323,98,225,"225 53c0 -31 -31 -58 -66 -58c-31 0 -61 28 -61 58s30 58 62 58c34 0 65 -28 65 -58zM221 669c0 -22 -2 -54 -7 -95l-32 -326v-25l-30 -23l-11 5l-2 40l-36 411l81 38h37v-25"],57596:[694,5,365,115,250,"250 53c0 -31 -32 -58 -70 -58c-34 0 -65 28 -65 58s31 58 66 58c37 0 69 -28 69 -58zM247 669c0 -22 -2 -54 -8 -95l-34 -326v-25l-33 -23l-12 5l-2 40l-39 411l88 38h40v-25"],57597:[454,245,323,98,225,"225 396c0 -30 -30 -58 -62 -58c-34 0 -65 28 -65 58c0 31 31 58 66 58c31 0 61 -28 61 -58zM220 -207l-81 -38h-37v25c0 22 2 54 7 95l32 326v25l30 23l11 -5l2 -40"],57598:[454,245,365,115,250,"250 396c0 -30 -31 -58 -66 -58c-36 0 -69 28 -69 58c0 31 33 58 70 58c34 0 65 -28 65 -58zM246 -207l-88 -38h-40v25c0 22 3 54 8 95l34 326v25l33 23l12 -5l2 -40"],57599:[692,3,626,34,594,"594 689c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 23 -4 28 -30 34c-34 8 -95 14 -147 14c-64 0 -84 -1 -117 -8v-267c48 -3 114 -4 173 -4c48 0 75 4 78 38l6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32s-2 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-175 -3v-207 c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l192 -3l235 3"],57600:[692,3,691,46,647,"647 689c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -3 28 -31 34c-36 8 -102 14 -158 14c-69 0 -90 -1 -125 -8v-267c51 -3 121 -4 185 -4c51 0 80 4 84 38l6 52h35c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-35s-2 37 -6 59c-8 33 -31 37 -82 37l-187 -3v-207 c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l206 -3l252 3"],57601:[728,3,383,35,382,"382 640l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -28 -76 -143v-85c48 0 95 1 143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c24 25 62 42 97 42c14 0 27 -3 50 -11 v-77"],57602:[728,3,430,47,419,"419 640l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -28 -82 -143v-85c52 0 102 1 154 4l-9 -53h-145v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c26 25 67 42 104 42c15 0 29 -3 54 -11 v-77"],57603:[728,12,975,35,957,"957 17l-104 -29l-289 252v-138c0 -63 3 -70 40 -72l48 -3v-30l-132 3l-138 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-47v-21l-25 -6c-26 21 -50 28 -80 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85c48 0 95 1 143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30 l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c17 0 46 -3 68 -11v-26c76 11 111 19 156 35l10 -8v-457l79 59c41 30 94 75 164 139h109v-30c-38 0 -67 -11 -118 -47l-141 -101c19 -20 32 -33 70 -68 l138 -125c34 -31 66 -48 92 -48v-23"],57604:[728,12,1065,47,1037,"1037 17l-113 -29l-310 252v-138c0 -63 4 -70 44 -72l51 -3v-30l-141 3l-149 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v518c0 30 -8 41 -29 41h-50v-21l-27 -6c-28 21 -54 28 -86 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85c52 0 102 1 154 4l-9 -53h-145v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30 l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 49 -3 73 -11v-26c81 11 119 19 167 35l10 -8v-457l86 59c43 30 100 75 175 139h117v-30c-41 0 -71 -11 -126 -47l-151 -101c20 -20 34 -33 75 -68 l147 -125c38 -31 72 -48 100 -48v-23"],57605:[728,3,699,35,698,"698 640l-13 -6c-26 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85l143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 41 -72l50 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283h-225v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22 l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c17 0 30 -3 52 -11v-77l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85h225v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 96 42c16 0 29 -3 51 -11v-77"],57606:[728,3,769,47,758,"758 640l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -81 -27 -81 -143v-85l153 4l-8 -53h-145v-283c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283h-241v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22 l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85h241v42c0 66 16 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77"],57607:[728,3,998,35,965,"889 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM965 -3l-136 3l-137 -3v30l50 3c38 2 41 9 41 72v223c0 66 -5 73 -48 73h-40v28c64 7 122 21 170 43l9 -7v-360c0 -63 4 -70 41 -72l50 -3v-30zM697 640l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28 c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85l132 4l-8 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 40 -72l57 -3v-30l-142 3l-137 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283h-224v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66 c25 26 62 42 95 42c17 0 30 -3 52 -11v-77l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85h224v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c17 0 30 -3 52 -11v-77"],57608:[728,3,1089,47,1045,"963 592c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM1045 -3l-146 3l-147 -3v30l54 3c40 2 44 9 44 72v223c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c69 7 131 21 182 43l11 -7v-360c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM757 640l-14 -6 c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85l142 4l-8 -53h-134v-283c0 -63 4 -70 44 -72l61 -3v-30l-153 3l-147 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283h-240v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42 c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85h240v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77"],57609:[728,3,1001,35,969,"969 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v504c0 36 -10 55 -27 55h-46v-21l-24 -6c-33 21 -52 28 -82 28c-61 0 -75 -28 -75 -143v-85l143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 41 -72l56 -3v-30l-141 3l-138 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283h-225v-283 c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c17 0 30 -3 52 -11v-77l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -27 -76 -143v-85h225v42c0 66 14 111 45 144l64 66 c25 26 62 42 96 42c10 0 20 -1 43 -6c10 -2 12 -3 24 -5v-28c73 14 109 22 155 37l10 -10v-614c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30"],57610:[728,3,1093,47,1050,"1050 -3l-147 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v504c0 36 -10 55 -29 55h-49v-21l-26 -6c-35 21 -56 28 -88 28c-65 0 -80 -28 -80 -143v-85l153 4l-8 -53h-145v-283c0 -63 3 -70 43 -72l61 -3v-30l-152 3l-148 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283h-241v-283 c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c18 0 32 -3 55 -11v-77l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -27 -82 -143v-85h241v42c0 66 16 111 49 144l68 66 c27 26 67 42 103 42c12 0 23 -1 47 -6c11 -2 13 -3 26 -5v-28c78 14 117 22 166 37l10 -10v-614c0 -63 4 -70 44 -72l54 -3v-30"],57611:[728,3,679,35,650,"382 640l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -28 -76 -143v-85c48 0 95 1 143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c24 25 62 42 97 42c14 0 27 -3 50 -11 v-77zM650 -3l-136 3l-137 -3v30l50 3c38 2 41 9 41 72v223c0 66 -5 73 -48 73h-40v28c64 7 122 21 170 43l9 -7v-360c0 -63 4 -70 41 -72l50 -3v-30zM574 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57612:[728,3,748,47,707,"419 640l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -28 -82 -143v-85c52 0 102 1 154 4l-9 -53h-145v-283c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c26 25 67 42 104 42c15 0 29 -3 54 -11 v-77zM707 -3l-146 3l-147 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v223c0 66 -4 73 -51 73h-43v28c69 7 131 21 182 43l11 -7v-360c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM625 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57613:[689,20,565,24,510,"510 253c0 -74 -35 -142 -101 -196c-60 -48 -137 -77 -210 -77c-47 0 -91 9 -121 24c-16 44 -29 76 -54 133l26 14l50 -82c16 -26 70 -44 129 -44c119 0 189 65 189 176c0 108 -66 176 -170 176c-54 0 -83 -14 -134 -61l-22 6c3 44 6 137 6 225l-2 137l6 5l189 -5l190 5 l5 -5c-2 -18 -2 -24 -2 -40c0 -15 0 -21 2 -39l-5 -5l-333 5l-9 -209c67 37 106 50 159 50c124 0 212 -80 212 -193"],57614:[689,20,625,35,557,"557 253c0 -74 -37 -142 -109 -196c-64 -48 -147 -77 -226 -77c-50 0 -97 9 -129 24c-17 44 -31 76 -58 133l28 14l54 -82c16 -26 75 -44 138 -44c128 0 203 65 203 176c0 108 -71 176 -183 176c-57 0 -89 -14 -144 -61l-23 6c3 44 7 137 7 225l-3 137l6 5l204 -5l203 5 l6 -5c-2 -18 -2 -24 -2 -40c0 -15 0 -21 2 -39l-6 -5l-356 5l-11 -209c73 37 115 50 171 50c133 0 228 -80 228 -193"],57615:[728,3,683,35,653,"653 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v504c0 36 -10 55 -27 55h-46v-21l-24 -6c-33 21 -52 28 -82 28c-61 0 -75 -28 -75 -143v-85c48 0 95 1 143 4l-8 -53h-135v-283c0 -63 3 -70 40 -72l57 -3v-30l-142 3l-137 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22 l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c25 26 62 42 95 42c11 0 21 -1 44 -6c10 -2 12 -3 24 -5v-28c73 14 109 22 155 37l10 -10v-614c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30"],57616:[728,3,751,47,710,"710 -3l-146 3l-146 -3v30l54 3c39 2 43 9 43 72v504c0 36 -11 55 -29 55h-49v-21l-26 -6c-35 21 -56 28 -88 28c-65 0 -81 -28 -81 -143v-85c52 0 102 1 154 4l-9 -53h-145v-283c0 -63 4 -70 44 -72l60 -3v-30l-152 3l-147 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22 l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c27 26 67 42 103 42c12 0 22 -1 47 -6c10 -2 13 -3 26 -5v-28c78 14 117 22 166 37l10 -10v-614c0 -63 4 -70 43 -72l54 -3v-30"],57617:[694,3,565,12,524,"524 -3l-166 3l-176 -3v30l68 3c53 2 65 16 65 76v75h-291l-12 23l309 463l80 27l13 -5c-5 -41 -7 -127 -7 -305v-139h29c35 0 88 3 88 3v-71c-30 3 -53 4 -117 4v-75c0 -60 12 -73 65 -76l52 -3v-30zM315 245v352l-234 -352h234"],57618:[694,3,625,22,572,"572 -3l-179 3l-188 -3v30l72 3c58 2 71 16 71 76v75h-313l-13 23l331 463l87 27l14 -5c-6 -41 -8 -127 -8 -305v-139h31c38 0 95 3 95 3v-71c-33 3 -57 4 -126 4v-75c0 -60 13 -73 70 -76l56 -3v-30zM348 245v352l-252 -352h252"],57619:[709,20,852,34,804,"804 246l-32 -10c-11 -4 -12 -6 -12 -37v-168c-148 -38 -224 -51 -301 -51c-126 0 -243 41 -319 109c-68 62 -106 151 -106 252c0 222 185 368 466 368c88 0 143 -9 264 -41c-15 -54 -22 -101 -22 -152h-33v53c0 38 -28 61 -91 80c-41 12 -89 18 -146 18 c-204 0 -321 -112 -321 -305c0 -208 137 -340 353 -340c72 0 137 14 149 33c4 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -37 35l-91 7v30l133 -3l134 3"],57620:[709,20,933,46,872,"872 246l-34 -10c-12 -4 -13 -6 -13 -37v-168c-159 -38 -240 -51 -323 -51c-136 0 -261 41 -343 109c-72 62 -113 151 -113 252c0 222 199 368 500 368c94 0 154 -9 284 -41c-17 -54 -24 -101 -24 -152h-36v53c0 38 -29 61 -97 80c-45 12 -96 18 -157 18 c-219 0 -345 -112 -345 -305c0 -208 147 -340 379 -340c77 0 147 14 160 33c5 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -39 35l-98 7v30l143 -3l144 3"],57621:[469,283,626,45,603,"603 419l-27 -41h-101c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -24 -93 -73 -126c-44 -29 -102 -48 -149 -48c-9 0 -15 1 -26 2c-4 -4 -7 -6 -13 -11c-29 -22 -37 -33 -37 -46c0 -27 26 -39 83 -39h174c76 0 129 -50 129 -122c0 -122 -130 -217 -295 -217c-138 0 -235 63 -235 154 c0 31 15 68 30 76l95 47c-52 14 -72 30 -72 58c0 15 6 28 17 43l86 61c-81 8 -131 59 -131 133c0 61 32 110 93 142c44 24 100 38 148 38c53 0 92 -12 133 -42l155 4zM396 294c0 85 -50 141 -124 141c-70 0 -110 -45 -110 -122s49 -129 122 -129c66 0 112 45 112 110z M489 -102c0 65 -43 88 -166 88c-75 0 -106 -3 -123 -10c-44 -18 -72 -58 -72 -103c0 -74 65 -125 160 -125c114 0 201 64 201 150"],57622:[469,283,691,57,656,"656 419l-29 -41h-107c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -25 -93 -78 -126c-48 -29 -110 -48 -160 -48c-10 0 -17 1 -28 2c-5 -4 -7 -6 -14 -11c-31 -22 -40 -33 -40 -46c0 -27 28 -39 89 -39h187c82 0 138 -50 138 -122c0 -122 -139 -217 -316 -217c-148 0 -253 63 -253 154 c0 31 17 68 33 76l102 47c-56 14 -77 30 -77 58c0 15 6 28 17 43l93 61c-87 8 -141 59 -141 133c0 61 34 110 100 142c48 24 107 38 159 38c57 0 99 -12 143 -42l166 4zM434 294c0 85 -54 141 -133 141c-75 0 -118 -45 -118 -122s52 -129 131 -129c71 0 120 45 120 110z M534 -102c0 65 -46 88 -178 88c-81 0 -114 -3 -132 -10c-47 -18 -78 -58 -78 -103c0 -74 71 -125 172 -125c123 0 216 64 216 150"],57623:[884,20,852,34,804,"804 246l-32 -10c-11 -4 -12 -6 -12 -37v-168c-148 -38 -224 -51 -301 -51c-126 0 -243 41 -319 109c-68 62 -106 151 -106 252c0 222 185 368 466 368c88 0 143 -9 264 -41c-15 -54 -22 -101 -22 -152h-33v53c0 38 -28 61 -91 80c-41 12 -89 18 -146 18 c-204 0 -321 -112 -321 -305c0 -208 137 -340 353 -340c72 0 137 14 149 33c4 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -37 35l-91 7v30l133 -3l134 3zM625 884c-7 -84 -71 -129 -167 -129s-160 45 -166 129h35c5 -47 58 -80 131 -80c74 0 128 33 131 80h36"],57624:[884,20,933,46,872,"872 246l-34 -10c-12 -4 -13 -6 -13 -37v-168c-159 -38 -240 -51 -323 -51c-136 0 -261 41 -343 109c-72 62 -113 151 -113 252c0 222 199 368 500 368c94 0 154 -9 284 -41c-17 -54 -24 -101 -24 -152h-36v53c0 38 -29 61 -97 80c-45 12 -96 18 -157 18 c-219 0 -345 -112 -345 -305c0 -208 147 -340 379 -340c77 0 147 14 160 33c5 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -39 35l-98 7v30l143 -3l144 3zM680 884c-7 -84 -76 -129 -179 -129s-172 45 -178 129h37c5 -47 62 -80 141 -80s137 33 140 80h39"],57625:[671,283,626,45,603,"603 419l-27 -41h-101c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -24 -93 -73 -126c-44 -29 -102 -48 -149 -48c-9 0 -15 1 -26 2c-4 -4 -7 -6 -13 -11c-29 -22 -37 -33 -37 -46c0 -27 26 -39 83 -39h174c76 0 129 -50 129 -122c0 -122 -130 -217 -295 -217c-138 0 -235 63 -235 154 c0 31 15 68 30 76l95 47c-52 14 -72 30 -72 58c0 15 6 28 17 43l86 61c-81 8 -131 59 -131 133c0 61 32 110 93 142c44 24 100 38 148 38c53 0 92 -12 133 -42l155 4zM396 294c0 85 -50 141 -124 141c-70 0 -110 -45 -110 -122s49 -129 122 -129c66 0 112 45 112 110z M489 -102c0 65 -43 88 -166 88c-75 0 -106 -3 -123 -10c-44 -18 -72 -58 -72 -103c0 -74 65 -125 160 -125c114 0 201 64 201 150zM465 671c-3 -44 -9 -66 -27 -93c-26 -42 -72 -65 -127 -65c-59 0 -106 25 -132 71c-14 26 -20 46 -22 87h33c3 -57 53 -98 121 -98 c67 0 118 41 121 98h33"],57626:[671,283,691,57,656,"656 419l-29 -41h-107c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -25 -93 -78 -126c-48 -29 -110 -48 -160 -48c-10 0 -17 1 -28 2c-5 -4 -7 -6 -14 -11c-31 -22 -40 -33 -40 -46c0 -27 28 -39 89 -39h187c82 0 138 -50 138 -122c0 -122 -139 -217 -316 -217c-148 0 -253 63 -253 154 c0 31 17 68 33 76l102 47c-56 14 -77 30 -77 58c0 15 6 28 17 43l93 61c-87 8 -141 59 -141 133c0 61 34 110 100 142c48 24 107 38 159 38c57 0 99 -12 143 -42l166 4zM434 294c0 85 -54 141 -133 141c-75 0 -118 -45 -118 -122s52 -129 131 -129c71 0 120 45 120 110z M534 -102c0 65 -46 88 -178 88c-81 0 -114 -3 -132 -10c-47 -18 -78 -58 -78 -103c0 -74 71 -125 172 -125c123 0 216 64 216 150zM508 671c-2 -44 -9 -66 -28 -93c-28 -42 -77 -65 -137 -65c-63 0 -114 25 -142 71c-15 26 -21 46 -23 87h35c4 -57 57 -98 130 -98 c72 0 126 41 130 98h35"],57627:[709,271,852,34,804,"804 246l-32 -10c-11 -4 -12 -6 -12 -37v-168c-148 -38 -224 -51 -301 -51c-126 0 -243 41 -319 109c-68 62 -106 151 -106 252c0 222 185 368 466 368c88 0 143 -9 264 -41c-15 -54 -22 -101 -22 -152h-33v53c0 38 -28 61 -91 80c-41 12 -89 18 -146 18 c-204 0 -321 -112 -321 -305c0 -208 137 -340 353 -340c72 0 137 14 149 33c4 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -37 35l-91 7v30l133 -3l134 3zM508 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-39 -19l-13 9c42 62 52 96 58 160c46 12 54 15 86 25"],57628:[709,271,933,46,872,"872 246l-34 -10c-12 -4 -13 -6 -13 -37v-168c-159 -38 -240 -51 -323 -51c-136 0 -261 41 -343 109c-72 62 -113 151 -113 252c0 222 199 368 500 368c94 0 154 -9 284 -41c-17 -54 -24 -101 -24 -152h-36v53c0 38 -29 61 -97 80c-45 12 -96 18 -157 18 c-219 0 -345 -112 -345 -305c0 -208 147 -340 379 -340c77 0 147 14 160 33c5 7 7 19 7 43v101c0 24 -10 33 -39 35l-98 7v30l143 -3l144 3zM555 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57629:[709,283,626,45,603,"388 700c-41 -62 -51 -96 -58 -160c-45 -12 -53 -15 -86 -25l-11 11c30 70 53 103 104 164l38 19zM603 419l-27 -41h-101c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -24 -93 -73 -126c-44 -29 -102 -48 -149 -48c-9 0 -15 1 -26 2c-4 -4 -7 -6 -13 -11c-29 -22 -37 -33 -37 -46 c0 -27 26 -39 83 -39h174c76 0 129 -50 129 -122c0 -122 -130 -217 -295 -217c-138 0 -235 63 -235 154c0 31 15 68 30 76l95 47c-52 14 -72 30 -72 58c0 15 6 28 17 43l86 61c-81 8 -131 59 -131 133c0 61 32 110 93 142c44 24 100 38 148 38c53 0 92 -12 133 -42l155 4z M396 294c0 85 -50 141 -124 141c-70 0 -110 -45 -110 -122s49 -129 122 -129c66 0 112 45 112 110zM489 -102c0 65 -43 88 -166 88c-75 0 -106 -3 -123 -10c-44 -18 -72 -58 -72 -103c0 -74 65 -125 160 -125c114 0 201 64 201 150"],57630:[709,283,691,57,656,"426 700c-44 -62 -55 -96 -62 -160c-49 -12 -57 -15 -92 -25l-12 11c31 70 56 103 111 164l41 19zM656 419l-29 -41h-107c9 -21 12 -34 12 -54c0 -53 -25 -93 -78 -126c-48 -29 -110 -48 -160 -48c-10 0 -17 1 -28 2c-5 -4 -7 -6 -14 -11c-31 -22 -40 -33 -40 -46 c0 -27 28 -39 89 -39h187c82 0 138 -50 138 -122c0 -122 -139 -217 -316 -217c-148 0 -253 63 -253 154c0 31 17 68 33 76l102 47c-56 14 -77 30 -77 58c0 15 6 28 17 43l93 61c-87 8 -141 59 -141 133c0 61 34 110 100 142c48 24 107 38 159 38c57 0 99 -12 143 -42l166 4z M434 294c0 85 -54 141 -133 141c-75 0 -118 -45 -118 -122s52 -129 131 -129c71 0 120 45 120 110zM534 -102c0 65 -46 88 -178 88c-81 0 -114 -3 -132 -10c-47 -18 -78 -58 -78 -103c0 -74 71 -125 172 -125c123 0 216 64 216 150"],57631:[709,20,1221,54,1168,"576 230c0 -145 -138 -250 -327 -250c-64 0 -127 13 -189 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h35l8 -67c6 -41 91 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -41 88c-29 22 -67 34 -151 45c-105 13 -156 29 -193 60c-31 27 -45 63 -45 112c0 131 117 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-11 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-7 57c-3 29 -15 44 -51 61c-29 15 -70 23 -112 23c-96 0 -165 -60 -165 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 168 -28 206 -61c31 -26 45 -59 45 -106zM1168 230c0 -145 -138 -250 -327 -250c-64 0 -127 13 -189 38 c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h35l8 -67c6 -41 91 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -41 88c-29 22 -67 34 -151 45c-106 13 -156 29 -193 60c-31 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 281 225c60 0 109 -10 196 -42c-11 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-7 57 c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -112 23c-96 0 -165 -60 -165 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 168 -28 206 -61c30 -26 45 -59 45 -106"],57632:[709,20,1329,67,1263,"627 230c0 -145 -147 -250 -351 -250c-68 0 -135 13 -202 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h37l10 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -45 88c-30 22 -71 34 -161 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 300 225 c65 0 117 -10 211 -42c-12 -54 -16 -88 -16 -141h-38l-7 57c-3 29 -16 44 -55 61c-31 15 -75 23 -120 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 50 -110 193 -126c131 -15 180 -28 221 -61c33 -26 48 -59 48 -106zM1263 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38 c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c122 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57 c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106"],57633:[731,9,626,35,576,"576 163c0 -41 -18 -85 -41 -101l-63 -44c-25 -18 -55 -27 -86 -27c-35 0 -66 6 -101 20v-14l-126 3l-124 -3v30l39 3c37 3 41 9 41 72v283h-76v14l76 35v66c0 39 13 71 50 118c54 68 141 113 221 113c97 0 165 -59 165 -144c0 -57 -15 -116 -48 -196 c-33 17 -52 23 -78 23c-35 0 -57 -17 -57 -43c0 -28 25 -50 93 -82c81 -37 115 -74 115 -126zM505 110c0 47 -27 76 -102 112c-81 39 -101 60 -101 105c0 23 7 42 21 56l42 43c22 22 62 35 113 35c6 24 12 57 12 82c0 88 -55 143 -143 143c-102 0 -141 -61 -141 -220v-359 c0 -59 13 -80 50 -80h31l23 85h29v-46c30 -24 48 -32 78 -32c50 0 88 32 88 76"],57634:[731,9,691,47,627,"627 163c0 -41 -18 -85 -43 -101l-68 -44c-27 -18 -60 -27 -92 -27c-38 0 -72 6 -109 20v-14l-135 3l-133 -3v30l42 3c40 3 43 9 43 72v283h-80v14l80 35v66c0 39 14 71 54 118c59 68 152 113 238 113c104 0 176 -59 176 -144c0 -57 -15 -116 -51 -196 c-35 17 -55 23 -83 23c-38 0 -62 -17 -62 -43c0 -28 27 -50 100 -82c87 -37 123 -74 123 -126zM551 110c0 47 -29 76 -109 112c-87 39 -108 60 -108 105c0 23 7 42 22 56l45 43c24 22 67 35 121 35c7 24 13 57 13 82c0 88 -59 143 -153 143c-109 0 -151 -61 -151 -220v-359 c0 -59 14 -80 53 -80h33l25 85h31v-46c32 -24 52 -32 83 -32c54 0 95 32 95 76"],57635:[677,-506,383,44,288,"288 506h-44l-157 90c-36 21 -43 29 -43 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],57636:[677,-506,430,56,318,"318 506h-46l-169 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 17 34 37 34c17 0 38 -11 64 -33"],57637:[428,-71,565,64,500,"281 86l-25 -15l-192 171v12l192 174l25 -13l-129 -167zM500 86l-25 -15l-191 171v12l191 174l25 -13l-129 -167"],57638:[428,-71,625,78,546,"311 86l-27 -15l-206 171v12l206 174l27 -13l-139 -167zM546 86l-26 -15l-206 171v12l206 174l26 -13l-139 -167"],57639:[428,-71,565,64,500,"500 242l-191 -171l-25 15l129 162l-129 167l25 13l191 -174v-12zM281 242l-191 -171l-26 15l130 162l-130 167l26 13l191 -174v-12"],57640:[428,-71,625,78,546,"546 242l-205 -171l-27 15l139 162l-139 167l27 13l205 -174v-12zM311 242l-206 -171l-27 15l140 162l-140 167l27 13l206 -174v-12"],57641:[428,-71,381,82,299,"299 86l-25 -15l-192 171v12l192 174l25 -13l-130 -167"],57642:[428,-71,427,97,330,"330 86l-27 -15l-206 171v12l206 174l27 -13l-139 -167"],57643:[428,-71,381,82,299,"299 242l-192 -171l-25 15l130 162l-130 167l25 13l192 -174v-12"],57644:[428,-71,427,97,330,"330 242l-206 -171l-27 15l139 162l-139 167l27 13l206 -174v-12"],57645:[692,3,927,34,893,"893 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 55 11 55 90v223c-29 2 -46 2 -90 2h-255c-44 0 -61 0 -91 -2v-223c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-178 l91 -2h255l90 2v178c0 79 -5 87 -55 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-51 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 5 -87 56 -90l52 -3v-30"],57646:[692,3,1013,46,968,"968 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v223c-32 2 -51 2 -97 2h-274c-47 0 -66 0 -97 -2v-223c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-178 l97 -2h274l97 2v178c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],57647:[726,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -8 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l9 -8v-340l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30"],57648:[726,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v518c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c93 12 131 20 183 37l10 -8v-340l89 66 c25 18 49 25 93 25c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30"],57649:[703,-522,383,96,287,"287 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57650:[703,-522,430,112,317,"317 644c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l29 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59"],57651:[683,-502,434,90,486,"323 650c0 -16 -11 -29 -43 -50l-147 -98h-43l139 148c19 20 43 33 60 33c19 0 34 -15 34 -33zM486 650c0 -16 -11 -29 -42 -50l-147 -98h-44l140 148c18 20 42 33 60 33s33 -15 33 -33"],57652:[683,-502,485,105,531,"356 650c0 -16 -12 -29 -46 -50l-158 -98h-47l150 148c20 20 46 33 65 33s36 -15 36 -33zM531 650c0 -16 -11 -29 -45 -50l-158 -98h-47l150 148c20 20 45 33 64 33c20 0 36 -15 36 -33"],57653:[287,-215,383,29,350,"350 282l-33 -67h-283l-5 5l29 67h287"],57654:[287,-215,430,40,385,"385 282l-35 -67h-304l-6 5l31 67h308"],57655:[692,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],57656:[692,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30"],57657:[642,3,337,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM224 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57658:[642,3,380,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM249 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57659:[888,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM344 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57660:[888,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM378 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57661:[677,3,333,33,316,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM316 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138c24 22 43 33 59 33c19 0 34 -15 34 -34"],57662:[677,3,376,45,349,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM349 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-169 -90h-46l161 138c26 22 47 33 64 33c20 0 37 -15 37 -34"],57663:[887,3,387,10,377,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM377 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57664:[887,3,434,20,414,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM414 752h-44l-153 84l-154 -84h-43l157 135h79"],57665:[676,3,333,-1,339,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM339 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68"],57666:[676,3,376,8,373,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM373 509h-41l-141 103l-142 -103h-41l147 167h72"],57667:[869,3,387,32,358,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM141 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM358 819 c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57668:[869,3,434,43,393,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM160 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM393 819 c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57669:[642,3,333,6,332,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM115 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM332 592c0 -30 -22 -50 -55 -50 s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57670:[642,3,376,15,365,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM132 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM365 592c0 -30 -23 -50 -58 -50 s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57671:[869,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM249 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57672:[869,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM276 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57673:[692,193,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM249 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57674:[692,193,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM276 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57675:[642,193,333,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM224 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM224 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50 s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57676:[642,193,376,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM249 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM249 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50 s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57677:[888,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM309 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],57678:[888,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM341 749h-51l-182 73c-41 17 -51 24 -51 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57679:[677,3,333,22,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM266 506h-43l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],57680:[677,3,376,33,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM295 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 16 34 36 34c18 0 39 -11 64 -33"],57681:[946,3,387,34,353,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM289 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12 c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57682:[946,3,434,46,389,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM320 887c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12 c-9 3 -32 20 -32 33c0 14 9 24 41 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-19 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 52 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59"],57683:[703,3,333,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM264 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47 c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57684:[703,3,376,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM293 644c0 -21 -24 -42 -60 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 40 47 c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59"],57685:[692,195,809,54,756,"373 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM756 662l-53 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-452c0 -121 -15 -171 -68 -231 c-42 -49 -111 -85 -148 -81l-26 3l-6 76l12 6c25 -14 47 -20 73 -20c44 0 59 29 59 113v586c0 79 -5 87 -55 90l-53 3v30l159 -3l161 3v-30"],57686:[692,195,887,67,820,"410 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM820 662l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-452c0 -121 -15 -171 -72 -231 c-46 -49 -119 -85 -159 -81l-28 3l-6 76l13 6c27 -14 50 -20 78 -20c47 0 63 29 63 113v586c0 79 -6 87 -59 90l-57 3v30l171 -3l172 3v-30"],57687:[642,283,575,54,530,"326 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 114 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM244 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50zM521 -19c0 -79 -19 -143 -58 -189 c-41 -50 -82 -71 -146 -75l-13 38c10 -2 24 -3 33 -3c63 0 93 75 93 241v334c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-484zM530 592c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57688:[642,283,636,67,578,"359 -3l-146 3l-146 -3v30l54 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-363c0 -63 4 -70 43 -72l54 -3v-30zM272 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM569 -19c0 -79 -21 -143 -62 -189 c-45 -50 -89 -71 -157 -75l-14 38c10 -2 26 -3 35 -3c68 0 99 75 99 241v334c0 66 -4 73 -51 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-484zM578 592c0 -30 -23 -50 -58 -50c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57689:[846,3,387,25,365,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM365 793h-340v53h340v-53"],57690:[846,3,434,36,401,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM401 793h-365v53h365v-53"],57691:[619,3,333,-1,339,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM339 566h-340v53h340v-53"],57692:[619,3,376,8,373,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM373 566h-365v53h365v-53"],57693:[692,250,387,34,353,"353 -3l-48 2c-43 1 -75 -31 -99 -65c-14 -21 -24 -44 -24 -66c0 -50 25 -72 53 -72c31 0 63 15 70 42l9 31l28 -7v-55l-40 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 61 50 119 112 158h-26l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30 l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],57694:[692,250,434,46,389,"389 -3l-52 2c-47 1 -81 -31 -106 -65c-16 -21 -26 -44 -26 -66c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l9 31l31 -7v-55l-43 -32c-30 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 61 54 119 121 158h-28l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90 l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30"],57695:[642,250,337,33,305,"305 -3l-48 2c-36 1 -65 -23 -87 -50c-20 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 53 -72c31 0 63 15 70 42l9 31l28 -7v-55l-40 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 61 50 119 112 158h-2l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28 c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM201 592c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57696:[642,250,380,45,337,"337 -3l-51 2c-39 1 -71 -23 -94 -50c-22 -25 -39 -53 -39 -81c0 -50 27 -72 57 -72c33 0 67 15 76 42l9 31l30 -7v-55l-43 -32c-29 -21 -68 -25 -106 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 61 53 119 120 158h-2l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28 c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM225 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57697:[872,3,387,15,375,"353 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30zM375 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26 c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57698:[872,3,434,26,412,"389 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-449c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30zM412 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-43 18 -67 26 -83 26 c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57699:[645,3,333,-11,349,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM349 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32 c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],57700:[645,3,376,-2,384,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-363c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM384 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34 c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57701:[692,195,383,-6,349,"349 662l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-452c0 -121 -14 -171 -68 -231c-42 -49 -111 -85 -148 -81l-26 3l-5 76l12 6c25 -14 47 -20 73 -20c43 0 59 29 59 113v586c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30"],57702:[692,195,430,2,384,"384 662l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-452c0 -121 -15 -171 -73 -231c-45 -49 -119 -85 -159 -81l-28 3l-6 76l13 6c27 -14 51 -20 79 -20c47 0 63 29 63 113v586c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30"],57703:[642,283,275,-34,192,"183 -19c0 -79 -19 -143 -57 -189c-42 -50 -83 -71 -147 -75l-13 38c10 -2 24 -3 33 -3c63 0 93 75 93 241v334c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-484zM192 592c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57704:[642,283,314,-27,215,"206 -19c0 -79 -21 -143 -62 -189c-44 -50 -89 -71 -157 -75l-14 38c11 -2 26 -3 35 -3c68 0 100 75 100 241v334c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-484zM215 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57705:[692,3,811,34,794,"794 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-30 0 -58 -1 -87 -3l-380 335l-11 -7v-205c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-214l303 271c18 16 32 33 32 39v27 c33 -2 64 -3 97 -3c30 0 58 1 87 3v-30l-46 -2c-28 -1 -55 -14 -85 -38l-289 -240l359 -312c34 -29 51 -40 68 -41l23 -2v-30"],57706:[692,3,889,46,861,"861 -3c-26 2 -50 3 -76 3c-31 0 -62 -1 -93 -3l-408 335l-11 -7v-205c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-214l325 271c19 16 34 33 34 39v27 c35 -2 69 -3 104 -3c32 0 62 1 94 3v-30l-50 -2c-30 -1 -59 -14 -91 -38l-311 -240l386 -312c36 -29 55 -40 73 -41l24 -2v-30"],57707:[726,12,626,33,608,"608 17l-104 -29l-289 252v-138c0 -63 3 -70 40 -72l48 -3v-30l-133 3l-137 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-457l79 59c43 31 94 75 164 139h109v-30c-37 0 -67 -11 -118 -47l-140 -101c18 -20 30 -33 69 -68 l138 -125c35 -31 66 -48 92 -48v-23"],57708:[726,12,691,45,662,"662 17l-112 -29l-310 252v-138c0 -63 3 -70 43 -72l52 -3v-30l-143 3l-147 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-457l85 59c46 31 101 75 176 139h117v-30c-40 0 -72 -11 -126 -47l-151 -101c19 -20 32 -33 74 -68 l148 -125c37 -31 71 -48 99 -48v-23"],57709:[692,271,811,34,794,"794 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-30 0 -58 -1 -87 -3l-380 335l-11 -7v-205c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-214l303 271c18 16 32 33 32 39v27 c33 -2 64 -3 97 -3c30 0 58 1 87 3v-30l-46 -2c-28 -1 -55 -14 -85 -38l-289 -240l359 -312c34 -29 51 -40 68 -41l23 -2v-30zM463 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 87 25"],57710:[692,271,889,46,861,"861 -3c-26 2 -50 3 -76 3c-31 0 -62 -1 -93 -3l-408 335l-11 -7v-205c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-214l325 271c19 16 34 33 34 39v27 c35 -2 69 -3 104 -3c32 0 62 1 94 3v-30l-50 -2c-30 -1 -59 -14 -91 -38l-311 -240l386 -312c36 -29 55 -40 73 -41l24 -2v-30zM507 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57711:[726,271,626,33,608,"608 17l-104 -29l-289 252v-138c0 -63 3 -70 40 -72l48 -3v-30l-133 3l-137 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-457l79 59c43 31 94 75 164 139h109v-30c-37 0 -67 -11 -118 -47l-140 -101c18 -20 30 -33 69 -68 l138 -125c35 -31 66 -48 92 -48v-23zM352 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-14 9c42 62 52 96 58 160c46 12 54 15 86 25"],57712:[726,271,691,45,662,"662 17l-112 -29l-310 252v-138c0 -63 3 -70 43 -72l52 -3v-30l-143 3l-147 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-457l85 59c46 31 101 75 176 139h117v-30c-40 0 -72 -11 -126 -47l-151 -101c19 -20 32 -33 74 -68 l148 -125c37 -31 71 -48 99 -48v-23zM387 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57713:[692,3,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-522c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65 l13 50h35"],57714:[692,3,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v474c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-522c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38"],57715:[726,3,337,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30"],57716:[726,3,380,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-616c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30"],57717:[888,3,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-522c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65 l13 50h35zM344 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57718:[888,3,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v474c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-522c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38z M378 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57719:[922,3,337,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM304 895c0 -15 -8 -22 -47 -39l-170 -73h-46l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],57720:[922,3,380,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-616c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM336 895c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57721:[692,3,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-522c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65 l13 50h35zM552 681c-30 -70 -53 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 58 160c45 12 53 15 86 25"],57722:[692,3,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v474c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-522c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38z M601 681c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57723:[726,3,337,33,413,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM413 715c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 86 25"],57724:[726,3,380,45,453,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-616c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM453 715c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57725:[692,271,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v474c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-522c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65 l13 50h35zM391 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 87 25"],57726:[692,271,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v474c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-522c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38z M429 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c50 12 58 15 93 25"],57727:[726,271,337,33,305,"305 -3l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v518c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-616c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30zM218 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-39 -19l-13 9c42 62 52 96 58 160c46 12 54 15 86 25"],57728:[726,271,380,45,337,"337 -3l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v518c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-616c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30zM243 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57729:[728,3,383,35,382,"382 640l-13 -6c-27 21 -46 28 -76 28c-62 0 -76 -28 -76 -143v-417c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30l-137 3l-136 -3v30l50 3c37 2 41 9 41 72v283l-76 -4v22l76 31v42c0 66 14 111 45 144l64 66c24 25 62 42 97 42c14 0 27 -3 50 -11v-77"],57730:[728,3,430,47,419,"419 640l-14 -6c-28 21 -49 28 -81 28c-66 0 -82 -28 -82 -143v-417c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v283l-81 -4v22l81 31v42c0 66 15 111 49 144l68 66c26 25 67 42 104 42c15 0 29 -3 54 -11v-77"],57731:[692,3,686,34,649,"649 172c-11 -97 -16 -129 -23 -172c-148 -3 -137 -3 -183 -3l-254 3c-36 0 -72 -1 -108 -3v23l34 16c17 8 27 30 27 59v219l-55 -41l-23 29l78 58v209c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-141l154 117l22 -29l-176 -134v-335 c29 -6 54 -8 93 -8c130 0 225 7 239 18c6 5 14 26 24 65l13 50h35"],57732:[692,3,755,46,706,"706 172c-12 -97 -17 -129 -25 -172c-159 -3 -147 -3 -197 -3l-272 3l-116 -3v23l36 16c19 8 30 30 30 59v219l-59 -41l-25 29l84 58v209c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-57 -3c-53 -3 -59 -11 -59 -90v-141l165 117l23 -29l-188 -134v-335 c30 -6 57 -8 99 -8c139 0 241 7 256 18c7 5 16 26 26 65l14 50h38"],57733:[726,3,337,10,333,"333 522l-118 -89v-331c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v271l-90 -68l-23 29l113 85v201c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-239l96 72"],57734:[726,3,380,20,366,"366 522l-126 -89v-331c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v271l-97 -68l-25 29l122 85v201c0 30 -9 41 -30 41h-65v28c92 12 131 20 182 37l11 -8v-239l103 72"],57735:[692,13,1051,27,1019,"1019 -3l-164 3l-140 -3v30l37 3c52 4 56 11 56 90v458l-48 -86l-194 -378c-23 -45 -32 -73 -59 -127h-22l-304 591v-458c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-127 -3v30l48 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-48 3v30c35 -2 69 -3 104 -3s69 1 104 3 l287 -556l286 556c35 -2 69 -3 103 -3s68 1 102 3v-30l-46 -3c-50 -3 -56 -12 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],57736:[692,13,1147,39,1103,"1103 -3l-176 3l-150 -3v30l40 3c55 4 59 11 59 90v458l-51 -86l-208 -378c-25 -45 -34 -73 -63 -127h-24l-326 591v-458c0 -78 6 -87 59 -90l52 -3v-30l-141 3l-135 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l111 -3l111 3l309 -556l306 556l112 -3 c36 0 72 1 108 3v-30l-49 -3c-54 -3 -59 -12 -59 -90v-449c0 -79 5 -87 59 -90l56 -3v-30"],57737:[469,3,982,27,957,"957 -3c-32 2 -64 3 -97 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 76 -40 127 -99 127c-66 0 -137 -49 -137 -94v-212c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v179c0 76 -40 127 -99 127c-66 0 -138 -49 -138 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l46 -3v-30 l-130 3l-139 -3v30l51 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-85l76 64c19 16 50 25 90 25c75 0 120 -27 155 -93l83 68c19 16 51 25 89 25c100 0 164 -62 164 -161v-206c0 -63 3 -70 40 -72l51 -3v-30"],57738:[469,3,1073,39,1037,"1037 -3c-35 2 -69 3 -104 3c-31 0 -62 -1 -93 -3v284c0 76 -43 127 -106 127c-71 0 -148 -49 -148 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l53 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l54 3c39 2 43 9 43 72v179c0 76 -43 127 -106 127c-71 0 -148 -49 -148 -94v-212c0 -63 4 -70 43 -72l50 -3 v-30l-140 3l-148 -3v30l54 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-85l81 64c21 16 54 25 97 25c81 0 129 -27 166 -93l89 68c21 16 55 25 96 25c108 0 175 -62 175 -161v-206c0 -63 4 -70 44 -72l55 -3v-30"],57739:[619,-566,383,22,362,"362 566h-340v53h340v-53"],57740:[619,-566,430,33,398,"398 566h-365v53h365v-53"],57741:[449,262,762,97,709,"709 112c0 -66 -33 -132 -97 -132c-59 0 -113 25 -142 64c-33 -39 -84 -64 -142 -64c-61 0 -121 15 -161 45c5 -93 20 -185 44 -275l-77 -12l-37 12c14 120 22 241 22 362v337h92v-337c0 -56 54 -98 117 -98c54 0 98 27 123 66c-2 10 -4 21 -4 32v337h92v-337 c0 -49 25 -98 73 -98c44 0 60 50 60 98h37"],57742:[449,262,837,114,770,"770 112c0 -66 -35 -132 -104 -132c-63 0 -121 25 -152 64c-35 -39 -90 -64 -152 -64c-66 0 -130 15 -174 45c6 -93 22 -185 47 -275l-82 -12l-39 12c15 120 23 241 23 362v337h98v-337c0 -56 59 -98 127 -98c57 0 105 27 132 66c-2 10 -5 21 -5 32v337h98v-337 c0 -49 27 -98 79 -98c48 0 64 50 64 98h40"],57743:[692,20,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30"],57744:[692,20,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30"],57745:[469,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30"],57746:[469,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30"],57747:[888,20,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30zM612 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57748:[888,20,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30zM666 861c0 -15 -10 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57749:[677,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM474 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138c24 22 43 33 60 33c18 0 33 -15 33 -34"],57750:[677,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM518 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47l162 138c26 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57751:[887,20,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30zM645 887l-146 -135h-74l-147 135h42l142 -84l143 84h40"],57752:[887,20,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30zM702 887l-157 -135h-79l-158 135h44l154 -84l153 84h43"],57753:[676,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM497 676l-136 -167h-68l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57754:[676,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM543 676l-146 -167h-73l-146 167h41l141 -103l143 103h40"],57755:[692,271,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30zM511 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 86 25"],57756:[692,271,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30zM558 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57757:[469,271,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM376 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-14 9c42 62 52 96 58 160c46 12 54 15 86 25"],57758:[469,271,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM413 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57759:[689,20,565,32,508,"508 417c0 -134 -55 -249 -161 -332c-59 -46 -111 -69 -232 -105l-37 17v8c197 44 316 167 324 335l-76 -58c-20 -15 -62 -26 -99 -26c-113 0 -195 84 -195 199c0 134 104 234 244 234c144 0 232 -103 232 -272zM413 471c0 45 -13 94 -32 126c-24 40 -60 59 -109 59 c-90 0 -146 -63 -146 -164c0 -104 58 -175 146 -175c84 0 141 62 141 154"],57760:[689,20,625,43,555,"555 417c0 -134 -60 -249 -173 -332c-64 -46 -120 -69 -250 -105l-39 17v8c211 44 339 167 348 335l-82 -58c-21 -15 -66 -26 -106 -26c-122 0 -210 84 -210 199c0 134 113 234 262 234c155 0 250 -103 250 -272zM453 471c0 45 -14 94 -35 126c-26 40 -65 59 -117 59 c-96 0 -157 -63 -157 -164c0 -104 63 -175 157 -175c90 0 152 62 152 154"],57761:[872,20,926,29,896,"896 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-516 587v-463c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l47 3c51 3 56 12 56 90v449c0 78 -5 87 -56 90l-47 3v30l130 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30l126 -3 l131 3v-30zM643 872c-4 -58 -56 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57762:[872,20,1012,40,971,"971 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30zM700 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50h34"],57763:[645,3,654,17,633,"633 -3c-30 2 -59 3 -90 3c-28 0 -58 -1 -86 -3v284c0 77 -48 127 -121 127c-67 0 -139 -49 -139 -94v-212c0 -63 4 -70 41 -72l49 -3v-30l-135 3l-135 -3v30l49 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-87l83 66c23 18 46 25 86 25 c123 0 182 -57 182 -174v-193c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM507 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],57764:[645,3,721,27,689,"689 -3c-33 2 -64 3 -97 3c-30 0 -62 -1 -92 -3v284c0 77 -52 127 -130 127c-72 0 -149 -49 -149 -94v-212c0 -63 4 -70 44 -72l52 -3v-30l-145 3l-145 -3v30l53 3c39 2 43 9 43 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-87l89 66c25 18 49 25 93 25 c131 0 195 -57 195 -174v-193c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM554 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c29 0 43 -4 105 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34"],57765:[684,0,565,14,550,"550 419h-115l-22 -139h109v-56h-119l-33 -224h-64l34 224h-146l-36 -224h-63l36 224h-117v56h127l23 139h-120v56h128l34 209h63l-33 -209h145l32 209h64l-33 -209h106v-56zM372 419h-145l-23 -139h146"],57766:[684,0,625,25,599,"599 419h-123l-23 -139h117v-56h-128l-36 -224h-68l37 224h-157l-39 -224h-68l39 224h-125v56h135l25 139h-129v56h138l37 209h67l-36 -209h156l35 209h68l-35 -209h113v-56zM408 419h-155l-25 -139h157"],57767:[709,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315"],57768:[709,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315"],57769:[469,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187"],57770:[469,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187"],57771:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM598 861c0 -15 -9 -22 -47 -39 l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57772:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM651 861c0 -15 -10 -22 -51 -39 l-182 -73h-51l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57773:[677,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM461 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44 l151 138c23 22 43 33 59 33c19 0 34 -15 34 -34"],57774:[677,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM504 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47 l162 138c25 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57775:[887,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM631 752h-41l-143 84l-143 -84h-40 l146 135h74"],57776:[887,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM687 752h-45l-153 84l-153 -84h-43 l156 135h80"],57777:[676,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM484 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167 h68"],57778:[676,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM529 509h-41l-142 103l-141 -103h-41l146 167 h73"],57779:[1046,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM577 1019c0 -15 -9 -22 -47 -39 l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27zM632 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57780:[1046,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM628 1019c0 -15 -9 -22 -50 -39 l-182 -73h-51l175 113c26 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27zM688 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57781:[803,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM443 776c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47 l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27zM498 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57782:[803,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM484 776c0 -15 -9 -22 -50 -39l-182 -73h-51 l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27zM544 509h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57783:[887,193,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM631 752h-41l-143 84l-143 -84h-40 l146 135h74zM503 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57784:[887,193,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM687 752h-45l-153 84l-153 -84h-43 l156 135h80zM549 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57785:[676,193,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM484 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167 h68zM369 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57786:[676,193,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM529 509h-41l-142 103l-141 -103h-41l146 167 h73zM405 -143c0 -30 -23 -50 -59 -50c-35 0 -58 20 -58 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57787:[1046,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM584 907h-46l-170 73 c-39 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26zM632 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57788:[1046,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM637 907h-51l-182 73 c-41 17 -51 24 -51 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26zM688 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57789:[803,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM450 664h-47l-170 73c-38 17 -46 24 -46 39 s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26zM498 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57790:[803,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM493 664h-51l-182 73c-41 17 -50 24 -50 39 s17 27 38 27c20 -1 43 -9 70 -26zM544 509h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57791:[1088,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM632 1029c0 -21 -21 -42 -55 -62 c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-14 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59zM632 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57792:[1088,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM688 1029c0 -21 -23 -42 -60 -62 c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59zM688 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57793:[845,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM498 786c0 -21 -21 -42 -55 -62 c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -33 -9l-13 -21l-33 7l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59zM498 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57794:[845,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM544 786c0 -21 -23 -42 -60 -62 c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59zM544 509h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57795:[1022,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM629 1022c-4 -58 -57 -105 -119 -105 c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31zM632 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57796:[1022,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM685 1022c-5 -58 -61 -105 -128 -105 c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c29 0 43 -4 105 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34zM688 752h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57797:[779,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM495 779c-4 -58 -57 -105 -119 -105 c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32zM498 509h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57798:[779,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM541 779c-5 -58 -61 -105 -128 -105 c-26 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -84 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-33c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34zM544 509h-44l-154 84l-153 -84h-43l157 135h79"],57799:[869,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM395 819c0 -30 -22 -50 -55 -50 c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM612 819c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57800:[869,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM433 819c0 -30 -23 -50 -58 -50 c-36 0 -59 20 -59 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM666 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57801:[642,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM260 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50 s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM477 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57802:[642,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM288 592c0 -30 -23 -50 -59 -50 c-35 0 -58 20 -58 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM521 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57803:[709,193,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM503 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50 s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57804:[709,193,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM549 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50 s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57805:[469,193,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM369 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50 s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57806:[469,193,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM405 -143c0 -30 -23 -50 -59 -50 c-35 0 -58 20 -58 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57807:[709,20,1108,34,1059,"1059 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-174 -3l-117 1c-127 1 -246 -19 -314 -18c-239 0 -402 143 -402 360c0 220 167 369 411 369c63 0 187 -20 206 -20l258 3l132 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 23 -4 28 -30 34c-34 8 -97 14 -154 14c-70 0 -89 -1 -123 -8 v-267c53 -3 94 -4 165 -4c47 0 74 4 77 38l6 52h32c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-32l-6 58c-3 34 -30 38 -77 38h-59c-47 0 -77 -1 -106 -3v-280c32 -6 53 -8 106 -8c92 0 172 5 193 12c14 5 29 35 37 79l5 34h39zM576 139v399c0 38 -1 56 -6 83 c-37 30 -83 44 -145 44c-177 0 -282 -110 -282 -295c0 -203 119 -346 287 -346c50 0 113 14 140 32c5 27 6 45 6 83"],57808:[709,20,1208,46,1146,"1146 164c-12 -52 -19 -106 -19 -164l-187 -3l-126 1c-136 1 -264 -19 -337 -18c-256 0 -431 143 -431 360c0 220 179 369 441 369c68 0 201 -20 221 -20l277 3l142 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -3 28 -31 34c-37 8 -105 14 -165 14c-76 0 -96 -1 -133 -8 v-267c57 -3 101 -4 177 -4c50 0 80 4 83 38l6 52h35c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-35l-6 58c-3 34 -33 38 -83 38h-63c-50 0 -83 -1 -114 -3v-280c34 -6 57 -8 114 -8c98 0 185 5 207 12c15 5 32 35 40 79l6 34h41zM627 139v399c0 38 -1 56 -6 83 c-39 30 -89 44 -155 44c-191 0 -303 -110 -303 -295c0 -203 127 -346 307 -346c54 0 122 14 151 32c5 27 6 45 6 83"],57809:[469,20,921,45,882,"882 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-75 -11 -122 -14 -197 -14h-160c3 -58 10 -86 31 -119c30 -50 89 -78 161 -78c48 0 78 10 143 47l15 -10l-22 -34c-4 -6 -27 -18 -54 -29c-45 -17 -87 -27 -125 -27c-74 0 -125 24 -188 87c-66 -64 -118 -87 -193 -87 c-144 0 -246 104 -246 250c0 143 105 239 261 239c78 0 127 -20 189 -76c71 58 113 76 181 76c125 0 206 -74 206 -190zM449 203c0 144 -62 233 -163 233c-93 0 -140 -59 -140 -176c0 -146 69 -247 168 -247c86 0 135 69 135 190zM792 267c0 52 -7 78 -26 110 c-24 41 -53 59 -93 59c-46 0 -91 -20 -115 -51c-23 -29 -30 -58 -32 -115c58 -5 87 -7 138 -6"],57810:[469,20,1008,57,956,"956 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-81 -11 -131 -14 -212 -14h-171c2 -58 11 -86 33 -119c33 -50 96 -78 173 -78c51 0 83 10 153 47l17 -10l-24 -34c-4 -6 -29 -18 -58 -29c-48 -17 -94 -27 -135 -27c-79 0 -133 24 -201 87c-71 -64 -126 -87 -207 -87 c-155 0 -265 104 -265 250c0 143 113 239 281 239c83 0 136 -20 203 -76c76 58 121 76 194 76c134 0 221 -74 221 -190zM492 203c0 144 -67 233 -176 233c-99 0 -150 -59 -150 -176c0 -146 74 -247 180 -247c93 0 146 69 146 190zM859 267c0 52 -7 78 -27 110 c-26 41 -57 59 -101 59c-49 0 -97 -20 -122 -51c-25 -29 -33 -58 -36 -115c64 -5 94 -7 149 -6"],57811:[15,250,361,63,299,"299 -193l-40 -32c-28 -21 -64 -25 -100 -25c-64 0 -96 49 -96 92c0 69 65 135 139 173h45c-48 -35 -108 -91 -108 -147c0 -50 25 -72 52 -72c32 0 63 15 71 42l9 31l28 -7v-55"],57812:[15,250,406,77,330,"330 -193l-43 -32c-29 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 69 69 135 149 173h48c-52 -35 -116 -91 -116 -147c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42l10 31l30 -7v-55"],57813:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM563 749h-47l-170 73 c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],57814:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM613 749h-50l-183 73 c-41 17 -50 24 -50 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57815:[677,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM411 506h-43l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47 c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],57816:[677,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM451 506h-47l-169 90c-38 21 -47 29 -47 47 c0 19 17 34 37 34c17 0 38 -11 64 -33"],57817:[946,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM543 887c0 -21 -22 -42 -56 -62 c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57818:[946,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM592 887c0 -21 -23 -42 -60 -62 c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],57819:[703,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM409 644c0 -21 -22 -42 -56 -62 c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57820:[703,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM448 644c0 -21 -23 -42 -59 -62 c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l29 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59"],57821:[781,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315"],57822:[781,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315"],57823:[532,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187"],57824:[532,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187"],57825:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM598 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57826:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM651 861c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-51l175 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57827:[677,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM455 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c18 0 34 -15 34 -34"],57828:[677,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM497 643c0 -18 -8 -26 -46 -47l-169 -90h-47l162 138c25 22 47 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57829:[781,193,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM503 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57830:[781,193,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM549 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50c33 0 57 -21 57 -50"],57831:[532,193,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM362 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],57832:[532,193,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM398 -143c0 -30 -23 -50 -59 -50c-35 0 -58 20 -58 50s23 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57833:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM563 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],57834:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM613 749h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s18 27 39 27c20 -1 43 -9 70 -26"],57835:[677,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM405 506h-44l-157 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 16 34 34 34c17 0 36 -11 60 -33"],57836:[677,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM444 506h-47l-169 90c-38 21 -47 29 -47 47c0 19 17 34 37 34c17 0 38 -11 64 -33"],57837:[946,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM543 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21 l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],57838:[946,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM592 887c0 -21 -23 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21 l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],57839:[703,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM402 644c0 -21 -21 -42 -55 -62c-35 -22 -42 -24 -42 -31c0 0 6 -6 19 -17l-27 -12c-9 3 -30 20 -30 33c0 14 8 24 38 47c28 19 35 27 35 37c0 13 -20 24 -49 24c-17 0 -29 -4 -32 -9l-14 -21l-33 7 l26 49c30 9 49 14 68 14c56 0 96 -26 96 -59"],57840:[703,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM441 644c0 -21 -23 -42 -59 -62c-38 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 38 27 38 37c0 13 -23 24 -53 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21 l-37 7l29 49c32 9 52 14 73 14c60 0 103 -26 103 -59"],57841:[872,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c96 0 179 -21 242 -60c34 20 40 49 40 85c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19l12 -7c-9 -27 -43 -110 -108 -151c74 -59 116 -147 116 -256zM726 337c0 208 -110 330 -296 330 c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM629 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50 h31"],57842:[872,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c103 0 192 -21 260 -60c36 20 43 49 43 85c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19l13 -7c-10 -27 -47 -110 -116 -151c79 -59 124 -147 124 -256zM789 337c0 208 -118 330 -319 330 c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM685 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c29 0 43 -4 105 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50 h34"],57843:[645,20,615,45,628,"628 525c-9 -27 -42 -107 -105 -149c30 -38 47 -85 47 -139c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c72 0 134 -23 179 -62c25 20 30 46 30 78c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM469 200c0 136 -74 236 -175 236 c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM487 645c-4 -58 -56 -105 -118 -105c-24 0 -42 4 -75 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-31c15 65 55 100 115 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57844:[645,20,679,57,683,"683 525c-9 -27 -45 -107 -112 -149c32 -38 50 -85 50 -139c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c78 0 144 -23 192 -62c27 20 33 46 33 78c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM513 200c0 136 -80 236 -188 236 c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM532 645c-4 -58 -60 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 105 -30c28 -11 40 -15 54 -15c33 0 52 13 70 50h33"],57845:[888,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM736 861c0 -15 -9 -22 -47 -39 l-170 -73h-47l163 113c25 17 46 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27zM562 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57846:[888,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM799 861c0 -15 -9 -22 -50 -39 l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 71 26c21 0 38 -12 38 -27zM612 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57847:[683,20,615,45,583,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM420 650c0 -16 -11 -29 -43 -50l-147 -98h-43 l139 148c19 20 43 33 60 33c19 0 34 -15 34 -33zM583 650c0 -16 -11 -29 -42 -50l-147 -98h-44l140 148c18 20 42 33 60 33s33 -15 33 -33"],57848:[683,20,679,57,635,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM460 650c0 -16 -12 -29 -46 -50l-158 -98h-46 l149 148c20 20 46 33 65 33c20 0 36 -15 36 -33zM635 650c0 -16 -11 -29 -45 -50l-158 -98h-47l150 148c20 20 45 33 64 33c20 0 36 -15 36 -33"],57849:[846,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM619 793h-340v53h340v-53"],57850:[846,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM674 793h-365v53h365v-53"],57851:[619,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM484 566h-340v53h340v-53"],57852:[619,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM529 566h-365v53h365v-53"],57853:[694,3,565,75,466,"466 -3l-172 3l-179 -3v30l61 3c59 3 71 14 71 66v485c0 24 -3 33 -9 33l-3 -1l-141 -58h-11l-8 43c100 32 177 62 248 96l15 -5v-593c0 -52 11 -63 71 -66l57 -3v-30"],57854:[694,3,625,90,509,"509 -3l-184 3l-193 -3v30l66 3c63 3 76 14 76 66v485c0 24 -2 33 -9 33l-4 -1l-151 -58h-12l-8 43c107 32 190 62 266 96l16 -5v-593c0 -52 12 -63 76 -66l61 -3v-30"],57855:[854,165,877,34,843,"843 367c0 -205 -162 -364 -381 -385v-147h-48v145c-221 0 -380 151 -380 361s150 354 380 367v146h48v-145c234 -5 381 -136 381 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315"],57856:[854,165,960,46,914,"914 367c0 -205 -173 -364 -408 -385v-147h-52v145c-237 0 -408 151 -408 361s161 354 408 367v146h52v-145c250 -5 408 -136 408 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315"],57857:[614,165,615,45,570,"570 237c0 -136 -99 -237 -243 -254v-148h-39v145c-146 0 -243 96 -243 237s98 240 243 251v146h39v-145c143 -6 243 -101 243 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187"],57858:[614,165,679,57,621,"621 237c0 -136 -106 -237 -261 -254v-148h-42v145c-156 0 -261 96 -261 237s106 240 261 251v146h42v-145c154 -6 261 -101 261 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187"],57859:[709,20,928,43,879,"879 679l-96 -83c60 -70 85 -135 85 -226c0 -222 -184 -390 -427 -390c-65 0 -129 13 -181 36c-27 11 -45 23 -82 51l-99 -85l-36 29l102 88c-31 38 -42 55 -55 87c-20 46 -31 102 -31 156c0 221 165 367 413 367c70 0 141 -13 196 -36c27 -11 45 -21 82 -47l94 83z M751 340c0 80 -11 129 -42 191l-460 -400c64 -77 132 -109 231 -109c172 0 271 116 271 318zM681 570c-42 44 -67 61 -118 78c-37 13 -74 19 -114 19c-174 0 -273 -106 -273 -292c0 -83 13 -142 48 -208"],57860:[709,20,1015,55,952,"952 679l-102 -83c64 -70 91 -135 91 -226c0 -222 -198 -390 -459 -390c-69 0 -138 13 -194 36c-28 11 -48 23 -88 51l-106 -85l-39 29l110 88c-34 38 -46 55 -60 87c-21 46 -32 102 -32 156c0 221 176 367 443 367c75 0 151 -13 211 -36c28 -11 48 -21 87 -47l101 83z M816 340c0 80 -12 129 -46 191l-494 -400c69 -77 142 -109 248 -109c185 0 292 116 292 318zM741 570c-46 44 -73 61 -128 78c-40 13 -79 19 -121 19c-188 0 -294 -106 -294 -292c0 -83 14 -142 51 -208"],57861:[474,23,626,27,588,"588 449l-69 -61c41 -51 57 -92 57 -150c0 -149 -120 -258 -285 -258c-68 0 -113 15 -165 57l-68 -60l-31 23l73 64c-36 51 -50 93 -50 152c0 148 114 253 274 253c66 0 112 -15 167 -55l67 60zM474 197c0 43 -7 82 -24 130l-259 -232c37 -57 80 -82 138 -82 c88 0 145 73 145 184zM433 362c-36 50 -79 74 -134 74c-94 0 -147 -66 -147 -180c0 -45 6 -81 21 -126"],57862:[474,23,691,39,640,"640 449l-74 -61c45 -51 61 -92 61 -150c0 -149 -128 -258 -305 -258c-74 0 -122 15 -178 57l-73 -60l-32 23l78 64c-39 51 -54 93 -54 152c0 148 122 253 294 253c71 0 120 -15 179 -55l73 60zM518 197c0 43 -8 82 -25 130l-279 -232c40 -57 86 -82 149 -82 c93 0 155 73 155 184zM474 362c-39 50 -84 74 -144 74c-101 0 -158 -66 -158 -180c0 -45 7 -81 23 -126"],57863:[872,20,877,34,843,"843 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM726 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -279 -104 -279 -289c0 -214 123 -356 306 -356c169 0 269 117 269 315zM629 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105 c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],57864:[872,20,960,46,914,"914 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 444 368c260 0 424 -132 424 -342zM789 337c0 208 -118 330 -319 330c-191 0 -299 -104 -299 -289c0 -214 132 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315zM685 872c-5 -58 -61 -105 -128 -105 c-26 0 -44 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c29 0 43 -4 105 -30c28 -11 41 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h34"],57865:[645,20,615,45,570,"570 237c0 -150 -120 -257 -288 -257c-140 0 -237 96 -237 237c0 149 110 252 269 252c149 0 256 -97 256 -232zM469 200c0 136 -74 236 -175 236c-95 0 -148 -65 -148 -185c0 -142 72 -238 179 -238c88 0 144 72 144 187zM494 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105 c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-27 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],57866:[645,20,679,57,621,"621 237c0 -150 -128 -257 -309 -257c-150 0 -255 96 -255 237c0 149 119 252 289 252c161 0 275 -97 275 -232zM513 200c0 136 -80 236 -188 236c-103 0 -159 -65 -159 -185c0 -142 77 -238 192 -238c95 0 155 72 155 187zM539 645c-4 -58 -60 -105 -127 -105 c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -46 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 43 -4 105 -30c28 -11 40 -15 55 -15c32 0 51 13 69 50h33"],57867:[692,3,678,34,642,"642 537c0 -120 -114 -213 -264 -213c-21 0 -37 1 -63 6l-11 36c29 -8 45 -10 68 -10c95 0 161 63 161 153c0 95 -63 145 -181 145c-37 0 -68 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 74 -9 87 -58 90l-49 3v30 l198 -3c63 0 124 3 186 3c138 0 223 -59 223 -155"],57868:[692,3,747,46,699,"699 537c0 -120 -123 -213 -284 -213c-23 0 -39 1 -67 6l-12 36c30 -8 48 -10 72 -10c102 0 174 63 174 153c0 95 -68 145 -195 145c-39 0 -73 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 74 -10 87 -62 90l-53 3v30 l213 -3l199 3c148 0 240 -59 240 -155"],57869:[469,281,675,19,614,"614 271c0 -64 -51 -167 -95 -193l-124 -74c-18 -10 -46 -16 -78 -16c-49 0 -84 7 -116 25v-189c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v503c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 114 20 170 41l10 -4v-96l89 75c18 15 57 25 97 25 c127 0 227 -87 227 -198zM519 234c0 104 -65 170 -168 170c-54 0 -99 -19 -131 -56c-14 -17 -19 -28 -19 -42v-208c42 -41 87 -59 147 -59c98 0 171 83 171 195"],57870:[469,281,743,29,668,"668 271c0 -64 -55 -167 -102 -193l-133 -74c-19 -10 -49 -16 -83 -16c-53 0 -90 7 -125 25v-189c0 -63 3 -70 43 -72l54 -3v-30l-146 3l-147 -3v30l54 3c40 2 43 9 43 72v503c0 66 -4 73 -51 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-96l96 75c18 15 61 25 104 25 c136 0 243 -87 243 -198zM566 234c0 104 -70 170 -180 170c-58 0 -106 -19 -140 -56c-15 -17 -21 -28 -21 -42v-208c45 -41 93 -59 158 -59c105 0 183 83 183 195"],57871:[695,150,705,53,652,"652 -150l-220 3l-220 -3v30l45 3c49 3 58 16 58 90v372c-79 5 -127 20 -181 57c-53 37 -81 85 -81 140c0 90 79 157 194 153l64 -2l158 -4c60 0 106 1 183 5v-30l-35 -3c-57 -5 -69 -20 -69 -87v-601c0 -74 9 -87 58 -90l46 -3v-30zM315 382v273c-6 1 -13 1 -16 1 c-72 0 -126 -55 -126 -130c0 -74 51 -125 142 -144zM469 -120v775h-74v-775h74"],57872:[695,150,775,66,709,"709 -150l-236 3l-237 -3v30l50 3c52 3 62 16 62 90v372c-86 5 -137 20 -195 57c-57 37 -87 85 -87 140c0 90 85 157 208 153l69 -2l170 -4l196 5v-30l-37 -3c-61 -5 -74 -20 -74 -87v-601c0 -74 9 -87 62 -90l49 -3v-30zM348 382v273c-7 1 -14 1 -18 1 c-77 0 -135 -55 -135 -130c0 -74 54 -125 153 -144zM513 -120v775h-80v-775h80"],57873:[709,20,936,53,884,"397 535c0 -96 -75 -167 -177 -167c-97 0 -167 65 -167 154c0 97 75 167 178 167c95 0 166 -66 166 -154zM318 533c0 82 -34 133 -90 133c-60 0 -97 -54 -97 -140s33 -135 90 -135c59 0 97 56 97 142zM884 167c0 -96 -75 -167 -176 -167c-97 0 -168 65 -168 154 c0 97 75 167 178 167c95 0 166 -66 166 -154zM806 165c0 82 -35 133 -91 133c-60 0 -97 -54 -97 -140s33 -135 91 -135c59 0 97 56 97 142zM681 709l-399 -729h-43l399 729h43"],57874:[709,20,1023,66,958,"435 535c0 -96 -80 -167 -189 -167c-104 0 -180 65 -180 154c0 97 80 167 192 167c101 0 177 -66 177 -154zM351 533c0 82 -37 133 -97 133c-64 0 -104 -54 -104 -140s35 -135 97 -135c63 0 104 56 104 142zM958 167c0 -96 -80 -167 -189 -167c-104 0 -180 65 -180 154 c0 97 80 167 191 167c102 0 178 -66 178 -154zM874 165c0 82 -37 133 -97 133c-64 0 -104 -54 -104 -140s35 -135 97 -135c63 0 104 56 104 142zM741 709l-429 -729h-46l428 729h47"],57875:[111,5,292,83,209,"209 53c0 -31 -30 -58 -65 -58c-32 0 -61 28 -61 58s29 58 62 58c34 0 64 -28 64 -58"],57876:[111,5,332,98,234,"234 53c0 -31 -33 -58 -70 -58c-34 0 -66 28 -66 58s32 58 67 58c36 0 69 -28 69 -58"],57877:[709,20,1462,79,1410,"381 541c0 -92 -68 -161 -156 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 156 161c82 0 146 -64 146 -148zM311 537c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM705 161c0 -92 -67 -161 -155 -161c-85 0 -147 62 -147 148 c0 94 66 161 156 161c83 0 146 -64 146 -148zM636 157c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 27 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM1057 161c0 -92 -67 -161 -155 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 155 161c83 0 146 -64 146 -148zM988 157 c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM625 709l-426 -729h-44l426 729h44zM1410 161c0 -92 -68 -161 -156 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 155 161c83 0 147 -64 147 -148zM1340 157c0 81 -30 129 -79 129 c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134"],57878:[709,20,1588,94,1522,"418 541c0 -92 -73 -161 -168 -161c-91 0 -156 62 -156 148c0 94 70 161 167 161c89 0 157 -64 157 -148zM343 537c0 81 -32 129 -84 129c-58 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134zM766 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148 c0 94 71 161 168 161c89 0 156 -64 156 -148zM692 157c0 81 -32 129 -85 129c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 92 52 92 134zM1144 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148c0 94 70 161 168 161c89 0 156 -64 156 -148zM1069 157 c0 81 -31 129 -84 129c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134zM680 709l-458 -729h-46l457 729h47zM1522 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148c0 94 70 161 167 161c89 0 157 -64 157 -148zM1447 157c0 81 -31 129 -84 129 c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134"],57879:[709,20,1110,79,1057,"381 541c0 -92 -68 -161 -156 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 156 161c82 0 146 -64 146 -148zM311 537c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM705 161c0 -92 -67 -161 -155 -161c-85 0 -147 62 -147 148 c0 94 66 161 156 161c83 0 146 -64 146 -148zM636 157c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 27 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM1057 161c0 -92 -67 -161 -155 -161c-85 0 -146 62 -146 148c0 94 65 161 155 161c83 0 146 -64 146 -148zM988 157 c0 81 -30 129 -79 129c-53 0 -84 -50 -84 -137c0 -81 28 -126 78 -126c52 0 85 52 85 134zM625 709l-426 -729h-44l426 729h44"],57880:[709,20,1210,94,1144,"418 541c0 -92 -73 -161 -168 -161c-91 0 -156 62 -156 148c0 94 70 161 167 161c89 0 157 -64 157 -148zM343 537c0 81 -32 129 -84 129c-58 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134zM766 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148 c0 94 71 161 168 161c89 0 156 -64 156 -148zM692 157c0 81 -32 129 -85 129c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 92 52 92 134zM1144 161c0 -92 -72 -161 -167 -161c-91 0 -157 62 -157 148c0 94 70 161 168 161c89 0 156 -64 156 -148zM1069 157 c0 81 -31 129 -84 129c-57 0 -90 -50 -90 -137c0 -81 29 -126 83 -126c56 0 91 52 91 134zM680 709l-458 -729h-46l457 729h47"],57881:[709,176,877,34,843,"843 -120l-92 -56c-43 8 -77 15 -115 26l-162 46c-33 10 -64 15 -85 15c-11 0 -17 -2 -30 -8l-65 -32l3 32c61 43 98 69 118 76l6 2c-234 0 -387 143 -387 362c0 218 166 366 410 366s399 -131 399 -338c0 -144 -81 -274 -213 -343c-56 -30 -97 -40 -183 -47 c46 -5 64 -10 132 -37c87 -34 147 -49 199 -49c10 0 22 1 65 6v-21zM726 335c0 210 -109 332 -296 332c-180 0 -279 -104 -279 -292c0 -99 32 -195 87 -258c54 -62 128 -94 221 -94c171 0 267 112 267 312"],57882:[709,176,960,46,914,"914 -120l-98 -56c-47 8 -83 15 -124 26l-174 46c-36 10 -69 15 -91 15c-12 0 -19 -2 -33 -8l-69 -32l3 32c65 43 105 69 127 76l6 2c-251 0 -415 143 -415 362c0 218 178 366 440 366s428 -131 428 -338c0 -144 -87 -274 -228 -343c-61 -30 -104 -40 -197 -47 c49 -5 69 -10 142 -37c93 -34 158 -49 214 -49c10 0 23 1 69 6v-21zM789 335c0 210 -117 332 -319 332c-193 0 -299 -104 -299 -292c0 -99 35 -195 94 -258c58 -62 138 -94 237 -94c184 0 287 112 287 312"],57883:[469,281,630,48,620,"620 -281l-134 3l-151 -3v30l63 3c36 2 40 9 40 72v242l-113 -66c-14 -8 -33 -12 -56 -12c-135 0 -221 85 -221 216c0 87 36 153 106 194l91 54c17 9 55 17 87 17c46 0 93 -10 149 -33l53 31l21 -11c-19 -38 -25 -76 -25 -138v-494c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30z M438 120v261c-38 29 -76 41 -129 41c-105 0 -166 -64 -166 -174c0 -121 66 -203 162 -203c27 0 52 7 78 20c29 15 55 41 55 55"],57884:[469,281,695,61,675,"675 -281l-144 3l-162 -3v30l68 3c38 2 43 9 43 72v242l-122 -66c-15 -8 -35 -12 -60 -12c-145 0 -237 85 -237 216c0 87 39 153 113 194l99 54c17 9 58 17 92 17c50 0 101 -10 160 -33l58 31l22 -11c-20 -38 -27 -76 -27 -138v-494c0 -63 4 -70 43 -72l54 -3v-30z M480 120v261c-41 29 -82 41 -139 41c-113 0 -178 -64 -178 -174c0 -121 71 -203 174 -203c28 0 55 7 83 20c32 15 60 41 60 55"],57885:[694,5,504,57,441,"441 540c0 -57 -28 -96 -120 -174c-89 -73 -103 -90 -103 -123c0 -16 7 -29 24 -48l-23 -14c-32 19 -48 43 -48 73c0 34 18 61 84 128c65 65 84 97 84 137c0 64 -55 109 -134 109c-49 0 -83 -15 -95 -42l-22 -48l-31 8l41 113c58 26 96 35 144 35c112 0 199 -67 199 -154 zM290 53c0 -31 -30 -58 -65 -58c-32 0 -61 28 -61 58s29 58 62 58c34 0 64 -28 64 -58"],57886:[694,5,559,70,482,"482 540c0 -57 -29 -96 -129 -174c-94 -73 -110 -90 -110 -123c0 -16 7 -29 26 -48l-24 -14c-35 19 -52 43 -52 73c0 34 19 61 90 128c69 65 90 97 90 137c0 64 -59 109 -144 109c-52 0 -88 -15 -101 -42l-24 -48l-34 8l45 113c62 26 103 35 154 35 c121 0 213 -67 213 -154zM321 53c0 -31 -33 -58 -71 -58c-33 0 -65 28 -65 58s32 58 67 58c36 0 69 -28 69 -58"],57887:[454,245,504,63,447,"447 -97l-41 -113c-58 -26 -96 -35 -144 -35c-112 0 -199 67 -199 154c0 57 28 96 120 174c89 73 103 90 103 123c0 16 -7 29 -24 48l23 14c32 -19 48 -43 48 -73c0 -34 -18 -61 -84 -128c-65 -65 -84 -97 -84 -137c0 -64 55 -109 134 -109c49 0 83 15 95 42l21 48z M340 396c0 -30 -29 -58 -62 -58c-34 0 -64 28 -64 58c0 31 30 58 65 58c32 0 61 -28 61 -58"],57888:[454,245,559,77,489,"489 -97l-44 -113c-62 -26 -103 -35 -155 -35c-120 0 -213 67 -213 154c0 57 30 96 129 174c95 73 110 90 110 123c0 16 -7 29 -26 48l25 14c35 -19 51 -43 51 -73c0 -34 -18 -61 -90 -128c-69 -65 -90 -97 -90 -137c0 -64 60 -109 144 -109c53 0 89 15 102 42l23 48z M375 396c0 -30 -32 -58 -67 -58c-36 0 -69 28 -69 58c0 31 33 58 70 58c34 0 66 -28 66 -58"],57889:[709,-469,424,67,357,"159 665l-35 -196h-21l-36 196v5c0 19 24 39 47 39c22 0 45 -20 45 -38v-6zM357 665l-35 -196h-22l-36 196v5c0 19 24 39 47 39s46 -20 46 -38v-6"],57890:[709,-469,474,81,392,"180 665l-37 -196h-24l-38 196v5c0 19 26 39 50 39c25 0 49 -20 49 -38v-6zM392 665l-37 -196h-24l-38 196v5c0 19 25 39 50 39c24 0 49 -20 49 -38v-6"],57891:[110,153,565,66,499,"271 97c-38 -86 -79 -153 -141 -226l-48 -24l-16 10c52 77 78 144 85 223l105 30zM499 97c-37 -86 -78 -153 -140 -226l-48 -24l-17 10c53 77 79 144 86 223l105 30"],57892:[110,153,625,80,545,"300 97c-40 -86 -85 -153 -151 -226l-52 -24l-17 10c56 77 84 144 91 223l113 30zM545 97c-39 -86 -84 -153 -151 -226l-51 -24l-18 10c57 77 85 144 92 223l113 30"],57893:[709,-446,565,66,499,"271 699c-53 -76 -79 -144 -86 -223l-105 -30l-14 13c37 86 78 153 140 226l48 24zM499 699c-52 -76 -78 -144 -85 -223l-105 -30l-15 13c38 86 79 153 141 226l48 24"],57894:[709,-446,625,80,545,"300 699c-57 -76 -85 -144 -92 -223l-113 -30l-15 13c39 86 84 153 151 226l51 24zM545 699c-56 -76 -84 -144 -91 -223l-113 -30l-16 13c40 86 85 153 151 226l52 24"],57895:[709,-446,565,66,499,"271 696c-38 -86 -79 -153 -141 -226l-48 -24l-16 10c52 77 78 143 85 223l105 30zM499 696c-37 -86 -78 -153 -140 -226l-48 -24l-17 10c53 77 79 143 86 223l105 30"],57896:[709,-446,625,80,545,"300 696c-40 -86 -85 -153 -151 -226l-52 -24l-17 10c56 77 84 143 91 223l113 30zM545 696c-39 -86 -84 -153 -151 -226l-51 -24l-18 10c57 77 85 143 92 223l113 30"],57897:[709,-446,323,59,264,"264 699c-52 -76 -79 -144 -85 -223l-106 -30l-14 13c37 86 79 153 141 226l48 24"],57898:[709,-446,365,73,293,"293 699c-57 -76 -85 -144 -92 -223l-113 -30l-15 13c39 86 84 153 151 226l51 24"],57899:[709,-446,323,59,264,"264 696c-37 -86 -79 -153 -141 -226l-48 -24l-16 10c52 77 79 143 85 223l106 30"],57900:[709,-446,365,73,293,"293 696c-40 -86 -85 -153 -151 -226l-52 -24l-17 10c56 77 84 143 91 223l113 30"],57901:[110,153,323,34,239,"239 97c-37 -86 -79 -153 -141 -226l-48 -24l-16 10c52 77 78 144 85 223l106 30"],57902:[110,153,365,46,266,"266 97c-40 -86 -85 -153 -151 -226l-52 -24l-17 10c56 77 84 144 91 223l113 30"],57903:[709,-469,247,76,169,"169 665l-35 -196h-22l-36 196v5c0 19 24 39 47 39s46 -20 46 -38v-6"],57904:[709,-469,283,91,191,"191 665l-38 -196h-23l-39 196v5c0 19 26 39 51 39c24 0 49 -20 49 -38v-6"],57905:[692,3,748,34,739,"739 -3c-26 2 -52 3 -78 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-45 54l-201 247c-17 22 -26 33 -50 57v16h32c126 0 206 58 206 150c0 85 -63 133 -177 133c-37 0 -70 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90 l-44 3v30l188 -3l195 3c142 0 213 -54 213 -150c0 -58 -31 -108 -87 -145c-36 -23 -65 -34 -126 -48l248 -296c14 -17 31 -23 66 -26v-30"],57906:[692,3,822,46,803,"803 -3c-28 2 -56 3 -85 3c-26 0 -52 -1 -79 -3l-48 54l-215 247c-19 22 -28 33 -54 57v16h34c136 0 221 58 221 150c0 85 -68 133 -190 133c-39 0 -75 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90 l-48 3v30l202 -3l210 3c152 0 228 -54 228 -150c0 -58 -33 -108 -94 -145c-38 -23 -69 -34 -134 -48l265 -296c16 -17 34 -23 72 -26v-30"],57907:[469,3,451,33,418,"418 458l-10 -120h-23c-17 32 -40 46 -73 46c-53 0 -97 -50 -97 -110v-172c0 -66 2 -69 51 -72l57 -3v-30l-156 3l-134 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-103l61 66c23 25 58 41 90 41c20 0 40 -4 52 -11"],57908:[469,3,502,45,458,"458 458l-11 -120h-25c-18 32 -43 46 -78 46c-57 0 -104 -50 -104 -110v-172c0 -66 2 -69 55 -72l61 -3v-30l-168 3l-143 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-103l65 66c25 25 62 41 98 41c21 0 42 -4 55 -11"],57909:[888,3,748,34,739,"739 -3c-26 2 -52 3 -78 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-45 54l-201 247c-17 22 -26 33 -50 57v16h32c126 0 206 58 206 150c0 85 -63 133 -177 133c-37 0 -70 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90 l-44 3v30l188 -3l195 3c142 0 213 -54 213 -150c0 -58 -31 -108 -87 -145c-36 -23 -65 -34 -126 -48l248 -296c14 -17 31 -23 66 -26v-30zM503 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],57910:[888,3,822,46,803,"803 -3c-28 2 -56 3 -85 3c-26 0 -52 -1 -79 -3l-48 54l-215 247c-19 22 -28 33 -54 57v16h34c136 0 221 58 221 150c0 85 -68 133 -190 133c-39 0 -75 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90 l-48 3v30l202 -3l210 3c152 0 228 -54 228 -150c0 -58 -33 -108 -94 -145c-38 -23 -69 -34 -134 -48l265 -296c16 -17 34 -23 72 -26v-30zM549 861c0 -15 -10 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],57911:[677,3,451,33,418,"418 458l-10 -120h-23c-17 32 -40 46 -73 46c-53 0 -97 -50 -97 -110v-172c0 -66 2 -69 51 -72l57 -3v-30l-156 3l-134 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-103l61 66c23 25 58 41 90 41c20 0 40 -4 52 -11zM362 643 c0 -18 -8 -26 -44 -47l-156 -90h-44l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57912:[677,3,502,45,458,"458 458l-11 -120h-25c-18 32 -43 46 -78 46c-57 0 -104 -50 -104 -110v-172c0 -66 2 -69 55 -72l61 -3v-30l-168 3l-143 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-103l65 66c25 25 62 41 98 41c21 0 42 -4 55 -11zM398 643 c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l161 138c26 22 47 33 65 33c20 0 36 -15 36 -34"],57913:[887,3,748,34,739,"739 -3c-26 2 -52 3 -78 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-45 54l-201 247c-17 22 -26 33 -50 57v16h32c126 0 206 58 206 150c0 85 -63 133 -177 133c-37 0 -70 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90 l-44 3v30l188 -3l195 3c142 0 213 -54 213 -150c0 -58 -31 -108 -87 -145c-36 -23 -65 -34 -126 -48l248 -296c14 -17 31 -23 66 -26v-30zM536 887l-146 -135h-74l-147 135h42l142 -84l143 84h40"],57914:[887,3,822,46,803,"803 -3c-28 2 -56 3 -85 3c-26 0 -52 -1 -79 -3l-48 54l-215 247c-19 22 -28 33 -54 57v16h34c136 0 221 58 221 150c0 85 -68 133 -190 133c-39 0 -75 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90 l-48 3v30l202 -3l210 3c152 0 228 -54 228 -150c0 -58 -33 -108 -94 -145c-38 -23 -69 -34 -134 -48l265 -296c16 -17 34 -23 72 -26v-30zM585 887l-157 -135h-79l-158 135h44l154 -84l153 84h43"],57915:[676,3,451,33,418,"418 458l-10 -120h-23c-17 32 -40 46 -73 46c-53 0 -97 -50 -97 -110v-172c0 -66 2 -69 51 -72l57 -3v-30l-156 3l-134 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-103l61 66c23 25 58 41 90 41c20 0 40 -4 52 -11zM385 676 l-136 -167h-68l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57916:[676,3,502,45,458,"458 458l-11 -120h-25c-18 32 -43 46 -78 46c-57 0 -104 -50 -104 -110v-172c0 -66 2 -69 55 -72l61 -3v-30l-168 3l-143 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-103l65 66c25 25 62 41 98 41c21 0 42 -4 55 -11zM422 676 l-146 -167h-72l-147 167h41l142 -103l143 103h39"],57917:[692,271,748,34,739,"739 -3c-26 2 -52 3 -78 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-45 54l-201 247c-17 22 -26 33 -50 57v16h32c126 0 206 58 206 150c0 85 -63 133 -177 133c-37 0 -70 -4 -107 -12v-522c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90 l-44 3v30l188 -3l195 3c142 0 213 -54 213 -150c0 -58 -31 -108 -87 -145c-36 -23 -65 -34 -126 -48l248 -296c14 -17 31 -23 66 -26v-30zM402 -88c-29 -70 -52 -103 -103 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 57 160c46 12 54 15 86 25"],57918:[692,271,822,46,803,"803 -3c-28 2 -56 3 -85 3c-26 0 -52 -1 -79 -3l-48 54l-215 247c-19 22 -28 33 -54 57v16h34c136 0 221 58 221 150c0 85 -68 133 -190 133c-39 0 -75 -4 -114 -12v-522c0 -79 6 -87 59 -90l57 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90 l-48 3v30l202 -3l210 3c152 0 228 -54 228 -150c0 -58 -33 -108 -94 -145c-38 -23 -69 -34 -134 -48l265 -296c16 -17 34 -23 72 -26v-30zM441 -88c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57919:[469,271,451,33,418,"418 458l-10 -120h-23c-17 32 -40 46 -73 46c-53 0 -97 -50 -97 -110v-172c0 -66 2 -69 51 -72l57 -3v-30l-156 3l-134 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v225c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-103l61 66c23 25 58 41 90 41c20 0 40 -4 52 -11zM227 -88 c-30 -70 -52 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c42 62 51 96 58 160c46 12 53 15 86 25"],57920:[469,271,502,45,458,"458 458l-11 -120h-25c-18 32 -43 46 -78 46c-57 0 -104 -50 -104 -110v-172c0 -66 2 -69 55 -72l61 -3v-30l-168 3l-143 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v225c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 182 41l11 -4v-103l65 66c25 25 62 41 98 41c21 0 42 -4 55 -11zM253 -88 c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57921:[692,-492,383,83,301,"301 592c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 111 99c58 0 107 -45 107 -100zM260 592c0 38 -28 64 -67 64c-41 0 -69 -25 -69 -63c0 -40 27 -65 68 -65c40 0 68 26 68 64"],57922:[692,-492,430,98,332,"332 592c0 -56 -52 -100 -117 -100s-117 44 -117 101c0 55 53 99 120 99c62 0 114 -45 114 -100zM288 592c0 38 -29 64 -71 64c-45 0 -74 -25 -74 -63c0 -40 28 -65 72 -65s73 26 73 64"],57923:[709,20,592,36,558,"558 230c0 -145 -137 -250 -327 -250c-63 0 -126 13 -188 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h35l9 -67c5 -41 90 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -42 88c-28 22 -66 34 -150 45c-106 13 -156 29 -193 60c-32 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-6 57c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 167 -28 206 -61c30 -26 44 -59 44 -106"],57924:[709,20,654,48,609,"609 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225 c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106"],57925:[469,20,482,43,436,"436 148c0 -98 -101 -168 -244 -168c-50 0 -93 7 -149 24c8 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 38 -21 59 -70 69c-74 15 -132 31 -162 43c-50 21 -74 55 -74 103c0 90 78 145 204 145c45 0 84 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23 c0 47 -56 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78c0 -46 29 -66 118 -82c96 -17 132 -28 161 -54c21 -20 30 -43 30 -74"],57926:[469,20,536,55,477,"477 148c0 -98 -108 -168 -262 -168c-53 0 -99 7 -160 24c9 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 38 -22 59 -75 69c-80 15 -142 31 -173 43c-54 21 -80 55 -80 103c0 90 83 145 219 145c48 0 90 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23 c0 47 -60 82 -138 82c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c103 -17 141 -28 172 -54c23 -20 32 -43 32 -74"],57927:[888,20,592,36,558,"558 230c0 -145 -137 -250 -327 -250c-63 0 -126 13 -188 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h35l9 -67c5 -41 90 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -42 88c-28 22 -66 34 -150 45c-106 13 -156 29 -193 60c-32 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-6 57c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 167 -28 206 -61c30 -26 44 -59 44 -106zM423 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l163 113 c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],57928:[888,20,654,48,609,"609 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225 c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106zM463 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-182 -73h-51l175 113 c27 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27"],57929:[677,20,482,43,436,"436 148c0 -98 -101 -168 -244 -168c-50 0 -93 7 -149 24c8 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 38 -21 59 -70 69c-74 15 -132 31 -162 43c-50 21 -74 55 -74 103c0 90 78 145 204 145c45 0 84 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23 c0 47 -56 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78c0 -46 29 -66 118 -82c96 -17 132 -28 161 -54c21 -20 30 -43 30 -74zM371 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57930:[677,20,536,55,477,"477 148c0 -98 -108 -168 -262 -168c-53 0 -99 7 -160 24c9 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 38 -22 59 -75 69c-80 15 -142 31 -173 43c-54 21 -80 55 -80 103c0 90 83 145 219 145c48 0 90 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23 c0 47 -60 82 -138 82c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c103 -17 141 -28 172 -54c23 -20 32 -43 32 -74zM407 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l162 138c25 22 46 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],57931:[887,20,592,36,558,"558 230c0 -145 -137 -250 -327 -250c-63 0 -126 13 -188 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h35l9 -67c5 -41 90 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -42 88c-28 22 -66 34 -150 45c-106 13 -156 29 -193 60c-32 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-6 57c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 167 -28 206 -61c30 -26 44 -59 44 -106zM457 887l-146 -135h-74l-147 135h41l143 -84l143 84h40"],57932:[887,20,654,48,609,"609 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225 c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106zM500 887l-157 -135h-80l-158 135h45l153 -84l153 84h44"],57933:[676,20,482,43,436,"436 148c0 -98 -101 -168 -244 -168c-50 0 -93 7 -149 24c8 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 38 -21 59 -70 69c-74 15 -132 31 -162 43c-50 21 -74 55 -74 103c0 90 78 145 204 145c45 0 84 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23 c0 47 -56 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78c0 -46 29 -66 118 -82c96 -17 132 -28 161 -54c21 -20 30 -43 30 -74zM394 676l-137 -167h-67l-136 167h38l132 -103l133 103h37"],57934:[676,20,536,55,477,"477 148c0 -98 -108 -168 -262 -168c-53 0 -99 7 -160 24c9 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 38 -22 59 -75 69c-80 15 -142 31 -173 43c-54 21 -80 55 -80 103c0 90 83 145 219 145c48 0 90 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23 c0 47 -60 82 -138 82c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c103 -17 141 -28 172 -54c23 -20 32 -43 32 -74zM432 676l-146 -167h-73l-146 167h41l141 -103l143 103h40"],57935:[709,225,592,36,558,"558 230c0 -124 -100 -218 -247 -243l-26 -62c11 3 17 4 28 4c58 0 94 -27 94 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-31 0 -44 2 -92 16l15 31c35 -9 52 -11 72 -11c37 0 58 15 58 43c0 23 -17 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -44 -7l-8 6l42 90c-14 -2 -27 -2 -40 -2 c-64 0 -126 12 -188 38c6 44 7 76 7 153h35l9 -67c5 -42 90 -80 177 -80c114 0 196 65 196 155c0 38 -14 68 -43 89c-29 23 -66 34 -149 44c-108 14 -158 30 -194 62c-31 26 -45 61 -45 110c0 131 118 225 280 225c61 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -89 -15 -141h-35l-6 57 c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -69 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c124 -15 170 -29 208 -62c29 -27 42 -58 42 -105"],57936:[709,225,654,48,609,"609 230c0 -124 -108 -218 -266 -243l-28 -62c12 3 19 4 30 4c62 0 101 -27 101 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-33 0 -47 2 -98 16l16 31c37 -9 55 -11 77 -11c40 0 62 15 62 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -25 -2 -48 -7l-8 6l45 90c-14 -2 -28 -2 -42 -2 c-70 0 -136 12 -203 38c7 44 8 76 8 153h38l9 -67c6 -42 97 -80 190 -80c122 0 210 65 210 155c0 38 -15 68 -45 89c-32 23 -72 34 -161 44c-116 14 -169 30 -208 62c-33 26 -48 61 -48 110c0 131 126 225 301 225c65 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -89 -16 -141h-37l-7 57 c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -74 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c134 -15 183 -29 224 -62c31 -27 46 -58 46 -105"],57937:[469,225,482,43,436,"436 148c0 -84 -72 -146 -181 -163l-25 -60c11 3 18 4 29 4c57 0 93 -27 93 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-30 0 -44 2 -91 16l15 31c35 -9 51 -11 72 -11c37 0 58 15 58 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l41 89c-8 -1 -16 -1 -24 -1c-50 0 -92 7 -149 24 c10 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 39 -21 59 -70 69c-77 16 -134 32 -163 44c-50 22 -73 54 -73 102c0 90 78 145 204 145c46 0 83 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23c0 47 -55 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78 c0 -46 29 -66 118 -82c99 -17 133 -29 162 -55c20 -19 29 -42 29 -73"],57938:[469,225,536,55,477,"477 148c0 -84 -77 -146 -194 -163l-27 -60c12 3 19 4 31 4c62 0 100 -27 100 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-32 0 -47 2 -98 16l16 31c38 -9 55 -11 78 -11c39 0 62 15 62 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -26 -2 -48 -7l-8 6l44 89c-8 -1 -17 -1 -26 -1 c-53 0 -98 7 -160 24c11 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 39 -22 59 -75 69c-82 16 -144 32 -174 44c-54 22 -79 54 -79 102c0 90 83 145 219 145c49 0 89 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23c0 47 -59 82 -138 82 c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c105 -17 142 -29 173 -55c22 -19 31 -42 31 -73"],57939:[709,271,592,36,558,"558 230c0 -145 -137 -250 -327 -250c-63 0 -126 13 -188 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h35l9 -67c5 -41 90 -80 178 -80c113 0 195 65 195 155c0 38 -13 66 -42 88c-28 22 -66 34 -150 45c-106 13 -156 29 -193 60c-32 27 -46 63 -46 112c0 131 118 225 280 225 c60 0 109 -10 196 -42c-10 -54 -15 -88 -15 -141h-35l-6 57c-3 29 -15 44 -51 61c-30 15 -70 23 -113 23c-96 0 -164 -60 -164 -144c0 -77 47 -110 180 -126c122 -15 167 -28 206 -61c30 -26 44 -59 44 -106zM323 -88c-30 -70 -52 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9 c41 62 51 96 58 160c46 12 53 15 86 25"],57940:[709,271,654,48,609,"609 230c0 -145 -148 -250 -351 -250c-68 0 -136 13 -203 38c7 45 9 67 9 113c0 6 0 22 -1 40h38l9 -67c6 -41 97 -80 191 -80c121 0 209 65 209 155c0 38 -14 66 -44 88c-31 22 -72 34 -162 45c-113 13 -167 29 -207 60c-34 27 -49 63 -49 112c0 131 126 225 301 225 c64 0 117 -10 210 -42c-11 -54 -16 -88 -16 -141h-37l-7 57c-4 29 -17 44 -55 61c-32 15 -75 23 -121 23c-103 0 -177 -60 -177 -144c0 -77 51 -110 193 -126c131 -15 181 -28 222 -61c32 -26 48 -59 48 -106zM356 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9 c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57941:[469,271,482,43,436,"436 148c0 -98 -101 -168 -244 -168c-50 0 -93 7 -149 24c8 40 12 70 12 139h32v-41c0 -50 57 -85 137 -85c77 0 132 38 132 92c0 38 -21 59 -70 69c-74 15 -132 31 -162 43c-50 21 -74 55 -74 103c0 90 78 145 204 145c45 0 84 -7 142 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-30v23 c0 47 -56 82 -129 82c-66 0 -104 -28 -104 -78c0 -46 29 -66 118 -82c96 -17 132 -28 161 -54c21 -20 30 -43 30 -74zM273 -88c-30 -70 -53 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 58 160c45 12 53 15 86 25"],57942:[469,271,536,55,477,"477 148c0 -98 -108 -168 -262 -168c-53 0 -99 7 -160 24c9 40 13 70 13 139h35v-41c0 -50 61 -85 146 -85c83 0 142 38 142 92c0 38 -22 59 -75 69c-80 15 -142 31 -173 43c-54 21 -80 55 -80 103c0 90 83 145 219 145c48 0 90 -7 152 -25c-3 -31 -5 -55 -6 -113h-32v23 c0 47 -60 82 -138 82c-72 0 -113 -28 -113 -78c0 -46 32 -66 128 -82c103 -17 141 -28 172 -54c23 -20 32 -43 32 -74zM302 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57943:[709,219,565,38,517,"517 253c0 -53 -25 -95 -85 -142c46 -23 65 -54 65 -104c0 -114 -132 -226 -268 -226c-57 0 -114 15 -171 44c8 64 11 101 13 157h35l5 -90c45 -44 83 -59 151 -59c101 0 167 47 167 120c0 35 -17 61 -51 83c-26 17 -54 27 -145 54c-88 26 -121 41 -155 69 c-24 19 -40 51 -40 84c0 53 30 98 91 139c-43 29 -63 64 -63 103c0 121 116 224 252 224c54 0 96 -11 145 -36c-8 -57 -12 -95 -14 -152h-34l-5 87c-46 36 -81 49 -132 49c-87 0 -149 -50 -149 -120c0 -31 13 -52 44 -72c27 -16 51 -26 150 -55c145 -43 194 -83 194 -157z M445 213c0 31 -18 58 -50 77c-32 18 -65 29 -140 49c-56 15 -67 19 -98 30c-34 -28 -47 -53 -47 -87c0 -53 54 -87 206 -129c53 -15 65 -19 92 -30c27 39 37 63 37 90"],57944:[709,219,625,50,564,"564 253c0 -53 -27 -95 -91 -142c49 -23 70 -54 70 -104c0 -114 -142 -226 -288 -226c-61 0 -123 15 -184 44c9 64 12 101 15 157h37l6 -90c48 -44 89 -59 161 -59c109 0 179 47 179 120c0 35 -17 61 -54 83c-28 17 -58 27 -155 54c-95 26 -130 41 -167 69 c-26 19 -43 51 -43 84c0 53 32 98 98 139c-46 29 -68 64 -68 103c0 121 125 224 271 224c57 0 103 -11 156 -36c-10 -57 -13 -95 -15 -152h-37l-6 87c-49 36 -86 49 -141 49c-94 0 -160 -50 -160 -120c0 -31 14 -52 47 -72c29 -16 54 -26 161 -55c155 -43 208 -83 208 -157z M487 213c0 31 -19 58 -54 77c-34 18 -69 29 -150 49c-61 15 -72 19 -105 30c-36 -28 -50 -53 -50 -87c0 -53 57 -87 221 -129c56 -15 69 -19 98 -30c29 39 40 63 40 90"],57945:[456,153,292,27,248,"248 111c-31 -77 -72 -140 -161 -245l-44 -19l-16 11c64 96 91 161 99 237l106 30zM238 397c0 -30 -31 -57 -66 -57c-31 0 -61 28 -61 58s30 58 62 58c34 0 65 -28 65 -59"],57946:[456,153,332,39,275,"275 111c-33 -77 -77 -140 -172 -245l-48 -19l-16 11c68 96 97 161 105 237l115 30zM265 397c0 -30 -33 -57 -71 -57c-34 0 -65 28 -65 58s31 58 66 58c37 0 70 -28 70 -59"],57947:[689,3,565,58,552,"552 659l-200 -329c-97 -159 -125 -224 -171 -333c0 0 -30 3 -50 3s-50 -3 -50 -3l-10 13l266 392c41 61 75 119 119 201h-291c-50 0 -58 -8 -67 -70l-7 -56h-33s3 62 3 102c0 41 -3 105 -3 105l11 5l239 -5c116 0 126 1 244 5v-30"],57948:[689,3,625,71,601,"601 659l-214 -329c-104 -159 -134 -224 -183 -333c0 0 -33 3 -54 3s-54 -3 -54 -3l-10 13l285 392c44 61 81 119 128 201h-313c-54 0 -62 -8 -71 -70l-8 -56h-36s4 62 4 102c0 41 -4 105 -4 105l12 5l256 -5l262 5v-30"],57949:[689,20,565,45,520,"520 219c0 -136 -106 -239 -247 -239s-228 102 -228 267c0 137 61 259 173 346c56 44 100 64 205 96l40 -17v-8c-196 -54 -287 -152 -310 -333c72 54 112 78 176 78c116 0 191 -75 191 -190zM426 184c0 99 -55 165 -138 165c-52 0 -104 -24 -128 -58 c-12 -17 -16 -36 -16 -71c0 -134 50 -207 143 -207c84 0 139 67 139 171"],57950:[689,20,625,57,568,"568 219c0 -136 -114 -239 -266 -239c-151 0 -245 102 -245 267c0 137 66 259 186 346c60 44 108 64 220 96l44 -17v-8c-211 -54 -309 -152 -334 -333c77 54 121 78 190 78c124 0 205 -75 205 -190zM467 184c0 99 -60 165 -149 165c-56 0 -111 -24 -137 -58 c-12 -17 -17 -36 -17 -71c0 -134 54 -207 153 -207c90 0 150 67 150 171"],57951:[694,13,565,23,531,"531 668c-8 -35 -11 -70 -11 -102c0 -8 0 -19 1 -34h-36c-1 58 -7 79 -29 95c-19 13 -46 20 -78 20c-65 0 -105 -23 -133 -74c-17 -34 -26 -79 -26 -130v-89l199 6l-5 -48l-197 5c-5 -87 -35 -159 -102 -248c40 5 83 9 145 7l171 -6c11 0 18 -1 25 -1c20 0 27 8 31 37 l8 52h28v-148c-23 -17 -31 -20 -54 -20c-66 0 -134 7 -195 19c-61 13 -106 19 -177 23l-49 -45h-24v49c10 9 25 19 41 27c17 7 19 9 27 23c21 40 37 121 37 200v30l-105 -3l9 45l96 -3v106c0 65 36 120 108 168c68 45 126 65 188 65c45 0 70 -6 107 -26"],57952:[694,13,625,34,579,"579 668c-8 -35 -11 -70 -11 -102c0 -8 0 -19 1 -34h-39c-1 58 -8 79 -31 95c-20 13 -50 20 -84 20c-70 0 -113 -23 -142 -74c-19 -34 -28 -79 -28 -130v-89l213 6l-5 -48l-212 5c-6 -87 -37 -159 -110 -248c43 5 90 9 156 7l183 -6c12 0 20 -1 27 -1c23 0 30 8 34 37 l8 52h31v-148c-25 -17 -34 -20 -59 -20c-70 0 -144 7 -209 19c-66 13 -114 19 -190 23l-52 -45h-26v49c11 9 27 19 44 27c18 7 20 9 29 23c23 40 39 121 39 200v30l-112 -3l9 45l103 -3v106c0 65 39 120 116 168c74 45 136 65 203 65c48 0 74 -6 114 -26"],57953:[692,3,688,30,659,"659 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-31 0 -43 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l221 -3h172"],57954:[692,3,757,41,716,"716 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-4 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v423c0 43 -1 66 -5 100h-181c-33 0 -46 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l238 -3h184"],57955:[621,12,375,34,358,"358 436l-10 -54h-140v-262c0 -49 18 -69 60 -69c21 0 37 5 65 19l14 -17l-53 -53c-6 -7 -32 -12 -57 -12c-84 0 -120 32 -120 106v288l-83 -4v21l85 35v70c0 30 -1 49 -4 79c33 10 66 23 92 38l13 -11c-8 -64 -12 -100 -12 -142v-38"],57956:[621,12,421,46,393,"393 436l-10 -54h-150v-262c0 -49 19 -69 64 -69c23 0 40 5 69 19l16 -17l-57 -53c-7 -7 -35 -12 -62 -12c-90 0 -128 32 -128 106v288l-89 -4v21l91 35v70c0 30 -1 49 -5 79c37 10 72 23 100 38l14 -11c-10 -64 -13 -100 -13 -142v-38"],57957:[887,3,688,30,659,"659 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-31 0 -43 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l221 -3h172z M528 887l-146 -135h-74l-148 135h42l143 -84l142 84h41"],57958:[887,3,757,41,716,"716 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-4 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v423c0 43 -1 66 -5 100h-181c-33 0 -46 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l238 -3h184z M576 887l-157 -135h-80l-158 135h45l153 -84l153 84h44"],57959:[663,12,375,34,397,"358 436l-10 -54h-140v-262c0 -49 18 -69 60 -69c21 0 37 5 65 19l14 -17l-53 -53c-6 -7 -32 -12 -57 -12c-84 0 -120 32 -120 106v288l-83 -4v21l85 35v70c0 30 -1 49 -4 79c33 10 66 23 92 38l13 -11c-8 -64 -12 -100 -12 -142v-38zM397 652 c-29 -70 -52 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c42 62 51 96 58 160c46 12 53 15 86 25"],57960:[663,12,421,46,435,"393 436l-10 -54h-150v-262c0 -49 19 -69 64 -69c23 0 40 5 69 19l16 -17l-57 -53c-7 -7 -35 -12 -62 -12c-90 0 -128 32 -128 106v288l-89 -4v21l91 35v70c0 30 -1 49 -5 79c37 10 72 23 100 38l14 -11c-10 -64 -13 -100 -13 -142v-38zM435 652 c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57961:[692,225,688,30,659,"659 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-132 3l-33 -75c11 3 18 4 29 4c57 0 93 -27 93 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-30 0 -44 2 -91 16l15 31c35 -9 51 -11 72 -11 c37 0 58 15 58 43c0 23 -18 39 -44 39c-14 0 -24 -2 -45 -7l-7 6l51 108l-151 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-31 0 -43 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l74 -1l147 -2h172l91 1"],57962:[692,225,757,41,716,"716 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-4 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-142 3l-35 -75c12 3 19 4 31 4c62 0 100 -27 100 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-32 0 -47 2 -98 16l16 31c38 -9 55 -11 78 -11 c39 0 62 15 62 43c0 23 -19 39 -47 39c-15 0 -26 -2 -48 -7l-8 6l55 108l-162 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v423c0 43 -1 66 -5 100h-181c-33 0 -46 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l80 -1l158 -2h184l98 1"],57963:[621,225,375,34,358,"358 436l-10 -54h-140v-262c0 -49 18 -69 60 -69c22 0 36 4 65 19l14 -17l-53 -53c-5 -5 -21 -9 -40 -11l-26 -64c11 3 17 4 28 4c58 0 94 -27 94 -70c0 -52 -51 -84 -135 -84c-31 0 -44 2 -92 16l16 31c34 -9 51 -11 72 -11c37 0 57 15 57 43c0 23 -17 39 -43 39 c-14 0 -24 -2 -45 -7l-8 6l45 97c-70 4 -100 37 -100 105v288l-83 -4v21l85 35v70c0 30 -1 49 -4 79c33 10 66 23 92 38l13 -11c-8 -64 -12 -100 -12 -142v-38"],57964:[621,225,421,46,393,"393 436l-10 -54h-150v-262c0 -49 19 -69 64 -69c24 0 39 4 69 19l16 -17l-57 -53c-5 -5 -23 -9 -43 -11l-28 -64c12 3 19 4 30 4c62 0 101 -27 101 -70c0 -52 -55 -84 -145 -84c-33 0 -47 2 -98 16l16 31c37 -9 55 -11 77 -11c40 0 62 15 62 43c0 23 -18 39 -47 39 c-15 0 -25 -2 -47 -7l-9 6l48 97c-75 4 -107 37 -107 105v288l-89 -4v21l91 35v70c0 30 -1 49 -5 79c37 10 72 23 100 38l14 -11c-10 -64 -13 -100 -13 -142v-38"],57965:[692,271,688,30,659,"659 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-31 0 -43 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l221 -3h172z M394 -88c-30 -70 -53 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 58 160c45 12 53 15 86 25"],57966:[692,271,757,41,716,"716 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-4 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v423c0 43 -1 66 -5 100h-181c-33 0 -46 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l238 -3h184z M432 -88c-32 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c44 62 55 96 62 160c49 12 57 15 92 25"],57967:[621,271,375,34,358,"358 436l-10 -54h-140v-262c0 -49 18 -69 60 -69c21 0 37 5 65 19l14 -17l-53 -53c-6 -7 -32 -12 -57 -12c-84 0 -120 32 -120 106v288l-83 -4v21l85 35v70c0 30 -1 49 -4 79c33 10 66 23 92 38l13 -11c-8 -64 -12 -100 -12 -142v-38zM237 -88 c-30 -70 -53 -103 -104 -164l-38 -19l-13 9c41 62 51 96 58 160c45 12 53 15 86 25"],57968:[621,271,421,46,393,"393 436l-10 -54h-150v-262c0 -49 19 -69 64 -69c23 0 40 5 69 19l16 -17l-57 -53c-7 -7 -35 -12 -62 -12c-90 0 -128 32 -128 106v288l-89 -4v21l91 35v70c0 30 -1 49 -5 79c37 10 72 23 100 38l14 -11c-10 -64 -13 -100 -13 -142v-38zM263 -88 c-31 -70 -56 -103 -111 -164l-41 -19l-14 9c45 62 55 96 62 160c49 12 58 15 93 25"],57969:[692,3,678,45,636,"636 387c0 -117 -107 -211 -240 -211c-23 0 -47 2 -63 6l-12 37c24 -6 48 -9 67 -9c78 0 139 65 139 147c0 96 -61 143 -186 143c-32 0 -56 -3 -85 -9v-371c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30 l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-27c19 -2 26 -2 50 -2c105 1 85 1 108 1c136 0 222 -60 222 -154"],57970:[692,3,747,57,692,"692 387c0 -117 -115 -211 -258 -211c-24 0 -50 2 -68 6l-13 37c26 -6 52 -9 73 -9c83 0 149 65 149 147c0 96 -66 143 -199 143c-35 0 -61 -3 -92 -9v-371c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l57 3c53 3 59 11 59 90v449c0 79 -6 87 -59 90l-57 3v30 l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-27c20 -2 28 -2 54 -2c113 1 91 1 116 1c145 0 238 -60 238 -154"],57971:[726,281,675,8,603,"603 267c0 -70 -39 -154 -86 -185l-109 -72c-23 -15 -51 -22 -90 -22c-45 0 -79 7 -128 25v-189c0 -63 3 -70 40 -72l50 -3v-30l-136 3l-136 -3v30l50 3c37 2 40 9 40 72v796c0 30 -7 41 -27 41h-61v28c86 12 122 20 170 37l10 -8v-349l60 56c28 26 82 44 133 44 c122 0 220 -90 220 -202zM508 230c0 108 -64 174 -168 174c-54 0 -99 -19 -131 -56c-14 -17 -19 -28 -19 -42v-208c43 -42 85 -59 147 -59c106 0 171 74 171 191"],57972:[726,281,743,18,656,"656 267c0 -70 -42 -154 -92 -185l-117 -72c-25 -15 -55 -22 -96 -22c-49 0 -85 7 -138 25v-189c0 -63 4 -70 43 -72l54 -3v-30l-146 3l-146 -3v30l53 3c40 2 44 9 44 72v796c0 30 -8 41 -29 41h-66v28c92 12 131 20 183 37l10 -8v-349l64 56c31 26 88 44 143 44 c131 0 236 -90 236 -202zM555 230c0 108 -69 174 -180 174c-59 0 -107 -19 -141 -56c-15 -17 -21 -28 -21 -42v-208c47 -42 91 -59 158 -59c113 0 184 74 184 191"],57973:[689,20,565,26,514,"514 224c0 -47 -19 -91 -56 -132c-60 -67 -160 -112 -247 -112c-41 0 -89 8 -147 26c-6 50 -15 86 -38 147l30 10c20 -54 35 -77 61 -99c33 -28 77 -43 127 -43c102 0 168 67 168 169c0 91 -52 144 -143 144c-29 0 -50 -5 -91 -22l-8 6l13 53s43 -3 52 -3 c77 0 141 63 141 138c0 63 -58 116 -128 116c-57 0 -126 -34 -138 -68l-19 -56h-34l31 124c53 48 102 67 176 67c121 0 202 -59 202 -148c0 -59 -33 -105 -120 -167c54 -9 79 -17 107 -35c39 -25 61 -67 61 -115"],57974:[689,20,625,38,561,"561 224c0 -47 -20 -91 -60 -132c-64 -67 -172 -112 -266 -112c-43 0 -94 8 -157 26c-7 50 -16 86 -40 147l31 10c22 -54 38 -77 66 -99c35 -28 83 -43 137 -43c108 0 180 67 180 169c0 91 -56 144 -154 144c-31 0 -53 -5 -98 -22l-8 6l14 53s46 -3 55 -3 c83 0 152 63 152 138c0 63 -62 116 -138 116c-61 0 -134 -34 -147 -68l-21 -56h-37l34 124c56 48 109 67 189 67c129 0 216 -59 216 -148c0 -59 -35 -105 -129 -167c59 -9 86 -17 115 -35c42 -25 66 -67 66 -115"],57975:[645,-540,383,12,372,"372 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-27 0 -44 -14 -58 -45h-32c15 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c30 0 48 13 64 50h32"],57976:[645,-540,430,22,408,"408 645c-4 -58 -60 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c29 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 70 50h33"],57977:[80,79,681,66,615,"615 53c-47 -78 -95 -113 -150 -113c-29 0 -59 9 -142 41c-69 27 -79 30 -105 30c-43 0 -72 -22 -115 -90l-37 27c53 87 96 120 151 120c33 0 62 -8 140 -39c66 -27 86 -33 106 -33c41 0 81 29 115 84"],57978:[80,79,749,80,669,"669 53c-50 -78 -101 -113 -161 -113c-31 0 -63 9 -152 41c-74 27 -84 30 -113 30c-46 0 -77 -22 -124 -90l-39 27c57 87 103 120 162 120c35 0 67 -8 150 -39c71 -27 92 -33 115 -33c43 0 86 29 123 84"],57979:[689,3,565,27,520,"520 -3l-249 3l-244 -3v26l186 181c123 120 169 194 169 269c0 85 -60 139 -154 139c-73 0 -112 -25 -130 -83l-14 -46h-31l18 136c53 50 107 70 185 70c139 0 224 -71 224 -186c0 -75 -33 -130 -139 -233l-198 -193l377 10c-2 -22 -2 -32 -2 -45c0 -14 0 -24 2 -45"],57980:[689,3,625,39,568,"568 -3l-268 3l-261 -3v26l199 181c132 120 181 194 181 269c0 85 -64 139 -165 139c-78 0 -121 -25 -139 -83l-15 -46h-34l20 136c57 50 114 70 198 70c149 0 240 -71 240 -186c0 -75 -35 -130 -148 -233l-213 -193l405 10c-3 -22 -3 -32 -3 -45c0 -14 0 -24 3 -45"],57981:[692,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30"],57982:[692,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30"],57983:[469,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30"],57984:[469,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30"],57985:[888,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM608 861c0 -15 -8 -22 -46 -39l-171 -73h-46l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],57986:[888,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM662 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l175 113c26 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27"],57987:[677,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM485 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],57988:[677,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM530 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l161 138c26 22 47 33 65 33c20 0 36 -15 36 -34"],57989:[887,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM642 752h-41l-143 84l-143 -84h-40l146 135h74"],57990:[887,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM699 752h-45l-153 84l-153 -84h-44l157 135h80"],57991:[676,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM508 509h-38l-132 103l-132 -103h-38l136 167h68"],57992:[676,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM555 509h-41l-142 103l-141 -103h-41l146 167h72"],57993:[869,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM406 819c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM623 819c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57994:[869,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM445 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM678 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57995:[642,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM284 592c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM500 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50 s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50"],57996:[642,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM314 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM546 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50 s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],57997:[692,193,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM514 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],57998:[692,193,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM561 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],57999:[469,193,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM393 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58000:[469,193,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM431 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],58001:[888,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM574 749h-47l-170 73c-39 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],58002:[888,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM625 749h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 71 -26"],58003:[677,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM435 506h-44l-156 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],58004:[677,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM476 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 17 34 36 34c18 0 39 -11 65 -33"],58005:[946,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM554 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7 l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],58006:[946,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM604 887c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7 l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],58007:[703,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM433 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47 c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],58008:[703,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM474 644c0 -21 -23 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47 c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-15 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],58009:[781,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19"],58010:[781,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19"],58011:[532,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19"],58012:[532,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19"],58013:[888,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM608 861c0 -15 -8 -22 -46 -39l-171 -73h-46l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],58014:[888,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM662 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l175 113c26 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27"],58015:[677,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM486 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138c24 22 43 33 60 33c18 0 33 -15 33 -34 "],58016:[677,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM531 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47l162 138 c25 22 46 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],58017:[781,193,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM514 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58018:[781,193,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM561 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],58019:[532,193,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM394 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58020:[532,193,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM432 -143c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 60 50 c33 0 57 -21 57 -50"],58021:[888,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM574 749h-47l-170 73c-39 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],58022:[888,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM625 749h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 71 -26"],58023:[677,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM435 506h-44l-156 90c-36 21 -44 29 -44 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 60 -33"],58024:[677,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM476 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 17 34 36 34 c18 0 39 -11 65 -33"],58025:[946,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM554 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37 c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],58026:[946,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM604 887c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 6 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37 c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],58027:[703,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM434 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12 c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c56 0 96 -26 96 -59"],58028:[703,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM475 644c0 -21 -23 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31 c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-10 3 -32 20 -32 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -52 24c-19 0 -32 -4 -35 -9l-14 -21l-37 7l28 49c33 9 53 14 74 14c60 0 103 -26 103 -59"],58029:[872,20,868,23,883,"883 774c-10 -32 -59 -145 -149 -169v-325c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30h154v-45c37 20 44 50 44 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM640 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30 c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],58030:[872,20,950,34,957,"957 774c-10 -32 -63 -145 -160 -169v-325c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30h165v-45c40 20 48 50 48 87c0 9 -1 18 -1 28c52 9 63 12 100 19zM696 872c-4 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30 c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58031:[645,12,718,30,708,"708 525c-10 -32 -59 -145 -150 -169v-254c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-90 3l-91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91 c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-67c37 20 45 50 45 87c0 9 -1 18 -1 28c49 9 59 12 94 19zM519 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26 c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],58032:[645,12,789,41,769,"769 525c-11 -32 -63 -145 -160 -169v-254c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-97 3l-97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-67c39 20 47 50 47 87c0 9 -1 18 -1 28c53 9 63 12 101 19zM566 645c-4 -58 -60 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19 c-43 18 -66 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c29 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58033:[888,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM747 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c26 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27zM572 861c0 -15 -8 -22 -46 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 65 26c20 0 36 -12 36 -27"],58034:[888,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM811 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27zM624 861c0 -15 -10 -22 -51 -39l-182 -73h-50l174 113c27 17 50 25 70 26c21 0 39 -12 39 -27"],58035:[683,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM444 650c0 -16 -11 -29 -43 -50l-147 -98h-43l139 148c19 20 43 33 60 33c19 0 34 -15 34 -33zM607 650c0 -16 -11 -29 -42 -50l-147 -98 h-44l140 148c18 20 42 33 60 33s33 -15 33 -33"],58036:[683,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM486 650c0 -16 -12 -29 -46 -50l-158 -98h-47l150 148c20 20 46 33 64 33c20 0 37 -15 37 -33zM661 650c0 -16 -12 -29 -45 -50l-158 -98 h-47l150 148c19 20 45 33 64 33c20 0 36 -15 36 -33"],58037:[846,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM630 793h-340v53h340v-53"],58038:[846,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM686 793h-365v53h365v-53"],58039:[619,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM508 566h-340v53h340v-53"],58040:[619,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM555 566h-365v53h365v-53"],58041:[692,250,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-30 -28 -69 -46 -119 -57c-38 -7 -83 -17 -103 -41c-20 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 53 -72c32 0 63 15 70 42l9 31l29 -7v-55l-41 -32c-26 -21 -63 -25 -99 -25c-64 0 -96 49 -96 92 c0 51 35 100 84 138c-102 2 -177 23 -218 62s-61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30"],58042:[692,250,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-31 -28 -74 -46 -127 -57c-41 -7 -89 -17 -110 -41c-23 -25 -39 -53 -39 -81c0 -50 27 -72 56 -72c35 0 68 15 76 42l10 31l30 -7v-55l-43 -32c-28 -21 -68 -25 -107 -25c-69 0 -103 49 -103 92 c0 51 38 100 90 138c-110 2 -189 23 -234 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30"],58043:[469,250,677,30,643,"643 -193l-40 -32c-27 -21 -63 -25 -99 -25c-65 0 -96 49 -96 92c0 60 49 119 111 158l-57 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295 c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30l-36 2c-37 1 -66 -23 -88 -50c-21 -25 -36 -53 -36 -81c0 -50 25 -72 52 -72c32 0 64 15 71 42 l9 31l28 -7v-55"],58044:[469,250,746,41,700,"700 -193l-44 -32c-29 -21 -67 -25 -106 -25c-69 0 -103 49 -103 92c0 60 53 119 119 158l-60 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295 c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30l-39 2c-40 1 -71 -23 -95 -50c-22 -25 -38 -53 -38 -81c0 -50 27 -72 56 -72c34 0 68 15 76 42 l9 31l31 -7v-55"],58045:[939,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM569 839c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 111 99c58 0 107 -45 107 -100zM528 839c0 38 -28 64 -67 64c-41 0 -68 -25 -68 -63c0 -40 26 -65 67 -65c40 0 68 26 68 64"],58046:[939,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM620 839c0 -56 -52 -100 -117 -100s-117 44 -117 101c0 55 53 99 120 99c62 0 114 -45 114 -100zM576 839c0 38 -30 64 -72 64c-44 0 -73 -25 -73 -63c0 -40 28 -65 72 -65c43 0 73 26 73 64"],58047:[692,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM447 592c0 -56 -49 -100 -109 -100c-61 0 -109 44 -109 101c0 55 49 99 111 99c58 0 107 -45 107 -100zM406 592c0 38 -28 64 -67 64 c-41 0 -68 -25 -68 -63c0 -40 26 -65 67 -65c40 0 68 26 68 64"],58048:[692,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM489 592c0 -56 -52 -100 -117 -100s-117 44 -117 101c0 55 53 99 120 99c62 0 114 -45 114 -100zM445 592c0 38 -30 64 -72 64 c-44 0 -73 -25 -73 -63c0 -40 28 -65 72 -65c43 0 73 26 73 64"],58049:[872,20,868,23,837,"837 662l-48 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-289c0 -111 -24 -186 -75 -233c-50 -46 -125 -67 -237 -67c-109 0 -186 21 -230 62c-41 39 -61 94 -61 172v355c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-344c0 -128 65 -183 216 -183 c158 0 233 66 233 207v320c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l127 -3l130 3v-30zM640 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],58050:[872,20,950,34,908,"908 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-289c0 -111 -26 -186 -81 -233c-53 -46 -133 -67 -254 -67c-117 0 -200 21 -247 62c-44 39 -65 94 -65 172v355c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-344c0 -128 70 -183 233 -183 c169 0 249 66 249 207v320c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l136 -3l140 3v-30zM696 872c-4 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c17 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58051:[645,12,677,30,643,"643 -3c-30 2 -60 3 -90 3c-31 0 -60 -1 -91 -3c4 47 5 63 5 92l-73 -62c-30 -25 -73 -39 -122 -39c-63 0 -104 15 -128 45c-20 25 -26 56 -26 126v168c0 66 -4 73 -48 73h-40v28c57 6 114 20 170 41l9 -4v-295c0 -44 8 -75 23 -91c18 -19 48 -30 86 -30 c43 0 78 14 108 42c25 23 41 51 41 73v163c0 66 -5 73 -48 73h-41v28c58 6 115 20 170 41l10 -4v-363c0 -64 4 -70 41 -72l44 -3v-30zM518 645c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-27 0 -44 -14 -58 -45h-32c15 65 56 100 116 100 c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 64 50h32"],58052:[645,12,746,41,700,"700 -3c-33 2 -65 3 -97 3c-33 0 -65 -1 -97 -3c3 47 4 63 4 92l-78 -62c-32 -25 -79 -39 -131 -39c-67 0 -111 15 -137 45c-21 25 -28 56 -28 126v168c0 66 -5 73 -52 73h-43v28c62 6 123 20 183 41l10 -4v-295c0 -44 8 -75 25 -91c18 -19 51 -30 92 -30 c46 0 83 14 116 42c27 23 43 51 43 73v163c0 66 -4 73 -51 73h-44v28c62 6 123 20 183 41l11 -4v-363c0 -64 3 -70 43 -72l48 -3v-30zM565 645c-4 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100 c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58053:[692,9,807,19,780,"780 662l-33 -3c-20 -2 -34 -17 -59 -72l-190 -421c-36 -80 -49 -113 -69 -175h-55c-16 54 -29 89 -63 165l-205 462c-13 29 -25 39 -48 41l-39 3v30l145 -3l145 3v-30l-61 -3c-30 -1 -39 -17 -33 -31l215 -507l199 473c15 35 12 63 -28 65l-57 3v30l118 -3l118 3v-30"],58054:[692,9,885,29,846,"846 662l-35 -3c-21 -2 -36 -17 -63 -72l-204 -421c-38 -80 -52 -113 -75 -175h-58c-18 54 -32 89 -68 165l-220 462c-14 29 -27 39 -52 41l-42 3v30l156 -3l156 3v-30l-66 -3c-32 -1 -41 -17 -35 -31l230 -507l215 473c16 35 12 63 -31 65l-61 3v30l127 -3l126 3v-30"],58055:[459,7,636,17,598,"598 431l-34 -2c-22 -1 -36 -16 -61 -67l-129 -260c-22 -45 -38 -76 -45 -109h-54l-188 403c-11 23 -14 32 -33 33l-37 2v28l126 -3l128 3v-28l-54 -2c-35 -1 -29 -29 -17 -57l129 -288l68 140l46 106c29 68 29 97 -6 99l-44 2v28c33 -2 68 -3 102 -3s69 1 103 3v-28"],58056:[459,7,701,27,651,"651 431l-37 -2c-23 -1 -38 -16 -65 -67l-138 -260c-24 -45 -41 -76 -48 -109h-59l-201 403c-12 23 -15 32 -36 33l-40 2v28l136 -3l137 3v-28l-58 -2c-37 -1 -31 -29 -18 -57l139 -288l72 140l49 106c32 68 32 97 -5 99l-48 2v28c36 -2 73 -3 110 -3c36 0 73 1 110 3 v-28"],58057:[700,9,1110,19,1083,"1083 662l-35 -3c-24 -2 -36 -12 -42 -29l-167 -538l-29 -101h-54c-39 109 -42 117 -78 206l-136 339l-190 -442c-20 -47 -29 -71 -39 -103h-54l-155 618c-9 34 -23 47 -55 50l-30 3v30l137 -3l137 3v-30l-45 -3c-43 -3 -45 -28 -36 -66l109 -449l135 315 c58 134 75 179 98 241h35c9 -34 13 -42 36 -102l179 -461l143 489c6 20 -4 30 -50 33l-43 3v30l114 -3l115 3v-30"],58058:[700,9,1210,29,1171,"1171 662l-37 -3c-26 -2 -39 -12 -45 -29l-179 -538l-31 -101h-59c-41 109 -44 117 -83 206l-146 339l-204 -442c-22 -47 -31 -71 -42 -103h-58l-166 618c-10 34 -25 47 -59 50l-33 3v30l148 -3l147 3v-30l-49 -3c-46 -3 -48 -28 -39 -66l117 -449l146 315 c62 134 80 179 105 241h37c10 -34 14 -42 39 -102l192 -461l154 489c6 20 -4 30 -54 33l-46 3v30l122 -3l123 3v-30"],58059:[469,7,929,17,891,"891 431l-29 -2c-24 -2 -39 -16 -69 -87l-150 -349h-50l-148 342s-37 -70 -57 -112l-107 -230h-51l-111 336c-27 81 -41 98 -72 100l-30 2v28l129 -3l130 3v-28l-44 -2c-41 -2 -47 -19 -37 -49l92 -276l173 365h25c9 -27 17 -47 32 -81l125 -290l53 124l54 140 c15 40 9 65 -35 67l-37 2v28c36 -2 71 -3 107 -3s71 1 107 3v-28"],58060:[469,7,1016,27,965,"965 431l-30 -2c-26 -2 -42 -16 -75 -87l-160 -349h-54l-159 342s-40 -70 -61 -112l-115 -230h-55l-119 336c-29 81 -44 98 -77 100l-33 2v28l139 -3l139 3v-28l-46 -2c-45 -2 -51 -19 -40 -49l98 -276l186 365h27c9 -27 18 -47 34 -81l135 -290l56 124l58 140 c17 40 10 65 -37 67l-40 2v28l115 -3l114 3v-28"],58061:[700,3,747,25,716,"716 -3c-26 2 -51 3 -77 3c-27 0 -53 -1 -81 -3l-200 306l-220 -306c-19 2 -38 3 -56 3c-19 0 -38 -1 -57 -3v30l29 3c24 3 37 14 64 48l212 263l-139 213c-36 55 -74 88 -100 90l-49 3l-3 26l154 27c21 -10 37 -27 62 -65l140 -216l201 270h111v-30l-45 -3 c-17 -1 -31 -14 -74 -68l-168 -208l192 -280c36 -52 51 -68 72 -70l32 -3v-30"],58062:[700,3,820,36,778,"778 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-29 0 -57 -1 -86 -3l-216 306l-236 -306c-20 2 -40 3 -60 3s-41 -1 -61 -3v30l31 3c26 3 40 14 69 48l228 263l-150 213c-38 55 -79 88 -107 90l-53 3l-2 26l165 27c22 -10 39 -27 66 -65l150 -216l216 270h119v-30l-48 -3 c-18 -1 -33 -14 -80 -68l-180 -208l206 -280c38 -52 55 -68 77 -70l35 -3v-30"],58063:[469,3,582,32,551,"551 -3c-23 2 -45 3 -68 3c-22 0 -45 -1 -66 -3l-145 195l-81 -98c-58 -71 -65 -94 -65 -94h-94v27h18c11 0 25 6 33 15l162 176l-130 174c-11 14 -35 27 -55 29l-23 2l-5 26l126 20c37 -34 49 -47 66 -69l82 -116l136 175h89v-28h-15c-19 0 -31 -4 -37 -11l-155 -166 l161 -200c12 -15 25 -23 38 -24l28 -3v-30"],58064:[469,3,644,43,600,"600 -3c-24 2 -48 3 -72 3s-48 -1 -72 -3l-155 195l-87 -98c-62 -71 -70 -94 -70 -94h-101v27h20c12 0 27 6 35 15l175 176l-141 174c-11 14 -37 27 -58 29l-25 2l-6 26l136 20c40 -34 53 -47 70 -69l89 -116l145 175h96v-28h-16c-20 0 -33 -4 -40 -11l-166 -166 l173 -200c13 -15 27 -23 41 -24l29 -3v-30"],58065:[705,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15"],58066:[705,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15"],58067:[459,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28"],58068:[459,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28"],58069:[888,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM538 861c0 -15 -9 -22 -47 -39l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 36 -12 36 -27"],58070:[888,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM586 861c0 -15 -9 -22 -50 -39l-183 -73h-50l174 113c27 17 51 25 71 26c21 0 38 -12 38 -27"],58071:[677,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM483 643c0 -18 -8 -26 -44 -47l-157 -90h-43l150 138c24 22 44 33 60 33c19 0 34 -15 34 -34"],58072:[677,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM528 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-169 -90h-46l161 138c26 22 47 33 65 33c19 0 36 -15 36 -34"],58073:[869,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM335 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50zM552 819c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58074:[869,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM369 819c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50zM601 819c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],58075:[642,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM281 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50zM498 592c0 -30 -21 -50 -54 -50s-55 20 -55 50s22 50 56 50c32 0 53 -21 53 -50"],58076:[642,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM311 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50zM544 592c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],58077:[705,193,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM443 -143c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58078:[705,193,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM484 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],58079:[459,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM519 -143c0 -30 -22 -50 -54 -50c-33 0 -55 20 -55 50s22 50 56 50c31 0 53 -21 53 -50"],58080:[459,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM566 -143c0 -30 -23 -50 -58 -50s-59 20 -59 50s24 50 60 50c34 0 57 -21 57 -50"],58081:[701,3,565,15,551,"551 679c-47 -60 -94 -136 -142 -229l-35 -68h133v-39h-151c-15 -29 -19 -46 -19 -65v-32h170v-39h-170v-87c0 -78 4 -87 48 -90l45 -3v-30l-142 3l-123 -3v30l44 3c44 3 48 12 48 90v87h-170v39h170v16c0 14 -1 19 -6 31l-23 50h-141v39h121l-81 160 c-47 91 -66 110 -112 108v29l101 21c3 1 6 1 11 1c28 0 42 -17 65 -76c5 -16 8 -20 9 -23l113 -261l76 163l84 190h77v-15"],58082:[701,3,625,26,600,"600 679c-50 -60 -100 -136 -152 -229l-37 -68h143v-39h-163c-15 -29 -20 -46 -20 -65v-32h183v-39h-183v-87c0 -78 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-152 3l-132 -3v30l48 3c47 3 52 12 52 90v87h-183v39h183v16c0 14 -2 19 -7 31l-25 50h-151v39h130l-88 160 c-50 91 -70 110 -119 108v29l107 21c4 1 8 1 12 1c31 0 46 -17 70 -76c6 -16 9 -20 10 -23l121 -261l82 163l90 190h82v-15"],58083:[888,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM503 749h-47l-170 73c-38 17 -47 24 -47 39s16 27 36 27c18 -1 40 -9 65 -26"],58084:[888,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM549 749h-50l-183 73c-41 17 -50 24 -50 39s17 27 38 27c20 -1 44 -9 71 -26"],58085:[677,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM433 506h-44l-157 90c-36 21 -43 29 -43 47c0 19 15 34 34 34c16 0 36 -11 59 -33"],58086:[677,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM474 506h-47l-168 90c-39 21 -47 29 -47 47c0 19 16 34 36 34c18 0 39 -11 64 -33"],58087:[946,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM483 887c0 -21 -22 -42 -56 -62c-34 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 19 -17l-28 -12c-8 3 -29 20 -29 33c0 14 8 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 50 14 69 14 c56 0 96 -26 96 -59"],58088:[946,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM528 887c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -44 -24 -44 -31c0 0 5 -6 20 -17l-30 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 41 47c29 19 37 27 37 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14 c59 0 103 -26 103 -59"],58089:[703,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM431 644c0 -21 -22 -42 -56 -62c-35 -22 -41 -24 -41 -31c0 0 5 -6 18 -17l-27 -12c-9 3 -29 20 -29 33c0 14 7 24 38 47c27 19 35 27 35 37c0 13 -21 24 -49 24 c-18 0 -30 -4 -33 -9l-13 -21l-34 7l26 49c31 9 49 14 69 14c55 0 96 -26 96 -59"],58090:[703,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM472 644c0 -21 -24 -42 -60 -62c-37 -22 -45 -24 -45 -31c0 0 6 -6 20 -17l-29 -12c-9 3 -31 20 -31 33c0 14 8 24 40 47c30 19 38 27 38 37c0 13 -22 24 -53 24c-18 0 -31 -4 -35 -9l-14 -21 l-36 7l28 49c33 9 53 14 74 14c59 0 103 -26 103 -59"],58091:[872,3,747,20,723,"723 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -79 -122 -79 -177v-129c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v142c0 16 -3 30 -10 40l-135 216c-46 73 -103 126 -140 130l-31 3v29l131 25c19 0 64 -45 99 -103l156 -261l112 163 c42 62 76 116 118 190h87v-15zM569 872c-4 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-40 18 -62 26 -77 26c-26 0 -44 -14 -58 -45h-32c16 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30c26 -11 38 -15 51 -15c31 0 48 13 65 50h31"],58092:[872,3,820,31,785,"785 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 126 -150 130l-33 3v29l140 25c21 0 69 -45 106 -103l168 -261l120 163 c46 62 82 116 127 190h93v-15zM620 872c-4 -58 -61 -105 -127 -105c-26 0 -45 4 -80 19c-43 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 60 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 52 13 69 50h34"],58093:[645,283,626,23,603,"603 431l-31 -2c-27 -2 -48 -30 -91 -121l-221 -468c-42 -87 -89 -123 -162 -123c-20 0 -38 5 -59 15l27 75h14c18 -15 38 -23 55 -23c42 0 84 47 119 131l25 61l-180 404c-15 35 -29 46 -56 49l-20 2v28l127 -3l126 3v-28l-41 -2c-43 -2 -45 -21 -27 -65l70 -168 c21 -49 32 -72 56 -110l129 292c17 36 7 48 -39 51l-28 2v28c35 -2 69 -3 103 -3c35 0 69 1 104 3v-28zM516 645c-5 -58 -57 -105 -119 -105c-24 0 -41 4 -74 19c-41 18 -62 26 -78 26c-26 0 -43 -14 -57 -45h-32c15 65 56 100 116 100c26 0 39 -4 97 -30 c26 -11 38 -15 51 -15c30 0 48 13 64 50h32"],58094:[645,283,691,34,656,"656 431l-32 -2c-30 -2 -52 -30 -99 -121l-237 -468c-45 -87 -95 -123 -173 -123c-22 0 -41 5 -63 15l28 75h15c20 -15 41 -23 60 -23c44 0 90 47 127 131l27 61l-193 404c-16 35 -32 46 -61 49l-21 2v28l136 -3l135 3v-28l-44 -2c-46 -2 -48 -21 -28 -65l75 -168 c22 -49 34 -72 59 -110l140 292c17 36 7 48 -42 51l-31 2v28l111 -3l111 3v-28zM563 645c-5 -58 -61 -105 -128 -105c-25 0 -44 4 -79 19c-44 18 -67 26 -83 26c-28 0 -47 -14 -62 -45h-34c16 65 59 100 124 100c28 0 42 -4 104 -30c28 -11 41 -15 55 -15c33 0 51 13 69 50 h34"],58095:[692,3,747,26,705,"705 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-333 3l-340 -3v28s91 98 106 117l329 388c41 47 67 76 94 118h-249c-133 0 -162 -8 -165 -47l-7 -71h-37c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h180l253 -3l170 3l4 -29l-529 -619h297c167 0 182 6 190 72l6 57h37"],58096:[692,3,820,38,766,"766 173c-5 -55 -7 -90 -7 -176l-356 3l-365 -3v28s97 98 113 117l353 388c44 47 72 76 101 118h-267c-143 0 -174 -8 -178 -47l-7 -71h-39c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h193l271 -3l183 3l4 -29l-568 -619h319c179 0 195 6 204 72l7 57h39"],58097:[462,3,565,27,518,"518 139l-7 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-301 3l-167 -3l-7 20l284 317c30 34 48 57 71 90h-156c-81 0 -100 -5 -105 -26l-13 -68h-33c7 69 8 81 10 132l271 -3l150 3v-30l-342 -397h147c104 0 150 7 155 25l19 79h33"],58098:[462,3,625,39,565,"565 139l-7 -47c-7 -48 -10 -72 -10 -95l-323 3l-179 -3l-7 20l304 317c33 34 51 57 76 90h-167c-87 0 -108 -5 -113 -26l-14 -68h-35c7 69 8 81 11 132l290 -3l161 3v-30l-367 -397h158c112 0 161 7 166 25l21 79h35"],58099:[888,3,747,26,705,"705 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-333 3l-340 -3v28s91 98 106 117l329 388c41 47 67 76 94 118h-249c-133 0 -162 -8 -165 -47l-7 -71h-37c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h180l253 -3l170 3l4 -29l-529 -619h297c167 0 182 6 190 72l6 57h37zM512 861c0 -15 -8 -22 -46 -39 l-170 -73h-47l162 113c25 17 47 25 66 26c19 0 35 -12 35 -27"],58100:[888,3,820,38,766,"766 173c-5 -55 -7 -90 -7 -176l-356 3l-365 -3v28s97 98 113 117l353 388c44 47 72 76 101 118h-267c-143 0 -174 -8 -178 -47l-7 -71h-39c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h193l271 -3l183 3l4 -29l-568 -619h319c179 0 195 6 204 72l7 57h39zM559 861c0 -15 -9 -22 -50 -39 l-182 -73h-51l175 113c26 17 50 25 70 26c21 0 38 -12 38 -27"],58101:[677,3,565,27,518,"518 139l-7 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-301 3l-167 -3l-7 20l284 317c30 34 48 57 71 90h-156c-81 0 -100 -5 -105 -26l-13 -68h-33c7 69 8 81 10 132l271 -3l150 3v-30l-342 -397h147c104 0 150 7 155 25l19 79h33zM415 643c0 -18 -7 -26 -43 -47l-157 -90h-44l151 138 c24 22 43 33 60 33c18 0 33 -15 33 -34"],58102:[677,3,625,39,565,"565 139l-7 -47c-7 -48 -10 -72 -10 -95l-323 3l-179 -3l-7 20l304 317c33 34 51 57 76 90h-167c-87 0 -108 -5 -113 -26l-14 -68h-35c7 69 8 81 11 132l290 -3l161 3v-30l-367 -397h158c112 0 161 7 166 25l21 79h35zM455 643c0 -18 -8 -26 -47 -47l-168 -90h-47 l162 138c25 22 46 33 64 33c20 0 36 -15 36 -34"],58103:[887,3,747,26,705,"705 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-333 3l-340 -3v28s91 98 106 117l329 388c41 47 67 76 94 118h-249c-133 0 -162 -8 -165 -47l-7 -71h-37c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h180l253 -3l170 3l4 -29l-529 -619h297c167 0 182 6 190 72l6 57h37zM546 887l-146 -135h-74 l-147 135h41l143 -84l143 84h40"],58104:[887,3,820,38,766,"766 173c-5 -55 -7 -90 -7 -176l-356 3l-365 -3v28s97 98 113 117l353 388c44 47 72 76 101 118h-267c-143 0 -174 -8 -178 -47l-7 -71h-39c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h193l271 -3l183 3l4 -29l-568 -619h319c179 0 195 6 204 72l7 57h39zM596 887l-157 -135h-80 l-158 135h45l153 -84l153 84h44"],58105:[676,3,565,27,518,"518 139l-7 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-301 3l-167 -3l-7 20l284 317c30 34 48 57 71 90h-156c-81 0 -100 -5 -105 -26l-13 -68h-33c7 69 8 81 10 132l271 -3l150 3v-30l-342 -397h147c104 0 150 7 155 25l19 79h33zM438 676l-136 -167h-67l-137 167h38l132 -103l133 103 h37"],58106:[676,3,625,39,565,"565 139l-7 -47c-7 -48 -10 -72 -10 -95l-323 3l-179 -3l-7 20l304 317c33 34 51 57 76 90h-167c-87 0 -108 -5 -113 -26l-14 -68h-35c7 69 8 81 11 132l290 -3l161 3v-30l-367 -397h158c112 0 161 7 166 25l21 79h35zM480 676l-146 -167h-73l-146 167h41l141 -103 l143 103h40"],58107:[869,3,747,26,705,"705 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-333 3l-340 -3v28s91 98 106 117l329 388c41 47 67 76 94 118h-249c-133 0 -162 -8 -165 -47l-7 -71h-37c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h180l253 -3l170 3l4 -29l-529 -619h297c167 0 182 6 190 72l6 57h37zM418 819c0 -30 -22 -50 -55 -50 s-54 20 -54 50s21 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58108:[869,3,820,38,766,"766 173c-5 -55 -7 -90 -7 -176l-356 3l-365 -3v28s97 98 113 117l353 388c44 47 72 76 101 118h-267c-143 0 -174 -8 -178 -47l-7 -71h-39c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h193l271 -3l183 3l4 -29l-568 -619h319c179 0 195 6 204 72l7 57h39zM458 819 c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],58109:[642,3,565,27,518,"518 139l-7 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-301 3l-167 -3l-7 20l284 317c30 34 48 57 71 90h-156c-81 0 -100 -5 -105 -26l-13 -68h-33c7 69 8 81 10 132l271 -3l150 3v-30l-342 -397h147c104 0 150 7 155 25l19 79h33zM323 592c0 -30 -22 -50 -55 -50c-32 0 -54 20 -54 50 s22 50 55 50c32 0 54 -21 54 -50"],58110:[642,3,625,39,565,"565 139l-7 -47c-7 -48 -10 -72 -10 -95l-323 3l-179 -3l-7 20l304 317c33 34 51 57 76 90h-167c-87 0 -108 -5 -113 -26l-14 -68h-35c7 69 8 81 11 132l290 -3l161 3v-30l-367 -397h158c112 0 161 7 166 25l21 79h35zM356 592c0 -30 -24 -50 -59 -50s-58 20 -58 50 s23 50 59 50c34 0 58 -21 58 -50"],58111:[689,20,565,42,517,"517 366c0 -256 -83 -386 -248 -386c-67 0 -128 28 -166 77c-39 49 -61 150 -61 267c0 242 86 365 255 365c149 0 220 -104 220 -323zM425 316c0 240 -42 338 -148 338c-104 0 -144 -83 -144 -294c0 -244 45 -345 151 -345c100 0 141 88 141 301"],58112:[689,20,625,54,564,"564 366c0 -256 -89 -386 -266 -386c-72 0 -138 28 -179 77s-65 150 -65 267c0 242 92 365 274 365c160 0 236 -104 236 -323zM466 316c0 240 -46 338 -159 338c-112 0 -155 -83 -155 -294c0 -244 48 -345 162 -345c107 0 152 88 152 301"],58113:[705,3,807,-11,748,"748 -3l-133 3l-133 -3v28l48 3c30 2 47 11 47 27c0 5 -1 13 -2 22l-30 200h-268l-111 -175c-22 -34 -28 -47 -28 -55c0 -9 15 -18 33 -19l57 -3v-28l-117 3l-122 -3v30l22 5c37 8 58 24 96 80l407 593h50l95 -625c6 -45 9 -47 61 -52l28 -3v-28zM540 313l-41 288 l-195 -288h236"],58114:[705,3,885,-2,812,"812 -3l-143 3l-142 -3v28l51 3c33 2 50 11 50 27c0 5 -1 13 -2 22l-32 200h-287l-120 -175c-23 -34 -30 -47 -30 -55c0 -9 16 -18 36 -19l61 -3v-28l-125 3l-131 -3v30l23 5c40 8 62 24 103 80l437 593h53l102 -625c7 -45 11 -47 66 -52l30 -3v-28zM589 313l-44 288 l-209 -288h253"],58115:[482,11,504,14,453,"453 85c-90 -68 -135 -96 -160 -96c-16 0 -26 14 -26 37c0 16 2 33 7 51l31 127c-60 -78 -103 -125 -150 -162c-40 -32 -81 -53 -104 -53c-20 0 -37 34 -37 77c0 80 34 199 82 288c27 49 62 79 131 110c29 13 51 18 82 18c29 0 50 -4 92 -19l36 18l11 -9l-100 -379 c-1 -3 -1 -6 -1 -10c0 -16 5 -24 16 -24c17 0 33 9 68 36c5 4 6 5 14 11zM358 414c-47 15 -68 19 -93 19c-53 0 -80 -18 -106 -76c-38 -83 -66 -194 -66 -258c0 -27 6 -40 19 -40c36 0 105 61 165 145c36 51 57 103 81 210"],58116:[482,11,559,25,495,"495 85c-96 -68 -144 -96 -171 -96c-17 0 -28 14 -28 37c0 16 2 33 7 51l34 127c-64 -78 -111 -125 -161 -162c-44 -32 -87 -53 -112 -53c-22 0 -39 34 -39 77c0 80 36 199 87 288c30 49 67 79 141 110c31 13 55 18 88 18c31 0 53 -4 99 -19l39 18l11 -9l-107 -379 c-1 -3 -1 -6 -1 -10c0 -16 5 -24 17 -24c18 0 35 9 73 36c5 4 7 5 15 11zM393 414c-50 15 -72 19 -99 19c-58 0 -86 -18 -114 -76c-41 -83 -71 -194 -71 -258c0 -27 7 -40 21 -40c39 0 112 61 177 145c38 51 60 103 86 210"],58117:[692,3,686,38,619,"619 562c0 -51 -26 -97 -75 -137c-35 -27 -61 -40 -123 -60c75 -10 108 -19 136 -40c30 -22 45 -55 45 -98c0 -76 -48 -144 -134 -191c-51 -28 -103 -39 -155 -39c-59 0 -117 3 -175 3c-33 0 -67 -1 -100 -3l6 26c46 7 60 14 63 32l95 504c5 30 10 62 10 76 c0 18 -12 26 -39 27l-57 2l3 28l165 -3c54 0 109 3 163 3c84 0 172 -48 172 -130zM506 211c0 87 -55 129 -167 129h-92l-56 -299c17 -1 30 -2 37 -3c36 -3 68 -4 89 -4c109 0 189 74 189 177zM526 544c0 75 -44 111 -132 111c-30 0 -58 -5 -88 -5l-53 -274h57 c135 0 216 63 216 168"],58118:[692,3,755,50,674,"674 562c0 -51 -28 -97 -81 -137c-37 -27 -65 -40 -132 -60c81 -10 116 -19 146 -40c32 -22 48 -55 48 -98c0 -76 -51 -144 -144 -191c-55 -28 -110 -39 -166 -39c-63 0 -125 3 -188 3c-35 0 -71 -1 -107 -3l6 26c49 7 65 14 68 32l102 504c6 30 10 62 10 76 c0 18 -12 26 -41 27l-62 2l4 28l177 -3c58 0 117 3 175 3c90 0 185 -48 185 -130zM552 211c0 87 -58 129 -179 129h-99l-60 -299c19 -1 33 -2 40 -3c39 -3 73 -4 96 -4c117 0 202 74 202 177zM573 544c0 75 -46 111 -141 111c-32 0 -62 -5 -94 -5l-57 -274h61 c145 0 231 63 231 168"],58119:[733,11,525,50,482,"482 376c0 -132 -72 -269 -177 -337c-46 -31 -102 -50 -142 -50c-60 0 -113 33 -113 72c0 3 0 7 1 10l111 551c1 6 2 17 2 24c0 17 -11 24 -37 24h-53l5 21c78 7 117 16 174 42l13 -11l-94 -398c68 79 104 109 160 136c30 14 63 22 89 22c16 0 30 -5 38 -14 c13 -15 23 -54 23 -92zM403 352c0 49 -14 72 -42 72c-32 0 -88 -29 -124 -63c-44 -42 -70 -90 -91 -170c-10 -37 -14 -65 -14 -90c0 -42 27 -65 77 -65c59 0 103 32 139 101c33 65 55 151 55 215"],58120:[733,11,582,63,527,"527 376c0 -132 -78 -269 -190 -337c-50 -31 -110 -50 -153 -50c-65 0 -121 33 -121 72c0 3 0 7 1 10l119 551c1 6 2 17 2 24c0 17 -12 24 -40 24h-56l5 21c84 7 126 16 187 42l14 -11l-101 -398c73 79 111 109 171 136c33 14 68 22 96 22c18 0 33 -5 41 -14 c14 -15 25 -54 25 -92zM442 352c0 49 -15 72 -45 72c-34 0 -95 -29 -134 -63c-46 -42 -75 -90 -97 -170c-10 -37 -15 -65 -15 -90c0 -42 29 -65 83 -65c63 0 110 32 149 101c35 65 59 151 59 215"],58121:[706,18,747,59,720,"720 665c-16 -46 -24 -89 -30 -146h-29v84c-61 36 -117 50 -195 50c-86 0 -156 -24 -207 -72c-67 -62 -104 -160 -104 -272c0 -178 93 -274 265 -274c85 0 142 17 244 75l11 -7l-11 -36c-99 -62 -175 -85 -280 -85c-209 0 -325 108 -325 302c0 153 65 271 193 350 c76 47 166 72 255 72c68 0 129 -12 213 -41"],58122:[706,18,820,73,782,"782 665c-17 -46 -26 -89 -32 -146h-32v84c-65 36 -125 50 -209 50c-92 0 -167 -24 -222 -72c-72 -62 -111 -160 -111 -272c0 -178 99 -274 284 -274c91 0 152 17 262 75l12 -7l-12 -36c-106 -62 -188 -85 -301 -85c-224 0 -348 108 -348 302c0 153 70 271 207 350 c82 47 178 72 274 72c72 0 138 -12 228 -41"],58123:[482,11,464,37,434,"434 458c-10 -26 -17 -63 -26 -128h-25v60c0 24 -39 43 -89 43c-34 0 -62 -8 -85 -26c-52 -39 -89 -142 -89 -248c0 -79 32 -119 93 -119c38 0 79 17 158 65l16 10l9 -20l-55 -41c-60 -45 -112 -65 -171 -65c-87 0 -133 51 -133 147c0 107 42 211 104 261s139 85 188 85 c42 0 78 -8 105 -24"],58124:[482,11,516,49,475,"475 458c-10 -26 -19 -63 -28 -128h-27v60c0 24 -42 43 -95 43c-37 0 -66 -8 -91 -26c-56 -39 -96 -142 -96 -248c0 -79 34 -119 100 -119c41 0 85 17 169 65l18 10l9 -20l-58 -41c-65 -45 -121 -65 -184 -65c-94 0 -143 51 -143 147c0 107 45 211 111 261 c67 50 150 85 203 85c44 0 83 -8 112 -24"],58125:[692,3,868,41,818,"818 431c0 -166 -105 -317 -275 -397c-57 -26 -110 -37 -189 -37l-212 3c-34 0 -68 -1 -101 -3l5 26c21 5 53 9 58 32l95 504c5 30 9 62 9 76c0 18 -12 26 -38 27l-58 2l4 28l134 -3l222 3c92 0 196 -17 246 -50c67 -43 100 -113 100 -211zM717 415 c0 164 -90 240 -288 240c-43 0 -84 -5 -127 -5l-105 -557c-3 -18 -4 -25 -4 -37c74 -10 128 -15 176 -15c94 0 174 28 233 83c74 69 115 174 115 291"],58126:[692,3,950,53,887,"887 431c0 -166 -112 -317 -295 -397c-61 -26 -118 -37 -202 -37l-228 3c-37 0 -73 -1 -109 -3l6 26c22 5 57 9 62 32l101 504c6 30 11 62 11 76c0 18 -13 26 -41 27l-62 2l3 28l144 -3l239 3c98 0 211 -17 264 -50c72 -43 107 -113 107 -211zM779 415 c0 164 -97 240 -310 240c-45 0 -90 -5 -135 -5l-113 -557c-3 -18 -4 -25 -4 -37c79 -10 136 -15 188 -15c102 0 187 28 250 83c80 69 124 174 124 291"],58127:[733,11,565,29,536,"536 722l-137 -594c-6 -29 -9 -38 -9 -46c0 -14 7 -23 16 -23s27 7 42 17l48 31l11 -19l-88 -60c-37 -25 -63 -39 -82 -39s-28 14 -28 35c0 26 5 58 17 102l25 91c-73 -101 -109 -140 -168 -184c-37 -27 -77 -44 -107 -44c-31 0 -47 32 -47 97c0 84 21 179 55 237 c50 87 153 159 228 159c27 0 57 -5 89 -14l31 154c1 7 2 16 2 24c0 17 -11 24 -37 24h-52l4 21c78 7 118 16 174 42zM390 410c-36 17 -67 23 -115 23c-30 0 -50 -5 -64 -15c-54 -38 -104 -194 -104 -320c0 -25 10 -39 27 -39c21 0 65 24 103 57c67 59 121 147 140 235"],58128:[733,11,625,40,585,"585 722l-147 -594c-7 -29 -10 -38 -10 -46c0 -14 7 -23 17 -23s29 7 45 17l52 31l12 -19l-95 -60c-40 -25 -68 -39 -88 -39s-30 14 -30 35c0 26 5 58 18 102l27 91c-78 -101 -117 -140 -180 -184c-40 -27 -83 -44 -115 -44c-34 0 -51 32 -51 97c0 84 23 179 60 237 c53 87 163 159 244 159c29 0 61 -5 96 -14l33 154c1 7 2 16 2 24c0 17 -12 24 -40 24h-56l5 21c84 7 126 16 187 42zM428 410c-38 17 -72 23 -124 23c-31 0 -54 -5 -69 -15c-57 -38 -111 -194 -111 -320c0 -25 11 -39 29 -39c23 0 69 24 110 57c73 59 130 147 151 235"],58129:[692,3,686,43,631,"631 689c-12 -38 -19 -88 -23 -152h-26l-8 89c-2 15 -46 24 -117 24c-108 -2 -81 -2 -142 -4c-4 -8 -6 -16 -10 -32l-45 -238h40l239 6l4 -7l-21 -45c-33 1 -6 4 -144 4h-127l-47 -253c-2 -12 -2 -23 -2 -35c69 -6 98 -7 143 -7c65 0 142 5 163 10c23 5 33 17 43 52 l17 60h30c-9 -41 -18 -83 -23 -125l-5 -36c-42 -1 -20 -3 -114 -3l-245 3l-168 -3l5 26c48 7 62 14 66 32l94 504c7 32 10 62 10 77c0 17 -12 25 -38 26l-59 2l3 28l175 -3l257 3c25 0 51 -1 75 -3"],58130:[692,3,755,55,687,"687 689c-13 -38 -21 -88 -25 -152h-28l-9 89c-1 15 -49 24 -125 24c-116 -2 -87 -2 -152 -4c-5 -8 -7 -16 -11 -32l-49 -238h43l256 6l5 -7l-22 -45c-36 1 -7 4 -155 4h-136l-51 -253c-2 -12 -2 -23 -2 -35c74 -6 105 -7 153 -7c70 0 153 5 176 10c24 5 35 17 45 52 l19 60h32c-10 -41 -19 -83 -25 -125l-5 -36c-45 -1 -22 -3 -122 -3l-264 3l-180 -3l6 26c51 7 67 14 70 32l102 504c7 32 10 62 10 77c0 17 -12 25 -40 26l-64 2l4 28l187 -3l276 3c27 0 55 -1 81 -3"],58131:[482,11,444,26,418,"418 404c0 -62 -43 -107 -136 -145c-28 -11 -56 -21 -75 -25l-89 -20c-7 -29 -9 -54 -9 -80c0 -61 31 -98 83 -98c39 0 92 20 149 58l27 17l8 -19c-101 -75 -161 -103 -223 -103c-79 0 -127 46 -127 123c0 70 34 190 67 239c43 64 162 131 233 131c56 0 92 -31 92 -78z M337 388c0 32 -21 52 -52 52c-28 0 -62 -13 -83 -31c-30 -25 -51 -68 -69 -135l-10 -37c49 10 89 22 119 35c57 25 95 72 95 116"],58132:[482,11,495,38,458,"458 404c0 -62 -46 -107 -146 -145c-30 -11 -60 -21 -80 -25l-96 -20c-7 -29 -10 -54 -10 -80c0 -61 33 -98 89 -98c43 0 99 20 161 58l28 17l9 -19c-109 -75 -173 -103 -240 -103c-84 0 -135 46 -135 123c0 70 36 190 71 239c47 64 174 131 250 131c60 0 99 -31 99 -78z M371 388c0 32 -22 52 -56 52c-29 0 -67 -13 -89 -31c-32 -25 -55 -68 -74 -135l-10 -37c52 10 94 22 127 35c61 25 102 72 102 116"],58133:[692,3,626,10,607,"607 689c-12 -38 -19 -89 -23 -152h-26l-8 89c-2 15 -45 24 -113 24c-137 -5 -112 -4 -134 -4c-5 -11 -6 -16 -10 -32l-50 -271h41l238 6l5 -7l-21 -45c-34 1 -7 4 -144 4h-127l-40 -223c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -28 39 -29l70 -3l-3 -28l-151 3l-138 -3l4 28l40 3 c44 3 45 5 63 97l82 434c5 30 9 62 9 76c0 17 -12 26 -38 27l-61 2l3 28l166 -3l256 3c19 0 49 -1 73 -3"],58134:[692,3,691,20,661,"661 689c-13 -38 -21 -89 -24 -152h-28l-10 89c-1 15 -48 24 -120 24c-148 -5 -121 -4 -144 -4c-6 -11 -7 -16 -11 -32l-54 -271h44l256 6l5 -7l-23 -45c-36 1 -7 4 -154 4h-137l-42 -223c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -28 42 -29l75 -3l-4 -28l-161 3l-149 -3l5 28 l42 3c48 3 49 5 68 97l87 434c6 30 11 62 11 76c0 17 -13 26 -41 27l-66 2l4 28l178 -3l275 3c20 0 52 -1 78 -3"],58135:[733,276,323,-167,460,"460 720l-5 -15l-25 -67l-11 -4c-17 24 -46 39 -79 39c-50 0 -80 -38 -98 -124l-23 -112h18c53 0 65 0 91 7l8 2l4 -7c-6 -14 -14 -37 -18 -56h-114c-6 -33 -15 -63 -20 -88c-81 -352 -104 -421 -170 -493c-43 -47 -102 -78 -146 -78c-12 0 -29 3 -39 8c6 9 21 57 25 80 l16 4c18 -22 31 -29 56 -29c40 0 71 31 92 90c24 69 63 255 97 450l10 56h-88l5 22c27 9 49 17 94 37l16 79c12 57 25 87 49 109c25 24 115 85 141 96c8 4 26 7 38 7c26 0 58 -5 76 -13"],58136:[733,276,365,-170,503,"503 720l-6 -15l-27 -67l-11 -4c-18 24 -49 39 -84 39c-54 0 -87 -38 -106 -124l-24 -112h18c58 0 71 0 99 7l8 2l5 -7c-8 -14 -16 -37 -20 -56h-122c-7 -33 -16 -63 -22 -88c-87 -352 -111 -421 -183 -493c-45 -47 -109 -78 -157 -78c-12 0 -30 3 -41 8c6 9 23 57 27 80 l17 4c20 -22 34 -29 61 -29c42 0 76 31 98 90c26 69 68 255 104 450l11 56h-95l6 22c29 9 52 17 100 37l18 79c13 57 27 87 52 109c27 24 123 85 151 96c10 4 28 7 41 7c28 0 62 -5 82 -13"],58137:[706,18,807,64,766,"766 272l-2 -26l-35 -6c-14 -2 -27 -12 -29 -21l-25 -135c-2 -13 0 -27 2 -40l-4 -7c-14 -2 -33 -6 -61 -15c-72 -22 -139 -40 -215 -40c-214 0 -333 105 -333 292c0 150 68 274 196 358c78 51 158 74 258 74c75 0 137 -11 228 -41c-16 -46 -24 -89 -30 -146h-29v84 c-61 36 -120 50 -204 50c-90 0 -161 -24 -215 -74c-69 -64 -108 -165 -108 -282c0 -177 94 -270 275 -270c59 0 101 9 151 33l19 93c6 24 8 44 8 59c0 24 -10 28 -92 32l-37 2l6 26l140 -3"],58138:[706,18,885,78,832,"832 272l-2 -26l-38 -6c-15 -2 -29 -12 -31 -21l-27 -135c-3 -13 0 -27 2 -40l-5 -7c-15 -2 -35 -6 -65 -15c-77 -22 -149 -40 -231 -40c-229 0 -357 105 -357 292c0 150 73 274 210 358c84 51 170 74 277 74c81 0 148 -11 245 -41c-17 -46 -26 -89 -32 -146h-31v84 c-66 36 -129 50 -219 50c-97 0 -173 -24 -231 -74c-75 -64 -116 -165 -116 -282c0 -177 101 -270 295 -270c63 0 109 9 162 33l21 93c6 24 8 44 8 59c0 24 -11 28 -98 32l-40 2l6 26l151 -3"],58139:[482,276,565,-30,553,"553 427l-10 -45c-25 -3 -36 -4 -54 -4h-38l2 -3c3 -15 3 -24 3 -33c0 -89 -78 -172 -184 -196c-3 -3 -4 -4 -7 -8c-16 -19 -23 -29 -23 -38c0 -19 14 -38 51 -65l66 -49c47 -35 70 -71 70 -107c0 -83 -124 -155 -264 -155c-119 0 -195 46 -195 117c0 40 20 79 57 107 c41 31 75 46 157 71c-15 12 -22 23 -22 33c0 14 11 32 29 47l45 38c-12 -1 -24 -1 -33 -1c-84 0 -133 46 -133 123c0 71 32 129 93 171c48 33 102 52 147 52c23 0 50 -5 73 -13c27 -10 38 -19 55 -45c59 0 81 2 112 9zM357 -154c0 33 -21 60 -71 96l-84 59 c-56 -15 -80 -25 -108 -46c-35 -27 -55 -62 -55 -100c0 -61 63 -103 152 -103c90 0 166 42 166 94zM377 341c0 71 -31 107 -95 107c-79 0 -135 -65 -135 -160c0 -79 35 -120 102 -120c76 0 128 70 128 173"],58140:[482,276,625,-23,603,"603 427l-11 -45c-27 -3 -38 -4 -58 -4h-40l1 -3c4 -15 4 -24 4 -33c0 -89 -84 -172 -198 -196c-3 -3 -4 -4 -7 -8c-18 -19 -25 -29 -25 -38c0 -19 15 -38 55 -65l70 -49c51 -35 75 -71 75 -107c0 -83 -132 -155 -283 -155c-127 0 -209 46 -209 117c0 40 22 79 62 107 c43 31 79 46 168 71c-16 12 -24 23 -24 33c0 14 12 32 31 47l48 38c-13 -1 -26 -1 -35 -1c-90 0 -143 46 -143 123c0 71 34 129 100 171c51 33 110 52 158 52c24 0 54 -5 78 -13c29 -10 41 -19 60 -45c63 0 86 2 119 9zM392 -154c0 33 -22 60 -76 96l-90 59 c-60 -15 -85 -25 -116 -46c-37 -27 -58 -62 -58 -100c0 -61 66 -103 162 -103c97 0 178 42 178 94zM414 341c0 71 -34 107 -102 107c-85 0 -145 -65 -145 -160c0 -79 38 -120 109 -120c82 0 138 70 138 173"],58141:[692,3,868,7,882,"882 692l-3 -28l-40 -3c-41 -3 -47 -9 -55 -48l-100 -520c-4 -17 -5 -26 -5 -35c0 -21 11 -29 39 -30l64 -3l-4 -28l-143 3l-154 -3l4 28l55 3c24 1 36 6 40 14c6 6 13 34 23 83l44 215l-201 3l-201 -3l-45 -247c-4 -19 -5 -26 -5 -35c0 -21 10 -28 40 -30l53 -3l-3 -28 l-134 3l-144 -3l4 28l45 3c43 3 46 5 63 97l81 434c5 31 9 62 9 76c0 18 -12 26 -38 27l-51 2l3 28l154 -3l124 3l-3 -28l-46 -3c-40 -3 -48 -9 -55 -48l-46 -228h403l33 174c5 30 10 62 10 76c0 18 -12 26 -38 27l-53 2l3 28l156 -3"],58142:[692,3,950,16,956,"956 692l-4 -28l-42 -3c-44 -3 -51 -9 -59 -48l-108 -520c-3 -17 -5 -26 -5 -35c0 -21 12 -29 42 -30l68 -3l-3 -28l-155 3l-165 -3l5 28l59 3c25 1 38 6 43 14c6 6 14 34 24 83l47 215l-215 3l-215 -3l-49 -247c-4 -19 -5 -26 -5 -35c0 -21 10 -28 42 -30l57 -3l-3 -28 l-144 3l-155 -3l5 28l48 3c47 3 49 5 68 97l87 434c5 31 10 62 10 76c0 18 -13 26 -41 27l-55 2l4 28l165 -3l133 3l-3 -28l-50 -3c-43 -3 -51 -9 -59 -48l-49 -228h432l36 174c5 30 10 62 10 76c0 18 -13 26 -41 27l-56 2l3 28l168 -3"],58143:[733,9,565,21,523,"523 85c-106 -73 -146 -94 -174 -94c-21 0 -33 15 -33 39c0 19 5 41 14 77l56 196c10 33 16 71 16 89c0 13 -9 22 -24 22c-45 0 -159 -97 -207 -178c-31 -53 -50 -114 -67 -229l-75 -16l-8 11c23 63 66 235 96 386l46 234c1 7 2 16 2 24c0 17 -11 24 -37 24h-53l5 21 c78 7 117 16 174 42l13 -11l-107 -457l22 25c51 58 69 77 107 106c69 53 135 86 172 86c20 0 32 -14 32 -36c0 -17 -6 -48 -12 -74l-70 -256c-6 -22 -8 -30 -8 -40c0 -11 7 -20 15 -20c11 0 35 11 66 30l28 17"],58144:[733,9,625,32,571,"571 85c-115 -73 -157 -94 -187 -94c-22 0 -35 15 -35 39c0 19 4 41 15 77l60 196c10 33 17 71 17 89c0 13 -10 22 -26 22c-49 0 -170 -97 -222 -178c-34 -53 -54 -114 -72 -229l-81 -16l-8 11c24 63 71 235 103 386l49 234c1 7 2 16 2 24c0 17 -12 24 -40 24h-56l5 21 c84 7 126 16 187 42l14 -11l-115 -457l24 25c55 58 74 77 115 106c73 53 145 86 184 86c21 0 34 -14 34 -36c0 -17 -6 -48 -13 -74l-74 -256c-7 -22 -9 -30 -9 -40c0 -11 7 -20 16 -20c11 0 37 11 71 30l30 17"],58145:[692,3,383,18,396,"396 692l-3 -28l-39 -3c-42 -3 -48 -9 -55 -48l-97 -535c-1 -5 -2 -14 -2 -21c0 -20 9 -27 39 -29l57 -3l-4 -28l-137 3l-137 -3l3 28l39 3c44 3 47 8 63 97l79 434c4 22 10 68 10 77c0 17 -12 25 -39 26l-51 2l4 28l148 -3"],58146:[692,3,430,28,434,"434 692l-3 -28l-41 -3c-46 -3 -52 -9 -60 -48l-104 -535c-1 -5 -2 -14 -2 -21c0 -20 10 -27 42 -29l61 -3l-4 -28l-147 3l-148 -3l4 28l42 3c47 3 50 8 68 97l84 434c5 22 10 68 10 77c0 17 -12 25 -41 26l-54 2l3 28l159 -3"],58147:[670,9,323,47,300,"273 85c-106 -72 -146 -94 -175 -94c-20 0 -32 15 -32 39c0 20 4 45 14 77l72 240c4 15 8 36 8 44c0 12 -7 21 -18 21c-10 0 -21 -4 -52 -23l-35 -21l-8 20l31 20c82 54 122 74 146 74c18 0 27 -9 27 -26c0 -9 -2 -19 -7 -36l-84 -304c-6 -22 -7 -30 -7 -40 c0 -11 6 -20 14 -20c11 0 34 10 66 30l29 17zM300 629c0 -38 -25 -67 -59 -67c-27 0 -44 16 -44 41c0 34 31 67 64 67c23 0 39 -17 39 -41"],58148:[670,9,365,60,331,"302 85c-114 -72 -157 -94 -187 -94c-22 0 -35 15 -35 39c0 20 4 45 15 77l77 240c5 15 9 36 9 44c0 12 -8 21 -19 21s-23 -4 -57 -23l-37 -21l-8 20l33 20c88 54 131 74 156 74c20 0 30 -9 30 -26c0 -9 -3 -19 -7 -36l-91 -304c-7 -22 -8 -30 -8 -40c0 -11 7 -20 15 -20 c12 0 37 10 72 30l30 17zM331 629c0 -38 -27 -67 -63 -67c-29 0 -47 16 -47 41c0 34 33 67 68 67c25 0 42 -17 42 -41"],58149:[692,206,383,-28,400,"400 692l-3 -28l-46 -3c-41 -3 -49 -10 -55 -48l-93 -559c-10 -62 -20 -94 -37 -132c-37 -81 -94 -128 -153 -128c-13 0 -26 3 -38 10l-3 26c9 -3 18 -4 31 -4c52 0 84 50 101 153l103 643c1 5 1 8 1 13c0 18 -12 26 -38 27l-51 2l3 28l154 -3"],58150:[692,206,430,-21,439,"439 692l-4 -28l-49 -3c-44 -3 -52 -10 -59 -48l-100 -559c-10 -62 -21 -94 -40 -132c-39 -81 -100 -128 -163 -128c-15 0 -29 3 -41 10l-4 26c9 -3 20 -4 34 -4c55 0 90 50 108 153l111 643c1 5 1 8 1 13c0 18 -13 26 -41 27l-55 2l4 28l164 -3"],58151:[670,276,323,-66,308,"259 457c0 -5 -3 -20 -7 -37l-83 -350c-31 -132 -47 -181 -70 -228c-39 -78 -81 -118 -124 -118c-16 0 -30 2 -41 7l8 57c24 -13 43 -19 58 -19c20 0 39 35 51 87l109 495c4 13 8 27 8 40s-9 23 -20 23c-16 0 -36 -19 -51 -25l-35 -21l-7 20l30 20c83 54 122 74 146 74 c18 0 28 -9 28 -25zM308 629c0 -38 -26 -67 -59 -67c-28 0 -44 16 -44 41c0 34 31 67 63 67c23 0 40 -17 40 -41"],58152:[670,276,365,-62,339,"287 457c0 -5 -3 -20 -7 -37l-89 -350c-34 -132 -50 -181 -75 -228c-42 -78 -88 -118 -133 -118c-18 0 -33 2 -45 7l9 57c26 -13 46 -19 62 -19c22 0 43 35 55 87l117 495c4 13 9 27 9 40s-10 23 -21 23c-18 0 -39 -19 -55 -25l-38 -21l-8 20l33 20c89 54 131 74 157 74 c18 0 29 -9 29 -25zM339 629c0 -38 -27 -67 -63 -67c-29 0 -47 16 -47 41c0 34 33 67 68 67c25 0 42 -17 42 -41"],58153:[692,3,747,24,754,"754 665h-22c-19 0 -42 -10 -59 -25l-319 -273l269 -302c22 -26 44 -38 69 -38h22v-30c-24 2 -49 3 -74 3s-50 -1 -75 -3c-115 143 -140 172 -303 343l-47 -262c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -27 39 -29l53 -3l-3 -28l-134 3l-144 -3l5 28l44 3c44 3 46 5 63 97l80 434 c7 33 10 62 10 76c0 18 -12 26 -38 27l-52 2l4 28l153 -3l125 3l-4 -28l-45 -3c-41 -3 -48 -10 -56 -48l-49 -260c70 50 114 86 162 131l140 130c30 28 41 41 41 49v29c24 -2 48 -3 73 -3s49 1 74 3v-27"],58154:[692,3,820,35,819,"819 665h-24c-20 0 -45 -10 -64 -25l-341 -273l288 -302c24 -26 48 -38 74 -38h24v-30c-26 2 -53 3 -80 3s-54 -1 -80 -3c-123 143 -150 172 -326 343l-50 -262c-1 -4 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -27 42 -29l57 -3l-3 -28l-144 3l-155 -3l5 28l48 3c47 3 49 5 68 97l85 434 c7 33 11 62 11 76c0 18 -13 26 -41 27l-55 2l3 28l165 -3l134 3l-4 -28l-49 -3c-43 -3 -52 -10 -60 -48l-52 -260c74 50 122 86 174 131l150 130c32 28 44 41 44 49v29c26 -2 52 -3 79 -3c26 0 52 1 79 3v-27"],58155:[733,9,504,19,499,"499 473l-18 -63c-19 4 -31 6 -39 6c-55 0 -105 -25 -171 -86l-16 -14c43 -123 67 -177 105 -241c10 -17 17 -23 28 -23c9 0 17 2 32 10l47 24l8 -19l-50 -32c-48 -31 -74 -44 -88 -44c-27 0 -62 68 -137 268c-37 -34 -64 -79 -73 -127l-25 -124l-73 -17l-10 10 c56 209 75 278 89 353l52 268c2 7 3 16 3 24c0 17 -11 24 -37 24h-53l5 21c78 7 117 16 174 42l13 -11l-117 -492c137 175 227 252 299 252c13 0 33 -3 52 -9"],58156:[733,9,559,29,545,"545 473l-20 -63c-19 4 -32 6 -42 6c-58 0 -112 -25 -183 -86l-17 -14c46 -123 72 -177 113 -241c10 -17 18 -23 30 -23c9 0 18 2 34 10l50 24l10 -19l-54 -32c-52 -31 -80 -44 -95 -44c-29 0 -67 68 -147 268c-40 -34 -68 -79 -79 -127l-27 -124l-78 -17l-11 10 c61 209 81 278 96 353l56 268c2 7 3 16 3 24c0 17 -12 24 -40 24h-56l5 21c84 7 126 16 187 42l14 -11l-125 -492c146 175 243 252 320 252c14 0 35 -3 56 -9"],58157:[692,3,626,27,580,"580 165c-14 -62 -26 -140 -25 -165c-38 -3 -70 -3 -114 -3l-246 3l-168 -3l6 26c48 7 62 14 65 32l94 504c7 33 10 62 10 77c0 17 -12 25 -38 26l-52 2l4 28l147 -3l131 3l-4 -28l-45 -3c-41 -3 -48 -10 -56 -48l-100 -532c-2 -12 -2 -23 -2 -35c67 -6 94 -7 154 -7 c61 0 144 5 157 11c11 4 20 21 30 53l18 62h34"],58158:[692,3,691,39,632,"632 165c-15 -62 -28 -140 -27 -165c-41 -3 -75 -3 -123 -3l-263 3l-180 -3l6 26c51 7 66 14 70 32l100 504c7 33 11 62 11 77c0 17 -13 25 -41 26l-55 2l3 28l158 -3l141 3l-4 -28l-49 -3c-43 -3 -51 -10 -59 -48l-108 -532c-2 -12 -2 -23 -2 -35c72 -6 101 -7 166 -7 s154 5 168 11c12 4 21 21 32 53l20 62h36"],58159:[733,9,323,49,284,"284 722l-141 -609c-3 -12 -7 -24 -7 -37c0 -11 7 -20 15 -20c11 0 33 10 66 30l28 17l11 -18c-105 -72 -146 -94 -174 -94c-21 0 -33 15 -33 39c0 22 6 50 21 102l105 468c2 12 6 35 6 48c0 15 -11 22 -37 22h-52l4 21c79 7 118 16 175 42"],58160:[733,9,365,62,314,"314 722l-151 -609c-4 -12 -7 -24 -7 -37c0 -11 7 -20 15 -20c12 0 36 10 71 30l31 17l11 -18c-113 -72 -156 -94 -187 -94c-22 0 -35 15 -35 39c0 22 6 50 22 102l113 468c2 12 7 35 7 48c0 15 -12 22 -40 22h-56l4 21c85 7 127 16 188 42"],58161:[692,18,1049,-11,1035,"1035 692l-4 -28l-41 -2c-32 -2 -49 -12 -50 -31l-45 -531l-1 -37c-1 -21 20 -32 59 -35l40 -3l-3 -28l-145 3l-146 -3l3 28l34 3c56 5 71 11 73 39l40 520l-56 -87l-261 -414l-62 -104h-25l-163 578l-135 -464c-5 -18 -7 -31 -7 -41c0 -15 18 -24 53 -27l42 -3l-4 -28 l-120 3l-122 -3l4 26c60 5 77 18 93 70l158 509c3 7 4 14 4 20c0 26 -20 36 -77 40l-28 2l3 28c30 -2 60 -3 91 -3c30 0 61 1 91 3l164 -578l268 422c93 146 72 119 93 156c29 -2 60 -3 90 -3c31 0 61 1 92 3"],58162:[692,18,1144,-2,1120,"1120 692l-4 -28l-44 -2c-34 -2 -53 -12 -54 -31l-48 -531l-1 -37c-1 -21 21 -32 63 -35l43 -3l-3 -28l-156 3l-157 -3l4 28l36 3c60 5 76 11 79 39l43 520l-61 -87l-280 -414l-66 -104h-27l-175 578l-145 -464c-5 -18 -8 -31 -8 -41c0 -15 20 -24 58 -27l44 -3l-3 -28 l-129 3l-131 -3l3 26c65 5 83 18 101 70l170 509c2 7 3 14 3 20c0 26 -21 36 -82 40l-30 2l3 28c32 -2 65 -3 97 -3c33 0 66 1 99 3l175 -578l288 422c99 146 77 119 99 156c32 -2 65 -3 98 -3c32 0 65 1 98 3"],58163:[482,9,868,36,817,"817 85c-107 -73 -146 -94 -175 -94c-21 0 -33 15 -33 40c0 22 6 48 15 76l47 157c26 87 27 101 27 125c0 16 -6 25 -14 25c-35 0 -90 -35 -150 -96c-48 -49 -85 -124 -102 -205l-23 -107l-75 -15l-6 11l18 67c45 175 68 289 68 324c0 13 -4 21 -12 21 c-30 0 -79 -30 -125 -76c-60 -60 -89 -119 -115 -230l-24 -102l-75 -15l-3 11c45 143 90 336 90 387c0 15 -8 25 -20 25c-8 0 -12 -1 -51 -25l-35 -21l-8 20l31 20c80 53 122 74 145 74c15 0 25 -12 25 -31c0 -12 -2 -27 -7 -43l-36 -133c71 88 93 109 141 143 c60 42 110 64 143 64c17 0 28 -12 28 -31c0 -7 -3 -22 -8 -42l-32 -137c53 69 91 104 160 149c66 43 108 61 139 61c18 0 29 -11 29 -28c0 -8 -4 -24 -8 -41l-82 -297c-5 -21 -7 -30 -7 -40c0 -11 6 -20 14 -20c11 0 35 11 66 30l29 17"],58164:[482,9,950,48,886,"886 85c-115 -73 -157 -94 -187 -94c-23 0 -36 15 -36 40c0 22 6 48 16 76l50 157c28 87 29 101 29 125c0 16 -6 25 -15 25c-37 0 -96 -35 -160 -96c-52 -49 -91 -124 -110 -205l-25 -107l-81 -15l-5 11l18 67c49 175 74 289 74 324c0 13 -5 21 -13 21 c-33 0 -85 -30 -134 -76c-65 -60 -96 -119 -124 -230l-26 -102l-80 -15l-3 11c48 143 96 336 96 387c0 15 -8 25 -21 25c-8 0 -13 -1 -55 -25l-38 -21l-8 20l33 20c86 53 131 74 155 74c17 0 27 -12 27 -31c0 -12 -2 -27 -7 -43l-38 -133c76 88 99 109 151 143 c64 42 118 64 153 64c19 0 30 -12 30 -31c0 -7 -3 -22 -8 -42l-35 -137c57 69 98 104 172 149c71 43 116 61 150 61c19 0 30 -11 30 -28c0 -8 -3 -24 -8 -41l-88 -297c-6 -21 -8 -30 -8 -40c0 -11 7 -20 15 -20c12 0 38 11 72 30l30 17"],58165:[692,11,868,12,886,"886 692l-5 -28l-40 -2c-41 -2 -45 -7 -66 -120l-102 -553h-55l-368 577l-87 -464c-3 -11 -4 -22 -4 -30c0 -33 10 -41 54 -44l46 -3l-6 -28l-120 3l-121 -3l6 28l33 3c40 3 46 12 59 74l96 474c2 6 6 23 6 30c0 8 -17 27 -33 39c-12 9 -36 16 -55 17l-38 2l6 28 c29 -2 59 -3 88 -3s59 1 88 3l376 -589l88 489c2 13 5 39 5 46c0 16 -11 23 -39 24l-51 2l5 28l114 -3"],58166:[692,11,950,22,961,"961 692l-6 -28l-43 -2c-44 -2 -48 -7 -71 -120l-110 -553h-58l-396 577l-93 -464c-3 -11 -4 -22 -4 -30c0 -33 11 -41 58 -44l49 -3l-6 -28l-129 3l-130 -3l6 28l36 3c43 3 50 12 64 74l103 474c2 6 5 23 5 30c0 8 -17 27 -35 39c-13 9 -38 16 -58 17l-41 2l6 28 c31 -2 63 -3 95 -3c31 0 63 1 94 3l404 -589l94 489c2 13 5 39 5 46c0 16 -11 23 -42 24l-55 2l6 28l123 -3"],58167:[482,9,626,36,570,"570 85c-107 -73 -146 -94 -174 -94c-21 0 -33 15 -33 40c0 16 5 39 14 76l57 212c9 32 12 53 12 71c0 15 -7 24 -19 24c-49 0 -129 -62 -189 -146c-49 -69 -73 -134 -94 -260c-24 -4 -49 -10 -76 -17l-8 11c45 143 90 336 90 387c0 15 -8 25 -20 25c-8 0 -12 -1 -51 -25 l-35 -21l-8 20l31 20c79 52 122 74 145 74c16 0 25 -12 25 -33c0 -11 -2 -23 -7 -41l-41 -161c56 73 87 107 128 142c65 55 140 93 186 93c21 0 33 -13 33 -36c0 -17 -4 -45 -12 -74l-71 -276c-2 -4 -3 -15 -3 -20c0 -11 7 -20 15 -20c10 0 34 11 66 30l28 17"],58168:[482,9,691,48,621,"621 85c-114 -73 -156 -94 -187 -94c-22 0 -35 15 -35 40c0 16 5 39 15 76l61 212c9 32 13 53 13 71c0 15 -7 24 -20 24c-53 0 -139 -62 -203 -146c-53 -69 -79 -134 -101 -260c-26 -4 -53 -10 -82 -17l-8 11c48 143 96 336 96 387c0 15 -8 25 -21 25 c-8 0 -13 -1 -55 -25l-38 -21l-8 20l33 20c85 52 131 74 155 74c18 0 27 -12 27 -33c0 -11 -2 -23 -7 -41l-44 -161c61 73 93 107 138 142c69 55 150 93 199 93c23 0 36 -13 36 -36c0 -17 -5 -45 -13 -74l-77 -276c-1 -4 -2 -15 -2 -20c0 -11 7 -20 15 -20c12 0 37 11 71 30 l31 17"],58169:[706,18,868,68,825,"825 425c0 -158 -85 -305 -222 -383c-71 -41 -148 -60 -241 -60c-192 0 -294 101 -294 290c0 251 189 434 448 434c196 0 309 -103 309 -281zM729 409c0 110 -34 185 -105 223c-36 20 -90 32 -142 32c-83 0 -148 -23 -200 -71c-75 -69 -118 -186 -118 -316 c0 -167 81 -253 238 -253c85 0 156 26 210 76c74 70 117 183 117 309"],58170:[706,18,950,82,895,"895 425c0 -158 -91 -305 -239 -383c-76 -41 -159 -60 -258 -60c-206 0 -316 101 -316 290c0 251 204 434 481 434c210 0 332 -103 332 -281zM792 409c0 110 -37 185 -113 223c-39 20 -96 32 -152 32c-89 0 -160 -23 -215 -71c-80 -69 -127 -186 -127 -316 c0 -167 88 -253 256 -253c91 0 168 26 225 76c79 70 126 183 126 309"],58171:[482,11,504,29,458,"458 331c0 -101 -48 -215 -116 -274c-49 -42 -114 -68 -174 -68c-90 0 -139 57 -139 163c0 122 49 223 137 281c49 32 100 49 147 49c90 0 145 -57 145 -151zM375 315c0 84 -36 129 -102 129c-26 0 -52 -6 -66 -17c-53 -40 -96 -163 -96 -276c0 -79 37 -124 101 -124 c33 0 62 12 81 33c48 53 82 159 82 255"],58172:[482,11,559,40,501,"501 331c0 -101 -52 -215 -124 -274c-53 -42 -123 -68 -187 -68c-97 0 -150 57 -150 163c0 122 53 223 147 281c53 32 108 49 158 49c97 0 156 -57 156 -151zM412 315c0 84 -39 129 -110 129c-28 0 -55 -6 -70 -17c-58 -40 -103 -163 -103 -276c0 -79 40 -124 107 -124 c37 0 67 12 88 33c52 53 88 159 88 255"],58173:[692,3,686,20,657,"657 541c0 -136 -119 -253 -260 -253c-32 0 -53 5 -94 23l-2 31c40 -14 62 -19 86 -19c96 0 175 88 175 196c0 93 -54 137 -165 137c-21 0 -38 -2 -77 -8c-4 -13 -7 -23 -8 -28c-6 -19 -10 -40 -10 -40l-89 -487c-4 -19 -5 -26 -5 -35c0 -21 11 -29 40 -30l70 -3l-3 -28 l-151 3l-144 -3l4 28l45 3c43 3 46 6 63 97l81 434c5 31 10 62 10 76c0 18 -12 26 -39 27l-60 2l4 28l181 -3c50 0 100 3 150 3c95 0 198 -50 198 -151"],58174:[692,3,755,31,715,"715 541c0 -136 -129 -253 -280 -253c-34 0 -57 5 -100 23l-3 31c44 -14 67 -19 93 -19c103 0 187 88 187 196c0 93 -57 137 -177 137c-22 0 -41 -2 -83 -8c-3 -13 -7 -23 -8 -28c-6 -19 -10 -40 -10 -40l-96 -487c-4 -19 -5 -26 -5 -35c0 -21 12 -29 42 -30l76 -3 l-3 -28l-163 3l-154 -3l4 28l48 3c47 3 49 6 68 97l87 434c5 31 10 62 10 76c0 18 -13 26 -41 27l-64 2l3 28l195 -3c53 0 107 3 161 3c102 0 213 -50 213 -151"],58175:[482,276,565,2,517,"517 371c0 -75 -37 -185 -82 -246c-47 -63 -172 -136 -233 -136c-12 0 -29 2 -57 11l-10 3l-45 -262c-35 -5 -57 -10 -80 -17l-8 6l9 37l53 241l64 343c2 10 4 30 4 38c0 14 -8 23 -18 23s-22 -5 -53 -23l-35 -21l-7 20l30 20c81 53 122 74 145 74c15 0 24 -11 24 -30 c0 -12 -2 -27 -5 -44l-26 -119c39 59 62 84 105 120c58 46 115 73 161 73c39 0 64 -44 64 -111zM438 356c0 46 -13 68 -41 68c-91 0 -207 -131 -231 -259l-20 -106c29 -16 56 -23 90 -23c44 0 79 15 101 44c58 76 101 195 101 276"],58176:[482,276,625,12,564,"564 371c0 -75 -40 -185 -88 -246c-50 -63 -185 -136 -250 -136c-13 0 -31 2 -61 11l-10 3l-50 -262c-37 -5 -60 -10 -85 -17l-8 6l9 37l57 241l68 343c3 10 5 30 5 38c0 14 -8 23 -20 23c-10 0 -23 -5 -56 -23l-37 -21l-9 20l33 20c87 53 131 74 156 74 c16 0 25 -11 25 -30c0 -12 -2 -27 -5 -44l-28 -119c42 59 66 84 113 120c62 46 123 73 172 73c42 0 69 -44 69 -111zM480 356c0 46 -14 68 -45 68c-97 0 -222 -131 -248 -259l-21 -106c31 -16 60 -23 96 -23c48 0 86 15 109 44c62 76 109 195 109 276"],58177:[706,201,868,68,825,"782 -61c-11 -97 -50 -140 -132 -140c-44 0 -63 6 -129 37l-158 76c-42 21 -73 29 -104 29c-58 0 -84 -36 -84 -113l-27 13c-1 8 -1 17 -1 17c-4 76 56 127 137 127c25 0 44 -4 72 -14l257 -96c28 -10 49 -15 67 -15c44 0 68 25 74 79h28zM825 425 c0 -158 -85 -305 -222 -383c-71 -41 -148 -60 -241 -60c-192 0 -294 101 -294 290c0 251 189 434 448 434c196 0 309 -103 309 -281zM729 409c0 110 -34 185 -105 223c-36 20 -90 32 -142 32c-83 0 -148 -23 -200 -71c-75 -69 -118 -186 -118 -316c0 -167 81 -253 238 -253 c85 0 156 26 210 76c74 70 117 183 117 309"],58178:[706,201,950,82,895,"848 -61c-11 -97 -53 -140 -141 -140c-47 0 -68 6 -138 37l-170 76c-46 21 -78 29 -112 29c-62 0 -90 -36 -90 -113l-28 13c-2 8 -2 17 -2 17c-4 76 60 127 147 127c27 0 48 -4 77 -14l276 -96c30 -10 53 -15 73 -15c46 0 72 25 79 79h29zM895 425 c0 -158 -91 -305 -239 -383c-76 -41 -159 -60 -258 -60c-206 0 -316 101 -316 290c0 251 204 434 481 434c210 0 332 -103 332 -281zM792 409c0 110 -37 185 -113 223c-39 20 -96 32 -152 32c-89 0 -160 -23 -215 -71c-80 -69 -127 -186 -127 -316c0 -167 88 -253 256 -253 c91 0 168 26 225 76c79 70 126 183 126 309"],58179:[482,276,525,36,481,"481 474c-11 -31 -18 -57 -30 -118l-93 -456c-10 -50 -17 -105 -21 -159c-26 -3 -60 -9 -94 -17l-10 14c14 13 26 33 30 57l83 414c-41 -66 -113 -136 -182 -184l-9 -6c-34 -23 -56 -30 -80 -30c-26 0 -39 30 -39 89c0 103 43 249 86 296c24 25 72 61 111 83 c31 17 57 25 87 25c31 0 63 -7 110 -24l36 22zM393 406c-53 21 -76 27 -106 27c-35 0 -67 -9 -80 -24c-45 -50 -92 -200 -92 -296c0 -33 8 -54 24 -54c31 0 98 47 154 111c41 46 65 90 77 141"],58180:[482,276,582,48,525,"525 474c-11 -31 -18 -57 -31 -118l-101 -456c-10 -50 -17 -105 -22 -159c-28 -3 -64 -9 -101 -17l-10 14c14 13 27 33 31 57l89 414c-43 -66 -120 -136 -195 -184l-9 -6c-37 -23 -60 -30 -86 -30c-28 0 -42 30 -42 89c0 103 46 249 93 296c25 25 77 61 119 83 c33 17 61 25 92 25c34 0 68 -7 118 -24l39 22zM431 406c-56 21 -81 27 -114 27c-37 0 -71 -9 -85 -24c-49 -50 -100 -200 -100 -296c0 -33 10 -54 26 -54c34 0 105 47 166 111c43 46 69 90 82 141"],58181:[692,3,747,20,707,"707 -3c-21 2 -42 3 -64 3c-27 0 -53 -1 -80 -3c-82 127 -116 175 -262 370l3 11h48c114 0 199 70 199 165c0 74 -51 113 -145 113c-30 0 -52 -2 -83 -8l-8 -28l-10 -40l-92 -487c-4 -17 -5 -26 -5 -35c0 -20 10 -28 40 -30l53 -3l-3 -28l-134 3l-144 -3l4 28l45 3 c43 3 46 6 63 97l82 434c5 30 10 62 10 76c0 18 -12 26 -39 27l-61 2l4 28l164 -3c55 0 109 3 164 3c90 0 191 -46 191 -132c0 -61 -34 -116 -97 -158c-40 -26 -71 -38 -131 -48l200 -275c31 -42 44 -50 88 -55v-27"],58182:[692,3,820,31,768,"768 -3c-23 2 -45 3 -68 3c-29 0 -58 -1 -87 -3c-88 127 -124 175 -281 370l4 11h51c122 0 213 70 213 165c0 74 -54 113 -155 113c-32 0 -55 -2 -89 -8l-8 -28l-11 -40l-99 -487c-4 -17 -5 -26 -5 -35c0 -20 10 -28 42 -30l57 -3l-3 -28l-144 3l-154 -3l4 28l48 3 c47 3 49 6 68 97l88 434c6 30 10 62 10 76c0 18 -13 26 -41 27l-65 2l3 28l177 -3c59 0 117 3 176 3c97 0 204 -46 204 -132c0 -61 -36 -116 -104 -158c-42 -26 -76 -38 -140 -48l215 -275c33 -42 47 -50 94 -55v-27"],58183:[482,9,444,38,429,"429 476c-9 -41 -15 -73 -18 -111h-15c-12 14 -23 19 -39 19c-24 0 -54 -21 -91 -65c-48 -57 -73 -110 -93 -193l-28 -120c-25 -4 -49 -8 -73 -15l-11 7c44 128 91 334 91 392c0 13 -8 22 -19 22c-10 0 -22 -5 -52 -23l-35 -21l-8 20l31 20c81 53 122 74 145 74 c16 0 25 -12 25 -32c0 -23 -8 -46 -13 -68l-29 -126c28 54 66 102 103 151c39 51 73 75 107 75c5 0 10 -1 22 -6"],58184:[482,9,495,50,469,"469 476c-9 -41 -15 -73 -18 -111h-17c-13 14 -24 19 -42 19c-26 0 -57 -21 -97 -65c-52 -57 -78 -110 -100 -193l-30 -120c-27 -4 -53 -8 -78 -15l-12 7c47 128 97 334 97 392c0 13 -8 22 -20 22c-10 0 -23 -5 -56 -23l-37 -21l-9 20l33 20c87 53 131 74 156 74 c17 0 27 -12 27 -32c0 -23 -8 -46 -14 -68l-31 -126c29 54 70 102 110 151c42 51 79 75 115 75c6 0 10 -1 23 -6"],58185:[706,18,626,56,562,"562 672c-16 -43 -23 -81 -28 -135h-32v76c-33 32 -69 45 -122 45c-101 0 -174 -63 -174 -150c0 -66 33 -103 105 -117l71 -14c110 -22 157 -64 157 -143c0 -136 -145 -252 -314 -252c-58 0 -115 13 -169 38c12 52 19 97 26 152h33v-99c48 -31 89 -43 148 -43 c112 0 190 65 190 161c0 58 -29 92 -89 105l-103 23c-92 20 -133 67 -133 152c0 59 23 109 68 151c59 53 141 84 222 84c52 0 93 -10 144 -34"],58186:[706,18,691,69,612,"612 672c-16 -43 -25 -81 -29 -135h-35v76c-35 32 -74 45 -131 45c-108 0 -186 -63 -186 -150c0 -66 35 -103 112 -117l76 -14c118 -22 168 -64 168 -143c0 -136 -155 -252 -337 -252c-62 0 -122 13 -181 38c13 52 21 97 28 152h35v-99c52 -31 96 -43 159 -43 c121 0 204 65 204 161c0 58 -30 92 -95 105l-111 23c-98 20 -143 67 -143 152c0 59 25 109 74 151c63 53 151 84 238 84c56 0 100 -10 154 -34"],58187:[482,11,444,20,386,"386 455c-12 -51 -16 -78 -21 -113h-25v55c-17 27 -59 45 -103 45c-64 0 -111 -41 -111 -94c0 -41 20 -58 86 -69l47 -8c81 -14 115 -43 115 -97c0 -50 -23 -87 -78 -127c-56 -40 -106 -58 -160 -58c-38 0 -75 8 -116 27c12 46 18 81 24 132h27v-84 c31 -24 63 -35 102 -35c78 0 128 43 128 109c0 40 -17 57 -65 65l-69 12c-72 13 -106 45 -106 101c0 36 12 61 41 88c52 49 118 78 175 78c36 0 67 -8 109 -27"],58188:[482,11,495,31,424,"424 455c-13 -51 -18 -78 -23 -113h-26v55c-19 27 -64 45 -112 45c-68 0 -119 -41 -119 -94c0 -41 22 -58 92 -69l51 -8c88 -14 124 -43 124 -97c0 -50 -25 -87 -84 -127c-60 -40 -114 -58 -171 -58c-41 0 -81 8 -125 27c12 46 19 81 25 132h30v-84 c32 -24 67 -35 109 -35c84 0 137 43 137 109c0 40 -18 57 -70 65l-74 12c-77 13 -113 45 -113 101c0 36 13 61 43 88c56 49 128 78 189 78c38 0 71 -8 117 -27"],58189:[692,3,686,68,702,"702 692l-29 -164h-31l5 64c1 10 -2 29 -5 37c-3 12 -42 17 -127 17h-80l-102 -553c-5 -21 -5 -25 -5 -35c0 -21 11 -29 40 -30l64 -3l-3 -28l-145 3l-155 -3l4 28l56 3c43 2 47 6 63 97l94 521h-122c-41 0 -82 -6 -89 -13c-6 -7 -14 -23 -19 -45l-17 -60h-31l19 164 l308 -3"],58190:[692,3,755,82,763,"763 692l-32 -164h-32l4 64c1 10 -1 29 -4 37c-4 12 -46 17 -137 17h-86l-110 -553c-4 -21 -4 -25 -4 -35c0 -21 11 -29 42 -30l69 -3l-4 -28l-155 3l-166 -3l4 28l60 3c47 2 50 6 68 97l100 521h-131c-43 0 -87 -6 -94 -13s-16 -23 -22 -45l-17 -60h-34l21 164l330 -3"],58191:[646,9,383,55,348,"348 440l-12 -50h-117l-14 -62c-34 -148 -47 -226 -47 -252c0 -12 6 -20 14 -20c13 0 34 9 67 30l49 31l11 -18c-21 -15 -14 -11 -34 -25c-86 -63 -123 -83 -161 -83c-21 0 -33 15 -33 40c0 26 9 51 14 76l61 283h-91l2 13c19 5 48 16 96 37l27 170c34 12 63 24 85 36 l12 -15c-20 -54 -32 -103 -49 -197c41 0 78 2 120 6"],58192:[646,9,430,68,383,"383 440l-13 -50h-125l-16 -62c-36 -148 -50 -226 -50 -252c0 -12 6 -20 15 -20c14 0 37 9 72 30l52 31l12 -18c-22 -15 -15 -11 -36 -25c-93 -63 -132 -83 -173 -83c-23 0 -35 15 -35 40c0 26 9 51 15 76l65 283h-98l2 13c21 5 52 16 103 37l30 170c36 12 67 24 91 36 l13 -15c-21 -54 -34 -103 -53 -197c44 0 84 2 129 6"],58193:[692,19,868,106,880,"880 692l-3 -28l-40 -3c-41 -3 -49 -10 -55 -48l-93 -507c-6 -38 -6 -40 -6 -56c0 -13 9 -19 34 -21l66 -4l-6 -28c-30 2 -61 3 -92 3c-33 0 -65 -1 -97 -3l-6 5c14 55 21 81 30 127c-57 -60 -91 -84 -156 -114c-53 -24 -96 -34 -145 -34c-122 0 -195 61 -195 164 c0 16 2 39 6 61l70 375c4 23 8 48 8 58c0 17 -9 22 -37 23l-57 2l3 28c33 -2 66 -3 98 -3c33 0 65 1 97 3l-96 -477c-6 -31 -7 -42 -7 -60c0 -72 58 -116 151 -116c95 0 181 45 264 138l77 445c5 27 -4 39 -37 40l-52 2l3 28l150 -3"],58194:[692,19,950,123,954,"954 692l-4 -28l-42 -3c-44 -3 -53 -10 -60 -48l-99 -507c-7 -38 -7 -40 -7 -56c0 -13 10 -19 37 -21l71 -4l-6 -28c-33 2 -66 3 -100 3c-35 0 -69 -1 -104 -3l-6 5c15 55 22 81 32 127c-61 -60 -97 -84 -167 -114c-57 -24 -103 -34 -156 -34c-131 0 -210 61 -210 164 c0 16 3 39 8 61l74 375c5 23 9 48 9 58c0 17 -10 22 -40 23l-61 2l3 28c36 -2 71 -3 106 -3s69 1 104 3l-103 -477c-7 -31 -8 -42 -8 -60c0 -72 62 -116 162 -116c102 0 195 45 284 138l83 445c4 27 -5 39 -40 40l-56 2l3 28l160 -3"],58195:[482,11,626,45,568,"568 85c-106 -72 -146 -96 -174 -96c-21 0 -33 17 -33 42c0 16 4 41 12 66l40 142c-91 -138 -223 -250 -292 -250c-22 0 -38 18 -38 40c0 16 2 38 4 48l69 297c1 5 2 13 2 18c0 11 -7 20 -18 20c-10 0 -21 -4 -53 -23l-34 -21l-8 20l30 20c82 54 122 74 145 74 c16 0 24 -12 24 -31c0 -13 -2 -27 -5 -43l-62 -271c-6 -26 -8 -37 -8 -52c0 -17 4 -26 14 -26c45 0 132 74 197 166c31 46 57 113 74 189l11 51l74 17l7 -9l-91 -357c-4 -12 -7 -27 -7 -40c0 -10 6 -17 14 -17c13 0 40 11 67 27l28 17"],58196:[482,11,691,57,619,"619 85c-113 -72 -157 -96 -187 -96c-22 0 -35 17 -35 42c0 16 4 41 13 66l43 142c-98 -138 -240 -250 -314 -250c-23 0 -41 18 -41 40c0 16 3 38 5 48l74 297c1 5 2 13 2 18c0 11 -8 20 -20 20c-10 0 -22 -4 -56 -23l-37 -21l-9 20l33 20c88 54 131 74 156 74 c16 0 26 -12 26 -31c0 -13 -3 -27 -6 -43l-67 -271c-6 -26 -8 -37 -8 -52c0 -17 4 -26 15 -26c48 0 142 74 211 166c34 46 62 113 79 189l12 51l79 17l9 -9l-99 -357c-3 -12 -7 -27 -7 -40c0 -10 6 -17 16 -17c14 0 42 11 71 27l30 17"],58197:[692,8,807,92,832,"832 664l-20 -2c-31 -3 -40 -11 -67 -51l-412 -619h-54l-96 622c-5 37 -16 44 -64 48l-27 2v28l135 -3l135 3v-28l-46 -2c-30 -1 -50 -7 -45 -38l77 -528l317 492c13 20 18 31 18 42c0 19 -21 29 -63 32l-28 2v28l135 -3c35 0 70 1 105 3v-28"],58198:[692,8,885,108,902,"902 664l-21 -2c-34 -3 -43 -11 -72 -51l-443 -619h-57l-103 622c-6 37 -18 44 -69 48l-29 2v28l145 -3l145 3v-28l-49 -2c-33 -1 -54 -7 -49 -38l83 -528l340 492c14 20 19 31 19 42c0 19 -22 29 -67 32l-30 2v28l145 -3l112 3v-28"],58199:[482,11,565,33,530,"530 384c0 -40 -19 -107 -43 -157c-33 -69 -86 -136 -137 -179c-50 -41 -91 -59 -137 -59c-70 0 -120 55 -120 132c0 100 46 183 167 303c-29 -3 -46 -4 -69 -4c-20 0 -40 2 -60 2c-26 0 -48 -11 -56 -28l-18 -42h-24c14 55 26 91 41 118c12 5 22 8 35 7 c45 -3 90 -7 134 -7c31 0 45 3 67 12l11 -18c-107 -122 -150 -213 -150 -318c0 -65 34 -107 88 -107c95 0 201 163 201 311c0 40 -17 63 -47 63c-10 0 -19 -3 -29 -9l-12 19l54 47c9 8 22 12 36 12c40 0 68 -41 68 -98"],58200:[482,11,625,45,578,"578 384c0 -40 -20 -107 -46 -157c-36 -69 -92 -136 -147 -179c-54 -41 -98 -59 -147 -59c-75 0 -129 55 -129 132c0 100 49 183 179 303c-30 -3 -49 -4 -74 -4c-21 0 -43 2 -64 2c-28 0 -52 -11 -60 -28l-20 -42h-25c15 55 28 91 44 118c13 5 23 8 37 7 c48 -3 96 -7 144 -7c33 0 48 3 72 12l11 -18c-114 -122 -160 -213 -160 -318c0 -65 36 -107 94 -107c103 0 216 163 216 311c0 40 -19 63 -50 63c-11 0 -21 -3 -32 -9l-13 19l59 47c9 8 23 12 39 12c42 0 72 -41 72 -98"],58201:[700,8,1049,87,1078,"1078 664l-22 -2c-24 -2 -40 -14 -46 -31l-187 -507c-14 -39 -22 -66 -34 -106l-7 -26h-56c-14 61 -26 110 -42 162l-122 392l-245 -444c-19 -36 -39 -75 -54 -110h-55c-1 52 -3 100 -8 166l-35 430c-5 57 -13 69 -58 74l-20 2v28l121 -3l132 3v-28l-40 -2 c-35 -2 -51 -16 -49 -46l34 -484l244 456l57 112h19l172 -572l161 462c6 18 9 36 9 49c0 14 -13 22 -44 23l-43 2l6 28c35 -2 70 -3 106 -3c35 0 71 1 106 3v-28"],58202:[700,8,1144,103,1167,"1167 664l-24 -2c-26 -2 -43 -14 -50 -31l-200 -507c-15 -39 -24 -66 -36 -106l-9 -26h-59c-16 61 -28 110 -46 162l-131 392l-262 -444c-21 -36 -42 -75 -59 -110h-58c-1 52 -4 100 -9 166l-38 430c-5 57 -14 69 -62 74l-21 2v28l130 -3l142 3v-28l-44 -2 c-37 -2 -55 -16 -52 -46l36 -484l262 456l61 112h21l185 -572l172 462c7 18 10 36 10 49c0 14 -14 22 -48 23l-45 2l5 28l115 -3l114 3v-28"],58203:[482,11,807,33,772,"772 384c0 -40 -19 -107 -43 -157c-67 -137 -182 -238 -270 -238c-49 0 -81 43 -81 106c0 23 4 48 13 92c-80 -143 -137 -198 -207 -198c-57 0 -96 55 -96 137c0 85 38 157 136 262c11 12 23 23 32 36c-27 -3 -41 -4 -64 -4c-21 0 -40 2 -61 2c-26 0 -48 -11 -56 -28 l-18 -42h-24c14 55 26 91 41 118c12 5 22 8 35 7c45 -3 90 -7 134 -7c31 0 45 3 67 12l11 -18c-108 -112 -153 -209 -153 -328c0 -58 25 -97 63 -97c33 0 74 41 118 116c32 54 47 94 60 156l32 149l80 22l8 -8l-57 -184c-13 -43 -23 -109 -23 -156c0 -55 23 -95 55 -95 c92 0 198 166 198 311c0 40 -17 63 -47 63c-10 0 -19 -3 -29 -9l-12 19l54 47c9 8 22 12 36 12c40 0 68 -41 68 -98"],58204:[482,11,885,45,838,"838 384c0 -40 -20 -107 -46 -157c-72 -137 -195 -238 -290 -238c-53 0 -87 43 -87 106c0 23 4 48 14 92c-86 -143 -147 -198 -222 -198c-62 0 -103 55 -103 137c0 85 40 157 145 262c12 12 25 23 35 36c-29 -3 -44 -4 -69 -4c-22 0 -43 2 -65 2c-28 0 -52 -11 -60 -28 l-20 -42h-25c15 55 28 91 44 118c13 5 23 8 37 7c48 -3 96 -7 144 -7c33 0 48 3 72 12l11 -18c-115 -112 -163 -209 -163 -328c0 -58 27 -97 68 -97c35 0 79 41 126 116c34 54 50 94 64 156l34 149l87 22l8 -8l-61 -184c-14 -43 -24 -109 -24 -156c0 -55 24 -95 58 -95 c99 0 213 166 213 311c0 40 -19 63 -50 63c-11 0 -21 -3 -32 -9l-13 19l59 47c9 8 23 12 38 12c42 0 73 -41 73 -98"],58205:[692,3,807,32,810,"810 664l-30 -2c-29 -2 -40 -8 -71 -42l-241 -252l186 -307c15 -24 30 -31 74 -34l28 -2v-28l-145 3l-148 -3v28c49 4 39 3 59 4c28 2 35 3 35 11c0 9 -5 22 -15 40l-130 226l-198 -231c-7 -8 -11 -17 -11 -25c0 -12 18 -18 60 -22l35 -3v-28l-130 3l-136 -3v28l30 3 c26 3 52 15 68 33l259 282l-159 270c-22 37 -35 45 -88 49l-28 2v28l145 -3l144 3v-28l-40 -2c-33 -2 -47 -8 -47 -20c0 -8 6 -20 16 -38l113 -199l175 196c20 22 25 31 25 42c0 12 -14 17 -49 19l-36 2v28l126 -3l124 3v-28"],58206:[692,3,885,43,879,"879 664l-33 -2c-30 -2 -42 -8 -76 -42l-259 -252l200 -307c17 -24 32 -31 80 -34l29 -2v-28l-155 3l-158 -3v28c52 4 41 3 63 4c29 2 37 3 37 11c0 9 -6 22 -16 40l-139 226l-213 -231c-7 -8 -12 -17 -12 -25c0 -12 20 -18 64 -22l38 -3v-28l-139 3l-147 -3v28l33 3 c28 3 55 15 73 33l278 282l-171 270c-23 37 -37 45 -94 49l-31 2v28l156 -3l155 3v-28l-43 -2c-35 -2 -50 -8 -50 -20c0 -8 6 -20 16 -38l122 -199l188 196c21 22 27 31 27 42c0 12 -15 17 -53 19l-38 2v28l134 -3l134 3v-28"],58207:[482,11,565,20,538,"538 472l-17 -85l-15 -4c-6 15 -19 23 -36 23c-34 0 -63 -23 -114 -88l-39 -49l20 -101c5 -29 17 -66 27 -85c11 -20 25 -30 42 -30s44 15 84 45l9 -19l-53 -44c-35 -29 -70 -46 -94 -46c-39 0 -63 39 -78 124l-12 69l-83 -117c-34 -47 -76 -76 -112 -76 c-13 0 -31 4 -47 12c1 7 2 10 4 22c7 32 9 45 9 65l22 3l12 -28c2 -5 14 -9 30 -9c31 0 68 32 115 99l43 62l-12 62c-18 98 -42 139 -78 139c-21 0 -43 -14 -75 -48l-19 10l63 83c10 13 34 21 62 21c65 0 94 -36 107 -135l7 -48l40 55c68 92 111 128 155 128 c10 0 19 -3 33 -10"],58208:[482,11,625,31,586,"586 472l-17 -85l-17 -4c-6 15 -20 23 -38 23c-37 0 -68 -23 -123 -88l-41 -49l21 -101c6 -29 19 -66 29 -85c12 -20 27 -30 45 -30s48 15 90 45l10 -19l-57 -44c-37 -29 -75 -46 -101 -46c-42 0 -67 39 -84 124l-13 69l-89 -117c-36 -47 -82 -76 -120 -76 c-14 0 -33 4 -50 12c1 7 2 10 4 22c7 32 10 45 10 65l23 3l13 -28c2 -5 15 -9 33 -9c32 0 72 32 122 99l47 62l-13 62c-20 98 -45 139 -84 139c-22 0 -45 -14 -81 -48l-19 10l67 83c11 13 37 21 67 21c69 0 101 -36 115 -135l7 -48l43 55c73 92 119 128 166 128 c11 0 21 -3 35 -10"],58209:[705,3,747,67,746,"746 697l-7 -71c-64 -10 -110 -40 -173 -114c-81 -93 -152 -211 -161 -266l-29 -168c-1 -5 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -27 39 -29l54 -3l-4 -28l-134 3l-151 -3l4 28l53 3c43 3 46 6 63 97l24 132c0 16 -42 153 -68 220c-45 112 -84 158 -135 158c-12 0 -24 -3 -49 -12 l-3 24l86 58c100 -1 152 -89 234 -395c31 74 72 143 140 226c80 101 139 142 219 161"],58210:[705,3,820,81,810,"810 697l-7 -71c-69 -10 -118 -40 -186 -114c-87 -93 -163 -211 -173 -266l-31 -168c-1 -5 -2 -15 -2 -21c0 -20 10 -27 42 -29l57 -3l-3 -28l-144 3l-163 -3l5 28l56 3c47 3 50 6 68 97l26 132c0 16 -45 153 -73 220c-48 112 -90 158 -145 158c-13 0 -26 -3 -53 -12 l-3 24l92 58c108 -1 164 -89 252 -395c33 74 77 143 150 226c86 101 149 142 235 161"],58211:[482,276,565,1,544,"544 473l-154 -440c-64 -185 -184 -309 -299 -309c-49 0 -90 35 -90 78c0 5 0 11 1 18l53 34l11 -4c-2 -9 -3 -17 -3 -22c0 -35 30 -62 68 -62c76 0 131 73 186 250l54 171c-82 -113 -174 -198 -214 -198c-27 0 -48 29 -47 71l1 40l19 243c1 16 5 67 -23 67 c-8 0 -22 -8 -27 -12l-55 -30l-12 18l90 56c52 33 67 40 81 40c19 0 27 -18 27 -63c0 -28 -3 -66 -5 -97l-16 -194c-1 -13 -3 -61 21 -61s77 44 115 95c36 49 74 122 87 169l38 132c24 2 49 8 81 19"],58212:[482,276,625,11,593,"593 473l-165 -440c-69 -185 -197 -309 -321 -309c-53 0 -96 35 -96 78c0 5 0 11 1 18l56 34l12 -4c-2 -9 -3 -17 -3 -22c0 -35 32 -62 73 -62c82 0 140 73 200 250l57 171c-87 -113 -186 -198 -229 -198c-29 0 -52 29 -50 71l1 40l20 243c1 16 6 67 -25 67 c-8 0 -23 -8 -29 -12l-59 -30l-12 18l95 56c57 33 73 40 88 40c20 0 28 -18 28 -63c0 -28 -2 -66 -4 -97l-18 -194c-1 -13 -3 -61 22 -61c26 0 83 44 124 95c39 49 80 122 94 169l41 132c26 2 52 8 86 19"],58213:[692,3,747,32,704,"704 672l-549 -633h306c48 0 90 4 139 13c11 26 6 8 35 90l7 22h29c-15 -69 -23 -126 -26 -167l-351 3l-262 -3v22l547 633h-196c-94 0 -135 -3 -196 -13l-7 -20c-13 -39 -20 -64 -23 -86h-28c9 73 12 112 12 158l128 1l259 -3l176 3v-20"],58214:[692,3,820,43,765,"765 672l-589 -633h328c52 0 96 4 149 13c12 26 7 8 37 90l9 22h30c-15 -69 -25 -126 -27 -167l-377 3l-282 -3v22l588 633h-211c-100 0 -145 -3 -210 -13l-7 -20c-15 -39 -22 -64 -25 -86h-30c9 73 12 112 12 158l138 1l278 -3l189 3v-20"],58215:[482,11,504,9,463,"463 473l-6 -32l-370 -382c40 15 69 21 104 21c21 0 58 -5 94 -12c24 -5 49 -11 73 -11c23 0 35 7 42 25l24 60h24c-12 -47 -21 -81 -33 -143c-31 -8 -41 -10 -54 -10c-29 0 -63 6 -129 20c-56 13 -87 17 -114 17c-38 0 -68 -9 -99 -32l-10 27l385 400 c-36 -17 -62 -23 -102 -23c-23 0 -51 3 -88 10c-22 4 -34 5 -49 5c-14 0 -24 -1 -43 -5l-32 -58h-23l35 122c26 7 48 10 66 10c30 0 59 -9 87 -16c53 -13 109 -21 146 -21c16 0 27 4 38 14l25 23"],58216:[482,11,559,19,507,"507 473l-7 -32l-397 -382c42 15 74 21 111 21c22 0 62 -5 101 -12c26 -5 52 -11 78 -11c25 0 38 7 46 25l26 60h25c-13 -47 -22 -81 -35 -143c-34 -8 -44 -10 -58 -10c-32 0 -68 6 -138 20c-61 13 -94 17 -123 17c-41 0 -73 -9 -107 -32l-10 27l413 400 c-39 -17 -67 -23 -109 -23c-25 0 -55 3 -95 10c-23 4 -36 5 -52 5s-26 -1 -46 -5l-35 -58h-25l38 122c28 7 51 10 71 10c32 0 63 -9 94 -16c56 -13 117 -21 156 -21c17 0 29 4 40 14l27 23"],58217:[471,3,333,34,298,"298 -3l-135 3l-129 -3v37l35 2c31 2 36 10 36 64v219c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l15 2c42 6 60 9 98 19c28 7 70 22 70 22l10 -6v-365c0 -54 5 -62 36 -64l35 -2v-37"],58218:[471,266,333,3,227,"227 98c0 -154 -13 -222 -53 -281c-36 -53 -83 -83 -130 -83c-4 0 -24 1 -31 2l-10 35l4 6h23c54 0 75 53 75 185v357c0 59 -3 68 -26 70l-45 3v36l18 2c38 4 69 11 95 19l70 22l10 -6v-367"],58219:[469,17,333,26,293,"293 84c-11 -8 -15 -10 -28 -20c-81 -58 -128 -81 -166 -81c-19 0 -32 17 -32 43c0 16 3 38 6 52l59 241c6 25 8 34 8 41c0 6 -4 10 -10 10c-9 0 -49 -20 -69 -34l-22 -16l-13 26l63 47c62 46 121 76 150 76c15 0 25 -15 25 -37c0 -19 -4 -48 -9 -67l-54 -196 c-13 -46 -20 -80 -20 -93c0 -6 5 -11 11 -11c11 0 27 8 62 30l27 17"],58220:[469,271,333,-64,274,"274 429c0 -19 -3 -39 -9 -64l-67 -274c-34 -137 -65 -217 -110 -279c-40 -57 -78 -83 -118 -83c-10 0 -18 1 -34 5c5 28 8 47 10 79l14 3c14 -23 28 -33 44 -33c20 0 35 24 46 78l86 408c10 47 14 73 14 88c0 9 -3 13 -10 13c-9 0 -49 -20 -69 -34l-22 -16l-13 26l63 47 c62 46 121 76 149 76c16 0 26 -15 26 -40"],58221:[700,3,847,17,824,"824 -3l-138 3l-152 -3v30l52 3c27 2 44 9 44 20c0 9 -4 22 -23 64l-50 115h-314l-30 -67c-23 -50 -38 -93 -38 -106c0 -16 14 -23 52 -26l40 -3v-30l-132 3l-118 -3v30l40 3c24 2 45 20 59 49l241 502c41 85 53 119 53 119h35l264 -568c38 -81 50 -100 78 -102l37 -3 v-30zM538 269l-138 298l-138 -298h276"],58222:[700,3,928,27,894,"894 -3l-149 3l-162 -3v30l55 3c29 2 48 9 48 20c0 9 -5 22 -25 64l-54 115h-337l-32 -67c-25 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l43 -3v-30l-141 3l-128 -3v30l43 3c26 2 48 20 63 49l259 502c45 85 57 119 57 119h38l283 -568c41 -81 54 -100 84 -102l40 -3 v-30zM586 269l-147 298l-149 -298h296"],58223:[700,3,831,-28,770,"770 27l-6 -30l-135 3l-149 -3l5 30l51 3c27 2 46 9 48 20c2 9 0 22 -10 64l-27 115h-308l-43 -67c-32 -50 -55 -93 -58 -106c-3 -16 10 -23 47 -26l39 -3l-6 -30l-129 3l-117 -3l6 30l40 3c24 2 48 20 67 49l333 502c57 85 75 119 75 119h34l149 -568 c22 -81 30 -100 58 -102zM535 269l-77 298l-193 -298h270"],58224:[700,3,910,-21,835,"835 27l-6 -30l-145 3l-160 -3l6 30l55 3c29 2 49 9 51 20c2 9 0 22 -11 64l-29 115h-330l-46 -67c-35 -50 -59 -93 -62 -106c-3 -16 10 -23 50 -26l41 -3l-6 -30l-138 3l-126 -3l7 30l43 3c25 2 51 20 72 49l357 502c61 85 80 119 80 119h37l160 -568 c24 -81 33 -100 62 -102zM584 269l-83 298l-207 -298h290"],58225:[686,3,835,17,816,"816 -3l-173 3l-165 -3v37l57 3c30 2 22 39 16 55l-49 114h-274l-46 -112c-9 -22 -7 -55 26 -57l55 -3v-37l-123 3l-123 -3v37l32 3c24 2 44 21 61 60l198 438l62 151h77l282 -605c15 -29 30 -40 60 -44l27 -3v-37zM477 262l-114 254l-109 -254h223"],58226:[686,3,915,27,885,"885 -3l-185 3l-178 -3v37l62 3c32 2 23 39 16 55l-52 114h-294l-49 -112c-10 -22 -8 -55 28 -57l58 -3v-37l-132 3l-132 -3v37l35 3c26 2 47 21 66 60l211 438l67 151h83l303 -605c15 -29 32 -40 65 -44l28 -3v-37zM521 262l-122 254l-117 -254h239"],58227:[686,3,819,-28,762,"762 34l-7 -37l-168 3l-163 -3l7 37l57 3c30 2 29 39 26 55l-26 114h-268l-67 -112c-13 -22 -18 -55 15 -57l53 -3l-7 -37l-120 3l-122 -3l7 37l33 3c24 2 47 21 71 60l278 438l90 151h76l160 -605c8 -29 21 -40 50 -44zM474 262l-62 254l-156 -254h218"],58228:[686,3,898,-21,828,"828 34l-8 -37l-181 3l-175 -3l8 37l61 3c32 2 31 39 28 55l-28 114h-288l-71 -112c-14 -22 -20 -55 16 -57l56 -3l-7 -37l-129 3l-131 -3l8 37l35 3c26 2 50 21 77 60l298 438l96 151h82l172 -605c9 -29 22 -40 54 -44zM518 262l-67 254l-167 -254h234"],58229:[692,3,714,49,649,"649 228c0 -70 -38 -138 -103 -180c-49 -33 -120 -51 -200 -51c-45 0 -91 3 -135 3l-119 -3v23l28 10c15 5 24 28 24 65v474c0 79 -4 86 -56 90l-39 3v30l172 -3l196 3c131 0 195 -48 195 -136c0 -52 -28 -95 -80 -128c-30 -19 -55 -28 -109 -38c84 -6 121 -15 163 -43 c41 -27 63 -68 63 -119zM536 208c0 107 -68 156 -215 156c-21 0 -31 0 -73 -2v-315c27 -6 52 -8 84 -8c129 0 204 63 204 169zM504 533c0 83 -51 119 -168 119c-35 0 -60 -2 -88 -8v-243c33 -2 48 -2 66 -2c124 0 190 47 190 134"],58230:[692,3,785,62,706,"706 228c0 -70 -41 -138 -110 -180c-53 -33 -129 -51 -216 -51c-48 0 -97 3 -145 3l-127 -3v23l30 10c17 5 26 28 26 65v474c0 79 -5 86 -60 90l-42 3v30l185 -3l209 3c142 0 210 -48 210 -136c0 -52 -29 -95 -86 -128c-32 -19 -59 -28 -117 -38c91 -6 130 -15 175 -43 c44 -27 68 -68 68 -119zM585 208c0 107 -74 156 -232 156l-78 -2v-315c29 -6 56 -8 90 -8c139 0 220 63 220 169zM550 533c0 83 -55 119 -180 119c-38 0 -65 -2 -95 -8v-243c36 -2 52 -2 71 -2c134 0 204 47 204 134"],58231:[692,3,700,46,666,"663 556c-10 -52 -45 -95 -103 -128c-33 -19 -60 -28 -114 -38c81 -6 116 -15 151 -43c36 -27 49 -68 39 -119c-13 -70 -64 -138 -135 -180c-54 -33 -127 -51 -206 -51c-44 0 -88 3 -132 3l-117 -3l4 23l30 10c16 5 29 28 36 65l91 474c15 79 12 86 -37 90l-38 3l6 30 l168 -3c64 0 128 3 192 3c129 0 182 -48 165 -136zM522 208c21 107 -37 156 -181 156c-21 0 -30 0 -72 -2l-61 -315c26 -6 50 -8 81 -8c127 0 213 63 233 169zM553 533c16 83 -28 119 -142 119c-34 0 -59 -2 -88 -8l-47 -243c33 -2 47 -2 65 -2c122 0 195 47 212 134"],58232:[692,3,770,59,724,"721 556c-11 -52 -48 -95 -110 -128c-36 -19 -65 -28 -123 -38c87 -6 124 -15 162 -43c38 -27 53 -68 42 -119c-14 -70 -68 -138 -145 -180c-58 -33 -136 -51 -221 -51c-47 0 -95 3 -142 3l-125 -3l4 23l32 10c17 5 31 28 39 65l98 474c16 79 13 86 -40 90l-41 3l6 30 l181 -3l206 3c138 0 195 -48 177 -136zM570 208c22 107 -40 156 -195 156l-77 -2l-65 -315c27 -6 53 -8 86 -8c137 0 229 63 251 169zM603 533c17 83 -30 119 -152 119c-37 0 -64 -2 -95 -8l-50 -243c35 -2 50 -2 69 -2c131 0 210 47 228 134"],58233:[681,3,738,44,667,"667 216c0 -129 -153 -219 -295 -219l-155 3l-137 -3v23l35 18c16 8 21 23 21 57v448c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l183 -3l209 3c138 0 206 -44 206 -135c0 -38 -15 -74 -41 -96c-34 -29 -66 -43 -157 -73c87 -5 124 -14 163 -39c38 -25 60 -69 60 -122zM504 202 c0 102 -55 146 -181 146h-33v-292c19 -3 31 -4 47 -4c116 0 167 46 167 150zM481 524c0 74 -39 107 -128 107c-20 0 -37 -1 -63 -4v-227h33c110 0 158 37 158 124"],58234:[681,3,811,56,726,"726 216c0 -129 -165 -219 -318 -219l-166 3l-147 -3v23l37 18c18 8 24 23 24 57v448c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l197 -3l224 3c148 0 222 -44 222 -135c0 -38 -17 -74 -45 -96c-36 -29 -70 -43 -168 -73c93 -5 133 -14 175 -39c41 -25 65 -69 65 -122zM550 202 c0 102 -58 146 -194 146h-35v-292c20 -3 32 -4 50 -4c124 0 179 46 179 150zM525 524c0 74 -42 107 -136 107c-23 0 -40 -1 -68 -4v-227h35c118 0 169 37 169 124"],58235:[681,3,724,34,693,"691 546c-7 -38 -29 -74 -59 -96c-39 -29 -73 -43 -168 -73c84 -5 119 -14 153 -39c32 -25 45 -69 35 -122c-25 -129 -193 -219 -332 -219l-151 3l-135 -3l5 23l37 18c18 8 26 23 33 57l86 448c17 88 15 94 -33 98l-39 3l7 37l179 -3l206 3c135 0 193 -44 176 -135z M489 202c20 102 -25 146 -149 146h-32l-56 -292c17 -3 29 -4 45 -4c113 0 172 46 192 150zM529 524c14 74 -18 107 -105 107c-20 0 -36 -1 -63 -4l-43 -227h32c108 0 162 37 179 124"],58236:[681,3,796,46,754,"751 546c-8 -38 -31 -74 -64 -96c-41 -29 -77 -43 -180 -73c91 -5 128 -14 164 -39c35 -25 49 -69 38 -122c-26 -129 -207 -219 -356 -219l-162 3l-145 -3l5 23l40 18c19 8 28 23 35 57l92 448c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l192 -3l221 3c144 0 208 -44 189 -135z M534 202c21 102 -27 146 -160 146h-34l-61 -292c19 -3 32 -4 49 -4c121 0 185 46 206 150zM577 524c15 74 -20 107 -112 107c-22 0 -40 -1 -68 -4l-47 -227h35c116 0 174 37 192 124"],58237:[700,3,735,21,712,"712 -3c-26 2 -51 3 -77 3c-28 0 -54 -1 -81 -3l-201 306l-220 -306c-18 2 -37 3 -55 3c-19 0 -39 -1 -57 -3v30l28 3c24 3 37 14 65 48l212 263l-139 213c-36 55 -75 88 -101 90l-49 3l-2 26l154 27c20 -10 37 -27 62 -65l139 -216l202 270h110v-30l-45 -3 c-16 -1 -30 -14 -74 -68l-168 -208l192 -280c36 -52 52 -68 72 -70l33 -3v-30"],58238:[700,3,808,32,773,"773 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-29 0 -57 -1 -86 -3l-215 306l-237 -306c-20 2 -40 3 -59 3c-20 0 -41 -1 -61 -3v30l30 3c26 3 40 14 69 48l228 263l-149 213c-39 55 -80 88 -108 90l-53 3l-2 26l165 27c22 -10 40 -27 67 -65l149 -216l217 270h118v-30l-48 -3 c-18 -1 -33 -14 -80 -68l-180 -208l206 -280c39 -52 55 -68 77 -70l35 -3v-30"],58239:[700,3,721,-23,777,"777 689l-6 -30l-44 -3c-16 -1 -33 -14 -86 -68l-204 -208l134 -280c25 -52 37 -68 57 -70l32 -3l-6 -30c-26 2 -50 3 -76 3s-52 -1 -79 -3l-138 306l-274 -306c-18 2 -36 3 -54 3c-19 0 -38 -1 -56 -3l5 30l29 3c24 3 39 14 72 48l259 263l-96 213c-25 55 -56 88 -81 90 l-48 3l3 26l156 27c18 -10 31 -27 49 -65l95 -216l249 270h108"],58240:[700,3,792,-16,843,"843 689l-6 -30l-47 -3c-18 -1 -35 -14 -92 -68l-220 -208l144 -280c27 -52 40 -68 61 -70l34 -3l-6 -30c-27 2 -53 3 -81 3s-56 -1 -85 -3l-148 306l-295 -306c-19 2 -38 3 -58 3c-19 0 -40 -1 -60 -3l6 30l31 3c26 3 42 14 77 48l278 263l-103 213 c-26 55 -60 88 -87 90l-51 3l3 26l168 27c19 -10 33 -27 52 -65l102 -216l268 270h115"],58241:[695,3,696,1,691,"691 -3c-35 2 -68 3 -103 3s-70 -1 -105 -3l-162 266l-153 -201c-4 -6 -24 -36 -39 -62h-128v34l34 3c13 1 28 9 36 18l217 261l-103 166c-28 46 -69 99 -93 123c-14 13 -28 18 -45 18c-10 0 -17 -1 -35 -6l-5 41l199 37c32 -22 49 -42 80 -91l103 -169l180 243h121v-34 l-30 -3c-22 -2 -30 -8 -53 -36l-185 -224c206 -327 173 -274 174 -278c31 -49 44 -63 68 -66l27 -3v-37"],58242:[695,3,765,11,751,"751 -3l-111 3l-112 -3l-175 266l-163 -201c-5 -6 -26 -36 -42 -62h-137v34l36 3c14 1 30 9 39 18l232 261l-110 166c-30 46 -75 99 -100 123c-15 13 -30 18 -48 18c-11 0 -19 -1 -38 -6l-6 41l215 37c34 -22 52 -42 85 -91l111 -169l193 243h130v-34l-33 -3 c-23 -2 -31 -8 -56 -36l-199 -224c221 -327 186 -274 187 -278c33 -49 47 -63 73 -66l29 -3v-37"],58243:[695,3,683,-42,763,"763 678l-6 -34l-31 -3c-22 -2 -30 -8 -58 -36l-225 -224c139 -327 118 -274 118 -278c20 -49 31 -63 53 -66l27 -3l-8 -37c-33 2 -66 3 -100 3c-35 0 -69 -1 -104 -3l-108 266l-188 -201c-5 -6 -30 -36 -50 -62h-125l6 34l34 3c13 1 30 9 39 18l263 261l-69 166 c-19 46 -49 99 -68 123c-12 13 -23 18 -41 18c-9 0 -17 -1 -35 -6l3 41l202 37c27 -22 40 -42 61 -91l69 -169l223 243h118"],58244:[695,3,751,-36,829,"829 678l-7 -34l-33 -3c-24 -2 -33 -8 -63 -36l-241 -224c149 -327 126 -274 126 -278c22 -49 33 -63 58 -66l28 -3l-8 -37c-36 2 -71 3 -108 3l-111 -3l-116 266l-202 -201c-6 -6 -32 -36 -54 -62h-134l7 34l36 3c14 1 32 9 42 18l282 261l-74 166 c-20 46 -53 99 -73 123c-12 13 -25 18 -43 18c-11 0 -19 -1 -38 -6l3 41l217 37c29 -22 43 -42 65 -91l74 -169l239 243h128"],58245:[700,3,706,17,683,"683 32l-68 -35l-321 3l-275 -3l-2 25l315 658l41 20l310 -659v-9zM558 60c0 12 -12 34 -22 55l-208 452l-187 -405c-14 -30 -38 -82 -38 -95c0 -16 13 -23 49 -26h362c27 2 44 8 44 19"],58246:[700,3,776,27,742,"742 32l-73 -35l-344 3l-296 -3l-2 25l338 658l45 20l332 -659v-9zM609 60c0 12 -13 34 -24 55l-223 452l-202 -405c-15 -30 -41 -82 -41 -95c0 -16 14 -23 53 -26h389c29 2 48 8 48 19"],58247:[700,3,691,-26,633,"633 41l-1 -9l-73 -35l-314 3l-271 -3l3 25l435 658l45 20zM515 60c3 12 -5 34 -11 55l-117 452l-261 -405c-20 -30 -53 -82 -56 -95c-3 -16 8 -23 43 -26h355c27 2 45 8 47 19"],58248:[700,3,761,-18,689,"689 41l-2 -9l-78 -35l-337 3l-290 -3l3 25l467 658l47 20zM562 60c3 12 -5 34 -11 55l-126 452l-281 -405c-21 -30 -57 -82 -60 -95c-3 -16 9 -23 47 -26h380c29 2 49 8 51 19"],58249:[686,3,742,37,704,"704 39l-102 -42l-343 2c-139 0 -187 0 -218 -2l-4 35c8 13 13 26 31 65l197 438l58 131l82 20l298 -633zM509 86c0 8 -2 18 -5 29l-183 401l-112 -252c-24 -56 -41 -91 -64 -148c-3 -8 -5 -18 -5 -25c0 -16 10 -29 26 -32h325c11 3 18 13 18 27"],58250:[686,3,815,49,765,"765 39l-110 -42l-368 2l-234 -2l-4 35c8 13 14 26 33 65l212 438l62 131l88 20l320 -633zM556 86c0 8 -2 18 -6 29l-197 401l-119 -252c-26 -56 -44 -91 -69 -148c-3 -8 -6 -18 -6 -25c0 -16 11 -29 28 -32h349c12 3 20 13 20 27"],58251:[686,3,727,-4,656,"656 53l-2 -14l-108 -42l-336 2c-136 0 -183 0 -214 -2l3 35c10 13 18 26 43 65l277 438l82 131l84 20zM472 115l-102 401l-157 -252c-35 -56 -58 -91 -92 -148c-5 -8 -9 -18 -10 -25c-3 -16 4 -29 19 -32h319c11 3 20 13 23 27c2 8 1 18 0 29"],58252:[686,3,799,5,713,"713 53l-1 -14l-117 -42l-361 2l-229 -2l3 35c11 13 20 26 46 65l298 438l88 131l90 20zM516 115l-110 401l-169 -252c-36 -56 -62 -91 -98 -148c-5 -8 -9 -18 -11 -25c-3 -16 5 -29 21 -32h342c12 3 22 13 25 27c2 8 2 18 0 29"],58253:[692,3,705,49,649,"649 164c-11 -52 -18 -106 -18 -164l-182 -3l-253 3l-134 -3v30l40 3c51 4 55 11 55 90v449c0 79 -5 87 -55 90l-53 3v30l194 -3l253 3l135 -3c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 23 -4 27 -30 34c-35 9 -96 14 -158 14c-75 0 -94 -1 -127 -8v-267c48 -3 120 -4 174 -4 c47 0 68 4 76 38c6 19 6 52 6 52h33c-3 -39 -4 -77 -4 -116c0 -37 1 -74 4 -111h-33s-1 37 -6 59c-7 33 -28 37 -76 37l-174 -3v-280c31 -6 51 -8 108 -8c98 0 177 5 200 12c15 5 30 36 36 79l6 34h38"],58254:[692,3,775,62,706,"706 164c-12 -52 -19 -106 -19 -164l-195 -3l-272 3l-144 -3v30l42 3c55 4 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l208 -3l272 3l145 -3c-13 -44 -19 -92 -19 -152h-41v65c0 23 -3 27 -31 34c-38 9 -103 14 -170 14c-81 0 -101 -1 -137 -8v-267 c52 -3 129 -4 187 -4c51 0 73 4 82 38c6 19 6 52 6 52h35c-2 -39 -3 -77 -3 -116c0 -37 1 -74 3 -111h-35s-1 37 -6 59c-8 33 -30 37 -82 37l-187 -3v-280c34 -6 55 -8 116 -8c105 0 191 5 215 12c17 5 32 36 39 79l6 34h41"],58255:[692,3,690,17,708,"708 689c-21 -44 -35 -92 -47 -152h-37l12 65c5 23 2 27 -22 34c-32 9 -91 14 -152 14c-74 0 -92 -1 -127 -8l-51 -267c47 -3 117 -4 170 -4c46 0 67 4 82 38c9 19 16 52 16 52h32l-26 -116c-7 -37 -13 -74 -18 -111h-32s6 37 6 59c-1 33 -21 37 -68 37l-171 -3l-54 -280 c30 -6 49 -8 104 -8c96 0 175 5 199 12c16 5 36 36 51 79l11 34h38c-21 -52 -38 -106 -49 -164l-179 -3l-247 3l-132 -3l6 30l39 3c51 4 56 11 72 90l86 449c15 79 11 87 -37 90l-51 3l6 30l189 -3l249 3"],58256:[692,3,760,28,769,"769 689c-22 -44 -37 -92 -50 -152h-40l13 65c5 23 3 27 -23 34c-35 9 -98 14 -164 14c-79 0 -99 -1 -136 -8l-55 -267c50 -3 126 -4 183 -4c49 0 72 4 88 38c10 19 16 52 16 52h35c-10 -39 -19 -77 -28 -116c-7 -37 -14 -74 -19 -111h-34s6 37 6 59c-1 33 -22 37 -73 37 l-184 -3l-57 -280c32 -6 52 -8 111 -8c104 0 188 5 214 12c17 5 38 36 54 79l13 34h40c-22 -52 -40 -106 -52 -164l-192 -3l-266 3l-141 -3l6 30l42 3c54 4 60 11 77 90l92 449c17 79 13 87 -40 90l-54 3l6 30l204 -3l266 3"],58257:[681,3,681,44,630,"630 166l-12 -158l-5 -8c-62 -3 -93 -3 -153 -3l-246 3l-134 -3v23l35 18c16 8 21 23 21 57v448c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l207 -3l257 3c40 0 63 -1 104 -3l6 -7l-15 -142h-39l-9 75c-1 11 -47 19 -107 19l-158 -3v-240c22 -2 37 -2 73 -2h72c46 0 60 5 62 21l7 57h43 c-2 -36 -3 -71 -3 -107s1 -72 3 -108h-43l-7 50c-3 26 -20 37 -62 37h-72c-24 0 -42 -1 -73 -3v-267l163 -3c50 0 107 9 110 17l25 94h42"],58258:[681,3,749,56,686,"686 166l-13 -158l-6 -8l-164 -3l-264 3l-144 -3v23l37 18c18 8 24 23 24 57v448c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l223 -3l276 3l111 -3l7 -7l-17 -142h-42l-9 75c-1 11 -50 19 -115 19l-169 -3v-240c23 -2 39 -2 78 -2h77c49 0 65 5 67 21l7 57h47c-3 -36 -4 -71 -4 -107 s1 -72 4 -108h-47l-7 50c-4 26 -22 37 -67 37h-77c-26 0 -46 -1 -78 -3v-267l174 -3c54 0 116 9 118 17l27 94h46"],58259:[681,3,667,34,691,"691 671l-42 -142h-38l6 75c1 11 -43 19 -101 19l-156 -3l-46 -240c21 -2 36 -2 71 -2h71c45 0 59 5 65 21l17 57h43c-9 -36 -17 -71 -24 -107s-13 -72 -18 -108h-42l3 50c2 26 -13 37 -54 37h-70c-24 0 -42 -1 -73 -3l-51 -267l159 -3c49 0 107 9 111 17l42 94h42 l-42 -158l-7 -8c-61 -3 -91 -3 -150 -3l-241 3l-132 -3l5 23l37 18c18 8 26 23 33 57l86 448c17 88 15 94 -33 98l-39 3l7 37l203 -3l252 3c40 0 62 -1 101 -3"],58260:[681,3,735,46,751,"751 671l-45 -142h-41l6 75c1 11 -45 19 -108 19l-167 -3l-50 -240c23 -2 39 -2 77 -2h75c49 0 64 5 70 21l19 57h46c-10 -36 -19 -71 -26 -107s-14 -72 -19 -108h-46l4 50c2 26 -14 37 -58 37h-76c-25 0 -45 -1 -77 -3l-55 -267l170 -3c53 0 115 9 119 17l46 94h45 l-45 -158l-8 -8c-66 -3 -98 -3 -161 -3l-258 3l-142 -3l5 23l40 18c19 8 28 23 35 57l92 448c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l217 -3l272 3c42 0 66 -1 108 -3"],58261:[692,3,931,36,895,"895 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v223c-30 2 -47 2 -91 2h-255c-44 0 -61 0 -90 -2v-223c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l161 3v-30l-53 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-178 l90 -2h255l91 2v178c0 79 -6 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],58262:[692,3,1018,48,970,"970 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v223c-32 2 -50 2 -97 2h-274c-47 0 -65 0 -97 -2v-223c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-178 l97 -2h274l97 2v178c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],58263:[692,3,913,-9,967,"967 692l-6 -30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -72 -90l-86 -449c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 56 11 72 90l42 223c-28 2 -45 2 -88 2h-250c-42 0 -60 0 -89 -2l-43 -223c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3 c50 3 57 11 72 90l86 449c15 79 12 87 -37 90l-51 3l6 30l155 -3l158 3l-6 -30l-52 -3c-49 -3 -56 -11 -71 -90l-35 -178c22 -1 45 -2 89 -2h250l89 2l34 178c15 79 11 87 -37 90l-51 3l6 30l155 -3"],58264:[692,3,998,0,1047,"1047 692l-6 -30l-56 -3c-53 -3 -61 -11 -77 -90l-93 -449c-16 -79 -12 -87 40 -90l55 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 60 11 77 90l46 223c-31 2 -49 2 -95 2h-268c-46 0 -65 0 -96 -2l-46 -223c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30 l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449c16 79 12 87 -40 90l-55 3l6 30l167 -3l169 3l-6 -30l-55 -3c-54 -3 -61 -11 -77 -90l-37 -178l95 -2h268l95 2l37 178c16 79 12 87 -40 90l-54 3l6 30l167 -3"],58265:[681,3,916,44,872,"872 -3l-170 3l-169 -3v40l41 3c51 4 52 6 52 95v190l-88 2h-160l-88 -2v-190c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-40 3v40l169 -3l170 3v-40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-158c25 -2 47 -2 88 -2h160 c41 0 62 0 88 2v158c0 89 -1 91 -52 95l-41 3v40l169 -3l170 3v-40l-40 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-408c0 -89 1 -91 52 -95l40 -3v-40"],58266:[681,3,1002,56,945,"945 -3l-182 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v190l-95 2h-171l-94 -2v-190c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40l-182 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-44 3v40l182 -3l182 3v-40l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-158c27 -2 50 -2 94 -2h171 c45 0 67 0 95 2v158c0 89 -1 91 -56 95l-43 3v40l181 -3l182 3v-40l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-408c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40"],58267:[681,3,899,-1,942,"942 681l-7 -40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -69 -95l-79 -408c-17 -89 -16 -91 34 -95l38 -3l-7 -40l-166 3l-166 -3l7 40l40 3c51 4 53 6 70 95l36 190l-86 2h-156l-87 -2l-36 -190c-17 -89 -17 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408 c17 89 16 91 -33 95l-39 3l7 40l165 -3l168 3l-8 -40l-40 -3c-51 -4 -53 -6 -70 -95l-30 -158c24 -2 45 -2 86 -2h156c41 0 61 0 87 2l30 158c17 89 17 91 -33 95l-39 3l8 40l165 -3"],58268:[681,3,983,8,1021,"1021 681l-9 -40l-43 -3c-54 -4 -56 -6 -74 -95l-84 -408c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l39 190l-92 2h-168l-93 -2l-39 -190c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408 c19 89 18 91 -35 95l-42 3l8 40l177 -3l180 3l-8 -40l-43 -3c-55 -4 -57 -6 -75 -95l-33 -158c26 -2 49 -2 93 -2h167c44 0 66 0 93 2l33 158c18 89 18 91 -35 95l-42 3l8 40l177 -3"],58269:[692,3,619,36,596,"596 689c-12 -44 -17 -92 -17 -152h-38v65c0 24 -5 28 -32 34c-32 8 -95 14 -137 14c-73 0 -90 -1 -124 -8v-522c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l26 -1l167 -2l118 2l116 1"],58270:[692,3,683,48,649,"649 689c-12 -44 -18 -92 -18 -152h-41v65c0 24 -5 28 -34 34c-35 8 -102 14 -148 14c-78 0 -96 -1 -133 -8v-522c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l28 -1l179 -2l127 2l125 1"],58271:[692,3,608,-9,674,"674 689c-21 -44 -35 -92 -47 -152h-37l12 65c5 24 1 28 -24 34c-31 8 -90 14 -132 14c-72 0 -88 -1 -123 -8l-101 -522c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449c15 79 12 87 -37 90l-51 3l6 30l25 -1l164 -2l115 2 l115 1"],58272:[692,3,671,0,732,"732 689c-21 -44 -37 -92 -49 -152h-41l14 65c5 24 1 28 -26 34c-33 8 -97 14 -142 14c-77 0 -94 -1 -132 -8l-108 -522c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449c16 79 12 87 -40 90l-55 3l6 30l28 -1l175 -2l124 2 l123 1"],58273:[681,3,633,44,601,"601 671l-15 -142h-40l-8 75c-2 12 -47 19 -121 19c-41 0 -67 0 -127 -3v-485c0 -88 2 -92 52 -95l52 -3v-40l-181 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l195 -3c29 0 29 3 196 3h56c41 0 63 -1 103 -3"],58274:[681,3,698,56,654,"654 671l-16 -142h-42l-10 75c-1 12 -50 19 -130 19c-43 0 -71 0 -135 -3v-485c0 -88 2 -92 56 -95l55 -3v-40l-194 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l210 -3c31 0 31 3 210 3h60l111 -3"],58275:[681,3,621,-1,674,"674 671l-42 -142h-38l5 75c2 12 -42 19 -114 19c-40 0 -66 0 -125 -3l-93 -485c-17 -88 -16 -92 33 -95l50 -3l-8 -40l-177 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408c17 88 15 94 -33 98l-39 3l7 37l191 -3c29 0 29 3 193 3h54c41 0 62 -1 101 -3"],58276:[681,3,685,8,733,"733 671l-45 -142h-42l7 75c1 12 -46 19 -124 19c-42 0 -70 0 -133 -3l-100 -485c-18 -88 -17 -92 35 -95l53 -3l-8 -40l-190 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l205 -3c31 0 31 3 207 3h58c44 0 67 -1 109 -3"],58277:[692,3,392,36,356,"356 -3l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l161 3v-30l-53 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-449c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30"],58278:[692,3,439,48,391,"391 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],58279:[692,3,384,-9,438,"438 692l-6 -30l-52 -3c-49 -3 -56 -11 -71 -90l-87 -449c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449c15 79 12 87 -37 90l-51 3l6 30l155 -3"],58280:[692,3,431,0,479,"479 692l-6 -30l-55 -3c-54 -3 -61 -11 -77 -90l-93 -449c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449c16 79 12 87 -40 90l-55 3l6 30l167 -3"],58281:[681,3,444,54,393,"393 -3l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-40 3v40l169 -3l170 3v-40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-408c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40"],58282:[681,3,495,67,431,"431 -3l-183 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-43 3v40l181 -3l183 3v-40l-44 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-408c0 -89 1 -91 56 -95l44 -3v-40"],58283:[681,3,435,9,472,"472 681l-7 -40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -69 -95l-79 -408c-17 -89 -16 -91 34 -95l38 -3l-7 -40l-166 3l-166 -3l7 40l40 3c51 4 53 6 70 95l78 408c17 89 17 91 -33 95l-39 3l8 40l165 -3"],58284:[681,3,486,18,516,"516 681l-8 -40l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -75 -95l-84 -408c-18 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-178 3l-179 -3l9 40l43 3c54 4 56 6 74 95l85 408c18 89 17 91 -36 95l-42 3l9 40l177 -3"],58285:[692,3,796,35,795,"795 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-29 0 -58 -1 -87 -3l-380 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 55 -90l52 -3v-30l-160 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l159 -3l160 3v-30l-52 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-214l303 271c17 16 31 33 31 39v27 c33 -2 64 -3 97 -3c30 0 58 1 87 3v-30l-45 -2c-29 -1 -56 -14 -85 -38l-290 -240l359 -312c34 -29 52 -40 68 -41l23 -2v-30"],58286:[692,3,873,47,862,"862 -3c-25 2 -50 3 -76 3c-31 0 -62 -1 -93 -3l-407 335l-12 -7v-205c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l171 -3l172 3v-30l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-214l325 271c19 16 34 33 34 39v27 c35 -2 69 -3 104 -3c32 0 62 1 94 3v-30l-49 -2c-31 -1 -60 -14 -92 -38l-311 -240l386 -312c37 -29 55 -40 73 -41l24 -2v-30"],58287:[692,3,781,-10,840,"840 692l-6 -30l-45 -2c-28 -1 -58 -14 -91 -38l-330 -240l292 -312c28 -29 43 -40 59 -41l22 -2l-6 -30c-23 2 -45 3 -69 3c-29 0 -57 -1 -86 -3l-307 335l-12 -7l-40 -205c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449 c15 79 11 87 -37 90l-51 3l6 30l155 -3l158 3l-6 -30l-52 -3c-49 -3 -56 -11 -71 -90l-42 -214l349 271c21 16 38 33 39 39l5 27c32 -2 63 -3 95 -3c28 0 56 1 86 3"],58288:[692,3,857,-1,911,"911 692l-7 -30l-48 -2c-30 -1 -62 -14 -97 -38l-355 -240l314 -312c30 -29 46 -40 63 -41l23 -2l-6 -30c-25 2 -49 3 -74 3c-31 0 -61 -1 -92 -3l-330 335l-13 -7l-42 -205c-17 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l92 449 c17 79 13 87 -39 90l-55 3l6 30l167 -3l169 3l-6 -30l-56 -3c-53 -3 -60 -11 -77 -90l-44 -214l375 271c22 16 40 33 41 39l6 27c34 -2 67 -3 101 -3c31 0 61 1 93 3"],58289:[681,3,849,44,833,"833 -3c-37 2 -73 3 -110 3l-111 -3l-227 249c-61 68 -67 71 -95 86v-197c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-40 3v40l169 -3l170 3v-40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-200l215 193c15 14 102 94 102 120v25 c33 -2 67 -3 100 -3c32 0 66 1 99 3v-39c-69 -5 -94 -12 -120 -34l-242 -207l290 -313c34 -36 59 -49 99 -50v-41"],58290:[681,3,930,56,903,"903 -3l-118 3l-119 -3l-244 249c-65 68 -71 71 -101 86v-197c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40l-182 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-44 3v40l182 -3l182 3v-40l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-200l230 193c17 14 110 94 110 120v25 c35 -2 72 -3 107 -3s71 1 106 3v-39c-74 -5 -101 -12 -129 -34l-259 -207l311 -313c36 -36 63 -49 106 -50v-41"],58291:[681,3,833,-1,877,"877 681l-7 -39c-69 -5 -95 -12 -124 -34l-277 -207l224 -313c26 -36 48 -49 87 -50l-8 -41c-36 2 -71 3 -107 3s-73 -1 -110 -3l-174 249c-47 68 -51 71 -76 86l-38 -197c-17 -89 -17 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408 c17 89 16 91 -33 95l-39 3l7 40l165 -3l168 3l-8 -40l-40 -3c-51 -4 -53 -6 -70 -95l-38 -200l247 193c18 14 119 94 124 120l5 25c31 -2 64 -3 96 -3s66 1 98 3"],58292:[681,3,913,8,951,"951 681l-8 -39c-74 -5 -101 -12 -133 -34l-298 -207l241 -313c28 -36 51 -49 94 -50l-9 -41l-115 3l-117 -3l-188 249c-50 68 -55 71 -82 86l-40 -197c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c19 89 18 91 -35 95l-42 3 l8 40l177 -3l180 3l-8 -40l-43 -3c-55 -4 -57 -6 -75 -95l-41 -200l265 193c19 14 128 94 133 120l5 25c34 -2 69 -3 104 -3c34 0 70 1 105 3"],58293:[700,3,821,3,811,"811 -3l-138 3l-152 -3v30l51 3c28 2 45 9 45 20c0 9 -2 23 -22 65l-208 452l-187 -405c-23 -50 -38 -93 -38 -106c0 -16 14 -23 52 -26l40 -3v-30l-132 3l-119 -3v30l41 3c24 2 46 20 59 49l287 601l42 20l264 -568c38 -81 50 -98 78 -102l37 -3v-30"],58294:[700,3,900,13,880,"880 -3l-149 3l-162 -3v30l55 3c29 2 48 9 48 20c0 9 -3 23 -24 65l-223 452l-201 -405c-25 -50 -41 -93 -41 -106c0 -16 15 -23 56 -26l43 -3v-30l-141 3l-128 -3v30l43 3c26 2 49 20 63 49l309 601l45 20l283 -568c41 -81 54 -98 84 -102l40 -3v-30"],58295:[700,3,805,-41,757,"757 27l-6 -30l-135 3l-149 -3l6 30l50 3c27 2 46 9 48 20c2 9 2 23 -9 65l-117 452l-262 -405c-32 -50 -55 -93 -57 -106c-3 -16 9 -23 46 -26l39 -3l-6 -30l-129 3l-117 -3l6 30l40 3c24 2 49 20 67 49l398 601l44 20l150 -568c21 -81 30 -98 57 -102"],58296:[700,3,882,-34,822,"822 27l-7 -30l-145 3l-160 -3l7 30l54 3c29 2 49 9 51 20c2 9 3 23 -9 65l-126 452l-281 -405c-34 -50 -59 -93 -62 -106c-3 -16 10 -23 50 -26l42 -3l-7 -30l-138 3l-125 -3l6 30l43 3c26 2 52 20 72 49l427 601l47 20l161 -568c23 -81 32 -98 61 -102"],58297:[686,3,835,17,816,"816 -3l-173 3l-165 -3v37l57 3c12 1 22 12 22 27c0 8 -2 18 -5 29l-189 423l-111 -252l-70 -170c-3 -8 -5 -18 -5 -25c0 -17 13 -31 31 -32l55 -3v-37c-30 1 -52 1 -62 2l-61 1l-61 -1c-9 -1 -34 -1 -62 -2v37l32 3c24 2 44 21 61 60l198 438l57 131l82 20l282 -605 c15 -29 30 -40 60 -44l27 -3v-37"],58298:[686,3,915,27,885,"885 -3l-185 3l-178 -3v37l62 3c13 1 23 12 23 27c0 8 -2 18 -6 29l-202 423l-119 -252l-75 -170c-4 -8 -6 -18 -6 -25c0 -17 14 -31 34 -32l58 -3v-37c-31 1 -56 1 -66 2l-66 1l-65 -1c-10 -1 -37 -1 -67 -2v37l35 3c26 2 47 21 66 60l211 438l62 131l88 20l303 -605 c15 -29 32 -40 65 -44l28 -3v-37"],58299:[686,3,819,-28,762,"762 34l-7 -37l-168 3l-163 -3l7 37l57 3c12 1 24 12 27 27c1 8 1 18 0 29l-103 423l-158 -252l-101 -170c-5 -8 -9 -18 -10 -25c-3 -17 7 -31 25 -32l53 -3l-7 -37c-29 1 -51 1 -61 2l-59 1l-60 -1c-9 -1 -34 -1 -62 -2l7 37l33 3c24 2 47 21 71 60l278 438l82 131 l84 20l160 -605c8 -29 21 -40 50 -44"],58300:[686,3,898,-21,828,"828 34l-8 -37l-181 3l-175 -3l8 37l61 3c13 1 26 12 29 27c2 8 1 18 0 29l-111 423l-169 -252l-108 -170c-5 -8 -10 -18 -11 -25c-4 -17 7 -31 27 -32l56 -3l-7 -37c-31 1 -55 1 -65 2l-64 1l-65 -1c-9 -1 -36 -1 -66 -2l8 37l35 3c26 2 50 21 77 60l298 438l87 131 l91 20l172 -605c9 -29 22 -40 54 -44"],58301:[692,13,1059,31,1023,"1023 -3l-165 3l-140 -3v30l38 3c51 4 55 11 55 90v458l-48 -86l-194 -378c-23 -45 -31 -73 -59 -127h-21l-305 591v-458c0 -78 6 -87 56 -90l48 -3v-30l-131 3l-126 -3v30l48 3c50 3 55 12 55 90v449c0 78 -5 87 -55 90l-48 3v30c35 -2 68 -3 103 -3s69 1 104 3 l288 -556l285 556c35 -2 69 -3 104 -3c33 0 67 1 101 3v-30l-46 -3c-50 -3 -55 -12 -55 -90v-449c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30"],58302:[692,13,1155,42,1107,"1107 -3l-177 3l-150 -3v30l40 3c55 4 60 11 60 90v458l-52 -86l-208 -378c-24 -45 -34 -73 -63 -127h-23l-327 591v-458c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l52 3c54 3 59 12 59 90v449c0 78 -5 87 -59 90l-52 3v30l111 -3l112 3l308 -556l307 556l111 -3 c36 0 73 1 109 3v-30l-49 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],58303:[692,13,1038,-14,1085,"1085 692l-5 -30l-46 -3c-50 -3 -57 -12 -72 -90l-86 -449c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-161 3l-137 -3l6 30l37 3c51 4 56 11 72 90l88 458l-64 -86l-263 -378c-31 -45 -45 -73 -82 -127h-21l-185 591l-88 -458c-15 -78 -11 -87 38 -90l46 -3l-6 -30l-127 3 l-125 -3l6 30l47 3c50 3 57 12 72 90l87 449c15 78 11 87 -38 90l-46 3l6 30c33 -2 66 -3 101 -3c34 0 67 1 102 3l175 -556l387 556c33 -2 66 -3 100 -3s67 1 100 3"],58304:[692,13,1133,-6,1174,"1174 692l-6 -30l-49 -3c-53 -3 -61 -12 -77 -90l-92 -449c-17 -79 -13 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-173 3l-147 -3l6 30l40 3c54 4 60 11 77 90l94 458l-68 -86l-282 -378c-33 -45 -48 -73 -88 -127h-23l-198 591l-95 -458c-16 -78 -12 -87 40 -90l50 -3l-6 -30l-137 3 l-134 -3l7 30l51 3c53 3 61 12 77 90l92 449c16 78 13 87 -40 90l-49 3l6 30c36 -2 71 -3 108 -3s72 1 110 3l188 -556l415 556c36 -2 71 -3 108 -3c36 0 71 1 107 3"],58305:[681,10,1120,51,1072,"1072 -3l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v416l-224 -429c-41 -76 -45 -86 -66 -132h-37c-19 44 -31 68 -39 83l-251 479v-417c0 -89 4 -94 53 -98l40 -3v-37l-124 3l-126 -3v37l41 3c49 4 52 10 52 98v408c0 88 -3 94 -52 98l-41 3v37l131 -3l131 3l82 -161 l172 -330l199 378l54 113l125 -3l127 3v-37l-41 -3c-49 -4 -52 -10 -52 -98v-408c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40"],58306:[681,10,1221,64,1160,"1160 -3l-183 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v416l-241 -429c-43 -76 -48 -86 -70 -132h-40c-21 44 -34 68 -42 83l-269 479v-417c0 -89 3 -94 56 -98l43 -3v-37l-133 3l-135 -3v37l44 3c52 4 56 10 56 98v408c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l141 -3l140 3l88 -161 l185 -330l214 378l57 113l135 -3l136 3v-37l-44 -3c-52 -4 -56 -10 -56 -98v-408c0 -89 1 -91 56 -95l44 -3v-40"],58307:[681,10,1098,6,1138,"1138 681l-7 -37l-41 -3c-48 -4 -53 -10 -70 -98l-78 -408c-17 -89 -16 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l80 416l-302 -429c-54 -76 -61 -86 -90 -132h-36c-11 44 -18 68 -22 83l-154 479l-80 -417c-17 -89 -15 -94 32 -98l39 -3 l-7 -37l-121 3l-124 -3l8 37l40 3c48 4 53 10 70 98l78 408c17 88 15 94 -32 98l-39 3l7 37l127 -3l129 3l49 -161l106 -330l268 378l74 113l122 -3"],58308:[681,10,1197,16,1230,"1230 681l-7 -37l-43 -3c-53 -4 -57 -10 -75 -98l-85 -408c-18 -89 -17 -91 36 -95l42 -3l-9 -40l-178 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 56 6 75 95l86 416l-325 -429c-58 -76 -65 -86 -96 -132h-39c-12 44 -19 68 -24 83l-165 479l-86 -417c-19 -89 -16 -94 35 -98l41 -3 l-7 -37l-130 3l-133 -3l8 37l43 3c52 4 57 10 75 98l84 408c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l137 -3l138 3l53 -161l113 -330l288 378l80 113l131 -3"],58309:[692,20,950,35,903,"903 662l-48 -3c-50 -3 -56 -12 -56 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-98 16l-515 587v-463c0 -78 5 -87 55 -90l48 -3v-30l-130 3l-127 -3v30l48 3c50 3 56 12 56 90v449c0 78 -6 87 -56 90l-48 3v30l131 -3c23 0 59 3 59 3l524 -594v471c0 78 -5 87 -56 90l-48 3v30l127 -3 l131 3v-30"],58310:[692,20,1038,47,978,"978 662l-51 -3c-54 -3 -60 -12 -60 -90v-552c0 -10 4 -27 4 -37l-106 16l-553 587v-463c0 -78 6 -87 60 -90l51 -3v-30l-140 3l-136 -3v30l51 3c54 3 60 12 60 90v449c0 78 -6 87 -60 90l-51 3v30l140 -3c25 0 63 3 63 3l563 -594v471c0 78 -6 87 -59 90l-52 3v30 l136 -3l140 3v-30"],58311:[692,20,931,-10,974,"974 692l-6 -30l-47 -3c-50 -3 -57 -12 -72 -90l-106 -552c-2 -10 -2 -27 -4 -37l-93 16l-392 587l-89 -463c-15 -78 -12 -87 37 -90l46 -3l-6 -30l-127 3l-125 -3l6 30l48 3c49 3 57 12 72 90l86 449c15 78 11 87 -37 90l-47 3l6 30l128 -3c22 0 58 3 58 3l399 -594 l91 471c15 78 11 87 -37 90l-47 3l6 30l123 -3"],58312:[692,20,1018,-1,1055,"1055 692l-6 -30l-51 -3c-54 -3 -61 -12 -77 -90l-114 -552c-2 -10 -2 -27 -4 -37l-100 16l-421 587l-96 -463c-16 -78 -12 -87 40 -90l50 -3l-6 -30l-137 3l-134 -3l6 30l51 3c54 3 61 12 77 90l93 449c16 78 12 87 -40 90l-50 3l6 30l137 -3c24 0 63 3 63 3l429 -594 l97 471c16 78 12 87 -40 90l-50 3l6 30l133 -3"],58313:[681,16,916,44,875,"875 644l-40 -3c-49 -4 -52 -10 -52 -98v-454l3 -101l-8 -4l-89 13l-133 139l-355 392v-393c0 -89 3 -94 52 -98l40 -3v-37l-124 3l-125 -3v37l40 3c49 4 52 10 52 98v408c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l131 -3c30 0 61 1 91 3c70 -85 90 -109 112 -133l340 -364v359 c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l125 -3l124 3v-37"],58314:[681,16,1002,56,949,"949 644l-43 -3c-53 -4 -56 -10 -56 -98v-454l3 -101l-8 -4l-96 13l-143 139l-381 392v-393c0 -89 3 -94 56 -98l43 -3v-37l-133 3l-135 -3v37l44 3c52 4 56 10 56 98v408c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l141 -3c32 0 65 1 98 3c75 -85 96 -109 120 -133l365 -364v359 c0 88 -3 94 -56 98l-43 3v37l135 -3l133 3v-37"],58315:[681,16,899,-1,945,"945 681l-7 -37l-40 -3c-49 -4 -53 -10 -70 -98l-87 -454l-16 -101l-9 -4l-85 13l-103 139l-273 392l-76 -393c-17 -89 -15 -94 33 -98l39 -3l-7 -37l-122 3l-123 -3l7 37l40 3c49 4 53 10 70 98l79 408c17 88 15 94 -33 98l-39 3l7 37l128 -3c30 0 60 1 90 3 c52 -85 67 -109 85 -133l263 -364l69 359c17 88 15 94 -32 98l-39 3l7 37l122 -3"],58316:[681,16,983,8,1024,"1024 681l-8 -37l-43 -3c-52 -4 -57 -10 -75 -98l-94 -454l-17 -101l-9 -4l-91 13l-111 139l-293 392l-81 -393c-19 -89 -16 -94 35 -98l41 -3l-7 -37l-130 3l-133 -3l8 37l43 3c52 4 57 10 75 98l84 408c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l137 -3c32 0 65 1 97 3 c56 -85 72 -109 91 -133l282 -364l75 359c18 88 15 94 -35 98l-42 3l8 37l131 -3"],58317:[709,3,935,51,883,"883 158c-6 -43 -8 -112 -8 -161c-22 0 -88 3 -129 3c-25 0 -107 0 -130 -3h-24v39c10 9 25 13 41 23c7 4 17 14 28 29c29 40 86 155 86 247c0 212 -86 332 -279 332s-280 -119 -280 -332c0 -92 56 -207 86 -247c11 -15 20 -25 27 -29c15 -10 32 -14 41 -23v-39h-24 c-22 3 -104 3 -129 3c-42 0 -107 -3 -130 -3c0 49 -1 118 -8 161h29l7 -52c5 -29 19 -37 40 -37h125c-69 53 -181 170 -181 302c0 207 152 338 397 338s395 -132 395 -338c0 -132 -112 -249 -180 -302h125c21 0 35 8 39 37l8 52h28"],58318:[709,3,1022,64,957,"957 158c-7 -43 -8 -112 -8 -161l-139 3c-27 0 -115 0 -139 -3h-26v39c10 9 27 13 44 23c7 4 18 14 29 29c32 40 93 155 93 247c0 212 -93 332 -300 332s-300 -119 -300 -332c0 -92 61 -207 92 -247c12 -15 22 -25 29 -29c17 -10 34 -14 45 -23v-39h-26 c-24 3 -112 3 -139 3l-139 -3c0 49 -2 118 -9 161h31l8 -52c5 -29 20 -37 42 -37h135c-74 53 -194 170 -194 302c0 207 162 338 425 338c264 0 425 -132 425 -338c0 -132 -120 -249 -194 -302h134c23 0 38 8 43 37l8 52h30"],58319:[709,3,916,14,881,"874 371c-25 -132 -158 -249 -235 -302h123c20 0 35 8 45 37l18 52h27c-14 -43 -29 -112 -38 -161c-22 0 -86 3 -127 3c-24 0 -104 0 -127 -3h-24l8 39c11 9 27 13 45 23c7 4 18 14 32 29c37 40 114 155 132 247c41 212 -21 332 -210 332s-297 -119 -338 -332 c-18 -92 16 -207 37 -247c8 -15 15 -25 21 -29c13 -10 28 -14 36 -23l-7 -39h-24c-22 3 -102 3 -126 3c-41 0 -106 -3 -128 -3c9 49 22 118 23 161h28l-2 -52c-2 -29 11 -37 31 -37h123c-57 53 -145 170 -119 302c39 207 213 338 453 338c241 0 363 -132 323 -338"],58320:[709,3,1002,24,955,"948 371c-28 -132 -170 -249 -253 -302h132c22 0 38 8 49 37l18 52h30c-16 -43 -31 -112 -41 -161l-136 3c-26 0 -112 0 -137 -3h-25l8 39c12 9 29 13 48 23c8 4 20 14 35 29c39 40 122 155 141 247c44 212 -22 332 -225 332s-319 -119 -363 -332 c-19 -92 17 -207 40 -247c8 -15 16 -25 23 -29c14 -10 30 -14 38 -23l-8 -39h-25c-23 3 -109 3 -136 3l-137 -3c10 49 23 118 25 161h30l-3 -52c-1 -29 12 -37 34 -37h132c-61 53 -155 170 -128 302c43 207 229 338 487 338s389 -132 347 -338"],58321:[695,3,921,39,886,"886 176l-11 -179l-137 3l-144 -3l-22 43c24 13 51 31 70 52c53 72 66 148 66 255c0 203 -76 292 -246 292c-169 0 -244 -89 -244 -292c0 -107 13 -183 66 -255c19 -21 45 -39 69 -52l-21 -43l-144 3l-138 -3l-11 179h37l12 -56c5 -18 26 -34 55 -34h77 c-65 60 -165 171 -165 285c0 207 162 324 407 324c246 0 409 -117 409 -324c0 -114 -100 -225 -166 -285h78c29 0 50 16 54 34l12 56h37"],58322:[695,3,1008,52,961,"961 176l-12 -179l-147 3l-155 -3l-23 43c25 13 54 31 75 52c56 72 70 148 70 255c0 203 -81 292 -263 292s-263 -89 -263 -292c0 -107 15 -183 71 -255c21 -21 49 -39 75 -52l-24 -43l-154 3l-148 -3l-11 179h39l13 -56c5 -18 27 -34 59 -34h83 c-70 60 -178 171 -178 285c0 207 174 324 438 324c263 0 438 -117 438 -324c0 -114 -107 -225 -178 -285h84c31 0 53 16 58 34l13 56h40"],58323:[695,3,903,5,888,"882 371c-22 -114 -142 -225 -218 -285h76c29 0 52 16 60 34l23 56h36l-45 -179l-134 3l-142 -3l-13 43c26 13 55 31 79 52c65 72 92 148 113 255c39 203 -18 292 -184 292s-257 -89 -296 -292c-20 -107 -22 -183 15 -255c15 -21 38 -39 59 -52l-30 -43l-140 3l-136 -3 l24 179h36l1 -56c1 -18 18 -34 47 -34h76c-52 60 -129 171 -107 285c39 207 221 324 461 324c241 0 378 -117 339 -324"],58324:[695,3,988,15,963,"956 371c-24 -114 -152 -225 -234 -285h82c31 0 56 16 64 34l24 56h39l-48 -179l-144 3l-152 -3l-14 43c28 13 59 31 84 52c70 72 100 148 122 255c41 203 -19 292 -198 292c-178 0 -275 -89 -317 -292c-22 -107 -24 -183 16 -255c16 -21 40 -39 63 -52l-32 -43l-151 3 l-145 -3l25 179h39l2 -56c0 -18 19 -34 50 -34h81c-56 60 -139 171 -115 285c42 207 237 324 495 324s406 -117 364 -324"],58325:[709,20,946,69,878,"878 367c0 -220 -186 -387 -430 -387c-220 0 -379 151 -379 361c0 220 166 368 414 368c242 0 395 -132 395 -342zM761 337c0 208 -110 330 -296 330c-179 0 -280 -104 -280 -289c0 -214 124 -356 307 -356c169 0 269 117 269 315"],58326:[709,20,1034,83,951,"951 367c0 -220 -199 -387 -461 -387c-236 0 -407 151 -407 361c0 220 178 368 445 368c260 0 423 -132 423 -342zM826 337c0 208 -118 330 -318 330c-192 0 -300 -104 -300 -289c0 -214 133 -356 329 -356c181 0 289 117 289 315"],58327:[709,20,928,82,894,"887 367c-42 -220 -256 -387 -495 -387c-216 0 -343 151 -302 361c42 220 233 368 476 368c237 0 362 -132 321 -342zM767 337c40 208 -44 330 -227 330c-175 0 -293 -104 -329 -289c-41 -214 52 -356 232 -356c165 0 286 117 324 315"],58328:[709,20,1015,97,969,"962 367c-46 -220 -275 -387 -532 -387c-232 0 -368 151 -325 361c46 220 251 368 512 368c255 0 388 -132 345 -342zM833 337c43 208 -48 330 -244 330c-188 0 -315 -104 -353 -289c-44 -214 56 -356 249 -356c177 0 307 117 348 315"],58329:[695,17,927,60,867,"867 346c0 -228 -154 -363 -414 -363c-250 0 -393 127 -393 349c0 229 154 363 418 363c246 0 389 -129 389 -349zM703 325c0 113 -34 209 -94 263c-38 34 -83 51 -141 51c-69 0 -126 -19 -168 -57c-49 -45 -76 -125 -76 -227c0 -115 33 -211 92 -264 c40 -36 84 -52 144 -52c159 0 243 98 243 286"],58330:[695,17,1013,74,940,"940 346c0 -228 -165 -363 -445 -363c-268 0 -421 127 -421 349c0 229 165 363 448 363c264 0 418 -129 418 -349zM764 325c0 113 -36 209 -101 263c-40 34 -90 51 -152 51c-73 0 -134 -19 -180 -57c-52 -45 -82 -125 -82 -227c0 -115 37 -211 100 -264 c42 -36 90 -52 154 -52c171 0 261 98 261 286"],58331:[695,17,908,70,880,"872 346c-43 -228 -220 -363 -475 -363c-245 0 -360 127 -318 349c44 229 221 363 479 363c242 0 357 -129 314 -349zM708 325c22 113 7 209 -41 263c-31 34 -73 51 -129 51c-67 0 -127 -19 -176 -57c-56 -45 -98 -125 -118 -227c-22 -115 -7 -211 40 -264 c32 -36 72 -52 131 -52c156 0 257 98 293 286"],58332:[695,17,994,84,955,"946 346c-47 -228 -237 -363 -511 -363c-262 0 -386 127 -341 349c48 229 237 363 514 363c260 0 383 -129 338 -349zM769 325c24 113 8 209 -44 263c-33 34 -78 51 -138 51c-73 0 -136 -19 -189 -57c-61 -45 -106 -125 -127 -227c-24 -115 -8 -211 43 -264 c34 -36 78 -52 141 -52c167 0 276 98 314 286"],58333:[692,3,946,70,879,"879 359c0 -122 -158 -226 -352 -247c0 -71 6 -79 55 -82l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l53 3c46 3 54 10 55 78c-193 9 -353 110 -353 235c0 124 151 220 353 236c-1 69 -8 77 -55 80l-53 3v30l159 -3l161 3v-30l-53 -3c-48 -3 -55 -11 -55 -78 c202 -11 352 -100 352 -222zM762 344c0 114 -95 179 -235 193v-386c138 10 235 79 235 193zM423 155v383c-142 -9 -236 -68 -236 -172c0 -116 100 -192 236 -211"],58334:[692,3,1034,84,952,"952 359c0 -122 -169 -226 -377 -247c0 -71 7 -79 59 -82l56 -3v-30l-172 3l-170 -3v30l56 3c50 3 58 10 59 78c-207 9 -379 110 -379 235c0 124 163 220 379 236c-1 69 -8 77 -59 80l-56 3v30l170 -3l172 3v-30l-56 -3c-51 -3 -59 -11 -59 -78 c217 -11 377 -100 377 -222zM827 344c0 114 -101 179 -252 193v-386c148 10 252 79 252 193zM463 155v383c-152 -9 -253 -68 -253 -172c0 -116 107 -192 253 -211"],58335:[692,3,928,88,889,"887 359c-24 -122 -199 -226 -393 -247c-13 -71 -9 -79 39 -82l51 -3l-6 -30l-157 3l-156 -3l6 30l52 3c46 3 55 10 69 78c-187 9 -325 110 -301 235c24 124 191 220 392 236c12 69 7 77 -40 80l-50 3l5 30l156 -3l157 3l-5 -30l-52 -3c-48 -3 -57 -11 -70 -78 c197 -11 326 -100 303 -222zM770 344c21 114 -59 179 -194 193l-74 -386c137 10 246 79 268 193zM475 538c-141 -9 -245 -68 -265 -172c-23 -116 61 -192 191 -211"],58336:[692,3,1015,104,963,"961 359c-25 -122 -213 -226 -421 -247c-15 -71 -10 -79 41 -82l55 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l55 3c50 3 60 10 75 78c-201 9 -349 110 -323 235c26 124 205 220 420 236c13 69 8 77 -42 80l-54 3l6 30l167 -3l169 3l-6 -30l-56 -3c-51 -3 -61 -11 -74 -78 c211 -11 349 -100 324 -222zM835 344c24 114 -63 179 -208 193l-79 -386c148 10 264 79 287 193zM519 538c-151 -9 -263 -68 -285 -172c-23 -116 66 -192 206 -211"],58337:[681,3,928,61,868,"868 344c0 -131 -120 -215 -326 -233c0 -65 6 -68 52 -71l41 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c46 3 51 6 52 70c-209 13 -327 93 -327 225c0 131 119 214 327 232c-1 64 -7 67 -52 71l-40 3v40l169 -3l170 3v-40l-41 -3c-46 -4 -52 -8 -52 -69c207 -14 326 -95 326 -225z M388 166v346c-34 -4 -63 -11 -87 -25c-49 -29 -76 -76 -76 -137c0 -70 34 -127 92 -162c21 -13 45 -19 71 -22zM704 330c0 72 -33 126 -93 161c-21 11 -44 18 -69 21v-343c107 17 162 69 162 161"],58338:[681,3,1015,75,941,"941 344c0 -131 -129 -215 -350 -233c0 -65 7 -68 56 -71l43 -3v-40l-182 3l-181 -3v40l43 3c49 3 55 6 56 70c-225 13 -351 93 -351 225c0 131 128 214 351 232c-1 64 -8 67 -56 71l-43 3v40l181 -3l182 3v-40l-43 -3c-49 -4 -56 -8 -56 -69c222 -14 350 -95 350 -225z M426 166v346c-36 -4 -68 -11 -94 -25c-52 -29 -82 -76 -82 -137c0 -70 37 -127 100 -162c22 -13 48 -19 76 -22zM765 330c0 72 -36 126 -100 161c-23 11 -47 18 -74 21v-343c115 17 174 69 174 161"],58339:[681,3,909,77,876,"873 344c-25 -131 -159 -215 -364 -233c-12 -65 -7 -68 38 -71l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l7 40l40 3c46 3 52 6 65 70c-202 13 -302 93 -277 225c25 131 158 214 365 232c11 64 5 67 -38 71l-39 3l8 40l165 -3l167 3l-7 -40l-40 -3c-46 -4 -53 -8 -65 -69 c200 -14 301 -95 276 -225zM435 512c-33 -4 -64 -11 -90 -25c-53 -29 -89 -76 -101 -137c-13 -70 9 -127 60 -162c18 -13 40 -19 65 -22zM710 330c14 72 -9 126 -61 161c-18 11 -39 18 -63 21l-66 -343c108 17 173 69 190 161"],58340:[681,3,995,91,950,"947 344c-27 -131 -171 -215 -391 -233c-14 -65 -8 -68 40 -71l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c49 3 55 6 70 70c-218 13 -325 93 -298 225c27 131 169 214 392 232c12 64 6 67 -40 71l-42 3l8 40l177 -3l180 3l-9 -40l-43 -3c-49 -4 -56 -8 -69 -69 c215 -14 323 -95 297 -225zM477 512c-37 -4 -69 -11 -97 -25c-58 -29 -96 -76 -109 -137c-14 -70 10 -127 64 -162c19 -13 43 -19 70 -22zM772 330c15 72 -10 126 -66 161c-19 11 -42 18 -68 21l-70 -343c115 17 185 69 204 161"],58341:[692,3,931,36,895,"895 -3l-160 3l-159 -3v30l52 3c50 3 56 11 56 90v449c0 79 -6 87 -56 90l-52 3h-220l-53 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-449c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 79 -5 87 -56 90l-52 3v30l430 -3l429 3v-30l-52 -3 c-50 -3 -56 -11 -56 -90v-449c0 -79 6 -87 56 -90l52 -3v-30"],58342:[692,3,1018,48,970,"970 -3l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3h-236l-56 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 79 -6 87 -60 90l-56 3v30l461 -3l461 3v-30l-56 -3 c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-449c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30"],58343:[692,3,913,-9,967,"967 692l-6 -30l-52 -3c-50 -3 -56 -11 -72 -90l-86 -449c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 56 11 72 90l86 449c15 79 11 87 -37 90l-51 3h-216l-52 -3c-49 -3 -56 -11 -71 -90l-87 -449c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3 l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449c15 79 12 87 -37 90l-51 3l6 30l420 -3"],58344:[692,3,998,0,1047,"1047 692l-6 -30l-56 -3c-53 -3 -61 -11 -77 -90l-93 -449c-16 -79 -12 -87 40 -90l55 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 60 11 77 90l92 449c16 79 12 87 -40 90l-54 3h-232l-55 -3c-54 -3 -61 -11 -77 -90l-93 -449c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30 l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449c16 79 12 87 -40 90l-55 3l6 30l452 -3"],58345:[681,3,916,44,872,"872 -3l-170 3l-169 -3v40l41 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-41 3h-150l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-408c0 -89 1 -91 52 -95l41 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 89 -1 91 -52 95l-40 3v40l414 -3l414 3v-40l-40 -3 c-51 -4 -52 -6 -52 -95v-408c0 -89 1 -91 52 -95l40 -3v-40"],58346:[681,3,1002,56,945,"945 -3l-182 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-43 3h-162l-43 -3c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-408c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40l-182 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 89 -1 91 -56 95l-44 3v40l445 -3l444 3v-40l-43 -3 c-55 -4 -56 -6 -56 -95v-408c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40"],58347:[681,3,899,-1,942,"942 681l-7 -40l-41 -3c-51 -4 -52 -6 -69 -95l-79 -408c-17 -89 -16 -91 34 -95l38 -3l-7 -40l-166 3l-166 -3l7 40l40 3c51 4 53 6 70 95l78 408c17 89 17 91 -33 95l-39 3h-147l-40 -3c-51 -4 -53 -6 -70 -95l-78 -408c-17 -89 -17 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3 l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408c17 89 16 91 -33 95l-39 3l7 40l406 -3"],58348:[681,3,983,8,1021,"1021 681l-9 -40l-43 -3c-54 -4 -56 -6 -74 -95l-84 -408c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c18 89 18 91 -35 95l-42 3h-158l-43 -3c-55 -4 -57 -6 -75 -95l-84 -408c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3 l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c19 89 18 91 -35 95l-42 3l8 40l435 -3"],58349:[692,3,873,30,844,"844 662l-48 -3c-42 -3 -57 -9 -57 -53c0 -176 -76 -297 -222 -319v-167c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v162c-192 3 -275 126 -275 282c0 89 -6 92 -56 95l-52 3v30l153 -3c16 1 32 3 47 3c10 -17 11 -44 11 -72v-45 c0 -115 52 -219 172 -230v224c0 79 -5 87 -55 90l-40 3v30l147 -3l149 3v-30l-42 -3c-50 -3 -55 -11 -55 -90v-222c113 15 172 123 172 238v44c0 25 2 48 12 63c10 0 26 -3 34 -3l109 3v-30"],58350:[692,3,956,41,915,"915 662l-51 -3c-45 -3 -61 -9 -61 -53c0 -176 -82 -297 -239 -319v-167c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v162c-206 3 -296 126 -296 282c0 89 -6 92 -60 95l-56 3v30l165 -3c16 1 34 3 50 3c11 -17 12 -44 12 -72v-45 c0 -115 56 -219 185 -230v224c0 79 -6 87 -60 90l-42 3v30l157 -3l160 3v-30l-44 -3c-54 -3 -60 -11 -60 -90v-222c122 15 185 123 185 238v44c0 25 2 48 13 63c10 0 28 -3 36 -3l117 3v-30"],58351:[692,3,856,113,917,"917 692l-6 -30l-48 -3c-41 -3 -57 -9 -66 -53c-33 -176 -131 -297 -279 -319l-32 -167c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l31 162c-188 3 -246 126 -216 282c17 89 12 92 -36 95l-51 3l6 30l150 -3c15 1 31 3 46 3 c7 -17 2 -44 -3 -72l-9 -45c-22 -115 10 -219 125 -230l43 224c15 79 11 87 -37 90l-38 3l6 30l142 -3l147 3l-6 -30l-41 -3c-49 -3 -56 -11 -72 -90l-42 -222c114 15 192 123 214 238l9 44c5 25 11 48 24 63c9 0 25 -3 32 -3"],58352:[692,3,937,130,993,"993 692l-6 -30l-51 -3c-44 -3 -62 -9 -71 -53c-36 -176 -141 -297 -299 -319l-35 -167c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c54 3 61 11 77 90l34 162c-202 3 -264 126 -232 282c18 89 13 92 -39 95l-55 3l7 30l161 -3c16 1 34 3 50 3 c6 -17 2 -44 -4 -72l-9 -45c-24 -115 10 -219 134 -230l46 224c16 79 12 87 -40 90l-41 3l6 30l153 -3l158 3l-6 -30l-44 -3c-54 -3 -61 -11 -77 -90l-46 -222c122 15 206 123 230 238l9 44c5 25 12 48 26 63c10 0 27 -3 35 -3"],58353:[681,3,829,14,814,"814 644l-40 -3c-44 -4 -52 -9 -52 -69c0 -126 -65 -269 -188 -292v-145c0 -89 1 -91 53 -95l40 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l40 3c52 4 53 6 53 95v133c-169 8 -274 121 -274 275c0 88 -3 94 -52 98l-41 3v37l158 -3c22 0 45 2 78 3c11 -20 11 -61 11 -91 c0 -123 20 -212 120 -234v187c0 89 -4 91 -49 95l-28 2v41l153 -3l154 3v-41l-28 -2c-45 -4 -49 -6 -49 -95v-186c83 19 123 123 123 238c0 28 0 66 11 86c18 -1 43 -3 49 -3c42 0 56 2 97 3v-37"],58354:[681,3,908,25,883,"883 644l-43 -3c-47 -4 -56 -9 -56 -69c0 -126 -69 -269 -201 -292v-145c0 -89 1 -91 56 -95l43 -3v-40l-182 3l-182 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v133c-182 8 -294 121 -294 275c0 88 -3 94 -56 98l-43 3v37l169 -3c24 0 48 2 83 3c12 -20 12 -61 12 -91 c0 -123 22 -212 129 -234v187c0 89 -4 91 -53 95l-29 2v41l164 -3l165 3v-41l-30 -2c-49 -4 -52 -6 -52 -95v-186c89 19 132 123 132 238c0 28 0 66 12 86c18 -1 45 -3 52 -3c45 0 60 2 104 3v-37"],58355:[681,3,812,94,886,"886 681l-7 -37l-41 -3c-43 -4 -53 -9 -64 -69c-24 -126 -115 -269 -240 -292l-28 -145c-17 -89 -16 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 70 95l25 133c-164 8 -245 121 -215 275c17 88 15 94 -33 98l-39 3l8 37l154 -3c21 0 44 2 76 3 c7 -20 -1 -61 -7 -91c-23 -123 -20 -212 73 -234l36 187c17 89 14 91 -30 95l-26 2l8 41l149 -3l151 3l-8 -41l-27 -2c-46 -4 -49 -6 -66 -95l-36 -186c85 19 144 123 166 238c6 28 13 66 27 86c17 -1 42 -3 48 -3c41 0 55 2 96 3"],58356:[681,3,891,111,960,"960 681l-8 -37l-43 -3c-46 -4 -57 -9 -69 -69c-26 -126 -123 -269 -258 -292l-29 -145c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l27 133c-176 8 -262 121 -231 275c18 88 16 94 -35 98l-41 3l7 37l166 -3c23 0 47 2 82 3 c7 -20 -1 -61 -7 -91c-26 -123 -22 -212 77 -234l39 187c18 89 15 91 -32 95l-28 2l8 41l160 -3l162 3l-8 -41l-29 -2c-49 -4 -53 -6 -71 -95l-39 -186c91 19 155 123 179 238c6 28 14 66 29 86c18 -1 44 -3 51 -3c44 0 59 2 103 3"],58357:[692,3,678,36,644,"644 537c0 -120 -114 -213 -263 -213c-22 0 -37 1 -64 6l-11 36c29 -8 45 -10 68 -10c95 0 161 63 161 153c0 95 -63 145 -181 145c-37 0 -68 -4 -106 -12v-522c0 -79 5 -87 55 -90l53 -3v-30l-161 3l-159 -3v30l52 3c51 3 56 11 56 90v449c0 74 -9 87 -58 90l-49 3v30 l199 -3c62 0 123 3 185 3c138 0 223 -59 223 -155"],58358:[692,3,747,48,701,"701 537c0 -120 -123 -213 -283 -213c-24 0 -40 1 -68 6l-12 36c31 -8 48 -10 73 -10c102 0 173 63 173 153c0 95 -68 145 -194 145c-40 0 -74 -4 -115 -12v-522c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v449c0 74 -9 87 -62 90l-53 3v30 l213 -3l199 3c149 0 240 -59 240 -155"],58359:[692,3,665,-9,694,"691 537c-23 -120 -153 -213 -299 -213c-22 0 -36 1 -61 6l-4 36c27 -8 42 -10 65 -10c93 0 170 63 187 153c18 95 -34 145 -149 145c-37 0 -68 -4 -107 -12l-101 -522c-15 -79 -11 -87 38 -90l50 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c50 3 57 11 72 90l86 449 c14 74 8 87 -39 90l-48 3l6 30l194 -3c61 0 121 3 182 3c136 0 208 -59 189 -155"],58360:[692,3,733,0,754,"751 537c-24 -120 -164 -213 -321 -213c-23 0 -39 1 -65 6l-4 36c28 -8 45 -10 69 -10c99 0 182 63 201 153c19 95 -37 145 -161 145c-39 0 -73 -4 -114 -12l-108 -522c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l93 449 c15 74 8 87 -43 90l-51 3l7 30l208 -3l195 3c146 0 223 -59 203 -155"],58361:[681,3,686,44,649,"649 531c0 -121 -105 -212 -246 -212c-21 0 -42 4 -63 7v39h20h20c68 0 112 52 112 132c0 89 -46 134 -136 134c-30 0 -50 -3 -66 -9v-487c0 -88 2 -92 52 -95l52 -3v-40l-180 3l-170 -3v40l40 3c51 4 52 6 52 95v408c0 88 -3 94 -52 98l-40 3v37l188 -3l211 3 c92 0 206 -50 206 -150"],58362:[681,3,755,56,706,"706 531c0 -121 -113 -212 -264 -212c-23 0 -45 4 -67 7v39h21h21c73 0 120 52 120 132c0 89 -49 134 -146 134c-32 0 -53 -3 -70 -9v-487c0 -88 2 -92 56 -95l55 -3v-40l-193 3l-183 -3v40l44 3c55 4 56 6 56 95v408c0 88 -4 94 -56 98l-44 3v37l203 -3l225 3 c100 0 222 -50 222 -150"],58363:[681,3,673,-1,696,"694 531c-23 -121 -143 -212 -281 -212c-21 0 -41 4 -60 7l7 39h19h20c67 0 120 52 135 132c17 89 -19 134 -108 134c-29 0 -48 -3 -66 -9l-93 -487c-17 -88 -16 -92 33 -95l50 -3l-8 -40l-176 3l-167 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l79 408c17 88 15 94 -33 98l-39 3 l7 37l185 -3l206 3c91 0 193 -50 173 -150"],58364:[681,3,741,8,757,"755 531c-25 -121 -154 -212 -302 -212c-23 0 -44 4 -65 7l8 39h21h20c72 0 129 52 146 132c18 89 -21 134 -116 134c-31 0 -52 -3 -71 -9l-100 -487c-18 -88 -17 -92 35 -95l53 -3l-8 -40l-188 3l-180 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l84 408c18 88 16 94 -35 98l-41 3 l7 37l198 -3l222 3c97 0 206 -50 186 -150"],58365:[692,3,794,59,738,"738 213c-5 -54 -6 -130 -6 -216l-302 3l-371 -3v28l106 117l167 196l-273 325l4 29l247 -3l356 3c-2 -37 -3 -55 -3 -81s1 -44 3 -81h-37l-6 71c-4 39 -33 47 -166 47h-249c13 -20 24 -35 37 -52l57 -66l122 -148l1 -10l-245 -288h325c167 0 182 6 190 72l6 57h37"],58366:[692,3,871,73,802,"802 213c-6 -54 -7 -130 -7 -216l-325 3l-397 -3v28l113 117l179 196l-292 325l4 29l265 -3l382 3c-2 -37 -3 -55 -3 -81s1 -44 3 -81h-39l-7 71c-4 39 -36 47 -178 47h-267c14 -20 26 -35 40 -52l61 -66l131 -148l1 -10l-263 -288h348c179 0 196 6 204 72l7 57h40"],58367:[692,3,779,14,742,"742 692c-9 -37 -13 -55 -18 -81s-8 -44 -13 -81h-36l7 71c5 39 -23 47 -153 47h-244c9 -20 17 -35 27 -52l43 -66l91 -148l-1 -10l-296 -288h319c163 0 179 6 199 72l18 57h36c-16 -54 -32 -130 -48 -216l-295 3l-364 -3l5 28l126 117l201 196l-204 325l10 29l241 -3"],58368:[692,3,854,24,806,"806 692c-10 -37 -15 -55 -20 -81s-8 -44 -13 -81h-39l8 71c4 39 -25 47 -165 47h-261c9 -20 18 -35 28 -52l46 -66l98 -148l-1 -10l-318 -288h342c176 0 193 6 214 72l19 57h39c-17 -54 -34 -130 -51 -216l-317 3l-391 -3l6 28l135 117l216 196l-219 325l10 29l259 -3"],58369:[681,3,749,37,695,"695 238c-10 -50 -17 -180 -18 -241l-309 3l-331 -3v38c54 62 83 98 114 139l124 167l-144 195c-32 42 -56 71 -90 110v35l295 -3l296 3v-162h-40l-9 55c-6 41 -17 46 -94 46h-242l151 -203v-15l-207 -281h355c56 0 83 12 89 39l16 78h44"],58370:[681,3,823,49,755,"755 238c-11 -50 -18 -180 -19 -241l-332 3l-355 -3v38c58 62 89 98 122 139l133 167l-154 195c-34 42 -60 71 -97 110v35l317 -3l318 3v-162h-43l-10 55c-7 41 -18 46 -101 46h-260l163 -203v-15l-223 -281h382c59 0 89 12 94 39l18 78h47"],58371:[681,3,735,-7,707,"707 681l-31 -162h-39l2 55c1 41 -9 46 -84 46h-238l110 -203l-3 -15l-257 -281h348c55 0 84 12 94 39l31 78h43c-19 -50 -51 -180 -63 -241l-303 3l-324 -3l7 38c64 62 100 98 138 139l154 167l-104 195c-23 42 -41 71 -68 110l7 35l289 -3"],58372:[681,3,808,1,768,"768 681l-33 -162h-42l2 55c1 41 -9 46 -91 46h-254l117 -203l-3 -15l-276 -281h374c59 0 90 12 101 39l33 78h46c-20 -50 -54 -180 -68 -241l-325 3l-348 -3l8 38c69 62 107 98 148 139l165 167l-111 195c-25 42 -44 71 -72 110l7 35l310 -3"],58373:[692,3,689,31,660,"660 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-34l-4 79c-1 24 -13 33 -44 33h-169c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-169c-30 0 -42 -9 -44 -33l-4 -79h-34c0 65 -2 104 -7 161l221 -3h172"],58374:[692,3,758,42,717,"717 692c-6 -57 -8 -96 -8 -161h-36l-5 79c-1 24 -14 33 -47 33h-181c-3 -33 -5 -55 -5 -100v-423c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l57 3c53 3 59 11 59 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-182c-33 0 -45 -9 -47 -33l-4 -79h-37c0 65 -2 104 -8 161l238 -3h185"],58375:[692,3,676,96,736,"736 692c-16 -57 -26 -96 -38 -161h-33l10 79c4 24 -6 33 -36 33h-166c-9 -33 -14 -55 -23 -100l-81 -423c-16 -79 -12 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-157 3l-156 -3l6 30l51 3c50 3 57 11 72 90l81 423c9 43 12 66 15 100h-165c-30 0 -44 -9 -49 -33l-20 -79h-33 c13 65 18 104 24 161l216 -3h169"],58376:[692,3,744,113,799,"799 692c-17 -57 -27 -96 -41 -161h-35l11 79c4 24 -7 33 -39 33h-178c-10 -33 -15 -55 -25 -100l-87 -423c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l87 423c9 43 13 66 16 100h-177c-32 0 -47 -9 -53 -33l-21 -79h-35 c13 65 19 104 25 161l232 -3h181"],58377:[681,3,754,32,722,"722 676c-9 -48 -12 -83 -14 -159h-44l-5 69c-17 40 -24 33 -78 33h-127v-484c0 -89 1 -91 52 -95l40 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l41 3c51 4 52 6 52 95v484h-128c-33 0 -74 7 -77 -33l-5 -69h-44c-3 76 -5 111 -14 159l6 5l339 -3l338 3"],58378:[681,3,827,43,784,"784 676c-9 -48 -13 -83 -15 -159h-47l-6 69c-17 40 -26 33 -83 33h-137v-484c0 -89 1 -91 56 -95l44 -3v-40l-183 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v484h-137c-36 0 -79 7 -83 -33l-6 -69h-46c-4 76 -6 111 -16 159l7 5l364 -3l363 3"],58379:[681,3,739,101,794,"794 676c-18 -48 -28 -83 -45 -159h-42l8 69c-9 40 -18 33 -70 33h-125l-93 -484c-17 -89 -16 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l8 40l40 3c51 4 52 6 69 95l94 484h-125c-34 0 -72 7 -83 -33l-18 -69h-43c11 76 16 111 17 159l7 5l332 -3l331 3"],58380:[681,3,812,118,861,"861 676c-19 -48 -29 -83 -47 -159h-46l8 69c-9 40 -18 33 -74 33h-134l-100 -484c-19 -89 -18 -91 35 -95l42 -3l-8 -40l-179 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 57 6 75 95l100 484h-134c-36 0 -77 7 -88 -33l-20 -69h-46c12 76 17 111 18 159l8 5l355 -3l357 3"],58381:[709,20,946,71,880,"880 371c0 -222 -183 -391 -423 -391c-227 0 -386 148 -386 361c0 222 166 368 418 368c236 0 391 -134 391 -338zM763 337c0 211 -109 330 -301 330c-174 0 -274 -106 -274 -290c0 -213 122 -355 306 -355c170 0 269 117 269 315zM644 234h-32l-6 59l-8 25 c-20 9 -48 12 -123 12c-74 0 -102 -3 -122 -12l-8 -25l-6 -59h-33l4 111l-4 116h33l6 -52c1 -9 4 -18 8 -26c20 -8 50 -11 122 -11s103 3 123 11c4 8 7 17 8 26l6 52h32l-3 -116"],58382:[709,20,1034,86,954,"954 371c0 -222 -197 -391 -454 -391c-244 0 -414 148 -414 361c0 222 177 368 448 368c254 0 420 -134 420 -338zM828 337c0 211 -117 330 -322 330c-188 0 -295 -106 -295 -290c0 -213 131 -355 328 -355c183 0 289 117 289 315zM701 234h-35l-6 59l-9 25 c-21 9 -52 12 -131 12c-80 0 -110 -3 -131 -12l-10 -25l-6 -59h-35l4 111l-4 116h35l6 -52c1 -9 5 -18 10 -26c21 -8 53 -11 131 -11c77 0 110 3 131 11c4 8 8 17 9 26l6 52h35l-4 -116"],58383:[709,20,928,84,897,"890 371c-43 -222 -254 -391 -489 -391c-223 0 -350 148 -309 361c42 222 233 368 480 368c231 0 357 -134 318 -338zM769 337c41 211 -43 330 -231 330c-171 0 -290 -106 -325 -290c-41 -213 51 -355 232 -355c167 0 286 117 324 315zM677 461l-26 -116l-18 -111h-32 l6 59l-4 25c-17 9 -44 12 -117 12s-101 -3 -122 -12l-13 -25l-17 -59h-32l24 111l20 116h32l-5 -52c-1 -9 1 -18 3 -26c18 -8 48 -11 118 -11c71 0 101 3 122 11c6 8 11 17 13 26l16 52h32"],58384:[709,20,1015,99,972,"965 371c-46 -222 -274 -391 -526 -391c-238 0 -375 148 -331 361c46 222 250 368 515 368c249 0 384 -134 342 -338zM835 337c44 211 -47 330 -248 330c-184 0 -311 -106 -349 -290c-44 -213 55 -355 249 -355c179 0 307 117 348 315zM736 461l-28 -116l-19 -111h-35 l7 59l-4 25c-19 9 -48 12 -126 12s-109 -3 -131 -12l-14 -25l-18 -59h-35l27 111l20 116h35l-5 -52c-1 -9 0 -18 3 -26c19 -8 51 -11 127 -11c75 0 108 3 130 11c6 8 12 17 15 26l16 52h35"],58385:[695,17,926,61,868,"868 346c0 -228 -154 -363 -414 -363c-250 0 -393 127 -393 349c0 230 154 363 419 363c245 0 388 -129 388 -349zM704 324c0 115 -33 209 -93 264c-40 35 -83 51 -146 51c-65 0 -124 -20 -164 -57c-50 -45 -76 -124 -76 -227c0 -116 32 -210 92 -264 c40 -36 84 -52 144 -52c159 0 243 98 243 285zM633 241h-43l-7 50c-3 26 -20 37 -62 37h-113c-42 0 -59 -11 -62 -37l-7 -50h-43l3 108l-3 107h43l7 -57c2 -16 16 -21 62 -21h113c46 0 60 5 62 21l7 57h43l-3 -107"],58386:[695,17,1012,75,941,"941 346c0 -228 -165 -363 -445 -363c-268 0 -421 127 -421 349c0 230 165 363 449 363c264 0 417 -129 417 -349zM765 324c0 115 -36 209 -100 264c-42 35 -89 51 -157 51c-69 0 -132 -20 -176 -57c-53 -45 -82 -124 -82 -227c0 -116 36 -210 100 -264 c42 -36 90 -52 154 -52c171 0 261 98 261 285zM689 241h-47l-7 50c-3 26 -22 37 -66 37h-122c-44 0 -63 -11 -67 -37l-7 -50h-46l3 108l-3 107h46l7 -57c3 -16 18 -21 67 -21h122c49 0 64 5 66 21l7 57h47l-3 -107"],58387:[695,17,907,71,882,"874 346c-44 -228 -221 -363 -476 -363c-245 0 -360 127 -318 349c45 230 221 363 480 363c241 0 356 -129 314 -349zM709 324c22 115 7 209 -41 264c-32 35 -71 51 -133 51c-63 0 -125 -20 -172 -57c-57 -45 -98 -124 -118 -227c-22 -116 -8 -210 40 -264 c32 -36 72 -52 131 -52c156 0 257 98 293 285zM665 456l-24 -107l-17 -108h-43l3 50c2 26 -13 37 -54 37h-111c-40 0 -59 -11 -68 -37l-16 -50h-42l24 108l17 107h43l-5 -57c-1 -16 12 -21 57 -21h111c45 0 60 5 65 21l17 57h43"],58388:[695,17,992,86,956,"947 346c-47 -228 -237 -363 -511 -363c-262 0 -386 127 -340 349c47 230 236 363 515 363c258 0 381 -129 336 -349zM770 324c24 115 8 209 -44 264c-34 35 -76 51 -143 51s-134 -20 -184 -57c-62 -45 -105 -124 -127 -227c-24 -116 -9 -210 43 -264 c34 -36 78 -52 141 -52c167 0 276 98 314 285zM723 456l-25 -107l-19 -108h-46l3 50c2 26 -14 37 -57 37h-120c-43 0 -64 -11 -73 -37l-17 -50h-46l26 108l19 107h46l-5 -57c-1 -16 13 -21 61 -21h119c48 0 64 5 70 21l18 57h46"],58389:[705,3,725,13,716,"716 679c-88 -97 -124 -142 -205 -253c-63 -88 -78 -122 -78 -177v-129c0 -79 5 -87 56 -90l52 -3v-30l-160 3l-160 -3v30l53 3c50 3 55 11 55 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-136 216c-45 73 -102 125 -139 130l-32 3v29l126 24c3 1 6 1 6 1c21 0 64 -46 98 -103l156 -261 l112 163c44 63 77 116 118 190h87v-15"],58390:[705,3,797,24,778,"778 679c-95 -97 -133 -142 -220 -253c-68 -88 -84 -122 -84 -177v-129c0 -79 6 -87 60 -90l56 -3v-30l-172 3l-171 -3v30l56 3c54 3 60 11 60 90v142c0 16 -4 30 -11 40l-145 216c-49 73 -110 125 -150 130l-33 3v29l134 24c4 1 7 1 7 1c22 0 69 -46 105 -103l168 -261 l120 163c47 63 82 116 127 190h93v-15"],58391:[705,3,711,95,792,"792 694l-3 -15c-105 -97 -149 -142 -249 -253c-79 -88 -101 -122 -111 -177l-25 -129c-15 -79 -11 -87 37 -90l51 -3l-6 -30l-156 3l-157 -3l6 30l52 3c49 3 56 11 71 90l28 142c3 16 2 30 -2 40l-91 216c-31 73 -77 125 -112 130l-30 3l5 29l128 24c3 1 6 1 6 1 c21 0 55 -46 77 -103l102 -261l142 163c54 63 97 116 152 190h85"],58392:[705,3,782,111,859,"859 694l-3 -15c-113 -97 -160 -142 -267 -253c-85 -88 -108 -122 -120 -177l-26 -129c-16 -79 -12 -87 40 -90l54 -3l-6 -30l-168 3l-168 -3l6 30l56 3c53 3 61 11 77 90l29 142c4 16 3 30 -2 40l-97 216c-34 73 -82 125 -120 130l-33 3l6 29l137 24c3 1 7 1 7 1 c22 0 58 -46 82 -103l110 -261l152 163c58 63 104 116 163 190h91"],58393:[695,3,756,26,729,"729 659l-191 -261c-20 -26 -38 -57 -58 -100v-163c0 -89 1 -91 52 -95l40 -3v-40l-170 3l-169 -3v40l41 3c51 4 52 6 52 95v139c-17 36 -29 58 -48 85l-111 162c-60 87 -85 101 -141 101v37l174 36c50 -27 79 -60 124 -136l117 -203l204 322h84v-19"],58394:[695,3,830,38,792,"792 659l-206 -261c-21 -26 -40 -57 -62 -100v-163c0 -89 1 -91 56 -95l44 -3v-40l-183 3l-181 -3v40l43 3c55 4 56 6 56 95v139c-18 36 -31 58 -51 85l-120 162c-64 87 -91 101 -150 101v37l186 36c53 -27 85 -60 133 -136l125 -203l220 322h90v-19"],58395:[695,3,740,102,802,"802 678l-4 -19l-238 -261c-24 -26 -47 -57 -76 -100l-31 -163c-17 -89 -17 -91 33 -95l39 -3l-8 -40l-166 3l-166 -3l7 40l41 3c51 4 52 6 69 95l27 139c-10 36 -18 58 -31 85l-78 162c-42 87 -64 101 -118 101l7 37l177 36c44 -27 66 -60 95 -136l76 -203l262 322h83"],58396:[695,3,813,119,870,"870 678l-4 -19l-256 -261c-26 -26 -50 -57 -81 -100l-34 -163c-18 -89 -17 -91 36 -95l41 -3l-8 -40l-178 3l-178 -3l8 40l43 3c55 4 56 6 75 95l28 139c-11 36 -19 58 -33 85l-83 162c-45 87 -69 101 -127 101l7 37l190 36c47 -27 71 -60 103 -136l81 -203l282 322h88"],58397:[692,3,791,56,734,"734 213c-6 -54 -18 -130 -18 -216l-321 3l-322 -3c0 86 -12 162 -17 216h37l6 -57c8 -66 34 -72 201 -72h190c166 0 193 6 200 72l7 57h37zM678 500h-37l-6 71c-4 33 -46 37 -138 37h-207c-90 0 -132 -4 -135 -37l-7 -71h-37c3 37 4 55 4 81s-1 74 -4 111l284 -3l283 3 c-2 -37 -3 -85 -3 -111s1 -44 3 -81zM564 234h-33l-5 59l-9 25c-20 9 -48 12 -122 12s-103 -3 -122 -12l-9 -25l-5 -59h-33l3 111l-3 116h33l5 -52c1 -9 4 -18 9 -26c19 -8 50 -11 122 -11s102 3 122 11c4 8 7 17 9 26l5 52h33l-4 -116"],58398:[692,3,867,69,797,"797 213c-6 -54 -19 -130 -19 -216l-345 3l-345 -3c0 86 -13 162 -19 216h40l7 -57c8 -66 36 -72 215 -72h204c179 0 207 6 215 72l7 57h40zM737 500h-40l-7 71c-3 33 -49 37 -147 37h-222c-97 0 -142 -4 -145 -37l-7 -71h-40c2 37 3 55 3 81s-1 74 -3 111l304 -3l304 3 c-2 -37 -3 -85 -3 -111s1 -44 3 -81zM614 234h-35l-6 59l-9 25c-21 9 -51 12 -131 12s-110 -3 -131 -12l-9 -25l-6 -59h-35l3 111l-3 116h35l6 -52c1 -9 4 -18 9 -26c21 -8 54 -11 131 -11s110 3 131 11c5 8 8 17 9 26l6 52h35l-3 -116"],58399:[692,3,775,28,754,"717 213c-16 -54 -42 -130 -59 -216l-315 3l-315 -3c16 86 19 162 24 216h37l-5 -57c-5 -66 19 -72 183 -72h186c163 0 190 6 210 72l17 57h37zM754 692l-24 -111c-5 -26 -8 -44 -13 -81h-36l7 71c3 33 -38 37 -127 37h-203c-89 0 -130 -4 -140 -37l-20 -71h-36 c9 37 14 55 19 81l18 111l277 -3zM598 461l-26 -116l-18 -111h-32l6 59l-4 25c-17 9 -44 12 -117 12s-101 -3 -122 -12l-13 -25l-17 -59h-32l24 111l20 116h32l-5 -52c-1 -9 1 -18 3 -26c18 -8 47 -11 118 -11c70 0 101 3 122 11c6 8 10 17 13 26l16 52h32"],58400:[692,3,851,39,819,"778 213c-16 -54 -45 -130 -62 -216l-338 3l-339 -3c18 86 21 162 26 216h39l-5 -57c-5 -66 21 -72 197 -72h199c175 0 204 6 226 72l18 57h39zM819 692c-10 -37 -21 -85 -27 -111c-5 -26 -7 -44 -13 -81h-39l8 71c3 33 -41 37 -137 37h-218c-95 0 -139 -4 -150 -37 l-21 -71h-39c10 37 15 55 20 81c6 26 14 74 20 111l297 -3zM651 461l-28 -116l-19 -111h-34l6 59l-4 25c-19 9 -48 12 -126 12s-108 -3 -131 -12l-14 -25l-18 -59h-34l26 111l20 116h35l-5 -52c-1 -9 1 -18 4 -26c19 -8 50 -11 126 -11c75 0 108 3 130 11c7 8 12 17 15 26 l16 52h35"],58401:[681,3,804,56,747,"747 238c-10 -50 -23 -180 -24 -241l-322 3l-321 -3c-1 61 -14 191 -24 241h43l17 -78c5 -27 39 -39 95 -39h381c56 0 89 12 95 39l16 78h44zM691 459h-40l-9 55c-6 41 -17 46 -95 46h-292c-77 0 -88 -5 -95 -46l-8 -55h-41v222l290 -3l290 3v-222zM570 241h-43l-7 50 c-3 26 -21 37 -62 37h-113c-42 0 -59 -11 -63 -37l-6 -50h-44l4 108l-4 107h44l6 -57c3 -16 17 -21 63 -21h113c46 0 60 5 62 21l7 57h43l-3 -107"],58402:[681,3,881,69,811,"811 238c-11 -50 -25 -180 -26 -241l-345 3l-345 -3c-1 61 -15 191 -26 241h47l17 -78c6 -27 43 -39 102 -39h410c59 0 96 12 102 39l17 78h47zM751 459h-43l-9 55c-7 41 -19 46 -102 46h-314c-83 0 -95 -5 -102 -46l-9 -55h-43v222l311 -3l311 3v-222zM621 241h-46 l-7 50c-4 26 -23 37 -67 37h-122c-44 0 -63 -11 -67 -37l-7 -50h-46l3 108l-3 107h46l7 -57c3 -16 18 -21 67 -21h122c49 0 64 5 67 21l7 57h46l-3 -107"],58403:[681,3,788,34,765,"734 238c-19 -50 -57 -180 -70 -241l-314 3l-316 -3c11 61 23 191 23 241h43l1 -78c0 -27 31 -39 85 -39h374c55 0 90 12 100 39l32 78h42zM765 681l-43 -222h-39l2 55c1 41 -9 46 -84 46h-287c-75 0 -87 -5 -101 -46l-20 -55h-39l43 222l283 -3zM603 456l-24 -107 l-17 -108h-43l3 50c2 26 -13 37 -54 37h-111c-40 0 -59 -11 -68 -37l-16 -50h-42l24 108l17 107h43l-5 -57c-1 -16 12 -21 57 -21h111c45 0 60 5 65 21l17 57h43"],58404:[681,3,865,46,830,"797 238c-20 -50 -61 -180 -75 -241l-337 3l-339 -3c11 61 24 191 24 241h46l1 -78c1 -27 34 -39 92 -39h401c59 0 97 12 108 39l34 78h45zM830 681l-45 -222h-43l2 55c2 41 -9 46 -90 46h-307c-82 0 -94 -5 -110 -46l-20 -55h-42l45 222l305 -3zM657 456l-26 -107 l-19 -108h-46l4 50c2 26 -14 37 -58 37h-119c-44 0 -64 -11 -73 -37l-17 -50h-46l26 108l18 107h46l-5 -57c-1 -16 13 -21 61 -21h119c49 0 65 5 70 21l19 57h46"],58405:[692,3,755,30,709,"709 173c-6 -55 -7 -90 -7 -176l-332 3l-340 -3v28s90 98 105 117l330 388c40 47 66 76 93 118h-248c-133 0 -163 -8 -166 -47l-6 -71h-38c3 37 4 49 4 81s-1 44 -4 81h180l253 -3l170 3l5 -29l-530 -619h297c167 0 182 6 190 72l7 57h37"],58406:[692,3,829,41,770,"770 173c-6 -55 -7 -90 -7 -176l-357 3l-365 -3v28s97 98 114 117l353 388c43 47 71 76 101 118h-267c-143 0 -175 -8 -178 -47l-7 -71h-40c2 37 4 49 4 81s-2 44 -4 81h193l272 -3l182 3l5 -29l-569 -619h320c179 0 195 6 203 72l7 57h40"],58407:[692,3,740,-15,779,"779 692l-2 -29l-638 -619h292c163 0 180 6 200 72l17 57h36c-16 -55 -23 -90 -40 -176l-325 3l-334 -3l5 28l127 117l397 388c48 47 79 76 114 118h-243c-131 0 -161 -8 -172 -47l-20 -71h-36c9 37 13 49 19 81s7 44 12 81h176c96 0 151 -3 248 -3"],58408:[692,3,813,-7,845,"845 692l-1 -29l-685 -619h313c175 0 193 6 214 72l19 57h39c-17 -55 -26 -90 -43 -176l-349 3l-359 -3l6 28l135 117l427 388c52 47 85 76 123 118h-262c-140 0 -172 -8 -184 -47l-21 -71h-39c10 37 13 49 20 81c6 32 8 44 13 81h189l266 -3"],58409:[681,3,750,37,695,"695 174c-10 -50 -17 -116 -18 -177l-309 3l-331 -3v38c54 62 83 99 114 139l333 446h-242c-77 0 -88 -5 -95 -46l-8 -55h-41v162l297 -3l295 3v-35c-35 -39 -61 -70 -90 -110l-355 -479h301c56 0 83 12 89 39l16 78h44"],58410:[681,3,824,49,755,"755 174c-11 -50 -18 -116 -19 -177l-332 3l-355 -3v38c58 62 89 99 122 139l358 446h-260c-83 0 -95 -5 -102 -46l-9 -55h-43v162l318 -3l317 3v-35c-37 -39 -65 -70 -97 -110l-380 -479h323c59 0 89 12 94 39l18 78h47"],58411:[681,3,736,-7,764,"764 681l-7 -35c-42 -39 -73 -70 -110 -110l-439 -479h295c54 0 83 12 94 39l31 78h43c-20 -50 -39 -116 -51 -177l-303 3l-324 -3l7 38l138 139l412 446h-237c-76 0 -87 -5 -102 -46l-19 -55h-39l31 162l290 -3"],58412:[681,3,809,1,829,"829 681l-7 -35c-45 -39 -79 -70 -118 -110l-471 -479h316c59 0 90 12 101 39l33 78h46c-20 -50 -41 -116 -55 -177l-325 3l-348 -3l8 38l148 139l443 446h-255c-81 0 -94 -5 -109 -46l-20 -55h-43l34 162l311 -3"],58413:[690,13,706,17,683,"683 665l-315 -658l-42 -20l-309 659v9l67 35l321 -3l275 3zM596 620c0 16 -13 23 -49 26h-362c-27 -2 -44 -8 -44 -19c0 -12 12 -34 22 -55l208 -452l187 405c14 30 38 82 38 95"],58414:[690,13,776,27,742,"742 665l-338 -658l-45 -20l-332 659v9l73 35l344 -3l296 3zM649 620c0 16 -14 23 -52 26h-389c-29 -2 -48 -8 -48 -19c0 -12 13 -34 24 -55l223 -452l202 405c15 30 40 82 40 95"],58415:[690,13,691,97,756,"756 690l-3 -25l-435 -658l-44 -20l-177 659l2 9l73 35l313 -3zM660 620c3 16 -8 23 -43 26h-354c-28 -2 -46 -8 -48 -19c-2 -12 5 -34 11 -55l117 -452l262 405c19 30 53 82 55 95"],58416:[690,13,761,113,821,"821 690l-3 -25l-467 -658l-48 -20l-190 659l2 9l79 35l336 -3zM718 620c3 16 -9 23 -46 26h-381c-29 -2 -49 -8 -51 -19c-2 -12 6 -34 12 -55l125 -452l281 405c21 30 57 82 60 95"],58417:[676,13,742,37,704,"704 641c-7 -13 -13 -26 -30 -65l-197 -438l-58 -131l-82 -20l-299 633l-1 14l103 42l343 -2c138 0 186 0 218 2zM602 582c0 16 -10 29 -26 32h-325c-11 -3 -19 -13 -19 -27c0 -8 3 -18 6 -29l183 -401l111 252c24 56 42 91 64 148c4 8 6 18 6 25"],58418:[676,13,815,49,765,"765 641c-8 -13 -14 -26 -32 -65l-212 -438l-62 -131l-88 -20l-321 633l-1 14l110 42l369 -2l234 2zM655 582c0 16 -10 29 -28 32h-348c-12 -3 -20 -13 -20 -27c0 -8 2 -18 6 -29l196 -401l119 252c26 56 45 91 69 148c4 8 6 18 6 25"],58419:[676,13,727,113,774,"774 676l-4 -35c-10 -13 -18 -26 -42 -65l-278 -438l-82 -131l-84 -20l-171 633l2 14l108 42l337 -2c135 0 182 0 214 2zM658 582c3 16 -4 29 -19 32h-319c-11 -3 -20 -13 -23 -27c-1 -8 -1 -18 0 -29l102 -401l158 252c34 56 58 91 91 148c5 8 9 18 10 25"],58420:[676,13,799,131,840,"840 676l-4 -35c-11 -13 -19 -26 -46 -65l-298 -438l-87 -131l-91 -20l-183 633l2 14l116 42l361 -2zM716 582c3 16 -4 29 -21 32h-342c-12 -3 -22 -13 -25 -27c-1 -8 -1 -18 0 -29l110 -401l169 252c37 56 62 91 98 148c5 8 9 18 11 25"],58421:[482,11,635,59,604,"604 79l-48 -44c-32 -29 -64 -46 -90 -46c-43 0 -88 55 -120 159c-29 -35 -72 -80 -113 -116c-31 -23 -64 -43 -109 -43c-26 0 -52 44 -58 77c-15 80 -1 199 32 288c15 31 31 57 55 79c31 31 66 48 91 49c24 0 57 -4 76 -49l67 -183c10 17 24 42 27 48 c31 59 41 87 51 170c5 -2 15 -5 19 -7c9 -15 16 -24 25 -35c-3 -20 -34 -80 -46 -101c-13 -22 -38 -66 -65 -106l17 -47c12 -30 34 -72 48 -91c15 -19 29 -22 46 -22c18 0 44 8 81 39zM335 179l-60 175c-15 44 -31 62 -64 62c-25 0 -49 -29 -57 -62 c-22 -83 -20 -191 -7 -255c5 -26 13 -40 28 -40c21 0 51 9 81 35c25 21 52 51 79 85"],58422:[482,11,700,73,657,"657 79l-51 -44c-34 -29 -69 -46 -96 -46c-47 0 -95 55 -130 159c-31 -35 -77 -80 -121 -116c-33 -23 -68 -43 -116 -43c-29 0 -56 44 -63 77c-16 80 -1 199 34 288c16 31 34 57 59 79c34 31 71 48 98 49c26 0 61 -4 81 -49l72 -183c12 17 26 42 30 48 c33 59 43 87 55 170c5 -2 15 -5 19 -7c11 -15 18 -24 27 -35c-3 -20 -36 -80 -49 -101c-14 -22 -40 -66 -69 -106c5 -15 11 -30 18 -47c12 -30 36 -72 51 -91c16 -19 31 -22 50 -22s47 8 86 39zM369 179l-64 175c-17 44 -34 62 -70 62c-27 0 -51 -29 -61 -62 c-23 -83 -20 -191 -7 -255c5 -26 14 -40 30 -40c22 0 55 9 87 35c27 21 56 51 85 85"],58423:[482,11,605,34,550,"550 79l-55 -44c-38 -29 -72 -46 -96 -46c-42 0 -72 55 -79 159c-35 -35 -86 -80 -134 -116c-35 -23 -71 -43 -113 -43c-25 0 -40 44 -38 77c4 80 45 199 97 288c21 31 43 57 70 79c38 31 75 48 99 49c23 0 53 -4 61 -49l21 -183l37 48c44 59 59 87 88 170 c5 -2 13 -5 16 -7c6 -15 10 -24 16 -35c-8 -20 -51 -80 -67 -101c-18 -22 -51 -66 -86 -106c1 -15 3 -30 5 -47c4 -30 15 -72 24 -91c10 -19 23 -22 39 -22c18 0 44 8 86 39zM317 179l-16 175c-4 44 -15 62 -47 62c-24 0 -53 -29 -69 -62c-40 -83 -62 -191 -65 -255 c-2 -26 3 -40 17 -40c20 0 51 9 86 35c28 21 61 51 94 85"],58424:[482,11,668,46,600,"600 79l-60 -44c-40 -29 -77 -46 -103 -46c-44 0 -77 55 -84 159c-38 -35 -93 -80 -144 -116c-38 -23 -76 -43 -122 -43c-27 0 -42 44 -40 77c4 80 48 199 104 288c23 31 46 57 76 79c40 31 79 48 105 49c25 0 57 -4 65 -49l23 -183l40 48c47 59 64 87 95 170 c4 -2 14 -5 17 -7c6 -15 10 -24 17 -35c-8 -20 -55 -80 -72 -101c-19 -22 -55 -66 -92 -106c1 -15 3 -30 5 -47c5 -30 16 -72 26 -91c11 -19 25 -22 42 -22c19 0 47 8 92 39zM350 179l-18 175c-4 44 -16 62 -50 62c-26 0 -57 -29 -74 -62c-43 -83 -67 -191 -70 -255 c-2 -26 3 -40 19 -40c21 0 54 9 91 35c31 21 66 51 102 85"],58425:[469,17,634,57,623,"623 86l-17 -16c-75 -65 -112 -87 -146 -87c-51 0 -81 38 -118 123c-24 -26 -58 -59 -83 -81c-30 -22 -62 -42 -114 -42c-37 0 -70 31 -79 75c-19 97 -3 205 26 296c15 32 31 58 52 79c32 30 47 36 68 36c36 0 71 -13 95 -36c22 -21 41 -52 63 -110l27 -70 c8 14 15 27 18 32c20 40 50 85 70 165l18 -9c9 -13 11 -25 22 -39c-2 -14 -33 -75 -45 -96c-19 -33 -39 -67 -63 -102c18 -45 45 -96 64 -120c10 -12 25 -19 40 -19c13 0 20 3 49 23l31 21zM325 153l-69 189c-10 30 -19 39 -35 39c-14 0 -30 -17 -36 -42 c-9 -37 -13 -79 -14 -119c3 -50 12 -96 17 -118c4 -20 16 -37 26 -37c19 0 43 18 65 38c11 10 27 27 46 50"],58426:[469,17,699,70,678,"678 86l-18 -16c-81 -65 -120 -87 -157 -87c-54 0 -87 38 -126 123c-26 -26 -62 -59 -90 -81c-32 -22 -67 -42 -122 -42c-39 0 -76 31 -85 75c-21 97 -3 205 27 296c17 32 35 58 57 79c34 30 50 36 72 36c40 0 77 -13 103 -36c24 -21 44 -52 68 -110l28 -70 c9 14 16 27 20 32c21 40 53 85 75 165l20 -9c8 -13 11 -25 23 -39c-2 -14 -36 -75 -49 -96c-20 -33 -42 -67 -67 -102c19 -45 48 -96 68 -120c11 -12 28 -19 44 -19c13 0 21 3 53 23l32 21zM358 153l-73 189c-12 30 -21 39 -38 39c-15 0 -32 -17 -39 -42 c-10 -37 -14 -79 -15 -119c3 -50 13 -96 18 -118c4 -20 17 -37 28 -37c20 0 46 18 70 38c11 10 28 27 49 50"],58427:[469,17,604,32,571,"571 86l-21 -16c-86 -65 -127 -87 -159 -87c-48 0 -68 38 -83 123c-30 -26 -69 -59 -99 -81c-33 -22 -69 -42 -118 -42c-35 0 -60 31 -58 75c4 97 45 205 93 296c22 32 44 58 69 79c37 30 52 36 72 36c35 0 65 -13 82 -36c17 -21 28 -52 35 -110l9 -70c12 14 21 27 26 32 c27 40 66 85 105 165l14 -9c5 -13 5 -25 12 -39c-5 -14 -49 -75 -65 -96c-26 -33 -53 -67 -84 -102c7 -45 21 -96 33 -120c7 -12 20 -19 34 -19c12 0 20 3 52 23l34 21zM302 153l-22 189c-3 30 -9 39 -24 39c-13 0 -33 -17 -44 -42c-17 -37 -31 -79 -41 -119 c-9 -50 -11 -96 -12 -118c-1 -20 7 -37 17 -37c18 0 45 18 70 38c13 10 32 27 56 50"],58428:[469,17,667,44,622,"622 86l-22 -16c-93 -65 -136 -87 -171 -87c-52 0 -73 38 -90 123c-31 -26 -74 -59 -105 -81c-36 -22 -74 -42 -127 -42c-37 0 -64 31 -62 75c4 97 48 205 100 296c23 32 47 58 73 79c40 30 57 36 78 36c37 0 70 -13 88 -36c18 -21 30 -52 38 -110l9 -70 c13 14 23 27 28 32c29 40 71 85 112 165l16 -9c5 -13 5 -25 12 -39c-5 -14 -52 -75 -69 -96c-28 -33 -57 -67 -90 -102c7 -45 22 -96 35 -120c8 -12 22 -19 37 -19c13 0 21 3 56 23l36 21zM333 153l-23 189c-3 30 -10 39 -26 39c-14 0 -35 -17 -48 -42 c-18 -37 -32 -79 -44 -119c-9 -50 -11 -96 -12 -118c-1 -20 8 -37 18 -37c19 0 48 18 76 38c13 10 34 27 59 50"],58429:[711,277,686,124,614,"610 235c28 -136 -91 -246 -266 -246c-58 0 -103 9 -152 31c-3 -78 13 -191 23 -280c-32 -4 -40 -9 -68 -17l-18 8l-5 642l5 125c2 59 10 94 68 137c56 44 132 76 179 76c59 0 116 -46 127 -101c12 -55 -4 -86 -63 -164c-2 -4 -7 -10 -9 -14c-15 -21 -20 -33 -20 -46 l1 -5c57 -12 84 -21 115 -39c46 -26 71 -55 83 -107zM512 228c-17 85 -82 124 -182 124c-27 0 -45 -3 -84 -16l-9 12l11 43c12 0 17 0 25 -1c5 -1 16 -1 25 -1c47 0 66 13 92 38c46 78 58 104 49 148c-11 51 -57 86 -114 86c-56 0 -99 -30 -109 -82c-3 -22 -7 -99 -10 -200 l-11 -213c2 -16 4 -26 5 -36c14 -66 76 -107 163 -107c48 0 85 14 111 43c37 41 51 101 38 162"],58430:[711,277,755,143,668,"664 235c30 -136 -97 -246 -285 -246c-63 0 -111 9 -164 31c-3 -78 14 -191 25 -280c-34 -4 -43 -9 -73 -17l-19 8l-5 642l5 125c2 59 11 94 72 137c60 44 143 76 193 76c63 0 124 -46 136 -101c13 -55 -4 -86 -67 -164c-3 -4 -7 -10 -10 -14c-16 -21 -22 -33 -22 -46 l1 -5c62 -12 91 -21 124 -39c49 -26 76 -55 89 -107zM559 228c-18 85 -88 124 -195 124c-30 0 -49 -3 -91 -16l-10 12l13 43c12 0 18 0 27 -1c4 -1 17 -1 27 -1c50 0 70 13 98 38c49 78 63 104 53 148c-13 51 -62 86 -123 86c-60 0 -106 -30 -117 -82 c-4 -22 -7 -99 -11 -200l-11 -213c1 -16 4 -26 5 -36c15 -66 81 -107 174 -107c52 0 93 14 120 43c40 41 55 101 41 162"],58431:[711,277,654,17,592,"592 235c-4 -136 -143 -246 -310 -246c-55 0 -96 9 -138 31c-21 -78 -32 -191 -43 -280c-31 -4 -40 -9 -68 -17l-16 8l145 642l33 125c16 59 32 94 96 137c64 44 144 76 189 76c56 0 99 -46 98 -101c-2 -55 -25 -86 -98 -164c-4 -4 -9 -10 -12 -14 c-19 -21 -28 -33 -31 -46v-5c52 -12 76 -21 101 -39c38 -26 55 -55 54 -107zM508 575c1 51 -34 86 -89 86c-53 0 -100 -30 -122 -82c-9 -22 -30 -99 -56 -200l-60 -213c-2 -16 -2 -26 -4 -36c-2 -66 48 -107 130 -107c46 0 85 14 116 43c46 41 73 101 75 162 c3 85 -50 124 -145 124c-26 0 -44 -3 -84 -16l-6 12l21 43c11 0 16 0 23 -1c5 -1 15 -1 24 -1c45 0 65 13 96 38c62 78 80 104 81 148"],58432:[711,277,721,28,645,"645 235c-5 -136 -154 -246 -333 -246c-60 0 -103 9 -148 31c-23 -78 -34 -191 -46 -280c-34 -4 -43 -9 -73 -17l-17 8l155 642l36 125c17 59 34 94 103 137c68 44 154 76 202 76c60 0 107 -46 105 -101s-26 -86 -105 -164c-3 -4 -9 -10 -13 -14c-20 -21 -29 -33 -32 -46 v-5c55 -12 81 -21 108 -39c40 -26 59 -55 58 -107zM555 575c1 51 -37 86 -96 86c-57 0 -108 -30 -131 -82c-9 -22 -32 -99 -60 -200l-64 -213c-3 -16 -3 -26 -4 -36c-3 -66 50 -107 139 -107c49 0 92 14 124 43c49 41 78 101 81 162c3 85 -54 124 -156 124 c-28 0 -47 -3 -90 -16l-7 12l23 43c11 0 17 0 25 -1c5 -1 16 -1 26 -1c48 0 70 13 103 38c66 78 85 104 87 148"],58433:[718,272,693,88,638,"633 221c33 -134 -81 -238 -260 -238c-60 0 -108 9 -174 32c0 -9 -2 -18 -2 -26l20 -240c-20 -2 -26 -5 -74 -14c-16 -4 -21 -5 -36 -7l-11 7l-5 249l-2 471c-1 87 5 109 67 161c99 81 141 102 204 102c81 0 143 -41 158 -105c13 -50 -15 -105 -69 -179 c-3 -4 -8 -10 -10 -14c-11 -19 -17 -29 -18 -42v-7c122 -13 191 -62 212 -150zM490 211c-20 82 -75 128 -153 128c-21 0 -41 -3 -83 -14l-9 6l6 51c11 -3 17 -4 33 -4c51 0 69 18 84 39c28 36 40 59 46 71c10 28 15 63 7 96c-12 46 -54 76 -110 76c-61 0 -88 -36 -89 -119 l-9 -331v-27c0 -19 3 -40 6 -55c16 -64 77 -108 150 -108c56 0 93 24 115 73c14 34 16 75 6 118"],58434:[718,272,762,104,694,"688 221c36 -134 -86 -238 -279 -238c-63 0 -115 9 -186 32c0 -9 -3 -18 -3 -26l22 -240c-22 -2 -28 -5 -79 -14c-18 -4 -23 -5 -39 -7l-12 7l-5 249l-2 471c-1 87 5 109 72 161c106 81 151 102 219 102c87 0 153 -41 169 -105c14 -50 -16 -105 -73 -179 c-4 -4 -9 -10 -11 -14c-13 -19 -19 -29 -20 -42v-7c131 -13 205 -62 227 -150zM535 211c-21 82 -80 128 -164 128c-23 0 -44 -3 -89 -14l-10 6l7 51c11 -3 17 -4 35 -4c55 0 75 18 91 39c29 36 43 59 49 71c11 28 16 63 7 96c-12 46 -58 76 -118 76c-65 0 -94 -36 -96 -119 l-10 -331v-27c0 -19 4 -40 8 -55c17 -64 82 -108 161 -108c60 0 99 24 123 73c14 34 17 75 6 118"],58435:[718,272,661,-13,611,"611 221c0 -134 -132 -238 -303 -238c-57 0 -100 9 -158 32c-2 -9 -7 -18 -8 -26l-36 -240c-21 -2 -27 -5 -75 -14c-16 -4 -20 -5 -35 -7l-9 7l53 249l107 471c19 87 30 109 102 161c112 81 157 102 217 102c78 0 127 -41 126 -105c1 -50 -38 -105 -106 -179 c-5 -4 -10 -10 -14 -14c-15 -19 -23 -29 -27 -42l-1 -7c113 -13 167 -62 167 -150zM493 584c0 46 -34 76 -87 76c-58 0 -92 -36 -113 -119l-85 -331l-6 -27c-5 -19 -6 -40 -6 -55c0 -64 48 -108 117 -108c54 0 94 24 126 73c21 34 33 75 33 118c0 82 -41 128 -115 128 c-21 0 -40 -3 -83 -14l-7 6l18 51c9 -3 14 -4 29 -4c50 0 71 18 90 39c35 36 52 59 60 71c17 28 29 63 29 96"],58436:[718,272,728,-5,665,"665 221c0 -134 -141 -238 -325 -238c-61 0 -108 9 -170 32c-2 -9 -7 -18 -9 -26l-38 -240c-22 -2 -29 -5 -80 -14c-17 -4 -22 -5 -38 -7l-10 7l57 249l115 471c21 87 32 109 109 161c121 81 169 102 234 102c83 0 136 -41 135 -105c1 -50 -41 -105 -115 -179l-14 -14 c-16 -19 -24 -29 -29 -42l-2 -7c122 -13 180 -62 180 -150zM538 584c0 46 -36 76 -93 76c-62 0 -99 -36 -121 -119l-91 -331l-7 -27c-5 -19 -7 -40 -7 -55c1 -64 52 -108 127 -108c57 0 100 24 135 73c22 34 35 75 35 118c0 82 -44 128 -124 128c-22 0 -43 -3 -89 -14l-8 6 l20 51c10 -3 15 -4 32 -4c52 0 76 18 96 39c37 36 56 59 65 71c17 28 30 63 30 96"],58437:[482,226,658,41,680,"680 -121l-53 -61c-35 -41 -74 -44 -101 -44c-47 0 -90 56 -136 177l-82 208c-106 -135 -151 -264 -185 -385l-27 4c-10 7 -27 17 -44 30c44 123 135 261 242 390c-55 148 -99 219 -149 219c-29 0 -57 -19 -87 -66l-17 9l53 93c10 18 35 29 67 29c87 0 140 -78 187 -221 c74 82 153 159 228 221c11 -7 26 -18 39 -27l6 -12c-109 -75 -193 -148 -259 -220l76 -193c19 -44 51 -121 69 -149c22 -28 45 -42 69 -42c26 0 52 18 91 59"],58438:[482,226,724,53,739,"739 -121l-56 -61c-39 -41 -80 -44 -109 -44c-51 0 -96 56 -146 177l-88 208c-114 -135 -162 -264 -199 -385l-29 4c-11 7 -29 17 -46 30c47 123 144 261 259 390c-59 148 -107 219 -160 219c-32 0 -61 -19 -93 -66l-19 9l57 93c11 18 38 29 73 29c93 0 150 -78 200 -221 c79 82 164 159 244 221c13 -7 29 -18 43 -27l6 -12c-117 -75 -207 -148 -278 -220l81 -193c21 -44 55 -121 74 -149c24 -28 49 -42 75 -42c27 0 55 18 97 59"],58439:[482,226,627,-38,651,"651 443c-121 -75 -218 -148 -298 -220l28 -193c8 -44 20 -121 31 -149c15 -28 34 -42 57 -42c24 0 53 18 100 59l7 -19l-64 -61c-43 -41 -80 -44 -107 -44c-44 0 -72 56 -88 177l-30 208c-132 -135 -205 -264 -265 -385l-25 4c-8 7 -22 17 -35 30 c71 123 189 261 320 390c-17 148 -43 219 -90 219c-28 0 -59 -19 -98 -66l-15 9l72 93c14 18 41 29 71 29c83 0 115 -78 127 -221c89 82 182 159 268 221c9 -7 21 -18 31 -27"],58440:[482,226,692,-31,708,"708 443c-130 -75 -234 -148 -319 -220l29 -193c8 -44 22 -121 33 -149c16 -28 37 -42 61 -42c26 0 57 18 107 59l9 -19l-69 -61c-47 -41 -86 -44 -115 -44c-48 0 -77 56 -94 177l-33 208c-141 -135 -219 -264 -284 -385l-27 4c-9 7 -24 17 -37 30 c75 123 202 261 343 390c-19 148 -46 219 -97 219c-30 0 -63 -19 -105 -66l-16 9l77 93c15 18 44 29 77 29c89 0 123 -78 136 -221c95 82 195 159 287 221c11 -7 23 -18 34 -27"],58441:[469,232,733,34,725,"725 -113l-18 -21c-84 -94 -132 -98 -172 -98c-55 0 -89 47 -137 168l-78 191c-79 -104 -137 -220 -164 -359c-16 0 -31 7 -48 11l-55 32c46 129 139 252 245 371c-67 174 -113 202 -152 202c-38 0 -76 -31 -88 -69l-24 13l49 96c4 8 12 14 17 20c22 23 56 25 82 25 c42 0 81 -18 114 -51c19 -21 39 -61 77 -152l184 203c16 -12 37 -23 54 -35l9 -17c-82 -65 -159 -131 -225 -202l47 -109c39 -93 81 -192 104 -224c15 -18 43 -34 64 -34c19 0 36 9 65 38l26 27"],58442:[469,232,805,45,787,"787 -113l-18 -21c-91 -94 -143 -98 -186 -98c-59 0 -95 47 -146 168l-84 191c-85 -104 -147 -220 -176 -359c-18 0 -34 7 -52 11l-58 32c48 129 148 252 262 371c-72 174 -121 202 -163 202c-40 0 -82 -31 -94 -69l-27 13l54 96c4 8 13 14 17 20c24 23 60 25 88 25 c46 0 88 -18 123 -51c21 -21 42 -61 83 -152l197 203c18 -12 40 -23 58 -35l10 -17c-88 -65 -171 -131 -242 -202l51 -109c42 -93 86 -192 112 -224c16 -18 45 -34 68 -34c20 0 39 9 70 38l28 27"],58443:[469,232,699,-36,644,"644 417c-93 -65 -182 -131 -261 -202l19 -109c16 -93 33 -192 48 -224c10 -18 32 -34 53 -34c17 0 36 9 70 38l32 27l16 -26l-21 -21c-102 -94 -149 -98 -188 -98c-52 0 -73 47 -91 168l-30 191c-99 -104 -181 -220 -239 -359c-16 0 -28 7 -44 11l-44 32 c73 129 190 252 318 371c-23 174 -60 202 -97 202c-36 0 -80 -31 -100 -69l-20 13l69 96c6 8 15 14 21 20c26 23 59 25 84 25c40 0 73 -18 97 -51c13 -21 22 -61 38 -152l222 203c13 -12 30 -23 43 -35"],58444:[469,232,769,-29,701,"701 417c-100 -65 -196 -131 -281 -202l21 -109c17 -93 35 -192 51 -224c11 -18 35 -34 57 -34c19 0 39 9 76 38l33 27l18 -26l-23 -21c-110 -94 -160 -98 -201 -98c-56 0 -79 47 -98 168l-32 191c-107 -104 -195 -220 -257 -359c-17 0 -30 7 -47 11l-47 32 c78 129 204 252 341 371c-25 174 -64 202 -104 202c-39 0 -86 -31 -107 -69l-22 13l75 96c6 8 15 14 21 20c28 23 64 25 91 25c43 0 78 -18 104 -51c14 -21 24 -61 41 -152l238 203c14 -12 32 -23 47 -35"],58445:[711,11,544,72,476,"470 284c24 -79 -25 -157 -67 -207c-6 -9 -13 -17 -22 -24c-45 -43 -83 -64 -133 -64c-74 0 -135 26 -170 151c-18 55 9 114 30 153c31 55 75 104 121 149c6 5 14 12 24 18c-53 61 -80 93 -97 147c-17 60 11 104 101 104c29 0 123 -15 146 -28l4 -9c-6 -19 -2 -45 -4 -61 l-10 -5c-21 25 -61 44 -72 48c-29 11 -57 23 -91 23c-40 0 -54 -25 -48 -47c13 -44 100 -117 155 -163c52 -43 107 -94 133 -185zM409 198c2 10 3 36 -3 52c-21 72 -76 130 -122 180c-10 -5 -15 -9 -20 -13c-63 -55 -105 -123 -106 -205c-2 -18 -2 -45 3 -61 c20 -66 64 -112 120 -112c63 0 114 83 128 159"],58446:[711,11,603,86,520,"514 284c26 -79 -27 -157 -73 -207c-6 -9 -13 -17 -23 -24c-48 -43 -88 -64 -142 -64c-80 0 -145 26 -184 151c-18 55 10 114 34 153c33 55 80 104 129 149c7 5 16 12 25 18c-56 61 -86 93 -103 147c-18 60 11 104 108 104c31 0 132 -15 156 -28l5 -9 c-6 -19 -2 -45 -5 -61l-9 -5c-24 25 -67 44 -78 48c-32 11 -61 23 -98 23c-43 0 -58 -25 -52 -47c15 -44 108 -117 167 -163c56 -43 115 -94 143 -185zM449 198c1 10 2 36 -4 52c-22 72 -81 130 -131 180c-10 -5 -16 -9 -21 -13c-68 -55 -113 -123 -115 -205 c-1 -18 -1 -45 4 -61c21 -66 69 -112 129 -112c68 0 122 83 138 159"],58447:[711,11,519,62,501,"501 674c-10 -19 -13 -45 -19 -61l-10 -5c-15 25 -48 44 -57 48c-26 11 -49 23 -82 23c-38 0 -57 -25 -57 -47c3 -44 69 -117 111 -163c39 -43 79 -94 83 -185c5 -79 -60 -157 -112 -207c-7 -9 -16 -17 -26 -24c-53 -43 -93 -64 -141 -64c-71 0 -123 26 -128 151 c-3 55 35 114 65 153c42 55 95 104 149 149c8 5 17 12 27 18c-36 61 -55 93 -57 147c-3 60 33 104 120 104c27 0 113 -15 132 -28zM401 250c-2 72 -41 130 -74 180c-10 -5 -17 -9 -22 -13c-73 -55 -129 -123 -149 -205c-5 -18 -11 -45 -11 -61c4 -66 35 -112 89 -112 c60 0 127 83 159 159c3 10 10 36 8 52"],58448:[711,11,576,76,547,"547 674c-11 -19 -14 -45 -20 -61l-11 -5c-16 25 -52 44 -61 48c-28 11 -53 23 -88 23c-41 0 -62 -25 -61 -47c3 -44 74 -117 118 -163c42 -43 86 -94 90 -185c5 -79 -65 -157 -120 -207c-8 -9 -17 -17 -29 -24c-56 -43 -100 -64 -151 -64c-76 0 -132 26 -137 151 c-4 55 38 114 70 153c45 55 102 104 160 149c8 5 18 12 29 18c-39 61 -59 93 -62 147c-3 60 36 104 129 104c29 0 121 -15 141 -28zM440 250c-3 72 -45 130 -80 180c-11 -5 -18 -9 -23 -13c-78 -55 -139 -123 -160 -205c-6 -18 -13 -45 -12 -61c4 -66 38 -112 95 -112 c65 0 137 83 171 159c3 10 11 36 9 52"],58449:[718,17,545,55,489,"480 309c26 -78 -1 -161 -71 -246c-41 -50 -98 -80 -162 -80c-84 0 -151 47 -182 142c-39 120 54 218 151 286c13 8 32 19 48 26c-39 41 -108 115 -126 171c-23 72 33 110 95 110c30 0 100 -12 127 -17c57 -11 65 -16 71 -17c9 -7 7 -5 14 -12c0 -47 0 -45 6 -92l-16 -3 c-51 32 -68 42 -117 65c-24 11 -58 29 -96 29c-43 0 -45 -27 -45 -32c13 -35 115 -115 175 -160c57 -42 99 -80 128 -170zM411 252c-31 95 -73 116 -115 155c-19 -6 -33 -13 -46 -22c-58 -34 -67 -87 -74 -149c-2 -30 10 -83 19 -111c16 -48 56 -78 99 -78 c49 0 77 29 103 88c6 10 28 70 14 117"],58450:[718,17,604,69,535,"525 309c27 -78 -1 -161 -76 -246c-44 -50 -106 -80 -175 -80c-89 0 -162 47 -195 142c-42 120 58 218 162 286c14 8 35 19 52 26c-42 41 -116 115 -135 171c-25 72 35 110 102 110c31 0 106 -12 136 -17c61 -11 70 -16 76 -17c10 -7 7 -5 15 -12c0 -47 0 -45 6 -92 l-17 -3c-54 32 -73 42 -126 65c-25 11 -62 29 -103 29c-45 0 -48 -27 -48 -32c14 -35 123 -115 188 -160c62 -42 106 -80 138 -170zM450 252c-33 95 -77 116 -123 155c-21 -6 -36 -13 -49 -22c-63 -34 -72 -87 -80 -149c-2 -30 11 -83 21 -111c17 -48 60 -78 106 -78 c52 0 82 29 110 88c6 10 31 70 15 117"],58451:[718,17,520,47,536,"536 672c-11 -47 -10 -45 -16 -92l-16 -3c-40 32 -54 42 -96 65c-20 11 -49 29 -84 29c-41 0 -49 -27 -50 -32c3 -35 82 -115 129 -160c45 -42 75 -80 83 -170c6 -78 -38 -161 -125 -246c-50 -50 -112 -80 -173 -80c-79 0 -133 47 -140 142c-10 120 101 218 210 286 c14 8 35 19 52 26c-28 41 -76 115 -81 171c-5 72 57 110 116 110c29 0 92 -12 117 -17c52 -11 59 -16 64 -17c7 -7 5 -5 10 -12zM406 252c-7 95 -42 116 -73 155c-20 -6 -34 -13 -49 -22c-63 -34 -84 -87 -105 -149c-9 -30 -9 -83 -7 -111c4 -48 35 -78 76 -78 c46 0 79 29 118 88c8 10 44 70 40 117"],58452:[718,17,577,59,585,"585 672c-12 -47 -11 -45 -17 -92l-17 -3c-44 32 -59 42 -103 65c-22 11 -53 29 -91 29c-44 0 -53 -27 -54 -32c4 -35 88 -115 139 -160c48 -42 81 -80 89 -170c6 -78 -41 -161 -134 -246c-54 -50 -120 -80 -186 -80c-85 0 -143 47 -151 142c-9 120 110 218 226 286 c15 8 37 19 56 26c-30 41 -82 115 -87 171c-5 72 62 110 125 110c30 0 99 -12 126 -17c55 -11 62 -16 68 -17c7 -7 6 -5 11 -12zM445 252c-8 95 -44 116 -78 155c-21 -6 -37 -13 -52 -22c-68 -34 -91 -87 -113 -149c-10 -30 -11 -83 -8 -111c4 -48 38 -78 81 -78 c50 0 86 29 127 88c9 10 47 70 43 117"],58453:[484,11,528,72,481,"481 77c-79 -62 -138 -88 -195 -88c-62 0 -126 12 -168 50c-19 18 -37 38 -44 73c-5 28 -2 67 31 93c32 27 59 44 84 51c-66 11 -108 38 -116 79c-7 37 30 81 60 102c42 29 81 47 132 47c39 0 97 -10 138 -28c-8 -36 -13 -62 -10 -107h-32l-9 66c-2 2 -9 17 -28 23 c-19 7 -37 11 -61 11c-65 0 -121 -45 -110 -101c10 -53 62 -80 132 -80c23 0 45 3 68 10l4 -10c-2 -7 -3 -31 -2 -37c-21 5 -45 7 -74 7c-111 0 -126 -51 -114 -113c12 -64 94 -86 150 -86c41 0 93 17 147 55"],58454:[484,11,585,86,525,"525 77c-84 -62 -148 -88 -209 -88c-66 0 -135 12 -180 50c-21 18 -40 38 -47 73c-6 28 -3 67 33 93c35 27 63 44 90 51c-71 11 -116 38 -125 79c-7 37 33 81 66 102c44 29 86 47 141 47c42 0 104 -10 148 -28c-8 -36 -14 -62 -11 -107h-34l-10 66c-2 2 -10 17 -30 23 c-21 7 -40 11 -66 11c-70 0 -129 -45 -118 -101c11 -53 67 -80 142 -80c25 0 49 3 73 10l4 -10c-2 -7 -3 -31 -2 -37c-22 5 -48 7 -79 7c-119 0 -135 -51 -123 -113c14 -64 102 -86 162 -86c44 0 100 17 157 55"],58455:[484,11,504,53,447,"447 456c-16 -36 -27 -62 -35 -107h-31l7 66c-1 2 -5 17 -21 23c-17 7 -33 11 -56 11c-62 0 -125 -45 -128 -101c-3 -53 41 -80 107 -80c22 0 44 3 67 10l2 -10c-4 -7 -10 -31 -11 -37c-18 5 -41 7 -68 7c-106 0 -132 -51 -135 -113c-3 -64 70 -86 123 -86 c39 0 92 17 152 55l12 -17c-89 -62 -151 -88 -206 -88c-58 0 -117 12 -148 50c-14 18 -26 38 -24 73c1 28 13 67 50 93c37 27 67 44 92 51c-61 11 -94 38 -92 79c2 37 47 81 81 102c46 29 88 47 137 47c37 0 90 -10 125 -28"],58456:[484,11,559,66,489,"489 456c-17 -36 -29 -62 -38 -107h-32l7 66c-1 2 -5 17 -22 23c-19 7 -36 11 -61 11c-66 0 -134 -45 -137 -101c-3 -53 43 -80 115 -80c23 0 47 3 72 10l2 -10c-4 -7 -11 -31 -12 -37c-19 5 -44 7 -73 7c-114 0 -142 -51 -145 -113c-4 -64 75 -86 132 -86 c42 0 99 17 163 55l13 -17c-95 -62 -162 -88 -221 -88c-63 0 -125 12 -159 50c-15 18 -28 38 -26 73c1 28 14 67 54 93c40 27 71 44 99 51c-65 11 -101 38 -99 79c2 37 51 81 87 102c50 29 94 47 146 47c40 0 97 -10 135 -28"],58457:[471,17,555,55,519,"519 75c-101 -65 -158 -92 -227 -92c-91 0 -144 18 -183 51c-29 24 -44 42 -52 81c-12 58 35 106 154 133c-55 13 -66 28 -83 38c-26 15 -36 37 -39 54c-7 34 18 64 51 87c42 29 104 44 157 44s106 -9 159 -27c-13 -68 -12 -84 -10 -121h-40l-8 66c-2 4 -5 7 -8 11 c-17 22 -46 27 -88 27c-64 0 -111 -36 -101 -87s70 -79 144 -79c17 0 35 2 56 6c1 -3 3 -6 5 -11v-38c-29 5 -50 6 -70 6c-45 0 -83 -9 -114 -26s-43 -43 -36 -74c3 -15 13 -32 21 -40c16 -14 51 -37 147 -37c46 0 87 15 150 53c6 -10 10 -16 15 -25"],58458:[471,17,614,68,567,"567 75c-109 -65 -170 -92 -245 -92c-97 0 -154 18 -196 51c-31 24 -47 42 -56 81c-12 58 38 106 166 133c-59 13 -71 28 -89 38c-28 15 -39 37 -43 54c-7 34 20 64 55 87c46 29 113 44 169 44c57 0 114 -9 171 -27c-14 -68 -13 -84 -11 -121h-43l-8 66c-2 4 -6 7 -9 11 c-18 22 -50 27 -94 27c-69 0 -120 -36 -109 -87s76 -79 154 -79c19 0 38 2 60 6c2 -3 4 -6 6 -11v-38c-31 5 -54 6 -75 6c-48 0 -89 -9 -122 -26s-46 -43 -40 -74c4 -15 15 -32 24 -40c16 -14 54 -37 158 -37c49 0 92 15 160 53c7 -10 11 -16 17 -25"],58459:[471,17,530,37,494,"494 444c-28 -68 -31 -84 -38 -121h-38l8 66c-1 4 -3 7 -5 11c-11 22 -38 27 -77 27c-61 0 -115 -36 -117 -87s49 -79 119 -79c16 0 34 2 54 6c1 -3 2 -6 3 -11l-9 -38c-26 5 -47 6 -65 6c-43 0 -81 -9 -115 -26c-33 -17 -50 -43 -52 -74c0 -15 5 -32 12 -40 c11 -14 40 -37 131 -37c44 0 86 15 155 53c4 -10 6 -16 9 -25c-112 -65 -172 -92 -238 -92c-87 0 -133 18 -163 51c-22 24 -32 42 -30 81c2 58 57 106 177 133c-49 13 -56 28 -70 38c-21 15 -26 37 -25 54c1 34 32 64 69 87c47 29 110 44 160 44s99 -9 145 -27"],58460:[471,17,588,49,539,"539 444c-30 -68 -33 -84 -40 -121h-41l9 66c-1 4 -3 7 -6 11c-12 22 -41 27 -83 27c-65 0 -123 -36 -125 -87c-3 -51 52 -79 127 -79c18 0 37 2 59 6c1 -3 2 -6 3 -11l-10 -38c-28 5 -50 6 -70 6c-45 0 -87 -9 -123 -26c-35 -17 -54 -43 -56 -74c0 -15 6 -32 13 -40 c12 -14 43 -37 141 -37c47 0 92 15 166 53c4 -10 6 -16 9 -25c-120 -65 -184 -92 -255 -92c-93 0 -142 18 -175 51c-23 24 -34 42 -32 81c2 58 62 106 190 133c-53 13 -60 28 -75 38c-23 15 -28 37 -27 54c2 34 35 64 74 87c51 29 118 44 172 44s106 -9 155 -27"],58461:[482,11,579,72,532,"532 92c-89 -74 -142 -103 -210 -103c-60 0 -124 12 -170 50c-38 32 -62 73 -72 116c-5 17 -8 35 -8 53c0 86 25 150 84 203c52 46 118 71 193 71c60 0 121 -23 166 -60l-35 -52l-21 -2c-12 15 -29 32 -39 39c-29 24 -68 31 -106 31c-40 0 -77 -13 -103 -37 c-40 -37 -49 -90 -46 -139l124 -1l142 2l-7 -35l-5 -6l-161 1c-8 0 -63 0 -91 -3c1 -12 2 -25 6 -37c3 -11 5 -22 11 -32c31 -64 116 -112 167 -112c41 0 93 17 143 55l23 17"],58462:[482,11,640,86,580,"580 92c-96 -74 -152 -103 -225 -103c-65 0 -134 12 -183 50c-40 32 -66 73 -77 116c-5 17 -9 35 -9 53c0 86 27 150 91 203c56 46 127 71 207 71c65 0 130 -23 178 -60l-37 -52l-23 -2c-13 15 -31 32 -42 39c-31 24 -73 31 -113 31c-43 0 -84 -13 -111 -37 c-43 -37 -53 -90 -50 -139l134 -1l152 2l-7 -35l-6 -6l-172 1c-9 0 -68 0 -99 -3c2 -12 3 -25 6 -37c4 -11 7 -22 13 -32c33 -64 124 -112 179 -112c44 0 100 17 154 55l24 17"],58463:[482,11,553,68,545,"545 422l-45 -52l-21 -2c-7 15 -20 32 -28 39c-22 24 -57 31 -93 31c-38 0 -77 -13 -107 -37c-47 -37 -68 -90 -77 -139l119 -1l135 2l-14 -35l-7 -6l-152 1c-8 0 -60 0 -88 -3c-2 -12 -4 -25 -3 -37c0 -11 0 -22 3 -32c15 -64 84 -112 133 -112c39 0 92 17 149 55l26 17 l10 -19c-102 -74 -159 -103 -224 -103c-57 0 -116 12 -150 50c-29 32 -42 73 -42 116c-1 17 0 35 4 53c20 86 59 150 128 203c60 46 129 71 200 71c57 0 110 -23 144 -60"],58464:[482,11,612,83,594,"594 422l-48 -52l-23 -2c-8 15 -21 32 -30 39c-23 24 -61 31 -100 31c-41 0 -82 -13 -114 -37c-50 -37 -73 -90 -83 -139l128 -1l145 2l-16 -35l-7 -6l-163 1c-9 0 -65 0 -95 -3c-2 -12 -4 -25 -3 -37c1 -11 0 -22 4 -32c15 -64 90 -112 143 -112c42 0 99 17 159 55 l28 17l11 -19c-110 -74 -171 -103 -240 -103c-62 0 -125 12 -162 50c-31 32 -45 73 -45 116c0 17 1 35 5 53c21 86 63 150 137 203c64 46 138 71 214 71c62 0 119 -23 155 -60"],58465:[471,17,648,86,594,"594 86l-29 -18c-98 -65 -148 -85 -217 -85c-91 1 -146 16 -185 51c-34 30 -58 69 -68 108c-6 22 -9 44 -9 64c0 73 14 144 80 196c56 45 132 69 211 69c75 0 146 -25 196 -68l-56 -62l-18 1c-14 22 -32 44 -54 61c-23 18 -54 26 -86 26c-37 0 -73 -11 -98 -32 c-43 -34 -59 -87 -59 -134l134 -3l148 2l-12 -37l-6 -6l-176 -1l-84 -3c18 -67 31 -86 45 -104c13 -16 60 -64 156 -64c52 0 94 19 167 67"],58466:[471,17,714,101,647,"647 86l-31 -18c-106 -65 -159 -85 -234 -85c-97 1 -156 16 -197 51c-37 30 -63 69 -74 108c-6 22 -10 44 -10 64c0 73 16 144 86 196c60 45 143 69 227 69c80 0 156 -25 210 -68l-60 -62l-19 1c-15 22 -35 44 -58 61c-25 18 -58 26 -92 26c-40 0 -79 -11 -106 -32 c-45 -34 -63 -87 -63 -134l144 -3l159 2l-13 -37l-7 -6l-188 -1l-91 -3c20 -67 33 -86 49 -104c14 -16 64 -64 167 -64c56 0 101 19 180 67"],58467:[471,17,618,80,596,"596 403l-68 -62l-17 1c-8 22 -20 44 -37 61c-18 18 -45 26 -76 26c-35 0 -72 -11 -101 -32c-48 -34 -76 -87 -87 -134l127 -3l141 2l-19 -37l-8 -6l-167 -1l-81 -3c2 -67 9 -86 19 -104c8 -16 42 -64 134 -64c49 0 93 19 174 67l12 -28l-31 -18 c-109 -65 -160 -85 -227 -85c-86 1 -135 16 -164 51c-25 30 -39 69 -40 108c0 22 1 44 6 64c17 73 48 144 122 196c64 45 142 69 217 69c71 0 133 -25 171 -68"],58468:[471,17,682,95,649,"649 403l-73 -62l-18 1c-9 22 -22 44 -40 61c-19 18 -49 26 -81 26c-38 0 -78 -11 -109 -32c-52 -34 -81 -87 -93 -134l136 -3l152 2l-21 -37l-9 -6l-179 -1l-87 -3c2 -67 10 -86 21 -104c9 -16 45 -64 143 -64c53 0 101 19 187 67l13 -28l-33 -18 c-117 -65 -173 -85 -244 -85c-92 1 -144 16 -176 51c-27 30 -42 69 -43 108c0 22 2 44 7 64c18 73 51 144 130 196c69 45 153 69 234 69c76 0 142 -25 183 -68"],58469:[482,276,622,15,531,"530 373l-27 -560c-1 -24 1 -43 6 -72c-26 -3 -61 -9 -95 -17l-13 14c7 10 14 23 16 39l32 542c2 33 0 52 -4 71c-4 16 -13 24 -25 24c-52 0 -122 -62 -166 -145c-36 -70 -45 -135 -37 -261c-25 -4 -50 -10 -77 -17l-10 11c14 144 16 335 4 387c-4 15 -14 25 -27 25 c-7 0 -15 -4 -34 -17l-46 -29l-12 20l28 20c72 53 110 74 134 74c17 0 29 -12 34 -33c4 -11 4 -22 4 -41l-7 -161c43 74 69 110 105 145c54 54 123 90 171 90c22 0 38 -13 42 -35c5 -19 7 -45 4 -74"],58470:[482,276,686,25,579,"578 373l-29 -560c-1 -24 2 -43 7 -72c-29 -3 -65 -9 -102 -17l-14 14c8 10 15 23 17 39l35 542c1 33 0 52 -5 71c-4 16 -14 24 -27 24c-55 0 -130 -62 -178 -145c-38 -70 -48 -135 -40 -261c-27 -4 -54 -10 -82 -17l-11 11c15 144 17 335 4 387c-4 15 -15 25 -29 25 c-7 0 -16 -4 -36 -17l-50 -29l-13 20l31 20c77 53 118 74 143 74c19 0 31 -12 37 -33c4 -11 4 -22 4 -41l-7 -161c46 74 73 110 113 145c57 54 131 90 183 90c23 0 40 -13 45 -35c5 -19 7 -45 4 -74"],58471:[482,276,593,61,562,"562 447c0 -19 -4 -45 -14 -74l-155 -560c-7 -24 -9 -43 -11 -72c-26 -3 -60 -9 -95 -17l-9 14c9 10 19 23 25 39l156 542c9 33 12 52 12 71c0 16 -6 24 -18 24c-50 0 -130 -62 -192 -145c-50 -70 -74 -135 -95 -261c-25 -4 -51 -10 -77 -17l-8 11c47 144 93 335 93 387 c0 15 -7 25 -19 25c-7 0 -15 -4 -37 -17l-50 -29l-7 20l32 20c80 53 121 74 144 74c17 0 25 -12 25 -33c1 -11 -2 -22 -6 -41l-44 -161c59 74 91 110 134 145c64 54 138 90 183 90c21 0 33 -13 33 -35"],58472:[482,276,655,74,612,"612 447c0 -19 -4 -45 -15 -74l-166 -560c-7 -24 -10 -43 -12 -72c-28 -3 -64 -9 -101 -17l-10 14c10 10 20 23 26 39l168 542c9 33 13 52 13 71c0 16 -7 24 -20 24c-53 0 -139 -62 -206 -145c-53 -70 -79 -135 -102 -261c-27 -4 -54 -10 -83 -17l-7 11 c49 144 99 335 99 387c1 15 -8 25 -20 25c-7 0 -17 -4 -40 -17l-54 -29l-8 20l35 20c86 53 130 74 155 74c17 0 26 -12 27 -33c1 -11 -2 -22 -7 -41l-47 -161c63 74 98 110 144 145c68 54 147 90 196 90c23 0 36 -13 35 -35"],58473:[469,271,640,16,554,"554 344l-19 -468c-2 -55 5 -94 11 -117c0 0 1 -5 3 -11c-49 -3 -86 -7 -146 -19l-15 18l15 12c5 5 9 22 11 49l1 26l17 403c0 53 4 95 -1 112c-3 14 -14 21 -28 21c-55 0 -129 -110 -147 -216c-6 -34 -7 -104 -2 -150c-41 -2 -94 -10 -117 -17l-15 11 c17 139 21 300 6 355c-4 12 -8 17 -17 17c-13 0 -28 -6 -43 -17l-31 -22l-21 27l80 62c43 34 75 49 104 49c19 0 33 -11 38 -30c8 -29 8 -55 2 -157l-3 -60c24 60 36 85 67 122c59 74 137 125 191 125c27 0 48 -17 55 -42c5 -14 5 -44 4 -83"],58474:[469,271,706,26,604,"604 344l-20 -468c-3 -55 5 -94 11 -117c0 0 1 -5 4 -11c-53 -3 -93 -7 -158 -19l-16 18l16 12c7 5 10 22 13 49l1 26l18 403c0 53 4 95 -1 112c-4 14 -15 21 -31 21c-59 0 -137 -110 -157 -216c-6 -34 -7 -104 -2 -150c-45 -2 -101 -10 -126 -17l-16 11 c19 139 23 300 7 355c-4 12 -9 17 -19 17c-13 0 -29 -6 -45 -17l-34 -22l-23 27l86 62c47 34 81 49 112 49c21 0 36 -11 40 -30c9 -29 9 -55 3 -157l-4 -60c26 60 40 85 73 122c62 74 147 125 205 125c28 0 51 -17 59 -42c5 -14 5 -44 4 -83"],58475:[469,271,611,55,580,"580 427c1 -14 -6 -44 -16 -83l-126 -468c-15 -55 -17 -94 -17 -117v-11c-47 -3 -83 -7 -144 -19l-10 18l17 12c7 5 14 22 23 49l7 26l110 403c12 53 25 95 24 112c0 14 -8 21 -22 21c-52 0 -148 -110 -190 -216c-13 -34 -30 -104 -37 -150c-39 -2 -91 -10 -115 -17 l-11 11c48 139 89 300 87 355c0 12 -3 17 -12 17c-12 0 -28 -6 -44 -17l-35 -22l-14 27l90 62c50 34 84 49 111 49c19 0 29 -11 29 -30c1 -29 -5 -55 -34 -157l-17 -60c36 60 54 85 92 122c73 74 160 125 211 125c25 0 42 -17 43 -42"],58476:[469,271,674,68,632,"632 427c1 -14 -7 -44 -18 -83l-135 -468c-16 -55 -18 -94 -18 -117c0 0 0 -5 1 -11c-51 -3 -90 -7 -155 -19l-11 18l19 12c7 5 14 22 23 49l8 26l118 403c13 53 27 95 27 112c0 14 -9 21 -24 21c-57 0 -159 -110 -204 -216c-14 -34 -33 -104 -40 -150 c-42 -2 -98 -10 -123 -17l-13 11c52 139 96 300 94 355c0 12 -3 17 -13 17c-13 0 -29 -6 -47 -17l-37 -22l-16 27l97 62c53 34 90 49 119 49c20 0 31 -11 31 -30c1 -29 -5 -55 -37 -157l-18 -60c40 60 59 85 99 122c79 74 172 125 227 125c27 0 45 -17 46 -42"],58477:[482,226,674,-6,633,"633 396c-25 -40 -26 -60 -26 -69c-1 -3 -3 -5 -11 -7c-24 -6 -69 -68 -89 -130c-17 -55 -33 -131 -28 -200l2 -172c-20 -10 -35 -29 -51 -44l-39 9l8 183c2 59 9 118 13 177c-17 90 -34 141 -95 230c-14 23 -58 64 -118 64c-30 0 -59 -23 -71 -35 c-34 -33 -54 -84 -60 -126l-30 -5c-15 19 -24 30 -44 49c11 35 58 93 78 109c50 46 94 53 123 53c33 0 85 -6 138 -58c31 -30 60 -67 87 -125c14 -31 25 -59 39 -122c35 127 108 229 151 239c7 0 10 -15 23 -20"],58478:[482,226,742,3,689,"689 396c-27 -40 -28 -60 -29 -69c0 -3 -2 -5 -10 -7c-26 -6 -75 -68 -97 -130c-18 -55 -35 -131 -30 -200l2 -172c-21 -10 -37 -29 -54 -44l-42 9l8 183c3 59 10 118 14 177c-18 90 -36 141 -101 230c-16 23 -62 64 -127 64c-32 0 -63 -23 -77 -35 c-36 -33 -57 -84 -64 -126l-32 -5c-16 19 -26 30 -47 49c12 35 62 93 84 109c53 46 100 53 131 53c36 0 92 -6 148 -58c34 -30 65 -67 94 -125c15 -31 27 -59 42 -122c38 127 116 229 162 239c8 0 11 -15 25 -20"],58479:[482,226,642,26,652,"652 396c-34 -40 -39 -60 -42 -69c-1 -3 -3 -5 -11 -7c-24 -6 -82 -68 -115 -130c-29 -55 -62 -131 -73 -200l-38 -172c-21 -10 -40 -29 -59 -44l-35 9l50 183c16 59 36 118 53 177c5 90 1 141 -36 230c-9 23 -41 64 -99 64c-28 0 -61 -23 -75 -35 c-40 -33 -71 -84 -86 -126l-30 -5c-10 19 -16 30 -30 49c18 35 76 93 99 109c58 46 102 53 129 53c32 0 80 -6 118 -58c23 -30 41 -67 54 -125c6 -31 10 -59 9 -122c63 127 156 229 199 239c7 0 6 -15 18 -20"],58480:[482,226,708,37,709,"709 396c-36 -40 -42 -60 -45 -69c-1 -3 -3 -5 -12 -7c-26 -6 -87 -68 -124 -130c-31 -55 -66 -131 -78 -200l-41 -172c-22 -10 -42 -29 -63 -44l-37 9l53 183c17 59 39 118 58 177c4 90 0 141 -40 230c-9 23 -43 64 -105 64c-31 0 -66 -23 -82 -35 c-42 -33 -75 -84 -92 -126l-32 -5c-10 19 -17 30 -32 49c19 35 82 93 106 109c62 46 110 53 139 53c34 0 86 -6 127 -58c24 -30 44 -67 57 -125c7 -31 11 -59 10 -122c68 127 168 229 214 239c7 0 6 -15 19 -20"],58481:[469,232,642,-5,633,"633 381c-21 -35 -24 -61 -25 -70c-34 -13 -71 -91 -97 -168c-17 -51 -16 -94 -15 -163l4 -163c-26 -13 -41 -31 -61 -49l-64 13l8 177c3 49 4 96 4 156c0 29 -2 54 -7 78c-10 52 -33 99 -73 160c-13 21 -52 59 -102 59c-24 0 -50 -22 -60 -33c-29 -30 -48 -79 -53 -123 l-48 -7c-22 22 -31 35 -49 56c12 36 59 95 76 112c49 47 97 53 127 53c40 0 97 -18 144 -70c30 -33 48 -63 74 -120c11 -17 38 -96 45 -125c36 106 94 240 133 250c13 0 27 -12 39 -23"],58482:[469,232,708,4,689,"689 381c-23 -35 -26 -61 -27 -70c-36 -13 -76 -91 -104 -168c-18 -51 -18 -94 -17 -163l5 -163c-28 -13 -44 -31 -66 -49l-68 13l9 177c3 49 4 96 3 156c0 29 -1 54 -7 78c-11 52 -36 99 -78 160c-14 21 -56 59 -110 59c-26 0 -53 -22 -64 -33c-32 -30 -52 -79 -57 -123 l-51 -7c-24 22 -34 35 -53 56c13 36 63 95 82 112c52 47 104 53 136 53c43 0 104 -18 155 -70c31 -33 51 -63 78 -120c13 -17 42 -96 49 -125c39 106 101 240 143 250c14 0 29 -12 42 -23"],58483:[469,232,613,23,648,"648 381c-29 -35 -37 -61 -40 -70c-35 -13 -89 -91 -131 -168c-28 -51 -38 -94 -53 -163l-34 -163c-27 -13 -46 -31 -69 -49l-57 13l48 177c14 49 26 96 40 156c6 29 10 54 11 78c3 52 -8 99 -32 160c-8 21 -36 59 -84 59c-23 0 -52 -22 -64 -33 c-35 -30 -65 -79 -80 -123l-47 -7c-15 22 -21 35 -33 56c20 36 78 95 98 112c58 47 105 53 133 53c38 0 89 -18 121 -70c21 -33 32 -63 42 -120c7 -17 15 -96 15 -125c59 106 145 240 184 250c12 0 23 -12 32 -23"],58484:[469,232,676,34,705,"705 381c-31 -35 -40 -61 -43 -70c-38 -13 -95 -91 -141 -168c-30 -51 -40 -94 -56 -163l-37 -163c-29 -13 -49 -31 -74 -49l-62 13l53 177c15 49 27 96 42 156c7 29 11 54 12 78c3 52 -9 99 -35 160c-8 21 -38 59 -89 59c-25 0 -56 -22 -70 -33 c-37 -30 -69 -79 -85 -123l-50 -7c-17 22 -23 35 -36 56c21 36 83 95 105 112c62 47 112 53 143 53c41 0 95 -18 130 -70c22 -33 34 -63 45 -120c8 -17 16 -96 16 -125c63 106 155 240 198 250c13 0 24 -12 34 -23"],58485:[482,9,346,106,334,"334 99l-30 -25c-74 -64 -110 -83 -150 -83c-22 0 -38 15 -43 40c-4 13 -5 26 -4 55c1 11 1 14 0 21l21 239c0 19 3 49 -5 116l75 20l17 -14c-4 -17 -6 -33 -7 -48l-17 -304c-2 -22 -1 -30 0 -40c3 -12 11 -20 20 -20c14 0 34 9 63 30l44 31"],58486:[482,9,390,123,368,"368 99l-32 -25c-80 -64 -118 -83 -161 -83c-24 0 -41 15 -47 40c-4 13 -5 26 -4 55c2 11 2 14 0 21l23 239c0 19 3 49 -5 116l79 20l19 -14c-4 -17 -6 -33 -7 -48l-19 -304c-2 -22 -1 -30 0 -40c4 -12 12 -20 22 -20c15 0 36 9 68 30l46 31"],58487:[482,9,331,69,298,"298 99l-34 -25c-86 -64 -124 -83 -162 -83c-21 0 -33 15 -32 40c-1 13 1 26 9 55c4 11 4 14 5 21l75 239c4 19 14 49 22 116l76 20l13 -14c-7 -17 -13 -33 -18 -48l-87 -304c-7 -22 -8 -30 -9 -40c1 -12 6 -20 15 -20c13 0 34 9 67 30l49 31"],58488:[482,9,373,84,329,"329 99l-37 -25c-92 -64 -133 -83 -174 -83c-22 0 -34 15 -34 40c0 13 2 26 10 55c4 11 5 14 5 21l81 239c4 19 15 49 24 116l81 20l14 -14c-8 -17 -14 -33 -19 -48l-93 -304c-8 -22 -9 -30 -10 -40c0 -12 7 -20 16 -20c14 0 36 9 72 30l52 31"],58489:[469,17,411,96,390,"390 99l-74 -57c-55 -41 -97 -59 -139 -59c-40 0 -67 21 -75 60c-5 17 -6 20 -5 65l5 139c1 48 10 139 -4 202c38 0 78 7 124 20l20 -12c-4 -38 -5 -60 -8 -91l-12 -197c-1 -13 -4 -57 1 -77c6 -21 14 -28 34 -28c22 0 36 5 57 21l54 40"],58490:[469,17,460,112,428,"428 99l-80 -57c-59 -41 -103 -59 -149 -59c-43 0 -72 21 -81 60c-5 17 -6 20 -5 65l5 139c2 48 11 139 -3 202c40 0 83 7 132 20l22 -12c-5 -38 -6 -60 -8 -91l-14 -197c-1 -13 -3 -57 2 -77c6 -21 14 -28 36 -28c24 0 38 5 62 21l58 40"],58491:[469,17,393,63,351,"351 99l-84 -57c-62 -41 -105 -59 -145 -59c-39 0 -60 21 -58 60c-1 17 -1 20 10 65l37 139c12 48 42 139 43 202c36 0 76 7 123 20l17 -12c-14 -38 -20 -60 -29 -91l-58 -197c-4 -13 -16 -57 -17 -77c1 -21 7 -28 27 -28s35 5 59 21l61 40"],58492:[469,17,440,76,386,"386 99l-90 -57c-66 -41 -113 -59 -156 -59c-41 0 -64 21 -63 60c0 17 0 20 12 65l39 139c13 48 45 139 47 202c39 0 81 7 131 20l18 -12c-14 -38 -20 -60 -30 -91l-62 -197c-5 -13 -18 -57 -18 -77c0 -21 7 -28 28 -28c22 0 37 5 64 21l64 40"],58493:[482,9,613,31,596,"596 67l-47 -32c-45 -31 -69 -44 -84 -44c-29 0 -78 68 -196 268c-30 -32 -51 -72 -52 -116l-3 -135l-73 -17l-12 7c21 129 31 334 20 393c-2 12 -12 21 -23 21s-21 -5 -51 -23l-32 -21l-12 20l28 20c74 53 114 73 138 73c17 0 28 -10 32 -31c3 -12 3 -24 2 -42l-2 -26 c-3 -22 -3 -62 -5 -85l-3 -66c110 175 190 251 266 251c14 0 36 -3 56 -9l-7 -63c-20 4 -32 6 -43 6c-57 0 -105 -25 -163 -86l-13 -14c68 -123 104 -177 156 -241c13 -17 23 -23 34 -23c10 0 17 2 31 10l45 24"],58494:[482,9,676,42,649,"649 67l-50 -32c-49 -31 -75 -44 -91 -44c-30 0 -84 68 -210 268c-32 -32 -55 -72 -56 -116l-3 -135l-78 -17l-13 7c23 129 33 334 21 393c-2 12 -13 21 -25 21c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21l-13 20l30 20c81 53 123 73 149 73c18 0 30 -10 35 -31c2 -12 2 -24 1 -42 l-2 -26c-3 -22 -3 -62 -5 -85l-4 -66c118 175 204 251 285 251c16 0 39 -3 61 -9l-8 -63c-21 4 -34 6 -45 6c-62 0 -113 -25 -175 -86l-15 -14c74 -123 112 -177 168 -241c14 -17 24 -23 37 -23c11 0 18 2 33 10l48 24"],58495:[482,9,585,76,584,"584 473l-22 -63c-18 4 -29 6 -39 6c-54 0 -106 -25 -175 -86l-16 -14c36 -123 58 -177 93 -241c9 -17 16 -23 27 -23c10 0 16 2 32 10l48 24l8 -19l-52 -32c-51 -31 -76 -44 -90 -44c-28 0 -59 68 -125 268c-36 -32 -65 -72 -76 -116l-34 -135l-74 -17l-9 7 c50 129 107 334 109 393c1 12 -6 21 -17 21c-10 0 -21 -5 -53 -23l-36 -21l-7 20l31 20c84 53 126 73 149 73c16 0 25 -10 24 -31c-1 -12 -4 -24 -9 -42l-8 -26c-7 -22 -17 -62 -24 -85l-18 -66c145 175 239 251 311 251c14 0 34 -3 52 -9"],58496:[482,9,646,91,636,"636 473l-23 -63c-20 4 -32 6 -42 6c-59 0 -114 -25 -188 -86l-18 -14c40 -123 62 -177 100 -241c10 -17 18 -23 29 -23s18 2 35 10l51 24l9 -19l-56 -32c-54 -31 -82 -44 -97 -44c-29 0 -63 68 -133 268c-39 -32 -71 -72 -82 -116l-37 -135l-79 -17l-10 7 c53 129 115 334 118 393c0 12 -7 21 -19 21c-11 0 -23 -5 -57 -23l-39 -21l-7 20l34 20c89 53 135 73 159 73c18 0 27 -10 25 -31c0 -12 -3 -24 -9 -42l-8 -26c-8 -22 -19 -62 -26 -85l-20 -66c156 175 257 251 334 251c15 0 36 -3 56 -9"],58497:[469,17,699,34,665,"665 73l-44 -31c-55 -39 -99 -59 -128 -59c-26 0 -49 23 -95 97l-96 155l-29 -34c-18 -26 -20 -31 -22 -97c-1 -54 -1 -69 3 -101c-30 -2 -47 -3 -101 -14l-17 -3l-4 9c8 43 11 67 13 92l6 107c6 109 1 142 -2 160c-2 10 -9 16 -17 16c-11 0 -26 -7 -44 -20l-34 -24 l-20 26l79 64c45 36 83 53 113 53c19 0 31 -11 35 -32c3 -15 3 -36 0 -78l-1 -2c-2 -18 -2 -33 -5 -67l-4 -68c36 57 89 119 143 171c58 54 100 76 152 76c14 0 31 -3 51 -9l-9 -70c-26 6 -41 8 -58 8c-60 0 -109 -26 -151 -80l109 -173c30 -48 64 -80 84 -80 c12 0 25 5 48 20l28 17"],58498:[469,17,769,45,723,"723 73l-47 -31c-60 -39 -107 -59 -138 -59c-28 0 -52 23 -101 97l-104 155l-31 -34c-19 -26 -21 -31 -23 -97c-2 -54 -1 -69 3 -101c-32 -2 -51 -3 -109 -14l-17 -3l-5 9c8 43 12 67 14 92l6 107c6 109 2 142 -2 160c-2 10 -10 16 -18 16c-11 0 -28 -7 -48 -20l-36 -24 l-22 26l86 64c48 36 88 53 121 53c20 0 33 -11 38 -32c3 -15 3 -36 -1 -78v-2c-3 -18 -3 -33 -6 -67l-5 -68c40 57 96 119 154 171c62 54 108 76 163 76c15 0 34 -3 55 -9l-10 -70c-28 6 -43 8 -62 8c-65 0 -117 -26 -162 -80l117 -173c33 -48 69 -80 90 -80 c13 0 27 5 52 20l30 17"],58499:[469,17,666,70,632,"632 460l-25 -70c-24 6 -37 8 -53 8c-58 0 -110 -26 -162 -80l63 -173c18 -48 43 -80 61 -80c12 0 26 5 51 20l30 17l10 -29l-49 -31c-62 -39 -108 -59 -136 -59c-25 0 -41 23 -68 97l-55 155l-35 -34c-23 -26 -27 -31 -44 -97c-14 -54 -17 -69 -20 -101 c-30 -2 -46 -3 -100 -14l-16 -3l-2 9c17 43 25 67 33 92l31 107c30 109 34 142 35 160c0 10 -5 16 -13 16c-10 0 -26 -7 -46 -20l-39 -24l-13 26l91 64c51 36 91 53 120 53c18 0 27 -11 26 -32c0 -15 -6 -36 -18 -78l-2 -2c-6 -18 -10 -33 -20 -67l-20 -68 c48 57 113 119 176 171c68 54 113 76 162 76c13 0 30 -3 47 -9"],58500:[469,17,734,85,687,"687 460l-26 -70c-26 6 -39 8 -57 8c-62 0 -118 -26 -174 -80l68 -173c19 -48 46 -80 65 -80c13 0 28 5 55 20l32 17l11 -29l-53 -31c-66 -39 -116 -59 -145 -59c-27 0 -45 23 -73 97l-60 155l-38 -34c-24 -26 -28 -31 -46 -97c-16 -54 -19 -69 -22 -101 c-32 -2 -50 -3 -107 -14l-18 -3l-2 9c18 43 28 67 36 92l33 107c32 109 36 142 37 160c1 10 -5 16 -13 16c-11 0 -29 -7 -50 -20l-41 -24l-14 26l97 64c55 36 98 53 129 53c19 0 29 -11 28 -32c-1 -15 -6 -36 -20 -78l-1 -2c-7 -18 -11 -33 -22 -67l-22 -68 c52 57 122 119 189 171c73 54 122 76 175 76c14 0 31 -3 49 -9"],58501:[483,17,775,50,725,"725 114l-52 -93c-11 -18 -35 -30 -67 -30c-87 0 -112 51 -112 207c0 43 8 85 18 121l-158 -179c-50 -58 -74 -90 -116 -144c-29 -2 -43 -10 -71 -13c0 0 -17 19 -27 39c21 21 35 32 54 48c21 58 39 118 39 194c0 96 -44 152 -87 153c-30 0 -49 -19 -79 -66l-17 9l53 93 c10 18 34 30 66 30c87 0 112 -51 112 -207c0 -50 -11 -102 -25 -147l165 166c30 31 106 121 149 175c26 3 13 3 42 7c0 0 16 -24 25 -44c-19 -20 -43 -40 -68 -61c-15 -48 -27 -95 -27 -162c0 -96 45 -152 87 -153c30 0 49 19 79 66"],58502:[483,17,851,63,788,"788 114l-57 -93c-11 -18 -37 -30 -71 -30c-93 0 -120 51 -120 207c0 43 8 85 19 121l-169 -179c-54 -58 -80 -90 -126 -144c-30 -2 -45 -10 -76 -13c0 0 -18 19 -28 39c22 21 37 32 58 48c22 58 42 118 42 194c0 96 -48 152 -94 153c-32 0 -53 -19 -85 -66l-18 9l57 93 c11 18 36 30 71 30c93 0 120 -51 120 -207c0 -50 -12 -102 -27 -147l177 166c32 31 114 121 160 175c28 3 14 3 45 7c0 0 17 -24 27 -44c-21 -20 -46 -40 -73 -61c-16 -48 -29 -95 -29 -162c0 -96 48 -152 94 -153c32 0 52 19 84 66"],58503:[483,17,739,88,674,"674 114l-72 -93c-14 -18 -39 -30 -70 -30c-83 0 -95 51 -59 207c10 43 28 85 46 121l-192 -179c-61 -58 -92 -90 -145 -144c-27 -2 -42 -10 -70 -13c0 0 -12 19 -16 39c24 21 40 32 62 48c33 58 65 118 82 194c22 96 -7 152 -47 153c-29 0 -52 -19 -91 -66l-14 9l72 93 c14 18 39 30 70 30c83 0 95 -51 59 -207c-12 -50 -35 -102 -58 -147l195 166c36 31 129 121 182 175c26 3 14 3 42 7c0 0 10 -24 14 -44c-23 -20 -51 -40 -79 -61c-26 -48 -48 -95 -63 -162c-22 -96 7 -152 47 -153c29 0 52 19 91 66"],58504:[483,17,812,104,733,"733 114l-77 -93c-15 -18 -43 -30 -75 -30c-89 0 -102 51 -64 207c11 43 30 85 49 121l-206 -179c-66 -58 -98 -90 -155 -144c-30 -2 -46 -10 -76 -13c0 0 -13 19 -17 39c26 21 43 32 67 48c35 58 69 118 88 194c24 96 -8 152 -51 153c-30 0 -55 -19 -97 -66l-15 9l77 93 c15 18 42 30 75 30c89 0 102 -51 63 -207c-12 -50 -37 -102 -62 -147l210 166c38 31 138 121 195 175c28 3 15 3 45 7c0 0 11 -24 15 -44c-25 -20 -54 -40 -85 -61c-27 -48 -51 -95 -68 -162c-23 -96 8 -152 51 -153c31 0 55 19 97 66"],58505:[469,17,775,52,723,"723 124l-54 -96c-11 -20 -55 -45 -94 -45c-68 0 -91 49 -91 205c0 27 3 55 9 82l-106 -121c-51 -58 -71 -94 -111 -154c-29 -2 -57 -5 -95 -10c-22 15 -33 27 -46 39c32 33 40 43 71 75c13 50 23 101 23 153c0 71 -21 132 -64 132c-38 0 -70 -37 -89 -69l-24 13l54 96 c12 20 55 45 94 45c69 0 92 -49 92 -205c0 -28 -4 -57 -11 -84c36 39 61 72 106 119c29 31 77 98 120 152c28 2 48 9 76 12c0 0 47 -32 56 -52c-24 -25 -45 -41 -70 -63c-14 -49 -22 -98 -22 -148c0 -71 20 -132 64 -132c38 0 70 37 88 69"],58506:[469,17,851,65,785,"785 124l-57 -96c-13 -20 -59 -45 -101 -45c-74 0 -98 49 -98 205c0 27 3 55 9 82l-114 -121c-54 -58 -76 -94 -119 -154c-31 -2 -60 -5 -102 -10c-23 15 -34 27 -49 39c34 33 43 43 76 75c15 50 25 101 25 153c0 71 -22 132 -69 132c-41 0 -75 -37 -95 -69l-26 13l58 96 c12 20 59 45 101 45c74 0 98 -49 98 -205c0 -28 -3 -57 -11 -84c38 39 65 72 113 119c32 31 84 98 129 152c31 2 52 9 82 12c0 0 51 -32 61 -52c-26 -25 -49 -41 -76 -63c-15 -49 -24 -98 -24 -148c0 -71 22 -132 69 -132c41 0 75 37 95 69"],58507:[469,17,739,83,674,"674 124l-73 -96c-16 -20 -63 -45 -100 -45c-65 0 -76 49 -40 205c6 27 16 55 28 82l-129 -121c-62 -58 -90 -94 -142 -154c-28 -2 -54 -5 -93 -10c-17 15 -24 27 -34 39c38 33 48 43 85 75c24 50 45 101 57 153c16 71 11 132 -30 132c-36 0 -76 -37 -100 -69l-20 13 l73 96c16 20 63 45 100 45c65 0 76 -49 40 -205c-7 -28 -17 -57 -30 -84c43 39 75 72 128 119c36 31 97 98 150 152c28 2 48 9 76 12c0 0 37 -32 41 -52c-29 -25 -53 -41 -82 -63c-24 -49 -43 -98 -55 -148c-17 -71 -11 -132 30 -132c36 0 75 37 100 69"],58508:[469,17,812,98,733,"733 124l-79 -96c-17 -20 -67 -45 -107 -45c-70 0 -81 49 -43 205c7 27 18 55 30 82l-139 -121c-66 -58 -96 -94 -152 -154c-29 -2 -58 -5 -99 -10c-19 15 -26 27 -37 39c41 33 51 43 91 75c26 50 48 101 61 153c18 71 12 132 -32 132c-39 0 -81 -37 -108 -69l-21 13 l79 96c17 20 67 45 107 45c70 0 81 -49 43 -205c-7 -28 -18 -57 -32 -84c46 39 80 72 137 119c39 31 104 98 161 152c30 2 52 9 82 12c0 0 40 -32 44 -52c-31 -25 -57 -41 -88 -63c-27 -49 -47 -98 -59 -148c-18 -71 -12 -132 32 -132c39 0 81 37 108 69"],58509:[711,12,671,17,656,"656 85c-95 -72 -132 -94 -160 -94c-18 0 -33 11 -40 28l-159 397c-101 -163 -135 -255 -192 -406c-27 -8 -42 -13 -61 -22l-27 22c44 80 190 331 266 439l-37 93c-22 58 -61 103 -91 103c-10 0 -42 -12 -62 -19l-1 24c22 14 62 39 89 61c54 -6 108 -77 165 -217 l141 -349c18 -34 28 -58 40 -70c16 -19 20 -19 25 -19c9 0 35 10 64 30l27 17"],58510:[711,12,738,28,714,"714 85c-102 -72 -142 -94 -172 -94c-20 0 -36 11 -43 28l-171 397c-108 -163 -145 -255 -206 -406c-29 -8 -45 -13 -65 -22l-29 22c47 80 203 331 285 439l-40 93c-24 58 -65 103 -97 103c-11 0 -45 -12 -67 -19l-1 24c24 14 66 39 95 61c59 -6 117 -77 177 -217 l152 -349c19 -34 30 -58 43 -70c17 -19 22 -19 27 -19c10 0 37 10 69 30l28 17"],58511:[711,12,640,-24,602,"602 85c-107 -72 -148 -94 -175 -94c-17 0 -29 11 -31 28l-60 397c-134 -163 -187 -255 -276 -406c-28 -8 -44 -13 -64 -22l-20 22c60 80 257 331 355 439l-14 93c-8 58 -34 103 -63 103c-9 0 -43 -12 -64 -19l5 24c24 14 68 39 99 61c50 -6 85 -77 107 -217l53 -349 c9 -34 14 -58 22 -70c11 -19 15 -19 20 -19c8 0 35 10 68 30l29 17"],58512:[711,12,706,-17,655,"655 85c-115 -72 -158 -94 -187 -94c-19 0 -31 11 -34 28l-64 397c-144 -163 -201 -255 -297 -406c-29 -8 -46 -13 -68 -22l-22 22c65 80 276 331 381 439l-15 93c-8 58 -36 103 -67 103c-10 0 -46 -12 -69 -19l5 24c27 14 74 39 106 61c55 -6 92 -77 115 -217l58 -349 c10 -34 14 -58 23 -70c12 -19 17 -19 21 -19c10 0 38 10 73 30l32 17"],58513:[718,19,688,21,667,"667 84c-11 -8 -15 -10 -28 -20c-81 -58 -130 -81 -174 -81c-21 0 -33 18 -45 42l-141 353c-64 -119 -109 -244 -157 -369c-32 -9 -43 -17 -69 -28l-32 27c73 157 138 252 238 419l-49 126c-18 45 -54 72 -78 76c-5 1 -10 1 -14 1c-13 0 -48 -14 -55 -17l-3 32 c23 14 65 39 108 71c11 1 22 2 27 2c34 0 71 -32 98 -77c22 -35 47 -105 70 -161l138 -342c16 -30 26 -52 38 -66c3 -4 11 -9 17 -9c13 0 29 10 64 32l28 17"],58514:[718,19,757,32,726,"726 84c-12 -8 -17 -10 -31 -20c-87 -58 -139 -81 -186 -81c-23 0 -36 18 -48 42l-152 353c-69 -119 -117 -244 -169 -369c-34 -9 -46 -17 -74 -28l-34 27c78 157 148 252 255 419l-53 126c-19 45 -57 72 -84 76c-5 1 -10 1 -14 1c-14 0 -52 -14 -59 -17l-4 32 c26 14 71 39 117 71c12 1 24 2 29 2c36 0 75 -32 105 -77c23 -35 50 -105 75 -161l148 -342c17 -30 28 -52 41 -66c3 -4 12 -9 18 -9c14 0 31 10 69 32l30 17"],58515:[718,19,657,-21,612,"612 84c-12 -8 -17 -10 -31 -20c-91 -58 -143 -81 -185 -81c-20 0 -27 18 -33 42l-53 353c-89 -119 -160 -244 -235 -369c-32 -9 -45 -17 -72 -28l-24 27c105 157 190 252 323 419l-17 126c-7 45 -34 72 -57 76c-4 1 -9 1 -13 1c-12 0 -49 -14 -56 -17l4 32 c26 14 72 39 120 71c11 1 22 2 26 2c33 0 60 -32 75 -77c13 -35 21 -105 30 -161l52 -342c8 -30 13 -52 21 -66c2 -4 8 -9 14 -9c12 0 30 10 69 32l30 17"],58516:[718,19,723,-14,666,"666 84c-13 -8 -18 -10 -34 -20c-97 -58 -153 -81 -197 -81c-23 0 -30 18 -36 42l-57 353c-95 -119 -172 -244 -253 -369c-34 -9 -47 -17 -77 -28l-26 27c114 157 205 252 348 419l-19 126c-7 45 -37 72 -61 76c-5 1 -9 1 -14 1c-13 0 -52 -14 -61 -17l5 32 c28 14 77 39 129 71c12 1 23 2 28 2c35 0 64 -32 81 -77c13 -35 22 -105 31 -161l56 -342c10 -30 14 -52 23 -66c2 -4 9 -9 15 -9c13 0 32 10 74 32l32 17"],58517:[482,276,702,49,664,"664 85c-97 -72 -134 -94 -164 -94c-22 0 -38 15 -43 40c-4 16 -5 38 -2 76l13 132c-24 -51 -44 -79 -80 -125c-61 -74 -124 -125 -158 -125c-4 0 -12 1 -27 4l35 -225c1 -13 -6 -23 -31 -32l-32 -12l-17 8l9 660c-1 11 -12 20 -23 20c-10 0 -21 -5 -50 -23l-32 -21 l-13 20l29 20c74 54 112 74 136 74c16 0 27 -11 32 -32c2 -12 3 -26 3 -42l-8 -271c-2 -26 -1 -37 4 -52c3 -17 9 -26 19 -26c47 0 124 74 171 166c24 46 36 113 39 189v51l74 17l10 -9l-20 -357c-3 -16 0 -32 1 -40c2 -10 9 -17 18 -17c14 0 39 11 65 27l25 17"],58518:[482,276,772,62,721,"721 85c-103 -72 -143 -94 -175 -94c-24 0 -41 15 -46 40c-5 16 -6 38 -2 76l13 132c-25 -51 -46 -79 -86 -125c-65 -74 -132 -125 -169 -125c-4 0 -12 1 -28 4l36 -225c2 -13 -6 -23 -33 -32l-34 -12l-19 8l10 660c-1 11 -12 20 -24 20c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21 l-13 20l30 20c80 54 121 74 147 74c17 0 29 -11 34 -32c3 -12 4 -26 4 -42l-9 -271c-2 -26 -1 -37 4 -52c4 -17 10 -26 21 -26c50 0 132 74 183 166c26 46 39 113 42 189v51l79 17l11 -9l-22 -357c-2 -16 0 -32 2 -40c2 -10 9 -17 19 -17c15 0 42 11 70 27l27 17"],58519:[482,276,670,45,608,"608 85c-108 -72 -149 -94 -177 -94c-21 0 -33 15 -31 40c-1 16 3 38 15 76l43 132c-35 -51 -60 -79 -105 -125c-75 -74 -147 -125 -180 -125c-3 0 -11 1 -24 4l-19 -225c-2 -13 -11 -23 -37 -32l-34 -12l-14 8l162 660c1 11 -7 20 -18 20c-9 0 -20 -5 -53 -23l-35 -21 l-8 20l32 20c84 54 124 74 147 74c15 0 24 -11 23 -32c0 -12 -3 -26 -6 -42l-71 -271c-8 -26 -9 -37 -8 -52c-1 -17 2 -26 12 -26c45 0 135 74 201 166c33 46 61 113 81 189l12 51l74 17l8 -9l-102 -357c-6 -16 -8 -32 -8 -40c-1 -10 4 -17 13 -17c13 0 40 11 68 27l28 17"],58520:[482,276,737,57,662,"662 85c-116 -72 -160 -94 -190 -94c-23 0 -35 15 -34 40c0 16 4 38 17 76l46 132c-38 -51 -64 -79 -113 -125c-81 -74 -158 -125 -193 -125c-3 0 -11 1 -26 4l-21 -225c-2 -13 -11 -23 -39 -32l-36 -12l-16 8l174 660c2 11 -7 20 -18 20s-23 -5 -58 -23l-38 -21l-8 20 l35 20c89 54 133 74 157 74c17 0 26 -11 25 -32c-1 -12 -3 -26 -7 -42l-75 -271c-9 -26 -11 -37 -10 -52c-1 -17 3 -26 14 -26c48 0 144 74 215 166c36 46 66 113 87 189l13 51l80 17l8 -9l-110 -357c-6 -16 -8 -32 -8 -40c-1 -10 5 -17 14 -17c14 0 43 11 74 27l30 17"],58521:[469,271,683,27,665,"665 88l-35 -26c-57 -46 -116 -79 -140 -79c-23 0 -44 17 -51 43c-2 16 -3 41 0 81l8 117c-68 -153 -142 -224 -244 -242l20 -205c2 -19 -26 -35 -87 -48l-13 9l16 398c1 15 1 29 1 42c7 99 8 156 3 175c-3 12 -14 23 -23 23c-5 0 -22 -8 -36 -16l-36 -21l-21 26l78 54 c45 31 89 50 120 50c20 0 33 -13 39 -35c7 -30 8 -47 2 -147l-6 -137c-3 -26 0 -49 3 -66c3 -8 13 -13 23 -13c33 0 80 53 118 131c36 78 48 169 33 245c38 0 74 5 121 18l13 -11l-16 -181c-5 -167 -7 -183 -6 -187c2 -7 9 -12 20 -12c16 0 37 9 57 25l20 17"],58522:[469,271,751,38,723,"723 88l-37 -26c-62 -46 -125 -79 -151 -79c-25 0 -47 17 -54 43c-3 16 -4 41 0 81l8 117c-73 -153 -152 -224 -261 -242l21 -205c2 -19 -29 -35 -94 -48l-13 9l17 398c1 15 1 29 1 42c7 99 9 156 3 175c-3 12 -15 23 -25 23c-5 0 -23 -8 -38 -16l-39 -21l-23 26l84 54 c48 31 96 50 129 50c21 0 36 -13 42 -35c7 -30 8 -47 2 -147l-7 -137c-3 -26 0 -49 3 -66c4 -8 14 -13 25 -13c36 0 86 53 127 131c39 78 51 169 35 245c41 0 80 5 130 18l14 -11l-17 -181c-5 -167 -8 -183 -6 -187c2 -7 9 -12 21 -12c17 0 40 9 61 25l22 17"],58523:[469,271,651,14,610,"610 88l-38 -26c-66 -46 -130 -79 -153 -79c-22 0 -37 17 -38 43c2 16 6 41 19 81l35 117c-101 -153 -187 -224 -289 -242l-29 -205c-2 -19 -33 -35 -93 -48l-10 9l107 398c5 15 8 29 11 42c29 99 44 156 43 175c0 12 -8 23 -17 23c-4 0 -22 -8 -37 -16l-40 -21l-14 26 l87 54c50 31 97 50 126 50c19 0 29 -13 29 -35c0 -30 -3 -47 -32 -147l-38 -137c-8 -26 -12 -49 -12 -66c1 -8 9 -13 19 -13c31 0 88 53 142 131c53 78 85 169 89 245c36 0 72 5 119 18l10 -11l-58 -181c-43 -167 -48 -183 -48 -187c0 -7 6 -12 15 -12c16 0 39 9 61 25 l23 17"],58524:[469,271,717,24,664,"664 88l-41 -26c-70 -46 -139 -79 -164 -79c-23 0 -40 17 -41 43c2 16 7 41 21 81l37 117c-108 -153 -201 -224 -310 -242l-31 -205c-2 -19 -35 -35 -100 -48l-11 9l115 398c5 15 9 29 12 42c31 99 47 156 46 175c0 12 -9 23 -18 23c-5 0 -24 -8 -40 -16l-43 -21l-14 26 l93 54c53 31 103 50 135 50c20 0 30 -13 31 -35c-1 -30 -4 -47 -34 -147l-41 -137c-9 -26 -13 -49 -13 -66c1 -8 9 -13 20 -13c34 0 95 53 153 131c57 78 91 169 95 245c38 0 77 5 128 18l10 -11l-61 -181c-46 -167 -53 -183 -52 -187c0 -7 6 -12 17 -12c16 0 40 9 64 25 l26 17"],58525:[482,12,591,9,532,"532 473c7 -35 -47 -188 -85 -277c-79 -192 -199 -207 -242 -208l-24 15c-5 19 -7 35 -10 57l-33 301c-3 29 -19 49 -35 49c-6 0 -11 -2 -22 -9l-56 -33l-16 18l83 56c51 33 62 40 78 40c20 0 32 -20 40 -62c12 -64 32 -275 37 -304c4 -27 6 -39 10 -63 c46 6 106 23 146 124c22 53 68 198 52 286c24 2 31 8 62 19"],58526:[482,12,653,19,580,"580 473c8 -35 -50 -188 -91 -277c-84 -192 -213 -207 -260 -208l-26 15c-5 19 -7 35 -10 57l-35 301c-4 29 -21 49 -38 49c-7 0 -12 -2 -24 -9l-60 -33l-17 18l89 56c55 33 67 40 84 40c21 0 34 -20 43 -62c12 -64 34 -275 39 -304c5 -27 6 -39 11 -63 c49 6 113 23 156 124c25 53 74 198 57 286c26 2 33 8 66 19"],58527:[482,12,564,55,573,"573 473c-2 -35 -88 -188 -145 -277c-120 -192 -237 -207 -279 -208l-19 15c0 19 1 35 4 57l38 301c4 29 -7 49 -22 49c-6 0 -11 -2 -23 -9l-61 -33l-11 18l92 56c56 33 68 40 84 40c18 0 26 -20 23 -62c-3 -64 -33 -275 -35 -304c-2 -27 -4 -39 -5 -63 c45 6 106 23 167 124c34 53 112 198 117 286c23 2 31 8 63 19"],58528:[482,12,624,68,624,"624 473c-1 -35 -94 -188 -155 -277c-129 -192 -255 -207 -300 -208l-21 15c0 19 2 35 5 57l41 301c4 29 -8 49 -24 49c-6 0 -11 -2 -25 -9l-65 -33l-12 18l99 56c60 33 73 40 90 40c20 0 28 -20 25 -62c-4 -64 -35 -275 -38 -304c-2 -27 -4 -39 -5 -63 c48 6 113 23 180 124c36 53 119 198 124 286c26 2 34 8 68 19"],58529:[469,17,601,0,548,"548 457c-7 -43 -30 -111 -66 -214c-20 -53 -76 -156 -125 -201c-54 -50 -100 -57 -162 -59l-21 12c-12 45 -22 98 -28 160l-16 197c-1 11 -12 18 -25 18c-23 0 -50 -13 -84 -41l-21 28l79 62c39 30 81 50 107 50c28 0 49 -24 57 -63c5 -24 8 -52 11 -80l11 -163 c4 -34 6 -64 13 -100c52 4 102 47 139 142c31 77 40 175 29 242c38 2 39 7 86 20"],58530:[469,17,664,9,597,"597 457c-7 -43 -32 -111 -71 -214c-21 -53 -81 -156 -134 -201c-58 -50 -107 -57 -173 -59l-23 12c-13 45 -24 98 -30 160l-17 197c-1 11 -14 18 -27 18c-25 0 -54 -13 -90 -41l-23 28l85 62c41 30 87 50 115 50c30 0 53 -24 62 -63c5 -24 8 -52 11 -80l12 -163 c4 -34 6 -64 13 -100c57 4 110 47 150 142c34 77 43 175 31 242c41 2 42 7 92 20"],58531:[469,17,574,39,585,"585 457c-17 -43 -54 -111 -113 -214c-31 -53 -108 -156 -166 -201c-62 -50 -108 -57 -167 -59l-18 12c0 45 2 98 11 160l30 197c2 11 -7 18 -19 18c-22 0 -51 -13 -89 -41l-15 28l90 62c44 30 89 50 114 50c26 0 41 -24 40 -63c-1 -24 -5 -52 -9 -80l-27 -163 c-4 -34 -9 -64 -11 -100c51 4 108 47 166 142c47 77 79 175 83 242c37 2 39 7 87 20"],58532:[469,17,634,51,637,"637 457c-18 -43 -58 -111 -121 -214c-33 -53 -116 -156 -178 -201c-67 -50 -116 -57 -179 -59l-20 12c0 45 2 98 12 160l33 197c1 11 -9 18 -22 18c-23 0 -54 -13 -95 -41l-16 28l97 62c47 30 95 50 122 50c28 0 44 -24 43 -63c-1 -24 -5 -52 -10 -80l-28 -163 c-5 -34 -10 -64 -12 -100c54 4 115 47 178 142c50 77 84 175 89 242c39 2 42 7 93 20"],58533:[482,11,895,59,834,"831 384c8 -42 2 -110 -16 -163c-22 -63 -60 -126 -101 -167c-46 -45 -90 -65 -140 -65c-65 0 -120 41 -143 103c-35 -29 -54 -49 -94 -71c-29 -16 -70 -32 -103 -32c-42 0 -71 14 -101 40c-46 39 -59 89 -70 147c-14 76 15 163 86 230c25 24 70 57 96 76l22 -18 c-10 -11 -28 -28 -39 -38c-83 -81 -95 -162 -77 -254c6 -30 20 -66 48 -89c22 -20 53 -33 86 -33c39 0 69 16 97 40c28 25 32 67 39 101l7 122l70 26l15 -14c-3 -17 -8 -31 -9 -48l-7 -77c-2 -26 1 -39 3 -54c13 -66 56 -107 113 -107c100 0 179 162 151 311 c-8 40 -29 63 -61 63c-11 0 -20 -3 -29 -9l-16 19l48 47c9 8 20 12 36 12c42 0 78 -40 89 -98"],58534:[482,11,980,73,905,"902 384c8 -42 1 -110 -18 -163c-23 -63 -64 -126 -109 -167c-49 -45 -95 -65 -150 -65c-70 0 -128 41 -153 103c-37 -29 -58 -49 -101 -71c-31 -16 -75 -32 -110 -32c-46 0 -77 14 -109 40c-49 39 -63 89 -75 147c-15 76 16 163 92 230c27 24 75 57 103 76l24 -18 c-10 -11 -30 -28 -42 -38c-89 -81 -102 -162 -83 -254c7 -30 21 -66 52 -89c24 -20 57 -33 93 -33c41 0 74 16 103 40c31 25 34 67 42 101l8 122l75 26l16 -14c-4 -17 -8 -31 -10 -48l-7 -77c-2 -26 0 -39 3 -54c14 -66 61 -107 121 -107c108 0 193 162 162 311 c-8 40 -30 63 -65 63c-12 0 -21 -3 -31 -9l-17 19l51 47c10 8 21 12 38 12c46 0 85 -40 97 -98"],58535:[482,11,854,56,838,"838 384c-2 -42 -24 -110 -54 -163c-35 -63 -86 -126 -135 -167c-54 -45 -100 -65 -148 -65c-62 0 -105 41 -113 103c-39 -29 -62 -49 -106 -71c-31 -16 -73 -32 -105 -32c-40 0 -64 14 -87 40c-34 39 -35 89 -32 147c4 76 52 163 134 230c30 24 81 57 110 76l16 -18 c-11 -11 -33 -28 -45 -38c-98 -81 -128 -162 -132 -254c-2 -30 3 -66 25 -89c16 -20 43 -33 74 -33c37 0 70 16 101 40c33 25 46 67 61 101l35 122l73 26l11 -14c-8 -17 -15 -31 -20 -48l-24 -77c-8 -26 -9 -39 -10 -54c-3 -66 29 -107 82 -107c96 0 209 162 216 311 c2 40 -12 63 -42 63c-11 0 -20 -3 -30 -9l-11 19l56 47c11 8 22 12 37 12c40 0 66 -40 63 -98"],58536:[482,11,935,69,908,"908 384c-2 -42 -25 -110 -57 -163c-38 -63 -92 -126 -145 -167c-58 -45 -107 -65 -159 -65c-67 0 -112 41 -121 103c-42 -29 -67 -49 -114 -71c-33 -16 -78 -32 -112 -32c-44 0 -70 14 -94 40c-37 39 -38 89 -35 147c4 76 56 163 145 230c31 24 86 57 117 76l18 -18 c-12 -11 -35 -28 -49 -38c-105 -81 -137 -162 -142 -254c-1 -30 4 -66 27 -89c18 -20 46 -33 80 -33c40 0 75 16 109 40c35 25 49 67 65 101l38 122l77 26l12 -14c-8 -17 -15 -31 -21 -48l-26 -77c-9 -26 -9 -39 -10 -54c-4 -66 31 -107 88 -107c103 0 224 162 232 311 c2 40 -13 63 -46 63c-12 0 -21 -3 -32 -9l-12 19l61 47c11 8 23 12 39 12c43 0 71 -40 67 -98"],58537:[469,17,894,54,839,"835 370c18 -91 -26 -221 -105 -307c-46 -51 -108 -80 -172 -80c-70 0 -122 35 -149 97c-30 -26 -40 -47 -74 -68c-29 -18 -58 -29 -93 -29c-42 0 -82 13 -110 39c-33 29 -61 85 -69 124c-28 140 22 196 66 249c26 30 69 57 97 74l43 -24c-15 -11 -31 -28 -44 -44 c-56 -68 -59 -140 -40 -235c9 -43 57 -109 113 -109c29 0 50 20 68 40c14 16 29 59 32 96c4 47 5 88 8 118c46 10 75 15 107 28l20 -12c-12 -59 -24 -139 -15 -181c13 -66 46 -100 95 -100s87 30 114 89c27 60 38 143 26 200c-6 31 -29 54 -55 54c-17 0 -30 -4 -39 -12 l-15 21c18 14 32 30 62 67c13 3 19 4 29 4c43 0 89 -46 100 -99"],58538:[469,17,978,68,909,"905 370c20 -91 -28 -221 -112 -307c-50 -51 -116 -80 -185 -80c-75 0 -131 35 -159 97c-33 -26 -44 -47 -80 -68c-31 -18 -63 -29 -100 -29c-45 0 -88 13 -119 39c-34 29 -64 85 -73 124c-30 140 23 196 71 249c28 30 74 57 104 74l46 -24c-16 -11 -33 -28 -47 -44 c-60 -68 -63 -140 -43 -235c9 -43 61 -109 122 -109c30 0 53 20 72 40c15 16 32 59 35 96c3 47 4 88 8 118c49 10 80 15 115 28l21 -12c-13 -59 -25 -139 -16 -181c14 -66 50 -100 102 -100c53 0 93 30 123 89c28 60 40 143 28 200c-7 31 -31 54 -60 54 c-18 0 -32 -4 -41 -12l-17 21c20 14 35 30 67 67c14 3 21 4 31 4c47 0 96 -46 107 -99"],58539:[469,17,853,50,837,"837 370c-3 -91 -75 -221 -170 -307c-56 -51 -121 -80 -182 -80c-67 0 -109 35 -120 97c-34 -26 -50 -47 -86 -68c-32 -18 -63 -29 -95 -29c-41 0 -76 13 -97 39c-24 29 -38 85 -36 124c6 140 66 196 120 249c32 30 79 57 110 74l35 -24c-17 -11 -36 -28 -52 -44 c-69 -68 -88 -140 -92 -235c-2 -43 29 -109 82 -109c28 0 52 20 74 40c17 16 42 59 53 96c14 47 24 88 34 118c46 10 75 15 109 28l16 -12c-25 -59 -55 -139 -56 -181c-3 -66 21 -100 67 -100c47 0 90 30 129 89c40 60 70 143 72 200c1 31 -15 54 -40 54 c-17 0 -30 -4 -40 -12l-10 21c21 14 38 30 75 67c13 3 19 4 28 4c42 0 75 -46 72 -99"],58540:[469,17,934,63,908,"908 370c-4 -91 -81 -221 -183 -307c-60 -51 -130 -80 -196 -80c-71 0 -116 35 -128 97c-37 -26 -53 -47 -93 -68c-33 -18 -66 -29 -102 -29c-43 0 -81 13 -103 39c-26 29 -41 85 -39 124c6 140 71 196 129 249c34 30 85 57 118 74l38 -24c-18 -11 -39 -28 -56 -44 c-74 -68 -95 -140 -99 -235c-2 -43 31 -109 88 -109c30 0 56 20 79 40c19 16 45 59 57 96c15 47 26 88 37 118c50 10 80 15 117 28l17 -12c-27 -59 -59 -139 -61 -181c-3 -66 23 -100 73 -100c51 0 96 30 139 89c42 60 74 143 76 200c2 31 -16 54 -43 54 c-17 0 -32 -4 -42 -12l-11 21c23 14 41 30 80 67c14 3 21 4 31 4c44 0 79 -46 77 -99"],58541:[482,11,574,71,501,"495 331c20 -101 -7 -215 -66 -274c-43 -42 -107 -68 -170 -68c-95 0 -158 57 -179 163c-25 122 7 223 88 281c45 32 95 49 144 49c95 0 164 -57 183 -151zM411 315c-17 84 -64 129 -134 129c-27 0 -52 -6 -65 -17c-48 -40 -68 -163 -45 -276c16 -79 64 -124 131 -124 c35 0 62 12 79 33c39 53 53 159 34 255"],58542:[482,11,634,86,547,"540 331c22 -101 -7 -215 -70 -274c-47 -42 -115 -68 -182 -68c-102 0 -170 57 -193 163c-26 122 7 223 94 281c48 32 103 49 155 49c102 0 176 -57 196 -151zM451 315c-19 84 -69 129 -144 129c-29 0 -56 -6 -70 -17c-51 -40 -73 -163 -48 -276c17 -79 68 -124 140 -124 c38 0 67 12 85 33c42 53 57 159 37 255"],58543:[482,11,548,67,505,"505 331c-4 -101 -57 -215 -127 -274c-50 -42 -117 -68 -177 -68c-90 0 -137 57 -133 163c5 122 58 223 149 281c50 32 102 49 149 49c90 0 143 -57 139 -151zM421 315c4 84 -30 129 -97 129c-26 0 -51 -6 -66 -17c-55 -40 -102 -163 -107 -276c-3 -79 32 -124 96 -124 c33 0 62 12 83 33c50 53 88 159 91 255"],58544:[482,11,606,82,551,"551 331c-4 -101 -60 -215 -135 -274c-55 -42 -126 -68 -191 -68c-97 0 -147 57 -142 163c5 122 62 223 159 281c54 32 110 49 160 49c97 0 153 -57 149 -151zM462 315c3 84 -34 129 -105 129c-28 0 -55 -6 -71 -17c-59 -40 -110 -163 -115 -276c-3 -79 35 -124 103 -124 c36 0 67 12 89 33c54 53 94 159 99 255"],58545:[469,17,608,55,551,"544 319c13 -63 8 -145 -14 -193c-17 -40 -72 -90 -131 -116c-42 -19 -85 -27 -137 -27c-112 0 -180 51 -200 152c-9 41 -9 88 0 137c10 65 41 108 104 147c53 33 113 50 174 50c110 0 185 -55 204 -150zM413 323c-13 62 -57 102 -112 102c-38 0 -67 -17 -87 -51 c-30 -50 -39 -154 -21 -244c13 -63 56 -103 114 -103c36 0 65 17 86 51c30 50 38 155 20 245"],58546:[469,17,671,68,600,"593 319c14 -63 8 -145 -14 -193c-19 -40 -78 -90 -141 -116c-45 -19 -91 -27 -148 -27c-120 0 -193 51 -214 152c-9 41 -10 88 -1 137c12 65 45 108 112 147c57 33 122 50 187 50c118 0 199 -55 219 -150zM452 323c-13 62 -61 102 -120 102c-40 0 -71 -17 -93 -51 c-32 -50 -42 -154 -22 -244c13 -63 60 -103 121 -103c40 0 71 17 93 51c32 50 41 155 21 245"],58547:[469,17,579,46,549,"549 319c-2 -63 -26 -145 -58 -193c-25 -40 -89 -90 -151 -116c-45 -19 -88 -27 -138 -27c-107 0 -159 51 -155 152c2 41 12 88 32 137c25 65 64 108 133 147c58 33 120 50 177 50c105 0 164 -55 160 -150zM425 323c2 62 -31 102 -83 102c-36 0 -67 -17 -95 -51 c-40 -50 -72 -154 -76 -244c-2 -63 30 -103 84 -103c35 0 66 17 94 51c40 50 72 155 76 245"],58548:[469,17,640,59,599,"599 319c-3 -63 -29 -145 -62 -193c-28 -40 -97 -90 -163 -116c-48 -19 -94 -27 -148 -27c-114 0 -171 51 -166 152c1 41 13 88 34 137c27 65 68 108 143 147c62 33 128 50 190 50c112 0 176 -55 172 -150zM465 323c3 62 -33 102 -89 102c-38 0 -72 -17 -101 -51 c-44 -50 -78 -154 -82 -244c-3 -63 32 -103 90 -103c38 0 71 17 101 51c43 50 78 155 81 245"],58549:[482,276,750,71,677,"673 331c20 -103 -30 -217 -121 -276c-39 -26 -90 -45 -142 -56l2 -258c-36 -5 -57 -10 -80 -17l-9 6l2 37l10 223c-7 -1 -14 -1 -21 -1c-134 0 -216 56 -237 163c-24 125 32 227 157 285c33 15 74 34 99 34c3 0 8 -1 14 -12c-5 -9 -4 -9 -14 -18c-22 -3 -41 -8 -53 -14 c-81 -42 -137 -164 -116 -276c14 -72 77 -115 170 -123l1 302c0 16 5 35 14 46c23 28 69 65 108 87c23 12 50 19 76 19c31 0 91 -57 112 -87c13 -19 24 -40 28 -64zM589 315c-10 53 -50 118 -81 118c-37 0 -68 -9 -78 -24c-24 -20 -21 -182 -19 -261l-1 -119 c34 5 63 16 84 31c70 53 113 158 95 255"],58550:[482,276,824,86,736,"732 331c21 -103 -33 -217 -130 -276c-43 -26 -96 -45 -153 -56l3 -258c-39 -5 -62 -10 -87 -17l-9 6l2 37l10 223c-7 -1 -14 -1 -21 -1c-144 0 -233 56 -255 163c-26 125 34 227 169 285c35 15 79 34 106 34c3 0 8 -1 14 -12c-5 -9 -4 -9 -14 -18c-24 -3 -44 -8 -58 -14 c-86 -42 -147 -164 -123 -276c14 -72 82 -115 182 -123l1 302c0 16 5 35 15 46c25 28 74 65 116 87c24 12 54 19 82 19c33 0 98 -57 120 -87c13 -19 25 -40 30 -64zM642 315c-11 53 -54 118 -87 118c-40 0 -73 -9 -85 -24c-25 -20 -21 -182 -20 -261l-1 -119 c37 5 68 16 91 31c75 53 121 158 102 255"],58551:[482,276,715,64,675,"675 331c-5 -103 -80 -217 -179 -276c-44 -26 -96 -45 -149 -56l-58 -258c-35 -5 -57 -10 -80 -17l-7 6l10 37l61 223c-6 -1 -13 -1 -19 -1c-128 0 -194 56 -189 163c7 125 84 227 216 285c35 15 78 34 102 34c3 0 8 -1 10 -12c-7 -9 -5 -9 -17 -18 c-22 -3 -41 -8 -54 -14c-86 -42 -168 -164 -174 -276c-3 -72 47 -115 134 -123l70 302c4 16 13 35 24 46c29 28 81 65 123 87c25 12 53 19 78 19c29 0 73 -57 86 -87c8 -19 13 -40 12 -64zM591 315c3 53 -20 118 -50 118c-36 0 -66 -9 -80 -24c-27 -20 -62 -182 -79 -261 l-28 -119c34 5 64 16 87 31c79 53 144 158 150 255"],58552:[482,276,786,79,734,"734 331c-6 -103 -86 -217 -193 -276c-47 -26 -103 -45 -160 -56l-61 -258c-38 -5 -62 -10 -86 -17l-8 6l11 37l66 223c-7 -1 -14 -1 -22 -1c-136 0 -207 56 -201 163c6 125 89 227 231 285c37 15 84 34 109 34c4 0 9 -1 12 -12c-8 -9 -7 -9 -19 -18 c-24 -3 -44 -8 -58 -14c-92 -42 -181 -164 -187 -276c-3 -72 50 -115 144 -123l75 302c5 16 14 35 26 46c31 28 87 65 132 87c27 12 56 19 83 19c32 0 79 -57 93 -87c8 -19 14 -40 13 -64zM644 315c3 53 -22 118 -54 118c-38 0 -71 -9 -86 -24c-29 -20 -66 -182 -84 -261 l-31 -119c36 5 69 16 94 31c85 53 155 158 161 255"],58553:[469,271,812,55,755,"751 317c13 -64 -4 -141 -34 -190c-24 -38 -99 -84 -178 -112c-28 -9 -57 -16 -87 -22l1 -3c-10 -143 -12 -179 -4 -240c-20 -2 -41 -5 -89 -14c-16 -4 -20 -5 -35 -7l-13 7c6 41 9 66 12 122l9 125c-164 0 -253 50 -273 152c-8 39 -5 83 9 131c20 66 59 106 146 146 c44 21 92 36 143 46c3 -3 7 -6 10 -10c-2 -12 -9 -26 -12 -32c-32 -9 -62 -23 -85 -44c-56 -51 -97 -154 -80 -242c11 -53 63 -89 145 -100l14 251c-1 9 2 36 2 40c19 41 55 65 118 107c56 36 71 41 117 41c62 0 144 -55 164 -152zM618 325c-9 46 -29 92 -60 92 c-42 0 -65 -11 -78 -39c-9 -21 -15 -188 -19 -257l-6 -86c35 8 65 23 91 45c57 50 90 157 72 245"],58554:[469,271,891,68,820,"816 317c13 -64 -5 -141 -37 -190c-26 -38 -106 -84 -191 -112c-30 -9 -62 -16 -94 -22l1 -3c-10 -143 -12 -179 -4 -240c-21 -2 -44 -5 -95 -14c-18 -4 -22 -5 -38 -7l-14 7c6 41 10 66 14 122l8 125c-175 0 -271 50 -293 152c-8 39 -5 83 10 131c22 66 64 106 157 146 c47 21 99 36 154 46c3 -3 7 -6 10 -10c-2 -12 -9 -26 -13 -32c-34 -9 -66 -23 -91 -44c-60 -51 -104 -154 -86 -242c12 -53 67 -89 156 -100l15 251c-1 9 2 36 2 40c21 41 59 65 127 107c60 36 76 41 125 41c67 0 155 -55 177 -152zM673 325c-10 46 -31 92 -64 92 c-46 0 -70 -11 -84 -39c-10 -21 -16 -188 -21 -257l-6 -86c37 8 70 23 97 45c62 50 97 157 78 245"],58555:[469,271,774,44,746,"746 317c-3 -64 -37 -141 -77 -190c-32 -38 -113 -84 -195 -112c-29 -9 -59 -16 -88 -22v-3c-42 -143 -52 -179 -59 -240c-20 -2 -41 -5 -88 -14c-17 -4 -21 -5 -35 -7l-11 7c15 41 24 66 40 122l37 125c-156 0 -229 50 -225 152c2 39 14 83 39 131c35 66 81 106 173 146 c47 21 96 36 147 46c2 -3 5 -6 7 -10c-5 -12 -14 -26 -19 -32c-33 -9 -64 -23 -91 -44c-65 -51 -128 -154 -132 -242c-2 -53 39 -89 115 -100l71 251c2 9 10 36 12 40c28 41 67 65 137 107c62 36 77 41 121 41c58 0 124 -55 121 -152zM621 325c2 46 -6 92 -36 92 c-40 0 -64 -11 -83 -39c-14 -21 -58 -188 -78 -257l-26 -86c36 8 68 23 97 45c66 50 122 157 126 245"],58556:[469,271,850,57,810,"810 317c-3 -64 -39 -141 -82 -190c-35 -38 -122 -84 -210 -112c-31 -9 -63 -16 -95 -22v-3c-45 -143 -56 -179 -63 -240c-21 -2 -44 -5 -94 -14c-18 -4 -23 -5 -38 -7l-11 7c15 41 25 66 42 122l40 125c-167 0 -246 50 -241 152c1 39 15 83 42 131c37 66 86 106 185 146 c50 21 104 36 158 46c2 -3 5 -6 8 -10c-6 -12 -16 -26 -21 -32c-35 -9 -68 -23 -97 -44c-71 -51 -138 -154 -142 -242c-3 -53 41 -89 123 -100l77 251c1 9 10 36 12 40c30 41 72 65 147 107c66 36 83 41 130 41c63 0 133 -55 130 -152zM676 325c2 46 -7 92 -38 92 c-44 0 -70 -11 -90 -39c-15 -21 -62 -188 -84 -257l-27 -86c38 8 72 23 104 45c71 50 131 157 135 245"],58557:[644,274,749,72,676,"672 317c21 -103 -27 -215 -116 -270c-40 -24 -90 -41 -142 -49l7 -259c-36 -3 -57 -7 -80 -13l-9 7l2 36l6 223c-7 -1 -14 0 -21 0c-134 6 -219 66 -240 174c-27 126 27 225 151 278c32 13 64 23 97 29l-6 139c33 11 62 21 82 32l16 -15c-8 -44 -11 -85 -11 -150 c6 1 13 1 20 0c130 -6 223 -67 244 -162zM587 306c-16 77 -80 124 -179 135l1 -53l3 -225l2 -106c0 -5 -1 -16 -1 -29c34 3 63 13 85 27c68 49 109 153 89 251zM337 30l-9 413c-22 -2 -40 -6 -52 -12c-79 -38 -134 -157 -110 -270c15 -73 66 -116 171 -131"],58558:[644,274,823,86,735,"730 317c23 -103 -28 -215 -124 -270c-43 -24 -97 -41 -152 -49l7 -259c-38 -3 -61 -7 -86 -13l-10 7l3 36l6 223c-8 -1 -15 0 -22 0c-144 6 -235 66 -258 174c-29 126 29 225 162 278c34 13 69 23 104 29l-6 139c36 11 66 21 87 32l18 -15c-9 -44 -11 -85 -11 -150 c6 1 13 1 20 0c140 -6 240 -67 262 -162zM639 306c-17 77 -86 124 -191 135l1 -53l2 -225l3 -106c0 -5 -2 -16 -2 -29c37 3 68 13 91 27c74 49 118 153 96 251zM371 30l-9 413c-24 -2 -43 -6 -57 -12c-85 -38 -144 -157 -118 -270c16 -73 71 -116 184 -131"],58559:[644,274,714,69,670,"670 317c-3 -103 -75 -215 -173 -270c-43 -24 -95 -41 -146 -49l-54 -259c-34 -3 -56 -7 -79 -13l-7 7l10 36l57 223c-6 -1 -13 0 -19 0c-126 6 -193 66 -189 174c4 126 79 225 209 278c33 13 66 23 99 29l27 139c34 11 63 21 84 32l12 -15c-18 -44 -29 -85 -44 -150 c5 1 12 1 18 0c123 -6 197 -67 195 -162zM587 306c2 77 -48 124 -139 135l-11 -53l-50 -225l-23 -106c-1 -5 -4 -16 -7 -29c33 3 63 13 86 27c77 49 141 153 144 251zM372 443c-21 -2 -39 -6 -53 -12c-84 -38 -164 -157 -167 -270c-3 -73 36 -116 133 -131"],58560:[644,274,785,84,728,"728 317c-3 -103 -80 -215 -185 -270c-47 -24 -103 -41 -157 -49l-58 -259c-37 -3 -60 -7 -85 -13l-7 7l11 36l61 223c-7 -1 -14 0 -21 0c-135 6 -207 66 -202 174c4 126 84 225 223 278c36 13 71 23 107 29l29 139c36 11 68 21 91 32l12 -15c-19 -44 -31 -85 -48 -150 c7 1 14 1 20 0c132 -6 212 -67 209 -162zM639 306c3 77 -51 124 -149 135l-12 -53l-54 -225l-24 -106c-1 -5 -5 -16 -8 -29c36 3 68 13 93 27c83 49 151 153 154 251zM409 443c-23 -2 -43 -6 -57 -12c-90 -38 -176 -157 -180 -270c-3 -73 39 -116 143 -131"],58561:[633,268,807,55,751,"745 304c15 -64 3 -143 -25 -192c-24 -36 -95 -79 -174 -104c-28 -7 -58 -13 -87 -18l2 -3c-4 -143 -5 -178 6 -240c-21 -1 -42 -3 -90 -10c-14 -3 -19 -4 -34 -5l-14 7c5 41 7 66 8 122l4 125c-164 7 -255 62 -279 165c-10 39 -9 83 4 130c17 66 54 104 140 140 c42 19 91 32 140 40c-2 78 -3 98 -10 124l-3 16c24 2 41 5 62 11l69 21l14 -12l-8 -116v-39c149 -7 253 -68 275 -162zM346 419c-32 -8 -60 -21 -83 -41c-54 -48 -90 -149 -70 -238c14 -54 68 -93 149 -107zM613 312c-12 54 -67 92 -145 107l-4 -253c-1 -14 -1 -30 -1 -48 l-2 -86c35 7 64 20 88 41c56 48 85 150 64 239"],58562:[633,268,885,68,815,"809 304c16 -64 3 -143 -27 -192c-26 -36 -102 -79 -187 -104c-30 -7 -61 -13 -93 -18l2 -3c-4 -143 -5 -178 6 -240c-22 -1 -44 -3 -96 -10c-16 -3 -21 -4 -37 -5l-14 7c5 41 7 66 8 122l4 125c-176 7 -274 62 -300 165c-10 39 -8 83 5 130c19 66 58 104 150 140 c46 19 98 32 151 40c-2 78 -4 98 -11 124l-4 16c26 2 45 5 67 11l75 21l14 -12l-8 -116v-39c160 -7 271 -68 295 -162zM381 419c-34 -8 -65 -21 -90 -41c-57 -48 -97 -149 -74 -238c14 -54 72 -93 159 -107zM667 312c-13 54 -72 92 -156 107l-3 -253c-2 -14 -2 -30 -2 -48 l-2 -86c38 7 69 20 95 41c60 48 91 150 68 239"],58563:[633,268,770,49,737,"737 304c-1 -64 -30 -143 -69 -192c-31 -36 -109 -79 -190 -104c-27 -7 -57 -13 -87 -18l2 -3c-37 -143 -46 -178 -50 -240c-20 -1 -40 -3 -88 -10c-15 -3 -19 -4 -34 -5l-11 7c14 41 22 66 36 122l32 125c-154 7 -229 62 -228 165c1 39 12 83 35 130 c32 66 75 104 165 140c45 19 95 32 144 40c16 78 19 98 19 124v16c23 2 40 5 61 11l72 21l10 -12l-34 -116l-9 -39c140 -7 225 -68 224 -162zM384 419c-32 -8 -63 -21 -89 -41c-62 -48 -121 -149 -122 -238c1 -54 43 -93 117 -107zM613 312c1 54 -43 92 -114 107l-61 -253 c-5 -14 -8 -30 -13 -48l-22 -86c36 7 66 20 94 41c64 48 115 150 116 239"],58564:[633,268,845,62,800,"800 304c-1 -64 -32 -143 -74 -192c-33 -36 -116 -79 -203 -104c-30 -7 -62 -13 -94 -18l2 -3c-39 -143 -49 -178 -54 -240c-21 -1 -43 -3 -94 -10c-16 -3 -21 -4 -36 -5l-12 7c15 41 23 66 38 122l35 125c-166 7 -246 62 -245 165c1 39 13 83 37 130 c34 66 81 104 178 140c48 19 102 32 154 40c17 78 21 98 20 124l1 16c25 2 43 5 66 11l76 21l11 -12l-37 -116l-10 -39c151 -7 242 -68 241 -162zM421 419c-34 -8 -67 -21 -95 -41c-67 -48 -130 -149 -131 -238c1 -54 46 -93 126 -107zM667 312c1 54 -46 92 -122 107 l-66 -253c-5 -14 -9 -30 -13 -48l-24 -86c38 7 71 20 100 41c70 48 124 150 125 239"],58565:[493,11,795,63,760,"760 55c-61 -53 -91 -66 -149 -66c-36 0 -83 13 -107 118c-14 64 10 245 15 307l-214 7c-23 -176 -58 -328 -81 -406l-78 -26l-12 9c63 127 91 196 134 424c-25 0 -45 1 -59 1c-65 0 -110 -3 -120 -63l-9 -7l-17 8c12 87 36 120 122 120l363 -9c29 0 57 1 71 2 c38 0 87 10 115 19l12 -12c-16 -24 -21 -26 -30 -47c-16 -6 -39 -16 -59 -16c-26 -3 -52 -4 -78 -4l-2 -206c0 -29 4 -56 10 -81c14 -62 36 -91 90 -91c20 0 47 23 45 21l24 17"],58566:[493,11,872,77,825,"825 55c-65 -53 -97 -66 -160 -66c-38 0 -88 13 -114 118c-16 64 10 245 16 307l-230 7c-25 -176 -63 -328 -87 -406l-84 -26l-13 9c67 127 98 196 143 424l-62 1c-70 0 -118 -3 -129 -63l-10 -7l-18 8c13 87 39 120 131 120l389 -9c31 0 62 1 77 2c40 0 93 10 124 19 l12 -12c-17 -24 -22 -26 -32 -47c-17 -6 -42 -16 -64 -16c-27 -3 -55 -4 -83 -4l-3 -206c0 -29 5 -56 11 -81c15 -62 39 -91 97 -91c21 0 51 23 48 21l26 17"],58567:[493,11,758,84,779,"779 481c-21 -24 -26 -26 -40 -47c-16 -6 -40 -16 -60 -16c-25 -3 -50 -4 -75 -4l-50 -206c-7 -29 -8 -56 -9 -81c-1 -62 14 -91 65 -91c19 0 50 23 48 21l26 17l9 -19c-70 -53 -101 -66 -157 -66c-34 0 -75 13 -74 118c1 64 66 245 85 307l-202 7 c-62 -176 -131 -328 -171 -406l-80 -26l-10 9c89 127 132 196 225 424c-22 0 -42 1 -55 1c-62 0 -105 -3 -129 -63l-10 -7l-15 8c32 87 63 120 145 120l343 -9c27 0 55 1 68 2c36 0 85 10 115 19"],58568:[493,11,832,99,845,"845 481c-22 -24 -27 -26 -42 -47c-18 -6 -44 -16 -65 -16c-26 -3 -53 -4 -80 -4l-54 -206c-7 -29 -9 -56 -10 -81c-1 -62 15 -91 70 -91c20 0 54 23 51 21l29 17l9 -19c-75 -53 -109 -66 -168 -66c-37 0 -81 13 -80 118c1 64 71 245 92 307l-217 7 c-67 -176 -141 -328 -184 -406l-86 -26l-11 9c96 127 142 196 242 424c-24 0 -45 1 -59 1c-67 0 -113 -3 -139 -63l-11 -7l-15 8c34 87 67 120 155 120l368 -9c30 0 59 1 74 2c38 0 91 10 122 19"],58569:[493,17,867,70,832,"832 469c-16 -24 -20 -29 -28 -55c-19 -10 -48 -22 -70 -27c-21 -6 -40 -8 -97 -8h-14c-4 -74 -17 -167 3 -250c13 -52 35 -82 88 -82c19 0 48 29 58 39l19 -30c-21 -20 -69 -73 -122 -73c-86 0 -150 44 -166 117c-15 62 3 210 24 279l-194 3c-21 -116 -41 -258 -75 -366 l-13 -6l-103 -27l-14 9c74 122 113 239 144 390l-65 1c-51 0 -61 0 -86 -48l-21 -4l-30 24c11 109 59 114 120 114l368 -4c39 0 101 5 142 8c36 2 80 11 111 20"],58570:[493,17,949,84,902,"902 469c-17 -24 -21 -29 -29 -55c-21 -10 -52 -22 -75 -27c-24 -6 -43 -8 -105 -8h-15c-4 -74 -18 -167 3 -250c15 -52 38 -82 95 -82c20 0 51 29 62 39l20 -30c-22 -20 -74 -73 -130 -73c-93 0 -161 44 -179 117c-15 62 3 210 26 279l-209 3 c-22 -116 -44 -258 -79 -366l-15 -6l-111 -27l-14 9c79 122 121 239 154 390l-70 1c-54 0 -65 0 -92 -48l-22 -4l-33 24c12 109 64 114 129 114l395 -4c42 0 109 5 153 8c38 2 86 11 119 20"],58571:[493,17,827,77,858,"858 469c-21 -24 -26 -29 -39 -55c-21 -10 -51 -22 -73 -27c-22 -6 -40 -8 -94 -8h-14c-21 -74 -55 -167 -55 -250c1 -52 14 -82 65 -82c18 0 52 29 64 39l11 -30c-25 -20 -83 -73 -133 -73c-81 0 -132 44 -131 117c1 62 51 210 88 279l-185 3 c-46 -116 -99 -258 -155 -366l-15 -6l-104 -27l-11 9c99 122 163 239 228 390l-62 1c-48 0 -58 0 -93 -48l-21 -4l-24 24c36 109 83 114 141 114l350 -4c37 0 97 5 137 8c35 2 79 11 111 20"],58572:[493,17,906,92,930,"930 469c-22 -24 -27 -29 -42 -55c-22 -10 -54 -22 -78 -27c-24 -6 -43 -8 -101 -8h-14c-24 -74 -60 -167 -60 -250c1 -52 16 -82 69 -82c20 0 57 29 70 39l11 -30c-26 -20 -88 -73 -142 -73c-88 0 -142 44 -141 117c1 62 55 210 94 279l-198 3 c-50 -116 -106 -258 -167 -366l-15 -6l-112 -27l-12 9c106 122 175 239 244 390l-66 1c-52 0 -62 0 -100 -48l-22 -4l-26 24c39 109 90 114 152 114l375 -4c40 0 104 5 147 8c37 2 85 11 119 20"],58573:[548,11,895,59,834,"831 384c8 -42 2 -110 -16 -163c-22 -63 -60 -126 -101 -167c-46 -45 -90 -65 -140 -65c-65 0 -120 41 -143 103c-35 -29 -54 -49 -94 -71c-29 -16 -70 -32 -103 -32c-42 0 -71 14 -101 40c-46 39 -59 89 -70 147c-14 76 15 163 86 230c25 24 70 57 96 76l22 -18 c-10 -11 -28 -28 -39 -38c-83 -81 -95 -162 -77 -254c6 -30 20 -66 48 -89c22 -20 53 -33 86 -33c39 0 69 16 97 40c28 25 32 67 39 101l7 122l70 26l15 -14c-3 -17 -8 -31 -9 -48l-7 -77c-2 -26 1 -39 3 -54c13 -66 56 -107 113 -107c100 0 179 162 151 311 c-18 94 -121 148 -260 148c-78 0 -185 -13 -160 -145c-4 -3 -13 -3 -18 -5c-12 -4 -23 -13 -35 -19c-13 73 23 140 97 182c40 22 96 37 149 37c169 0 274 -56 294 -164"],58574:[548,11,980,73,905,"902 384c8 -42 1 -110 -18 -163c-23 -63 -64 -126 -109 -167c-49 -45 -95 -65 -150 -65c-70 0 -128 41 -153 103c-37 -29 -58 -49 -101 -71c-31 -16 -75 -32 -110 -32c-46 0 -77 14 -109 40c-49 39 -63 89 -75 147c-15 76 16 163 92 230c27 24 75 57 103 76l24 -18 c-10 -11 -30 -28 -42 -38c-89 -81 -102 -162 -83 -254c7 -30 21 -66 52 -89c24 -20 57 -33 93 -33c41 0 74 16 103 40c31 25 34 67 42 101l8 122l75 26l16 -14c-4 -17 -8 -31 -10 -48l-7 -77c-2 -26 0 -39 3 -54c14 -66 61 -107 121 -107c108 0 193 162 162 311 c-19 94 -130 148 -279 148c-83 0 -199 -13 -171 -145c-5 -3 -14 -3 -20 -5c-13 -4 -25 -13 -37 -19c-15 73 24 140 104 182c42 22 103 37 159 37c182 0 295 -56 317 -164"],58575:[548,11,854,56,838,"838 384c-2 -42 -24 -110 -54 -163c-35 -63 -86 -126 -135 -167c-54 -45 -100 -65 -148 -65c-62 0 -105 41 -113 103c-39 -29 -62 -49 -106 -71c-31 -16 -73 -32 -105 -32c-40 0 -64 14 -87 40c-34 39 -35 89 -32 147c4 76 52 163 134 230c30 24 81 57 110 76l16 -18 c-11 -11 -33 -28 -45 -38c-98 -81 -128 -162 -132 -254c-2 -30 3 -66 25 -89c16 -20 43 -33 74 -33c37 0 70 16 101 40c33 25 46 67 61 101l35 122l73 26l11 -14c-8 -17 -15 -31 -20 -48l-24 -77c-8 -26 -9 -39 -10 -54c-3 -66 29 -107 82 -107c96 0 209 162 216 311 c5 94 -81 148 -213 148c-74 0 -179 -13 -186 -145c-4 -3 -13 -3 -18 -5c-13 -4 -25 -13 -37 -19c3 73 53 140 134 182c43 22 100 37 150 37c161 0 248 -56 243 -164"],58576:[548,11,935,69,908,"908 384c-2 -42 -25 -110 -57 -163c-38 -63 -92 -126 -145 -167c-58 -45 -107 -65 -159 -65c-67 0 -112 41 -121 103c-42 -29 -67 -49 -114 -71c-33 -16 -78 -32 -112 -32c-44 0 -70 14 -94 40c-37 39 -38 89 -35 147c4 76 56 163 145 230c31 24 86 57 117 76l18 -18 c-12 -11 -35 -28 -49 -38c-105 -81 -137 -162 -142 -254c-1 -30 4 -66 27 -89c18 -20 46 -33 80 -33c40 0 75 16 109 40c35 25 49 67 65 101l38 122l77 26l12 -14c-8 -17 -15 -31 -21 -48l-26 -77c-9 -26 -9 -39 -10 -54c-4 -66 31 -107 88 -107c103 0 224 162 232 311 c5 94 -87 148 -229 148c-79 0 -192 -13 -199 -145c-5 -3 -15 -3 -21 -5c-13 -4 -26 -13 -39 -19c4 73 57 140 144 182c46 22 107 37 161 37c173 0 266 -56 260 -164"],58577:[559,17,895,54,839,"836 370c18 -91 -27 -221 -106 -307c-46 -51 -108 -80 -172 -80c-73 0 -123 36 -149 97c-30 -26 -40 -47 -74 -68c-29 -18 -58 -29 -93 -29c-42 0 -82 13 -110 39c-33 29 -61 85 -69 124c-28 140 22 196 66 249c26 30 69 57 97 74l43 -24c-15 -11 -31 -28 -44 -44 c-56 -68 -59 -140 -40 -235c9 -43 57 -109 113 -109c29 0 50 20 68 40c14 16 29 59 32 96c4 47 5 88 8 118c46 10 75 15 107 28l20 -12c-12 -59 -24 -139 -15 -181c13 -66 47 -105 96 -105s86 35 113 94c27 60 39 143 28 200c-19 91 -120 161 -250 161 c-115 0 -180 -22 -154 -153c-6 -8 -15 -4 -27 -8c-23 -8 -38 -23 -58 -34c-17 82 33 166 97 206c38 23 89 52 184 52c148 0 265 -69 289 -189"],58578:[559,17,980,68,910,"906 370c20 -91 -29 -221 -113 -307c-50 -51 -116 -80 -185 -80c-78 0 -131 36 -159 97c-33 -26 -44 -47 -80 -68c-31 -18 -63 -29 -100 -29c-45 0 -88 13 -119 39c-34 29 -64 85 -73 124c-30 140 23 196 71 249c28 30 74 57 104 74l46 -24c-16 -11 -33 -28 -47 -44 c-60 -68 -63 -140 -43 -235c9 -43 61 -109 122 -109c30 0 53 20 72 40c15 16 32 59 35 96c3 47 4 88 8 118c49 10 80 15 115 28l21 -12c-13 -59 -25 -139 -16 -181c14 -66 51 -105 103 -105c53 0 92 35 122 94c28 60 41 143 29 200c-19 91 -128 161 -268 161 c-123 0 -193 -22 -165 -153c-7 -8 -16 -4 -29 -8c-25 -8 -40 -23 -62 -34c-18 82 35 166 104 206c41 23 96 52 198 52c158 0 284 -69 309 -189"],58579:[559,17,854,50,838,"838 370c-3 -91 -76 -221 -171 -307c-56 -51 -121 -80 -182 -80c-70 0 -109 36 -120 97c-34 -26 -50 -47 -86 -68c-32 -18 -63 -29 -95 -29c-41 0 -76 13 -97 39c-24 29 -38 85 -36 124c6 140 66 196 120 249c32 30 79 57 110 74l35 -24c-17 -11 -36 -28 -52 -44 c-69 -68 -88 -140 -92 -235c-2 -43 29 -109 82 -109c28 0 52 20 74 40c17 16 42 59 53 96c14 47 24 88 34 118c46 10 75 15 109 28l16 -12c-25 -59 -55 -139 -56 -181c-3 -66 20 -105 67 -105s90 35 129 94c40 60 71 143 73 200c4 91 -76 161 -200 161 c-109 0 -177 -22 -182 -153c-8 -8 -16 -4 -28 -8c-24 -8 -41 -23 -63 -34c3 82 70 166 140 206c41 23 97 52 188 52c140 0 235 -69 230 -189"],58580:[559,17,935,63,909,"909 370c-4 -91 -82 -221 -184 -307c-60 -51 -130 -80 -196 -80c-75 0 -116 36 -128 97c-37 -26 -53 -47 -93 -68c-33 -18 -66 -29 -102 -29c-43 0 -81 13 -103 39c-26 29 -41 85 -39 124c6 140 71 196 129 249c34 30 85 57 118 74l38 -24c-18 -11 -39 -28 -56 -44 c-74 -68 -95 -140 -99 -235c-2 -43 31 -109 88 -109c30 0 56 20 79 40c19 16 45 59 57 96c15 47 26 88 37 118c50 10 80 15 117 28l17 -12c-27 -59 -59 -139 -61 -181c-3 -66 23 -105 73 -105s96 35 139 94c42 60 75 143 78 200c4 91 -82 161 -216 161 c-117 0 -189 -22 -195 -153c-8 -8 -16 -4 -29 -8c-26 -8 -45 -23 -68 -34c3 82 75 166 150 206c45 23 104 52 201 52c151 0 254 -69 248 -189"],58581:[646,276,759,16,698,"695 384c8 -42 2 -110 -17 -163c-21 -63 -46 -110 -89 -150c-48 -46 -100 -66 -144 -74l1 -256c-35 -5 -57 -10 -80 -17l-9 6l2 37l9 222h-10c-115 0 -211 63 -225 132c-1 8 -3 17 -3 25l5 228c0 5 0 13 -1 18c-2 11 -12 20 -23 20s-21 -5 -51 -23l-32 -21l-12 20l28 20 c76 54 114 74 138 74c16 0 28 -12 31 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-7 -209c-1 -19 0 -38 3 -53c15 -80 97 -100 158 -105l-6 569c33 12 61 24 82 36l15 -15c-10 -54 -13 -103 -13 -197l-3 -194v-198c107 13 224 95 184 308c-8 40 -30 63 -62 63c-11 0 -20 -3 -29 -9l-16 19l48 47 c9 8 20 12 36 12c42 0 78 -40 89 -98"],58582:[646,276,833,26,759,"756 384c8 -42 1 -110 -19 -163c-22 -63 -49 -110 -95 -150c-52 -46 -108 -66 -155 -74l1 -256c-38 -5 -61 -10 -86 -17l-10 6l3 37l9 222h-11c-123 0 -226 63 -241 132c-1 8 -3 17 -4 25l6 228c1 5 0 13 -1 18c-2 11 -13 20 -25 20c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21l-13 20 l31 20c81 54 122 74 148 74c17 0 29 -12 33 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-8 -209c-1 -19 1 -38 4 -53c16 -80 104 -100 169 -105l-6 569c35 12 66 24 88 36l17 -15c-11 -54 -15 -103 -15 -197l-3 -194v-198c115 13 241 95 197 308c-8 40 -31 63 -66 63c-12 0 -21 -3 -31 -9 l-18 19l52 47c10 8 21 12 38 12c46 0 85 -40 97 -98"],58583:[646,276,724,62,708,"708 384c-2 -42 -24 -110 -54 -163c-35 -63 -70 -110 -119 -150c-57 -46 -112 -66 -155 -74l-58 -256c-35 -5 -57 -10 -80 -17l-8 6l11 37l60 222h-10c-109 0 -187 63 -183 132c0 8 1 17 2 25l58 228c2 5 3 13 3 18c1 11 -6 20 -17 20c-10 0 -21 -5 -54 -23l-36 -21 l-6 20l31 20c85 54 126 74 149 74c15 0 23 -12 22 -31c0 -13 -3 -27 -7 -43l-55 -209c-5 -19 -9 -38 -9 -53c-4 -80 69 -100 125 -105l126 569c35 12 65 24 87 36l11 -15c-22 -54 -36 -103 -58 -197l-48 -194l-46 -198c106 13 236 95 247 308c2 40 -14 63 -44 63 c-11 0 -20 -3 -30 -9l-11 19l57 47c10 8 21 12 36 12c41 0 66 -40 63 -98"],58584:[646,276,796,76,769,"769 384c-2 -42 -25 -110 -58 -163c-37 -63 -74 -110 -128 -150c-61 -46 -119 -66 -165 -74l-63 -256c-38 -5 -61 -10 -86 -17l-8 6l11 37l64 222h-10c-117 0 -200 63 -197 132c1 8 1 17 3 25l62 228c2 5 3 13 4 18c0 11 -8 20 -19 20s-23 -5 -58 -23l-38 -21l-7 20 l33 20c91 54 135 74 160 74c16 0 25 -12 24 -31c-1 -13 -4 -27 -8 -43l-59 -209c-6 -19 -9 -38 -10 -53c-4 -80 74 -100 135 -105l135 569c37 12 69 24 94 36l12 -15c-24 -54 -40 -103 -63 -197l-52 -194l-49 -198c113 13 253 95 265 308c2 40 -15 63 -47 63 c-12 0 -22 -3 -33 -9l-11 19l61 47c11 8 22 12 39 12c43 0 70 -40 67 -98"],58585:[636,271,814,5,759,"756 370c18 -91 -30 -219 -118 -290c-38 -38 -92 -69 -155 -84c-2 -104 -9 -222 -5 -246c-21 -2 -42 -5 -89 -14c-16 -4 -21 -5 -35 -7l-13 7c5 41 9 65 12 121c3 43 8 85 10 129c-81 3 -228 22 -251 137c-4 21 1 56 1 70c8 89 11 140 7 161c-2 10 -10 16 -23 16 c-11 0 -24 -3 -35 -10l-37 -21l-20 26l79 54c47 31 92 50 123 50c19 0 34 -13 38 -35c6 -29 5 -48 -5 -147c-10 -94 -10 -124 -6 -141c11 -57 73 -87 133 -100l20 414c3 75 -1 96 -6 122l-3 16c25 3 42 7 63 14l70 24l14 -12c-7 -58 -11 -86 -13 -116l-19 -340l-7 -125 c57 10 104 40 147 93c42 52 53 142 41 199c-6 31 -29 54 -55 54c-17 0 -30 -4 -39 -12l-15 21c18 14 32 30 62 67c13 3 20 4 29 4c43 0 89 -46 100 -99"],58586:[636,271,892,14,824,"820 370c20 -91 -31 -219 -126 -290c-40 -38 -99 -69 -166 -84c-2 -104 -10 -222 -6 -246c-22 -2 -44 -5 -95 -14c-18 -4 -23 -5 -38 -7l-14 7c6 41 10 65 14 121c3 43 8 85 10 129c-87 3 -244 22 -269 137c-5 21 0 56 1 70c8 89 12 140 7 161c-2 10 -11 16 -24 16 c-12 0 -26 -3 -39 -10l-39 -21l-22 26l86 54c50 31 98 50 131 50c21 0 36 -13 41 -35c6 -29 6 -48 -5 -147c-11 -94 -10 -124 -7 -141c12 -57 79 -87 143 -100l22 414c2 75 -1 96 -6 122l-4 16c27 3 45 7 67 14l76 24l15 -12c-7 -58 -12 -86 -14 -116l-21 -340l-8 -125 c62 10 112 40 159 93c45 52 56 142 44 199c-6 31 -31 54 -59 54c-19 0 -33 -4 -42 -12l-17 21c21 14 36 30 67 67c14 3 21 4 31 4c47 0 96 -46 107 -99"],58587:[636,271,775,46,762,"762 370c-4 -91 -79 -219 -179 -290c-45 -38 -104 -69 -167 -84c-26 -104 -60 -222 -62 -246c-20 -2 -41 -5 -88 -14c-16 -4 -21 -5 -35 -7l-11 7c15 41 24 65 40 121c13 43 28 85 39 129c-76 3 -211 22 -207 137c1 21 14 56 18 70c27 89 42 140 43 161 c1 10 -6 16 -18 16c-10 0 -24 -3 -36 -10l-40 -21l-13 26l88 54c52 31 99 50 129 50c18 0 29 -13 28 -35c-2 -29 -7 -48 -39 -147c-31 -94 -38 -124 -39 -141c-2 -57 50 -87 104 -100l115 414c20 75 22 96 23 122l1 16c24 3 41 7 62 14l73 24l11 -12 c-20 -58 -31 -86 -40 -116l-97 -340l-36 -125c57 10 109 40 162 93c52 52 83 142 86 199c1 31 -15 54 -40 54c-17 0 -30 -4 -40 -12l-10 21c21 14 38 30 74 67c14 3 20 4 29 4c41 0 74 -46 72 -99"],58588:[636,271,851,58,827,"827 370c-4 -91 -84 -219 -192 -290c-48 -38 -111 -69 -179 -84c-28 -104 -65 -222 -67 -246c-21 -2 -43 -5 -94 -14c-18 -4 -23 -5 -38 -7l-11 7c16 41 25 65 43 121c13 43 29 85 42 129c-82 3 -228 22 -222 137c0 21 14 56 18 70c30 89 46 140 47 161 c0 10 -7 16 -19 16s-26 -3 -39 -10l-43 -21l-15 26l95 54c55 31 107 50 138 50c20 0 31 -13 30 -35c-1 -29 -7 -48 -41 -147c-34 -94 -41 -124 -42 -141c-2 -57 54 -87 112 -100l123 414c21 75 23 96 25 122v16c26 3 45 7 68 14l78 24l11 -12c-21 -58 -33 -86 -43 -116 l-104 -340l-38 -125c61 10 116 40 174 93c56 52 89 142 92 199c1 31 -17 54 -43 54c-18 0 -32 -4 -43 -12l-11 21c23 14 41 30 80 67c14 3 22 4 31 4c44 0 80 -46 77 -99"],58589:[482,276,619,92,547,"542 331c19 -103 -10 -217 -72 -276c-43 -41 -105 -66 -166 -66c-57 0 -102 19 -133 57l-9 -1c1 -51 12 -127 26 -197c8 -40 16 -78 24 -107c-31 -4 -52 -9 -79 -17l-19 8c-6 104 -22 259 -22 364c1 61 6 122 23 181c7 24 16 49 29 71c17 36 43 66 78 89 c44 30 91 45 140 45c94 0 162 -57 180 -151zM458 316c-16 84 -62 128 -134 128c-27 0 -51 -6 -64 -17c-48 -40 -69 -163 -48 -276c15 -79 62 -124 130 -124c35 0 62 12 79 33c40 53 55 159 37 256"],58590:[482,276,683,108,597,"591 331c21 -103 -11 -217 -77 -276c-46 -41 -113 -66 -178 -66c-62 0 -110 19 -144 57l-9 -1c2 -51 14 -127 28 -197c8 -40 17 -78 26 -107c-34 -4 -56 -9 -85 -17l-20 8c-7 104 -24 259 -24 364c1 61 6 122 25 181c7 24 17 49 30 71c19 36 47 66 84 89 c48 30 98 45 151 45c100 0 173 -57 193 -151zM500 316c-17 84 -65 128 -143 128c-29 0 -55 -6 -69 -17c-51 -40 -74 -163 -51 -276c16 -79 66 -124 140 -124c37 0 66 12 84 33c43 53 59 159 39 256"],58591:[482,276,591,3,550,"550 331c-6 -103 -60 -217 -133 -276c-50 -41 -115 -66 -173 -66c-55 0 -93 19 -114 57l-9 -1c-10 -51 -17 -127 -20 -197c-2 -40 -3 -78 -2 -107c-31 -4 -52 -9 -80 -17l-16 8c19 104 39 259 64 364c15 61 33 122 63 181c13 24 27 49 44 71c25 36 57 66 95 89 c50 30 97 45 144 45c89 0 141 -57 137 -151zM466 316c4 84 -29 128 -97 128c-26 0 -51 -6 -65 -17c-56 -40 -104 -163 -110 -276c-4 -79 30 -124 95 -124c33 0 62 12 83 33c50 53 89 159 94 256"],58592:[482,276,653,13,599,"599 331c-5 -103 -64 -217 -142 -276c-54 -41 -124 -66 -186 -66c-59 0 -100 19 -122 57l-10 -1c-11 -51 -18 -127 -22 -197c-2 -40 -3 -78 -2 -107c-33 -4 -55 -9 -85 -17l-17 8c19 104 42 259 68 364c16 61 36 122 68 181c13 24 29 49 47 71c27 36 61 66 102 89 c53 30 104 45 155 45c96 0 151 -57 146 -151zM509 316c5 84 -30 128 -104 128c-28 0 -54 -6 -70 -17c-59 -40 -111 -163 -117 -276c-5 -79 32 -124 102 -124c35 0 66 12 88 33c54 53 96 159 101 256"],58593:[469,271,641,85,586,"580 320c13 -64 7 -143 -13 -193c-15 -38 -65 -84 -121 -112c-43 -21 -92 -32 -145 -32c-44 0 -81 7 -110 20c4 -41 13 -91 22 -137c8 -38 20 -91 28 -118c-20 -2 -42 -3 -89 -12c-16 -4 -21 -5 -35 -7l-12 7l-9 127c-7 81 -9 166 -10 234c-1 58 6 99 22 159 c15 59 42 109 93 152c54 38 109 61 179 61c106 0 182 -56 200 -149zM449 322c-13 64 -56 103 -114 103c-37 0 -66 -18 -87 -53c-29 -51 -37 -154 -19 -242c13 -63 56 -103 113 -103c38 0 68 18 88 53c29 50 37 154 19 242"],58594:[469,271,707,101,639,"632 320c14 -64 7 -143 -14 -193c-16 -38 -70 -84 -129 -112c-48 -21 -99 -32 -157 -32c-47 0 -86 7 -117 20c4 -41 13 -91 23 -137c8 -38 22 -91 30 -118c-22 -2 -45 -3 -96 -12c-17 -4 -22 -5 -37 -7l-13 7l-10 127c-8 81 -10 166 -11 234c0 58 7 99 24 159 c17 59 45 109 100 152c58 38 117 61 192 61c114 0 195 -56 215 -149zM491 322c-13 64 -60 103 -122 103c-40 0 -71 -18 -93 -53c-31 -51 -40 -154 -21 -242c14 -63 60 -103 122 -103c40 0 72 18 94 53c31 50 39 154 20 242"],58595:[469,271,612,-4,584,"584 320c-3 -64 -27 -143 -58 -193c-23 -38 -81 -84 -140 -112c-47 -21 -95 -32 -147 -32c-41 0 -75 7 -99 20c-6 -41 -9 -91 -11 -137c-2 -38 -2 -91 -1 -118c-20 -2 -40 -3 -88 -12c-16 -4 -20 -5 -35 -7l-9 7l20 127c12 81 30 166 45 234c13 58 29 99 58 159 c28 59 65 109 124 152c60 38 118 61 184 61c102 0 160 -56 157 -149zM459 322c3 64 -29 103 -85 103c-35 0 -67 -18 -95 -53c-39 -51 -70 -154 -74 -242c-3 -63 30 -103 84 -103c36 0 68 18 96 53c39 50 71 154 74 242"],58596:[469,271,675,5,636,"636 320c-3 -64 -29 -143 -62 -193c-25 -38 -88 -84 -151 -112c-50 -21 -102 -32 -157 -32c-44 0 -80 7 -107 20c-6 -41 -10 -91 -12 -137c-1 -38 -1 -91 0 -118c-21 -2 -44 -3 -94 -12c-18 -4 -23 -5 -38 -7l-10 7l22 127c13 81 32 166 48 234c14 58 31 99 62 159 c30 59 70 109 133 152c65 38 127 61 198 61c109 0 172 -56 168 -149zM502 322c3 64 -31 103 -91 103c-37 0 -72 -18 -102 -53c-42 -51 -76 -154 -80 -242c-2 -63 32 -103 91 -103c38 0 73 18 103 53c42 50 75 154 79 242"],58597:[482,276,633,91,560,"560 -242l-48 -34l-13 4c0 9 -1 17 -2 23c-4 23 -28 38 -48 53c-49 38 -101 25 -188 75c-39 22 -137 78 -164 215c-12 62 -3 124 14 183c7 24 16 49 29 71c17 36 44 66 78 89c45 30 91 45 140 45c94 0 162 -57 180 -151c20 -103 -10 -217 -72 -276 c-42 -41 -105 -66 -165 -66c-58 0 -103 19 -134 57l-9 -1l14 -30c89 -135 201 -158 228 -158c8 0 32 -3 49 -3c51 0 100 -35 109 -78c1 -5 2 -11 2 -18zM454 316c-16 84 -61 128 -133 128c-28 0 -52 -6 -64 -17c-49 -40 -70 -163 -48 -276c15 -79 61 -124 130 -124 c34 0 62 12 78 33c41 53 56 159 37 256"],58598:[482,276,698,107,610,"610 -242l-52 -34l-13 4c0 9 -1 17 -2 23c-5 23 -30 38 -52 53c-53 38 -108 25 -202 75c-41 22 -147 78 -175 215c-13 62 -4 124 15 183c7 24 17 49 31 71c18 36 46 66 83 89c48 30 98 45 151 45c101 0 174 -57 193 -151c21 -103 -11 -217 -77 -276 c-46 -41 -113 -66 -178 -66c-62 0 -110 19 -143 57l-10 -1l15 -30c95 -135 215 -158 245 -158c8 0 34 -3 52 -3c55 0 108 -35 117 -78c1 -5 2 -11 2 -18zM497 316c-17 84 -66 128 -143 128c-30 0 -55 -6 -69 -17c-52 -40 -75 -163 -52 -276c17 -79 66 -124 140 -124 c37 0 66 12 84 33c43 53 60 159 40 256"],58599:[482,276,603,70,546,"546 331c-5 -103 -60 -217 -132 -276c-50 -41 -116 -66 -173 -66c-55 0 -93 19 -114 57l-9 -1l6 -30c53 -135 155 -158 181 -158c8 0 29 -3 46 -3c49 0 87 -35 85 -78c0 -5 0 -11 -2 -18l-54 -34l-11 4c2 9 3 17 4 23c1 23 -18 38 -34 53c-38 38 -90 25 -162 75 c-31 22 -112 78 -106 215c3 62 26 124 56 183c12 24 27 49 44 71c25 36 57 66 95 89c49 30 97 45 144 45c89 0 141 -57 136 -151zM463 316c4 84 -29 128 -98 128c-26 0 -50 -6 -65 -17c-55 -40 -104 -163 -109 -276c-4 -79 30 -124 95 -124c33 0 62 12 82 33 c51 53 90 159 95 256"],58600:[482,276,666,85,596,"596 331c-6 -103 -65 -217 -143 -276c-53 -41 -124 -66 -186 -66c-58 0 -99 19 -122 57l-9 -1l6 -30c58 -135 166 -158 195 -158c8 0 31 -3 49 -3c52 0 94 -35 91 -78c0 -5 0 -11 -2 -18l-58 -34l-11 4c1 9 3 17 3 23c2 23 -19 38 -35 53c-42 38 -97 25 -174 75 c-34 22 -121 78 -114 215c3 62 27 124 60 183c13 24 28 49 47 71c26 36 61 66 102 89c53 30 104 45 154 45c96 0 152 -57 147 -151zM506 316c4 84 -31 128 -104 128c-29 0 -55 -6 -70 -17c-60 -40 -112 -163 -118 -276c-4 -79 32 -124 102 -124c35 0 66 12 89 33 c54 53 96 159 101 256"],58601:[469,271,631,86,576,"570 320c13 -64 7 -143 -13 -193c-15 -38 -66 -84 -121 -112c-44 -21 -82 -32 -146 -32c-13 0 -53 0 -68 5c69 -84 129 -90 148 -92c15 -2 30 -3 44 -3c57 0 114 -41 125 -93c1 -5 1 -9 3 -29l-60 -42l-36 12l-3 18c-1 7 -1 14 -1 17c-3 14 -16 26 -30 32l-6 5 c-17 11 -41 19 -59 24c-34 9 -73 20 -112 45c-34 22 -113 78 -141 221c-12 59 -10 101 6 161c24 66 41 101 91 144c54 37 109 61 179 61c106 0 181 -56 200 -149zM439 322c-13 64 -56 103 -114 103c-37 0 -67 -18 -87 -53c-29 -51 -37 -154 -19 -242 c12 -63 56 -103 113 -103c38 0 67 18 88 53c29 50 37 154 19 242"],58602:[469,271,696,101,628,"621 320c14 -64 7 -143 -14 -193c-16 -38 -70 -84 -130 -112c-47 -21 -87 -32 -156 -32c-15 0 -58 0 -74 5c75 -84 139 -90 159 -92c16 -2 33 -3 47 -3c62 0 123 -41 134 -93c2 -5 2 -9 4 -29l-64 -42l-39 12l-4 18c0 7 0 14 -1 17c-3 14 -16 26 -31 32l-7 5 c-19 11 -44 19 -63 24c-37 9 -78 20 -120 45c-37 22 -122 78 -152 221c-13 59 -11 101 7 161c25 66 43 101 97 144c58 37 117 61 192 61c114 0 195 -56 215 -149zM480 322c-13 64 -60 103 -122 103c-40 0 -71 -18 -93 -53c-31 -51 -40 -154 -21 -242 c13 -63 60 -103 122 -103c40 0 72 18 94 53c31 50 39 154 20 242"],58603:[469,271,602,69,574,"574 320c-3 -64 -27 -143 -57 -193c-24 -38 -82 -84 -141 -112c-47 -21 -85 -32 -147 -32c-13 0 -51 0 -64 5c47 -84 102 -90 120 -92c14 -2 28 -3 41 -3c55 0 100 -41 98 -93c-1 -5 -1 -9 -4 -29l-67 -42l-31 12l1 18c1 7 2 14 3 17c0 14 -9 26 -21 32l-5 5 c-14 11 -34 19 -50 24c-31 9 -65 20 -97 45c-27 22 -89 78 -83 221c2 59 14 101 44 161c37 66 62 101 119 144c60 37 118 61 184 61c102 0 161 -56 157 -149zM450 322c2 64 -30 103 -86 103c-34 0 -67 -18 -94 -53c-40 -51 -71 -154 -75 -242c-2 -63 30 -103 84 -103 c36 0 69 18 96 53c39 50 71 154 75 242"],58604:[469,271,665,83,625,"625 320c-3 -64 -29 -143 -61 -193c-25 -38 -88 -84 -151 -112c-50 -21 -92 -32 -157 -32c-14 0 -55 0 -69 5c50 -84 109 -90 128 -92c15 -2 30 -3 44 -3c59 0 107 -41 105 -93c0 -5 -1 -9 -4 -29l-72 -42l-33 12l1 18c1 7 3 14 3 17c0 14 -10 26 -22 32l-6 5 c-15 11 -37 19 -54 24c-32 9 -69 20 -103 45c-30 22 -96 78 -90 221c3 59 15 101 47 161c41 66 67 101 128 144c65 37 127 61 198 61c109 0 172 -56 168 -149zM492 322c3 64 -32 103 -92 103c-37 0 -72 -18 -101 -53c-42 -51 -76 -154 -80 -242c-3 -63 32 -103 90 -103 c39 0 73 18 103 53c42 50 76 154 80 242"],58605:[494,11,686,71,670,"670 482c-18 -24 -21 -29 -30 -50c-17 -6 -41 -14 -61 -14c-25 0 -57 0 -95 2c5 -11 10 -23 12 -36c8 -42 1 -110 -18 -163c-21 -63 -59 -126 -101 -167c-46 -45 -89 -65 -139 -65c-75 0 -135 38 -159 163s11 227 97 285c44 30 90 45 140 45l104 -3l121 -1 c38 0 89 7 118 16zM427 356c-15 78 -79 88 -148 88c-28 0 -52 -6 -65 -17c-47 -39 -70 -157 -48 -276c13 -66 54 -112 110 -112c101 0 180 168 151 317"],58606:[494,11,755,86,728,"728 482c-18 -24 -22 -29 -31 -50c-19 -6 -44 -14 -66 -14c-27 0 -62 0 -103 2c6 -11 11 -23 14 -36c8 -42 0 -110 -20 -163c-22 -63 -63 -126 -108 -167c-49 -45 -96 -65 -150 -65c-80 0 -144 38 -170 163c-25 125 11 227 104 285c48 30 96 45 150 45l112 -3l130 -1 c41 0 96 7 127 16zM468 356c-16 78 -85 88 -160 88c-29 0 -55 -6 -69 -17c-51 -39 -75 -157 -51 -276c14 -66 57 -112 118 -112c108 0 192 168 162 317"],58607:[494,11,654,67,706,"706 482c-22 -24 -26 -29 -39 -50c-18 -6 -42 -14 -62 -14c-24 0 -54 0 -90 2c2 -11 4 -23 3 -36c-2 -42 -25 -110 -55 -163c-34 -63 -85 -126 -134 -167c-55 -45 -100 -65 -148 -65c-71 0 -120 38 -113 163c6 125 62 227 158 285c49 30 96 45 143 45l98 -3l116 -1 c36 0 86 7 116 16zM446 356c4 78 -54 88 -121 88c-26 0 -50 -6 -65 -17c-54 -39 -104 -157 -110 -276c-3 -66 25 -112 79 -112c96 0 210 168 217 317"],58608:[494,11,721,81,767,"767 482c-23 -24 -28 -29 -42 -50c-19 -6 -45 -14 -66 -14c-26 0 -59 0 -97 2c3 -11 4 -23 4 -36c-3 -42 -27 -110 -59 -163c-38 -63 -92 -126 -145 -167c-58 -45 -107 -65 -159 -65c-76 0 -128 38 -121 163c6 125 67 227 169 285c53 30 103 45 155 45l105 -3l124 -1 c39 0 93 7 125 16zM488 356c4 78 -58 88 -130 88c-28 0 -54 -6 -70 -17c-58 -39 -111 -157 -117 -276c-4 -66 27 -112 84 -112c103 0 225 168 233 317"],58609:[482,17,739,68,705,"705 458c-16 -24 -20 -29 -28 -55c-20 -6 -46 -15 -67 -15c-12 0 -28 -2 -47 -2c-20 0 -43 2 -57 3c2 -7 5 -14 5 -19c22 -91 -16 -221 -91 -307c-44 -51 -104 -80 -169 -80c-83 0 -152 57 -176 152c-8 39 -8 83 -2 131c8 66 31 106 89 146c49 36 109 57 186 57 c10 0 23 -1 39 -2c0 0 17 -2 61 -2h118c36 0 87 8 118 17zM432 334c-15 64 -69 91 -128 91c-36 0 -65 -18 -85 -53c-26 -51 -30 -159 -10 -247c12 -48 53 -78 95 -78c49 0 85 29 109 88c25 59 33 142 19 199"],58610:[482,17,812,82,766,"766 458c-17 -24 -21 -29 -30 -55c-22 -6 -49 -15 -72 -15c-13 0 -30 -2 -51 -2s-45 2 -61 3c2 -7 6 -14 6 -19c23 -91 -17 -221 -98 -307c-47 -51 -112 -80 -181 -80c-89 0 -163 57 -189 152c-9 39 -9 83 -2 131c8 66 33 106 95 146c53 36 117 57 199 57 c11 0 25 -1 42 -2c0 0 19 -2 67 -2h126c38 0 93 8 127 17zM473 334c-16 64 -75 91 -137 91c-40 0 -70 -18 -91 -53c-28 -51 -33 -159 -11 -247c12 -48 56 -78 102 -78c53 0 91 29 116 88c27 59 36 142 21 199"],58611:[482,17,706,60,734,"734 458c-21 -24 -25 -29 -39 -55c-21 -6 -47 -15 -68 -15c-10 0 -26 -2 -45 -2c-18 0 -40 2 -54 3c1 -7 3 -14 2 -19c-1 -91 -67 -221 -159 -307c-53 -51 -118 -80 -179 -80c-79 0 -131 57 -132 152c1 39 11 83 28 131c23 66 54 106 119 146c55 36 117 57 190 57 c9 0 21 -1 36 -2c0 0 16 -2 59 -2h112c34 0 85 8 116 17zM446 334c1 64 -45 91 -101 91c-35 0 -66 -18 -93 -53c-37 -51 -66 -159 -67 -247c0 -48 32 -78 72 -78c47 0 88 29 124 88c38 59 65 142 65 199"],58612:[482,17,776,73,797,"797 458c-22 -24 -27 -29 -41 -55c-23 -6 -51 -15 -73 -15c-12 0 -29 -2 -49 -2s-42 2 -57 3c0 -7 2 -14 1 -19c-1 -91 -72 -221 -170 -307c-57 -51 -127 -80 -192 -80c-86 0 -142 57 -143 152c2 39 13 83 31 131c24 66 58 106 127 146c60 36 126 57 204 57 c11 0 23 -1 39 -2c0 0 17 -2 63 -2h120c37 0 91 8 125 17zM488 334c1 64 -49 91 -108 91c-38 0 -72 -18 -100 -53c-40 -51 -71 -159 -72 -247c0 -48 34 -78 78 -78c50 0 93 29 133 88s69 142 69 199"],58613:[482,226,561,60,512,"508 9c7 -35 9 -85 -24 -130c-40 -57 -110 -105 -174 -105c-52 0 -101 35 -109 78c-1 5 -2 11 -2 18l48 34l13 -4c0 -9 1 -17 1 -22c7 -35 43 -62 83 -62c51 0 100 39 113 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -29 52 -68 52c-35 0 -126 -10 -153 -10c-91 0 -149 51 -168 147 c-19 105 4 210 57 259c54 49 124 87 185 87c60 0 120 -11 151 -11c2 -5 4 -8 4 -13c-5 -10 -9 -34 -8 -39c-4 -1 -33 -1 -48 -1c-10 0 -44 5 -55 8c-21 6 -44 12 -71 12c-35 0 -63 -13 -83 -29c-49 -38 -70 -142 -49 -250c16 -79 55 -119 119 -119c37 0 115 10 148 10 c24 0 58 -2 77 -18c8 -6 13 -14 14 -23"],58614:[482,226,620,74,558,"554 9c8 -35 10 -85 -25 -130c-43 -57 -118 -105 -187 -105c-55 0 -108 35 -117 78c-1 5 -2 11 -2 18l51 34l14 -4c0 -9 1 -17 1 -22c7 -35 47 -62 90 -62c54 0 107 39 121 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -32 52 -74 52c-36 0 -135 -10 -163 -10c-98 0 -161 51 -181 147 c-20 105 4 210 62 259s133 87 198 87s129 -11 162 -11c2 -5 5 -8 5 -13c-6 -10 -10 -34 -9 -39c-5 -1 -36 -1 -51 -1c-12 0 -48 5 -59 8c-24 6 -48 12 -77 12c-38 0 -67 -13 -89 -29c-53 -38 -75 -142 -53 -250c17 -79 59 -119 128 -119c40 0 124 10 159 10 c26 0 62 -2 83 -18c8 -6 13 -14 14 -23"],58615:[482,226,534,51,505,"505 458c-8 -10 -16 -34 -16 -39c-5 -1 -32 -1 -46 -1c-10 0 -42 5 -51 8c-19 6 -40 12 -65 12c-33 0 -63 -13 -86 -29c-56 -38 -99 -142 -105 -250c-3 -79 25 -119 86 -119c36 0 112 10 144 10c23 0 54 -2 69 -18c6 -6 9 -14 8 -23c-2 -35 -11 -85 -53 -130 c-52 -57 -129 -105 -190 -105c-49 0 -88 35 -86 78c0 5 1 11 2 18l54 34l11 -4c-2 -9 -3 -17 -4 -22c-2 -35 27 -62 65 -62c48 0 104 39 133 110c2 8 4 14 4 21c2 34 -16 52 -53 52c-33 0 -122 -10 -147 -10c-88 0 -131 51 -127 147c6 105 52 210 115 259 c62 49 138 87 196 87c57 0 111 -11 141 -11c1 -5 2 -8 1 -13"],58616:[482,226,592,65,552,"552 458c-9 -10 -18 -34 -18 -39c-5 -1 -34 -1 -50 -1c-10 0 -44 5 -54 8c-21 6 -43 12 -69 12c-37 0 -68 -13 -93 -29c-60 -38 -107 -142 -113 -250c-3 -79 27 -119 93 -119c38 0 120 10 154 10c25 0 58 -2 74 -18c7 -6 9 -14 8 -23c-1 -35 -11 -85 -57 -130 c-55 -57 -138 -105 -203 -105c-53 0 -95 35 -92 78c0 5 0 11 2 18l58 34l11 -4c-2 -9 -3 -17 -4 -22c-2 -35 29 -62 70 -62c52 0 112 39 143 110c2 8 4 14 4 21c2 34 -17 52 -57 52c-35 0 -131 -10 -158 -10c-94 0 -141 51 -135 147c6 105 55 210 122 259 c68 49 148 87 210 87s121 -11 152 -11c1 -5 3 -8 2 -13"],58617:[469,232,550,63,516,"512 9c8 -35 7 -66 -18 -117c-30 -60 -96 -124 -173 -124c-40 0 -80 17 -103 44c-13 14 -19 27 -27 53l63 40l22 -6c0 -7 1 -16 2 -19c8 -42 26 -66 71 -66c41 0 98 56 82 134c-6 29 -24 45 -47 45c-32 0 -112 -10 -147 -10c-86 0 -150 54 -167 136c-14 72 -6 167 18 213 c15 28 48 57 103 88c65 39 96 49 142 49c34 0 36 -6 64 -8c18 -1 27 -4 63 -4l6 -18c-6 -10 -7 -38 -6 -44c-16 -4 -47 -4 -62 -4c-11 0 -48 5 -58 8c-19 5 -37 7 -53 8c-42 -3 -71 -26 -85 -68c-15 -47 -18 -141 -5 -199c10 -55 52 -90 107 -90c26 0 71 10 103 10 c28 0 67 -7 87 -25c9 -9 17 -18 18 -26"],58618:[469,232,609,76,564,"559 9c9 -35 8 -66 -19 -117c-32 -60 -104 -124 -186 -124c-43 0 -86 17 -110 44c-15 14 -21 27 -30 53l68 40l23 -6c0 -7 1 -16 2 -19c9 -42 29 -66 77 -66c44 0 105 56 88 134c-6 29 -26 45 -50 45c-35 0 -121 -10 -159 -10c-92 0 -161 54 -179 136 c-15 72 -6 167 20 213c16 28 51 57 110 88c70 39 103 49 152 49c37 0 40 -6 69 -8c20 -1 30 -4 68 -4l6 -18c-6 -10 -7 -38 -6 -44c-17 -4 -51 -4 -67 -4c-12 0 -51 5 -62 8c-20 5 -40 7 -57 8c-45 -3 -76 -26 -91 -68c-16 -47 -19 -141 -6 -199c11 -55 57 -90 116 -90 c28 0 76 10 110 10c30 0 72 -7 94 -25c9 -9 18 -18 19 -26"],58619:[469,232,525,50,502,"502 439c-8 -10 -15 -38 -16 -44c-16 -4 -45 -4 -60 -4c-10 0 -44 5 -53 8c-17 5 -33 7 -49 8c-41 -3 -73 -26 -96 -68c-25 -47 -50 -141 -51 -199c-3 -55 29 -90 81 -90c25 0 70 10 101 10c26 0 61 -7 77 -25c6 -9 12 -18 11 -26c0 -35 -9 -66 -45 -117 c-42 -60 -120 -124 -193 -124c-38 0 -72 17 -88 44c-10 14 -12 27 -14 53l70 40l19 -6c-2 -7 -3 -16 -2 -19c-2 -42 9 -66 52 -66c39 0 107 56 109 134c2 29 -12 45 -34 45c-30 0 -109 -10 -143 -10c-81 0 -130 54 -127 136c3 72 33 167 66 213c21 28 59 57 119 88 c71 39 103 49 146 49c33 0 34 -6 60 -8c17 -1 25 -4 59 -4"],58620:[469,232,582,63,548,"548 439c-8 -10 -16 -38 -17 -44c-17 -4 -49 -4 -64 -4c-12 0 -48 5 -58 8c-17 5 -35 7 -51 8c-44 -3 -79 -26 -104 -68c-27 -47 -54 -141 -55 -199c-3 -55 31 -90 87 -90c27 0 75 10 108 10c28 0 66 -7 83 -25c7 -9 13 -18 12 -26c0 -35 -9 -66 -48 -117 c-45 -60 -129 -124 -207 -124c-41 0 -78 17 -95 44c-10 14 -13 27 -15 53l75 40l21 -6c-2 -7 -3 -16 -3 -19c-2 -42 11 -66 56 -66c42 0 115 56 118 134c1 29 -14 45 -37 45c-33 0 -117 -10 -153 -10c-88 0 -140 54 -137 136c3 72 35 167 71 213c22 28 64 57 128 88 c76 39 110 49 157 49c35 0 36 -6 63 -8c19 -1 27 -4 64 -4"],58621:[493,11,660,46,618,"618 481c-17 -24 -21 -26 -30 -47c-17 -6 -40 -16 -61 -16c-25 -3 -53 -4 -79 -4l-75 2l-11 -208c-2 -29 1 -56 6 -81c12 -62 33 -91 87 -91c20 0 45 21 45 21l25 17l12 -19c-62 -53 -92 -66 -151 -66c-35 0 -81 13 -101 118c-13 66 20 255 27 312l-116 4 c-66 0 -111 -3 -123 -63l-9 -7l-18 8c17 87 41 120 127 120c50 0 184 -9 248 -9c28 0 57 1 70 2c38 0 88 10 117 19"],58622:[493,11,727,59,673,"673 481c-18 -24 -23 -26 -32 -47c-19 -6 -44 -16 -66 -16c-27 -3 -57 -4 -85 -4l-80 2l-13 -208c-1 -29 2 -56 7 -81c13 -62 36 -91 94 -91c21 0 48 21 48 21l26 17l14 -19c-66 -53 -99 -66 -162 -66c-38 0 -87 13 -109 118c-14 66 21 255 29 312l-125 4 c-70 0 -118 -3 -132 -63l-9 -7l-19 8c18 87 44 120 136 120c54 0 197 -9 266 -9c31 0 61 1 76 2c40 0 94 10 125 19"],58623:[493,11,629,84,657,"657 481c-22 -24 -26 -26 -39 -47c-18 -6 -42 -16 -62 -16c-25 -3 -51 -4 -77 -4l-70 2l-60 -208c-8 -29 -11 -56 -12 -81c-3 -62 10 -91 62 -91c18 0 48 21 48 21l27 17l7 -19c-71 -53 -103 -66 -159 -66c-34 0 -74 13 -69 118c3 66 78 255 98 312l-110 4 c-62 0 -106 -3 -132 -63l-10 -7l-15 8c36 87 67 120 149 120c48 0 173 -9 234 -9c27 0 55 1 68 2c36 0 85 10 115 19"],58624:[493,11,694,100,715,"715 481c-24 -24 -29 -26 -43 -47c-19 -6 -45 -16 -66 -16c-27 -3 -55 -4 -82 -4l-76 2l-64 -208c-8 -29 -12 -56 -13 -81c-4 -62 11 -91 66 -91c20 0 52 21 52 21l29 17l8 -19c-76 -53 -111 -66 -171 -66c-36 0 -80 13 -74 118c3 66 83 255 105 312l-118 4 c-67 0 -113 -3 -141 -63l-11 -7l-16 8c38 87 72 120 160 120c51 0 185 -9 251 -9c29 0 58 1 72 2c39 0 92 10 124 19"],58625:[493,17,694,44,658,"658 469c-17 -24 -21 -29 -30 -55c-19 -10 -50 -22 -70 -27c-23 -6 -41 -8 -98 -8h-54c-9 -74 -25 -167 -9 -250c11 -52 32 -82 84 -82c20 0 49 29 61 39l18 -30c-23 -20 -73 -73 -125 -73c-86 0 -148 44 -162 117c-13 63 12 213 36 281l-126 2c-50 0 -61 0 -89 -48 l-17 -6l-33 26c16 109 65 114 125 114l215 -4c39 0 101 5 143 8c35 2 80 11 111 20"],58626:[493,17,763,57,716,"716 469c-19 -24 -23 -29 -33 -55c-20 -10 -53 -22 -75 -27c-25 -6 -44 -8 -105 -8h-58c-10 -74 -27 -167 -9 -250c11 -52 33 -82 90 -82c21 0 53 29 65 39l19 -30c-24 -20 -78 -73 -134 -73c-92 0 -158 44 -174 117c-14 63 13 213 39 281l-135 2c-54 0 -65 0 -96 -48 l-18 -6l-35 26c17 109 69 114 134 114l231 -4c41 0 108 5 153 8c37 2 86 11 119 20"],58627:[493,17,662,81,692,"692 469c-22 -24 -26 -29 -41 -55c-20 -10 -52 -22 -73 -27c-24 -6 -41 -8 -96 -8h-51c-26 -74 -62 -167 -66 -250c-2 -52 11 -82 61 -82c19 0 54 29 67 39l10 -30c-26 -20 -86 -73 -136 -73c-82 0 -130 44 -127 117c2 63 61 213 100 281l-120 2c-48 0 -58 0 -96 -48 l-18 -6l-25 26c41 109 88 114 146 114l203 -4c37 0 98 5 138 8c34 2 79 11 111 20"],58628:[493,17,729,97,752,"752 469c-23 -24 -28 -29 -44 -55c-22 -10 -56 -22 -79 -27c-25 -6 -43 -8 -102 -8h-55c-28 -74 -67 -167 -71 -250c-2 -52 12 -82 66 -82c20 0 57 29 72 39l10 -30c-28 -20 -92 -73 -146 -73c-88 0 -140 44 -136 117c2 63 65 213 107 281l-129 2c-51 0 -62 0 -102 -48 l-19 -6l-27 26c43 109 94 114 156 114l218 -4c40 0 105 5 148 8c36 2 85 11 119 20"],58629:[711,11,584,73,510,"501 489c29 -151 -10 -316 -71 -403c-43 -60 -107 -97 -167 -97c-96 0 -148 77 -178 236c-35 184 11 335 97 420c44 45 90 66 139 66c94 0 154 -83 180 -222zM427 319c-21 8 -53 11 -131 11c-81 0 -112 -3 -134 -12c0 -32 4 -64 10 -95c23 -119 50 -196 119 -196 c34 0 62 18 79 49c26 52 51 142 57 243zM428 382c-1 28 -4 57 -10 85c-23 124 -46 206 -118 206c-27 0 -52 -8 -65 -23c-34 -42 -66 -150 -73 -268c22 -7 56 -10 134 -10c75 0 110 3 132 10"],58630:[711,11,645,87,557,"547 489c31 -151 -11 -316 -77 -403c-45 -60 -114 -97 -179 -97c-103 0 -158 77 -191 236c-38 184 12 335 104 420c48 45 97 66 150 66c101 0 165 -83 193 -222zM468 319c-23 8 -58 11 -141 11c-87 0 -120 -3 -144 -12c1 -32 5 -64 11 -95c25 -119 54 -196 128 -196 c36 0 66 18 84 49c29 52 56 142 62 243zM469 382c-1 28 -5 57 -11 85c-25 124 -49 206 -127 206c-29 0 -56 -8 -70 -23c-36 -42 -70 -150 -78 -268c24 -7 60 -10 144 -10c81 0 118 3 142 10"],58631:[711,11,556,88,547,"547 489c-7 -151 -83 -316 -161 -403c-54 -60 -124 -97 -181 -97c-92 0 -123 77 -115 236c9 184 88 335 189 420c53 45 102 66 149 66c89 0 126 -83 119 -222zM438 319c-18 8 -49 11 -123 11c-77 0 -107 -3 -130 -12c-7 -32 -11 -64 -13 -95c-5 -119 3 -196 68 -196 c33 0 63 18 87 49c37 52 82 142 111 243zM464 467c6 124 3 206 -65 206c-27 0 -52 -8 -68 -23c-41 -42 -97 -150 -131 -268c19 -7 51 -10 125 -10c72 0 106 3 128 10c6 28 9 57 11 85"],58632:[711,11,616,104,597,"597 489c-8 -151 -89 -316 -173 -403c-59 -60 -133 -97 -195 -97c-98 0 -132 77 -123 236c9 184 95 335 203 420c56 45 109 66 159 66c96 0 136 -83 129 -222zM479 319c-19 8 -52 11 -131 11c-84 0 -115 -3 -140 -12c-8 -32 -12 -64 -14 -95c-6 -119 3 -196 73 -196 c35 0 68 18 93 49c40 52 88 142 119 243zM507 467c6 124 4 206 -70 206c-28 0 -55 -8 -73 -23c-44 -42 -103 -150 -140 -268c21 -7 54 -10 134 -10c77 0 114 3 137 10c6 28 10 57 12 85"],58633:[695,17,619,63,558,"548 188c-12 -56 -59 -116 -113 -157c-40 -32 -87 -48 -141 -48c-117 0 -186 66 -216 217c-12 58 -17 123 -14 194c5 98 26 157 81 217c51 56 113 84 183 84c106 0 187 -83 215 -221c18 -95 20 -212 5 -286zM430 309c-9 13 -28 19 -59 19h-119c-32 0 -50 -6 -59 -19 c4 -40 9 -80 17 -116c18 -94 61 -166 119 -166c37 0 65 27 82 79c14 44 23 117 19 203zM424 383c-3 33 -7 64 -13 94c-19 95 -63 174 -121 174c-37 0 -65 -27 -82 -79c-13 -39 -19 -106 -18 -179c6 -8 24 -15 63 -15h120c25 0 42 1 51 5"],58634:[695,17,683,77,608,"598 188c-13 -56 -64 -116 -122 -157c-43 -32 -94 -48 -151 -48c-126 0 -200 66 -232 217c-13 58 -18 123 -15 194c5 98 28 157 87 217c55 56 121 84 196 84c114 0 201 -83 231 -221c20 -95 22 -212 6 -286zM471 309c-10 13 -30 19 -63 19h-128c-34 0 -54 -6 -63 -19 c3 -40 9 -80 17 -116c20 -94 66 -166 128 -166c40 0 70 27 89 79c15 44 24 117 20 203zM465 383c-3 33 -8 64 -14 94c-20 95 -68 174 -131 174c-39 0 -69 -27 -87 -79c-14 -39 -21 -106 -20 -179c7 -8 26 -15 67 -15h129c27 0 46 1 56 5"],58635:[695,17,591,76,583,"583 474c-4 -95 -29 -212 -61 -286c-24 -56 -83 -116 -143 -157c-46 -32 -95 -48 -146 -48c-111 0 -162 66 -156 217c3 58 13 123 32 194c27 98 61 157 128 217c61 56 127 84 193 84c101 0 159 -83 153 -221zM438 309c-6 13 -22 19 -51 19h-114c-30 0 -49 -6 -61 -19 c-6 -40 -9 -80 -11 -116c-4 -94 20 -166 75 -166c36 0 69 27 97 79c24 44 48 117 65 203zM459 477c4 95 -20 174 -75 174c-35 0 -68 -27 -96 -79c-22 -39 -43 -106 -59 -179c4 -8 19 -15 56 -15h115c24 0 40 1 50 5c5 33 8 64 9 94"],58636:[695,17,653,91,635,"635 474c-4 -95 -31 -212 -65 -286c-26 -56 -89 -116 -154 -157c-50 -32 -102 -48 -157 -48c-119 0 -174 66 -167 217c3 58 14 123 34 194c29 98 66 157 138 217c65 56 136 84 207 84c109 0 171 -83 164 -221zM480 309c-7 13 -24 19 -56 19h-121c-33 0 -53 -6 -66 -19 c-6 -40 -10 -80 -12 -116c-4 -94 22 -166 81 -166c38 0 73 27 104 79c25 44 52 117 70 203zM502 477c4 95 -21 174 -81 174c-37 0 -73 -27 -103 -79c-23 -39 -46 -106 -63 -179c4 -8 20 -15 60 -15h123c26 0 43 1 54 5c5 33 9 64 10 94"],58637:[711,11,653,26,609,"609 459c-1 -7 -4 -16 -7 -26l-20 -72c-12 -8 -24 -13 -35 -18c-7 -104 -40 -201 -78 -262c-36 -57 -119 -92 -179 -92c-74 0 -136 54 -151 132c-1 8 -3 17 -4 25l11 228c0 5 -1 13 -2 18c-2 11 -11 20 -23 20c-10 0 -21 -5 -50 -23l-33 -21l-12 20l28 20 c76 54 114 74 138 74c16 0 28 -12 31 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-11 -209c-2 -26 -1 -38 2 -53c12 -66 56 -107 112 -107c33 0 69 22 86 53c26 52 47 131 51 232c-101 20 -206 92 -219 160c-13 70 -13 107 15 161c28 55 49 66 98 66c94 0 153 -83 180 -222c5 -26 8 -52 9 -78 c6 7 11 14 16 24l17 30zM467 383c-2 27 -4 56 -10 84c-23 124 -46 206 -118 206c-21 0 -37 -28 -43 -69c-2 -14 -4 -52 4 -91c13 -69 107 -120 167 -130"],58638:[711,11,720,37,663,"663 459c-1 -7 -4 -16 -7 -26l-22 -72c-13 -8 -26 -13 -37 -18c-8 -104 -44 -201 -84 -262c-38 -57 -128 -92 -192 -92c-80 0 -146 54 -162 132c-2 8 -4 17 -4 25l10 228c1 5 0 13 -1 18c-2 11 -12 20 -25 20c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21l-13 20l31 20 c81 54 122 74 148 74c17 0 29 -12 33 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-12 -209c-2 -26 -1 -38 2 -53c13 -66 60 -107 120 -107c36 0 74 22 92 53c29 52 51 131 56 232c-109 20 -222 92 -236 160c-14 70 -13 107 16 161c31 55 53 66 106 66c101 0 164 -83 193 -222 c5 -26 8 -52 10 -78c6 7 12 14 17 24l18 30zM510 383c-2 27 -4 56 -10 84c-25 124 -50 206 -127 206c-22 0 -40 -28 -46 -69c-2 -14 -4 -52 4 -91c14 -69 116 -120 179 -130"],58639:[711,11,623,72,643,"643 459c-3 -7 -7 -16 -12 -26l-36 -72c-14 -8 -26 -13 -37 -18c-32 -104 -85 -201 -135 -262c-48 -57 -136 -92 -192 -92c-71 0 -118 54 -114 132c1 8 1 17 3 25l62 228c1 5 3 13 3 18c1 11 -6 20 -17 20c-10 0 -21 -5 -54 -23l-36 -21l-6 20l31 20c85 54 126 74 149 74 c15 0 23 -12 22 -31c0 -13 -3 -27 -7 -43l-60 -209c-8 -26 -9 -38 -10 -53c-3 -66 29 -107 82 -107c32 0 71 22 94 53c38 52 75 131 103 232c-92 20 -175 92 -172 160c4 70 13 107 52 161c39 55 62 66 109 66c89 0 126 -83 120 -222c-2 -26 -5 -52 -10 -78c7 7 14 14 21 24 l23 30zM501 467c6 124 3 206 -65 206c-20 0 -42 -28 -57 -69c-5 -14 -16 -52 -18 -91c-3 -69 75 -120 129 -130c5 27 9 56 11 84"],58640:[711,11,687,86,699,"699 459c-2 -7 -7 -16 -13 -26l-39 -72c-14 -8 -27 -13 -39 -18c-34 -104 -91 -201 -145 -262c-51 -57 -145 -92 -206 -92c-76 0 -126 54 -122 132c1 8 1 17 3 25l67 228c1 5 3 13 3 18c1 11 -7 20 -19 20c-10 0 -22 -5 -57 -23l-39 -21l-7 20l34 20c91 54 135 74 159 74 c17 0 26 -12 25 -31c-1 -13 -4 -27 -9 -43l-63 -209c-9 -26 -10 -38 -11 -53c-4 -66 30 -107 88 -107c34 0 76 22 101 53c40 52 80 131 110 232c-98 20 -188 92 -184 160c3 70 14 107 55 161c43 55 67 66 117 66c96 0 136 -83 129 -222c-2 -26 -5 -52 -10 -78 c7 7 15 14 22 24l25 30zM547 467c6 124 4 206 -70 206c-21 0 -45 -28 -61 -69c-6 -14 -17 -52 -19 -91c-4 -69 80 -120 138 -130c5 27 10 56 12 84"],58641:[695,17,676,34,642,"642 495c-14 -44 -20 -75 -24 -126c-17 -10 -32 -17 -45 -23c2 -59 0 -116 -9 -158c-12 -56 -57 -124 -111 -165c-41 -32 -91 -40 -143 -40c-84 0 -144 51 -162 140c-4 21 0 56 2 70c9 91 4 140 0 161c-2 10 -10 16 -23 16c-11 0 -24 -3 -36 -10l-37 -21l-20 26l80 54 c46 31 77 50 108 50c19 0 33 -13 38 -35c6 -29 11 -56 10 -147c-8 -97 -4 -124 -1 -141c13 -66 47 -100 96 -100c36 0 57 27 74 79c14 45 11 117 6 202c-106 37 -169 108 -187 194c-9 47 2 94 10 111c16 34 31 63 99 63c106 0 164 -83 192 -221c3 -16 5 -33 7 -50 c15 10 25 26 33 58l5 17zM437 414c-6 42 -11 94 -19 133c-12 61 -30 104 -73 104c-20 0 -23 -20 -25 -33c-3 -23 1 -77 7 -110c7 -35 58 -80 110 -94"],58642:[695,17,744,46,699,"699 495c-15 -44 -22 -75 -26 -126c-19 -10 -34 -17 -49 -23c3 -59 0 -116 -9 -158c-13 -56 -62 -124 -120 -165c-43 -32 -97 -40 -153 -40c-90 0 -155 51 -174 140c-4 21 0 56 2 70c10 91 5 140 0 161c-2 10 -11 16 -24 16c-12 0 -27 -3 -39 -10l-39 -21l-22 26l86 54 c49 31 82 50 115 50c21 0 36 -13 41 -35c6 -29 12 -56 11 -147c-9 -97 -4 -124 -1 -141c14 -66 50 -100 103 -100c39 0 62 27 80 79c15 45 12 117 6 202c-114 37 -182 108 -200 194c-10 47 2 94 10 111c18 34 33 63 106 63c114 0 176 -83 206 -221c3 -16 6 -33 8 -50 c16 10 26 26 36 58l4 17zM478 414c-7 42 -12 94 -20 133c-13 61 -32 104 -79 104c-21 0 -24 -20 -26 -33c-4 -23 1 -77 8 -110c7 -35 61 -80 117 -94"],58643:[695,17,645,74,683,"683 495c-23 -44 -36 -75 -52 -126c-19 -10 -34 -17 -49 -23c-11 -59 -26 -116 -44 -158c-24 -56 -84 -124 -144 -165c-46 -32 -96 -40 -146 -40c-80 0 -125 51 -122 140c1 21 13 56 18 70c30 91 37 140 38 161c0 10 -6 16 -18 16c-11 0 -24 -3 -37 -10l-40 -21l-13 26 l89 54c51 31 84 50 114 50c18 0 29 -13 28 -35c-1 -29 -2 -56 -25 -147c-30 -97 -32 -124 -33 -141c-3 -66 21 -100 68 -100c35 0 61 27 89 79c24 45 38 117 52 202c-92 37 -136 108 -132 194c2 47 23 94 35 111c23 34 44 63 108 63c102 0 137 -83 132 -221 c-1 -16 -3 -33 -5 -50c17 10 30 26 45 58l9 17zM482 547c2 61 -5 104 -46 104c-19 0 -26 -20 -31 -33c-8 -23 -17 -77 -19 -110c-1 -35 36 -80 83 -94c4 42 11 94 13 133"],58644:[695,17,710,89,743,"743 495c-26 -44 -40 -75 -56 -126c-20 -10 -37 -17 -53 -23c-12 -59 -28 -116 -48 -158c-25 -56 -89 -124 -154 -165c-50 -32 -103 -40 -157 -40c-85 0 -134 51 -130 140c1 21 14 56 19 70c32 91 39 140 40 161c1 10 -6 16 -19 16c-12 0 -26 -3 -39 -10l-43 -21l-14 26 l95 54c55 31 91 50 122 50c20 0 31 -13 30 -35c-1 -29 -2 -56 -26 -147c-32 -97 -35 -124 -35 -141c-3 -66 22 -100 72 -100c38 0 66 27 96 79c26 45 41 117 56 202c-99 37 -146 108 -142 194c2 47 25 94 37 111c25 34 48 63 117 63c109 0 147 -83 141 -221 c-1 -16 -3 -33 -5 -50c18 10 32 26 48 58l9 17zM526 547c3 61 -4 104 -49 104c-20 0 -28 -20 -33 -33c-9 -23 -19 -77 -20 -110c-2 -35 39 -80 88 -94c4 42 13 94 14 133"],58645:[482,11,624,25,549,"546 384c9 -42 2 -110 -16 -163c-22 -63 -60 -126 -101 -167c-46 -45 -90 -65 -140 -65c-74 0 -136 54 -151 132c-2 8 -3 17 -4 25l10 228c1 5 0 13 -1 18c-2 11 -12 20 -23 20c-10 0 -21 -5 -51 -23l-32 -21l-12 20l28 20c76 54 114 74 138 74c16 0 28 -12 31 -31 c3 -13 3 -27 3 -43l-12 -209c-2 -26 0 -38 3 -53c12 -66 55 -107 112 -107c100 0 180 162 152 311c-8 40 -29 63 -62 63c-11 0 -20 -3 -29 -9l-16 19l48 47c9 8 20 12 36 12c42 0 78 -40 89 -98"],58646:[482,11,688,36,599,"596 384c8 -42 2 -110 -18 -163c-23 -63 -64 -126 -108 -167c-50 -45 -96 -65 -150 -65c-80 0 -147 54 -163 132c-1 8 -3 17 -4 25l11 228c0 5 0 13 -1 18c-2 11 -13 20 -25 20c-11 0 -22 -5 -54 -23l-35 -21l-13 20l30 20c81 54 123 74 149 74c17 0 29 -12 33 -31 c3 -13 3 -27 3 -43l-13 -209c-2 -26 0 -38 3 -53c13 -66 60 -107 120 -107c108 0 194 162 163 311c-8 40 -31 63 -66 63c-12 0 -21 -3 -31 -9l-17 19l51 47c10 8 21 12 39 12c45 0 84 -40 96 -98"],58647:[482,11,596,71,566,"566 384c-2 -42 -24 -110 -54 -163c-34 -63 -85 -126 -134 -167c-55 -45 -100 -65 -148 -65c-71 0 -118 54 -114 132c1 8 1 17 3 25l62 228c1 5 3 13 3 18c1 11 -7 20 -17 20s-21 -5 -54 -23l-36 -21l-6 20l31 20c84 54 126 74 149 74c15 0 23 -12 22 -31 c-1 -13 -3 -27 -7 -43l-60 -209c-8 -26 -9 -38 -10 -53c-3 -66 28 -107 82 -107c96 0 210 162 217 311c2 40 -13 63 -44 63c-11 0 -20 -3 -30 -9l-11 19l57 47c10 8 21 12 37 12c40 0 65 -40 62 -98"],58648:[482,11,658,85,617,"617 384c-2 -42 -26 -110 -58 -163c-37 -63 -92 -126 -144 -167c-59 -45 -108 -65 -159 -65c-76 0 -126 54 -122 132c0 8 1 17 3 25l67 228c1 5 3 13 3 18c0 11 -7 20 -19 20c-10 0 -22 -5 -57 -23l-39 -21l-7 20l34 20c90 54 135 74 159 74c17 0 25 -12 24 -31 c0 -13 -3 -27 -8 -43l-63 -209c-9 -26 -11 -38 -11 -53c-4 -66 30 -107 88 -107c102 0 225 162 232 311c3 40 -14 63 -47 63c-11 0 -21 -3 -32 -9l-11 19l61 47c10 8 22 12 39 12c43 0 70 -40 67 -98"],58649:[469,17,606,5,550,"546 370c18 -91 -26 -221 -105 -307c-45 -51 -107 -80 -171 -80c-84 0 -144 51 -162 140c-4 21 0 56 2 70c9 91 14 140 10 161c-2 10 -10 16 -23 16c-11 0 -24 -3 -35 -10l-37 -21l-20 26l79 54c47 31 92 50 123 50c19 0 34 -13 38 -35c6 -29 5 -48 -5 -147 c-13 -117 -14 -124 -11 -141c13 -66 46 -99 96 -99c49 0 86 29 114 88c26 60 37 143 26 200c-6 31 -29 54 -55 54c-18 0 -31 -4 -39 -12l-16 21c19 14 33 30 62 67c13 3 20 4 29 4c44 0 90 -46 100 -99"],58650:[469,17,669,14,599,"595 370c20 -91 -27 -221 -112 -307c-49 -51 -115 -80 -184 -80c-90 0 -155 51 -174 140c-4 21 0 56 2 70c10 91 16 140 11 161c-2 10 -11 16 -24 16c-12 0 -26 -3 -39 -10l-39 -21l-22 26l86 54c50 31 98 50 131 50c21 0 36 -13 41 -35c6 -29 6 -48 -5 -147 c-14 -117 -15 -124 -12 -141c14 -66 50 -99 103 -99c52 0 93 29 122 88c29 60 41 143 28 200c-6 31 -31 54 -59 54c-19 0 -32 -4 -42 -12l-17 21c21 14 36 30 67 67c14 3 21 4 31 4c47 0 96 -46 107 -99"],58651:[469,17,578,46,563,"563 370c-4 -91 -76 -221 -171 -307c-56 -51 -121 -80 -182 -80c-80 0 -126 51 -122 140c1 21 13 56 18 70c30 91 46 140 47 161c1 10 -6 16 -18 16c-10 0 -24 -3 -36 -10l-40 -21l-13 26l88 54c52 31 99 50 129 50c18 0 29 -13 28 -35c-2 -29 -7 -48 -39 -147 c-40 -117 -42 -124 -43 -141c-3 -66 21 -99 68 -99s89 29 129 88c39 60 69 143 71 200c2 31 -15 54 -40 54c-16 0 -30 -4 -40 -12l-10 21c22 14 39 30 75 67c13 3 20 4 29 4c41 0 74 -46 72 -99"],58652:[469,17,639,58,613,"613 370c-4 -91 -81 -221 -183 -307c-60 -51 -130 -80 -195 -80c-86 0 -135 51 -131 140c1 21 14 56 19 70c32 91 50 140 51 161c0 10 -7 16 -19 16s-26 -3 -39 -10l-43 -21l-15 26l95 54c55 31 107 50 138 50c20 0 31 -13 30 -35c-1 -29 -7 -48 -41 -147 c-43 -117 -46 -124 -46 -141c-3 -66 22 -99 72 -99c51 0 96 29 139 88c42 60 74 143 77 200c1 31 -17 54 -44 54c-17 0 -31 -4 -42 -12l-11 21c23 14 41 30 80 67c14 3 21 4 31 4c44 0 80 -46 77 -99"],58653:[711,226,542,71,524,"520 9c7 -35 8 -85 -24 -130c-41 -57 -111 -105 -175 -105c-51 0 -100 35 -109 78c-1 5 -2 11 -2 18l48 34l13 -4c0 -9 1 -17 2 -22c6 -35 42 -62 82 -62c51 0 101 39 114 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -30 52 -69 52c-34 0 -126 -10 -152 -10c-92 0 -150 51 -168 147 c-20 105 3 210 57 259c48 45 116 81 167 85c-15 13 -24 28 -28 47c-7 37 20 67 66 100c-26 0 -56 3 -98 10c-24 4 -37 5 -53 5c-15 0 -25 -1 -43 -5l-24 -58h-24l14 122c26 7 48 10 68 10c16 0 39 -4 73 -11l21 -5c58 -13 119 -21 158 -21c16 0 26 4 36 14l22 23l12 -9 l-1 -32l-32 -11c-45 -16 -140 -52 -130 -107c10 -50 71 -83 131 -81c3 -5 4 -8 5 -13c-6 -10 -9 -34 -8 -39c-5 -1 -33 -1 -48 -1c-11 0 -45 5 -56 8c-21 6 -44 12 -71 12c-35 0 -62 -13 -83 -29c-49 -38 -69 -142 -48 -250c15 -79 54 -119 118 -119c38 0 115 10 148 10 c24 0 58 -2 77 -18c8 -6 13 -14 15 -23"],58654:[711,226,600,86,571,"567 9c7 -35 9 -85 -26 -130c-43 -57 -118 -105 -187 -105c-55 0 -108 35 -117 78c-1 5 -2 11 -2 18l52 34l13 -4c0 -9 1 -17 2 -22c7 -35 46 -62 89 -62c54 0 107 39 122 110c0 8 0 14 -2 21c-7 34 -31 52 -73 52c-37 0 -136 -10 -164 -10c-98 0 -160 51 -180 147 c-22 105 4 210 61 259c52 45 125 81 179 85c-16 13 -25 28 -29 47c-8 37 20 67 70 100c-28 0 -59 3 -105 10c-26 4 -39 5 -56 5c-16 0 -27 -1 -47 -5l-25 -58h-26l14 122c28 7 52 10 73 10c17 0 43 -4 78 -11l24 -5c61 -13 127 -21 169 -21c17 0 28 4 38 14l24 23l13 -9 l-1 -32l-34 -11c-49 -16 -151 -52 -139 -107c10 -50 76 -83 140 -81c3 -5 4 -8 5 -13c-6 -10 -10 -34 -9 -39c-4 -1 -35 -1 -51 -1c-11 0 -48 5 -60 8c-23 6 -47 12 -76 12c-38 0 -67 -13 -90 -29c-52 -38 -74 -142 -51 -250c16 -79 59 -119 127 -119c41 0 124 10 159 10 c26 0 62 -2 83 -18c8 -6 13 -14 15 -23"],58655:[711,226,517,63,598,"598 702l-8 -32l-33 -11c-47 -16 -145 -52 -148 -107c-3 -50 48 -83 106 -81c1 -5 2 -8 2 -13c-9 -10 -17 -34 -18 -39c-4 -1 -31 -1 -45 -1c-10 0 -42 5 -51 8c-20 6 -40 12 -65 12c-34 0 -63 -13 -87 -29c-55 -38 -98 -142 -103 -250c-4 -79 24 -119 85 -119 c36 0 112 10 144 10c22 0 54 -2 68 -18c7 -6 10 -14 9 -23c-2 -35 -12 -85 -53 -130c-52 -57 -130 -105 -191 -105c-49 0 -87 35 -85 78c0 5 0 11 2 18l54 34l10 -4c-1 -9 -3 -17 -3 -22c-2 -35 27 -62 65 -62c48 0 104 39 134 110c1 8 3 14 3 21c2 34 -16 52 -53 52 c-33 0 -123 -10 -148 -10c-87 0 -130 51 -125 147c5 105 51 210 114 259c56 45 129 81 178 85c-11 13 -16 28 -15 47c2 37 34 67 86 100c-25 0 -52 3 -91 10c-22 4 -34 5 -49 5c-14 0 -24 -1 -43 -5l-35 -58h-23l41 122c26 7 48 10 67 10c15 0 36 -4 67 -11l19 -5 c52 -13 108 -21 145 -21c15 0 26 4 38 14l26 23"],58656:[711,226,574,77,651,"651 702l-8 -32l-36 -11c-50 -16 -156 -52 -159 -107c-2 -50 52 -83 114 -81c1 -5 2 -8 2 -13c-9 -10 -18 -34 -19 -39c-4 -1 -34 -1 -49 -1c-10 0 -44 5 -54 8c-21 6 -43 12 -70 12c-36 0 -67 -13 -93 -29c-59 -38 -106 -142 -111 -250c-5 -79 26 -119 92 -119 c38 0 119 10 153 10c25 0 59 -2 74 -18c7 -6 10 -14 10 -23c-2 -35 -13 -85 -58 -130c-55 -57 -138 -105 -204 -105c-53 0 -94 35 -92 78c0 5 1 11 2 18l58 34l12 -4c-2 -9 -3 -17 -4 -22c-2 -35 29 -62 70 -62c51 0 112 39 143 110c2 8 3 14 4 21c2 34 -17 52 -57 52 c-35 0 -132 -10 -159 -10c-93 0 -140 51 -134 147c5 105 55 210 122 259c61 45 139 81 192 85c-12 13 -18 28 -17 47c2 37 37 67 92 100c-27 0 -56 3 -97 10c-24 4 -36 5 -53 5c-15 0 -26 -1 -46 -5l-38 -58h-24l43 122c29 7 52 10 72 10c17 0 40 -4 72 -11l21 -5 c56 -13 116 -21 156 -21c16 0 28 4 40 14l28 23"],58657:[718,232,539,69,530,"527 9c7 -35 6 -66 -19 -117c-30 -60 -96 -124 -172 -124c-40 0 -82 17 -104 44c-13 14 -19 27 -28 53l63 40l22 -6c0 -7 2 -16 2 -19c9 -42 27 -66 72 -66c41 0 98 56 82 134c-6 29 -24 45 -47 45c-32 0 -112 -10 -148 -10c-86 0 -150 54 -166 136c-15 72 -6 167 18 213 c15 28 48 57 102 88c32 19 56 31 77 38c-14 15 -24 31 -28 48c-5 26 4 67 30 99c-36 1 -82 5 -139 11c-6 0 -11 1 -25 2l-16 -52l-34 3l24 139c23 6 45 10 63 10c20 0 49 -5 113 -19c59 -13 98 -18 131 -18c29 0 54 9 62 24l8 13l24 -8l-6 -50l-60 -27 c-38 -21 -87 -60 -79 -102c7 -36 39 -63 75 -71c8 -1 18 -3 33 -3h17l6 -18c-6 -10 -8 -38 -6 -44c-17 -4 -48 -4 -63 -4c-11 0 -47 5 -57 8c-18 5 -37 7 -53 8c-42 -3 -72 -26 -85 -68c-15 -47 -18 -141 -6 -199c11 -55 53 -90 108 -90c27 0 70 10 102 10 c28 0 67 -7 88 -25c10 -9 17 -18 19 -26"],58658:[718,232,597,84,578,"575 9c7 -35 6 -66 -21 -117c-31 -60 -102 -124 -185 -124c-43 0 -87 17 -111 44c-14 14 -20 27 -30 53l68 40l23 -6c1 -7 2 -16 3 -19c9 -42 29 -66 77 -66c44 0 105 56 88 134c-6 29 -26 45 -50 45c-35 0 -121 -10 -159 -10c-92 0 -162 54 -179 136 c-16 72 -6 167 19 213c16 28 52 57 110 88c34 19 60 31 83 38c-15 15 -26 31 -30 48c-5 26 4 67 32 99c-38 1 -88 5 -149 11c-7 0 -12 1 -27 2l-17 -52l-36 3l25 139c25 6 48 10 68 10c21 0 53 -5 121 -19c64 -13 105 -18 141 -18c31 0 57 9 66 24l8 13l27 -8l-7 -50 l-64 -27c-41 -21 -94 -60 -85 -102c8 -36 42 -63 80 -71c9 -1 19 -3 35 -3h19l6 -18c-6 -10 -8 -38 -6 -44c-18 -4 -51 -4 -67 -4c-12 0 -52 5 -62 8c-20 5 -40 7 -57 8c-45 -3 -77 -26 -91 -68c-16 -47 -19 -141 -7 -199c12 -55 58 -90 117 -90c28 0 75 10 109 10 c30 0 72 -7 94 -25c11 -9 19 -18 21 -26"],58659:[718,232,514,63,592,"592 710l-17 -50l-64 -27c-41 -21 -97 -60 -99 -102c-1 -36 23 -63 55 -71c8 -1 16 -3 31 -3h16l1 -18c-8 -10 -15 -38 -16 -44c-16 -4 -46 -4 -60 -4c-11 0 -44 5 -53 8c-16 5 -33 7 -48 8c-41 -3 -75 -26 -97 -68c-25 -47 -49 -141 -52 -199c-2 -55 30 -90 82 -90 c26 0 70 10 100 10c26 0 62 -7 78 -25c7 -9 12 -18 12 -26c-2 -35 -10 -66 -46 -117c-41 -60 -119 -124 -192 -124c-38 0 -74 17 -89 44c-9 14 -12 27 -14 53l69 40l20 -6c-2 -7 -2 -16 -2 -19c-2 -42 10 -66 53 -66c39 0 105 56 109 134c1 29 -13 45 -34 45 c-31 0 -110 -10 -144 -10c-81 0 -130 54 -127 136c3 72 33 167 67 213c20 28 59 57 118 88c34 19 60 31 82 38c-10 15 -16 31 -16 48c2 26 20 67 51 99c-33 1 -77 5 -129 11c-6 0 -11 1 -24 2l-27 -52l-31 3l54 139c24 6 45 10 63 10s46 -5 103 -19c54 -13 89 -18 121 -18 c27 0 53 9 64 24l11 13"],58660:[718,232,570,77,645,"645 710l-19 -50l-68 -27c-44 -21 -104 -60 -106 -102c-2 -36 24 -63 59 -71c8 -1 17 -3 32 -3h18l2 -18c-9 -10 -17 -38 -18 -44c-17 -4 -49 -4 -64 -4c-12 0 -48 5 -57 8c-17 5 -36 7 -52 8c-44 -3 -80 -26 -104 -68c-27 -47 -53 -141 -56 -199c-2 -55 33 -90 89 -90 c27 0 74 10 107 10c28 0 66 -7 83 -25c8 -9 13 -18 13 -26c-2 -35 -10 -66 -49 -117c-45 -60 -128 -124 -207 -124c-41 0 -78 17 -95 44c-10 14 -13 27 -15 53l74 40l21 -6c-1 -7 -2 -16 -2 -19c-2 -42 11 -66 57 -66c42 0 113 56 117 134c1 29 -13 45 -37 45 c-32 0 -117 -10 -153 -10c-88 0 -141 54 -137 136c3 72 35 167 71 213c23 28 64 57 127 88c37 19 65 31 88 38c-11 15 -17 31 -16 48c1 26 20 67 55 99c-37 1 -83 5 -139 11c-7 0 -12 1 -26 2l-29 -52l-34 3l59 139c25 6 48 10 67 10c20 0 49 -5 110 -19 c58 -13 97 -18 131 -18c29 0 56 9 69 24l11 13"],58661:[711,226,540,72,522,"519 9c6 -35 8 -85 -25 -130c-40 -57 -110 -105 -174 -105c-52 0 -101 35 -109 78c-1 5 -2 11 -2 18l48 34l12 -4c1 -9 1 -17 2 -22c7 -35 43 -62 83 -62c51 0 100 39 114 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -30 52 -69 52c-34 0 -126 -10 -152 -10c-92 0 -150 51 -168 147 c-17 90 8 173 56 250c47 76 104 153 174 214l33 27h-5c-24 0 -54 3 -94 10c-24 4 -37 5 -53 5c-15 0 -25 -1 -43 -5l-24 -58h-24l14 122c26 7 48 10 67 10c16 0 40 -4 73 -11l22 -5c57 -13 119 -21 157 -21c16 0 27 4 37 14l22 23l12 -9l-1 -32l-32 -11 c-50 -18 -96 -45 -134 -78c-115 -102 -204 -271 -175 -422c16 -79 55 -119 119 -119c38 0 115 10 148 10c24 0 58 -2 77 -18c8 -6 13 -14 15 -23"],58662:[711,226,598,86,570,"566 9c7 -35 9 -85 -26 -130c-44 -57 -119 -105 -187 -105c-56 0 -108 35 -117 78c-1 5 -2 11 -3 18l52 34l14 -4c0 -9 1 -17 2 -22c7 -35 46 -62 89 -62c54 0 107 39 122 110c-1 8 -1 14 -2 21c-7 34 -32 52 -73 52c-37 0 -136 -10 -164 -10c-98 0 -160 51 -180 147 c-19 90 8 173 60 250c51 76 111 153 187 214l35 27h-5c-26 0 -58 3 -101 10c-26 4 -39 5 -57 5c-16 0 -26 -1 -47 -5l-24 -58h-26l14 122c28 7 52 10 73 10c17 0 42 -4 78 -11l23 -5c62 -13 128 -21 169 -21c18 0 29 4 39 14l24 23l13 -9l-1 -32l-35 -11 c-53 -18 -102 -45 -143 -78c-123 -102 -219 -271 -188 -422c17 -79 59 -119 128 -119c41 0 123 10 159 10c26 0 62 -2 82 -18c9 -6 14 -14 16 -23"],58663:[711,226,515,61,597,"597 702l-8 -32l-33 -11c-51 -18 -102 -45 -146 -78c-132 -102 -256 -271 -264 -422c-3 -79 25 -119 86 -119c36 0 112 10 143 10c23 0 55 -2 69 -18c7 -6 9 -14 9 -23c-2 -35 -12 -85 -53 -130c-52 -57 -130 -105 -191 -105c-49 0 -87 35 -85 78c0 5 0 11 2 18l54 34 l10 -4c-1 -9 -3 -17 -3 -22c-2 -35 26 -62 65 -62c48 0 104 39 134 110c1 8 3 14 3 21c2 34 -16 52 -53 52c-33 0 -123 -10 -148 -10c-87 0 -130 51 -126 147c5 90 48 173 112 250c63 76 134 153 215 214l38 27h-5c-22 0 -51 3 -87 10c-22 4 -34 5 -49 5 c-14 0 -24 -1 -43 -5l-36 -58h-22l40 122c27 7 49 10 67 10c16 0 37 -4 68 -11l19 -5c52 -13 108 -21 145 -21c15 0 26 4 38 14l26 23"],58664:[711,226,571,75,650,"650 702l-8 -32l-36 -11c-55 -18 -109 -45 -156 -78c-143 -102 -276 -271 -284 -422c-4 -79 27 -119 92 -119c39 0 120 10 154 10c25 0 59 -2 74 -18c7 -6 10 -14 9 -23c-1 -35 -12 -85 -57 -130c-55 -57 -139 -105 -204 -105c-53 0 -94 35 -92 78c0 5 1 11 2 18l58 34 l12 -4c-2 -9 -4 -17 -4 -22c-2 -35 28 -62 69 -62c52 0 112 39 144 110c2 8 3 14 4 21c1 34 -17 52 -57 52c-35 0 -132 -10 -159 -10c-93 0 -140 51 -135 147c5 90 52 173 120 250c67 76 144 153 231 214l40 27h-4c-25 0 -55 3 -95 10c-23 4 -36 5 -52 5 c-15 0 -26 -1 -46 -5l-38 -58h-25l44 122c29 7 52 10 72 10c17 0 40 -4 72 -11l21 -5c55 -13 116 -21 156 -21c16 0 28 4 40 14l28 23"],58665:[718,232,555,59,519,"516 9c7 -35 7 -66 -19 -117c-29 -60 -95 -124 -172 -124c-40 0 -81 17 -103 44c-14 14 -20 27 -28 53l63 40l22 -6c0 -7 2 -16 2 -19c9 -42 27 -66 72 -66c41 0 97 56 82 134c-6 29 -24 45 -47 45c-32 0 -113 -10 -148 -10c-86 0 -150 54 -167 136c-17 86 -4 193 40 271 c42 72 97 152 162 215c-36 1 -84 5 -141 11c-7 0 -11 1 -25 2l-16 -52l-34 3l24 139c22 6 45 10 63 10c19 0 49 -5 112 -19c60 -13 99 -18 132 -18c29 0 53 9 62 24l7 13l25 -8l-6 -50c-45 -18 -114 -52 -153 -85c-101 -98 -155 -286 -126 -435c11 -55 54 -90 109 -90 c26 0 70 10 102 10c28 0 67 -7 87 -25c10 -9 18 -18 19 -26"],58666:[718,232,614,72,567,"564 9c7 -35 6 -66 -21 -117c-31 -60 -102 -124 -185 -124c-43 0 -87 17 -111 44c-14 14 -20 27 -30 53l68 40l23 -6c1 -7 2 -16 3 -19c9 -42 29 -66 77 -66c44 0 105 56 88 134c-6 29 -26 45 -50 45c-35 0 -121 -10 -159 -10c-92 0 -162 54 -179 136 c-19 86 -5 193 42 271c45 72 104 152 174 215c-38 1 -89 5 -151 11c-7 0 -12 1 -27 2l-17 -52l-37 3l26 139c24 6 48 10 68 10c21 0 52 -5 121 -19c64 -13 105 -18 141 -18c31 0 57 9 66 24l8 13l27 -8l-7 -50c-48 -18 -123 -52 -163 -85c-110 -98 -168 -286 -136 -435 c12 -55 58 -90 117 -90c28 0 75 10 109 10c30 0 72 -7 94 -25c11 -9 19 -18 21 -26"],58667:[718,232,530,53,582,"582 710l-17 -50c-47 -18 -121 -52 -165 -85c-120 -98 -215 -286 -221 -435c-2 -55 30 -90 83 -90c25 0 69 10 99 10c26 0 62 -7 78 -25c7 -9 12 -18 12 -26c-2 -35 -10 -66 -45 -117c-42 -60 -120 -124 -193 -124c-38 0 -73 17 -89 44c-9 14 -12 27 -14 53l69 40l20 -6 c-2 -7 -2 -16 -2 -19c-2 -42 10 -66 53 -66c39 0 106 56 109 134c1 29 -12 45 -34 45c-31 0 -110 -10 -143 -10c-82 0 -131 54 -128 136c4 86 41 193 101 271c56 72 127 152 204 215c-34 1 -78 5 -132 11c-6 0 -10 1 -24 2l-27 -52l-31 3l55 139c23 6 45 10 62 10 c19 0 46 -5 103 -19c54 -13 90 -18 121 -18c27 0 53 9 64 24l11 13"],58668:[718,232,588,66,634,"634 710l-18 -50c-50 -18 -130 -52 -177 -85c-129 -98 -231 -286 -237 -435c-3 -55 32 -90 88 -90c27 0 74 10 107 10c28 0 66 -7 83 -25c8 -9 13 -18 13 -26c-1 -35 -10 -66 -48 -117c-45 -60 -129 -124 -207 -124c-41 0 -79 17 -95 44c-10 14 -13 27 -16 53l75 40 l21 -6c-2 -7 -2 -16 -2 -19c-2 -42 11 -66 56 -66c42 0 114 56 117 134c2 29 -13 45 -36 45c-33 0 -118 -10 -154 -10c-88 0 -140 54 -137 136c4 86 44 193 108 271c61 72 137 152 219 215c-36 1 -84 5 -141 11c-7 0 -11 1 -25 2l-30 -52l-33 3l58 139c25 6 49 10 68 10 c20 0 49 -5 110 -19c58 -13 96 -18 130 -18c29 0 57 9 69 24l11 13"],58669:[733,9,643,66,564,"558 404c20 -123 -7 -259 -52 -326c-40 -57 -99 -87 -174 -87c-119 0 -229 86 -246 194c-8 62 11 125 53 171c37 39 80 57 137 57c58 0 103 -16 183 -66c-2 48 2 51 -2 80c-2 18 -5 34 -9 50l-23 72c-30 86 -65 113 -119 127c-8 3 -32 10 -49 10c-44 0 -101 -16 -120 -48 l-16 4l-55 60c22 26 157 31 183 31c13 0 31 -3 41 -7c8 -3 23 -11 42 -21c36 -19 99 -58 121 -75c27 -22 63 -101 67 -108c19 -38 32 -73 38 -118zM457 313c0 0 -10 9 -20 15c-44 28 -76 40 -109 40c-93 0 -154 -93 -137 -208c14 -86 58 -138 121 -138c51 0 95 33 117 86 c22 51 26 94 28 205"],58670:[733,9,709,80,615,"608 404c21 -123 -7 -259 -56 -326c-43 -57 -106 -87 -187 -87c-128 0 -245 86 -264 194c-9 62 12 125 58 171c39 39 86 57 146 57c63 0 111 -16 197 -66c-2 48 2 51 -2 80c-2 18 -6 34 -9 50l-25 72c-33 86 -70 113 -128 127c-8 3 -34 10 -53 10 c-48 0 -108 -16 -129 -48l-17 4l-59 60c24 26 169 31 197 31c13 0 33 -3 44 -7c9 -3 25 -11 44 -21c40 -19 107 -58 130 -75c30 -22 68 -101 73 -108c20 -38 34 -73 40 -118zM500 313c0 0 -11 9 -22 15c-46 28 -81 40 -116 40c-100 0 -166 -93 -148 -208 c15 -86 63 -138 130 -138c54 0 102 33 126 86c23 51 28 94 30 205"],58671:[733,9,614,80,583,"582 404c-10 -123 -66 -259 -126 -326c-51 -57 -113 -87 -185 -87c-114 0 -198 86 -190 194c7 62 40 125 91 171c44 39 90 57 143 57c56 0 94 -16 159 -66c10 48 14 51 18 80c2 18 2 34 2 50l-5 72c-9 86 -36 113 -84 127c-7 3 -28 10 -44 10c-43 0 -100 -16 -126 -48 l-14 4l-39 60c27 26 157 31 182 31c12 0 29 -3 38 -7c7 -3 19 -11 34 -21c31 -19 81 -58 98 -75c21 -22 37 -101 39 -108c9 -38 14 -73 9 -118zM465 313c0 0 -8 9 -16 15c-35 28 -63 40 -94 40c-89 0 -169 -93 -179 -208c-7 -86 23 -138 83 -138c48 0 98 33 131 86 c33 51 47 94 75 205"],58672:[733,9,678,95,635,"634 404c-11 -123 -71 -259 -135 -326c-55 -57 -122 -87 -199 -87c-122 0 -213 86 -204 194c8 62 43 125 98 171c47 39 96 57 153 57c60 0 102 -16 171 -66c11 48 15 51 19 80c2 18 2 34 3 50l-6 72c-10 86 -38 113 -90 127c-7 3 -30 10 -47 10c-46 0 -107 -16 -135 -48 l-16 4l-41 60c29 26 168 31 195 31c13 0 31 -3 40 -7c8 -3 21 -11 37 -21c33 -19 88 -58 106 -75c22 -22 39 -101 42 -108c9 -38 14 -73 9 -118zM509 313c0 0 -9 9 -18 15c-37 28 -67 40 -101 40c-95 0 -181 -93 -192 -208c-7 -86 25 -138 90 -138c51 0 105 33 140 86 c35 51 51 94 81 205"],58673:[740,17,642,62,568,"562 403c19 -122 -4 -260 -48 -331c-35 -58 -94 -89 -173 -89c-120 0 -231 89 -249 201c-9 61 10 126 51 175c33 41 78 60 138 60c52 0 91 -13 149 -47c2 22 2 32 -1 55c-2 18 -5 34 -8 50l-23 71c-31 86 -58 112 -102 124c-6 3 -24 9 -35 9c-36 0 -82 -18 -101 -55 l-39 14l-59 63c25 31 162 37 188 37c14 0 35 -2 45 -7c11 -5 26 -13 42 -21c38 -22 92 -61 112 -77c26 -19 38 -30 76 -110c21 -41 30 -78 37 -122zM432 312c-2 2 -8 8 -10 11c-40 26 -65 38 -89 38c-76 0 -124 -89 -107 -203c15 -81 50 -132 95 -132c38 0 72 32 91 83 c17 48 20 91 20 203"],58674:[740,17,708,75,619,"612 403c21 -122 -4 -260 -51 -331c-37 -58 -101 -89 -186 -89c-129 0 -248 89 -267 201c-9 61 10 126 55 175c35 41 83 60 148 60c55 0 97 -13 160 -47c2 22 2 32 -1 55c-3 18 -5 34 -9 50l-25 71c-33 86 -62 112 -109 124c-6 3 -26 9 -38 9c-38 0 -87 -18 -108 -55 l-42 14l-64 63c27 31 175 37 203 37c15 0 37 -2 48 -7c12 -5 28 -13 45 -21c41 -22 99 -61 121 -77c27 -19 40 -30 81 -110c22 -41 32 -78 39 -122zM473 312l-11 11c-43 26 -70 38 -96 38c-81 0 -132 -89 -114 -203c16 -81 53 -132 102 -132c41 0 78 32 97 83 c19 48 22 91 22 203"],58675:[740,17,613,87,587,"585 403c-10 -122 -63 -260 -122 -331c-46 -58 -110 -89 -186 -89c-114 0 -199 89 -189 201c5 61 37 126 88 175c41 41 88 60 146 60c49 0 83 -13 131 -47c7 22 9 32 11 55c2 18 4 34 4 50l-5 71c-10 86 -30 112 -68 124c-5 3 -21 9 -32 9c-34 0 -82 -18 -109 -55l-34 14 l-42 63c31 31 164 37 189 37c13 0 32 -2 41 -7s22 -13 35 -21c31 -22 73 -61 89 -77c20 -19 29 -30 47 -110c10 -41 10 -78 6 -122zM441 312c-2 2 -6 8 -7 11c-32 26 -54 38 -77 38c-72 0 -138 -89 -148 -203c-5 -81 16 -132 60 -132c36 0 76 32 105 83c28 48 41 91 67 203"],58676:[740,17,676,102,639,"637 403c-10 -122 -68 -260 -131 -331c-50 -58 -118 -89 -199 -89c-123 0 -214 89 -204 201c6 61 41 126 95 175c44 41 95 60 157 60c52 0 89 -13 140 -47c8 22 10 32 13 55c2 18 3 34 4 50l-6 71c-10 86 -32 112 -73 124c-5 3 -23 9 -34 9c-36 0 -88 -18 -117 -55 l-36 14l-45 63c33 31 175 37 202 37c14 0 35 -2 44 -7c10 -5 23 -13 38 -21c33 -22 78 -61 95 -77c21 -19 32 -30 50 -110c11 -41 11 -78 7 -122zM483 312c-2 2 -7 8 -8 11c-35 26 -58 38 -82 38c-77 0 -149 -89 -159 -203c-5 -81 17 -132 64 -132c39 0 82 32 113 83 c29 48 44 91 72 203"],58677:[709,20,946,71,880,"880 371c0 -222 -183 -391 -423 -391c-227 0 -386 148 -386 361c0 222 166 368 418 368c236 0 391 -134 391 -338zM762 372c-11 189 -119 295 -300 295c-174 0 -274 -106 -274 -290v-5h574zM763 330h-573c16 -187 134 -308 304 -308c168 0 267 114 269 308"],58678:[709,20,1034,86,954,"954 371c0 -222 -197 -391 -454 -391c-244 0 -414 148 -414 361c0 222 177 368 448 368c254 0 420 -134 420 -338zM827 372c-12 189 -127 295 -321 295c-188 0 -295 -106 -295 -290v-5h616zM828 330h-615c18 -187 144 -308 326 -308c181 0 287 114 289 308"],58679:[695,17,926,61,868,"868 346c0 -228 -154 -363 -414 -363c-250 0 -393 127 -393 349c0 230 154 363 419 363c245 0 388 -129 388 -349zM704 324v4h-479c5 -104 37 -187 92 -237c40 -36 84 -52 144 -52c159 0 243 98 243 285zM702 378c-9 90 -41 164 -91 210c-40 35 -83 51 -146 51 c-65 0 -124 -20 -164 -57c-46 -42 -72 -112 -76 -204h477"],58680:[695,17,1012,75,941,"941 346c0 -228 -165 -363 -445 -363c-268 0 -421 127 -421 349c0 230 165 363 449 363c264 0 417 -129 417 -349zM765 324v4h-514c5 -104 40 -187 99 -237c42 -36 90 -52 154 -52c171 0 261 98 261 285zM762 378c-9 90 -43 164 -97 210c-42 35 -89 51 -157 51 c-69 0 -132 -20 -176 -57c-49 -42 -77 -112 -81 -204h511"],58681:[709,20,928,84,897,"890 371c-43 -222 -254 -391 -489 -391c-223 0 -350 148 -309 361c42 222 233 368 480 368c231 0 357 -134 318 -338zM775 372c25 189 -60 295 -237 295c-171 0 -290 -106 -325 -290l-1 -5h563zM768 330h-562c-20 -187 72 -308 239 -308c165 0 283 114 323 308"],58682:[709,20,1015,99,972,"965 371c-46 -222 -274 -391 -526 -391c-238 0 -375 148 -331 361c46 222 250 368 515 368c249 0 384 -134 342 -338zM841 372c27 189 -64 295 -254 295c-184 0 -311 -106 -349 -290l-1 -5h604zM834 330h-604c-21 -187 78 -308 257 -308c177 0 304 114 347 308"],58683:[695,17,907,71,882,"874 346c-44 -228 -221 -363 -476 -363c-245 0 -360 127 -318 349c45 230 221 363 480 363c241 0 356 -129 314 -349zM710 328h-470c-15 -104 1 -187 45 -237c32 -36 72 -52 131 -52c156 0 257 98 293 285zM717 378c8 90 -9 164 -49 210c-32 35 -71 51 -133 51 c-63 0 -125 -20 -172 -57c-53 -42 -92 -112 -113 -204h467"],58684:[695,17,992,86,956,"947 346c-47 -228 -237 -363 -511 -363c-262 0 -386 127 -340 349c47 230 236 363 515 363c258 0 381 -129 336 -349zM771 328h-504c-16 -104 0 -187 48 -237c34 -36 78 -52 141 -52c167 0 276 98 314 285zM779 378c9 90 -9 164 -53 210c-34 35 -76 51 -143 51 s-134 -20 -184 -57c-57 -42 -99 -112 -121 -204h501"],58685:[723,19,743,54,689,"689 576c-14 -14 -58 -17 -89 -20c38 -46 53 -87 53 -124c0 -58 -51 -137 -105 -186l65 -66c25 -28 46 -53 51 -81l-61 -118c-5 28 -9 59 -35 85l-347 347c-29 -33 -39 -73 -39 -115c0 -71 36 -151 86 -206v-106c-15 19 -66 23 -102 24c-35 1 -98 -5 -112 -20v109 c15 9 54 16 91 18c-39 47 -50 93 -50 137c0 58 40 134 105 183c-47 52 -58 47 -80 87c-25 28 -46 53 -50 81l49 118c4 -27 19 -58 46 -85l357 -366c25 30 55 67 55 106c0 73 -47 144 -102 203v106c16 -19 67 -23 103 -24c35 -1 98 5 111 20v-107"],58686:[723,19,816,67,749,"749 576c-15 -14 -62 -17 -96 -20c41 -46 57 -87 57 -124c0 -58 -55 -137 -112 -186l69 -66c27 -28 49 -53 55 -81l-66 -118c-5 28 -9 59 -37 85l-372 347c-32 -33 -42 -73 -42 -115c0 -71 38 -151 92 -206c1 -42 0 -106 0 -106c-16 19 -71 23 -110 24 c-37 1 -105 -5 -120 -20v109c16 9 58 16 98 18c-42 47 -54 93 -54 137c0 58 44 134 113 183c-51 52 -62 47 -86 87c-27 28 -49 53 -54 81l53 118c5 -27 20 -58 49 -85l384 -366c27 30 58 67 58 106c0 73 -50 144 -108 203c-2 42 0 106 0 106c16 -19 71 -23 110 -24 c37 -1 105 5 119 20v-107"],58687:[729,29,622,54,568,"568 27c-8 -22 -24 -28 -45 -28h-425c-19 0 -36 -6 -44 -28v118c8 21 25 27 44 28h385c10 72 27 177 27 265c0 80 -16 145 -53 160c-38 17 -142 26 -201 26c-63 0 -109 0 -135 11c-21 9 -26 17 -33 32v118c8 -22 21 -25 33 -32c21 -12 72 -11 135 -11 c59 0 177 -7 213 -26c64 -34 89 -110 90 -200c3 -113 -31 -246 -53 -343c38 0 53 3 62 27v-117"],58688:[729,29,686,67,619,"619 27c-8 -22 -26 -28 -48 -28h-456c-21 0 -39 -6 -48 -28v118c9 21 27 27 48 28h413c10 72 29 177 29 265c0 80 -18 145 -57 160c-41 17 -152 26 -216 26c-67 0 -117 0 -145 11c-22 9 -28 17 -35 32v118c8 -22 22 -25 35 -32c23 -12 78 -11 145 -11 c64 0 190 -7 229 -26c69 -34 96 -110 97 -200c2 -113 -34 -246 -58 -343c41 0 58 3 67 27v-117"],58689:[740,18,553,54,498,"498 81c5 -39 -11 -62 -32 -96c-72 56 -112 187 -121 279c-24 -85 -68 -234 -128 -255c-15 -5 -22 -6 -32 -6c-16 0 -22 7 -54 8c-27 2 -59 -6 -77 -29v128c18 23 50 31 77 28c32 -1 39 -9 53 -9c6 0 18 1 33 7c65 24 100 119 122 191c-3 76 -14 172 -41 188 c-67 37 -108 6 -167 38c-21 12 -33 26 -41 49v138c8 -23 20 -48 41 -59c59 -33 124 1 177 -49c62 -57 54 -313 76 -444c7 -50 77 -114 114 -107"],58690:[740,18,612,67,544,"544 81c5 -39 -12 -62 -35 -96c-77 56 -119 187 -130 279c-26 -85 -72 -234 -137 -255c-16 -5 -23 -6 -34 -6c-17 0 -24 7 -58 8c-29 2 -63 -6 -83 -29v128c20 23 54 31 83 28c34 -1 42 -9 57 -9c6 0 19 1 35 7c70 24 108 119 131 191c-3 76 -15 172 -44 188 c-71 37 -116 6 -179 38c-22 12 -35 26 -45 49v138c10 -23 23 -48 45 -59c63 -33 133 1 189 -49c67 -57 59 -313 82 -444c8 -50 83 -114 123 -107"],58691:[719,16,589,54,535,"535 544c-8 24 -23 27 -62 27c16 -91 30 -214 30 -327c0 -112 -20 -216 -77 -260c-16 22 -42 76 -32 98c51 21 63 166 63 288l-6 202h-353c-19 0 -36 6 -44 27v120c8 -22 25 -28 44 -28h393c20 0 37 -6 44 -28v-119"],58692:[719,16,651,67,584,"584 544c-9 24 -25 27 -67 27c17 -91 32 -214 32 -327c0 -112 -21 -216 -82 -260c-18 22 -46 76 -35 98c55 21 68 166 68 288c0 74 -4 147 -6 202h-379c-21 0 -39 6 -48 27v120c9 -22 27 -28 48 -28h421c22 0 40 -6 48 -28v-119"],58693:[503,0,268,94,175,"175 0h-81v503h81v-503"],58694:[503,191,257,-18,164,"164 -9c0 -65 -12 -111 -35 -139c-25 -29 -63 -43 -116 -43h-31v70h22c30 0 51 7 63 22c10 14 16 44 16 90v512h81v-512"],58695:[503,0,253,35,212,"212 503l-96 -503h-81l96 503h81"],58696:[503,191,238,-113,200,"200 503l-97 -512l-1 -2c-11 -57 -22 -97 -37 -118c-13 -20 -32 -36 -57 -46c-26 -11 -56 -16 -90 -16h-31l13 70h21c32 0 54 6 68 20c13 14 24 44 33 92l97 512h81"],58697:[503,0,324,84,241,"241 0h-157v503h157v-503"],58698:[503,199,313,-33,230,"230 9c0 -67 -16 -118 -48 -154c-31 -35 -77 -54 -138 -54h-77v106h27c30 0 50 7 61 20c12 15 17 42 17 82v494h158v-494"],58699:[503,0,310,31,285,"285 503l-97 -503h-157l95 503h159"],58700:[503,199,294,-128,269,"269 503l-95 -494c-13 -71 -38 -123 -75 -156c-37 -34 -87 -52 -149 -52h-78l20 106h28c29 0 51 7 64 20c14 14 25 41 32 82l94 494h159"],58701:[489,0,442,80,362,"362 0h-282v44l46 3c16 1 16 9 16 50v296c0 15 -6 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-392c0 -41 1 -49 16 -50l46 -3v-44zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],58702:[489,272,446,80,362,"362 489l-2 -508c0 -85 -40 -123 -77 -172c-43 -56 -52 -81 -187 -81l-16 61l37 21c7 -8 40 -35 54 -35c28 0 32 36 32 217v401c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44zM317 437l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34l-1 -400c0 -77 -1 -134 -6 -168c14 21 76 71 76 156"],58703:[390,8,244,30,298,"298 215l-38 -75c-47 -89 -101 -148 -174 -148c-44 0 -56 34 -56 76c0 30 5 59 23 147l-14 7c29 58 52 117 57 152h-23l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-30 -100 -69 -303 -69 -332c0 -18 5 -26 19 -26c21 0 74 28 124 125l37 74"],58704:[390,398,215,-309,268,"268 215c-53 -89 -113 -153 -174 -201l-52 -266c-26 -135 -162 -146 -198 -146c-120 0 -153 99 -153 141c0 120 152 136 317 234l45 238l-14 7c29 58 48 117 53 152h-19l2 16h81c9 0 16 -4 16 -9c-17 -56 -12 -22 -38 -153l-36 -189c55 46 110 104 157 183zM4 -46 c-154 -88 -290 -106 -290 -211c0 -26 21 -117 130 -117c31 0 97 3 114 93"],58705:[393,10,270,34,328,"328 216l-39 -77c-47 -90 -103 -149 -177 -149c-60 0 -78 59 -78 117c0 18 2 36 5 53l12 53l-16 8l1 3c29 54 51 113 58 148h-37l3 21h122c9 0 18 -4 18 -12c-17 -57 -26 -94 -52 -225c-10 -52 -17 -86 -17 -107c0 -19 7 -23 17 -23c20 0 72 25 121 124l39 76"],58706:[393,400,228,-312,285,"285 216l-2 -3c-48 -80 -104 -139 -159 -186l-54 -279c-26 -138 -166 -148 -226 -148c-121 0 -156 100 -156 143c0 120 152 139 316 230l47 240l-16 8l1 3c29 54 49 113 54 148h-20l3 21h109c9 0 18 -4 18 -12v-1c-17 -56 -11 -21 -37 -152l-33 -168c48 41 95 95 135 164 l2 2zM-1 -56c-151 -82 -282 -101 -282 -201c0 -25 19 -115 127 -115c30 0 95 3 112 91"],58707:[475,21,279,14,268,"268 83c-39 -37 -81 -72 -123 -104l-54 76c3 53 3 93 3 139l-4 173l-21 24c-11 -4 -29 -12 -42 -22l-13 13c34 28 71 61 105 93c19 -20 38 -39 60 -55c-7 -60 -8 -120 -8 -181c0 -39 1 -79 5 -111c2 -19 19 -40 32 -53c4 0 10 1 13 3c15 7 33 18 40 24"],58708:[475,202,280,-9,196,"196 422l-6 -396c-1 -25 -5 -51 -22 -70c-45 -55 -98 -107 -161 -158l-16 18c29 22 58 45 83 71c13 13 21 30 26 47c16 56 18 179 18 269c0 50 0 119 -10 149c-6 17 -25 37 -32 37l-8 -3l-29 -19l-14 13l106 95c22 -16 43 -34 65 -53"],58709:[478,26,331,2,327,"327 87c-57 -34 -110 -74 -162 -113l-73 82c7 58 10 117 10 176c0 45 -2 89 -5 134l-38 21l-39 -17l-18 12c47 31 93 61 136 96c13 -10 54 -38 82 -56c-3 -56 -5 -112 -5 -169l3 -115c0 -10 5 -20 12 -29c8 -11 20 -27 31 -27c5 0 15 3 17 4l44 19"],58710:[483,207,331,-19,238,"238 256c0 -95 -6 -191 -25 -285c-62 -61 -142 -127 -216 -178l-16 18c34 21 70 46 95 71c27 27 37 64 40 100c5 69 5 157 5 235c0 37 0 90 -3 110c-1 15 -4 30 -16 41c-8 7 -19 12 -31 12l-38 -17l-15 19l130 101c28 -21 55 -39 85 -58c3 -56 5 -112 5 -169"],58711:[425,0,350,52,303,"303 20c0 -20 -19 -20 -27 -20h-195c-8 0 -29 0 -29 20s21 20 29 20h80v345h-75c-9 0 -28 0 -28 20s19 20 28 20h92c20 0 28 -5 28 -32v-353h70c8 0 27 0 27 -20"],58712:[425,235,350,28,247,"247 -55c0 -74 -27 -118 -34 -128c-35 -52 -63 -52 -89 -52s-96 0 -96 64c0 25 18 34 28 34c23 0 27 -31 27 -53c12 -4 29 -5 43 -5c17 0 37 0 56 36c20 39 20 91 20 109v435h-86c-10 0 -28 0 -28 20s20 20 28 20h103c20 0 28 -5 28 -32v-448"],58713:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58714:[650,150,740,80,660,"660 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-520 800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],58715:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58716:[650,150,743,80,663,"663 -150c-10 2 -21 3 -31 3c-11 0 -22 -1 -32 -3l-520 800c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 31 3"],58717:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58718:[650,150,747,80,667,"667 -150c-11 2 -22 3 -34 3c-11 0 -22 -1 -33 -3l-520 800c11 -2 22 -3 33 -3c12 0 23 1 34 3"],58719:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58720:[650,150,749,80,669,"669 -150c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -24 -1 -35 -3l-520 800c11 -2 23 -3 35 -3c11 0 23 1 34 3"],58721:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58722:[650,150,753,80,673,"673 -150c-12 2 -24 3 -37 3c-12 0 -24 -1 -36 -3l-520 800c12 -2 24 -3 36 -3c13 0 25 1 37 3"],58723:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],58724:[650,150,756,80,676,"676 -150c-12 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3l-520 800c13 -2 25 -3 38 -3s26 1 38 3"],58725:[540,-103,379,70,309,"309 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39"],58726:[540,-103,379,70,309,"309 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39"],58727:[540,-103,679,70,609,"309 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM609 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39"],58728:[540,-103,679,70,609,"309 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39zM609 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39"],58729:[540,-103,979,70,909,"309 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM609 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM909 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39"],58730:[540,-103,979,70,909,"309 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39zM609 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39zM909 117l-21 -14l-55 22l-163 398l19 17l117 -39"],58731:[540,-103,1279,70,1209,"309 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM609 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM909 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39zM1209 523l-163 -398l-55 -22l-21 14l103 384l117 39"],58732:[844,344,653,80,573,"573 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65 c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19"],58733:[844,344,984,80,904,"573 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65 c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM904 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413 c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98 c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19"],58734:[844,344,1315,80,1235,"573 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65 c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM904 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413 c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98 c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM1235 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39 c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19"],58735:[844,344,1646,80,1566,"573 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65 c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM904 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413 c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98 c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM1235 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39 c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19zM1566 825c-6 -28 -13 -71 -10 -123h-64c-3 41 -4 70 -25 71 c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -135 0 -296 -30 -400c-7 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-16 -17 -61 -39 -86 -39c-24 0 -49 9 -68 19c6 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c49 -2 76 32 90 110c13 67 13 275 13 413 c0 135 0 296 30 400c6 23 10 43 21 57c32 40 54 63 86 98c15 17 60 39 85 39c24 0 49 -9 68 -19"],58736:[844,344,706,80,626,"626 250c0 -165 -83 -259 -237 -272c-4 -47 -11 -91 -22 -128c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 28 8 81 10 142c-148 16 -227 110 -227 271 c0 165 83 259 237 272c4 47 11 91 22 128c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -81 -10 -142c148 -16 227 -110 227 -271zM574 250 c0 128 -61 203 -176 218l-1 -218c0 -70 0 -146 -4 -219c118 14 181 89 181 219zM313 469c-118 -14 -181 -89 -181 -219c0 -128 61 -203 176 -218l1 218c0 70 0 146 4 219"],58737:[844,344,1037,80,957,"957 250c0 -126 -80 -213 -235 -252c-5 -55 -12 -106 -24 -148c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 29 8 83 10 147c-37 -5 -77 -7 -119 -7 c-47 0 -90 3 -129 8c-5 -50 -12 -97 -23 -135c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 31 8 93 10 164c-150 39 -227 125 -227 249c0 126 80 213 235 252 c5 55 12 106 24 148c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -29 -8 -83 -10 -147c37 5 77 7 120 7c46 0 89 -3 128 -8c5 50 12 97 23 135c6 23 11 43 22 57 c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -31 -8 -93 -10 -164c150 -39 227 -125 227 -249zM905 250c0 99 -61 164 -176 197l-1 -197l-3 -198c117 32 180 98 180 198zM312 448 c-117 -32 -180 -98 -180 -198c0 -99 61 -164 176 -197l1 197zM644 464c-38 5 -80 7 -125 7c-44 0 -84 -2 -121 -7l-1 -214c0 -68 0 -143 -4 -214c38 -5 80 -7 126 -7c43 0 83 2 120 7l1 214c0 68 0 143 4 214"],58738:[844,344,1368,80,1288,"1288 250c0 -90 -55 -161 -164 -208c-21 -9 -44 -17 -70 -24c-4 -63 -11 -121 -25 -168c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 31 8 92 10 162 c-71 -13 -154 -20 -249 -22c-5 -47 -11 -91 -22 -127c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 28 8 79 10 140c-94 2 -177 10 -247 23 c-5 -56 -12 -108 -24 -150c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c6 34 9 104 11 183c-23 7 -45 14 -64 22c-109 47 -164 118 -164 208s55 161 164 208 c21 9 44 17 70 24c4 63 11 121 25 168c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -31 -8 -92 -10 -162c71 13 154 20 249 22c5 47 11 91 22 127c6 23 11 43 22 57 c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -79 -10 -140c94 -2 177 -10 247 -23c5 56 12 108 24 150c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19 c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-6 -34 -9 -104 -11 -183c23 -7 45 -14 64 -22c109 -47 164 -118 164 -208zM1236 250c0 71 -47 123 -132 160c-14 6 -29 11 -44 16l-1 -176l-2 -177c16 5 32 11 47 17c85 37 132 89 132 160z M311 427c-16 -5 -32 -11 -47 -17c-85 -37 -132 -89 -132 -160s47 -123 132 -160c14 -6 29 -11 44 -16l1 176zM644 471c-94 -2 -176 -9 -246 -23l-1 -198l-3 -198c69 -13 151 -21 245 -23l1 221c0 70 0 148 4 221zM974 448c-69 13 -151 21 -245 23l-1 -221 c0 -70 0 -148 -4 -221c94 2 176 9 246 23l1 198"],58739:[844,344,747,80,707,"707 354c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -89 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34s-5 22 -9 33c39 -21 76 -46 111 -74c-16 95 -75 150 -172 163l-1 -218c0 -135 0 -296 -30 -400c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19 c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c12 67 12 275 12 413c0 70 0 146 4 219c-118 -14 -181 -89 -181 -219c-9 2 -17 3 -26 3s-17 -1 -26 -3c0 165 83 259 237 272c4 47 11 91 22 128c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39 s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -81 -10 -142c125 -14 201 -83 221 -202c23 36 48 70 76 102c0 -12 0 -23 2 -34s5 -22 9 -33"],58740:[844,344,747,80,707,"707 146c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-2 -22 -2 -34c-28 32 -53 66 -76 102c-21 -122 -100 -192 -231 -203c-4 -47 -11 -91 -22 -128c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71 c50 -2 77 32 91 110c5 28 8 81 10 142c-148 16 -227 110 -227 271c9 -2 17 -3 26 -3s17 1 26 3c0 -128 61 -203 176 -218l1 218c0 135 0 296 30 400c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71 c-50 2 -77 -32 -91 -110c-12 -67 -12 -275 -12 -413c0 -70 0 -146 -4 -219c100 11 161 67 177 164c-35 -28 -72 -53 -111 -74c4 11 7 22 9 33s3 22 3 34c50 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],58741:[844,344,765,80,725,"725 355c-42 7 -84 18 -125 32c17 -38 26 -84 26 -137c0 -165 -83 -259 -237 -272c-4 -47 -11 -91 -22 -128c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110 c5 28 8 81 10 142c-148 16 -227 110 -227 271c0 165 83 259 237 272c4 47 11 91 22 128c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -81 -10 -142 c35 -4 66 -13 92 -25c-5 -7 -9 -14 -13 -22s-7 -17 -8 -25c-21 10 -45 16 -72 19l-1 -218c0 -70 0 -146 -4 -219c118 14 181 89 181 219c0 43 -7 80 -20 111c-9 -42 -22 -83 -38 -123c-4 11 -9 21 -14 31c-6 10 -12 19 -19 28c21 53 36 108 46 163c53 -21 107 -36 163 -46 c4 -11 9 -21 14 -31c6 -10 12 -20 19 -28zM313 469c-118 -14 -181 -89 -181 -219c0 -128 61 -203 176 -218l1 218c0 70 0 146 4 219"],58742:[844,344,710,80,670,"670 458c-26 -50 -46 -103 -61 -158c-50 25 -103 46 -158 60c-3 11 -7 22 -11 33c-5 10 -11 20 -17 29c42 -11 83 -25 123 -43c-29 51 -79 80 -148 89l-1 -218c0 -70 0 -146 -4 -219c118 14 181 89 181 219c9 -2 17 -3 26 -3s17 1 26 3c0 -165 -83 -259 -237 -272 c-4 -47 -11 -91 -22 -128c-6 -23 -11 -43 -22 -57c-31 -40 -54 -63 -85 -98c-15 -17 -61 -39 -85 -39s-49 9 -69 19c7 28 13 71 10 123h65c2 -41 3 -70 25 -71c50 -2 77 32 91 110c5 28 8 81 10 142c-148 16 -227 110 -227 271c0 165 83 259 237 272c4 47 11 91 22 128 c6 23 11 43 22 57c31 40 54 63 85 98c15 17 61 39 85 39s49 -9 69 -19c-7 -28 -13 -71 -10 -123h-65c-2 41 -3 70 -25 71c-50 2 -77 -32 -91 -110c-5 -28 -8 -81 -10 -142c93 -11 158 -52 194 -120c13 41 30 81 49 119c3 -11 7 -22 11 -32c5 -10 10 -20 17 -30zM313 469 c-118 -14 -181 -89 -181 -219c0 -128 61 -203 176 -218l1 218c0 70 0 146 4 219"],58743:[959,459,673,80,593,"593 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68 c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20"],58744:[959,459,1017,80,937,"593 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68 c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM937 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521 c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103 c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20"],58745:[959,459,1361,80,1281,"593 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68 c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM937 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521 c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103 c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM1281 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40 c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20"],58746:[959,459,1705,80,1625,"593 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68 c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM937 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521 c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103 c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM1281 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40 c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20zM1625 939c-7 -28 -14 -73 -10 -127h-68c-2 42 -3 72 -26 73 c-51 2 -79 -33 -94 -114c-15 -80 -15 -347 -15 -521c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -11 -44 -22 -58c-33 -42 -57 -67 -89 -103c-16 -18 -63 -40 -89 -40c-25 0 -51 9 -71 20c7 28 13 73 10 127h68c2 -42 3 -72 25 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521 c0 170 0 405 30 508c7 23 11 44 22 58c33 42 57 67 89 103c16 18 63 40 89 40c25 0 51 -9 71 -20"],58747:[959,459,726,80,646,"646 250c0 -170 -85 -268 -243 -281c-3 -92 -11 -176 -25 -227c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 136 12 240 c-154 16 -237 113 -237 281c0 170 85 268 243 281c3 92 11 176 25 227c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -42 -11 -136 -12 -240 c154 -16 237 -113 237 -281zM592 250c0 133 -64 211 -184 226l-1 -226l-2 -227c122 14 187 93 187 227zM321 477c-122 -14 -187 -93 -187 -227c0 -133 64 -211 184 -226l1 226"],58748:[959,459,1070,80,990,"990 250c0 -130 -82 -220 -242 -260c-3 -100 -11 -193 -26 -248c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c7 43 11 139 13 245c-39 -5 -82 -7 -127 -7 c-47 0 -91 3 -132 8c-3 -95 -10 -181 -25 -233c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c8 45 11 149 13 262c-157 40 -238 130 -238 259 c0 130 82 220 242 260c3 100 11 193 26 248c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -43 -11 -139 -13 -245c39 5 82 7 127 7c47 0 91 -3 132 -8 c3 95 10 181 25 233c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-8 -45 -11 -149 -13 -262c157 -40 238 -130 238 -259zM936 250c0 103 -64 171 -184 204l-1 -204 l-1 -205c121 33 186 101 186 205zM320 455c-121 -33 -186 -101 -186 -205c0 -103 64 -171 184 -204l1 204zM665 471c-39 5 -83 8 -130 8c-46 0 -89 -2 -127 -7l-1 -222l-2 -221c39 -5 83 -8 130 -8c46 0 89 2 127 7l1 222"],58749:[959,459,1414,80,1334,"1334 250c0 -93 -57 -167 -170 -215c-22 -9 -45 -18 -71 -25c-3 -108 -11 -209 -27 -268c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114 c8 45 11 148 13 261c-74 -13 -160 -21 -259 -23c-4 -91 -11 -174 -25 -225c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 135 12 238 c-98 2 -184 10 -257 24c-3 -101 -11 -194 -26 -249c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c8 48 12 161 13 282c-25 7 -47 15 -68 24 c-113 48 -170 122 -170 215s57 167 170 215c22 9 45 18 71 25c3 108 11 209 27 268c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-8 -45 -11 -148 -13 -261 c74 13 160 21 259 23c4 91 11 174 25 225c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -42 -11 -135 -12 -238c98 -2 184 -10 257 -24c3 101 11 194 26 249 c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-8 -48 -12 -161 -13 -282c25 -7 47 -15 68 -24c113 -48 170 -122 170 -215zM1280 250c0 73 -48 128 -137 166 c-15 6 -31 12 -48 17v-183l-1 -183c17 5 34 11 49 17c89 38 137 93 137 166zM320 433c-17 -5 -34 -11 -49 -17c-89 -38 -137 -93 -137 -166s48 -128 137 -166c15 -6 31 -12 48 -17v183zM665 479c-99 -2 -185 -10 -257 -24l-1 -205l-1 -205c72 -14 158 -22 256 -24l1 229z M1008 455c-72 14 -158 22 -256 24l-1 -229l-2 -229c99 2 185 10 257 24l1 205"],58750:[959,459,767,80,727,"727 353c-38 -43 -70 -89 -98 -139c-43 37 -89 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34s-5 22 -9 33c39 -21 76 -46 110 -73c-16 100 -78 159 -180 171l-1 -226c0 -170 0 -405 -29 -508c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40 c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c14 80 14 347 14 521l2 227c-122 -14 -187 -93 -187 -227c-9 2 -18 3 -27 3s-18 -1 -27 -3c0 170 85 268 243 281c3 92 11 176 25 227c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103 c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -42 -11 -136 -12 -240c131 -13 211 -86 232 -211c22 35 47 68 74 100c0 -12 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],58751:[959,459,767,80,727,"727 147c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -22 -3 -34c-27 32 -52 65 -74 100c-22 -126 -103 -199 -238 -211c-3 -92 -11 -176 -25 -227c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73 c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 136 12 240c-154 16 -237 113 -237 281c9 -2 18 -3 27 -3s18 1 27 3c0 -133 64 -211 184 -226l1 226c0 170 0 405 29 508c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67 c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-14 -80 -14 -347 -14 -521l-2 -227c104 12 167 71 183 172c-34 -27 -71 -52 -110 -73c4 11 7 22 9 33s3 22 3 34c50 27 96 60 139 97c28 -50 60 -96 98 -139"],58752:[959,459,782,80,742,"742 362c-42 7 -84 18 -124 32c18 -40 28 -88 28 -144c0 -170 -85 -268 -243 -281c-3 -92 -11 -176 -25 -227c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73 c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 136 12 240c-154 16 -237 113 -237 281c0 170 85 268 243 281c3 92 11 176 25 227c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114 c-7 -42 -11 -136 -12 -240c36 -4 69 -13 98 -26c-6 -7 -11 -15 -14 -23c-4 -8 -7 -17 -9 -26c-22 10 -48 17 -76 20l-1 -226l-2 -227c122 14 187 93 187 227c0 46 -7 85 -22 118c-9 -42 -22 -83 -38 -123c-4 11 -8 22 -14 32c-5 9 -12 19 -19 28c21 52 37 107 47 163 c52 -21 107 -37 163 -47c4 -10 8 -21 14 -31c5 -10 12 -19 19 -28zM321 477c-122 -14 -187 -93 -187 -227c0 -133 64 -211 184 -226l1 226"],58753:[959,459,729,80,689,"689 460c-26 -50 -46 -103 -60 -158c-51 25 -104 46 -159 60c-3 11 -6 22 -11 33c-5 10 -10 20 -17 29c42 -11 82 -25 122 -43c-30 55 -83 87 -156 95l-1 -226l-2 -227c122 14 187 93 187 227c9 -2 18 -3 27 -3s18 1 27 3c0 -170 -85 -268 -243 -281 c-3 -92 -11 -176 -25 -227c-7 -23 -12 -44 -23 -58c-32 -42 -56 -67 -89 -103c-15 -18 -63 -40 -89 -40c-24 0 -50 9 -70 20c6 28 13 73 10 127h67c2 -42 4 -72 26 -73c52 -2 80 33 95 114c7 42 11 136 12 240c-154 16 -237 113 -237 281c0 170 85 268 243 281 c3 92 11 176 25 227c7 23 12 44 23 58c32 42 56 67 89 103c15 18 63 40 89 40c24 0 50 -9 70 -20c-6 -28 -13 -73 -10 -127h-67c-2 42 -4 72 -26 73c-52 2 -80 -33 -95 -114c-7 -42 -11 -136 -12 -240c97 -10 166 -54 204 -127c13 41 29 80 48 118c3 -11 7 -22 12 -32 c4 -10 10 -20 16 -30zM321 477c-122 -14 -187 -93 -187 -227c0 -133 64 -211 184 -226l1 226"],58754:[1097,597,693,80,613,"613 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70 c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21"],58755:[1097,597,1051,80,971,"613 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70 c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM971 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118 c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638 c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21"],58756:[1097,597,1409,80,1329,"613 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70 c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM971 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118 c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638 c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM1329 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107 c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21"],58757:[1097,597,1767,80,1687,"613 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70 c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM971 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118 c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638 c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM1329 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107 c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21zM1687 1076c-7 -29 -14 -76 -10 -132h-70 c-3 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -12 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 3 -75 27 -76c53 -2 83 34 98 118 c15 82 15 434 15 652c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 58 69 92 107c17 19 66 42 93 42c25 0 52 -9 73 -21"],58758:[1097,597,750,80,670,"670 250c0 -177 -88 -278 -251 -293c-3 -145 -11 -281 -29 -345c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 200 14 359 c-162 16 -248 118 -248 293c0 177 88 278 251 293c3 145 11 281 29 345c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -50 -13 -200 -14 -359 c162 -16 248 -118 248 -293zM614 250c0 139 -67 221 -193 236v-236l-1 -236c126 15 194 96 194 236zM330 486c-126 -15 -194 -96 -194 -236c0 -139 67 -221 193 -236v236"],58759:[1097,597,1108,80,1028,"1028 250c0 -135 -85 -229 -251 -271c-2 -153 -10 -300 -29 -367c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c9 51 13 204 14 364 c-40 -4 -84 -7 -132 -7c-49 0 -94 3 -135 8c-3 -147 -10 -286 -29 -351c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c10 53 13 215 14 382 c-163 42 -248 136 -248 270c0 135 85 229 251 271c2 153 10 300 29 367c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -51 -13 -204 -14 -364c40 4 84 7 132 7 c49 0 94 -3 135 -8c3 147 10 286 29 351c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-10 -53 -13 -215 -14 -382c163 -42 248 -136 248 -270zM972 250 c0 108 -67 179 -193 213v-213l-1 -214c126 35 194 106 194 214zM330 464c-126 -35 -194 -106 -194 -214s67 -179 193 -213v213zM688 481c-41 5 -85 8 -134 8c-48 0 -92 -3 -133 -8v-231l-1 -231c41 -5 85 -8 134 -8c48 0 92 3 133 8v231"],58760:[1097,597,1466,80,1386,"1386 250c0 -97 -59 -174 -177 -224c-22 -10 -47 -18 -73 -26c-3 -160 -10 -318 -30 -388c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118 c10 53 13 214 14 381c-76 -14 -165 -22 -267 -24c-3 -144 -11 -279 -29 -343c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 199 14 357 c-101 2 -190 10 -267 24c-2 -153 -10 -300 -29 -367c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c10 55 13 228 14 403c-25 7 -49 15 -71 25 c-118 50 -177 127 -177 224s59 174 177 224c22 10 47 18 73 26c3 160 10 318 30 388c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-10 -53 -13 -214 -14 -381 c76 14 165 22 267 24c3 144 11 279 29 343c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -50 -13 -199 -14 -357c101 -2 190 -10 267 -24c2 153 10 300 29 367 c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-10 -55 -13 -228 -14 -403c25 -7 49 -15 71 -25c118 -50 177 -127 177 -224zM1330 250c0 76 -50 133 -143 173 c-16 6 -32 13 -50 18v-191l-1 -191c18 5 35 11 51 18c93 40 143 97 143 173zM330 441c-18 -5 -35 -11 -51 -18c-93 -40 -143 -97 -143 -173s50 -133 143 -173c16 -6 32 -13 50 -18v191zM688 489c-102 -2 -191 -10 -267 -25v-214l-1 -214c75 -14 164 -23 267 -25v239z M1046 464c-75 14 -164 23 -267 25v-239l-1 -239c102 2 191 10 267 25v214"],58761:[1097,597,790,80,750,"750 352c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -90 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34s-5 22 -9 33c38 -21 74 -45 108 -72c-16 106 -81 168 -189 181v-236c0 -214 0 -530 -31 -638c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21 c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c15 82 15 434 15 652l1 236c-126 -15 -194 -96 -194 -236c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3c0 177 88 278 251 293c3 145 11 281 29 345c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42 c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -50 -13 -200 -14 -359c139 -14 222 -91 243 -223c22 35 46 68 73 99c0 -12 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],58762:[1097,597,790,80,750,"750 148c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -22 -3 -34c-27 31 -51 64 -73 99c-22 -133 -106 -210 -246 -223c-3 -145 -11 -281 -29 -345c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76 c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 200 14 359c-162 16 -248 118 -248 293c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3c0 -139 67 -221 193 -236v236c0 214 0 530 31 638c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70 c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-15 -82 -15 -434 -15 -652l-1 -236c109 12 174 74 190 181c-34 -27 -70 -51 -108 -72c4 11 7 22 9 33s3 22 3 34c49 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],58763:[1097,597,802,80,762,"762 371c-41 7 -82 18 -122 31c20 -42 30 -92 30 -152c0 -177 -88 -278 -251 -293c-3 -145 -11 -281 -29 -345c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76 c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 200 14 359c-162 16 -248 118 -248 293c0 177 88 278 251 293c3 145 11 281 29 345c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118 c-9 -50 -13 -200 -14 -359c39 -4 73 -13 103 -27c-6 -8 -11 -16 -15 -24c-4 -9 -7 -18 -9 -27c-23 11 -50 18 -80 21v-236l-1 -236c126 15 194 96 194 236c0 49 -8 91 -24 125c-9 -41 -22 -82 -38 -121c-3 11 -8 21 -14 31c-5 10 -11 20 -19 28c22 53 37 108 47 164 c53 -22 107 -37 163 -47c4 -11 8 -21 14 -31s12 -19 19 -28zM330 486c-126 -15 -194 -96 -194 -236c0 -139 67 -221 193 -236v236"],58764:[1097,597,752,80,712,"712 463c-25 -50 -46 -104 -60 -158c-51 25 -104 46 -159 60c-3 11 -6 22 -11 32c-5 11 -10 21 -17 30c42 -11 82 -25 121 -42c-31 58 -87 92 -165 101v-236l-1 -236c126 15 194 96 194 236c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3c0 -177 -88 -278 -251 -293 c-3 -145 -11 -281 -29 -345c-7 -24 -11 -45 -23 -60c-34 -44 -59 -69 -93 -107c-16 -19 -65 -42 -92 -42c-26 0 -53 9 -74 21c7 29 14 76 11 132h70c2 -44 4 -75 27 -76c54 -2 83 34 98 118c9 50 13 200 14 359c-162 16 -248 118 -248 293c0 177 88 278 251 293 c3 145 11 281 29 345c7 24 11 45 23 60c34 44 59 69 93 107c16 19 65 42 92 42c26 0 53 -9 74 -21c-7 -29 -14 -76 -11 -132h-70c-2 44 -4 75 -27 76c-54 2 -83 -34 -98 -118c-9 -50 -13 -200 -14 -359c103 -11 175 -57 214 -134c13 40 29 79 49 116c2 -11 6 -22 11 -32 c4 -10 10 -20 16 -30zM330 486c-126 -15 -194 -96 -194 -236c0 -139 67 -221 193 -236v236"],58765:[1462,962,737,80,657,"657 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],58766:[1462,962,1124,80,1044,"657 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1044 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127 c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986 c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],58767:[1462,962,1511,80,1431,"657 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1044 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127 c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986 c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1431 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65 c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],58768:[1462,962,1898,80,1818,"657 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1044 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127 c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986 c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23zM1431 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65 c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23z M1818 1439c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76 c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],58769:[1462,962,796,80,716,"716 250c0 -190 -94 -299 -269 -316c-2 -285 -8 -585 -33 -670c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 386 16 685 c-175 17 -268 127 -268 316c0 190 94 299 269 316c2 285 8 585 33 670c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -386 -16 -685 c175 -17 268 -127 268 -316zM656 250c0 150 -72 238 -208 255v-255v-255c135 17 208 105 208 255zM348 505c-135 -17 -208 -105 -208 -255s72 -238 208 -255v255v255"],58770:[1462,962,1183,80,1103,"1103 250c0 -145 -91 -246 -269 -292c-1 -292 -8 -607 -33 -694c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 390 16 691 c-44 -5 -92 -8 -143 -8c-52 0 -101 3 -145 8c-2 -287 -8 -591 -33 -676c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 65 15 403 16 710 c-177 45 -268 146 -268 291s91 246 269 292c1 292 8 607 33 694c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -390 -16 -691c44 5 92 8 144 8 c51 0 100 -3 144 -8c2 287 8 591 33 676c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -65 -15 -403 -16 -710c177 -45 268 -146 268 -291zM1043 250 c0 116 -73 193 -208 230v-230v-230c135 37 208 114 208 230zM348 480c-135 -37 -208 -114 -208 -230s73 -193 208 -230v230v230zM735 500c-43 5 -91 8 -143 8s-100 -3 -144 -8v-250v-250c43 -5 91 -8 144 -8c51 0 99 3 143 8v250v250"],58771:[1462,962,1570,80,1490,"1490 250c0 -105 -64 -187 -191 -242c-24 -10 -49 -19 -77 -27c-2 -298 -8 -628 -34 -717c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127 c12 65 15 403 16 709c-82 -15 -178 -24 -288 -26c-2 -284 -9 -583 -33 -668c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 384 16 683 c-110 2 -205 11 -288 26c-1 -292 -8 -607 -33 -694c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 67 15 420 16 732c-28 8 -53 17 -77 27 c-127 55 -191 137 -191 242s64 187 191 242c24 10 49 19 77 27c2 298 8 628 34 717c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -65 -15 -403 -16 -709 c82 15 178 24 288 26c2 284 9 583 33 668c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -384 -16 -683c110 -2 205 -11 288 -26c1 292 8 607 33 694 c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -67 -15 -420 -16 -732c28 -8 53 -17 77 -27c127 -55 191 -137 191 -242zM1430 250c0 82 -54 144 -155 187 c-16 7 -34 13 -53 19v-206v-206c19 6 37 12 53 19c101 43 155 105 155 187zM348 456c-19 -6 -37 -12 -53 -19c-101 -43 -155 -105 -155 -187s54 -144 155 -187c16 -7 34 -13 53 -19v206v206zM735 508c-110 -2 -206 -11 -287 -27v-231v-231c81 -16 177 -25 287 -27v258v258z M1122 481c-81 16 -177 25 -287 27v-258v-258c110 2 206 11 287 27v231v231"],58772:[1462,962,835,80,795,"795 350c-38 -43 -70 -89 -98 -139c-43 37 -89 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34c-2 12 -5 23 -9 33c38 -20 73 -44 107 -70c-16 117 -87 185 -205 200v-255c0 -331 0 -868 -34 -986c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46 c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c16 88 16 667 16 1001v255c-135 -17 -208 -105 -208 -255c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 190 94 299 269 316c2 285 8 585 33 670c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115 c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -386 -16 -685c152 -15 242 -100 263 -245c22 34 46 66 72 96c0 -11 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],58773:[1462,962,835,80,795,"795 150c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -23 -3 -34c-26 30 -50 62 -72 96c-22 -146 -112 -230 -264 -245c-2 -285 -8 -585 -33 -670c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76 c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 386 16 685c-175 17 -268 127 -268 316c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3c0 -150 72 -238 208 -255v255c0 331 0 868 34 986c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23 c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001v-255c118 14 189 83 205 200c-34 -26 -69 -50 -107 -70c4 10 7 21 9 33c2 11 3 22 3 34c50 27 96 60 139 97c28 -50 60 -96 98 -139"],58774:[1462,962,841,80,801,"801 388c-41 7 -81 17 -120 30c23 -46 35 -102 35 -168c0 -190 -94 -299 -269 -316c-2 -285 -8 -585 -33 -670c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82 c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 386 16 685c-175 17 -268 127 -268 316c0 190 94 299 269 316c2 285 8 585 33 670c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127 c-12 -64 -15 -386 -16 -685c42 -5 79 -15 111 -29c-6 -9 -11 -17 -15 -26c-4 -10 -7 -19 -10 -29c-25 12 -54 19 -86 23v-255v-255c135 17 208 105 208 255c0 55 -9 102 -28 140c-9 -41 -21 -80 -37 -119c-4 11 -8 21 -14 31c-5 10 -12 19 -19 28c21 53 37 108 47 163 c52 -21 107 -36 163 -46c3 -11 8 -21 14 -31c5 -10 12 -20 19 -28zM348 505c-135 -17 -208 -105 -208 -255s72 -238 208 -255v255v255"],58775:[1462,962,796,80,756,"756 469c-25 -51 -46 -104 -60 -159c-51 26 -104 46 -159 61c-2 11 -6 21 -11 32c-4 10 -10 20 -16 30c40 -11 79 -25 118 -42c-33 66 -94 104 -180 114v-255v-255c135 17 208 105 208 255c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3c0 -190 -94 -299 -269 -316 c-2 -285 -8 -585 -33 -670c-7 -26 -12 -49 -25 -65c-37 -47 -63 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -79 23c7 31 15 82 11 143h76c2 -48 4 -81 29 -82c58 -3 90 36 106 127c12 64 15 386 16 685c-175 17 -268 127 -268 316c0 190 94 299 269 316 c2 285 8 585 33 670c7 26 12 49 25 65c37 47 63 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 79 -23c-7 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-2 48 -4 81 -29 82c-58 3 -90 -36 -106 -127c-12 -64 -15 -386 -16 -685c114 -12 192 -63 234 -148c13 38 28 76 47 113c3 -11 6 -22 11 -33 c5 -10 10 -20 16 -29zM348 505c-135 -17 -208 -105 -208 -255s72 -238 208 -255v255v255"],58776:[1701,1201,760,80,680,"680 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],58777:[1701,1201,1163,80,1083,"680 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915 c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],58778:[1701,1201,1566,80,1486,"680 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915 c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1486 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69 c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],58779:[1701,1201,1969,80,1889,"680 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915 c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1486 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69 c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24z M1889 1677c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-600c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79 c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v600c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],58780:[1701,1201,824,80,744,"744 250c0 -198 -98 -312 -280 -330c0 -307 -1 -767 -35 -885c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 587 16 901 c-182 18 -280 132 -280 330s98 312 280 330c0 307 1 767 35 885c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-15 -88 -16 -587 -16 -901 c182 -18 280 -132 280 -330zM680 250c0 156 -75 248 -216 265v-530c141 17 216 109 216 265zM360 -15v530c-141 -17 -216 -109 -216 -265s75 -248 216 -265"],58781:[1701,1201,1227,80,1147,"1147 250c0 -151 -95 -257 -280 -304c0 -308 0 -790 -35 -911c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 88 16 594 16 908 c-46 -6 -96 -9 -149 -9c-54 0 -104 3 -150 9c0 -308 -1 -773 -35 -892c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 90 16 615 16 927 c-185 47 -280 153 -280 304s95 257 280 304c0 308 0 790 35 911c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -88 -16 -594 -16 -908c46 6 96 9 150 9 c53 0 103 -3 149 -9c0 308 1 773 35 892c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -90 -16 -615 -16 -927c185 -47 280 -153 280 -304zM1083 250 c0 121 -75 200 -216 239v-478c141 39 216 118 216 239zM360 11v478c-141 -39 -216 -118 -216 -239s75 -200 216 -239zM763 -9v518c-45 6 -95 9 -149 9c-55 0 -105 -3 -150 -9v-518c45 -6 95 -9 150 -9c54 0 104 3 149 9"],58782:[1701,1201,1630,80,1550,"1550 250c0 -109 -66 -196 -200 -253c-24 -10 -51 -19 -80 -28v-19c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133 c16 90 16 614 16 926c-86 -15 -185 -24 -299 -27c0 -307 -1 -765 -35 -883c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 585 16 899 c-114 3 -213 12 -299 27c0 -307 0 -789 -35 -910c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v19c-29 9 -56 18 -80 28 c-134 57 -200 144 -200 253s66 196 200 253c24 10 51 19 80 28v19c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -90 -16 -614 -16 -926 c86 15 185 24 299 27c0 307 1 765 35 883c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-15 -88 -16 -585 -16 -899c114 -3 213 -12 299 -27c0 307 0 789 35 910 c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-19c29 -9 56 -18 80 -28c134 -57 200 -144 200 -253zM1486 250c0 86 -57 149 -161 194 c-17 7 -35 14 -55 20v-428c20 6 38 13 55 20c104 45 161 108 161 194zM360 36v428c-20 -6 -38 -13 -55 -20c-104 -45 -161 -108 -161 -194s57 -149 161 -194c17 -7 35 -14 55 -20zM763 518c-115 -3 -215 -12 -299 -28v-480c84 -16 184 -25 299 -28v536zM1166 490 c-84 16 -184 25 -299 28v-536c115 3 215 12 299 28v480"],58783:[1701,1201,861,80,821,"821 348c-37 -43 -70 -89 -97 -139c-43 37 -90 70 -139 97c0 12 -1 23 -3 34c-2 12 -5 23 -9 33c36 -20 71 -43 104 -68c-16 123 -90 195 -213 210v-565c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47 c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v565c-141 -17 -216 -109 -216 -265c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c0 198 98 312 280 330c0 307 1 767 35 885c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120 c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-15 -88 -16 -587 -16 -901c159 -16 253 -105 275 -259c21 33 45 64 70 94c0 -11 1 -23 3 -34s5 -22 9 -33"],58784:[1701,1201,861,80,821,"821 152c-4 -11 -7 -22 -9 -33s-3 -23 -3 -34c-25 30 -49 61 -70 94c-22 -154 -116 -243 -275 -259c0 -307 -1 -767 -35 -885c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85 c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 587 16 901c-182 18 -280 132 -280 330c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c0 -156 75 -248 216 -265v565c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79 c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-565c123 15 197 87 213 210c-33 -25 -68 -48 -104 -68c4 10 7 21 9 33c2 11 3 22 3 34c49 27 96 60 139 97c27 -50 60 -96 97 -139"],58785:[1701,1201,863,80,823,"823 399c-40 7 -78 16 -116 29c24 -48 37 -108 37 -178c0 -198 -98 -312 -280 -330c0 -307 -1 -767 -35 -885c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85 c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 587 16 901c-182 18 -280 132 -280 330s98 312 280 330c0 307 1 767 35 885c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-15 -88 -16 -587 -16 -902c44 -4 83 -14 116 -30c-6 -9 -11 -18 -16 -28c-4 -9 -8 -19 -10 -30c-27 12 -56 20 -90 24v-530c141 17 216 109 216 265c0 58 -10 108 -30 148c-9 -39 -22 -78 -37 -116c-4 11 -8 21 -14 31c-5 10 -12 19 -19 28c21 53 37 108 47 164 c52 -22 107 -37 163 -47c3 -11 8 -21 14 -31c5 -10 12 -20 19 -28zM360 515c-141 -17 -216 -109 -216 -265s75 -248 216 -265v530"],58786:[1701,1201,823,80,783,"783 470c-25 -50 -46 -104 -60 -158c-51 25 -104 46 -159 60c-3 11 -6 22 -11 32c-5 11 -10 21 -16 30c39 -10 78 -24 115 -40c-34 70 -97 110 -188 121v-530c141 17 216 109 216 265c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c0 -198 -98 -312 -280 -330c0 -307 -1 -767 -35 -885 c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c15 88 16 587 16 901c-182 18 -280 132 -280 330s98 312 280 330c0 307 1 767 35 885c8 28 13 52 26 69 c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-15 -88 -16 -587 -16 -901c120 -12 202 -67 246 -158c12 38 28 75 46 110c2 -11 6 -22 11 -32c4 -11 10 -20 16 -30zM360 515 c-141 -17 -216 -109 -216 -265s75 -248 216 -265v530"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/NonUnicode/Regular/Main.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Marks/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Marks/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Marks={directory:"Marks/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Marks",id:"GYREPAGELLAMARKS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],731:[15,250,313,49,265,"265 -193l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 69 59 135 127 173h41c-44 -35 -99 -91 -99 -147c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55"],733:[683,-502,380,73,437,"287 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33zM437 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33"],773:[646,-598,0,-416,-83,"-83 598h-333c1 8 3 16 3 24s-2 16 -3 24h333c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],777:[721,-540,0,-337,-162,"-162 662c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],783:[718,-537,0,-497,-133,"-133 537h-40l-135 98c-29 21 -39 34 -39 50c0 18 14 33 31 33c16 0 38 -13 55 -33zM-283 537h-40l-135 98c-29 21 -39 34 -39 50c0 18 14 33 31 33c16 0 38 -13 55 -33"],785:[706,-577,0,-431,-69,"-69 587l-30 -10c-20 59 -86 81 -151 81s-131 -22 -151 -81l-30 10c25 75 101 119 181 119s156 -44 181 -119"],803:[-93,193,0,-300,-200,"-200 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],806:[-77,271,0,-347,-205,"-205 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],812:[-60,202,0,-424,-76,"-76 -87c-56 -42 -114 -80 -174 -115c-60 35 -118 73 -174 115l16 27l158 -86l158 86"],813:[-70,212,0,-424,-76,"-76 -184l-16 -28l-158 86l-158 -86l-16 28c56 41 114 79 174 114c60 -35 118 -73 174 -114"],814:[-60,189,0,-431,-69,"-69 -70c-25 -75 -101 -119 -181 -119s-156 44 -181 119l30 10c20 -59 86 -81 151 -81s131 22 151 81"],815:[-78,207,0,-431,-69,"-69 -197l-30 -10c-20 59 -86 81 -151 81s-131 -22 -151 -81l-30 10c25 75 101 119 181 119s156 -44 181 -119"],816:[-78,198,0,-421,-79,"-79 -86c-13 -54 -30 -85 -66 -98c-10 -4 -20 -5 -30 -5c-30 0 -60 14 -87 30c-24 15 -50 32 -76 22c-25 -8 -43 -24 -52 -61c-4 3 -9 6 -15 7c-5 1 -11 2 -16 1c13 54 30 86 66 99c10 3 20 5 30 5c30 0 60 -15 87 -31c24 -15 50 -32 76 -22c25 9 43 25 52 61 c4 -3 9 -5 15 -7c5 -1 11 -1 16 -1"],817:[-116,169,0,-405,-93,"-93 -169h-312v53h312v-53"],818:[-60,108,0,-416,-83,"-83 -108h-333c1 8 3 16 3 24s-2 16 -3 24h333c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],819:[-60,216,0,-416,-83,"-83 -108h-333c1 8 3 16 3 24s-2 16 -3 24h333c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM-83 -216h-333c1 8 3 16 3 24s-2 16 -3 24h333c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],831:[754,-598,0,-416,-83,"-83 598h-333c1 8 3 16 3 24s-2 16 -3 24h333c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM-83 706h-333c1 8 3 16 3 24s-2 16 -3 24h333c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8192:[0,0,500,0,0,""],8193:[0,0,1000,0,0,""],8199:[0,0,500,0,0,""],8200:[0,0,250,0,0,""],8203:[0,0,0,0,0,""],8204:[0,0,0,0,0,""],8205:[0,0,0,0,0,""],8208:[287,-215,333,17,312,"312 282l-30 -67h-260l-5 5l27 67h263"],8210:[375,-315,660,80,580,"580 315h-500c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h500c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8213:[280,-220,1160,80,1080,"1080 220h-1000c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1000c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8215:[-60,216,493,80,413,"413 -108h-333c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h333c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM413 -216h-333c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h333c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8218:[110,153,278,22,210,"210 97c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 144 78 223l97 30"],8222:[110,153,500,51,449,"239 97c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 144 78 223l97 30zM449 97c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 144 78 223l97 30"],8226:[450,-50,560,80,480,"480 250c0 -120 -80 -200 -200 -200s-200 80 -200 200s80 200 200 200s200 -80 200 -200"],8239:[0,0,200,0,0,""],8240:[709,20,1000,63,961,"340 541c0 -92 -62 -161 -143 -161c-78 0 -134 62 -134 148c0 94 60 161 143 161c76 0 134 -64 134 -148zM276 537c0 81 -27 129 -72 129c-49 0 -77 -50 -77 -137c0 -81 25 -126 71 -126c48 0 78 52 78 134zM638 161c0 -92 -62 -161 -143 -161c-78 0 -134 62 -134 148 c0 94 60 161 143 161c76 0 134 -64 134 -148zM574 157c0 81 -27 129 -72 129c-49 0 -77 -50 -77 -137c0 -81 25 -126 71 -126c48 0 78 52 78 134zM961 161c0 -92 -62 -161 -143 -161c-78 0 -134 62 -134 148c0 94 60 161 143 161c76 0 134 -64 134 -148zM897 157 c0 81 -27 129 -72 129c-49 0 -77 -50 -77 -137c0 -81 25 -126 71 -126c48 0 78 52 78 134zM564 709l-391 -729h-40l391 729h40"],8241:[709,20,1323,63,1284,"340 541c0 -92 -62 -161 -143 -161c-78 0 -134 62 -134 148c0 94 60 161 143 161c76 0 134 -64 134 -148zM276 537c0 81 -27 129 -72 129c-49 0 -77 -50 -77 -137c0 -81 25 -126 71 -126c48 0 78 52 78 134zM638 161c0 -92 -62 -161 -143 -161c-78 0 -134 62 -134 148 c0 94 60 161 143 161c76 0 134 -64 134 -148zM574 157c0 81 -27 129 -72 129c-49 0 -77 -50 -77 -137c0 -81 25 -126 71 -126c48 0 78 52 78 134zM961 161c0 -92 -62 -161 -143 -161c-78 0 -134 62 -134 148c0 94 60 161 143 161c76 0 134 -64 134 -148zM897 157 c0 81 -27 129 -72 129c-49 0 -77 -50 -77 -137c0 -81 25 -126 71 -126c48 0 78 52 78 134zM564 709l-391 -729h-40l391 729h40zM1284 161c0 -92 -62 -161 -143 -161c-78 0 -134 62 -134 148c0 94 60 161 143 161c76 0 134 -64 134 -148zM1220 157c0 81 -27 129 -72 129 c-49 0 -77 -50 -77 -137c0 -81 25 -126 71 -126c48 0 78 52 78 134"],8246:[779,-446,493,60,433,"233 456l-15 -10l-33 17l-125 303l13 13l82 -30zM433 456l-15 -10l-33 17l-125 303l13 13l82 -30"],8247:[779,-446,693,60,633,"233 456l-15 -10l-33 17l-125 303l13 13l82 -30zM433 456l-15 -10l-33 17l-125 303l13 13l82 -30zM633 456l-15 -10l-33 17l-125 303l13 13l82 -30"],8249:[428,-71,331,66,265,"265 86l-23 -15l-176 171v12l176 174l23 -13l-119 -167"],8250:[428,-71,331,66,265,"265 242l-176 -171l-23 15l119 162l-119 167l23 13l176 -174v-12"],8251:[534,34,606,19,587,"509 84l-40 -40l-166 166l-166 -166l-40 40l166 166l-166 166l40 40l166 -166l166 166l40 -40l-166 -166zM361 476c0 -32 -26 -58 -58 -58s-58 26 -58 58s26 58 58 58s58 -26 58 -58zM361 24c0 -32 -26 -58 -58 -58s-58 26 -58 58s26 58 58 58s58 -26 58 -58zM135 250 c0 -32 -26 -58 -58 -58s-58 26 -58 58s26 58 58 58s58 -26 58 -58zM587 250c0 -32 -26 -58 -58 -58s-58 26 -58 58s26 58 58 58s58 -26 58 -58"],8253:[734,5,444,43,395,"395 540c0 -57 -25 -96 -110 -174c-81 -73 -94 -90 -94 -123c0 -16 6 -29 22 -48l-21 -14c-30 19 -44 43 -44 73c0 21 6 40 26 68l-1 23l-27 280c-27 -6 -46 -19 -54 -39l-20 -48l-29 8l38 113c22 11 42 19 60 24l-1 13l75 38h34v-25v-18c85 -14 146 -75 146 -151z M302 519c0 43 -23 77 -60 95l-27 -243c3 4 7 7 10 11c59 65 77 97 77 137zM257 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58"],8274:[692,0,500,34,466,"179 603c0 -41 -32 -73 -72 -73c-41 0 -73 32 -73 73c0 40 32 72 73 72c40 0 72 -32 72 -72zM466 90c0 -41 -32 -73 -72 -73c-41 0 -73 32 -73 73c0 40 32 72 73 72c40 0 72 -32 72 -72zM463 692l-388 -692h-38l388 692h38"],8287:[0,0,222,0,0,""],8288:[0,0,0,0,0,""],8289:[660,160,940,60,880,"255 -160h-95v60h95v-60zM430 -160h-95v60h95v-60zM605 -160h-95v60h95v-60zM780 -160h-95v60h95v-60zM255 600h-95v60h95v-60zM430 600h-95v60h95v-60zM605 600h-95v60h95v-60zM780 600h-95v60h95v-60zM120 -60h-60v95h60v-95zM120 115h-60v95h60v-95zM120 290h-60v95 h60v-95zM120 465h-60v95h60v-95zM880 -60h-60v95h60v-95zM880 115h-60v95h60v-95zM880 290h-60v95h60v-95zM880 465h-60v95h60v-95zM461 461l-6 -10l-10 -31l-10 -3c-8 12 -20 18 -32 18c-21 0 -32 -15 -39 -49l-8 -43h2c22 0 26 0 38 3l6 2l7 -7c-6 -9 -8 -19 -11 -29h-49 c-2 -13 -6 -25 -7 -34c-36 -153 -46 -181 -74 -212c-20 -22 -46 -35 -67 -35c-6 0 -13 1 -23 6c6 8 11 27 14 39l11 3c9 -10 14 -13 24 -13c15 0 27 13 35 36c10 29 27 108 41 191l4 19h-39l5 17c13 4 22 7 40 15l6 31c6 25 11 39 23 49c11 10 50 37 61 41c5 2 12 4 18 4 c12 0 27 -3 40 -8zM572 48l-12 -12c-70 46 -112 124 -112 207c0 84 42 162 112 208l12 -12c-49 -54 -76 -123 -76 -196c0 -72 27 -142 76 -195zM762 243c0 -83 -42 -161 -112 -207l-12 12c49 53 76 123 76 195c0 73 -27 142 -76 196l12 12c70 -46 112 -124 112 -208"],8290:[0,0,0,0,0,""],8291:[0,0,0,0,0,""],8292:[0,0,0,0,0,""],8400:[784,-640,0,-442,-58,"-58 640h-361l-23 24c44 36 84 76 120 120c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h288c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8401:[784,-640,0,-442,-58,"-58 664l-23 -24h-361c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h288c-33 29 -64 62 -92 96c12 -2 23 -3 34 -3c12 0 23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],8402:[650,150,0,-274,-226,"-226 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],8403:[500,0,0,-280,-220,"-220 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v500c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-500"],8404:[862,-639,0,-453,-47,"-47 662c-9 -1 -16 -2 -24 -5s-15 -6 -22 -11c-23 65 -84 109 -153 109c-49 0 -87 -28 -123 -61c46 1 91 -3 136 -10c-9 -6 -18 -12 -27 -20c-8 -8 -16 -16 -23 -25c-56 9 -113 11 -170 8c9 56 12 113 9 170c9 6 19 13 27 20c8 8 16 16 23 25c3 -43 1 -87 -3 -131 c44 39 92 72 151 72c89 0 169 -57 199 -141"],8405:[862,-639,0,-453,-47,"-47 647c-57 3 -114 1 -170 -8c-7 9 -15 17 -23 25c-9 8 -18 14 -27 20c45 7 90 11 136 10c-36 33 -74 61 -123 61c-69 0 -130 -44 -153 -109c-7 5 -14 8 -22 11s-15 4 -24 5c30 84 110 141 199 141c59 0 107 -33 151 -72c-4 44 -6 88 -3 131c7 -9 15 -17 23 -25 c8 -7 18 -14 27 -20c-3 -57 0 -114 9 -170"],8406:[784,-544,0,-443,-57,"-57 640h-289c33 -29 63 -62 91 -96c-11 2 -22 3 -34 3c-11 0 -22 -1 -34 -3c-35 44 -75 84 -120 120c45 36 85 76 121 120c11 -2 22 -3 33 -3c12 0 23 1 34 3c-28 -34 -58 -67 -91 -96h289c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8408:[410,-90,0,-410,-90,"-90 250c0 -96 -64 -160 -160 -160s-160 64 -160 160s64 160 160 160s160 -64 160 -160zM-138 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8411:[672,-572,0,-520,20,"-420 622c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50zM-200 622c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50zM20 622c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50"],8412:[672,-572,0,-630,130,"-530 622c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50zM-310 622c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50zM-90 622c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50zM130 622c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50"],8413:[668,168,0,-668,168,"168 250c0 -251 -167 -418 -418 -418s-418 167 -418 418s167 418 418 418s418 -167 418 -418zM108 250c0 215 -143 358 -358 358s-358 -143 -358 -358s143 -358 358 -358s358 143 358 358"],8414:[650,150,0,-650,150,"150 -120c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-740c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v740c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h740c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-740zM90 590h-680v-680h680v680"],8415:[851,351,0,-851,351,"351 229l-580 -580c-7 2 -14 3 -21 3s-14 -1 -21 -3l-580 580c2 7 3 14 3 21s-1 14 -3 21l580 580c7 -2 14 -3 21 -3s14 1 21 3l580 -580c-2 -7 -3 -14 -3 -21s1 -14 3 -21zM287 250l-537 537l-537 -537l537 -537"],8417:[784,-544,0,-479,-21,"-21 664c-44 -36 -85 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 92 96h-266c34 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -22 3 -34 3c-11 0 -23 -1 -34 -3c-35 44 -76 84 -120 120c44 36 85 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3c12 0 23 1 34 3 c-28 -34 -58 -67 -92 -96h266c-34 29 -64 62 -92 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 23 1 34 3c35 -44 76 -84 120 -120"],8420:[698,213,0,-776,276,"276 -168c-6 -6 -11 -13 -16 -21c-4 -8 -7 -16 -10 -24h-1000c-3 8 -6 16 -10 24c-5 8 -10 15 -16 21l500 866c9 -2 17 -3 26 -3s17 1 26 3zM198 -153l-448 776l-448 -776h896"],8421:[650,150,0,-413,-87,"-87 -150c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l-275 800c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3"],8422:[650,150,0,-358,-142,"-310 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800zM-142 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],8424:[-60,160,0,-520,20,"-420 -110c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50zM-200 -110c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50zM20 -110c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 50 50s50 -20 50 -50"],8425:[771,-646,0,-433,-66,"-66 646c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v76l-287 1v-77c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v124l367 1v-125"],8426:[400,-100,0,-630,130,"130 220h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8427:[650,150,0,-502,2,"-176 650l-275 -800c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l275 800c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3zM2 650l-275 -800c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l275 800c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3"],8428:[-170,314,0,-442,-58,"-58 -194c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -22 3 -34 3c-11 0 -22 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-288c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h361"],8429:[-170,314,0,-442,-58,"-58 -218h-288c33 -29 64 -62 92 -96c-12 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120l23 24h361c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8430:[-74,314,0,-443,-57,"-57 -218h-289c33 -29 63 -62 91 -96c-11 2 -22 3 -34 3c-11 0 -22 -1 -34 -3c-35 44 -75 84 -120 120c45 36 85 76 121 120c11 -2 22 -3 33 -3c12 0 23 1 34 3c-28 -34 -58 -67 -91 -96h289c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],8431:[-74,314,0,-443,-57,"-57 -194c-45 -36 -85 -76 -120 -120c-12 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-289c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h289c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 75 -84 120 -120"],8432:[769,-511,0,-367,-122,"-122 617l-10 -8l-102 19l50 -91l-4 -12l-45 -14l-10 7l-13 103l-71 -76l-13 1l-27 38l3 12l94 44l-94 44l-3 12l27 38l13 1l71 -76l13 103l10 7l45 -14l4 -12l-50 -91l102 19l10 -8v-46"],11800:[499,240,444,49,401,"401 -52l-38 -113c-22 -11 -42 -19 -60 -24l1 -13l-75 -38h-34v25v18c-85 14 -146 75 -146 151c0 57 25 96 110 174c81 73 94 90 94 123c0 16 -6 29 -22 48l21 14c30 -19 44 -43 44 -73c0 -21 -6 -40 -26 -68l1 -23l27 -280c27 6 46 19 54 39l20 48zM303 441 c0 -30 -27 -58 -57 -58c-31 0 -59 28 -59 58c0 31 28 58 60 58c29 0 56 -28 56 -58zM229 123c-3 -4 -7 -7 -10 -11c-59 -65 -77 -97 -77 -137c0 -43 23 -77 60 -95"],12310:[670,170,474,80,394,"333 -130c-100 112 -153 233 -153 347v66c0 114 53 235 153 347h-213v-760h213zM394 -136c-4 -5 -7 -10 -10 -16c-2 -5 -3 -11 -4 -18h-300v840h300c1 -7 2 -13 4 -18c3 -6 6 -11 10 -16c-112 -113 -174 -236 -174 -353v-66c0 -117 62 -240 174 -353"],12311:[670,170,474,80,394,"354 630h-213c100 -112 153 -233 153 -347v-66c0 -114 -53 -235 -153 -347h213v760zM394 -170h-300c0 7 -2 13 -4 18c-3 6 -6 11 -10 16c113 113 174 236 174 353v66c0 117 -61 240 -174 353c4 5 7 10 10 16c2 5 4 11 4 18h300v-840"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Marks/Regular/Main.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Misc/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Misc/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Misc={directory:"Misc/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Misc",id:"GYREPAGELLAMISC",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8353:[775,83,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54h-21v-63h-34v66c-205 21 -338 160 -338 359c0 135 60 240 174 307c48 28 104 46 163 55l1 71h34v-67c13 1 26 1 39 1c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-7 0 -14 0 -22 -1l1 -628 c19 -3 39 -4 60 -4c76 0 145 20 207 60zM360 662c-141 -23 -231 -138 -231 -301s89 -280 230 -316"],8356:[694,13,500,12,478,"478 668c-7 -35 -10 -70 -10 -102c0 -8 0 -19 1 -34h-33c-1 58 -7 79 -27 95c-17 13 -42 20 -71 20c-60 0 -97 -23 -122 -74c-16 -34 -24 -79 -24 -130v-22l182 5l-4 -48l-178 4v-77l182 6l-4 -48l-181 5c-5 -87 -32 -110 -94 -199c37 5 77 9 133 7l157 -6 c10 0 17 -1 23 -1c19 0 25 8 29 37l7 52h26v-148c-21 -17 -29 -20 -50 -20c-60 0 -123 7 -179 19c-56 13 -97 19 -162 23l-45 -45h-22v49c9 9 23 19 38 27c15 7 17 9 24 23c20 40 34 72 34 151v30l-96 -3l8 45l88 -3v75l-96 -2l8 45l88 -3v40c0 65 33 120 99 168 c63 45 116 65 173 65c41 0 64 -6 98 -26"],8358:[692,20,831,17,813,"813 263h-95v-246c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-215 267h-258v-143c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v143h-95v34h95v98h-95v34h95v140c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l213 -263h268v140c0 78 -5 87 -51 90l-44 3 v30l116 -3l120 3v-30l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-140h95v-34h-95v-98h95v-34zM282 429l-124 154v-154h124zM388 297l-79 98h-151v-98h230zM672 297v98h-241l80 -98h161zM672 98v165h-134"],8361:[700,9,1000,8,984,"984 263h-174l-49 -171l-27 -101h-50c-35 109 -38 117 -71 206l-24 66h-208l-67 -169c-19 -47 -27 -71 -36 -103h-50l-62 272h-158v34h150l-23 98h-127v34h119l-41 180c-8 34 -21 47 -50 50l-28 3v30l126 -3l126 3v-30l-42 -3c-39 -3 -41 -28 -33 -66l37 -164h175l12 30 c53 134 69 179 90 241h32c8 -34 12 -42 33 -102l60 -169h183l53 197c5 20 -4 30 -46 33l-40 3v30c35 -2 70 -3 105 -3s70 1 105 3v-30l-32 -3c-22 -2 -33 -12 -38 -29l-57 -201h127v-34h-137l-28 -98h165v-34zM384 395h-155l22 -98h94zM332 263h-74l27 -119zM798 395h-162 l35 -98h100zM762 263h-79l45 -126zM576 297l-36 98h-108l-38 -98h182zM527 429l-39 107l-42 -107h81"],8363:[692,34,542,40,502,"502 72c-18 1 -35 1 -41 2c-17 1 -29 1 -36 1l-66 -3l5 79l-95 -80c-4 -3 -24 -6 -41 -6c-55 0 -95 11 -124 35c-41 34 -64 90 -64 158c0 73 31 135 80 160l74 39c22 11 42 17 65 17c30 0 54 -7 101 -28v101h-123v30h123v25c0 25 -6 35 -21 35h-48v24c68 10 96 17 133 31 l8 -7v-108h70v-30h-70v-385c0 -54 2 -60 31 -62l39 -2v-26zM502 -34h-462v34h462v-34zM360 263v109c0 7 -10 18 -28 30c-30 21 -64 32 -96 32c-76 0 -122 -55 -122 -147c0 -102 53 -174 128 -174c40 0 82 26 105 66c12 20 13 28 13 84"],8364:[689,20,500,-2,501,"501 29c-16 -14 -60 -49 -164 -49c-178 0 -249 153 -262 296c-38 0 -63 -1 -77 -2l18 51c15 -3 25 -5 57 -5v56c-29 0 -61 0 -74 -1l18 51c14 -4 36 -6 62 -6c19 133 95 269 258 269c104 0 148 -35 164 -49c-3 -24 -16 -85 -16 -126h-31l-2 90c-19 34 -67 50 -120 50 c-79 0 -151 -90 -170 -234h171c33 0 64 2 89 6l-18 -52l-247 2c-1 -14 -1 -29 -1 -56c75 0 157 0 230 5l-18 -51l-210 2c15 -161 89 -261 174 -261c44 0 96 14 118 46l3 94h32c0 -41 13 -102 16 -126"],8369:[692,3,604,22,580,"580 537c0 -120 -105 -213 -242 -213c-20 0 -34 1 -58 6l-10 36c26 -8 41 -10 62 -10c87 0 148 63 148 153c0 95 -58 145 -166 145c-34 0 -63 -4 -98 -12v-401l86 1v-34h-86v-88c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v88h-81v34h81v327 c0 74 -8 87 -53 90l-45 3v30l182 -3c57 0 113 3 170 3c127 0 205 -59 205 -155"],8370:[775,83,763,22,728,"728 246l-29 -10c-10 -4 -11 -6 -11 -37v-168c-136 -38 -205 -51 -276 -51c-19 0 -39 1 -58 3l1 -66h-34v72c-80 15 -151 50 -202 100c-62 62 -97 151 -97 252c0 182 115 313 298 354l1 80h34v-73c30 5 62 7 95 7c80 0 131 -9 242 -41c-14 -54 -20 -101 -20 -152h-31v53 c0 38 -25 61 -83 80c-38 12 -82 18 -134 18c-25 0 -48 -2 -70 -6l1 -627c30 -8 63 -12 98 -12c66 0 126 14 137 33c4 7 6 19 6 43v101c0 24 -9 33 -34 35l-83 7v30l122 -3l123 3zM321 45v609c-123 -36 -192 -138 -192 -292c0 -157 72 -270 192 -317"],10145:[450,-50,995,80,915,"915 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-635v180h635v110c59 -73 127 -141 200 -200"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Misc/Regular/Main.js");




macroeconomics/es/images/epub/antoni-bosch-logo.jpg
Antoni Bosch O editor





macroeconomics/es/images/epub/unit-01-header.jpg





macroeconomics/es/images/epub/contributor-rajiv-sethi.jpg





macroeconomics/es/images/epub/figure-extension-09-05-a.jpg
Kaya identity: drivers of CO, emissions, World

Percentage change in the four parameters of the Kaya Identity, which determine total CO, emissions. Emissions

BB Table ¥ Line L Bar & Change country or region
+100% GDP per capita
+80%
+60% CO, emissions
Population (historical)
+40%
+20%
+0%
Carbon intensity (CO, / energy)
-20%
_40% Energy intensity (Energy / GDP)
Carbon intensity (CO, / $)
-60% 1 ' I U
1990 1995 2000 2005 2010 2015 2023
» 1965 ®o—MMM——————————@ 2023

Data source: Global Carbon Budget (2024) and other sources - Learn more about this data

Note: GDP per capita is measured in 2011 international-$ (PPP). This adjusts for inflation and cross-country
price differences.

OurWorldinData.org/ca2-and-greenhouse-gas-emissions | CC BY





macroeconomics/es/images/epub/youtube-Lo5Gz9EnKl8.jpg
econ

5
‘






assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Symbols/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Symbols/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Symbols={directory:"Symbols/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Symbols",id:"GYREPAGELLASYMBOLS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8960:[564,64,788,80,708,"634 250c0 62 -18 116 -50 156l-346 -346c40 -32 94 -50 156 -50c144 0 240 96 240 240zM550 440c-40 32 -94 50 -156 50c-144 0 -240 -96 -240 -240c0 -62 18 -116 50 -156zM708 530l-80 -80c42 -51 66 -120 66 -200c0 -180 -120 -300 -300 -300c-80 0 -149 24 -200 66 l-80 -80c-4 7 -9 13 -15 19s-12 11 -19 15l80 80c-42 51 -66 120 -66 200c0 180 120 300 300 300c80 0 149 -24 200 -66l80 80c4 -7 9 -13 15 -19s12 -11 19 -15"],8965:[444,-56,760,80,680,"680 384h-600c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h600c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM546 56c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l-94 145l-94 -145c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l136 208c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8966:[554,54,760,80,680,"680 274h-600c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h600c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM680 494h-600c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h600c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM546 -54c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l-94 145l-94 -145c-12 2 -24 3 -36 3 s-24 -1 -36 -3l136 208c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8976:[280,0,790,80,710,"710 220h-570v-220c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v250c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8985:[500,-220,790,80,710,"710 220h-600c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v250c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-220h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8988:[680,-450,390,80,310,"310 620h-170v-170c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v200c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8989:[680,-450,390,80,310,"310 450c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v170h-170c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-200"],8990:[50,180,390,80,310,"310 -180h-200c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v200c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-170h170c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8991:[50,180,390,80,310,"310 -150c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h170v170c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-200"],8992:[1212,0,737,318,657,"657 1189c-8 -31 -15 -82 -11 -143h-76c-3 48 -4 81 -29 82c-59 3 -90 -36 -107 -127c-16 -88 -16 -667 -16 -1001h-100c0 331 0 868 34 986c8 26 13 49 25 65c37 47 64 75 100 115c18 21 71 46 100 46c28 0 57 -10 80 -23"],8993:[1194,18,737,80,418,"418 1194c0 -331 0 -868 -33 -986c-8 -26 -13 -49 -25 -65c-37 -47 -64 -75 -100 -115c-18 -21 -71 -46 -100 -46c-28 0 -57 10 -80 23c8 31 15 82 11 143h76c3 -48 4 -81 29 -82c59 -3 90 36 107 127c15 88 15 667 15 1001h100"],9001:[658,158,391,80,311,"311 -142c-7 -1 -13 -2 -19 -5c-7 -3 -12 -7 -17 -11l-195 408l195 408c5 -4 10 -8 17 -11c6 -3 12 -4 19 -5l-165 -392"],9002:[658,158,391,80,311,"311 250l-195 -408c-5 4 -10 8 -17 11c-6 3 -12 4 -19 5l165 392l-165 392c7 1 13 2 19 5c7 3 12 7 17 11"],9115:[1208,0,679,143,583,"583 1180c-245 -246 -360 -593 -360 -981v-199h-80v199c0 404 156 753 412 1009c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9116:[396,0,679,143,223,"223 0h-80v396h80v-396"],9117:[1208,0,679,143,583,"583 28c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-256 256 -412 605 -412 1009v199h80v-199c0 -388 115 -735 360 -981"],9118:[1208,0,679,96,536,"536 0h-80v199c0 388 -114 735 -360 981c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c257 -256 412 -605 412 -1009v-199"],9119:[396,0,679,456,536,"536 0h-80v396h80v-396"],9120:[1208,0,679,96,536,"536 1009c0 -404 -155 -753 -412 -1009c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c246 246 360 593 360 981v199h80v-199"],9121:[1214,0,521,143,425,"425 1214c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-202v-1174h-80v1214h282"],9122:[810,0,521,143,223,"223 810v-810h-80v810h80"],9123:[1214,0,521,143,425,"425 0h-282v1214h80v-1174h202c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],9124:[1214,0,521,96,378,"378 0h-80v1174h-202c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282v-1214"],9125:[810,0,521,298,378,"378 0h-80v810h80v-810"],9126:[1214,0,521,96,378,"378 0h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h202v1174h80v-1214"],9127:[616,0,589,252,493,"493 578c-115 -31 -161 -135 -161 -279v-299h-80v299c0 176 91 280 231 317c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18"],9128:[1194,0,589,96,332,"332 0h-80v299c0 173 -42 278 -156 278c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c114 0 156 105 156 278v299h80v-299c0 -161 -53 -259 -138 -298c85 -39 138 -137 138 -298v-299"],9129:[616,0,589,252,493,"493 39c-3 -6 -6 -12 -8 -19c-2 -6 -2 -13 -2 -20c-140 38 -231 142 -231 317v299h80v-299c0 -144 46 -248 161 -278"],9130:[596,0,589,257,337,"337 596v-596h-80v596h80"],9131:[616,0,589,96,337,"337 0h-80v299c0 144 -46 248 -161 279c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c141 -37 231 -141 231 -317v-299"],9132:[1194,0,589,257,493,"493 577c-114 0 -156 -105 -156 -278v-299h-80v299c0 161 53 259 138 298c-85 39 -138 137 -138 298v299h80v-299c0 -173 42 -278 156 -278c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],9133:[616,0,589,96,337,"337 317c0 -175 -90 -279 -231 -317c1 7 0 14 -2 20c-2 7 -4 13 -8 19c115 30 161 134 161 278v299h80v-299"],9134:[580,0,760,328,432,"432 580v-580h-104v580h104"],9138:[829,0,1408,80,1248,"1248 632h-42l-7 86c-4 48 -37 57 -373 57h-599l470 -775h-136l-481 794l5 35l275 -4l888 4c-3 -45 -4 -67 -4 -99c0 -31 1 -53 4 -98"],9139:[896,4,1408,80,1328,"1328 259c-6 -66 -7 -158 -7 -263l-545 4l-696 -4v34l515 811l-34 55h136l-504 -794h722c339 0 356 7 364 88l8 69h41"],9143:[1623,0,770,120,610,"610 0c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-342 1416h-67v60h153l277 -1143v1290h60v-1623"],10178:[650,0,760,80,680,"680 0h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v590c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-590h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10200:[650,150,860,80,780,"780 -150h-700c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h320v740c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-740h320c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10201:[650,150,860,80,780,"780 590h-320v-740c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v740h-320c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h700c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10202:[650,150,1203,80,1123,"1123 110h-400v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h400c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-400v-160h400c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM543 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v260h-400c-2 10 -3 20 -3 30s1 20 3 30 h400v160h-400c-2 10 -3 20 -3 30s1 20 3 30h400v260c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800"],10203:[650,150,1203,80,1123,"1123 220h-400v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h400c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM543 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v370h-400c-2 10 -3 20 -3 30s1 20 3 30h400v370c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800"],10204:[410,-90,920,80,840,"840 220h-442c-12 -79 -72 -130 -158 -130c-96 0 -160 64 -160 160s64 160 160 160c86 0 146 -51 158 -130h442c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM352 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],10205:[650,150,1360,80,1280,"1280 220h-1140v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h1140c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10206:[650,150,1360,80,1280,"1280 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v370h-1140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1140v370c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800"],10208:[576,76,595,80,515,"515 234l-192 -310c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l-192 310c2 5 3 11 3 16s-1 11 -3 16l192 310c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 26 3l191 -310c-2 -5 -3 -11 -3 -16s1 -11 3 -16zM436 280l-138 224l-139 -224h277zM436 220h-277l139 -224"],10209:[471,-29,603,80,523,"442 250c-58 34 -107 82 -141 140c-33 -58 -82 -106 -140 -140c58 -34 107 -82 140 -140c34 58 83 106 141 140zM523 222c-90 -33 -161 -104 -193 -193c-10 2 -19 3 -29 3c-9 0 -18 -1 -28 -3c-32 89 -103 160 -193 193c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28c90 33 161 104 193 193 c10 -2 19 -3 28 -3c10 0 19 1 28 3c33 -89 104 -160 194 -193c-2 -9 -3 -19 -3 -28s1 -19 3 -28"],10210:[471,-29,698,80,618,"618 222c-90 -33 -160 -104 -193 -193c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -19 -1 -28 -3c-32 88 -101 158 -189 191h-100c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h101c87 34 156 103 188 191c9 -2 18 -3 28 -3c9 0 19 1 28 3c33 -89 103 -160 193 -193c-2 -9 -3 -19 -3 -28s1 -19 3 -28z M537 250c-58 34 -107 82 -140 140c-34 -58 -82 -106 -141 -140c59 -34 107 -82 141 -140c33 58 82 106 140 140"],10211:[471,-29,698,80,618,"618 220h-100c-88 -34 -156 -103 -188 -191c-10 2 -19 3 -29 3c-9 0 -18 -1 -28 -3c-32 89 -103 160 -193 193c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28c90 33 161 104 193 193c10 -2 19 -3 28 -3c10 0 19 1 28 3c33 -88 102 -158 189 -191h100c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30z M442 250c-58 34 -107 82 -141 140c-33 -58 -82 -106 -140 -140c58 -34 107 -82 140 -140c34 58 83 106 141 140"],10214:[670,170,430,120,350,"350 -130c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-230v840h230c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-75v-760h75zM235 630h-75v-760h75v760"],10215:[670,170,430,80,310,"310 670v-840h-230c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h75v760h-75c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h230zM270 -130v760h-75v-760h75"],10218:[658,158,611,80,531,"311 -142c-7 -1 -13 -2 -19 -5c-7 -3 -12 -7 -17 -11l-195 408l195 408c5 -4 10 -8 17 -11c6 -3 12 -4 19 -5l-165 -392zM531 -142c-7 -1 -14 -2 -20 -5s-12 -7 -17 -11l-194 408l194 408c5 -4 11 -8 17 -11s13 -4 20 -5l-166 -392"],10219:[658,158,611,80,531,"531 250l-195 -408c-5 4 -11 8 -17 11s-13 4 -19 5l165 392l-165 392c6 1 13 2 19 5s12 7 17 11zM311 250l-195 -408c-5 4 -10 8 -17 11c-6 3 -12 4 -19 5l165 392l-165 392c7 1 13 2 19 5c7 3 12 7 17 11"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Symbols/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size5={directory:"Size5/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size5",id:"GYREPAGELLASIZE5",32:[0,0,250,0,0,""],40:[1259,759,624,139,531,"531 1231c-216 -216 -316 -510 -316 -829v-304c0 -319 100 -613 316 -829c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-227 226 -364 522 -364 857v304c0 335 137 631 364 857c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[1259,759,624,93,485,"485 98c0 -335 -137 -631 -364 -857c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c216 216 316 510 316 829v304c0 319 -100 613 -316 829c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c227 -226 364 -522 364 -857v-304"],47:[1793,1293,1288,80,1208,"1208 1793l-1063 -3086c-11 2 -22 3 -33 3s-21 -1 -32 -3l1063 3086c11 -2 21 -3 32 -3s22 1 33 3"],91:[1265,765,500,139,407,"407 -765h-268v2030h268c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-192v-1950h192c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[1793,1293,1288,80,1208,"1208 -1293c-11 2 -22 3 -33 3s-21 -1 -32 -3l-1063 3086c11 -2 21 -3 32 -3s22 1 33 3"],93:[1265,765,500,93,361,"361 -765h-268c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h192v1950h-192c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h268v-2030"],123:[1264,764,555,93,462,"462 -726c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-131 35 -215 128 -215 282v469c0 151 -40 243 -144 243c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c104 0 144 92 144 243v469c0 154 84 247 215 282c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-105 -29 -149 -120 -149 -244v-469 c0 -140 -47 -227 -124 -263c77 -36 124 -123 124 -263v-469c0 -124 44 -215 149 -244"],124:[1245,745,221,80,141,"141 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990"],125:[1264,764,555,93,462,"462 230c-104 0 -144 -92 -144 -243v-469c0 -154 -83 -247 -215 -282c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c106 29 149 120 149 244v469c0 140 47 227 124 263c-77 36 -124 123 -124 263v469c0 124 -43 215 -149 244c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c132 -35 215 -128 215 -282 v-469c0 -151 40 -243 144 -243c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[714,-541,1251,0,1251,"1251 577l-7 -36l-618 115l-619 -115l-7 36l626 137"],771:[707,-537,1247,0,1247,"1247 681c-71 -69 -159 -116 -305 -133c-18 -2 -37 -3 -55 -3c-92 0 -182 25 -271 50c-84 24 -169 48 -255 48c-16 0 -33 -1 -49 -3c-133 -16 -222 -40 -287 -103c-3 6 -6 11 -10 15c-5 4 -10 8 -15 11c71 69 160 116 305 133c18 2 37 3 55 3c92 0 182 -25 271 -50 c84 -24 169 -48 255 -48c16 0 33 1 49 3c133 16 222 40 287 103c3 -6 6 -11 10 -15c5 -4 10 -8 15 -11"],774:[709,-549,1279,0,1279,"1279 697c-49 -148 -385 -148 -639 -148c-255 0 -591 0 -640 148l35 12c35 -104 368 -104 605 -104c236 0 569 0 604 104"],780:[713,-540,1251,0,1251,"1251 677l-625 -137l-626 137l7 36l619 -115l618 115"],785:[723,-563,1279,0,1279,"1279 575l-35 -12c-35 104 -368 104 -604 104c-237 0 -570 0 -605 -104l-35 12c49 148 385 148 640 148c254 0 590 0 639 -148"],812:[-60,233,1251,0,1251,"1251 -96l-625 -137l-626 137l7 36l619 -116l618 116"],813:[-70,243,1251,0,1251,"1251 -207l-7 -36l-618 116l-619 -116l-7 36l626 137"],814:[-60,220,1279,0,1279,"1279 -72c-49 -148 -385 -148 -639 -148c-255 0 -591 0 -640 148l35 12c35 -104 368 -104 605 -104c236 0 569 0 604 104"],815:[-78,238,1279,0,1279,"1279 -226l-35 -12c-35 104 -368 104 -604 104c-237 0 -570 0 -605 -104l-35 12c49 148 385 148 640 148c254 0 590 0 639 -148"],816:[-78,249,1247,0,1247,"1247 -104c-71 -70 -159 -116 -305 -133c-18 -2 -37 -3 -55 -3c-92 0 -182 25 -271 50c-84 23 -169 48 -255 48c-16 0 -33 -1 -49 -3c-133 -16 -222 -40 -287 -104c-3 6 -6 11 -10 16c-5 4 -10 8 -15 11c71 69 160 115 305 132c18 3 37 4 55 4c92 0 182 -25 271 -50 c84 -24 169 -48 255 -48c16 0 33 1 49 3c133 15 222 40 287 103c3 -6 6 -11 10 -15c5 -5 10 -8 15 -11"],8214:[1245,745,402,80,322,"141 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990zM322 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990"],8260:[1793,1293,1288,80,1208,"1208 1793l-1063 -3086c-11 2 -22 3 -33 3s-21 -1 -32 -3l1063 3086c11 -2 21 -3 32 -3s22 1 33 3"],8425:[782,-652,2226,0,2226,"2226 782v-129c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -3v66h-2146v-65c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -3v130h2226"],8730:[1560,1030,757,120,787,"787 1500h-164l-90 -2530c-14 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-266 1218h-66v60h154l210 -961l81 2273h222v-60"],8739:[1245,745,221,80,141,"141 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990"],8741:[1245,745,402,80,322,"141 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990zM322 -745c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3v1990c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3v-1990"],8968:[1265,745,500,139,407,"407 1225h-192v-1970c-13 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3v2010h268c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8969:[1265,745,500,93,361,"361 -745c-13 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3v1970h-192c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h268v-2010"],8970:[1245,765,500,139,407,"407 -765h-268v2010c13 -2 25 -3 38 -3s25 1 38 3v-1970h192c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[1245,765,500,93,361,"361 -765h-268c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h192v1970c13 -2 25 -3 38 -3s25 1 38 3v-2010"],9001:[1797,1298,571,93,478,"478 1789l-295 -1539l295 -1539c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -1 -13 -3 -19 -7l-346 1548l346 1547c6 -3 12 -5 19 -6c6 -2 13 -2 20 -2"],9002:[1797,1298,571,93,478,"478 250l-346 -1548c-6 4 -12 6 -19 7c-6 2 -13 2 -20 2l295 1539l-295 1539c7 0 14 0 20 2c7 1 13 3 19 6"],9140:[782,-652,2226,0,2226,"2226 782v-129c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -3v66h-2146v-65c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -3v130h2226"],9141:[-182,312,2226,0,2226,"2226 -312l-2226 1v129c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-66l2146 1v65c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-130"],9180:[792,-570,3028,0,3028,"3028 598c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-113 112 -518 158 -1153 158h-666c-635 0 -1040 -46 -1153 -158c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c116 116 528 194 1181 194h666c653 0 1065 -78 1181 -194"],9181:[-100,322,3028,0,3028,"3028 -128c-116 -116 -528 -194 -1181 -194h-666c-653 0 -1065 78 -1181 194c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c113 -112 518 -158 1153 -158h666c635 0 1040 46 1153 158c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[808,-587,3038,0,3038,"3038 601c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-24 66 -159 82 -377 82h-708c-215 0 -348 40 -396 92c-48 -52 -181 -92 -396 -92h-708c-219 0 -354 -16 -377 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c27 74 168 132 415 132h708c240 0 376 10 376 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -65 135 -75 376 -75h708c246 0 388 -58 415 -132"],9183:[-117,338,3038,0,3038,"3038 -131c-27 -74 -169 -132 -415 -132h-708c-241 0 -376 -10 -376 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 65 -136 75 -376 75h-708c-247 0 -388 58 -415 132c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c23 -66 158 -82 377 -82h708c215 0 348 -40 396 -92c48 52 181 92 396 92h708 c218 0 353 16 377 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[739,-525,3076,0,3076,"3076 525c-13 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3l-138 138h-2648l-138 -138c-13 2 -25 3 -38 3s-25 -1 -38 -3l214 214h2648"],9185:[-55,269,3076,0,3076,"3076 -55l-214 -214h-2648l-214 214c13 -2 25 -3 38 -3s25 1 38 3l138 -138h2648l138 138c13 -2 25 -3 38 -3s25 1 38 3"],10214:[1265,765,504,139,411,"411 -765h-272v2030h272c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-96v-1950h96c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20zM275 1225h-96v-1950h96v1950"],10215:[1265,765,504,93,365,"365 -765h-272c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h96v1950h-96c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h272v-2030zM325 1225h-96v-1950h96v1950"],10216:[1797,1298,571,93,478,"478 1789l-295 -1539l295 -1539c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -1 -13 -3 -19 -7l-346 1548l346 1547c6 -3 12 -5 19 -6c6 -2 13 -2 20 -2"],10217:[1797,1298,571,93,478,"478 250l-346 -1548c-6 4 -12 6 -19 7c-6 2 -13 2 -20 2l295 1539l-295 1539c7 0 14 0 20 2c7 1 13 3 19 6"],10218:[1797,1298,872,93,779,"478 1789l-295 -1539l295 -1539c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -1 -13 -3 -19 -7l-346 1548l346 1547c6 -3 12 -5 19 -6c6 -2 13 -2 20 -2zM779 1789l-295 -1539l295 -1539c-7 0 -13 0 -20 -2c-7 -1 -13 -3 -19 -7l-346 1548l346 1547c6 -3 12 -5 19 -6c7 -2 13 -2 20 -2"],10219:[1797,1298,872,93,779,"779 250l-345 -1548c-6 4 -13 6 -19 7c-7 2 -14 2 -21 2l295 1539l-295 1539c7 0 14 0 21 2c6 1 13 3 19 6zM478 250l-346 -1548c-6 4 -12 6 -19 7c-6 2 -13 2 -20 2l295 1539l-295 1539c7 0 14 0 20 2c7 1 13 3 19 6"],10222:[1259,759,418,139,325,"325 1231c-85 -85 -110 -329 -110 -691v-580c0 -362 25 -606 110 -691c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-90 89 -158 338 -158 719v580c0 381 68 630 158 719c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[1259,759,418,93,279,"279 -40c0 -381 -68 -630 -158 -719c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c85 85 110 329 110 691v580c0 362 -25 606 -110 691c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c90 -89 158 -338 158 -719v-580"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size5/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size6={directory:"Size6/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size6",id:"GYREPAGELLASIZE6",32:[0,0,250,0,0,""],40:[1458,958,679,143,583,"583 1430c-245 -246 -360 -593 -360 -981v-398c0 -388 115 -735 360 -981c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-256 256 -412 605 -412 1009v398c0 404 156 753 412 1009c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[1458,958,679,96,536,"536 51c0 -404 -155 -753 -412 -1009c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c246 246 360 593 360 981v398c0 388 -114 735 -360 981c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c257 -256 412 -605 412 -1009v-398"],47:[2272,1772,1620,80,1540,"1540 2272l-1392 -4044c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3l1392 4044c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 23 1 34 3"],91:[1464,964,521,143,425,"425 -964h-282v2428h282c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-202v-2348h202c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[2272,1772,1620,80,1540,"1540 -1772c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3l-1392 4044c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 23 1 34 3"],93:[1464,964,521,96,378,"378 -964h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h202v2348h-202c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282v-2428"],123:[1463,963,589,96,493,"493 -925c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-140 37 -231 141 -231 317v598c0 173 -42 278 -156 278c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c114 0 156 105 156 278v598c0 176 91 280 231 317c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-115 -31 -161 -135 -161 -279v-598 c0 -161 -53 -259 -138 -298c85 -39 138 -137 138 -298v-598c0 -144 46 -248 161 -279"],124:[1444,944,224,80,144,"144 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388"],125:[1463,963,589,96,493,"493 230c-114 0 -156 -105 -156 -278v-598c0 -176 -90 -280 -231 -317c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c115 31 161 135 161 279v598c0 161 53 259 138 298c-85 39 -138 137 -138 298v598c0 144 -46 248 -161 279c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20 c141 -37 231 -141 231 -317v-598c0 -173 42 -278 156 -278c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[714,-540,1498,0,1498,"1498 578l-6 -38l-743 116l-743 -116l-6 38l749 136"],771:[710,-534,1496,0,1496,"1496 682c-79 -68 -187 -115 -369 -133c-22 -3 -44 -4 -66 -4c-107 0 -214 25 -320 49c-100 24 -202 48 -305 48c-21 0 -41 -1 -61 -3c-170 -17 -277 -42 -350 -105c-3 6 -6 11 -10 16c-5 5 -9 9 -15 12c79 68 187 115 369 133c22 3 44 4 66 4c107 0 214 -25 319 -49 c101 -24 203 -48 306 -48c20 0 41 1 61 3c169 17 277 42 350 105c3 -6 6 -11 10 -16s9 -9 15 -12"],774:[709,-549,1528,0,1528,"1528 697c-49 -148 -463 -148 -764 -148s-715 0 -764 148l36 12c35 -103 445 -103 728 -103s694 0 728 103"],780:[714,-540,1498,0,1498,"1498 676l-749 -136l-749 136l6 38l743 -116l743 116"],785:[724,-563,1528,0,1528,"1528 575l-36 -12c-34 103 -445 104 -728 104s-693 -1 -728 -104l-36 12c49 148 463 148 764 149c301 -1 715 -1 764 -149"],812:[-60,234,1498,0,1498,"1498 -97l-749 -137l-749 137l6 37l743 -116l743 116"],813:[-70,244,1498,0,1498,"1498 -206l-6 -38l-743 116l-743 -116l-6 38l749 136"],814:[-60,221,1528,0,1528,"1528 -72c-49 -148 -463 -149 -764 -149s-715 1 -764 149l36 12c35 -103 445 -104 728 -104s694 1 728 104"],815:[-78,239,1528,0,1528,"1528 -226l-36 -13c-34 104 -445 104 -728 104s-693 0 -728 -104l-36 13c49 148 463 148 764 148s715 0 764 -148"],816:[-78,255,1496,0,1496,"1496 -107c-79 -68 -187 -115 -369 -133c-22 -2 -44 -3 -66 -3c-107 0 -214 24 -320 49c-100 23 -202 47 -305 47c-21 0 -41 -1 -61 -3c-170 -17 -277 -41 -350 -105c-3 6 -6 12 -10 17c-5 4 -9 9 -15 12c79 68 187 115 369 133c22 2 44 3 66 3c107 0 214 -24 319 -49 c101 -23 203 -47 306 -47c20 0 41 1 61 3c169 17 277 42 350 105c3 -6 6 -11 10 -16s9 -9 15 -13"],8214:[1444,944,408,80,328,"144 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388zM328 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388"],8260:[2272,1772,1620,80,1540,"1540 2272l-1392 -4044c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3l1392 4044c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 23 1 34 3"],8425:[788,-656,2593,0,2593,"2593 657c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v59l-2513 1v-59c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v131h2593v-131"],8730:[1740,1210,770,120,800,"800 1680h-190v-2890c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-342 1416h-67v60h153l277 -1143v2617h250v-60"],8739:[1444,944,224,80,144,"144 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388"],8741:[1444,944,408,80,328,"144 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388zM328 -944c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v2388c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-2388"],8968:[1464,944,521,143,425,"425 1464c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-202v-2368c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3v2408h282"],8969:[1464,944,521,96,378,"378 -944c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3v2368h-202c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282v-2408"],8970:[1444,964,521,143,425,"425 -964h-282v2408c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3v-2368h202c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[1444,964,521,96,378,"378 -964h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h202v2368c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3v-2408"],9001:[2275,1775,620,96,524,"524 2268l-331 -2018l331 -2018c-7 1 -13 0 -20 -1s-13 -3 -19 -6l-389 2025l389 2025c6 -3 12 -5 19 -6s13 -2 20 -1"],9002:[2275,1775,620,96,524,"524 250l-389 -2025c-6 3 -12 5 -19 6c-6 1 -13 2 -20 1l332 2018l-332 2018c7 -1 14 0 20 1c7 1 13 3 19 6"],9140:[788,-656,2593,0,2593,"2593 657c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v59l-2513 1v-59c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v131h2593v-131"],9141:[-186,318,2593,0,2593,"2593 -318l-2593 1v131c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 4v-59h2513v59c6 -3 13 -4 20 -4s14 2 20 3v-131"],9180:[801,-569,3528,0,3528,"3528 597c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-117 116 -573 160 -1298 160h-876c-725 0 -1181 -44 -1298 -160c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c120 120 582 204 1326 204h876c744 0 1206 -84 1326 -204"],9181:[-99,331,3528,0,3528,"3528 -127c-120 -120 -582 -204 -1326 -204h-876c-744 0 -1206 84 -1326 204c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c117 -116 573 -160 1298 -160h876c725 0 1181 44 1298 160c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[815,-586,3538,0,3538,"3538 600c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-25 68 -175 82 -418 82h-876c-240 0 -387 44 -437 100c-51 -56 -198 -100 -437 -100h-876c-244 0 -394 -14 -418 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c28 76 183 140 456 140h876c267 0 417 7 417 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -68 150 -75 417 -75h876c272 0 428 -64 456 -140"],9183:[-116,345,3538,0,3538,"3538 -130c-28 -76 -184 -140 -456 -140h-876c-267 0 -417 -7 -417 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 68 -150 75 -417 75h-876c-273 0 -428 64 -456 140c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c24 -68 174 -82 418 -82h876c239 0 386 -44 437 -100c50 56 197 100 437 100 h876c243 0 393 14 418 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[744,-522,3580,0,3580,"3580 522c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3l-142 142h-3136l-142 -142c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3l222 222h3136"],9185:[-52,274,3580,0,3580,"3580 -52l-222 -222h-3136l-222 222c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3l142 -142h3136l142 142c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3"],10214:[1464,964,521,143,425,"425 -964h-282v2428h282c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-101v-2348h101c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20zM284 -924v2348h-101v-2348h101"],10215:[1464,964,521,96,378,"378 1464v-2428h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h101v2348h-101c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282zM338 -924v2348h-101v-2348h101"],10216:[2275,1775,620,96,524,"524 2268l-331 -2018l331 -2018c-7 1 -13 0 -20 -1s-13 -3 -19 -6l-389 2025l389 2025c6 -3 12 -5 19 -6s13 -2 20 -1"],10217:[2275,1775,620,96,524,"524 250l-389 -2025c-6 3 -12 5 -19 6c-6 1 -13 2 -20 1l332 2018l-332 2018c7 -1 14 0 20 1c7 1 13 3 19 6"],10218:[2275,1775,941,96,845,"524 2268l-331 -2018l331 -2018c-7 1 -13 0 -20 -1s-13 -3 -19 -6l-389 2025l389 2025c6 -3 12 -5 19 -6s13 -2 20 -1zM845 2268l-331 -2018l331 -2018c-7 1 -13 0 -20 -1s-13 -3 -19 -6l-389 2025l389 2025c6 -3 12 -5 19 -6s13 -2 20 -1"],10219:[2275,1775,941,96,845,"845 250l-389 -2025c-6 3 -12 5 -19 6c-6 1 -13 2 -20 1l332 2018l-332 2018c7 -1 14 0 20 1c7 1 13 3 20 6zM524 250l-389 -2025c-6 3 -12 5 -19 6c-6 1 -13 2 -20 1l332 2018l-332 2018c7 -1 14 0 20 1c7 1 13 3 19 6"],10222:[1458,958,439,143,343,"343 1430c-93 -93 -120 -369 -120 -782v-796c0 -413 27 -689 120 -782c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-97 97 -172 378 -172 810v796c0 432 75 713 172 810c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[1458,958,439,96,296,"296 -148c0 -432 -75 -713 -172 -810c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c93 93 120 369 120 782v796c0 413 -27 689 -120 782c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c97 -97 172 -378 172 -810v-796"],57344:[390,-110,200,0,200,"200 330h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 110h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60"],57345:[390,-110,200,0,200,"200 330h-200v60h200v-60zM200 110h-200v60h200v-60"],57346:[390,-110,200,0,200,"200 330h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 110h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57347:[596,0,589,252,332,"332 0h-80v596h80v-596"],57348:[796,0,224,80,144,"144 0c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v796h64v-796"],57349:[796,0,224,80,144,"144 0h-64v796h64v-796"],57350:[796,0,224,80,144,"144 0h-64v796c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-796"],57351:[596,0,589,257,337,"337 596v-596h-80v596h80"],57352:[784,-640,191,0,191,"191 688v-48h-167l-24 24c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h95"],57353:[688,-640,127,0,127,"127 688v-48h-127v48h127"],57354:[688,-640,192,0,192,"192 640h-192v48h192c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57355:[688,-640,191,0,191,"191 640h-191c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h191v-48"],57356:[688,-640,127,0,127,"127 640h-127v48h127v-48"],57357:[784,-640,192,0,192,"192 664l-24 -24h-168v48h95c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 76 -84 120 -120"],57358:[784,-544,191,0,191,"191 640h-95c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h95v-48"],57359:[688,-640,128,0,128,"128 640h-128v48h128v-48"],57360:[688,-640,191,0,191,"191 640h-191v48h191c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57361:[688,-640,191,0,191,"191 640h-191c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h191v-48"],57362:[688,-640,128,0,128,"128 640h-128v48h128v-48"],57363:[784,-544,191,0,191,"191 664c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-95v48h95c-33 29 -64 62 -92 96c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],57364:[784,-544,218,0,218,"218 688v-48h-122c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h122"],57365:[688,-640,146,0,146,"146 640h-146v48h146v-48"],57366:[784,-544,218,0,218,"218 664c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -22 3 -33 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-122v48h122c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 75 -84 119 -120"],57367:[-170,218,191,0,191,"191 -170v-48h-191c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h191"],57368:[-170,218,127,0,127,"127 -170v-48h-127v48h127"],57369:[-170,314,192,0,192,"192 -194c-44 -36 -85 -76 -120 -120c-12 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-95v48h168"],57370:[-170,314,191,0,191,"191 -218h-95c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120l24 24h167v-48"],57371:[-170,218,127,0,127,"127 -170v-48h-127v48h127"],57372:[-170,218,192,0,192,"192 -218h-192v48h192c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57373:[-74,314,191,0,191,"191 -218h-95c33 -29 64 -62 92 -96c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c-36 44 -76 84 -120 120c44 36 84 76 120 120c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c-28 -34 -59 -67 -92 -96h95v-48"],57374:[-170,218,128,0,128,"128 -218h-128v48h128v-48"],57375:[-170,218,191,0,191,"191 -218h-191v48h191c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57376:[-170,218,191,0,191,"191 -218h-191c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h191v-48"],57377:[-170,218,128,0,128,"128 -218h-128v48h128v-48"],57378:[-74,314,191,0,191,"191 -194c-44 -36 -84 -76 -120 -120c-11 2 -23 3 -34 3s-23 -1 -34 -3c28 34 59 67 92 96h-95v48h95c-33 29 -64 62 -92 96c11 -2 23 -3 34 -3s23 1 34 3c36 -44 76 -84 120 -120"],57379:[400,-100,454,0,454,"454 280v-60h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318"],57380:[280,-220,302,0,302,"302 280v-60h-302v60h302"],57381:[280,-220,454,0,454,"454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57382:[280,-220,454,0,454,"454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57383:[280,-220,302,0,302,"302 280v-60h-302v60h302"],57384:[400,-100,454,0,454,"454 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57385:[454,0,460,200,260,"260 454v-454c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60"],57386:[302,0,460,200,260,"260 302v-302h-60v302h60"],57387:[454,0,460,80,380,"380 219c-43 30 -83 63 -120 99v-318h-60v318c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57388:[454,0,460,80,380,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57389:[302,0,460,200,260,"260 0h-60v302h60v-302"],57390:[454,0,460,200,260,"260 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],57391:[400,-100,346,0,346,"346 280v-60h-210c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h210"],57392:[280,-220,86,0,86,"86 280v-60h-86v60h86"],57393:[400,-100,346,0,346,"346 220h-158l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-137v60h158l41 120c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h137v-60"],57394:[280,-220,346,0,346,"346 220h-346v60h346c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57395:[280,-220,346,0,346,"346 280v-60h-346c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h346"],57396:[280,-220,86,0,86,"86 280v-60h-86v60h86"],57397:[400,-100,346,0,346,"346 280v-60h-158l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-137v60h158l41 120c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h137"],57398:[400,-100,346,0,346,"346 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-210v60h210c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57399:[400,-100,486,0,486,"486 280v-60h-350c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h350"],57400:[280,-220,323,0,323,"323 220h-323v60h323v-60"],57401:[400,-100,486,0,486,"486 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-350v60h350c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57402:[485,0,460,80,380,"380 171c-56 -52 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 119 -150 171c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v349h60v-349c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],57403:[324,0,460,200,260,"260 0h-60v324h60v-324"],57404:[486,0,460,80,380,"380 251c-43 29 -83 62 -120 98v-349h-60v349c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31"],57405:[400,-100,370,0,370,"370 220h-234c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h234v-60"],57406:[280,-220,93,0,93,"93 220h-93v60h93v-60"],57407:[400,-100,369,0,369,"369 220h-169l-42 -120c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l41 120h-149v60h169l42 120c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-41 -120h149v-60"],57408:[400,-100,370,0,370,"370 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-234v60h234c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57409:[400,-100,482,0,482,"482 220h-176c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c-40 44 -84 84 -131 120h-74c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h74c47 36 91 76 131 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h176v-60"],57410:[280,-220,321,0,321,"321 220h-321v60h321v-60"],57411:[280,-220,482,0,482,"482 220h-482v60h482c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57412:[280,-220,482,0,482,"482 280v-60h-482c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h482"],57413:[280,-220,321,0,321,"321 280v-60h-321v60h321"],57414:[400,-100,482,0,482,"482 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-74c-47 -36 -91 -76 -131 -120c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-176v60h176c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 22 -3 32 -3c11 0 22 1 32 3 c40 -44 84 -84 131 -120h74c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57415:[481,0,460,200,260,"260 481v-481c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v481h60"],57416:[322,0,460,200,260,"260 322v-322h-60v322h60"],57417:[482,0,460,80,380,"380 77c-43 29 -83 62 -120 98v-175h-60v175c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 32c44 40 84 84 120 130v74c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32 c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-74c36 -46 76 -90 120 -130c-2 -11 -3 -22 -3 -32c0 -11 1 -22 3 -32"],57418:[482,0,460,80,380,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v74c-36 47 -76 91 -120 131c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v176h60v-176c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -22 -3 -32 c0 -11 1 -22 3 -32c-44 -40 -84 -84 -120 -131v-74c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57419:[322,0,460,200,260,"260 0h-60v322h60v-322"],57420:[481,0,460,200,260,"260 481v-481h-60v481c10 -1 20 -3 30 -3s20 2 30 3"],57421:[400,-100,486,0,486,"486 220h-350c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h350v-60"],57422:[280,-220,323,0,323,"323 280v-60h-323v60h323"],57423:[400,-100,486,0,486,"486 100c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3l-120 120h-302v60h302l120 120c11 -2 22 -3 32 -3c11 0 22 1 32 3l-150 -150"],57424:[400,-100,486,0,486,"486 220h-302l-120 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3l150 150l-150 150c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3l120 -120h302v-60"],57425:[280,-220,323,0,323,"323 280v-60h-323v60h323"],57426:[400,-100,486,0,486,"486 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-350v60h350c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57427:[400,-100,454,0,454,"454 220h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318v-60"],57428:[280,-220,302,0,302,"302 280v-60h-302v60h302"],57429:[400,-100,454,0,454,"454 100c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v120h-409v60h409v120c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3v-300"],57430:[400,-100,454,0,454,"454 220h-409v-120c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v300c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3v-120h409v-60"],57431:[280,-220,302,0,302,"302 220h-302v60h302v-60"],57432:[400,-100,454,0,454,"454 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57433:[454,0,460,80,380,"380 0h-300c2 7 3 15 3 23c0 7 -1 15 -3 22h120v409h60v-409h120c-2 -7 -3 -15 -3 -22c0 -8 1 -16 3 -23"],57434:[302,0,460,200,260,"260 302v-302h-60v302h60"],57435:[454,0,460,80,380,"380 219c-43 30 -83 63 -120 99v-318h-60v318c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57436:[454,0,460,80,380,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57437:[302,0,460,200,260,"260 302v-302h-60v302h60"],57438:[454,0,460,80,380,"380 409h-120v-409h-60v409h-120c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23h300c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -22"],57439:[490,-220,465,0,465,"465 220h-330c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135h60c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-60c-49 0 -75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h330v-60"],57440:[280,-220,310,0,310,"310 280v-60h-310v60h310"],57441:[400,-100,465,0,465,"465 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-329v60h329c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57442:[400,-100,465,0,465,"465 280v-60h-329c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h329"],57443:[280,-220,310,0,310,"310 280v-60h-310v60h310"],57444:[490,-220,465,0,465,"465 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-330v60h330c49 0 75 26 75 75s-26 75 -75 75h-60c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h60c88 0 135 -47 135 -135"],57445:[490,-40,465,0,465,"465 220h-195v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-75c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135s135 -47 135 -135v-75h195v-60zM210 280v75c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h75"],57446:[280,-220,310,0,310,"310 220h-310v60h310v-60"],57447:[400,-100,465,0,465,"465 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-329v60h329c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57448:[400,-100,465,0,465,"465 220h-329c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h329v-60"],57449:[280,-220,310,0,310,"310 220h-310v60h310v-60"],57450:[490,-40,465,0,465,"465 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-75v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-195v60h195v75c0 88 47 135 135 135s135 -47 135 -135zM405 355c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75v-75h75c49 0 75 26 75 75"],57451:[400,-220,454,0,454,"454 280v-60h-424l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318"],57452:[280,-220,302,0,302,"302 220h-302v60h302v-60"],57453:[280,-220,454,0,454,"454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57454:[280,-220,454,0,454,"454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57455:[280,-220,302,0,302,"302 280v-60h-302v60h302"],57456:[400,-220,454,0,454,"454 250l-30 -30h-424v60h317c-36 37 -69 77 -98 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 31 3c52 -56 109 -106 172 -150"],57457:[280,-100,454,0,454,"454 280v-60h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h424"],57458:[280,-220,302,0,302,"302 220h-302v60h302v-60"],57459:[280,-220,454,0,454,"454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57460:[280,-220,454,0,454,"454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57461:[280,-220,302,0,302,"302 220h-302v60h302v-60"],57462:[280,-100,454,0,454,"454 250c-63 -44 -120 -94 -172 -150c-10 2 -21 3 -31 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c29 43 62 83 98 120h-317v60h424"],57463:[454,0,340,80,140,"140 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60v-454"],57464:[302,0,340,80,140,"140 302v-302h-60v302h60"],57465:[454,0,340,80,260,"260 219c-43 29 -83 62 -120 98v-317h-60v424l30 30c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],57466:[454,0,340,80,260,"260 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171l-30 30v424h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57467:[302,0,340,80,140,"140 0h-60v302h60v-302"],57468:[454,0,340,80,140,"140 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],57469:[454,0,340,200,260,"260 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60v-454"],57470:[302,0,340,200,260,"260 0h-60v302h60v-302"],57471:[454,0,340,80,260,"260 0h-60v317c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c56 52 106 109 150 172l30 -30v-424"],57472:[454,0,340,80,260,"260 454v-424l-30 -30c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60"],57473:[302,0,340,200,260,"260 302v-302h-60v302h60"],57474:[454,0,340,200,260,"260 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],57475:[450,70,458,0,458,"458 50h-322c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h322v-60zM458 450v-60h-448c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h448"],57476:[450,-50,305,0,305,"305 110v-60h-305v60h305zM305 450v-60h-305v60h305"],57477:[570,-50,457,0,457,"447 50h-447v60h447c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM457 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-321v60h321c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57478:[570,-50,457,0,457,"457 50h-447c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h447v-60zM457 450v-60h-321c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h321"],57479:[450,-50,305,0,305,"305 110v-60h-305v60h305zM305 450v-60h-305v60h305"],57480:[450,70,458,0,458,"458 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-322v60h322c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM448 390h-448v60h448c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57481:[458,0,800,200,720,"260 10c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v448h60v-448zM720 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v322h60v-322c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57482:[305,0,800,200,600,"260 305v-305h-60v305h60zM600 305v-305h-60v305h60"],57483:[457,0,800,80,600,"380 222c-43 30 -83 63 -120 99v-321h-60v321c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM600 0h-60v447c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-447"],57484:[457,0,800,80,600,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v321h60v-321c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM600 10c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v447h60v-447"],57485:[305,0,800,200,600,"260 0h-60v305h60v-305zM600 305v-305h-60v305h60"],57486:[458,0,800,200,720,"260 448v-448h-60v448c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3zM720 223c-43 30 -83 63 -120 99v-322h-60v322c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57487:[570,70,454,0,454,"454 110v-60h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318zM454 450v-60h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318"],57488:[450,-50,302,0,302,"302 110v-60h-302v60h302zM302 450v-60h-302v60h302"],57489:[450,-50,454,0,454,"454 50h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 390h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57490:[450,-50,454,0,454,"454 110v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 450v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57491:[450,-50,302,0,302,"302 110v-60h-302v60h302zM302 450v-60h-302v60h302"],57492:[570,70,454,0,454,"454 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM454 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57493:[454,0,800,200,600,"260 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60v-454zM600 454v-454c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60"],57494:[302,0,800,200,600,"260 0h-60v302h60v-302zM600 0h-60v302h60v-302"],57495:[454,0,800,80,720,"380 219c-43 30 -83 63 -120 99v-318h-60v318c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 219c-43 30 -83 63 -120 99v-318h-60v318c-37 -36 -77 -69 -120 -99 c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57496:[454,0,800,80,720,"380 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 171c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32 s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v318h60v-318c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],57497:[302,0,800,200,600,"260 0h-60v302h60v-302zM600 302v-302h-60v302h60"],57498:[454,0,800,200,600,"260 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3zM600 454v-454h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],57499:[620,120,454,0,454,"454 -60v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 620v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57500:[620,120,302,0,302,"302 -120h-302v60h302v-60zM302 220h-302v60h302v-60zM302 560h-302v60h302v-60"],57501:[740,240,454,0,454,"454 -90c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM454 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM454 590c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-318v60h318c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3 s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],57502:[740,240,454,0,454,"454 -120h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318v-60zM454 220h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3 c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318v-60zM454 560h-318c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h318v-60"],57503:[620,120,302,0,302,"302 -120h-302v60h302v-60zM302 220h-302v60h302v-60zM302 560h-302v60h302v-60"],57504:[620,120,454,0,454,"454 -120h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 560h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57505:[510,-110,457,0,457,"457 110h-447c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h447v-60zM457 390v-60h-427l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h321"],57506:[390,-110,305,0,305,"305 170v-60h-305v60h305zM305 390v-60h-305v60h305"],57507:[390,10,457,0,457,"457 140c-62 -44 -119 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-321v60h428zM448 330h-448v60h448c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57508:[390,10,457,0,457,"457 170v-60h-321c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h427zM457 390v-60h-447c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h447"],57509:[390,-110,305,0,305,"305 170v-60h-305v60h305zM305 390v-60h-305v60h305"],57510:[510,-110,457,0,457,"448 110h-448v60h448c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM457 360l-29 -30h-428v60h321c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c52 -56 109 -106 171 -150"],57511:[450,-50,454,0,454,"454 190v-60h-239c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h239v-60h-300c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h300"],57512:[370,-130,302,0,302,"302 130h-302v60h302v-60zM302 370v-60h-302v60h302"],57513:[370,-130,454,0,454,"454 130h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 310h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57514:[370,-130,454,0,454,"454 370v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 190v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57515:[370,-130,302,0,302,"302 310h-302v60h302v-60zM302 190v-60h-302v60h302"],57516:[450,-50,454,0,454,"454 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-239v60h300c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-300v60h239c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200"],57517:[454,0,560,160,400,"220 454v-454c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60zM400 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v454h60v-454"],57518:[302,0,560,160,400,"220 0h-60v302h60v-302zM400 302v-302h-60v302h60"],57519:[454,0,560,80,480,"480 169c-28 22 -54 46 -80 70v-239h-60v300c-21 22 -41 45 -60 69c-19 -24 -39 -47 -60 -69v-300h-60v239c-26 -24 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 43c0 14 -1 28 -3 42c73 59 141 127 200 200c59 -73 127 -141 200 -200c-2 -14 -3 -28 -3 -42c0 -15 1 -29 3 -43"],57520:[454,0,560,80,480,"480 200c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 141 -200 200c2 14 3 28 3 42c0 15 -1 29 -3 43c28 -22 54 -46 80 -70v239h60v-300c21 -22 41 -45 60 -69c19 24 39 47 60 69v300h60v-239c26 24 52 48 80 70c-2 -14 -3 -28 -3 -43c0 -14 1 -28 3 -42"],57521:[302,0,560,160,400,"400 302v-302h-60v302h60zM220 0h-60v302h60v-302"],57522:[454,0,560,160,400,"400 0h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-454zM220 0h-60v454c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-454"],57523:[450,-50,486,0,486,"486 190v-60h-271c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h271v-60h-332c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h332"],57524:[370,-130,323,0,323,"323 370v-60h-323v60h323zM323 130h-323v60h323v-60"],57525:[450,-50,486,0,486,"486 250c-73 -59 -140 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-271v60h332c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-332v60h271c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200"],57526:[485,0,560,80,480,"480 199c-73 -59 -141 -126 -200 -199c-59 73 -127 140 -200 199c2 15 3 29 3 43s-1 28 -3 42c28 -22 54 -45 80 -70v271h60v-331c21 -23 41 -46 60 -70c19 24 39 47 60 70v331h60v-271c26 25 52 48 80 70c-2 -14 -3 -28 -3 -42s1 -28 3 -43"],57527:[324,0,560,160,400,"220 0h-60v324h60v-324zM400 324v-324h-60v324h60"],57528:[486,0,560,80,480,"480 201c-28 22 -54 45 -80 70v-271h-60v331c-21 23 -41 46 -60 70c-19 -24 -39 -47 -60 -70v-331h-60v271c-26 -25 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 42s-1 28 -3 43c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200c-2 -15 -3 -29 -3 -43s1 -28 3 -42"],57529:[450,-50,346,0,346,"346 370v-60h-192c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h192v-60h-131c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h131"],57530:[370,-130,86,0,86,"86 310h-86v60h86v-60zM86 130h-86v60h86v-60"],57531:[550,50,346,0,346,"346 190v-60h-189l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-106v60h127l41 120h-168v60h189l62 180c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h106v-60h-127l-41 -120h168"],57532:[370,-130,346,0,346,"346 130h-346v60h346c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM346 310h-346v60h346c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57533:[370,-130,346,0,346,"346 310h-346c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h346v-60zM346 190v-60h-346c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h346"],57534:[370,-130,86,0,86,"86 370v-60h-86v60h86zM86 190v-60h-86v60h86"],57535:[550,50,346,0,346,"346 130h-189l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-106v60h127l41 120h-168v60h189l62 180c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h106v-60h-127l-41 -120h168v-60"],57536:[450,-50,346,0,346,"346 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-131v60h192c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-192v60h131c-24 26 -47 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c60 -73 127 -140 200 -200"],57537:[450,-50,370,0,370,"370 370v-60h-216c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h216v-60h-155c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h155"],57538:[370,-130,93,0,93,"93 370v-60h-93v60h93zM93 190v-60h-93v60h93"],57539:[550,50,369,0,369,"369 130h-201l-62 -180c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l62 180h-118v60h138l42 120h-180v60h201l62 180c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-62 -180h118v-60h-138l-42 -120h180v-60"],57540:[450,-50,370,0,370,"370 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-155v60h216c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-216v60h155c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200"],57541:[450,-50,482,0,482,"482 190v-60h-267c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h267v-60h-328c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h328"],57542:[370,-130,321,0,321,"321 370v-60h-321v60h321zM321 130h-321v60h321v-60"],57543:[450,-50,482,0,482,"482 50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v80h-422v60h422v120h-422v60h422v80c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-400"],57544:[450,-50,482,0,482,"482 370v-60h-422v-120h422v-60h-422v-80c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v400c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-80h422"],57545:[370,-130,321,0,321,"321 370v-60h-321v60h321zM321 190v-60h-321v60h321"],57546:[450,-50,482,0,482,"482 250c-73 -59 -140 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c23 28 46 54 70 80h-267v60h328c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-328v60h267c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c60 -73 127 -141 200 -200"],57547:[525,25,454,0,454,"454 280v-60h-333c45 -38 87 -78 128 -120h205v-60h-149l55 -65c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-82 101 -174 193 -275 275c101 82 193 174 275 275c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3l-55 -65h149v-60h-205c-41 -42 -83 -82 -128 -120h333"],57548:[460,-40,302,0,302,"302 100v-60h-302v60h302zM302 280v-60h-302v60h302zM302 400h-302v60h302v-60"],57549:[460,-40,454,0,454,"454 40h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 220h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM454 400h-454v60h454c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57550:[460,-40,454,0,454,"454 400h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454v-60zM454 280v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454zM454 100v-60h-454c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h454"],57551:[460,-40,302,0,302,"302 400h-302v60h302v-60zM302 220h-302v60h302v-60zM302 40h-302v60h302v-60"],57552:[525,25,454,0,454,"454 250c-101 -82 -193 -174 -275 -275c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3l55 65h-149v60h205c41 42 83 82 128 120h-333v60h333c-45 38 -87 78 -128 120h-205v60h149l-55 65c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c82 -101 174 -193 275 -275"],57553:[450,-50,501,0,501,"501 140h-249v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h249v-40h-289v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h289v-40"],57554:[360,-140,335,0,335,"335 360v-40h-335v40h335zM335 180v-40h-335v40h335"],57555:[360,-140,501,0,501,"501 140h-501v40h461v140h-461v40h501v-220"],57556:[360,-140,501,0,501,"501 360v-40h-461v-140h461v-40h-501v220h501"],57557:[360,-140,335,0,335,"335 320h-335v40h335v-40zM335 180v-40h-335v40h335"],57558:[450,-50,501,0,501,"501 250c-76 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-249v40h289v-75c46 52 95 100 149 145c-54 45 -103 93 -149 145v-75h-289v40h249v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 130 -141 206 -200"],57559:[501,0,560,170,390,"390 0h-220v501h40v-462l140 1v461h40v-501"],57560:[334,0,560,170,390,"210 334v-334h-40v334h40zM390 0h-40v334h40v-334"],57561:[502,0,560,80,480,"480 249l-90 1v-250h-40v290h75c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-289h-40v249l-90 1c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23"],57562:[502,0,560,80,480,"480 206c-75 -60 -141 -130 -200 -206c-59 76 -125 146 -200 206c2 8 3 15 3 23s-1 16 -3 23h90v250h40v-290h-75c52 -46 100 -95 145 -148c45 53 93 102 145 148h-75v290h40v-250h90c-2 -7 -3 -15 -3 -23s1 -15 3 -23"],57563:[334,0,560,170,390,"210 0h-40v334h40v-334zM390 334v-334h-40v334h40"],57564:[501,0,560,170,390,"390 0h-40v461l-140 1v-462h-40v501h220v-501"],57565:[510,0,560,80,480,"480 206c-75 -60 -141 -130 -200 -206c-59 76 -125 146 -200 206c2 8 3 15 3 23s-1 16 -3 23h90v258h40v-298h-75c52 -46 100 -95 145 -148c45 53 93 102 145 148h-75v298h40v-258h90c-2 -7 -3 -15 -3 -23s1 -15 3 -23"],57566:[340,0,560,170,390,"210 0h-40v340h40v-340zM390 0h-40v340h40v-340"],57567:[510,0,560,80,480,"480 257l-90 1v-258h-40v297l75 1c-52 45 -100 95 -145 148c-45 -53 -93 -103 -145 -149h75v-297h-40v258h-90c2 7 3 15 3 22c0 8 -1 16 -3 23c75 61 141 131 200 207c59 -76 125 -146 200 -207c-2 -7 -3 -15 -3 -23c0 -7 1 -15 3 -23"],57568:[450,-50,510,0,510,"510 180v-40h-258v-90c-7 2 -15 3 -23 3s-15 -1 -23 -3c-60 75 -130 141 -206 200c76 59 146 125 206 200c8 -2 15 -3 23 -3s16 1 23 3v-90h258v-40h-298v75c-46 -52 -95 -100 -148 -145c53 -45 102 -93 148 -145v75h298"],57569:[360,-140,339,0,339,"339 320h-339v40h339v-40zM339 180v-40h-339v40h339"],57570:[450,-50,510,0,510,"510 250c-75 -59 -146 -125 -206 -200c-8 2 -15 3 -23 3s-16 -1 -23 -3v90h-258v40h298v-75c46 52 96 100 149 145c-53 45 -103 93 -149 145v-75h-298v40h258v90c7 -2 15 -3 23 -3s15 1 23 3c60 -75 131 -141 206 -200"],57571:[450,-50,482,0,482,"482 160h-282v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h282v-180"],57572:[340,-160,321,0,321,"321 160h-321v180h321v-180"],57573:[340,-160,482,0,482,"482 160h-482v180h482v-180"],57574:[340,-160,482,0,482,"482 340v-180h-482v180h482"],57575:[340,-160,321,0,321,"321 160h-321v180h321v-180"],57576:[450,-50,482,0,482,"482 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-282v180h282v110c59 -73 127 -141 200 -200"],57577:[481,0,560,190,370,"370 481v-481h-180v481h180"],57578:[322,0,560,190,370,"370 322v-322h-180v322h180"],57579:[482,0,560,80,480,"480 282h-110v-282h-180v281l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200"],57580:[482,0,560,80,480,"480 200c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 141 -200 200h110v281l180 1v-282h110"],57581:[322,0,560,190,370,"370 0h-180v322h180v-322"],57582:[481,0,560,190,370,"370 481v-481h-180v481h180"],57583:[450,-50,486,0,486,"486 160h-286v-110c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200v-110h286v-180"],57584:[340,-160,323,0,323,"323 160h-323v180h323v-180"],57585:[450,-50,486,0,486,"486 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200v110h-286v180h286v110c59 -73 127 -141 200 -200"],57586:[485,0,560,80,480,"480 200c-73 -60 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 140 -200 200h110v285h180v-286"],57587:[324,0,560,190,370,"370 0h-180v324h180v-324"],57588:[486,0,560,80,480,"480 286h-110v-286h-180v285l-110 1c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200"],57589:[-60,108,167,0,167,"167 -108h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48"],57590:[-60,108,166,0,166,"166 -60v-48h-166v48h166"],57591:[-60,108,167,0,167,"167 -108h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57592:[-60,216,167,0,167,"167 -108h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48zM167 -216h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48"],57593:[-60,216,166,0,166,"166 -60v-48h-166v48h166zM166 -168v-48h-166v48h166"],57594:[-60,216,167,0,167,"167 -108h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM167 -216h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57595:[646,-598,167,0,167,"167 598h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48"],57596:[646,-598,166,0,166,"166 646v-48h-166v48h166"],57597:[646,-598,167,0,167,"167 598h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57598:[754,-598,167,0,167,"167 598h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48zM167 706h-167c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h167v-48"],57599:[754,-598,166,0,166,"166 646v-48h-166v48h166zM166 754v-48h-166v48h166"],57600:[754,-598,167,0,167,"167 598h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24zM167 706h-167v48h167c-2 -8 -3 -16 -3 -24s1 -16 3 -24"],57601:[1208,0,439,143,343,"343 28c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-97 97 -172 378 -172 810v398h80v-398c0 -413 27 -689 120 -782"],57602:[794,0,439,143,223,"223 0h-80v794h80v-794"],57603:[1208,0,439,143,343,"343 1180c-93 -93 -120 -369 -120 -782v-398h-80v398c0 432 75 713 172 810c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],57604:[1208,0,439,96,296,"296 810c0 -432 -75 -713 -172 -810c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c93 93 120 369 120 782v398h80v-398"],57605:[794,0,439,216,296,"296 0h-80v794h80v-794"],57606:[1208,0,439,96,296,"296 0h-80v398c0 413 -27 689 -120 782c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c97 -97 172 -378 172 -810v-398"],57607:[809,0,521,143,425,"425 0h-282v809h40v-769h101v769h40v-769h101c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],57608:[810,0,521,143,324,"183 810v-810h-40v810h40zM324 810v-810h-40v810h40"],57609:[809,0,521,143,425,"425 769h-101v-769h-40v769h-101v-769h-40v809h282c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],57610:[809,0,521,96,378,"378 0h-282c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h101v769h40v-769h101v769h40v-809"],57611:[810,0,521,197,378,"237 810v-810h-40v810h40zM378 0h-40v810h40v-810"],57612:[809,0,521,96,378,"378 809v-809h-40v769h-101v-769h-40v769h-101c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h282"],57613:[740,-586,884,0,884,"884 740v-72h-428c-244 0 -394 -14 -418 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c28 76 183 140 456 140h428"],57614:[740,-668,874,0,874,"874 740v-72h-865h-9v72h9h865"],57615:[815,-668,1769,0,1769,"1769 668h-447c-240 0 -387 44 -437 100c-51 -56 -198 -100 -437 -100h-448v72h448c267 0 417 7 417 75c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -68 150 -75 417 -75h447v-72"],57616:[740,-586,885,0,885,"885 600c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-25 68 -175 82 -418 82h-429v72h429c272 0 428 -64 456 -140"],57617:[-116,270,884,0,884,"884 -198v-72h-428c-273 0 -428 64 -456 140c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c24 -68 174 -82 418 -82h428"],57618:[-198,270,874,0,874,"874 -270h-865h-9v72h9h865v-72"],57619:[-198,345,1769,0,1769,"1769 -270h-447c-267 0 -417 -7 -417 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 68 -150 75 -417 75h-448v72h448c239 0 386 -44 437 -100c50 56 197 100 437 100h447v-72"],57620:[-116,270,885,0,885,"885 -130c-28 -76 -184 -140 -456 -140h-429v72h429c243 0 393 14 418 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],57621:[801,-569,1764,0,1764,"1764 729h-438c-725 0 -1181 -44 -1298 -160c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c120 120 582 204 1326 204h438v-72"],57622:[801,-729,874,0,874,"874 729h-861h-13v72h13h861v-72"],57623:[801,-569,1764,0,1764,"1764 597c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-117 116 -573 160 -1298 160h-438v72h438c744 0 1206 -84 1326 -204"],57624:[-99,331,1764,0,1764,"1764 -331h-438c-744 0 -1206 84 -1326 204c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c117 -116 573 -160 1298 -160h438v-72"],57625:[-259,331,874,0,874,"874 -331h-861h-13v72h13h861v-72"],57626:[-99,331,1764,0,1764,"1764 -127c-120 -120 -582 -204 -1326 -204h-438v72h438c725 0 1181 44 1298 160c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],57627:[788,-657,1297,0,1297,"1297 788v-73l-1257 1v-59c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v131h1297"],57628:[787,-715,865,0,865,"865 716l-865 -1v72h865v-71"],57629:[788,-656,1296,0,1296,"1296 657c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v59h-1256v72l1296 1v-131"],57630:[-186,317,1297,0,1297,"1297 -245v-72h-1297v131c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 4v-59h1257"],57631:[-245,318,865,0,865,"865 -317l-865 -1v73h865v-72"],57632:[-186,318,1296,0,1296,"1296 -318h-1296v73h1256v59c6 -3 13 -4 20 -4s14 2 20 3v-131"],57633:[744,-522,1790,0,1790,"1790 664h-1568l-142 -142c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3l222 222h1568v-80"],57634:[744,-664,1194,0,1194,"1194 664h-1194v80h1194v-80"],57635:[744,-522,1790,0,1790,"1790 522c-13 2 -27 3 -40 3s-27 -1 -40 -3l-142 142h-1568v80h1568"],57636:[-52,274,1790,0,1790,"1790 -274h-1568l-222 222c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3l142 -142h1568v-80"],57637:[-194,274,1194,0,1194,"1194 -274h-1194v80h1194v-80"],57638:[-52,274,1790,0,1790,"1790 -52l-222 -222h-1568v80h1568l142 142c13 -2 27 -3 40 -3s27 1 40 3"],57639:[280,-220,200,0,200,"200 220h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60"],57640:[280,-220,200,0,200,"200 220h-200v60h200v-60"],57641:[280,-220,200,0,200,"200 220h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57642:[796,0,408,80,328,"144 796v-796c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v796h64zM328 796v-796c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3v796h64"],57643:[796,0,408,80,328,"144 0h-64v796h64v-796zM328 0h-64v796h64v-796"],57644:[796,0,408,80,328,"144 0h-64v796c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-796zM328 0h-64v796c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3v-796"],57645:[500,0,200,0,200,"200 440h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 220h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 0h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60"],57646:[500,0,200,0,200,"200 440h-200v60h200v-60zM200 220h-200v60h200v-60zM200 0h-200v60h200v-60"],57647:[500,0,200,0,200,"200 440h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 220h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 0h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57648:[610,110,200,0,200,"200 550h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 330h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 110h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60zM200 -110h-200c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h200v-60"],57649:[610,110,200,0,200,"200 550h-200v60h200v-60zM200 330h-200v60h200v-60zM200 110h-200v60h200v-60zM200 -110h-200v60h200v-60"],57650:[610,110,200,0,200,"200 550h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 330h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 110h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 -110h-200v60h200c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],57651:[1032,0,770,550,610,"610 0h-60v1032h60v-1032"],57652:[295,0,770,550,800,"800 235h-190v-235h-60v295h250v-60"],57653:[1161,0,1969,328,1889,"680 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79 c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1486 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85 c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1889 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133 c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],57654:[580,0,1969,328,1641,"432 580v-580h-104v580h104zM835 0h-104v580h104v-580zM1238 0h-104v580h104v-580zM1641 580v-580h-104v580h104"],57655:[1161,0,1969,80,1641,"432 1161v-10c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104zM835 1161v-10 c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104zM1238 1151c0 -307 0 -793 -35 -915 c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104v-10zM1641 1151c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69 c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104v-10"],57656:[1161,0,760,328,680,"680 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],57657:[1161,0,760,80,432,"432 1161v-10c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104"],57658:[1161,0,1163,328,1083,"680 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79 c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],57659:[580,0,1163,328,835,"432 0h-104v580h104v-580zM835 0h-104v580h104v-580"],57660:[1161,0,1163,80,835,"432 1161v-10c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104zM835 1151c0 -307 0 -793 -35 -915 c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104v-10"],57661:[1161,0,1566,328,1486,"680 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1083 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79 c-2 50 -4 84 -30 85c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24zM1486 1137c-8 -33 -16 -85 -12 -148h-79c-2 50 -4 84 -30 85 c-61 3 -93 -38 -111 -133c-16 -91 -16 -620 -16 -931v-10h-104v10c0 307 0 793 35 915c8 28 13 52 26 69c38 49 66 78 104 120c19 21 74 47 104 47c29 0 59 -11 83 -24"],57662:[580,0,1566,328,1238,"432 580v-580h-104v580h104zM835 0h-104v580h104v-580zM1238 580v-580h-104v580h104"],57663:[1161,0,1566,80,1238,"432 1151c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104v-10zM835 1161v-10 c0 -307 0 -793 -35 -915c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104zM1238 1161v-10c0 -307 0 -793 -35 -915 c-8 -28 -13 -52 -26 -69c-38 -49 -66 -78 -104 -120c-19 -21 -74 -47 -104 -47c-29 0 -59 11 -83 24c8 33 16 85 12 148h79c2 -50 4 -84 30 -85c61 -3 93 38 111 133c16 91 16 620 16 931v10h104"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size6/Regular/Main.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Size3/Regular/Main.js
/*
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 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size3={directory:"Size3/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size3",id:"GYREPAGELLASIZE3",32:[0,0,250,0,0,""],40:[955,455,531,131,444,"444 927c-166 -166 -243 -376 -243 -591v-172c0 -215 77 -425 243 -591c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-177 177 -285 390 -285 619v172c0 229 108 442 285 619c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[955,455,531,87,400,"400 164c0 -229 -108 -442 -285 -619c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c166 166 243 376 243 591v172c0 215 -77 425 -243 591c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c177 -177 285 -390 285 -619v-172"],47:[1149,649,838,80,758,"758 1149l-619 -1798c-10 2 -19 3 -29 3s-20 -1 -30 -3l619 1798c10 -2 20 -3 30 -3s19 1 29 3"],91:[961,461,461,131,374,"374 -461h-243v1422h243c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-173v-1342h173c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[1149,649,838,80,758,"758 -649c-10 2 -19 3 -29 3s-20 -1 -30 -3l-619 1798c10 -2 20 -3 30 -3s19 1 29 3"],93:[961,461,461,87,330,"330 -461h-243c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h173v1342h-173c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h243v-1422"],123:[960,460,493,87,406,"406 -422c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-116 31 -187 103 -187 221v287c0 112 -35 182 -122 182c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c87 0 122 70 122 182v287c0 118 71 190 187 221c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-89 -24 -127 -93 -127 -183v-287 c0 -105 -36 -171 -98 -202c62 -31 98 -97 98 -202v-287c0 -90 38 -159 127 -183"],124:[941,441,216,80,136,"136 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382"],125:[960,460,493,87,406,"406 230c-87 0 -122 -70 -122 -182v-287c0 -118 -71 -190 -187 -221c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c89 24 127 93 127 183v287c0 105 36 171 98 202c-62 31 -98 97 -98 202v287c0 90 -38 159 -127 183c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c116 -31 187 -103 187 -221v-287 c0 -112 35 -182 122 -182c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[712,-542,874,0,874,"874 576l-10 -34l-427 116l-427 -116l-10 34l437 136"],771:[700,-544,870,0,870,"870 675c-55 -70 -114 -114 -208 -128c-13 -2 -25 -3 -38 -3c-68 0 -135 27 -199 54c-57 24 -116 50 -177 50c-11 0 -21 -1 -32 -2c-81 -13 -140 -37 -188 -99c-3 5 -7 10 -12 13c-5 4 -10 7 -16 9c55 70 115 114 208 128c13 2 26 3 38 3c68 0 135 -27 199 -54 c58 -24 117 -50 178 -50c10 0 21 1 31 2c82 13 141 37 188 99c3 -5 8 -10 12 -13c5 -4 11 -7 16 -9"],774:[709,-551,897,0,897,"897 697c-49 -146 -266 -146 -448 -146c-183 0 -400 0 -449 146l33 12c35 -106 250 -106 416 -106s380 0 415 106"],780:[712,-542,874,0,874,"874 678l-437 -136l-437 136l10 34l427 -116l427 116"],785:[721,-563,897,0,897,"897 575l-33 -12c-35 106 -249 106 -415 106s-381 0 -416 -106l-33 12c49 146 266 146 449 146c182 0 399 0 448 -146"],812:[-60,230,874,0,874,"874 -94l-437 -136l-437 136l10 34l427 -116l427 116"],813:[-70,240,874,0,874,"874 -206l-10 -34l-427 116l-427 -116l-10 34l437 136"],814:[-60,218,897,0,897,"897 -71c-49 -146 -266 -147 -448 -147c-183 0 -400 1 -449 147l33 11c35 -106 250 -106 416 -106s380 0 415 106"],815:[-78,236,897,0,897,"897 -224l-33 -12c-35 106 -249 106 -415 106s-381 0 -416 -106l-33 12c49 146 266 146 449 146c182 0 399 0 448 -146"],816:[-78,233,870,0,870,"870 -103c-55 -70 -114 -113 -208 -128c-13 -2 -25 -2 -38 -2c-68 0 -135 26 -199 53c-57 25 -116 50 -177 50c-11 0 -21 -1 -32 -2c-81 -13 -140 -37 -188 -98c-3 4 -7 9 -12 13c-5 3 -10 6 -16 8c55 71 115 114 208 128c13 2 26 3 38 3c68 0 135 -27 199 -54 c58 -24 117 -50 178 -50c10 0 21 1 31 3c82 12 141 37 188 98c3 -5 8 -9 12 -13c5 -4 11 -7 16 -9"],8214:[941,441,392,80,312,"136 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382zM312 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382"],8260:[1149,649,838,80,758,"758 1149l-619 -1798c-10 2 -19 3 -29 3s-20 -1 -30 -3l619 1798c10 -2 20 -3 30 -3s19 1 29 3"],8425:[777,-649,1484,0,1484,"1484 650c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v72h-1404v-71c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -2v126l1484 1v-127"],8730:[1200,670,730,120,760,"760 1140h-113l-192 -1810c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -40 -3l-189 822h-66v60h154l146 -641l173 1629h167v-60"],8739:[941,441,216,80,136,"136 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382"],8741:[941,441,392,80,312,"136 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382zM312 -441c-9 2 -19 3 -28 3s-19 -1 -28 -3v1382c9 -2 19 -3 28 -3s19 1 28 3v-1382"],8968:[961,441,461,131,374,"374 921h-173v-1362c-12 2 -23 3 -35 3s-23 -1 -35 -3v1402h243c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8969:[961,441,461,87,330,"330 -441c-12 2 -23 3 -35 3s-23 -1 -35 -3v1362h-173c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h243v-1402"],8970:[941,461,461,131,374,"374 -461h-243v1402c12 -2 23 -3 35 -3s23 1 35 3v-1362h173c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[941,461,461,87,330,"330 -461h-243c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h173v1362c12 -2 23 -3 35 -3s23 1 35 3v-1402"],9001:[1155,655,487,87,400,"400 -644c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -2 -13 -5 -19 -9l-274 905l274 905c6 -4 12 -7 19 -9c6 -2 13 -2 20 -2l-234 -894"],9002:[1155,655,487,87,400,"400 250l-275 -905c-5 4 -11 7 -18 9c-6 2 -13 2 -20 2l234 894l-234 894c7 0 14 0 20 2c7 2 13 5 18 9"],9140:[777,-649,1484,0,1484,"1484 650c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -4v72h-1404v-71c-6 1 -13 2 -20 2s-14 -1 -20 -2v126l1484 1v-127"],9141:[-179,306,1484,0,1484,"1484 -306h-1484v127c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 4v-72l1404 1v71c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 2v-126"],9180:[784,-571,2028,0,2028,"2028 599c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-109 109 -397 157 -819 157h-334c-422 0 -710 -48 -819 -157c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c113 113 408 185 847 185h334c439 0 734 -72 847 -185"],9181:[-101,314,2028,0,2028,"2028 -129c-113 -113 -408 -185 -847 -185h-334c-439 0 -734 72 -847 185c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c109 -109 397 -157 819 -157h334c422 0 710 48 819 157c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[802,-589,2038,0,2038,"2038 603c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-22 62 -121 82 -273 82h-416c-155 0 -253 32 -292 79c-40 -47 -137 -79 -292 -79h-416c-153 0 -251 -20 -273 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c26 72 132 124 311 124h416c173 0 272 14 272 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -61 99 -75 272 -75h416c179 0 284 -52 311 -124"],9183:[-119,332,2038,0,2038,"2038 -133c-27 -72 -132 -124 -311 -124h-416c-173 0 -272 -14 -272 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 61 -99 75 -272 75h-416c-179 0 -285 52 -311 124c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c22 -62 120 -82 273 -82h416c155 0 252 -32 292 -79c39 47 137 79 292 79h416 c152 0 251 20 273 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[734,-528,2070,0,2070,"2070 528c-12 2 -23 3 -35 3s-23 -1 -35 -3l-136 136h-1658l-136 -136c-12 2 -23 3 -35 3s-23 -1 -35 -3l206 206h1658"],9185:[-58,264,2070,0,2070,"2070 -58l-206 -206h-1658l-206 206c12 -2 23 -3 35 -3s23 1 35 3l136 -136h1658l136 136c12 -2 23 -3 35 -3s23 1 35 3"],10214:[961,461,472,131,385,"385 -421c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-254v1422h254c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-87v-1342h87zM258 921h-87v-1342h87v1342"],10215:[961,461,472,87,341,"341 961v-1422h-254c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h87v1342h-87c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h254zM301 921h-87v-1342h87v1342"],10216:[1155,655,487,87,400,"400 -644c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -2 -13 -5 -19 -9l-274 905l274 905c6 -4 12 -7 19 -9c6 -2 13 -2 20 -2l-234 -894"],10217:[1155,655,487,87,400,"400 250l-275 -905c-5 4 -11 7 -18 9c-6 2 -13 2 -20 2l234 894l-234 894c7 0 14 0 20 2c7 2 13 5 18 9"],10218:[1155,655,753,87,666,"400 -644c-7 0 -14 0 -20 -2c-7 -2 -13 -5 -19 -9l-274 905l274 905c6 -4 12 -7 19 -9c6 -2 13 -2 20 -2l-234 -894zM666 -644c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -12 -5 -18 -9l-274 905l274 905c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 14 -2 21 -2l-234 -894"],10219:[1155,655,753,87,666,"666 250l-275 -905c-5 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 2 -20 2l234 894l-234 894c7 0 13 0 20 2c6 2 13 5 18 9zM400 250l-275 -905c-5 4 -11 7 -18 9c-6 2 -13 2 -20 2l234 894l-234 894c7 0 14 0 20 2c7 2 13 5 18 9"],10222:[955,455,381,131,294,"294 927c-72 -72 -93 -261 -93 -533v-288c0 -272 21 -461 93 -533c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-77 76 -135 270 -135 561v288c0 291 58 485 135 561c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[955,455,381,87,250,"250 106c0 -291 -58 -485 -135 -561c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c72 72 93 261 93 533v288c0 272 -21 461 -93 533c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c77 -76 135 -270 135 -561v-288"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size3/Regular/Main.js");
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/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Size4/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Size4={directory:"Size4/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Size4",id:"GYREPAGELLASIZE4",32:[0,0,250,0,0,""],40:[1093,593,573,135,483,"483 1065c-188 -189 -276 -437 -276 -700v-230c0 -263 88 -511 276 -700c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-199 199 -320 450 -320 728v230c0 278 121 529 320 728c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[1093,593,573,90,438,"438 135c0 -278 -121 -529 -320 -728c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c188 189 276 437 276 700v230c0 263 -88 511 -276 700c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c199 -199 320 -450 320 -728v-230"],47:[1428,928,1032,80,952,"952 1428l-811 -2356c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3l811 2356c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3"],91:[1099,599,479,135,389,"389 -599h-254v1698h254c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-182v-1618h182c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],92:[1428,928,1032,80,952,"952 -928c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3l-811 2356c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3"],93:[1099,599,479,90,344,"344 1099v-1698h-254c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h182v1618h-182c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h254"],123:[1098,598,521,90,431,"431 -560c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-122 32 -199 115 -199 250v367c0 131 -37 211 -132 211c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c95 0 132 80 132 211v367c0 135 77 218 199 250c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-96 -26 -137 -105 -137 -212v-367 c0 -121 -41 -197 -110 -231c69 -34 110 -110 110 -231v-367c0 -107 41 -186 137 -212"],124:[1079,579,218,80,138,"138 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658"],125:[1098,598,521,90,431,"431 230c-95 0 -132 -80 -132 -211v-367c0 -135 -76 -218 -199 -250c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c96 26 137 105 137 212v367c0 121 41 197 110 231c-69 34 -110 110 -110 231v367c0 107 -41 186 -137 212c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c123 -32 199 -115 199 -250 v-367c0 -131 37 -211 132 -211c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],160:[0,0,250,0,0,""],770:[713,-542,1045,0,1045,"1045 576l-9 -34l-514 115l-513 -115l-9 34l522 137"],771:[702,-542,1042,0,1042,"1042 678c-63 -70 -136 -115 -253 -130c-15 -2 -30 -3 -45 -3c-79 0 -156 25 -232 51c-69 25 -140 49 -213 49c-13 0 -26 0 -39 -2c-104 -14 -177 -39 -233 -101c-3 5 -7 10 -12 14c-4 4 -9 8 -15 10c63 70 136 115 253 130c15 2 30 3 45 3c79 0 156 -25 232 -51 c69 -25 140 -49 213 -49c13 0 26 0 39 2c104 14 177 39 233 101c3 -5 7 -10 11 -14c5 -4 10 -8 16 -10"],774:[709,-550,1070,0,1070,"1070 697c-49 -147 -320 -147 -535 -147s-486 0 -535 147l34 12c35 -105 303 -105 501 -105s466 0 501 105"],780:[712,-541,1045,0,1045,"1045 678l-523 -137l-522 137l9 34l513 -115l514 115"],785:[722,-563,1070,0,1070,"1070 575l-34 -12c-35 105 -303 105 -501 105s-466 0 -501 -105l-34 12c49 147 320 147 535 147s486 0 535 -147"],812:[-60,231,1045,0,1045,"1045 -95l-523 -136l-522 136l9 35l513 -116l514 116"],813:[-70,241,1045,0,1045,"1045 -206l-9 -35l-514 115l-513 -115l-9 35l522 136"],814:[-60,219,1070,0,1070,"1070 -71c-49 -148 -320 -148 -535 -148s-486 0 -535 148l34 11c35 -105 303 -105 501 -105s466 0 501 105"],815:[-78,237,1070,0,1070,"1070 -225l-34 -12c-35 105 -303 105 -501 105s-466 0 -501 -105l-34 12c49 147 320 147 535 147s486 0 535 -147"],816:[-78,238,1042,0,1042,"1042 -102c-63 -70 -136 -115 -253 -130c-15 -2 -30 -3 -45 -3c-79 0 -156 25 -232 51c-69 24 -140 49 -213 49c-13 0 -26 0 -39 -2c-104 -14 -177 -39 -233 -101c-3 5 -7 10 -12 14c-4 4 -9 8 -15 10c63 70 136 115 253 130c15 2 30 3 45 3c79 0 156 -25 232 -52 c69 -24 140 -48 213 -48c13 0 26 0 39 2c104 14 177 39 233 101c3 -5 7 -10 11 -14c5 -4 10 -8 16 -10"],8214:[1079,579,396,80,316,"138 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658zM316 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658"],8260:[1428,928,1032,80,952,"952 1428l-811 -2356c-10 2 -20 3 -30 3c-11 0 -21 -1 -31 -3l811 2356c10 -2 20 -3 31 -3c10 0 20 1 30 3"],8425:[779,-651,1855,0,1855,"1855 779v-128c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v68h-1775v-68c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v128h1855"],8730:[1380,850,743,120,773,"773 1320h-139l-148 -2170c-13 2 -27 3 -40 3c-14 0 -27 -1 -41 -3l-219 1020h-66v60h154l171 -796l133 1946h195v-60"],8739:[1079,579,218,80,138,"138 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658"],8741:[1079,579,396,80,316,"138 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658zM316 -579c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3v1658c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3v-1658"],8968:[1099,579,479,135,389,"389 1099c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-182v-1638c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v1678h254"],8969:[1099,579,479,90,344,"344 -579c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3v1638h-182c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h254v-1678"],8970:[1079,599,479,135,389,"389 -599h-254v1678c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3v-1638h182c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],8971:[1079,599,479,90,344,"344 1079v-1678h-254c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h182v1638c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3"],9001:[1433,933,528,90,438,"438 -923c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -12 -4 -18 -8l-309 1183l309 1183c6 -4 12 -6 18 -8c7 -2 14 -2 21 -2l-264 -1173"],9002:[1433,933,528,90,438,"438 250l-309 -1183c-6 4 -12 6 -19 8c-6 2 -13 2 -20 2l263 1173l-263 1173c7 0 14 0 20 2c7 2 13 4 19 8"],9140:[779,-651,1855,0,1855,"1855 779v-128c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v68h-1775v-68c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v128h1855"],9141:[-181,309,1855,0,1855,"1855 -309h-1855v128c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-68h1775v68c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-128"],9180:[788,-570,2528,0,2528,"2528 598c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-111 111 -460 158 -993 158h-486c-533 0 -881 -47 -993 -158c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c115 115 471 190 1021 190h486c550 0 906 -75 1021 -190"],9181:[-100,318,2528,0,2528,"2528 -128c-115 -115 -471 -190 -1021 -190h-486c-550 0 -906 75 -1021 190c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c112 -111 460 -158 993 -158h486c533 0 882 47 993 158c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],9182:[805,-588,2538,0,2538,"2538 602c-7 -1 -14 -2 -20 -4c-7 -2 -13 -6 -18 -10c-23 64 -141 82 -328 82h-556c-187 0 -303 36 -347 86c-44 -50 -160 -86 -347 -86h-556c-187 0 -305 -18 -328 -82c-6 4 -12 8 -18 10c-7 2 -13 3 -20 4c27 73 151 128 366 128h556c209 0 327 12 327 75 c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3c0 -63 118 -75 327 -75h556c214 0 339 -55 366 -128"],9183:[-118,335,2538,0,2538,"2538 -132c-27 -73 -152 -128 -366 -128h-556c-209 0 -327 -12 -327 -75c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c0 63 -118 75 -327 75h-556c-215 0 -339 55 -366 128c7 1 13 2 20 4c6 2 12 6 18 10c23 -64 141 -82 328 -82h556c187 0 303 -36 347 -86c44 50 160 86 347 86h556 c187 0 305 18 328 82c5 -4 11 -8 18 -10c6 -2 13 -3 20 -4"],9184:[736,-526,2572,0,2572,"2572 526c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l-138 138h-2152l-138 -138c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3l210 210h2152"],9185:[-56,266,2572,0,2572,"2572 -56l-210 -210h-2152l-210 210c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3l138 -138h2152l138 138c12 -2 24 -3 36 -3s24 1 36 3"],10214:[1099,599,487,135,397,"397 -599h-262v1698h262c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-91v-1618h91c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20zM266 -559v1618h-91v-1618h91"],10215:[1099,599,487,90,352,"352 -599h-262c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h91v1618h-91c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h262v-1698zM312 1059h-91v-1618h91v1618"],10216:[1433,933,528,90,438,"438 -923c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -12 -4 -18 -8l-309 1183l309 1183c6 -4 12 -6 18 -8c7 -2 14 -2 21 -2l-264 -1173"],10217:[1433,933,528,90,438,"438 250l-309 -1183c-6 4 -12 6 -19 8c-6 2 -13 2 -20 2l263 1173l-263 1173c7 0 14 0 20 2c7 2 13 4 19 8"],10218:[1433,933,812,90,722,"438 -923c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -12 -4 -18 -8l-309 1183l309 1183c6 -4 12 -6 18 -8c7 -2 14 -2 21 -2l-264 -1173zM722 -923c-7 0 -14 0 -21 -2c-6 -2 -13 -4 -18 -8l-309 1183l309 1183c5 -4 12 -6 18 -8c7 -2 14 -2 21 -2l-264 -1173"],10219:[1433,933,812,90,722,"722 250l-309 -1183c-6 4 -12 6 -19 8s-13 2 -20 2l263 1173l-263 1173c7 0 13 0 20 2s13 4 19 8zM438 250l-309 -1183c-6 4 -12 6 -19 8c-6 2 -13 2 -20 2l263 1173l-263 1173c7 0 14 0 20 2c7 2 13 4 19 8"],10222:[1093,593,399,135,309,"309 1065c-78 -78 -102 -293 -102 -608v-414c0 -315 24 -530 102 -608c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-83 83 -146 303 -146 636v414c0 333 63 553 146 636c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[1093,593,399,90,264,"264 43c0 -333 -63 -553 -146 -636c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c78 78 102 293 102 608v414c0 315 -24 530 -102 608c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c83 -83 146 -303 146 -636v-414"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Size4/Regular/Main.js");
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assets/js/mathjax/extensions/MathZoom.js
/*
 *  /MathJax/extensions/MathZoom.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a,d,f,c,j){var k="2.7.5";var i=a.CombineConfig("MathZoom",{styles:{"#MathJax_Zoom":{position:"absolute","background-color":"#F0F0F0",overflow:"auto",display:"block","z-index":301,padding:".5em",border:"1px solid black",margin:0,"font-weight":"normal","font-style":"normal","text-align":"left","text-indent":0,"text-transform":"none","line-height":"normal","letter-spacing":"normal","word-spacing":"normal","word-wrap":"normal","white-space":"nowrap","float":"none","-webkit-box-sizing":"content-box","-moz-box-sizing":"content-box","box-sizing":"content-box","box-shadow":"5px 5px 15px #AAAAAA","-webkit-box-shadow":"5px 5px 15px #AAAAAA","-moz-box-shadow":"5px 5px 15px #AAAAAA","-khtml-box-shadow":"5px 5px 15px #AAAAAA",filter:"progid:DXImageTransform.Microsoft.dropshadow(OffX=2, OffY=2, Color='gray', Positive='true')"},"#MathJax_ZoomOverlay":{position:"absolute",left:0,top:0,"z-index":300,display:"inline-block",width:"100%",height:"100%",border:0,padding:0,margin:0,"background-color":"white",opacity:0,filter:"alpha(opacity=0)"},"#MathJax_ZoomFrame":{position:"relative",display:"inline-block",height:0,width:0},"#MathJax_ZoomEventTrap":{position:"absolute",left:0,top:0,"z-index":302,display:"inline-block",border:0,padding:0,margin:0,"background-color":"white",opacity:0,filter:"alpha(opacity=0)"}}});var e,b,g;MathJax.Hub.Register.StartupHook("MathEvents Ready",function(){g=MathJax.Extension.MathEvents.Event;e=MathJax.Extension.MathEvents.Event.False;b=MathJax.Extension.MathEvents.Hover});var h=MathJax.Extension.MathZoom={version:k,settings:a.config.menuSettings,scrollSize:18,HandleEvent:function(n,l,m){if(h.settings.CTRL&&!n.ctrlKey){return true}if(h.settings.ALT&&!n.altKey){return true}if(h.settings.CMD&&!n.metaKey){return true}if(h.settings.Shift&&!n.shiftKey){return true}if(!h[l]){return true}return h[l](n,m)},Click:function(m,l){if(this.settings.zoom==="Click"){return this.Zoom(m,l)}},DblClick:function(m,l){if(this.settings.zoom==="Double-Click"||this.settings.zoom==="DoubleClick"){return this.Zoom(m,l)}},Hover:function(m,l){if(this.settings.zoom==="Hover"){this.Zoom(m,l);return true}return false},Zoom:function(o,u){this.Remove();b.ClearHoverTimer();g.ClearSelection();var s=MathJax.OutputJax[u.jaxID];var p=s.getJaxFromMath(u);if(p.hover){b.UnHover(p)}var q=this.findContainer(u);var l=Math.floor(0.85*q.clientWidth),t=Math.max(document.body.clientHeight,document.documentElement.clientHeight);if(this.getOverflow(q)!=="visible"){t=Math.min(q.clientHeight,t)}t=Math.floor(0.85*t);var n=d.Element("span",{id:"MathJax_ZoomFrame"},[["span",{id:"MathJax_ZoomOverlay",onmousedown:this.Remove}],["span",{id:"MathJax_Zoom",onclick:this.Remove,style:{visibility:"hidden",fontSize:this.settings.zscale}},[["span",{style:{display:"inline-block","white-space":"nowrap"}}]]]]);var z=n.lastChild,w=z.firstChild,r=n.firstChild;u.parentNode.insertBefore(n,u);u.parentNode.insertBefore(u,n);if(w.addEventListener){w.addEventListener("mousedown",this.Remove,true)}var m=z.offsetWidth||z.clientWidth;l-=m;t-=m;z.style.maxWidth=l+"px";z.style.maxHeight=t+"px";if(this.msieTrapEventBug){var y=d.Element("span",{id:"MathJax_ZoomEventTrap",onmousedown:this.Remove});n.insertBefore(y,z)}if(this.msieZIndexBug){var v=d.addElement(document.body,"img",{src:"about:blank",id:"MathJax_ZoomTracker",width:0,height:0,style:{width:0,height:0,position:"relative"}});n.style.position="relative";n.style.zIndex=i.styles["#MathJax_ZoomOverlay"]["z-index"];n=v}var x=s.Zoom(p,w,u,l,t);if(this.msiePositionBug){if(this.msieSizeBug){z.style.height=x.zH+"px";z.style.width=x.zW+"px"}if(z.offsetHeight>t){z.style.height=t+"px";z.style.width=(x.zW+this.scrollSize)+"px"}if(z.offsetWidth>l){z.style.width=l+"px";z.style.height=(x.zH+this.scrollSize)+"px"}}if(this.operaPositionBug){z.style.width=Math.min(l,x.zW)+"px"}if(z.offsetWidth>m&&z.offsetWidth-m<l&&z.offsetHeight-m<t){z.style.overflow="visible"}this.Position(z,x);if(this.msieTrapEventBug){y.style.height=z.clientHeight+"px";y.style.width=z.clientWidth+"px";y.style.left=(parseFloat(z.style.left)+z.clientLeft)+"px";y.style.top=(parseFloat(z.style.top)+z.clientTop)+"px"}z.style.visibility="";if(this.settings.zoom==="Hover"){r.onmouseover=this.Remove}if(window.addEventListener){addEventListener("resize",this.Resize,false)}else{if(window.attachEvent){attachEvent("onresize",this.Resize)}else{this.onresize=window.onresize;window.onresize=this.Resize}}a.signal.Post(["math zoomed",p]);return e(o)},Position:function(p,r){p.style.display="none";var q=this.Resize(),m=q.x,s=q.y,l=r.mW;p.style.display="";var o=-l-Math.floor((p.offsetWidth-l)/2),n=r.Y;p.style.left=Math.max(o,10-m)+"px";p.style.top=Math.max(n,10-s)+"px";if(!h.msiePositionBug){h.SetWH()}},Resize:function(m){if(h.onresize){h.onresize(m)}var q=document.getElementById("MathJax_ZoomFrame"),l=document.getElementById("MathJax_ZoomOverlay");var o=h.getXY(q),n=h.findContainer(q);if(h.getOverflow(n)!=="visible"){l.scroll_parent=n;var p=h.getXY(n);o.x-=p.x;o.y-=p.y;p=h.getBorder(n);o.x-=p.x;o.y-=p.y}l.style.left=(-o.x)+"px";l.style.top=(-o.y)+"px";if(h.msiePositionBug){setTimeout(h.SetWH,0)}else{h.SetWH()}return o},SetWH:function(){var l=document.getElementById("MathJax_ZoomOverlay");if(!l){return}l.style.display="none";var m=l.scroll_parent||document.documentElement||document.body;l.style.width=m.scrollWidth+"px";l.style.height=Math.max(m.clientHeight,m.scrollHeight)+"px";l.style.display=""},findContainer:function(l){l=l.parentNode;while(l.parentNode&&l!==document.body&&h.getOverflow(l)==="visible"){l=l.parentNode}return l},getOverflow:(window.getComputedStyle?function(l){return getComputedStyle(l).overflow}:function(l){return(l.currentStyle||{overflow:"visible"}).overflow}),getBorder:function(o){var m={thin:1,medium:2,thick:3};var n=(window.getComputedStyle?getComputedStyle(o):(o.currentStyle||{borderLeftWidth:0,borderTopWidth:0}));var l=n.borderLeftWidth,p=n.borderTopWidth;if(m[l]){l=m[l]}else{l=parseInt(l)}if(m[p]){p=m[p]}else{p=parseInt(p)}return{x:l,y:p}},getXY:function(o){var l=0,n=0,m;m=o;while(m.offsetParent){l+=m.offsetLeft;m=m.offsetParent}if(h.operaPositionBug){o.style.border="1px solid"}m=o;while(m.offsetParent){n+=m.offsetTop;m=m.offsetParent}if(h.operaPositionBug){o.style.border=""}return{x:l,y:n}},Remove:function(n){var p=document.getElementById("MathJax_ZoomFrame");if(p){var o=MathJax.OutputJax[p.previousSibling.jaxID];var l=o.getJaxFromMath(p.previousSibling);a.signal.Post(["math unzoomed",l]);p.parentNode.removeChild(p);p=document.getElementById("MathJax_ZoomTracker");if(p){p.parentNode.removeChild(p)}if(h.operaRefreshBug){var m=d.addElement(document.body,"div",{style:{position:"fixed",left:0,top:0,width:"100%",height:"100%",backgroundColor:"white",opacity:0},id:"MathJax_OperaDiv"});document.body.removeChild(m)}if(window.removeEventListener){removeEventListener("resize",h.Resize,false)}else{if(window.detachEvent){detachEvent("onresize",h.Resize)}else{window.onresize=h.onresize;delete h.onresize}}}return e(n)}};a.Browser.Select({MSIE:function(l){var n=(document.documentMode||0);var m=(n>=9);h.msiePositionBug=!m;h.msieSizeBug=l.versionAtLeast("7.0")&&(!document.documentMode||n===7||n===8);h.msieZIndexBug=(n<=7);h.msieInlineBlockAlignBug=(n<=7);h.msieTrapEventBug=!window.addEventListener;if(document.compatMode==="BackCompat"){h.scrollSize=52}if(m){delete i.styles["#MathJax_Zoom"].filter}},Opera:function(l){h.operaPositionBug=true;h.operaRefreshBug=true}});h.topImg=(h.msieInlineBlockAlignBug?d.Element("img",{style:{width:0,height:0,position:"relative"},src:"about:blank"}):d.Element("span",{style:{width:0,height:0,display:"inline-block"}}));if(h.operaPositionBug||h.msieTopBug){h.topImg.style.border="1px solid"}MathJax.Callback.Queue(["StartupHook",MathJax.Hub.Register,"Begin Styles",{}],["Styles",f,i.styles],["Post",a.Startup.signal,"MathZoom Ready"],["loadComplete",f,"[MathJax]/extensions/MathZoom.js"])})(MathJax.Hub,MathJax.HTML,MathJax.Ajax,MathJax.OutputJax["HTML-CSS"],MathJax.OutputJax.NativeMML);




assets/js/mathjax/extensions/jsMath2jax.js
/*
 *  /MathJax/extensions/jsMath2jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Extension.jsMath2jax={version:"2.7.5",config:{preview:"TeX"},PreProcess:function(b){if(!this.configured){this.config=MathJax.Hub.CombineConfig("jsMath2jax",this.config);if(this.config.Augment){MathJax.Hub.Insert(this,this.config.Augment)}if(typeof(this.config.previewTeX)!=="undefined"&&!this.config.previewTeX){this.config.preview="none"}this.previewClass=MathJax.Hub.config.preRemoveClass;this.configured=true}if(typeof(b)==="string"){b=document.getElementById(b)}if(!b){b=document.body}var c=b.getElementsByTagName("span"),a;for(a=c.length-1;a>=0;a--){if(String(c[a].className).match(/(^| )math( |$)/)){this.ConvertMath(c[a],"")}}var d=b.getElementsByTagName("div");for(a=d.length-1;a>=0;a--){if(String(d[a].className).match(/(^| )math( |$)/)){this.ConvertMath(d[a],"; mode=display")}}},ConvertMath:function(c,d){if(c.getElementsByTagName("script").length===0){var b=c.parentNode,a=this.createMathTag(d,c.innerHTML);if(c.nextSibling){b.insertBefore(a,c.nextSibling)}else{b.appendChild(a)}if(this.config.preview!=="none"){this.createPreview(c)}b.removeChild(c)}},createPreview:function(b){var a=MathJax.Hub.config.preRemoveClass;var c=this.config.preview;if(c==="none"){return}if((b.previousSibling||{}).className===a){return}if(c==="TeX"){c=[this.filterPreview(b.innerHTML)]}if(c){c=MathJax.HTML.Element("span",{className:a},c);b.parentNode.insertBefore(c,b)}},createMathTag:function(c,b){b=b.replace(/&lt;/g,"<").replace(/&gt;/g,">").replace(/&amp;/g,"&");var a=document.createElement("script");a.type="math/tex"+c;MathJax.HTML.setScript(a,b);return a},filterPreview:function(a){return a}};MathJax.Hub.Register.PreProcessor(["PreProcess",MathJax.Extension.jsMath2jax],8);MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/jsMath2jax.js");




assets/js/mathjax/extensions/MatchWebFonts.js
/*
 *  /MathJax/extensions/MatchWebFonts.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(c,b){var d="2.7.5";var a=MathJax.Hub.CombineConfig("MatchWebFonts",{matchFor:{"HTML-CSS":true,NativeMML:true,SVG:true},fontCheckDelay:500,fontCheckTimeout:15*1000,});MathJax.Extension.MatchWebFonts={version:d,config:a};c.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){var e=MathJax.OutputJax["HTML-CSS"];var f=e.postTranslate;e.Augment({postTranslate:function(h,g){if(!g&&a.matchFor["HTML-CSS"]&&this.config.matchFontHeight){b.timer.start(b,["checkFonts",this,h.jax[this.id]],a.fontCheckDelay,a.fontCheckTimeout)}return f.apply(this,arguments)},checkFonts:function(k,o){if(k.time(function(){})){return}var s=[],p,l,g=false;for(p=0,l=o.length;p<l;p++){script=o[p];if(script.parentNode&&script.MathJax.elementJax){script.parentNode.insertBefore(this.EmExSpan.cloneNode(true),script)}}for(p=0,l=o.length;p<l;p++){script=o[p];if(!script.parentNode){continue}g=true;var h=script.MathJax.elementJax;if(!h){continue}var r=script.previousSibling;var q=r.firstChild.offsetHeight/60;var j=r.lastChild.lastChild.offsetHeight/60;if(q===0||q==="NaN"){q=this.defaultEx;j=this.defaultEm}if(q!==h.HTMLCSS.ex||j!==h.HTMLCSS.em){var n=q/this.TeX.x_height/j;n=Math.floor(Math.max(this.config.minScaleAdjust/100,n)*this.config.scale);if(n/100!==h.scale){s.push(script);o[p]={}}}}o=o.concat(s);for(p=0,l=o.length;p<l;p++){script=o[p];if(script&&script.parentNode&&script.MathJax.elementJax){script.parentNode.removeChild(script.previousSibling)}}if(s.length){c.Queue(["Rerender",c,[s],{}])}if(g){setTimeout(k,k.delay)}}})});c.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var f=MathJax.OutputJax.SVG;var e=f.postTranslate;f.Augment({postTranslate:function(h,g){if(!g&&a.matchFor.SVG){b.timer.start(b,["checkFonts",this,h.jax[this.id]],a.fontCheckDelay,a.fontCheckTimeout)}return e.apply(this,arguments)},checkFonts:function(j,l){if(j.time(function(){})){return}var q=[],n,k,g=false;for(n=0,k=l.length;n<k;n++){script=l[n];if(script.parentNode&&script.MathJax.elementJax){script.parentNode.insertBefore(this.ExSpan.cloneNode(true),script)}}for(n=0,k=l.length;n<k;n++){script=l[n];if(!script.parentNode){continue}g=true;var h=script.MathJax.elementJax;if(!h){continue}var p=script.previousSibling;var o=p.firstChild.offsetHeight/60;if(o===0||o==="NaN"){o=this.defaultEx}if(o!==h.SVG.ex){q.push(script);l[n]={}}}l=l.concat(q);for(n=0,k=l.length;n<k;n++){script=l[n];if(script.parentNode&&script.MathJax.elementJax){script.parentNode.removeChild(script.previousSibling)}}if(q.length){c.Queue(["Rerender",c,[q],{}])}if(g){setTimeout(j,j.delay)}}})});c.Register.StartupHook("NativeMML Jax Ready",function(){var e=MathJax.OutputJax.NativeMML;var f=e.postTranslate;e.Augment({postTranslate:function(g){if(!c.Browser.isMSIE&&a.matchFor.NativeMML){b.timer.start(b,["checkFonts",this,g.jax[this.id]],a.fontCheckDelay,a.fontCheckTimeout)}f.apply(this,arguments)},checkFonts:function(A,l){if(A.time(function(){})){return}var t=[],q=[],o=[],w,s,B;for(w=0,s=l.length;w<s;w++){B=l[w];if(B.parentNode&&B.MathJax.elementJax){B.parentNode.insertBefore(this.EmExSpan.cloneNode(true),B)}}for(w=0,s=l.length;w<s;w++){B=l[w];if(!B.parentNode){continue}var g=B.MathJax.elementJax;if(!g){continue}var v=document.getElementById(g.inputID+"-Frame");var k=v.getElementsByTagName("math")[0];if(!k){continue}g=g.NativeMML;var y=B.previousSibling;var z=y.firstChild.offsetWidth/60;var h=y.lastChild.offsetWidth/60;if(z===0||z==="NaN"){z=this.defaultEx;h=this.defaultMEx}var r=(z!==g.ex);if(r||h!=g.mex){var C=(this.config.matchFontHeight&&h>1?z/h:1);C=Math.floor(Math.max(this.config.minScaleAdjust/100,C)*this.config.scale);if(C/100!==g.scale){o.push([v.style,C])}g.scale=C/100;g.fontScale=C+"%";g.ex=z;g.mex=h}if("scrollWidth" in g&&(r||g.scrollWidth!==k.firstChild.scrollWidth)){g.scrollWidth=k.firstChild.scrollWidth;t.push([k.parentNode.style,g.scrollWidth/g.ex/g.scale])}if(k.MathJaxMtds){for(var u=0,p=k.MathJaxMtds.length;u<p;u++){if(!k.MathJaxMtds[u].parentNode){continue}if(r||k.MathJaxMtds[u].firstChild.scrollWidth!==g.mtds[u]){g.mtds[u]=k.MathJaxMtds[u].firstChild.scrollWidth;q.push([k.MathJaxMtds[u],g.mtds[u]/g.ex])}}}}for(w=0,s=l.length;w<s;w++){B=l[w];if(B.parentNode&&B.MathJax.elementJax){B.parentNode.removeChild(B.previousSibling)}}for(w=0,s=o.length;w<s;w++){o[w][0].fontSize=o[w][1]+"%"}for(w=0,s=t.length;w<s;w++){t[w][0].width=t[w][1].toFixed(3)+"ex"}for(w=0,s=q.length;w<s;w++){var x=q[w][0].getAttribute("style");x=x.replace(/(($|;)\s*min-width:).*?ex/,"$1 "+q[w][1].toFixed(3)+"ex");q[w][0].setAttribute("style",x)}setTimeout(A,A.delay)}})});c.Startup.signal.Post("MatchWebFonts Extension Ready");b.loadComplete("[MathJax]/extensions/MatchWebFonts.js")})(MathJax.Hub,MathJax.Ajax);




assets/js/mathjax/extensions/MathEvents.js
/*
 *  /MathJax/extensions/MathEvents.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(d,h,l,g,m,b,j){var p="2.7.5";var i=MathJax.Extension;var c=i.MathEvents={version:p};var k=d.config.menuSettings;var o={hover:500,frame:{x:3.5,y:5,bwidth:1,bcolor:"#A6D",hwidth:"15px",hcolor:"#83A"},button:{x:-6,y:-3,wx:-2},fadeinInc:0.2,fadeoutInc:0.05,fadeDelay:50,fadeoutStart:400,fadeoutDelay:15*1000,styles:{".MathJax_Hover_Frame":{"border-radius":".25em","-webkit-border-radius":".25em","-moz-border-radius":".25em","-khtml-border-radius":".25em","box-shadow":"0px 0px 15px #83A","-webkit-box-shadow":"0px 0px 15px #83A","-moz-box-shadow":"0px 0px 15px #83A","-khtml-box-shadow":"0px 0px 15px #83A",border:"1px solid #A6D ! important",display:"inline-block",position:"absolute"},".MathJax_Menu_Button .MathJax_Hover_Arrow":{position:"absolute",cursor:"pointer",display:"inline-block",border:"2px solid #AAA","border-radius":"4px","-webkit-border-radius":"4px","-moz-border-radius":"4px","-khtml-border-radius":"4px","font-family":"'Courier New',Courier","font-size":"9px",color:"#F0F0F0"},".MathJax_Menu_Button .MathJax_Hover_Arrow span":{display:"block","background-color":"#AAA",border:"1px solid","border-radius":"3px","line-height":0,padding:"4px"},".MathJax_Hover_Arrow:hover":{color:"white!important",border:"2px solid #CCC!important"},".MathJax_Hover_Arrow:hover span":{"background-color":"#CCC!important"}}};var n=c.Event={LEFTBUTTON:0,RIGHTBUTTON:2,MENUKEY:"altKey",KEY:{RETURN:13,ESCAPE:27,SPACE:32,LEFT:37,UP:38,RIGHT:39,DOWN:40},Mousedown:function(q){return n.Handler(q,"Mousedown",this)},Mouseup:function(q){return n.Handler(q,"Mouseup",this)},Mousemove:function(q){return n.Handler(q,"Mousemove",this)},Mouseover:function(q){return n.Handler(q,"Mouseover",this)},Mouseout:function(q){return n.Handler(q,"Mouseout",this)},Click:function(q){return n.Handler(q,"Click",this)},DblClick:function(q){return n.Handler(q,"DblClick",this)},Menu:function(q){return n.Handler(q,"ContextMenu",this)},Handler:function(t,r,s){if(l.loadingMathMenu){return n.False(t)}var q=b[s.jaxID];if(!t){t=window.event}t.isContextMenu=(r==="ContextMenu");if(q[r]){return q[r](t,s)}if(i.MathZoom){return i.MathZoom.HandleEvent(t,r,s)}},False:function(q){if(!q){q=window.event}if(q){if(q.preventDefault){q.preventDefault()}else{q.returnValue=false}if(q.stopPropagation){q.stopPropagation()}q.cancelBubble=true}return false},Keydown:function(r,q){if(!r){r=window.event}if(r.keyCode===n.KEY.SPACE){n.ContextMenu(r,this)}},ContextMenu:function(t,E,w){var B=b[E.jaxID],v=B.getJaxFromMath(E);var F=(B.config.showMathMenu!=null?B:d).config.showMathMenu;if(!F||(k.context!=="MathJax"&&!w)){return}if(c.msieEventBug){t=window.event||t}n.ClearSelection();f.ClearHoverTimer();if(v.hover){if(v.hover.remove){clearTimeout(v.hover.remove);delete v.hover.remove}v.hover.nofade=true}var u=MathJax.Menu;var G,D;if(u){if(u.loadingDomain){return n.False(t)}G=m.loadDomain("MathMenu");if(!G){u.jax=v;var r=u.menu.Find("Show Math As").submenu;r.items[0].name=v.sourceMenuTitle;r.items[0].format=(v.sourceMenuFormat||"MathML");r.items[1].name=j[v.inputJax].sourceMenuTitle;r.items[5].disabled=!j[v.inputJax].annotationEncoding;var A=r.items[2];A.disabled=true;var q=A.submenu.items;annotationList=MathJax.Hub.Config.semanticsAnnotations;for(var z=0,y=q.length;z<y;z++){var s=q[z].name[1];if(v.root&&v.root.getAnnotation(s)!==null){A.disabled=false;q[z].hidden=false}else{q[z].hidden=true}}var x=u.menu.Find("Math Settings","MathPlayer");x.hidden=!(v.outputJax==="NativeMML"&&d.Browser.hasMathPlayer);return u.menu.Post(t)}u.loadingDomain=true;D=function(){delete u.loadingDomain}}else{if(l.loadingMathMenu){return n.False(t)}l.loadingMathMenu=true;G=l.Require("[MathJax]/extensions/MathMenu.js");D=function(){delete l.loadingMathMenu;if(!MathJax.Menu){MathJax.Menu={}}}}var C={pageX:t.pageX,pageY:t.pageY,clientX:t.clientX,clientY:t.clientY};g.Queue(G,D,["ContextMenu",n,C,E,w]);return n.False(t)},AltContextMenu:function(s,r){var t=b[r.jaxID];var q=(t.config.showMathMenu!=null?t:d).config.showMathMenu;if(q){q=(t.config.showMathMenuMSIE!=null?t:d).config.showMathMenuMSIE;if(k.context==="MathJax"&&!k.mpContext&&q){if(!c.noContextMenuBug||s.button!==n.RIGHTBUTTON){return}}else{if(!s[n.MENUKEY]||s.button!==n.LEFTBUTTON){return}}return t.ContextMenu(s,r,true)}},ClearSelection:function(){if(c.safariContextMenuBug){setTimeout("window.getSelection().empty()",0)}if(document.selection){setTimeout("document.selection.empty()",0)}},getBBox:function(s){s.appendChild(c.topImg);var r=c.topImg.offsetTop,t=s.offsetHeight-r,q=s.offsetWidth;s.removeChild(c.topImg);return{w:q,h:r,d:t}}};var f=c.Hover={Mouseover:function(s,r){if(k.discoverable||k.zoom==="Hover"){var u=s.fromElement||s.relatedTarget,t=s.toElement||s.target;if(u&&t&&(d.isMathJaxNode(u)!==d.isMathJaxNode(t)||d.getJaxFor(u)!==d.getJaxFor(t))){var q=this.getJaxFromMath(r);if(q.hover){f.ReHover(q)}else{f.HoverTimer(q,r)}return n.False(s)}}},Mouseout:function(s,r){if(k.discoverable||k.zoom==="Hover"){var u=s.fromElement||s.relatedTarget,t=s.toElement||s.target;if(u&&t&&(d.isMathJaxNode(u)!==d.isMathJaxNode(t)||d.getJaxFor(u)!==d.getJaxFor(t))){var q=this.getJaxFromMath(r);if(q.hover){f.UnHover(q)}else{f.ClearHoverTimer()}return n.False(s)}}},Mousemove:function(s,r){if(k.discoverable||k.zoom==="Hover"){var q=this.getJaxFromMath(r);if(q.hover){return}if(f.lastX==s.clientX&&f.lastY==s.clientY){return}f.lastX=s.clientX;f.lastY=s.clientY;f.HoverTimer(q,r);return n.False(s)}},HoverTimer:function(q,r){this.ClearHoverTimer();this.hoverTimer=setTimeout(g(["Hover",this,q,r]),o.hover)},ClearHoverTimer:function(){if(this.hoverTimer){clearTimeout(this.hoverTimer);delete this.hoverTimer}},Hover:function(q,u){if(i.MathZoom&&i.MathZoom.Hover({},u)){return}var t=b[q.outputJax],v=t.getHoverSpan(q,u),y=t.getHoverBBox(q,v,u),w=(t.config.showMathMenu!=null?t:d).config.showMathMenu;var A=o.frame.x,z=o.frame.y,x=o.frame.bwidth;if(c.msieBorderWidthBug){x=0}q.hover={opacity:0,id:q.inputID+"-Hover"};var r=h.Element("span",{id:q.hover.id,isMathJax:true,style:{display:"inline-block",width:0,height:0,position:"relative"}},[["span",{className:"MathJax_Hover_Frame",isMathJax:true,style:{display:"inline-block",position:"absolute",top:this.Px(-y.h-z-x-(y.y||0)),left:this.Px(-A-x+(y.x||0)),width:this.Px(y.w+2*A),height:this.Px(y.h+y.d+2*z),opacity:0,filter:"alpha(opacity=0)"}}]]);var s=h.Element("span",{isMathJax:true,id:q.hover.id+"Menu",className:"MathJax_Menu_Button",style:{display:"inline-block","z-index":1,width:0,height:0,position:"relative"}},[["span",{className:"MathJax_Hover_Arrow",isMathJax:true,math:u,onclick:this.HoverMenu,jax:t.id,style:{left:this.Px(y.w+A+x+(y.x||0)+o.button.x),top:this.Px(-y.h-z-x-(y.y||0)-o.button.y),opacity:0,filter:"alpha(opacity=0)"}},[["span",{isMathJax:true},"\u25BC"]]]]);if(y.width){r.style.width=s.style.width=y.width;r.style.marginRight=s.style.marginRight="-"+y.width;r.firstChild.style.width=y.width;s.firstChild.style.left="";s.firstChild.style.right=this.Px(o.button.wx)}v.parentNode.insertBefore(r,v);if(w){v.parentNode.insertBefore(s,v)}if(v.style){v.style.position="relative"}this.ReHover(q)},ReHover:function(q){if(q.hover.remove){clearTimeout(q.hover.remove)}q.hover.remove=setTimeout(g(["UnHover",this,q]),o.fadeoutDelay);this.HoverFadeTimer(q,o.fadeinInc)},UnHover:function(q){if(!q.hover.nofade){this.HoverFadeTimer(q,-o.fadeoutInc,o.fadeoutStart)}},HoverFade:function(q){delete q.hover.timer;q.hover.opacity=Math.max(0,Math.min(1,q.hover.opacity+q.hover.inc));q.hover.opacity=Math.floor(1000*q.hover.opacity)/1000;var s=document.getElementById(q.hover.id),r=document.getElementById(q.hover.id+"Menu");s.firstChild.style.opacity=q.hover.opacity;s.firstChild.style.filter="alpha(opacity="+Math.floor(100*q.hover.opacity)+")";if(r){r.firstChild.style.opacity=q.hover.opacity;r.firstChild.style.filter=s.style.filter}if(q.hover.opacity===1){return}if(q.hover.opacity>0){this.HoverFadeTimer(q,q.hover.inc);return}s.parentNode.removeChild(s);if(r){r.parentNode.removeChild(r)}if(q.hover.remove){clearTimeout(q.hover.remove)}delete q.hover},HoverFadeTimer:function(q,s,r){q.hover.inc=s;if(!q.hover.timer){q.hover.timer=setTimeout(g(["HoverFade",this,q]),(r||o.fadeDelay))}},HoverMenu:function(q){if(!q){q=window.event}return b[this.jax].ContextMenu(q,this.math,true)},ClearHover:function(q){if(q.hover.remove){clearTimeout(q.hover.remove)}if(q.hover.timer){clearTimeout(q.hover.timer)}f.ClearHoverTimer();delete q.hover},Px:function(q){if(Math.abs(q)<0.006){return"0px"}return q.toFixed(2).replace(/\.?0+$/,"")+"px"},getImages:function(){if(k.discoverable){var q=new Image();q.src=o.button.src}}};var a=c.Touch={last:0,delay:500,start:function(r){var q=new Date().getTime();var s=(q-a.last<a.delay&&a.up);a.last=q;a.up=false;if(s){a.timeout=setTimeout(a.menu,a.delay,r,this);r.preventDefault()}},end:function(r){var q=new Date().getTime();a.up=(q-a.last<a.delay);if(a.timeout){clearTimeout(a.timeout);delete a.timeout;a.last=0;a.up=false;r.preventDefault();return n.Handler((r.touches[0]||r.touch),"DblClick",this)}},menu:function(r,q){delete a.timeout;a.last=0;a.up=false;return n.Handler((r.touches[0]||r.touch),"ContextMenu",q)}};d.Browser.Select({MSIE:function(q){var s=(document.documentMode||0);var r=q.versionAtLeast("8.0");c.msieBorderWidthBug=(document.compatMode==="BackCompat");c.msieEventBug=q.isIE9;c.msieAlignBug=(!r||s<8);if(s<9){n.LEFTBUTTON=1}},Safari:function(q){c.safariContextMenuBug=true},Opera:function(q){c.operaPositionBug=true},Konqueror:function(q){c.noContextMenuBug=true}});c.topImg=(c.msieAlignBug?h.Element("img",{style:{width:0,height:0,position:"relative"},src:"about:blank"}):h.Element("span",{style:{width:0,height:0,display:"inline-block"}}));if(c.operaPositionBug){c.topImg.style.border="1px solid"}c.config=o=d.CombineConfig("MathEvents",o);var e=function(){var q=o.styles[".MathJax_Hover_Frame"];q.border=o.frame.bwidth+"px solid "+o.frame.bcolor+" ! important";q["box-shadow"]=q["-webkit-box-shadow"]=q["-moz-box-shadow"]=q["-khtml-box-shadow"]="0px 0px "+o.frame.hwidth+" "+o.frame.hcolor};g.Queue(d.Register.StartupHook("End Config",{}),[e],["getImages",f],["Styles",l,o.styles],["Post",d.Startup.signal,"MathEvents Ready"],["loadComplete",l,"[MathJax]/extensions/MathEvents.js"])})(MathJax.Hub,MathJax.HTML,MathJax.Ajax,MathJax.Callback,MathJax.Localization,MathJax.OutputJax,MathJax.InputJax);




assets/js/mathjax/extensions/MathMenu.js
/*
 *  /MathJax/extensions/MathMenu.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(f,o,q,e,r){var p="2.7.5";var d=MathJax.Callback.Signal("menu");MathJax.Extension.MathMenu={version:p,signal:d};var t=function(u){return MathJax.Localization._.apply(MathJax.Localization,[["MathMenu",u]].concat([].slice.call(arguments,1)))};var i=MathJax.Object.isArray;var a=f.Browser.isPC,l=f.Browser.isMSIE,m=((document.documentMode||0)>8);var j=(a?null:"5px");var s=f.CombineConfig("MathMenu",{delay:150,showRenderer:true,showMathPlayer:true,showFontMenu:false,showContext:false,showDiscoverable:false,showLocale:true,showLocaleURL:false,semanticsAnnotations:{TeX:["TeX","LaTeX","application/x-tex"],StarMath:["StarMath 5.0"],Maple:["Maple"],ContentMathML:["MathML-Content","application/mathml-content+xml"],OpenMath:["OpenMath"]},windowSettings:{status:"no",toolbar:"no",locationbar:"no",menubar:"no",directories:"no",personalbar:"no",resizable:"yes",scrollbars:"yes",width:400,height:300,left:Math.round((screen.width-400)/2),top:Math.round((screen.height-300)/3)},styles:{"#MathJax_About":{position:"fixed",left:"50%",width:"auto","text-align":"center",border:"3px outset",padding:"1em 2em","background-color":"#DDDDDD",color:"black",cursor:"default","font-family":"message-box","font-size":"120%","font-style":"normal","text-indent":0,"text-transform":"none","line-height":"normal","letter-spacing":"normal","word-spacing":"normal","word-wrap":"normal","white-space":"nowrap","float":"none","z-index":201,"border-radius":"15px","-webkit-border-radius":"15px","-moz-border-radius":"15px","-khtml-border-radius":"15px","box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-webkit-box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-moz-box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-khtml-box-shadow":"0px 10px 20px #808080",filter:"progid:DXImageTransform.Microsoft.dropshadow(OffX=2, OffY=2, Color='gray', Positive='true')"},"#MathJax_About.MathJax_MousePost":{outline:"none"},".MathJax_Menu":{position:"absolute","background-color":"white",color:"black",width:"auto",padding:(a?"2px":"5px 0px"),border:"1px solid #CCCCCC",margin:0,cursor:"default",font:"menu","text-align":"left","text-indent":0,"text-transform":"none","line-height":"normal","letter-spacing":"normal","word-spacing":"normal","word-wrap":"normal","white-space":"nowrap","float":"none","z-index":201,"border-radius":j,"-webkit-border-radius":j,"-moz-border-radius":j,"-khtml-border-radius":j,"box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-webkit-box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-moz-box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-khtml-box-shadow":"0px 10px 20px #808080",filter:"progid:DXImageTransform.Microsoft.dropshadow(OffX=2, OffY=2, Color='gray', Positive='true')"},".MathJax_MenuItem":{padding:(a?"2px 2em":"1px 2em"),background:"transparent"},".MathJax_MenuArrow":{position:"absolute",right:".5em","padding-top":".25em",color:"#666666","font-family":(l?"'Arial unicode MS'":null),"font-size":".75em"},".MathJax_MenuActive .MathJax_MenuArrow":{color:"white"},".MathJax_MenuArrow.RTL":{left:".5em",right:"auto"},".MathJax_MenuCheck":{position:"absolute",left:".7em","font-family":(l?"'Arial unicode MS'":null)},".MathJax_MenuCheck.RTL":{right:".7em",left:"auto"},".MathJax_MenuRadioCheck":{position:"absolute",left:(a?"1em":".7em")},".MathJax_MenuRadioCheck.RTL":{right:(a?"1em":".7em"),left:"auto"},".MathJax_MenuLabel":{padding:(a?"2px 2em 4px 1.33em":"1px 2em 3px 1.33em"),"font-style":"italic"},".MathJax_MenuRule":{"border-top":(a?"1px solid #CCCCCC":"1px solid #DDDDDD"),margin:(a?"4px 1px 0px":"4px 3px")},".MathJax_MenuDisabled":{color:"GrayText"},".MathJax_MenuActive":{"background-color":(a?"Highlight":"#606872"),color:(a?"HighlightText":"white")},".MathJax_MenuDisabled:focus, .MathJax_MenuLabel:focus":{"background-color":"#E8E8E8"},".MathJax_ContextMenu:focus":{outline:"none"},".MathJax_ContextMenu .MathJax_MenuItem:focus":{outline:"none"},"#MathJax_AboutClose":{top:".2em",right:".2em"},".MathJax_Menu .MathJax_MenuClose":{top:"-10px",left:"-10px"},".MathJax_MenuClose":{position:"absolute",cursor:"pointer",display:"inline-block",border:"2px solid #AAA","border-radius":"18px","-webkit-border-radius":"18px","-moz-border-radius":"18px","-khtml-border-radius":"18px","font-family":"'Courier New',Courier","font-size":"24px",color:"#F0F0F0"},".MathJax_MenuClose span":{display:"block","background-color":"#AAA",border:"1.5px solid","border-radius":"18px","-webkit-border-radius":"18px","-moz-border-radius":"18px","-khtml-border-radius":"18px","line-height":0,padding:"8px 0 6px"},".MathJax_MenuClose:hover":{color:"white!important",border:"2px solid #CCC!important"},".MathJax_MenuClose:hover span":{"background-color":"#CCC!important"},".MathJax_MenuClose:hover:focus":{outline:"none"}}});var n,k,b;f.Register.StartupHook("MathEvents Ready",function(){n=MathJax.Extension.MathEvents.Event.False;k=MathJax.Extension.MathEvents.Hover;b=MathJax.Extension.MathEvents.Event.KEY});var h=MathJax.Object.Subclass({Keydown:function(u,v){switch(u.keyCode){case b.ESCAPE:this.Remove(u,v);break;case b.RIGHT:this.Right(u,v);break;case b.LEFT:this.Left(u,v);break;case b.UP:this.Up(u,v);break;case b.DOWN:this.Down(u,v);break;case b.RETURN:case b.SPACE:this.Space(u,v);break;default:return;break}return n(u)},Escape:function(u,v){},Right:function(u,v){},Left:function(u,v){},Up:function(u,v){},Down:function(u,v){},Space:function(u,v){}},{});var g=MathJax.Menu=h.Subclass({version:p,items:[],posted:false,title:null,margin:5,Init:function(u){this.items=[].slice.call(arguments,0)},With:function(u){if(u){f.Insert(this,u)}return this},Post:function(M,E,B){if(!M){M=window.event||{}}var I=document.getElementById("MathJax_MenuFrame");if(!I){I=g.Background(this);delete c.lastItem;delete c.lastMenu;delete g.skipUp;d.Post(["post",g.jax]);g.isRTL=(MathJax.Localization.fontDirection()==="rtl")}var v=o.Element("div",{onmouseup:g.Mouseup,ondblclick:n,ondragstart:n,onselectstart:n,oncontextmenu:n,menuItem:this,className:"MathJax_Menu",onkeydown:g.Keydown,role:"menu"});if(M.type==="contextmenu"||M.type==="mouseover"){v.className+=" MathJax_ContextMenu"}if(!B){MathJax.Localization.setCSS(v)}for(var N=0,K=this.items.length;N<K;N++){this.items[N].Create(v)}if(g.isMobile){o.addElement(v,"span",{className:"MathJax_MenuClose",menu:E,ontouchstart:g.Close,ontouchend:n,onmousedown:g.Close,onmouseup:n},[["span",{},"\u00D7"]])}I.appendChild(v);this.posted=true;if(v.offsetWidth){v.style.width=(v.offsetWidth+2)+"px"}var H=M.pageX,F=M.pageY;var u=document.body.getBoundingClientRect();var C=(window.getComputedStyle?window.getComputedStyle(document.body):{marginLeft:"0px"});var A=u.right-Math.min(0,u.left)+parseFloat(C.marginLeft);if(!H&&!F&&"clientX" in M){H=M.clientX+document.body.scrollLeft+document.documentElement.scrollLeft;F=M.clientY+document.body.scrollTop+document.documentElement.scrollTop}if(!E){var L=g.CurrentNode()||M.target;if((M.type==="keydown"||(!H&&!F))&&L){var P=window.pageXOffset||document.documentElement.scrollLeft;var O=window.pageYOffset||document.documentElement.scrollTop;var w=L.getBoundingClientRect();H=(w.right+w.left)/2+P;F=(w.bottom+w.top)/2+O}if(H+v.offsetWidth>A-this.margin){H=A-v.offsetWidth-this.margin}if(g.isMobile){H=Math.max(5,H-Math.floor(v.offsetWidth/2));F-=20}g.skipUp=M.isContextMenu}else{var z="left",J=E.offsetWidth;H=(g.isMobile?30:J-2);F=0;while(E&&E!==I){H+=E.offsetLeft;F+=E.offsetTop;E=E.parentNode}if(!g.isMobile){if((g.isRTL&&H-J-v.offsetWidth>this.margin)||(!g.isRTL&&H+v.offsetWidth>A-this.margin)){z="right";H=Math.max(this.margin,H-J-v.offsetWidth+6)}}if(!a){v.style["borderRadiusTop"+z]=0;v.style["WebkitBorderRadiusTop"+z]=0;v.style["MozBorderRadiusTop"+z]=0;v.style["KhtmlBorderRadiusTop"+z]=0}}v.style.left=H+"px";v.style.top=F+"px";if(document.selection&&document.selection.empty){document.selection.empty()}var G=window.pageXOffset||document.documentElement.scrollLeft;var D=window.pageYOffset||document.documentElement.scrollTop;g.Focus(v);if(M.type==="keydown"){g.skipMouseoverFromKey=true;setTimeout(function(){delete g.skipMouseoverFromKey},s.delay)}window.scrollTo(G,D);return n(M)},Remove:function(u,v){d.Post(["unpost",g.jax]);var w=document.getElementById("MathJax_MenuFrame");if(w){w.parentNode.removeChild(w);if(this.msieFixedPositionBug){detachEvent("onresize",g.Resize)}}if(g.jax.hover){delete g.jax.hover.nofade;k.UnHover(g.jax)}g.Unfocus(v);if(u.type==="mousedown"){g.CurrentNode().blur()}return n(u)},Find:function(u){return this.FindN(1,u,[].slice.call(arguments,1))},FindId:function(u){return this.FindN(0,u,[].slice.call(arguments,1))},FindN:function(y,v,x){for(var w=0,u=this.items.length;w<u;w++){if(this.items[w].name[y]===v){if(x.length){if(!this.items[w].submenu){return null}return this.items[w].submenu.FindN(y,x[0],x.slice(1))}return this.items[w]}}return null},IndexOf:function(u){return this.IndexOfN(1,u)},IndexOfId:function(u){return this.IndexOfN(0,u)},IndexOfN:function(x,v){for(var w=0,u=this.items.length;w<u;w++){if(this.items[w].name[x]===v){return w}}return null},Right:function(u,v){g.Right(u,v)},Left:function(u,v){g.Left(u,v)},Up:function(v,w){var u=w.lastChild;u.menuItem.Activate(v,u)},Down:function(v,w){var u=w.firstChild;u.menuItem.Activate(v,u)},Space:function(u,v){this.Remove(u,v)}},{config:s,Remove:function(u){return g.Event(u,this,"Remove")},Mouseover:function(u){return g.Event(u,this,"Mouseover")},Mouseout:function(u){return g.Event(u,this,"Mouseout")},Mousedown:function(u){return g.Event(u,this,"Mousedown")},Mouseup:function(u){return g.Event(u,this,"Mouseup")},Keydown:function(u){return g.Event(u,this,"Keydown")},Touchstart:function(u){return g.Event(u,this,"Touchstart")},Touchend:function(u){return g.Event(u,this,"Touchend")},Close:function(u){return g.Event(u,this.menu||this.parentNode,(this.menu?"Touchend":"Remove"))},Event:function(w,y,u,x){if(g.skipMouseover&&u==="Mouseover"&&!x){return n(w)}if(g.skipMouseoverFromKey&&u==="Mouseover"){delete g.skipMouseoverFromKey;return n(w)}if(g.skipUp){if(u.match(/Mouseup|Touchend/)){delete g.skipUp;return n(w)}if(u==="Touchstart"||(u==="Mousedown"&&!g.skipMousedown)){delete g.skipUp}}if(!w){w=window.event}var v=y.menuItem;if(v&&v[u]){return v[u](w,y)}return null},BGSTYLE:{position:"absolute",left:0,top:0,"z-index":200,width:"100%",height:"100%",border:0,padding:0,margin:0},Background:function(v){var w=o.addElement(document.body,"div",{style:this.BGSTYLE,id:"MathJax_MenuFrame"},[["div",{style:this.BGSTYLE,menuItem:v,onmousedown:this.Remove}]]);var u=w.firstChild;if(g.msieBackgroundBug){u.style.backgroundColor="white";u.style.filter="alpha(opacity=0)"}if(g.msieFixedPositionBug){w.width=w.height=0;this.Resize();attachEvent("onresize",this.Resize)}else{u.style.position="fixed"}return w},Resize:function(){setTimeout(g.SetWH,0)},SetWH:function(){var u=document.getElementById("MathJax_MenuFrame");if(u){u=u.firstChild;u.style.width=u.style.height="1px";u.style.width=document.body.scrollWidth+"px";u.style.height=document.body.scrollHeight+"px"}},posted:false,active:null,GetNode:function(u){var v=document.getElementById(u.inputID+"-Frame");return v.isMathJax?v:v.firstChild},CurrentNode:function(){return g.GetNode(g.jax)},AllNodes:function(){var v=MathJax.Hub.getAllJax();var w=[];for(var x=0,u;u=v[x];x++){w.push(g.GetNode(u))}return w},ActiveNode:function(){return g.active},FocusNode:function(u){g.active=u;u.focus()},Focus:function(u){!g.posted?g.Activate(u):g.ActiveNode().tabIndex=-1;u.tabIndex=0;g.FocusNode(u)},Activate:function(u,v){g.UnsetTabIndex();g.posted=true},Unfocus:function(){g.ActiveNode().tabIndex=-1;g.SetTabIndex();g.FocusNode(g.CurrentNode());g.posted=false},MoveHorizontal:function(y,z,w){if(!y.shiftKey){return}var v=g.AllNodes();var u=v.length;if(u===0){return}var x=v[g.Mod(w(g.IndexOf(v,g.CurrentNode())),u)];if(x===g.CurrentNode()){return}g.menu.Remove(y,z);g.jax=MathJax.Hub.getJaxFor(x);g.FocusNode(x);g.menu.Post(null)},Right:function(u,v){g.MoveHorizontal(u,v,function(w){return w+1})},Left:function(u,v){g.MoveHorizontal(u,v,function(w){return w-1})},UnsetTabIndex:function(){var v=g.AllNodes();for(var w=0,u;u=v[w];w++){if(u.tabIndex>0){u.oldTabIndex=u.tabIndex}u.tabIndex=-1}},SetTabIndex:function(){var v=g.AllNodes();for(var w=0,u;u=v[w];w++){if(u.oldTabIndex!==undefined){u.tabIndex=u.oldTabIndex;delete u.oldTabIndex}else{u.tabIndex=f.getTabOrder(u)}}},Mod:function(u,v){return((u%v)+v)%v},IndexOf:(Array.prototype.indexOf?function(u,v,w){return u.indexOf(v,w)}:function(u,x,y){for(var w=(y||0),v=u.length;w<v;w++){if(x===u[w]){return w}}return -1}),saveCookie:function(){o.Cookie.Set("menu",this.cookie)},getCookie:function(){this.cookie=o.Cookie.Get("menu")}});MathJax.Menu.NAV=h;var c=g.ITEM=h.Subclass({name:"",node:null,menu:null,Attributes:function(u){return f.Insert({onmouseup:g.Mouseup,ondragstart:n,onselectstart:n,onselectend:n,ontouchstart:g.Touchstart,ontouchend:g.Touchend,className:"MathJax_MenuItem",role:this.role,menuItem:this},u)},Create:function(w){if(!this.hidden){var v=this.Attributes();var u=this.Label(v,w);o.addElement(w,"div",v,u)}},Name:function(){return t(this.name[0],this.name[1])},Mouseover:function(u,v){if(v.parentNode===g.ActiveNode().parentNode){this.Deactivate(g.ActiveNode())}this.Activate(u,v)},Mouseout:function(u,v){this.Deactivate(v)},Mouseup:function(u,v){return this.Remove(u,v)},DeactivateSubmenus:function(z){var y=document.getElementById("MathJax_MenuFrame").childNodes,v=c.GetMenuNode(z).childNodes;for(var w=0,u=v.length;w<u;w++){var x=v[w].menuItem;if(x&&x.submenu&&x.submenu.posted&&x!==z.menuItem){x.Deactivate(v[w])}}this.RemoveSubmenus(z,y)},RemoveSubmenus:function(w,v){v=v||document.getElementById("MathJax_MenuFrame").childNodes;var u=v.length-1;while(u>=0&&c.GetMenuNode(w).menuItem!==v[u].menuItem){v[u].menuItem.posted=false;v[u].parentNode.removeChild(v[u]);u--}},Touchstart:function(u,v){return this.TouchEvent(u,v,"Mousedown")},Touchend:function(u,v){return this.TouchEvent(u,v,"Mouseup")},TouchEvent:function(v,w,u){if(this!==c.lastItem){if(c.lastMenu){g.Event(v,c.lastMenu,"Mouseout")}g.Event(v,w,"Mouseover",true);c.lastItem=this;c.lastMenu=w}if(this.nativeTouch){return null}g.Event(v,w,u);return false},Remove:function(u,v){v=v.parentNode.menuItem;return v.Remove(u,v)},With:function(u){if(u){f.Insert(this,u)}return this},isRTL:function(){return g.isRTL},rtlClass:function(){return(this.isRTL()?" RTL":"")}},{GetMenuNode:function(u){return u.parentNode}});g.ENTRY=g.ITEM.Subclass({role:"menuitem",Attributes:function(u){u=f.Insert({onmouseover:g.Mouseover,onmouseout:g.Mouseout,onmousedown:g.Mousedown,onkeydown:g.Keydown,"aria-disabled":!!this.disabled},u);u=this.SUPER(arguments).Attributes.call(this,u);if(this.disabled){u.className+=" MathJax_MenuDisabled"}return u},MoveVertical:function(u,E,w){var x=c.GetMenuNode(E);var D=[];for(var z=0,C=x.menuItem.items,y;y=C[z];z++){if(!y.hidden){D.push(y)}}var B=g.IndexOf(D,this);if(B===-1){return}var A=D.length;var v=x.childNodes;do{B=g.Mod(w(B),A)}while(D[B].hidden||!v[B].role||v[B].role==="separator");this.Deactivate(E);D[B].Activate(u,v[B])},Up:function(v,u){this.MoveVertical(v,u,function(w){return w-1})},Down:function(v,u){this.MoveVertical(v,u,function(w){return w+1})},Right:function(v,u){this.MoveHorizontal(v,u,g.Right,!this.isRTL())},Left:function(v,u){this.MoveHorizontal(v,u,g.Left,this.isRTL())},MoveHorizontal:function(A,z,u,B){var x=c.GetMenuNode(z);if(x.menuItem===g.menu&&A.shiftKey){u(A,z)}if(B){return}if(x.menuItem!==g.menu){this.Deactivate(z)}var v=x.previousSibling.childNodes;var y=v.length;while(y--){var w=v[y];if(w.menuItem.submenu&&w.menuItem.submenu===x.menuItem){g.Focus(w);break}}this.RemoveSubmenus(z)},Space:function(u,v){this.Mouseup(u,v)},Activate:function(u,v){this.Deactivate(v);if(!this.disabled){v.className+=" MathJax_MenuActive"}this.DeactivateSubmenus(v);g.Focus(v)},Deactivate:function(u){u.className=u.className.replace(/ MathJax_MenuActive/,"")}});g.ITEM.COMMAND=g.ENTRY.Subclass({action:function(){},Init:function(u,w,v){if(!i(u)){u=[u,u]}this.name=u;this.action=w;this.With(v)},Label:function(u,v){return[this.Name()]},Mouseup:function(u,v){if(!this.disabled){this.Remove(u,v);d.Post(["command",this]);this.action.call(this,u)}return n(u)}});g.ITEM.SUBMENU=g.ENTRY.Subclass({submenu:null,marker:"\u25BA",markerRTL:"\u25C4",Attributes:function(u){u=f.Insert({"aria-haspopup":"true"},u);u=this.SUPER(arguments).Attributes.call(this,u);return u},Init:function(u,w){if(!i(u)){u=[u,u]}this.name=u;var v=1;if(!(w instanceof g.ITEM)){this.With(w),v++}this.submenu=g.apply(g,[].slice.call(arguments,v))},Label:function(u,v){this.submenu.posted=false;return[this.Name()+" ",["span",{className:"MathJax_MenuArrow"+this.rtlClass()},[this.isRTL()?this.markerRTL:this.marker]]]},Timer:function(u,v){this.ClearTimer();u={type:u.type,clientX:u.clientX,clientY:u.clientY};this.timer=setTimeout(e(["Mouseup",this,u,v]),s.delay)},ClearTimer:function(){if(this.timer){clearTimeout(this.timer)}},Touchend:function(v,x){var w=this.submenu.posted;var u=this.SUPER(arguments).Touchend.apply(this,arguments);if(w){this.Deactivate(x);delete c.lastItem;delete c.lastMenu}return u},Mouseout:function(u,v){if(!this.submenu.posted){this.Deactivate(v)}this.ClearTimer()},Mouseover:function(u,v){this.Activate(u,v)},Mouseup:function(u,v){if(!this.disabled){if(!this.submenu.posted){this.ClearTimer();this.submenu.Post(u,v,this.ltr);g.Focus(v)}else{this.DeactivateSubmenus(v)}}return n(u)},Activate:function(u,v){if(!this.disabled){this.Deactivate(v);v.className+=" MathJax_MenuActive"}if(!this.submenu.posted){this.DeactivateSubmenus(v);if(!g.isMobile){this.Timer(u,v)}}g.Focus(v)},MoveVertical:function(w,v,u){this.ClearTimer();this.SUPER(arguments).MoveVertical.apply(this,arguments)},MoveHorizontal:function(w,y,v,x){if(!x){this.SUPER(arguments).MoveHorizontal.apply(this,arguments);return}if(this.disabled){return}if(!this.submenu.posted){this.Activate(w,y);return}var u=c.GetMenuNode(y).nextSibling.childNodes;if(u.length>0){this.submenu.items[0].Activate(w,u[0])}}});g.ITEM.RADIO=g.ENTRY.Subclass({variable:null,marker:(a?"\u25CF":"\u2713"),role:"menuitemradio",Attributes:function(v){var u=s.settings[this.variable]===this.value?"true":"false";v=f.Insert({"aria-checked":u},v);v=this.SUPER(arguments).Attributes.call(this,v);return v},Init:function(v,u,w){if(!i(v)){v=[v,v]}this.name=v;this.variable=u;this.With(w);if(this.value==null){this.value=this.name[0]}},Label:function(v,w){var u={className:"MathJax_MenuRadioCheck"+this.rtlClass()};if(s.settings[this.variable]!==this.value){u={style:{display:"none"}}}return[["span",u,[this.marker]]," "+this.Name()]},Mouseup:function(x,y){if(!this.disabled){var z=y.parentNode.childNodes;for(var v=0,u=z.length;v<u;v++){var w=z[v].menuItem;if(w&&w.variable===this.variable){z[v].firstChild.style.display="none"}}y.firstChild.display="";s.settings[this.variable]=this.value;g.cookie[this.variable]=s.settings[this.variable];g.saveCookie();d.Post(["radio button",this])}this.Remove(x,y);if(this.action&&!this.disabled){this.action.call(g,this)}return n(x)}});g.ITEM.CHECKBOX=g.ENTRY.Subclass({variable:null,marker:"\u2713",role:"menuitemcheckbox",Attributes:function(v){var u=s.settings[this.variable]?"true":"false";v=f.Insert({"aria-checked":u},v);v=this.SUPER(arguments).Attributes.call(this,v);return v},Init:function(v,u,w){if(!i(v)){v=[v,v]}this.name=v;this.variable=u;this.With(w)},Label:function(v,w){var u={className:"MathJax_MenuCheck"+this.rtlClass()};if(!s.settings[this.variable]){u={style:{display:"none"}}}return[["span",u,[this.marker]]," "+this.Name()]},Mouseup:function(u,v){if(!this.disabled){v.firstChild.display=(s.settings[this.variable]?"none":"");s.settings[this.variable]=!s.settings[this.variable];g.cookie[this.variable]=s.settings[this.variable];g.saveCookie();d.Post(["checkbox",this])}this.Remove(u,v);if(this.action&&!this.disabled){this.action.call(g,this)}return n(u)}});g.ITEM.LABEL=g.ENTRY.Subclass({role:"menuitem",Init:function(u,v){if(!i(u)){u=[u,u]}this.name=u;this.With(v)},Label:function(u,v){u.className+=" MathJax_MenuLabel";return[this.Name()]},Activate:function(u,v){this.Deactivate(v);g.Focus(v)},Mouseup:function(u,v){}});g.ITEM.RULE=g.ITEM.Subclass({role:"separator",Attributes:function(u){u=f.Insert({"aria-orientation":"vertical"},u);u=this.SUPER(arguments).Attributes.call(this,u);return u},Label:function(u,v){u.className+=" MathJax_MenuRule";return null}});g.About=function(y){var v=g.About.GetFont();var A=g.About.GetFormat();var u=["MathJax.js v"+MathJax.fileversion,["br"]];u.push(["div",{style:{"border-top":"groove 2px",margin:".25em 0"}}]);g.About.GetJax(u,MathJax.InputJax,["InputJax","%1 Input Jax v%2"]);g.About.GetJax(u,MathJax.OutputJax,["OutputJax","%1 Output Jax v%2"]);g.About.GetJax(u,MathJax.ElementJax,["ElementJax","%1 Element Jax v%2"]);u.push(["div",{style:{"border-top":"groove 2px",margin:".25em 0"}}]);g.About.GetJax(u,MathJax.Extension,["Extension","%1 Extension v%2"],true);u.push(["div",{style:{"border-top":"groove 2px",margin:".25em 0"}}],["center",{},[f.Browser+" v"+f.Browser.version+(A?" \u2014 "+t(A.replace(/ /g,""),A):"")]]);g.About.div=g.Background(g.About);var x=o.addElement(g.About.div,"div",{id:"MathJax_About",tabIndex:0,onkeydown:g.About.Keydown},[["b",{style:{fontSize:"120%"}},["MathJax"]]," v"+MathJax.version,["br"],t(v.replace(/ /g,""),"using "+v),["br"],["br"],["span",{style:{display:"inline-block","text-align":"left","font-size":"80%","max-height":"20em",overflow:"auto","background-color":"#E4E4E4",padding:".4em .6em",border:"1px inset"},tabIndex:0},u],["br"],["br"],["a",{href:"http://www.mathjax.org/"},["www.mathjax.org"]],["span",{className:"MathJax_MenuClose",id:"MathJax_AboutClose",onclick:g.About.Remove,onkeydown:g.About.Keydown,tabIndex:0,role:"button","aria-label":t("CloseAboutDialog","Close about MathJax dialog")},[["span",{},"\u00D7"]]]]);if(y.type==="mouseup"){x.className+=" MathJax_MousePost"}x.focus();MathJax.Localization.setCSS(x);var z=(document.documentElement||{});var w=window.innerHeight||z.clientHeight||z.scrollHeight||0;if(g.prototype.msieAboutBug){x.style.width="20em";x.style.position="absolute";x.style.left=Math.floor((document.documentElement.scrollWidth-x.offsetWidth)/2)+"px";x.style.top=(Math.floor((w-x.offsetHeight)/3)+document.body.scrollTop)+"px"}else{x.style.marginLeft=Math.floor(-x.offsetWidth/2)+"px";x.style.top=Math.floor((w-x.offsetHeight)/3)+"px"}};g.About.Remove=function(u){if(g.About.div){document.body.removeChild(g.About.div);delete g.About.div}};g.About.Keydown=function(u){if(u.keyCode===b.ESCAPE||(this.id==="MathJax_AboutClose"&&(u.keyCode===b.SPACE||u.keyCode===b.RETURN))){g.About.Remove(u);g.CurrentNode().focus();n(u)}},g.About.GetJax=function(v,A,y,x){var z=[];for(var B in A){if(A.hasOwnProperty(B)&&A[B]){if((x&&A[B].version)||(A[B].isa&&A[B].isa(A))){z.push(t(y[0],y[1],(A[B].id||B),A[B].version))}}}z.sort();for(var w=0,u=z.length;w<u;w++){v.push(z[w],["br"])}return v};g.About.GetFont=function(){var u=MathJax.Hub.outputJax["jax/mml"][0]||{};var v={SVG:"web SVG",CommonHTML:"web TeX","HTML-CSS":(u.imgFonts?"image":(u.webFonts?"web":"local")+" "+u.fontInUse)}[u.id]||"generic";return v+" fonts"};g.About.GetFormat=function(){var u=MathJax.Hub.outputJax["jax/mml"][0]||{};if(u.id!=="HTML-CSS"||!u.webFonts||u.imgFonts){return}return u.allowWebFonts.replace(/otf/,"woff or otf")+" fonts"};g.Help=function(u){q.Require("[MathJax]/extensions/HelpDialog.js",function(){MathJax.Extension.Help.Dialog({type:u.type})})};g.ShowSource=function(y){if(!y){y=window.event}var x={screenX:y.screenX,screenY:y.screenY};if(!g.jax){return}if(this.format==="MathML"){var v=MathJax.ElementJax.mml;if(v&&typeof(v.mbase.prototype.toMathML)!=="undefined"){try{g.ShowSource.Text(g.jax.root.toMathML("",g.jax),y)}catch(w){if(!w.restart){throw w}e.After([this,g.ShowSource,x],w.restart)}}else{if(!q.loadingToMathML){q.loadingToMathML=true;g.ShowSource.Window(y);e.Queue(q.Require("[MathJax]/extensions/toMathML.js"),function(){delete q.loadingToMathML;if(!v.mbase.prototype.toMathML){v.mbase.prototype.toMathML=function(){}}},[this,g.ShowSource,x]);return}}}else{if(this.format==="Error"){g.ShowSource.Text(g.jax.errorText,y)}else{if(s.semanticsAnnotations[this.format]){var u=g.jax.root.getAnnotation(this.format);if(u.data[0]){g.ShowSource.Text(u.data[0].toString())}}else{if(g.jax.originalText==null){alert(t("NoOriginalForm","No original form available"));return}g.ShowSource.Text(g.jax.originalText,y)}}}};g.ShowSource.Window=function(v){if(!g.ShowSource.w){var w=[],u=s.windowSettings;for(var x in u){if(u.hasOwnProperty(x)){w.push(x+"="+u[x])}}g.ShowSource.w=window.open("","_blank",w.join(","))}return g.ShowSource.w};g.ShowSource.Text=function(z,x){var u=g.ShowSource.Window(x);delete g.ShowSource.w;z=z.replace(/^\s*/,"").replace(/\s*$/,"");z=z.replace(/&/g,"&amp;").replace(/</g,"&lt;").replace(/>/g,"&gt;");var y=t("EqSource","MathJax Equation Source");if(g.isMobile){u.document.open();u.document.write("<html><head><meta name='viewport' content='width=device-width, initial-scale=1.0' /><title>"+y+"</title></head><body style='font-size:85%'>");u.document.write("<pre>"+z+"</pre>");u.document.write("<hr><input type='button' value='"+t("Close","Close")+"' onclick='window.close()' />");u.document.write("</body></html>");u.document.close()}else{u.document.open();u.document.write("<html><head><title>"+y+"</title></head><body style='font-size:85%'>");u.document.write("<table><tr><td><pre>"+z+"</pre></td></tr></table>");u.document.write("</body></html>");u.document.close();var v=u.document.body.firstChild;setTimeout(function(){var B=(u.outerHeight-u.innerHeight)||30,A=(u.outerWidth-u.innerWidth)||30,w,E;A=Math.max(140,Math.min(Math.floor(0.5*screen.width),v.offsetWidth+A+25));B=Math.max(40,Math.min(Math.floor(0.5*screen.height),v.offsetHeight+B+25));if(g.prototype.msieHeightBug){B+=35}u.resizeTo(A,B);var D;try{D=x.screenX}catch(C){}if(x&&D!=null){w=Math.max(0,Math.min(x.screenX-Math.floor(A/2),screen.width-A-20));E=Math.max(0,Math.min(x.screenY-Math.floor(B/2),screen.height-B-20));u.moveTo(w,E)}},50)}};g.Scale=function(){var z=["CommonHTML","HTML-CSS","SVG","NativeMML","PreviewHTML"],u=z.length,y=100,w,v;for(w=0;w<u;w++){v=r[z[w]];if(v){y=v.config.scale;break}}var x=prompt(t("ScaleMath","Scale all mathematics (compared to surrounding text) by"),y+"%");if(x){if(x.match(/^\s*\d+(\.\d*)?\s*%?\s*$/)){x=parseFloat(x);if(x){if(x!==y){for(w=0;w<u;w++){v=r[z[w]];if(v){v.config.scale=x}}g.cookie.scale=f.config.scale=x;g.saveCookie();f.Queue(["Rerender",f])}}else{alert(t("NonZeroScale","The scale should not be zero"))}}else{alert(t("PercentScale","The scale should be a percentage (e.g., 120%%)"))}}};g.Zoom=function(){if(!MathJax.Extension.MathZoom){q.Require("[MathJax]/extensions/MathZoom.js")}};g.Renderer=function(){var v=f.outputJax["jax/mml"];if(v[0]!==s.settings.renderer){var y=f.Browser,x,u=g.Renderer.Messages,w;switch(s.settings.renderer){case"NativeMML":if(!s.settings.warnedMML){if(y.isChrome&&y.version.substr(0,3)!=="24."){x=u.MML.WebKit}else{if(y.isSafari&&!y.versionAtLeast("5.0")){x=u.MML.WebKit}else{if(y.isMSIE){if(!y.hasMathPlayer){x=u.MML.MSIE}}else{if(y.isEdge){x=u.MML.WebKit}else{x=u.MML[y]}}}}w="warnedMML"}break;case"SVG":if(!s.settings.warnedSVG){if(y.isMSIE&&!m){x=u.SVG.MSIE}}break}if(x){x=t(x[0],x[1]);x+="\n\n";x+=t("SwitchAnyway","Switch the renderer anyway?\n\n(Press OK to switch, CANCEL to continue with the current renderer)");g.cookie.renderer=v[0].id;g.saveCookie();if(!confirm(x)){g.cookie.renderer=s.settings.renderer=o.Cookie.Get("menu").renderer;g.saveCookie();return}if(w){g.cookie.warned=s.settings.warned=true}g.cookie.renderer=s.settings.renderer;g.saveCookie()}f.Queue(["setRenderer",f,s.settings.renderer,"jax/mml"],["Rerender",f])}};g.Renderer.Messages={MML:{WebKit:["WebkitNativeMMLWarning","Your browser doesn't seem to support MathML natively, so switching to MathML output may cause the mathematics on the page to become unreadable."],MSIE:["MSIENativeMMLWarning","Internet Explorer requires the MathPlayer plugin in order to process MathML output."],Opera:["OperaNativeMMLWarning","Opera's support for MathML is limited, so switching to MathML output may cause some expressions to render poorly."],Safari:["SafariNativeMMLWarning","Your browser's native MathML does not implement all the features used by MathJax, so some expressions may not render properly."],Firefox:["FirefoxNativeMMLWarning","Your browser's native MathML does not implement all the features used by MathJax, so some expressions may not render properly."]},SVG:{MSIE:["MSIESVGWarning","SVG is not implemented in Internet Explorer prior to IE9 or when it is emulating IE8 or below. Switching to SVG output will cause the mathematics to not display properly."]}};g.AssistiveMML=function(w,u){var v=MathJax.Extension.AssistiveMML;if(!v){if(!u){q.Require("[MathJax]/extensions/AssistiveMML.js",["AssistiveMML",g,w,true])}return}MathJax.Hub.Queue([(s.settings.assistiveMML?"Add":"Remove")+"AssistiveMathML",v])};g.Font=function(){var u=r["HTML-CSS"];if(!u){return}document.location.reload()};g.Locale=function(){MathJax.Localization.setLocale(s.settings.locale);MathJax.Hub.Queue(["Reprocess",MathJax.Hub])};g.LoadLocale=function(){var u=prompt(t("LoadURL","Load translation data from this URL:"));if(u){if(!u.match(/\.js$/)){alert(t("BadURL","The URL should be for a javascript file that defines MathJax translation data.  Javascript file names should end with '.js'"))}q.Require(u,function(v){if(v!=q.STATUS.OK){alert(t("BadData","Failed to load translation data from %1",u))}})}};g.MPEvents=function(w){var v=s.settings.discoverable,u=g.MPEvents.Messages;if(!m){if(s.settings.mpMouse&&!confirm(t.apply(t,u.IE8warning))){delete g.cookie.mpContext;delete s.settings.mpContext;delete g.cookie.mpMouse;delete s.settings.mpMouse;g.saveCookie();return}s.settings.mpContext=s.settings.mpMouse;g.cookie.mpContext=g.cookie.mpMouse=s.settings.mpMouse;g.saveCookie();MathJax.Hub.Queue(["Rerender",MathJax.Hub])}else{if(!v&&w.name[1]==="Menu Events"&&s.settings.mpContext){alert(t.apply(t,u.IE9warning))}}};g.MPEvents.Messages={IE8warning:["IE8warning","This will disable the MathJax menu and zoom features, but you can Alt-Click on an expression to obtain the MathJax menu instead.\n\nReally change the MathPlayer settings?"],IE9warning:["IE9warning","The MathJax contextual menu will be disabled, but you can Alt-Click on an expression to obtain the MathJax menu instead."]};f.Browser.Select({MSIE:function(u){var v=(document.compatMode==="BackCompat");var w=u.versionAtLeast("8.0")&&document.documentMode>7;g.Augment({margin:20,msieBackgroundBug:((document.documentMode||0)<9),msieFixedPositionBug:(v||!w),msieAboutBug:v,msieHeightBug:((document.documentMode||0)<9)});if(m){delete s.styles["#MathJax_About"].filter;delete s.styles[".MathJax_Menu"].filter}},Firefox:function(u){g.skipMouseover=u.isMobile&&u.versionAtLeast("6.0");g.skipMousedown=u.isMobile}});g.isMobile=f.Browser.isMobile;g.noContextMenu=f.Browser.noContextMenu;g.CreateLocaleMenu=function(){if(!g.menu){return}var z=g.menu.Find("Language").submenu,w=z.items;var v=[],B=MathJax.Localization.strings;for(var A in B){if(B.hasOwnProperty(A)){v.push(A)}}v=v.sort();z.items=[];for(var x=0,u=v.length;x<u;x++){var y=B[v[x]].menuTitle;if(y){y+=" ("+v[x]+")"}else{y=v[x]}z.items.push(c.RADIO([v[x],y],"locale",{action:g.Locale}))}z.items.push(w[w.length-2],w[w.length-1])};g.CreateAnnotationMenu=function(){if(!g.menu){return}var w=g.menu.Find("Show Math As","Annotation").submenu;var v=s.semanticsAnnotations;for(var u in v){if(v.hasOwnProperty(u)){w.items.push(c.COMMAND([u,u],g.ShowSource,{hidden:true,nativeTouch:true,format:u}))}}};f.Register.StartupHook("End Config",function(){s.settings=f.config.menuSettings;if(typeof(s.settings.showRenderer)!=="undefined"){s.showRenderer=s.settings.showRenderer}if(typeof(s.settings.showFontMenu)!=="undefined"){s.showFontMenu=s.settings.showFontMenu}if(typeof(s.settings.showContext)!=="undefined"){s.showContext=s.settings.showContext}g.getCookie();g.menu=g(c.SUBMENU(["Show","Show Math As"],c.COMMAND(["MathMLcode","MathML Code"],g.ShowSource,{nativeTouch:true,format:"MathML"}),c.COMMAND(["Original","Original Form"],g.ShowSource,{nativeTouch:true}),c.SUBMENU(["Annotation","Annotation"],{disabled:true}),c.RULE(),c.CHECKBOX(["texHints","Show TeX hints in MathML"],"texHints"),c.CHECKBOX(["semantics","Add original form as annotation"],"semantics")),c.RULE(),c.SUBMENU(["Settings","Math Settings"],c.SUBMENU(["ZoomTrigger","Zoom Trigger"],c.RADIO(["Hover","Hover"],"zoom",{action:g.Zoom}),c.RADIO(["Click","Click"],"zoom",{action:g.Zoom}),c.RADIO(["DoubleClick","Double-Click"],"zoom",{action:g.Zoom}),c.RADIO(["NoZoom","No Zoom"],"zoom",{value:"None"}),c.RULE(),c.LABEL(["TriggerRequires","Trigger Requires:"]),c.CHECKBOX((f.Browser.isMac?["Option","Option"]:["Alt","Alt"]),"ALT"),c.CHECKBOX(["Command","Command"],"CMD",{hidden:!f.Browser.isMac}),c.CHECKBOX(["Control","Control"],"CTRL",{hidden:f.Browser.isMac}),c.CHECKBOX(["Shift","Shift"],"Shift")),c.SUBMENU(["ZoomFactor","Zoom Factor"],c.RADIO("125%","zscale"),c.RADIO("133%","zscale"),c.RADIO("150%","zscale"),c.RADIO("175%","zscale"),c.RADIO("200%","zscale"),c.RADIO("250%","zscale"),c.RADIO("300%","zscale"),c.RADIO("400%","zscale")),c.RULE(),c.SUBMENU(["Renderer","Math Renderer"],{hidden:!s.showRenderer},c.RADIO(["HTML-CSS","HTML-CSS"],"renderer",{action:g.Renderer}),c.RADIO(["CommonHTML","Common HTML"],"renderer",{action:g.Renderer,value:"CommonHTML"}),c.RADIO(["PreviewHTML","Preview HTML"],"renderer",{action:g.Renderer,value:"PreviewHTML"}),c.RADIO(["MathML","MathML"],"renderer",{action:g.Renderer,value:"NativeMML"}),c.RADIO(["SVG","SVG"],"renderer",{action:g.Renderer}),c.RADIO(["PlainSource","Plain Source"],"renderer",{action:g.Renderer,value:"PlainSource"}),c.RULE(),c.CHECKBOX(["FastPreview","Fast Preview"],"FastPreview")),c.SUBMENU("MathPlayer",{hidden:!f.Browser.isMSIE||!s.showMathPlayer,disabled:!f.Browser.hasMathPlayer},c.LABEL(["MPHandles","Let MathPlayer Handle:"]),c.CHECKBOX(["MenuEvents","Menu Events"],"mpContext",{action:g.MPEvents,hidden:!m}),c.CHECKBOX(["MouseEvents","Mouse Events"],"mpMouse",{action:g.MPEvents,hidden:!m}),c.CHECKBOX(["MenuAndMouse","Mouse and Menu Events"],"mpMouse",{action:g.MPEvents,hidden:m})),c.SUBMENU(["FontPrefs","Font Preference"],{hidden:!s.showFontMenu},c.LABEL(["ForHTMLCSS","For HTML-CSS:"]),c.RADIO(["Auto","Auto"],"font",{action:g.Font}),c.RULE(),c.RADIO(["TeXLocal","TeX (local)"],"font",{action:g.Font}),c.RADIO(["TeXWeb","TeX (web)"],"font",{action:g.Font}),c.RADIO(["TeXImage","TeX (image)"],"font",{action:g.Font}),c.RULE(),c.RADIO(["STIXLocal","STIX (local)"],"font",{action:g.Font}),c.RADIO(["STIXWeb","STIX (web)"],"font",{action:g.Font}),c.RULE(),c.RADIO(["AsanaMathWeb","Asana Math (web)"],"font",{action:g.Font}),c.RADIO(["GyrePagellaWeb","Gyre Pagella (web)"],"font",{action:g.Font}),c.RADIO(["GyreTermesWeb","Gyre Termes (web)"],"font",{action:g.Font}),c.RADIO(["LatinModernWeb","Latin Modern (web)"],"font",{action:g.Font}),c.RADIO(["NeoEulerWeb","Neo Euler (web)"],"font",{action:g.Font})),c.SUBMENU(["ContextMenu","Contextual Menu"],{hidden:!s.showContext},c.RADIO(["MathJax","MathJax"],"context"),c.RADIO(["Browser","Browser"],"context")),c.COMMAND(["Scale","Scale All Math ..."],g.Scale),c.RULE().With({hidden:!s.showDiscoverable,name:["","discover_rule"]}),c.CHECKBOX(["Discoverable","Highlight on Hover"],"discoverable",{hidden:!s.showDiscoverable})),c.SUBMENU(["Accessibility","Accessibility"],c.CHECKBOX(["AssistiveMML","Assistive MathML"],"assistiveMML",{action:g.AssistiveMML}),c.CHECKBOX(["InTabOrder","Include in Tab Order"],"inTabOrder")),c.SUBMENU(["Locale","Language"],{hidden:!s.showLocale,ltr:true},c.RADIO("en","locale",{action:g.Locale}),c.RULE().With({hidden:!s.showLocaleURL,name:["","localURL_rule"]}),c.COMMAND(["LoadLocale","Load from URL ..."],g.LoadLocale,{hidden:!s.showLocaleURL})),c.RULE(),c.COMMAND(["About","About MathJax"],g.About),c.COMMAND(["Help","MathJax Help"],g.Help));if(g.isMobile){(function(){var v=s.settings;var u=g.menu.Find("Math Settings","Zoom Trigger").submenu;u.items[0].disabled=u.items[1].disabled=true;if(v.zoom==="Hover"||v.zoom=="Click"){v.zoom="None"}u.items=u.items.slice(0,4);if(navigator.appVersion.match(/[ (]Android[) ]/)){g.ITEM.SUBMENU.Augment({marker:"\u00BB"})}})()}g.CreateLocaleMenu();g.CreateAnnotationMenu()});g.showRenderer=function(u){g.cookie.showRenderer=s.showRenderer=u;g.saveCookie();g.menu.Find("Math Settings","Math Renderer").hidden=!u};g.showMathPlayer=function(u){g.cookie.showMathPlayer=s.showMathPlayer=u;g.saveCookie();g.menu.Find("Math Settings","MathPlayer").hidden=!u};g.showFontMenu=function(u){g.cookie.showFontMenu=s.showFontMenu=u;g.saveCookie();g.menu.Find("Math Settings","Font Preference").hidden=!u};g.showContext=function(u){g.cookie.showContext=s.showContext=u;g.saveCookie();g.menu.Find("Math Settings","Contextual Menu").hidden=!u};g.showDiscoverable=function(u){g.cookie.showDiscoverable=s.showDiscoverable=u;g.saveCookie();g.menu.Find("Math Settings","Highlight on Hover").hidden=!u;g.menu.Find("Math Settings","discover_rule").hidden=!u};g.showLocale=function(u){g.cookie.showLocale=s.showLocale=u;g.saveCookie();g.menu.Find("Language").hidden=!u};MathJax.Hub.Register.StartupHook("HTML-CSS Jax Ready",function(){if(!MathJax.OutputJax["HTML-CSS"].config.imageFont){g.menu.Find("Math Settings","Font Preference","TeX (image)").disabled=true}});e.Queue(f.Register.StartupHook("End Config",{}),["Styles",q,s.styles],["Post",f.Startup.signal,"MathMenu Ready"],["loadComplete",q,"[MathJax]/extensions/MathMenu.js"])})(MathJax.Hub,MathJax.HTML,MathJax.Ajax,MathJax.CallBack,MathJax.OutputJax);




assets/js/mathjax/MathJax.js
/*
 *  /MathJax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

if(document.getElementById&&document.childNodes&&document.createElement){if(!(window.MathJax&&MathJax.Hub)){if(window.MathJax){window.MathJax={AuthorConfig:window.MathJax}}else{window.MathJax={}}MathJax.isPacked=true;MathJax.version="2.7.5";MathJax.fileversion="2.7.5";MathJax.cdnVersion="2.7.5";MathJax.cdnFileVersions={};(function(d){var b=window[d];if(!b){b=window[d]={}}var e=[];var c=function(f){var g=f.constructor;if(!g){g=function(){}}for(var h in f){if(h!=="constructor"&&f.hasOwnProperty(h)){g[h]=f[h]}}return g};var a=function(){return function(){return arguments.callee.Init.call(this,arguments)}};b.Object=c({constructor:a(),Subclass:function(f,h){var g=a();g.SUPER=this;g.Init=this.Init;g.Subclass=this.Subclass;g.Augment=this.Augment;g.protoFunction=this.protoFunction;g.can=this.can;g.has=this.has;g.isa=this.isa;g.prototype=new this(e);g.prototype.constructor=g;g.Augment(f,h);return g},Init:function(f){var g=this;if(f.length===1&&f[0]===e){return g}if(!(g instanceof f.callee)){g=new f.callee(e)}return g.Init.apply(g,f)||g},Augment:function(f,g){var h;if(f!=null){for(h in f){if(f.hasOwnProperty(h)){this.protoFunction(h,f[h])}}if(f.toString!==this.prototype.toString&&f.toString!=={}.toString){this.protoFunction("toString",f.toString)}}if(g!=null){for(h in g){if(g.hasOwnProperty(h)){this[h]=g[h]}}}return this},protoFunction:function(g,f){this.prototype[g]=f;if(typeof f==="function"){f.SUPER=this.SUPER.prototype}},prototype:{Init:function(){},SUPER:function(f){return f.callee.SUPER},can:function(f){return typeof(this[f])==="function"},has:function(f){return typeof(this[f])!=="undefined"},isa:function(f){return(f instanceof Object)&&(this instanceof f)}},can:function(f){return this.prototype.can.call(this,f)},has:function(f){return this.prototype.has.call(this,f)},isa:function(g){var f=this;while(f){if(f===g){return true}else{f=f.SUPER}}return false},SimpleSUPER:c({constructor:function(f){return this.SimpleSUPER.define(f)},define:function(f){var h={};if(f!=null){for(var g in f){if(f.hasOwnProperty(g)){h[g]=this.wrap(g,f[g])}}if(f.toString!==this.prototype.toString&&f.toString!=={}.toString){h.toString=this.wrap("toString",f.toString)}}return h},wrap:function(i,h){if(typeof(h)!=="function"||!h.toString().match(/\.\s*SUPER\s*\(/)){return h}var g=function(){this.SUPER=g.SUPER[i];try{var f=h.apply(this,arguments)}catch(j){delete this.SUPER;throw j}delete this.SUPER;return f};g.toString=function(){return h.toString.apply(h,arguments)};return g}})});b.Object.isArray=Array.isArray||function(f){return Object.prototype.toString.call(f)==="[object Array]"};b.Object.Array=Array})("MathJax");(function(BASENAME){var BASE=window[BASENAME];if(!BASE){BASE=window[BASENAME]={}}var isArray=BASE.Object.isArray;var CALLBACK=function(data){var cb=function(){return arguments.callee.execute.apply(arguments.callee,arguments)};for(var id in CALLBACK.prototype){if(CALLBACK.prototype.hasOwnProperty(id)){if(typeof(data[id])!=="undefined"){cb[id]=data[id]}else{cb[id]=CALLBACK.prototype[id]}}}cb.toString=CALLBACK.prototype.toString;return cb};CALLBACK.prototype={isCallback:true,hook:function(){},data:[],object:window,execute:function(){if(!this.called||this.autoReset){this.called=!this.autoReset;return this.hook.apply(this.object,this.data.concat([].slice.call(arguments,0)))}},reset:function(){delete this.called},toString:function(){return this.hook.toString.apply(this.hook,arguments)}};var ISCALLBACK=function(f){return(typeof(f)==="function"&&f.isCallback)};var EVAL=function(code){return eval.call(window,code)};var TESTEVAL=function(){EVAL("var __TeSt_VaR__ = 1");if(window.__TeSt_VaR__){try{delete window.__TeSt_VaR__}catch(error){window.__TeSt_VaR__=null}}else{if(window.execScript){EVAL=function(code){BASE.__code=code;code="try {"+BASENAME+".__result = eval("+BASENAME+".__code)} catch(err) {"+BASENAME+".__result = err}";window.execScript(code);var result=BASE.__result;delete BASE.__result;delete BASE.__code;if(result instanceof Error){throw result}return result}}else{EVAL=function(code){BASE.__code=code;code="try {"+BASENAME+".__result = eval("+BASENAME+".__code)} catch(err) {"+BASENAME+".__result = err}";var head=(document.getElementsByTagName("head"))[0];if(!head){head=document.body}var script=document.createElement("script");script.appendChild(document.createTextNode(code));head.appendChild(script);head.removeChild(script);var result=BASE.__result;delete BASE.__result;delete BASE.__code;if(result instanceof Error){throw result}return result}}}TESTEVAL=null};var USING=function(args,i){if(arguments.length>1){if(arguments.length===2&&!(typeof arguments[0]==="function")&&arguments[0] instanceof Object&&typeof arguments[1]==="number"){args=[].slice.call(args,i)}else{args=[].slice.call(arguments,0)}}if(isArray(args)&&args.length===1&&typeof(args[0])==="function"){args=args[0]}if(typeof args==="function"){if(args.execute===CALLBACK.prototype.execute){return args}return CALLBACK({hook:args})}else{if(isArray(args)){if(typeof(args[0])==="string"&&args[1] instanceof Object&&typeof args[1][args[0]]==="function"){return CALLBACK({hook:args[1][args[0]],object:args[1],data:args.slice(2)})}else{if(typeof args[0]==="function"){return CALLBACK({hook:args[0],data:args.slice(1)})}else{if(typeof args[1]==="function"){return CALLBACK({hook:args[1],object:args[0],data:args.slice(2)})}}}}else{if(typeof(args)==="string"){if(TESTEVAL){TESTEVAL()}return CALLBACK({hook:EVAL,data:[args]})}else{if(args instanceof Object){return CALLBACK(args)}else{if(typeof(args)==="undefined"){return CALLBACK({})}}}}}throw Error("Can't make callback from given data")};var DELAY=function(time,callback){callback=USING(callback);callback.timeout=setTimeout(callback,time);return callback};var WAITFOR=function(callback,signal){callback=USING(callback);if(!callback.called){WAITSIGNAL(callback,signal);signal.pending++}};var WAITEXECUTE=function(){var signals=this.signal;delete this.signal;this.execute=this.oldExecute;delete this.oldExecute;var result=this.execute.apply(this,arguments);if(ISCALLBACK(result)&&!result.called){WAITSIGNAL(result,signals)}else{for(var i=0,m=signals.length;i<m;i++){signals[i].pending--;if(signals[i].pending<=0){signals[i].call()}}}};var WAITSIGNAL=function(callback,signals){if(!isArray(signals)){signals=[signals]}if(!callback.signal){callback.oldExecute=callback.execute;callback.execute=WAITEXECUTE;callback.signal=signals}else{if(signals.length===1){callback.signal.push(signals[0])}else{callback.signal=callback.signal.concat(signals)}}};var AFTER=function(callback){callback=USING(callback);callback.pending=0;for(var i=1,m=arguments.length;i<m;i++){if(arguments[i]){WAITFOR(arguments[i],callback)}}if(callback.pending===0){var result=callback();if(ISCALLBACK(result)){callback=result}}return callback};var HOOKS=MathJax.Object.Subclass({Init:function(reset){this.hooks=[];this.remove=[];this.reset=reset;this.running=false},Add:function(hook,priority){if(priority==null){priority=10}if(!ISCALLBACK(hook)){hook=USING(hook)}hook.priority=priority;var i=this.hooks.length;while(i>0&&priority<this.hooks[i-1].priority){i--}this.hooks.splice(i,0,hook);return hook},Remove:function(hook){for(var i=0,m=this.hooks.length;i<m;i++){if(this.hooks[i]===hook){if(this.running){this.remove.push(i)}else{this.hooks.splice(i,1)}return}}},Execute:function(){var callbacks=[{}];this.running=true;for(var i=0,m=this.hooks.length;i<m;i++){if(this.reset){this.hooks[i].reset()}var result=this.hooks[i].apply(window,arguments);if(ISCALLBACK(result)&&!result.called){callbacks.push(result)}}this.running=false;if(this.remove.length){this.RemovePending()}if(callbacks.length===1){return null}if(callbacks.length===2){return callbacks[1]}return AFTER.apply({},callbacks)},RemovePending:function(){this.remove=this.remove.sort();for(var i=this.remove.length-1;i>=0;i--){this.hooks.splice(i,1)}this.remove=[]}});var EXECUTEHOOKS=function(hooks,data,reset){if(!hooks){return null}if(!isArray(hooks)){hooks=[hooks]}if(!isArray(data)){data=(data==null?[]:[data])}var handler=HOOKS(reset);for(var i=0,m=hooks.length;i<m;i++){handler.Add(hooks[i])}return handler.Execute.apply(handler,data)};var QUEUE=BASE.Object.Subclass({Init:function(){this.pending=this.running=0;this.queue=[];this.Push.apply(this,arguments)},Push:function(){var callback;for(var i=0,m=arguments.length;i<m;i++){callback=USING(arguments[i]);if(callback===arguments[i]&&!callback.called){callback=USING(["wait",this,callback])}this.queue.push(callback)}if(!this.running&&!this.pending){this.Process()}return callback},Process:function(queue){while(!this.running&&!this.pending&&this.queue.length){var callback=this.queue[0];queue=this.queue.slice(1);this.queue=[];this.Suspend();var result=callback();this.Resume();if(queue.length){this.queue=queue.concat(this.queue)}if(ISCALLBACK(result)&&!result.called){WAITFOR(result,this)}}},Suspend:function(){this.running++},Resume:function(){if(this.running){this.running--}},call:function(){this.Process.apply(this,arguments)},wait:function(callback){return callback}});var SIGNAL=QUEUE.Subclass({Init:function(name){QUEUE.prototype.Init.call(this);this.name=name;this.posted=[];this.listeners=HOOKS(true);this.posting=false;this.callback=null},Post:function(message,callback,forget){callback=USING(callback);if(this.posting||this.pending){this.Push(["Post",this,message,callback,forget])}else{this.callback=callback;callback.reset();if(!forget){this.posted.push(message)}this.Suspend();this.posting=true;var result=this.listeners.Execute(message);if(ISCALLBACK(result)&&!result.called){WAITFOR(result,this)}this.Resume();this.posting=false;if(!this.pending){this.call()}}return callback},Clear:function(callback){callback=USING(callback);if(this.posting||this.pending){callback=this.Push(["Clear",this,callback])}else{this.posted=[];callback()}return callback},call:function(){this.callback(this);this.Process()},Interest:function(callback,ignorePast,priority){callback=USING(callback);this.listeners.Add(callback,priority);if(!ignorePast){for(var i=0,m=this.posted.length;i<m;i++){callback.reset();var result=callback(this.posted[i]);if(ISCALLBACK(result)&&i===this.posted.length-1){WAITFOR(result,this)}}}return callback},NoInterest:function(callback){this.listeners.Remove(callback)},MessageHook:function(msg,callback,priority){callback=USING(callback);if(!this.hooks){this.hooks={};this.Interest(["ExecuteHooks",this])}if(!this.hooks[msg]){this.hooks[msg]=HOOKS(true)}this.hooks[msg].Add(callback,priority);for(var i=0,m=this.posted.length;i<m;i++){if(this.posted[i]==msg){callback.reset();callback(this.posted[i])}}callback.msg=msg;return callback},ExecuteHooks:function(msg){var type=(isArray(msg)?msg[0]:msg);if(!this.hooks[type]){return null}return this.hooks[type].Execute(msg)},RemoveHook:function(hook){this.hooks[hook.msg].Remove(hook)}},{signals:{},find:function(name){if(!SIGNAL.signals[name]){SIGNAL.signals[name]=new SIGNAL(name)}return SIGNAL.signals[name]}});BASE.Callback=BASE.CallBack=USING;BASE.Callback.Delay=DELAY;BASE.Callback.After=AFTER;BASE.Callback.Queue=QUEUE;BASE.Callback.Signal=SIGNAL.find;BASE.Callback.Hooks=HOOKS;BASE.Callback.ExecuteHooks=EXECUTEHOOKS})("MathJax");(function(e){var a=window[e];if(!a){a=window[e]={}}var d=(navigator.vendor==="Apple Computer, Inc."&&typeof navigator.vendorSub==="undefined");var g=0;var h=function(i){if(document.styleSheets&&document.styleSheets.length>g){g=document.styleSheets.length}if(!i){i=document.head||((document.getElementsByTagName("head"))[0]);if(!i){i=document.body}}return i};var f=[];var c=function(){for(var k=0,j=f.length;k<j;k++){a.Ajax.head.removeChild(f[k])}f=[]};var b={};b[e]="";b.a11y="[MathJax]/extensions/a11y";b.Contrib="https://cdn.mathjax.org/mathjax/contrib";a.Ajax={loaded:{},loading:{},loadHooks:{},timeout:15*1000,styleDelay:1,config:{root:"",path:b},params:{},STATUS:{OK:1,ERROR:-1},fileURL:function(j){var i;while((i=j.match(/^\[([-._a-z0-9]+)\]/i))&&b.hasOwnProperty(i[1])){j=(b[i[1]]||this.config.root)+j.substr(i[1].length+2)}return j},fileName:function(j){var i=this.config.root;if(j.substr(0,i.length)===i){j="["+e+"]"+j.substr(i.length)}do{var k=false;for(var l in b){if(b.hasOwnProperty(l)&&b[l]){if(j.substr(0,b[l].length)===b[l]){j="["+l+"]"+j.substr(b[l].length);k=true;break}}}}while(k);return j},fileRev:function(j){var i=a.cdnFileVersions[j]||a.cdnVersion||"";if(i){i="?V="+i}return i},urlRev:function(i){return this.fileURL(i)+this.fileRev(i)},Require:function(k,n){n=a.Callback(n);var l;if(k instanceof Object){for(var j in k){if(k.hasOwnProperty(j)){l=j.toUpperCase();k=k[j]}}}else{l=k.split(/\./).pop().toUpperCase()}if(this.params.noContrib&&k.substr(0,9)==="[Contrib]"){n(this.STATUS.ERROR)}else{k=this.fileURL(k);if(this.loaded[k]){n(this.loaded[k])}else{var m={};m[l]=k;this.Load(m,n)}}return n},Load:function(k,m){m=a.Callback(m);var l;if(k instanceof Object){for(var j in k){if(k.hasOwnProperty(j)){l=j.toUpperCase();k=k[j]}}}else{l=k.split(/\./).pop().toUpperCase()}k=this.fileURL(k);if(this.loading[k]){this.addHook(k,m)}else{this.head=h(this.head);if(this.loader[l]){this.loader[l].call(this,k,m)}else{throw Error("Can't load files of type "+l)}}return m},LoadHook:function(l,m,k){m=a.Callback(m);if(l instanceof Object){for(var j in l){if(l.hasOwnProperty(j)){l=l[j]}}}l=this.fileURL(l);if(this.loaded[l]){m(this.loaded[l])}else{this.addHook(l,m,k)}return m},addHook:function(j,k,i){if(!this.loadHooks[j]){this.loadHooks[j]=MathJax.Callback.Hooks()}this.loadHooks[j].Add(k,i);k.file=j},removeHook:function(i){if(this.loadHooks[i.file]){this.loadHooks[i.file].Remove(i);if(!this.loadHooks[i.file].hooks.length){delete this.loadHooks[i.file]}}},Preloading:function(){for(var l=0,j=arguments.length;l<j;l++){var k=this.fileURL(arguments[l]);if(!this.loading[k]){this.loading[k]={preloaded:true}}}},loader:{JS:function(k,m){var j=this.fileName(k);var i=document.createElement("script");var l=a.Callback(["loadTimeout",this,k]);this.loading[k]={callback:m,timeout:setTimeout(l,this.timeout),status:this.STATUS.OK,script:i};this.loading[k].message=a.Message.File(j);i.onerror=l;i.type="text/javascript";i.src=k+this.fileRev(j);this.head.appendChild(i)},CSS:function(j,l){var i=this.fileName(j);var k=document.createElement("link");k.rel="stylesheet";k.type="text/css";k.href=j+this.fileRev(i);this.loading[j]={callback:l,message:a.Message.File(i),status:this.STATUS.OK};this.head.appendChild(k);this.timer.create.call(this,[this.timer.file,j],k)}},timer:{create:function(j,i){j=a.Callback(j);if(i.nodeName==="STYLE"&&i.styleSheet&&typeof(i.styleSheet.cssText)!=="undefined"){j(this.STATUS.OK)}else{if(window.chrome&&i.nodeName==="LINK"){j(this.STATUS.OK)}else{if(d){this.timer.start(this,[this.timer.checkSafari2,g++,j],this.styleDelay)}else{this.timer.start(this,[this.timer.checkLength,i,j],this.styleDelay)}}}return j},start:function(j,i,k,l){i=a.Callback(i);i.execute=this.execute;i.time=this.time;i.STATUS=j.STATUS;i.timeout=l||j.timeout;i.delay=i.total=k||0;if(k){setTimeout(i,k)}else{i()}},time:function(i){this.total+=this.delay;this.delay=Math.floor(this.delay*1.05+5);if(this.total>=this.timeout){i(this.STATUS.ERROR);return 1}return 0},file:function(j,i){if(i<0){a.Ajax.loadTimeout(j)}else{a.Ajax.loadComplete(j)}},execute:function(){this.hook.call(this.object,this,this.data[0],this.data[1])},checkSafari2:function(i,j,k){if(i.time(k)){return}if(document.styleSheets.length>j&&document.styleSheets[j].cssRules&&document.styleSheets[j].cssRules.length){k(i.STATUS.OK)}else{setTimeout(i,i.delay)}},checkLength:function(i,l,n){if(i.time(n)){return}var m=0;var j=(l.sheet||l.styleSheet);try{if((j.cssRules||j.rules||[]).length>0){m=1}}catch(k){if(k.message.match(/protected variable|restricted URI/)){m=1}else{if(k.message.match(/Security error/)){m=1}}}if(m){setTimeout(a.Callback([n,i.STATUS.OK]),0)}else{setTimeout(i,i.delay)}}},loadComplete:function(i){i=this.fileURL(i);var j=this.loading[i];if(j&&!j.preloaded){a.Message.Clear(j.message);clearTimeout(j.timeout);if(j.script){if(f.length===0){setTimeout(c,0)}f.push(j.script)}this.loaded[i]=j.status;delete this.loading[i];this.addHook(i,j.callback)}else{if(j){delete this.loading[i]}this.loaded[i]=this.STATUS.OK;j={status:this.STATUS.OK}}if(!this.loadHooks[i]){return null}return this.loadHooks[i].Execute(j.status)},loadTimeout:function(i){if(this.loading[i].timeout){clearTimeout(this.loading[i].timeout)}this.loading[i].status=this.STATUS.ERROR;this.loadError(i);this.loadComplete(i)},loadError:function(i){a.Message.Set(["LoadFailed","File failed to load: %1",i],null,2000);a.Hub.signal.Post(["file load error",i])},Styles:function(k,l){var i=this.StyleString(k);if(i===""){l=a.Callback(l);l()}else{var j=document.createElement("style");j.type="text/css";this.head=h(this.head);this.head.appendChild(j);if(j.styleSheet&&typeof(j.styleSheet.cssText)!=="undefined"){j.styleSheet.cssText=i}else{j.appendChild(document.createTextNode(i))}l=this.timer.create.call(this,l,j)}return l},StyleString:function(n){if(typeof(n)==="string"){return n}var k="",o,m;for(o in n){if(n.hasOwnProperty(o)){if(typeof n[o]==="string"){k+=o+" {"+n[o]+"}\n"}else{if(a.Object.isArray(n[o])){for(var l=0;l<n[o].length;l++){m={};m[o]=n[o][l];k+=this.StyleString(m)}}else{if(o.substr(0,6)==="@media"){k+=o+" {"+this.StyleString(n[o])+"}\n"}else{if(n[o]!=null){m=[];for(var j in n[o]){if(n[o].hasOwnProperty(j)){if(n[o][j]!=null){m[m.length]=j+": "+n[o][j]}}}k+=o+" {"+m.join("; ")+"}\n"}}}}}}return k}}})("MathJax");MathJax.HTML={Element:function(d,f,e){var g=document.createElement(d),h;if(f){if(f.hasOwnProperty("style")){var c=f.style;f.style={};for(h in c){if(c.hasOwnProperty(h)){f.style[h.replace(/-([a-z])/g,this.ucMatch)]=c[h]}}}MathJax.Hub.Insert(g,f);for(h in f){if(h==="role"||h.substr(0,5)==="aria-"){g.setAttribute(h,f[h])}}}if(e){if(!MathJax.Object.isArray(e)){e=[e]}for(var b=0,a=e.length;b<a;b++){if(MathJax.Object.isArray(e[b])){g.appendChild(this.Element(e[b][0],e[b][1],e[b][2]))}else{if(d==="script"){this.setScript(g,e[b])}else{g.appendChild(document.createTextNode(e[b]))}}}}return g},ucMatch:function(a,b){return b.toUpperCase()},addElement:function(b,a,d,c){return b.appendChild(this.Element(a,d,c))},TextNode:function(a){return document.createTextNode(a)},addText:function(a,b){return a.appendChild(this.TextNode(b))},setScript:function(a,b){if(this.setScriptBug){a.text=b}else{while(a.firstChild){a.removeChild(a.firstChild)}this.addText(a,b)}},getScript:function(a){var b=(a.text===""?a.innerHTML:a.text);return b.replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"")},Cookie:{prefix:"mjx",expires:365,Set:function(a,e){var d=[];if(e){for(var g in e){if(e.hasOwnProperty(g)){d.push(g+":"+e[g].toString().replace(/&/g,"&&"))}}}var b=this.prefix+"."+a+"="+escape(d.join("&;"));if(this.expires){var f=new Date();f.setDate(f.getDate()+this.expires);b+="; expires="+f.toGMTString()}try{document.cookie=b+"; path=/"}catch(c){}},Get:function(a,d){if(!d){d={}}var g=new RegExp("(?:^|;\\s*)"+this.prefix+"\\."+a+"=([^;]*)(?:;|$)");var f;try{f=g.exec(document.cookie)}catch(c){}if(f&&f[1]!==""){var j=unescape(f[1]).split("&;");for(var e=0,b=j.length;e<b;e++){f=j[e].match(/([^:]+):(.*)/);var h=f[2].replace(/&&/g,"&");if(h==="true"){h=true}else{if(h==="false"){h=false}else{if(h.match(/^-?(\d+(\.\d+)?|\.\d+)$/)){h=parseFloat(h)}}}d[f[1]]=h}}return d}}};MathJax.Localization={locale:"en",directory:"[MathJax]/localization",strings:{ar:{menuTitle:"\u0627\u0644\u0639\u0631\u0628\u064A\u0629"},ast:{menuTitle:"asturianu"},bg:{menuTitle:"\u0431\u044A\u043B\u0433\u0430\u0440\u0441\u043A\u0438"},bcc:{menuTitle:"\u0628\u0644\u0648\u0686\u06CC"},br:{menuTitle:"brezhoneg"},ca:{menuTitle:"catal\u00E0"},cdo:{menuTitle:"M\u00ECng-d\u0115\u0324ng-ng\u1E73\u0304"},cs:{menuTitle:"\u010De\u0161tina"},da:{menuTitle:"dansk"},de:{menuTitle:"Deutsch"},diq:{menuTitle:"Zazaki"},en:{menuTitle:"English",isLoaded:true},eo:{menuTitle:"Esperanto"},es:{menuTitle:"espa\u00F1ol"},fa:{menuTitle:"\u0641\u0627\u0631\u0633\u06CC"},fi:{menuTitle:"suomi"},fr:{menuTitle:"fran\u00E7ais"},gl:{menuTitle:"galego"},he:{menuTitle:"\u05E2\u05D1\u05E8\u05D9\u05EA"},ia:{menuTitle:"interlingua"},it:{menuTitle:"italiano"},ja:{menuTitle:"\u65E5\u672C\u8A9E"},kn:{menuTitle:"\u0C95\u0CA8\u0CCD\u0CA8\u0CA1"},ko:{menuTitle:"\uD55C\uAD6D\uC5B4"},lb:{menuTitle:"L\u00EBtzebuergesch"},lki:{menuTitle:"\u0644\u06D5\u06A9\u06CC"},lt:{menuTitle:"lietuvi\u0173"},mk:{menuTitle:"\u043C\u0430\u043A\u0435\u0434\u043E\u043D\u0441\u043A\u0438"},nl:{menuTitle:"Nederlands"},oc:{menuTitle:"occitan"},pl:{menuTitle:"polski"},pt:{menuTitle:"portugu\u00EAs"},"pt-br":{menuTitle:"portugu\u00EAs do Brasil"},ru:{menuTitle:"\u0440\u0443\u0441\u0441\u043A\u0438\u0439"},sco:{menuTitle:"Scots"},scn:{menuTitle:"sicilianu"},sk:{menuTitle:"sloven\u010Dina"},sl:{menuTitle:"sloven\u0161\u010Dina"},sv:{menuTitle:"svenska"},th:{menuTitle:"\u0E44\u0E17\u0E22"},tr:{menuTitle:"T\u00FCrk\u00E7e"},uk:{menuTitle:"\u0443\u043A\u0440\u0430\u0457\u043D\u0441\u044C\u043A\u0430"},vi:{menuTitle:"Ti\u1EBFng Vi\u1EC7t"},"zh-hans":{menuTitle:"\u4E2D\u6587\uFF08\u7B80\u4F53\uFF09"},"zh-hant":{menuTitle:"\u6C49\u8BED"}},pattern:/%(\d+|\{\d+\}|\{[a-z]+:\%\d+(?:\|(?:%\{\d+\}|%.|[^\}])*)+\}|.)/g,SPLIT:("axb".split(/(x)/).length===3?function(a,b){return a.split(b)}:function(c,e){var a=[],b,d=0;e.lastIndex=0;while((b=e.exec(c))){a.push(c.substr(d,b.index-d));a.push.apply(a,b.slice(1));d=b.index+b[0].length}a.push(c.substr(d));return a}),_:function(b,a){if(MathJax.Object.isArray(a)){return this.processSnippet(b,a)}return this.processString(this.lookupPhrase(b,a),[].slice.call(arguments,2))},processString:function(l,p,g){var j,e,o=MathJax.Object.isArray;for(j=0,e=p.length;j<e;j++){if(g&&o(p[j])){p[j]=this.processSnippet(g,p[j])}}var f=this.SPLIT(l,this.pattern);for(j=1,e=f.length;j<e;j+=2){var q=f[j].charAt(0);if(q>="0"&&q<="9"){f[j]=p[f[j]-1];if(typeof f[j]==="number"){f[j]=this.number(f[j])}}else{if(q==="{"){q=f[j].substr(1);if(q>="0"&&q<="9"){f[j]=p[f[j].substr(1,f[j].length-2)-1];if(typeof f[j]==="number"){f[j]=this.number(f[j])}}else{var k=f[j].match(/^\{([a-z]+):%(\d+)\|(.*)\}$/);if(k){if(k[1]==="plural"){var d=p[k[2]-1];if(typeof d==="undefined"){f[j]="???"}else{d=this.plural(d)-1;var h=k[3].replace(/(^|[^%])(%%)*%\|/g,"$1$2%\uEFEF").split(/\|/);if(d>=0&&d<h.length){f[j]=this.processString(h[d].replace(/\uEFEF/g,"|"),p,g)}else{f[j]="???"}}}else{f[j]="%"+f[j]}}}}}if(f[j]==null){f[j]="???"}}if(!g){return f.join("")}var a=[],b="";for(j=0;j<e;j++){b+=f[j];j++;if(j<e){if(o(f[j])){a.push(b);a=a.concat(f[j]);b=""}else{b+=f[j]}}}if(b!==""){a.push(b)}return a},processSnippet:function(g,e){var c=[];for(var d=0,b=e.length;d<b;d++){if(MathJax.Object.isArray(e[d])){var f=e[d];if(typeof f[1]==="string"){var h=f[0];if(!MathJax.Object.isArray(h)){h=[g,h]}var a=this.lookupPhrase(h,f[1]);c=c.concat(this.processMarkdown(a,f.slice(2),g))}else{if(MathJax.Object.isArray(f[1])){c=c.concat(this.processSnippet.apply(this,f))}else{if(f.length>=3){c.push([f[0],f[1],this.processSnippet(g,f[2])])}else{c.push(e[d])}}}}else{c.push(e[d])}}return c},markdownPattern:/(%.)|(\*{1,3})((?:%.|.)+?)\2|(`+)((?:%.|.)+?)\4|\[((?:%.|.)+?)\]\(([^\s\)]+)\)/,processMarkdown:function(b,h,d){var j=[],e;var c=b.split(this.markdownPattern);var g=c[0];for(var f=1,a=c.length;f<a;f+=8){if(c[f+1]){e=this.processString(c[f+2],h,d);if(!MathJax.Object.isArray(e)){e=[e]}e=[["b","i","i"][c[f+1].length-1],{},e];if(c[f+1].length===3){e=["b",{},e]}}else{if(c[f+3]){e=this.processString(c[f+4].replace(/^\s/,"").replace(/\s$/,""),h,d);if(!MathJax.Object.isArray(e)){e=[e]}e=["code",{},e]}else{if(c[f+5]){e=this.processString(c[f+5],h,d);if(!MathJax.Object.isArray(e)){e=[e]}e=["a",{href:this.processString(c[f+6],h),target:"_blank"},e]}else{g+=c[f];e=null}}}if(e){j=this.concatString(j,g,h,d);j.push(e);g=""}if(c[f+7]!==""){g+=c[f+7]}}j=this.concatString(j,g,h,d);return j},concatString:function(a,c,b,d){if(c!=""){c=this.processString(c,b,d);if(!MathJax.Object.isArray(c)){c=[c]}a=a.concat(c)}return a},lookupPhrase:function(f,a,d){if(!d){d="_"}if(MathJax.Object.isArray(f)){d=(f[0]||"_");f=(f[1]||"")}var c=this.loadDomain(d);if(c){MathJax.Hub.RestartAfter(c)}var b=this.strings[this.locale];if(b){if(b.domains&&d in b.domains){var e=b.domains[d];if(e.strings&&f in e.strings){a=e.strings[f]}}}return a},loadFile:function(b,d,e){e=MathJax.Callback(e);b=(d.file||b);if(!b.match(/\.js$/)){b+=".js"}if(!b.match(/^([a-z]+:|\[MathJax\])/)){var a=(this.strings[this.locale].directory||this.directory+"/"+this.locale||"[MathJax]/localization/"+this.locale);b=a+"/"+b}var c=MathJax.Ajax.Require(b,function(){d.isLoaded=true;return e()});return(c.called?null:c)},loadDomain:function(c,e){var b,a=this.strings[this.locale];if(a){if(!a.isLoaded){b=this.loadFile(this.locale,a);if(b){return MathJax.Callback.Queue(b,["loadDomain",this,c]).Push(e||{})}}if(a.domains&&c in a.domains){var d=a.domains[c];if(!d.isLoaded){b=this.loadFile(c,d);if(b){return MathJax.Callback.Queue(b).Push(e)}}}}return MathJax.Callback(e)()},Try:function(a){a=MathJax.Callback(a);a.autoReset=true;try{a()}catch(b){if(!b.restart){throw b}MathJax.Callback.After(["Try",this,a],b.restart)}},resetLocale:function(a){if(!a){return}a=a.toLowerCase();while(!this.strings[a]){var c=a.lastIndexOf("-");if(c===-1){return}a=a.substring(0,c)}var b=this.strings[a].remap;this.locale=b?b:a;MathJax.Callback.Signal("Hub").Post(["Locale Reset",this.locale])},setLocale:function(a){this.resetLocale(a);if(MathJax.Menu){this.loadDomain("MathMenu")}},addTranslation:function(b,e,c){var d=this.strings[b],a=false;if(!d){d=this.strings[b]={};a=true}if(!d.domains){d.domains={}}if(e){if(!d.domains[e]){d.domains[e]={}}d=d.domains[e]}MathJax.Hub.Insert(d,c);if(a&&MathJax.Menu.menu){MathJax.Menu.CreateLocaleMenu()}},setCSS:function(b){var a=this.strings[this.locale];if(a){if(a.fontFamily){b.style.fontFamily=a.fontFamily}if(a.fontDirection){b.style.direction=a.fontDirection;if(a.fontDirection==="rtl"){b.style.textAlign="right"}}}return b},fontFamily:function(){var a=this.strings[this.locale];return(a?a.fontFamily:null)},fontDirection:function(){var a=this.strings[this.locale];return(a?a.fontDirection:null)},plural:function(b){var a=this.strings[this.locale];if(a&&a.plural){return a.plural(b)}if(b==1){return 1}return 2},number:function(b){var a=this.strings[this.locale];if(a&&a.number){return a.number(b)}return b}};MathJax.Message={ready:false,log:[{}],current:null,textNodeBug:(navigator.vendor==="Apple Computer, Inc."&&typeof navigator.vendorSub==="undefined")||(window.hasOwnProperty&&window.hasOwnProperty("konqueror")),styles:{"#MathJax_Message":{position:"fixed",left:"1px",bottom:"2px","background-color":"#E6E6E6",border:"1px solid #959595",margin:"0px",padding:"2px 8px","z-index":"102",color:"black","font-size":"80%",width:"auto","white-space":"nowrap"},"#MathJax_MSIE_Frame":{position:"absolute",top:0,left:0,width:"0px","z-index":101,border:"0px",margin:"0px",padding:"0px"}},browsers:{MSIE:function(a){MathJax.Message.msieFixedPositionBug=((document.documentMode||0)<7);if(MathJax.Message.msieFixedPositionBug){MathJax.Hub.config.styles["#MathJax_Message"].position="absolute"}MathJax.Message.quirks=(document.compatMode==="BackCompat")},Chrome:function(a){MathJax.Hub.config.styles["#MathJax_Message"].bottom="1.5em";MathJax.Hub.config.styles["#MathJax_Message"].left="1em"}},Init:function(a){if(a){this.ready=true}if(!document.body||!this.ready){return false}if(this.div&&this.div.parentNode==null){this.div=document.getElementById("MathJax_Message");this.text=(this.div?this.div.firstChild:null)}if(!this.div){var b=document.body;if(this.msieFixedPositionBug&&window.attachEvent){b=this.frame=this.addDiv(document.body);b.removeAttribute("id");b.style.position="absolute";b.style.border=b.style.margin=b.style.padding="0px";b.style.zIndex="101";b.style.height="0px";b=this.addDiv(b);b.id="MathJax_MSIE_Frame";window.attachEvent("onscroll",this.MoveFrame);window.attachEvent("onresize",this.MoveFrame);this.MoveFrame()}this.div=this.addDiv(b);this.div.style.display="none"}if(!this.text){this.text=this.div.appendChild(document.createTextNode(""))}return true},addDiv:function(a){var b=document.createElement("div");b.id="MathJax_Message";if(a.firstChild){a.insertBefore(b,a.firstChild)}else{a.appendChild(b)}return b},MoveFrame:function(){var a=(MathJax.Message.quirks?document.body:document.documentElement);var b=MathJax.Message.frame;b.style.left=a.scrollLeft+"px";b.style.top=a.scrollTop+"px";b.style.width=a.clientWidth+"px";b=b.firstChild;b.style.height=a.clientHeight+"px"},localize:function(a){return MathJax.Localization._(a,a)},filterText:function(a,c,b){if(MathJax.Hub.config.messageStyle==="simple"){if(b==="LoadFile"){if(!this.loading){this.loading=this.localize("Loading")+" "}a=this.loading;this.loading+="."}else{if(b==="ProcessMath"){if(!this.processing){this.processing=this.localize("Processing")+" "}a=this.processing;this.processing+="."}else{if(b==="TypesetMath"){if(!this.typesetting){this.typesetting=this.localize("Typesetting")+" "}a=this.typesetting;this.typesetting+="."}}}}return a},clearCounts:function(){delete this.loading;delete this.processing;delete this.typesetting},Set:function(c,e,b){if(e==null){e=this.log.length;this.log[e]={}}var d="";if(MathJax.Object.isArray(c)){d=c[0];if(MathJax.Object.isArray(d)){d=d[1]}try{c=MathJax.Localization._.apply(MathJax.Localization,c)}catch(a){if(!a.restart){throw a}if(!a.restart.called){if(this.log[e].restarted==null){this.log[e].restarted=0}this.log[e].restarted++;delete this.log[e].cleared;MathJax.Callback.After(["Set",this,c,e,b],a.restart);return e}}}if(this.timer){clearTimeout(this.timer);delete this.timer}this.log[e].text=c;this.log[e].filteredText=c=this.filterText(c,e,d);if(typeof(this.log[e].next)==="undefined"){this.log[e].next=this.current;if(this.current!=null){this.log[this.current].prev=e}this.current=e}if(this.current===e&&MathJax.Hub.config.messageStyle!=="none"){if(this.Init()){if(this.textNodeBug){this.div.innerHTML=c}else{this.text.nodeValue=c}this.div.style.display="";if(this.status){window.status="";delete this.status}}else{window.status=c;this.status=true}}if(this.log[e].restarted){if(this.log[e].cleared){b=0}if(--this.log[e].restarted===0){delete this.log[e].cleared}}if(b){setTimeout(MathJax.Callback(["Clear",this,e]),b)}else{if(b==0){this.Clear(e,0)}}return e},Clear:function(b,a){if(this.log[b].prev!=null){this.log[this.log[b].prev].next=this.log[b].next}if(this.log[b].next!=null){this.log[this.log[b].next].prev=this.log[b].prev}if(this.current===b){this.current=this.log[b].next;if(this.text){if(this.div.parentNode==null){this.Init()}if(this.current==null){if(this.timer){clearTimeout(this.timer);delete this.timer}if(a==null){a=600}if(a===0){this.Remove()}else{this.timer=setTimeout(MathJax.Callback(["Remove",this]),a)}}else{if(MathJax.Hub.config.messageStyle!=="none"){if(this.textNodeBug){this.div.innerHTML=this.log[this.current].filteredText}else{this.text.nodeValue=this.log[this.current].filteredText}}}if(this.status){window.status="";delete this.status}}else{if(this.status){window.status=(this.current==null?"":this.log[this.current].text)}}}delete this.log[b].next;delete this.log[b].prev;delete this.log[b].filteredText;if(this.log[b].restarted){this.log[b].cleared=true}},Remove:function(){this.text.nodeValue="";this.div.style.display="none"},File:function(a){return this.Set(["LoadFile","Loading %1",a],null,null)},Log:function(){var b=[];for(var c=1,a=this.log.length;c<a;c++){b[c]=this.log[c].text}return b.join("\n")}};MathJax.Hub={config:{root:"",config:[],styleSheets:[],styles:{".MathJax_Preview":{color:"#888"}},jax:[],extensions:[],preJax:null,postJax:null,displayAlign:"center",displayIndent:"0",preRemoveClass:"MathJax_Preview",showProcessingMessages:true,messageStyle:"normal",delayStartupUntil:"none",skipStartupTypeset:false,elements:[],positionToHash:true,showMathMenu:true,showMathMenuMSIE:true,menuSettings:{zoom:"None",CTRL:false,ALT:false,CMD:false,Shift:false,discoverable:false,zscale:"200%",renderer:null,font:"Auto",context:"MathJax",locale:null,mpContext:false,mpMouse:false,texHints:true,FastPreview:null,assistiveMML:null,inTabOrder:true,semantics:false},errorSettings:{message:["[",["MathProcessingError","Math Processing Error"],"]"],style:{color:"#CC0000","font-style":"italic"}},ignoreMMLattributes:{}},preProcessors:MathJax.Callback.Hooks(true),inputJax:{},outputJax:{order:{}},processSectionDelay:50,processUpdateTime:250,processUpdateDelay:10,signal:MathJax.Callback.Signal("Hub"),Config:function(a){this.Insert(this.config,a);if(this.config.Augment){this.Augment(this.config.Augment)}},CombineConfig:function(c,f){var b=this.config,g,e;c=c.split(/\./);for(var d=0,a=c.length;d<a;d++){g=c[d];if(!b[g]){b[g]={}}e=b;b=b[g]}e[g]=b=this.Insert(f,b);return b},Register:{PreProcessor:function(){return MathJax.Hub.preProcessors.Add.apply(MathJax.Hub.preProcessors,arguments)},MessageHook:function(){return MathJax.Hub.signal.MessageHook.apply(MathJax.Hub.signal,arguments)},StartupHook:function(){return MathJax.Hub.Startup.signal.MessageHook.apply(MathJax.Hub.Startup.signal,arguments)},LoadHook:function(){return MathJax.Ajax.LoadHook.apply(MathJax.Ajax,arguments)}},UnRegister:{PreProcessor:function(a){MathJax.Hub.preProcessors.Remove(a)},MessageHook:function(a){MathJax.Hub.signal.RemoveHook(a)},StartupHook:function(a){MathJax.Hub.Startup.signal.RemoveHook(a)},LoadHook:function(a){MathJax.Ajax.removeHook(a)}},getAllJax:function(e){var c=[],b=this.elementScripts(e);for(var d=0,a=b.length;d<a;d++){if(b[d].MathJax&&b[d].MathJax.elementJax){c.push(b[d].MathJax.elementJax)}}return c},getJaxByType:function(f,e){var c=[],b=this.elementScripts(e);for(var d=0,a=b.length;d<a;d++){if(b[d].MathJax&&b[d].MathJax.elementJax&&b[d].MathJax.elementJax.mimeType===f){c.push(b[d].MathJax.elementJax)}}return c},getJaxByInputType:function(f,e){var c=[],b=this.elementScripts(e);for(var d=0,a=b.length;d<a;d++){if(b[d].MathJax&&b[d].MathJax.elementJax&&b[d].type&&b[d].type.replace(/ *;(.|\s)*/,"")===f){c.push(b[d].MathJax.elementJax)}}return c},getJaxFor:function(a){if(typeof(a)==="string"){a=document.getElementById(a)}if(a&&a.MathJax){return a.MathJax.elementJax}if(this.isMathJaxNode(a)){if(!a.isMathJax){a=a.firstChild}while(a&&!a.jaxID){a=a.parentNode}if(a){return MathJax.OutputJax[a.jaxID].getJaxFromMath(a)}}return null},isJax:function(a){if(typeof(a)==="string"){a=document.getElementById(a)}if(this.isMathJaxNode(a)){return 1}if(a&&(a.tagName||"").toLowerCase()==="script"){if(a.MathJax){return(a.MathJax.state===MathJax.ElementJax.STATE.PROCESSED?1:-1)}if(a.type&&this.inputJax[a.type.replace(/ *;(.|\s)*/,"")]){return -1}}return 0},isMathJaxNode:function(a){return !!a&&(a.isMathJax||(a.className||"")==="MathJax_MathML")},setRenderer:function(d,c){if(!d){return}var e=MathJax.OutputJax[d];if(!e){MathJax.OutputJax[d]=MathJax.OutputJax({id:"unknown",version:"1.0.0",isUnknown:true});this.config.menuSettings.renderer="";var b="[MathJax]/jax/output/"+d+"/config.js";return MathJax.Ajax.Require(b,["setRenderer",this,d,c])}else{this.config.menuSettings.renderer=d;if(c==null){c="jax/mml"}if(e.isUnknown){e.Register(c)}var a=this.outputJax;if(a[c]&&a[c].length){if(d!==a[c][0].id){a[c].unshift(e);return this.signal.Post(["Renderer Selected",d])}}return null}},Queue:function(){return this.queue.Push.apply(this.queue,arguments)},Typeset:function(c,d){if(!MathJax.isReady){return null}var b=this.elementCallback(c,d);if(b.count){var a=MathJax.Callback.Queue(["PreProcess",this,b.elements],["Process",this,b.elements])}return a.Push(b.callback)},PreProcess:function(e,g){var c=this.elementCallback(e,g);var b=MathJax.Callback.Queue();if(c.count){var f=(c.count===1?[c.elements]:c.elements);b.Push(["Post",this.signal,["Begin PreProcess",c.elements]]);for(var d=0,a=f.length;d<a;d++){if(f[d]){b.Push(["Execute",this.preProcessors,f[d]])}}b.Push(["Post",this.signal,["End PreProcess",c.elements]])}return b.Push(c.callback)},Process:function(a,b){return this.takeAction("Process",a,b)},Update:function(a,b){return this.takeAction("Update",a,b)},Reprocess:function(a,b){return this.takeAction("Reprocess",a,b)},Rerender:function(a,b){return this.takeAction("Rerender",a,b)},takeAction:function(g,d,h){var c=this.elementCallback(d,h);var f=c.elements;var a=MathJax.Callback.Queue(["Clear",this.signal]);var e={scripts:[],start:new Date().getTime(),i:0,j:0,jax:{},jaxIDs:[]};if(c.count){var b=["Delay",MathJax.Callback,this.processSectionDelay];if(!b[2]){b={}}a.Push(["clearCounts",MathJax.Message],["Post",this.signal,["Begin "+g,f]],["Post",this.signal,["Begin Math",f,g]],["prepareScripts",this,g,f,e],["Post",this.signal,["Begin Math Input",f,g]],["processInput",this,e],["Post",this.signal,["End Math Input",f,g]],b,["prepareOutput",this,e,"preProcess"],b,["Post",this.signal,["Begin Math Output",f,g]],["processOutput",this,e],["Post",this.signal,["End Math Output",f,g]],b,["prepareOutput",this,e,"postProcess"],b,["Post",this.signal,["End Math",f,g]],["Post",this.signal,["End "+g,f]],["clearCounts",MathJax.Message])}return a.Push(c.callback)},scriptAction:{Process:function(a){},Update:function(b){var a=b.MathJax.elementJax;if(a&&a.needsUpdate()){a.Remove(true);b.MathJax.state=a.STATE.UPDATE}else{b.MathJax.state=a.STATE.PROCESSED}},Reprocess:function(b){var a=b.MathJax.elementJax;if(a){a.Remove(true);b.MathJax.state=a.STATE.UPDATE}},Rerender:function(b){var a=b.MathJax.elementJax;if(a){a.Remove(true);b.MathJax.state=a.STATE.OUTPUT}}},prepareScripts:function(h,e,g){if(arguments.callee.disabled){return}var b=this.elementScripts(e);var f=MathJax.ElementJax.STATE;for(var d=0,a=b.length;d<a;d++){var c=b[d];if(c.type&&this.inputJax[c.type.replace(/ *;(.|\n)*/,"")]){if(c.MathJax){if(c.MathJax.elementJax&&c.MathJax.elementJax.hover){MathJax.Extension.MathEvents.Hover.ClearHover(c.MathJax.elementJax)}if(c.MathJax.state!==f.PENDING){this.scriptAction[h](c)}}if(!c.MathJax){c.MathJax={state:f.PENDING}}if(c.MathJax.error){delete c.MathJax.error}if(c.MathJax.state!==f.PROCESSED){g.scripts.push(c)}}}},checkScriptSiblings:function(a){if(a.MathJax.checked){return}var b=this.config,f=a.previousSibling;if(f&&f.nodeName==="#text"){var d,e,c=a.nextSibling;if(c&&c.nodeName!=="#text"){c=null}if(b.preJax){if(typeof(b.preJax)==="string"){b.preJax=new RegExp(b.preJax+"$")}d=f.nodeValue.match(b.preJax)}if(b.postJax&&c){if(typeof(b.postJax)==="string"){b.postJax=new RegExp("^"+b.postJax)}e=c.nodeValue.match(b.postJax)}if(d&&(!b.postJax||e)){f.nodeValue=f.nodeValue.replace(b.preJax,(d.length>1?d[1]:""));f=null}if(e&&(!b.preJax||d)){c.nodeValue=c.nodeValue.replace(b.postJax,(e.length>1?e[1]:""))}if(f&&!f.nodeValue.match(/\S/)){f=f.previousSibling}}if(b.preRemoveClass&&f&&f.className===b.preRemoveClass){a.MathJax.preview=f}a.MathJax.checked=1},processInput:function(a){var b,i=MathJax.ElementJax.STATE;var h,e,d=a.scripts.length;try{while(a.i<d){h=a.scripts[a.i];if(!h){a.i++;continue}e=h.previousSibling;if(e&&e.className==="MathJax_Error"){e.parentNode.removeChild(e)}if(!h.parentNode||!h.MathJax||h.MathJax.state===i.PROCESSED){a.i++;continue}if(!h.MathJax.elementJax||h.MathJax.state===i.UPDATE){this.checkScriptSiblings(h);var g=h.type.replace(/ *;(.|\s)*/,"");var j=this.inputJax[g];b=j.Process(h,a);if(typeof b==="function"){if(b.called){continue}this.RestartAfter(b)}b=b.Attach(h,j.id);this.saveScript(b,a,h,i);this.postInputHooks.Execute(b,j.id,h)}else{if(h.MathJax.state===i.OUTPUT){this.saveScript(h.MathJax.elementJax,a,h,i)}}a.i++;var c=new Date().getTime();if(c-a.start>this.processUpdateTime&&a.i<a.scripts.length){a.start=c;this.RestartAfter(MathJax.Callback.Delay(1))}}}catch(f){return this.processError(f,a,"Input")}if(a.scripts.length&&this.config.showProcessingMessages){MathJax.Message.Set(["ProcessMath","Processing math: %1%%",100],0)}a.start=new Date().getTime();a.i=a.j=0;return null},postInputHooks:MathJax.Callback.Hooks(true),saveScript:function(a,d,b,c){if(!this.outputJax[a.mimeType]){b.MathJax.state=c.UPDATE;throw Error("No output jax registered for "+a.mimeType)}a.outputJax=this.outputJax[a.mimeType][0].id;if(!d.jax[a.outputJax]){if(d.jaxIDs.length===0){d.jax[a.outputJax]=d.scripts}else{if(d.jaxIDs.length===1){d.jax[d.jaxIDs[0]]=d.scripts.slice(0,d.i)}d.jax[a.outputJax]=[]}d.jaxIDs.push(a.outputJax)}if(d.jaxIDs.length>1){d.jax[a.outputJax].push(b)}b.MathJax.state=c.OUTPUT},prepareOutput:function(c,f){while(c.j<c.jaxIDs.length){var e=c.jaxIDs[c.j],d=MathJax.OutputJax[e];if(d[f]){try{var a=d[f](c);if(typeof a==="function"){if(a.called){continue}this.RestartAfter(a)}}catch(b){if(!b.restart){MathJax.Message.Set(["PrepError","Error preparing %1 output (%2)",e,f],null,600);MathJax.Hub.lastPrepError=b;c.j++}return MathJax.Callback.After(["prepareOutput",this,c,f],b.restart)}}c.j++}return null},processOutput:function(h){var b,g=MathJax.ElementJax.STATE,d,a=h.scripts.length;try{while(h.i<a){d=h.scripts[h.i];if(!d||!d.parentNode||!d.MathJax||d.MathJax.error){h.i++;continue}var c=d.MathJax.elementJax;if(!c){h.i++;continue}b=MathJax.OutputJax[c.outputJax].Process(d,h);if(b!==false){d.MathJax.state=g.PROCESSED;if(d.MathJax.preview){d.MathJax.preview.innerHTML="";d.MathJax.preview.style.display="none"}this.signal.Post(["New Math",c.inputID])}h.i++;var e=new Date().getTime();if(e-h.start>this.processUpdateTime&&h.i<h.scripts.length){h.start=e;this.RestartAfter(MathJax.Callback.Delay(this.processUpdateDelay))}}}catch(f){return this.processError(f,h,"Output")}if(h.scripts.length&&this.config.showProcessingMessages){MathJax.Message.Set(["TypesetMath","Typesetting math: %1%%",100],0);MathJax.Message.Clear(0)}h.i=h.j=0;return null},processMessage:function(d,b){var a=Math.floor(d.i/(d.scripts.length)*100);var c=(b==="Output"?["TypesetMath","Typesetting math: %1%%"]:["ProcessMath","Processing math: %1%%"]);if(this.config.showProcessingMessages){MathJax.Message.Set(c.concat(a),0)}},processError:function(b,c,a){if(!b.restart){if(!this.config.errorSettings.message){throw b}this.formatError(c.scripts[c.i],b);c.i++}this.processMessage(c,a);return MathJax.Callback.After(["process"+a,this,c],b.restart)},formatError:function(b,f){var h=function(l,k,j,i){return MathJax.Localization._(l,k,j,i)};var e=h("ErrorMessage","Error: %1",f.message)+"\n";if(f.sourceURL||f.fileName){e+="\n"+h("ErrorFile","file: %1",f.sourceURL||f.fileName)}if(f.line||f.lineNumber){e+="\n"+h("ErrorLine","line: %1",f.line||f.lineNumber)}e+="\n\n"+h("ErrorTips","Debugging tips: use %1, inspect %2 in the browser console","'unpacked/MathJax.js'","'MathJax.Hub.lastError'");b.MathJax.error=MathJax.OutputJax.Error.Jax(e,b);if(b.MathJax.elementJax){b.MathJax.error.inputID=b.MathJax.elementJax.inputID}var g=this.config.errorSettings;var a=h(g.messageId,g.message);var c=MathJax.HTML.Element("span",{className:"MathJax_Error",jaxID:"Error",isMathJax:true,id:b.MathJax.error.inputID+"-Frame"},[["span",null,a]]);MathJax.Ajax.Require("[MathJax]/extensions/MathEvents.js",function(){var j=MathJax.Extension.MathEvents.Event,i=MathJax.Hub;c.oncontextmenu=j.Menu;c.onmousedown=j.Mousedown;c.onkeydown=j.Keydown;c.tabIndex=i.getTabOrder(i.getJaxFor(b))});var d=document.getElementById(c.id);if(d){d.parentNode.removeChild(d)}if(b.parentNode){b.parentNode.insertBefore(c,b)}if(b.MathJax.preview){b.MathJax.preview.innerHTML="";b.MathJax.preview.style.display="none"}this.lastError=f;this.signal.Post(["Math Processing Error",b,f])},RestartAfter:function(a){throw this.Insert(Error("restart"),{restart:MathJax.Callback(a)})},elementCallback:function(c,f){if(f==null&&(MathJax.Object.isArray(c)||typeof c==="function")){try{MathJax.Callback(c);f=c;c=null}catch(d){}}if(c==null){c=this.config.elements||[]}if(this.isHTMLCollection(c)){c=this.HTMLCollection2Array(c)}if(!MathJax.Object.isArray(c)){c=[c]}c=[].concat(c);for(var b=0,a=c.length;b<a;b++){if(typeof(c[b])==="string"){c[b]=document.getElementById(c[b])}}if(!document.body){document.body=document.getElementsByTagName("body")[0]}if(c.length==0){c.push(document.body)}if(!f){f={}}return{count:c.length,elements:(c.length===1?c[0]:c),callback:f}},elementScripts:function(e){var b=[];if(MathJax.Object.isArray(e)||this.isHTMLCollection(e)){for(var d=0,a=e.length;d<a;d++){var f=0;for(var c=0;c<d&&!f;c++){f=e[c].contains(e[d])}if(!f){b.push.apply(b,this.elementScripts(e[d]))}}return b}if(typeof(e)==="string"){e=document.getElementById(e)}if(!document.body){document.body=document.getElementsByTagName("body")[0]}if(e==null){e=document.body}if(e.tagName!=null&&e.tagName.toLowerCase()==="script"){return[e]}b=e.getElementsByTagName("script");if(this.msieHTMLCollectionBug){b=this.HTMLCollection2Array(b)}return b},isHTMLCollection:function(a){return("HTMLCollection" in window&&typeof(a)==="object"&&a instanceof HTMLCollection)},HTMLCollection2Array:function(c){if(!this.msieHTMLCollectionBug){return[].slice.call(c)}var b=[];for(var d=0,a=c.length;d<a;d++){b[d]=c[d]}return b},Insert:function(c,a){for(var b in a){if(a.hasOwnProperty(b)){if(typeof a[b]==="object"&&!(MathJax.Object.isArray(a[b]))&&(typeof c[b]==="object"||typeof c[b]==="function")){this.Insert(c[b],a[b])}else{c[b]=a[b]}}}return c},getTabOrder:function(a){return this.config.menuSettings.inTabOrder?0:-1},SplitList:("trim" in String.prototype?function(a){return a.trim().split(/\s+/)}:function(a){return a.replace(/^\s+/,"").replace(/\s+$/,"").split(/\s+/)})};MathJax.Hub.Insert(MathJax.Hub.config.styles,MathJax.Message.styles);MathJax.Hub.Insert(MathJax.Hub.config.styles,{".MathJax_Error":MathJax.Hub.config.errorSettings.style});MathJax.Extension={};MathJax.Hub.Configured=MathJax.Callback({});MathJax.Hub.Startup={script:"",queue:MathJax.Callback.Queue(),signal:MathJax.Callback.Signal("Startup"),params:{},Config:function(){this.queue.Push(["Post",this.signal,"Begin Config"]);if(MathJax.AuthorConfig&&MathJax.AuthorConfig.root){MathJax.Ajax.config.root=MathJax.AuthorConfig.root}if(this.params.locale){MathJax.Localization.resetLocale(this.params.locale);MathJax.Hub.config.menuSettings.locale=this.params.locale}if(this.params.config){var c=this.params.config.split(/,/);for(var b=0,a=c.length;b<a;b++){if(!c[b].match(/\.js$/)){c[b]+=".js"}this.queue.Push(["Require",MathJax.Ajax,this.URL("config",c[b])])}}this.queue.Push(["Config",MathJax.Hub,MathJax.AuthorConfig]);if(this.script.match(/\S/)){this.queue.Push(this.script+";\n1;")}this.queue.Push(["ConfigDelay",this],["ConfigBlocks",this],[function(d){return d.loadArray(MathJax.Hub.config.config,"config",null,true)},this],["Post",this.signal,"End Config"])},ConfigDelay:function(){var a=this.params.delayStartupUntil||MathJax.Hub.config.delayStartupUntil;if(a==="onload"){return this.onload}if(a==="configured"){return MathJax.Hub.Configured}return a},ConfigBlocks:function(){var c=document.getElementsByTagName("script");var b=MathJax.Callback.Queue();for(var d=0,a=c.length;d<a;d++){var e=String(c[d].type).replace(/ /g,"");if(e.match(/^text\/x-mathjax-config(;.*)?$/)&&!e.match(/;executed=true/)){c[d].type+=";executed=true";b.Push(c[d].innerHTML+";\n1;")}}return b.Push(function(){MathJax.Ajax.config.root=MathJax.Hub.config.root})},Cookie:function(){return this.queue.Push(["Post",this.signal,"Begin Cookie"],["Get",MathJax.HTML.Cookie,"menu",MathJax.Hub.config.menuSettings],[function(e){var d=e.menuSettings;if(d.locale){MathJax.Localization.resetLocale(d.locale)}var g=e.menuSettings.renderer,b=e.jax;if(g){var c="output/"+g;b.sort();for(var f=0,a=b.length;f<a;f++){if(b[f].substr(0,7)==="output/"){break}}if(f==a-1){b.pop()}else{while(f<a){if(b[f]===c){b.splice(f,1);break}f++}}b.unshift(c)}if(d.CHTMLpreview!=null){if(d.FastPreview==null){d.FastPreview=d.CHTMLpreview}delete d.CHTMLpreview}if(d.FastPreview&&!MathJax.Extension["fast-preview"]){MathJax.Hub.config.extensions.push("fast-preview.js")}if(e.menuSettings.assistiveMML&&!MathJax.Extension.AssistiveMML){MathJax.Hub.config.extensions.push("AssistiveMML.js")}},MathJax.Hub.config],["Post",this.signal,"End Cookie"])},Styles:function(){return this.queue.Push(["Post",this.signal,"Begin Styles"],["loadArray",this,MathJax.Hub.config.styleSheets,"config"],["Styles",MathJax.Ajax,MathJax.Hub.config.styles],["Post",this.signal,"End Styles"])},Jax:function(){var f=MathJax.Hub.config,c=MathJax.Hub.outputJax;for(var g=0,b=f.jax.length,d=0;g<b;g++){var e=f.jax[g].substr(7);if(f.jax[g].substr(0,7)==="output/"&&c.order[e]==null){c.order[e]=d;d++}}var a=MathJax.Callback.Queue();return a.Push(["Post",this.signal,"Begin Jax"],["loadArray",this,f.jax,"jax","config.js"],["Post",this.signal,"End Jax"])},Extensions:function(){var a=MathJax.Callback.Queue();return a.Push(["Post",this.signal,"Begin Extensions"],["loadArray",this,MathJax.Hub.config.extensions,"extensions"],["Post",this.signal,"End Extensions"])},Message:function(){MathJax.Message.Init(true)},Menu:function(){var b=MathJax.Hub.config.menuSettings,a=MathJax.Hub.outputJax,d;for(var c in a){if(a.hasOwnProperty(c)){if(a[c].length){d=a[c];break}}}if(d&&d.length){if(b.renderer&&b.renderer!==d[0].id){d.unshift(MathJax.OutputJax[b.renderer])}b.renderer=d[0].id}},Hash:function(){if(MathJax.Hub.config.positionToHash&&document.location.hash&&document.body&&document.body.scrollIntoView){var d=decodeURIComponent(document.location.hash.substr(1));var f=document.getElementById(d);if(!f){var c=document.getElementsByTagName("a");for(var e=0,b=c.length;e<b;e++){if(c[e].name===d){f=c[e];break}}}if(f){while(!f.scrollIntoView){f=f.parentNode}f=this.HashCheck(f);if(f&&f.scrollIntoView){setTimeout(function(){f.scrollIntoView(true)},1)}}}},HashCheck:function(b){var a=MathJax.Hub.getJaxFor(b);if(a&&MathJax.OutputJax[a.outputJax].hashCheck){b=MathJax.OutputJax[a.outputJax].hashCheck(b)}return b},MenuZoom:function(){if(MathJax.Hub.config.showMathMenu){if(!MathJax.Extension.MathMenu){setTimeout(function(){MathJax.Callback.Queue(["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/MathMenu.js",{}],["loadDomain",MathJax.Localization,"MathMenu"])},1000)}else{setTimeout(MathJax.Callback(["loadDomain",MathJax.Localization,"MathMenu"]),1000)}if(!MathJax.Extension.MathZoom){setTimeout(MathJax.Callback(["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/MathZoom.js",{}]),2000)}}},onLoad:function(){var a=this.onload=MathJax.Callback(function(){MathJax.Hub.Startup.signal.Post("onLoad")});if(document.body&&document.readyState){if(MathJax.Hub.Browser.isMSIE){if(document.readyState==="complete"){return[a]}}else{if(document.readyState!=="loading"){return[a]}}}if(window.addEventListener){window.addEventListener("load",a,false);if(!this.params.noDOMContentEvent){window.addEventListener("DOMContentLoaded",a,false)}}else{if(window.attachEvent){window.attachEvent("onload",a)}else{window.onload=a}}return a},Typeset:function(a,b){if(MathJax.Hub.config.skipStartupTypeset){return function(){}}return this.queue.Push(["Post",this.signal,"Begin Typeset"],["Typeset",MathJax.Hub,a,b],["Post",this.signal,"End Typeset"])},URL:function(b,a){if(!a.match(/^([a-z]+:\/\/|\[|\/)/)){a="[MathJax]/"+b+"/"+a}return a},loadArray:function(b,f,c,a){if(b){if(!MathJax.Object.isArray(b)){b=[b]}if(b.length){var h=MathJax.Callback.Queue(),j={},e;for(var g=0,d=b.length;g<d;g++){e=this.URL(f,b[g]);if(c){e+="/"+c}if(a){h.Push(["Require",MathJax.Ajax,e,j])}else{h.Push(MathJax.Ajax.Require(e,j))}}return h.Push({})}}return null}};(function(d){var b=window[d],e="["+d+"]";var c=b.Hub,a=b.Ajax,f=b.Callback;var g=MathJax.Object.Subclass({JAXFILE:"jax.js",require:null,config:{},Init:function(i,h){if(arguments.length===0){return this}return(this.constructor.Subclass(i,h))()},Augment:function(k,j){var i=this.constructor,h={};if(k!=null){for(var l in k){if(k.hasOwnProperty(l)){if(typeof k[l]==="function"){i.protoFunction(l,k[l])}else{h[l]=k[l]}}}if(k.toString!==i.prototype.toString&&k.toString!=={}.toString){i.protoFunction("toString",k.toString)}}c.Insert(i.prototype,h);i.Augment(null,j);return this},Translate:function(h,i){throw Error(this.directory+"/"+this.JAXFILE+" failed to define the Translate() method")},Register:function(h){},Config:function(){this.config=c.CombineConfig(this.id,this.config);if(this.config.Augment){this.Augment(this.config.Augment)}},Startup:function(){},loadComplete:function(i){if(i==="config.js"){return a.loadComplete(this.directory+"/"+i)}else{var h=f.Queue();h.Push(c.Register.StartupHook("End Config",{}),["Post",c.Startup.signal,this.id+" Jax Config"],["Config",this],["Post",c.Startup.signal,this.id+" Jax Require"],[function(j){return MathJax.Hub.Startup.loadArray(j.require,this.directory)},this],[function(j,k){return MathJax.Hub.Startup.loadArray(j.extensions,"extensions/"+k)},this.config||{},this.id],["Post",c.Startup.signal,this.id+" Jax Startup"],["Startup",this],["Post",c.Startup.signal,this.id+" Jax Ready"]);if(this.copyTranslate){h.Push([function(j){j.preProcess=j.preTranslate;j.Process=j.Translate;j.postProcess=j.postTranslate},this.constructor.prototype])}return h.Push(["loadComplete",a,this.directory+"/"+i])}}},{id:"Jax",version:"2.7.5",directory:e+"/jax",extensionDir:e+"/extensions"});b.InputJax=g.Subclass({elementJax:"mml",sourceMenuTitle:["Original","Original Form"],copyTranslate:true,Process:function(l,q){var j=f.Queue(),o;var k=this.elementJax;if(!b.Object.isArray(k)){k=[k]}for(var n=0,h=k.length;n<h;n++){o=b.ElementJax.directory+"/"+k[n]+"/"+this.JAXFILE;if(!this.require){this.require=[]}else{if(!b.Object.isArray(this.require)){this.require=[this.require]}}this.require.push(o);j.Push(a.Require(o))}o=this.directory+"/"+this.JAXFILE;var p=j.Push(a.Require(o));if(!p.called){this.constructor.prototype.Process=function(){if(!p.called){return p}throw Error(o+" failed to load properly")}}k=c.outputJax["jax/"+k[0]];if(k){j.Push(a.Require(k[0].directory+"/"+this.JAXFILE))}return j.Push({})},needsUpdate:function(h){var i=h.SourceElement();return(h.originalText!==b.HTML.getScript(i))},Register:function(h){if(!c.inputJax){c.inputJax={}}c.inputJax[h]=this}},{id:"InputJax",version:"2.7.5",directory:g.directory+"/input",extensionDir:g.extensionDir});b.OutputJax=g.Subclass({copyTranslate:true,preProcess:function(j){var i,h=this.directory+"/"+this.JAXFILE;this.constructor.prototype.preProcess=function(k){if(!i.called){return i}throw Error(h+" failed to load properly")};i=a.Require(h);return i},Process:function(h){throw Error(this.id+" output jax failed to load properly")},Register:function(i){var h=c.outputJax;if(!h[i]){h[i]=[]}if(h[i].length&&(this.id===c.config.menuSettings.renderer||(h.order[this.id]||0)<(h.order[h[i][0].id]||0))){h[i].unshift(this)}else{h[i].push(this)}if(!this.require){this.require=[]}else{if(!b.Object.isArray(this.require)){this.require=[this.require]}}this.require.push(b.ElementJax.directory+"/"+(i.split(/\//)[1])+"/"+this.JAXFILE)},Remove:function(h){}},{id:"OutputJax",version:"2.7.5",directory:g.directory+"/output",extensionDir:g.extensionDir,fontDir:e+(b.isPacked?"":"/..")+"/fonts",imageDir:e+(b.isPacked?"":"/..")+"/images"});b.ElementJax=g.Subclass({Init:function(i,h){return this.constructor.Subclass(i,h)},inputJax:null,outputJax:null,inputID:null,originalText:"",mimeType:"",sourceMenuTitle:["MathMLcode","MathML Code"],Text:function(i,j){var h=this.SourceElement();b.HTML.setScript(h,i);h.MathJax.state=this.STATE.UPDATE;return c.Update(h,j)},Reprocess:function(i){var h=this.SourceElement();h.MathJax.state=this.STATE.UPDATE;return c.Reprocess(h,i)},Update:function(h){return this.Rerender(h)},Rerender:function(i){var h=this.SourceElement();h.MathJax.state=this.STATE.OUTPUT;return c.Process(h,i)},Remove:function(h){if(this.hover){this.hover.clear(this)}b.OutputJax[this.outputJax].Remove(this);if(!h){c.signal.Post(["Remove Math",this.inputID]);this.Detach()}},needsUpdate:function(){return b.InputJax[this.inputJax].needsUpdate(this)},SourceElement:function(){return document.getElementById(this.inputID)},Attach:function(i,j){var h=i.MathJax.elementJax;if(i.MathJax.state===this.STATE.UPDATE){h.Clone(this)}else{h=i.MathJax.elementJax=this;if(i.id){this.inputID=i.id}else{i.id=this.inputID=b.ElementJax.GetID();this.newID=1}}h.originalText=b.HTML.getScript(i);h.inputJax=j;if(h.root){h.root.inputID=h.inputID}return h},Detach:function(){var h=this.SourceElement();if(!h){return}try{delete h.MathJax}catch(i){h.MathJax=null}if(this.newID){h.id=""}},Clone:function(h){var i;for(i in this){if(!this.hasOwnProperty(i)){continue}if(typeof(h[i])==="undefined"&&i!=="newID"){delete this[i]}}for(i in h){if(!h.hasOwnProperty(i)){continue}if(typeof(this[i])==="undefined"||(this[i]!==h[i]&&i!=="inputID")){this[i]=h[i]}}}},{id:"ElementJax",version:"2.7.5",directory:g.directory+"/element",extensionDir:g.extensionDir,ID:0,STATE:{PENDING:1,PROCESSED:2,UPDATE:3,OUTPUT:4},GetID:function(){this.ID++;return"MathJax-Element-"+this.ID},Subclass:function(){var h=g.Subclass.apply(this,arguments);h.loadComplete=this.prototype.loadComplete;return h}});b.ElementJax.prototype.STATE=b.ElementJax.STATE;b.OutputJax.Error={id:"Error",version:"2.7.5",config:{},errors:0,ContextMenu:function(){return b.Extension.MathEvents.Event.ContextMenu.apply(b.Extension.MathEvents.Event,arguments)},Mousedown:function(){return b.Extension.MathEvents.Event.AltContextMenu.apply(b.Extension.MathEvents.Event,arguments)},getJaxFromMath:function(h){return(h.nextSibling.MathJax||{}).error},Jax:function(j,i){var h=MathJax.Hub.inputJax[i.type.replace(/ *;(.|\s)*/,"")];this.errors++;return{inputJax:(h||{id:"Error"}).id,outputJax:"Error",inputID:"MathJax-Error-"+this.errors,sourceMenuTitle:["ErrorMessage","Error Message"],sourceMenuFormat:"Error",originalText:MathJax.HTML.getScript(i),errorText:j}}};b.InputJax.Error={id:"Error",version:"2.7.5",config:{},sourceMenuTitle:["Original","Original Form"]}})("MathJax");(function(o){var h=window[o];if(!h){h=window[o]={}}var d=h.Hub;var s=d.Startup;var w=d.config;var g=document.head||(document.getElementsByTagName("head")[0]);if(!g){g=document.childNodes[0]}var b=(document.documentElement||document).getElementsByTagName("script");if(b.length===0&&g.namespaceURI){b=document.getElementsByTagNameNS(g.namespaceURI,"script")}var f=new RegExp("(^|/)"+o+"\\.js(\\?.*)?$");for(var q=b.length-1;q>=0;q--){if((b[q].src||"").match(f)){s.script=b[q].innerHTML;if(RegExp.$2){var t=RegExp.$2.substr(1).split(/\&/);for(var p=0,l=t.length;p<l;p++){var n=t[p].match(/(.*)=(.*)/);if(n){s.params[unescape(n[1])]=unescape(n[2])}else{s.params[t[p]]=true}}}w.root=b[q].src.replace(/(^|\/)[^\/]*(\?.*)?$/,"");h.Ajax.config.root=w.root;h.Ajax.params=s.params;break}}var k=navigator.userAgent;var a={isMac:(navigator.platform.substr(0,3)==="Mac"),isPC:(navigator.platform.substr(0,3)==="Win"),isMSIE:("ActiveXObject" in window&&"clipboardData" in window),isEdge:("MSGestureEvent" in window&&"chrome" in window&&window.chrome.loadTimes==null),isFirefox:(!!k.match(/Gecko\//)&&!k.match(/like Gecko/)),isSafari:(!!k.match(/ (Apple)?WebKit\//)&&!k.match(/ like iPhone /)&&(!window.chrome||window.chrome.app==null)),isChrome:("chrome" in window&&window.chrome.loadTimes!=null),isOpera:("opera" in window&&window.opera.version!=null),isKonqueror:("konqueror" in window&&navigator.vendor=="KDE"),versionAtLeast:function(y){var x=(this.version).split(".");y=(new String(y)).split(".");for(var z=0,j=y.length;z<j;z++){if(x[z]!=y[z]){return parseInt(x[z]||"0")>=parseInt(y[z])}}return true},Select:function(j){var i=j[d.Browser];if(i){return i(d.Browser)}return null}};var e=k.replace(/^Mozilla\/(\d+\.)+\d+ /,"").replace(/[a-z][-a-z0-9._: ]+\/\d+[^ ]*-[^ ]*\.([a-z][a-z])?\d+ /i,"").replace(/Gentoo |Ubuntu\/(\d+\.)*\d+ (\([^)]*\) )?/,"");d.Browser=d.Insert(d.Insert(new String("Unknown"),{version:"0.0"}),a);for(var v in a){if(a.hasOwnProperty(v)){if(a[v]&&v.substr(0,2)==="is"){v=v.slice(2);if(v==="Mac"||v==="PC"){continue}d.Browser=d.Insert(new String(v),a);var r=new RegExp(".*(Version/| Trident/.*; rv:)((?:\\d+\\.)+\\d+)|.*("+v+")"+(v=="MSIE"?" ":"/")+"((?:\\d+\\.)*\\d+)|(?:^|\\(| )([a-z][-a-z0-9._: ]+|(?:Apple)?WebKit)/((?:\\d+\\.)+\\d+)");var u=r.exec(e)||["","","","unknown","0.0"];d.Browser.name=(u[1]!=""?v:(u[3]||u[5]));d.Browser.version=u[2]||u[4]||u[6];break}}}try{d.Browser.Select({Safari:function(j){var i=parseInt((String(j.version).split("."))[0]);if(i>85){j.webkit=j.version}if(i>=538){j.version="8.0"}else{if(i>=537){j.version="7.0"}else{if(i>=536){j.version="6.0"}else{if(i>=534){j.version="5.1"}else{if(i>=533){j.version="5.0"}else{if(i>=526){j.version="4.0"}else{if(i>=525){j.version="3.1"}else{if(i>500){j.version="3.0"}else{if(i>400){j.version="2.0"}else{if(i>85){j.version="1.0"}}}}}}}}}}j.webkit=(navigator.appVersion.match(/WebKit\/(\d+)\./))[1];j.isMobile=(navigator.appVersion.match(/Mobile/i)!=null);j.noContextMenu=j.isMobile},Firefox:function(j){if((j.version==="0.0"||k.match(/Firefox/)==null)&&navigator.product==="Gecko"){var m=k.match(/[\/ ]rv:(\d+\.\d.*?)[\) ]/);if(m){j.version=m[1]}else{var i=(navigator.buildID||navigator.productSub||"0").substr(0,8);if(i>="20111220"){j.version="9.0"}else{if(i>="20111120"){j.version="8.0"}else{if(i>="20110927"){j.version="7.0"}else{if(i>="20110816"){j.version="6.0"}else{if(i>="20110621"){j.version="5.0"}else{if(i>="20110320"){j.version="4.0"}else{if(i>="20100121"){j.version="3.6"}else{if(i>="20090630"){j.version="3.5"}else{if(i>="20080617"){j.version="3.0"}else{if(i>="20061024"){j.version="2.0"}}}}}}}}}}}}j.isMobile=(navigator.appVersion.match(/Android/i)!=null||k.match(/ Fennec\//)!=null||k.match(/Mobile/)!=null)},Chrome:function(i){i.noContextMenu=i.isMobile=!!navigator.userAgent.match(/ Mobile[ \/]/)},Opera:function(i){i.version=opera.version()},Edge:function(i){i.isMobile=!!navigator.userAgent.match(/ Phone/)},MSIE:function(j){j.isMobile=!!navigator.userAgent.match(/ Phone/);j.isIE9=!!(document.documentMode&&(window.performance||window.msPerformance));MathJax.HTML.setScriptBug=!j.isIE9||document.documentMode<9;MathJax.Hub.msieHTMLCollectionBug=(document.documentMode<9);if(document.documentMode<10&&!s.params.NoMathPlayer){try{new ActiveXObject("MathPlayer.Factory.1");j.hasMathPlayer=true}catch(m){}try{if(j.hasMathPlayer){var i=document.createElement("object");i.id="mathplayer";i.classid="clsid:32F66A20-7614-11D4-BD11-00104BD3F987";g.appendChild(i);document.namespaces.add("m","http://www.w3.org/1998/Math/MathML");j.mpNamespace=true;if(document.readyState&&(document.readyState==="loading"||document.readyState==="interactive")){document.write('<?import namespace="m" implementation="#MathPlayer">');j.mpImported=true}}else{document.namespaces.add("mjx_IE_fix","http://www.w3.org/1999/xlink")}}catch(m){}}}})}catch(c){console.error(c.message)}d.Browser.Select(MathJax.Message.browsers);if(h.AuthorConfig&&typeof h.AuthorConfig.AuthorInit==="function"){h.AuthorConfig.AuthorInit()}d.queue=h.Callback.Queue();d.queue.Push(["Post",s.signal,"Begin"],["Config",s],["Cookie",s],["Styles",s],["Message",s],function(){var i=h.Callback.Queue(s.Jax(),s.Extensions());return i.Push({})},["Menu",s],s.onLoad(),function(){MathJax.isReady=true},["Typeset",s],["Hash",s],["MenuZoom",s],["Post",s.signal,"End"])})("MathJax")}};




assets/js/mathjax/extensions/AssistiveMML.js
/*
 *  /MathJax/extensions/AssistiveMML.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a,e,b,f){var c=b.config.menuSettings;var d=MathJax.Extension.AssistiveMML={version:"2.7.5",config:b.CombineConfig("AssistiveMML",{disabled:false,styles:{".MJX_Assistive_MathML":{position:"absolute!important",top:0,left:0,clip:(b.Browser.isMSIE&&(document.documentMode||0)<8?"rect(1px 1px 1px 1px)":"rect(1px, 1px, 1px, 1px)"),padding:"1px 0 0 0!important",border:"0!important",height:"1px!important",width:"1px!important",overflow:"hidden!important",display:"block!important","-webkit-touch-callout":"none","-webkit-user-select":"none","-khtml-user-select":"none","-moz-user-select":"none","-ms-user-select":"none","user-select":"none"},".MJX_Assistive_MathML.MJX_Assistive_MathML_Block":{width:"100%!important"}}}),Config:function(){if(!this.config.disabled&&c.assistiveMML==null){b.Config({menuSettings:{assistiveMML:true}})}a.Styles(this.config.styles);b.Register.MessageHook("End Math",function(g){if(c.assistiveMML){return d.AddAssistiveMathML(g[1])}})},AddAssistiveMathML:function(g){var h={jax:b.getAllJax(g),i:0,callback:MathJax.Callback({})};this.HandleMML(h);return h.callback},RemoveAssistiveMathML:function(k){var h=b.getAllJax(k),l;for(var j=0,g=h.length;j<g;j++){l=document.getElementById(h[j].inputID+"-Frame");if(l&&l.getAttribute("data-mathml")){l.removeAttribute("data-mathml");if(l.lastChild&&l.lastChild.className.match(/MJX_Assistive_MathML/)){l.removeChild(l.lastChild)}}}},HandleMML:function(l){var g=l.jax.length,h,i,n,j;while(l.i<g){h=l.jax[l.i];n=document.getElementById(h.inputID+"-Frame");if(h.outputJax!=="NativeMML"&&h.outputJax!=="PlainSource"&&n&&!n.getAttribute("data-mathml")){try{i=h.root.toMathML("").replace(/\n */g,"").replace(/<!--.*?-->/g,"")}catch(k){if(!k.restart){throw k}return MathJax.Callback.After(["HandleMML",this,l],k.restart)}n.setAttribute("data-mathml",i);j=f.addElement(n,"span",{isMathJax:true,unselectable:"on",className:"MJX_Assistive_MathML"+(h.root.Get("display")==="block"?" MJX_Assistive_MathML_Block":"")});try{j.innerHTML=i}catch(k){}n.style.position="relative";n.setAttribute("role","presentation");n.firstChild.setAttribute("aria-hidden","true");j.setAttribute("role","presentation")}l.i++}l.callback()}};b.Startup.signal.Post("AssistiveMML Ready")})(MathJax.Ajax,MathJax.Callback,MathJax.Hub,MathJax.HTML);MathJax.Callback.Queue(["Require",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/toMathML.js"],["loadComplete",MathJax.Ajax,"[MathJax]/extensions/AssistiveMML.js"],function(){MathJax.Hub.Register.StartupHook("End Config",["Config",MathJax.Extension.AssistiveMML])});




assets/js/mathjax/extensions/FontWarnings.js
/*
 *  /MathJax/extensions/FontWarnings.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(b,d){var i="2.7.5";var a="http://www.stixfonts.org/";var f="https://github.com/mathjax/MathJax/tree/master/fonts/HTML-CSS/TeX/otf";var h=b.CombineConfig("FontWarnings",{messageStyle:{position:"fixed",bottom:"4em",left:"3em",width:"40em",border:"3px solid #880000","background-color":"#E0E0E0",color:"black",padding:"1em","font-size":"small","white-space":"normal","border-radius":".75em","-webkit-border-radius":".75em","-moz-border-radius":".75em","-khtml-border-radius":".75em","box-shadow":"4px 4px 10px #AAAAAA","-webkit-box-shadow":"4px 4px 10px #AAAAAA","-moz-box-shadow":"4px 4px 10px #AAAAAA","-khtml-box-shadow":"4px 4px 10px #AAAAAA",filter:"progid:DXImageTransform.Microsoft.dropshadow(OffX=3, OffY=3, Color='gray', Positive='true')"},Message:{webFont:[["closeBox"],["webFont","MathJax is using web-based fonts to display the mathematics on this page.  These take time to download, so the page would render faster if you installed math fonts directly in your system's font folder."],["fonts"]],imageFonts:[["closeBox"],["imageFonts","MathJax is using its image fonts rather than local or web-based fonts. This will render slower than usual, and the mathematics may not print at the full resolution of your printer."],["fonts"],["webFonts"]],noFonts:[["closeBox"],["noFonts","MathJax is unable to locate a font to use to display its mathematics, and image fonts are not available, so it is falling back on generic unicode characters in hopes that your browser will be able to display them.  Some characters may not show up properly, or possibly not at all."],["fonts"],["webFonts"]]},HTML:{closeBox:[["div",{style:{position:"absolute",overflow:"hidden",top:".1em",right:".1em",border:"1px outset",width:"1em",height:"1em","text-align":"center",cursor:"pointer","background-color":"#EEEEEE",color:"#606060","border-radius":".5em","-webkit-border-radius":".5em","-moz-border-radius":".5em","-khtml-border-radius":".5em"},onclick:function(){if(c.div&&c.fade===0){if(c.timer){clearTimeout(c.timer)}c.div.style.display="none"}}},[["span",{style:{position:"relative",bottom:".2em"}},["x"]]]]],webFonts:[["p"],["webFonts","Most modern browsers allow for fonts to be downloaded over the web. Updating to a more recent version of your browser (or changing browsers) could improve the quality of the mathematics on this page."]],fonts:[["p"],["fonts","MathJax can use either the [STIX fonts](%1) or the [MathJax TeX fonts](%2).  Download and install one of those fonts to improve your MathJax experience.",a,f]],STIXfonts:[["p"],["STIXPage","This page is designed to use the [STIX fonts](%1).  Download and install those fonts to improve your MathJax experience.",a]],TeXfonts:[["p"],["TeXPage","This page is designed to use the [MathJax TeX fonts](%1).  Download and install those fonts to improve your MathJax experience.",f]]},removeAfter:12*1000,fadeoutSteps:10,fadeoutTime:1.5*1000});if(MathJax.Hub.Browser.isIE9&&document.documentMode>=9){delete h.messageStyle.filter}var c={div:null,fade:0};var e=function(m){if(c.div){return}var j=MathJax.OutputJax["HTML-CSS"],n=document.body;if(b.Browser.isMSIE){if(h.messageStyle.position==="fixed"){MathJax.Message.Init();n=document.getElementById("MathJax_MSIE_Frame")||n;if(n!==document.body){h.messageStyle.position="absolute"}}}else{delete h.messageStyle.filter}h.messageStyle.maxWidth=(document.body.clientWidth-75)+"px";var k=0;while(k<m.length){if(MathJax.Object.isArray(m[k])){if(m[k].length===1&&h.HTML[m[k][0]]){m.splice.apply(m,[k,1].concat(h.HTML[m[k][0]]))}else{if(typeof m[k][1]==="string"){var l=MathJax.Localization.lookupPhrase(["FontWarnings",m[k][0]],m[k][1]);l=MathJax.Localization.processMarkdown(l,m[k].slice(2),"FontWarnings");m.splice.apply(m,[k,1].concat(l));k+=l.length}else{k++}}}else{k++}}c.div=j.addElement(n,"div",{id:"MathJax_FontWarning",style:h.messageStyle},m);MathJax.Localization.setCSS(c.div);if(h.removeAfter){b.Register.StartupHook("End",function(){c.timer=setTimeout(g,h.removeAfter)})}d.Cookie.Set("fontWarn",{warned:true})};var g=function(){c.fade++;if(c.timer){delete c.timer}if(c.fade<h.fadeoutSteps){var j=1-c.fade/h.fadeoutSteps;c.div.style.opacity=j;c.div.style.filter="alpha(opacity="+Math.floor(100*j)+")";setTimeout(g,h.fadeoutTime/h.fadeoutSteps)}else{c.div.style.display="none"}};if(!d.Cookie.Get("fontWarn").warned){b.Startup.signal.Interest(function(m){if(m.match(/HTML-CSS Jax - /)&&!c.div){var j=MathJax.OutputJax["HTML-CSS"],n=j.config.availableFonts,l;var k=(n&&n.length);if(!k){h.HTML.fonts=[""]}else{if(n.length===1){h.HTML.fonts=h.HTML[n[0]+"fonts"]}}if(j.allowWebFonts){h.HTML.webfonts=[""]}if(m.match(/- Web-Font/)){if(k){l="webFont"}}else{if(m.match(/- using image fonts/)){l="imageFonts"}else{if(m.match(/- no valid font/)){l="noFonts"}}}if(l&&h.Message[l]){MathJax.Localization.loadDomain("FontWarnings",[e,h.Message[l]])}}})}})(MathJax.Hub,MathJax.HTML);MathJax.Ajax.loadComplete("[MathJax]/extensions/FontWarnings.js");
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assets/js/mathjax/extensions/HelpDialog.js
/*
 *  /MathJax/extensions/HelpDialog.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(d,f,i,c,j){var e=MathJax.Extension.Help={version:"2.7.5"};var b="http://www.stixfonts.org/";var a=MathJax.Menu;var h,g;d.Register.StartupHook("MathEvents Ready",function(){h=MathJax.Extension.MathEvents.Event.False;g=MathJax.Extension.MathEvents.Event.KEY});var k=d.CombineConfig("HelpDialog",{styles:{"#MathJax_Help":{position:"fixed",left:"50%",width:"auto","max-width":"90%","text-align":"center",border:"3px outset",padding:"1em 2em","background-color":"#DDDDDD",color:"black",cursor:"default","font-family":"message-box","font-size":"120%","font-style":"normal","text-indent":0,"text-transform":"none","line-height":"normal","letter-spacing":"normal","word-spacing":"normal","word-wrap":"normal","white-space":"wrap","float":"none","z-index":201,"border-radius":"15px","-webkit-border-radius":"15px","-moz-border-radius":"15px","-khtml-border-radius":"15px","box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-webkit-box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-moz-box-shadow":"0px 10px 20px #808080","-khtml-box-shadow":"0px 10px 20px #808080",filter:"progid:DXImageTransform.Microsoft.dropshadow(OffX=2, OffY=2, Color='gray', Positive='true')"},"#MathJax_Help.MathJax_MousePost":{outline:"none"},"#MathJax_HelpContent":{overflow:"auto","text-align":"left","font-size":"80%",padding:".4em .6em",border:"1px inset",margin:"1em 0px","max-height":"20em","max-width":"30em","background-color":"#EEEEEE"},"#MathJax_HelpClose":{position:"absolute",top:".2em",right:".2em",cursor:"pointer",display:"inline-block",border:"2px solid #AAA","border-radius":"18px","-webkit-border-radius":"18px","-moz-border-radius":"18px","-khtml-border-radius":"18px","font-family":"'Courier New',Courier","font-size":"24px",color:"#F0F0F0"},"#MathJax_HelpClose span":{display:"block","background-color":"#AAA",border:"1.5px solid","border-radius":"18px","-webkit-border-radius":"18px","-moz-border-radius":"18px","-khtml-border-radius":"18px","line-height":0,padding:"8px 0 6px"},"#MathJax_HelpClose:hover":{color:"white!important",border:"2px solid #CCC!important"},"#MathJax_HelpClose:hover span":{"background-color":"#CCC!important"},"#MathJax_HelpClose:hover:focus":{outline:"none"}}});e.Dialog=function(l){j.loadDomain("HelpDialog",["Post",e,l])};e.Post=function(n){this.div=a.Background(this);var l=f.addElement(this.div,"div",{id:"MathJax_Help",tabIndex:0,onkeydown:e.Keydown},j._("HelpDialog",[["b",{style:{fontSize:"120%"}},[["Help","MathJax Help"]]],["div",{id:"MathJax_HelpContent",tabIndex:0},[["p",{},[["MathJax","*MathJax* is a JavaScript library that allows page authors to include mathematics within their web pages.  As a reader, you don't need to do anything to make that happen."]]],["p",{},[["Browsers","*Browsers*: MathJax works with all modern browsers including IE6+, Firefox 3+, Chrome 0.2+, Safari 2+, Opera 9.6+ and most mobile browsers."]]],["p",{},[["Menu","*Math Menu*: MathJax adds a contextual menu to equations.  Right-click or CTRL-click on any mathematics to access the menu."]]],["div",{style:{"margin-left":"1em"}},[["p",{},[["ShowMath","*Show Math As* allows you to view the formula's source markup for copy & paste (as MathML or in its original format)."]]],["p",{},[["Settings","*Settings* gives you control over features of MathJax, such as the size of the mathematics, and the mechanism used to display equations."]]],["p",{},[["Language","*Language* lets you select the language used by MathJax for its menus and warning messages."]]],]],["p",{},[["Zoom","*Math Zoom*: If you are having difficulty reading an equation, MathJax can enlarge it to help you see it better."]]],["p",{},[["Accessibilty","*Accessibility*: MathJax will automatically work with screen readers to make mathematics accessible to the visually impaired."]]],["p",{},[["Fonts","*Fonts*: MathJax will use certain math fonts if they are installed on your computer; otherwise, it will use web-based fonts.  Although not required, locally installed fonts will speed up typesetting.  We suggest installing the [STIX fonts](%1).",b]]]]],["a",{href:"http://www.mathjax.org/"},["www.mathjax.org"]],["span",{id:"MathJax_HelpClose",onclick:e.Remove,onkeydown:e.Keydown,tabIndex:0,role:"button","aria-label":j._(["HelpDialog","CloseDialog"],"Close help dialog")},[["span",{},["\u00D7"]]]]]));if(n.type==="mouseup"){l.className+=" MathJax_MousePost"}l.focus();j.setCSS(l);var o=(document.documentElement||{});var m=window.innerHeight||o.clientHeight||o.scrollHeight||0;if(a.prototype.msieAboutBug){l.style.width="20em";l.style.position="absolute";l.style.left=Math.floor((document.documentElement.scrollWidth-l.offsetWidth)/2)+"px";l.style.top=(Math.floor((m-l.offsetHeight)/3)+document.body.scrollTop)+"px"}else{l.style.marginLeft=Math.floor(-l.offsetWidth/2)+"px";l.style.top=Math.floor((m-l.offsetHeight)/3)+"px"}};e.Remove=function(l){if(e.div){document.body.removeChild(e.div);delete e.div}};e.Keydown=function(l){if(l.keyCode===g.ESCAPE||(this.id==="MathJax_HelpClose"&&(l.keyCode===g.SPACE||l.keyCode===g.RETURN))){e.Remove(l);a.CurrentNode().focus();h(l)}},MathJax.Callback.Queue(d.Register.StartupHook("End Config",{}),["Styles",i,k.styles],["Post",d.Startup.signal,"HelpDialog Ready"],["loadComplete",i,"[MathJax]/extensions/HelpDialog.js"])})(MathJax.Hub,MathJax.HTML,MathJax.Ajax,MathJax.OutputJax,MathJax.Localization);
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                                 Apache License
                           Version 2.0, January 2004
                        http://www.apache.org/licenses/

   TERMS AND CONDITIONS FOR USE, REPRODUCTION, AND DISTRIBUTION

   1. Definitions.

      "License" shall mean the terms and conditions for use, reproduction,
      and distribution as defined by Sections 1 through 9 of this document.

      "Licensor" shall mean the copyright owner or entity authorized by
      the copyright owner that is granting the License.

      "Legal Entity" shall mean the union of the acting entity and all
      other entities that control, are controlled by, or are under common
      control with that entity. For the purposes of this definition,
      "control" means (i) the power, direct or indirect, to cause the
      direction or management of such entity, whether by contract or
      otherwise, or (ii) ownership of fifty percent (50%) or more of the
      outstanding shares, or (iii) beneficial ownership of such entity.

      "You" (or "Your") shall mean an individual or Legal Entity
      exercising permissions granted by this License.

      "Source" form shall mean the preferred form for making modifications,
      including but not limited to software source code, documentation
      source, and configuration files.

      "Object" form shall mean any form resulting from mechanical
      transformation or translation of a Source form, including but
      not limited to compiled object code, generated documentation,
      and conversions to other media types.

      "Work" shall mean the work of authorship, whether in Source or
      Object form, made available under the License, as indicated by a
      copyright notice that is included in or attached to the work
      (an example is provided in the Appendix below).

      "Derivative Works" shall mean any work, whether in Source or Object
      form, that is based on (or derived from) the Work and for which the
      editorial revisions, annotations, elaborations, or other modifications
      represent, as a whole, an original work of authorship. For the purposes
      of this License, Derivative Works shall not include works that remain
      separable from, or merely link (or bind by name) to the interfaces of,
      the Work and Derivative Works thereof.

      "Contribution" shall mean any work of authorship, including
      the original version of the Work and any modifications or additions
      to that Work or Derivative Works thereof, that is intentionally
      submitted to Licensor for inclusion in the Work by the copyright owner
      or by an individual or Legal Entity authorized to submit on behalf of
      the copyright owner. For the purposes of this definition, "submitted"
      means any form of electronic, verbal, or written communication sent
      to the Licensor or its representatives, including but not limited to
      communication on electronic mailing lists, source code control systems,
      and issue tracking systems that are managed by, or on behalf of, the
      Licensor for the purpose of discussing and improving the Work, but
      excluding communication that is conspicuously marked or otherwise
      designated in writing by the copyright owner as "Not a Contribution."

      "Contributor" shall mean Licensor and any individual or Legal Entity
      on behalf of whom a Contribution has been received by Licensor and
      subsequently incorporated within the Work.

   2. Grant of Copyright License. Subject to the terms and conditions of
      this License, each Contributor hereby grants to You a perpetual,
      worldwide, non-exclusive, no-charge, royalty-free, irrevocable
      copyright license to reproduce, prepare Derivative Works of,
      publicly display, publicly perform, sublicense, and distribute the
      Work and such Derivative Works in Source or Object form.

   3. Grant of Patent License. Subject to the terms and conditions of
      this License, each Contributor hereby grants to You a perpetual,
      worldwide, non-exclusive, no-charge, royalty-free, irrevocable
      (except as stated in this section) patent license to make, have made,
      use, offer to sell, sell, import, and otherwise transfer the Work,
      where such license applies only to those patent claims licensable
      by such Contributor that are necessarily infringed by their
      Contribution(s) alone or by combination of their Contribution(s)
      with the Work to which such Contribution(s) was submitted. If You
      institute patent litigation against any entity (including a
      cross-claim or counterclaim in a lawsuit) alleging that the Work
      or a Contribution incorporated within the Work constitutes direct
      or contributory patent infringement, then any patent licenses
      granted to You under this License for that Work shall terminate
      as of the date such litigation is filed.

   4. Redistribution. You may reproduce and distribute copies of the
      Work or Derivative Works thereof in any medium, with or without
      modifications, and in Source or Object form, provided that You
      meet the following conditions:

      (a) You must give any other recipients of the Work or
          Derivative Works a copy of this License; and

      (b) You must cause any modified files to carry prominent notices
          stating that You changed the files; and

      (c) You must retain, in the Source form of any Derivative Works
          that You distribute, all copyright, patent, trademark, and
          attribution notices from the Source form of the Work,
          excluding those notices that do not pertain to any part of
          the Derivative Works; and

      (d) If the Work includes a "NOTICE" text file as part of its
          distribution, then any Derivative Works that You distribute must
          include a readable copy of the attribution notices contained
          within such NOTICE file, excluding those notices that do not
          pertain to any part of the Derivative Works, in at least one
          of the following places: within a NOTICE text file distributed
          as part of the Derivative Works; within the Source form or
          documentation, if provided along with the Derivative Works; or,
          within a display generated by the Derivative Works, if and
          wherever such third-party notices normally appear. The contents
          of the NOTICE file are for informational purposes only and
          do not modify the License. You may add Your own attribution
          notices within Derivative Works that You distribute, alongside
          or as an addendum to the NOTICE text from the Work, provided
          that such additional attribution notices cannot be construed
          as modifying the License.

      You may add Your own copyright statement to Your modifications and
      may provide additional or different license terms and conditions
      for use, reproduction, or distribution of Your modifications, or
      for any such Derivative Works as a whole, provided Your use,
      reproduction, and distribution of the Work otherwise complies with
      the conditions stated in this License.

   5. Submission of Contributions. Unless You explicitly state otherwise,
      any Contribution intentionally submitted for inclusion in the Work
      by You to the Licensor shall be under the terms and conditions of
      this License, without any additional terms or conditions.
      Notwithstanding the above, nothing herein shall supersede or modify
      the terms of any separate license agreement you may have executed
      with Licensor regarding such Contributions.

   6. Trademarks. This License does not grant permission to use the trade
      names, trademarks, service marks, or product names of the Licensor,
      except as required for reasonable and customary use in describing the
      origin of the Work and reproducing the content of the NOTICE file.

   7. Disclaimer of Warranty. Unless required by applicable law or
      agreed to in writing, Licensor provides the Work (and each
      Contributor provides its Contributions) on an "AS IS" BASIS,
      WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or
      implied, including, without limitation, any warranties or conditions
      of TITLE, NON-INFRINGEMENT, MERCHANTABILITY, or FITNESS FOR A
      PARTICULAR PURPOSE. You are solely responsible for determining the
      appropriateness of using or redistributing the Work and assume any
      risks associated with Your exercise of permissions under this License.

   8. Limitation of Liability. In no event and under no legal theory,
      whether in tort (including negligence), contract, or otherwise,
      unless required by applicable law (such as deliberate and grossly
      negligent acts) or agreed to in writing, shall any Contributor be
      liable to You for damages, including any direct, indirect, special,
      incidental, or consequential damages of any character arising as a
      result of this License or out of the use or inability to use the
      Work (including but not limited to damages for loss of goodwill,
      work stoppage, computer failure or malfunction, or any and all
      other commercial damages or losses), even if such Contributor
      has been advised of the possibility of such damages.

   9. Accepting Warranty or Additional Liability. While redistributing
      the Work or Derivative Works thereof, You may choose to offer,
      and charge a fee for, acceptance of support, warranty, indemnity,
      or other liability obligations and/or rights consistent with this
      License. However, in accepting such obligations, You may act only
      on Your own behalf and on Your sole responsibility, not on behalf
      of any other Contributor, and only if You agree to indemnify,
      defend, and hold each Contributor harmless for any liability
      incurred by, or claims asserted against, such Contributor by reason
      of your accepting any such warranty or additional liability.

   END OF TERMS AND CONDITIONS

   APPENDIX: How to apply the Apache License to your work.

      To apply the Apache License to your work, attach the following
      boilerplate notice, with the fields enclosed by brackets "[]"
      replaced with your own identifying information. (Don't include
      the brackets!)  The text should be enclosed in the appropriate
      comment syntax for the file format. We also recommend that a
      file or class name and description of purpose be included on the
      same "printed page" as the copyright notice for easier
      identification within third-party archives.

   Copyright [yyyy] [name of copyright owner]

   Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
   you may not use this file except in compliance with the License.
   You may obtain a copy of the License at

       http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0

   Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
   distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
   WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
   See the License for the specific language governing permissions and
   limitations under the License.
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assets/js/dist/main.dist.js
/*! For license information please see main.dist.js.LICENSE.txt */
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assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/MiscMathSymbolsA.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/MiscMathSymbolsA.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u27E6":c.OPEN,"\u27EA":c.OPEN,"\u27EC":c.OPEN},postfix:{"\u27E7":c.CLOSE,"\u27EB":c.CLOSE,"\u27ED":c.CLOSE}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/MiscMathSymbolsA.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/Latin1Supplement.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/Latin1Supplement.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{postfix:{"\u00B0":c.ORD,"\u00B4":c.ACCENT,"\u00B8":c.ACCENT}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/Latin1Supplement.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/LetterlikeSymbols.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/LetterlikeSymbols.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2145":c.ORD21,"\u2146":[2,0,b.ORD]}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/LetterlikeSymbols.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/GreekAndCoptic.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/GreekAndCoptic.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u03F6":c.REL}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/GreekAndCoptic.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/mmultiscripts.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/mmultiscripts.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var b="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,c=MathJax.OutputJax.SVG;a.mmultiscripts.Augment({toSVG:function(G,z){this.SVGgetStyles();var B=this.SVG(),N=this.SVGgetScale(B);this.SVGhandleSpace(B);var j=(this.data[this.base]?this.SVGdataStretched(this.base,G,z):c.BBOX.G().Clean());var K=c.TeX.x_height*N,y=c.TeX.scriptspace*N*0.75;var x=this.SVGgetScripts(y);var k=x[0],e=x[1],n=x[2],i=x[3];var g=(this.data[1]||this).SVGgetScale();var C=c.TeX.sup_drop*g,A=c.TeX.sub_drop*g;var o=j.h-C,m=j.d+A,L=0,F;if(j.ic){L=j.ic}if(this.data[this.base]&&(this.data[this.base].type==="mi"||this.data[this.base].type==="mo")){if(c.isChar(this.data[this.base].data.join(""))&&j.scale===1&&!j.stretched&&!this.data[this.base].Get("largeop")){o=m=0}}var H=this.getValues("subscriptshift","superscriptshift"),E=this.SVGgetMu(B);H.subscriptshift=(H.subscriptshift===""?0:c.length2em(H.subscriptshift,E));H.superscriptshift=(H.superscriptshift===""?0:c.length2em(H.superscriptshift,E));var l=0;if(n){l=n.w+L}else{if(i){l=i.w-L}}B.Add(j,Math.max(0,l),0);if(!e&&!i){m=Math.max(m,c.TeX.sub1*N,H.subscriptshift);if(k){m=Math.max(m,k.h-(4/5)*K)}if(n){m=Math.max(m,n.h-(4/5)*K)}if(k){B.Add(k,l+j.w+y-L,-m)}if(n){B.Add(n,0,-m)}}else{if(!k&&!n){var f=this.getValues("displaystyle","texprimestyle");F=c.TeX[(f.displaystyle?"sup1":(f.texprimestyle?"sup3":"sup2"))];o=Math.max(o,F*N,H.superscriptshift);if(e){o=Math.max(o,e.d+(1/4)*K)}if(i){o=Math.max(o,i.d+(1/4)*K)}if(e){B.Add(e,l+j.w+y,o)}if(i){B.Add(i,0,o)}}else{m=Math.max(m,c.TeX.sub2*N);var w=c.TeX.rule_thickness*N;var I=(k||n).h,J=(e||i).d;if(n){I=Math.max(I,n.h)}if(i){J=Math.max(J,i.d)}if((o-J)-(I-m)<3*w){m=3*w-o+J+I;C=(4/5)*K-(o-J);if(C>0){o+=C;m-=C}}o=Math.max(o,H.superscriptshift);m=Math.max(m,H.subscriptshift);if(e){B.Add(e,l+j.w+y,o)}if(i){B.Add(i,l+L-i.w,o)}if(k){B.Add(k,l+j.w+y-L,-m)}if(n){B.Add(n,l-n.w,-m)}}}B.Clean();this.SVGhandleColor(B);this.SVGsaveData(B);var M=this.SVGdata;M.dx=l;M.s=y;M.u=o,M.v=m;M.delta=L;return B},SVGgetScripts:function(r){var p,d,e=[];var o=1,h=this.data.length,g=0;for(var l=0;l<4;l+=2){while(o<h&&(this.data[o]||{}).type!=="mprescripts"){var q=[null,null,null,null];for(var n=l;n<l+2;n++){if(this.data[o]&&this.data[o].type!=="none"&&this.data[o].type!=="mprescripts"){if(!e[n]){e[n]=c.BBOX.G()}q[n]=this.data[o].toSVG()}if((this.data[o]||{}).type!=="mprescripts"){o++}}var f=(l===2);if(f){g+=Math.max((q[l]||{w:0}).w,(q[l+1]||{w:0}).w)}if(q[l]){e[l].Add(q[l].With({x:g-(f?q[l].w:0)}))}if(q[l+1]){e[l+1].Add(q[l+1].With({x:g-(f?q[l+1].w:0)}))}d=e[l]||{w:0};p=e[l+1]||{w:0};d.w=p.w=g=Math.max(d.w,p.w)}o++;g=0}for(n=0;n<4;n++){if(e[n]){e[n].w+=r;e[n].Clean()}}return e}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG mmultiscripts Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(c.autoloadDir+"/mmultiscripts.js")});
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assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/menclose.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/menclose.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,d=MathJax.OutputJax.SVG,b=d.BBOX;b.ELLIPSE=b.Subclass({type:"ellipse",removeable:false,Init:function(i,k,e,g,f,j){if(j==null){j={}}j.fill="none";if(f){j.stroke=f}j["stroke-width"]=g.toFixed(2).replace(/\.?0+$/,"");j.cx=Math.floor(e/2);j.cy=Math.floor((i+k)/2-k);j.rx=Math.floor((e-g)/2);j.ry=Math.floor((i+k-g)/2);this.SUPER(arguments).Init.call(this,j);this.w=this.r=e;this.h=this.H=i;this.d=this.D=k;this.l=0}});b.DLINE=b.Subclass({type:"line",removeable:false,Init:function(i,l,e,g,f,j,k){if(k==null){k={}}k.fill="none";if(f){k.stroke=f}k["stroke-width"]=g.toFixed(2).replace(/\.?0+$/,"");if(j=="up"){k.x1=Math.floor(g/2);k.y1=Math.floor(g/2-l);k.x2=Math.floor(e-g/2);k.y2=Math.floor(i-g/2)}else{k.x1=Math.floor(g/2);k.y1=Math.floor(i-g/2);k.x2=Math.floor(e-g/2);k.y2=Math.floor(g/2-l)}this.SUPER(arguments).Init.call(this,k);this.w=this.r=e;this.h=this.H=i;this.d=this.D=l;this.l=0}});b.FPOLY=b.Subclass({type:"polygon",removeable:false,Init:function(p,g,e){if(e==null){e={}}if(g){e.fill=g}var j=[],o=100000000,n=o,r=-o,q=r;for(var h=0,f=p.length;h<f;h++){var l=p[h][0],k=p[h][1];if(l>r){r=l}if(l<o){o=l}if(k>q){q=k}if(k<n){n=k}j.push(Math.floor(l)+","+Math.floor(k))}e.points=j.join(" ");this.SUPER(arguments).Init.call(this,e);this.w=this.r=r;this.h=this.H=q;this.d=this.D=-n;this.l=-o}});b.PPATH=b.Subclass({type:"path",removeable:false,Init:function(i,l,e,k,g,f,j){if(j==null){j={}}j.fill="none";if(f){j.stroke=f}j["stroke-width"]=g.toFixed(2).replace(/\.?0+$/,"");j.d=k;this.SUPER(arguments).Init.call(this,j);this.w=this.r=e;this.h=this.H=i+l;this.d=this.D=this.l=0;this.y=-l}});a.menclose.Augment({toSVG:function(G,K){this.SVGgetStyles();var B=this.SVG(),P=this.SVGgetScale(B);this.SVGhandleSpace(B);var r=this.SVGdataStretched(0,G,K);var g=this.getValues("notation","thickness","padding","mathcolor","color");if(g.color&&!this.mathcolor){g.mathcolor=g.color}if(g.thickness==null){g.thickness=".075em"}if(g.padding==null){g.padding=".2em"}var C=this.SVGgetMu(B);var E=d.length2em(g.padding,C,1/d.em)*P;var z=d.length2em(g.thickness,C,1/d.em);z=Math.max(1/d.em,z);var u=r.h+E+z,A=r.d+E+z,k=r.w+2*(E+z);var y=0,v,M,L,I,q=[false,false,false,false];var j=MathJax.Hub.SplitList(g.notation),o={};for(L=0,I=j.length;L<I;L++){o[j[L]]=true}if(o[a.NOTATION.UPDIAGONALARROW]){o[a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE]=false}for(var F in o){if(!o.hasOwnProperty(F)||!o[F]){continue}switch(F){case a.NOTATION.BOX:q=[true,true,true,true];break;case a.NOTATION.ROUNDEDBOX:B.Add(b.FRAME(u,A,k,z,"solid",g.mathcolor,{rx:Math.floor(Math.min(u+A-z,k-z)/4)}));break;case a.NOTATION.CIRCLE:B.Add(b.ELLIPSE(u,A,k,z,g.mathcolor));break;case a.NOTATION.ACTUARIAL:q[0]=true;case a.NOTATION.RIGHT:q[1]=true;break;case a.NOTATION.LEFT:q[3]=true;break;case a.NOTATION.TOP:q[0]=true;break;case a.NOTATION.BOTTOM:q[2]=true;break;case a.NOTATION.VERTICALSTRIKE:B.Add(b.VLINE(u+A,z,"solid",g.mathcolor),(k-z)/2,-A);break;case a.NOTATION.HORIZONTALSTRIKE:B.Add(b.HLINE(k,z,"solid",g.mathcolor),0,(u+A-z)/2-A);break;case a.NOTATION.UPDIAGONALSTRIKE:B.Add(b.DLINE(u,A,k,z,g.mathcolor,"up"));break;case a.NOTATION.UPDIAGONALARROW:var J=Math.sqrt(k*k+(u+A)*(u+A)),N=1/J*10/d.em*z/0.075;v=k*N;M=(u+A)*N;var s=0.4*M;B.Add(b.DLINE(u-0.5*M,A,k-0.5*v,z,g.mathcolor,"up"));B.Add(b.FPOLY([[s+v,M],[s-0.4*M,0.4*v],[s+0.3*v,0.3*M],[s+0.4*M,-0.4*v],[s+v,M]],g.mathcolor),k-v-s,u-M);break;case a.NOTATION.DOWNDIAGONALSTRIKE:B.Add(b.DLINE(u,A,k,z,g.mathcolor,"down"));break;case a.NOTATION.PHASORANGLE:q[2]=true;k-=2*E;E=(u+A)/2;k+=E;B.Add(b.DLINE(u,A,E,z,g.mathcolor,"up"));break;case a.NOTATION.MADRUWB:q[1]=q[2]=true;break;case a.NOTATION.RADICAL:B.Add(b.PPATH(u,A,k,"M "+this.SVGxy(z/2,0.4*(u+A))+" L "+this.SVGxy(E,z/2)+" L "+this.SVGxy(2*E,u+A-z/2)+" L "+this.SVGxy(k,u+A-z/2),z,g.mathcolor),0,z);y=E;break;case a.NOTATION.LONGDIV:B.Add(b.PPATH(u,A,k,"M "+this.SVGxy(z/2,z/2)+" a "+this.SVGxy(E,(u+A)/2-2*z)+" 0 0,1 "+this.SVGxy(z/2,u+A-z)+" L "+this.SVGxy(k,u+A-z/2),z,g.mathcolor),0,z/2);y=E;break}}var O=[["H",k,0,u-z],["V",u+A,k-z,-A],["H",k,0,-A],["V",u+A,0,-A]];for(L=0;L<4;L++){if(q[L]){var e=O[L];B.Add(b[e[0]+"LINE"](e[1],z,"solid",g.mathcolor),e[2],e[3])}}B.Add(r,y+E+z,0,false,true);B.Clean();this.SVGhandleSpace(B);this.SVGhandleColor(B);this.SVGsaveData(B);return B},SVGxy:function(e,f){return Math.floor(e)+","+Math.floor(f)}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG menclose Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(d.autoloadDir+"/menclose.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/mglyph.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/mglyph.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var d="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,f=MathJax.OutputJax.SVG,b=f.BBOX,e=MathJax.Localization;var c="http://www.w3.org/1999/xlink";b.MGLYPH=b.Subclass({type:"image",removeable:false,Init:function(j,o,k,l,r,g){if(g==null){g={}}var i=j.width*1000/f.em,p=j.height*1000/f.em;var q=i,n=p,m=0;if(o!==""){i=f.length2em(o,r,q);p=(q?i/q*n:0)}if(k!==""){p=f.length2em(k,r,n);if(o===""){i=(n?p/n*q:0)}}if(l!==""&&l.match(/\d/)){m=f.length2em(l,r);g.y=-m}g.height=Math.floor(p);g.width=Math.floor(i);g.transform="translate(0,"+p+") matrix(1 0 0 -1 0 0)";g.preserveAspectRatio="none";this.SUPER(arguments).Init.call(this,g);this.element.setAttributeNS(c,"href",j.SRC);this.w=this.r=i;this.h=this.H=p+m;this.d=this.D=-m;this.l=0}});a.mglyph.Augment({toSVG:function(k,n){this.SVGgetStyles();var j=this.SVG(),i,l;this.SVGhandleSpace(j);var h=this.getValues("src","width","height","valign","alt");if(h.src===""){h=this.getValues("index","fontfamily");if(h.index){if(!n){n=this.SVGgetScale()}var m={};if(h.fontfamily){m["font-family"]=h.fontfamily}j.Add(b.TEXT(n,String.fromCharCode(h.index),m))}}else{if(!this.img){this.img=a.mglyph.GLYPH[h.src]}if(!this.img){this.img=a.mglyph.GLYPH[h.src]={img:new Image(),status:"pending"};i=this.img.img;i.onload=MathJax.Callback(["SVGimgLoaded",this]);i.onerror=MathJax.Callback(["SVGimgError",this]);i.src=i.SRC=h.src;MathJax.Hub.RestartAfter(i.onload)}if(this.img.status!=="OK"){l=a.Error(e._(["MathML","BadMglyph"],"Bad mglyph: %1",h.src),{mathsize:"75%"});this.Append(l);j=l.toSVG();this.data.pop()}else{var g=this.SVGgetMu(j);j.Add(b.MGLYPH(this.img.img,h.width,h.height,h.valign,g,{alt:h.alt,title:h.alt}))}}j.Clean();this.SVGhandleColor(j);this.SVGsaveData(j);return j},SVGimgLoaded:function(h,g){if(typeof(h)==="string"){g=h}this.img.status=(g||"OK")},SVGimgError:function(){this.img.img.onload("error")}},{GLYPH:{}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG mglyph Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(f.autoloadDir+"/mglyph.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/annotation-xml.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/annotation-xml.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,d=MathJax.OutputJax.SVG;var b=d.BBOX;b.FOREIGN=b.Subclass({type:"foreignObject",removeable:false});a["annotation-xml"].Augment({toSVG:function(){var f=this.SVG();this.SVGhandleSpace(f);var h=this.Get("encoding");for(var g=0,e=this.data.length;g<e;g++){f.Add(this.data[g].toSVG(h),f.w,0)}f.Clean();this.SVGhandleColor(f);this.SVGsaveData(f);return f}});a.xml.Augment({toSVG:function(e){var p=d.textSVG.parentNode;d.mathDiv.style.width="auto";p.insertBefore(this.div,d.textSVG);var q=this.div.offsetWidth,k=this.div.offsetHeight;var o=MathJax.HTML.addElement(this.div,"span",{style:{display:"inline-block",overflow:"hidden",height:k+"px",width:"1px",marginRight:"-1px"}});var n=this.div.offsetHeight-k;k-=n;this.div.removeChild(o);p.removeChild(this.div);d.mathDiv.style.width="";var g=1000/d.em;var l=b.FOREIGN({y:(-k)+"px",width:q+"px",height:(k+n)+"px",transform:"scale("+g+") matrix(1 0 0 -1 0 0)"});for(var j=0,f=this.data.length;j<f;j++){l.element.appendChild(this.data[j].cloneNode(true))}l.w=q*g;l.h=k*g;l.d=n*g;l.r=l.w;l.l=0;l.Clean();this.SVGsaveData(l);return l}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG annotation-xml Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(d.autoloadDir+"/annotation-xml.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/maction.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/maction.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var f="2.7.5";var c=MathJax.ElementJax.mml,g=MathJax.OutputJax.SVG;var d,e,b;var a=g.config.tooltip=MathJax.Hub.Insert({delayPost:600,delayClear:600,offsetX:10,offsetY:5},g.config.tooltip||{});c.maction.Augment({SVGtooltip:MathJax.HTML.addElement(document.body,"div",{id:"MathJax_SVG_Tooltip"}),toSVG:function(h,k){this.SVGgetStyles();var i=this.SVG();var j=this.selected();if(j.type=="null"){this.SVGsaveData(i);return i}i.Add(this.SVGdataStretched(this.Get("selection")-1,h,k));i.removeable=false;this.SVGhandleHitBox(i);this.SVGhandleSpace(i);this.SVGhandleColor(i);this.SVGsaveData(i);return i},SVGhandleHitBox:function(h){var j=g.Element("rect",{width:h.w,height:h.h+h.d,y:-h.d,fill:"none","pointer-events":"all"});h.element.insertBefore(j,h.element.firstChild);var i=this.Get("actiontype");if(this.SVGaction[i]){this.SVGaction[i].call(this,h,h.element,this.Get("selection"))}},SVGstretchH:c.mbase.prototype.SVGstretchH,SVGstretchV:c.mbase.prototype.SVGstretchV,SVGaction:{toggle:function(h,j,i){this.selection=i;g.Element(j,{cursor:"pointer"});j.onclick=MathJax.Callback(["SVGclick",this])},statusline:function(h,j,i){j.onmouseover=MathJax.Callback(["SVGsetStatus",this]),j.onmouseout=MathJax.Callback(["SVGclearStatus",this]);j.onmouseover.autoReset=j.onmouseout.autoReset=true},tooltip:function(h,j,i){j.onmouseover=MathJax.Callback(["SVGtooltipOver",this]),j.onmouseout=MathJax.Callback(["SVGtooltipOut",this]);j.onmouseover.autoReset=j.onmouseout.autoReset=true}},SVGclick:function(j){this.selection++;if(this.selection>this.data.length){this.selection=1}var i=this;while(i.type!=="math"){i=i.inherit}var h=MathJax.Hub.getJaxFor(i.inputID);h.Update();return MathJax.Extension.MathEvents.Event.False(j)},SVGsetStatus:function(h){this.messageID=MathJax.Message.Set((this.data[1]&&this.data[1].isToken)?this.data[1].data.join(""):this.data[1].toString())},SVGclearStatus:function(h){if(this.messageID){MathJax.Message.Clear(this.messageID,0)}delete this.messageID},SVGtooltipOver:function(i){if(!i){i=window.event}if(b){clearTimeout(b);b=null}if(e){clearTimeout(e)}var h=i.pageX;var k=i.pageY;if(h==null){h=i.clientX+document.body.scrollLeft+document.documentElement.scrollLeft;k=i.clientY+document.body.scrollTop+document.documentElement.scrollTop}var j=MathJax.Callback(["SVGtooltipPost",this,h+a.offsetX,k+a.offsetY]);e=setTimeout(j,a.delayPost)},SVGtooltipOut:function(h){if(e){clearTimeout(e);e=null}if(b){clearTimeout(b)}var i=MathJax.Callback(["SVGtooltipClear",this,80]);b=setTimeout(i,a.delayClear)},SVGtooltipPost:function(h,o){e=null;if(b){clearTimeout(b);b=null}var n=this.SVGtooltip;n.style.display="block";n.style.opacity="";if(this===d){return}n.style.left=h+"px";n.style.top=o+"px";n.innerHTML="";var k=MathJax.HTML.addElement(n,"span");var m=this;while(m.type!=="math"){m=m.inherit}var i=MathJax.Hub.getJaxFor(m.inputID);this.em=c.mbase.prototype.em=i.SVG.em;this.ex=i.SVG.ex;this.linebreakWidth=i.SVG.lineWidth;this.cwidth=i.SVG.cwidth;var j=this.data[1];m=c.math(j);try{m.toSVG(k,n)}catch(l){this.SetData(1,j);n.style.display="none";if(!l.restart){throw l}MathJax.Callback.After(["SVGtooltipPost",this,h,o],l.restart);return}this.SetData(1,j);d=this},SVGtooltipClear:function(i){var h=this.SVGtooltip;if(i<=0){h.style.display="none";h.style.opacity="";b=null}else{h.style.opacity=i/100;b=setTimeout(MathJax.Callback(["SVGtooltipClear",this,i-20]),50)}}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG maction Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(g.autoloadDir+"/maction.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/config.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/config.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG=MathJax.OutputJax({id:"SVG",version:"2.7.5",directory:MathJax.OutputJax.directory+"/SVG",extensionDir:MathJax.OutputJax.extensionDir+"/SVG",autoloadDir:MathJax.OutputJax.directory+"/SVG/autoload",fontDir:MathJax.OutputJax.directory+"/SVG/fonts",config:{scale:100,minScaleAdjust:50,font:"TeX",blacker:1,mtextFontInherit:false,undefinedFamily:"STIXGeneral,'Arial Unicode MS',serif",addMMLclasses:false,useFontCache:true,useGlobalCache:true,EqnChunk:(MathJax.Hub.Browser.isMobile?10:50),EqnChunkFactor:1.5,EqnChunkDelay:100,linebreaks:{automatic:false,width:"container"},merrorStyle:{fontSize:"90%",color:"#C00",background:"#FF8",border:"1px solid #C00",padding:"3px"},styles:{".MathJax_SVG_Display":{"text-align":"center",margin:"1em 0em"},".MathJax_SVG .MJX-monospace":{"font-family":"monospace"},".MathJax_SVG .MJX-sans-serif":{"font-family":"sans-serif"},"#MathJax_SVG_Tooltip":{"background-color":"InfoBackground",color:"InfoText",border:"1px solid black","box-shadow":"2px 2px 5px #AAAAAA","-webkit-box-shadow":"2px 2px 5px #AAAAAA","-moz-box-shadow":"2px 2px 5px #AAAAAA","-khtml-box-shadow":"2px 2px 5px #AAAAAA",padding:"3px 4px","z-index":401}}}});if(!MathJax.Hub.config.delayJaxRegistration){MathJax.OutputJax.SVG.Register("jax/mml")}MathJax.OutputJax.SVG.loadComplete("config.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/jax.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
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assets/js/mathjax/jax/input/TeX/config.js
/*
 *  /MathJax/jax/input/TeX/config.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.InputJax.TeX=MathJax.InputJax({id:"TeX",version:"2.7.5",directory:MathJax.InputJax.directory+"/TeX",extensionDir:MathJax.InputJax.extensionDir+"/TeX",config:{TagSide:"right",TagIndent:"0.8em",MultLineWidth:"85%",equationNumbers:{autoNumber:"none",formatNumber:function(a){return a},formatTag:function(a){return"("+a+")"},formatID:function(a){return"mjx-eqn-"+String(a).replace(/\s/g,"_")},formatURL:function(b,a){return a+"#"+encodeURIComponent(b)},useLabelIds:true}},resetEquationNumbers:function(){}});MathJax.InputJax.TeX.Register("math/tex");MathJax.InputJax.TeX.loadComplete("config.js");




assets/js/mathjax/jax/input/TeX/jax.js
/*
 *  /MathJax/jax/input/TeX/jax.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */
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assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/SupplementalArrowsB.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/SupplementalArrowsB.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{infix:{"\u2900":c.RELACCENT,"\u2901":c.RELACCENT,"\u2902":c.RELACCENT,"\u2903":c.RELACCENT,"\u2904":c.RELACCENT,"\u2905":c.RELACCENT,"\u2906":c.RELACCENT,"\u2907":c.RELACCENT,"\u2908":c.REL,"\u2909":c.REL,"\u290A":c.RELSTRETCH,"\u290B":c.RELSTRETCH,"\u290C":c.WIDEREL,"\u290D":c.WIDEREL,"\u290E":c.WIDEREL,"\u290F":c.WIDEREL,"\u2910":c.WIDEREL,"\u2911":c.RELACCENT,"\u2912":c.RELSTRETCH,"\u2913":c.RELSTRETCH,"\u2914":c.RELACCENT,"\u2915":c.RELACCENT,"\u2916":c.RELACCENT,"\u2917":c.RELACCENT,"\u2918":c.RELACCENT,"\u2919":c.RELACCENT,"\u291A":c.RELACCENT,"\u291B":c.RELACCENT,"\u291C":c.RELACCENT,"\u291D":c.RELACCENT,"\u291E":c.RELACCENT,"\u291F":c.RELACCENT,"\u2920":c.RELACCENT,"\u2921":c.RELSTRETCH,"\u2922":c.RELSTRETCH,"\u2923":c.REL,"\u2924":c.REL,"\u2925":c.REL,"\u2926":c.REL,"\u2927":c.REL,"\u2928":c.REL,"\u2929":c.REL,"\u292A":c.REL,"\u292B":c.REL,"\u292C":c.REL,"\u292D":c.REL,"\u292E":c.REL,"\u292F":c.REL,"\u2930":c.REL,"\u2931":c.REL,"\u2932":c.REL,"\u2933":c.RELACCENT,"\u2934":c.REL,"\u2935":c.REL,"\u2936":c.REL,"\u2937":c.REL,"\u2938":c.REL,"\u2939":c.REL,"\u293A":c.RELACCENT,"\u293B":c.RELACCENT,"\u293C":c.RELACCENT,"\u293D":c.RELACCENT,"\u293E":c.REL,"\u293F":c.REL,"\u2940":c.REL,"\u2941":c.REL,"\u2942":c.RELACCENT,"\u2943":c.RELACCENT,"\u2944":c.RELACCENT,"\u2945":c.RELACCENT,"\u2946":c.RELACCENT,"\u2947":c.RELACCENT,"\u2948":c.RELACCENT,"\u2949":c.REL,"\u294A":c.RELACCENT,"\u294B":c.RELACCENT,"\u294C":c.REL,"\u294D":c.REL,"\u294E":c.WIDEREL,"\u294F":c.RELSTRETCH,"\u2950":c.WIDEREL,"\u2951":c.RELSTRETCH,"\u2952":c.WIDEREL,"\u2953":c.WIDEREL,"\u2954":c.RELSTRETCH,"\u2955":c.RELSTRETCH,"\u2956":c.RELSTRETCH,"\u2957":c.RELSTRETCH,"\u2958":c.RELSTRETCH,"\u2959":c.RELSTRETCH,"\u295A":c.WIDEREL,"\u295B":c.WIDEREL,"\u295C":c.RELSTRETCH,"\u295D":c.RELSTRETCH,"\u295E":c.WIDEREL,"\u295F":c.WIDEREL,"\u2960":c.RELSTRETCH,"\u2961":c.RELSTRETCH,"\u2962":c.RELACCENT,"\u2963":c.REL,"\u2964":c.RELACCENT,"\u2965":c.REL,"\u2966":c.RELACCENT,"\u2967":c.RELACCENT,"\u2968":c.RELACCENT,"\u2969":c.RELACCENT,"\u296A":c.RELACCENT,"\u296B":c.RELACCENT,"\u296C":c.RELACCENT,"\u296D":c.RELACCENT,"\u296E":c.RELSTRETCH,"\u296F":c.RELSTRETCH,"\u2970":c.RELACCENT,"\u2971":c.RELACCENT,"\u2972":c.RELACCENT,"\u2973":c.RELACCENT,"\u2974":c.RELACCENT,"\u2975":c.RELACCENT,"\u2976":c.RELACCENT,"\u2977":c.RELACCENT,"\u2978":c.RELACCENT,"\u2979":c.RELACCENT,"\u297A":c.RELACCENT,"\u297B":c.RELACCENT,"\u297C":c.RELACCENT,"\u297D":c.RELACCENT,"\u297E":c.REL,"\u297F":c.REL}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/SupplementalArrowsB.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/element/mml/optable/SuppMathOperators.js
/*
 *  /MathJax/jax/element/mml/optable/SuppMathOperators.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(a){var c=a.mo.OPTYPES;var b=a.TEXCLASS;MathJax.Hub.Insert(a.mo.prototype,{OPTABLE:{prefix:{"\u2A03":c.OP,"\u2A05":c.OP,"\u2A07":c.OP,"\u2A08":c.OP,"\u2A09":c.OP,"\u2A0A":c.OP,"\u2A0B":c.INTEGRAL2,"\u2A0C":c.INTEGRAL,"\u2A0D":c.INTEGRAL2,"\u2A0E":c.INTEGRAL2,"\u2A0F":c.INTEGRAL2,"\u2A10":c.OP,"\u2A11":c.OP,"\u2A12":c.OP,"\u2A13":c.OP,"\u2A14":c.OP,"\u2A15":c.INTEGRAL2,"\u2A16":c.INTEGRAL2,"\u2A17":c.INTEGRAL2,"\u2A18":c.INTEGRAL2,"\u2A19":c.INTEGRAL2,"\u2A1A":c.INTEGRAL2,"\u2A1B":c.INTEGRAL2,"\u2A1C":c.INTEGRAL2,"\u2AFC":c.OP,"\u2AFF":c.OP},infix:{"\u2A1D":c.BIN3,"\u2A1E":c.BIN3,"\u2A1F":c.BIN3,"\u2A20":c.BIN3,"\u2A21":c.BIN3,"\u2A22":c.BIN4,"\u2A23":c.BIN4,"\u2A24":c.BIN4,"\u2A25":c.BIN4,"\u2A26":c.BIN4,"\u2A27":c.BIN4,"\u2A28":c.BIN4,"\u2A29":c.BIN4,"\u2A2A":c.BIN4,"\u2A2B":c.BIN4,"\u2A2C":c.BIN4,"\u2A2D":c.BIN4,"\u2A2E":c.BIN4,"\u2A30":c.BIN4,"\u2A31":c.BIN4,"\u2A32":c.BIN4,"\u2A33":c.BIN4,"\u2A34":c.BIN4,"\u2A35":c.BIN4,"\u2A36":c.BIN4,"\u2A37":c.BIN4,"\u2A38":c.BIN4,"\u2A39":c.BIN4,"\u2A3A":c.BIN4,"\u2A3B":c.BIN4,"\u2A3C":c.BIN4,"\u2A3D":c.BIN4,"\u2A3E":c.BIN4,"\u2A40":c.BIN4,"\u2A41":c.BIN4,"\u2A42":c.BIN4,"\u2A43":c.BIN4,"\u2A44":c.BIN4,"\u2A45":c.BIN4,"\u2A46":c.BIN4,"\u2A47":c.BIN4,"\u2A48":c.BIN4,"\u2A49":c.BIN4,"\u2A4A":c.BIN4,"\u2A4B":c.BIN4,"\u2A4C":c.BIN4,"\u2A4D":c.BIN4,"\u2A4E":c.BIN4,"\u2A4F":c.BIN4,"\u2A50":c.BIN4,"\u2A51":c.BIN4,"\u2A52":c.BIN4,"\u2A53":c.BIN4,"\u2A54":c.BIN4,"\u2A55":c.BIN4,"\u2A56":c.BIN4,"\u2A57":c.BIN4,"\u2A58":c.BIN4,"\u2A59":c.REL,"\u2A5A":c.BIN4,"\u2A5B":c.BIN4,"\u2A5C":c.BIN4,"\u2A5D":c.BIN4,"\u2A5E":c.BIN4,"\u2A5F":c.BIN4,"\u2A60":c.BIN4,"\u2A61":c.BIN4,"\u2A62":c.BIN4,"\u2A63":c.BIN4,"\u2A64":c.BIN4,"\u2A65":c.BIN4,"\u2A66":c.REL,"\u2A67":c.REL,"\u2A68":c.REL,"\u2A69":c.REL,"\u2A6A":c.REL,"\u2A6B":c.REL,"\u2A6C":c.REL,"\u2A6D":c.REL,"\u2A6E":c.REL,"\u2A6F":c.REL,"\u2A70":c.REL,"\u2A71":c.BIN4,"\u2A72":c.BIN4,"\u2A73":c.REL,"\u2A74":c.REL,"\u2A75":c.REL,"\u2A76":c.REL,"\u2A77":c.REL,"\u2A78":c.REL,"\u2A79":c.REL,"\u2A7A":c.REL,"\u2A7B":c.REL,"\u2A7C":c.REL,"\u2A7D":c.REL,"\u2A7D\u0338":c.REL,"\u2A7E":c.REL,"\u2A7E\u0338":c.REL,"\u2A7F":c.REL,"\u2A80":c.REL,"\u2A81":c.REL,"\u2A82":c.REL,"\u2A83":c.REL,"\u2A84":c.REL,"\u2A85":c.REL,"\u2A86":c.REL,"\u2A87":c.REL,"\u2A88":c.REL,"\u2A89":c.REL,"\u2A8A":c.REL,"\u2A8B":c.REL,"\u2A8C":c.REL,"\u2A8D":c.REL,"\u2A8E":c.REL,"\u2A8F":c.REL,"\u2A90":c.REL,"\u2A91":c.REL,"\u2A92":c.REL,"\u2A93":c.REL,"\u2A94":c.REL,"\u2A95":c.REL,"\u2A96":c.REL,"\u2A97":c.REL,"\u2A98":c.REL,"\u2A99":c.REL,"\u2A9A":c.REL,"\u2A9B":c.REL,"\u2A9C":c.REL,"\u2A9D":c.REL,"\u2A9E":c.REL,"\u2A9F":c.REL,"\u2AA0":c.REL,"\u2AA1":c.REL,"\u2AA1\u0338":c.REL,"\u2AA2":c.REL,"\u2AA2\u0338":c.REL,"\u2AA3":c.REL,"\u2AA4":c.REL,"\u2AA5":c.REL,"\u2AA6":c.REL,"\u2AA7":c.REL,"\u2AA8":c.REL,"\u2AA9":c.REL,"\u2AAA":c.REL,"\u2AAB":c.REL,"\u2AAC":c.REL,"\u2AAD":c.REL,"\u2AAE":c.REL,"\u2AAF\u0338":c.REL,"\u2AB0\u0338":c.REL,"\u2AB1":c.REL,"\u2AB2":c.REL,"\u2AB3":c.REL,"\u2AB4":c.REL,"\u2AB5":c.REL,"\u2AB6":c.REL,"\u2AB7":c.REL,"\u2AB8":c.REL,"\u2AB9":c.REL,"\u2ABA":c.REL,"\u2ABB":c.REL,"\u2ABC":c.REL,"\u2ABD":c.REL,"\u2ABE":c.REL,"\u2ABF":c.REL,"\u2AC0":c.REL,"\u2AC1":c.REL,"\u2AC2":c.REL,"\u2AC3":c.REL,"\u2AC4":c.REL,"\u2AC5":c.REL,"\u2AC6":c.REL,"\u2AC7":c.REL,"\u2AC8":c.REL,"\u2AC9":c.REL,"\u2ACA":c.REL,"\u2ACB":c.REL,"\u2ACC":c.REL,"\u2ACD":c.REL,"\u2ACE":c.REL,"\u2ACF":c.REL,"\u2AD0":c.REL,"\u2AD1":c.REL,"\u2AD2":c.REL,"\u2AD3":c.REL,"\u2AD4":c.REL,"\u2AD5":c.REL,"\u2AD6":c.REL,"\u2AD7":c.REL,"\u2AD8":c.REL,"\u2AD9":c.REL,"\u2ADA":c.REL,"\u2ADB":c.REL,"\u2ADC":c.REL,"\u2ADD":c.REL,"\u2ADE":c.REL,"\u2ADF":c.REL,"\u2AE0":c.REL,"\u2AE1":c.REL,"\u2AE2":c.REL,"\u2AE3":c.REL,"\u2AE4":c.REL,"\u2AE5":c.REL,"\u2AE6":c.REL,"\u2AE7":c.REL,"\u2AE8":c.REL,"\u2AE9":c.REL,"\u2AEA":c.REL,"\u2AEB":c.REL,"\u2AEC":c.REL,"\u2AED":c.REL,"\u2AEE":c.REL,"\u2AEF":c.REL,"\u2AF0":c.REL,"\u2AF1":c.REL,"\u2AF2":c.REL,"\u2AF3":c.REL,"\u2AF4":c.BIN4,"\u2AF5":c.BIN4,"\u2AF6":c.BIN4,"\u2AF7":c.REL,"\u2AF8":c.REL,"\u2AF9":c.REL,"\u2AFA":c.REL,"\u2AFB":c.BIN4,"\u2AFD":c.BIN4,"\u2AFE":c.BIN3}}});MathJax.Ajax.loadComplete(a.optableDir+"/SuppMathOperators.js")})(MathJax.ElementJax.mml);




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Latin/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Latin/Regular/Main.js
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Latin={directory:"Latin/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Latin",id:"GYREPAGELLALATIN",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],161:[454,245,278,81,197,"197 396c0 -30 -27 -58 -57 -58c-31 0 -59 28 -59 58c0 31 28 58 60 58c29 0 56 -28 56 -58zM193 -207l-75 -38h-34v25c0 22 2 54 7 95l29 326v25l28 23l10 -5l2 -40"],162:[562,101,500,61,448,"448 53l-20 -33c-51 -24 -92 -34 -145 -34c-22 0 -37 1 -62 5l-28 -92h-41l32 104c-42 22 -62 39 -84 71c-25 37 -39 89 -39 148c0 95 34 160 102 194l80 40c18 9 44 14 82 14l27 92h40l-27 -92c26 -1 53 -10 80 -26c-8 -49 -11 -84 -11 -130h-28l-9 66 c-13 14 -25 21 -50 31l-106 -353c30 -16 53 -22 85 -22c34 0 64 8 113 28zM309 419c-25 4 -32 5 -39 5c-76 0 -120 -64 -120 -173c0 -34 5 -66 14 -95c10 -32 19 -46 44 -72"],164:[531,-96,500,30,470,"470 141l-45 -45l-48 48c-38 -30 -74 -42 -127 -42c-54 0 -90 12 -127 42l-48 -48l-45 45l49 49c-30 38 -42 72 -42 123c0 52 12 88 42 122l-49 49l47 47l48 -48c37 28 77 41 125 41s87 -13 125 -41l48 48l47 -47l-49 -49c30 -34 42 -70 42 -122c0 -50 -12 -85 -42 -123z M404 314c0 83 -70 151 -156 151c-83 0 -152 -70 -152 -152c0 -84 69 -152 154 -152s154 68 154 153"],166:[726,184,606,275,331,"331 362h-56v364h56v-364zM331 -184h-56v364h56v-364"],169:[668,19,747,31,718,"718 324c0 -190 -154 -343 -344 -343s-343 153 -343 343s153 344 343 344s344 -154 344 -344zM678 324c0 168 -136 304 -304 304s-303 -136 -303 -304s135 -303 303 -303s304 135 304 303zM571 185l-19 -31c-41 -20 -86 -30 -136 -30c-142 0 -239 80 -239 198 c0 74 37 131 105 168c41 22 91 33 144 33c45 0 89 -7 141 -23c-9 -39 -11 -59 -12 -89h-26v43c0 20 -58 38 -113 38c-98 0 -162 -64 -162 -159c0 -103 73 -171 185 -171c45 0 86 11 122 33"],170:[709,-361,333,24,310,"310 426c-11 1 -22 1 -25 2c-12 1 -21 1 -24 1l-27 -1c-9 0 -17 -1 -17 -1l-6 -1l3 51l-81 -52c-14 -2 -22 -3 -32 -3c-47 0 -77 27 -77 71c0 53 39 83 126 97l64 10c-1 54 -27 77 -88 77c-28 0 -33 -3 -44 -21l-3 -5l-3 -6l-9 -19l-17 4v39l35 20c23 13 49 20 76 20 c44 0 74 -13 92 -39c10 -15 13 -28 13 -80v-102c0 -38 3 -44 24 -44h20v-18zM214 502v79c-99 -12 -134 -33 -134 -78c0 -27 22 -47 50 -47c18 0 50 13 63 26zM310 361h-286v34h286v-34"],171:[428,-71,500,50,450,"249 86l-23 -15l-176 171v12l176 174l23 -13l-119 -167zM450 86l-23 -15l-176 171v12l176 174l23 -13l-119 -167"],182:[695,150,628,39,589,"589 -150l-202 3l-202 -3v30l42 3c45 3 53 16 53 90v372c-73 5 -117 20 -166 57s-75 85 -75 140c0 90 73 157 178 153l59 -2l145 -4c55 0 97 1 168 5v-30l-32 -3c-52 -5 -63 -20 -63 -87v-601c0 -74 8 -87 53 -90l42 -3v-30zM280 382v273c-6 1 -12 1 -15 1 c-66 0 -115 -55 -115 -130c0 -74 46 -125 130 -144zM421 -120v775h-68v-775h68"],184:[10,225,333,96,304,"304 -141c0 -52 -48 -84 -124 -84c-27 0 -41 3 -84 16l14 31c33 -9 47 -11 65 -11c35 0 54 15 54 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l42 118h34l-25 -85c10 3 17 4 27 4c52 0 85 -27 85 -70"],186:[709,-355,333,10,323,"323 567c0 -84 -73 -151 -166 -151c-88 0 -147 57 -147 142c0 89 66 151 163 151c88 0 150 -59 150 -142zM263 551c0 78 -45 138 -104 138c-57 0 -89 -39 -89 -110c0 -84 42 -143 103 -143c54 0 90 46 90 115zM323 355h-313v34h313v-34"],187:[428,-71,500,50,450,"450 242l-176 -171l-23 15l119 162l-119 167l23 13l176 -174v-12zM249 242l-176 -171l-23 15l119 162l-119 167l23 13l176 -174v-12"],191:[454,245,444,49,401,"401 -97l-38 -113c-53 -26 -88 -35 -132 -35c-103 0 -182 67 -182 154c0 57 25 96 110 174c81 73 94 90 94 123c0 16 -6 29 -22 48l21 14c30 -19 44 -43 44 -73c0 -34 -16 -61 -77 -128c-59 -65 -77 -97 -77 -137c0 -64 51 -109 123 -109c45 0 76 15 87 42l20 48z M303 396c0 -30 -27 -58 -57 -58c-31 0 -59 28 -59 58c0 31 28 58 60 58c29 0 56 -28 56 -58"],192:[888,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM497 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],193:[888,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM529 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],194:[887,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM560 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],195:[872,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM558 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],196:[869,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM343 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM542 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],197:[939,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM493 839c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM455 839c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],198:[692,3,944,-10,908,"908 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-168 -3l-247 3c-23 0 -46 -1 -69 -3v23l28 16c19 11 26 32 26 84v122l-123 3l-121 -3l-64 -114c-24 -43 -28 -54 -28 -69c0 -16 18 -26 53 -29l36 -3v-30c-33 2 -65 3 -98 3l-127 -3v30l34 5c14 2 33 21 52 55l289 512 c12 21 19 39 19 47c0 7 -13 10 -54 13l-44 3v30l257 -3l226 3l123 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 22 -3 27 -27 34c-32 8 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 104 -4 158 -4c44 0 69 4 72 38l5 52h30l-3 -116l3 -111h-30l-5 59c-3 33 -28 37 -73 37 l-157 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c19 6 30 51 38 113h35zM462 283v372h-12l-208 -372h220"],199:[709,225,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54h-14l-21 -55c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l39 90c-218 24 -346 158 -346 360 c0 135 60 241 174 307c68 39 149 60 237 60c73 0 145 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-173 0 -286 -121 -286 -306c0 -197 129 -327 325 -327c77 0 145 20 207 60"],200:[888,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM410 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],201:[888,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM443 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],202:[887,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],203:[869,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM256 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM455 819 c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],204:[888,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM274 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],205:[888,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM306 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],206:[887,3,337,0,337,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM337 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],207:[869,3,337,20,319,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM120 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM319 819 c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],208:[692,3,774,14,751,"751 385c0 -107 -44 -215 -116 -286c-70 -69 -166 -102 -294 -102c-48 0 -97 3 -145 3l-139 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v251h-99v36h99v187c0 78 -5 87 -51 90l-40 3v30l206 -3c58 0 116 3 174 3c211 0 349 -121 349 -307zM644 359c0 100 -23 172 -71 220 c-53 53 -143 73 -254 73c-50 0 -85 -3 -111 -8v-262h184v-36h-184v-297c26 -6 57 -8 103 -8c113 0 173 17 233 66c66 54 100 140 100 252"],209:[872,20,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30zM581 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],210:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM507 749h-43l-156 73 c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],211:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM539 861c0 -15 -8 -22 -43 -39 l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],212:[887,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM570 752h-38l-131 84l-131 -84h-37 l134 135h68"],213:[872,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM568 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105 c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],214:[869,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM353 819c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM552 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],216:[709,20,833,30,797,"797 679l-88 -83c55 -70 78 -135 78 -226c0 -222 -169 -390 -392 -390c-59 0 -118 13 -166 36c-24 11 -41 23 -75 51l-91 -85l-33 29l94 88c-29 38 -39 55 -51 87c-18 46 -28 102 -28 156c0 221 151 367 379 367c64 0 129 -13 180 -36c24 -11 41 -21 75 -47l86 83z M680 340c0 80 -10 129 -39 191l-422 -400c59 -77 121 -109 212 -109c158 0 249 116 249 318zM616 570c-39 44 -62 61 -109 78c-34 13 -68 19 -104 19c-160 0 -251 -106 -251 -292c0 -83 12 -142 44 -208"],217:[888,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM517 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],218:[888,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM549 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],219:[887,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM580 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],220:[869,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM363 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM562 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],221:[888,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM484 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],222:[692,3,604,32,574,"574 387c0 -117 -98 -211 -220 -211c-21 0 -43 2 -58 6l-11 37c22 -6 44 -9 62 -9c71 0 127 65 127 147c0 96 -56 143 -170 143c-30 0 -52 -3 -78 -9v-371c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3 l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-27c17 -2 24 -2 46 -2c96 1 78 1 99 1c124 0 203 -60 203 -154"],223:[731,9,556,23,519,"519 163c0 -41 -16 -85 -37 -101l-58 -44c-23 -18 -51 -27 -79 -27c-32 0 -61 6 -93 20v-14l-115 3l-114 -3v30l36 3c34 3 37 9 37 72v283h-69v14l69 35v66c0 39 12 71 46 118c50 68 130 113 203 113c89 0 151 -59 151 -144c0 -57 -13 -116 -44 -196 c-30 17 -47 23 -71 23c-32 0 -53 -17 -53 -43c0 -28 23 -50 86 -82c74 -37 105 -74 105 -126zM454 110c0 47 -25 76 -93 112c-75 39 -93 60 -93 105c0 23 6 42 19 56l39 43c20 22 57 35 103 35c6 24 11 57 11 82c0 88 -50 143 -131 143c-93 0 -129 -61 -129 -220v-359 c0 -59 12 -80 46 -80h28l21 85h27v-46c27 -24 44 -32 71 -32c46 0 81 32 81 76"],224:[677,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM335 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],225:[677,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM381 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],226:[676,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM402 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],227:[645,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM411 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100 c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],228:[642,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM196 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM395 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],229:[692,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM346 592c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM308 592c0 38 -25 64 -61 64 c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],230:[469,20,758,30,732,"732 278c0 -12 -1 -20 -2 -34c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 8 -86 27 -119c28 -50 83 -78 149 -78c44 0 71 10 131 47l14 -10l-20 -34c-4 -6 -24 -18 -50 -29c-41 -18 -81 -27 -118 -27c-56 0 -110 20 -148 53c-16 15 -27 27 -44 56l-123 -96 c-10 -8 -31 -13 -55 -13c-83 0 -136 50 -136 127c0 44 14 77 41 98c30 22 113 45 197 54l56 6c-3 58 -8 82 -27 109c-18 26 -51 42 -86 42c-34 0 -79 -13 -91 -27c-7 -8 -18 -32 -25 -58l-26 6v62l98 53c22 12 43 17 71 17c65 0 107 -21 146 -71c65 54 104 71 161 71 c70 0 131 -33 163 -87c15 -26 24 -64 24 -104zM324 117v116c-81 -9 -91 -11 -134 -23c-33 -10 -47 -17 -56 -29c-11 -16 -18 -37 -18 -59c0 -48 31 -77 84 -77c47 0 80 19 124 72zM649 267c0 52 -6 78 -23 110c-22 41 -49 59 -87 59c-41 0 -81 -20 -104 -51 c-20 -28 -28 -58 -30 -115c54 -5 80 -7 127 -6"],231:[469,225,444,26,413,"413 46l-21 -32c-10 -15 -80 -33 -123 -34l-21 -55c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l38 89c-125 10 -209 101 -209 229 c0 90 37 159 109 204c60 37 114 55 162 55c41 0 76 -11 116 -35c-9 -36 -14 -77 -14 -123h-28l-7 61c-18 26 -65 45 -110 45c-90 0 -140 -60 -140 -167c0 -132 73 -218 184 -218c36 0 67 9 105 29"],232:[677,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM351 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],233:[677,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM397 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],234:[676,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM418 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],235:[642,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM212 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM411 592 c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],236:[677,3,287,11,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM235 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],237:[677,3,287,21,281,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM281 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],238:[676,3,287,-10,302,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM302 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],239:[642,3,287,-4,295,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM96 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM295 592c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],241:[645,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM456 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],242:[677,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM368 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47 c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],243:[677,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM414 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40 l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],244:[676,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM435 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167 h62"],245:[645,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM444 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105 c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],246:[642,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM229 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM428 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],248:[474,23,556,16,530,"530 449l-63 -61c38 -51 52 -92 52 -150c0 -149 -110 -258 -261 -258c-63 0 -104 15 -152 57l-62 -60l-28 23l67 64c-33 51 -46 93 -46 152c0 148 104 253 251 253c61 0 103 -15 153 -55l62 60zM426 197c0 43 -7 82 -22 130l-238 -232c34 -57 73 -82 127 -82 c80 0 133 73 133 184zM388 362c-33 50 -72 74 -123 74c-86 0 -135 -66 -135 -180c0 -45 6 -81 20 -126"],249:[677,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM390 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],250:[677,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM436 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],251:[676,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM457 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],252:[642,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM251 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM450 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50 c29 0 49 -21 49 -50"],253:[677,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM434 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],254:[726,281,601,-2,544,"544 267c0 -70 -36 -154 -79 -185l-100 -72c-21 -15 -47 -22 -82 -22c-42 0 -73 7 -118 25v-189c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v796c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-349l55 56c26 26 75 44 122 44 c112 0 202 -90 202 -202zM457 230c0 108 -59 174 -154 174c-50 0 -91 -19 -120 -56c-13 -17 -18 -28 -18 -42v-208c40 -42 78 -59 135 -59c97 0 157 74 157 191"],255:[642,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM249 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM448 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],256:[846,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM549 793h-312v53h312v-53"],257:[619,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM402 566h-312v53h312v-53"],258:[884,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM544 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],259:[671,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM387 671c-2 -44 -8 -66 -24 -93c-24 -42 -66 -65 -117 -65c-54 0 -97 25 -121 71c-13 26 -18 46 -20 87h30c3 -57 49 -98 111 -98 s108 41 111 98h30"],260:[700,250,778,15,756,"756 -193l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 61 46 119 103 158h-14l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3 c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30l-38 2c-38 1 -66 -32 -87 -65c-13 -21 -22 -44 -22 -66c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55zM493 269l-126 298l-127 -298h253"],261:[469,250,500,32,471,"471 -193l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 60 45 118 102 157l-38 -2l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32 c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30l-30 2c-34 2 -63 -22 -84 -50c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91 c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79"],262:[888,20,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54c-235 0 -393 146 -393 362c0 135 60 240 174 307c67 39 150 60 237 60c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-172 0 -286 -122 -286 -306c0 -197 130 -327 325 -327 c76 0 145 20 207 60zM530 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],263:[677,20,444,26,413,"413 46l-21 -32c-10 -15 -85 -34 -137 -34c-134 0 -229 95 -229 230c0 88 37 158 107 202c60 38 116 57 164 57c41 0 76 -11 116 -35c-9 -36 -14 -77 -14 -123h-28l-7 61c-18 25 -66 45 -110 45c-90 0 -140 -60 -140 -167c0 -132 73 -218 184 -218c36 0 68 9 105 29z M389 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],268:[887,20,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54c-235 0 -393 146 -393 362c0 135 60 240 174 307c67 39 150 60 237 60c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-172 0 -286 -122 -286 -306c0 -197 130 -327 325 -327 c76 0 145 20 207 60zM561 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],269:[676,20,444,26,413,"413 46l-21 -32c-10 -15 -85 -34 -137 -34c-134 0 -229 95 -229 230c0 88 37 158 107 202c60 38 116 57 164 57c41 0 76 -11 116 -35c-9 -36 -14 -77 -14 -123h-28l-7 61c-18 25 -66 45 -110 45c-90 0 -140 -60 -140 -167c0 -132 73 -218 184 -218c36 0 68 9 105 29z M410 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],270:[887,3,774,22,751,"751 385c0 -107 -44 -215 -116 -286c-70 -69 -166 -102 -294 -102c-48 0 -97 3 -145 3l-139 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 78 -5 87 -51 90l-40 3v30l206 -3c58 0 116 3 174 3c211 0 349 -121 349 -307zM644 359c0 100 -23 172 -71 220c-53 53 -143 73 -254 73 c-50 0 -85 -3 -111 -8v-595c26 -6 57 -8 103 -8c113 0 173 17 233 66c66 54 100 140 100 252zM509 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],271:[726,12,611,35,678,"579 -3c-30 2 -61 3 -91 3c-26 0 -51 -1 -77 -3l5 92l-111 -93c-5 -4 -28 -8 -48 -8c-65 0 -112 13 -146 42c-49 40 -76 106 -76 186c0 85 37 158 94 188l88 46c25 13 49 19 76 19c35 0 63 -8 119 -32v183c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616 c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM412 221v129c0 8 -12 21 -33 35c-35 24 -75 37 -113 37c-90 0 -144 -64 -144 -173c0 -119 63 -204 151 -204c47 0 96 31 124 78c13 23 15 33 15 98zM678 715c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],272:[692,3,774,14,751,"751 385c0 -107 -44 -215 -116 -286c-70 -69 -166 -102 -294 -102c-48 0 -97 3 -145 3l-139 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v251h-99v36h99v187c0 78 -5 87 -51 90l-40 3v30l206 -3c58 0 116 3 174 3c211 0 349 -121 349 -307zM644 359c0 100 -23 172 -71 220 c-53 53 -143 73 -254 73c-50 0 -85 -3 -111 -8v-262h184v-36h-184v-297c26 -6 57 -8 103 -8c113 0 173 17 233 66c66 54 100 140 100 252"],273:[726,12,611,35,579,"579 -3c-21 1 -41 1 -48 2c-21 1 -35 1 -43 1l-77 -3l5 92l-111 -93c-5 -4 -28 -8 -48 -8c-65 0 -112 13 -146 42c-49 40 -76 106 -76 186c0 85 37 158 94 188l88 46c25 13 49 19 76 19c35 0 63 -8 119 -32v118h-145v36h145v29c0 30 -7 41 -25 41h-56v28 c79 12 112 20 156 37l9 -8v-127h83v-36h-83v-453c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM412 221v129c0 8 -12 21 -33 35c-35 24 -75 37 -113 37c-90 0 -144 -64 -144 -173c0 -119 63 -204 151 -204c47 0 96 31 124 78c13 23 15 33 15 98"],274:[846,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM462 793h-312v53h312v-53"],275:[619,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM418 566h-312v53h312v-53"],278:[869,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM356 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],279:[642,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM312 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],280:[692,250,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164h-1c-45 -1 -90 -15 -117 -51c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 60 44 117 100 156l-47 -1l-232 3l-123 -3v30l36 3 c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59 c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35"],281:[469,250,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-2 -3 -8 -8 -17 -13c-33 -19 -63 -43 -86 -74c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7 v-55l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 53 34 104 81 142c-15 -3 -29 -4 -43 -4c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40 c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6"],282:[887,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM473 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],283:[676,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM418 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],286:[884,20,763,22,728,"728 246l-29 -10c-10 -4 -11 -6 -11 -37v-168c-136 -38 -205 -51 -276 -51c-116 0 -223 41 -293 109c-62 62 -97 151 -97 252c0 222 170 368 428 368c80 0 131 -9 242 -41c-14 -54 -20 -101 -20 -152h-31v53c0 38 -25 61 -83 80c-38 12 -82 18 -134 18 c-187 0 -295 -112 -295 -305c0 -208 126 -340 324 -340c66 0 126 14 137 33c4 7 6 19 6 43v101c0 24 -9 33 -34 35l-83 7v30l122 -3l123 3zM564 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],287:[671,283,556,32,544,"544 419l-25 -41h-92c8 -21 11 -34 11 -54c0 -53 -22 -93 -67 -126c-41 -29 -94 -48 -137 -48c-8 0 -14 1 -24 2c-4 -4 -6 -6 -12 -11c-26 -22 -34 -33 -34 -46c0 -27 24 -39 76 -39h160c70 0 118 -50 118 -122c0 -122 -119 -217 -270 -217c-127 0 -216 63 -216 154 c0 31 14 68 28 76l87 47c-48 14 -66 30 -66 58c0 15 5 28 15 43l79 61c-74 8 -120 59 -120 133c0 61 29 110 85 142c41 24 92 38 136 38c49 0 85 -12 122 -42l142 4zM354 294c0 85 -46 141 -114 141c-64 0 -101 -45 -101 -122s45 -129 112 -129c61 0 103 45 103 110z M439 -102c0 65 -39 88 -152 88c-69 0 -97 -3 -113 -10c-40 -18 -66 -58 -66 -103c0 -74 60 -125 147 -125c105 0 184 64 184 150zM417 671c-2 -44 -8 -66 -24 -93c-24 -42 -66 -65 -117 -65c-54 0 -97 25 -121 71c-13 26 -18 46 -20 87h30c3 -57 49 -98 111 -98 s108 41 111 98h30"],290:[709,271,763,22,728,"728 246l-29 -10c-10 -4 -11 -6 -11 -37v-168c-136 -38 -205 -51 -276 -51c-116 0 -223 41 -293 109c-62 62 -97 151 -97 252c0 222 170 368 428 368c80 0 131 -9 242 -41c-14 -54 -20 -101 -20 -152h-31v53c0 38 -25 61 -83 80c-38 12 -82 18 -134 18 c-187 0 -295 -112 -295 -305c0 -208 126 -340 324 -340c66 0 126 14 137 33c4 7 6 19 6 43v101c0 24 -9 33 -34 35l-83 7v30l122 -3l123 3zM457 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],291:[709,283,556,32,544,"347 700c-38 -62 -47 -96 -53 -160c-42 -12 -49 -15 -79 -25l-10 11c27 70 48 103 95 164l35 19zM544 419l-25 -41h-92c8 -21 11 -34 11 -54c0 -53 -22 -93 -67 -126c-41 -29 -94 -48 -137 -48c-8 0 -14 1 -24 2c-4 -4 -6 -6 -12 -11c-26 -22 -34 -33 -34 -46 c0 -27 24 -39 76 -39h160c70 0 118 -50 118 -122c0 -122 -119 -217 -270 -217c-127 0 -216 63 -216 154c0 31 14 68 28 76l87 47c-48 14 -66 30 -66 58c0 15 5 28 15 43l79 61c-74 8 -120 59 -120 133c0 61 29 110 85 142c41 24 92 38 136 38c49 0 85 -12 122 -42l142 4z M354 294c0 85 -46 141 -114 141c-64 0 -101 -45 -101 -122s45 -129 112 -129c61 0 103 45 103 110zM439 -102c0 65 -39 88 -152 88c-69 0 -97 -3 -113 -10c-40 -18 -66 -58 -66 -103c0 -74 60 -125 147 -125c105 0 184 64 184 150"],296:[872,3,337,5,335,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM335 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],297:[645,3,287,-19,311,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM311 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29 c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],298:[846,3,337,14,326,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM326 793h-312v53h312v-53"],299:[619,3,287,-10,302,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM302 566h-312v53h312v-53"],302:[692,250,337,22,315,"315 -3l-44 2c-40 1 -69 -31 -91 -65c-13 -21 -22 -44 -22 -66c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 61 46 119 103 158h-24l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30 l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],303:[642,250,291,21,271,"271 -3l-44 2c-33 1 -60 -23 -80 -50c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 61 46 119 103 158h-2l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28 c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM175 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],304:[869,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM219 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],306:[692,195,724,40,684,"333 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM684 662l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-452c0 -121 -13 -171 -62 -231 c-39 -49 -102 -85 -136 -81l-24 3l-5 76l11 6c23 -14 43 -20 67 -20c40 0 54 29 54 113v586c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30"],307:[642,283,509,40,477,"290 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM215 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM469 -19c0 -79 -18 -143 -53 -189 c-38 -50 -76 -71 -134 -75l-12 38c9 -2 22 -3 30 -3c58 0 85 75 85 241v334c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-484zM477 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],310:[692,271,726,22,719,"719 -3c-22 2 -43 3 -65 3c-27 0 -53 -1 -80 -3l-348 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-214l278 271c16 16 29 33 29 39v27 c30 -2 59 -3 89 -3c27 0 53 1 80 3v-30l-42 -2c-26 -1 -51 -14 -78 -38l-266 -240l330 -312c31 -29 47 -40 62 -41l21 -2v-30zM416 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],311:[726,271,556,21,549,"549 17l-96 -29l-265 252v-138c0 -63 3 -70 37 -72l44 -3v-30l-122 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-457l73 59c39 31 86 75 150 139h100v-30c-34 0 -61 -11 -108 -47l-129 -101c17 -20 28 -33 64 -68 l126 -125c32 -31 61 -48 85 -48v-23zM314 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],313:[888,3,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-522c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65 l12 50h32zM306 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],314:[922,3,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM270 895c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],315:[692,271,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-522c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65 l12 50h32zM350 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],316:[726,271,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM191 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],317:[692,3,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-522c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65 l12 50h32zM497 681c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],318:[726,3,291,21,370,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM370 715c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],321:[692,3,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v219l-50 -41l-21 29l71 58v209c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-141l141 117l20 -29l-161 -134v-335 c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65l12 50h32"],322:[726,3,291,0,296,"296 522l-108 -89v-331c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v271l-83 -68l-21 29l104 85v201c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-239l88 72"],323:[888,20,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30zM552 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],324:[677,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM426 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],325:[692,271,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30zM460 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],326:[469,271,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM336 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],327:[887,20,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30zM583 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],328:[676,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM447 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],330:[692,187,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -106 -65 -204 -164 -204c-65 0 -129 22 -180 62l44 44c34 -40 84 -62 136 -62c59 0 77 71 77 139l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30 l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30"],331:[469,167,582,6,494,"494 102c0 -138 -77 -269 -203 -269v34c110 0 119 144 119 272v142c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66 c21 18 42 25 79 25c112 0 167 -57 167 -174v-193"],332:[846,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM559 793h-312v53h312v-53"],333:[619,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM435 566h-312v53h312v-53"],336:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM666 861c0 -15 -8 -22 -43 -39 l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM506 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],337:[683,20,546,32,526,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM376 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40 l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33zM526 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33"],338:[709,20,998,22,962,"962 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-160 -3l-107 1c-117 1 -226 -19 -288 -18c-219 0 -369 143 -369 360c0 220 153 369 377 369c58 0 172 -20 189 -20l237 3l121 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 28 -27 34c-31 8 -89 14 -141 14c-65 0 -82 -1 -113 -8 v-267c48 -3 86 -4 151 -4c43 0 68 4 71 38l5 52h30l-3 -116l3 -111h-30l-5 58c-3 34 -28 38 -71 38h-54c-43 0 -71 -1 -97 -3v-280c29 -6 48 -8 97 -8c84 0 158 5 177 12c13 5 27 35 34 79l5 34h35zM519 139v399c0 38 -1 56 -5 83c-34 30 -76 44 -133 44 c-163 0 -259 -110 -259 -295c0 -203 109 -346 263 -346c46 0 104 14 129 32c4 27 5 45 5 83"],339:[469,20,827,32,800,"800 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -50 82 -78 148 -78c44 0 71 10 131 47l14 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -18 -50 -29c-41 -17 -80 -27 -115 -27c-68 0 -114 24 -172 87c-61 -64 -108 -87 -177 -87 c-132 0 -226 104 -226 250c0 143 96 239 240 239c71 0 116 -20 173 -76c65 58 104 76 166 76c115 0 189 -74 189 -190zM403 203c0 144 -57 233 -150 233c-85 0 -128 -59 -128 -176c0 -146 63 -247 154 -247c79 0 124 69 124 190zM717 267c0 52 -6 78 -23 110 c-22 41 -49 59 -86 59c-42 0 -83 -20 -105 -51c-21 -29 -28 -58 -30 -115c54 -5 80 -7 127 -6"],340:[888,3,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-184 247c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90 l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l227 -296c13 -17 29 -23 61 -26v-30zM452 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],341:[677,3,395,21,374,"374 458l-9 -120h-21c-16 32 -37 46 -67 46c-49 0 -89 -50 -89 -110v-172c0 -66 2 -69 47 -72l52 -3v-30l-143 3l-123 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-103l56 66c21 25 53 41 83 41c18 0 36 -4 47 -11zM323 643 c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],342:[692,271,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-184 247c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90 l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l227 -296c13 -17 29 -23 61 -26v-30zM360 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],343:[469,271,395,21,374,"374 458l-9 -120h-21c-16 32 -37 46 -67 46c-49 0 -89 -50 -89 -110v-172c0 -66 2 -69 47 -72l52 -3v-30l-143 3l-123 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-103l56 66c21 25 53 41 83 41c18 0 36 -4 47 -11zM199 -88 c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],344:[887,3,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-184 247c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90 l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l227 -296c13 -17 29 -23 61 -26v-30zM483 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],345:[676,3,395,21,374,"374 458l-9 -120h-21c-16 32 -37 46 -67 46c-49 0 -89 -50 -89 -110v-172c0 -66 2 -69 47 -72l52 -3v-30l-143 3l-123 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-103l56 66c21 25 53 41 83 41c18 0 36 -4 47 -11zM344 676 l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],346:[888,20,525,24,503,"503 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106zM379 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113 c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],347:[677,20,424,30,391,"391 148c0 -98 -93 -168 -224 -168c-46 0 -85 7 -137 24c8 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 38 -19 59 -64 69c-68 15 -121 31 -148 43c-46 21 -68 55 -68 103c0 90 71 145 187 145c41 0 77 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23 c0 47 -51 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78c0 -46 27 -66 109 -82c88 -17 121 -28 147 -54c20 -20 28 -43 28 -74zM331 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],350:[709,225,525,24,503,"503 230c0 -124 -92 -218 -227 -243l-24 -62c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l38 90c-12 -2 -24 -2 -36 -2 c-59 0 -116 12 -173 38c6 44 7 76 7 153h32l8 -67c5 -42 83 -80 162 -80c105 0 180 65 180 155c0 38 -13 68 -39 89c-27 23 -61 34 -137 44c-99 14 -145 30 -178 62c-28 26 -41 61 -41 110c0 131 108 225 257 225c56 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -89 -14 -141h-32l-6 57 c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -63 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c114 -15 156 -29 191 -62c27 -27 39 -58 39 -105"],351:[469,225,424,30,391,"391 148c0 -84 -66 -146 -166 -163l-23 -60c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l38 89c-7 -1 -15 -1 -22 -1c-46 0 -84 7 -137 24 c9 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 39 -19 59 -64 69c-70 16 -123 32 -149 44c-46 22 -67 54 -67 102c0 90 71 145 187 145c42 0 76 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23c0 47 -50 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78 c0 -46 27 -66 109 -82c90 -17 122 -29 148 -55c19 -19 27 -42 27 -73"],352:[887,20,525,24,503,"503 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106zM410 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],353:[676,20,424,30,391,"391 148c0 -98 -93 -168 -224 -168c-46 0 -85 7 -137 24c8 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 38 -19 59 -64 69c-68 15 -121 31 -148 43c-46 21 -68 55 -68 103c0 90 71 145 187 145c41 0 77 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23 c0 47 -51 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78c0 -46 27 -66 109 -82c88 -17 121 -28 147 -54c20 -20 28 -43 28 -74zM352 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],354:[692,225,613,18,595,"595 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-121 3l-30 -75c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11 c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l47 108l-138 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l68 -1l135 -2h158l83 1"],355:[621,225,326,22,319,"319 436l-9 -54h-128v-262c0 -49 16 -69 55 -69c20 0 33 4 59 19l13 -17l-48 -53c-5 -5 -20 -9 -37 -11l-24 -64c10 3 16 4 26 4c53 0 86 -27 86 -70c0 -52 -47 -84 -124 -84c-28 0 -40 2 -84 16l14 31c32 -9 47 -11 66 -11c34 0 53 15 53 43c0 23 -16 39 -40 39 c-13 0 -22 -2 -41 -7l-7 6l41 97c-64 4 -92 37 -92 105v288l-76 -4v21l78 35v70c0 30 -1 49 -4 79c31 10 61 23 85 38l12 -11c-8 -64 -11 -100 -11 -142v-38"],356:[887,3,613,18,595,"595 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l203 -3h158z M475 887l-134 -135h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],357:[663,12,326,22,355,"319 436l-9 -54h-128v-262c0 -49 16 -69 55 -69c19 0 34 5 59 19l13 -17l-48 -53c-6 -7 -30 -12 -53 -12c-77 0 -110 32 -110 106v288l-76 -4v21l78 35v70c0 30 -1 49 -4 79c31 10 61 23 85 38l12 -11c-8 -64 -11 -100 -11 -142v-38zM355 652c-27 -70 -48 -103 -95 -164 l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],360:[872,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM578 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],361:[645,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM466 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30 c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],362:[846,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM569 793h-312v53h312v-53"],363:[619,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM457 566h-312v53h312v-53"],366:[939,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM513 839c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM475 839c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],367:[692,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM401 592c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM363 592c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63 c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],368:[888,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM676 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM516 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],369:[683,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM398 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33zM548 650c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148 c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33"],370:[692,250,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-27 -28 -63 -46 -109 -57c-35 -7 -76 -17 -94 -41c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c30 0 58 15 65 42l8 31l26 -7v-55l-37 -32c-24 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92 c0 51 32 100 77 138c-94 2 -162 23 -200 62s-56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30"],371:[469,250,603,18,581,"581 -193l-37 -32c-25 -21 -58 -25 -91 -25c-59 0 -88 49 -88 92c0 60 45 119 102 158l-52 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295 c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-33 2c-34 1 -61 -23 -81 -50c-19 -25 -33 -53 -33 -81c0 -50 23 -72 48 -72c29 0 58 15 65 42 l8 31l26 -7v-55"],376:[869,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM298 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM497 819c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],377:[888,3,667,15,638,"638 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34zM461 861 c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],378:[677,3,500,16,466,"466 139l-6 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-276 3l-153 -3l-6 20l260 317c28 34 44 57 65 90h-143c-74 0 -92 -5 -96 -26l-12 -68h-30c6 69 7 81 9 132l248 -3l138 3v-30l-314 -397h135c96 0 138 7 142 25l18 79h30zM372 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138 c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],379:[869,3,667,15,638,"638 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34zM374 819 c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],380:[642,3,500,16,466,"466 139l-6 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-276 3l-153 -3l-6 20l260 317c28 34 44 57 65 90h-143c-74 0 -92 -5 -96 -26l-12 -68h-30c6 69 7 81 9 132l248 -3l138 3v-30l-314 -397h135c96 0 138 7 142 25l18 79h30zM287 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],381:[887,3,667,15,638,"638 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34zM492 887l-134 -135 h-68l-135 135h38l131 -84l131 84h37"],382:[676,3,500,16,466,"466 139l-6 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-276 3l-153 -3l-6 20l260 317c28 34 44 57 65 90h-143c-74 0 -92 -5 -96 -26l-12 -68h-30c6 69 7 81 9 132l248 -3l138 3v-30l-314 -397h135c96 0 138 7 142 25l18 79h30zM393 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],383:[728,3,333,23,341,"341 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -28 -70 -143v-417c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c22 25 57 42 89 42c13 0 25 -3 46 -11v-77"],402:[706,262,500,0,473,"473 706c-8 -29 -11 -51 -14 -92l-10 -8c-3 2 -4 2 -8 6c-15 13 -26 18 -41 18c-30 0 -43 -17 -53 -72l-27 -150l105 4c-5 -29 -7 -39 -9 -54c-34 3 -60 5 -105 6l-72 -348c-38 -183 -119 -277 -239 -278c8 35 11 57 15 89l11 7c14 -14 28 -20 46 -20c37 0 53 30 73 134 l80 416l-108 -5l10 53l107 -4c42 194 121 293 239 298"],416:[781,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315"],417:[532,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187"],431:[781,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19"],432:[532,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19"],536:[709,271,525,24,503,"503 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106zM287 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9 c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],537:[469,271,424,30,391,"391 148c0 -98 -93 -168 -224 -168c-46 0 -85 7 -137 24c8 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 38 -19 59 -64 69c-68 15 -121 31 -148 43c-46 21 -68 55 -68 103c0 90 71 145 187 145c41 0 77 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23 c0 47 -51 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78c0 -46 27 -66 109 -82c88 -17 121 -28 147 -54c20 -20 28 -43 28 -74zM241 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],538:[692,271,613,18,595,"595 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l203 -3h158z M352 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],539:[621,271,326,22,319,"319 436l-9 -54h-128v-262c0 -49 16 -69 55 -69c19 0 34 5 59 19l13 -17l-48 -53c-6 -7 -30 -12 -53 -12c-77 0 -110 32 -110 106v288l-76 -4v21l78 35v70c0 30 -1 49 -4 79c31 10 61 23 85 38l12 -11c-8 -64 -11 -100 -11 -142v-38zM208 -88c-27 -70 -48 -103 -95 -164 l-35 -19l-12 9c38 62 47 96 53 160c42 12 49 15 79 25"],7840:[700,193,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM439 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7841:[469,193,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM296 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7842:[946,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM479 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7843:[703,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM333 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47 c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7844:[1046,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM510 1019c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM561 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7845:[803,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM364 776c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM415 509h-38l-131 84l-131 -84h-37 l134 135h68"],7846:[1046,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM517 907h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM561 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7847:[803,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM371 664h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM415 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7848:[1088,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM561 1029c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM561 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7849:[845,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM415 786c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47 c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM415 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7850:[1022,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM558 1022c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29z M561 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7851:[779,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM412 779c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100 c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM415 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7852:[887,193,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM560 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68zM439 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7853:[676,193,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM402 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62zM296 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50 c29 0 49 -21 49 -50"],7854:[1043,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM550 1016c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM545 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7855:[800,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM404 773c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM399 641c-6 -84 -65 -129 -153 -129 s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7856:[1043,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM477 904h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM545 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7857:[800,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM331 661h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM399 641c-6 -84 -65 -129 -153 -129 s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7858:[1045,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM480 986c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM545 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7859:[802,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM334 743c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47 c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM399 641c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7860:[1015,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM558 1015c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29z M545 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7861:[772,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM412 772c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100 c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM399 641c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33"],7862:[884,193,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM544 884c-6 -84 -65 -129 -153 -129s-147 45 -152 129h32c4 -47 53 -80 120 -80c68 0 117 33 120 80h33zM439 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7863:[671,193,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79zM387 671c-2 -44 -8 -66 -24 -93c-24 -42 -66 -65 -117 -65c-54 0 -97 25 -121 71c-13 26 -18 46 -20 87h30c3 -57 49 -98 111 -98 s108 41 111 98h30zM296 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7864:[692,193,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM356 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7865:[469,193,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM312 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7866:[946,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM393 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7867:[703,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM349 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7868:[872,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM471 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7869:[645,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM427 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7870:[1046,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM423 1019c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27z M474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7871:[803,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM380 776c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27z M431 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7872:[1046,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM430 907h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM474 752h-38l-131 84 l-131 -84h-37l134 135h68"],7873:[803,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM387 664h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM431 509h-38l-131 84 l-131 -84h-37l134 135h68"],7874:[1088,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM474 1029c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7875:[845,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM431 786c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM431 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7876:[1022,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM471 1022c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7877:[779,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM428 779c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM431 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7878:[887,193,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35zM474 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68zM356 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7879:[676,193,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6zM418 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62zM312 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7880:[946,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM256 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7881:[703,3,287,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM233 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47 c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7882:[692,193,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30zM219 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7883:[642,193,287,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM196 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM196 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7884:[709,193,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM452 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50 s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7885:[469,193,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM329 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50 s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7886:[946,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM489 887c0 -21 -20 -42 -51 -62 c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7887:[703,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM366 644c0 -21 -20 -42 -51 -62 c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7888:[1046,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM520 1019c0 -15 -8 -22 -43 -39 l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM571 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7889:[803,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM397 776c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43 l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27zM448 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7890:[1046,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM527 907h-43l-156 73 c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM571 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7891:[803,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM404 664h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39 s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26zM448 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7892:[1088,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM571 1029c0 -21 -20 -42 -51 -62 c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM571 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7893:[845,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM448 786c0 -21 -20 -42 -51 -62 c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59zM448 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7894:[1022,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM568 1022c-4 -58 -52 -105 -109 -105 c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM571 752h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7895:[779,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM445 779c-4 -58 -52 -105 -109 -105 c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29zM448 509h-38l-131 84l-131 -84h-37l134 135h68"],7896:[887,193,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM570 752h-38l-131 84l-131 -84h-37 l134 135h68zM452 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7897:[676,193,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM435 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167 h62zM329 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7898:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM539 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],7899:[677,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM408 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],7900:[888,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM507 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],7901:[677,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM362 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],7902:[946,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM489 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21 l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7903:[703,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM360 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7904:[872,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM568 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50 h29"],7905:[645,20,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM438 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7906:[781,193,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c88 0 164 -21 222 -60c31 20 37 49 37 85c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19l11 -7c-8 -27 -40 -110 -99 -151c68 -59 106 -147 106 -256zM657 337c0 208 -101 330 -272 330 c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315zM452 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7907:[532,193,546,32,567,"567 525c-8 -27 -39 -107 -96 -149c27 -38 43 -85 43 -139c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c66 0 123 -23 164 -62c23 20 28 46 28 78c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM421 200c0 136 -68 236 -160 236 c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187zM323 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7908:[692,193,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM462 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7909:[469,193,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM351 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7910:[946,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30zM499 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7 l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7911:[703,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30zM388 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37 c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7912:[888,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM549 861c0 -15 -8 -22 -43 -39l-156 -73h-43l149 113c23 17 43 25 60 26c18 0 33 -12 33 -27"],7913:[677,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM437 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],7914:[888,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM517 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],7915:[677,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM390 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],7916:[946,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM499 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37 c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7917:[703,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM389 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12 c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7918:[872,20,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM578 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30 c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7919:[645,12,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM467 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26 c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7920:[781,193,778,12,801,"801 774c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-325c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30h141v-45c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM462 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7921:[532,193,640,18,640,"640 525c-9 -32 -54 -145 -137 -169v-254c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30l-83 3l-83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91 c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-67c34 20 41 50 41 87c0 9 -1 18 -1 28c45 9 54 12 86 19zM352 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7922:[888,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM452 749h-43l-156 73c-35 17 -43 24 -43 39s15 27 33 27c17 -1 37 -9 60 -26"],7923:[677,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM388 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],7924:[705,193,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM397 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7925:[459,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM467 -143c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],7926:[946,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM434 887c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14 c51 0 88 -26 88 -59"],7927:[703,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM386 644c0 -21 -20 -42 -51 -62c-32 -22 -38 -24 -38 -31c0 0 5 -6 17 -17l-25 -12c-8 3 -27 20 -27 33c0 14 7 24 35 47c25 19 32 27 32 37c0 13 -19 24 -45 24 c-16 0 -27 -4 -30 -9l-12 -21l-31 7l24 49c28 9 45 14 63 14c51 0 88 -26 88 -59"],7928:[872,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15zM513 872c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],7929:[645,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28zM464 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15 c28 0 44 13 59 50h29"],64256:[728,3,623,23,631,"631 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85l131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283h-206v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22 l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85h206v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77"],64257:[728,3,605,23,587,"341 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -28 -70 -143v-85c44 0 87 1 131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c22 25 57 42 89 42c13 0 25 -3 46 -11 v-77zM587 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v223c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c59 7 112 21 156 43l9 -7v-360c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM517 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],64258:[728,3,608,23,590,"590 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v504c0 36 -9 55 -25 55h-42v-21l-22 -6c-30 21 -48 28 -75 28c-56 0 -69 -28 -69 -143v-85c44 0 87 1 131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l52 -3v-30l-130 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22 l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c10 0 19 -1 40 -6c9 -2 11 -3 22 -5v-28c67 14 100 22 142 37l9 -10v-614c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30"],64259:[728,3,897,23,876,"806 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM876 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v223c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c59 7 112 21 156 43l9 -7v-360c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM630 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28 c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85l121 4l-7 -53h-114v-283c0 -63 3 -70 37 -72l52 -3v-30l-130 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283h-205v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66 c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85h205v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77"],64260:[728,3,900,23,880,"880 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v504c0 36 -9 55 -25 55h-42v-21l-22 -6c-30 21 -48 28 -75 28c-56 0 -69 -28 -69 -143v-85l131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l52 -3v-30l-130 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283h-206v-283 c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c23 26 57 42 88 42c15 0 27 -3 47 -11v-77l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -27 -70 -143v-85h206v42c0 66 13 111 42 144l58 66 c23 26 57 42 88 42c10 0 19 -1 40 -6c9 -2 11 -3 22 -5v-28c67 14 100 22 142 37l9 -10v-614c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Latin/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Main={directory:"Main/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Main",id:"GYREPAGELLAMAIN",32:[0,0,250,0,0,""],33:[694,5,278,81,197,"197 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58zM194 669c0 -22 -2 -54 -7 -95l-29 -326v-25l-28 -23l-10 5l-2 40l-33 411l75 38h34v-25"],34:[709,-469,371,52,318,"137 665l-32 -196h-20l-33 196v5c0 19 22 39 43 39s42 -20 42 -38v-6zM318 665l-32 -196h-20l-33 196v5c0 19 22 39 43 39s42 -20 42 -38v-6"],35:[684,0,500,4,495,"495 419h-105l-20 -139h100v-56h-109l-31 -224h-58l31 224h-134l-33 -224h-58l33 224h-107v56h116l21 139h-110v56h118l31 209h58l-31 -209h133l30 209h58l-30 -209h97v-56zM332 419h-133l-21 -139h134"],36:[731,116,500,30,471,"471 207c0 -75 -34 -139 -97 -180c-33 -22 -59 -32 -114 -43l4 -100h-45c2 21 2 34 4 98c-62 1 -128 16 -193 42c6 39 9 69 12 148h32v-64c0 -24 2 -29 14 -41c28 -27 70 -42 135 -49v279c-79 9 -114 19 -143 41c-34 25 -50 64 -50 120c0 74 31 134 88 171 c30 20 54 28 105 37l-4 65h45c-2 -19 -3 -31 -4 -62c80 -6 119 -16 166 -43c-9 -33 -13 -72 -13 -126h-32v42c0 37 -4 49 -23 62c-25 16 -52 25 -98 29v-260c87 -9 125 -20 157 -43c36 -26 54 -66 54 -123zM392 173c0 73 -34 104 -132 119v-274c80 14 132 74 132 155z M223 379v251c-36 -4 -52 -10 -72 -26c-30 -24 -46 -63 -46 -110c0 -73 32 -104 118 -115"],37:[709,20,840,39,802,"355 535c0 -96 -69 -167 -162 -167c-89 0 -154 65 -154 154c0 97 69 167 164 167c87 0 152 -66 152 -154zM283 533c0 82 -32 133 -83 133c-55 0 -89 -54 -89 -140s30 -135 83 -135c54 0 89 56 89 142zM802 167c0 -96 -69 -167 -162 -167c-89 0 -154 65 -154 154 c0 97 69 167 164 167c87 0 152 -66 152 -154zM730 165c0 82 -32 133 -83 133c-55 0 -89 -54 -89 -140s30 -135 83 -135c54 0 89 56 89 142zM616 709l-366 -729h-40l366 729h40"],38:[689,20,778,43,753,"753 49l-87 -63c-6 -4 -16 -6 -34 -6c-48 0 -123 32 -181 77c-71 -55 -129 -77 -202 -77c-119 0 -206 80 -206 192c0 50 18 96 53 137c26 29 48 47 102 78c-21 53 -30 92 -30 133s9 73 24 86l68 60c18 16 39 23 66 23c62 0 98 -33 98 -90c0 -46 -20 -89 -64 -136 c-20 -20 -38 -35 -80 -66c56 -91 115 -165 204 -256c36 48 48 77 48 113c0 41 -12 76 -27 80c-12 3 -28 5 -87 10l33 45l97 -2c76 0 194 7 194 7c-9 -29 -12 -47 -12 -72c-39 6 -69 9 -140 12c4 -15 5 -24 5 -39c0 -63 -22 -111 -81 -177c85 -49 123 -63 172 -63 c17 0 31 5 61 19zM420 82c-113 126 -162 189 -207 270c-61 -48 -83 -85 -83 -143c0 -93 77 -173 166 -173c40 0 77 14 124 46zM357 569c0 38 -25 67 -58 67c-40 0 -61 -28 -61 -79c0 -35 7 -70 26 -126c54 38 93 92 93 138"],39:[709,-469,208,61,146,"146 665l-32 -196h-20l-33 196v5c0 19 22 39 43 39s42 -20 42 -38v-6"],40:[664,164,424,120,344,"344 636c-111 -112 -164 -237 -164 -353v-66c0 -116 53 -241 164 -353c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-123 123 -196 254 -196 381v66c0 127 73 258 196 381c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],41:[664,164,424,80,304,"304 217c0 -127 -73 -258 -196 -381c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c111 112 164 237 164 353v66c0 116 -53 241 -164 353c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c123 -123 196 -254 196 -381v-66"],42:[702,-359,390,32,358,"358 498l-10 -8l-136 23l64 -122l-5 -12l-61 -20l-11 7l-20 136l-96 -98l-13 1l-38 52l3 12l123 61l-123 62l-3 12l38 52l13 1l96 -98l20 136l11 7l61 -20l5 -12l-64 -122l136 23l10 -9v-64"],43:[550,50,760,80,680,"680 220h-270v-270c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v270h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v270c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-270h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],44:[123,155,250,16,218,"218 109c-28 -77 -66 -140 -147 -245l-41 -19l-14 11c58 96 83 161 90 237c53 15 71 21 98 30"],45:[287,-215,333,17,312,"312 282l-30 -67h-260l-5 5l27 67h263"],46:[111,5,250,67,183,"183 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58"],47:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],48:[689,20,500,29,465,"465 366c0 -256 -76 -386 -227 -386c-62 0 -118 28 -153 77s-56 150 -56 267c0 242 79 365 234 365c137 0 202 -104 202 -323zM381 316c0 240 -39 338 -136 338c-95 0 -132 -83 -132 -294c0 -244 41 -345 138 -345c92 0 130 88 130 301"],49:[694,3,500,60,418,"418 -3l-157 3l-165 -3v30l56 3c54 3 65 14 65 66v485c0 24 -2 33 -8 33l-3 -1l-129 -58h-10l-7 43c91 32 162 62 227 96l14 -5v-593c0 -52 10 -63 65 -66l52 -3v-30"],50:[689,3,500,16,468,"468 -3l-229 3l-223 -3v26l170 181c113 120 155 194 155 269c0 85 -55 139 -141 139c-67 0 -103 -25 -119 -83l-13 -46h-29l17 136c49 50 98 70 170 70c127 0 205 -71 205 -186c0 -75 -30 -130 -127 -233l-182 -193l346 10c-2 -22 -2 -32 -2 -45c0 -14 0 -24 2 -45"],51:[689,20,500,15,462,"462 224c0 -47 -17 -91 -51 -132c-55 -67 -147 -112 -227 -112c-37 0 -81 8 -134 26c-6 50 -14 86 -35 147l27 10c19 -54 32 -77 56 -99c30 -28 71 -43 117 -43c93 0 154 67 154 169c0 91 -48 144 -131 144c-27 0 -46 -5 -84 -22l-7 6l12 53s39 -3 47 -3 c71 0 130 63 130 138c0 63 -53 116 -118 116c-52 0 -115 -34 -126 -68l-18 -56h-31l29 124c48 48 93 67 161 67c111 0 185 -59 185 -148c0 -59 -30 -105 -110 -167c50 -9 73 -17 98 -35c36 -25 56 -67 56 -115"],52:[694,3,500,2,472,"472 -3l-153 3l-161 -3v30l62 3c49 2 60 16 60 76v75h-267l-11 23l283 463l74 27l12 -5c-5 -41 -7 -127 -7 -305v-139h27c32 0 81 3 81 3v-71c-28 3 -49 4 -108 4v-75c0 -60 11 -73 60 -76l48 -3v-30zM280 245v352l-215 -352h215"],53:[689,20,500,13,459,"459 253c0 -74 -32 -142 -93 -196c-55 -48 -126 -77 -193 -77c-43 0 -83 9 -111 24c-14 44 -26 76 -49 133l24 14l46 -82c14 -26 64 -44 118 -44c109 0 173 65 173 176c0 108 -60 176 -156 176c-49 0 -76 -14 -123 -61l-20 6c3 44 6 137 6 225l-2 137l5 5s106 -5 174 -5 s174 5 174 5l5 -5c-2 -18 -2 -24 -2 -40c0 -15 0 -21 2 -39l-5 -5l-305 5l-9 -209c62 37 98 50 146 50c114 0 195 -80 195 -193"],54:[689,20,500,32,468,"468 219c0 -136 -97 -239 -227 -239c-129 0 -209 102 -209 267c0 137 56 259 159 346c51 44 92 64 188 96l37 -17v-8c-180 -54 -264 -152 -285 -333c66 54 103 78 162 78c106 0 175 -75 175 -190zM382 184c0 99 -51 165 -127 165c-48 0 -95 -24 -117 -58 c-11 -17 -15 -36 -15 -71c0 -134 46 -207 131 -207c77 0 128 67 128 171"],55:[689,3,500,44,497,"497 659l-183 -329c-89 -159 -115 -224 -157 -333c0 0 -28 3 -46 3s-46 -3 -46 -3l-9 13l244 392c38 61 69 119 109 201h-267c-46 0 -53 -8 -61 -70l-7 -56h-30s3 62 3 102c0 41 -3 105 -3 105l10 5c97 -4 114 -5 219 -5c107 0 116 1 224 5v-30"],56:[689,20,500,30,464,"464 206c0 -124 -108 -226 -238 -226c-113 0 -196 76 -196 179c0 52 20 97 58 135c22 21 39 32 80 51c-88 57 -115 95 -115 163c0 105 87 181 206 181c106 0 177 -58 177 -144c0 -60 -32 -102 -123 -164c114 -52 151 -95 151 -175zM385 164c0 54 -38 103 -101 131l-80 36 c-74 -45 -103 -91 -103 -164c0 -93 55 -153 140 -153c81 0 144 66 144 150zM368 534c0 73 -48 121 -121 121c-71 0 -119 -45 -119 -111c0 -50 32 -90 95 -121l55 -27c65 42 90 81 90 138"],57:[689,20,500,20,457,"457 417c0 -134 -51 -249 -148 -332c-54 -46 -102 -69 -213 -105l-34 17v8c181 44 290 167 298 335l-70 -58c-18 -15 -57 -26 -91 -26c-104 0 -179 84 -179 199c0 134 96 234 224 234c132 0 213 -103 213 -272zM370 471c0 45 -12 94 -30 126c-22 40 -55 59 -100 59 c-82 0 -134 -63 -134 -164c0 -104 54 -175 134 -175c77 0 130 62 130 154"],58:[456,5,250,66,182,"182 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58zM182 397c0 -30 -28 -57 -60 -57c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -59"],59:[456,153,250,16,218,"218 111c-28 -77 -66 -140 -147 -245l-41 -19l-14 11c58 96 83 161 90 237c53 15 71 21 98 30zM209 397c0 -30 -28 -57 -60 -57c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -59"],60:[563,63,767,80,687,"687 -63l-607 283c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l607 283c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-529 -247l529 -247c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33"],61:[390,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],62:[563,63,767,80,687,"687 220l-607 -283c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l529 247l-529 247c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l607 -283c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],63:[694,5,444,43,395,"395 540c0 -57 -25 -96 -110 -174c-81 -73 -94 -90 -94 -123c0 -16 6 -29 22 -48l-21 -14c-30 19 -44 43 -44 73c0 34 16 61 77 128c59 65 77 97 77 137c0 64 -51 109 -123 109c-45 0 -76 -15 -87 -42l-20 -48l-29 8l38 113c53 26 88 35 132 35c103 0 182 -67 182 -154z M257 53c0 -31 -28 -58 -60 -58c-29 0 -56 28 -56 58s27 58 57 58c31 0 59 -28 59 -58"],64:[694,20,747,24,724,"724 409c0 -137 -117 -275 -233 -275c-44 0 -71 30 -76 84c-50 -63 -76 -79 -123 -79c-74 0 -133 62 -133 141c0 119 104 229 217 229c48 0 76 -25 88 -80l18 70h88l-77 -279c-8 -30 -2 -57 21 -57c75 0 157 127 157 242c0 137 -117 239 -274 239 c-182 0 -318 -131 -318 -307s137 -307 322 -307c45 0 84 8 122 25c56 25 87 51 135 116h61c-31 -51 -47 -71 -79 -99c-69 -61 -153 -92 -246 -92c-208 0 -370 154 -370 351c0 204 161 363 369 363c186 0 331 -125 331 -285zM445 410c0 41 -21 72 -52 72 c-29 0 -61 -19 -88 -58c-32 -47 -57 -121 -57 -170c0 -53 24 -88 60 -88c33 0 63 23 88 68c28 49 49 125 49 176"],65:[700,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253"],66:[692,3,611,26,576,"576 228c0 -70 -35 -138 -94 -180c-45 -33 -110 -51 -184 -51c-41 0 -83 3 -124 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v23l26 10c14 5 22 28 22 65v474c0 79 -4 86 -51 90l-36 3v30l158 -3c60 0 119 3 179 3c121 0 179 -48 179 -136c0 -52 -25 -95 -73 -128c-28 -19 -51 -28 -100 -38 c77 -6 111 -15 149 -43c38 -27 58 -68 58 -119zM473 208c0 107 -63 156 -198 156c-19 0 -28 0 -67 -2v-315c25 -6 48 -8 77 -8c119 0 188 63 188 169zM443 533c0 83 -47 119 -154 119c-32 0 -55 -2 -81 -8v-243c31 -2 44 -2 61 -2c114 0 174 47 174 134"],67:[709,20,709,22,670,"670 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54c-235 0 -393 146 -393 362c0 135 60 240 174 307c67 39 150 60 237 60c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-172 0 -286 -122 -286 -306c0 -197 130 -327 325 -327 c76 0 145 20 207 60"],68:[692,3,774,22,751,"751 385c0 -107 -44 -215 -116 -286c-70 -69 -166 -102 -294 -102c-48 0 -97 3 -145 3l-139 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 78 -5 87 -51 90l-40 3v30l206 -3c58 0 116 3 174 3c211 0 349 -121 349 -307zM644 359c0 100 -23 172 -71 220c-53 53 -143 73 -254 73 c-50 0 -85 -3 -111 -8v-595c26 -6 57 -8 103 -8c113 0 173 17 233 66c66 54 100 140 100 252"],69:[692,3,611,22,572,"572 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35"],70:[692,3,556,22,536,"536 689c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 28 -27 34c-31 8 -87 14 -135 14c-59 0 -77 -1 -107 -8v-267c44 -3 104 -4 158 -4c44 0 69 4 72 38l5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-207c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3 l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l176 -3l216 3"],71:[709,20,763,22,728,"728 246l-29 -10c-10 -4 -11 -6 -11 -37v-168c-136 -38 -205 -51 -276 -51c-116 0 -223 41 -293 109c-62 62 -97 151 -97 252c0 222 170 368 428 368c80 0 131 -9 242 -41c-14 -54 -20 -101 -20 -152h-31v53c0 38 -25 61 -83 80c-38 12 -82 18 -134 18 c-187 0 -295 -112 -295 -305c0 -208 126 -340 324 -340c66 0 126 14 137 33c4 7 6 19 6 43v101c0 24 -9 33 -34 35l-83 7v30l122 -3l123 3"],72:[692,3,832,22,810,"810 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v223c-27 2 -43 2 -83 2h-234c-40 0 -56 0 -83 -2v-223c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-178 c20 -1 42 -2 83 -2h234c41 0 62 1 83 2v178c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],73:[692,3,337,22,315,"315 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],74:[692,195,333,-15,311,"311 662l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-452c0 -121 -13 -171 -62 -231c-39 -49 -102 -85 -136 -81l-24 3l-5 76l11 6c23 -14 43 -20 67 -20c40 0 54 29 54 113v586c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30"],75:[692,3,726,22,719,"719 -3c-22 2 -43 3 -65 3c-27 0 -53 -1 -80 -3l-348 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-214l278 271c16 16 29 33 29 39v27 c30 -2 59 -3 89 -3c27 0 53 1 80 3v-30l-42 -2c-26 -1 -51 -14 -78 -38l-266 -240l330 -312c31 -29 47 -40 62 -41l21 -2v-30"],76:[692,3,611,22,586,"586 172c-10 -97 -14 -129 -21 -172c-136 -3 -126 -3 -168 -3l-233 3c-33 0 -66 -1 -99 -3v23l31 16c16 8 25 30 25 59v474c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-522c26 -6 49 -8 85 -8c119 0 206 7 219 18c6 5 13 26 22 65 l12 50h32"],77:[692,13,946,16,926,"926 -3l-151 3l-128 -3v30l34 3c47 4 51 11 51 90v458l-44 -86l-178 -378c-21 -45 -29 -73 -54 -127h-20l-279 591v-458c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3l264 -556 l262 556c32 -2 63 -3 95 -3c31 0 62 1 93 3v-30l-42 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],78:[692,20,831,17,813,"813 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30"],79:[709,20,786,22,764,"764 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM657 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315"],80:[692,3,604,22,580,"580 537c0 -120 -105 -213 -242 -213c-20 0 -34 1 -58 6l-10 36c26 -8 41 -10 62 -10c87 0 148 63 148 153c0 95 -58 145 -166 145c-34 0 -63 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 74 -8 87 -53 90l-45 3v30 l182 -3c57 0 113 3 170 3c127 0 205 -59 205 -155"],81:[709,176,786,22,764,"764 -120l-84 -56c-40 8 -71 15 -106 26l-148 46c-31 10 -59 15 -78 15c-10 0 -16 -2 -28 -8l-59 -32l2 32c56 43 90 69 109 76l5 2c-215 0 -355 143 -355 362c0 218 152 366 376 366s366 -131 366 -338c0 -144 -74 -274 -195 -343c-52 -30 -89 -40 -168 -47 c42 -5 59 -10 121 -37c80 -34 135 -49 183 -49c9 0 20 1 59 6v-21zM657 335c0 210 -100 332 -272 332c-165 0 -256 -104 -256 -292c0 -99 30 -195 80 -258c50 -62 118 -94 203 -94c157 0 245 112 245 312"],82:[692,3,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-184 247c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90 l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l227 -296c13 -17 29 -23 61 -26v-30"],83:[709,20,525,24,503,"503 230c0 -145 -126 -250 -300 -250c-58 0 -116 13 -173 38c6 45 8 67 8 113c0 6 0 22 -1 40h32l8 -67c5 -41 83 -80 163 -80c104 0 179 65 179 155c0 38 -12 66 -38 88s-61 34 -138 45c-97 13 -143 29 -177 60c-29 27 -42 63 -42 112c0 131 108 225 257 225 c55 0 100 -10 180 -42c-10 -54 -14 -88 -14 -141h-32l-6 57c-3 29 -14 44 -47 61c-27 15 -64 23 -103 23c-88 0 -151 -60 -151 -144c0 -77 43 -110 165 -126c112 -15 154 -28 189 -61c28 -26 41 -59 41 -106"],84:[692,3,613,18,595,"595 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l203 -3h158"],85:[692,20,778,12,759,"759 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-289c0 -111 -22 -186 -69 -233c-45 -46 -114 -67 -217 -67c-100 0 -171 21 -211 62c-38 39 -56 94 -56 172v355c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-344c0 -128 60 -183 199 -183 c145 0 213 66 213 207v320c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3l120 3v-30"],86:[692,9,722,8,706,"706 662l-30 -3c-18 -2 -31 -17 -54 -72l-174 -421c-33 -80 -45 -113 -64 -175h-50c-15 54 -27 89 -58 165l-188 462c-12 29 -23 39 -44 41l-36 3v30l133 -3l133 3v-30l-56 -3c-27 -1 -35 -17 -30 -31l197 -507l183 473c14 35 11 63 -26 65l-52 3v30c36 -2 72 -3 108 -3 s72 1 108 3v-30"],87:[700,9,1000,8,984,"984 662l-32 -3c-22 -2 -33 -12 -38 -29l-153 -538l-27 -101h-50c-35 109 -38 117 -71 206l-125 339l-174 -442c-19 -47 -27 -71 -36 -103h-50l-142 618c-8 34 -21 47 -50 50l-28 3v30l126 -3l126 3v-30l-42 -3c-39 -3 -41 -28 -33 -66l100 -449l124 315 c53 134 69 179 90 241h32c8 -34 12 -42 33 -102l164 -461l132 489c5 20 -4 30 -46 33l-40 3v30c35 -2 70 -3 105 -3s70 1 105 3v-30"],88:[700,3,667,14,648,"648 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-184 306l-202 -306c-17 2 -34 3 -51 3s-35 -1 -52 -3v30l26 3c22 3 34 14 59 48l195 263l-128 213c-33 55 -68 88 -92 90l-45 3l-2 26l141 27c19 -10 34 -27 57 -65l128 -216l185 270h101v-30l-41 -3 c-15 -1 -28 -14 -68 -68l-154 -208l176 -280c33 -52 47 -68 66 -70l30 -3v-30"],89:[705,3,667,9,654,"654 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 126 -128 130l-29 3v29l120 25c18 0 59 -45 91 -103l143 -261l103 163 c39 62 70 116 108 190h80v-15"],90:[692,3,667,15,638,"638 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34"],91:[670,170,410,120,330,"330 -130c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-210v840h210c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-150v-760h150"],92:[650,150,486,80,406,"406 -150c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l-275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],93:[670,170,410,80,290,"290 -170h-210c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h150v760h-150c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h210v-840"],94:[689,-283,606,51,554,"554 283h-68l-183 338l-184 -338h-68l219 406h66"],95:[-75,125,500,0,500,"500 -125h-500v50h500v-50"],96:[677,-506,333,31,255,"255 506h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],97:[469,12,500,32,471,"471 -3c-25 2 -49 3 -74 3c-26 0 -52 -1 -78 -3l5 85l-124 -86c-7 -5 -24 -8 -42 -8c-79 0 -126 45 -126 123c0 87 57 134 193 159l99 18c-3 91 -42 128 -136 128c-46 0 -57 -7 -77 -54l-13 -31l-26 7v65l53 32c38 23 78 34 121 34c116 0 158 -53 158 -199v-183 c0 -49 4 -57 28 -58l39 -2v-30zM324 124v132c-76 -11 -131 -25 -156 -40c-30 -19 -50 -54 -50 -91c0 -43 35 -80 75 -80c39 0 102 38 131 79"],98:[726,12,553,-15,508,"508 270c0 -73 -35 -156 -79 -188l-100 -72c-21 -15 -47 -22 -86 -22c-53 0 -89 10 -129 36l-40 -36l-16 6c7 70 8 97 8 159v467c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-349l55 56c26 26 75 44 122 44c106 0 181 -83 181 -199zM421 229 c0 107 -53 175 -137 175c-41 0 -80 -17 -108 -46c-16 -18 -26 -36 -26 -50v-215c0 -22 74 -54 126 -54c85 0 145 78 145 190"],99:[469,20,444,26,413,"413 46l-21 -32c-10 -15 -85 -34 -137 -34c-134 0 -229 95 -229 230c0 88 37 158 107 202c60 38 116 57 164 57c41 0 76 -11 116 -35c-9 -36 -14 -77 -14 -123h-28l-7 61c-18 25 -66 45 -110 45c-90 0 -140 -60 -140 -167c0 -132 73 -218 184 -218c36 0 68 9 105 29"],100:[726,12,611,35,579,"579 -3c-30 2 -61 3 -91 3c-26 0 -51 -1 -77 -3l5 92l-111 -93c-5 -4 -28 -8 -48 -8c-65 0 -112 13 -146 42c-49 40 -76 106 -76 186c0 85 37 158 94 188l88 46c25 13 49 19 76 19c35 0 63 -8 119 -32v183c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616 c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM412 221v129c0 8 -12 21 -33 35c-35 24 -75 37 -113 37c-90 0 -144 -64 -144 -173c0 -119 63 -204 151 -204c47 0 96 31 124 78c13 23 15 33 15 98"],101:[469,20,479,26,448,"448 279c0 -12 -1 -21 -2 -35c-69 -11 -112 -14 -181 -14h-146c2 -58 9 -86 28 -119c28 -49 82 -78 147 -78c43 0 66 9 130 47l13 -10l-20 -34c-4 -6 -25 -19 -52 -30c-41 -18 -78 -26 -115 -26c-75 0 -143 31 -182 84c-28 38 -42 92 -42 155c0 104 33 166 115 213 c41 24 84 37 121 37c112 0 186 -75 186 -190zM359 267c0 67 -10 96 -32 129c-18 27 -44 40 -77 40c-48 0 -91 -27 -112 -71c-13 -26 -17 -48 -17 -95c54 -5 80 -6 126 -6"],102:[728,3,333,23,341,"341 640l-12 -6c-24 21 -42 28 -69 28c-57 0 -70 -28 -70 -143v-85c44 0 87 1 131 4l-7 -53h-124v-283c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v283l-69 -4v22l69 31v42c0 66 13 111 42 144l58 66c22 25 57 42 89 42c13 0 25 -3 46 -11 v-77"],103:[469,283,556,32,544,"544 419l-25 -41h-92c8 -21 11 -34 11 -54c0 -53 -22 -93 -67 -126c-41 -29 -94 -48 -137 -48c-8 0 -14 1 -24 2c-4 -4 -6 -6 -12 -11c-26 -22 -34 -33 -34 -46c0 -27 24 -39 76 -39h160c70 0 118 -50 118 -122c0 -122 -119 -217 -270 -217c-127 0 -216 63 -216 154 c0 31 14 68 28 76l87 47c-48 14 -66 30 -66 58c0 15 5 28 15 43l79 61c-74 8 -120 59 -120 133c0 61 29 110 85 142c41 24 92 38 136 38c49 0 85 -12 122 -42l142 4zM354 294c0 85 -46 141 -114 141c-64 0 -101 -45 -101 -122s45 -129 112 -129c61 0 103 45 103 110z M439 -102c0 65 -39 88 -152 88c-69 0 -97 -3 -113 -10c-40 -18 -66 -58 -66 -103c0 -74 60 -125 147 -125c105 0 184 64 184 150"],104:[726,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-340l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30"],105:[642,3,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM196 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],106:[642,283,234,-40,167,"159 -19c0 -79 -18 -143 -53 -189c-38 -50 -76 -71 -134 -75l-12 38c9 -2 22 -3 30 -3c58 0 85 75 85 241v334c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-484zM167 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],107:[726,12,556,21,549,"549 17l-96 -29l-265 252v-138c0 -63 3 -70 37 -72l44 -3v-30l-122 3l-126 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-457l73 59c39 31 86 75 150 139h100v-30c-34 0 -61 -11 -108 -47l-129 -101c17 -20 28 -33 64 -68 l126 -125c32 -31 61 -48 85 -48v-23"],108:[726,3,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v518c0 30 -7 41 -25 41h-56v28c79 12 112 20 156 37l9 -8v-616c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30"],109:[469,3,883,16,869,"869 -3c-30 2 -59 3 -89 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 76 -37 127 -91 127c-60 0 -126 -49 -126 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v179c0 76 -37 127 -91 127c-60 0 -126 -49 -126 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l42 -3v-30 l-119 3l-127 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-85l69 64c18 16 46 25 83 25c69 0 110 -27 142 -93l76 68c18 16 47 25 82 25c92 0 150 -62 150 -161v-206c0 -63 3 -70 37 -72l47 -3v-30"],110:[469,3,582,6,572,"572 -3c-28 2 -55 3 -83 3c-26 0 -53 -1 -79 -3v284c0 77 -44 127 -111 127c-61 0 -127 -49 -127 -94v-212c0 -63 3 -70 37 -72l45 -3v-30l-124 3l-124 -3v30l45 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-87l76 66c21 18 42 25 79 25 c112 0 167 -57 167 -174v-193c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30"],111:[469,20,546,32,514,"514 237c0 -150 -110 -257 -264 -257c-129 0 -218 96 -218 237c0 149 101 252 247 252c137 0 235 -97 235 -232zM421 200c0 136 -68 236 -160 236c-88 0 -136 -65 -136 -185c0 -142 66 -238 164 -238c81 0 132 72 132 187"],112:[469,281,601,8,554,"554 271c0 -64 -47 -167 -87 -193l-114 -74c-16 -10 -42 -16 -71 -16c-45 0 -77 7 -107 25v-189c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v503c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-96l82 75c16 15 52 25 89 25 c116 0 208 -87 208 -198zM467 234c0 104 -60 170 -154 170c-50 0 -91 -19 -120 -56c-13 -17 -18 -28 -18 -42v-208c39 -41 80 -59 135 -59c90 0 157 83 157 195"],113:[469,281,560,35,560,"560 -281l-123 3l-139 -3v30l58 3c33 2 37 9 37 72v242l-104 -66c-13 -8 -30 -12 -51 -12c-124 0 -203 85 -203 216c0 87 33 153 97 194l84 54c15 9 50 17 79 17c43 0 86 -10 137 -33l49 31l19 -11c-17 -38 -23 -76 -23 -138v-494c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30zM393 120 v261c-35 29 -70 41 -119 41c-96 0 -152 -64 -152 -174c0 -121 61 -203 149 -203c24 0 47 7 71 20c27 15 51 41 51 55"],114:[469,3,395,21,374,"374 458l-9 -120h-21c-16 32 -37 46 -67 46c-49 0 -89 -50 -89 -110v-172c0 -66 2 -69 47 -72l52 -3v-30l-143 3l-123 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-103l56 66c21 25 53 41 83 41c18 0 36 -4 47 -11"],115:[469,20,424,30,391,"391 148c0 -98 -93 -168 -224 -168c-46 0 -85 7 -137 24c8 40 11 70 11 139h30v-41c0 -50 52 -85 125 -85c71 0 121 38 121 92c0 38 -19 59 -64 69c-68 15 -121 31 -148 43c-46 21 -68 55 -68 103c0 90 71 145 187 145c41 0 77 -7 130 -25c-3 -31 -4 -55 -5 -113h-28v23 c0 47 -51 82 -118 82c-61 0 -96 -28 -96 -78c0 -46 27 -66 109 -82c88 -17 121 -28 147 -54c20 -20 28 -43 28 -74"],116:[621,12,326,22,319,"319 436l-9 -54h-128v-262c0 -49 16 -69 55 -69c19 0 34 5 59 19l13 -17l-48 -53c-6 -7 -30 -12 -53 -12c-77 0 -110 32 -110 106v288l-76 -4v21l78 35v70c0 30 -1 49 -4 79c31 10 61 23 85 38l12 -11c-8 -64 -11 -100 -11 -142v-38"],117:[469,12,603,18,581,"581 -3c-28 2 -55 3 -83 3s-55 -1 -83 -3c3 47 4 63 4 92l-67 -62c-27 -25 -67 -39 -112 -39c-57 0 -95 15 -117 45c-18 25 -24 56 -24 126v168c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-295c0 -44 7 -75 21 -91c16 -19 44 -30 79 -30c39 0 71 14 99 42 c23 23 37 51 37 73v163c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -64 3 -70 37 -72l41 -3v-30"],118:[459,7,565,6,539,"539 431l-31 -2c-20 -1 -33 -16 -56 -67l-118 -260c-20 -45 -35 -76 -41 -109h-50l-172 403c-10 23 -13 32 -31 33l-34 2v28l116 -3l117 3v-28l-49 -2c-32 -1 -27 -29 -16 -57l119 -288l62 140l42 106c27 68 27 97 -5 99l-41 2v28c31 -2 63 -3 94 -3s63 1 94 3v-28"],119:[469,7,834,6,808,"808 431l-26 -2c-22 -2 -36 -16 -64 -87l-137 -349h-46l-136 342s-34 -70 -52 -112l-98 -230h-47l-102 336c-25 81 -38 98 -66 100l-28 2v28l119 -3l119 3v-28l-40 -2c-38 -2 -43 -19 -34 -49l84 -276l159 365h23c8 -27 15 -47 29 -81l115 -290l48 124l50 140 c14 40 8 65 -32 67l-34 2v28c33 -2 65 -3 98 -3s65 1 98 3v-28"],120:[469,3,516,20,496,"496 -3c-21 2 -41 3 -62 3c-20 0 -41 -1 -61 -3l-133 195l-74 -98c-53 -71 -60 -94 -60 -94h-86v27h17c10 0 23 6 30 15l149 176l-120 174c-10 14 -32 27 -50 29l-21 2l-5 26l116 20c34 -34 45 -47 60 -69l76 -116l124 175h82v-28h-14c-17 0 -28 -4 -34 -11l-142 -166 l148 -200c11 -15 23 -23 35 -24l25 -3v-30"],121:[459,283,556,12,544,"544 431l-28 -2c-25 -2 -44 -30 -84 -121l-203 -468c-38 -87 -81 -123 -148 -123c-19 0 -35 5 -54 15l24 75h13c17 -15 35 -23 51 -23c38 0 77 47 109 131l23 61l-165 404c-14 35 -27 46 -52 49l-18 2v28l116 -3l116 3v-28l-38 -2c-39 -2 -41 -21 -24 -65l64 -168 c19 -49 29 -72 51 -110l119 292c15 36 6 48 -36 51l-26 2v28c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3v-28"],122:[462,3,500,16,466,"466 139l-6 -47c-6 -48 -9 -72 -9 -95l-276 3l-153 -3l-6 20l260 317c28 34 44 57 65 90h-143c-74 0 -92 -5 -96 -26l-12 -68h-30c6 69 7 81 9 132l248 -3l138 3v-30l-314 -397h135c96 0 138 7 142 25l18 79h30"],123:[669,169,415,80,335,"335 -131c-3 -5 -6 -12 -8 -18c-2 -7 -2 -14 -2 -20c-95 25 -150 76 -150 152v134c0 70 -29 113 -95 113c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c66 0 95 43 95 113v134c0 76 55 127 150 152c0 -6 0 -13 2 -20c2 -6 5 -13 8 -18c-67 -18 -100 -60 -100 -114v-134 c0 -66 -23 -110 -65 -133c42 -23 65 -67 65 -133v-134c0 -54 33 -96 100 -114"],124:[650,150,208,80,128,"128 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],125:[669,169,415,80,335,"335 230c-66 0 -95 -43 -95 -113v-134c0 -76 -55 -127 -150 -152c1 6 0 13 -2 20c-2 6 -4 13 -8 18c67 18 100 60 100 114v134c0 66 24 110 66 133c-42 23 -66 67 -66 133v134c0 54 -33 96 -100 114c4 5 6 12 8 18c2 7 3 14 2 20c95 -25 150 -76 150 -152v-134 c0 -70 29 -113 95 -113c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20"],126:[341,-182,606,51,555,"555 314c-43 -78 -87 -113 -138 -113c-26 0 -54 9 -130 41c-63 27 -72 30 -96 30c-40 0 -66 -22 -106 -90l-34 27c49 87 88 120 139 120c30 0 57 -8 128 -39c61 -27 79 -33 98 -33c37 0 74 29 105 84"],160:[0,0,250,0,0,""],163:[694,13,500,12,478,"478 668c-7 -35 -10 -70 -10 -102c0 -8 0 -19 1 -34h-33c-1 58 -7 79 -27 95c-17 13 -42 20 -71 20c-60 0 -97 -23 -122 -74c-16 -34 -24 -79 -24 -130v-89l182 6l-4 -48l-181 5c-5 -87 -32 -159 -94 -248c37 5 77 9 133 7l157 -6c10 0 17 -1 23 -1c19 0 25 8 29 37l7 52 h26v-148c-21 -17 -29 -20 -50 -20c-60 0 -123 7 -179 19c-56 13 -97 19 -162 23l-45 -45h-22v49c9 9 23 19 38 27c15 7 17 9 24 23c20 40 34 121 34 200v30l-96 -3l8 45l88 -3v106c0 65 33 120 99 168c63 45 116 65 173 65c41 0 64 -6 98 -26"],165:[701,3,500,5,496,"496 679c-43 -60 -86 -136 -130 -229l-32 -68h122v-39h-139c-13 -29 -17 -46 -17 -65v-32h156v-39h-156v-87c0 -78 4 -87 44 -90l41 -3v-30l-130 3l-113 -3v30l41 3c40 3 44 12 44 90v87h-156v39h156v16c0 14 -1 19 -6 31l-21 50h-129v39h111l-75 160 c-43 91 -60 110 -102 108v29l92 21c3 1 6 1 10 1c26 0 39 -17 60 -76c5 -16 7 -20 8 -23l104 -261l70 163l77 190h70v-15"],167:[709,219,500,26,465,"465 253c0 -53 -23 -95 -78 -142c42 -23 60 -54 60 -104c0 -114 -121 -226 -246 -226c-52 0 -105 15 -157 44c7 64 10 101 12 157h32l5 -90c41 -44 76 -59 138 -59c93 0 153 47 153 120c0 35 -15 61 -46 83c-24 17 -50 27 -133 54c-81 26 -111 41 -143 69 c-22 19 -36 51 -36 84c0 53 27 98 83 139c-39 29 -58 64 -58 103c0 121 107 224 232 224c49 0 88 -11 133 -36c-8 -57 -11 -95 -13 -152h-31l-5 87c-42 36 -74 49 -121 49c-80 0 -137 -50 -137 -120c0 -31 12 -52 41 -72c24 -16 46 -26 137 -55c133 -43 178 -83 178 -157z M399 213c0 31 -16 58 -46 77c-29 18 -59 29 -128 49c-52 15 -62 19 -90 30c-31 -28 -43 -53 -43 -87c0 -53 49 -87 189 -129c48 -15 59 -19 84 -30c25 39 34 63 34 90"],168:[642,-542,333,17,316,"117 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM316 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],172:[280,0,790,80,710,"710 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v220h-570c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-250"],174:[668,19,747,31,718,"718 324c0 -190 -154 -343 -344 -343s-343 153 -343 343s153 344 343 344s344 -154 344 -344zM678 324c0 168 -136 304 -304 304s-303 -136 -303 -304s135 -303 303 -303s304 135 304 303zM567 132c-15 2 -30 3 -45 3c-14 0 -29 -1 -43 -3l-160 195v15h21 c53 0 104 28 104 76c0 42 -43 67 -88 67c-17 0 -35 -2 -51 -5v-277c0 -20 5 -42 23 -44l30 -1v-26c-29 2 -59 3 -88 3c-30 0 -59 -1 -89 -3v26l31 1c18 2 23 24 23 44v241c0 21 -5 43 -23 44l-26 2v25c34 -2 69 -2 104 -2s70 2 105 2c62 0 122 -30 122 -85 c0 -34 -23 -63 -52 -82c-18 -11 -39 -19 -60 -24l130 -154c8 -10 20 -11 32 -12v-26"],175:[619,-566,333,11,323,"323 566h-312v53h312v-53"],176:[689,-389,400,50,350,"350 537c0 -80 -69 -148 -150 -148c-83 0 -150 67 -150 150s67 150 149 150c84 0 151 -68 151 -152zM310 537c0 62 -50 112 -111 112c-60 0 -109 -49 -109 -110s49 -110 110 -110c60 0 110 50 110 108"],177:[550,170,760,80,680,"680 -170h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 220h-270v-270c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v270h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v270c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-270h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],180:[677,-506,333,78,302,"302 643c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],181:[449,262,681,80,641,"641 112c0 -66 -30 -132 -89 -132c-54 0 -103 25 -130 64c-30 -39 -77 -64 -130 -64c-56 0 -111 15 -148 45c5 -93 18 -185 40 -275l-70 -12l-34 12c13 120 20 241 20 362v337h84v-337c0 -56 50 -98 108 -98c49 0 90 27 113 66c-2 10 -4 21 -4 32v337h84v-337 c0 -49 23 -98 67 -98c41 0 55 50 55 98h34"],183:[310,-190,280,80,200,"200 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],215:[483,-17,627,80,547,"547 59c-9 -5 -17 -12 -24 -19s-13 -15 -19 -23l-191 191l-191 -191c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l191 191l-191 191c8 5 16 12 23 19s14 15 19 23l191 -191l191 191c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 24 -19l-191 -191"],240:[728,20,546,32,504,"504 262c0 -168 -102 -282 -250 -282c-133 0 -222 96 -222 237c0 148 99 252 239 252c38 0 74 -8 107 -25l2 2c-28 62 -59 106 -98 142l-140 -68l-18 30l136 66c-31 29 -67 52 -122 80l34 32c73 -44 100 -62 133 -90l143 70l18 -30l-131 -64c54 -54 76 -82 103 -125 c44 -73 66 -147 66 -227zM416 240c0 62 -13 109 -39 141c-29 35 -71 55 -116 55c-87 0 -136 -66 -136 -184c0 -140 61 -239 147 -239c32 0 59 11 80 32c40 41 64 113 64 195"],247:[520,20,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 460c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM440 40c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],305:[469,3,291,21,271,"271 -3l-125 3l-125 -3v30l46 3c34 2 37 9 37 72v225c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-363c0 -63 3 -70 37 -72l46 -3v-30"],567:[469,283,234,-40,159,"159 -19c0 -79 -18 -143 -53 -189c-38 -50 -76 -71 -134 -75l-12 38c9 -2 22 -3 30 -3c58 0 85 75 85 241v334c0 66 -4 73 -44 73h-37v28c53 6 105 20 156 41l9 -4v-484"],710:[676,-509,333,11,323,"323 509h-35l-121 103l-121 -103h-35l125 167h62"],711:[676,-509,333,11,323,"323 676l-125 -167h-62l-125 167h35l121 -103l122 103h34"],728:[671,-513,333,26,308,"308 671c-2 -44 -8 -66 -24 -93c-24 -42 -66 -65 -117 -65c-54 0 -97 25 -121 71c-13 26 -18 46 -20 87h30c3 -57 49 -98 111 -98s108 41 111 98h30"],729:[642,-542,250,75,175,"175 592c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],730:[692,-492,333,67,267,"267 592c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM229 592c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],732:[645,-540,333,2,332,"332 645c-4 -58 -52 -105 -109 -105c-22 0 -38 4 -68 19c-37 18 -57 26 -71 26c-24 0 -40 -14 -53 -45h-29c14 65 51 100 106 100c24 0 36 -4 89 -30c24 -11 35 -15 47 -15c28 0 44 13 59 50h29"],768:[712,-541,0,-385,-161,"-161 541h-40l-144 90c-33 21 -40 29 -40 47c0 19 14 34 31 34c15 0 33 -11 55 -33"],769:[712,-541,0,-338,-114,"-114 678c0 -18 -7 -26 -40 -47l-144 -90h-40l138 138c22 22 40 33 55 33c17 0 31 -15 31 -34"],770:[700,-558,0,-424,-76,"-76 586l-16 -28l-158 86l-158 -86l-16 28c56 41 114 79 174 114c60 -35 118 -73 174 -114"],771:[682,-562,0,-421,-79,"-79 674c-13 -54 -30 -85 -66 -98c-10 -4 -20 -5 -30 -5c-30 0 -60 14 -87 30c-24 15 -50 32 -76 22c-25 -8 -43 -25 -52 -61c-4 3 -9 6 -15 7c-5 1 -11 2 -16 1c13 54 30 85 66 98c10 4 20 5 30 5c30 0 60 -14 87 -30c24 -15 50 -32 76 -22c25 8 43 25 52 61 c4 -3 9 -6 15 -7c5 -1 11 -2 16 -1"],772:[637,-584,0,-405,-93,"-93 584h-312v53h312v-53"],774:[695,-566,0,-431,-69,"-69 685c-25 -75 -101 -119 -181 -119s-156 44 -181 119l30 10c20 -59 86 -81 151 -81s131 22 151 81"],775:[660,-560,0,-300,-200,"-200 610c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],776:[660,-560,0,-399,-100,"-299 610c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50zM-100 610c0 -30 -20 -50 -50 -50s-50 20 -50 50s20 50 51 50c29 0 49 -21 49 -50"],778:[710,-510,0,-349,-149,"-149 610c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM-187 610c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],779:[718,-537,0,-367,-3,"-153 685c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33zM-3 685c0 -16 -10 -29 -39 -50l-135 -98h-40l128 148c17 20 39 33 55 33c17 0 31 -15 31 -33"],780:[696,-554,0,-424,-76,"-76 668c-56 -41 -114 -79 -174 -114c-60 35 -118 73 -174 114l16 28l158 -86l158 86"],824:[650,150,0,-413,-87,"-87 650l-275 -800c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l275 800c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3"],913:[700,3,759,6,747,"747 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM484 269l-126 298l-127 -298h253"],914:[692,3,637,36,586,"586 228c0 -70 -35 -138 -94 -180c-45 -33 -110 -51 -184 -51c-41 0 -83 3 -124 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v23l26 10c14 5 22 28 22 65v474c0 79 -4 86 -51 90l-36 3v30l158 -3c60 0 119 3 179 3c121 0 179 -48 179 -136c0 -52 -25 -95 -73 -128c-28 -19 -51 -28 -100 -38 c77 -6 111 -15 149 -43c38 -27 58 -68 58 -119zM483 208c0 107 -63 156 -198 156c-19 0 -28 0 -67 -2v-315c25 -6 48 -8 77 -8c119 0 188 63 188 169zM453 533c0 83 -47 119 -154 119c-32 0 -55 -2 -81 -8v-243c31 -2 44 -2 61 -2c114 0 174 47 174 134"],915:[692,3,550,24,538,"538 689c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 24 -4 28 -29 34c-30 8 -87 14 -126 14c-67 0 -82 -1 -114 -8v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l24 -1l153 -2l108 2l107 1"],916:[700,3,629,6,617,"617 32l-62 -35l-294 3l-253 -3l-2 25l289 658l38 20l284 -659v-9zM503 60c0 12 -11 34 -20 55l-191 452l-172 -405c-13 -30 -35 -82 -35 -95c0 -16 12 -23 45 -26h332c25 2 41 8 41 19"],917:[692,3,628,36,586,"586 164c-10 -52 -16 -106 -16 -164l-167 -3l-232 3l-123 -3v30l36 3c47 4 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l178 -3l232 3l124 -3c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 27 -27 34c-32 9 -88 14 -145 14c-69 0 -86 -1 -117 -8v-267c44 -3 110 -4 160 -4 c43 0 62 4 70 38c5 19 5 52 5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-280c29 -6 47 -8 99 -8c90 0 163 5 184 12c14 5 27 36 33 79l5 34h35"],918:[692,3,674,18,641,"641 173c-5 -55 -6 -90 -6 -176l-305 3l-312 -3v28s83 98 97 117l302 388c37 47 61 76 86 118h-228c-122 0 -149 -8 -152 -47l-6 -71h-34c2 37 3 49 3 81s-1 44 -3 81h165c90 0 142 -3 232 -3l156 3l4 -29l-486 -619h273c153 0 167 6 174 72l6 57h34"],919:[692,3,836,24,812,"812 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v223c-27 2 -43 2 -83 2h-234c-40 0 -56 0 -83 -2v-223c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-178 c20 -1 42 -2 83 -2h234c41 0 62 1 83 2v178c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],920:[709,20,850,56,798,"798 371c0 -222 -168 -391 -388 -391c-208 0 -354 148 -354 361c0 222 152 368 383 368c217 0 359 -134 359 -338zM691 337c0 211 -100 330 -276 330c-160 0 -252 -106 -252 -290c0 -213 112 -355 281 -355c156 0 247 117 247 315zM582 234h-30l-5 59l-8 25 c-18 9 -44 12 -112 12s-94 -3 -112 -12l-8 -25l-5 -59h-30l3 111l-3 116h30l5 -52c1 -9 4 -18 8 -26c18 -8 46 -11 112 -11s94 3 112 11c4 8 7 17 8 26l5 52h30l-3 -116"],921:[692,3,341,24,317,"317 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],922:[692,3,712,23,720,"720 -3c-22 2 -43 3 -65 3c-27 0 -53 -1 -80 -3l-348 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-214l278 271c16 16 29 33 29 39v27 c30 -2 59 -3 89 -3c27 0 53 1 80 3v-30l-42 -2c-26 -1 -51 -14 -78 -38l-266 -240l330 -312c31 -29 47 -40 62 -41l21 -2v-30"],923:[700,3,735,-6,735,"735 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -2 23 -20 65l-191 452l-172 -405c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3l-109 -3v30l37 3c22 2 42 20 54 49l264 601l38 20l242 -568c35 -81 46 -98 72 -102l34 -3v-30"],924:[692,13,953,19,929,"929 -3l-151 3l-128 -3v30l34 3c47 4 51 11 51 90v458l-44 -86l-178 -378c-21 -45 -29 -73 -54 -127h-20l-279 591v-458c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30c32 -2 63 -3 95 -3s63 1 95 3l264 -556 l262 556c32 -2 63 -3 95 -3c31 0 62 1 93 3v-30l-42 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],925:[692,20,853,23,819,"819 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -10 3 -27 3 -37l-90 16l-473 587v-463c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3c21 0 54 3 54 3l481 -594v471c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l116 -3 l120 3v-30"],926:[692,3,707,42,664,"664 213c-5 -54 -16 -130 -16 -216l-295 3l-295 -3c0 86 -11 162 -16 216h34l6 -57c7 -66 31 -72 184 -72h174c153 0 177 6 184 72l6 57h34zM613 500h-34l-6 71c-3 33 -42 37 -126 37h-190c-83 0 -121 -4 -124 -37l-6 -71h-34c2 37 3 55 3 81l-3 111l260 -3l260 3 l-3 -111c0 -26 1 -44 3 -81zM508 234h-30l-5 59l-8 25c-18 9 -44 12 -112 12s-94 -3 -112 -12l-8 -25l-5 -59h-30l3 111l-3 116h30l5 -52c1 -9 4 -18 8 -26c18 -8 46 -11 112 -11s94 3 112 11c4 8 7 17 8 26l5 52h30l-3 -116"],927:[709,20,850,54,796,"796 367c0 -220 -170 -387 -394 -387c-202 0 -348 151 -348 361c0 220 152 368 380 368c222 0 362 -132 362 -342zM689 337c0 208 -101 330 -272 330c-164 0 -256 -104 -256 -289c0 -214 113 -356 281 -356c155 0 247 117 247 315"],928:[692,3,836,24,812,"812 -3l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3h-202l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l394 -3l394 3v-30l-48 -3 c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],929:[692,3,604,24,582,"582 537c0 -120 -105 -213 -242 -213c-20 0 -34 1 -58 6l-10 36c26 -8 41 -10 62 -10c87 0 148 63 148 153c0 95 -58 145 -166 145c-34 0 -63 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 74 -8 87 -53 90l-45 3v30 l182 -3c57 0 113 3 170 3c127 0 205 -59 205 -155"],931:[692,3,710,45,668,"668 213c-5 -54 -6 -130 -6 -216l-277 3l-340 -3v28l97 117l153 196l-250 325l4 29l226 -3l327 3c-2 -37 -3 -55 -3 -81s1 -44 3 -81h-34l-6 71c-3 39 -30 47 -152 47h-228c12 -20 22 -35 34 -52l52 -66l112 -148l1 -10l-225 -288h298c153 0 167 6 174 72l6 57h34"],932:[692,3,614,19,596,"596 692c-5 -57 -7 -96 -7 -161h-31l-4 79c-1 24 -12 33 -40 33h-155c-3 -33 -4 -55 -4 -100v-423c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v423c0 43 -1 66 -4 100h-155c-28 0 -39 -9 -40 -33l-4 -79h-31c0 65 -2 104 -7 161l203 -3h158"],933:[705,3,647,3,648,"648 679c-81 -97 -114 -142 -188 -253c-58 -88 -72 -122 -72 -177v-129c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v142c0 16 -3 30 -9 40l-124 216c-42 73 -94 125 -128 130l-29 3v29l115 24c3 1 6 1 6 1c19 0 59 -46 90 -103l143 -261 l103 163c40 63 70 116 108 190h80v-15"],934:[692,3,850,55,797,"797 359c0 -122 -145 -226 -323 -247c0 -71 6 -79 51 -82l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c43 3 50 10 51 78c-177 9 -324 110 -324 235c0 124 139 220 324 236c-1 69 -7 77 -51 80l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-44 -3 -51 -11 -51 -78 c186 -11 323 -100 323 -222zM690 344c0 114 -87 179 -216 193v-386c127 10 216 79 216 193zM379 155v383c-130 -9 -217 -68 -217 -172c0 -116 92 -192 217 -211"],935:[700,3,656,10,644,"644 -3c-24 2 -47 3 -71 3c-25 0 -49 -1 -74 -3l-184 306l-202 -306c-17 2 -34 3 -51 3s-35 -1 -52 -3v30l26 3c22 3 34 14 59 48l195 263l-128 213c-33 55 -68 88 -92 90l-45 3l-2 26l141 27c19 -10 34 -27 57 -65l128 -216l185 270h101v-30l-41 -3 c-15 -1 -28 -14 -68 -68l-154 -208l176 -280c33 -52 47 -68 66 -70l30 -3v-30"],936:[692,3,783,18,765,"765 662l-44 -3c-38 -3 -52 -9 -52 -53c0 -176 -70 -297 -204 -319v-167c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v162c-176 3 -253 126 -253 282c0 89 -5 92 -51 95l-48 3v30l141 -3c14 1 29 3 43 3c9 -17 10 -44 10 -72v-45 c0 -115 48 -219 158 -230v224c0 79 -5 87 -51 90l-36 3v30l134 -3l137 3v-30l-38 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-222c104 15 158 123 158 238v44c0 25 2 48 11 63c9 0 24 -3 31 -3l100 3v-30"],937:[709,3,839,38,801,"801 158c-6 -43 -7 -112 -7 -161c-21 0 -81 3 -119 3c-23 0 -98 0 -119 -3h-22v39c9 9 23 13 38 23c6 4 15 14 25 29c27 40 79 155 79 247c0 212 -79 332 -256 332s-257 -119 -257 -332c0 -92 52 -207 79 -247c10 -15 19 -25 25 -29c14 -10 29 -14 38 -23v-39h-22 c-21 3 -96 3 -119 3c-38 0 -98 -3 -119 -3c0 49 -1 118 -7 161h26l7 -52c4 -29 17 -37 36 -37h115c-63 53 -166 170 -166 302c0 207 139 338 364 338s363 -132 363 -338c0 -132 -103 -249 -166 -302h115c19 0 32 8 36 37l7 52h26"],945:[482,11,564,45,545,"545 79l-44 -44c-30 -29 -59 -46 -82 -46c-40 0 -81 55 -111 159c-27 -35 -66 -80 -104 -116c-28 -23 -58 -43 -99 -43c-24 0 -48 44 -54 77c-14 80 -1 199 30 288c13 31 28 57 50 79c29 31 61 48 84 49c22 0 52 -4 69 -49l62 -183c9 17 22 42 25 48c28 59 37 87 47 170 c4 -2 13 -5 17 -7c8 -15 14 -24 22 -35c-2 -20 -31 -80 -42 -101c-11 -22 -34 -66 -59 -106l16 -47c10 -30 30 -72 43 -91c14 -19 27 -22 43 -22c17 0 41 8 74 39zM298 179l-55 175c-14 44 -28 62 -59 62c-23 0 -44 -29 -52 -62c-20 -83 -18 -191 -7 -255 c5 -26 13 -40 26 -40c19 0 47 9 75 35c23 21 48 51 72 85"],946:[711,277,611,105,553,"550 235c26 -136 -83 -246 -243 -246c-54 0 -95 9 -140 31c-3 -78 12 -191 21 -280c-29 -4 -37 -9 -62 -17l-17 8l-4 642l4 125c2 59 10 94 62 137c52 44 122 76 165 76c54 0 106 -46 117 -101c10 -55 -5 -86 -58 -164c-2 -4 -6 -10 -9 -14c-13 -21 -18 -33 -18 -46l1 -5 c52 -12 77 -21 106 -39c42 -26 65 -55 75 -107zM461 228c-16 85 -76 124 -167 124c-25 0 -42 -3 -78 -16l-8 12l10 43c11 0 16 0 24 -1c4 -1 14 -1 23 -1c43 0 59 13 84 38c42 78 53 104 45 148c-11 51 -53 86 -105 86s-91 -30 -100 -82c-3 -22 -6 -99 -9 -200l-10 -213 c1 -16 3 -26 4 -36c13 -66 70 -107 149 -107c45 0 79 14 102 43c35 41 48 101 36 162"],947:[482,226,600,-14,572,"572 396c-23 -40 -24 -60 -25 -69c0 -3 -2 -5 -9 -7c-22 -6 -64 -68 -82 -130c-16 -55 -31 -131 -26 -200l2 -172c-18 -10 -32 -29 -47 -44l-35 9l7 183c2 59 8 118 12 177c-16 90 -31 141 -87 230c-13 23 -53 64 -109 64c-27 0 -54 -23 -65 -35 c-31 -33 -49 -84 -55 -126l-27 -5c-14 19 -22 30 -40 49c9 35 53 93 71 109c45 46 86 53 112 53c31 0 79 -6 127 -58c29 -30 55 -67 80 -125c13 -31 23 -59 36 -122c32 127 99 229 139 239c6 0 9 -15 21 -20"],948:[711,11,481,56,427,"422 284c22 -79 -23 -157 -62 -207c-5 -9 -11 -17 -20 -24c-41 -43 -75 -64 -122 -64c-68 0 -123 26 -156 151c-16 55 8 114 28 153c29 55 69 104 111 149c6 5 13 12 22 18c-49 61 -74 93 -89 147c-15 60 10 104 93 104c26 0 112 -15 133 -28l4 -9c-5 -19 -2 -45 -4 -61 l-8 -5c-20 25 -57 44 -66 48c-28 11 -53 23 -84 23c-37 0 -50 -25 -44 -47c12 -44 92 -117 142 -163c48 -43 98 -94 122 -185zM366 198c2 10 3 36 -3 52c-19 72 -69 130 -112 180c-8 -5 -14 -9 -18 -13c-58 -55 -96 -123 -98 -205c-1 -18 -1 -45 4 -61 c17 -66 58 -112 110 -112c58 0 104 83 117 159"],949:[484,11,466,57,432,"432 77c-72 -62 -127 -88 -179 -88c-57 0 -116 12 -154 50c-18 18 -34 38 -40 73c-5 28 -2 67 28 93c30 27 54 44 77 51c-61 11 -99 38 -106 79c-7 37 27 81 55 102c38 29 74 47 121 47c36 0 89 -10 127 -28c-7 -36 -12 -62 -10 -107h-29l-9 66c-1 2 -8 17 -25 23 c-18 7 -34 11 -56 11c-60 0 -111 -45 -101 -101c9 -53 57 -80 121 -80c21 0 42 3 62 10l4 -10c-2 -7 -3 -31 -2 -37c-18 5 -41 7 -67 7c-102 0 -116 -51 -105 -113c11 -64 86 -86 138 -86c38 0 85 17 134 55"],950:[711,226,477,57,470,"467 9c6 -35 7 -85 -23 -130c-37 -57 -101 -105 -160 -105c-47 0 -92 35 -99 78c-1 5 -2 11 -3 18l45 34l11 -4c1 -9 1 -17 2 -22c6 -35 39 -62 76 -62c46 0 92 39 104 110c0 8 0 14 -1 21c-6 34 -27 52 -63 52c-31 0 -116 -10 -140 -10c-84 0 -137 51 -154 147 c-16 90 8 173 52 250c43 76 95 153 160 214l30 27h-5c-22 0 -50 3 -86 10c-22 4 -34 5 -49 5c-13 0 -23 -1 -40 -5l-21 -58h-22l12 122c24 7 45 10 62 10c15 0 37 -4 67 -11l20 -5c53 -13 109 -21 145 -21c14 0 24 4 33 14l20 23l11 -9l-1 -32l-29 -11 c-45 -18 -88 -45 -123 -78c-105 -102 -187 -271 -160 -422c14 -79 50 -119 109 -119c35 0 105 10 136 10c22 0 53 -2 70 -18c8 -6 12 -14 14 -23"],951:[482,276,552,4,478,"477 373l-24 -560c-1 -24 1 -43 5 -72c-24 -3 -56 -9 -87 -17l-12 14c6 10 13 23 15 39l29 542c1 33 0 52 -4 71c-3 16 -12 24 -23 24c-47 0 -111 -62 -152 -145c-33 -70 -41 -135 -34 -261c-23 -4 -46 -10 -70 -17l-10 11c13 144 15 335 3 387c-3 15 -12 25 -24 25 c-6 0 -13 -4 -31 -17l-42 -29l-12 20l26 20c67 53 101 74 123 74c16 0 27 -12 32 -33c3 -11 3 -22 3 -41l-6 -161c40 74 63 110 96 145c50 54 113 90 157 90c20 0 34 -13 39 -35c4 -19 6 -45 3 -74"],952:[711,11,517,57,459,"451 489c26 -151 -10 -316 -66 -403c-39 -60 -97 -97 -153 -97c-88 0 -135 77 -163 236c-33 184 10 335 89 420c40 45 82 66 128 66c86 0 140 -83 165 -222zM383 319c-19 8 -49 11 -121 11c-74 0 -102 -3 -123 -12c1 -32 4 -64 10 -95c21 -119 46 -196 109 -196 c31 0 56 18 72 49c24 52 47 142 53 243zM383 382c0 28 -3 57 -8 85c-22 124 -43 206 -109 206c-25 0 -48 -8 -60 -23c-30 -42 -60 -150 -66 -268c20 -7 51 -10 122 -10c70 0 102 3 121 10"],953:[482,9,299,88,297,"297 99l-27 -25c-68 -64 -101 -83 -138 -83c-20 0 -34 15 -40 40c-3 13 -4 26 -3 55c1 11 1 14 0 21l19 239c0 19 3 49 -4 116l68 20l16 -14c-3 -17 -5 -33 -6 -48l-16 -304c-2 -22 -1 -30 0 -40c3 -12 10 -20 19 -20c12 0 30 9 58 30l39 31"],954:[482,9,544,19,537,"537 67l-42 -32c-42 -31 -64 -44 -78 -44c-26 0 -71 68 -179 268c-28 -32 -47 -72 -48 -116l-2 -135l-68 -17l-10 7c19 129 28 334 18 393c-2 12 -11 21 -22 21c-9 0 -19 -5 -46 -23l-30 -21l-11 20l26 20c68 53 105 73 127 73c15 0 26 -10 29 -31c2 -12 2 -24 1 -42 l-1 -26c-3 -22 -3 -62 -4 -85l-3 -66c100 175 174 251 243 251c14 0 33 -3 52 -9l-7 -63c-18 4 -29 6 -38 6c-53 0 -97 -25 -150 -86l-12 -14c62 -123 95 -177 143 -241c12 -17 21 -23 31 -23c9 0 15 2 29 10l41 24"],955:[711,12,597,7,593,"593 85c-87 -72 -121 -94 -147 -94c-17 0 -31 11 -37 28l-146 397c-92 -163 -123 -255 -176 -406c-24 -8 -38 -13 -55 -22l-25 22c40 80 174 331 244 439l-34 93c-21 58 -56 103 -84 103c-9 0 -38 -12 -57 -19l-1 24c20 14 57 39 81 61c51 -6 100 -77 152 -217l130 -349 c16 -34 26 -58 36 -70c15 -19 19 -19 23 -19c9 0 32 10 59 30l24 17"],956:[482,276,626,36,600,"600 85c-89 -72 -123 -94 -151 -94c-20 0 -34 15 -38 40c-5 16 -6 38 -3 76l12 132c-22 -51 -40 -79 -73 -125c-56 -74 -114 -125 -145 -125c-4 0 -11 1 -25 4l32 -225c1 -13 -5 -23 -28 -32l-30 -12l-16 8l9 660c-1 11 -11 20 -21 20s-19 -5 -46 -23l-30 -21l-11 20 l26 20c68 54 103 74 125 74c15 0 25 -11 29 -32c2 -12 3 -26 3 -42l-7 -271c-2 -26 -1 -37 3 -52c3 -17 9 -26 18 -26c43 0 114 74 157 166c22 46 33 113 35 189v51l69 17l9 -9l-19 -357c-2 -16 0 -32 1 -40c2 -10 9 -17 17 -17c13 0 36 11 60 27l23 17"],957:[482,12,524,-1,479,"479 473c6 -35 -43 -188 -78 -277c-72 -192 -183 -207 -222 -208l-23 15c-4 19 -6 35 -8 57l-30 301c-4 29 -18 49 -33 49c-5 0 -9 -2 -20 -9l-51 -33l-15 18l77 56c46 33 56 40 71 40c18 0 29 -20 37 -62c10 -64 29 -275 33 -304c5 -27 6 -39 10 -63c42 6 96 23 133 124 c21 53 63 198 48 286c23 2 29 8 57 19"],958:[711,226,479,56,471,"468 9c6 -35 7 -85 -23 -130c-37 -57 -101 -105 -160 -105c-47 0 -92 35 -99 78c-1 5 -2 11 -3 18l45 34l11 -4c1 -9 1 -17 2 -22c6 -35 39 -62 76 -62c46 0 92 39 104 110c0 8 0 14 -1 21c-6 34 -27 52 -63 52c-31 0 -116 -10 -140 -10c-84 0 -137 51 -154 147 c-18 105 3 210 52 259c45 45 107 81 153 85c-13 13 -21 28 -25 47c-6 37 18 67 61 100c-25 0 -51 3 -90 10c-22 4 -34 5 -49 5c-13 0 -22 -1 -40 -5l-21 -58h-22l12 122c24 7 45 10 62 10c15 0 37 -4 68 -11l19 -5c53 -13 109 -21 145 -21c14 0 24 4 33 14l20 23l11 -9 l-1 -32l-29 -11c-41 -16 -129 -52 -119 -107c9 -50 65 -83 120 -81c2 -5 4 -8 5 -13c-6 -10 -9 -34 -8 -39c-4 -1 -30 -1 -44 -1c-9 0 -41 5 -51 8c-20 6 -41 12 -65 12c-32 0 -57 -13 -77 -29c-44 -38 -63 -142 -44 -250c14 -79 50 -119 109 -119c35 0 105 10 136 10 c22 0 53 -2 70 -18c8 -6 12 -14 14 -23"],959:[482,11,508,56,451,"445 331c19 -101 -7 -215 -61 -274c-39 -42 -97 -68 -155 -68c-87 0 -145 57 -165 163c-22 122 6 223 81 281c41 32 87 49 132 49c87 0 150 -57 168 -151zM368 315c-16 84 -59 129 -123 129c-25 0 -48 -6 -59 -17c-45 -40 -63 -163 -42 -276c15 -79 59 -124 120 -124 c32 0 57 12 72 33c37 53 50 159 32 255"],960:[493,11,711,48,688,"688 55c-56 -53 -83 -66 -137 -66c-32 0 -75 13 -97 118c-14 64 8 245 13 307l-196 7c-21 -176 -54 -328 -75 -406l-71 -26l-12 9c58 127 84 196 123 424c-22 0 -41 1 -53 1c-60 0 -101 -3 -111 -63l-8 -7l-16 8c12 87 34 120 113 120l333 -9c26 0 52 1 65 2 c34 0 79 10 106 19l10 -12c-15 -24 -19 -26 -27 -47c-15 -6 -36 -16 -55 -16c-23 -3 -47 -4 -71 -4l-2 -206c0 -29 4 -56 9 -81c13 -62 34 -91 83 -91c18 0 43 23 41 21l22 17"],961:[482,276,550,75,493,"488 331c18 -103 -9 -217 -66 -276c-39 -41 -97 -66 -152 -66c-53 0 -94 19 -123 57l-8 -1c2 -51 12 -127 24 -197c7 -40 15 -78 22 -107c-29 -4 -48 -9 -72 -17l-18 8c-5 104 -20 259 -19 364c0 61 4 122 20 181c7 24 15 49 27 71c15 36 39 66 71 89c41 30 84 45 129 45 c86 0 148 -57 165 -151zM411 316c-15 84 -56 128 -123 128c-25 0 -47 -6 -59 -17c-44 -40 -63 -163 -43 -276c13 -79 56 -124 119 -124c32 0 57 12 72 33c37 53 51 159 34 256"],962:[482,226,496,46,460,"457 9c6 -35 8 -85 -22 -130c-37 -57 -101 -105 -160 -105c-47 0 -92 35 -100 78c-1 5 -2 11 -2 18l44 34l12 -4c0 -9 1 -17 1 -22c6 -35 40 -62 77 -62c46 0 91 39 104 110c0 8 0 14 -1 21c-7 34 -28 52 -63 52c-32 0 -116 -10 -140 -10c-84 0 -138 51 -154 147 c-18 105 3 210 52 259s113 87 169 87s110 -11 139 -11c2 -5 4 -8 4 -13c-5 -10 -9 -34 -7 -39c-5 -1 -31 -1 -45 -1c-9 0 -41 5 -50 8c-20 6 -41 12 -65 12c-33 0 -58 -13 -77 -29c-45 -38 -64 -142 -45 -250c15 -79 51 -119 109 -119c35 0 106 10 137 10c22 0 52 -2 70 -18 c8 -6 12 -14 13 -23"],963:[494,11,611,57,605,"605 482c-16 -24 -19 -29 -27 -50c-16 -6 -37 -14 -56 -14c-23 0 -53 0 -88 2c5 -11 10 -23 12 -36c7 -42 0 -110 -17 -163c-19 -63 -54 -126 -92 -167c-42 -45 -82 -65 -128 -65c-68 0 -123 38 -145 163s9 227 88 285c41 30 83 45 129 45l95 -3l111 -1c35 0 82 7 109 16 zM383 356c-14 78 -73 88 -137 88c-25 0 -47 -6 -59 -17c-43 -39 -64 -157 -43 -276c11 -66 49 -112 100 -112c92 0 165 168 139 317"],964:[493,11,587,33,558,"558 481c-16 -24 -19 -26 -27 -47c-16 -6 -37 -16 -56 -16c-24 -3 -49 -4 -73 -4l-69 2l-10 -208c-2 -29 1 -56 5 -81c11 -62 31 -91 80 -91c18 0 42 21 42 21l22 17l12 -19c-57 -53 -85 -66 -139 -66c-32 0 -74 13 -93 118c-11 66 18 255 25 312l-107 4 c-60 0 -101 -3 -113 -63l-8 -7l-16 8c15 87 38 120 117 120c46 0 168 -9 227 -9c26 0 52 1 65 2c34 0 80 10 107 19"],965:[482,11,554,14,495,"492 384c8 -42 2 -110 -15 -163c-20 -63 -55 -126 -93 -167c-42 -45 -82 -65 -128 -65c-68 0 -125 54 -139 132c-1 8 -3 17 -3 25l9 228c0 5 0 13 -1 18c-2 11 -11 20 -21 20s-19 -5 -47 -23l-29 -21l-11 20l26 20c69 54 104 74 126 74c15 0 25 -12 29 -31 c2 -13 2 -27 2 -43l-10 -209c-2 -26 -1 -38 2 -53c11 -66 51 -107 102 -107c93 0 166 162 140 311c-7 40 -27 63 -56 63c-11 0 -19 -3 -27 -9l-15 19l44 47c8 8 18 12 33 12c39 0 72 -40 82 -98"],966:[482,276,670,56,612,"609 331c18 -103 -28 -217 -112 -276c-36 -26 -82 -45 -130 -56l2 -258c-33 -5 -53 -10 -74 -17l-8 6l2 37l9 223c-6 -1 -13 -1 -19 -1c-123 0 -199 56 -218 163c-21 125 30 227 145 285c30 15 67 34 90 34c3 0 8 -1 13 -12c-5 -9 -4 -9 -13 -18c-20 -3 -37 -8 -49 -14 c-73 -42 -125 -164 -106 -276c13 -72 71 -115 156 -123l1 302c0 16 4 35 13 46c21 28 63 65 99 87c21 12 46 19 70 19c29 0 84 -57 103 -87c11 -19 21 -40 26 -64zM532 315c-10 53 -46 118 -75 118c-34 0 -62 -9 -72 -24c-22 -20 -19 -182 -17 -261l-1 -119 c31 5 58 16 77 31c64 53 104 158 88 255"],967:[482,226,585,28,615,"615 -121l-49 -61c-32 -41 -67 -44 -93 -44c-43 0 -82 56 -124 177l-76 208c-97 -135 -138 -264 -169 -385l-25 4c-10 7 -25 17 -40 30c40 123 123 261 221 390c-50 148 -91 219 -136 219c-27 0 -52 -19 -80 -66l-16 9l49 93c9 18 33 29 62 29c80 0 128 -78 171 -221 c68 82 140 159 209 221c11 -7 24 -18 36 -27l6 -12c-101 -75 -177 -148 -238 -220l70 -193c17 -44 46 -121 63 -149c20 -28 42 -42 64 -42c23 0 47 18 83 59"],968:[646,276,678,5,631,"629 384c7 -42 1 -110 -16 -163c-19 -63 -42 -110 -82 -150c-44 -46 -92 -66 -131 -74v-256c-32 -5 -52 -10 -73 -17l-9 6l2 37l8 222h-9c-105 0 -194 63 -206 132c-1 8 -3 17 -3 25l5 228c0 5 0 13 -1 18c-2 11 -11 20 -22 20c-9 0 -19 -5 -46 -23l-30 -21l-11 20l26 20 c69 54 105 74 127 74c15 0 25 -12 28 -31c3 -13 3 -27 3 -43l-7 -209c0 -19 1 -38 3 -53c14 -80 89 -100 145 -105l-6 569c31 12 57 24 76 36l14 -15c-9 -54 -12 -103 -13 -197l-2 -194v-198c98 13 206 95 168 308c-7 40 -26 63 -56 63c-10 0 -18 -3 -27 -9l-14 19l44 47 c8 8 18 12 32 12c39 0 72 -40 83 -98"],969:[482,11,803,45,756,"754 384c7 -42 1 -110 -16 -163c-19 -63 -54 -126 -92 -167c-43 -45 -82 -65 -129 -65c-59 0 -110 41 -131 103c-32 -29 -49 -49 -86 -71c-27 -16 -64 -32 -94 -32c-39 0 -66 14 -93 40c-42 39 -54 89 -64 147c-13 76 13 163 78 230c23 24 65 57 89 76l20 -18 c-9 -11 -26 -28 -36 -38c-76 -81 -87 -162 -71 -254c6 -30 18 -66 44 -89c21 -20 49 -33 80 -33c35 0 63 16 88 40c26 25 29 67 36 101l7 122l64 26l14 -14c-4 -17 -8 -31 -9 -48l-6 -77c-2 -26 0 -39 3 -54c12 -66 51 -107 103 -107c92 0 165 162 138 311 c-7 40 -25 63 -55 63c-10 0 -18 -3 -27 -9l-14 19l44 47c8 8 18 12 32 12c39 0 72 -40 83 -98"],977:[711,11,581,15,549,"549 459c-1 -7 -3 -16 -6 -26l-18 -72c-12 -8 -22 -13 -32 -18c-7 -104 -37 -201 -71 -262c-34 -57 -110 -92 -165 -92c-68 0 -125 54 -139 132c-1 8 -3 17 -3 25l9 228c1 5 0 13 -1 18c-2 11 -11 20 -21 20s-19 -5 -46 -23l-30 -21l-11 20l26 20c69 54 104 74 126 74 c15 0 26 -12 29 -31c2 -13 3 -27 2 -43l-10 -209c-2 -26 -1 -38 2 -53c11 -66 51 -107 102 -107c31 0 64 22 79 53c25 52 43 131 48 232c-93 20 -190 92 -202 160c-12 70 -11 107 14 161c26 55 45 66 90 66c86 0 141 -83 165 -222c5 -26 7 -52 9 -78c5 7 10 14 14 24l16 30z M419 383c-2 27 -4 56 -9 84c-21 124 -42 206 -108 206c-19 0 -34 -28 -40 -69c-1 -14 -3 -52 4 -91c12 -69 99 -120 153 -130"],981:[644,274,669,57,611,"607 317c20 -103 -24 -215 -106 -270c-37 -24 -83 -41 -130 -49l6 -259c-33 -3 -53 -7 -74 -13l-8 7l2 36l5 223c-6 -1 -12 0 -18 0c-123 6 -201 66 -221 174c-24 126 25 225 139 278c29 13 58 23 89 29l-5 139c30 11 56 21 74 32l15 -15c-7 -44 -10 -85 -10 -150 c6 1 12 1 18 0c120 -6 205 -67 224 -162zM529 306c-14 77 -73 124 -164 135l1 -53l3 -225l2 -106c0 -5 -1 -16 -1 -29c31 3 57 13 77 27c63 49 101 153 82 251zM300 30l-8 413c-20 -2 -37 -6 -48 -12c-73 -38 -123 -157 -101 -270c13 -73 61 -116 157 -131"],982:[548,11,803,45,756,"754 384c7 -42 1 -110 -16 -163c-19 -63 -54 -126 -92 -167c-43 -45 -82 -65 -129 -65c-59 0 -110 41 -131 103c-32 -29 -49 -49 -86 -71c-27 -16 -64 -32 -94 -32c-39 0 -66 14 -93 40c-42 39 -54 89 -64 147c-13 76 13 163 78 230c23 24 65 57 89 76l20 -18 c-9 -11 -26 -28 -36 -38c-76 -81 -87 -162 -71 -254c6 -30 18 -66 44 -89c21 -20 49 -33 80 -33c35 0 63 16 88 40c26 25 29 67 36 101l7 122l64 26l14 -14c-4 -17 -8 -31 -9 -48l-6 -77c-2 -26 0 -39 3 -54c12 -66 51 -107 103 -107c92 0 165 162 138 311 c-16 94 -111 148 -238 148c-71 0 -170 -13 -146 -145c-4 -3 -13 -3 -17 -5c-11 -4 -21 -13 -32 -19c-13 73 21 140 89 182c36 22 88 37 136 37c156 0 252 -56 271 -164"],1008:[483,17,693,37,656,"656 114l-48 -93c-9 -18 -32 -30 -61 -30c-80 0 -103 51 -103 207c0 43 8 85 17 121l-145 -179c-46 -58 -68 -90 -107 -144c-26 -2 -39 -10 -65 -13c0 0 -16 19 -24 39c19 21 31 32 49 48c19 58 36 118 36 194c0 96 -41 152 -80 153c-27 0 -45 -19 -72 -66l-16 9l48 93 c10 18 32 30 61 30c80 0 103 -51 103 -207c0 -50 -11 -102 -23 -147l151 166c27 31 98 121 136 175c25 3 13 3 39 7c0 0 15 -24 23 -44c-17 -20 -39 -40 -63 -61c-13 -48 -24 -95 -24 -162c0 -96 41 -152 80 -153c27 0 45 19 73 66"],1009:[482,276,562,74,505,"505 -242l-45 -34l-11 4c-1 9 -1 17 -2 23c-4 23 -26 38 -44 53c-46 38 -93 25 -173 75c-35 22 -126 78 -150 215c-11 62 -3 124 13 183c6 24 15 49 26 71c16 36 40 66 72 89c41 30 83 45 129 45c86 0 148 -57 165 -151c18 -103 -9 -217 -66 -276 c-39 -41 -97 -66 -152 -66c-53 0 -94 19 -123 57l-8 -1l13 -30c81 -135 184 -158 209 -158c7 0 29 -3 45 -3c47 0 92 -35 99 -78c1 -5 2 -11 3 -18zM408 316c-15 84 -57 128 -123 128c-25 0 -47 -6 -59 -17c-44 -40 -63 -163 -44 -276c14 -79 57 -124 120 -124 c31 0 57 12 72 33c37 53 51 159 34 256"],1012:[709,20,850,56,798,"798 371c0 -222 -168 -391 -388 -391c-208 0 -354 148 -354 361c0 222 152 368 383 368c217 0 359 -134 359 -338zM690 372c-11 189 -109 295 -275 295c-160 0 -252 -106 -252 -290v-5h527zM691 330h-526c15 -187 123 -308 279 -308c154 0 245 114 247 308"],1013:[482,11,513,57,479,"479 92c-82 -74 -130 -103 -192 -103c-56 0 -115 12 -157 50c-34 32 -56 73 -66 116c-4 17 -7 35 -7 53c0 86 23 150 77 203c48 46 109 71 177 71c55 0 111 -23 152 -60l-31 -52l-20 -2c-11 15 -27 32 -36 39c-26 24 -62 31 -97 31c-36 0 -71 -13 -94 -37 c-37 -37 -45 -90 -43 -139l114 -1l130 2l-6 -35l-5 -6l-147 1c-7 0 -58 0 -84 -3c1 -12 2 -25 5 -37c3 -11 5 -22 11 -32c28 -64 106 -112 153 -112c38 0 85 17 131 55l21 17"],8194:[0,0,500,0,0,""],8195:[0,0,1000,0,0,""],8196:[0,0,333,0,0,""],8197:[0,0,250,0,0,""],8198:[0,0,167,0,0,""],8201:[0,0,200,0,0,""],8202:[0,0,100,0,0,""],8211:[277,-219,500,0,500,"500 219h-500v58h500v-58"],8212:[277,-219,1000,0,1000,"1000 219h-1000v58h1000v-58"],8214:[650,150,376,80,296,"128 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800zM296 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],8216:[709,-446,278,45,233,"233 699c-48 -76 -72 -144 -78 -223l-97 -30l-13 13c34 86 72 153 129 226l44 24"],8217:[709,-446,278,45,233,"233 696c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 143 78 223l97 30"],8220:[709,-446,500,51,449,"239 699c-48 -76 -72 -144 -78 -223l-97 -30l-13 13c34 86 72 153 129 226l44 24zM449 699c-48 -76 -72 -144 -78 -223l-97 -30l-13 13c34 86 72 153 129 226l44 24"],8221:[709,-446,500,51,449,"239 696c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 143 78 223l97 30zM449 696c-34 -86 -72 -153 -129 -226l-44 -24l-15 10c48 77 72 143 78 223l97 30"],8224:[694,5,500,34,466,"466 395l-5 -4s-80 6 -115 6h-59v-78c0 -153 9 -319 9 -319l-5 -5c-23 3 -25 4 -41 4s-17 -1 -41 -4l-5 5s9 170 9 319v78h-59l-115 -7l-5 5c2 15 3 20 3 33s-1 18 -3 34l5 5s76 -7 115 -7h59v52c0 32 -13 177 -13 177l5 5c31 -3 27 -3 45 -3s14 0 45 3l5 -5 s-13 -144 -13 -177v-52h59l115 7l5 -5c-2 -15 -3 -21 -3 -34s1 -18 3 -33"],8225:[694,249,500,34,466,"466 -40l-5 -5c-69 6 -77 7 -99 7h-75v-47c0 -36 13 -159 13 -159l-5 -5c-31 3 -27 3 -45 3s-14 0 -45 -3l-5 5s13 133 13 159v47h-75c-22 0 -28 -1 -99 -7l-5 5c2 17 3 21 3 35c0 12 -1 17 -3 32l5 5c72 -6 76 -7 99 -7h75c0 84 -8 187 -8 198c0 9 8 114 8 197h-75 c-25 0 -45 -2 -99 -7l-5 5c2 17 3 21 3 35c0 12 -1 17 -3 32l5 5c72 -6 76 -7 99 -7h75v47c0 23 -13 159 -13 159l5 5c31 -3 27 -3 45 -3s14 0 45 3l5 -5l-13 -159v-47h75c23 0 30 1 99 7l5 -5c-2 -14 -3 -20 -3 -32c0 -14 1 -19 3 -35l-5 -5c-53 5 -76 7 -99 7h-75 c0 -76 8 -188 8 -197s-8 -120 -8 -198h75c23 0 30 1 99 7l5 -5c-2 -14 -3 -20 -3 -32c0 -14 1 -19 3 -35"],8230:[120,0,860,80,780,"200 60c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM490 60c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM780 60c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8242:[779,-446,293,60,233,"233 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30"],8243:[779,-446,493,60,433,"233 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM433 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30"],8244:[779,-446,693,60,633,"233 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM433 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM633 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30"],8245:[779,-446,293,60,233,"233 456l-15 -10l-33 17l-125 303l13 13l82 -30"],8260:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],8279:[779,-446,893,60,833,"233 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM433 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM633 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30zM833 766l-125 -303l-33 -17l-15 10l78 293l82 30"],8407:[784,-544,0,-443,-57,"-57 664c-45 -36 -85 -76 -120 -120c-12 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -34 -3c28 34 58 67 91 96h-289c2 8 3 16 3 24s-1 16 -3 24h289c-33 29 -63 62 -91 96c11 -2 22 -3 34 -3c11 0 22 1 34 3c35 -44 75 -84 120 -120"],8463:[733,9,500,10,471,"471 85c-98 -73 -134 -94 -160 -94c-19 0 -30 15 -30 39c0 19 4 41 13 77l51 196c9 33 15 71 15 89c0 13 -9 22 -22 22c-42 0 -146 -97 -190 -178c-29 -53 -46 -114 -62 -229l-69 -16l-7 11c21 63 61 235 88 386l6 34l-69 -42l-13 20l88 54l30 168c1 7 2 16 2 24 c0 17 -10 24 -34 24h-48l4 21c72 7 108 16 160 42l12 -11l-47 -219l158 97l12 -20l-177 -109l-44 -206l20 25c47 58 63 77 98 106c63 53 124 86 158 86c18 0 29 -14 29 -36c0 -17 -5 -48 -11 -74l-64 -256c-6 -22 -7 -30 -7 -40c0 -11 6 -20 13 -20c10 0 32 11 61 30l26 17"],8465:[686,27,554,28,533,"533 655c-47 -44 -98 -82 -155 -112l-129 47c-19 6 -37 11 -57 11c-30 0 -59 -10 -80 -32c-29 -29 -53 -75 -67 -113l-17 11c13 35 32 78 48 112c11 23 26 49 43 67c26 30 56 40 95 40c42 0 104 -29 154 -53c17 -8 34 -16 53 -16c15 0 35 6 47 13c22 11 39 27 54 41z M514 578c-20 -18 -39 -41 -53 -64c-9 -16 -12 -32 -12 -50c0 -22 1 -54 3 -65c7 -51 12 -106 12 -154c0 -62 -14 -126 -59 -171c-57 -57 -131 -101 -213 -101c-37 0 -69 24 -96 48l-53 -37l-5 16c32 44 109 124 114 128c27 -58 32 -68 45 -81c17 -17 45 -29 69 -29 c30 0 48 12 68 32c16 16 27 46 33 68c9 29 11 59 11 89c0 48 -5 89 -10 127c-4 33 -8 67 -8 95c0 12 1 23 2 34c40 44 89 90 140 122"],8467:[712,20,379,40,339,"339 84c0 -55 -39 -104 -92 -104c-94 0 -132 79 -147 181c-14 -10 -29 -18 -44 -26l-16 30c19 10 38 21 55 34c-4 48 -5 99 -5 149c0 171 10 364 157 364c57 0 75 -70 75 -135c0 -135 -54 -262 -146 -354c4 -110 18 -209 71 -209c35 0 58 33 58 70h34zM288 577 c0 47 0 101 -41 101c-73 0 -73 -186 -73 -330v-76c72 83 114 191 114 305"],8472:[545,186,711,80,631,"261 -61c-1 47 -30 107 -62 157c-9 15 -20 29 -30 43c-26 -64 -41 -124 -41 -164c0 -48 27 -101 75 -101c33 0 58 28 58 65zM631 316c0 -135 -62 -289 -172 -289c-16 0 -35 4 -53 14c-12 7 -43 38 -49 46c-13 18 -25 39 -35 64c35 27 53 48 78 80l49 -52 c-10 -15 -26 -32 -26 -41c0 -33 30 -67 48 -67c52 0 75 140 75 245c0 101 -12 176 -66 176c-97 0 -202 -130 -272 -266c19 -28 39 -50 56 -77c35 -57 75 -112 75 -205c0 -78 -61 -130 -136 -130c-80 0 -123 83 -123 161c0 50 22 128 58 209c-30 45 -54 92 -54 152 c0 88 75 157 141 209c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12c-37 -35 -93 -102 -93 -147c0 -43 1 -61 22 -103c77 136 188 263 298 263c100 0 151 -67 151 -214"],8476:[686,27,828,27,826,"676 463c-13 1 -27 6 -37 16c-7 7 -14 44 -16 69c-1 19 -7 37 -16 53c-8 16 -24 27 -42 27c-25 0 -52 -10 -69 -28c-25 -24 -44 -50 -66 -88c1 -5 5 -48 5 -61c0 -33 0 -69 -3 -103c21 11 70 33 115 40zM826 74l-133 -101l-64 117c1 31 3 60 3 89c0 98 -17 117 -29 129 c-21 21 -54 35 -83 35c-23 0 -65 -11 -92 -19c-3 -22 -7 -45 -12 -67c-12 -51 -27 -94 -56 -138c-56 -45 -113 -100 -168 -146c-22 22 -60 53 -81 53c-31 0 -55 -18 -73 -42l-11 16c16 25 34 55 61 78c16 14 33 28 56 28c12 0 34 -7 48 -17c18 -13 32 -26 46 -41 c35 24 63 52 82 90c14 28 19 59 24 90c6 46 10 92 10 139s-1 127 -40 184c-26 39 -71 72 -118 72c-40 0 -56 -7 -79 -30c-16 -15 -18 -35 -18 -57c0 -12 21 -43 36 -60c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11 c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c15 -18 27 -42 36 -67l4 5c16 20 34 41 52 59c42 42 95 74 155 74c22 0 44 -9 58 -26c15 -18 19 -45 22 -69 c2 -16 1 -33 5 -50c3 -14 8 -28 47 -28c13 0 26 2 38 4l7 -13c-29 -11 -60 -27 -87 -41c-35 -18 -88 -47 -123 -75c51 0 76 -15 102 -37c3 -66 7 -170 16 -197c7 -22 15 -43 27 -63c7 -10 14 -22 26 -22c5 0 39 13 59 21v-16"],8487:[691,21,839,38,801,"801 530h-26l-7 52c-4 29 -17 37 -36 37h-115c63 -53 166 -170 166 -302c0 -207 -139 -338 -364 -338s-363 132 -363 338c0 132 103 249 166 302h-115c-19 0 -32 -8 -36 -37l-7 -52h-26c6 43 7 112 7 161c21 0 81 -3 119 -3c23 0 98 0 119 3h22v-39 c-9 -9 -23 -13 -38 -23c-6 -4 -15 -14 -25 -29c-27 -40 -79 -155 -79 -247c0 -212 79 -332 256 -332s257 119 257 332c0 92 -52 207 -79 247c-10 15 -19 25 -25 29c-14 10 -29 14 -38 23v39h22c21 -3 96 -3 119 -3c38 0 98 3 119 3c0 -49 1 -118 7 -161"],8501:[723,19,663,40,623,"623 576c-13 -14 -53 -17 -82 -20c35 -46 49 -87 49 -124c0 -58 -47 -137 -96 -186l59 -66c23 -28 42 -53 47 -81l-56 -118c-5 28 -8 59 -32 85l-318 347c-27 -33 -36 -73 -36 -115c0 -71 33 -151 79 -206v-106c-14 19 -61 23 -94 24c-32 1 -90 -5 -103 -20v109 c14 9 50 16 84 18c-36 47 -46 93 -46 137c0 58 37 134 96 183c-43 52 -53 47 -73 87c-23 28 -42 53 -46 81l45 118c4 -27 17 -58 42 -85l328 -366c23 30 50 67 50 106c0 73 -43 144 -93 203v106c14 -19 61 -23 94 -24c32 -1 90 5 102 20v-107"],8502:[729,29,552,40,512,"512 27c-7 -22 -22 -28 -41 -28h-390c-18 0 -33 -6 -41 -28v118c8 21 23 27 41 28h353c9 72 25 177 25 265c0 80 -15 145 -49 160c-35 17 -130 26 -184 26c-58 0 -100 0 -124 11c-19 9 -24 17 -30 32v118c7 -22 19 -25 30 -32c19 -12 66 -11 124 -11c54 0 162 -7 195 -26 c59 -34 82 -110 83 -200c2 -113 -29 -246 -49 -343c35 0 49 3 57 27v-117"],8503:[740,18,489,40,448,"448 81c4 -39 -10 -62 -30 -96c-66 56 -102 187 -111 279c-22 -85 -62 -234 -117 -255c-14 -5 -20 -6 -29 -6c-15 0 -21 7 -50 8c-25 2 -54 -6 -71 -29v128c17 23 46 31 71 28c29 -1 36 -9 49 -9c5 0 16 1 30 7c60 24 92 119 112 191c-3 76 -13 172 -38 188 c-61 37 -99 6 -153 38c-19 12 -30 26 -38 49v138c8 -23 19 -48 38 -59c54 -33 114 1 162 -49c57 -57 50 -313 70 -444c7 -50 71 -114 105 -107"],8504:[719,16,522,40,482,"482 544c-8 24 -21 27 -57 27c14 -91 27 -214 27 -327c0 -112 -18 -216 -70 -260c-15 22 -39 76 -30 98c47 21 58 166 58 288l-5 202h-324c-18 0 -33 6 -41 27v120c8 -22 23 -28 41 -28h360c19 0 34 -6 41 -28v-119"],8592:[400,-100,920,80,840,"840 220h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8593:[635,125,460,80,380,"380 400c-43 30 -83 63 -120 99v-624c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v624c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8594:[400,-100,920,80,840,"840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8595:[625,135,460,80,380,"380 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v624c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-624c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8596:[400,-100,1005,80,925,"925 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-573c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h573 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8597:[673,172,460,80,380,"380 -1c-56 -52 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 119 -150 171c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c43 -29 83 -62 120 -98v572c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c56 52 106 109 150 172c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -32 c0 -10 1 -21 3 -31c-43 29 -83 62 -120 98v-572c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8598:[522,36,719,80,639,"639 6c-9 -6 -17 -12 -24 -19s-13 -15 -19 -23l-441 441c-1 -52 -6 -104 -15 -155c-6 9 -13 17 -20 25c-8 7 -16 14 -25 20c3 76 -2 152 -15 227c75 -13 151 -18 227 -15c6 -9 13 -17 21 -24c7 -8 15 -15 24 -21c-51 -9 -103 -14 -154 -15"],8599:[522,36,719,80,639,"639 522c-13 -75 -18 -151 -15 -227c-9 -6 -17 -13 -25 -20c-8 -8 -14 -16 -20 -25c-10 51 -15 103 -16 155l-441 -441c-5 8 -12 16 -19 23s-15 13 -23 19l441 441c-52 1 -104 6 -155 15c9 6 18 13 25 21c8 7 14 15 20 24c77 -3 153 2 228 15"],8600:[536,22,719,80,639,"639 -22c-75 13 -151 18 -228 15c-6 9 -12 17 -20 24c-7 8 -16 15 -25 21c51 9 103 14 155 15l-441 441c8 6 16 12 23 19s14 15 19 23l441 -441c1 52 6 104 16 155c6 -9 12 -17 20 -25c8 -7 16 -14 25 -20c-3 -76 2 -152 15 -227"],8601:[536,22,719,80,639,"639 494l-441 -441c51 -1 103 -6 154 -15c-9 -6 -17 -13 -24 -21c-8 -7 -15 -15 -21 -24c-76 3 -152 -2 -227 -15c13 75 18 151 15 227c9 6 17 13 25 20c7 8 14 16 20 25c9 -51 14 -103 15 -155l441 441c6 -8 12 -16 19 -23s15 -13 24 -19"],8602:[400,-100,920,80,840,"840 220h-275l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-298c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h319l41 120c8 -2 17 -3 26 -3 c8 0 17 1 25 3l-41 -120h254c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8603:[400,-100,920,80,840,"840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-319l-41 -120c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l41 120h-254c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h275l41 120c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-41 -120h298 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8606:[400,-100,995,80,915,"915 220h-529c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c-40 44 -84 84 -131 120h-74c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h74c47 36 91 76 131 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h529c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8608:[400,-100,995,80,915,"915 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-74c-47 -36 -91 -76 -131 -120c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-529c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h529c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 22 -3 32 -3 c11 0 22 1 32 3c40 -44 84 -84 131 -120h74c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8610:[400,-100,1005,80,925,"925 100c-10 2 -21 3 -32 3c-10 0 -21 -1 -32 -3l-120 120h-525c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h525l120 120c11 -2 22 -3 32 -3 c11 0 22 1 32 3l-150 -150"],8611:[400,-100,1005,80,925,"925 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-525l-120 -120c-11 2 -22 3 -32 3c-11 0 -22 -1 -32 -3l150 150l-150 150c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 32 3l120 -120h525c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3 s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8614:[400,-100,920,80,840,"840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-579v-120c-7 2 -15 3 -22 3c-8 0 -16 -1 -23 -3v300c7 -2 15 -3 23 -3c7 0 15 1 22 3v-120h579c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150 "],8617:[490,-100,950,80,870,"870 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-519c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h519c49 0 75 26 75 75s-26 75 -75 75h-60c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h60c88 0 135 -47 135 -135"],8618:[490,-100,950,80,870,"870 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-519c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135h60c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-60c-49 0 -75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h519c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3 s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8619:[490,-40,950,80,870,"870 355c0 -88 -47 -135 -135 -135h-75v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-384c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h384v75 c0 88 47 135 135 135s135 -47 135 -135zM810 355c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75v-75h75c49 0 75 26 75 75"],8620:[490,-40,950,80,870,"870 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-384v-180c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v180h-75c-88 0 -135 47 -135 135s47 135 135 135s135 -47 135 -135v-75h384c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150zM290 280v75c0 49 -26 75 -75 75s-75 -26 -75 -75s26 -75 75 -75h75"],8621:[400,-100,1005,80,925,"925 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-36c-29 0 -51 14 -69 35c-12 14 -22 32 -34 46c-6 7 -12 14 -22 14c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71 c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-11 0 -17 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -40 -35 -68 -35h-37c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c-30 -43 -63 -83 -99 -120h37c10 0 16 7 22 14c12 14 22 32 34 46c18 21 40 35 69 35c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92c4 -14 9 -27 26 -27c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c28 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c6 -7 12 -14 23 -14h36 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8622:[400,-100,1005,80,925,"925 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-271l-42 -120c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l41 120h-251c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150 c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h271l42 120c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-41 -120h251c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8624:[573,72,530,80,450,"450 -72c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v464h-174c36 -37 69 -77 99 -119c-11 1 -21 3 -32 3s-21 -2 -32 -3c-51 55 -109 106 -171 150c62 43 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -121l204 1c4 -7 8 -13 13 -18s11 -9 17 -12v-495"],8625:[572,72,530,80,450,"450 423c-62 -44 -120 -95 -171 -150c-11 1 -21 3 -32 3s-21 -2 -32 -3c30 42 63 82 99 120h-174v-465c-10 1 -20 3 -30 3s-20 -2 -30 -3v495c6 3 12 7 17 12s9 11 13 17h204c-36 38 -69 78 -99 120c11 -1 21 -3 32 -3s21 2 32 3c51 -55 109 -106 171 -149"],8630:[543,-240,845,80,765,"765 250c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 155 -92 233 -251 233c-108 0 -176 -43 -216 -123c47 23 96 42 147 58c-5 -10 -9 -20 -13 -30c-3 -10 -5 -20 -7 -31c-69 -32 -134 -71 -195 -117c-23 73 -53 143 -90 210c5 9 9 19 13 29c3 10 5 21 7 31 c30 -40 58 -82 81 -127c49 105 136 160 273 160c199 0 311 -99 311 -293"],8631:[543,-240,845,80,765,"765 450c-37 -67 -67 -137 -89 -210c-61 46 -127 85 -196 117c-1 11 -4 21 -7 31s-8 20 -13 30c51 -16 100 -35 147 -58c-40 80 -108 123 -216 123c-159 0 -251 -78 -251 -233c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 194 113 293 311 293c138 0 224 -55 273 -160 c24 45 51 87 82 127c1 -10 3 -21 7 -31c3 -10 7 -20 12 -29"],8634:[568,30,720,80,640,"640 250c-2 -155 -126 -280 -280 -280c-155 0 -280 125 -280 280c0 98 53 181 133 232c-41 17 -82 36 -120 59c10 3 20 6 30 11c10 4 19 10 28 16c70 -29 143 -50 218 -64c-38 -66 -68 -136 -92 -208c-10 -3 -20 -6 -30 -11c-9 -4 -19 -10 -27 -16c10 59 25 118 47 174 c-75 -37 -127 -108 -127 -193c0 -122 98 -220 220 -220c121 0 219 99 220 220c1 93 -57 176 -144 207c5 8 9 17 12 27c4 9 6 19 7 29c112 -39 186 -145 185 -263"],8635:[568,30,720,79,640,"640 250c0 -155 -125 -280 -280 -280c-154 0 -278 125 -280 280c-1 118 73 224 185 263c1 -10 3 -20 7 -29c3 -10 7 -19 12 -27c-87 -31 -145 -114 -144 -207c1 -121 99 -220 220 -220c122 0 220 98 220 220c0 85 -52 156 -127 193c22 -56 37 -115 47 -174 c-8 6 -17 12 -27 16c-10 5 -20 8 -30 11c-24 72 -54 142 -92 208c75 14 148 35 219 64c8 -6 17 -12 27 -16c10 -5 20 -8 30 -11c-38 -23 -78 -42 -120 -59c80 -51 133 -134 133 -232"],8636:[400,-220,920,80,840,"840 220h-730l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8637:[280,-100,920,80,840,"840 220h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h730c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8638:[635,125,340,80,260,"260 400c-43 29 -83 62 -120 98v-623c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v730l30 30c44 -63 94 -120 150 -172c-2 -10 -3 -21 -3 -31c0 -11 1 -22 3 -32"],8639:[635,125,340,80,260,"260 -125c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v623c-37 -36 -77 -69 -120 -98c2 10 3 21 3 32c0 10 -1 21 -3 31c56 52 106 109 150 172l30 -30v-730"],8640:[400,-220,920,80,840,"840 250l-30 -30h-730c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h623c-36 37 -69 77 -98 120c10 -2 21 -3 32 -3c10 0 21 1 31 3c52 -56 109 -106 172 -150"],8641:[280,-100,920,80,840,"840 250c-63 -44 -120 -94 -172 -150c-10 2 -21 3 -31 3c-11 0 -22 -1 -32 -3c29 43 62 83 98 120h-623c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h730"],8642:[625,135,340,80,260,"260 37c-56 -52 -106 -109 -150 -172l-30 30v730c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-623c37 36 77 69 120 98c-2 -10 -3 -21 -3 -32c0 -10 1 -21 3 -31"],8643:[625,135,340,80,260,"260 625v-730l-30 -30c-44 63 -94 120 -150 172c2 10 3 21 3 31c0 11 -1 22 -3 32c43 -29 83 -62 120 -98v623c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8644:[570,70,930,80,850,"840 50h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM850 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8646:[570,70,930,80,850,"850 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM840 390h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3 s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8647:[570,70,920,80,840,"840 50h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM840 390h-624c36 -37 69 -77 99 -120 c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8648:[635,125,800,80,720,"380 400c-43 30 -83 63 -120 99v-624c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v624c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 400c-43 30 -83 63 -120 99v-624 c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v624c-37 -36 -77 -69 -120 -99c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c56 51 106 109 150 171c44 -62 94 -120 150 -171c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8649:[570,70,920,80,840,"840 80c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150zM840 420c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3 s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-624c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h624c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8650:[625,135,800,80,720,"380 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v624c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-624c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM720 36c-56 -51 -106 -109 -150 -171 c-44 62 -94 120 -150 171c2 11 3 21 3 32s-1 21 -3 32c43 -30 83 -63 120 -99v624c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-624c37 36 77 69 120 99c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32"],8651:[510,10,929,80,849,"849 140c-62 -44 -119 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-623c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h730zM840 330h-730l-30 30c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h624c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8652:[510,10,929,80,849,"840 110h-624c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150l30 30h730c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM849 360l-29 -30h-730c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h623c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c52 -56 109 -106 171 -150"],8653:[550,50,920,80,840,"840 130h-296l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-198c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h281l62 180 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h213c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-234l-41 -120h275c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM555 310h-321c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h280"],8654:[550,50,1005,80,925,"925 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-224l-62 -180c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l62 180h-141c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200 c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h224l62 180c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-62 -180h141c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM840 250c-24 19 -47 39 -69 60h-222l-42 -120 h264c22 21 45 41 69 60zM498 310h-264c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h222"],8655:[550,50,920,80,840,"840 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-281l-62 -180c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l62 180h-213c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h234l41 120h-275c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h296l62 180 c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-62 -180h198c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200zM755 250c-24 19 -47 39 -69 60h-280l-41 -120h321c22 21 45 41 69 60"],8656:[450,-50,920,80,840,"840 130h-545c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h545c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-606c-22 -21 -45 -41 -69 -60 c24 -19 47 -39 69 -60h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8657:[635,125,560,80,480,"480 350c-28 22 -54 46 -80 70v-545c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v606c-21 22 -41 45 -60 69c-19 -24 -39 -47 -60 -69v-606c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v545c-26 -24 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 43c0 14 -1 28 -3 42c73 59 141 127 200 200 c59 -73 127 -141 200 -200c-2 -14 -3 -28 -3 -42c0 -15 1 -29 3 -43"],8658:[450,-50,920,80,840,"840 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-545c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h545c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3 c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200"],8659:[625,135,560,80,480,"480 65c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-59 73 -127 141 -200 200c2 14 3 28 3 42c0 15 -1 29 -3 43c28 -22 54 -46 80 -70v545c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-606c21 -22 41 -45 60 -69c19 24 39 47 60 69v606c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-545c26 24 52 48 80 70 c-2 -14 -3 -28 -3 -43c0 -14 1 -28 3 -42"],8660:[450,-50,1005,80,925,"925 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-415c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3 c-22 -28 -46 -54 -70 -80h415c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM840 250c-24 19 -47 39 -69 60h-537c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h537c22 21 45 41 69 60"],8661:[673,172,560,80,480,"480 27c-73 -59 -141 -126 -200 -199c-59 73 -127 140 -200 199c2 15 3 29 3 43s-1 28 -3 42c28 -22 54 -45 80 -70v416c-26 -25 -52 -48 -80 -70c2 14 3 28 3 42s-1 28 -3 43c73 59 141 126 200 200c59 -74 127 -141 200 -200c-2 -15 -3 -29 -3 -43s1 -28 3 -42 c-28 22 -54 45 -80 70v-416c26 25 52 48 80 70c-2 -14 -3 -28 -3 -42s1 -28 3 -43zM340 518c-21 23 -41 46 -60 70c-19 -24 -39 -47 -60 -70v-536c21 -23 41 -46 60 -70c19 24 39 47 60 70v536"],8666:[525,25,920,80,840,"840 40h-455l55 -65c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-82 101 -174 193 -275 275c101 82 193 174 275 275c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3l-55 -65h455c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-511c-41 -42 -83 -82 -128 -120h639c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30h-639c45 -38 87 -78 128 -120h511c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8667:[525,25,920,80,840,"840 250c-101 -82 -193 -174 -275 -275c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3l55 65h-455c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h511c41 42 83 82 128 120h-639c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h639c-45 38 -87 78 -128 120h-511c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h455l-55 65 c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c82 -101 174 -193 275 -275"],8669:[400,-100,920,80,840,"840 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-61c-29 0 -51 14 -69 35c-12 14 -22 32 -34 46c-6 7 -12 14 -22 14c-17 0 -22 -13 -26 -27c-7 -28 -9 -63 -16 -92c-12 -42 -35 -71 -83 -71c-49 0 -72 29 -84 71 c-7 29 -9 64 -16 92c-4 14 -9 27 -25 27c-11 0 -17 -7 -23 -14c-12 -14 -22 -32 -34 -46c-18 -21 -40 -35 -68 -35h-63c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h63c10 0 16 7 22 14c12 14 22 32 34 46c18 21 40 35 69 35c48 0 71 -29 83 -71c7 -29 9 -64 16 -92c4 -14 9 -27 26 -27 c16 0 21 13 25 27c7 28 9 63 16 92c12 42 35 71 84 71c28 0 50 -14 68 -35c12 -14 22 -32 34 -46c6 -7 12 -14 23 -14h61c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],8704:[700,6,760,70,690,"690 700l-280 -706c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-280 706c11 -2 21 -3 32 -3s22 1 33 3l94 -237h303l94 237c10 -2 21 -3 32 -3s22 1 32 3zM508 403h-255l127 -322"],8705:[700,0,640,80,560,"560 210c0 -135 -83 -210 -240 -210s-240 75 -240 210v280c0 135 83 210 240 210s240 -75 240 -210c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c0 99 -64 150 -180 150s-180 -51 -180 -150v-280c0 -99 64 -150 180 -150s180 51 180 150c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8706:[733,9,572,51,509,"503 404c18 -123 -6 -259 -48 -326c-37 -57 -91 -87 -160 -87c-109 0 -210 86 -226 194c-7 62 11 125 50 171c33 39 73 57 125 57c53 0 94 -16 168 -66c-1 48 2 51 -1 80c-3 18 -6 34 -9 50l-21 72c-28 86 -60 113 -109 127c-7 3 -29 10 -45 10c-41 0 -93 -16 -110 -48 l-15 4l-51 60c20 26 144 31 168 31c12 0 29 -3 38 -7c8 -3 21 -11 38 -21c34 -19 91 -58 111 -75c26 -22 58 -101 62 -108c17 -38 30 -73 35 -118zM411 313c0 0 -10 9 -19 15c-40 28 -70 40 -100 40c-85 0 -142 -93 -126 -208c13 -86 53 -138 111 -138c46 0 87 33 107 86 c20 51 24 94 27 205"],8707:[700,0,640,80,560,"560 30c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-450c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h420v260h-420c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h420v260h-420c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h450c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-640"],8708:[780,80,640,80,560,"560 30c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-305l-28 -80c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l27 80h-94c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h115l89 260h-204c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h225l89 260h-314c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h335l28 80c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3 l-27 -80h64c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-640zM500 380v260h-55l-89 -260h144zM500 60v260h-165l-89 -260h254"],8709:[810,110,640,80,560,"500 240v220c0 70 -22 120 -65 150l-186 -540c21 -7 44 -10 71 -10c117 0 180 63 180 180zM391 630c-21 7 -44 10 -71 10c-117 0 -180 -63 -180 -180v-220c0 -70 22 -120 65 -150zM560 240c0 -156 -84 -240 -240 -240c-34 0 -64 4 -91 12l-42 -122c-8 2 -17 3 -25 3 c-9 0 -18 -1 -26 -3l48 140c-68 37 -104 108 -104 210v220c0 156 84 240 240 240c34 0 64 -4 91 -12l42 122c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-48 -140c68 -37 104 -108 104 -210v-220"],8711:[690,13,629,6,617,"617 665l-289 -658l-38 -20l-284 659v9l62 35l294 -3l253 3zM538 620c0 16 -12 23 -45 26h-332c-25 -2 -41 -8 -41 -19c0 -12 11 -34 20 -55l191 -452l172 405c13 30 35 82 35 95"],8712:[550,50,778,80,698,"698 -50h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-146 0 -229 -73 -239 -210h557c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-557c10 -137 93 -210 239 -210h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8713:[650,150,778,80,698,"698 -50h-318c-24 0 -46 2 -67 5l-36 -105c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l40 115c-122 35 -186 132 -186 285c0 195 105 300 300 300h87l34 100c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-34 -100h180c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-201l-72 -210h273 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-294l-71 -207c15 -2 30 -3 47 -3h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM353 220h-212c8 -104 57 -171 144 -197zM446 490h-66c-146 0 -229 -73 -239 -210h233"],8715:[550,50,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c146 0 229 73 239 210h-557c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h557c-10 137 -93 210 -239 210h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300"],8717:[450,-50,578,80,498,"498 250c0 -130 -70 -200 -200 -200h-218c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h218c80 0 128 38 138 110h-356c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h356c-10 72 -58 110 -138 110h-218c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h218c130 0 200 -70 200 -200"],8722:[280,-220,760,80,680,"680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8723:[670,50,760,80,680,"680 610h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 220h-270v-270c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v270h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v270c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-270h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8724:[760,50,760,80,680,"680 220h-270v-270c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v270h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v270c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-270h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 700c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8725:[650,150,486,80,406,"406 650l-275 -800c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l275 800c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3"],8726:[650,150,737,80,657,"657 -150c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l-520 800c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3"],8727:[451,-49,542,80,462,"462 215l-10 -8l-165 25l75 -149l-5 -12l-66 -22l-11 7l-27 165l-119 -118l-13 1l-41 57l3 12l149 77l-149 77l-3 12l41 57l13 1l119 -118l27 165l11 7l66 -22l5 -12l-75 -149l165 25l10 -8v-70"],8728:[410,-90,480,80,400,"400 250c0 -96 -64 -160 -160 -160s-160 64 -160 160s64 160 160 160s160 -64 160 -160zM352 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8729:[450,-50,560,80,480,"480 250c0 -120 -80 -200 -200 -200s-200 80 -200 200s80 200 200 200s200 -80 200 -200"],8730:[660,130,690,120,720,"720 600h-39l-276 -730c-14 2 -28 3 -42 3s-28 -1 -42 -3l-127 228h-74v60h146l110 -197l263 699h81v-60"],8733:[440,-60,798,80,718,"718 68c-20 -5 -41 -8 -62 -8c-87 0 -151 67 -201 141c-49 -73 -108 -139 -193 -139c-99 0 -182 76 -182 173c0 112 87 205 198 205c91 0 157 -70 210 -147c53 76 121 141 211 141c7 0 14 -2 19 -7c-2 -7 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-49c-72 0 -125 -55 -167 -116 c48 -76 104 -164 185 -164c10 0 21 1 31 3c-2 -6 -3 -13 -3 -21c0 -7 1 -14 3 -21zM441 223c-49 78 -110 158 -201 158c-69 0 -127 -54 -127 -122c0 -88 77 -154 168 -154c71 0 119 56 160 118"],8734:[443,-57,943,80,863,"863 262c0 -114 -94 -205 -211 -205c-87 0 -147 71 -197 147c-49 -73 -108 -139 -193 -139c-99 0 -182 76 -182 173c0 112 87 205 198 205c91 0 157 -70 210 -147c52 74 117 139 205 139c95 0 170 -78 170 -173zM441 226c-49 78 -111 158 -201 158 c-69 0 -127 -53 -127 -122c0 -88 77 -154 168 -154c71 0 119 56 160 118zM830 238c0 86 -70 154 -155 154c-75 0 -129 -55 -173 -118c47 -75 101 -158 188 -158c73 0 140 51 140 122"],8736:[651,0,803,80,723,"723 609l-549 -549h527c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-600c-1 9 -4 18 -8 27c-3 8 -8 17 -13 24l600 600c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 24 -19"],8737:[651,103,803,80,723,"723 609l-297 -297c61 -70 98 -159 104 -252h171c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-171c-2 -34 -9 -69 -20 -103c-9 5 -18 9 -27 12c-10 3 -20 6 -30 7c9 28 15 56 17 84h-369c-1 9 -4 18 -8 27c-3 8 -8 17 -13 24l261 261c-22 18 -46 34 -72 48c7 8 12 16 17 25 c4 9 8 18 11 28c31 -16 60 -36 86 -58l297 296c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 24 -19zM470 60c-6 77 -37 151 -87 210l-209 -210h296"],8738:[529,29,737,80,657,"657 48c-5 -8 -10 -17 -14 -26c-4 -10 -7 -19 -9 -29l-158 65c-15 -31 -34 -60 -58 -87c-6 8 -13 15 -20 21c-8 7 -16 13 -25 18c19 22 35 46 48 71l-341 141c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28l341 141c-13 25 -29 49 -48 71c9 5 17 11 25 18c7 6 14 13 20 21 c24 -27 43 -56 58 -87l158 65c2 -10 5 -19 9 -29c4 -9 9 -18 14 -26l-158 -66c30 -88 30 -184 0 -272zM444 137c23 73 23 153 0 226l-274 -113"],8739:[650,150,208,80,128,"128 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],8740:[650,150,380,80,300,"300 375l-86 -132v-393c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v319l-86 -133c2 15 3 30 3 45c0 14 -1 29 -3 44l86 132v393c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-319l86 133c-2 -15 -3 -30 -3 -44c0 -15 1 -30 3 -45"],8741:[650,150,376,80,296,"128 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800zM296 -150c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v800c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-800"],8742:[650,150,536,80,456,"456 495l-80 -123v-522c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v448l-120 -184v-264c-8 2 -16 3 -24 3s-16 -1 -24 -3v190l-80 -124c2 15 3 30 3 45c0 14 -1 29 -3 44l80 123v522c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-448l120 184v264c8 -2 16 -3 24 -3s16 1 24 3v-190l80 124 c-2 -15 -3 -30 -3 -44c0 -15 1 -30 3 -45"],8743:[556,50,760,80,680,"680 -50c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3l-234 526l-234 -526c-11 2 -22 3 -33 3s-22 -1 -33 -3l270 606c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8744:[550,56,760,80,680,"680 550l-270 -606c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-270 606c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3l234 -526l234 526c11 -2 22 -3 33 -3s22 1 33 3"],8745:[568,50,760,80,680,"680 -50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 156 -84 240 -240 240s-240 -84 -240 -240v-318c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 195 105 300 300 300s300 -105 300 -300v-318"],8746:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318"],8747:[796,296,634,80,554,"554 777c-6 -26 -12 -67 -9 -117h-63c-2 39 -3 66 -23 67c-48 2 -74 -30 -88 -105c-12 -67 -12 -248 -12 -372c0 -121 0 -260 -28 -360c-7 -22 -11 -40 -21 -54c-30 -38 -52 -61 -82 -95c-15 -16 -59 -37 -82 -37s-47 8 -66 19c6 26 12 67 9 117h63c2 -39 3 -66 24 -67 c48 -2 74 30 87 105c12 67 12 248 12 372c0 121 0 260 29 360c6 22 10 40 20 54c31 38 52 61 83 95c14 16 58 37 82 37c23 0 47 -8 65 -19"],8756:[447,-53,596,80,516,"358 387c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM516 113c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 113c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8757:[447,-53,596,80,516,"358 113c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM516 387c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 387c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8764:[337,-163,758,80,678,"678 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8765:[337,-163,758,80,678,"678 176c-7 0 -13 -1 -20 -3c-6 -2 -12 -5 -18 -9c-22 67 -56 97 -103 110c-8 3 -16 4 -24 4c-42 0 -81 -28 -117 -53c-47 -32 -100 -62 -154 -62c-12 0 -25 1 -38 5c-62 17 -95 67 -124 156c7 0 14 1 20 3s13 5 18 9c22 -67 56 -97 103 -110c8 -3 16 -4 24 -4 c42 0 81 28 117 53c47 32 100 62 154 62c12 0 25 -1 38 -5c62 -17 95 -67 124 -156"],8768:[549,49,351,80,271,"271 388c0 -57 -35 -110 -72 -157c-32 -40 -68 -84 -57 -135c10 -46 37 -82 101 -107c-4 -6 -8 -12 -10 -18c-3 -6 -4 -13 -5 -20c-85 34 -132 71 -145 133c-2 9 -3 19 -3 28c0 57 35 110 72 157c32 40 68 84 58 135c-10 46 -37 82 -102 107c5 6 8 12 10 18 c3 6 5 13 5 20c85 -34 132 -71 145 -133c2 -9 3 -19 3 -28"],8769:[457,-43,758,80,678,"678 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-46 0 -90 21 -131 47l-85 -167c-8 2 -17 3 -26 3c-10 0 -19 -1 -27 -3l98 194c-31 21 -65 41 -100 41c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156 c13 4 26 5 38 5c46 0 90 -21 131 -47l85 167c8 -2 17 -3 27 -3c9 0 18 1 26 3l-98 -194c31 -21 65 -41 100 -41c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8770:[390,-53,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM679 214c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9 c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8771:[447,-110,760,80,680,"680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM679 434c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9 c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8773:[517,-40,760,80,680,"679 504c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 40h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8774:[535,20,760,80,680,"679 521c-29 -88 -62 -138 -124 -156c-13 -3 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-36 25 -75 52 -117 52c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -13 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 4 -20 4c29 88 62 138 124 156c13 3 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -63 c36 -25 75 -52 117 -52c8 0 16 1 24 3c47 13 81 44 103 111c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -4 20 -4zM680 40h-329l-31 -60c-8 2 -17 3 -26 3c-10 0 -19 -1 -27 -3l30 60h-217c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h248l61 120h-309c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h339l21 40 c8 -2 17 -3 27 -3c9 0 18 1 26 3l-20 -40h207c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-237l-62 -120h299c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8776:[447,-53,758,80,678,"678 434c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM678 214c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9 s-13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8778:[517,-40,760,80,680,"679 504c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62 c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM679 324c-29 -89 -62 -139 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 62c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-6 4 -12 7 -18 9 c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3zM680 40h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8781:[435,-65,760,80,680,"680 365c-91 -52 -195 -75 -300 -75s-209 23 -300 75c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c92 -53 194 -85 300 -85s208 32 300 85c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35zM680 65c-92 53 -194 85 -300 85s-208 -32 -300 -85c2 12 3 23 3 35s-1 23 -3 35c91 52 195 75 300 75 s209 -23 300 -75c-2 -12 -3 -23 -3 -35s1 -23 3 -35"],8782:[490,-10,760,80,680,"680 330h-140h-60c0 60 -40 100 -100 100s-100 -40 -100 -100h-60h-140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h150c21 62 76 100 150 100s129 -38 150 -100h150c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-150c-21 -62 -76 -100 -150 -100s-129 38 -150 100h-150c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h140h60c0 -60 40 -100 100 -100s100 40 100 100h60h140c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8783:[490,-110,760,80,680,"680 330h-140h-60c0 60 -40 100 -100 100s-100 -40 -100 -100h-60h-140c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h150c21 62 76 100 150 100s129 -38 150 -100h150c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30 "],8784:[630,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8785:[630,130,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM440 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM440 -70 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8786:[630,130,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM200 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM680 -70 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8787:[630,130,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 -70 c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8790:[390,-110,760,80,680,"680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h158c-12 23 -18 50 -18 80s6 57 18 80h-158c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-158c12 -23 18 -50 18 -80s-6 -57 -18 -80h158c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM492 250 c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8791:[830,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM540 670c0 -96 -64 -160 -160 -160s-160 64 -160 160s64 160 160 160s160 -64 160 -160zM492 670 c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8796:[867,-110,760,80,680,"680 330h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM560 510h-360l175 357h15zM476 565l-106 226l-111 -226h217"],8800:[650,150,760,80,680,"680 110h-323l-89 -260c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l89 260h-226c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h247l55 160h-302c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h323l89 260c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-89 -260h226c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-247l-55 -160h302 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8801:[500,0,760,80,680,"680 440h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 220h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 0h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8804:[623,113,766,80,686,"686 57l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 253c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -217c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM686 -113h-606c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h606c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30"],8805:[623,113,766,80,686,"686 310l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l522 217l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l606 -253c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -113h-606c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h606c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30"],8806:[697,187,766,80,686,"686 163l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32zM686 -7h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -187h-606c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8807:[697,187,766,80,686,"686 400l-606 -237c2 10 3 21 3 32s-1 22 -3 32l518 203l-518 203c2 10 3 21 3 32s-1 22 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -7h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -187h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30 h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8808:[697,267,766,80,686,"686 163l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32zM686 -187h-353l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -19 -1 -29 -3l52 80h-196c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h235l78 120h-313 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h352l52 80c10 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h197c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-236l-78 -120h314c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8809:[697,267,766,80,686,"686 400l-606 -237c2 10 3 21 3 32s-1 22 -3 32l518 203l-518 203c2 10 3 21 3 32s-1 22 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -187h-353l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -19 -1 -29 -3l52 80h-196c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h235l78 120h-313 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h352l52 80c10 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h197c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-236l-78 -120h314c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8810:[566,66,944,80,864,"529 -66l-449 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l449 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36zM864 -66l-449 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l449 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244 c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36"],8811:[566,66,944,80,864,"864 220l-449 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l449 -286c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM529 220l-449 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l449 -286c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8812:[668,168,459,80,379,"379 250c0 -118 -42 -219 -118 -300c33 -31 72 -59 118 -82c-5 -5 -9 -11 -12 -17s-5 -12 -6 -19c-50 25 -94 54 -132 88c-37 -34 -81 -63 -131 -88c-1 7 -3 13 -6 19s-7 12 -12 17c46 23 85 51 118 82c-76 81 -118 182 -118 300s42 219 118 300c-33 31 -72 59 -118 82 c5 5 9 11 12 17s5 12 6 19c50 -25 94 -54 131 -88c38 34 82 63 132 88c1 -7 3 -13 6 -19s7 -12 12 -17c-46 -23 -85 -51 -118 -82c76 -81 118 -182 118 -300zM319 250c0 102 -30 192 -90 265c-59 -73 -89 -163 -89 -265s30 -192 89 -265c60 73 90 163 90 265"],8814:[650,150,767,80,687,"687 -63l-280 131l-75 -218c-8 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l82 238l-283 132c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l416 194l60 176c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 18 1 26 3l-51 -148l131 61c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-158 -74l-103 -298l261 -122c-2 -11 -3 -22 -3 -33 s1 -22 3 -33zM468 395l-310 -145l225 -105"],8815:[650,150,767,80,687,"687 220l-416 -194l-60 -176c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l51 148l-131 -61c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l158 74l102 298l-260 122c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l280 -131l75 218c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3l-82 -238l283 -132c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30zM609 250l-225 105l-86 -250"],8816:[678,178,766,80,686,"686 -113h-342l-22 -65c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -17 -1 -26 -3l23 65h-214c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h234l80 232l-314 131c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l443 185l42 123c9 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-34 -99l104 44c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-130 -54 l-98 -285l228 -95c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-248 104l-73 -214h321c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM497 479l-333 -139l249 -104"],8817:[678,178,766,80,686,"686 -113h-463l-22 -65c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l22 65h-92c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h113l63 184l-176 -74c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l202 84l80 233l-282 117c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l302 -126l62 181c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3 l-69 -200l260 -108c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30l-371 -154l-71 -209h442c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM602 340l-195 81l-66 -190"],8818:[651,141,766,80,686,"686 86l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 252c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -218c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33zM682 20c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-36 25 -75 52 -117 52 c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6c54 0 107 -30 154 -63c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8819:[651,141,766,80,686,"686 339l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l522 218l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l606 -252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM682 20c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-54 0 -107 30 -154 63c-36 25 -75 52 -117 52c-8 0 -16 -1 -24 -3 c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6c54 0 107 -30 154 -63c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8822:[731,231,771,80,691,"686 197l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM691 6l-605 -237c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l517 203l-517 203c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l605 -237 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8823:[731,231,771,80,691,"691 434l-605 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l517 203l-517 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l605 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -231l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203 c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32"],8826:[578,78,785,80,705,"705 -42c-9 -4 -18 -9 -26 -16c-8 -6 -15 -13 -22 -20c-138 180 -350 289 -577 298c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c227 9 439 118 577 298c7 -7 14 -14 22 -20c8 -7 17 -12 26 -16c-110 -143 -262 -244 -433 -292c171 -48 323 -149 433 -292"],8827:[578,78,785,80,705,"705 220c-227 -9 -439 -118 -577 -298c-7 7 -14 14 -22 20c-8 7 -17 12 -26 16c110 143 262 244 433 292c-171 48 -323 149 -433 292c9 4 18 9 26 16c8 6 15 13 22 20c138 -180 350 -289 577 -298c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8828:[701,201,785,80,705,"705 81c-9 -5 -18 -10 -26 -16s-15 -13 -22 -21c-138 180 -350 289 -577 299c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30c227 9 439 118 577 298c7 -8 14 -15 22 -21s17 -11 26 -16c-110 -142 -262 -244 -433 -291c171 -48 323 -150 433 -292zM649 -178c-10 -2 -20 -5 -29 -9 c-9 -3 -18 -8 -27 -14c-89 214 -290 352 -512 363c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c246 -12 469 -163 568 -400"],8829:[701,201,785,80,705,"705 343c-227 -10 -439 -119 -577 -299c-7 8 -14 15 -22 21s-17 11 -26 16c110 142 262 244 433 292c-171 47 -323 149 -433 291c9 5 18 10 26 16s15 13 22 21c138 -180 350 -289 577 -298c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM704 162 c-222 -11 -423 -149 -512 -363c-9 6 -18 11 -27 14c-9 4 -19 7 -29 9c99 237 322 388 568 400c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8830:[668,158,758,80,678,"676 630c-102 -127 -240 -217 -394 -261c154 -44 292 -135 394 -261c-9 -5 -17 -11 -25 -17s-15 -13 -22 -21c-133 166 -334 264 -547 269c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c213 4 414 102 547 269c7 -8 14 -15 22 -22c8 -6 16 -11 25 -16zM678 4c-29 -89 -62 -139 -124 -156 c-13 -4 -26 -6 -38 -6c-54 0 -107 31 -154 63c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 138 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 3c47 14 81 44 103 111 c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8831:[668,158,758,80,678,"676 339c-213 -5 -413 -103 -547 -269c-7 8 -14 15 -22 21s-16 12 -25 17c102 126 240 217 394 261c-154 44 -292 134 -394 261c9 5 17 10 25 16c8 7 15 14 22 22c134 -167 334 -265 547 -269c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM678 4c-29 -89 -62 -139 -124 -156 c-13 -4 -26 -6 -38 -6c-54 0 -107 31 -154 63c-36 25 -75 53 -117 53c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 138 124 156c13 4 26 5 38 5c54 0 107 -30 154 -62c36 -25 75 -53 117 -53c8 0 16 1 24 3c47 14 81 44 103 111 c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8832:[650,150,785,80,705,"705 -42c-9 -4 -18 -9 -26 -16c-8 -6 -15 -13 -22 -20c-74 96 -168 172 -275 223l-102 -295c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l108 314c-81 33 -169 52 -258 56c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c116 5 228 35 328 88l97 282c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-84 -244 c71 46 134 104 186 172c7 -7 14 -14 22 -20c8 -7 17 -12 26 -16c-72 -94 -162 -169 -264 -224l-40 -116c118 -55 223 -138 304 -244zM380 289c-35 -16 -71 -29 -108 -39c29 -8 57 -18 85 -29"],8833:[650,150,785,80,705,"705 220c-116 -5 -228 -35 -328 -88l-97 -282c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l84 244c-71 -46 -134 -104 -186 -172c-7 7 -14 14 -22 20c-8 7 -17 12 -26 16c72 94 162 169 264 224l40 116c-118 55 -223 138 -304 244c9 4 18 9 26 16c8 6 15 13 22 20 c74 -96 168 -172 275 -223l102 295c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-108 -314c81 -33 169 -52 258 -56c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM513 250c-29 8 -57 18 -85 29l-23 -68c35 16 71 29 108 39"],8834:[550,50,778,80,698,"698 -50h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-156 0 -240 -84 -240 -240s84 -240 240 -240h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8835:[550,50,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c156 0 240 84 240 240s-84 240 -240 240h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300"],8838:[640,140,778,80,698,"698 40h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-156 0 -240 -84 -240 -240s84 -240 240 -240h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM698 -140h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8839:[640,140,778,80,698,"698 340c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c156 0 240 84 240 240s-84 240 -240 240h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300zM680 -140h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8840:[690,190,778,80,698,"698 -140h-448l-17 -50c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l17 50h-101c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h122l46 135c-121 35 -186 132 -186 285c0 195 105 300 300 300h88l17 50c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-17 -50h179c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-200 l-164 -477c14 -2 30 -3 46 -3h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-23 0 -46 2 -66 5l-43 -125h427c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM447 580h-67c-156 0 -240 -84 -240 -240c0 -121 51 -199 146 -228"],8841:[690,190,778,80,698,"698 340c0 -195 -105 -300 -300 -300h-86l-41 -120h409c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-430l-17 -50c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l17 50h-119c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h140l41 120h-181c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h202l164 477c-15 2 -31 3 -48 3h-318 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c24 0 47 -2 68 -5l19 55c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-23 -65c121 -36 185 -133 185 -285zM638 340c0 120 -50 198 -144 227l-161 -467h65c156 0 240 84 240 240"],8842:[640,220,778,80,698,"698 40h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-156 0 -240 -84 -240 -240s84 -240 240 -240h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM698 -140h-291l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l52 80h-252 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h291l52 80c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8843:[640,220,778,80,698,"698 340c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c156 0 240 84 240 240s-84 240 -240 240h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300zM680 -140h-291l-52 -80c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l52 80h-252 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h291l52 80c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-52 -80h252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8846:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318zM560 220h-150v-150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v150h-150c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h150v150c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-150h150c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8847:[550,50,760,80,680,"680 -50h-570c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-540v-480h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8848:[550,50,760,80,680,"680 520v-540c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-570c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h540v480h-540c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h570c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13"],8849:[640,140,760,80,680,"680 40h-570c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h570c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-540v-480h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 -140h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8850:[640,140,760,80,680,"680 610v-540c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-570c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h540v480h-540c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h570c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13zM680 -140h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8851:[565,35,676,80,596,"596 -35c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v540h-396v-540c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v570c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h456c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-570"],8852:[535,65,676,80,596,"596 535v-570c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-456c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v570c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-540h396v540c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],8853:[568,68,796,80,716,"655 280c-12 128 -99 215 -227 227v-227h227zM368 507c-128 -12 -215 -99 -227 -227h227v227zM368 -7v227h-227c12 -128 99 -215 227 -227zM655 220h-227v-227c128 12 215 99 227 227zM716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318 s318 -127 318 -318"],8854:[568,68,796,80,716,"655 280c-13 138 -112 228 -257 228s-244 -90 -257 -228h514zM655 220h-514c13 -138 112 -228 257 -228s244 90 257 228zM716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318"],8855:[568,68,796,80,716,"656 250c0 65 -18 121 -51 164l-165 -164l165 -164c33 43 51 99 51 164zM562 457c-43 33 -99 51 -164 51s-121 -18 -164 -51l164 -165zM356 250l-165 164c-33 -43 -51 -99 -51 -164s18 -121 51 -164zM562 43l-164 165l-164 -165c43 -33 99 -51 164 -51s121 18 164 51z M716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318"],8856:[568,68,796,80,716,"656 250c0 113 -55 198 -145 236l-169 -489c18 -3 37 -5 56 -5c155 0 258 103 258 258zM454 503c-18 3 -37 5 -56 5c-155 0 -258 -103 -258 -258c0 -113 55 -198 145 -236zM716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318"],8857:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM458 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8858:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM558 250c0 -96 -64 -160 -160 -160s-160 64 -160 160s64 160 160 160 s160 -64 160 -160zM510 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8859:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM558 220l-10 -8l-134 26l67 -119l-5 -12l-57 -18l-11 6l-16 136l-93 -100l-13 1 l-35 48l3 13l124 57l-124 57l-3 13l35 48l13 1l93 -100l16 136l11 6l57 -18l5 -12l-67 -119l134 26l10 -8v-60"],8861:[568,68,796,80,716,"716 250c0 -191 -127 -318 -318 -318s-318 127 -318 318s127 318 318 318s318 -127 318 -318zM656 250c0 155 -103 258 -258 258s-258 -103 -258 -258s103 -258 258 -258s258 103 258 258zM596 220h-396c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h396c-2 -10 -3 -20 -3 -30 s1 -20 3 -30"],8862:[550,50,760,80,680,"620 490h-210v-210h210v210zM350 490h-210v-210h210v210zM350 10v210h-210v-210h210zM620 10v210h-210v-210h210zM680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13 v-540"],8863:[550,50,760,80,680,"620 490h-480v-210h480v210zM620 10v210h-480v-210h480zM680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540"],8864:[550,50,760,80,680,"578 490h-396l198 -198zM338 250l-198 198v-396zM578 10l-198 198l-198 -198h396zM620 448l-198 -198l198 -198v396zM680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17 s11 -9 17 -13v-540"],8865:[550,50,760,80,680,"680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540zM620 490h-480v-480h480v480zM440 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8866:[650,0,760,80,680,"680 295h-540v-295c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v650c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-295h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8867:[650,0,760,80,680,"680 0c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v295h-540c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h540v295c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-650"],8868:[650,0,760,80,680,"680 590h-270v-590c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v590h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8869:[650,0,760,80,680,"680 0h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h270v590c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-590h270c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8872:[650,150,760,80,680,"680 110h-540v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-540v-160h540c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8873:[650,150,770,80,690,"140 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800zM690 220h-370v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8874:[650,150,950,80,870,"320 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800zM140 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-800zM870 220h-370v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v800c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h370 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8876:[650,150,737,80,657,"657 650l-240 -370h213c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-252l-118 -181v-189c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v97l-63 -97c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l120 185v615c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-370h100l240 370c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3z M320 220h-60v-93"],8877:[650,150,880,80,800,"800 110h-494l-46 -71v-189c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v97l-63 -97c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l120 185v615c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-260h171l169 260c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-169 -260h312c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-351 l-104 -160h455c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM392 330h-132v-160h28"],8878:[650,150,890,80,810,"810 220h-370v-370c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v373l-120 -184v-189c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v97l-63 -97c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l120 185v615c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-523l120 185v338c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-246l160 246 c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-217 -334v-36h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8879:[650,150,890,80,810,"810 110h-370v-260c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v373l-120 -184v-189c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v97l-63 -97c-9 2 -19 3 -28 3c-10 0 -20 -1 -29 -3l120 185v615c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-523l120 185v338c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-246l160 246 c9 -2 19 -3 29 -3c9 0 19 1 28 3l-169 -260h322c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-361l-9 -14v-146h370c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8882:[577,77,803,80,723,"723 -77l-643 300c2 9 3 18 3 27s-1 18 -3 27l643 300v-654zM663 483l-499 -233l499 -233v466"],8883:[577,77,803,80,723,"723 223l-643 -300v654l643 -300c-2 -9 -3 -18 -3 -27s1 -18 3 -27zM639 250l-499 233v-466"],8884:[630,130,802,80,722,"722 40l-642 267c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28l642 267v-590zM662 130v410l-492 -205zM722 -130h-642c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h642c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8885:[630,130,802,80,722,"722 307l-642 -267v590l642 -267c-2 -9 -3 -19 -3 -28s1 -19 3 -28zM632 335l-492 205v-410zM722 -130h-642c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h642c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8888:[410,-90,920,80,840,"840 250c0 -96 -64 -160 -160 -160c-86 0 -146 51 -158 130h-442c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h442c12 79 72 130 158 130c96 0 160 -64 160 -160zM792 250c0 67 -45 112 -112 112s-112 -45 -112 -112s45 -112 112 -112s112 45 112 112"],8890:[650,0,760,80,680,"680 590h-270v-590c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v590h-270c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8891:[580,80,760,80,680,"680 580l-270 -488c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-270 488c11 -2 23 -3 34 -3c12 0 23 1 35 3l231 -418l231 418c12 -2 23 -3 35 -3c11 0 23 1 34 3zM680 -80h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8892:[580,80,760,80,680,"680 -80c-11 2 -23 3 -34 3c-12 0 -23 -1 -35 -3l-231 418l-231 -418c-12 2 -23 3 -35 3c-11 0 -23 -1 -34 -3l270 488c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3zM680 520h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8900:[463,-37,586,80,506,"443 250l-150 150l-149 -150l149 -150zM506 229l-192 -192c-7 2 -14 3 -21 3s-14 -1 -21 -3l-192 192c2 7 3 14 3 21s-1 14 -3 21l192 192c7 -2 14 -3 21 -3s14 1 21 3l192 -192c-2 -7 -3 -14 -3 -21s1 -14 3 -21"],8901:[310,-190,280,80,200,"200 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8902:[470,-66,585,80,505,"505 308l-156 -77l81 -153l-16 -12l-122 124l-121 -124l-16 12l80 153l-155 77l6 19l171 -28l25 171h20l26 -171l170 28"],8904:[483,-17,644,80,564,"280 250l-140 140v-280zM504 390l-139 -140l139 -140v280zM564 68c-10 -7 -19 -15 -27 -24c-9 -8 -17 -17 -24 -27l-191 191l-191 -191c-7 10 -15 19 -23 27c-9 9 -18 17 -28 24v364c10 7 19 15 28 24c8 8 16 17 23 27l191 -191l191 191c7 -10 15 -19 24 -27 c8 -9 17 -17 27 -24v-364"],8905:[483,-17,635,80,555,"555 441l-190 -191l190 -191c-8 -5 -16 -12 -23 -19s-13 -15 -19 -23l-191 191l-191 -191c-7 10 -15 19 -23 27c-9 9 -18 17 -28 24v364c10 7 19 15 28 24c8 8 16 17 23 27l191 -191l191 191c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 23 -19zM280 250l-140 140v-280"],8906:[483,-17,635,80,555,"555 432v-364c-9 -7 -19 -15 -27 -24c-9 -8 -17 -17 -24 -27l-191 191l-191 -191c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l191 191l-191 191c8 5 16 12 23 19s14 15 19 23l191 -191l191 191c7 -10 15 -19 24 -27c8 -9 18 -17 27 -24zM495 110v280l-139 -140"],8907:[483,-17,627,80,547,"547 59c-9 -5 -17 -12 -24 -19s-13 -15 -19 -23l-191 191l-191 -191c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l191 191l-191 191c8 5 16 12 23 19s14 15 19 23"],8908:[483,-17,627,80,547,"547 59c-9 -5 -17 -12 -24 -19s-13 -15 -19 -23l-191 191l-191 -191c-5 8 -12 16 -19 23s-15 14 -23 19l424 424c6 -8 12 -16 19 -23s15 -14 24 -19l-191 -191"],8909:[447,-110,760,80,680,"680 110h-600c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h600c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM679 286c-7 0 -13 -1 -20 -3c-6 -2 -12 -5 -18 -9c-22 67 -56 97 -103 110c-8 3 -16 4 -24 4c-42 0 -81 -28 -117 -53c-47 -32 -100 -62 -154 -62c-12 0 -25 1 -38 5 c-62 17 -95 67 -124 156c7 0 13 1 20 3c6 2 12 5 18 9c22 -67 56 -97 103 -110c8 -3 16 -4 24 -4c42 0 81 28 117 53c47 32 100 62 154 62c12 0 25 -1 38 -5c62 -17 95 -67 124 -156"],8910:[550,49,786,80,706,"706 550c-175 -152 -287 -368 -283 -599c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3c4 231 -108 447 -283 599c15 -2 30 -3 46 -3c15 0 30 1 46 3c109 -95 183 -221 221 -359c38 138 112 264 221 359c15 -2 31 -3 46 -3s31 1 46 3"],8911:[549,50,786,80,706,"706 -50c-15 2 -30 3 -46 3c-15 0 -30 -1 -46 -3c-109 95 -183 221 -221 359c-38 -138 -112 -264 -221 -359c-15 2 -31 3 -46 3s-31 -1 -46 -3c175 152 287 368 283 599c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3c-4 -231 108 -447 283 -599"],8912:[550,50,778,80,698,"698 -50h-318c-195 0 -300 105 -300 300s105 300 300 300h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-156 0 -240 -84 -240 -240s84 -240 240 -240h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM698 90h-318c-104 0 -160 56 -160 160s56 160 160 160h318 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-318c-65 0 -100 -35 -100 -100s35 -100 100 -100h318c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8913:[550,50,778,80,698,"698 250c0 -195 -105 -300 -300 -300h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c156 0 240 84 240 240s-84 240 -240 240h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c195 0 300 -105 300 -300zM558 250c0 -104 -56 -160 -160 -160h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318 c65 0 100 35 100 100s-35 100 -100 100h-318c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h318c104 0 160 -56 160 -160"],8914:[568,50,760,80,680,"680 -50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 156 -84 240 -240 240s-240 -84 -240 -240v-318c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 195 105 300 300 300s300 -105 300 -300v-318zM540 -50c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 65 -35 100 -100 100 s-100 -35 -100 -100v-318c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v318c0 104 56 160 160 160s160 -56 160 -160v-318"],8915:[550,68,760,80,680,"680 232c0 -195 -105 -300 -300 -300s-300 105 -300 300v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318c0 -156 84 -240 240 -240s240 84 240 240v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318zM540 232c0 -104 -56 -160 -160 -160s-160 56 -160 160v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3 v-318c0 -65 35 -100 100 -100s100 35 100 100v318c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-318"],8918:[563,63,767,80,687,"687 -63l-607 283c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l607 283c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-529 -247l529 -247c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM589 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8919:[563,63,767,80,687,"687 220l-607 -283c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l529 247l-529 247c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l607 -283c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM297 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8920:[566,66,1279,80,1199,"529 -66l-449 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l449 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36zM864 -66l-449 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l449 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244 c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36zM1199 -66l-448 286c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l448 286c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36l-384 -244l384 -244c-2 -12 -3 -24 -3 -36s1 -24 3 -36"],8921:[566,66,1279,80,1199,"1199 220l-448 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l448 -286c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM864 220l-449 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l449 -286 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM529 220l-449 -286c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l384 244l-384 244c2 12 3 24 3 36s-1 24 -3 36l449 -286c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8922:[844,344,766,80,686,"686 310l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM686 220h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -107l-606 -237c2 10 3 21 3 32 s-1 21 -3 32l518 203l-518 203c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8923:[844,344,766,80,686,"686 547l-606 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l518 203l-518 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 220h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -344l-606 237c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30l606 237c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32"],8926:[701,201,785,80,705,"705 419c-110 -142 -262 -244 -433 -292c171 -47 323 -149 433 -291c-9 -5 -18 -10 -26 -16s-15 -13 -22 -21c-138 180 -350 289 -577 298c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30c227 10 439 119 577 299c7 -8 14 -15 22 -21s17 -11 26 -16zM649 678 c-99 -237 -322 -388 -568 -400c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c222 11 423 149 512 363c9 -6 18 -11 27 -14c9 -4 19 -7 29 -9"],8927:[701,201,785,80,705,"705 97c-227 -9 -439 -118 -577 -298c-7 8 -14 15 -22 21s-17 11 -26 16c110 142 262 244 433 291c-171 48 -323 150 -433 292c9 5 18 10 26 16s15 13 22 21c138 -180 350 -289 577 -299c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30zM704 278c-246 12 -469 163 -568 400 c10 2 20 5 29 9c9 3 18 8 27 14c89 -214 290 -352 512 -363c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],8928:[731,231,785,80,705,"705 81c-9 -5 -18 -10 -26 -16s-15 -13 -22 -21c-65 85 -147 155 -239 205l-40 -116c118 -69 214 -176 271 -311c-10 -2 -20 -5 -29 -9c-9 -3 -18 -8 -27 -14c-49 119 -133 214 -235 277l-106 -307c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l113 331c-72 36 -151 58 -234 62 c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c89 -4 176 -27 254 -66l39 115c-91 43 -191 67 -294 72c2 9 3 19 3 30c0 10 -1 20 -3 30c137 5 268 47 381 118l72 210c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-55 -162c48 38 91 82 129 132c7 -8 14 -15 22 -21s17 -11 26 -16 c-59 -77 -131 -141 -211 -192l-57 -165c103 -55 195 -132 268 -226zM431 435c-51 -26 -104 -47 -159 -62c42 -12 83 -27 122 -45"],8929:[731,231,785,80,705,"705 343c-97 -4 -191 -26 -277 -64l-59 -170c98 67 214 107 335 113c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30c-140 -7 -270 -64 -371 -158l-81 -235c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l46 135c-22 -33 -41 -68 -56 -105c-9 6 -18 11 -27 14c-9 4 -19 7 -29 9 c38 91 95 170 164 232l67 195c-92 -51 -174 -120 -239 -205c-7 8 -14 15 -22 21s-17 11 -26 16c84 108 192 193 314 248l26 75c-132 55 -250 144 -340 260c9 5 18 10 26 16s15 13 22 21c82 -107 190 -189 312 -240l93 270c8 -2 16 -3 25 -3s17 1 25 3l-98 -287 c70 -24 144 -38 220 -41c-2 -10 -3 -20 -3 -30c0 -11 1 -21 3 -30zM513 373c-16 4 -32 9 -48 14l-11 -34c19 8 39 14 59 20"],8934:[651,201,766,80,686,"686 86l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 252c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -218c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -33zM682 20c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-47 0 -92 22 -133 49l-71 -109c-10 2 -19 3 -29 3 s-19 -1 -29 -3l89 136c-31 20 -64 39 -98 39c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6c47 0 92 -22 133 -49l71 109c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3l-89 -136c31 -21 64 -40 98 -40 c8 0 16 1 24 4c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8935:[651,201,766,80,686,"686 339l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l522 218l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 32l606 -252c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM682 20c-29 -89 -62 -138 -124 -156c-13 -4 -26 -5 -38 -5c-47 0 -92 22 -133 49l-71 -109c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3 l89 136c-31 20 -64 39 -98 39c-8 0 -16 -1 -24 -3c-47 -14 -81 -44 -103 -111c-6 4 -12 7 -18 9c-7 2 -13 3 -20 3c29 89 62 139 124 156c13 4 26 6 38 6c47 0 92 -22 133 -49l71 109c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3l-89 -136c31 -21 64 -40 98 -40c8 0 16 1 24 4 c47 13 81 43 103 110c6 -3 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8936:[668,218,758,80,678,"676 630c-102 -127 -240 -217 -394 -261c154 -44 292 -135 394 -261c-9 -5 -17 -11 -25 -17s-15 -13 -22 -21c-133 166 -334 264 -547 269c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c213 4 414 102 547 269c7 -8 14 -15 22 -22c8 -6 16 -11 25 -16zM678 4c-29 -89 -62 -139 -124 -156 c-13 -4 -26 -6 -38 -6c-47 0 -92 23 -133 49l-71 -109c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3l89 136c-31 21 -64 40 -98 40c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 138 124 156c13 4 26 5 38 5c47 0 92 -22 133 -49l71 109 c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3l-89 -135c31 -21 64 -40 98 -40c8 0 16 1 24 3c47 14 81 44 103 111c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8937:[668,218,758,80,678,"676 339c-213 -5 -413 -103 -547 -269c-7 8 -14 15 -22 21s-16 12 -25 17c102 126 240 217 394 261c-154 44 -292 134 -394 261c9 5 17 10 25 16c8 7 15 14 22 22c134 -167 334 -265 547 -269c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM678 4c-29 -89 -62 -139 -124 -156 c-13 -4 -26 -6 -38 -6c-47 0 -92 23 -133 49l-71 -109c-10 2 -19 3 -29 3s-19 -1 -29 -3l89 136c-31 21 -64 40 -98 40c-8 0 -16 -1 -24 -4c-47 -13 -81 -43 -103 -110c-5 4 -12 7 -18 9s-13 3 -20 3c29 89 62 138 124 156c13 4 26 5 38 5c47 0 92 -22 133 -49l71 109 c10 -2 19 -3 29 -3s19 1 29 3l-89 -135c31 -21 64 -40 98 -40c8 0 16 1 24 3c47 14 81 44 103 111c6 -4 12 -7 18 -9c7 -2 13 -3 20 -3"],8938:[650,150,803,80,723,"723 -77l-297 138l-73 -211c-8 2 -16 3 -25 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l79 232l-302 141c2 9 3 18 3 27s-1 18 -3 27l440 206l58 167c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 25 3l-47 -139l142 66v-654zM663 483l-109 -51l-108 -314l217 -101v466zM493 404l-329 -154l238 -111"],8939:[650,150,803,80,723,"723 223l-441 -206l-57 -167c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l48 139l-142 -66v654l297 -138l72 211c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 25 3l-80 -232l303 -141c-2 -9 -3 -18 -3 -27s1 -18 3 -27zM639 250l-238 111l-91 -265zM357 382l-217 101v-466l109 51"],8940:[690,190,802,80,722,"722 -130h-427l-20 -60c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l21 60h-165c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h185l91 262l-276 115c2 9 3 19 3 28s-1 19 -3 28l390 162l57 165c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3l-49 -140l193 80v-590l-322 134l-84 -244h406 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM662 130v410l-159 -66l-83 -243zM444 449l-274 -114l205 -86"],8941:[690,190,802,80,722,"722 -130h-427l-20 -60c-9 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -25 -3l21 60h-165c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h185l75 219l-260 -109v590l373 -155l74 215c8 -2 17 -3 25 -3c9 0 17 1 26 3l-81 -234l225 -93c-2 -9 -3 -19 -3 -28s1 -19 3 -28l-322 -134l-84 -243h406 c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM632 335l-154 64l-52 -150zM433 418l-293 122v-410l227 94"],8942:[630,130,280,80,200,"200 -70c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 570c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8943:[310,-190,860,80,780,"200 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM490 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM780 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8945:[536,36,733,80,653,"426 250c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM200 476c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60zM653 24c0 -36 -24 -60 -60 -60s-60 24 -60 60s24 60 60 60s60 -24 60 -60"],8968:[670,150,410,120,330,"330 670c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-150v-780c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v820h210"],8969:[670,150,410,80,290,"290 -150c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3v780h-150c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h210v-820"],8970:[650,170,410,120,330,"330 -130c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20h-210v820c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-780h150"],8971:[650,170,410,80,290,"290 -170h-210c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20h150v780c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3v-820"],8994:[399,-101,996,80,916,"916 118c-7 -1 -13 -3 -19 -6c-7 -3 -12 -7 -17 -11c-80 159 -216 238 -382 238s-302 -79 -382 -238c-5 4 -11 8 -17 11s-12 5 -19 6c89 179 233 281 418 281s329 -102 418 -281"],8995:[399,-101,996,80,916,"916 382c-89 -179 -233 -281 -418 -281s-329 102 -418 281c7 1 13 3 19 6s12 7 17 11c80 -159 216 -238 382 -238s302 79 382 238c5 -4 10 -8 17 -11c6 -3 12 -5 19 -6"],9140:[771,-646,367,0,367,"367 646c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v76l-287 1v-77c-6 1 -13 3 -20 3s-14 -2 -20 -3v124l367 1v-125"],9141:[-175,300,367,0,367,"367 -300h-367v125c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 3v-76h287v77c6 -2 13 -4 20 -4s14 2 20 3v-124"],9168:[516,0,220,80,140,"140 0h-60v516h60v-516"],9180:[746,-629,528,0,528,"528 657c-6 -3 -11 -7 -16 -12c-5 -4 -9 -10 -12 -16c-48 48 -124 69 -215 69h-42c-91 0 -167 -21 -215 -69c-3 6 -7 12 -12 16c-5 5 -10 9 -16 12c55 55 139 89 243 89h42c104 0 188 -34 243 -89"],9181:[-159,276,528,0,528,"528 -187c-55 -55 -139 -89 -243 -89h-42c-104 0 -188 34 -243 89c6 3 11 7 16 12c5 4 9 10 12 16c48 -48 124 -69 215 -69h42c91 0 167 21 215 69c3 -6 7 -12 12 -16c5 -5 10 -9 16 -12"],9182:[777,-615,540,0,540,"540 619c-7 1 -14 2 -20 1c-7 -1 -14 -2 -20 -5c-3 38 -26 57 -63 57h-84c-38 0 -66 14 -83 39c-17 -25 -45 -39 -83 -39h-84c-37 0 -60 -19 -63 -57c-6 3 -13 4 -20 5s-13 0 -20 -1c6 64 41 101 103 101h84c37 0 60 19 63 57c6 -2 13 -3 20 -3s13 1 20 3 c3 -38 26 -57 63 -57h84c62 0 97 -37 103 -101"],9183:[-145,307,540,0,540,"540 -149c-6 -64 -41 -101 -103 -101h-84c-37 0 -60 -19 -63 -57c-7 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c-3 38 -26 57 -63 57h-84c-62 0 -97 37 -103 101c7 -1 13 -2 20 -1s14 2 20 5c3 -38 26 -57 63 -57h84c38 0 66 -14 83 -39c17 25 45 39 83 39h84c37 0 60 19 63 57 c6 -3 13 -4 20 -5c6 -1 13 0 20 1"],9184:[726,-577,560,0,560,"560 577c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l-89 89h-262l-89 -89c-10 2 -20 3 -30 3s-20 -1 -30 -3l149 149h262"],9185:[-107,256,560,0,560,"560 -107l-149 -149h-262l-149 149c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3l89 -89h262l89 89c10 -2 20 -3 30 -3s20 1 30 3"],9484:[280,150,600,270,600,"600 220h-270v-370h-60v400l30 30h300v-60"],9488:[280,150,600,0,330,"330 -150h-60v370h-270v60h300l30 -30v-400"],9492:[650,-220,600,270,600,"600 220h-300l-30 30v400h60v-370h270v-60"],9496:[650,-220,600,0,330,"330 250l-30 -30h-300v60h270v370h60v-400"],9632:[550,50,760,80,680,"680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540"],9633:[550,50,760,80,680,"680 -20c-6 -4 -12 -8 -17 -13s-9 -11 -13 -17h-540c-4 6 -8 12 -13 17s-11 9 -17 13v540c6 4 12 8 17 13s9 11 13 17h540c4 -6 8 -12 13 -17s11 -9 17 -13v-540zM620 490h-480v-480h480v480"],9650:[689,-8,947,80,867,"867 53c-6 -7 -11 -14 -16 -21c-4 -8 -8 -16 -10 -24h-735c-3 8 -6 16 -10 24c-5 7 -10 14 -16 21l367 636c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 26 3"],9651:[689,-8,947,80,867,"867 53c-6 -7 -11 -14 -16 -21c-4 -8 -8 -16 -10 -24h-735c-3 8 -6 16 -10 24c-5 7 -10 14 -16 21l367 636c9 -2 18 -3 26 -3c9 0 18 1 26 3zM789 68l-316 546l-315 -546h631"],9654:[643,143,841,80,761,"761 224l-636 -367c-6 6 -13 11 -21 15c-8 5 -16 8 -24 11v734c8 3 16 6 24 11c8 4 15 9 21 15l636 -367c-2 -9 -3 -17 -3 -26s1 -17 3 -26"],9660:[492,189,947,80,867,"867 447l-368 -636c-8 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l-367 636c6 7 11 14 16 21c4 8 7 16 10 24h735c2 -8 6 -16 10 -24c5 -7 10 -14 16 -21"],9661:[492,189,947,80,867,"867 447l-368 -636c-8 2 -17 3 -26 3c-8 0 -17 -1 -26 -3l-367 636c6 7 11 14 16 21c4 8 7 16 10 24h735c2 -8 6 -16 10 -24c5 -7 10 -14 16 -21zM789 432h-631l315 -546"],9664:[643,143,841,80,761,"761 -117c-8 -3 -16 -6 -24 -11c-7 -4 -14 -9 -21 -15l-636 367c2 9 3 17 3 26s-1 17 -3 26l636 367c7 -6 14 -11 21 -15c8 -5 16 -8 24 -11v-734"],9674:[576,76,595,80,515,"454 250l-156 254l-157 -254l157 -254zM515 234l-192 -310c-8 2 -17 3 -25 3c-9 0 -18 -1 -26 -3l-192 310c2 5 3 11 3 16s-1 11 -3 16l192 310c8 -2 17 -3 26 -3c8 0 17 1 26 3l191 -310c-2 -5 -3 -11 -3 -16s1 -11 3 -16"],9711:[668,168,996,80,916,"916 250c0 -251 -167 -418 -418 -418s-418 167 -418 418s167 418 418 418s418 -167 418 -418zM856 250c0 215 -143 358 -358 358s-358 -143 -358 -358s143 -358 358 -358s358 143 358 358"],9824:[668,0,800,80,720,"720 250c0 -79 -51 -150 -125 -150c-46 0 -89 23 -116 60h-28c4 -47 23 -91 54 -127c-4 -5 -8 -10 -11 -15c-3 -6 -4 -12 -5 -18l-89 3c-30 0 -59 -1 -89 -3c-1 6 -2 12 -5 18c-3 5 -7 10 -11 15c31 36 50 80 54 127h-28c-27 -37 -70 -60 -116 -60 c-74 0 -125 71 -125 150c0 98 59 166 129 230c64 58 137 112 173 188c6 -2 12 -3 18 -3s12 1 18 3c36 -76 109 -130 173 -188c70 -64 129 -132 129 -230"],9825:[666,0,760,80,680,"680 486c0 -102 -52 -183 -115 -260c-59 -73 -128 -142 -167 -226c-6 2 -12 3 -18 3s-12 -1 -18 -3c-39 84 -108 153 -167 226c-63 77 -115 158 -115 260c0 95 61 180 150 180c64 0 121 -35 150 -89c29 54 86 89 150 89c89 0 150 -85 150 -180zM640 486 c0 72 -43 140 -110 140c-68 0 -124 -52 -130 -119c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c-6 67 -62 119 -130 119c-67 0 -110 -68 -110 -140c0 -92 49 -165 106 -235c52 -65 112 -127 154 -199c42 72 102 134 154 199c57 70 106 143 106 235"],9826:[670,0,746,80,666,"666 341c-2 -5 -3 -11 -3 -16c-1 -5 0 -10 2 -15c-54 -43 -105 -91 -151 -143s-88 -108 -124 -167c-6 2 -11 3 -17 3s-12 -1 -17 -3c-37 59 -78 115 -124 167s-97 100 -152 143c2 5 3 10 3 15s-1 11 -3 15c55 47 106 98 152 154c46 55 88 114 124 176c5 -2 11 -3 17 -3 s11 1 17 3c36 -62 77 -121 124 -176c46 -56 97 -107 152 -153zM622 326c-50 44 -97 91 -139 142c-40 48 -77 99 -110 153c-33 -54 -70 -105 -110 -153c-43 -51 -89 -98 -139 -142c49 -41 95 -85 138 -132c40 -46 77 -95 111 -146c33 51 71 100 111 146c42 47 88 91 138 132"],9827:[668,0,842,80,762,"762 258c0 -98 -47 -150 -131 -150c-78 0 -124 45 -130 130h-30c3 -72 23 -144 58 -208c-5 -4 -9 -8 -12 -13c-4 -5 -6 -11 -8 -17c-29 2 -58 3 -88 3s-59 -1 -89 -3c-1 6 -3 12 -7 17c-3 5 -7 9 -12 13c35 64 55 136 58 208h-30c-6 -85 -52 -130 -130 -130 c-84 0 -131 52 -131 150c0 99 47 150 131 150c31 0 57 -7 78 -22l18 23c-25 25 -39 62 -39 109c0 98 53 150 153 150s153 -52 153 -150c0 -47 -14 -84 -39 -109l18 -23c21 15 47 22 78 22c84 0 131 -51 131 -150"],9837:[650,38,470,80,390,"390 250c0 -153 -162 -238 -310 -288v688c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-296c23 32 58 54 100 54c90 0 170 -67 170 -158zM290 250c0 47 -24 98 -70 98c-41 0 -82 -19 -100 -52v-276c97 44 170 127 170 230"],9838:[650,150,440,80,360,"360 -150c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v221l-240 -82v661c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-221l240 82v-661zM320 391l-200 -68v-214l200 68v214"],9839:[684,184,560,80,480,"480 105l-80 -27v-194c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v180l-160 -54v-194c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3v180l-80 -27c2 17 3 35 3 53c0 17 -1 35 -3 53l80 27v214l-80 -27c2 17 3 35 3 53c0 17 -1 35 -3 53l80 27v194c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-180l160 54v194 c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3v-180l80 27c-2 -17 -3 -35 -3 -53c0 -17 1 -35 3 -53l-80 -27v-214l80 27c-2 -17 -3 -35 -3 -53c0 -17 1 -35 3 -53zM360 384l-160 -54v-214l160 54v214"],10003:[650,0,860,80,780,"780 650c-117 -83 -221 -181 -301 -297c-74 -106 -130 -225 -164 -353c-12 2 -24 3 -36 3s-24 -1 -36 -3c-26 112 -89 210 -163 298c22 -2 43 -3 65 -3s44 1 65 3c45 -53 77 -115 101 -180c34 91 80 178 135 258c72 104 159 200 265 274c11 -2 22 -3 34 -3s24 1 35 3"],10016:[662,6,828,80,748,"748 114c-6 2 -13 3 -20 3s-14 -1 -20 -3c-22 123 -145 194 -274 194c0 -129 71 -252 194 -274c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20c-71 4 -143 6 -214 6s-143 -2 -214 -6c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c123 22 194 145 194 274c-129 0 -252 -71 -274 -194c-6 2 -13 3 -20 3 s-14 -1 -20 -3c4 71 6 143 6 214s-2 143 -6 214c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3c22 -123 145 -194 274 -194c0 129 -71 252 -194 274c2 6 3 13 3 20s-1 14 -3 20c71 -4 143 -6 214 -6s143 2 214 6c-2 -6 -3 -13 -3 -20s1 -14 3 -20c-123 -22 -194 -145 -194 -274 c129 0 252 71 274 194c6 -2 13 -3 20 -3s14 1 20 3c-4 -71 -6 -143 -6 -214s2 -143 6 -214"],10216:[658,158,391,80,311,"311 -142c-7 -1 -13 -2 -19 -5c-7 -3 -12 -7 -17 -11l-195 408l195 408c5 -4 10 -8 17 -11c6 -3 12 -4 19 -5l-165 -392"],10217:[658,158,391,80,311,"311 250l-195 -408c-5 4 -10 8 -17 11c-6 3 -12 4 -19 5l165 392l-165 392c7 1 13 2 19 5c7 3 12 7 17 11"],10222:[664,164,334,120,254,"254 636c-56 -56 -74 -181 -74 -353v-66c0 -172 18 -297 74 -353c-6 -3 -11 -7 -16 -12s-9 -10 -12 -16c-61 61 -106 193 -106 381v66c0 188 45 320 106 381c3 -6 7 -11 12 -16s10 -9 16 -12"],10223:[664,164,334,80,214,"214 217c0 -188 -44 -320 -106 -381c-3 6 -7 11 -12 16s-10 9 -16 12c56 56 74 181 74 353v66c0 172 -18 297 -74 353c6 3 11 7 16 12s9 10 12 16c62 -61 106 -193 106 -381v-66"],10229:[400,-100,1370,80,1290,"1290 220h-1074c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1074c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10230:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1074c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1074c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],10231:[400,-100,1455,80,1375,"1375 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1023c36 -37 69 -77 99 -120c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c-51 56 -109 106 -171 150c62 44 120 94 171 150c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c-30 -43 -63 -83 -99 -120h1023 c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3c51 -56 109 -106 171 -150"],10232:[450,-50,1370,80,1290,"1290 130h-995c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-59 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3c-22 -28 -46 -54 -70 -80h995c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30h-1056c-22 -21 -45 -41 -69 -60 c24 -19 47 -39 69 -60h1056c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10233:[450,-50,1370,80,1290,"1290 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-995c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h1056c22 21 45 41 69 60c-24 19 -47 39 -69 60h-1056c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h995c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3 c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -141 200 -200"],10234:[450,-50,1455,80,1375,"1375 250c-73 -59 -141 -127 -200 -200c-14 2 -28 3 -42 3c-15 0 -29 -1 -43 -3c22 28 46 54 70 80h-865c24 -26 48 -52 70 -80c-14 2 -28 3 -43 3c-14 0 -28 -1 -42 -3c-60 73 -127 141 -200 200c73 59 141 127 200 200c14 -2 28 -3 42 -3c15 0 29 1 43 3 c-22 -28 -46 -54 -70 -80h865c-24 26 -48 52 -70 80c14 -2 28 -3 43 -3c14 0 28 1 42 3c59 -73 127 -140 200 -200zM1290 250c-24 19 -47 39 -69 60h-987c-22 -21 -45 -41 -69 -60c24 -19 47 -39 69 -60h987c22 21 45 41 69 60"],10236:[400,-100,1370,80,1290,"1290 250c-62 -44 -120 -94 -171 -150c-11 2 -21 3 -32 3s-21 -1 -32 -3c30 43 63 83 99 120h-1029v-120c-7 2 -15 3 -23 3c-7 0 -15 -1 -22 -3v300c7 -2 15 -3 22 -3c8 0 16 1 23 3v-120h1029c-36 37 -69 77 -99 120c11 -2 21 -3 32 -3s21 1 32 3 c51 -56 109 -106 171 -150"],10815:[692,3,836,24,812,"812 -3l-394 3l-394 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l147 -3l146 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -64 5 -72 51 -75l48 -3h202l48 3c46 3 51 11 51 75v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l147 -3l146 3v-30l-48 -3 c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-449c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30"],10877:[662,162,767,80,687,"687 36l-607 283c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l607 283c-2 -10 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-529 -247l529 -247c-2 -10 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM687 -162l-600 280c2 10 3 22 3 33s-1 22 -3 33l600 -280c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -23 3 -33"],10878:[662,162,767,80,687,"687 319l-607 -283c2 11 3 22 3 33s-1 23 -3 33l529 247l-529 247c2 11 3 22 3 33s-1 23 -3 33l607 -283c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 118l-600 -280c2 10 3 22 3 33s-1 22 -3 33l600 280c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -23 3 -33"],10885:[721,211,766,80,686,"686 186l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 238c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -202c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -21 3 -32zM681 105c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49c-36 20 -73 41 -113 41 c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6zM681 -75 c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49c36 -19 74 -41 113 -41 c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6"],10886:[721,211,766,80,686,"686 423l-606 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 33l518 202l-518 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 33l606 -238c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM681 105c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2 c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6zM681 -75c-34 -71 -70 -115 -133 -130 c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89 c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6"],10887:[658,158,766,80,686,"686 92l-606 253c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 253c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33l-522 -217l522 -217c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33zM686 -78h-288l-28 -80c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l27 80h-267c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h288l28 80 c8 -1 16 -3 25 -3s17 2 25 3l-27 -79l267 -1c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30"],10888:[658,158,766,80,686,"686 345l-606 -253c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l522 217l-522 217c2 11 3 22 3 33s-1 22 -3 33l606 -253c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -78h-288l-28 -80c-8 2 -16 3 -25 3s-17 -1 -25 -3l27 80h-267c2 10 3 20 3 30c0 11 -1 21 -3 30h288l28 80 c8 -1 16 -3 25 -3s17 2 25 3l-27 -79l267 -1c-2 -9 -3 -19 -3 -30c0 -10 1 -20 3 -30"],10889:[721,271,766,80,686,"686 186l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 238c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -202c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -21 3 -32zM681 -75c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49l-14 7l-60 -118c-9 2 -18 3 -27 3 s-18 -1 -27 -3l71 140c-18 7 -37 12 -56 12c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c29 0 57 -8 85 -19l46 89l-16 9c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90 c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49l14 -7l60 118c9 -2 18 -3 27 -3s18 1 27 3l-71 -140c19 -7 37 -12 56 -12c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6c-34 -71 -70 -115 -133 -130 c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-29 0 -58 8 -86 20l-45 -90l15 -9c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6"],10890:[721,271,766,80,686,"686 423l-606 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 33l518 202l-518 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 33l606 -238c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM681 -75c-34 -71 -70 -115 -133 -130c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-50 0 -99 24 -145 49l-14 7l-60 -118c-9 2 -18 3 -27 3 s-18 -1 -27 -3l71 140c-18 7 -37 12 -56 12c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c29 0 57 -8 85 -19l46 89l-16 9c-36 20 -73 41 -113 41c-7 0 -15 -1 -23 -2c-48 -12 -85 -35 -111 -90 c-5 5 -11 9 -17 12s-13 5 -19 6c34 72 70 115 132 130c12 3 24 4 36 4c50 0 99 -23 144 -49l14 -7l60 118c9 -2 18 -3 27 -3s18 1 27 3l-71 -140c19 -7 37 -12 56 -12c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6c-34 -71 -70 -115 -133 -130 c-12 -3 -23 -4 -35 -4c-29 0 -58 8 -86 20l-45 -90l15 -9c36 -19 74 -41 113 -41c8 0 16 1 24 3c48 11 85 34 111 89c5 -5 10 -9 17 -12c6 -3 12 -5 19 -6"],10891:[919,419,766,80,686,"686 385l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -10 -3 -21 -3 -32s1 -21 3 -32zM686 295h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 145h-606c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -182l-606 -237c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l518 203l-518 203c2 10 3 21 3 32s-1 21 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10892:[919,419,766,80,686,"686 622l-606 -237c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l518 203l-518 203c2 11 3 21 3 32s-1 22 -3 32l606 -237c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 295h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 145h-606c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30 h606c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM686 -419l-606 237c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l606 237c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32l-518 -203l518 -203c-2 -11 -3 -21 -3 -32s1 -22 3 -32"],10901:[662,162,767,80,687,"687 -162l-607 283c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30l607 283c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -23 3 -33l-529 -247l529 -247c-2 -11 -3 -22 -3 -33s1 -23 3 -33zM687 596l-600 -280c2 11 3 22 3 33s-1 23 -3 33l600 280c-2 -10 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33"],10902:[662,162,767,80,687,"687 121l-607 -283c2 10 3 22 3 33s-1 22 -3 33l529 247l-529 247c2 10 3 22 3 33s-1 22 -3 33l607 -283c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM680 316l-600 280c2 11 3 22 3 33s-1 23 -3 33l600 -280c-2 -10 -3 -22 -3 -33s1 -22 3 -33"],10927:[668,158,785,80,705,"705 48c-9 -4 -18 -9 -26 -16c-8 -6 -15 -13 -22 -20c-138 180 -350 289 -577 298c2 10 3 20 3 30s-1 20 -3 30c227 9 439 118 577 298c7 -7 14 -14 22 -20c8 -7 17 -12 26 -16c-110 -143 -262 -244 -433 -292c171 -48 323 -149 433 -292zM705 -158h-625c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h625c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"],10928:[668,158,785,80,705,"705 310c-227 -9 -439 -118 -577 -298c-7 7 -14 14 -22 20c-8 7 -17 12 -26 16c110 143 262 244 433 292c-171 48 -323 149 -433 292c9 4 18 9 26 16c8 6 15 13 22 20c138 -180 350 -289 577 -298c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30zM705 -158h-625c2 10 3 20 3 30 s-1 20 -3 30h625c-2 -10 -3 -20 -3 -30s1 -20 3 -30"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Main/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Fraktur={directory:"Fraktur/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Fraktur",id:"GYREPAGELLAFRAKTUR",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8460:[667,133,720,-8,645,"645 239c0 -87 -7 -175 -43 -255c-51 -47 -127 -117 -165 -117c-26 0 -51 8 -69 26l48 64c11 -22 33 -37 58 -37c12 0 24 3 32 9c9 6 19 23 26 37c12 26 17 62 21 90c5 45 6 90 6 135c0 38 -2 75 -12 111c-7 26 -16 52 -35 70c-24 24 -58 32 -91 32 c-29 0 -59 -11 -83 -29c-29 -23 -45 -36 -72 -68c21 -52 28 -98 28 -122c0 -18 -2 -38 -10 -51c-32 -41 -106 -134 -125 -150c-15 14 -31 26 -47 36c-12 9 -27 16 -42 16c-29 0 -52 -25 -66 -40l-12 14c29 52 78 106 119 106c32 0 69 -30 89 -54c20 25 22 44 24 69 c0 25 -11 63 -24 87c-23 42 -41 85 -59 130c-11 27 -18 54 -18 83c0 42 26 77 52 109c41 50 92 90 145 127c34 -34 78 -60 128 -60c10 0 21 5 29 11c7 4 35 26 57 43l13 -15c-43 -42 -110 -108 -142 -108c-21 0 -41 5 -60 12c-29 9 -66 27 -92 40c-16 -16 -28 -31 -39 -53 c-8 -16 -10 -40 -10 -58c0 -39 30 -103 52 -149c53 55 115 100 181 138c64 0 129 -14 181 -53c16 -57 27 -116 27 -176"],8488:[729,139,602,11,533,"533 197c0 -88 -31 -172 -80 -245c-69 -57 -155 -91 -245 -91c-32 0 -64 3 -96 11c0 25 0 61 -1 74c-1 10 -2 20 -9 27s-17 11 -27 11c-11 0 -36 -14 -52 -26l-12 15c23 19 48 35 74 48c21 9 42 16 64 16c16 0 35 0 43 -16c5 -10 5 -42 5 -64c0 -17 0 -39 11 -50 s35 -16 51 -16c46 0 79 15 111 47c25 25 44 64 54 97c13 40 18 82 18 124c0 23 -2 46 -8 68c-5 16 -12 32 -24 44c-33 34 -80 48 -127 48c-32 0 -63 -7 -91 -21l-11 11l43 63c44 3 81 28 112 59c30 30 48 70 48 112c0 14 -6 27 -16 37c-16 15 -37 21 -59 21 c-23 0 -46 -3 -69 -5l-80 -5c-21 0 -43 1 -58 16c-7 7 -11 16 -11 26l69 96h16c-4 -7 -8 -16 -8 -24c0 -7 3 -14 8 -19c16 -15 49 -15 75 -15l58 2c16 0 32 3 48 3c18 0 36 -1 53 -5c12 -3 24 -8 32 -16c16 -16 27 -36 27 -59c0 -50 -23 -97 -59 -133 c-34 -34 -74 -65 -113 -89l5 -2c16 3 40 6 55 6c61 0 125 -17 160 -69c11 -37 16 -74 16 -112"],8493:[686,24,612,59,613,"613 568c-35 -17 -78 -36 -117 -41c-27 16 -57 64 -80 101c-13 -4 -24 -11 -32 -21c-16 -20 -17 -38 -17 -47c0 -18 6 -48 13 -68c5 -16 20 -62 20 -93c0 -35 -7 -71 -32 -96c-38 -37 -89 -56 -142 -64l-12 16c28 7 53 22 74 43c16 16 16 45 16 69c0 23 -11 70 -21 107 c-5 19 -9 40 -9 60c0 10 1 20 3 30c-35 -1 -68 -15 -90 -42c-36 -45 -48 -103 -48 -160c0 -84 20 -169 80 -229c59 -60 142 -87 225 -87c34 0 58 6 72 13l86 47v-20c-42 -35 -96 -71 -144 -102c-27 -6 -54 -8 -82 -8c-88 0 -176 28 -238 89c-30 30 -46 66 -59 106 c-16 48 -20 98 -20 148c0 63 15 125 43 181c51 39 106 75 165 101l32 -16c63 45 135 74 207 101l28 -81c4 -9 5 -12 10 -18c4 -4 11 -5 19 -5c16 0 38 5 50 9v-23"],120068:[697,27,717,22,709,"709 85l-144 -112c-31 49 -47 98 -63 150l-203 -150c-14 23 -30 45 -48 64c-24 23 -64 40 -98 40c-37 0 -69 -17 -105 -40l-16 11l112 85c66 49 141 106 181 158c34 44 43 107 43 161c0 47 -14 94 -48 128c-33 33 -76 53 -123 53c-32 0 -62 -12 -85 -35 c-16 -15 -26 -38 -26 -60c0 -10 5 -19 11 -27c9 -14 20 -26 31 -37c15 -15 29 -31 40 -48c7 -12 13 -24 13 -38c0 -26 -14 -50 -31 -70c-24 -27 -54 -47 -86 -63l-16 11c18 10 34 23 47 39c10 12 17 26 17 41c0 10 -5 19 -11 27c-9 13 -20 25 -31 37c-26 26 -48 58 -48 96 c0 40 29 70 57 98c24 24 113 82 193 82c46 0 90 -13 124 -46c33 -34 52 -77 52 -124c0 -68 -18 -136 -48 -197l-178 -164c40 0 65 -21 87 -43l48 -48c12 1 94 53 144 85v325c0 42 -3 88 -5 127l127 96l16 -11c-15 -13 -36 -32 -42 -42c-7 -9 -10 -21 -11 -32 c-5 -54 -5 -156 -5 -234l5 -181c1 -11 2 -23 5 -32c12 -30 25 -61 43 -85c2 -3 6 -4 9 -4c5 0 10 2 14 3c16 7 31 14 46 22"],120069:[691,27,904,49,815,"815 494c-37 -14 -70 -26 -103 -48l-89 -63c110 0 176 -65 176 -159c0 -43 -7 -63 -22 -101c-118 -99 -179 -150 -239 -150c-56 0 -112 21 -162 41c-45 18 -89 34 -125 34c-51 0 -101 -22 -143 -48l-12 21l124 73c125 74 144 130 147 158c3 32 6 103 7 150 c0 162 -95 226 -158 226c-40 0 -56 -7 -79 -30c-16 -15 -18 -36 -18 -57c0 -14 18 -38 38 -63c25 -29 51 -64 51 -89c0 -72 -90 -118 -123 -134l-15 11c27 15 64 48 64 81c0 12 -19 39 -44 70c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86 c58 0 117 -56 144 -111c22 23 53 46 79 64c37 24 78 42 123 42c23 0 47 -4 64 -21c10 -10 16 -37 22 -66c7 -34 14 -71 31 -88c6 -5 17 -6 25 -6c15 2 30 6 44 11v-22zM684 455c-11 5 -17 16 -22 26c-8 19 -13 39 -16 59c-4 26 -12 59 -23 70c-13 13 -35 24 -53 24 c-39 0 -60 -13 -80 -35c-18 -20 -34 -51 -42 -76c6 -25 10 -81 10 -124c0 -14 -1 -35 -2 -49l130 49c30 12 56 27 98 56zM714 175c0 42 -16 82 -46 111c-36 37 -84 55 -135 55c-27 0 -54 -5 -79 -16c-4 -41 -14 -81 -33 -118l-117 -90c59 0 115 -21 170 -43 c42 -16 99 -37 128 -37c26 0 51 9 69 27c30 29 43 70 43 111"],120071:[690,27,831,27,746,"746 410c0 -96 -21 -174 -55 -263c-63 -69 -163 -174 -222 -174c-21 0 -79 22 -112 35c-42 17 -74 27 -117 40c-28 8 -57 16 -85 16c-21 0 -40 -10 -56 -22c-21 -15 -37 -36 -51 -58l-16 16c26 51 63 96 107 133c39 0 79 7 113 28c25 15 47 38 47 68c0 28 -14 53 -32 74 c-7 8 -54 67 -54 85c0 16 1 32 9 46c10 19 24 35 39 50c31 31 68 55 107 75l16 -11c-14 -9 -26 -20 -38 -32c-13 -13 -25 -27 -35 -42c-6 -10 -12 -21 -12 -32c0 -14 25 -51 42 -75c20 -28 48 -69 48 -90c0 -30 -17 -56 -37 -77c-29 -31 -76 -54 -111 -69 c43 -9 92 -25 134 -40c44 -16 117 -43 137 -43c21 0 42 1 58 12c19 13 43 49 59 73s25 52 31 80c8 37 11 74 11 112c0 71 -17 145 -69 197c-67 67 -162 90 -256 90c-83 0 -172 -16 -231 -76c-44 -44 -64 -110 -67 -169l-21 11c0 82 26 157 85 215c30 30 69 55 109 68 c49 16 101 29 152 29c61 0 113 -1 179 -20c43 -12 90 -45 124 -79c48 -48 70 -114 70 -181"],120072:[686,24,662,86,641,"641 568c-36 -17 -80 -36 -119 -41c-26 15 -56 63 -79 100c-12 -4 -22 -14 -31 -23c-8 -11 -17 -24 -18 -38c0 -20 3 -41 9 -60c15 -45 23 -69 23 -137l102 62c21 -29 47 -55 77 -75v-9l-67 -38l-59 42c-5 3 -10 5 -15 5c-14 0 -27 -6 -38 -15c-6 -27 -23 -50 -42 -70 c-15 -15 -34 -25 -53 -32c-26 -11 -53 -17 -80 -21l-16 16c29 5 55 20 80 37c7 8 11 18 13 28c3 14 4 31 4 45c0 44 -11 87 -23 130c-5 19 -9 38 -9 58c0 10 1 21 4 32c-35 -1 -69 -15 -90 -42c-36 -45 -49 -103 -49 -160c0 -84 20 -169 80 -229s143 -87 226 -87 c14 0 27 1 41 2c40 14 88 40 117 58v-20c-45 -37 -94 -70 -144 -102c-27 -5 -54 -8 -82 -8c-88 0 -175 28 -233 84c-30 30 -50 67 -63 107c-16 48 -21 102 -21 152c0 63 15 125 42 181c52 39 106 75 165 101l32 -16c64 45 136 74 208 101l28 -81c4 -9 6 -13 11 -18 c4 -4 12 -5 21 -5c16 0 36 4 48 8v-22"],120073:[686,155,611,11,621,"621 629c-23 -31 -55 -72 -83 -99c-15 -14 -32 -30 -53 -30c-23 0 -50 11 -73 25c-28 -9 -62 -29 -78 -47c-14 -15 -25 -38 -25 -63c0 -18 7 -36 15 -51c13 -24 28 -49 44 -71l122 117c23 -24 43 -49 54 -80l-43 -59c-12 21 -28 43 -53 43c-17 0 -49 -22 -71 -40l87 -112 c16 -23 21 -59 21 -88c0 -52 -22 -101 -59 -138c-55 -55 -129 -91 -207 -91c-33 0 -63 15 -85 38c-27 25 -31 79 -31 109c0 19 2 37 4 56c2 14 3 29 3 44c0 42 -6 54 -14 62c-5 6 -13 8 -21 8c-24 0 -48 -12 -59 -18l-5 21c58 39 105 54 131 54c11 0 21 -3 29 -12 c14 -17 22 -47 22 -73s0 -39 -6 -65c-5 -21 -8 -42 -8 -64c0 -54 17 -78 29 -90c17 -18 39 -35 64 -35c35 0 66 14 90 38c30 30 43 78 43 119c0 24 -10 47 -23 69c-22 36 -43 72 -67 107c-22 30 -43 61 -60 94c-10 19 -20 39 -20 60c0 33 19 61 39 85c31 37 69 66 110 91 c-35 21 -71 40 -109 55c-25 10 -51 19 -78 19c-26 0 -50 -13 -69 -32c-32 -32 -44 -78 -53 -122l-16 11c6 58 22 117 64 159c35 35 83 53 133 53c30 0 58 -10 85 -21c43 -18 83 -40 123 -64c19 -11 41 -21 64 -21c24 0 60 37 84 63"],120074:[692,25,785,66,711,"711 303c0 -79 -37 -152 -93 -207l-154 -104c-31 -11 -51 -17 -83 -17c-86 0 -179 33 -231 85c-68 68 -84 164 -84 259c0 37 4 70 13 106c8 28 19 52 31 77c50 36 102 70 162 99l32 -16l112 75l10 -11c-27 -23 -53 -53 -53 -90c0 -26 16 -96 26 -137l51 27 c33 22 78 57 107 86c-47 16 -94 53 -103 93l68 64c12 -24 27 -45 47 -62c16 -13 34 -23 54 -23c14 0 30 7 45 22l4 -23l-176 -154c16 2 30 3 45 3c57 0 97 -23 114 -37c33 -27 56 -70 56 -115zM624 255c0 37 -23 76 -48 99c-34 31 -76 48 -124 48c-16 0 -33 -2 -50 -6 c0 -44 -5 -93 -37 -125c-36 -35 -82 -50 -130 -58l-16 16c30 7 56 27 74 53c12 17 18 45 18 66c0 32 -4 59 -12 88c-9 33 -18 65 -18 97c0 10 1 20 3 31c-33 -2 -61 -11 -84 -36c-40 -42 -54 -103 -54 -161c0 -88 21 -177 83 -239c52 -52 113 -89 186 -89c51 0 95 7 140 44 c52 43 69 113 69 172"],120077:[686,139,552,-18,522,"522 591c-52 -27 -129 -65 -160 -75c-30 6 -55 24 -79 43c-27 21 -56 43 -91 43c-24 0 -47 -10 -64 -25c-25 -22 -43 -52 -59 -81l-15 10c19 48 44 93 79 131c24 26 54 49 91 49c18 0 35 -7 51 -16c24 -13 45 -30 66 -47c14 -12 29 -23 45 -32c11 -6 23 -11 35 -11 c36 0 69 16 101 32v-21zM485 522c-22 -22 -42 -44 -57 -72c-11 -19 -12 -45 -12 -67c0 -36 5 -78 12 -117c13 -60 30 -160 30 -181c0 -59 -28 -113 -69 -154c-40 -41 -92 -70 -149 -70c-36 0 -75 6 -101 32c-22 23 -28 55 -32 85c-3 28 -8 66 -16 80s-22 22 -37 22 c-20 0 -50 -9 -67 -20l-5 13c22 18 53 41 78 54c18 9 37 17 58 17c17 0 35 -4 47 -16c16 -16 16 -49 16 -75s2 -52 7 -78c4 -16 9 -35 20 -46c18 -19 44 -32 69 -32c26 0 50 8 68 27c28 27 39 74 39 113c0 53 -13 110 -27 160c-15 52 -28 113 -28 162c0 10 1 20 2 29 c39 54 86 102 138 144"],120078:[681,27,668,16,690,"690 60c-22 -22 -53 -50 -80 -66c-17 -11 -35 -21 -56 -21c-20 0 -40 11 -50 27c-16 25 -21 54 -25 85c-5 44 -16 102 -37 122c-16 17 -40 22 -64 22c-31 0 -62 -9 -90 -22c0 -26 -1 -53 -5 -79c-25 -38 -54 -73 -88 -102c-28 -24 -54 -40 -88 -51c-39 3 -70 27 -91 57 l57 66h10c7 -15 16 -30 28 -42c10 -11 26 -20 41 -20c21 0 36 9 44 17c20 20 23 58 23 91c0 50 -12 100 -27 149c-13 43 -32 106 -32 134c0 13 5 28 6 30c21 53 55 99 95 139c55 55 130 85 208 85c31 0 62 -5 91 -17c24 -10 45 -25 58 -47c0 -6 1 -12 1 -18 c0 -33 -7 -67 -17 -99l-16 -5c0 34 -13 67 -37 91c-36 36 -84 48 -139 48c-58 0 -98 -17 -132 -51c-19 -19 -37 -64 -37 -93c0 -34 7 -83 20 -123c35 37 71 71 114 98c28 19 60 35 94 35c16 0 31 -4 43 -16c17 -16 29 -48 39 -75c6 -16 19 -50 56 -50c5 0 15 2 21 5l6 -16 l-168 -76v-1c15 0 33 -4 46 -16c19 -18 28 -61 36 -103c5 -25 11 -60 29 -80c9 -10 21 -19 36 -19c24 0 54 9 74 24zM508 314c-22 13 -32 46 -39 69c-5 16 -21 35 -33 44c-9 6 -26 9 -33 9c-26 0 -53 -13 -73 -30c-28 -22 -45 -49 -63 -79c11 -28 17 -66 22 -97 c39 18 75 32 119 40c33 13 68 28 100 44"],120079:[686,27,666,32,645,"645 186c-7 -38 -15 -78 -29 -116c-9 -23 -18 -47 -35 -65c-28 -28 -69 -32 -107 -32c-40 0 -79 9 -118 20c-56 16 -110 37 -164 60c-20 9 -42 16 -64 16c-30 0 -60 -43 -84 -84l-12 15c20 47 38 88 71 127c8 9 27 14 40 16h31c16 5 48 23 61 39c13 15 18 30 18 45 c0 23 -27 76 -45 108c-13 25 -26 51 -36 78c-6 18 -12 36 -12 55c0 23 9 44 19 63c15 26 34 49 56 70c56 57 133 85 213 85c36 0 72 -6 98 -32c20 -19 26 -47 26 -83c0 -11 -1 -22 -2 -33c-2 -19 -2 -47 -2 -55c0 -7 4 -14 8 -19c10 -10 41 -12 59 -12v-18l-117 -30h-3 c-14 0 -40 21 -40 46c0 12 1 32 5 61c1 11 2 21 2 31c0 29 -5 53 -24 72c-22 22 -52 30 -82 30c-40 0 -78 -14 -106 -42c-20 -20 -30 -52 -30 -80c0 -20 4 -37 10 -55c8 -26 21 -54 33 -79c17 -35 42 -90 42 -121c0 -7 -2 -13 -5 -17c-38 -46 -90 -104 -111 -118 c45 -19 101 -40 149 -52c34 -9 70 -16 106 -16c42 0 86 6 117 37c26 26 38 61 48 96"],120080:[692,27,1049,27,1049,"1049 554c-41 -21 -79 -48 -111 -80c-13 -26 -20 -54 -24 -82c-7 -38 -8 -77 -8 -115c0 -47 0 -107 10 -139c7 -21 9 -24 24 -40c6 -8 22 -18 30 -18c6 0 37 10 58 21v-19l-144 -109l-57 126l-1 172c0 43 7 86 16 128c22 34 49 64 80 91c-7 1 -15 9 -22 16 c-5 5 -15 35 -21 53c-7 21 -17 51 -27 58c-9 8 -20 11 -32 11c-25 0 -56 -8 -75 -25c-22 -19 -34 -31 -50 -57c6 -31 14 -79 14 -110c0 -106 -23 -211 -64 -308l-123 -150c-18 17 -50 43 -69 43c-9 0 -19 0 -26 -5c-13 -7 -21 -16 -33 -30l-13 14c25 36 67 90 88 101 c5 3 10 3 16 3c7 0 14 -1 21 -3c9 -2 42 -24 58 -35c24 24 31 53 38 83c16 64 16 145 16 218c0 43 -1 85 -8 127c-4 27 -9 53 -24 75c-15 23 -43 32 -69 32c-21 0 -44 -9 -58 -23c-15 -13 -26 -31 -35 -49c7 -28 10 -75 10 -82c0 -113 -13 -227 -72 -325l-170 -149 c-14 15 -30 28 -48 39c-11 8 -23 14 -37 14c-29 0 -52 -20 -69 -42l-11 16c17 28 37 55 61 78c16 14 34 28 56 28c15 0 29 -6 42 -14c15 -9 41 -31 55 -44c17 13 34 28 52 46c26 26 36 69 43 104c13 56 17 112 17 169v41c-1 52 -13 111 -40 148c-27 38 -71 74 -118 74 c-39 0 -59 -8 -78 -23c-13 -11 -21 -34 -21 -43c0 -33 23 -66 38 -83c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90 c0 40 23 70 51 98c24 24 97 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c13 -16 24 -37 33 -59c3 2 5 5 7 8c14 18 29 36 48 48c35 24 74 43 117 43c23 0 47 -5 64 -21c17 -18 28 -39 36 -62c22 26 48 48 76 67c35 25 73 48 117 48c18 0 36 -8 48 -21c11 -13 20 -38 27 -59 c5 -15 10 -32 21 -43c8 -7 19 -9 29 -9c16 0 31 4 45 9v-15"],120081:[686,29,832,29,830,"830 76l-144 -105l-64 133l1 167c0 40 0 96 6 117c2 8 6 15 10 22c21 28 40 48 65 74c-18 4 -26 15 -32 23c-8 11 -15 33 -22 57c-5 18 -14 35 -27 48c-10 10 -23 16 -37 16c-31 0 -65 -18 -87 -39c-31 -32 -45 -51 -66 -88c7 -42 15 -107 15 -150 c0 -78 -7 -159 -43 -229c-5 -9 -13 -24 -16 -26c-42 -37 -83 -68 -131 -100c-12 -7 -35 -18 -48 -18c-35 0 -68 30 -86 58l56 65h12c5 -13 14 -29 27 -43c11 -11 29 -18 44 -18c28 0 49 20 68 39c18 18 25 44 31 69c9 39 11 78 11 118c0 121 -28 241 -59 284 c-27 38 -71 72 -118 72c-40 0 -61 -4 -83 -25c-12 -11 -17 -25 -17 -46c0 -20 24 -59 39 -76c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43 c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c16 -19 30 -50 40 -81c13 15 46 61 52 71c30 48 93 82 149 82c17 0 33 -1 49 -5c12 -3 23 -7 31 -16c13 -13 21 -34 27 -53c4 -15 13 -40 16 -43c9 -8 19 -15 32 -15c15 0 32 4 45 11v-14 c-30 -21 -61 -44 -88 -67c-10 -8 -19 -19 -21 -32c-12 -57 -16 -116 -16 -175c0 -42 3 -84 14 -125c7 -28 15 -46 36 -67c4 -4 13 -9 19 -9c22 0 46 13 63 22v-22"],120082:[729,27,828,11,746,"746 399c0 -59 -6 -118 -24 -174c-13 -42 -33 -84 -67 -113c-44 -40 -91 -76 -144 -103c-38 -20 -79 -36 -122 -36c-55 0 -109 12 -160 32c-17 7 -35 15 -53 21c-17 6 -35 11 -53 11c-39 0 -74 -21 -96 -53l-16 16c28 37 58 73 91 106c44 15 85 51 85 101 c0 15 -5 29 -11 43c-9 19 -20 36 -32 53c-17 25 -45 63 -52 74c-6 10 -12 21 -12 33c0 35 15 67 36 95c26 35 60 63 98 86l21 -11c-19 -14 -37 -30 -51 -50c-10 -13 -19 -29 -19 -46s6 -33 13 -49c9 -24 22 -46 36 -68c20 -34 47 -77 47 -106c0 -26 -11 -49 -25 -70 c-19 -30 -49 -56 -76 -79c12 0 28 -4 39 -8c32 -10 63 -23 94 -35c51 -19 111 -33 167 -33c74 0 132 37 162 105c26 57 33 127 33 189c0 44 -4 88 -16 131c-10 32 -24 63 -48 87c-17 18 -40 28 -64 36c-31 9 -63 12 -95 12l-86 -3c-19 0 -39 3 -56 13c-12 7 -23 18 -23 33 c0 40 45 59 69 90h16c-5 -7 -10 -17 -10 -26c0 -16 20 -23 36 -27c19 -5 85 -10 128 -14c35 -3 69 -9 102 -20c25 -9 50 -22 68 -41c53 -53 70 -128 70 -202"],120083:[692,219,823,6,804,"700 138c0 16 -8 37 -14 52c-10 21 -22 41 -36 60c-21 30 -48 67 -48 96c0 20 11 38 22 54c18 24 43 45 66 64c-13 3 -29 15 -40 26c-13 12 -15 41 -16 64c-1 22 -3 51 -16 63c-12 13 -31 16 -48 16c-24 0 -45 -5 -64 -18c-44 -30 -67 -61 -96 -106v-387h1l145 -48 c19 -5 48 -12 63 -12c24 0 47 8 63 25c14 14 18 31 18 51zM804 522c-31 -16 -60 -34 -85 -59c-11 -12 -22 -24 -31 -37c-6 -8 -12 -17 -12 -27c0 -29 20 -59 38 -85c20 -31 37 -64 37 -101c0 -69 -33 -132 -85 -176c-31 -25 -66 -48 -107 -48c-10 0 -21 3 -31 6l-118 42 c0 -62 3 -124 11 -186l-96 -70l-21 11c5 12 12 56 16 85c9 62 11 123 11 186c-33 10 -63 17 -80 17c-27 0 -51 -14 -70 -32c-19 -20 -36 -42 -53 -64l-10 21c19 38 39 76 69 107c25 25 59 42 96 42c13 0 30 -3 48 -8v250c0 54 -12 115 -40 154c-27 38 -71 72 -118 72 c-39 0 -64 -7 -84 -25c-12 -12 -18 -25 -18 -46c0 -25 26 -59 41 -76c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90 c0 40 23 70 51 98c24 24 89 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c17 -20 30 -47 39 -74c2 3 5 6 7 8c18 23 37 45 59 64c50 43 108 80 175 80c20 0 40 -7 54 -21c17 -18 23 -59 26 -91c1 -13 4 -30 11 -37c9 -9 20 -13 32 -13s25 4 37 8"],120084:[729,69,828,11,783,"783 -6l-117 -63c-33 10 -65 23 -96 40c-20 11 -40 23 -57 39l-2 -1c-38 -20 -79 -36 -122 -36c-55 0 -109 12 -160 32c-17 7 -35 15 -53 21c-17 6 -35 11 -53 11c-39 0 -74 -21 -96 -53l-16 16c28 37 58 73 91 106c44 15 85 51 85 101c0 15 -5 29 -11 43 c-9 19 -20 36 -32 53c-17 25 -45 63 -52 74c-6 10 -12 21 -12 33c0 35 15 67 36 95c26 35 60 63 98 86l21 -11c-19 -14 -37 -30 -51 -50c-10 -13 -19 -29 -19 -46s6 -33 13 -49c9 -24 22 -46 36 -68c20 -34 47 -77 47 -106c0 -26 -11 -49 -25 -70c-19 -30 -52 -59 -77 -78 c12 0 29 -5 40 -9c32 -10 63 -23 94 -35c51 -19 108 -32 163 -32c74 0 139 41 169 109c26 57 30 122 30 184c0 44 -4 88 -16 131c-10 32 -24 63 -48 87c-17 18 -40 28 -64 36c-31 9 -63 12 -95 12l-86 -3c-19 0 -39 3 -56 13c-12 7 -23 18 -23 33c0 8 0 21 11 32l58 58h16 c-5 -7 -10 -17 -10 -26c0 -4 1 -7 4 -11c8 -9 21 -13 32 -16c19 -5 85 -10 128 -14c35 -3 69 -9 102 -20c25 -9 50 -22 68 -41c53 -53 70 -128 70 -202c0 -103 -22 -225 -91 -287c-17 -15 -34 -30 -52 -44c18 -20 35 -39 57 -54c15 -10 31 -20 49 -20c27 0 52 12 74 27v-27"],120086:[689,27,828,56,756,"756 655c-8 -32 -24 -62 -47 -86c-28 -28 -65 -44 -102 -58c-31 3 -86 35 -127 58c-28 17 -57 32 -87 44c-18 8 -37 15 -57 15c-50 0 -93 -29 -128 -64c-49 -49 -69 -118 -69 -186c0 -98 31 -196 101 -266c56 -57 136 -86 215 -86c64 0 129 5 175 51c32 33 47 84 47 130 c0 37 -11 76 -38 102c-22 22 -53 32 -85 32s-75 -9 -112 -16c-38 -8 -79 -16 -117 -16c-25 0 -51 3 -69 21c-16 16 -27 36 -27 58c0 29 13 55 32 75c22 21 49 37 78 45l13 -13c-13 -4 -23 -12 -32 -21c-12 -13 -16 -31 -16 -48c0 -16 5 -32 16 -43c12 -12 30 -16 48 -16 c22 0 78 13 117 21c42 10 95 22 128 22c39 0 78 -15 106 -43c24 -24 32 -57 32 -90c0 -74 -28 -145 -80 -197c-78 -78 -189 -107 -298 -107c-76 0 -155 20 -210 75c-68 68 -107 164 -107 261s39 186 108 255c67 68 168 106 261 125c53 -28 119 -62 156 -78 c24 -10 48 -20 74 -20c22 0 39 6 55 21c15 15 22 38 27 54"],120087:[703,27,669,24,676,"676 681l-69 -90c-21 -13 -45 -16 -69 -16c-38 0 -91 5 -128 14c-23 -18 -30 -25 -47 -51c-12 -18 -27 -52 -27 -75c0 -13 5 -25 11 -36c8 -16 19 -30 31 -44c21 -23 40 -48 56 -74c10 -17 19 -34 19 -54c0 -25 -14 -47 -29 -66c-25 -33 -56 -60 -87 -86 c43 -20 98 -45 137 -45c22 0 43 9 62 20c26 14 50 34 71 55l11 -16c-28 -32 -57 -62 -89 -89c-25 -22 -52 -41 -81 -55c-44 6 -84 27 -123 48c-28 15 -58 27 -90 27c-19 0 -37 -7 -54 -15c-25 -12 -47 -27 -69 -44l-10 16c38 40 79 77 122 112c10 1 20 1 30 1 c19 0 37 -1 55 -6c21 12 40 28 55 47c11 14 20 30 20 48c0 14 -6 26 -13 37c-10 18 -22 34 -35 49c-30 34 -69 79 -75 111c8 34 23 64 41 93c24 36 51 69 82 99c-52 18 -106 27 -160 27c-45 0 -92 -8 -124 -40c-17 -17 -26 -43 -26 -67c0 -39 29 -71 65 -85l-64 -64 c-32 25 -51 58 -51 98c0 55 41 118 82 156c49 46 110 65 177 65c57 0 114 -9 170 -21c39 -7 80 -16 117 -16c42 0 79 23 106 54v-22"],120088:[697,27,645,-26,666,"666 80l-144 -107l-67 147l-114 -126c-17 -13 -37 -21 -58 -21c-45 0 -87 16 -128 32c-38 15 -80 32 -117 32c-9 0 -17 -6 -23 -11c-12 -9 -22 -20 -31 -32l-10 17l80 90c24 2 50 28 69 48c26 27 37 64 37 101c0 19 -6 37 -12 54c-10 26 -22 50 -36 74 c-23 40 -53 93 -53 128c0 20 10 39 21 56c16 26 37 49 59 71c24 24 50 47 80 64l10 -16c-15 -11 -29 -24 -42 -37c-25 -24 -43 -56 -43 -90c0 -32 20 -73 37 -107c14 -28 27 -57 36 -86c7 -23 12 -45 12 -68c0 -26 -4 -52 -15 -75l-101 -112c29 0 69 -14 101 -26 c33 -14 80 -32 101 -32c31 0 57 20 79 42c23 23 51 51 59 75c5 16 5 56 5 85c0 116 -2 231 -10 346l127 90l16 -10c-18 -18 -34 -39 -42 -64c-16 -48 -16 -99 -16 -149v-202c0 -22 1 -43 5 -64c8 -38 17 -77 43 -107c6 -7 15 -11 25 -11c24 0 50 15 60 22v-21"],120089:[686,27,831,29,826,"735 548c-29 0 -55 16 -80 32c-27 18 -56 37 -90 37c-29 0 -66 -36 -66 -36c-28 -27 -50 -59 -66 -95c0 -100 -14 -182 -55 -262l-93 -73c39 -3 69 -22 131 -61c66 -41 114 -58 143 -58c26 0 51 7 70 25c14 15 19 35 23 54c7 32 9 64 9 96c0 24 -3 57 -6 86 c-2 33 -5 67 -5 101c0 23 4 47 11 69zM826 607c-16 -11 -30 -24 -43 -38c-36 -35 -58 -82 -58 -133c0 -34 5 -67 10 -101c7 -39 16 -96 16 -117c0 -31 -7 -62 -21 -90c-11 -22 -23 -42 -43 -57l-117 -85c-14 -11 -35 -13 -53 -13c-30 0 -76 9 -149 53 c-20 12 -110 64 -154 64c-49 0 -92 -27 -123 -64l-11 16c38 43 80 82 128 112c46 0 87 26 112 64c14 22 20 47 24 73c6 37 10 74 10 112c-1 52 -13 110 -40 148s-71 72 -118 72c-40 0 -65 -9 -85 -27c-10 -8 -15 -23 -15 -44c0 -24 24 -59 39 -76c11 -14 30 -37 40 -54 c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c17 -21 34 -60 43 -89c13 22 28 44 55 75 c22 25 49 46 78 63c20 12 42 22 65 22c36 0 68 -16 96 -37c38 -27 65 -32 81 -32c9 0 18 2 26 6v-16"],120090:[686,28,1046,21,1055,"954 548c-18 0 -51 22 -75 37c-26 17 -54 32 -85 32c-22 0 -42 -10 -58 -23c-26 -21 -43 -38 -61 -64c2 -33 4 -68 4 -103c0 -79 -8 -156 -29 -227c-14 -19 -56 -75 -79 -99c43 0 116 -33 170 -59c16 -7 34 -10 53 -10c32 0 58 15 74 42c11 18 18 45 18 112 c0 39 -3 79 -7 117c-3 29 -5 59 -5 88c0 39 4 63 10 77c3 6 7 12 11 17zM607 362c0 52 -7 104 -29 152c-16 37 -45 75 -82 91c-28 -25 -57 -51 -78 -80c1 -9 7 -38 7 -49c0 -15 -4 -87 -18 -148c-11 -48 -27 -95 -55 -137c-42 -34 -81 -59 -118 -81c45 -35 103 -68 160 -68 c59 0 114 28 155 70c25 24 35 59 43 93c12 51 15 104 15 157zM1055 628l-6 -21c-32 -24 -62 -50 -80 -85c-12 -28 -15 -54 -15 -88c0 -23 2 -45 5 -67c6 -51 10 -103 10 -154c0 -25 -2 -50 -9 -74c-6 -18 -14 -34 -28 -47c-42 -40 -89 -75 -138 -106c-20 -6 -40 -11 -60 -11 c-30 0 -61 7 -89 19c-48 21 -101 43 -149 43c-41 -19 -81 -39 -118 -64c-5 0 -11 -1 -16 -1c-45 0 -90 16 -127 39c-27 17 -62 37 -86 37c-11 0 -34 -8 -46 -16c-21 -14 -39 -26 -57 -43l-14 16c37 43 78 82 123 117h3c47 0 92 20 125 53c25 25 38 58 47 92 c12 43 16 89 16 135c-1 52 -13 111 -40 149s-71 72 -118 72c-40 0 -65 -8 -86 -27c-12 -11 -14 -20 -14 -42c0 -30 24 -61 39 -78c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39 c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 90 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71c14 -17 26 -40 35 -64l12 13c42 46 89 85 138 122c53 -30 92 -96 107 -127c32 34 66 67 104 94c23 17 48 33 77 33c17 0 33 -5 48 -12c23 -9 44 -22 64 -35 c18 -12 38 -19 59 -19c12 0 25 3 37 8"],120091:[689,27,719,27,709,"709 585l-102 -58c-20 9 -37 22 -53 37c-15 15 -37 38 -42 52c-15 -10 -31 -23 -42 -37c-17 -23 -31 -51 -42 -79c-17 -42 -23 -87 -23 -133h176l-37 -42c-46 6 -93 7 -139 8c0 -41 2 -82 11 -115c11 -47 29 -93 64 -128c24 -24 56 -37 90 -37c39 0 74 21 106 43v-22 l-111 -90c-16 -5 -37 -11 -48 -11c-34 0 -67 14 -91 38c-38 38 -58 90 -69 143l-42 -42c-33 -33 -68 -65 -107 -91c-18 -12 -36 -23 -56 -32c-12 -5 -26 -11 -40 -11c-36 0 -66 24 -85 54l59 69c15 -31 44 -53 79 -53c38 0 73 21 99 47c41 41 55 99 67 155c4 20 5 51 5 83 c-59 0 -117 0 -176 -8l37 42h139c0 36 0 71 -5 107c-5 34 -17 62 -42 87c-17 18 -40 33 -65 33c-32 0 -57 -7 -80 -30c-17 -17 -37 -37 -49 -52l-17 15l148 159c44 -2 89 -16 120 -47c13 -13 22 -30 29 -46c11 -25 18 -51 25 -77c15 31 34 61 58 85c38 38 81 68 130 88 c12 -23 22 -47 34 -69c3 -7 7 -13 12 -19c9 -8 20 -13 32 -13c11 0 29 9 43 16v-19"],120092:[686,219,834,26,741,"741 341c0 -69 -5 -137 -17 -204c-9 -53 -23 -105 -48 -153c-44 -67 -106 -120 -175 -160c-43 -24 -89 -43 -139 -43c-29 0 -58 6 -84 19c-21 11 -40 28 -49 51l67 71h10c10 -50 56 -93 110 -93c61 0 96 21 135 60c25 24 46 64 62 95c20 41 29 86 35 131 c10 66 13 132 13 199c0 72 -4 144 -27 213c-26 29 -54 59 -90 74c-8 -3 -76 -35 -116 -89c3 -14 4 -30 4 -44c-2 -91 -18 -183 -70 -261l-116 -92c24 -7 52 -21 74 -32c26 -13 53 -25 80 -25c34 0 63 23 85 48l9 -16c-23 -30 -46 -59 -73 -85c-14 -12 -33 -26 -51 -26 c-30 0 -76 23 -107 41c-37 21 -76 34 -100 34c-46 0 -90 -32 -126 -58l-11 15c37 39 82 78 122 113c22 0 52 0 68 -2c18 10 45 32 67 53c25 25 40 58 51 92c13 42 19 86 19 130c0 53 -12 114 -40 154c-27 38 -71 72 -118 72c-39 0 -69 -13 -87 -27c-13 -12 -14 -24 -14 -45 s25 -58 40 -75c11 -14 30 -37 40 -54c6 -11 13 -28 13 -38c0 -29 -14 -52 -32 -72c-22 -25 -59 -46 -91 -62l-15 11c18 10 36 26 49 42c10 12 15 24 15 39c0 10 -7 19 -13 27l-31 43c-23 28 -41 52 -41 90c0 40 23 70 51 98c24 24 89 86 183 86c46 0 89 -34 119 -71 c17 -21 31 -49 40 -78l5 5c27 27 56 52 86 75c33 27 68 51 106 69c29 -36 68 -64 107 -90c16 -80 16 -170 16 -255"],120094:[471,36,500,65,497,"497 83l-123 -110l-43 73l-2 45l-175 -127c-30 32 -59 66 -87 101c-2 30 -2 61 -2 91c0 70 5 141 20 209l169 106c28 -19 60 -33 93 -40l67 34l8 -6c-10 -67 -15 -135 -15 -203l1 -137l36 -45c21 7 32 13 46 22zM329 119l-1 246c-47 0 -96 13 -142 27 c-24 -25 -30 -62 -35 -97c-4 -31 -6 -62 -6 -94c0 -27 1 -53 3 -80c13 -17 39 -44 60 -65c0 0 4 -1 7 -1c15 0 54 23 114 64"],120095:[686,31,513,86,444,"444 313c0 -72 -5 -145 -20 -216c-73 -47 -148 -92 -228 -128c-37 33 -86 77 -110 102c14 73 14 157 14 236l-7 361l17 4l17 -77l8 4l120 87l17 -13l-30 -26c-44 -38 -60 -91 -63 -148l-2 -134l7 -2c45 38 92 77 140 107c38 -22 77 -43 117 -61c2 -32 3 -64 3 -96z M363 227c0 41 0 72 -4 113c-9 12 -32 24 -85 46c-31 -4 -69 -33 -96 -54v-209c32 -33 80 -81 107 -81c16 0 29 11 40 22c16 17 23 39 28 61c8 34 10 68 10 102"],120096:[466,29,389,72,359,"359 92l-172 -121c-40 34 -76 73 -110 113c-3 45 -5 89 -5 134c0 29 0 89 12 145l165 103c39 -3 75 -22 108 -44l-52 -79l-9 -3c-33 29 -83 54 -120 54c-18 -30 -21 -99 -21 -148c0 -35 2 -69 7 -99c18 -29 53 -61 84 -89c32 10 71 31 105 51"],120097:[612,34,498,13,430,"430 328c0 -31 -1 -61 -3 -79c-4 -48 -8 -96 -26 -140l-187 -143c-50 34 -99 69 -138 115c-2 30 -3 57 -3 85l6 169c42 40 88 83 132 112l19 -4c-46 -50 -57 -77 -65 -97c-9 -23 -13 -56 -13 -92c0 -39 4 -83 7 -119c13 -16 29 -29 45 -41c23 -16 47 -30 72 -43 c3 -1 5 -2 8 -2c5 0 11 3 15 10c28 44 42 95 47 146c2 21 3 41 3 62c0 44 -4 88 -12 132c-39 41 -82 79 -131 109c-33 21 -70 38 -110 38c-8 0 -21 0 -24 -1l-46 -18l-13 16c43 24 93 48 138 69c90 -12 192 -88 276 -157"],120098:[467,31,400,70,364,"364 358c-69 -66 -155 -146 -213 -192c0 -9 2 -18 5 -26c3 -14 60 -61 100 -79c4 1 18 1 23 3l74 39l5 -16c-54 -42 -110 -82 -169 -118c-40 37 -80 74 -114 116c-4 34 -5 69 -5 103c0 60 5 119 14 178l162 101c33 -42 74 -78 118 -109zM284 312c-38 24 -76 53 -108 84 l-2 1c-8 0 -14 -22 -16 -28c-9 -32 -10 -123 -10 -176c46 34 98 78 136 119"],120099:[679,238,329,30,324,"324 388l-12 -37h-106l-4 -206c0 -67 0 -151 -13 -198c-10 -34 -25 -67 -43 -97l-50 -88l-19 7l26 90c7 23 12 48 14 72l3 197l-1 223h-89l15 35h73l-14 67c-6 25 -13 61 -13 75c0 44 24 81 55 112c14 14 29 27 46 39c42 0 92 -7 124 -40l-47 -92l-10 -1 c-8 17 -18 33 -31 46c-13 12 -30 23 -47 23c-13 0 -29 -3 -39 -12c-9 -10 -12 -22 -12 -35c0 -17 12 -41 21 -59l50 -95c5 -8 7 -17 9 -26h114"],120100:[470,209,503,16,455,"455 -17c-51 -64 -104 -127 -163 -184c-12 -4 -28 -8 -36 -8c-32 0 -63 9 -92 21c-37 16 -71 38 -102 63l-35 -19l-11 13c45 31 89 68 134 107l-72 89c-2 34 -4 69 -4 103c0 67 5 134 15 200c53 37 107 70 162 102c34 -23 74 -36 114 -45l72 40l6 -6 c-14 -29 -16 -62 -18 -94c-4 -55 -4 -143 -4 -215c0 -14 2 -28 5 -41zM369 -45c0 22 -16 95 -27 142c-67 -47 -133 -99 -195 -152c23 -23 49 -45 77 -60c22 -12 46 -20 71 -20c20 0 39 10 53 24c15 16 21 45 21 66zM349 351c-58 8 -128 21 -176 43c-16 -40 -18 -90 -18 -134 c0 -45 1 -91 5 -136c15 -29 43 -60 68 -83l112 82c0 76 2 153 9 228"],120101:[689,198,521,76,435,"435 246c0 -54 -2 -109 -7 -162c-4 -39 -9 -78 -20 -115c-45 -66 -102 -119 -164 -167l-16 14l64 55c11 8 19 19 26 31c17 34 23 72 28 109c8 60 10 121 10 182c0 28 -6 107 -10 161c-26 19 -55 36 -88 36c-31 0 -69 -29 -94 -49l-5 -215l54 -77l-82 -75l-55 91 c7 122 11 244 11 366c0 81 -1 163 -6 244l12 2l24 -76l121 88l17 -11c-83 -77 -90 -142 -90 -197l-1 -110c33 26 98 72 148 107c33 -30 74 -48 116 -61c4 -57 7 -114 7 -171"],120102:[675,21,279,14,268,"268 83c-39 -37 -81 -72 -123 -104l-54 76c3 53 3 93 3 139l-4 173l-21 24c-11 -4 -29 -12 -42 -22l-13 13c34 28 71 61 105 93c19 -20 38 -39 60 -55c-7 -60 -8 -120 -8 -181c0 -39 1 -79 5 -111c2 -19 19 -40 32 -53c4 0 10 1 13 3c15 7 33 18 40 24zM187 616l-57 -60 c-21 19 -40 40 -58 61c20 20 42 37 60 58c18 -21 40 -47 55 -59"],120103:[673,202,280,-9,196,"196 422l-6 -396c-1 -25 -5 -51 -22 -70c-45 -55 -98 -107 -161 -158l-16 18c29 22 58 45 83 71c13 13 21 30 26 47c16 56 18 179 18 269c0 50 0 119 -10 149c-6 17 -25 37 -32 37l-8 -3l-29 -19l-14 13l106 95c22 -16 43 -34 65 -53zM183 615l-58 -60 c-18 15 -37 40 -54 61l61 57c16 -21 32 -40 51 -58"],120104:[686,26,389,24,363,"363 95c-43 -37 -111 -82 -168 -121l-107 95c4 19 6 40 6 58v181h-70l9 35h62c0 227 -1 262 -7 326l17 4c8 -24 18 -80 18 -80c41 32 86 68 130 93l16 -10c-26 -24 -56 -52 -67 -73c-19 -32 -26 -69 -29 -105c42 32 83 57 127 87c17 -16 32 -34 44 -54 c9 -15 16 -31 16 -48c0 -18 -10 -36 -23 -49l-86 -91h95l-14 -35h-159v-180c24 -24 54 -48 82 -68c32 16 66 29 95 50zM288 446c0 13 -6 24 -12 35c-10 14 -22 26 -35 37c-20 -10 -39 -23 -51 -42c-9 -16 -12 -34 -14 -52c-3 -25 -3 -54 -3 -81c35 0 64 13 87 40 c15 18 28 39 28 63"],120105:[686,20,279,97,277,"277 673c-22 -19 -43 -36 -59 -60c-35 -54 -36 -106 -36 -222l2 -269c9 -14 26 -29 42 -41c14 4 29 14 40 23l10 -17l-128 -107l-51 76c6 108 8 217 8 326c0 96 -1 191 -6 286l17 4l17 -78l128 92"],120106:[475,26,766,7,757,"757 88l-126 -107c-10 19 -39 54 -59 79c6 42 11 75 11 214c0 26 -1 50 -3 68c-1 6 -2 12 -8 15c-28 17 -60 26 -92 34c-23 -12 -44 -24 -65 -38v-218c0 -8 0 -17 4 -22c0 0 30 -45 46 -66l-86 -73c-13 26 -36 52 -54 72c9 39 14 81 14 202c0 33 -1 66 -5 99 c-25 22 -71 35 -105 44l-61 -42v-197c0 -16 0 -40 5 -46l44 -58l-83 -70l-49 80c5 40 7 80 7 119l-4 188l-26 26l-43 -24l-12 12l111 93l50 -52v-44l127 99c38 -23 78 -43 120 -57v-39c44 30 88 61 129 95c39 -21 85 -46 121 -56c-5 -57 -3 -114 -4 -171v-121 c11 -16 23 -33 37 -47c20 7 28 10 47 26"],120107:[475,23,526,18,521,"521 93l-127 -112l-55 84c6 35 8 81 8 130c0 54 -2 111 -5 163c-29 15 -68 24 -101 27l-65 -44l-4 -207c0 -10 4 -24 7 -28l40 -54l-87 -75c-14 25 -30 48 -49 69c8 46 11 104 11 165l-4 154l-24 23l-35 -20l-13 12l104 90c12 -13 35 -31 54 -45v-58l144 108 c35 -24 73 -43 113 -58c-4 -43 -8 -102 -8 -164l4 -126c8 -13 16 -27 26 -40c3 -4 8 -5 13 -5c0 0 7 3 10 5l31 22"],120108:[481,28,488,66,413,"413 302c0 -71 -6 -141 -22 -210c-72 -46 -147 -88 -226 -120c-35 30 -71 62 -99 96c0 89 5 198 18 296c61 35 119 75 176 117c45 -30 94 -55 148 -66c3 -38 5 -75 5 -113zM334 356c-45 3 -104 25 -149 45c-13 -22 -19 -35 -27 -72c-8 -30 -11 -75 -11 -118 c0 -33 2 -64 6 -88c17 -21 36 -40 58 -55c18 -12 36 -21 57 -24c6 0 17 13 22 19c23 28 32 67 37 107c7 62 7 89 7 186"],120109:[538,214,500,12,430,"430 282l-2 -66c-2 -43 -6 -87 -21 -127l-134 -107c-32 26 -68 48 -108 55l4 -207l-80 -44l-11 7l9 254c-23 0 -46 -7 -64 -23l-11 14c25 23 62 57 76 67v247l-41 56c-3 4 -5 9 -5 14c0 8 3 15 7 22c21 34 47 66 76 94l14 -9c-10 -12 -18 -26 -18 -42c0 -13 5 -26 12 -38 c9 -16 21 -30 34 -43l-2 -34c49 33 95 69 142 106c35 -28 76 -48 118 -64c3 -44 5 -88 5 -132zM349 230c0 41 -3 82 -6 123c-25 13 -66 28 -96 38c-29 -11 -54 -27 -81 -44v-241c40 0 108 -30 157 -54c16 30 26 83 26 178"],120110:[480,224,489,59,418,"418 473c-15 -85 -19 -220 -19 -332c0 -107 0 -215 7 -320l-83 -45l-11 10l8 307c-56 -46 -113 -84 -174 -122l-84 94c-2 29 -3 57 -3 86c0 73 6 147 23 218c57 31 115 63 165 104c29 -18 60 -34 93 -41l70 48zM324 367c-51 3 -101 16 -150 31c-14 -25 -21 -54 -26 -82 c-7 -38 -10 -77 -10 -116c0 -19 0 -53 1 -56c0 -7 1 -14 6 -19c22 -22 50 -54 73 -75c24 13 70 48 101 71"],120111:[474,21,389,15,395,"395 413l-1 -13l-59 -55c-9 -8 -21 -10 -33 -10s-24 5 -33 11c-16 10 -36 25 -50 38c-16 -12 -31 -25 -37 -34v-198c0 -16 10 -29 19 -41c16 -19 34 -36 54 -51l89 42l2 -19l-146 -104c-37 29 -70 62 -103 96c6 59 6 109 6 170l-1 77c-1 32 -8 43 -8 43 c-9 8 -19 15 -29 22l-38 -16l-12 10l101 93c21 -21 43 -41 66 -60v-32l109 87c10 -18 22 -36 36 -52c8 -9 18 -19 30 -19c11 0 29 10 38 15"],120112:[479,30,442,-28,407,"407 441l-92 -78c-72 4 -126 27 -152 52c-20 -19 -20 -56 -20 -79c0 -25 2 -50 12 -73c4 -9 9 -21 20 -21c6 0 12 0 17 2l123 56c22 -7 39 -22 56 -38c2 -26 3 -52 3 -77c0 -46 -4 -91 -16 -135c-54 -24 -109 -49 -160 -80c-22 21 -46 41 -73 57c-17 10 -35 20 -55 20 c-30 0 -57 -16 -89 -44l-9 9c15 16 52 55 74 76c18 17 43 23 67 23c26 0 50 -8 72 -22l81 -54l4 -1c6 0 11 5 15 14c9 30 11 61 11 92c0 25 -3 63 -13 74c-14 17 -27 22 -39 22c-14 0 -22 -3 -35 -10l-102 -58c-15 19 -31 45 -43 67c0 49 1 97 6 142l152 102l81 -46 c8 -4 16 -6 26 -6c23 0 46 13 72 30"],120113:[641,21,333,26,349,"349 78l-137 -99l-97 83l1 289h-90l16 35h73v172l113 83l14 -14l-27 -26c-5 -5 -8 -12 -9 -19c-11 -64 -12 -131 -12 -196h108l-17 -35h-90l1 -228c20 -18 44 -39 63 -50c5 -3 11 -5 17 -5c15 0 36 9 70 32"],120114:[474,26,517,8,514,"514 88c-42 -34 -83 -69 -122 -106l-8 2c-19 32 -39 67 -51 103c-68 -45 -153 -113 -153 -113c-26 17 -88 62 -125 74c13 22 21 51 27 79c9 45 15 91 15 137c0 28 0 55 -7 82c-6 18 -14 37 -29 50l-38 -20l-15 10l111 88c16 -19 32 -38 52 -53c0 -22 1 -43 1 -65l-2 -92 c-2 -54 -9 -108 -24 -160l101 -48l88 59c3 50 4 100 4 149l-3 160l85 44l7 -6c-10 -79 -13 -158 -13 -237c0 -32 2 -64 6 -94c2 -14 8 -28 17 -40c4 -5 10 -8 17 -8c10 0 43 15 53 20"],120115:[533,28,511,51,439,"439 245c0 -37 -15 -119 -32 -159l-215 -114c-31 33 -67 65 -103 94c5 55 7 101 7 165l-4 114c0 8 -4 13 -9 19c-9 12 -17 18 -25 30c-4 8 -7 16 -7 24c0 6 5 20 8 26c21 32 45 62 72 89l14 -4c-9 -14 -16 -29 -16 -46c0 -10 11 -31 19 -45c5 -8 18 -20 27 -30v-34 l143 103c36 -24 74 -45 115 -61c6 -66 6 -100 6 -171zM359 243c0 38 -3 77 -8 115c-23 21 -54 32 -85 38c-28 -2 -63 -27 -91 -48l-3 -193c0 -25 14 -47 34 -62l37 -29c12 -8 27 -15 42 -15c13 0 24 9 33 19c11 11 18 25 24 40c13 40 17 99 17 135"],120116:[533,28,773,44,693,"693 268c0 -93 -19 -133 -41 -196l-187 -100c-44 27 -89 52 -134 74c5 59 8 118 8 176c0 40 -1 80 -5 119c-23 16 -56 37 -70 44c-7 3 -16 7 -24 7c-4 0 -12 -2 -16 -5c-22 -12 -38 -25 -58 -39l-1 -190c0 -24 6 -49 20 -70c8 -14 18 -29 27 -40l-75 -75 c-17 29 -35 57 -59 79c8 51 10 103 10 155c0 46 0 92 -3 138c-1 8 -4 13 -9 19c-9 12 -17 18 -25 30c-4 8 -7 16 -7 24c0 6 5 20 8 26c21 32 45 62 72 89l14 -4c-9 -14 -16 -29 -16 -46c0 -10 11 -31 19 -45c5 -8 18 -20 27 -30v-32c43 30 86 61 123 97 c41 -26 84 -48 128 -68l-1 -37l142 103c41 -24 83 -46 126 -66c5 -28 7 -92 7 -137zM610 264c0 28 -4 53 -12 84c-29 18 -68 33 -100 38c-22 0 -63 -33 -80 -45l-2 -106c0 -26 1 -53 3 -81c1 -23 12 -44 29 -59c27 -25 59 -51 100 -51c8 0 17 7 24 14c17 17 25 45 29 69 c7 45 9 91 9 137"],120117:[473,188,388,10,370,"370 398l-67 -59c-28 14 -47 42 -59 51c-15 -9 -42 -33 -49 -43c-4 -18 -5 -41 -5 -58c-1 -55 1 -115 5 -172c19 -20 40 -38 63 -54c4 -3 9 -4 13 -4c5 1 13 0 22 5l63 34l3 -18l-149 -105c-25 28 -54 52 -84 74c-17 -16 -33 -33 -45 -54c-9 -15 -16 -31 -16 -49 c0 -20 10 -37 24 -51c22 -22 69 -31 98 -34v-9l-64 -40c-33 8 -67 19 -92 44c-13 12 -21 29 -21 46c0 25 13 47 26 68c21 34 41 59 68 89c6 42 7 91 7 133c0 54 1 108 -3 161c-9 10 -21 23 -30 28c-3 2 -10 5 -10 5c-3 0 -8 -2 -12 -4c-9 -5 -29 -14 -29 -14l-13 9 c33 34 68 65 104 96c25 -22 63 -57 76 -66l-2 -31l109 89c17 -28 42 -48 69 -67"],120118:[524,219,498,45,437,"437 228c0 -80 -8 -174 -30 -251c-13 -46 -117 -145 -185 -196l-38 17c34 17 67 36 94 62c22 22 36 51 46 80c11 32 16 66 19 99c5 50 7 100 7 150c0 56 -5 112 -11 167c-24 15 -53 30 -80 35c-15 0 -59 -28 -89 -51c-1 -64 -3 -81 -3 -188c0 -38 15 -66 45 -104l-75 -75 c-17 29 -39 61 -59 79c10 61 11 126 11 203c0 31 0 35 -3 81c-1 8 -4 13 -9 19c-9 12 -17 19 -25 31c-4 6 -7 14 -7 24c0 4 5 19 8 25c21 32 45 62 72 89l14 -4c-9 -14 -16 -29 -16 -46c0 -10 11 -31 19 -45c5 -8 18 -20 27 -30v-32l142 106c37 -22 74 -44 115 -59 c7 -60 11 -130 11 -186"],120119:[471,215,390,-7,314,"314 64c0 -55 -10 -110 -24 -163l-137 -116c-45 0 -88 15 -124 41c-18 14 -32 34 -36 58c7 27 54 91 87 129c42 49 82 89 127 134c-35 16 -71 30 -110 34v11l73 67c16 15 34 33 34 56s-16 45 -34 57c-12 9 -26 16 -39 16c-7 0 -10 -2 -17 -6c-24 -14 -46 -30 -67 -47 l-11 12c45 45 93 87 146 124c24 -12 49 -25 68 -44c10 -9 19 -20 25 -31c5 -8 9 -17 9 -26c0 -13 -6 -26 -15 -36l-81 -87c37 -13 79 -29 112 -49c11 -43 14 -89 14 -134zM240 20c0 37 -4 74 -15 110c-41 -35 -81 -71 -113 -114c-20 -27 -40 -56 -40 -89 c0 -17 10 -31 22 -42c23 -24 55 -39 89 -39c10 0 16 4 23 12c10 10 18 37 22 57c7 35 12 70 12 105"],120172:[688,31,847,29,827,"827 77c-53 -35 -104 -73 -159 -106l-12 3l-73 150l-232 -155c-27 29 -56 57 -90 80c-21 14 -43 24 -70 24c-34 0 -93 -23 -133 -42l-22 17l200 128c27 17 52 36 76 56c69 59 100 141 100 223c0 49 -27 95 -68 129c-29 25 -70 40 -112 40c-36 0 -58 -7 -78 -24 c-17 -14 -22 -35 -22 -54c0 -12 6 -23 13 -33c11 -15 24 -28 38 -41c16 -14 32 -28 44 -45c8 -10 15 -20 15 -32c0 -30 -22 -56 -46 -77c-32 -27 -70 -50 -110 -69l-19 15c19 11 36 24 51 40c9 11 18 23 18 37c0 16 -30 48 -51 70c-16 16 -30 33 -42 52c-7 13 -14 26 -14 40 c0 28 16 56 46 83c51 47 171 102 244 102c58 0 116 -15 158 -50c38 -33 59 -77 59 -123c0 -69 -25 -136 -60 -198l-193 -158c25 0 50 -9 72 -21c31 -16 58 -37 82 -59c37 9 97 46 142 74v429l174 105l14 -13l-51 -51c-8 -49 -8 -215 -8 -323c0 -40 1 -81 4 -121l57 -101 l53 21"],120173:[685,31,1043,56,963,"963 491l-204 -103v-5c26 -3 46 -6 75 -14c24 -7 47 -16 65 -31c38 -32 52 -77 52 -122s-16 -79 -45 -116l-172 -111c-25 -13 -62 -20 -97 -20c-63 0 -124 16 -182 35s-118 37 -181 37c-64 0 -122 -20 -177 -50l-13 24l139 77c42 24 83 49 119 79c20 18 39 41 45 64 c9 36 13 81 13 120c0 37 0 76 -7 112c-9 44 -29 90 -67 122c-24 20 -52 38 -87 38c-23 0 -45 -9 -61 -23c-14 -12 -21 -31 -21 -48c0 -13 8 -24 16 -34c13 -18 29 -34 46 -50c14 -13 28 -27 39 -43c7 -10 14 -21 14 -33c0 -10 -3 -21 -10 -30c-9 -13 -23 -26 -35 -36 c-39 -34 -84 -60 -131 -84l-20 13c23 15 44 30 65 48c12 10 19 24 19 39c0 16 -24 40 -42 58c-18 17 -34 36 -46 57c-9 15 -16 31 -16 48c0 29 40 70 70 95c58 50 130 81 206 81c80 0 142 -49 173 -108c42 30 85 59 134 80c34 15 70 28 108 28c22 0 45 -4 61 -18 c15 -12 28 -60 36 -92c5 -18 13 -36 25 -51c8 -9 18 -19 33 -19c21 0 41 4 61 10v-24zM827 144c0 48 -13 99 -53 133c-41 35 -98 50 -154 50c-33 0 -65 -4 -96 -11c-4 -25 -14 -51 -24 -75l-145 -104c83 -2 164 -23 241 -49c50 -17 104 -34 154 -34c19 0 38 5 51 16 c23 19 26 48 26 74zM778 433c-9 5 -21 12 -27 19c-7 8 -13 17 -15 26c-1 2 -8 40 -12 60c-5 24 -11 51 -29 67c-10 8 -23 14 -36 14c-25 0 -47 -9 -66 -21c-27 -18 -51 -45 -72 -78c6 -30 7 -58 7 -101l-2 -73c83 19 174 46 252 87"],120174:[677,32,723,71,729,"729 553c-27 -11 -105 -40 -140 -40c-8 0 -16 1 -23 5c-10 6 -21 13 -28 22c-18 22 -35 47 -49 71c-9 -2 -17 -5 -23 -10c-13 -12 -19 -30 -19 -46c0 -17 11 -49 21 -74c11 -28 19 -61 19 -86c0 -32 -6 -66 -33 -89c-20 -17 -44 -28 -68 -40c-37 -16 -76 -30 -115 -43 l-20 14c25 7 45 22 63 37c21 18 37 41 37 67c0 32 -7 63 -16 94c-9 33 -20 71 -20 98c0 9 1 16 4 22c-24 -2 -47 -11 -64 -26c-21 -17 -33 -40 -42 -64c-11 -30 -14 -62 -14 -94c0 -88 27 -177 101 -240c63 -53 146 -86 234 -86c21 0 45 1 62 9l116 54l4 -27l-166 -103 c-28 -6 -56 -10 -85 -10c-102 0 -206 21 -279 82c-79 68 -115 162 -115 256c0 62 18 123 47 179c21 16 124 77 195 108l25 -25c82 52 173 93 274 109c8 -36 19 -72 50 -98c8 -7 19 -7 30 -7c8 0 26 3 37 6v-25"],120175:[685,29,981,30,896,"896 372c0 -76 -28 -160 -78 -231c-81 -68 -154 -117 -249 -170c-47 0 -101 18 -149 34c-78 26 -175 58 -239 58c-30 0 -59 -10 -80 -28c-19 -16 -37 -32 -53 -49l-17 19c42 58 98 108 155 156c33 0 65 1 97 7c20 3 40 7 54 19s20 28 20 45c0 13 -7 25 -14 36 c-12 18 -26 34 -40 49s-27 29 -38 46c-7 10 -13 21 -13 33c0 14 3 28 12 40c12 17 25 31 42 45c33 25 69 48 107 68l22 -11c-27 -22 -62 -52 -62 -75c0 -21 22 -47 45 -75c14 -16 37 -42 49 -60c8 -11 13 -25 13 -39c0 -25 -13 -48 -34 -66c-34 -29 -78 -53 -127 -71 c61 -10 179 -42 261 -64c25 -7 52 -13 79 -13c25 0 45 13 62 28c23 18 35 45 43 71c12 34 16 69 16 104c0 86 -25 174 -98 235c-35 30 -80 49 -127 62c-58 16 -119 22 -180 22c-89 0 -181 -17 -246 -71c-51 -44 -71 -100 -74 -161l-25 7c0 85 32 169 104 230 c36 31 83 49 132 61c64 16 131 22 197 22c125 0 253 -25 342 -101c66 -56 91 -134 91 -212"],120176:[687,29,782,73,733,"733 584l-3 -27l-131 -40c-4 -1 -7 -1 -11 -1s-9 0 -12 2c-10 7 -19 14 -27 24l-59 76c-19 -12 -36 -28 -36 -48c0 -28 8 -66 19 -96s19 -66 19 -93l122 80c20 -36 45 -65 81 -89v-12l-89 -55c-12 7 -25 13 -44 26l-36 25c-4 3 -10 6 -15 6c-9 0 -16 -4 -23 -9 c-7 -15 -17 -27 -30 -38c-50 -42 -114 -69 -181 -89l-22 14c26 10 48 23 68 40c17 14 31 32 31 53c0 30 -4 63 -14 94c-9 28 -15 51 -22 79c-2 8 -3 15 -3 23c0 13 2 26 6 38c-20 -4 -37 -14 -52 -26c-52 -45 -74 -107 -74 -170c0 -87 38 -171 111 -233 c58 -49 134 -84 216 -84c71 0 138 23 195 58v-27l-155 -103c-38 -7 -77 -11 -116 -11c-94 0 -191 24 -259 81c-79 67 -114 159 -114 253c0 61 12 122 41 178c60 43 126 81 193 116l43 -18c79 47 168 80 260 106c6 -22 14 -44 24 -65c8 -15 15 -25 28 -36c7 -6 15 -9 25 -9 c13 0 33 4 46 7"],120177:[684,147,721,17,734,"734 626c-46 -45 -117 -114 -151 -140c-40 2 -85 13 -122 24c-29 -9 -52 -19 -74 -37c-15 -13 -23 -32 -23 -50c0 -19 9 -37 19 -55c15 -25 34 -47 55 -69l150 119c31 -25 50 -57 70 -94l-68 -60c-8 12 -20 28 -28 35c-8 8 -25 14 -39 14c-21 0 -48 -17 -67 -33 c33 -34 68 -73 93 -112c16 -24 31 -49 31 -77c0 -51 -21 -101 -64 -137c-66 -57 -151 -101 -247 -101c-38 0 -79 7 -107 30c-31 27 -39 66 -39 103c0 27 4 49 9 75c3 13 5 39 5 55c0 15 -3 29 -16 40c-9 8 -23 13 -36 13c-17 0 -45 -13 -64 -23l-4 23c32 18 65 35 100 47 c26 9 53 14 80 14c19 0 31 -5 44 -15c11 -10 19 -26 19 -39c0 -22 -2 -45 -8 -69c-11 -43 -17 -87 -17 -123c0 -26 6 -53 28 -72c16 -12 37 -19 58 -19c41 0 80 16 109 41c31 26 38 65 38 101c0 39 -55 101 -95 147c-30 35 -60 70 -85 109c-14 21 -28 44 -28 69 c0 17 7 33 17 48c12 19 29 37 48 53c29 24 64 44 100 61c-69 32 -163 74 -215 74c-22 0 -46 -4 -62 -18c-36 -30 -53 -71 -63 -113l-26 16c14 58 39 115 89 157c37 32 89 46 141 46c29 0 57 -7 83 -15c41 -11 80 -27 118 -43c43 -18 105 -45 131 -45c25 0 70 36 101 61"],120178:[692,27,927,74,844,"844 291c0 -95 -65 -179 -159 -227l-150 -82c-35 -5 -68 -9 -96 -9c-91 0 -181 25 -244 81c-82 73 -121 166 -121 264c0 36 5 73 14 108c7 25 17 46 34 70c62 39 124 72 186 100l35 -12c44 30 93 56 144 78l22 -12c-43 -18 -77 -60 -77 -100c0 -29 17 -97 31 -144l66 34 l114 86c-35 6 -64 16 -90 37c-13 12 -24 33 -29 49l112 80c8 -21 15 -43 33 -58c19 -16 46 -22 72 -22c12 0 42 8 65 19l3 -24c-72 -49 -137 -96 -204 -149c67 0 135 -13 183 -54c36 -30 56 -71 56 -113zM718 216c0 48 -17 96 -57 130c-33 28 -81 43 -127 43 c-23 0 -45 -1 -68 -9c2 -11 3 -23 3 -35c0 -24 -6 -48 -25 -65c-17 -14 -38 -25 -59 -34c-31 -13 -59 -22 -92 -32l-11 18c16 6 28 12 43 24c16 16 24 35 24 55c0 13 -11 70 -21 102c-15 50 -21 80 -21 100c0 19 1 39 13 55c-30 -2 -51 -15 -73 -33 c-42 -36 -56 -95 -56 -144c0 -96 38 -190 119 -258c59 -51 137 -84 222 -84c47 0 96 12 130 39c40 31 56 81 56 128"],120179:[684,127,850,0,753,"753 242c0 -87 -15 -173 -51 -254l-160 -100c-14 -8 -30 -15 -47 -15c-38 0 -72 17 -97 40l59 70l16 1c6 -14 16 -28 29 -38c10 -8 22 -15 36 -15c21 0 37 8 52 20c37 31 37 150 37 227c0 34 -3 138 -45 172c-26 22 -61 38 -98 38c-23 0 -46 -2 -67 -9 c-18 -7 -43 -19 -81 -48c24 -40 46 -94 46 -126c0 -27 -7 -58 -28 -78l-166 -145c-16 15 -34 29 -53 40c-13 7 -27 14 -43 14c-33 0 -67 -30 -76 -39l-16 18c47 47 116 117 160 117c42 0 76 -29 99 -56c17 20 29 40 29 64c0 34 -41 101 -72 149c-32 48 -61 100 -61 156 c0 25 14 48 29 69c24 33 53 62 84 90c33 30 76 55 116 80c21 -18 44 -35 69 -48c17 -9 36 -17 56 -17c35 0 88 34 111 51l14 -18c-35 -32 -89 -80 -139 -111c-15 -4 -31 -7 -47 -7c-59 0 -111 27 -157 56c-20 -18 -37 -40 -37 -65c0 -23 6 -45 15 -66c14 -35 33 -71 53 -102 c57 43 125 88 187 122c64 0 148 -23 186 -45c10 -5 31 -29 34 -40c20 -58 24 -91 24 -152"],120180:[683,25,654,31,623,"623 655c-61 -48 -133 -98 -205 -133l-110 36c-33 9 -66 18 -101 18c-32 0 -67 -12 -90 -31c-27 -23 -46 -53 -64 -82h-7l-15 14c19 37 39 73 62 108c15 22 31 44 52 61c30 24 70 37 110 37c38 0 89 -19 132 -34c36 -13 92 -33 111 -33s34 5 51 13c23 11 44 26 65 41z M607 568c-24 -17 -39 -31 -56 -53c-12 -16 -23 -40 -23 -60c0 -24 0 -54 3 -72c8 -48 15 -97 15 -145c0 -60 -24 -122 -75 -165c-65 -56 -142 -98 -236 -98c-48 0 -92 21 -128 47l-62 -38l-7 18c47 48 105 96 159 138c23 -42 37 -67 74 -97c13 -11 31 -15 49 -15 c24 0 42 8 59 21c15 13 25 38 31 56c8 25 8 51 8 77c0 10 -8 75 -12 112c-3 26 -5 52 -5 77c0 21 1 42 4 62c51 55 110 104 177 145"],120181:[681,142,652,-8,615,"615 586c-68 -33 -148 -64 -223 -85c-28 12 -69 37 -75 41c-36 19 -74 37 -117 37c-24 0 -52 -7 -68 -21c-22 -18 -36 -40 -50 -62l-18 14c26 46 55 91 98 127c30 26 70 44 113 44c17 0 32 -7 46 -14c24 -11 46 -24 68 -38c21 -14 43 -28 66 -39c14 -6 29 -11 45 -11 c32 0 77 16 115 30v-23zM572 517c-46 -40 -82 -88 -83 -145c0 -44 7 -87 20 -129c15 -52 30 -105 30 -159c0 -56 -21 -111 -68 -151c-52 -44 -120 -75 -194 -75c-37 0 -77 3 -104 26c-30 25 -43 59 -48 94c-5 29 -12 73 -24 83c-11 9 -26 15 -42 15c-20 0 -40 -8 -58 -17 l-9 18c30 20 62 39 97 53c26 11 54 19 83 19c20 0 41 -5 56 -18c10 -8 12 -21 13 -33c1 -6 1 -67 1 -100s11 -65 38 -88c12 -10 28 -17 44 -17c26 0 50 7 68 23c26 22 32 59 32 90c0 47 -18 111 -35 165c-15 46 -25 93 -25 140c0 17 1 34 5 51c50 62 109 117 178 164"],120182:[682,26,789,20,813,"813 69c-31 -26 -64 -51 -101 -71c-23 -12 -48 -24 -75 -24c-17 0 -36 1 -48 11c-33 29 -45 69 -51 108c-2 11 -12 72 -37 108c-8 11 -29 29 -73 29c-34 0 -70 -11 -98 -24c2 -13 3 -25 3 -37c0 -14 -2 -28 -6 -45c-43 -46 -94 -93 -151 -127c-14 -8 -27 -14 -39 -19 c-38 0 -72 14 -93 30c-3 2 -16 15 -24 24l86 85h14c8 -20 17 -39 35 -54c9 -8 21 -17 35 -17c10 0 22 2 29 8c15 14 18 33 18 53c0 34 -24 91 -41 133c-23 55 -44 111 -44 169c0 30 13 59 30 85c23 35 53 65 86 93c69 59 162 95 260 95c117 0 156 -35 183 -64 c2 -10 3 -19 3 -30c0 -22 -5 -50 -22 -98l-20 -6c-8 39 -25 58 -49 79c-46 39 -112 62 -176 62c-54 0 -108 -15 -147 -48c-27 -24 -38 -57 -38 -90c0 -43 10 -84 23 -125c41 39 85 75 137 104c36 19 76 36 119 36c22 0 44 -4 60 -17c16 -15 28 -44 37 -68 c6 -18 12 -35 22 -44c6 -6 16 -10 26 -10c12 0 24 0 46 6l6 -21l-197 -65c79 -15 95 -46 108 -126c7 -41 27 -67 45 -79c12 -8 29 -11 45 -11c25 0 47 11 67 24zM556 312c-13 9 -29 36 -35 55c-4 17 -12 35 -27 47c-11 9 -24 18 -39 18c-37 0 -72 -15 -97 -37 c-24 -20 -44 -52 -58 -81c8 -26 16 -58 23 -84c31 14 102 46 178 59"],120183:[684,28,786,30,764,"764 200c-10 -40 -22 -81 -39 -119c-11 -24 -22 -48 -43 -66c-30 -25 -69 -43 -112 -43c-93 0 -182 23 -267 53c-49 17 -119 41 -151 41c-19 0 -38 -6 -52 -17c-12 -11 -37 -44 -54 -67l-16 13c28 59 65 115 117 161c11 6 25 9 41 9c7 0 14 0 22 -2c15 4 36 12 47 21 c15 12 20 30 20 47c0 22 -37 78 -61 115c-21 32 -38 67 -38 104c0 25 11 50 26 72c19 30 45 57 74 81c67 57 162 81 256 81c40 0 82 -5 111 -29c13 -12 17 -27 20 -43c4 -23 3 -47 0 -70c-2 -13 -3 -21 -3 -34c0 -17 9 -31 24 -42c6 -5 45 -5 63 -5v-18l-172 -49 c-10 0 -21 1 -29 7c-13 12 -21 27 -21 43c0 14 4 26 6 40c2 17 5 48 5 52c0 23 -8 46 -27 62c-25 21 -60 30 -95 30c-32 0 -65 -8 -88 -27c-24 -21 -35 -49 -35 -78c0 -40 18 -78 37 -115c14 -26 26 -53 34 -82c5 -15 8 -31 8 -47c0 -5 -1 -17 -5 -22 c-24 -29 -68 -72 -116 -104l153 -47c56 -17 116 -24 176 -24c42 0 84 11 114 37c29 24 42 58 51 92"],120184:[686,33,1239,26,1232,"1232 548c-48 -25 -73 -41 -116 -72c-5 -4 -25 -28 -28 -39c-9 -36 -9 -61 -9 -97c0 -55 2 -110 14 -164c4 -19 10 -37 18 -55c6 -13 10 -18 21 -27c7 -6 20 -9 30 -9c9 0 41 2 61 9v-18l-179 -109l-80 111c0 105 0 237 6 289c33 48 63 77 101 103c-12 3 -18 5 -26 17 c-9 14 -22 40 -31 62c-7 18 -16 36 -29 48c-10 8 -23 15 -37 15c-24 0 -49 -5 -69 -16c-25 -14 -40 -26 -60 -45c5 -28 8 -72 8 -101c0 -107 -14 -216 -69 -313l-170 -165c-13 12 -28 24 -45 33c-11 6 -23 12 -37 12c-18 0 -36 -5 -49 -16l-16 -14l-17 15c25 28 66 71 78 82 c19 17 44 33 73 33c25 0 57 -24 77 -41c27 34 36 72 45 112c13 59 14 124 14 183c0 40 -3 80 -15 119c-9 27 -21 54 -44 74c-14 12 -32 23 -52 23c-15 0 -28 -4 -41 -10c-16 -9 -32 -21 -50 -35c8 -31 14 -62 14 -94c0 -107 -34 -221 -87 -318l-219 -155 c-13 15 -28 29 -45 39c-14 8 -29 14 -45 14c-20 0 -39 -5 -54 -17c-10 -8 -24 -20 -30 -26l-15 15c29 32 66 72 91 92c23 20 54 31 86 31c16 0 30 -7 42 -15c18 -11 35 -28 48 -44c14 10 26 19 35 28c28 25 39 60 50 95c15 51 20 104 20 157c0 46 -4 94 -18 139 c-11 32 -27 66 -55 90c-31 27 -70 46 -116 46c-21 0 -51 -1 -67 -15c-13 -11 -23 -23 -23 -39c0 -17 36 -59 61 -85c43 -43 58 -67 58 -84c0 -29 -21 -55 -45 -76c-35 -29 -74 -51 -116 -72l-18 17c21 10 38 20 53 35c10 11 20 24 20 38c0 20 -28 54 -50 76 c-26 26 -58 63 -58 89c0 18 12 35 23 51c18 24 41 45 65 65c53 45 137 67 188 67c48 0 104 -15 139 -44c24 -20 46 -47 58 -74c30 23 62 44 98 59c26 11 55 20 85 20c35 0 68 -12 93 -32c13 -12 23 -25 33 -38c36 30 76 58 121 78c36 16 74 28 115 28c15 0 31 -2 43 -12 c10 -9 25 -37 34 -55c8 -16 17 -32 31 -44c9 -9 21 -14 34 -14c16 0 31 3 46 8v-18"],120185:[681,33,982,26,968,"968 542c-29 -13 -66 -37 -108 -66c-5 -4 -25 -28 -28 -39c-9 -36 -9 -61 -9 -97c0 -55 2 -110 14 -164c4 -19 10 -37 18 -55c6 -13 10 -18 21 -27c7 -6 20 -9 30 -9c9 0 41 2 61 9v-18l-179 -109l-80 111c0 105 0 237 6 289c33 48 63 79 101 105c-14 0 -26 7 -35 15 c-13 12 -23 27 -29 42c-10 25 -25 57 -41 71c-11 8 -24 14 -38 14c-25 0 -53 -16 -72 -30c-36 -28 -57 -50 -82 -83c16 -48 24 -113 24 -166c0 -72 -13 -144 -44 -210l-205 -143c-9 -4 -23 -10 -29 -10c-51 0 -93 27 -128 57l88 94h19c5 -14 20 -33 38 -49 c14 -11 32 -17 52 -17c25 0 46 14 64 28c15 13 19 31 23 49c7 29 9 58 9 88c0 70 -8 140 -31 208c-17 51 -43 100 -87 138c-31 26 -70 47 -115 47c-21 0 -44 -3 -60 -16c-12 -11 -19 -24 -19 -39s9 -30 17 -43c14 -20 31 -38 49 -56c14 -13 27 -27 37 -43 c7 -10 10 -21 10 -33c0 -26 -17 -46 -37 -65c-32 -31 -70 -55 -111 -78l-22 16c18 11 35 24 48 39c9 11 17 23 17 37c0 20 -19 39 -36 55c-18 18 -34 36 -46 56c-9 15 -17 30 -17 47c0 20 9 39 20 57c16 24 35 46 59 64c52 39 122 68 195 68c49 0 98 -15 133 -45 c33 -28 57 -63 70 -101c22 22 44 43 68 63c50 43 112 80 185 80c25 0 53 -3 71 -19c11 -9 24 -36 36 -64c5 -13 14 -24 25 -34c6 -7 13 -13 23 -13c18 0 36 3 52 9"],120186:[726,29,976,11,881,"881 378c0 -86 -29 -170 -81 -244c-57 -51 -117 -88 -185 -121c-48 -23 -100 -42 -155 -42c-64 0 -126 18 -187 37c-41 13 -90 28 -125 28c-47 0 -86 -25 -116 -54l-21 22l89 110c35 8 70 17 95 38c15 12 22 29 22 47c0 19 -8 37 -17 55c-14 26 -31 50 -52 76 c-26 32 -50 74 -51 104c0 44 77 117 150 157l14 -14c-26 -18 -56 -42 -56 -77c0 -16 25 -67 47 -98c24 -32 40 -59 59 -93c5 -9 10 -23 10 -33c0 -22 -7 -41 -21 -60c-23 -30 -56 -62 -88 -83c22 0 41 -2 70 -9c58 -14 117 -31 173 -50c49 -17 82 -27 147 -27 c26 0 51 15 70 29c32 25 48 66 60 101c15 49 20 100 20 150c0 40 -5 81 -18 119c-11 30 -26 59 -52 81c-24 20 -56 29 -88 36c-46 10 -74 13 -122 13c-25 0 -47 -1 -68 -3c-15 -1 -30 -1 -44 -1c-46 0 -64 26 -64 36c0 24 4 35 35 60c18 13 52 45 62 58h25 c-6 -9 -11 -19 -11 -30c0 -9 10 -15 20 -17c12 -3 69 -5 103 -7c56 -3 112 -10 165 -24c40 -12 79 -27 109 -53c29 -24 45 -55 57 -87c15 -42 20 -86 20 -130"],120187:[685,223,977,19,944,"944 511c-45 -20 -89 -41 -126 -69c-15 -12 -29 -27 -29 -45c0 -32 18 -61 38 -88c23 -31 54 -74 54 -104c0 -24 -5 -48 -19 -69c-24 -35 -48 -63 -83 -94c-20 -18 -42 -36 -67 -47c-19 -9 -40 -15 -61 -15c-54 0 -109 18 -157 39c0 -54 5 -106 14 -160l-138 -82l-27 14 c12 35 16 70 20 105c5 52 7 106 7 158c-27 11 -60 22 -86 22c-37 0 -67 -18 -92 -40c-18 -15 -36 -30 -51 -48l-15 19c32 47 70 104 107 135c25 21 57 37 93 37c12 0 26 -1 43 -6v196c0 43 -6 87 -21 128c-12 33 -29 64 -57 88c-24 20 -53 34 -87 34c-38 0 -58 -12 -71 -22 c-15 -13 -22 -30 -22 -49c0 -12 10 -26 18 -36c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41c0 16 -27 46 -46 67c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35 c0 23 11 44 24 64c18 27 42 51 67 73c45 38 104 67 181 67c54 0 97 -17 134 -48c24 -20 48 -53 60 -80c42 36 88 71 140 94c39 17 81 30 124 30c21 0 43 -2 58 -15c15 -12 21 -42 24 -65c3 -20 11 -39 25 -56c10 -11 23 -22 40 -22c13 0 30 4 41 7zM794 109 c0 15 -8 34 -16 47c-12 21 -26 40 -42 59c-27 32 -57 76 -57 100c0 19 9 37 23 52c25 28 54 53 84 76c-19 3 -39 9 -48 17c-7 6 -23 22 -23 62c0 15 -2 30 -6 44c-3 10 -7 20 -15 27c-14 12 -32 19 -51 19c-37 0 -69 -17 -95 -39c-10 -9 -35 -33 -54 -55v-376l175 -63 c26 -9 50 -17 77 -17c12 0 24 4 32 11c12 10 16 22 16 36"],120188:[726,82,976,11,917,"917 -3c-53 -28 -107 -55 -163 -79c-60 22 -117 48 -169 83c-36 -17 -84 -30 -125 -30c-64 0 -126 18 -187 37c-41 13 -90 28 -125 28c-47 0 -86 -25 -116 -54l-21 22l89 110c35 8 70 17 95 38c15 12 22 29 22 47c0 19 -8 37 -17 55c-14 26 -31 50 -52 76 c-26 32 -50 74 -51 104c0 44 77 117 150 157l14 -14c-26 -18 -56 -42 -56 -77c0 -16 25 -67 47 -98c24 -32 40 -59 59 -93c5 -9 10 -23 10 -33c0 -22 -7 -41 -21 -60c-23 -30 -56 -62 -88 -83c22 0 41 -2 70 -9c58 -14 117 -31 173 -50c49 -17 82 -27 147 -27 c26 0 51 15 70 29c32 25 48 66 60 101c15 49 20 100 20 150c0 40 -5 81 -18 119c-11 30 -26 59 -52 81c-24 20 -56 29 -88 36c-46 10 -74 13 -122 13c-25 0 -47 -1 -68 -3c-15 -1 -30 -1 -44 -1c-46 0 -64 26 -64 36c0 24 4 35 35 60c18 13 52 45 62 58h25 c-6 -9 -11 -19 -11 -30c0 -9 10 -15 20 -17c12 -3 69 -5 103 -7c56 -3 112 -10 165 -24c40 -12 79 -27 109 -53c29 -24 45 -55 57 -87c15 -42 20 -86 20 -130c0 -86 -29 -170 -81 -244c-22 -24 -56 -48 -84 -68c20 -18 39 -33 63 -47c16 -8 33 -17 52 -17c29 0 58 7 86 16 v-21"],120189:[689,29,977,19,977,"977 72l-170 -101c-23 46 -57 92 -89 137c0 46 0 118 -3 139c-2 18 -9 45 -24 59c-20 16 -39 29 -66 34c-15 3 -31 4 -46 4c-20 0 -40 -7 -59 -15c-11 -68 -30 -118 -67 -179l-230 -178l-51 41c-10 8 -23 15 -36 15s-24 -3 -35 -9c-16 -9 -29 -22 -41 -37l-16 16 c45 53 113 126 158 126c21 0 34 -7 44 -14c19 -13 36 -28 52 -43c13 9 26 19 38 29c29 24 38 59 45 93c13 55 16 111 16 168c0 43 -6 86 -21 128c-13 33 -34 65 -64 91c-28 24 -62 43 -107 43c-29 0 -59 -12 -72 -22c-15 -13 -22 -30 -22 -49c0 -12 10 -26 18 -36 c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41c0 16 -27 46 -46 67c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35c0 23 11 44 24 64c18 27 42 51 67 73 c45 38 109 71 187 71c63 0 109 -19 150 -54c26 -22 50 -52 61 -81c35 35 77 72 122 98c33 18 70 33 109 33c26 0 50 -7 68 -23c21 -17 25 -48 28 -74c3 -23 6 -53 21 -66c12 -10 29 -12 45 -12c11 0 26 1 37 5l6 -13c-93 -36 -146 -62 -210 -101c34 -4 73 -22 94 -45 c0 -58 1 -127 7 -163c4 -22 12 -45 25 -63c12 -16 24 -30 39 -43c7 -6 22 -6 34 -6c14 0 29 7 43 14zM778 458c-14 0 -30 6 -41 16c-14 13 -20 41 -23 64s-9 55 -21 65c-9 8 -20 15 -33 15c-29 0 -54 -14 -74 -31c-28 -25 -44 -43 -64 -73c3 -17 3 -47 3 -64 c0 -31 -1 -59 -3 -92c43 18 104 43 156 47"],120190:[685,31,978,82,906,"906 261c0 -69 -44 -129 -101 -177c-94 -80 -225 -115 -356 -115c-98 0 -192 32 -261 91c-76 64 -106 151 -106 252c0 100 45 184 126 253c78 65 164 91 287 120c44 -16 85 -37 128 -55c50 -21 110 -46 156 -46c25 0 46 7 64 22c17 14 24 28 33 47l25 -14 c-12 -31 -34 -59 -61 -82c-33 -28 -75 -47 -120 -58c-18 -4 -36 -9 -55 -9c-26 0 -49 12 -71 23l-131 67c-28 14 -58 30 -89 30c-35 0 -68 -14 -92 -34c-58 -49 -81 -118 -81 -187c0 -95 31 -192 112 -260c67 -57 158 -88 253 -88c79 0 159 18 215 66c28 24 41 58 41 91 c0 32 -16 63 -43 85c-36 31 -89 39 -139 39c-44 0 -86 -8 -128 -17c-42 -8 -111 -22 -125 -22c-33 0 -66 7 -89 27c-20 17 -28 40 -28 64c0 37 23 70 54 96c28 24 67 37 103 45l13 -14c-11 -4 -21 -12 -30 -19c-17 -14 -30 -33 -30 -53c0 -16 5 -31 18 -42 c18 -15 46 -15 70 -15c48 0 94 5 140 13c45 7 88 21 133 21c43 0 87 -10 118 -36c33 -29 47 -69 47 -109"],120191:[691,30,789,30,798,"798 659l-121 -118c-29 -9 -60 -13 -92 -13c-42 0 -98 8 -139 15c-32 -28 -48 -49 -48 -85c0 -16 8 -36 19 -49c15 -19 32 -39 50 -56c34 -32 82 -77 82 -106c0 -35 -69 -91 -116 -127c48 -19 117 -46 155 -46c19 0 38 6 55 14c28 11 52 27 76 43l11 -24 c-55 -50 -117 -95 -181 -137c-53 0 -103 18 -150 38c-39 16 -85 34 -123 34c-18 0 -37 0 -51 -5c-36 -13 -59 -30 -88 -52l-12 18c57 51 119 97 191 132c30 0 62 -1 91 -8c18 15 29 33 29 55c0 24 -42 66 -72 94c-19 18 -37 37 -53 57c-11 14 -20 29 -25 45 c32 63 76 122 134 171c-75 14 -191 37 -224 37c-27 0 -62 -3 -81 -19c-13 -11 -18 -27 -18 -41c0 -39 35 -68 72 -89l2 -10l-83 -68c-32 25 -58 58 -58 96c0 51 31 98 73 135c63 53 144 90 234 90c37 0 124 -14 185 -25c49 -7 99 -14 150 -14c46 0 94 23 126 50v-32"],120192:[689,39,850,16,871,"871 72l-200 -111l-71 123l-127 -105c-19 -11 -41 -13 -55 -13c-45 0 -89 14 -129 30c-52 21 -116 42 -165 42c-18 0 -44 -8 -90 -50l-18 20l106 109c32 5 71 15 87 25c18 11 51 38 61 65c3 11 4 26 4 37c0 20 -6 40 -15 60c-11 27 -27 53 -44 78c-26 39 -59 90 -59 122 c0 7 0 16 2 22c15 25 63 80 104 114c21 18 45 34 71 49l23 -16c-16 -10 -31 -22 -46 -34c-17 -14 -30 -32 -30 -53c0 -37 16 -73 35 -107c23 -40 41 -83 50 -127c4 -17 6 -34 6 -51c0 -18 -2 -35 -8 -52c-38 -42 -95 -103 -125 -121c26 -4 94 -26 136 -41 c36 -13 79 -24 113 -24c31 0 55 18 77 36c14 13 22 30 23 47c4 67 7 134 7 201c0 82 -5 164 -13 246c67 24 128 57 187 92l17 -15l-25 -24c-25 -26 -34 -60 -38 -93c-7 -58 -8 -115 -8 -173c0 -61 1 -121 5 -182c1 -18 2 -22 15 -52c9 -21 22 -44 36 -59c7 -9 19 -13 33 -13 s43 10 64 18"],120193:[687,29,981,25,966,"966 604c-18 -10 -34 -22 -49 -35c-37 -31 -72 -69 -72 -115c0 -27 0 -58 5 -81l17 -95c4 -22 7 -45 7 -68c0 -46 -16 -88 -56 -120c-47 -39 -106 -82 -126 -93c-27 -15 -56 -26 -90 -26c-26 0 -51 8 -76 16c-40 13 -78 29 -116 46c-33 15 -66 29 -101 40 c-22 7 -44 13 -67 13s-45 -7 -65 -16c-28 -12 -54 -28 -77 -46l-13 18c50 42 109 82 166 121c30 7 55 22 77 40c20 17 29 41 35 65c10 36 13 74 13 111c0 42 -5 84 -19 124c-11 31 -27 61 -54 84c-25 21 -54 37 -93 37c-30 0 -60 -17 -73 -27c-15 -13 -22 -30 -22 -49 c0 -12 10 -26 18 -36c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41c0 16 -27 46 -46 67c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35c0 23 11 44 24 64 c18 27 42 51 67 73c45 38 109 69 187 69c52 0 93 -13 126 -41c32 -27 57 -69 66 -107c42 40 87 81 137 111c29 17 60 35 94 35c17 0 34 -5 50 -10c22 -8 43 -19 63 -31s49 -29 64 -29c21 0 41 3 61 14zM832 527c-40 0 -76 16 -109 35c-28 17 -62 36 -93 36 c-22 0 -40 -14 -55 -27c-28 -22 -50 -49 -70 -76c1 -14 2 -29 2 -43c0 -65 -12 -130 -45 -190l-117 -88c41 -1 143 -46 213 -75c47 -20 105 -44 148 -44c13 0 29 4 38 12c10 8 13 22 13 34c0 17 -2 38 -5 56l-23 129c-4 21 -4 41 -4 62c0 29 0 71 12 86c27 31 62 63 95 93"],120194:[682,30,1235,31,1240,"1240 628l-1 -25c-36 -26 -83 -61 -112 -98c-18 -22 -24 -47 -24 -74c0 -23 10 -62 18 -93c11 -42 21 -81 21 -124c0 -22 -2 -43 -7 -65c-4 -15 -9 -29 -20 -41l-181 -123c-24 -8 -48 -13 -73 -13c-35 0 -75 14 -110 25c-58 19 -116 35 -177 42c-42 -19 -87 -42 -126 -64 c-10 -4 -22 -5 -35 -5c-52 0 -100 20 -145 43c-32 16 -67 32 -99 32c-21 0 -40 -6 -57 -15c-24 -11 -45 -27 -65 -44l-13 22c51 48 109 90 167 132c54 0 90 14 122 41c27 23 42 53 53 84c14 42 18 86 18 129c0 67 -15 136 -72 184c-27 24 -60 39 -103 39 c-29 0 -61 -10 -74 -20c-15 -13 -22 -30 -22 -49c0 -12 10 -26 18 -36c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41c0 16 -27 46 -46 67 c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35c0 23 11 44 24 64c18 27 42 51 67 73c45 38 109 64 185 64c63 0 111 -19 151 -53c24 -20 41 -46 52 -73c64 45 111 76 178 114c35 -19 60 -48 101 -110c37 32 78 65 122 91c28 15 56 31 90 31c37 0 70 -16 101 -33 c30 -16 62 -33 98 -33c11 0 30 7 40 12zM699 349c0 42 -3 85 -14 126c-8 28 -18 55 -42 76c-15 12 -32 22 -50 31c-30 -18 -53 -36 -74 -53c3 -14 4 -48 4 -62c0 -93 -22 -185 -88 -261l-135 -75c16 -5 67 -26 99 -42c36 -18 76 -34 119 -34c7 0 14 2 21 5 c31 14 67 30 87 50c27 27 48 57 58 91c15 50 15 96 15 148zM1104 527c-2 -1 -14 -1 -24 -1c-23 0 -64 20 -81 33c-21 16 -70 28 -89 28c-20 0 -42 -3 -59 -12c-21 -13 -35 -25 -51 -43c9 -36 14 -81 14 -118c0 -70 -20 -137 -50 -202c-28 -37 -50 -62 -76 -82 c48 0 138 -32 200 -54c28 -10 57 -20 88 -20c13 0 25 6 34 12c12 8 17 21 17 52c0 34 -13 96 -25 140c-12 41 -20 81 -20 120c0 19 2 42 54 86"],120195:[682,35,849,32,835,"835 578l-131 -64c-48 17 -83 50 -109 87c-76 -58 -106 -93 -106 -235c65 0 146 0 194 4l-64 -58c-43 3 -109 3 -135 3c0 -79 20 -160 87 -217c30 -26 73 -38 116 -38c32 0 75 16 110 30v-24c-46 -27 -89 -59 -132 -91c-23 -7 -61 -10 -64 -10c-41 0 -80 14 -109 38 c-18 15 -31 34 -43 52c-16 27 -29 56 -40 84c-58 -54 -120 -106 -193 -146c-20 -11 -48 -25 -64 -25c-31 0 -82 30 -120 53l81 81c17 -15 36 -29 58 -39c15 -8 32 -14 51 -14c14 0 28 4 40 10c18 9 34 21 49 33c26 23 39 56 48 86c13 45 17 91 17 137c-70 0 -157 0 -209 -3 l65 56l146 -2c0 38 -2 77 -12 115c-7 24 -17 46 -38 64s-47 33 -77 33c-37 0 -68 -11 -93 -33l-41 -37l-18 20c53 54 112 104 173 152c51 -5 102 -17 139 -48c34 -29 60 -66 65 -107c25 30 54 57 84 83c39 33 87 57 139 74c14 -30 29 -60 56 -82c10 -9 25 -10 39 -10 s30 4 41 7v-19"],120196:[689,214,983,32,879,"879 339c0 -123 -27 -246 -82 -360c-51 -56 -111 -105 -183 -142c-59 -30 -125 -51 -194 -51c-61 0 -121 17 -164 53l50 97l15 -2c9 -25 21 -50 43 -69c27 -23 66 -31 103 -31c60 0 119 16 162 52c49 42 72 98 89 154c25 82 31 166 31 251c0 53 -2 107 -14 159 c-7 31 -16 63 -40 86c-21 20 -49 31 -80 31c-20 0 -50 -6 -67 -17c-21 -13 -30 -20 -44 -38c4 -18 6 -48 6 -66c0 -77 -12 -151 -59 -217c-46 -34 -100 -70 -144 -96c10 -1 68 -21 98 -34c27 -12 58 -20 87 -20c17 0 32 8 46 15c24 12 45 27 66 43l6 -21 c-46 -55 -97 -107 -164 -143c-58 9 -113 32 -165 57c-27 13 -64 20 -91 20c-23 0 -46 -7 -66 -17c-27 -13 -50 -31 -72 -50l-19 19c50 50 100 100 160 142c14 3 26 4 39 4s27 -1 43 -2c18 9 40 21 58 36c23 21 30 49 37 77c10 46 13 93 13 139c0 69 -23 138 -81 187 c-23 20 -49 37 -85 37c-31 0 -58 -15 -71 -25c-15 -13 -22 -30 -22 -49c0 -12 10 -26 18 -36c13 -16 26 -32 42 -46c26 -24 52 -59 52 -80c0 -11 -1 -21 -7 -30c-8 -14 -16 -28 -28 -39c-36 -32 -75 -57 -119 -82l-16 19c19 12 29 21 43 38c10 12 18 26 18 41 c0 16 -27 46 -46 67c-14 15 -31 29 -42 46c-7 9 -7 23 -7 35c0 23 11 44 24 64c18 27 42 51 67 73c45 38 111 65 189 65c52 0 92 -17 125 -45c27 -23 45 -62 57 -96c41 32 84 62 129 91c32 20 65 40 101 56c35 -40 81 -71 131 -95c12 -85 24 -172 24 -255"],120197:[718,137,726,17,633,"633 232c0 -55 -8 -111 -28 -164c-17 -43 -42 -84 -80 -117c-67 -56 -157 -88 -251 -88c-36 0 -81 0 -109 2c-14 2 -34 5 -34 20l1 51c0 11 -4 22 -13 29c-7 7 -17 11 -28 11c-23 0 -45 -9 -64 -20l-10 15c30 22 64 41 100 56c28 11 58 19 89 19c16 0 33 -3 44 -12 c13 -12 14 -37 14 -49c0 -11 -1 -22 -3 -32c-3 -13 -3 -28 -3 -41c0 -10 11 -16 21 -19c6 -2 14 -3 22 -3c45 0 87 16 118 43c28 23 42 60 52 92c15 42 19 87 19 131c0 29 -3 76 -27 96c-35 29 -85 37 -133 37c-36 0 -72 -8 -107 -17l-17 13l56 81c49 9 92 32 127 61 c32 27 43 64 43 101c0 9 -2 18 -10 25c-17 14 -41 18 -64 18c-30 0 -60 -2 -89 -5l-95 -11c-23 0 -45 7 -62 21c-6 5 -12 20 -15 33c27 37 67 84 92 108l18 1c-3 -6 -4 -13 -4 -20c0 -8 3 -17 11 -24c10 -8 25 -10 39 -10l177 6c36 0 74 -5 100 -27c14 -12 24 -28 24 -46 c0 -62 -43 -115 -94 -159c-26 -22 -68 -46 -100 -62c102 0 190 -4 250 -66c14 -14 23 -62 23 -78"],120198:[472,32,602,80,587,"587 82l-145 -111c-20 30 -44 58 -72 83l-1 26l-186 -112c-39 32 -72 68 -102 105c-1 20 -1 39 -1 59c0 79 7 157 20 235c69 30 134 67 197 105c40 -16 83 -25 126 -32l66 28l8 -7c-17 -66 -17 -133 -17 -200l3 -118l52 -63c11 0 32 12 47 20zM368 110l-2 256 c-49 0 -98 11 -145 23c-16 -24 -27 -61 -27 -153c0 -32 2 -65 4 -98c25 -25 52 -52 81 -72c14 0 63 27 89 44"],120199:[691,32,589,86,504,"504 314c0 -73 -5 -146 -19 -218c-87 -48 -175 -94 -271 -128c-46 32 -90 65 -128 103c13 112 13 227 13 340c0 85 -3 171 -13 255l20 8l25 -78c54 34 113 71 167 95l16 -13c-27 -19 -45 -36 -67 -58c-13 -13 -22 -30 -27 -47c-8 -26 -9 -52 -9 -78v-107l9 -4l142 90 c35 -17 92 -41 139 -60c2 -33 3 -67 3 -100zM386 252c0 32 -2 63 -6 95c-40 20 -65 29 -95 37c-22 -4 -55 -23 -72 -36l1 -216c21 -18 47 -40 74 -55c19 -11 39 -20 61 -23c20 40 29 83 33 126c3 25 4 49 4 72"],120200:[473,26,463,87,424,"424 429l-78 -96h-10c-47 42 -90 57 -114 63c-13 -19 -17 -96 -17 -126c0 -38 3 -78 6 -116c32 -29 64 -57 101 -82l106 42v-21c-63 -41 -168 -104 -197 -119c-47 34 -90 73 -130 114c-3 42 -4 87 -4 130c0 53 3 104 13 148l195 107c46 -8 90 -22 129 -44"],120201:[632,29,588,-1,511,"511 368c0 -88 -14 -176 -44 -260c-49 -40 -140 -93 -213 -137c-59 33 -115 71 -165 114c-3 18 -4 45 -4 78c0 46 2 106 7 172c47 43 111 89 165 124l22 -10c-20 -15 -46 -41 -65 -60c-10 -48 -11 -88 -11 -135c0 -35 2 -71 5 -106c39 -34 85 -62 135 -82 c24 40 50 109 50 243c0 34 -2 68 -5 102c-50 40 -103 78 -163 109c-37 20 -78 38 -122 38c-30 0 -63 -9 -90 -20l-14 19c56 30 117 53 178 75c54 -2 99 -24 146 -49c58 -31 126 -71 181 -108c5 -36 7 -72 7 -107"],120202:[471,28,471,80,429,"429 362c-61 -51 -160 -122 -241 -181c0 0 6 -38 18 -45c26 -20 53 -38 101 -68c31 5 75 23 110 40l9 -16c-64 -41 -129 -82 -197 -120c-53 34 -100 73 -144 114c-3 36 -5 72 -5 108c0 59 5 118 14 176l192 101c45 -38 91 -76 143 -109zM324 316c-39 24 -102 71 -117 83 c-15 -69 -21 -114 -21 -185c45 31 96 67 138 102"],120203:[681,242,387,37,387,"387 398l-16 -39h-121c0 -117 0 -236 -19 -347c-3 -15 -10 -32 -18 -46l-113 -208l-20 4c14 34 40 97 45 131c6 38 9 83 9 125v341h-97v8l15 38h73c-13 40 -17 75 -25 115c13 48 34 92 75 127c27 23 65 34 102 34c15 0 31 -5 43 -12c20 -10 37 -23 53 -38l-73 -82h-16 c-11 17 -20 30 -37 43c-11 9 -26 19 -41 19c-14 0 -28 -2 -39 -11c-11 -10 -17 -25 -17 -39c0 -33 26 -61 53 -85c14 -13 27 -26 37 -41c7 -11 9 -16 13 -30h134v-7"],120204:[473,208,594,16,541,"414 -74c0 37 -18 106 -32 157l-198 -133c55 -30 138 -75 177 -75c16 0 33 1 44 11c9 7 9 26 9 40zM541 -22c-61 -66 -128 -128 -202 -184c-10 -1 -21 -2 -31 -2c-32 0 -64 6 -94 14c-51 15 -99 39 -142 65l-38 -24l-18 15l169 115l-93 93c-3 38 -6 77 -6 115 c0 61 6 121 22 181c64 38 129 75 197 107c41 -19 90 -41 128 -47l86 39l13 -4c-15 -30 -22 -62 -27 -94c-7 -45 -9 -90 -9 -135c0 -86 32 -169 45 -254zM388 343c-57 8 -120 35 -162 57c-11 -52 -17 -112 -17 -166c0 -34 2 -68 6 -102c25 -25 55 -54 90 -70l78 49v66 c0 56 2 111 5 166"],120205:[687,203,615,88,507,"507 271l-3 -121c-3 -61 -7 -122 -20 -181c-49 -57 -116 -117 -192 -172l-24 14c22 15 50 39 73 61c18 17 28 44 35 68c9 33 18 87 18 175c0 74 -6 148 -12 222c-32 17 -74 35 -110 42l-54 -32c-3 -39 -5 -78 -5 -117c0 -34 1 -68 5 -102c16 -24 34 -46 54 -68 c-42 -24 -80 -54 -116 -84c-19 30 -42 59 -68 86c9 123 16 246 16 370c0 77 -3 155 -10 232l19 9l24 -76c51 31 107 65 155 90l18 -15c-12 -7 -23 -14 -34 -23c-45 -37 -56 -90 -56 -142l-2 -130c51 28 99 62 144 94c45 -23 93 -43 142 -61"],120206:[686,26,331,2,327,"327 87c-57 -34 -110 -74 -162 -113l-73 82c7 58 10 117 10 176c0 45 -2 89 -5 134l-38 21l-39 -17l-18 12c47 31 93 61 136 96c13 -10 54 -38 82 -56c-3 -56 -5 -112 -5 -169l3 -115c0 -10 5 -20 12 -29c8 -11 20 -27 31 -27c5 0 15 3 17 4l44 19zM242 615l-80 -75 c-32 22 -62 47 -89 73l91 73c23 -25 50 -50 78 -71"],120207:[683,207,331,-19,238,"238 256c0 -95 -6 -191 -25 -285c-62 -61 -142 -127 -216 -178l-16 18c34 21 70 46 95 71c27 27 37 64 40 100c5 69 5 157 5 235c0 37 0 90 -3 110c-1 15 -4 30 -16 41c-8 7 -19 12 -31 12l-38 -17l-15 19l130 101c28 -21 55 -39 85 -58c3 -56 5 -112 5 -169zM235 614 l-81 -73c-28 22 -56 44 -80 70l81 72c10 -10 53 -46 80 -69"],120208:[683,25,464,33,432,"432 90l-198 -115l-129 96c2 15 3 29 4 44l5 193h-81l14 38h68c0 107 0 244 -11 319l21 8l27 -76c45 34 97 62 150 86l15 -16c-26 -14 -41 -26 -57 -47c-11 -15 -20 -31 -23 -48c-6 -23 -7 -49 -7 -73c41 29 95 64 138 86c16 -19 32 -39 44 -60c8 -14 13 -25 13 -41 c0 -21 -15 -38 -30 -54l-82 -84h96l-17 -38h-166c0 -55 1 -118 7 -172l90 -68c10 0 69 25 100 41zM336 435c0 30 -20 60 -41 83c-16 -10 -32 -21 -43 -34c-12 -15 -16 -35 -18 -52c-3 -28 -4 -57 -4 -86h32c16 0 36 19 49 33c16 17 25 36 25 56"],120209:[682,24,336,100,315,"315 86l-151 -110l-64 79c8 73 11 162 11 257l-8 349l19 4l20 -72c47 32 100 63 153 89l11 -9c-14 -10 -30 -26 -39 -35c-17 -17 -26 -34 -32 -56c-8 -31 -11 -63 -11 -95l-2 -157c0 -76 2 -151 9 -218l26 -29c9 0 32 9 49 18"],120210:[476,31,921,16,900,"900 78c-58 -33 -112 -70 -165 -108c-22 31 -47 61 -75 89c11 34 14 92 14 154l-3 131c-30 13 -75 30 -107 38l-55 -34c-3 -39 -4 -76 -4 -115l2 -102l57 -73l-120 -86l-59 81c8 43 10 99 10 157l-2 136c-25 11 -75 24 -105 31l-61 -34v-65c0 -51 2 -102 5 -152l55 -74 l-114 -83c-21 31 -43 63 -66 90c6 45 8 95 8 146l-4 152l-36 27l-46 -19l-13 13l135 98c23 -21 49 -40 78 -56c-2 -17 -4 -51 -4 -51c54 30 104 64 150 103c45 -21 90 -43 139 -56l-3 -40l147 95c47 -21 95 -39 144 -53c-10 -56 -14 -112 -14 -168c0 -42 2 -84 5 -126 l28 -38c4 -4 11 -9 17 -9c0 0 11 3 15 5l34 18"],120211:[474,28,653,3,608,"608 88c-52 -32 -104 -74 -153 -114c-22 32 -52 64 -80 94c9 48 12 99 12 151c0 42 -2 84 -4 126c-31 15 -74 27 -108 36l-62 -31l1 -221l61 -67l-112 -90c-24 26 -49 53 -78 76c8 25 10 69 10 120c0 64 -4 139 -7 198l-24 22l-43 -21l-18 14l130 93 c26 -18 55 -38 82 -50c-1 -16 -1 -48 -1 -48c53 29 103 62 151 98c41 -22 96 -44 147 -63c-8 -70 -11 -140 -11 -211l1 -68l47 -52c10 3 35 15 51 24"],120212:[482,34,609,107,515,"515 337c0 -39 -1 -77 -4 -116c-3 -44 -8 -89 -21 -132c-73 -48 -153 -89 -236 -123c-52 30 -101 62 -146 99c-1 20 -1 39 -1 59c0 80 8 159 22 238c71 38 140 78 207 120c54 -33 115 -56 178 -72zM405 272c0 27 -2 55 -4 82c-51 7 -99 24 -145 43 c-15 -25 -31 -79 -31 -159c0 -35 3 -71 7 -107c42 -33 90 -62 145 -76c19 71 28 144 28 217"],120213:[558,208,603,-2,519,"519 310c0 -85 -7 -143 -30 -226c-55 -29 -105 -65 -152 -103c-29 22 -65 36 -104 41c0 -61 4 -122 9 -183l-113 -47l-17 6l6 234c-41 0 -78 -18 -108 -41l-12 17c36 33 83 77 119 89v262c-23 21 -45 51 -52 78c30 44 68 83 108 121l20 -6c-10 -13 -19 -27 -19 -42 c0 -14 7 -26 15 -37c12 -17 27 -32 44 -45v-42l143 96l135 -57c5 -26 8 -87 8 -115zM404 202c0 50 -4 100 -10 147c-33 14 -76 32 -111 42l-50 -35v-226c54 -8 109 -25 157 -53c11 42 14 80 14 125"],120214:[485,212,595,87,515,"515 479c-30 -103 -30 -291 -30 -438c0 -71 4 -141 9 -212l-113 -41l-19 10c12 93 14 187 14 280l-188 -108l-98 103c-2 22 -3 44 -3 67c0 77 11 155 27 232l194 106c40 -16 82 -29 125 -36l70 43zM378 358c-55 4 -114 23 -144 39c-16 -29 -28 -92 -28 -187 c0 -20 1 -41 1 -62c21 -28 48 -61 76 -83c30 11 62 29 90 45c0 83 0 173 5 248"],120215:[473,26,459,12,453,"453 394c-28 -26 -66 -51 -102 -74c-3 -2 -6 -4 -12 -4c-15 0 -23 6 -38 18l-46 39c-5 -3 -14 -10 -18 -14c-2 -18 -4 -73 -4 -123l2 -89c1 -11 8 -21 16 -29l62 -48l89 31l1 -21l-173 -106c-38 37 -81 70 -125 102c12 43 13 111 13 146c0 44 -1 74 -4 118 c-15 15 -29 29 -47 40l-44 -12l-11 14l139 91l85 -62v-31l107 91c16 -23 32 -49 52 -66c6 -5 14 -7 22 -7c9 0 25 5 36 9v-13"],120216:[480,35,522,-24,482,"482 442l-143 -100c-18 0 -41 9 -60 17c-29 14 -56 31 -82 49c-5 -23 -9 -46 -9 -69c0 -33 9 -70 28 -100c51 17 104 40 155 63c22 -10 43 -22 62 -36c5 -33 9 -67 9 -101c0 -41 -5 -82 -19 -121c-67 -23 -134 -48 -196 -79c-25 21 -52 41 -83 56c-22 11 -45 20 -71 20 c-32 0 -61 -15 -86 -31l-11 16l126 99c17 4 34 6 52 6c39 0 116 -55 165 -93c4 23 5 50 5 74c0 27 -2 55 -5 83c-15 15 -33 30 -57 30c-16 0 -30 -5 -44 -11l-95 -47c-15 13 -29 33 -41 51c-4 6 -5 13 -5 20v139l187 103l66 -38c17 -10 37 -14 57 -14c24 0 60 17 84 33"],120217:[654,27,393,47,407,"407 84l-178 -111c-32 32 -67 61 -106 87c6 74 6 200 6 299h-82v8l15 38h67v148l166 101l12 -14c-20 -16 -40 -34 -47 -42c-9 -9 -14 -118 -14 -193h107v-7l-16 -39h-92c0 -75 0 -149 5 -223c1 -7 3 -14 8 -19c17 -20 47 -39 70 -44c8 1 53 20 75 31"],120218:[473,35,588,9,604,"604 88l-159 -120l-64 105c-62 -25 -125 -73 -163 -108c-42 32 -105 60 -151 77c16 23 27 47 35 73c10 36 17 73 17 109c0 45 -9 88 -19 132c-11 12 -23 23 -42 28l-35 -19l-14 14l134 94c3 -3 52 -40 78 -59l4 -155c0 -31 -3 -62 -9 -93c-5 -21 -12 -43 -26 -62 c33 -7 79 -26 117 -42l67 36l-4 326l121 44l14 -9c-15 -100 -17 -200 -17 -301c0 -9 14 -54 37 -74c0 0 7 -5 11 -5c0 0 10 1 12 2l50 20"],120219:[546,28,604,56,507,"507 316c0 -36 -1 -72 -5 -108c-5 -44 -11 -88 -33 -128l-253 -108c-35 36 -76 67 -121 94c9 37 9 97 9 146c0 46 -3 96 -6 143c-19 21 -42 47 -42 67c0 34 59 87 101 124l20 -4c-11 -12 -18 -27 -18 -42c0 -21 36 -58 62 -84l-2 -29l146 89l139 -61c2 -33 3 -66 3 -99z M389 263c0 28 -1 57 -3 86c-31 16 -87 40 -98 40c-24 0 -51 -16 -69 -28v-209c0 -6 0 -14 2 -19c3 -7 9 -13 16 -19c23 -19 58 -38 92 -55c3 -1 10 -3 14 -3c3 0 14 2 17 11c22 64 29 129 29 196"],120220:[549,33,917,55,815,"815 409c-1 -75 -2 -150 -13 -225c-6 -44 -15 -89 -39 -128c-71 -27 -140 -55 -206 -89c-32 20 -65 39 -99 55c-25 12 -51 22 -79 29c10 35 12 111 12 186l-1 95c-28 20 -90 50 -97 50c-13 0 -43 -11 -67 -27c-2 -28 -3 -57 -3 -85c0 -52 3 -104 7 -157l51 -63l-109 -80 c-25 32 -56 71 -82 89c11 29 19 86 19 157c0 46 -3 93 -6 140l-37 39c-8 9 -11 22 -11 33c0 4 1 8 4 11c30 38 65 80 100 110l16 -2c-10 -14 -15 -31 -15 -47c0 -21 40 -57 68 -81v-37c38 22 92 59 137 89c46 -26 95 -48 146 -67v-34l168 100c43 -23 89 -43 136 -61z M697 336c-33 17 -96 42 -106 42c-11 0 -54 -18 -77 -33c-4 -41 -6 -83 -6 -124l2 -68c1 -12 6 -25 18 -32c34 -22 70 -41 110 -57c2 -1 8 -3 11 -3c0 0 10 4 15 17c14 34 21 69 25 104c7 51 8 102 8 154"],120221:[471,188,458,8,449,"449 388l-79 -75c-10 2 -20 4 -28 9c-22 14 -56 43 -61 48c-3 -2 -21 -18 -25 -24c-4 -24 -6 -49 -6 -85c0 -43 0 -97 3 -129c0 0 2 -6 3 -8c4 -7 23 -20 78 -56c12 0 56 18 87 32l2 -18l-179 -111l-91 73c-19 -3 -33 -15 -46 -27c-17 -15 -24 -35 -24 -55 c0 -13 6 -26 17 -36c35 -31 86 -40 136 -48l2 -11l-93 -55c-29 7 -58 17 -84 31c-18 10 -36 23 -46 40c-5 8 -7 17 -7 26c0 10 2 20 5 30c34 46 70 92 115 131c6 43 6 92 6 138c0 44 -1 88 -5 131c0 7 -6 16 -9 18l-46 24c-9 0 -30 -10 -39 -16l-16 12c46 33 107 77 142 94 l92 -58v-36l112 91c23 -31 52 -62 84 -80"],120222:[559,222,589,60,515,"515 289c0 -88 -5 -170 -12 -250c0 -40 -29 -73 -57 -105c-30 -34 -62 -68 -100 -98c-28 -22 -67 -43 -97 -58l-30 25c33 16 82 41 91 48c23 19 39 39 48 66c7 19 14 43 18 63c12 67 15 134 15 202c0 52 -3 104 -7 156c-29 18 -61 34 -96 43l-59 -25v-215 c0 -11 0 -24 8 -33l44 -55l-95 -92c-26 31 -68 78 -95 99c18 57 18 196 18 295c0 4 -2 10 -4 12c-20 19 -45 44 -45 65c0 14 9 27 18 39c17 22 56 60 85 88l18 -6c-10 -15 -17 -29 -17 -46c0 -13 12 -30 22 -42c15 -17 27 -27 45 -39v-41l140 93c45 -25 92 -47 141 -66"],120223:[472,215,461,-8,377,"377 74c0 -60 -12 -117 -31 -177l-156 -112c-55 0 -113 6 -153 40c-20 17 -35 38 -45 60c68 98 151 188 250 264c-33 23 -89 32 -133 35l-1 10l92 65c17 12 35 27 35 47c0 17 -17 40 -33 50c-18 11 -29 15 -51 15c-13 0 -25 -5 -37 -10c-18 -8 -34 -19 -49 -30l-16 15 c53 47 112 88 173 126c28 -10 54 -22 75 -40c22 -19 41 -40 41 -67c0 -12 -18 -29 -32 -42l-64 -59c42 -13 81 -30 119 -50c11 -46 16 -93 16 -140zM259 -4c0 33 -2 74 -7 124c-61 -50 -150 -123 -150 -166c0 -20 12 -36 29 -49c51 -38 99 -39 108 -39c6 13 20 44 20 130"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Fraktur/Regular/Main.js");
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MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_DoubleStruck={directory:"DoubleStruck/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_DoubleStruck",id:"GYREPAGELLADOUBLESTRUCK",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],8450:[698,12,858,80,778,"778 658l-21 -184l-44 4l4 30c5 37 -115 146 -202 146c-159 0 -254 -126 -254 -296c0 -184 106 -325 288 -325c69 0 153 34 183 83l40 -19l-21 -68c-81 -42 -150 -39 -236 -41h-10c-214 0 -425 126 -425 351c0 226 169 359 453 359c75 0 140 -6 245 -40zM730 626 c-29 9 -56 15 -81 20c29 -21 56 -47 76 -71zM341 59c-80 67 -124 174 -124 299c0 106 32 196 91 257c-117 -49 -184 -144 -184 -276c0 -141 95 -236 217 -280"],8461:[686,0,960,80,880,"880 0h-325v44l48 3c33 2 30 15 30 73v224h-306v-224v-24c0 -38 2 -47 30 -49l48 -3v-44h-325v44l48 3c33 2 30 15 30 73v446v24c0 38 -2 47 -30 49l-48 3v44h325v-44l-48 -3c-33 -2 -30 -15 -30 -73v-178h306v178v24c0 38 -2 47 -30 49l-48 3v44h325v-44l-48 -3 c-33 -2 -30 -15 -30 -73v-446v-24c0 -38 2 -47 30 -49l48 -3v-44zM764 44c-4 17 -6 41 -6 76v446c0 35 2 59 6 76h-93c4 -17 6 -41 6 -76v-446c0 -35 -2 -59 -6 -76h93zM289 44c-4 17 -6 41 -6 76v446c0 35 2 59 6 76h-93c4 -17 6 -41 6 -76v-446c0 -35 -2 -59 -6 -76h93"],8469:[686,12,887,80,807,"807 642l-44 -3c-33 -2 -40 -11 -40 -68v-583l-72 20l-443 461v-354c0 -57 8 -66 41 -68l44 -3v-44h-213v44l44 3c33 2 40 11 40 68v456c0 57 -7 66 -40 68l-44 3v44h149l450 -462v347c0 57 -7 66 -40 68l-44 3v44h212v-44zM679 49v112l-468 481h-15 c10 -11 12 -39 12 -71v-38l459 -479"],8473:[686,0,790,80,710,"710 509c0 -169 -114 -235 -271 -235c-22 0 -33 5 -40 8l-13 51c25 -10 36 -14 54 -14c75 0 96 84 96 162c0 82 -34 161 -124 161h-76v-526c0 -57 1 -67 30 -69l48 -3v-44h-325v44l48 3c28 2 30 12 30 69v455c0 53 -6 67 -32 68l-55 3v44h373c147 0 257 -63 257 -177z M666 509c0 71 -55 111 -135 126c34 -38 49 -94 49 -154c0 -55 -12 -109 -37 -149c74 24 123 79 123 177zM297 44c-4 16 -5 39 -5 72v526h-87c4 -16 6 -39 6 -71v-455c0 -33 -1 -56 -5 -72h91"],8474:[698,187,936,80,856,"856 -48l-50 -104c-44 -26 -81 -35 -112 -35c-19 0 -37 3 -52 8l-138 47c-28 9 -54 21 -71 22c-4 0 -37 -6 -65 -20l-37 23c10 35 23 74 51 100c-179 28 -302 166 -302 348c0 210 160 357 402 357c237 0 374 -126 374 -331c0 -186 -115 -323 -289 -365l41 -13 c80 -25 106 -34 130 -34c7 0 64 -1 81 20zM812 367c0 126 -61 216 -168 259c53 -61 75 -161 75 -289c0 -103 -19 -188 -57 -248c93 57 150 156 150 278zM675 337c0 192 -49 316 -207 316c-151 0 -207 -105 -207 -275c0 -199 63 -344 219 -344c136 0 195 120 195 303zM313 57 c-65 68 -96 181 -96 321c0 92 15 167 50 221c-90 -54 -143 -145 -143 -258c0 -132 74 -237 189 -284zM789 -82c-23 -5 -46 -7 -51 -7c-26 0 -55 9 -143 36c-63 19 -75 25 -116 30h-27c-39 0 -52 -14 -67 -50c24 5 45 7 45 7c21 0 53 -13 88 -24l138 -47c12 -4 24 -7 39 -7 c22 0 47 7 76 24"],8477:[686,0,907,80,827,"827 44l-10 -44h-206l-255 301l12 54h38c69 2 137 59 137 138c0 73 -29 149 -120 149h-96v-527c0 -57 2 -66 30 -68l48 -3v-44h-325v44l48 3c28 2 30 11 30 68v456c0 56 -2 66 -31 68l-41 3v44h404c132 0 227 -64 227 -172c0 -96 -49 -153 -161 -184l202 -241 c11 -14 48 -41 69 -45zM673 514c0 70 -55 112 -133 124c34 -37 47 -91 47 -145c0 -46 -18 -87 -45 -118c96 29 131 69 131 139zM742 44c-7 6 -13 12 -17 17l-222 263c-29 -6 -63 -12 -95 -13l225 -267h109zM288 44c-4 16 -5 39 -5 71v527h-86c4 -16 5 -39 5 -71v-456 c0 -32 -1 -55 -5 -71h91"],8484:[686,0,776,80,696,"696 629l-399 -585h164c136 0 187 111 187 170v17h44v-231h-612v59s82 88 103 118l237 339c28 35 60 87 74 126h-165c-106 0 -157 -104 -156 -136l1 -19l-44 -3l-17 202h583v-57zM216 645h-58l5 -57c16 21 30 38 53 57zM652 642h-114c-20 -56 -54 -112 -83 -153 l-236 -338c-20 -28 -81 -95 -92 -107h118zM651 41v58c-17 -24 -32 -40 -57 -58h57"],8508:[493,11,797,80,717,"717 61c-62 -59 -92 -72 -152 -72c-37 0 -133 14 -159 135c-6 29 -8 69 -8 110c0 43 2 89 4 123l-109 6v-165c0 -117 -54 -193 -101 -208l-84 20v44h20c21 0 49 0 68 4s62 87 62 150l1 156c-11 1 -25 1 -32 1c-51 0 -86 -11 -105 -50l-42 13c14 101 34 156 126 154 l273 -9l30 -1c18 0 39 1 62 3c40 4 75 9 101 18l28 -28c-10 -31 -19 -54 -29 -82c-27 -12 -46 -18 -70 -23c-17 -3 -29 -4 -43 -4v-167c0 -84 24 -128 81 -128c14 0 30 16 48 32zM645 441c-21 -4 -45 -8 -70 -10c-24 -2 -46 -3 -66 -3l-32 1l-273 9c-43 1 -54 -14 -66 -49 c28 14 62 20 99 20l80 -2c64 -2 133 -8 133 -8c-4 -49 -8 -111 -8 -166c0 -39 2 -74 7 -99c20 -99 108 -103 136 -103c-44 11 -71 77 -71 158v211c45 0 57 0 79 4c16 2 29 6 41 11c3 9 7 15 11 26"],8509:[482,229,723,80,643,"643 349h-20c-21 0 -49 0 -68 -4s-50 -76 -65 -153c-9 -48 -18 -91 -18 -104c0 -55 1 -74 11 -119c12 -50 58 -151 58 -151c-35 -18 -67 -24 -87 -47l-69 18l28 168c6 40 9 47 13 101c-19 104 -89 246 -173 246c-49 0 -95 1 -134 -48l-39 17c15 73 59 209 169 209 c122 0 170 -95 206 -280c28 110 57 196 104 211l84 -20v-44zM419 197c-38 166 -73 241 -170 241c-60 0 -92 -55 -112 -110c37 19 76 20 116 20c57 0 125 -55 166 -151zM483 -161c-8 19 -24 63 -31 110c-3 -53 -12 -105 -16 -128l4 -1c12 7 29 13 43 19"],8510:[686,0,690,80,610,"610 686l-20 -176l-44 4l3 31c1 4 1 9 1 13c0 74 -95 85 -168 85h-55v-511c0 -60 4 -84 31 -85l56 -3v-44h-134h-189v44l36 3c24 2 31 25 31 85v412c0 62 -2 94 -30 96l-48 3v43h530zM569 650h-45c19 -6 38 -22 40 -34zM292 44c-7 19 -9 49 -9 89v510h-93 c9 -22 12 -54 12 -98v-412c0 -40 -2 -70 -9 -89h99"],8511:[686,0,960,80,880,"880 0h-325v44l48 3c33 2 30 15 30 73v504c0 12 -5 18 -18 18h-269c-13 0 -19 -6 -19 -18v-504v-24c0 -38 2 -47 30 -49l48 -3v-44h-325v44l48 3c33 2 30 15 30 73v446c0 58 -3 71 -30 73l-48 3v44h800v-44l-48 -3c-25 -2 -30 -15 -30 -73v-446v-24c0 -38 2 -47 30 -49 l48 -3v-44zM764 44c-4 17 -6 41 -6 76v446c0 35 2 59 6 76h-87v-522c0 -35 -2 -59 -6 -76h93zM289 44c-4 17 -6 41 -6 76v522h-87c4 -17 6 -41 6 -76v-446c0 -35 -2 -59 -6 -76h93"],8512:[750,250,1054,80,974,"974 30l-41 -280h-835l-18 35l325 456l-321 475l18 34h767l21 -212l-44 -4l-3 26c-7 40 -114 146 -289 146h-259l242 -357l-307 -431h413c195 0 278 61 284 101l3 18zM835 641l-5 66h-92c43 -16 77 -46 97 -66zM483 350l-240 356h-100l289 -427zM916 -59 c-50 -35 -137 -67 -273 -67h-445l-57 -80h754"],8517:[686,0,903,63,869,"862 372c-41 -194 -178 -372 -466 -372h-26h-307l9 44l43 5c16 2 23 29 27 48l95 447c13 61 16 93 -11 95l-50 3l10 44h382c201 0 337 -114 294 -314zM818 372c31 145 -48 235 -176 262c68 -54 107 -151 78 -288c-29 -136 -105 -233 -195 -289c173 42 263 172 293 315z M676 346c41 195 -72 296 -201 296h-49l-127 -598h41c137 0 293 103 336 302zM382 642h-93c5 -22 1 -54 -8 -98l-95 -447c-4 -18 -11 -37 -21 -53h90"],8518:[695,12,723,75,694,"694 695l-23 -107l-107 -505c-6 -28 -5 -35 9 -36l39 -3l-9 -44h-218l11 36c-47 -41 -91 -48 -116 -48c-127 0 -232 49 -198 211c24 111 76 171 148 212l79 44c30 16 80 26 110 26c7 0 34 -1 67 -19l29 137c4 15 5 28 -13 25l-38 -6l3 44zM639 643l-76 -10 c0 -10 -1 -22 -4 -34l-80 -378s-35 -157 -43 -177h77c1 10 3 23 7 39zM472 396c4 17 -44 41 -73 41c-107 -1 -130 -117 -151 -217c-24 -113 -20 -187 55 -187c56 0 109 82 113 98zM255 378l-23 -13c-34 -18 -86 -75 -106 -166c-19 -91 24 -146 85 -169 c-24 33 -24 113 -7 190c11 55 27 112 51 158"],8519:[481,12,644,77,583,"573 228h-316c-22 -116 -31 -195 103 -195c31 0 74 31 108 60l32 -21l-29 -59c-43 -13 -91 -25 -146 -25c-208 0 -270 81 -240 222l2 11c18 75 35 115 127 196c75 67 163 64 196 64c138 0 201 -71 163 -253zM537 272c13 83 -14 145 -74 164c20 -30 14 -92 1 -164h73z M421 272c23 111 27 162 -33 162c-62 0 -99 -64 -123 -162h156zM300 428c-20 -9 -45 -27 -61 -41c-77 -69 -92 -103 -108 -168c-22 -88 9 -157 91 -182c-31 38 -19 151 -7 207c13 60 39 123 85 184"],8520:[715,0,442,40,401,"400 630c-10 -46 -57 -85 -103 -85s-76 39 -66 85s56 85 102 85s77 -39 67 -85zM364 489l-83 -392c-9 -41 -10 -49 5 -50l45 -3l-9 -44h-282l9 44l47 3c16 1 18 9 27 50l63 296c3 15 -1 27 -14 25l-37 -6l2 44zM356 630c5 22 -10 41 -32 41s-44 -19 -49 -41s9 -41 31 -41 s45 19 50 41zM309 437l-76 -10c1 -10 -1 -22 -3 -34l-63 -296c-5 -23 -10 -40 -15 -53h76c1 13 4 30 9 53"],8521:[715,272,446,-5,461,"460 630c-10 -46 -57 -85 -103 -85s-76 39 -66 85s56 85 102 85s77 -39 67 -85zM426 489l-110 -508c-18 -85 -66 -123 -114 -172c-55 -56 -69 -81 -204 -81l-3 61l42 21c5 -8 32 -35 46 -35c28 0 40 36 78 217l86 401c3 15 4 28 -14 25l-37 -6l2 44zM416 630 c5 22 -10 41 -32 41s-44 -19 -49 -41s9 -41 31 -41s45 19 50 41zM370 437l-76 -10c1 -10 -1 -22 -3 -34l-86 -400c-17 -77 -30 -134 -42 -168c18 21 91 71 109 156"],120120:[694,0,920,80,840,"840 0h-308v44l47 4c11 1 21 -1 21 4c0 8 -4 19 -19 56l-56 126h-258s-24 -47 -37 -79c-14 -36 -31 -85 -31 -97c0 -8 5 -8 27 -10l37 -4v-44h-183v44l37 4c16 1 26 21 36 42l276 604h74l248 -551c30 -68 32 -93 54 -95l35 -4v-44zM750 44c-11 18 -23 44 -39 81l-236 525 h-18l-35 -77l199 -448c21 -47 23 -63 23 -73c0 -3 0 -5 -1 -8h107zM505 278l-108 241l-110 -241h218"],120121:[686,0,784,80,704,"704 210c0 -66 -36 -106 -86 -151c-60 -54 -108 -59 -234 -59h-276v44l43 4c8 4 6 25 6 49v454v35c0 35 -3 51 -31 53l-46 3v44h369c136 0 221 -49 221 -148c0 -73 -60 -110 -121 -148c26 -7 46 -17 68 -33c43 -31 87 -89 87 -147zM626 538c0 65 -50 91 -129 101 c30 -31 44 -65 44 -114c0 -44 -17 -81 -44 -110c53 24 129 62 129 123zM497 525c0 71 -40 117 -122 117h-49v-238h29c75 0 142 46 142 121zM660 210c0 44 -36 88 -69 111c-25 19 -49 28 -87 34c43 -36 67 -90 67 -155c0 -64 -15 -110 -52 -149c27 7 141 62 141 159zM527 200 c0 94 -66 160 -166 160h-35v-316h45c117 0 156 63 156 156zM282 44v316v282h-90c7 -20 9 -49 9 -91v-454c0 -20 -3 -38 -9 -53h90"],120123:[686,0,903,80,823,"823 372c0 -194 -99 -372 -387 -372h-26h-307v44l42 5c15 2 16 29 16 48v447c0 61 -3 93 -31 95l-50 3v44h382c201 0 361 -114 361 -314zM779 372c0 145 -98 235 -232 262c80 -54 139 -151 139 -288c0 -136 -55 -233 -133 -289c164 42 226 172 226 315zM642 346 c0 195 -134 296 -263 296h-49v-598h41c137 0 271 103 271 302zM286 44v598h-93c9 -22 12 -54 12 -98v-447c0 -18 -3 -37 -9 -53h90"],120124:[686,0,723,80,643,"643 184l-18 -184h-534v44l36 3c27 2 31 25 31 85v412c0 62 -3 94 -30 96l-48 3v43h550l-20 -176l-44 4l3 31c0 4 1 7 1 11c0 76 -114 87 -188 87h-55v-282h98c21 0 44 1 49 22c4 17 4 57 4 57h44v-207h-44l-5 65c-1 17 -24 19 -48 19h-98v-273h77c94 0 184 39 192 118 l3 27zM589 650h-45c19 -6 38 -22 40 -34zM596 78c-11 -21 -30 -34 -52 -42h49zM283 44v599h-93c9 -22 12 -54 12 -98v-412c0 -40 -2 -70 -9 -89h90"],120125:[686,0,690,80,610,"610 686l-20 -176l-44 4l3 31c1 4 1 9 1 13c0 74 -95 85 -168 85h-55v-282h98c21 0 45 1 49 22c3 17 4 57 4 57h44v-207h-44s-2 44 -5 65c-2 17 -24 19 -48 19h-98v-185c0 -60 4 -84 31 -85l56 -3v-44h-134h-189v44l36 3c24 2 31 25 31 85v412c0 62 -2 94 -30 96l-48 3 v43h530zM569 650h-45c19 -6 38 -22 40 -34zM292 44c-7 19 -9 49 -9 89v510h-93c9 -22 12 -54 12 -98v-412c0 -40 -2 -70 -9 -89h99"],120126:[698,12,925,80,845,"845 249c-15 0 -32 -3 -32 -26v-186c-81 -35 -156 -49 -298 -49c-223 0 -435 122 -435 351c0 226 169 359 453 359c75 0 140 -6 245 -40l-19 -184l-44 4l3 25c5 42 -116 151 -203 151c-159 0 -254 -126 -254 -296c0 -184 96 -325 277 -325c56 2 94 17 103 33 c3 5 3 14 3 32v125c0 10 -3 21 -24 22l-73 4v44h298v-44zM732 626c-29 9 -58 15 -83 20c29 -21 58 -47 78 -71zM770 249h-85c2 -8 3 -16 3 -26v-125c0 -30 -3 -39 -10 -56c40 6 64 13 91 24v157c0 10 1 19 1 26zM328 65c-73 67 -111 171 -111 293c0 106 32 196 91 257 c-117 -49 -184 -144 -184 -276c0 -136 87 -228 204 -274"],120128:[686,0,485,80,405,"405 0h-325v44l48 3c29 2 30 8 30 64v460c0 57 -2 66 -30 68l-48 3v44h325v-44l-48 -3c-28 -2 -30 -11 -30 -68v-460c0 -56 3 -62 30 -64l48 -3v-44zM288 642h-91c4 -16 5 -39 5 -71v-460c0 -30 -1 -52 -4 -67h89c-3 15 -4 37 -4 67v460c0 32 1 55 5 71"],120129:[686,187,551,80,471,"471 642l-48 -3c-27 -2 -30 -11 -30 -68v-424c0 -128 -30 -181 -82 -245c-43 -54 -128 -89 -158 -89h-53l-20 115l27 19c41 -21 77 -35 96 -35c18 0 21 59 21 101v558c0 57 -2 66 -30 68l-58 3v44h335v-44zM354 642h-91c4 -16 5 -39 5 -71v-558c0 -31 -4 -72 -12 -104 c8 6 15 13 21 21c46 56 72 103 72 217v424c0 32 1 55 5 71zM198 -131c-18 4 -48 14 -70 25l7 -41h15c8 0 35 6 48 16"],120130:[686,0,896,80,816,"816 44l-2 -44h-220l-267 275v-160c0 -57 3 -66 30 -68l48 -3v-44h-325v44l48 3c27 2 30 11 30 68v456c0 57 -3 66 -30 68l-48 3v44h325v-44l-48 -3c-27 -2 -30 -11 -30 -68v-178l180 202c33 37 54 67 58 91h143v-47h-30c-55 0 -87 -16 -108 -39l-154 -173l331 -347 c24 -24 36 -33 47 -34zM721 44l-334 350l-55 -62l280 -288h109zM288 44c-4 16 -5 39 -5 71v456c0 32 1 55 5 71h-91c4 -16 5 -39 5 -71v-456c0 -32 -1 -55 -5 -71h91"],120131:[686,0,713,80,633,"633 184l-18 -184h-524v44l36 3c27 2 31 25 31 85v412c0 62 -3 94 -30 96l-48 3v43h325v-43l-48 -3c-27 -2 -30 -34 -30 -96v-500h67c94 0 184 39 192 118l3 27zM586 78c-11 -18 -35 -37 -57 -42h51zM295 643h-105c9 -22 12 -54 12 -98v-412c0 -40 -2 -70 -9 -89h90v501 c0 44 3 76 12 98"],120132:[690,8,1037,80,957,"957 0h-312v44l34 3c29 3 31 11 31 68v424l-140 -391c-28 -77 -42 -123 -49 -156h-79l-244 471v-348c0 -56 4 -66 31 -68l44 -3v-44h-193v44l44 3c26 2 30 12 30 68v460v23c0 36 -2 43 -30 45l-44 3v44h196l259 -507l181 507h236v-44l-43 -3c-28 -2 -30 -12 -30 -68v-460 c0 -57 5 -66 30 -68l48 -3v-44zM840 44c-4 16 -5 39 -5 71v460c0 32 1 55 5 71h-86v-531c0 -32 -1 -55 -5 -71h91zM515 124l-267 522h-55c4 -16 5 -39 5 -71v-15l272 -524h18c8 32 13 49 27 88"],120134:[698,12,936,80,856,"856 367c0 -225 -169 -379 -406 -379c-215 0 -370 149 -370 353c0 210 160 357 402 357c237 0 374 -126 374 -331zM812 367c0 126 -61 216 -168 259c53 -61 75 -161 75 -289c0 -103 -19 -188 -57 -248c93 57 150 156 150 278zM675 337c0 192 -49 316 -207 316 c-151 0 -207 -105 -207 -275c0 -199 63 -344 219 -344c136 0 195 120 195 303zM313 57c-65 68 -96 181 -96 321c0 92 15 167 50 221c-90 -54 -143 -145 -143 -258c0 -132 74 -237 189 -284"],120138:[698,12,693,80,613,"613 230c0 -173 -103 -242 -292 -242c-61 0 -142 14 -216 47l19 194l44 -8l-2 -19c-6 -60 91 -169 162 -169c89 0 117 76 117 146c0 53 -16 75 -132 97c-175 34 -233 108 -233 218c0 115 76 204 279 204c57 0 105 -10 205 -50l-29 -164l-44 8l3 17 c10 55 -72 144 -147 144s-99 -76 -99 -140c0 -42 16 -62 97 -76c238 -42 268 -131 268 -207zM519 622c-8 3 -30 10 -44 14c18 -13 37 -41 39 -54zM569 230c0 64 -32 129 -232 163c-117 20 -133 60 -133 120c0 44 11 90 34 125c-80 -24 -114 -77 -114 -144 c0 -90 52 -146 197 -174c155 -30 168 -70 168 -141c0 -46 -10 -93 -35 -128c75 26 115 82 115 179zM211 45c-21 18 -48 49 -54 71l-5 -54c18 -7 38 -13 59 -17"],120139:[686,0,824,80,744,"744 686l-12 -202l-44 5l2 34c3 48 -83 119 -147 119h-41c-6 -36 -11 -90 -11 -127v-400c0 -57 4 -66 30 -68l48 -3v-44h-325v44l48 3c27 2 30 11 30 68v400c0 35 -5 91 -11 127h-41c-64 0 -139 -72 -136 -120l2 -33l-44 -5l-12 202h664zM701 645h-55 c21 -17 35 -30 52 -49zM173 645h-50l3 -45c15 18 27 30 47 45zM457 642h-101c6 -45 10 -94 10 -127v-400c0 -32 -1 -55 -5 -71h91c-4 16 -5 39 -5 71v400c0 34 4 83 10 127"],120140:[686,12,899,80,819,"819 642l-44 -3c-29 -2 -30 -12 -30 -68v-261c0 -217 -63 -322 -288 -322c-107 0 -194 25 -237 69c-41 42 -62 102 -62 187v327c0 57 -3 66 -30 68l-48 3v44h325v-44l-48 -3c-27 -2 -30 -11 -30 -68v-376c0 -112 30 -163 137 -163c152 0 237 62 237 278v261 c0 56 -5 66 -35 68l-44 3v44h197v-44zM311 52c-20 33 -28 81 -28 143v376c0 32 1 55 5 71h-91c4 -16 5 -39 5 -71v-327c0 -71 15 -121 50 -157c14 -15 34 -26 59 -35"],120141:[686,8,902,80,822,"822 642l-37 -4c-16 -1 -27 -20 -36 -41l-246 -605h-76l-248 551c-30 68 -43 94 -65 96l-34 3v44h310v-44l-47 -4c-7 0 -11 -1 -11 -4c0 -8 4 -20 19 -55l178 -409l146 361c21 45 28 85 28 97c0 8 -5 10 -27 12l-37 2v44h183v-44zM506 113l-195 448c-21 45 -23 63 -23 73 c0 3 0 5 1 8h-114c13 -18 28 -45 44 -81l236 -525h20"],120142:[694,8,1135,80,1055,"1055 642l-32 -3c-16 -2 -28 -6 -33 -23l-197 -624h-78l-152 509l-160 -509h-78l-187 614c-6 22 -12 31 -30 33l-28 3v44h293v-44l-42 -3c-14 -1 -18 -8 -18 -17c0 -6 2 -13 4 -21l114 -372l148 465h102l140 -468l124 393c4 12 -8 19 -24 20l-40 3v44h174v-44zM798 152 l-149 498h-38l-24 -76l160 -538h14zM408 155l-133 434c-4 15 -7 29 -7 40c0 5 0 9 1 13h-96c2 -7 5 -15 7 -25l177 -581h14"],120143:[697,0,831,80,751,"751 0h-213l-171 270l-211 -270h-76v44s28 1 42 7c31 14 45 35 67 63l152 195l-148 234c-29 46 -40 71 -63 73l-41 1l-9 42l163 38c28 0 47 4 98 -75l110 -172l184 236h69v-44s-38 -1 -50 -9c-20 -13 -33 -37 -69 -83l-109 -139l197 -304c28 -42 41 -59 50 -60 c0 0 19 -3 28 -3v-44zM663 44c-7 10 -16 23 -26 39l-332 515c-34 52 -41 55 -58 55l-69 -16c15 -15 32 -38 53 -70l333 -523h99"],120144:[697,0,802,80,722,"722 659c-77 -92 -130 -165 -195 -262c-53 -82 -53 -76 -53 -148v-134v-23c0 -37 2 -43 30 -45l48 -3l-1 -44h-323l-1 44l48 3c33 2 30 11 30 68v147c0 14 -2 60 -7 70l-105 211c-24 49 -43 72 -63 73l-41 1l-9 42l163 38c28 0 61 -4 99 -75l125 -237l87 131 c29 44 25 132 25 170h131zM657 645h-34v-11c0 -14 -1 -37 -4 -49c8 11 36 55 38 60zM441 342l-135 256c-23 43 -42 55 -59 55l-69 -16c15 -15 38 -40 53 -70l106 -215c6 -12 12 -72 12 -90v-147c0 -32 -1 -55 -5 -71h91c-4 16 -5 39 -5 71v134v19c0 36 1 53 11 74"],120146:[481,12,663,80,583,"583 0h-219l5 43l-67 -43c-9 -6 -30 -12 -54 -12c-92 0 -168 42 -168 133c0 96 73 129 231 161l61 14c-1 72 7 139 -67 139c-39 0 -122 -35 -129 -84l-44 2l-2 52l64 39c41 25 85 37 132 37c130 0 200 -48 200 -211v-187c0 -28 3 -35 17 -36l40 -3v-44zM484 44l-2 226 c-1 96 -32 146 -90 165c22 -34 22 -83 24 -134v-257h68zM372 95v155c-126 -22 -132 -59 -132 -115c0 -32 13 -78 43 -78c33 0 48 14 89 38zM249 27c-36 23 -53 72 -53 108v19c0 23 3 48 31 71c-65 -22 -103 -50 -103 -104c0 -62 54 -92 125 -94"],120147:[695,18,728,80,648,"648 270c0 -111 -47 -176 -89 -203l-91 -58c-20 -13 -67 -21 -97 -21c-10 0 -53 2 -110 42l-92 -48l-45 16c13 46 18 89 18 155v446c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-263c38 41 81 48 106 48c127 0 242 -48 242 -210zM604 270c0 91 -52 137 -117 163 c31 -38 44 -107 44 -184c0 -55 -3 -112 -18 -158l21 14c38 25 70 74 70 165zM487 249c0 113 -20 187 -95 187c-56 0 -92 -82 -92 -98v-265c0 -17 53 -41 82 -41c107 1 105 117 105 217zM256 74v569l-74 -10c3 -11 4 -23 4 -36v-444c0 -49 -4 -86 -11 -118"],120148:[481,12,603,79,523,"523 446l-15 -142l-44 5l3 24c3 21 -66 104 -102 104c-94 0 -123 -83 -123 -177c0 -118 31 -227 131 -227c31 0 67 31 95 60l37 -21l-17 -59c-40 -13 -87 -25 -142 -25c-147 0 -270 84 -266 233c2 76 4 121 86 197c65 60 120 61 217 63c57 1 122 -26 140 -35zM478 426 c-12 6 -28 15 -47 19c20 -15 39 -36 44 -53zM256 45c-40 51 -58 129 -58 215c0 61 12 117 40 158c-13 -8 -27 -18 -42 -32c-69 -63 -70 -103 -72 -167c-3 -89 53 -149 132 -174"],120149:[695,12,723,80,643,"643 0h-218l3 36c-38 -41 -80 -48 -105 -48c-127 0 -243 49 -243 211c0 111 39 171 103 212l69 44c27 16 75 26 105 26c7 0 34 -1 71 -19v137c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-107v-505c0 -28 3 -35 17 -36l40 -3v-44zM544 44c-1 10 -2 23 -2 39v560l-74 -10 c3 -10 4 -22 4 -34v-378s-2 -157 -5 -177h77zM428 131v265c0 17 -53 41 -82 41c-107 -1 -105 -117 -105 -217c0 -113 20 -187 95 -187c56 0 92 82 92 98zM245 30c-31 33 -48 113 -48 190c0 55 3 112 18 158l-21 -13c-30 -18 -70 -75 -70 -166s55 -146 121 -169"],120150:[481,12,644,80,564,"564 228h-316c3 -116 11 -195 145 -195c31 0 67 31 95 60l37 -21l-17 -59c-40 -13 -86 -25 -141 -25c-208 0 -287 81 -287 222v11c2 75 10 115 85 196c61 67 150 64 183 64c138 0 216 -71 216 -253zM519 272c-5 83 -45 145 -109 164c27 -30 34 -92 36 -164h73zM403 272 c-1 111 -7 162 -67 162c-62 0 -86 -64 -89 -162h156zM254 37c-39 38 -51 151 -51 207c0 60 13 123 46 184c-18 -9 -39 -27 -52 -41c-63 -69 -71 -103 -73 -168c-3 -88 43 -157 130 -182"],120151:[700,0,530,80,450,"450 682l-25 -129l-32 -1c-30 63 -39 74 -66 74c-17 0 -22 -37 -22 -127v-43h109v-44h-109v-315c0 -41 3 -49 16 -50l46 -3l-1 -44h-280l-1 44l46 3c14 1 16 9 16 50v315h-67v32l67 18v14c0 19 15 68 65 115l50 47c18 17 80 62 116 62c15 0 29 -3 72 -18zM406 654 c-9 4 -18 6 -29 6c-4 0 -9 0 -13 -1c13 -6 28 -23 34 -44zM279 597l-40 -39c-28 -29 -48 -64 -48 -82v-379c0 -23 -1 -40 -3 -53h76c-2 13 -3 30 -3 53v402c0 32 4 74 18 98"],120152:[481,245,707,80,627,"627 470l-17 -65h-90c16 -23 30 -55 30 -86c0 -113 -127 -191 -226 -191c-22 0 -51 3 -81 10c-14 -11 -26 -20 -26 -26c0 -13 32 -16 93 -16h160c82 0 146 -73 146 -132c0 -133 -127 -209 -298 -209c-142 0 -238 17 -238 119c0 65 90 92 90 92c-35 18 -41 61 -41 86 c0 50 45 80 68 101c-61 23 -114 64 -114 131c0 69 53 120 116 156c44 26 99 41 147 41s95 -14 132 -38zM506 319c0 60 -52 99 -113 113c28 -35 43 -87 43 -143c0 -34 -8 -69 -24 -96c51 24 94 69 94 126zM392 289c0 72 -25 142 -82 142c-53 0 -69 -60 -69 -123 c0 -64 24 -130 80 -130c50 0 71 58 71 111zM232 184c-23 32 -35 77 -35 124c0 32 5 63 14 88c-45 -27 -84 -62 -84 -112c0 -57 51 -86 105 -100zM575 -48c0 46 -47 102 -105 102h-160c-41 0 -116 6 -128 32c-8 -8 -14 -26 -14 -33c0 -35 14 -58 56 -74c20 9 67 13 139 13 c138 0 148 -60 148 -94c0 -33 -10 -55 -31 -76c58 23 95 53 95 130zM467 -102c0 27 -13 52 -104 52c-126 0 -153 -23 -153 -74c0 -45 54 -82 115 -82c91 0 142 30 142 104zM205 -201c-23 21 -39 38 -39 77c0 25 9 47 26 62c0 0 -71 -20 -71 -64c0 -51 47 -68 84 -75"],120153:[695,0,765,80,685,"685 44l-1 -44h-215v281c0 59 -19 156 -63 156c-30 0 -106 -81 -106 -103v-237c0 -41 1 -49 16 -50l45 -3v-44h-280v44l45 3c14 1 16 9 16 50v502c0 15 -5 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-279l40 35c25 21 38 30 83 30c126 0 204 -54 204 -186v-198c0 -42 1 -49 16 -50z M586 44c-2 13 -3 30 -3 53v198c0 87 -48 133 -121 146c32 -12 51 -110 51 -160v-237h73zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v546l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-502c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120154:[715,0,442,80,362,"306 630c0 -46 -39 -85 -85 -85s-84 39 -84 85s38 85 84 85s85 -39 85 -85zM362 0h-282v44l46 3c16 1 16 9 16 50v296c0 15 -6 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-392c0 -41 1 -49 16 -50l46 -3v-44zM262 630c0 22 -19 41 -41 41s-40 -19 -40 -41s18 -41 40 -41 s41 19 41 41zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120155:[715,272,446,80,366,"366 630c0 -46 -39 -85 -85 -85s-84 39 -84 85s38 85 84 85s85 -39 85 -85zM362 489l-2 -508c0 -85 -40 -123 -77 -172c-43 -56 -52 -81 -187 -81l-16 61l37 21c7 -8 40 -35 54 -35c28 0 32 36 32 217v401c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44zM322 630c0 22 -19 41 -41 41 s-40 -19 -40 -41s18 -41 40 -41s41 19 41 41zM317 437l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34l-1 -400c0 -77 -1 -134 -6 -168c14 21 76 71 76 156"],120156:[695,15,749,80,669,"669 13l-184 -28l-185 193v-81c0 -41 2 -49 16 -50l46 -3v-44h-282v44l46 3c15 1 16 9 16 50v502c0 15 -5 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-388s24 17 37 30l127 135h124v-44l-22 -2c-23 -2 -82 0 -106 -21l-78 -87l198 -204c27 -26 74 -46 89 -50v-51zM601 49 c-17 8 -27 12 -47 33l-201 208l-49 -40v-12l197 -205zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v546l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-502c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120157:[695,0,442,80,362,"362 0h-282v44l46 3c15 1 16 9 16 50v502c0 15 -5 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-598c0 -41 2 -49 16 -50l46 -3v-44zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v546l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-502c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120158:[489,0,1083,80,1003,"1003 0h-216v281c0 59 -10 155 -52 155c-4 0 -8 -1 -13 -3c-24 -10 -94 -71 -94 -99v-237c0 -41 0 -49 16 -50l45 -3v-44h-274v44l39 3c16 1 16 9 16 50v184c0 64 -41 171 -74 152c-47 -28 -95 -81 -95 -99v-237c0 -41 3 -49 16 -50l39 -3v-44h-274v44l45 3 c16 1 16 9 16 50v296c0 14 -1 26 -15 25l-41 -6l-7 44l221 33v-73l40 35c25 21 38 30 83 30c110 0 150 -26 183 -82l61 52c25 21 28 30 73 30c126 0 204 -54 204 -186v-198c0 -42 0 -49 16 -50l42 -3v-44zM904 44c-2 13 -3 30 -3 53v198c0 87 -44 128 -117 139 c30 -9 47 -103 47 -153v-237h73zM587 44c-2 13 -3 30 -3 53v237c0 3 1 6 2 10c-35 65 -76 93 -122 92c27 -13 50 -103 50 -155v-184c0 -23 -1 -40 -3 -53h76zM260 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120159:[489,0,765,80,685,"685 44l-1 -44h-215v281c0 59 -19 156 -63 156c-30 0 -106 -81 -106 -103v-237c0 -41 1 -49 16 -50l45 -3v-44h-280v44l45 3c14 1 16 9 16 50v296c0 15 -5 27 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-73l40 35c25 21 38 30 83 30c126 0 204 -54 204 -186v-198c0 -42 1 -49 16 -50z M586 44c-2 13 -3 30 -3 53v198c0 87 -48 133 -121 146c32 -12 51 -110 51 -160v-237h73zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120160:[481,12,706,80,626,"626 242c0 -177 -129 -254 -296 -254c-142 0 -250 92 -250 234c0 190 120 259 279 259c150 0 267 -79 267 -239zM582 242c0 96 -53 160 -136 183c40 -31 57 -122 57 -220c0 -58 -11 -119 -38 -149c68 26 117 95 117 186zM459 205c0 146 -35 232 -118 232 c-77 0 -94 -76 -94 -181c0 -157 24 -224 112 -224c71 0 100 73 100 173zM248 46c-34 35 -45 114 -45 210c0 64 10 127 36 161c-74 -32 -115 -94 -115 -195c0 -82 51 -152 124 -176"],120161:[489,240,728,80,648,"648 270c0 -111 -41 -173 -101 -211l-79 -50c-20 -12 -67 -21 -97 -21c-7 0 -34 1 -71 19v-150c0 -41 2 -49 16 -50l46 -3v-44h-282v44l46 3c13 1 16 9 16 50v536c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-57c38 42 80 49 105 49c127 0 243 -49 243 -211zM604 270 c0 91 -52 137 -117 163c31 -38 44 -107 44 -184c0 -55 -3 -112 -18 -158l21 13c36 22 70 75 70 166zM487 249c0 113 -20 187 -95 187c-56 0 -92 -82 -92 -98v-265c0 -17 53 -41 82 -41c107 1 105 117 105 217zM259 -196c-2 13 -3 30 -3 53v580l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34 v-536c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120162:[484,240,729,80,649,"649 -240h-282v44l46 3c16 1 16 9 16 50v180c-42 -47 -65 -49 -106 -49c-127 0 -243 49 -243 211c0 111 45 177 88 204l92 58c20 12 67 20 97 20c10 0 52 -2 107 -39l101 42l29 -24c-6 -72 -7 -103 -7 -156v-447v-12c0 -31 1 -37 16 -38l46 -3v-44zM548 430l-76 -31 l1 -542c0 -23 -1 -40 -3 -53h76c-2 13 -3 30 -3 53v447c0 51 0 87 5 126zM428 131v265c0 17 -53 41 -82 41c-107 -1 -105 -117 -105 -217c0 -113 20 -187 95 -187c56 0 92 82 92 98zM234 44c-25 39 -37 99 -37 176c0 55 2 116 26 167l-29 -18c-37 -23 -70 -79 -70 -170 s47 -136 110 -155"],120163:[489,0,570,80,490,"490 449l-25 -143h-88c-4 25 1 106 -18 106c-6 0 -15 -6 -27 -20l-32 -38v-257c0 -41 0 -49 16 -50l46 -3l-1 -22v-22h-280v22l-1 22l46 3c15 1 16 9 16 50v296c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-66l13 15c26 31 79 43 115 43c17 0 35 -13 62 -32zM445 431 c-3 3 -11 6 -17 6c-9 0 -24 0 -33 -2c11 -11 16 -41 16 -68c0 -6 -1 -12 -1 -17h21zM259 44c-2 13 -3 30 -3 53v340l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34v-296c0 -23 -1 -40 -3 -53h76"],120164:[481,12,598,80,518,"518 168c0 -108 -121 -180 -266 -180c-67 0 -125 11 -161 26l22 157l44 -6l-3 -16c-6 -41 46 -116 106 -116c58 0 110 42 110 86c0 17 -16 26 -47 33c-70 15 -114 22 -142 34c-54 24 -101 77 -101 133c0 101 99 162 229 162c82 0 137 -14 166 -23l-18 -140l-44 5l1 14 c6 39 -61 99 -116 99c-48 0 -74 -44 -74 -83c0 -22 18 -23 81 -35c94 -19 151 -43 179 -70c24 -25 34 -42 34 -80zM434 430c-12 4 -35 10 -47 14c20 -9 38 -30 42 -53zM474 168c0 24 -6 33 -22 48c-24 25 -73 43 -155 58c-101 20 -117 43 -117 79c0 22 6 44 16 64 c-44 -19 -72 -52 -72 -98c0 -40 37 -75 75 -93c26 -12 68 -17 134 -32c59 -13 81 -42 81 -75c0 -20 -7 -40 -18 -58c47 23 78 59 78 107zM183 26c-15 9 -37 23 -42 56l-6 -42c13 -5 35 -11 48 -14"],120165:[624,12,520,80,440,"440 74c-36 -57 -49 -86 -130 -86c-91 0 -162 41 -162 128v296h-68v32l68 18v22v27c0 18 0 37 -3 68l164 45l21 -18c-22 -81 -24 -102 -24 -138v-12h100v-44h-100v-330c0 -32 8 -47 33 -47c18 0 37 34 37 84l24 6zM281 31c-16 8 -19 33 -19 51v386c0 36 1 51 12 102 c-25 -7 -60 -16 -82 -23v-20v-43v-368c0 -47 34 -72 89 -85"],120166:[489,12,774,80,694,"694 0h-228l4 53l-41 -35c-25 -21 -38 -30 -83 -30c-126 0 -204 54 -204 186v220c0 14 -2 27 -19 24l-36 -6l-7 44l220 33v-107v-194c0 -76 18 -155 60 -155c5 0 10 1 15 3c24 10 94 71 94 99v258c0 15 -1 28 -19 25l-36 -6l-7 44l220 33v-107v-299c0 -28 3 -35 17 -36 l50 -3v-44zM585 44c-1 10 -2 23 -2 39v299v55l-74 -10c3 -10 4 -22 4 -34l1 -349h71zM303 31c-34 15 -47 98 -47 157v194v55l-73 -10c3 -10 4 -22 3 -34v-219c0 -92 50 -135 117 -143"],120167:[466,8,672,80,592,"592 422l-31 -2c-15 -1 -48 -11 -61 -52l-119 -376h-96l-155 397c-7 19 -13 30 -26 31l-24 2v44h252v-44l-26 -2c-8 -1 -11 -7 -11 -16c0 -7 3 -15 5 -21l88 -223l65 207c3 11 6 23 6 32c0 12 -4 20 -16 21l-31 2v44h180v-44zM368 96l-112 281c-6 16 -10 32 -10 45h-82 l151 -386h34"],120168:[474,8,867,80,787,"787 422l-26 -2c-17 -1 -29 -16 -46 -73l-108 -355h-103l-80 261l-86 -261h-95l-87 345c-19 65 -25 81 -48 83l-28 2v44h268v-44l-37 -2c-6 0 -8 -5 -8 -12c0 -3 0 -6 1 -10l52 -205l94 281h75c0 -18 90 -303 90 -303l64 209c3 9 4 17 4 23c0 10 -4 16 -15 17l-34 2v44 h153v-44zM593 96c0 0 -101 325 -101 334h-10l-34 -103l88 -291h39zM332 115l-70 273c-3 13 -4 24 -3 34h-90c10 -17 19 -41 29 -74l79 -312h29"],120169:[486,0,670,80,590,"590 0h-194l-100 147l-104 -147h-78v44h17c14 0 40 4 52 21l86 122l-127 188c-9 13 -28 37 -40 37h-22v44l147 30c26 -3 55 -36 84 -79l56 -83l101 142h84v-44h-14c-13 0 -47 0 -67 -29l-77 -109l149 -223c6 -8 18 -17 27 -17h20v-44zM502 44l-227 339 c-23 34 -37 50 -53 58l-68 -16c10 -9 19 -19 24 -26l240 -355h84"],120170:[466,238,711,80,631,"631 422l-28 -2c-22 -2 -32 -30 -66 -108l-183 -411c-31 -69 -64 -139 -116 -139c-60 0 -83 29 -119 86l39 51l24 -6c0 -57 20 -84 50 -84c33 0 60 55 83 112l16 39l-199 424c-11 24 -17 34 -35 36l-17 2v44h270v-44l-33 -2c-11 -1 -16 -5 -16 -13c0 -5 2 -12 6 -21 l109 -236l113 250c7 15 -3 19 -18 20l-26 2v44h146v-44zM392 98l-126 271c-8 22 -13 39 -13 53h-91l10 -20l183 -388"],120171:[466,0,685,80,605,"605 188l-30 -188h-476l-19 37l267 331c19 24 26 37 26 54h-47c-70 0 -156 -97 -158 -115l-1 -9l-44 5l25 163h427l17 -36l-301 -386h90c73 0 176 120 178 135l2 15zM229 425h-46l-6 -46c16 20 31 32 52 46zM546 98c-18 -18 -40 -38 -62 -54h53zM530 422h-109 c0 -19 -15 -52 -40 -82l-240 -296h94"],120792:[681,12,660,80,580,"580 366c0 -274 -97 -378 -259 -378c-134 0 -241 83 -241 336c0 260 99 357 266 357c149 0 234 -77 234 -315zM536 366c0 154 -39 232 -114 259c32 -55 44 -154 44 -309c0 -119 -9 -202 -32 -254c67 45 102 141 102 304zM422 316c0 222 -4 319 -94 319 c-87 0 -90 -83 -90 -275c0 -226 2 -326 92 -326c84 0 92 87 92 282zM233 52c-28 57 -39 157 -39 308c0 113 7 192 27 243c-64 -44 -97 -132 -97 -279c0 -154 43 -238 109 -272"],120793:[686,0,560,80,480,"480 0h-354v44l56 3c36 2 44 9 44 44v498l-125 -55l-21 55c79 22 242 81 273 97h31v-595c0 -35 7 -42 44 -44l52 -3v-44zM344 44c-3 12 -4 27 -4 47v539c-21 -9 -45 -18 -71 -27c1 -4 1 -8 1 -13v-499c0 -20 -1 -35 -4 -47h78"],120794:[681,0,623,80,543,"543 0h-454v86l146 128c122 86 127 169 127 239c0 45 -39 77 -109 77c-56 0 -124 -35 -126 -63l-3 -27l-22 3l-22 1l12 177c56 33 121 60 197 60c142 0 227 -97 227 -198c0 -80 -97 -168 -175 -238l-107 -93c83 1 230 7 309 24v-176zM472 483c0 81 -71 154 -183 154 c-63 0 -114 -20 -155 -43l-4 -66c36 25 78 46 123 46c102 0 153 -56 153 -121c0 -31 1 -73 -19 -115c19 19 85 91 85 145zM499 44v79c-78 -11 -230 -14 -317 -16l-49 -43v-20h366"],120795:[681,12,666,80,586,"586 229c0 -161 -175 -241 -315 -241c-39 0 -95 8 -164 32l-27 200l41 12c25 -68 124 -196 181 -196c89 0 112 71 112 159c0 77 -19 140 -89 140c-25 0 -70 -7 -115 -21l10 67l73 -3c58 0 88 51 88 113c0 36 0 146 -57 146c-46 0 -166 -129 -170 -170l-3 -27l-22 3l-22 1 l11 176c51 35 137 61 192 61c145 0 232 -59 232 -145c0 -80 -31 -105 -96 -151c102 -30 140 -87 140 -156zM498 536c0 50 -38 81 -105 94c24 -45 32 -109 32 -139s-6 -58 -17 -82c65 46 90 66 90 127zM225 622c-24 -7 -47 -17 -65 -28l-3 -42c20 24 44 49 68 70zM542 229 c0 51 -30 90 -131 117c33 -32 47 -87 47 -151c0 -48 -7 -92 -23 -126c63 32 107 84 107 160zM221 36c-27 14 -65 50 -84 92l10 -75c25 -8 55 -14 74 -17"],120796:[696,0,676,80,596,"596 194h-108v-103c0 -35 7 -42 44 -44l52 -3v-44h-354v44l56 3c36 2 44 9 44 44v102h-228l-22 40l274 409l134 54v-459c50 0 108 12 108 12v-55zM448 44c-3 12 -4 27 -4 47v541l-70 -29v-512c0 -20 -1 -35 -4 -47h78zM330 237v291l-194 -291h194"],120797:[698,12,656,80,576,"576 237c0 -164 -175 -249 -328 -249c-47 0 -92 5 -130 28l-38 161l42 10l6 -24c7 -27 124 -128 148 -128c96 0 136 68 136 166c0 96 -14 190 -99 190c-33 0 -86 -33 -141 -103l-52 12v377h48c92 0 291 2 377 21v-176h-381v-107c29 13 122 20 165 20 c126 0 247 -49 247 -198zM501 566v79c-70 -10 -198 -12 -281 -12h-56v-67h337zM532 237c0 87 -53 122 -121 142c33 -48 45 -107 45 -178c0 -50 -15 -93 -35 -131c61 37 111 92 111 167zM204 381c-18 -4 -30 -12 -42 -16v-31c11 16 30 34 42 47zM212 26c-37 31 -48 38 -71 65 l12 -49c13 -6 37 -13 59 -16"],120798:[686,12,680,80,600,"600 234c0 -164 -127 -246 -269 -246c-141 0 -251 78 -251 259c0 117 42 395 423 439l7 -44c-133 -23 -211 -132 -247 -264c37 35 79 53 120 53c119 0 217 -68 217 -197zM556 234c0 89 -63 140 -141 151c44 -37 69 -109 69 -186c0 -55 -11 -104 -32 -140 c61 31 104 89 104 175zM327 589c-178 -89 -203 -259 -203 -342c0 -105 45 -169 112 -197c-23 38 -35 95 -35 170c0 143 39 277 126 369zM440 199c0 86 -29 168 -95 168c-61 0 -100 -57 -100 -147c0 -117 25 -185 99 -185c66 0 96 74 96 164"],120799:[693,0,616,80,536,"536 625l-214 -346c-71 -114 -68 -210 -68 -279h-119l-20 34c46 90 158 254 237 380l68 109h-229c-32 0 -61 0 -60 -26l1 -26l-44 -2l-8 208s372 3 456 16v-68zM494 642c-85 -6 -295 -8 -369 -9l3 -77c18 8 40 11 64 11h256zM222 125c-24 -28 -43 -60 -54 -81h45 c0 20 2 53 9 81"],120800:[681,12,668,80,588,"588 206c0 -136 -138 -218 -280 -218c-127 0 -228 56 -228 171c0 80 43 133 142 184c-78 49 -129 78 -129 165c0 117 116 173 248 173c121 0 199 -48 199 -146c0 -79 -48 -104 -125 -139c102 -51 173 -113 173 -190zM497 535c0 36 -21 69 -55 85c13 -24 20 -53 20 -86 c0 -29 -9 -56 -23 -81c39 20 58 47 58 82zM418 534c0 59 -30 102 -89 102c-57 0 -87 -39 -87 -92c0 -42 17 -76 72 -101l44 -20c31 29 60 66 60 111zM544 206c0 86 -113 134 -248 197c-74 34 -98 83 -98 141c0 26 5 50 14 69c-44 -20 -75 -54 -75 -105 c0 -74 47 -91 126 -140c9 -6 113 -53 113 -53c72 -34 103 -89 103 -151c0 -35 -7 -68 -22 -95c52 29 87 74 87 137zM435 164c0 46 -25 86 -78 111l-89 41c-57 -39 -63 -87 -63 -149c0 -79 46 -133 118 -133c69 0 112 59 112 130zM195 53c-22 29 -34 68 -34 114 c0 36 3 66 14 92c-36 -30 -51 -60 -51 -100c0 -52 28 -86 71 -106"],120801:[681,19,680,80,600,"600 422c0 -117 -42 -397 -423 -441l-7 44c133 23 211 134 247 266c-37 -35 -79 -53 -120 -53c-119 0 -217 68 -217 197c0 164 127 246 269 246c141 0 251 -78 251 -259zM556 422c0 105 -45 169 -112 197c23 -38 35 -95 35 -170c0 -143 -39 -277 -126 -369 c178 89 203 259 203 342zM435 449c0 117 -25 185 -99 185c-66 0 -96 -74 -96 -164c0 -86 29 -168 95 -168c61 0 100 57 100 147zM265 284c-44 37 -69 109 -69 186c0 55 11 104 32 140c-61 -31 -104 -89 -104 -175c0 -89 63 -140 141 -151"]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/DoubleStruck/Regular/Main.js");
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(function(z,e,E,o){var B="2.7.5";var c="GyrePagellaMathJax_Alphabets",w="GyrePagellaMathJax_Arrows",y="GyrePagellaMathJax_DoubleStruck",C="GyrePagellaMathJax_Fraktur",h="GyrePagellaMathJax_Latin",v="GyrePagellaMathJax_Main",n="GyrePagellaMathJax_Marks",x="GyrePagellaMathJax_Misc",F="GyrePagellaMathJax_Monospace",A="GyrePagellaMathJax_NonUnicode",s="GyrePagellaMathJax_Normal",D="GyrePagellaMathJax_Operators",a="GyrePagellaMathJax_SansSerif",q="GyrePagellaMathJax_Script",b="GyrePagellaMathJax_Shapes",m="GyrePagellaMathJax_Size1",l="GyrePagellaMathJax_Size2",k="GyrePagellaMathJax_Size3",i="GyrePagellaMathJax_Size4",g="GyrePagellaMathJax_Size5",f="GyrePagellaMathJax_Size6",u="GyrePagellaMathJax_Symbols",p="GyrePagellaMathJax_Variants";var r="H",d="V",t={load:"extra",dir:r},j={load:"extra",dir:d};z.Augment({FONTDATA:{version:B,baselineskip:1200,lineH:800,lineD:200,FONTS:{GyrePagellaMathJax_Alphabets:"Alphabets/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Arrows:"Arrows/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_DoubleStruck:"DoubleStruck/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Fraktur:"Fraktur/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Latin:"Latin/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Main:"Main/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Marks:"Marks/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Misc:"Misc/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Monospace:"Monospace/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_NonUnicode:"NonUnicode/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Normal:"Normal/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Operators:"Operators/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_SansSerif:"SansSerif/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Script:"Script/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Shapes:"Shapes/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Size1:"Size1/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Size2:"Size2/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Size3:"Size3/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Size4:"Size4/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Size5:"Size5/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Size6:"Size6/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Symbols:"Symbols/Regular/Main.js",GyrePagellaMathJax_Variants:"Variants/Regular/Main.js"},VARIANT:{normal:{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m]},bold:{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m],bold:true,offsetA:119808,offsetG:120488,offsetN:120782},italic:{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m],italic:true,offsetA:119860,offsetG:120546,remap:{119893:8462}},"bold-italic":{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m],bold:true,italic:true,offsetA:119912,offsetG:120604},"double-struck":{fonts:[y],offsetA:120120,offsetN:120792,remap:{120122:8450,120127:8461,120133:8469,120135:8473,120136:8474,120137:8477,120145:8484}},fraktur:{fonts:[C],offsetA:120068,remap:{120070:8493,120075:8460,120076:8465,120085:8476,120093:8488}},"bold-fraktur":{fonts:[C],bold:true,offsetA:120172},script:{fonts:[q],italic:true,offsetA:119964,remap:{119965:8492,119968:8496,119969:8497,119971:8459,119972:8464,119975:8466,119976:8499,119981:8475,119994:8495,119996:8458,120004:8500}},"bold-script":{fonts:[q],bold:true,italic:true,offsetA:120016},"sans-serif":{fonts:[a],offsetA:120224,offsetN:120802},"bold-sans-serif":{fonts:[a],bold:true,offsetA:120276,offsetN:120812,offsetG:120662},"sans-serif-italic":{fonts:[a],italic:true,offsetA:120328},"sans-serif-bold-italic":{fonts:[a],bold:true,italic:true,offsetA:120380,offsetG:120720},monospace:{fonts:[F],offsetA:120432,offsetN:120822},"-Gyre-Pagella-variant":{fonts:[p,v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,A,m]},"-tex-caligraphic":{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m],italic:true},"-tex-oldstyle":{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m]},"-tex-caligraphic-bold":{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m],italic:true,bold:true},"-tex-oldstyle-bold":{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m],bold:true},"-tex-mathit":{fonts:[v,s,F,h,c,n,w,D,u,b,x,p,A,m],italic:true,noIC:true},"-largeOp":{fonts:[m,v]},"-smallOp":{}},RANGES:[{name:"alpha",low:97,high:122,offset:"A",add:26},{name:"Alpha",low:65,high:90,offset:"A"},{name:"number",low:48,high:57,offset:"N"},{name:"greek",low:945,high:969,offset:"G",add:26},{name:"Greek",low:913,high:1014,offset:"G",remap:{1013:52,977:53,1008:54,981:55,1009:56,982:57,1012:17}}],RULECHAR:8722,REMAP:{10:32,9666:9664,12296:10216,12297:10217,10072:8739,9656:9654,978:933,9652:9650,9653:9651,65079:9182,65080:9183,697:8242,9723:9633,9724:9632,9662:9660,8254:773,9663:9661},REMAPACCENT:{"\u007E":"\u0303","\u2192":"\u20D7","\u0060":"\u0300","\u005E":"\u0302","\u00B4":"\u0301","\u2032":"\u0301","\u2035":"\u0300"},REMAPACCENTUNDER:{},DELIMITERS:{40:{dir:d,HW:[[828,v],[988,m],[1180,l],[1410,k],[1686,i],[2017,g],[2416,f],[2612,f,1.081]],stretch:{bot:[9117,u],ext:[9116,u],top:[9115,u]}},41:{dir:d,HW:[[828,v],[988,m],[1180,l],[1410,k],[1686,i],[2017,g],[2416,f],[2612,f,1.081]],stretch:{bot:[9120,u],ext:[9119,u],top:[9118,u]}},45:{alias:8722,dir:r},47:{dir:d,HW:[[800,v],[1048,m],[1372,l],[1798,k],[2356,i],[3086,g],[4043,f]]},61:{dir:r,HW:[[600,v]],stretch:{left:[57344,f],rep:[57345,f],right:[57346,f]}},91:{dir:d,HW:[[840,v],[1000,m],[1192,l],[1422,k],[1698,i],[2029,g],[2428,f],[2612,f,1.076]],stretch:{bot:[9123,u],ext:[9122,u],top:[9121,u]}},92:{dir:d,HW:[[800,v],[1048,m],[1372,l],[1798,k],[2356,i],[3086,g],[4043,f]]},93:{dir:d,HW:[[840,v],[1000,m],[1192,l],[1422,k],[1698,i],[2029,g],[2428,f],[2612,f,1.076]],stretch:{bot:[9126,u],ext:[9125,u],top:[9124,u]}},94:{alias:770,dir:r},95:{alias:818,dir:r},123:{dir:d,HW:[[838,v],[998,m],[1190,l],[1420,k],[1696,i],[2028,g],[2426,f],[2612,f,1.077]],stretch:{bot:[9129,u],ext:[57347,f],mid:[9128,u],top:[9127,u]}},124:{dir:d,HW:[[800,v],[960,m],[1152,l],[1382,k],[1658,i],[1990,g],[2388,f]],stretch:{bot:[57348,f],ext:[57349,f],top:[57350,f]}},125:{dir:d,HW:[[838,v],[998,m],[1190,l],[1420,k],[1696,i],[2028,g],[2426,f],[2612,f,1.077]],stretch:{bot:[9133,u],ext:[57351,f],mid:[9132,u],top:[9131,u]}},126:{alias:771,dir:r},175:{alias:818,dir:r},710:{alias:770,dir:r},713:{alias:8722,dir:r},732:{alias:771,dir:r},770:{dir:r,HW:[[348,v],[613,m],[731,l],[874,k],[1045,i],[1251,g],[1498,f]]},771:{dir:r,HW:[[342,v],[608,m],[727,l],[870,k],[1042,i],[1247,g],[1496,f]]},773:{dir:r,HW:[[333,n],[500,m]],stretch:{left:[57595,f],rep:[57596,f],right:[57597,f]}},774:t,780:{dir:r,HW:[[348,v],[613,m],[731,l],[874,k],[1045,i],[1251,g],[1498,f]]},785:t,812:t,813:t,814:t,815:t,816:t,818:{dir:r,HW:[[333,n],[500,m]],stretch:{left:[57589,f],rep:[57590,f],right:[57591,f]}},819:t,831:t,8213:{alias:8722,dir:r},8214:{dir:d,HW:[[800,v],[960,m],[1152,l],[1382,k],[1658,i],[1990,g],[2388,f]],stretch:{bot:[57642,f],ext:[57643,f],top:[57644,f]}},8215:{alias:8722,dir:r},8254:{alias:8722,dir:r},8260:{dir:d,HW:[[800,v],[1048,m],[1372,l],[1798,k],[2356,i],[3086,g],[4043,f]]},8400:t,8401:t,8406:t,8407:t,8417:t,8425:t,8428:t,8429:t,8430:t,8431:t,8512:{dir:d,HW:[[1000,y],[1442,m]]},8592:{dir:r,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{left:[57379,f],rep:[57380,f],right:[57381,f]}},8593:{dir:d,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{bot:[57385,f],ext:[57386,f],top:[57387,f]}},8594:{dir:r,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{left:[57382,f],rep:[57383,f],right:[57384,f]}},8595:{dir:d,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{bot:[57388,f],ext:[57389,f],top:[57390,f]}},8596:{dir:r,HW:[[845,v],[1295,m]],stretch:{left:[57399,f],rep:[57400,f],right:[57401,f]}},8597:{dir:d,HW:[[845,v],[1295,m]],stretch:{bot:[57402,f],ext:[57403,f],top:[57404,f]}},8598:j,8599:j,8600:j,8601:j,8602:t,8603:t,8606:t,8607:j,8608:t,8609:j,8610:t,8611:t,8612:{dir:r,HW:[[760,w],[1210,m]],stretch:{left:[57427,f],rep:[57428,f],right:[57429,f]}},8613:j,8614:{dir:r,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{left:[57430,f],rep:[57431,f],right:[57432,f]}},8615:j,8617:t,8618:t,8619:t,8620:t,8621:t,8622:t,8624:j,8625:j,8626:j,8627:j,8630:t,8631:t,8636:t,8637:t,8638:j,8639:j,8640:t,8641:t,8642:j,8643:j,8644:t,8645:j,8646:t,8647:t,8648:j,8649:t,8650:j,8651:t,8652:t,8653:t,8654:t,8655:t,8656:{dir:r,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{left:[57511,f],rep:[57512,f],right:[57513,f]}},8657:{dir:d,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{bot:[57517,f],ext:[57518,f],top:[57519,f]}},8658:{dir:r,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{left:[57514,f],rep:[57515,f],right:[57516,f]}},8659:{dir:d,HW:[[760,v],[1210,m]],stretch:{bot:[57520,f],ext:[57521,f],top:[57522,f]}},8660:{dir:r,HW:[[845,v],[1295,m]],stretch:{left:[57523,f],rep:[57524,f],right:[57525,f]}},8661:{dir:d,HW:[[845,v],[1295,m]],stretch:{bot:[57526,f],ext:[57527,f],top:[57528,f]}},8662:j,8663:j,8664:j,8665:j,8666:t,8667:t,8668:t,8669:t,8678:t,8679:j,8680:t,8681:j,8691:j,8693:j,8694:t,8719:j,8720:j,8721:j,8722:{HW:[],stretch:{rep:[8722,v,0,0,0,-0.27,-0.28]}},8725:{alias:8260,dir:d},8730:{dir:d,HW:[[790,v],[1150,m],[1510,l],[1870,k],[2230,i],[2590,g],[2950,f]],stretch:{bot:[9143,u],ext:[57651,f],top:[57652,f]}},8739:{dir:d,HW:[[800,v],[960,m],[1152,l],[1382,k],[1658,i],[1990,g],[2388,f]],stretch:{bot:[57348,f],ext:[57349,f],top:[57350,f]}},8741:{dir:d,HW:[[800,v],[960,m],[1152,l],[1382,k],[1658,i],[1990,g],[2388,f]],stretch:{bot:[57642,f],ext:[57643,f],top:[57644,f]}},8747:j,8748:j,8749:j,8750:j,8751:j,8752:j,8753:j,8754:j,8755:j,8801:t,8803:t,8866:j,8867:j,8868:j,8869:j,8896:j,8897:j,8898:j,8899:j,8968:{dir:d,HW:[[820,v],[980,m],[1172,l],[1402,k],[1678,i],[2009,g],[2408,f],[2612,f,1.085]],stretch:{ext:[9122,u],top:[9121,u]}},8969:{dir:d,HW:[[820,v],[980,m],[1172,l],[1402,k],[1678,i],[2009,g],[2408,f],[2612,f,1.085]],stretch:{ext:[9125,u],top:[9124,u]}},8970:{dir:d,HW:[[820,v],[980,m],[1172,l],[1402,k],[1678,i],[2009,g],[2408,f],[2612,f,1.085]],stretch:{bot:[9123,u],ext:[9122,u]}},8971:{dir:d,HW:[[820,v],[980,m],[1172,l],[1402,k],[1678,i],[2009,g],[2408,f],[2612,f,1.085]],stretch:{bot:[9126,u],ext:[9125,u]}},8978:{alias:9180,dir:r},8994:{alias:9180,dir:r},8995:{alias:9181,dir:r},9001:{dir:d,HW:[[816,u],[1062,m],[1386,l],[1810,k],[2366,i],[3095,g],[4050,f]]},9002:{dir:d,HW:[[816,u],[1062,m],[1386,l],[1810,k],[2366,i],[3095,g],[4050,f]]},9130:{dir:d,HW:[[596,u]],stretch:{ext:[9130,u]}},9135:{alias:8722,dir:r},9136:{dir:d,HW:[[616,u,null,9127]],stretch:{top:[9127,u],ext:[9130,u],bot:[9133,u]}},9137:{dir:d,HW:[[616,u,null,9131]],stretch:{top:[9131,u],ext:[9130,u],bot:[9129,u]}},9140:t,9141:t,9168:{dir:d,HW:[[800,v,null,124],[1269,v,1.586,124],[1717,v,2.146,124],[2164,v,2.705,124],[2612,v,3.265,124]],stretch:{ext:[124,v]}},9180:t,9181:t,9182:{dir:r,HW:[[540,v],[1038,m],[1538,l],[2037,k],[2538,i],[3038,g],[3538,f]],stretch:{left:[57613,f],rep:[57614,f],mid:[57615,f],right:[57616,f]}},9183:{dir:r,HW:[[540,v],[1038,m],[1538,l],[2037,k],[2538,i],[3038,g],[3538,f]],stretch:{left:[57617,f],rep:[57618,f],mid:[57619,f],right:[57620,f]}},9184:t,9185:t,9472:{alias:8722,dir:r},10145:t,10214:j,10215:j,10216:{dir:d,HW:[[816,v],[1062,m],[1386,l],[1810,k],[2366,i],[3095,g],[4050,f]]},10217:{dir:d,HW:[[816,v],[1062,m],[1386,l],[1810,k],[2366,i],[3095,g],[4050,f]]},10218:j,10219:j,10222:{dir:d,HW:[[828,v],[988,m],[1180,l],[1410,k],[1686,i],[2017,g],[2416,f]],stretch:{bot:[57601,f],ext:[57602,f],top:[57603,f]}},10223:{dir:d,HW:[[828,v],[988,m],[1180,l],[1410,k],[1686,i],[2017,g],[2416,f]],stretch:{bot:[57604,f],ext:[57605,f],top:[57606,f]}},10229:{alias:8592,dir:r},10230:{alias:8594,dir:r},10231:{alias:8596,dir:r},10232:{alias:8656,dir:r},10233:{alias:8658,dir:r},10234:{alias:8660,dir:r},10235:{alias:8612,dir:r},10236:{alias:8614,dir:r},10237:{alias:10502,dir:r},10238:{alias:10503,dir:r},10502:{dir:r,HW:[[835,w],[1285,m]],stretch:{left:[57541,f],rep:[57542,f],right:[57543,f]}},10503:{dir:r,HW:[[835,w],[1285,m]],stretch:{left:[57544,f],rep:[57545,f],right:[57546,f]}},10752:j,10753:j,10754:j,10755:j,10756:j,10757:j,10758:j,10761:j,10764:j,10769:j,11012:t,11013:t,11014:j,11015:j,11020:t,11021:j,11057:t,12296:{alias:10216,dir:d},12297:{alias:10217,dir:d},65079:{alias:9182,dir:r},65080:{alias:9183,dir:r}}}});MathJax.Hub.Register.LoadHook(z.fontDir+"/Main/Regular/Main.js",function(){z.FONTDATA.FONTS[v][8722][0]=z.FONTDATA.FONTS[v][43][0];z.FONTDATA.FONTS[v][8722][1]=z.FONTDATA.FONTS[v][43][1]});MathJax.Hub.Register.LoadHook(z.fontDir+"/Size1/Regular/Main.js",function(){var G;for(G=8747;G<=8749;G++){z.FONTDATA.FONTS[m][G][2]-=190}for(G=8750;G<=8753;G++){z.FONTDATA.FONTS[m][G][2]-=100}});E.loadComplete(z.fontDir+"/fontdata.js")})(MathJax.OutputJax.SVG,MathJax.ElementJax.mml,MathJax.Ajax,MathJax.Hub);




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Alphabets/Regular/Main.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/Alphabets/Regular/Main.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.OutputJax.SVG.FONTDATA.FONTS.GyrePagellaMathJax_Alphabets={directory:"Alphabets/Regular",family:"GyrePagellaMathJax_Alphabets",id:"GYREPAGELLAALPHABETS",32:[0,0,250,0,0,""],160:[0,0,250,0,0,""],3647:[775,83,611,26,576,"576 228c0 -70 -35 -138 -94 -180c-35 -25 -81 -42 -134 -48v-83h-44v80h-6c-41 0 -83 3 -124 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v23l26 10c14 5 22 28 22 65v474c0 79 -4 86 -51 90l-36 3v30l158 -3l120 2v84h44v-83h15c121 0 179 -48 179 -136c0 -52 -25 -95 -73 -128 c-28 -19 -51 -28 -100 -38c77 -6 111 -15 149 -43c38 -27 58 -68 58 -119zM473 208c0 86 -40 134 -125 150l-1 -312c81 19 126 76 126 162zM304 40v323c-10 1 -19 1 -29 1c-19 0 -28 0 -67 -2v-315c25 -6 48 -8 77 -8c6 0 12 0 19 1zM443 533c0 66 -30 102 -95 114l-1 -238 c63 17 96 60 96 124zM304 401l-1 251h-14c-32 0 -55 -2 -81 -8v-243c31 -2 44 -2 61 -2c12 0 24 1 35 2"],8451:[709,20,1077,50,1038,"350 537c0 -80 -69 -148 -150 -148c-83 0 -150 67 -150 150s67 150 149 150c84 0 151 -68 151 -152zM310 537c0 62 -50 112 -111 112c-60 0 -109 -49 -109 -110s49 -110 110 -110c60 0 110 50 110 108zM1038 84l-28 -50c-69 -36 -144 -54 -227 -54 c-235 0 -393 146 -393 362c0 135 60 240 174 307c67 39 150 60 237 60c73 0 146 -13 231 -41c-14 -66 -18 -102 -19 -152h-31v72c0 39 -101 79 -199 79c-172 0 -286 -122 -286 -306c0 -197 130 -327 325 -327c76 0 145 20 207 60"],8455:[689,20,500,30,477,"477 60l-20 -34c-4 -6 -69 -45 -149 -46c-129 -2 -278 111 -278 234c0 48 20 100 56 125c25 18 48 26 98 35c-80 62 -100 108 -100 167c0 89 64 148 175 148c68 0 113 -19 161 -67l29 -124h-31l-18 56c-11 34 -74 78 -126 78c-65 0 -118 -63 -118 -126 c0 -75 59 -138 130 -138c8 0 47 3 47 3l12 -53l-7 -6c-38 17 -57 22 -84 22c-83 0 -131 -63 -131 -154c0 -102 84 -156 211 -156c43 0 66 8 130 46"],8457:[692,3,919,50,899,"350 537c0 -80 -69 -148 -150 -148c-83 0 -150 67 -150 150s67 150 149 150c84 0 151 -68 151 -152zM310 537c0 62 -50 112 -111 112c-60 0 -109 -49 -109 -110s49 -110 110 -110c60 0 110 50 110 108zM899 689c-11 -44 -16 -92 -16 -152h-35v65c0 23 -3 28 -27 34 c-31 8 -87 14 -135 14c-59 0 -77 -1 -107 -8v-267c44 -3 104 -4 158 -4c44 0 69 4 72 38l5 52h30l-3 -116l3 -111h-30s-1 37 -5 59c-7 33 -26 37 -70 37l-160 -3v-207c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3 v30l176 -3l216 3"],8470:[692,20,1096,0,1050,"696 662l-44 -3c-46 -3 -51 -12 -51 -90v-552c0 -6 1 -14 2 -25c1 -7 1 -8 1 -12l-90 16l-373 572v-448c0 -78 5 -87 51 -90l44 -3v-30l-120 3l-116 -3v30l44 3c46 3 51 12 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30l120 -3l54 3l381 -579v456c0 78 -5 87 -51 90l-44 3v30 l116 -3l120 3v-30zM1050 289c0 -101 -88 -182 -200 -182c-105 0 -176 69 -176 171c0 107 79 181 196 181c105 0 180 -71 180 -170zM1050 0h-376v46h376v-46zM978 269c0 94 -54 166 -125 166c-69 0 -107 -47 -107 -132c0 -101 50 -172 124 -172c64 0 108 56 108 138"],8471:[668,19,747,31,718,"718 324c0 -190 -154 -343 -344 -343s-343 153 -343 343s153 344 343 344s344 -154 344 -344zM678 324c0 168 -136 304 -304 304s-303 -136 -303 -304s135 -303 303 -303s304 135 304 303zM552 427c0 -67 -65 -118 -149 -118c-12 0 -21 0 -36 3l-8 29c18 -6 27 -7 40 -7 c48 0 81 33 81 78c0 48 -32 73 -91 73c-18 0 -34 -1 -51 -5v-277c0 -37 0 -42 23 -44l30 -1v-26c-29 2 -59 3 -88 3c-30 0 -59 -1 -89 -3v26l31 1c23 2 23 7 23 44v241c0 35 -1 43 -25 44l-28 2v25c36 -2 73 -2 109 -2c34 0 67 2 101 2c78 0 127 -34 127 -88"],8478:[692,3,668,22,669,"669 -3c-24 2 -48 3 -72 3c-23 0 -45 -1 -68 -3l-41 54l-4 5l-73 -53l-20 28l73 52l-160 215c-16 22 -24 33 -46 57v16h29c116 0 189 58 189 150c0 85 -58 133 -162 133c-34 0 -64 -4 -98 -12v-522c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3 c46 3 51 11 51 90v449c0 78 -5 87 -51 90l-41 3v30l173 -3c60 0 119 3 179 3c130 0 195 -54 195 -150c0 -58 -28 -108 -80 -145c-33 -23 -59 -34 -115 -48l161 -210l76 54l20 -27l-75 -54l45 -59c13 -17 29 -23 61 -26v-30"],8480:[700,-320,938,40,898,"329 451c0 -76 -76 -131 -179 -131c-35 0 -70 7 -104 21c3 25 5 36 5 60c0 3 0 14 -1 24h26l5 -37c3 -20 46 -38 90 -38c56 0 96 32 96 75c0 19 -6 32 -20 43c-14 10 -33 16 -75 21c-58 7 -86 16 -106 32c-18 15 -26 34 -26 60c0 70 65 119 155 119c32 0 59 -6 108 -23 c-7 -31 -9 -48 -9 -79h-26l-4 33c-1 13 -7 20 -24 28c-16 7 -36 11 -58 11c-47 0 -80 -29 -80 -69c0 -37 23 -52 88 -60c68 -8 93 -16 114 -33c17 -14 25 -32 25 -57zM898 328l-89 2l-76 -2v24l21 1c18 2 23 23 23 42v214l-15 -26l-102 -193c-12 -21 -20 -43 -31 -64h-22 l-150 282v-213c0 -20 7 -41 25 -42l27 -1v-24l-71 2l-69 -2v24l28 1c18 1 25 22 25 42v229c0 20 -7 41 -25 42l-28 2v24c19 -2 38 -2 57 -2c20 0 40 0 60 2l148 -278l146 278c20 -2 39 -2 59 -2c18 0 37 0 55 2v-24l-26 -2c-18 -1 -23 -22 -23 -42v-229c0 -19 5 -41 23 -42 l30 -1v-24"],8482:[692,-326,979,40,939,"381 691c-3 -30 -4 -60 -4 -90h-26l-3 44c0 8 -9 13 -18 13h-84c-1 -16 -1 -31 -1 -47v-216c0 -19 5 -41 23 -42l29 -1v-24l-87 2l-86 -2v24l30 1c18 1 23 23 23 42v216c0 16 -1 31 -2 47h-83c-10 0 -19 -5 -19 -13l-3 -44h-26c1 30 -1 60 -4 90l121 -1h91zM939 328 l-89 2l-76 -2v24l21 1c18 2 23 23 23 42v214l-15 -26l-102 -193c-12 -21 -20 -43 -31 -64h-22l-150 282v-213c0 -20 7 -41 25 -42l27 -1v-24l-71 2l-69 -2v24l28 1c18 1 25 22 25 42v229c0 20 -7 41 -25 42l-28 2v24c19 -2 38 -2 57 -2c20 0 40 0 60 2l148 -278l146 278 c20 -2 39 -2 59 -2c18 0 37 0 55 2v-24l-26 -2c-18 -1 -23 -22 -23 -42v-229c0 -19 5 -41 23 -42l30 -1v-24"],8486:[709,3,839,38,801,"801 158c-6 -43 -7 -112 -7 -161c-21 0 -81 3 -119 3c-23 0 -98 0 -119 -3h-22v39c9 9 23 13 38 23c6 4 15 14 25 29c27 40 79 155 79 247c0 212 -79 332 -256 332s-257 -119 -257 -332c0 -92 52 -207 79 -247c10 -15 19 -25 25 -29c14 -10 29 -14 38 -23v-39h-22 c-21 3 -96 3 -119 3c-38 0 -98 -3 -119 -3c0 49 -1 118 -7 161h26l7 -52c4 -29 17 -37 36 -37h115c-63 53 -166 170 -166 302c0 207 139 338 364 338s363 -132 363 -338c0 -132 -103 -249 -166 -302h115c19 0 32 8 36 37l7 52h26"],8490:[692,3,726,22,719,"719 -3c-22 2 -43 3 -65 3c-27 0 -53 -1 -80 -3l-348 335l-10 -7v-205c0 -79 5 -87 51 -90l48 -3v-30l-147 3l-146 -3v30l48 3c46 3 51 11 51 90v449c0 79 -5 87 -51 90l-48 3v30l146 -3l147 3v-30l-48 -3c-46 -3 -51 -11 -51 -90v-214l278 271c16 16 29 33 29 39v27 c30 -2 59 -3 89 -3c27 0 53 1 80 3v-30l-42 -2c-26 -1 -51 -14 -78 -38l-266 -240l330 -312c31 -29 47 -40 62 -41l21 -2v-30"],8491:[939,3,778,15,756,"756 -3l-127 3l-139 -3v30l47 3c25 2 41 9 41 20c0 9 -4 22 -21 64l-46 115h-288l-28 -67c-21 -50 -35 -93 -35 -106c0 -16 13 -23 48 -26l37 -3v-30l-121 3c-36 0 -73 -1 -109 -3v30l37 3c22 2 41 20 54 49l221 502c38 85 49 119 49 119h32l242 -568 c35 -81 46 -100 72 -102l34 -3v-30zM493 269l-126 298l-127 -298h253zM493 839c0 -56 -45 -100 -100 -100c-56 0 -100 44 -100 101c0 55 45 99 102 99c53 0 98 -45 98 -100zM455 839c0 38 -25 64 -61 64c-38 0 -63 -25 -63 -63c0 -40 24 -65 62 -65c37 0 62 26 62 64"],8494:[623,0,772,40,732,"732 302l-565 -8v-173c0 -3 2 -6 2 -6c56 -62 134 -97 217 -97c88 0 168 39 222 103h52c-64 -75 -165 -121 -274 -121c-185 0 -346 133 -346 312c0 178 161 311 346 311s346 -133 346 -311v-10zM605 330v172c0 3 -2 6 -2 6c-56 62 -134 97 -217 97s-161 -35 -217 -97 c0 0 -2 -3 -2 -6v-172c0 -5 4 -9 9 -9h420c5 0 9 4 9 9"],65279:[0,0,0,0,0,""]};MathJax.Ajax.loadComplete(MathJax.OutputJax.SVG.fontDir+"/Alphabets/Regular/Main.js");




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/multiline.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/multiline.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var d="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,g=MathJax.OutputJax.SVG,b=g.BBOX;var f=a.mo().With({SVGdata:{w:0,x:0}});var e={newline:0,nobreak:1000000,goodbreak:[-200],badbreak:[+200],auto:[0],maxwidth:1.33,toobig:800,nestfactor:400,spacefactor:-100,spaceoffset:2,spacelimit:1,fence:500,close:500};var c={linebreakstyle:"after"};a.mrow.Augment({SVGmultiline:function(l){var p=this;while(p.inferred||(p.parent&&p.parent.type==="mrow"&&p.isEmbellished())){p=p.parent}var o=((p.type==="math"&&p.Get("display")==="block")||p.type==="mtd");p.isMultiline=true;var q=this.getValues("linebreak","linebreakstyle","lineleading","linebreakmultchar","indentalign","indentshift","indentalignfirst","indentshiftfirst","indentalignlast","indentshiftlast");if(q.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.INFIXLINEBREAKSTYLE){q.linebreakstyle=this.Get("infixlinebreakstyle")}q.lineleading=g.length2em(q.lineleading,1,0.5);l=this.SVG();if(o&&p.type!=="mtd"){if(g.linebreakWidth<g.BIGDIMEN){l.w=g.linebreakWidth}else{l.w=g.cwidth}}var h={n:0,Y:0,scale:this.scale||1,isTop:o,values:{},VALUES:q},n=this.SVGgetAlign(h,{}),j=this.SVGgetShift(h,{},n),i=[],k={index:[],penalty:e.nobreak,w:0,W:j,shift:j,scanW:j,nest:0},m=false;while(this.SVGbetterBreak(k,h,true)&&(k.scanW>=g.linebreakWidth||k.penalty===e.newline)){this.SVGaddLine(l,i,k.index,h,k.values,m);i=k.index.slice(0);m=true;n=this.SVGgetAlign(h,k.values);j=this.SVGgetShift(h,k.values,n);if(n===a.INDENTALIGN.CENTER){j=0}k.W=k.shift=k.scanW=j;k.penalty=e.nobreak}h.isLast=true;this.SVGaddLine(l,i,[],h,c,m);this.SVGhandleSpace(l);this.SVGhandleColor(l);l.isMultiline=true;this.SVGsaveData(l);return l}});a.mbase.Augment({SVGlinebreakPenalty:e,SVGbetterBreak:function(l,h,s){if(this.isToken){return false}if(this.isEmbellished()){l.embellished=this;return this.CoreMO().SVGbetterBreak(l,h)}if(this.linebreakContainer){return false}var r=l.index.slice(0),p=l.index.shift(),o=this.data.length,n,t,k,q=(l.index.length>0),j=false;if(p==null){p=-1}if(!q){p++;l.W+=l.w;l.w=0}k=l.scanW=l.W;l.nest++;while(p<o&&(l.scanW<e.maxwidth*g.linebreakWidth||l.w===0)){if(this.data[p]){if(this.data[p].SVGbetterBreak(l,h)){j=true;r=[p].concat(l.index);n=l.W;t=l.w;if(l.penalty===e.newline){l.index=r;if(l.nest){l.nest--}return true}}k=(q?l.scanW:this.SVGaddWidth(p,l,k))}l.index=[];p++;q=false}if(s&&j){f.parent=this.parent;f.inherit=this.inherit;if(f.SVGbetterBreak(l,h)){j=false;r=l.index}}if(l.nest){l.nest--}l.index=r;if(j){l.W=n}return j},SVGaddWidth:function(j,l,k){if(this.data[j]){var h=this.data[j].SVGdata;k+=h.w+h.x;if(h.X){k+=h.X}l.W=l.scanW=k;l.w=0}return k},SVGaddLine:function(m,i,l,h,q,o){var r=b();h.first=o;h.last=true;this.SVGmoveLine(i,l,r,h,q);r.Clean();var p=this.SVGgetAlign(h,q),j=this.SVGgetShift(h,q,p);if(h.n>0){var n=g.FONTDATA.baselineskip*h.scale;var k=(h.values.lineleading==null?h.VALUES:h.values).lineleading*h.scale;h.Y-=Math.max(n,h.d+r.h+k)}if(r.w+j>m.w){m.w=r.w+j}m.Align(r,p,0,h.Y,j);h.d=r.d;h.values=q;h.n++},SVGgetAlign:function(k,h){var l=h,i=k.values,j=k.VALUES,m;if(k.n===0){m=l.indentalignfirst||i.indentalignfirst||j.indentalignfirst}else{if(k.isLast){m=i.indentalignlast||j.indentalignlast}else{m=i.indentalign||j.indentalign}}if(m===a.INDENTALIGN.INDENTALIGN){m=i.indentalign||j.indentalign}if(m===a.INDENTALIGN.AUTO){m=(k.isTop?this.displayAlign:a.INDENTALIGN.LEFT)}return m},SVGgetShift:function(m,j,o){var n=j,k=m.values,l=m.VALUES,i;if(m.n===0){i=n.indentshiftfirst||k.indentshiftfirst||l.indentshiftfirst}else{if(m.isLast){i=k.indentshiftlast||l.indentshiftlast}else{i=k.indentshift||l.indentshift}}if(i===a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT){i=k.indentshift||l.indentshift}if(i==="auto"||i===""){i="0"}i=g.length2em(i,1,g.cwidth);if(m.isTop&&this.displayIndent!=="0"){var h=g.length2em(this.displayIndent,1,g.cwidth);i+=(o===a.INDENTALIGN.RIGHT?-h:h)}return i},SVGmoveLine:function(q,h,l,p,k){var n=q[0],m=h[0];if(n==null){n=-1}if(m==null){m=this.data.length-1}if(n===m&&q.length>1){this.data[n].SVGmoveSlice(q.slice(1),h.slice(1),l,p,k,"paddingLeft")}else{var o=p.last;p.last=false;while(n<m){if(this.data[n]){if(q.length<=1){this.data[n].SVGmove(l,p,k)}else{this.data[n].SVGmoveSlice(q.slice(1),[],l,p,k,"paddingLeft")}}n++;p.first=false;q=[]}p.last=o;if(this.data[n]){if(h.length<=1){this.data[n].SVGmove(l,p,k)}else{this.data[n].SVGmoveSlice([],h.slice(1),l,p,k,"paddingRight")}}}},SVGmoveSlice:function(n,h,j,k,i,l){var m=b();this.SVGmoveLine(n,h,m,k,i);m.Clean();if(this.href){this.SVGaddHref(m)}this.SVGhandleColor(m);if(n.length==0){this.SVGhandleSpace(m)}j.Add(m,j.w,0,true);return m},SVGmove:function(h,k,j){if(!(k.first||k.last)||(k.first&&k.values.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.BEFORE)||(k.last&&j.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.AFTER)){var i=this.toSVG(this.SVGdata.HW,this.SVGdata.D);if(k.first||k.nextIsFirst){i.x=0}if(k.last&&i.X){i.X=0}h.Add(i,h.w,0,true)}if(k.first&&i&&i.w===0){k.nextIsFirst=true}else{delete k.nextIsFirst}}});a.mfenced.Augment({SVGbetterBreak:function(n,h){var v=n.index.slice(0),t=n.index.shift(),q=this.data.length,p,x,o,u=(n.index.length>0),l=false;if(t==null){t=-1}if(!u){t++;n.W+=n.w;n.w=0}o=n.scanW=n.W;n.nest++;if(!this.dataI){this.dataI=[];if(this.data.open){this.dataI.push("open")}if(q){this.dataI.push(0)}for(var s=1;s<q;s++){if(this.data["sep"+s]){this.dataI.push("sep"+s)}this.dataI.push(s)}if(this.data.close){this.dataI.push("close")}}q=this.dataI.length;while(t<q&&(n.scanW<e.maxwidth*g.linebreakWidth||n.w===0)){var r=this.dataI[t];if(this.data[r]){if(this.data[r].SVGbetterBreak(n,h)){l=true;v=[t].concat(n.index);p=n.W;x=n.w;if(n.penalty===e.newline){n.index=v;if(n.nest){n.nest--}return true}}o=(u?n.scanW:this.SVGaddWidth(t,n,o))}n.index=[];t++;u=false}if(n.nest){n.nest--}n.index=v;if(l){n.W=p;n.w=x}return l},SVGmoveLine:function(l,n,q,h,s){var p=l[0],o=n[0];if(p==null){p=-1}if(o==null){o=this.dataI.length-1}if(p===o&&l.length>1){this.data[this.dataI[p]].SVGmoveSlice(l.slice(1),n.slice(1),q,h,s,"paddingLeft")}else{var r=h.last;h.last=false;var m=this.dataI[p];while(p<o){if(this.data[m]){if(l.length<=1){this.data[m].SVGmove(q,h,s)}else{this.data[m].SVGmoveSlice(l.slice(1),[],q,h,s,"paddingLeft")}}p++;m=this.dataI[p];h.first=false;l=[]}h.last=r;if(this.data[m]){if(n.length<=1){this.data[m].SVGmove(q,h,s)}else{this.data[m].SVGmoveSlice([],n.slice(1),q,h,s,"paddingRight")}}}}});a.msubsup.Augment({SVGbetterBreak:function(k,h){if(!this.data[this.base]){return false}var p=k.index.slice(0),n=k.index.shift(),m,q,l,o=(k.index.length>0),j=false;if(!o){k.W+=k.w;k.w=0}l=k.scanW=k.W;if(n==null){this.SVGdata.dw=this.SVGdata.w-this.data[this.base].SVGdata.w}if(this.data[this.base].SVGbetterBreak(k,h)){j=true;p=[this.base].concat(k.index);m=k.W;q=k.w;if(k.penalty===e.newline){j=o=true}}if(!o){this.SVGaddWidth(this.base,k,l)}k.scanW+=this.SVGdata.dw;k.W=k.scanW;k.index=[];if(j){k.W=m;k.w=q;k.index=p}return j},SVGmoveLine:function(j,k,n,i,p){if(this.data[this.base]){if(j.length>1){this.data[this.base].SVGmoveSlice(j.slice(1),k.slice(1),n,i,p,"paddingLeft")}else{if(k.length<=1){this.data[this.base].SVGmove(n,i,p)}else{this.data[this.base].SVGmoveSlice([],k.slice(1),n,i,p,"paddingRight")}}}if(k.length===0){var m=this.data[this.sup],h=this.data[this.sub],o=n.w,l;if(m){l=m.SVGdata||{};n.Add(m.toSVG(),o+(l.dx||0),l.dy)}if(h){l=h.SVGdata||{};n.Add(h.toSVG(),o+(l.dx||0),l.dy)}}}});a.mmultiscripts.Augment({SVGbetterBreak:function(k,i){if(!this.data[this.base]){return false}var o=k.index.slice(0);k.index.shift();var m,p,l,n=(k.index.length>0),j=false;if(!n){k.W+=k.w;k.w=0}k.scanW=k.W;var h=this.SVGdata.w-this.data[this.base].SVGdata.w-this.SVGdata.dx;k.scanW+=this.SVGdata.dx;l=k.scanW;if(this.data[this.base].SVGbetterBreak(k,i)){j=true;o=[this.base].concat(k.index);m=k.W;p=k.w;if(k.penalty===e.newline){j=n=true}}if(!n){this.SVGaddWidth(this.base,k,l)}k.scanW+=h;k.W=k.scanW;k.index=[];if(j){k.W=m;k.w=p;k.index=o}return j},SVGmoveLine:function(j,l,o,i,q){var r,n=this.SVGdata;if(j.length<1){this.scriptBox=this.SVGgetScripts(this.SVGdata.s);var k=this.scriptBox[2],p=this.scriptBox[3];r=o.w+n.dx;if(p){o.Add(p,r+n.delta-p.w,n.u)}if(k){o.Add(k,r-k.w,-n.v)}}if(this.data[this.base]){if(j.length>1){this.data[this.base].SVGmoveSlice(j.slice(1),l.slice(1),o,i,q,"paddingLeft")}else{if(l.length<=1){this.data[this.base].SVGmove(o,i,q)}else{this.data[this.base].SVGmoveSlice([],l.slice(1),o,i,q,"paddingRight")}}}if(l.length===0){var h=this.scriptBox[0],m=this.scriptBox[1];r=o.w+n.s;if(m){o.Add(m,r,n.u)}if(h){o.Add(h,r-n.delta,-n.v)}delete this.scriptBox}}});a.mo.Augment({SVGbetterBreak:function(j,h){if(j.values&&j.values.last===this){return false}var r=this.getValues("linebreak","linebreakstyle","lineleading","linebreakmultchar","indentalign","indentshift","indentalignfirst","indentshiftfirst","indentalignlast","indentshiftlast","texClass","fence");if(r.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.INFIXLINEBREAKSTYLE){r.linebreakstyle=this.Get("infixlinebreakstyle")}if(r.texClass===a.TEXCLASS.OPEN){j.nest++}if(r.texClass===a.TEXCLASS.CLOSE&&j.nest){j.nest--}var k=j.scanW,l=j.embellished;delete j.embellished;if(!l||!l.SVGdata){l=this}var n=l.SVGdata,q=n.w+n.x;if(r.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.AFTER){k+=q;q=0}if(k-j.shift===0&&r.linebreak!==a.LINEBREAK.NEWLINE){return false}var m=g.linebreakWidth-k;if(h.n===0&&(r.indentshiftfirst!==h.VALUES.indentshiftfirst||r.indentalignfirst!==h.VALUES.indentalignfirst)){var o=this.SVGgetAlign(h,r),i=this.SVGgetShift(h,r,o);m+=(j.shift-i)}var p=Math.floor(m/g.linebreakWidth*1000);if(p<0){p=e.toobig-3*p}if(r.fence){p+=e.fence}if((r.linebreakstyle===a.LINEBREAKSTYLE.AFTER&&r.texClass===a.TEXCLASS.OPEN)||r.texClass===a.TEXCLASS.CLOSE){p+=e.close}p+=j.nest*e.nestfactor;var s=e[r.linebreak||a.LINEBREAK.AUTO]||0;if(!MathJax.Object.isArray(s)){if(s||m>=0){p=s*j.nest}}else{p=Math.max(1,p+s[0]*j.nest)}if(p>=j.penalty){return false}j.penalty=p;j.values=r;j.W=k;j.w=q;r.lineleading=g.length2em(r.lineleading,1,h.VALUES.lineleading);r.last=this;return true}});a.mspace.Augment({SVGbetterBreak:function(i,h){if(i.values&&i.values.last===this){return false}var p=this.getValues("linebreak");var n=p.linebreak;if(!n||this.hasDimAttr()){n=a.LINEBREAK.AUTO}var j=i.scanW,l=this.SVGdata,o=l.w+l.x;if(j-i.shift===0){return false}var k=g.linebreakWidth-j;var m=Math.floor(k/g.linebreakWidth*1000);if(m<0){m=e.toobig-3*m}m+=i.nest*e.nestfactor;var q=e[n]||0;if(n===a.LINEBREAK.AUTO&&o>=e.spacelimit*1000&&!this.mathbackground&&!this.backrgound){q=[(o/1000+e.spaceoffset)*e.spacefactor]}if(!MathJax.Object.isArray(q)){if(q||k>=0){m=q*i.nest}}else{m=Math.max(1,m+q[0]*i.nest)}if(m>=i.penalty){return false}i.penalty=m;i.values=p;i.W=j;i.w=o;p.lineleading=h.VALUES.lineleading;p.linebreakstyle="before";p.last=this;return true}});MathJax.Hub.Register.StartupHook("TeX mathchoice Ready",function(){a.TeXmathchoice.Augment({SVGbetterBreak:function(i,h){return this.Core().SVGbetterBreak(i,h)},SVGmoveLine:function(l,h,j,k,i){return this.Core().SVGmoveSlice(l,h,j,k,i)}})});a.maction.Augment({SVGbetterBreak:function(i,h){return this.Core().SVGbetterBreak(i,h)},SVGmoveLine:function(l,h,j,k,i){return this.Core().SVGmoveSlice(l,h,j,k,i)},});a.semantics.Augment({SVGbetterBreak:function(i,h){return(this.data[0]?this.data[0].SVGbetterBreak(i,h):false)},SVGmoveLine:function(l,h,j,k,i){return(this.data[0]?this.data[0].SVGmoveSlice(l,h,j,k,i):null)}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG multiline Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(g.autoloadDir+"/multiline.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/fontdata-extra.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/fonts/Gyre-Pagella/fontdata-extra.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

(function(x){var z="2.7.5";var o=x.FONTDATA.DELIMITERS;var p="H",d="V";var c="GyrePagellaMathJax_Alphabets",u="GyrePagellaMathJax_Arrows",w="GyrePagellaMathJax_DoubleStruck",A="GyrePagellaMathJax_Fraktur",g="GyrePagellaMathJax_Latin",t="GyrePagellaMathJax_Main",l="GyrePagellaMathJax_Marks",v="GyrePagellaMathJax_Misc",D="GyrePagellaMathJax_Monospace",y="GyrePagellaMathJax_NonUnicode",q="GyrePagellaMathJax_Normal",B="GyrePagellaMathJax_Operators",a="GyrePagellaMathJax_SansSerif",n="GyrePagellaMathJax_Script",b="GyrePagellaMathJax_Shapes",k="GyrePagellaMathJax_Size1",j="GyrePagellaMathJax_Size2",i="GyrePagellaMathJax_Size3",h="GyrePagellaMathJax_Size4",f="GyrePagellaMathJax_Size5",e="GyrePagellaMathJax_Size6",s="GyrePagellaMathJax_Symbols",m="GyrePagellaMathJax_Variants";var C={774:{dir:p,HW:[[362,t],[631,k],[752,j],[897,i],[1070,h],[1279,f],[1528,e]]},785:{dir:p,HW:[[362,l],[631,k],[752,j],[897,i],[1070,h],[1279,f],[1528,e]]},812:{dir:p,HW:[[348,l],[613,k],[731,j],[874,i],[1045,h],[1251,f],[1498,e]]},813:{dir:p,HW:[[348,l],[613,k],[731,j],[874,i],[1045,h],[1251,f],[1498,e]]},814:{dir:p,HW:[[362,l],[631,k],[752,j],[897,i],[1070,h],[1279,f],[1528,e]]},815:{dir:p,HW:[[362,l],[631,k],[752,j],[897,i],[1070,h],[1279,f],[1528,e]]},816:{dir:p,HW:[[342,l],[608,k],[727,j],[870,i],[1042,h],[1247,f],[1496,e]]},819:{dir:p,HW:[[333,l],[500,k]],stretch:{left:[57592,e],rep:[57593,e],right:[57594,e]}},831:{dir:p,HW:[[333,l],[500,k]],stretch:{left:[57598,e],rep:[57599,e],right:[57600,e]}},8400:{dir:p,HW:[[384,l],[510,k]],stretch:{left:[57352,e],rep:[57353,e],right:[57354,e]}},8401:{dir:p,HW:[[384,l],[510,k]],stretch:{left:[57355,e],rep:[57356,e],right:[57357,e]}},8406:{dir:p,HW:[[386,l],[510,k]],stretch:{left:[57358,e],rep:[57359,e],right:[57360,e]}},8407:{dir:p,HW:[[386,t],[510,k]],stretch:{left:[57361,e],rep:[57362,e],right:[57363,e]}},8417:{dir:p,HW:[[458,l],[582,k]],stretch:{left:[57364,e],rep:[57365,e],right:[57366,e]}},8425:{dir:p,HW:[[367,l],[740,k],[1113,j],[1484,i],[1855,h],[2226,f],[2593,e]],stretch:{left:[57627,e],rep:[57628,e],right:[57629,e]}},8428:{dir:p,HW:[[384,l],[510,k]],stretch:{left:[57367,e],rep:[57368,e],right:[57369,e]}},8429:{dir:p,HW:[[384,l],[510,k]],stretch:{left:[57370,e],rep:[57371,e],right:[57372,e]}},8430:{dir:p,HW:[[386,l],[510,k]],stretch:{left:[57373,e],rep:[57374,e],right:[57375,e]}},8431:{dir:p,HW:[[386,l],[510,k]],stretch:{left:[57376,e],rep:[57377,e],right:[57378,e]}},8598:{dir:d,HW:[[558,t],[876,k]]},8599:{dir:d,HW:[[558,t],[876,k]]},8600:{dir:d,HW:[[558,t],[876,k]]},8601:{dir:d,HW:[[558,t],[876,k]]},8602:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57391,e],rep:[57392,e],mid:[57393,e],right:[57394,e]}},8603:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57395,e],rep:[57396,e],mid:[57397,e],right:[57398,e]}},8606:{dir:p,HW:[[835,t],[1285,k]],stretch:{left:[57409,e],rep:[57410,e],right:[57411,e]}},8607:{dir:d,HW:[[835,u],[1285,k]],stretch:{bot:[57415,e],ext:[57416,e],top:[57417,e]}},8608:{dir:p,HW:[[835,t],[1285,k]],stretch:{left:[57412,e],rep:[57413,e],right:[57414,e]}},8609:{dir:d,HW:[[835,u],[1285,k]],stretch:{bot:[57418,e],ext:[57419,e],top:[57420,e]}},8610:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]],stretch:{left:[57421,e],rep:[57422,e],right:[57423,e]}},8611:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]],stretch:{left:[57424,e],rep:[57425,e],right:[57426,e]}},8613:{dir:d,HW:[[760,u],[1210,k]],stretch:{bot:[57433,e],ext:[57434,e],top:[57435,e]}},8615:{dir:d,HW:[[760,u],[1210,k]],stretch:{bot:[57436,e],ext:[57437,e],top:[57438,e]}},8617:{dir:p,HW:[[790,t],[1240,k]],stretch:{left:[57442,e],rep:[57443,e],right:[57444,e]}},8618:{dir:p,HW:[[790,t],[1240,k]],stretch:{left:[57439,e],rep:[57440,e],right:[57441,e]}},8619:{dir:p,HW:[[790,t],[1240,k]],stretch:{left:[57448,e],rep:[57449,e],right:[57450,e]}},8620:{dir:p,HW:[[790,t],[1240,k]],stretch:{left:[57445,e],rep:[57446,e],right:[57447,e]}},8621:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]]},8622:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]],stretch:{left:[57405,e],rep:[57406,e],mid:[57407,e],right:[57408,e]}},8624:{dir:d,HW:[[645,t],[915,k]]},8625:{dir:d,HW:[[644,t],[915,k]]},8626:{dir:d,HW:[[645,u],[915,k]]},8627:{dir:d,HW:[[644,u],[915,k]]},8630:{dir:p,HW:[[685,t],[1022,k]]},8631:{dir:p,HW:[[685,t],[1022,k]]},8636:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57451,e],rep:[57452,e],right:[57453,e]}},8637:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57457,e],rep:[57458,e],right:[57459,e]}},8638:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57463,e],ext:[57464,e],top:[57465,e]}},8639:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57469,e],ext:[57470,e],top:[57471,e]}},8640:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57454,e],rep:[57455,e],right:[57456,e]}},8641:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57460,e],rep:[57461,e],right:[57462,e]}},8642:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57466,e],ext:[57467,e],top:[57468,e]}},8643:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57472,e],ext:[57473,e],top:[57474,e]}},8644:{dir:p,HW:[[770,t],[1220,k]],stretch:{left:[57475,e],rep:[57476,e],right:[57477,e]}},8645:{dir:d,HW:[[770,u],[1220,k]],stretch:{bot:[57481,e],ext:[57482,e],top:[57483,e]}},8646:{dir:p,HW:[[770,t],[1220,k]],stretch:{left:[57478,e],rep:[57479,e],right:[57480,e]}},8647:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57487,e],rep:[57488,e],right:[57489,e]}},8648:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57493,e],ext:[57494,e],top:[57495,e]}},8649:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57490,e],rep:[57491,e],right:[57492,e]}},8650:{dir:d,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{bot:[57496,e],ext:[57497,e],top:[57498,e]}},8651:{dir:p,HW:[[769,t],[1219,k]],stretch:{left:[57505,e],rep:[57506,e],right:[57507,e]}},8652:{dir:p,HW:[[769,t],[1219,k]],stretch:{left:[57508,e],rep:[57509,e],right:[57510,e]}},8653:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57529,e],rep:[57530,e],mid:[57531,e],right:[57532,e]}},8654:{dir:p,HW:[[845,t],[1295,k]],stretch:{left:[57537,e],rep:[57538,e],mid:[57539,e],right:[57540,e]}},8655:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57533,e],rep:[57534,e],mid:[57535,e],right:[57536,e]}},8662:{dir:d,HW:[[622,u],[940,k]]},8663:{dir:d,HW:[[622,u],[940,k]]},8664:{dir:d,HW:[[622,u],[940,k]]},8665:{dir:d,HW:[[622,u],[940,k]]},8666:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57547,e],rep:[57548,e],right:[57549,e]}},8667:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]],stretch:{left:[57550,e],rep:[57551,e],right:[57552,e]}},8668:{dir:p,HW:[[760,u],[1210,k]]},8669:{dir:p,HW:[[760,t],[1210,k]]},8678:{dir:p,HW:[[887,u],[1337,k]],stretch:{left:[57553,e],rep:[57554,e],right:[57555,e]}},8679:{dir:d,HW:[[887,u],[1337,k]],stretch:{bot:[57559,e],ext:[57560,e],top:[57561,e]}},8680:{dir:p,HW:[[887,u],[1337,k]],stretch:{left:[57556,e],rep:[57557,e],right:[57558,e]}},8681:{dir:d,HW:[[887,u],[1337,k]],stretch:{bot:[57562,e],ext:[57563,e],top:[57564,e]}},8691:{dir:d,HW:[[910,u],[1360,k]],stretch:{bot:[57565,e],ext:[57566,e],top:[57567,e]}},8693:{dir:d,HW:[[770,u],[1220,k]],stretch:{bot:[57484,e],ext:[57485,e],top:[57486,e]}},8694:{dir:p,HW:[[760,u],[1210,k]],stretch:{left:[57499,e],rep:[57500,e],right:[57501,e]}},8719:{dir:d,HW:[[1000,B],[1442,k]]},8720:{dir:d,HW:[[1000,B],[1442,k]]},8721:{dir:d,HW:[[1000,B],[1442,k]]},8747:{dir:d,HW:[[1092,t],[2025,k]],stretch:{top:[57656,e],ext:[9134,s],bot:[57657,e]}},8748:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]],stretch:{top:[57658,e],ext:[57659,e],bot:[57660,e]}},8749:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]],stretch:{top:[57661,e],ext:[57662,e],bot:[57663,e]}},8750:{dir:d,HW:[[1092,B,null,8751],[2025,k]]},8751:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8752:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8753:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8754:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8755:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},8801:{dir:p,HW:[[600,t]],stretch:{left:[57645,e],rep:[57646,e],right:[57647,e]}},8803:{dir:p,HW:[[600,B]],stretch:{left:[57648,e],rep:[57649,e],right:[57650,e]}},8866:{dir:d,HW:[[650,t],[800,k]]},8867:{dir:d,HW:[[650,t],[800,k]]},8868:{dir:d,HW:[[650,t],[800,k]]},8869:{dir:d,HW:[[650,t],[800,k]]},8896:{dir:d,HW:[[974,B],[1411,k]]},8897:{dir:d,HW:[[974,B],[1411,k]]},8898:{dir:d,HW:[[978,B],[1402,k]]},8899:{dir:d,HW:[[978,B],[1402,k]]},9140:{dir:p,HW:[[367,t],[740,k],[1113,j],[1484,i],[1855,h],[2226,f],[2593,e]],stretch:{left:[57627,e],rep:[57628,e],right:[57629,e]}},9141:{dir:p,HW:[[367,t],[740,k],[1113,j],[1484,i],[1855,h],[2226,f],[2593,e]],stretch:{left:[57630,e],rep:[57631,e],right:[57632,e]}},9180:{dir:p,HW:[[528,t],[1028,k],[1528,j],[2028,i],[2528,h],[3028,f],[3528,e]],stretch:{left:[57621,e],rep:[57622,e],right:[57623,e]}},9181:{dir:p,HW:[[528,t],[1028,k],[1528,j],[2028,i],[2528,h],[3028,f],[3528,e]],stretch:{left:[57624,e],rep:[57625,e],right:[57626,e]}},9184:{dir:p,HW:[[560,t],[1064,k],[1566,j],[2070,i],[2572,h],[3076,f],[3580,e]],stretch:{left:[57633,e],rep:[57634,e],right:[57635,e]}},9185:{dir:p,HW:[[560,t],[1064,k],[1566,j],[2070,i],[2572,h],[3076,f],[3580,e]],stretch:{left:[57636,e],rep:[57637,e],right:[57638,e]}},10145:{dir:p,HW:[[835,v],[1285,k]],stretch:{left:[57574,e],rep:[57575,e],right:[57576,e]}},10214:{dir:d,HW:[[840,s],[1000,k],[1192,j],[1422,i],[1698,h],[2029,f],[2428,e]],stretch:{bot:[57607,e],ext:[57608,e],top:[57609,e]}},10215:{dir:d,HW:[[840,s],[1000,k],[1192,j],[1422,i],[1698,h],[2029,f],[2428,e]],stretch:{bot:[57610,e],ext:[57611,e],top:[57612,e]}},10218:{dir:d,HW:[[816,s],[1062,k],[1386,j],[1810,i],[2366,h],[3095,f],[4050,e]]},10219:{dir:d,HW:[[816,s],[1062,k],[1386,j],[1810,i],[2366,h],[3095,f],[4050,e]]},10752:{dir:d,HW:[[916,B],[1188,k]]},10753:{dir:d,HW:[[916,B],[1188,k]]},10754:{dir:d,HW:[[916,B],[1188,k]]},10755:{dir:d,HW:[[978,B],[1402,k]]},10756:{dir:d,HW:[[978,B],[1402,k]]},10757:{dir:d,HW:[[960,B],[1384,k]]},10758:{dir:d,HW:[[960,B],[1384,k]]},10761:{dir:d,HW:[[770,B],[974,k]]},10764:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]],stretch:{top:[57653,e],ext:[57654,e],bot:[57655,e]}},10769:{dir:d,HW:[[1092,B],[2025,k]]},11012:{dir:p,HW:[[909,b],[1359,k]],stretch:{left:[57568,e],rep:[57569,e],right:[57570,e]}},11013:{dir:p,HW:[[835,b],[1285,k]],stretch:{left:[57571,e],rep:[57572,e],right:[57573,e]}},11014:{dir:d,HW:[[835,b],[1285,k]],stretch:{bot:[57577,e],ext:[57578,e],top:[57579,e]}},11015:{dir:d,HW:[[835,b],[1285,k]],stretch:{bot:[57580,e],ext:[57581,e],top:[57582,e]}},11020:{dir:p,HW:[[845,b],[1295,k]],stretch:{left:[57583,e],rep:[57584,e],right:[57585,e]}},11021:{dir:d,HW:[[845,b],[1295,k]],stretch:{bot:[57586,e],ext:[57587,e],top:[57588,e]}},11057:{dir:p,HW:[[760,b],[1210,k]],stretch:{left:[57502,e],rep:[57503,e],right:[57504,e]}}};for(var r in C){if(C.hasOwnProperty(r)){o[r]=C[r]}}MathJax.Ajax.loadComplete(x.fontDir+"/fontdata-extra.js")})(MathJax.OutputJax.SVG);




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/ms.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/ms.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var b="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,c=MathJax.OutputJax.SVG;a.ms.Augment({toSVG:function(){this.SVGgetStyles();var e=this.SVG();this.SVGhandleSpace(e);var d=this.getValues("lquote","rquote","mathvariant");if(!this.hasValue("lquote")||d.lquote==='"'){d.lquote="\u201C"}if(!this.hasValue("rquote")||d.rquote==='"'){d.rquote="\u201D"}if(d.lquote==="\u201C"&&d.mathvariant==="monospace"){d.lquote='"'}if(d.rquote==="\u201D"&&d.mathvariant==="monospace"){d.rquote='"'}var f=this.SVGgetVariant(),h=this.SVGgetScale();var g=d.lquote+this.data.join("")+d.rquote;e.Add(this.SVGhandleVariant(f,h,g));e.Clean();this.SVGhandleColor(e);this.SVGsaveData(e);return e}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG ms Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(c.autoloadDir+"/ms.js")});




assets/js/mathjax/jax/output/SVG/autoload/mtable.js
/*
 *  /MathJax/jax/output/SVG/autoload/mtable.js
 *
 *  Copyright (c) 2009-2018 The MathJax Consortium
 *
 *  Licensed under the Apache License, Version 2.0 (the "License");
 *  you may not use this file except in compliance with the License.
 *  You may obtain a copy of the License at
 *
 *      http://www.apache.org/licenses/LICENSE-2.0
 *
 *  Unless required by applicable law or agreed to in writing, software
 *  distributed under the License is distributed on an "AS IS" BASIS,
 *  WITHOUT WARRANTIES OR CONDITIONS OF ANY KIND, either express or implied.
 *  See the License for the specific language governing permissions and
 *  limitations under the License.
 */

MathJax.Hub.Register.StartupHook("SVG Jax Ready",function(){var c="2.7.5";var a=MathJax.ElementJax.mml,d=MathJax.OutputJax.SVG,b=d.BBOX;a.mtable.Augment({toSVG:function(aa){this.SVGgetStyles();var o=this.SVG(),ap=this.SVGgetScale(o);if(this.data.length===0){this.SVGsaveData(o);return o}var aN=this.getValues("columnalign","rowalign","columnspacing","rowspacing","columnwidth","equalcolumns","equalrows","columnlines","rowlines","frame","framespacing","align","useHeight","width","side","minlabelspacing");if(aN.width.match(/%$/)){o.width=aN.width=d.Em((d.cwidth/1000)*(parseFloat(aN.width)/100))}var v=this.SVGgetMu(o);var aK=-1;var z=[],I=[],k=[],O=[],K=[],aI,aG,w=-1,aE,u,az,S,an,E,aA;var ac=d.FONTDATA.lineH*ap*aN.useHeight,ag=d.FONTDATA.lineD*ap*aN.useHeight;for(aI=0,aE=this.data.length;aI<aE;aI++){S=this.data[aI];az=(S.type==="mlabeledtr"?aK:0);O[aI]=[];z[aI]=ac;I[aI]=ag;for(aG=az,u=S.data.length+az;aG<u;aG++){if(k[aG]==null){if(aG>w){w=aG}K[aG]=b.G();k[aG]=-d.BIGDIMEN}an=S.data[aG-az];O[aI][aG]=an.toSVG();if(an.isEmbellished()){E=an.CoreMO();var aM=E.Get("minsize",true);if(aM){if(E.SVGcanStretch("Vertical")){aA=E.SVGdata.h+E.SVGdata.d;if(aA){aM=d.length2em(aM,v,aA);if(aM*E.SVGdata.h/aA>z[aI]){z[aI]=aM*E.SVGdata.h/aA}if(aM*E.SVGdata.d/aA>I[aI]){I[aI]=aM*E.SVGdata.d/aA}}}else{if(E.SVGcanStretch("Horizontal")){aM=d.length2em(aM,v,E.SVGdata.w);if(aM>k[aG]){k[aG]=aM}}}}}if(O[aI][aG].h>z[aI]){z[aI]=O[aI][aG].h}if(O[aI][aG].d>I[aI]){I[aI]=O[aI][aG].d}if(O[aI][aG].w>k[aG]){k[aG]=O[aI][aG].w}}}var ao=MathJax.Hub.SplitList;var am=ao(aN.columnspacing),T=ao(aN.rowspacing),ai=ao(aN.columnalign),L=ao(aN.rowalign),N=ao(aN.columnlines),h=ao(aN.rowlines),ar=ao(aN.columnwidth),aw=[];for(aI=0,aE=am.length;aI<aE;aI++){am[aI]=d.length2em(am[aI],v)}for(aI=0,aE=T.length;aI<aE;aI++){T[aI]=d.length2em(T[aI],v)}while(am.length<w){am.push(am[am.length-1])}while(ai.length<=w){ai.push(ai[ai.length-1])}while(N.length<w){N.push(N[N.length-1])}while(ar.length<=w){ar.push(ar[ar.length-1])}while(T.length<O.length){T.push(T[T.length-1])}while(L.length<=O.length){L.push(L[L.length-1])}while(h.length<O.length){h.push(h[h.length-1])}if(K[aK]){ai[aK]=(aN.side.substr(0,1)==="l"?"left":"right");am[aK]=-k[aK]}for(aI=0,aE=O.length;aI<aE;aI++){S=this.data[aI];aw[aI]=[];if(S.rowalign){L[aI]=S.rowalign}if(S.columnalign){aw[aI]=ao(S.columnalign);while(aw[aI].length<=w){aw[aI].push(aw[aI][aw[aI].length-1])}}}if(aN.equalrows){var U=Math.max.apply(Math,z),aq=Math.max.apply(Math,I);for(aI=0,aE=O.length;aI<aE;aI++){az=((U+aq)-(z[aI]+I[aI]))/2;z[aI]+=az;I[aI]+=az}}aA=z[0]+I[O.length-1];for(aI=0,aE=O.length-1;aI<aE;aI++){aA+=Math.max(0,I[aI]+z[aI+1]+T[aI])}var ae=0,ab=0,aB,aL=aA;if(aN.frame!=="none"||(aN.columnlines+aN.rowlines).match(/solid|dashed/)){var t=ao(aN.framespacing);if(t.length!=2){t=ao(this.defaults.framespacing)}ae=d.length2em(t[0],v);ab=d.length2em(t[1],v);aL=aA+2*ab}var g,ay,aD="";if(typeof(aN.align)!=="string"){aN.align=String(aN.align)}if(aN.align.match(/(top|bottom|center|baseline|axis)( +(-?\d+))?/)){aD=RegExp.$3||"";aN.align=RegExp.$1}else{aN.align=this.defaults.align}if(aD!==""){aD=parseInt(aD);if(aD<0){aD=O.length+1+aD}if(aD<1){aD=1}else{if(aD>O.length){aD=O.length}}g=0;ay=-(aA+ab)+z[0];for(aI=0,aE=aD-1;aI<aE;aI++){var Z=Math.max(0,I[aI]+z[aI+1]+T[aI]);g+=Z;ay+=Z}}else{g=({top:-(z[0]+ab),bottom:aA+ab-z[0],center:aA/2-z[0],baseline:aA/2-z[0],axis:aA/2+d.TeX.axis_height*ap-z[0]})[aN.align];ay=({top:-(aA+2*ab),bottom:0,center:-(aA/2+ab),baseline:-(aA/2+ab),axis:d.TeX.axis_height*ap-aA/2-ab})[aN.align]}var at,ax=0,V=0,X=0,aC=0,aJ=0,r=[],B=[],aj=1;if(aN.equalcolumns&&aN.width!=="auto"){at=d.length2em(aN.width,v);for(aI=0,aE=Math.min(w,am.length);aI<aE;aI++){at-=am[aI]}at/=w;for(aI=0,aE=Math.min(w+1,ar.length);aI<aE;aI++){k[aI]=at}}else{for(aI=0,aE=Math.min(w+1,ar.length);aI<aE;aI++){if(ar[aI]==="auto"){V+=k[aI]}else{if(ar[aI]==="fit"){B[aJ]=aI;aJ++;V+=k[aI]}else{if(ar[aI].match(/%$/)){r[aC]=aI;aC++;X+=k[aI];ax+=d.length2em(ar[aI],v,1)}else{k[aI]=d.length2em(ar[aI],v);V+=k[aI]}}}}if(aN.width==="auto"){if(ax>0.98){aj=X/(V+X);at=V+X}else{at=V/(1-ax)}}else{at=Math.max(V+X,d.length2em(aN.width,v));for(aI=0,aE=Math.min(w,am.length);aI<aE;aI++){at-=am[aI]}}for(aI=0,aE=r.length;aI<aE;aI++){k[r[aI]]=d.length2em(ar[r[aI]],v,at*aj);V+=k[r[aI]]}if(Math.abs(at-V)>0.01){if(aJ&&at>V){at=(at-V)/aJ;for(aI=0,aE=B.length;aI<aE;aI++){k[B[aI]]+=at}}else{at=at/V;for(aG=0;aG<=w;aG++){k[aG]*=at}}}if(aN.equalcolumns){var af=Math.max.apply(Math,k);for(aG=0;aG<=w;aG++){k[aG]=af}}}var au=g,l,aF;az=(K[aK]?aK:0);for(aG=az;aG<=w;aG++){K[aG].w=k[aG];for(aI=0,aE=O.length;aI<aE;aI++){if(O[aI][aG]){az=(this.data[aI].type==="mlabeledtr"?aK:0);an=this.data[aI].data[aG-az];if(an.SVGcanStretch("Horizontal")){O[aI][aG]=an.SVGstretchH(k[aG])}else{if(an.SVGcanStretch("Vertical")){E=an.CoreMO();var ad=E.symmetric;E.symmetric=false;O[aI][aG]=an.SVGstretchV(z[aI],I[aI]);E.symmetric=ad}}aF=an.rowalign||this.data[aI].rowalign||L[aI];l=({top:z[aI]-O[aI][aG].h,bottom:O[aI][aG].d-I[aI],center:((z[aI]-I[aI])-(O[aI][aG].h-O[aI][aG].d))/2,baseline:0,axis:0})[aF]||0;aF=(an.columnalign||aw[aI][aG]||ai[aG]);K[aG].Align(O[aI][aG],aF,0,au+l)}if(aI<O.length-1){au-=Math.max(0,I[aI]+z[aI+1]+T[aI])}}au=g}var ah=1.5*d.em;var av=ae-ah/2;for(aG=0;aG<=w;aG++){o.Add(K[aG],av,0);av+=k[aG]+am[aG];if(N[aG]!=="none"&&aG<w&&aG!==aK){o.Add(b.VLINE(aL,ah,N[aG]),av-am[aG]/2,ay)}}o.w+=ae;o.d=-ay;o.h=aL+ay;aB=o.w;if(aN.frame!=="none"){o.Add(b.HLINE(aB,ah,aN.frame),0,ay+aL-ah);o.Add(b.HLINE(aB,ah,aN.frame),0,ay);o.Add(b.VLINE(aL,ah,aN.frame),0,ay);o.Add(b.VLINE(aL,ah,aN.frame),aB-ah,ay)}au=g-ah/2;for(aI=0,aE=O.length-1;aI<aE;aI++){l=Math.max(0,I[aI]+z[aI+1]+T[aI]);if(h[aI]!==a.LINES.NONE&&h[aI]!==""){o.Add(b.HLINE(aB,ah,h[aI]),0,au-I[aI]-(l-I[aI]-z[aI+1])/2)}au-=l}o.Clean();this.SVGhandleSpace(o);this.SVGhandleColor(o);if(K[aK]){o.tw=Math.max(o.w,o.r)-Math.min(0,o.l);var R=this.getValues("indentalignfirst","indentshiftfirst","indentalign","indentshift");if(R.indentalignfirst!==a.INDENTALIGN.INDENTALIGN){R.indentalign=R.indentalignfirst}if(R.indentalign===a.INDENTALIGN.AUTO){R.indentalign=this.displayAlign}if(R.indentshiftfirst!==a.INDENTSHIFT.INDENTSHIFT){R.indentshift=R.indentshiftfirst}if(R.indentshift==="auto"||R.indentshift===""){R.indentshift="0"}var ak=d.length2em(R.indentshift,v,d.cwidth);var Q=d.length2em(aN.minlabelspacing,v,d.cwidth);var al=Q+K[aK].w,aO=0,aH=o.w;var e=d.length2em(this.displayIndent,v,d.cwidth);az=(ai[aK]===a.INDENTALIGN.RIGHT?-1:1);if(R.indentalign===a.INDENTALIGN.CENTER){var q=(d.cwidth-aH)/2;ak+=e;if(al+az*aO>q+az*ak){R.indentalign=ai[aK];ak=az*(al+az*aO);aH+=al+Math.max(0,ak)}}else{if(ai[aK]===R.indentalign){if(e<0){aO=az*e;e=0}ak+=az*e;if(al>az*ak){ak=az*al}ak+=aO;aH+=az*ak}else{ak-=az*e;if(aH-az*ak+al>d.cwidth){ak=az*(aH+al-d.cwidth);if(az*ak>0){aH=d.cwidth+az*ak;ak=0}}}}var G=o;o=this.SVG();o.hasIndent=true;o.w=o.r=Math.max(aH,d.cwidth);o.Align(K[aK],ai[aK],0,0,aO);o.Align(G,R.indentalign,0,0,ak);o.tw=aH}this.SVGsaveData(o);return o},SVGhandleSpace:function(e){if(!this.hasFrame&&!e.width){e.x=e.X=167}this.SUPER(arguments).SVGhandleSpace.call(this,e)}});a.mtd.Augment({toSVG:function(e,g){var f=this.svg=this.SVG();if(this.data[0]){f.Add(this.SVGdataStretched(0,e,g));f.Clean()}this.SVGhandleColor(f);this.SVGsaveData(f);return f}});MathJax.Hub.Startup.signal.Post("SVG mtable Ready");MathJax.Ajax.loadComplete(d.autoloadDir+"/mtable.js")});




